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PAI SO

DAY SO
CAP SO CONG
CAP SO NHAN

Phuong phap chirng minh quy nap.

Xac dinh mot day so: Tim cac so hang cua
mot ddy so cho trudc, tim cdc so hang cua
cdp soO nhdn, cap so cong.

Xeét tinh tang giam va tinh bi chan cua mot
day sé.

Xét mét diy so c6 la mot cap so cong hodc
cdp s6 nhan hay khéng. Xét xem mot s6 cho
treée c6 la mot s6 hang cia cap sé cong
hodc cdp sé nhén khong.

Tim cac so hang dau va cong sai cua cdp
S0 cong, tim sO hang dau va cong boi cua
cap so nhan.

Gidi cdc bai toan su dung tinh chat cua cap
SO cong va cap so nhan.

Gidi cdc bai toan thuc tée ap dung cua cap
sO cong, cdp so nhan.

GIOI HAN
HAM SO LIEN TUC

Tim gioi han cua day so.

Tim gioi han cua ham so.

Gidi quyét cdc bdi todn dp dung giéi han.

Xet tinh lién tuc cua ham so tai mot diem,
xet tinh lién tuc cua ham so trén mot
khoang.

Tim diéu kién dé ham so lién tuc tai mot
diem hodc lién tuc trén mot khoang.

Ap dung dinh 1y vé ham sé lién tuc dé xét
s6 nghiém cia phwong trinh.

Cac bai toan ap dung.

11 -
20

PAO HAM.

Tim dao ham tai mot diem cua ham so.

Tim dao ham trén mot khoang cua ham so.

Tim diéu kién dée ham so co dao ham.

Tim dao ham cap cao cua mot ham so.

Bai toan tiep tuyén cua dao ham.

Bai toan ung dung thuc té cia dao ham.

Mot so bai toan khac vé dao ham cua ham
SO.
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Cdc bai todn vé véc to trong khong gian. 20 -

Chitng minh hai dwong thang vudng géc. 27

Chitng minh dwong thang vuéng géc véi
mdt phang.

Chitng minh hai mdt phang vuéng géc.

Badi todn vé géc: Goc gitka hai dwong
thang, géc giita dwong thang va mdt

VEC TO TRONG | 2hang; goc giita hai mdt phang.

Bdi todn vé khodng cdch: Khodng cdch tir

. KHONG GIAN e :
HINH QUAN HE VUONG mot diém den 1 dwong thang; khoang cach
H 4 X . A N A A A A - M . 5 _
ocC GOC TRONG KHONG tu: m.ot‘d‘lenf den ‘m.ot mizt pha;zg, kAhoan:g 27
GIAN cdach tw mot duong thang dén mot mat| 38

phang; khodng cdch giita hai mdt phang;
khodng cdch giita hai dwong thang chéo
nhau.

Bai todan vé giao diéem cua mot duwong thang
va mot mat phang; bai toan vé giao tuyéen
cua hai mat phang, bai todan vé thiét dién.

M0t s6 bai todn dp dung quan hé vuéng géc

trong khong gian.

PHAN I. GIAI TiCH.
Chuwong 3: Diy s. Cép s6 cong. Cap sé nhan
I. Ly thuyét.
1. Kién thirc.
- Trinh bay dugc phuong phdp quy nap toan hoc.
- Néu duoc khai niém day s6; cach cho day (cong thic TQ, hé thirc truy hé)i); tinh tang, giam, bi
chan.
- Trinh bay duoc khai niém cip sé cong, tinh chat, s6 hang tong quét un, tong cta n sé hang dau
tién cua cip sb cong Sn.
- Trinh bay duoc khai niém cip sé nhan, tinh chét, s6 hang tdng quat un, tong cta n sd hang dau
tién cua cp sb nhan S.
2. K¥ nang.
- Cach giai mot sb bai toan don gian bang phuong phap quy nap toan hoc.
- Tim dugc cong thirc s6 hang tong quat cua diy sd don gian. Xét dugc tinh ting, giam; bi chin
ctia mot diy sé don gian cho trudc.
- Tim duoc cac yéu td con lai khi cho biét 3 trong 5 yéu t6 u, un, 1, d, Sn.
- Tim duoc cac yéu t6 con lai khi cho biét 3 trong 5 yéu t6 u1, un, 1, g, Sn.
I1. Bai tap.
A. Bai tap tric nghi¢m.
1) Day s0

Cau 1. Cho ménh dé “2"" > 2n+3(*),Vn > 2,n € N'”. Dé ching minh ménh dé dung bang
phuong phap quy nap, budc dau tién can lam 1a kiém tra (*) ding véi n bang bao nhiéu ?

A.n=2 B.n=2. C.n=0. D.n=3.
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Cau 2. Cho day sb (u, ), biét u, = (~1)"" Vn+1. Ménh dé nao sau day ding?

A u =3, B. u, =-3. C. u, =+8. D. u, =—/8.

Ciu 3. Cho day sb (u,) ¢6 s6 hang tong quét u, = " _; ,(n S N*). S6 hang thir 100 cua day sb 1a

33 37 39 35
A. Uno :3—4. B. Uioo :3—4. C. Uoo :3—4. D. Uno :3—4.
, n—1 , ,
Ciu 4. Cho day so (4,) duoc xac dinh nhu sau: 4 = 2"+l Timsh hang thtr 3 cua diy so da
n
cho.
A.3. B.>. c. 1. D. ..
3 3
Cau 5. S6 7922 1a s6 hang tht bao nhiéu cua ddy s (u, ), biétu, =n’ +1
A.79. B. 69. C. 89. D. 99
1
, =3
Céu 6. Cho day s6 (u, ) thoa man
(n + l)un
U, = ;Vn2>1
3n
C6 bao nhiéu s6 nguyén duong » théa man u, < 5020
A. 0 B. 9 C.vosh D. 5
Ciau 7. Cho day sb (u,) v6i u, = 31,, Khang dinh nao sau diy ding?
A. Sé hang thtr n+1 cta diy sd 1a u , = nl . B.Sohang thtt n+1 ciadiy sdla u , = ntl
3n+ n

3n+1 :
£ , T ST n+l1
D. SO hang thir n+1 ciadaysola u, ,, =

n

C. S6 hang tht n+1 cua day s61a u,,, = nn—:l

Céu 8. Cho diy sb {u‘ - . Tim s6 hang tht 5 cua day sb.

u,, =u,+n
A. 16. B. 14. C.12.
Ciu 9. Cho day sb (u

D. 15.

n

) xéc dinh béi , =w, =1 va u, =u,_, +u, ,, vé6imoi n>3. S hang thu 4
cua ddy co gia tri la

A. 4. B. 2. C.5. D. 3.
Céu 10. Trong cac ddy sb sau, diy s6 nao 1a ddy sé giam?
A.u,=2n. B. ’1:2n+3. C.u,=n-1. D. u, =n".
n+l

Céu 11. Trong cac ddy sb sau ddy, day s6 nao 1a diy sé giam?

A. Dﬁy (an), voi a, = [—%J . B. Dﬁy (bn) voi b = n?+1 )

n

C. Diy (c,), voi ¢, = — . D. Ddy (d,), voi d, =32".
n +
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CAu 12. Cho day s6 (u, ), biét u, =(2—a)n+a—2,YneN . Day s6 (u,) la day ting khi va chi
khi
A.a<2. B.ax2. C.a<?2. D. a>2.

Cau 13. Trong cac day sb (u, ) cho bdi s6 hang tong quat u, sau, ddy s6 nao la day sé ting

2n -1 B. unzl. C. un=n+5. D.u, = 1

n+1 " n 3n+1 2"

A.u =

n

Céu 14. Dy s nao trong cac ddy s sau ddy 1a day s6 bi chin trén?

A. (u,),u,=nVneN". B. (u,).u, =2n+1VneN".
2n+3
n+4

VneN".

C. (u,).,u,=n" Vne N".D. (u,),u, =

>%n

Céu 15. Dy s nao trong cac ddy s sau ddy 1a day s6 bi chin du6i?
A. (u,),u, =—nVneN B. (u,)u, =—n’ VneN",

C. (u,).u,=n—1VneN". D. (u,),u, =—2nVneN".
Céu 16. Dy s nao trong cac ddy sb sau ddy 1a day sb bi chin?
A (u,),u, = 1 VneN'. B. (u,),u,=n+1 VneN .
n+
C.(u,),u,=—n VneN. D. (u,),u,=n" VneN.
Céu 17. Cho diy s6 (u,) xac dinh boi u, =9—2n. Ménh dé nao duéi diy ding?
A. (u,)bi chan. B. (4, )tang.
C. (4,)giam va bi chin dudi. D. (#,)giam va bi chan trén.
; . =1 ‘ 5 . .
Céu 18*. Cho day so (u, ) v6i {u‘ , S0 hang tong quat u, ctia ddy so6 1a s6 hang nao
Z'tn+l = un +n
dudi day?
+1)(2n+1 2n+2
A u, =1+ nn+1)(2n+1) B.u =1+ n(n=1)(2n+2)
6 6
n—1)(2n-1 n+1)(2n-2
.1t ) )

n

" 6
Céu 19*. Cho diy sb (un) thoa man (n° +3n+2)u, =1 véi wweN va diy s6 (v,) thoa man

he _. Biét sb hang tong quat v, dugc biéu dién dudi dang v, = A s
Vo —U,, —v, =0,VneN bn+c
a,b,ceZ . Tinh gia trj cta biéu thic T = a*> - b> — ¢
A. T=-30. B. T=-20. C.T=20. D. T'=-21.
4 . . =1 . ,
Céu 20*. Cho day so (u, ) xac dinh boi “ _. SO nguyén duong n nho nhat sao
u, =u, +n,vneN
cho fu —12 2039190 la
A. n=2017. B. n=2019. C. n=2020. D. n=2018.

2) Cap so cong.
Cau 21. Trong cac day so sau, day so nao la mot cap so6 cong?

Trang 4



A. 1,2,4,8.16,.... B. 1,3,9,27,81,....
C. 2,5,8,11,14,17,.... D. -1,-5,-25,-125,-625,....
Cau 22. Trong cic phat biéu sau, phat biéu nao sai?
A. Diy s c6 tat ca cac sb hang bang nhau 1a mot cip sd nhén.
B. Mot cdp s6 cong c6 cong sai duong 1a mot diy sd duong.
C. Mot cap sb cong c6 cong sai duong 1a mot diy sb ting.
D. Diy s c6 tat ca cac sb hang bang nhau 1a mot cip s cong.
Céu 23. Cong thirc ndo sau day 1a dung véi cip sd cong c6 s6 hang dau u, cong sai d, n>27

A u,=u +d. B.u,=u,+(n+1)d. C.u,=u,—(n-1)d. D.u,=u+(n-1)d.

Céu 24. Cho mdt cip s cong u = —%,d = % Chon khing dinh dung trong cac khang dinh sau?

A. Dang khai trién: —1;0;1;1;1;.... B. Dang khai trién: —1;0;1;0;1;....
2 2 22 2
C. Dang khai trién: l;1;2;2;2;.... D. Dang khai trién: —1;0;1;1;3;....
2 2 2 2 2 2

Céu 25. Trong cac ddy sb sau, diy sb nao 13 cap sb cong.

Aou =n. B.u, =(-1) n. C.u=2n, D.u =3ﬂn.
CAu 26. Cho cép sb cong (u, ) c6 u; =2; u; =14, Cong sai ctia cap sb cong da cho la

A.d=4. B. d=12. C.d=7. D.d=3.
Céu 27. Cho cép sb cong (u,) co u,=—3 vacongsai d=2. S6 hang tong quat u, cta cap sb
cong la

A.u, =2n-5, B. u, =3n-5. C. u, =—2n+3. D. u,=-3n+2.

Ciu 28. Cho cép sb cong (u, ) c6 u, =47, cong sai d =5. Sb 10092 1a s6 hang thir miy ciia cap
s6 cong do?

A. 2019. B. 2018 C. 2016. D. 2017.
Céu 29. Cho cp sb cong (u, ) voi 1, =3 va u, =21. Tinh gié tri 1,2

A. 9. B. 3. C. 18. D. 10.
Céu 30. Mot cap s cong co hai s6 hang dau tién lan luot 1a 1va 4, hoi sé hang th 5 bang bao
nhiéu?

A. 13. B. 16. C.7. D. 10.
CAu 31. Cho 3 s6 x,3,7 theo thir tu 1ap thanh cép ) cong. Khi do6 gia tri cua x 1a
A. x=—4. B. x=10. C. x=4. D. x=-1.
Céu 32. Biét bon sd 5;2;15;y theo thir tu 1ap thanh cap sb cong. Gia tri ctia 3z + 2y bang
A. 30. B. 50. C. &0. D. 70.

Céau 33. Cho cép so cong (u,) co u, =6,u, =18. Tong cla s hang dau u, va cong sai d cia
cap so cong (u,) la

A. 4. B. 24. C. -18 D. 17
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uy, =8u,

Céu 34. Cho cip s6 nhan (u,) v6i cong bdi nho hon 2 théa min { . Tinh téng 11 s6

u, +u, =195
hang dau cua cip sé nhan nay.
A. 195. B. 19682. C. 6141. D. 3069.
Céu 35. Cho cép sb cong (u,) co u; =2 vacongsai d #0. Biét u, ,u, ,u, 1ap thanh mot cép sb
nhan. Tinh .
A. u, =10, B. u,=16. C. u,=18. D. u,,=20.

Ciu 36. Cho cép sb cong (u, ) théa man {u“ P =26 rion tong Sy

2u, —uy =-11

A. Sy, =12239180.  B. Sy, =6119590.  C. Sy, =6118580.  D. S,,, =4088480.

Céu 37. Cho cép sb cong (u) VOl u, = 11; u, = 13. Tinh tong S = L+L+ et L
u1u2 u2u3 u99u100
-9 B.g— 10 L5 =10 D.g—_2 .
209 211 209 200

Cau 38. Cho tam giac ABC ¢6 d¢ dai ba canh la a;b;c. Goi p la nira chu vi ciia tam giac. Biét
diy s6 a;b;c; p theo thir tw 14p thanh mot cip sd cong. Tim cosin cua goc nho nhit trong tam giac
do

AL B.2. c.2. D.>.

5 4 6 5
Céu 39**, Mot gia dinh can khoan mot céi giéng dé 1ay nude. Ho thué mot doi khoan giéng nude.
Biét gia cia mét khoan dau tién 1a 80.000 dong, ké tir mét khoan thir hai gia cia mdi mét khoan
tang thém 5.000 dong so véi gia cia mét khoan trudc d6. Biét can phai khoan sau xudng 50 m
moi c6 nude. Hoi phai tra bao nhiéu tién dé khoan cai giéng d6?

A. 4.000.000 dong.  B. 10.125.000 dong.  C. 52.500.000 dong.  D. 52.000.000 dong.
Cau 40**, Litva s& tham gia vao cong dong chung chau Au st dung dong Euro 1a dong tién chung
vao ngay 01 thang 01 nam 2015. Dé ky niém thoi khic lich st nay, chinh quyén dit nudc nay
quyét dinh dung 122550 ddng tién xu Litas Lithuania cii ciia dat nude dé xép mot mé hinh kim tw
thap. Biét rang tang dudi ciing c6 4901 ddng va cir 1én thém mot ting thi sé dong xu giam di 100
ddng. Hoi mé hinh Kim tu thap ndy c6 tat ca bao nhiéu ting?

A. 54. B. 50. C. 49. D. 55.

3) Cap s6 nhan
Céu 41. Dy s6 ndo sau day khong phai 1a cdp s6 nhan?
A. 1;2;3;4;5. B. 1;2;4;8:16. C. ;-1;1;-1;1. D. 1;-2;4;-8;16.
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Ciu 42. Trong cac day s (u, ) cho bdi s hang tong quat u, sau, ddy s6 ndo 1a mot cap s6 nhan?

A. un:7—3"_ B. Izln:7.3"_ C. un:;_ D. un:7—3n_
n

Ciu 43. Cho cép sb nhan (u, ), biét u, =8Lu,,, =9. Lya chon dép an diing.

n+l

A.q:é. B.g=9. C.qz—é. D.g-9.
Cau 44. Trong céc day so sau day, day so nao la cap s6 nhan?
A. Diy sb (a,), v6i a, =3n—2, VneN'. B. Diy sb (,), v6i b, = ﬁ,w eN.
C.Diy s6 (c,), véi ¢, =2.3",VneN'. D.Daysé (d,),véi d, =2+5",VneN".
Ciu 45. Cho cép sd nhan (u, ) v6i u, =2,u; =486. Cong bdi clia cap s6 nhan (u,) la
A.q:—%. B.qz%. C.q=-3. D.g-3.

CAu 46. Cho cép sb nhan (u, ) biét u, =3". Cong bdi 4 bang

A 3. B. 3. C.%. D. 3.
Ciu 47. Cho cép sd nhan (u,) v6i u, =2 va ¢ = 2. Tinh sb hang thtr 2020.
A. 22 B. 227, C. 222, D. 22",

Ciu 48. Cho cép sb nhan (u, ) c6 cong bdi ¢ < 0va u, = 8,u, =%. Tim u,.

AL B. -16. c. 2. D. 16.
2 2
Céu 49. Cho cép s nhan (u,) voi u, =1 va u; =4096. Tinh w,
A. 64. B. 62. C. 66. D. 65.
Cau 50. Cho day s6: —1;x;—0,36. Tim x dé diy s6 da cho theo th{r ty lap thanh cap s6 nhén.
A. x=20,18. B. x =+0,06.
C. Khong c6 gia tri nao cua x. D. x=+0,6.

Cau 51. C6 bao nhiéu cap sd nhan gdm bdn phan tir ma tong ciia chiing bang 45 va sb hang thir
tu bang bdn 1an s6 hang tha 22

Al B.2 C.3 D. 4
Cau 52*, Tim tit ca cic gi4 tri ciia tham s6 m dé phuong trinh sau ¢6 ba nghiém phén biét 1ap
thanh mot cp sd nhan: x* —7x + 2(m2 + 6m)x -8=0

A. m=—1 hoac m=7. B. m=1hoac m=-7. C.m=1. D. m=-7.
Céu 53. Tinh tong v6 han sau: S:1+%+2L2+...+2n +...
A
A.4. B. -2 . C.2. D. 2" 1.
2 1
——1
2
Cau 54. Cép s6 nhan 5; 10; ...; 1280 c6 bao nhiéu sd hang?
A.9 B.7 C.8 D. 10
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Ciu 55. Cho cép sd nhan (u,) c6 u, =2 va u; =54 . Tinh tong 1000 s hang dau tién ctia cép
s6 nhan da cho.

31000 _ 1 1 _ 31000 1 _ 31000
Al S0 = . B. S, = C. S0 = D. 5, =

1000 ) T : T . 1000

31000 _ 1

Céu 56. Cho (u,) 1a cap s6 nhan, dat S, =u, +u, +...+u,. Biét S, =4,5, =13 va u, <0, gia trj

cua S, bang

A.ﬂ. B.@. C.g. D.121.
4 16 16
Ciu 57. Biét tong § = 2+§+é+...+3in+... ~ (v6i abe; < a phan sb téi gian). Tinh tich
ab
A. 9 B. 60 C.7 D. 10
Cau 58*, Cho ddy sb (u, ) xac dinh boi | ~ Pt S, =u, +1, +uuy U,
2u,,, =u,+1,Vn2>1
Vn>1.Tinh S,,.
1 2018 1 2019
A. Sy, = 2024 - [EJ : B. S,,, = 2020 - (5] :
1 2020 1 2018
C. S, = 2024 - [EJ : D. S,,, = 2020 - (5] :

Céu 59**, Mot co s khoan giéng c6 don gia nhu sau: gia ctia mét khoan dau tién 13 50000 dong
va ké tir mét khoan thir hai, gia ciia mdi mét khoan sau ting thém 7% so véi gid ciia mét khoan
ngay trude d6. Tinh sb tién ma cha nha phai tra cho co sé khoan giéng dé khoan duoc 50(m) giéng
gan bang sb nao sau day?

A. 20326446. B. 21326446 . C. 22326446. D. 23326446.
Céu 60**, Nam 2020, mot hang xe 6 to niém yét gia ban loai xe X 1 800.000.000 dong va dy dinh
trong 10 ndm tiép theo, mdi nam giam 2% gi4 ban so v&i gia ban ctia nam lién trude. Theo du dinh
d6, nim 2025 hing xe 6 to niém yét gia ban loai xe X 1a bao nhiéu (két qua 1am tron dén hang
nghin)?

A. 720.000.000 déng. B. 723.137.000 ddng. C.700.674.000 ddng. D. 737.895.000 dong.
B. Bai tap tu luin.

Bai 1. Ching minh ring bing phuwong phap quy nap toan hoc véi cac dang thic sau:
n(n +1)(2n +1)

a) P+2*+3 +...+n’ = . )

b) 14427+ . +nGn+)=n(n+1) (Yn21)
¢) 1.242.5+3.8+..+n.(3n—1) =n’ (n+1)véi moi n duong.

u, =-1
Bai 2. Cho day so (un) véi u

n

un+l 2
a) Tim cong thirc ctia sd hang tong quat.
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b) Tinh s6 hang thtr 10 cua day sd.

, . . =1
Bai 3. Day s6 (u,) duoc xac dinh bang cong thirc {ul n>1

—_— 3'
U, , =u,+n

n+l

a) Tim cong thirc ctia sd hang tong quat.
b) Tinh s6 hang thtr 30 cua day sd.
Bai 4. Cho day s6 (u, ), biét u, =3;u,., =1+u> v6i n21

a) Viét nam sb hang dau tién cta diy sd.
b) Du doan cong thirc s6 hang tong quat u, va chimg minh bang phuong phap quy nap.

Bai 5. Xét tinh ting, gidm cua ddy sO (u,) sau:

n =2
n+(-1) “
a = b
) u, 7 ) un=M,v;¢zz
4
Bai 6. Xét tinh bi chan cua diy s sau:
4 4n+5 .z w4+ 3n 41 = 1.3.5..(2n-1)
a bict u, = . b ,biety =—————— ¢ biet u, =————=
) () bidtu, == ) (1), biét w, === ) (u,) 24.62n
‘e 1 1 1 1 .
Bai 7¢*.Cho S, =|1-—= |+|1——= |[+|1—= |+...+| l=— |. Tinh Sy,.
2 4 8 2"
Bai 8. Chung minh cac diy sb sau 1a cap sb cong.
a) Day s6 (u,)v6i u, =2020n—2021. b) Day s6 (u, ) véi u, =—2n+5.
¢) Day sb (u,)v6i u, =n* +n+1. d) Day sb (u, ) v6i u, = (~1)" +3n.

Bai 9. X¢ét trong cac day so sau, day so nao la cap so nhan? Tim cong bdi cua cap so nhan do

u =3
2) 9 by ) =2
u”Jrl = u_ un+1 = un

Bai 10*. Cho day sb (u, ) dugc xac dinh boi { u =2 CEE Chung minh rang day s6 (v, )

u,.,., =4u +

n+l n
xac dinh boi v, =u, +3,Vn =1 1a mot cap so nhan. Hay xac dinh s6 hang dau va céng boi cta cap
s0 nhan do

Bai 11. Tim s0 hang dau va cong sai cua cap s6 cong théa man:
S, =20

u +u, +u, =9 — —
a){l ) ity b){u1+2u5 0 C){Slz 34 oli 1 1 1 s

2 2 2 .
+u, +u; =35 S, =14 S. =45 —t—F+—+—
TR T ) . w o u, u; u, 24

Bai 12. Tim s6 hang dau va cong bdi cua cap s6 nhan, biét

a){ul+u5=51 b){u2=6 o) {u5+u2:36

u, +u, =102 S, =43 ug —u, =48
Trang 9



‘. A X 1A LA ns A x g X , ~ =31
Bai 13. Cho cap so nhan(u, ) c6 cong boi nguyén va cac s hang thoa man {ul T T 26
U, + Uy =
a) Tim s6 hang dau va cong bdi cua cip s6 nhan
b) Tong ctia bao nhiéu sé hang dau tién bang 13652
c) S6 390625 1a s hang thir miy cia cap s6 nhan?
Bai 14.
a) Tim bdn s6 hang lién tiép ctia mot cap sd cong biét tong cua chiing bang 20 va tdng cac binh
phuong cta ching bang 120.
b) Tim s6 hang dau tién, cong sai, sé hang thir 50 va tong cua 20 s6 hang dau tién cua cap sd
A A3 u; =19
cong u,, biét rang .
u, =35
Bai 15. Cho céc s6 duong a; b; ¢ theo thir tu 1ap thanh cap s cong. Ching minh ring
1 1 1

Jb+4e Ne+a Na+b

Bai 16. Tim x, y biét 5x — y;2x+3y;x+ 2y theo thir ty 1ap thanh cap s6 cong va céc sd

theo thir tw d6 ciing 1ap thanh cap s6 cong.

(y+ 1) ;xp + 1(x - 1)’ theo thtr ty 14p thanh cap s6 nhan
Bai 17. Cho a, b, ¢ 12 ba s hang lién tiép cuia mot cap s6 nhan. Ching minh

a) (ab+bc+ ca)3 =abc(a+b+ 6)3 b) (a2 + b’ )(b2 +c’ ) = (ab+ bc)2
Bai 18**,

a) S6 do bdn goc ctia mot tir giac 1ap thanh cap sd nhan va goc cudi gap 9 1an goc thir hai. Tim
s6 do cua goc thtr nhét.

b) Cho 3 sb duong c6 tong 14 65 1ap thanh mot cAp s6 nhan ting. Néu bét mot don vi & s6 hang
tha nhit va 19 don vi & sd hang thir ba ta dugc mdt cép $6 cong. Tim 3 s6 do.

c)Basb . y;z theo thtr tu 1ap thanh mot cAp s6 nhan véi cong boi ¢ khéc 1; ddng thoi céac sb
x;2y;3z theo thir ty 1ap thanh mot cp sé cong voi cong sai khac 0. Tim gid tri cia q -

d) Cho ba s6 a,b,c 1 ba s6 lién tiép ctia mot cap s6 cong co cong sai 1a 2. Néu ting sd thir nhat
thém 1, ting s6 thir 2 thém 1 va ting s6 thir 3 thém 3 thi dugc ba sé mai 14 ba s6 lién tiép ciia mot
cip s6 nhan. Tinh a+b+c
Bai 19.

a) Tim m dé phuong trinh x* —20x> + (m —1)° = 0 c6 bén nghiém phén biét 1ap thanh cép s6 cong.

b) Tim gi4 tri cua m dé phuong trinh (x2 +2x - 3)(x —2m) =0 c6 3 nghiém phén bi¢t 14p thanh
mot cap s6 cong co cong sai 16n hon 2.

Bai 20. Tim m d¢€ phuong trinh x° —(3m +1)x” +(5m +4)x -8 =0(1) c6 3 nghi¢m lap thanh mot
cip s6 nhan

Bai 21. Chtng minh rang: Néu phuong trinh x* -ax* + bx-c¢ =0 c6 ba nghiém lap thanh cép s6
cong thi 9ab = 2a° +27c.

Bai 22. Tinh c4c téng sau
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C) S, =1+11+111+..+111..1d) S, =6+66+666+..+666...6
H_J %{_/

nsoa 1 nsoa 6

Bai 23**. Cho hinh vudng (C, ) c6 canh bang a. Ngudi ta chia
moi

canh ctia hinh vudng thanh bon phan bang nhau va ndi cac diém
chia mot cach thich hop dé c6 hinh vudng (C,)nhu hinh v&. Tur
hinh vuéng (C,)lai tiép tuc lam nhu trén ta nhan duoc diy cac

hinh vuéng C,GC,,C,..,C,. Goi S la dién tich cta hinh vudng

C(ie{,2,3,..}). Dat T=5+S,+8 +..+S, +..

Biét T = %, tim gid tri cua a.

) 1 ’ A \ A A A A \ s s 17 A \ .7 . 5
Bai 24*. Cho xz;z; y*theo thir tu 14p thanh mot cap so cong. Tim gid tri I6n nhat va gia tri nho

nhit cia biéu thic P=~3xy + 1.
Chuong 4: Gi6i han

I. Ly thuyét.

1. Kién thirc.

- Néu duoc khai niém giéi han cia ddy sb (qua vi du). Biét cac dinh 1y vé gidi han hitu han cua diy
s6. Cac qui tic tim gi6i han v6 cuc. Tong clia mot cap sd nhan 1ui vo han

- Néu dugc khéi niém gidi han ciia ham s0, 2161 han mdt bén. Ghi nhé va van dung dugc cac dinh
ly vé gid1 han hitu han cia ham sb. Céc dang gidi han v6 dinh

- Néu duge khai niém ham sb lién tuc.Pinh 1i vé téng, hiéu, tich, thwong cac ham sb lién tuc. Tinh
lién tuc ham da thirc, phan thtrc hitru ty. Dinh 1i (gia tri trung gian) va y nghia hinh hoc.

2. K¥ nang.

- Str dung céc kién thirc trén tim gi6i han cta diy sd. Tim tong cua mot cap sb nhan 1ui vo han.

- Trong mot s truong hop don gian, tinh duogc:

+) Gi61 han cua ham s6 tai mot diém;Gidi han mot bén; Gidi han ciia ham s6 tai +oo .

+) G161 han dang %; 2; 00—00; 0. +o0 .

- Ung dung cac dinh 1i néi trén xét tinh lién tuc cia mot ham sb6 don gian. Chirng minh mét
phuong trinh c¢6 nghiém dua vao dinh li gia tri trung gian.
I1. Bai tap.
A. Bai tip tric nghiém.
4) Gi6i han day s6

Céu 61. Trong cac ddy sb sau, diy s6 nao 1a ddy co6 giéi han 0?

Ay —ntn By —_2w-l ¢, _nf2n-l o 3on

"on? 42 "o +2n+3 ! nt—n’ R |
Céu 62. Cho day (u,) co limu, =3, day (v,) c6 limv, =5.Khi d6 lim(u,.v,)="?
A. 15. B. 8. C.5. D. 3.
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Céu 63. Cho limu, =a>0, limv, =0, (v, >0,¥n). Giéi han lim = bing?

vn
A. 0. B. +o. C. —. D. tw.
Cau 64. Tinh lim <22
n
A1 B. 0. C. +oo. D. Khong ton tai
Céu 65. Cho limu, =—3 ; limv, =2. Khi d6 lim(u, —v,) bang
A. 5. B. -1. C.5. D.1.
Cau 66. Cho limu, =5, limv, =13 va lim(u, + kv, ) =2007 . Khi d6 k béng
A 2902 B. 398. c. 2997 D. 154.
5 13
2
Céu 67. Tinh gi6i han sau day lim—2"_"1_.
n —3n+3
A.%. B.2. C. 0. D. 4.
Cu 68. Tinh fim2—3_
43" -5
A -2 B.3. c.l p. -2
4 4 5
Cau 69. Day nao sau day c6 gidi han khac +oo ?
2020 2019 2019 1
A | 222 B. . C.|—2|. D. — .
(2019) () [2018) PR
, 3 2 N X
Cau 70. Cho a, b 12 cac sb thyc théa man Jim &2+ b’; +12n T4 1. Tong 2a+b bang
n-+
A. 4 B. 1. C. 3. D. 5.
~ ST \/ 2 \/ 2 _ cr 1R , ag+2
Cau 71. Biet im{v4n~ +5n—2020 —v4n" —3n+2019 | = q,. Gia tri biéu thirc T = 1 bang
a, +
AT=2. B.7-2. C.7-2. p.7-2.
2 3 3

Cau 72. Biét gi6i han 1im[n(\/n2 3+ 2)} _ % véi a,beNva % 2 phan sb t6i gian. Khi do,

gid tri 2a+b bang

A. 4. B. 3. C.5. D. 8.
Cau 73*. Tinh gidi han: lim{(l—%ll—%j...(l—%ﬂ.
2 3 n
AL B. L. C.1. D.>.
. 2 3 2n+4
Cau 74%. Tinh hm( . s j
n+4 n+4 n +4 n+4
A.%. B. 0. C.1. D.:.
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u, = 2020

Cau 75%. Cho day sb {u, }: w45 v . - Khang dinh ndo sau day sai vé dy {u, }:
T, v 2) <
A. {u,} 1a ddy s giam. B. {u,} bi chan dudi. C. limu, :%. D. limu, =1.

5) Gi6i han ciia ham so6
Céu 76. Chon khing dinh dtng;

A. lim ¢ = x,

X=X,

B. lim f(x) =L khi va chi khi lim f(x)=L

)C—))CO X —)X

C. lim f(x)=L khi va chi khi 11m f(x)=

D. li_{r}f(x)zL khi va chi khi hm L f(x)=lim f(x)=

Cau 77. Gia st tacod lim f(x)=a va lim g(x) =b. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
X%XO X—)XO

A. }i_{g[f(x).g(x)}za.b. B. }Lrg[f -g(x)]=a-b.
i f(x)_a m X)|l=a+
C. lin%m‘i D. lim[ f(x)+g(x)]=a+b.

Céu 78. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m dé 7 <12 biét 1= lim(x4 —2mx+m’ +3) .

x—>—1

A. 6. B. 5. C.8. D.7.

Cau 79. Cho gi¢i han hm(x —2ax+3+a’ ) 3 thi ¢ bang bao nhiéu?

x—>-2

A.a=2. B.a=0 C.a=-2. D. a=-1.
Ciu 80. Cho ham s f(x) xéc dinh trén R va thoa man lim f(x)=7 thi lim [10 - 2/ (x)] bang
x—> x—3

bao nhiéu?
A. 4. B. 4 C. 10. D. —14.

r 2 p—
Cau 81. Cho qa,b la cac so nguyén va im @575 o0 Tinh P=a +5* —a—b

x—>1 x—1

A. 400 B. 225 C. 325 D. 320

2 N
CAu 82. lim x:d—x_z‘ bang
x4 x* +4x

At B._1. c.>2. D. 2.
4 4
Céu 83. Biét lim vxal-l . Khéng dinh nao sao day 1a dung?
"—’0\/2x+ —1
A. a+b=3. B. a+b=-3. C.a+b=2. D. a+b=1.

— 34 _
Céu 84. Tim gi6i han L =lim V5-2x —/7-3x

- ta dugc gia tri cua £ la:
=2 (x—2)(x* —4)
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A L= B.L=1L C.L:—% D.

_
ro
oo
N

) -8 3 -7-1
Céu 85. Cho f(x) la da thirc thoa man hirgm =6.Tinh L= limL.

x-3 =3 x?—2x-3

A L=>. B.L->. c.r-L D.L-1L.
4 2 2 4
. P(x)-2 , P(x)-2
Cau 86. Cho da thuc P(x) théa man lim =2. Tinh lim

=3 x-3 3 (x2—9)( P(x)+2+1)

AL B. L. c. L . 2.

6 12 9 9

. . (2020 2019 Lokl . .
Cau 87. Gia str lxlgll(l_ 20 j —2 abeZva % la phan so toi gidn, khi d6 a+b co gid

X b

tri la

A. 3 B. 4 C.2 D.1

Y . NX*=2x+3+5 .
Cau 88. Tim giéi han lim =~ ® ta duoc két qua 1
x40 3x+10
A. 2 B.2 c.? p. !
3 3 3
Céu 89. Trong bdn gidi han sau ddy, gidi han nao bang —1?
2 3 2 2
A tim X1 B.jim X X3 Cofim 2 D. fjm 2 **-1
x—>-o x4 ] X—>+0 5x2 — x3 x—-0 x° —§x x40 3y 4 X2

CAu 90. Cho céc sb thuc a,b,c théamin ¢> +a =18 va lim (\/ ax” +bx —cx) =-2. Tinh gia tri

X—>+0

cua biéu thitc P=a+b+5c.
A. 9. B. 5. C. 18. D.12.

Céu 91. Biét rang lirpw(\/2x2+x—x\/§):a 24+b  Tinh S=4a+b

A S=5. B.S=1. C.S=-1. D. S=-5.
Cau 92. Tinh lim 2=/ |
=3 x =73
A. +o . B. —o0. C.0. D. 2.

Ciu 93. Chon két qua dung cita lim (4x° —3x* +x+1)

X——00

A. 4. B. 0. C. +o. D. —o.

x* =1 khix>1

. Ménh dé nao sau ddy 1a dung ?
2x+1 khix<1

Cau 94. Cho ham s0 £ (x) = {

A. lim f(x)=0. B. lim f(x)=3. C. lim f(x)=-1. D. lim 1 (x) = 0.

x—>1 x—>1 x—=>1
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Cau 95. Tinh 1lim —2 ?
-2 |x? — 5y + 6|

A _1. B. .. c. L.
> >

6) HAM SO LIEN TUC

Cau 96. Chon khéng dinh sai:
A. Ham s da thirc lién tuc trén Rr.

B. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a;b] néu né lién tuc trén khoang (a3b).
C.Ham s6 y = f(x) lién tuc tai diém X néu lim /'(x) = f(x,).

D.Hamsb y=f (x) lién tuc trén mot khoang néu noé lién tuc tai moi diém cua khoang do.

Céu 97. Ham sd nao sau day lién tuc tai x =27

2 1 o
A. f(x)zw, B. f()_x+ C. f()_Lm D. f(x)zxz—H.
xX+2 -2 -2 x -4
A \ J 2x+3 N P A ar
Ciu 98. Cho ham s6 f'(x)= . Ménh @é nao sau day dang ?
A. Ham s lién tuc trén khoang (1;5). B. Ham sé gian doan tai x =2020
C. Ham s6 lién tuc tai x =2 D. Ham sé gian doan tai x =2
Cau 99. Trong cac ham sb sau, ham s6 nao lién tuc trén R ?
3 _ 3 _ 2
A.y:ﬂ. B. y= x=3 . C.y:m. D. y =tan3x.
x2+2 1—cosx |x+1|
r 2 14
Cau 100. Cho ham s0 f(x)= % Ham s0 y = f(x) lién tyc trén khoang nao sau day?
X2 +5x+
A. (-3;2). B. (-3;+). C. (—3). D. (2;3).

Cau 101. Trong cac ham so sau day, c6 bao nhi€u ham so lién tuc trén Rr.

1) y=3x"—x"+x-1.2) y=cos2x—tanx.3) y=sin’ x+x+2020.4) y _ sinx
S)y— 6)y Vx+1-x/x+2 7)y— X2 1
—-X+
C. 3. D. 4.

A 1. B. 2.

1-2x khix#0

Céu 102. Xét tinh lién tyc cia ham sé £ (x)= {2 Khix—0 .Khang dinh nao sau day ding?
1xX =

A. Ham séf(x) lién tuc tai x=0. B. Ham séf(x) lién tuc tai—1.

C. Ham s6 /(x) lién tuc trén R. D. Ham s6 f (x) gidn doan tai x=1.

Cau 103. Ham s6 f(x)=+3+x +4—-x lién tuc trén
Trang 15



A. (-3;10). B. [-3;4]. C. [3;4). D. (—;4].

x* -1

————. €6 bao nhiéu ham s6 lién tuc
x +x+1

Cau 104. Cho cac hAm sd y = x>; y =sinx; y = tanx; y =

trén R.
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.
Cau 105. Hinh nio trong cac hinh dudi day 1a do thi cia ham s khong lién tuc tai x=1?

¥ ¥
A F Y

1l-
0] 1 iz 2
A. B
¥ ¥
' s
1\ >
0 1 = = x o ..1//.' - x
C. } D. )
. . P B X +ax+1  khi x>1 R
Céu 106. Tim « dé ham so f(x)= lién tyc trén R.
2x* —x+3a khi x<l1
AL B. -L. c. -1 D.:.
2 2 6
) 2x* =3x+1 Khix £1 ) i )
Céu 107. Cho ham s6 f'(x) = x—1 *7 " Tim gié tri cia tham s§ « dé ham sé f(x)
2a+1 khix =1
lién tuc tai x=1.
A.a=4. B. a=1. C.a=0. D. a=3.
Cod i xe2
CAu 108. Cho ham s f(x)=1x=-2 ' Y72 Tim k d ham sb lién tuc trén tap R.
k khi x=2
A k=-2. B. £=0. C.k=2. D. k=4.
a khi x=2

Cau 109. Cho f(x)=<x+1 khi xe(2;3). Gidtricuaa,b dé ham s lién tuc trén doan [2;3] la
b khi x=3
A.a=20b=3. B. b=3,a=4. C.a=3b=2. D. a=3,b=4.
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Xt +x+3=13x+1

x—2

Ciau 110. Cho ham s6 f(x) = (x#2). Dé ham s6 lién tyc trén R thi phai

bd sung thém 7(2) :%(a,b eZ";(a,b) :1) .Khi 6 H =b—a chia hét cho sd nao sau day?
A. 8. B. 6. C. 4. D. 5.
(x+2)", x>1

Céu 111. Cho ham s f(x)=493x*+6,x<1 .Tim a dé ham sb gian doan tai diém x, =1.

4a* +5, x=1
A1 B. +1. C. -1. D. 2.
Céu 112. Tim khing dinh ding trong cac khing dinh sau:
L. f(x) lién tuc trén doan [a;b] va f(a).f(b) <0 thi phuong trinh f(x) =0 c6 nghiém.
Il. f(x)khong lién tyc trén doan [a;b] va f(a).f(b) > 0 thi phuong trinh f(x) =0 v6 nghiém.
A. Chi I dung. B. Chi II dung. C. Calvall ding. D. Calvall sai.

Ciu 113. Cho phuong trinh 3x* + 2x -2 = 0. Xét phuong trinh /(x)=0 (1), trong cic ménh dé
sau, tim ménh dé dung?
A. (1) v6 nghiém. B. (1) c6 nghiém trén khoang (1;2).

C. (1) c6 4 nghiém trén R. D. (1) co it nhat mot nghiém.

CAiu 114. Cho ham sd y = f(x) lién tyc trén doan [1;5] va f(1)=2, /(5)=10. Khang dinh nao
sau ddy PUNG ?
A. Phuong trinh f(x)=6 v0 nghiém.

B. Phuong trinh f(x)=7 c6 it nhat mot nghiém trén khoang (1;5).
C. Phuong trinh f(x)=2 c6 hai nghiém x=1,x=5.
D. Phuong trinh f(x) =7 v6 nghiém.

Cau 115. Cho phuong trinh: (m* - 4)(x - 1) =2019~/4 - x

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia mdé phuong trinh trén v6 nghiém?
A. 5 B. 3 C.4 D. 1
B. Bai tip tu luan.

Bai 26. Tinh gioi han cua cac day so sau

1) fim 22+ 4n+1 2) i 1) siR 20
2n’ =3n+7 2 +1
3 tim 2+ 20 —2n 4) lim(n+1)(2n2+n)_n2+l
n (n+1)(r12+2)—3n3 '
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n__an . 1
5) lim3 4 . 6) im| —+—+..+ ———
3" +4" 1.3 35 (2n—1)(2n+1)
2 n
7) lim1+22+"'+n 8) lim1+2+22+...+2
n +3n 1+3+3°+...+3"

Bai 27. Tim gidi han ctia ham so

2
1) 4 = lim2tanx+1 2) B =limX —3%*2
xﬁ% sin x + 1 x—2 x=2
45y 1+5x) —(1-6x)"
3) C:limxf—x+4 4) Dzlim( x) ( x)
x—2 X _8 x—0 X
 (14x)(1+20)(143x) -1  2(VBEri-1)
5) E=lim 6) F=lim——
x—0 X x—0 X
2 / —
7) G = lim— =Y 8) H = lim Y2214
0 Jax 11 =5 3 Jx+4

Jx+1+1 VI+4x -1+ 6x

9) K=lm——— 10) L =Ilim 5
x>2  x+4+2 x—=0 X
Bai 28**. Tim cac gidi han sau: (Bai tap caa chwong 5)
tan(x—1 .
1) lim ( ) 2) lim tan 2x.sin Sx
x—l1 x—1 x>0 )C2
3) lim cos3x — cos4x 4) Tim 1—3/1+2sin2x
x>0 cosS5x —cos 6x x>0 sin3x
in* 2x 3x—5sin2x+cos’ x
) 1 sin 6) 1i
) lim = - ) lim =——————
. 1-%cos
7) limx® cos—= 8) hm—zax
x—0 nx x—0 X

Bai 29. Cho 1in21 f(x)=3. Tim gi6i han 4= lin}i{—
X—. xX—> +

2 J— J—
Bai 30. Cho biét lim Vi+ax —bx=2

: =c, v6i ¢ 1a mot s6 nguyén va a,b € R . Phuong trinh
X 4x” -3x+1

ax* —=2bx> +c—1=0 c6 nhiéu nhit bao nhiéu nghiém trén R ?

Bai 31. Tim cac gidi han sau:

/ 2
(\/x2+2x—\/x2+1) 2) hm—Zx— ¥ +2
T Sx +Ax7 42

3) lim x(\/4x2+l—x). 4) lim lxt+x®

1) lim

X—>+00
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5) fim (—x* +x* -3). 6) lim (J3x2 +2—\/2x2—3x).

Nl

7) lim ) lim
xa—oo2|x| ,4)(3 +5 X—>+00 ,4X +x+1-=2x
10) lim (Vax* +3x -2+ 2x) 1) tim x1|
X—>+m x—1 )C —
2 2
12) lim X +4x+3 12) lim (x—2) /%
x—(-1)" x3 +x2 x—=>2" x°=2x
: L L : = khix>3
Bai 32. Tim tt ca cAc gi tri ciia tham s6 m dé ham s6 f(x)=qvx+1-2 c6 gidi han
m khi x <3
tim / (x)-
Bai 33. Xét tinh lién tuc cia ham sb tai diém tuong tng.
3 —
, X727 khixed S
a) Cho ham 6 f(x)={% ~%76 . Xét tinh lién tuc cua ham s tai diém x=3.
27 .
? khi x=3

2
x° -

1.
b) Chohamsé f(x)=1{ x+1 khi x #—1
2’5 khl x:_l

. Xét tinh lién tuc cia ham sb trén toan bo tap xac dinh.

x-3
, — 22 khi x<3 o
¢) Cho ham 80 f(x)={v2x+3-3 . Xét tinh lién tuc ctia ham so tai diém x=3.
(x—l)2 khi x >3
X%, x>1
2x°

d) Cho ham s§ f(x)=

, 0<x<1.Xéttinh lién tuc trén R.
1+x

xsinx, x <0

. khi x#3 . . ‘L. o R
Bai 34. a) Cho ham s0 f(x)= \/x+ -2 . Xac dinh m dé ham so lién tuc tai diém x=3.
3m-2 khi x=3

V2x+1-+x+5 4
b) Cho ham s6 f(x)= —4

a+?2 khi x=4

. Xac dinh « dé ham sb lién tuc tai diém x=4
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a’ (x—2)

, _ khi 2 2 o .

¢) Cho ham 0 f(x)=4+x+2-2 " 7% Tim a dé ham s lién tuc trén tap xac dinh.
(l—a x khi x<2
4 2

5% 14
o X oox e Khiox<—1 ,

d) Cho ham sé f(x) = x +1 . Tim m dé ham s0 lién tuc tai x =—1

m’x* +2mx -5 khi x>-1

Bai 35. Ching minh rang mdi phuong trinh sau théa méan diéu kién chi ra
a) Phuong trinh 4x* + 2x> — x — 3 = 0 ¢6 it nhat hai nghiém phan biét thudc (~1;1).

b) Phuong trinh x* —=3x+1=0 c6 ding ba nghiém phéan biét.

¢) Phuong trinh x* —-x-3=0 c6 mot nghiém thudc khoang (1;2).

d) Phuong trinh x° +2x =4+3v3-2x c6 ding mot nghiém.

¢*) Phuong trinh (m* - 5x+6)(x + 5)° (7 +2x)+2x-1=0 cO it nhat 1 nghiém véi V m.
Chuong 5: Pao ham

I. Ly thuyét.

1. Kién thirc.

- Néu dugc dinh nghia dao ham (tai mot diém, trén mot khodng), y nghia hinh hoc va y nghia co
hoc. Nhé va ép dung dugce quy tac tinh dao ham cua téng, hiéu, tich, thuong cdc ham s6; ham hop
va dao ham cua ham hop.

- Day 30, cép ) cong, cép s6 nhan. Gi6i han ctia ham s, ham sb lién tuc. Pao ham caa ham sb.
Phuong trinh tiép tuyén cua do thi ham sd.

- Nho lim =

x=0  x

=1 va van dung trong mdt ) gi61 han dang % . Nhé va van dung dugc cong thic

tinh dao ham ctia ham sd luong gidc vao lam bai tap.

- Nhé duge dy = y'.dx . Ghi nhé dinh nghia dao ham cip cao.

2. Ky nang.

- Tinh dugc dao ham cua ham sb.Viét duoc phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 tai mot diém
thuoc dd thi. Biét tim tdc do tirc thoi tai mot thoi diém cua mot chuyén dong c6 phuong trinh
S= 7).

- Tinh dugc dao ham cua mot sé ham sé luong gidc va mot sd gii han ciia ham sb luong giac.

- Tinh duoc vi phan ciia mot ham sb va gia tri gin dang ciia ham s tai mot diém nho vi phan. Tinh
duoc dao ham cép cao ctia mot s ham s6. Tinh duoc gia tdc tirc thoi ctia mot chuyén dong c6
phuong trinh § = £(¢).cho trudce.

I1. Bai tap.

A. Bai tip tric nghi¢m.

Céu 116. Cho f(x) la ham s lién tuc tai X,. Pao ham cua ham sb f(x)tai X 1a

A £irgf(x0+h2—f(xo) f(x0+h2—f(x0)'

(néu ton tai giéi han). B.
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h)— . s
C. f(x)- D. limf(x0+ 2 /() (néu ton tai gio1 han).

h—x,
CAu 117. Néu f(x) 1a cac ham s6 c6 dao ham va f'(1) = 2, thi gia tri linllL_{(l) béng.
X—> x —

A. B. 2. C. 4. D. y=

1
T

N | —

X —4x° +3x
Ciau 118. Cho ham s6 £ (x) xac dinh trén R\{2} béi f(x)=1 ¥ -3x+2 "~ *#1 T 7'

0 , x=1
A. 2. B.1. C.0. D. Khong ton tai.
A 4 ’ 77’- ! 72-
Cau 119. Cho f(x) =cos3x. Tinh f (—§]+f (Ej
A. 3. B. 3. C.0. D. 6.
Cau 120. Tinh dao ham cua ham s6 y = v2x> +1.
2x 2x 2x 2x
Ay =—r7r-r=—. B. ) =————. C. )y =- . D. y =——.
242x% +1 242x% +1 V2x? +1 V2x* +1
x’ =3x?

Cau 121. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 2x + 3x Vol x#3.

A. 4x. B. 2x. C. 6x. D. x*.
Cau 122. Ham sb y = th 2 (¢,d khong ddng thoi bing 0) c6 dao ham duge tinh bing cong
thuc:

A. = ddrbe B. =40 C. = d=be .y =4*0

(cx+d) (cx+d) (cx+d) (cx+d)
x —x-3 ! a
Cau 123. Cho ( J = ~. Tinh S=a+b?
2x-1 (2x-1)
A. §=29. B. §=-23. C. S5=-22. D. §=30.
4 2 — 2 2
Ciu 124. Dao ham cua ham s6 y = xz—hil c6 dang ‘Z()C+—IMJ)FZC. Tong céc nghiém cua
- —x* -1

phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 bang bao nhiéu?

Al B. -1. C.0. D. 2.

A 2-3x ' ax—b L , a
Cau 125. Cho = ,vo1 b#0.Tinh 4=—.

(\/6x—lj (6x—1)v6x -1 b
Aa-t. B. A=-3. C.Az%. D.Az%l.

Cau 126. Cho ham s y = x* (2x+1)(5x—3)c6 dao ham y'=ax’ +bx* +cx. Khi d6 a+10b+c
bang
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A. 4. B. 31. C. 51. D. 34.
Ciu 127. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén R thoa man f(7)=219. Dao ham clia ham s6
g(x)=sin2x.f(x) tai x =z bang

A. 219. B. 438. C. 220. D. 436.
Ciu 128. Cho ham s6 f(x)=+/x+2c6 dao ham la f'(x), ham s6 g(x)=4x+ sin% c6 dao ham la

g'(x). Tinh gi tri biéu thic P=f'(2).g(2).

A p-1. B. p=Z*t16 C.p=L. p. P==,
16 4 16
-2x* +3x

Cau 129. Cho ham s6 y = f(x) = . Tinh dao ham cp 2 ctia ham sé tai x=2.

A y"(2)=2. B. 1"(2)=-2. C. y"(2)=3. D. y"(2)=-3.
Cau 130. Cho f(x)=(x-2).Tinh f"(3).
A. —20. B. 20. C. 27. D. -27.

Céu 131. Cho ham s y = 2sin 2x — 2x +1. TAp nghiém cta phuong trinh y'=0 trén {O; %} la:

S={%;%}. B.S:{%}. C.S={%}. D. S={J}.

Céu 132. Cho ham s§ f (x)=+/x" + x . Goi S 1a tap nghiém clia bat phuong trinh f”(x)> f(x).

Tap S 6 bao nhiéu phan tir 13 cac sd nguyén?

A. 2. B. 0. C.3. D.1.
Cau 133. Cho ham sb f(x)=2x+ > — 3%+ 2. Phuong trinh f"(x)=0 o tht ca bao nhiéu
X X
nghiém?
A.3. B.2. C.1. D. 4.

Céu 134. Cho ham s f(x)= %x3 —(m—-2)x* —(2m—-3)x+2020, biét rang ton tai gia tri m sao

cho f'(x)>0v6i Vx eR, khido m thudc khoang nao sau day?
A. (0;2). B. (-3;-1). C. (3;6). D. (-4;-2).

Ciu 135. Cho ham s6 f(x) = sinx + cosx ++/2 x —2019. Tap nghiém cta phuong trinh f'(x) =0

la

A. {?Tﬁ+k27r,keZ}. B. {3Tﬁ+k27r,keZ}. C. {_Tf+k27r,keZ}. D. {%+k27r,keZ}.

r 2 r
Cau 136. Cho ham s§ £ (x) = {‘”‘ For+Llx20 i ham sé £ (x) 6 dao ham tai x, =0. Hay

ax—-b-1,x<0
tinh T=a+2b.

A. T =-4. B. 7=0. C. T=-6. D.7=14.
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Céu 137. Cho chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh s = —3¢* (¢ tinh bang gidy, s
tinh bang mét). Tim ménh dé ding.

A. Vian toc cia chuyén dong khi =35 13 24 m/s.

B. Gia tc ctia chuyén dong khi t=4s 12 9 m /s>.

C. Van tdc cua chuyén dong khi £ =3s 1a 12 m/s.

D. Gia téc cia chuyén dong khi t=4s 13 18 m / s>.

Céu 138. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = al _; tai diém c6 hoanh do x=-3 1a
X+
A. y=3x+13. B. y=-3x-5. C. y=-3x+13. D. y=3x+5.

Ciu 139. Cho ham sé y = =~ *31
x —

Phuong trinh tiép tuyén cta do thi (C) tai diém » codang y=ax+b V6i a,b e R. Tinh
P=a+2b.
A. P=-31. B. P=31. C.p=11. D. P=-5.

6 dd thila (C) vadiém v thudc (C) c6 hoanh d¢ bang 2.

Céu 140. Tim phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham sd y = §x3 —2x* +3x+1, biét tiép tuyén

song song voi dudng thiang d:y =8x+2.

11 97 1 7
A, y=8x+—,y=8x——. B. y=8x+—,y=8x——.
Yy 3 Y 3 y 3 y 3
2 1 11 1 97
Co :8x+_, :8x. D, :——x+—’ =X ——"
g 37 YT TR

14 2 \ r r
CAiu 141. Cho ham 86 = Lxlﬂ ¢6 do thi (C). Tim phuong trinh tiép tuyén cua (C) di qua
X+
diém 4(-1;0).
A.y:%(x+1). B. y==x. C. y=3(x+1). D. y=3x+1.

CAu 142. Lap phuong trinh tiép tuyén voi dd thi ham s6 y = /' (x) théa méan
fP(3-2x)=x-1-f*(x) tai diém c6 hoanh d6 x=1.

1 8 1 1 1 8
A y=—x——. B.y=—x-1. C.y=—x+1. D.y=—x+—.
Y 7 7 Y 7 Y 7 Y 7 7

CAu 143. Cho dd thi ham s f(x)=x"+bx*+cx+d cit truc hoanh tai ba diém phan biét c6

. 1 1 1
hoanh d¢ x, x,, X. Tinh gia tri cia biéu thic P=—; +— +— .
2 f (x1) S (xz) A (x3)
A. P=3+2b+c.  B.P=0. C. P=b+c+d. p.p=L.1

Trang 23



CAu 144. Cho ham sd 7 (x)= x>-1.Goi S=f'(1)+ f'(2)+...+ f'(2020).
/(%)

1
Nx+2++x+1 ’
Khing dinh nao sau day la dung?

A.O<S<%. B.%<S<1. C.S>1. D. $<0.

Cu 145. Cho da thie f(x)=(1+2x)" =, + a,x+a,x° +-+a,x" (ne N'). Tim hé s6 a, biét
rang a, +2a, +-+-+na, =13122n.

A. a, =756. B. 4, =252. C. a, =2268. D. a, =144

CAu 146. Cho ham sé y = f(x)c6 dao ham trén . D6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh bén dudi

3

bt g(x)= f(x)—x?+ x* — x+2. S6 nghiém ctia phuong trinh g'(x)=0 1a

A. 2. B. 3. C.0. D.1.

Ciu 147. Cho ham s6 y = f'(x) c6 dao ham trén r. D thi ham sé y = f’(x) nhu hinh bén duéi

Yy

BRY,

Dao ham cua ham s6 g(x)=f(3-2x) nhén gi4 tri 4m trén khoang nao trong cac khoang sau?

A. (0;2). B. (1;3). C. (—oo-1). D. (—1;+0).

Ciu 148. Cho ham s6 f'(x) ¢6 dao ham trén R va théa min f(3x—1)=x" —4x+4 véi moi

xeR. Tinh f'(-4).
A. 2. B. ——. C.-2. D. -12.

Céu 149. Cho ham s y = f(x) va tiép tuyén cua dd thi ham s tai diém c6 hoanh do

X,3Xg; Xo3%, nhu hinh v&. Khang dinh nao sau day 1a SAI?
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A. f(x,) <0 f(x5)>0.B. f'(x,).f"(x5).f"(x) =0.

C. f'(x).f"(xg)- f'(x) >0, D. f(x,).f"(xp). f'(xc)- /() > 0.
Céu 150. Cho hai ham s6 y = f(x), y = f(f(x)) c6 dd thi lan luot a (C) va (C’). Duong thing
x=2 cit (C), (C') lan lugt tai » va N. Biét phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai diém m 1a
y =2x—2. Khi d6 phuong trinh tiép tuyén ciia (C') tai diém N 1a

A. y=2x-6. B. y=4x—6. C.y=2x-2. D. y=4x-38.

B. Bai tap tu luin.

Bai 36. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

1)y=%x5+§x4—x3—%x2+4x—5. 2)y=x5—4x3+2x—3\/;.
_ 2
3) yolEBEY 4) y=(x-2x)
x
5)y= (x2 +x)(x3 —2). 6) y= (x2 + 2)(x2 +3)(x2 +4)(x2 +5)
443/x 7 2x+3
1
9) y=——"-+= 10) y=+/x" +5x+9
(xz—x+l)
3
1) y= x_|_1 12)y=(4x+3)\/x2—2x+2.
x
13) y =sin2x+cos5x 14) y =sinx.cos4x
15) y=cos’ x+2sin" x.cos” x +3sin’ x.cos’ x+sin* x. 16) f(x)=+/tanx +cotx

; ; 2 ix> .
Bai 37.Tim a,b déham sé f(x)=1" > "¥=2 ¢ dao ham tai x =2
ax+b khix<?2

Bai 38.
Cho db thi ham s6 y = f(x) x4c dinh trén y4
khoang (a;b) nhu hinh v&.
Duya vao hinh v& hiy cho biét tai mdi diém /.

Xps X5 X35 Xy

a) Ham s6 ¢6 lién tuc khong?

O

m - - -
x

~><

X b -

w

“X

o pe--

XV

b) Ham s6 ¢6 dao ham khong?

Trang 25



Tinh dao ham néu c6.

Bai 39.

a) Cho ham s y =~/2x—x*> . Chtng minh »’.)"'+1=0.

, 3 3
b) Cho ham so y :w. Chting minh y""+y=0.
1—sinx.cosx

¢) Cho ham s6 y = xsinx. Chimng minh x.p" —2(»'—sinx)+xy=0.
Bai 40. Cho ham sb y :%f —(2m+1)x* + mx—4. Tim m dé:

a) y' =0 c6 hai nghiém phan biét.

b) ' co thé viét duoc thanh binh phuong ciia nhi thic.

c) y' 20,Vx e R.

d) y'<0,Vxe(l;2).

e) y'>0,Vx>0.
Bai 41.
1) Cho ham s6 £ (x) = +/x* - 2x . Giai bat phuong trinh f'(x)< f(x).

2) Giai phuong trinh f'(x) =0 trong cac truong hop sau

a) f(x)zsin3x—3sinx+7; b) f(x)=0052x+25inx—1.
\ 4 2x+4 co \
3) Cho ham s6 y = —————. Giai phuong trinh y" =0.
X" +4x+3

Bai 42. Cho ham s y=x" +x" +2x+4.
a). Viét phuong trinh tiép tuyén cia d6 thi ham sb tai diém c6 hoanh do x=-1.
b). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia @6 thi ham s6 tai diém co tung do y = 4.
¢). Viét phuong trinh tiép tuyén cua d6 thi ham sb c6 hé sé goc bang 2.
Bai 43.
_ 2x+1

a) Viét phuong trinh tiép tuyén cia do thi (C):y= 5 song song v6i duong thing
X+

(A):3x—y+2=0.

r 2 —_ 1 r r r 2\ 2
b) Cho ham sé y = L);” c6 dd thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ciia dd thi (C) tai didm
c6 hé s6 goc k=2.
¢) Viét phwong trinh tiép tuyén cta dd thi (C):y= 2x _11 di qua diém A(-L4).
X+
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. . . 3 2 .
d) Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C): f(x)= XT_ x+1 di qua diem M(2;-1).
Bai 44. Cho ham s§ y=x’—3x" ¢6 db thi (C). Goi M la diém thudc d thi (C) c6 hoanh do bing
1. Tim gia tri cia tham s6 m d¢é tiép tuyén cua (C) tai M song song véi duong thang
afzyz(m2 —4)x+2m—1.

Bai 45. Cho ham s6 y=x"-2(m+1)x’ +m+2 ¢6 dd thi (C). Goi A 1a diém thudc d6 thi ham s6

¢6 hoanh d6 bang 1. Tim gia tri ctia tham s6 m dé tiép tuyén véi d6 thi (C) tai A vudng goc véi
duong thang A:x—4y+1=0.

Bai 46.

+2

a) Cho ham s y= 2% 1 ¢ dd thi 1a (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C), biét tiép tuyén tao

v6i hai truc toa do0 mdt tam giac vudng can.

b) Cho ham s6 y=x"—3x+2 ¢6 db thi (C). Tim céc diém trén dudng thing d:y =9x 14 sao cho
tir d6 ké duoc hai tiép tuyén véi (C).

Bai 47.

a) Cho ham sb f(x)=(2018+x)(2017 +2x)(2016 +3x)...(1+2018x). Tinh f'(1).

b) Cho ham f(x) théa man f(sinx+1)+ f(cosx)=cos’ (x—%j. Tinh f'(1).
II. Phén Hinh hoc:

Chuong 3: VEC TO TRONG KHONG GIAN — QUAN HE VUONG GOC TRONG
KHONG GIAN.

I. Ly thuyét.
1. Kién thirc.
- Ghi nhé quy tac hinh hop dé cong vecto. Khai niém, diéu kién dong phang ciia ba vecto.
- Néu duoc vecto chi phuong cua duong thang; Cach xac dinh goc giira hai dudng thang; khai
niém va diéu kién hai dudng thang vudng goc véi nhau.
- Trinh bay duoc dinh nghia, diéu kién dudng thing vudng gbc mit phang. Phép chiéu vudng
gdc; mit phing trung triuc cua mot doan thang, vécto phap tuyén ctua mit phang.
- Trinh bay duoc khai niém goc giita hai mat phang; Khai niém, diéu kién hai mp vudng goc.
Tinh chét hinh lang try dung, lang tru déu, hinh hop diang, hinh hop chir nhat, hinh 14p phuong;
Khai niém hinh chép déu, chép cut déu.
- Néu dugc duong vudng goc chung ctia hai dudng thang chéo nhau; Khoang cach gitta hai dudng
thang chéo nhau.
- Biét dugc: Khoang cach tir diém dén duong thing, mit phing; Pudng vudng goc chung cua hai
duong thang chéo nhau; Khoang cach giita hai duong thang chéo nhau. Xac dinh duoc goc giira
duong thang va mat phang. Xac dinh duoc goc giita hai mat phang.
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2. K¥ nang.
- X4c dinh dugc goc gitra hai vecto. Van dung dugc: phép cong, trir; nhan vecto vdi mat sb, tich
v6 huéng cia hai vecto; sy bang nhau cua hai vecto. Biét cach xét sy dong phang hoidc khong
ddng phang cua ba vecto.
- X4c dinh duoc vecto chi phuong cua dudng thing; goc giita hai duong thing. Biét ching minh
hai duong thing vudng goc.
- Biét cach chtirng minh: duong thing vudng géc voi mit phing; hai duong thing vudng goc. Xac
dinh duoc hinh chiéu vuong gbéc cua mot diém, mot duong théng, mot tam giac. Xac dinh dugc goc
gilta duong thang va mat phang.
Biét xét mbi lién hé giita tinh song song va tinh vuéng goc cia dudng thang va mit phang.
- Xéc dinh dugc goc giita hai mat phang. Biét chimg minh hai mat phang vuéng goc. Van dung
duoc tinh chat cia lang tru dimg, hinh hop, hinh chop déu, chop cut déu vao giai mot sb bai tap.
- X4c dinh duoc duong vudng goc chung ciia hai dudong thang chéo nhau; Khoang cach giita hai
duong thang chéo nhau.
- Biét va x4c dinh dugc: Khoang cach tir diém dén duong thing, mit phing; Dudng vudng goc
chung ciia hai duong thang chéo nhau; Khoang cach giita hai duong thang chéo nhau. Xac dinh
duoc goc gitta dudng thing va mit phing. Xac dinh dugc goc gitra hai mét phéng.
I1. Bai tap.
A. Bai tip tric nghi¢m.
1) Vecto trong khong gian

Céu 1. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Pang thirc ndo sau day dung?

A. U4B+B'C'+DD"'= AC". B. 4B+ B'C'+DD'=0.

C. 4B+B'C'+DD'=4'C. D. 4B+B'C'+DD'= A'C".

CAu 2. Chon ménh dé sai trong cac mé¢nh dé sau:
A.Vi 14+ 1B = 0 nén 1 1a trung diém ctia doan 43 .

B. Vi 7 la trung diém cia doan 43 nén véi diém O bt ky, ta ludn c6 10 = %(TO +BO).
C.Vi AB+24D - AC =0 nén 4,B,C,D ddng phang.
D. Vi 4B-CB+CD - AD =0 nén 4,B,C,D dong phang.
Céu 3. Cho tir dién ABCD, goi G,G' lan luot 1a trong tAm tt dién ABCD va tam giac BCD.
Khing dinh nao dudi day 1a sai?
A. GA+GB+GC +GD =0. B. GA+3GG'=0.
C. 4,G,G"' thang hang. D. G la trung diém cua doan AG'.
Céu 4. Cho t dién ABCD. Goi M ,N,G lan luot Ia trung diém AB,CD,MN ; 1 1a diém bat ky
trong khong gian, dang thic nao dudi day sai?

A. E:l(WJrW). B. MN:l(ADJch)
2 2

C. Gd + GB +GC + GD = 4G D. 4G = (4B + 4C+ 4D).
Céu 5. Cho hinh chép S.4ABCD, ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O, s 1a trung diém cta doan
SO . Dang thirc ndo dudi day 1a sai?

A. SA+SD =SB+ SC . B. S4+ SB+SC+SD =450 .
C.IA+IB+IC+1D =2S0. D. SB+SD=S4+SC.
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Cau 6. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' ¢6 AA'=a, AB=b, AC=c. G la trong tdm cua tam giac
A'B'C'.Pang thirc nio dudi day sai?

A 4G=a+(b+c). B.BC=a+b+i.  C.BG=a-3bizc. D.CG=ib-ic.

Cau 7*. Cho t& dién ABCD va cac diém M, N xéc dinh boi AM =24B -34C ;
DN =DB+xDC  Tim ¥ d céc véc to AD, BC, MN dng phéng.
A x=-1. B. x=-3. C. x=-2. D. x=2.
Cau 8. Trong khong gian, cho ba duong théng phan biét a,b,c. Chon ménh dé ding:
A.Néu a vudng goc v6i b va b vudng goc voi ¢ thi a vudng goc véi c .
B. Néu a vudng goc vai b va b song song vdi ¢ thi a vudng goc voi c .
C. Neu a,bcung vudng goc voi ¢ thi a vudng goc voi b.
D. a va b song song véi nhau, ¢ vudng goc v6i a thi ¢ vudng goc vi moi dudng ndm trong
mp(a,b).
Céu 9. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Khi 46 4B.4'C" bang:
2
a2

A. a’. B. 422 C.0. D. 5

Céu 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 tit ca cac canh bén va canh day déu bang « va ABCD 1a
hinh vudéng. Goi M 14 trung diém cta doan CD. Gié tri MS.CB bang

N B & c. < p, Y2

2) Hai dudng thing vudng géc.
Céu 11. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’. Khing dinh nio sau day 1a khang dinh sai?
A. Goc giira hai duong thiang B'D' va A4 bang 60°.
B. Goc giira hai dudng thang AC va B'D bang 90°.
C. Goc giita hai duong thang AD va B'C bang 45°.
D. Géc giita hai duong thing BD' va AC bang 90°.

Cau 12. Cho tir dién 4BCD ¢ AB=AC=AD=BD=a vy BAC =120°,CAD =90°. Géc giira
AB & CD bing

A. 180°. B. 120°. C. 90°. D. 45°.
Céu 13. Cho tir dién ABCD c6 AB=AC = AD=BD=a va BAC = BAD = 60" ,CAD =90". Goi
1,J 1an luot 13 trung diém cua doan AB,CD. Goc giita AB & 1J bang:

A. 60°. B. 120°. C. 90°. D. 45°.
Cau 14. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat véi AB =2a, BC =a. Cac canh
bén ciia hinh chdp cliing bang «~/2 . Tinh goc giita hai duong thang AB va SC .

A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. arctan?2.
Céu 15. Cho tir dién ABCD c6 AB, AC, AD dbi mot vudng goc véi nhau, biét
AB = AC = AD =1. Géc giita hai dudng thing AB va CD bing

A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°.
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Céau 16. Trong khong gian cho hai tam giac déu ABC, ABC' nam trong hai mit phang khac nhau.
Goc gilta 4B & CC"' bang:
A. 60°. B. 120°. C. 90°. D. 45°.

Cau 17*. Goi S 1a dién tich tam gidc ABC.Khido S = %\/252.262 —k(4B.AC) . Gié tri ctia k
bang:
A. 0. B.

C. D. 1.

N | —
A=

Céu 18. Trong hinh hép ABCD.A'B'C'D’ c¢6 tit ca cac canh déu bang nhau. Trong cic ménh dé

sau, ménh dé€ nao sai?

A. BB' 1 BD. B. A'C' L BD. C. ABLDC'. D. BC' L 4D.
Céu 19. Trong khong gian cho dudng thang A va diém O. Qua O c6 may dudng thang vudng
goc v6i A?

Al B. 3. C. Vo sb. D. 2.

Céu 20. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' . Biét MA = k.MD', NA'=1.NB . Khi MN vudng gbc
v6i A'C thi khang dinh nao sau day ding?
A.k=1,leR. B./=1,keR. C.k=-1,/eR. D./=-1,keR.

3) Puwong thang vudng goéc véi mit phang.
Cau 21. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai:
A. Puong thang vuong goc v6i hai duong thang phan biét trong mp (P)thi n6 vudng goc voi mp

(P)-
B. Mot dudng vuong gdéc véi mot trong hai mp song song thi n6 cling vuéng gdc véi mp con lai.
C. Buong thing vudng géc véi mp thi vudng goc voi moi dudng nam trong do.
D. Mot dudng thang vudng goc véi mot mp cho trude thi moi dudng thang song song véi dudng
thang d6 déu vudng goc véi mp.

Ciu 22. Dit kién nao dudi ddy c6 thé khang dinh d L (P).

d1ld,
1) {d 1@ (II){d L(P) (I1)<{d L d, (IV)(d,(P)) =90’
(P)/ (Q) d//ld'
Trong(P):d, nd, = {1}
A. Chi c6 (III). B. (D), (II), (III). C. (I1D), (IV). D. Ca 4 khang dinh.
CAau 23. Tim cac ménh dé sai:
allb ()//(B)
(I) (a)La}: (@) Lb (M) al(a) }:al(ﬂ)
() La al (a)
(1) ) L a} = (a) L(B) (IV) b1 (a)} =allb
A. (D). B. (ID). C. (IID). D. (1), (IV).
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Céu 24. Goc giita duong thang va mit phing:

A. La goc giira vécto chi phuong cua duong thang va vécto khac khong vudng goc véi mat
phing.

B. La goc giita dudng thang va hinh chiéu vudng goc cua no trén mp.

C. C6 thé 1a goc tu.

D. Ludn luén 1a goc nhon.

Cau 25. Cho tu dién ABCD c6 4B,BC,CD d6i mt vuong goc vai nhau. Khi @6 CD vudng goc

Vo1
A. (4BD) B. (4BC).
C. mp trung tryc cua doan BC. D. mp trung truc cta BD.

Cau 26. Cho tur dién OABC c6 ba canh 04,0B,0C d6i mot vuong goc nhau. Khi dé hinh chiéu
vudng goc cua O 1én mp(A4BC)la:

A. Trong tam AABC. B. Truc tam AABC.

C. Tam duong tron ngoai ticp AABC. D. Tam duong tron ndi tiep A4BC.
Cau 27. Cho tur dién OABC c6 ba canh 04,0B,0C d6i mt vuong goc nhau. H 1a hinh chiéu
vudng goc ciia diém O 1én mit phang (ABC). Chon két luén sai:

. L __d + ! + ! .
OH* 04* OB* 0OC?

C. H latryc tim AABC. D. Tam giac ABC ¢6

it nhat mot goc khong nho hon 90°.

B. BC L (OAH).

Cau 28. Cho hinh chop S.4ABCc6 SA L (ABC), Tam giac ABC c¢6 ba goc nhon. Goi H ,K lan luot
1a tryc tim tam giac ABC va SBC. Chon khing dinh sai trong cac khang dinh duéi day:

A. HK L (SBC). B. CK L(SAB). C. BHL(SAC). D. CH L(SAB).
Cau 29. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, S4 1 (ABCD),SA = a2,
Géc giita SC va (S4B)bang:

A. 90°. B. 30" C. 45, D. 60°.

Céu 30. Cho hinh chop S.4BCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, S4 1 (ABCD),S4 = 2a.
Tinh goc gitra SC va (SBD).

A. 18°26". B. 45°35'. C. 15°47". D. 20°42'.

Cau 31. Cho tir dién ABCD, AB L (BCD), ABza\B , ABCD déu canh a. Goc giita AC va
(BCD)

A. 90°. B. 30 C. 45°, D. 60°.

Céu 32. Cho hinh chép S.4BCc6 day ABC vuédng tai B, SA vudng goc véi (4BC). Khang dinh

nao la sai?
A. SB 1 AC. B. SA1 AB. C. SB LBC. D. SA L BC.
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Céu 33. Cho hinh chop S.ABCD c6 SA L (ABCD) va day ABCD la hinh vudng. Tur A4 ké
AM 1 SB. Khang dinh nao sau diy dung?

A. AM 1 (SBD). B. AM L (SBC). C. SB L (MAC). D. AM 1 (SAD).
Céu 34. Cho hinh chép S.4BC c¢6 SA=SB=SC va tam giac 4BC vuodng tai B. V& SH L (A4BC),
H (ABC). Khang dinh nio sau day dung?

A. H trung véi tryc tdm tam giac ABC. B. H tring véi trong tAm tam giac ABC.

C. H tring véi trung diém AC. D. H trung véi trung diém BC.

Cau 35. Cho hinh chép S-4BC ¢4 SA=SB=SC ASB= 90°, BSC= 60°, ASC=120° Tiph gbe
gitta duong thang SB va mit phing (4BC).

A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°.

A b line tra ABCABC oo ax— 2 ac= _aVZ_ ACB=135°
Cau 36. Cho hinh lang tru . cO AA ==, =a BC=av2 = . Hinh
chidu vuong goc ciia €' 1én mit phing (ABC) tring véi trung diém M cua AB. Tinh géc tao béi
duong thing C'M v6i mit phing (ACC'4’)?

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.
Céu 37. Cho tir dién ABCD c6 AB = AC va DB=DC.Khang dinh ndo sau diy dang?
A. 4B 1(4BC). B. AC LBC. C. CD 1(4BD). D. BCLAD.
Céu 38. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D'. Két luan nao duéi day sai:
A. AC' 1 (A'BD). B. AC'L(B'CD".
C. (4'BD)||(B'CD)) D. (4'B,(4B'C'D))=45".

Céu 39. Cho hinh chop S.4BCD ,c6 ddy ABCD la hinh vuéng tim O, SA L (ABCD). Goi M la
trung diém cia BO. Mt phang (P) qua M va (P).L BC cat hinh chép S.ABCD theo thiét dién
1a hinh gi?

A. Hinh thang can. B. Hinh thang vuéng.  C. Hinh binh hanh. D. Hinh chi nhat.
Céu 40. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac vudng tai AvSi AB =a,BC = 2a. Piém

I a6

H thudc canh AC sao cho CH =§CA, SH 1a duong cao hinh chép S.ABC va SH :T' Goi 1
1a trung diém BC. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh chép v6i mat phing di qua H va vudng goc
voi Al

\/Eaz \/E & \/5 > \/5 o

A. . B. . C. . D. .
3 6 3 6

4) Hai mit phang vudng géc

Cau 41. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding:
A. Hai mp phén biét cung vudng gdc vé1 mot mp thir ba thi song song véi nhau.
B. Néu hai mp vudng goc véi nhau thi moi dudng trong mp nay s& vudng goc voi mp kia.
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C. Néu hai mp phan biét (P), (Q) cing vudng goc véi mp (R) thi giao tuyén d cua (P), (Q) s&
vuong goc voi (R).

D. Hai mit phang (P), (Q) cit nhau theo giao tuyén d, v6i mdi diém A thudc (P), B thudc (Q) thi
AB vudng goc d.

CAu 42. Chon ménh dé sai trong cdc ménh dé sau:

A. Qua mdt dudng thang d cho trude xac dinh duge duy nhat mot mp (P) vudng goc véi (Q) cho
truoc.

B. C6 duy nhit mot mp di qua mot diém cho trude va vudng goc véi hai mp cit nhau cho trude.

C. Cac mp cung di qua mot diém cho trude va vudng goc véi mot mp cho trude thi ludn di qua
mot duong thang cb dinh.

D. Hai mp vudng goc nhau thi dudng thing nam trong mp ndy va vudng goc véi giao tuyén sé
vudng goc voi mp con lai.

Céu 43. Dit kién nao dudi day khong thé két luan (P) L(Q)?

A, {dL(Q)_ B {dlj\(g),dz L)
dc(P) (d,,d,)=90°

C. {dc@,dl,dz < D. {dl < (©Q).d, =(P).
dld,dld,dnd, =1 d, 1d,

Ciu 44. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuéng goc véi day, SA=2BC va BAC =120°. Hinh chiéu
vudng goc cua A 1én cac doan SB va SC lan lugtla M va N . Géc ciia hai mit phang (ABC)
va (AMN) bang
A. 45°. B. 60°. C. 15°. D. 30°.
Cau 45. Cho hinh chop S.4BCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, S4 =SB =SC =a . Goc gitra
(ABCD)va (SBD)béng:
A. 30°, B. 459, C. 60°. D. 90%
Cau 46. Giad st « 1a goc cua hai mat cua mdt tr dién déu co canh béng a. Khéng dinh dang 1a
A. tana=+8. B. tana =332 . C. tna=243. D. tana =42
Céu 47. Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang 2a, canh bén bang « . Tinh goc
gitta hai mat phang (4B'C") va (A'B'C’).

A. l. B. l. C. arccos—3. D. arcsin—3.
6 3 4 4

Cau 48. Cho hinh chop S-ABCD gay ABCD 13 hinh chit nhat, 4B=a  AD=2a_Canh bén 4
vuodng goc voi day (4BCD), SA=2a_ Tinh 10 ¢ya goc giita hai mat phing (SBD) va (ABCD).

5

1 2
A L. B. ~. C. 5. p. X2
5 N 2

CAu 49. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang vuong tai Ava D, AD=DC=a.
Biét SAB 14 tam gidc déu canh 2a va mit phang (SAB) vudng géc v6i mét phing (ABCD). Tinh
cosin clia goc giita hai mat phang (S4B) va (SBC).
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2 2 B
A, =, B. —. C. —=. D.
J7 J6 J7

Céu 50. Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh vudng canh ¢ , tam gidc déu S4B nam trong mat

Sl

phang vudng goc voi ddy. Ta co tan cua goc tao boi hai mit phiang (SAB) va (SCD) bang:
NEES B 23 e p. P
3 3 3 2
Ciu 51. Cho hinh chép S.4BC c6 day la tam gidc déu va mit bén (SAB) vudng gbc v6i mit
phang day (4BC). Goi H 1a trung diém ctia AB. Ménh dé ndo sau day la ding?

A. AC L(S4B). B. CH L1 (S4B). C. BC L (S4B). D. S4 1 (4BC).

CAu 52. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, S4 vudng gdc voi day.
Goi M 1a trung diém cua AC. Khing dinh nao sau day sai?
A. BM 1L AC. B. (SBM) L(SAC).  C. (SAB)L(SBC).  D.(S4B)L(S4C).

Ciu 53. Cho tir dién ABCD c6 hai mit phang (A4BC) va (ABD) cung vudng goc v6i (DBC). Goi
BE va DF 1a hai duong cao cua tam giac BCD, DK 1a duong cao cua tam giac ACD . Chon
khang dinh sai trong cac khang dinh sau?

A. (4BE) L(A4ADC). B.(4BD)L1(ADC). C.(ABC)L(DFK). D.(DFK)L(ADC).
Cau 54. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau?

A. (4BC") L(4'DC"). B. (4'BD) L (BDC").

C. (4BD") L(BCC'B"). D. (4'BC) L(ADC'B').

Ciu 55. Cho tir dién ABCD c6 AC=AD=BC =BD=a vi hai mit phang (ACD), (BCD) vuéng
gbc v6i nhau. Tinh d¢ dai canh CD sao cho hai mit phing (A4BC), (4BD) vudng géc.

2a a a
A 22 B. L. C. . D. &\3.
3 3 2

5) Khoang cach
Cau 56. Cho hinh chép tam giac déu S.4BC canh ddy bang 2a va chiéu cao bang a\/g . Tinh
khoang cach tir tim O cuia day 4BC dén mot mit bén.

A. “—‘/g B. 2"6. C. a\ﬁ. D. a\F.
2 3 10 5

Céu 57. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1 hinh vudng canh bang 1. Tam giac SAB déu
va nam trong mit phang vudéng goéc véi mat day (ABCD) . Tinh khoang cach tir B dén (SCD).

Cau 58. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thang vudng tai 4 va B,
AD =a,AB =2a,BC =3a,S4 = 2a, H 1a trung diém canh AB, SH 14 dudng cao cta hinh chop
S.ABCD . Tinh khoang cach tir diém A dén mdt phang (SCD).
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a30 g, @30 c aV13 aV17

A.

7 S (N 10 7
Céu 59. Cho tir dién déu ABCD canh a, khoang cach giita AB va CD bang:
Al B A2 C a3 D. a
= = = .a.

Cau 60. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng tdim O canh a, SO vudng goc voi
mat phang (ABCD) va SO = a. Khoang cach gitta SC va AB bang

NS B, 45 c 28 p, 25
15 5 15 5
CAu 61. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vuong canh a+/2,
AA' =2a. Tinh khoang cich giira hai duong thang BD va CD'.
2
LS g, 245 C. 2a. D. V2.
5 5
Céu 62. Cho hinh chép S.4BCD c6 ABCD 1a hinh vudng canh a . Tam giac SAB déu va nim
trong mit phang vudng goc v6i day. M, N, P lan luot 13 trung diém cua SB, BC, SD. Tinh
khoang céach gitta AP va MN.

3a 3a/5 a5
A, e B. 4/15a. C. . p. &2
V15 10 5

Céu 63. Cho hinh ling tru tam giac ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh bén bang a7 , day ABC la tam
gidc vudng tai 4, AB=a, AC= a3 . Biét hinh chidu vudng goc ctia A" trén mit phang (ABC)
1a trung diém ciia BC . Khoang cach giita hai dudng thang 44 va B'C’ bang

A. a\ﬁ B. 3¢ C. a\F. D.&.
2 NG 3 2

CAu 64. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai 4 va cd 4B = 4cm . Tam giac
SAB du va nam trong mit phang vudng goc v6i (4BC). Lay M thudc SC sao cho CM =2MS .
Khoang cach gitra hai duong AC va BM 1a

421 821 421 221
A. Tcm. C. TCI’II.

B. icm. D. 21cm.
21 3

Céu 65. Cho hinh hop ABCD.A'B'CD’ ¢6 tit ca cac canh déu bang 1va cac goc phiang dinh A déu
bang 60°. Tinh khoang cach giita hai duong thang AB va A'C'.

A2 B. Z. c. 2 D. >

11 11 11 11
B. Bai tip tu luan.
1) Véc to trong Khong gian- Hai dwong thing vudéng goéc

Bai 1. Cho hinh chop SABCD, ¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh, S4 =SB, AB vudng goc véi
SC

Goi M1a trung diém SD .
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1) Biéu dién 4M theo ba vecto S4,SB,SC .
2) Ching minh: AM vudng goc vGi AB.

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 13 hinh thoi canh «, goc BAD=120". Biét SA=SC=a,

6 ) 3 2 .
SB=S8D = a2 . Goi M,1,J lan luot 1a trung di€ém 4B,SD,CD; G latrong tam tam giac SAB.
Tinh goc giira hai dudng thing:
1) $4 va DC 2)SB va AD 3) SM va BD 4) BG va lJ .

Bai 3. Cho tir dién ABCD c6 AB = 6;CD =8.Goi 1,J,K lan luot 1a trung diém BC, AC,BD . Biét
JK =5.CMR: AB vudng goc voi CD; IJ vudng goc v6i CD.

Bai 4. Cho tir dién ABCD c6 tit ca cac canh bang « . Cac diém M, N lan luot 13 trung diém
AB,CD;

O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac BCD.

1) CMR: AO vudng goc voi CD; MN vuong goc voi CD.

2) Tinh goc gitta: AC va BN ; MN va BC.
Bai 5. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang a .

1) Goi 1,7 lan luot 13 trung diém €D, 4'D'. CMR: B'I vuéng goc véi C'J.

2) Trén cac canh DC va BB' ta lan luot liy cac diém M, N khong trang v6i hai ¢au mut sao cho
DM = BN . Chirng minh AC"' vudng gboc véi MN.
Bai 6. Cho hinh hop ABCD.A'B'C' D' ¢6 tit ca cac canh déu bing a,A"AD = A'AB = DAB = 60°.

1) CMR: DCB'A'va BCD'A' 1a nhitng hinh vudng.

2) CMR: AC"' vudng gbéc véi DA'; AC' vudng goc v6i BA'.

3) Tinh do dai doan AC".

2) Pudng thing vudng géc véi mit phing

Bai 7. Cho tir dién ABCD c6 tat ca cac canh bang a, goi H 1a chan dudng vudng goc ha tir A4
xubng mit phang (BCD).

1) Tinh do dai dudng cao AH.

2) Tinh d6 dai doan ndi trung diém cua mot cap canh ddi.

3) Tinh goc giita duong thing ABva mat phiang (BCD).

4) Tim diém O cach déu 4 dinh cua tt dién.

5) Goi [ 1a trung diém cua AH. Chung minh /B, IC,ID d61 m{t vudng gdc voi nhau.

6) Chirng minh tt dién ABCD c6 céc cdp canh ddi vudng goc voi nhau.

7) Tim diém M sao cho MA* + MB> + MC? + MD* dat gia tri nho nhét, tinh gié tri do.

Bai 8. Cho hinh chop S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA = a2 ,SA 1L (ABCD).
Goi M,N,P lan lugt 1a hinh chiéu cua AlénSB,SD, SC.

1) Chirng minh tat ca cic mit bén cta hinh chép déu 1a cac tam giac vudng.

2) Tinh goc gitra cac canh bén va mat day.

3) Chung minh BD 1 (SAC),BD / /(AMN).

4) CMR SC L (AMN); AM, AN, AP ddng phang va AP 1 MN.

5) Tim diém J cach déu tit ca cac dinh ctia hinh chop.
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6) Tinh dién tich thiét dién cua hinh chop S.ABCD cit boi mit phing («)qua A va vudng goc
voi SB.
Bai 9. Cho tir dién S.ABC c¢6 54 L (4BC), tam gidc ABCvudng tai B. Trong mit phang (SAB),ké

AM vudng goc voi SB tai M, trén canh SC iy diém N sao choi—]‘; = g—]g

1) CMR: BC L (SAB); AM L (SBC);SB L AN.

2) Biét S4=av2; 4B = BC =a, tinh dién tich tam giac AMN.

3) H 14 hinh chiéu ctia Alén SC,K 1a giao cua HM véi (4BC). CMR 4K L AC.

4) E la diém tuy y trén canh AB, dat AE = x (0 < x < a). Tinh dién tich thiét dién ciia hinh chép
S.ABC theo a va x khi cét boi mit phing (a)qua E va vudng goc v6i AB. Tim x dé dién tich co
gia tri 16n nhat.

Bai 10. Cho hinh choép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh chit nhat c6 AB =a; BC = a3,8D = a5,
mat bén SBCla tam gidc vudng tai Bmat bén SCDI1a tam gidc vuong tai D.

1) CMR: S4 L (4BCD), tinh SA.

2) Trong mit phang (ABCD), dudng thing qua A4 vudng goc voi AC cit cac dudng CB,CD lan
luot tai 7,7. Goi H 1a hinh chiéu ctia Alén SC; K, L lan luot 1a giao diém ciia SB, SD véi mit phang
(HIJ). CMR: 4K L (SBC); AL L (SCD).

3) Tinh dién tich tr gidc AKHL.

Bai 11. Cho hinh lang tru dong ABC.A'B'C' day ABCla tam giac vuong tai C,CA=a,CB = a3 ,
mat bén AA'B'Bla hinh vudng. T Cké CH L AB',HK //A'B (H € AB',K € AA").

1) CMR: BC L CK,AB' L (CHK).

2) Tinh géc giita A'Bva mit phang(BB'C'C).

3) Tinh d¢ dai doan vudng goc ha tir Adén mit phang (CHK).

4) M1a trung diém AB. Tinh dién tich thiét dién cta hinh ling tru ABC.4'B'C" theo a khi cit
boi mit phiang («) qua M va vudng goc voi A'B.
Bai 12. Cho hinh chop S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vudng canh a , mat bén SABla tam giac
déu, mit bén SCDI1a tam gidc vudng can tai S. Goi 7,J lan luot 13 trung diém ctia AB, AD.

1) CMR: SI L (SCD),SJ L (SAB).

2) Goi H 1a hinh chiéu cua S1én IJ .CMR: SH L AC.

3) Goi M1a diém thudc dudng thing CDsao cho: BM 1 S4. Tinh AM theoa.

3) Hai mat phang vudong goc va khoang cach

Bai 13. Cho hinh chép tir giac déu S.4BCD c6 cac canh bén va canh day déu banga, goi Ola tAim
hinh vuong ABCD.

1) Tim d¢ dai doan SO.

2) Goi M1a trung diém cua SC . CMR: (MBD) L (SAC).

3) Xac dinh va tinh goc giita hai mit phang (MBD)va(ABCD).

4) Xac dinh goc gitra canh bén va mat day.
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5) Xéc dinh gbc gitra mat bén va mat day.
6) Goi (P)la mat phiang qua AM va song song véi BD. Hay tinh dién tich thiét dién cua hinh
chop dugce cit voi (P).

Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCDIa hinh thoi tam 7, canh

6 .
%;(SBC) va (SCD)cung vudng goc vO1(ABCD).
1) CMR: (SBD) L (SAC)

2) Trong tam giac SCAké IKvudng goc v6iSA tai K . Tinh d6 dai IK
3) Tinh gbc gitra hai mét phéng (S4B) va(S4D), (SAD)va(ABCD).

4) Xéc dinh thiét dién cua hinh chop khi cit boi («)1a mit phang qua Cva vudng goc véi SA.

a,A=60°,5C=

Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCDIa hinh thang vuong tai Ava D, ¢6
AB =2a,4D = DC = a  canh SAvudng goc v6i day, SA=a
1) CMR: (S4D) L (SDC);(SAC) L (SBC).
2) Tinh goc giita hai mit phiang (S4B)va(SDC); (SBC)Va(ABCD);(SBC) va (SAB)
3) Xac dinh thiét dién cua hinh chop S.4ABCDvé6i mit phing(e) chira SDva vudng goc voi
(SAC).
Bai 16. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'c6 canh bang a
1) CMR: AD'1 DB", B'D 1 (BA'C"):(BDA") L (AB'C'D).
2) Tinh goc gitta BC'va CD'; BC'va (BB'D'D)
3) Tinh khoang céach gittra BC'va (4D'C).

a2

Bai 17. Cho tit di¢n O4ABCc6 04,0B,0C d6i mdt vuong goc, OA4 = T,OB =O0C =a,l la trung
diém BC

1) CMR: (0AI) L (ABC).

2) Tinh goc giita ABva mit phang (401).

3) Dyng va do dai doan vudng goéc chung giira hai dudng thang OCva AB; AT va OC.

4) Xac dinh thiét dién cua tir dién khi cit boi mit phang chira OB va vudng goc v6i mit phang
(ABC). Tinh di¢n tich cua thiét dién do.
Bai 18. Cho hinh chép S.ABCDc6 ABCDIa nira luc giac déu canh a (4B //CD, AB > CD). Mit
bén SAB 14 tam giac déu nam trong mat phang vudng goc vai day.

1) CMR: BD 1 SC.

2) Tinh khoang cach gitta SD va AB; khoang cach gitta Bva (S4D).

3) Tinh goc giita hai mit phang (SAD)va (ABCD).
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