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Cuidé (7) TICH Vo HUGNG & NG DUNG

V&n dé 1. GIA TRI LUQNG GIAC CUA
MOT GOC BAT K] TU 0° BEN 180°

A - TOM TAT LY THUYET

1. Dinh nghia cdc gid tri lugng gidc g
Cho (OA,OM )= v6i 0°< @ <180°. Gia sir M (x; y). S Slr
® cosa=x=0H B S/ cotang
e sina=y=0K
o tna=""%_AT (o #90°)
cos o .
cosd — cosin
e cota=——=BS (a#180°) A
sin
2 Nhdn xét:
e Va,-1<cosa<l; 0<sina<1
e tana xdc dinh khi o #90°
e cota xdc dinh khi o #180°
e Cdc so sina, cosa, tana, cota duoc goila cdc gid tri lwong gidc cua goc .
2. Ddu cia cdc Ui 86 igng gidc:
sina@ cosa tana cota
0°<a<90° + + + +
90° < ¢ <180° + - - _
3. Quan hé giita cac géc phu nhau, bi nhauw:
* Hai géc phu nhau: & va 90° -« * Hai géc bu nhau: & va 180° -«
sin (90°— &) = cos & sin (180°— ) =sina
cos(90°— ) =sinx cos(180°—a) =—cos
tan (90° - &) = cotr tan (180°— ) =—tan
cot(90°— ) =tanx cot(180°— &) =—cotax
4. Cdc gia tri lwpng gidc ciia mét 36 géc (cung) diic biét
Do 0° 30° 45° 60° 90° 120° 135° 150° 180°
1
2 2 2 2 2 2
1 1
cos 1 ﬁ ﬁ — 0 [R— _ﬁ __3 -1
2 2 2 2 2 2
tan 0 g 1 NG I 3 -1 —?3 0
ot 0 B B B s
3 3
5. Mot a6 hé thitc co* ban
@ sin® x+cos’ x=1 @ tanx.cotx=1 ® tanx=0X
COS X
1
@cotxch)sx ® 1+tan’ x=—; ® l+cot’ x=—
sin x cos” x sin” x
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TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG

B - PHUONG PHAP GIAI TOAN

HDang 1. Goc va dau cha cdac gia tri lwong giac

A. PHUONG PHAP GIAI

1.

. Tim géc o khi biét gid tri lwong gidc:

Xét dau cdc gid tri lwong gidc

Dua vao béng trong phan tém tdt Iy thuyét

= Luu y: voi AABC : 0°<%, g, %<90° va 0°< A, B, C <180°

Swr dung bang cdc gid tri dac biét dé tim.
w Luuy: —1<cosa <1, O0<sina<1.

Il - BAI TAP MAU

Vidu 1. Vi nhiing gid tri ndo cua géc o (0° < ¢ <180°) thi:

a) sino va cosal cling dau ? b) sina: va cosow khac dau ?

¢) sin® va tanol cung dau ? d) sina va tana khac dau ?

Il - BAI TAP TU' LUYEN
Bai 1. Vi nhiing gid tri nao cua géc @ (0°< a<180°) thi:
. A sinx , ., .,
a) sina.cosa co gia tri am ? b) cO gia tr1 am
cosa
. . A A B C
Bai 2. Cho tam gidc ABC . Xét dau: a) cosE.cos B b tanz.cotg
Bai3. Tim géc a (0°< a<180°) trong mdi trudng hop sau:
2

a) sina:T b) cosa=0 C) tana =—/3 d) cota:?3
Bai4.  Tinh gi4 tri c4c biéu thic sau:

a) A=2sin30°+3cos45°—sin 60° b) B=2co0s30°+3sin45°—cos 60°
Bai5.  Tinh gi4 tri c4c biéu thic sau:

a) A=asin0°+bcos0°+csin90° b) B=acos90°+bsin90°+ csin 180°

¢) C=a*sin90°+b’ cos90° +¢* cos180° d) D =3-sin>90°+2cos60°—3tan* 45°

e) E=4a"sin’45°—3(atan45°) +(2acos45°)’
Bai 6.  Tinh gi4 tri c4c biéu thic sau:

a) sinx+cosx khi x béng 0°, 135°,120°.
b) 2sinx+cos2x khi x bﬁng 60°, 45°,30°.
¢) sin® x+cos’ x khi x bang 30°, 75°, 90°, 145°, 180°.
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Gu: Trdn Quéc Nghia (S tdm va bién tdp) 3

HDang 2. Cho mat gia tri lwong giac, tinh cac gia tri lwong giac con IaiH

| - PHUONG PHAP GIAI

1. Sir dung cdc hé thirc co bdn trong diéu kién xdc dinh ciia x
2. Chii ¥ khi bién doi
. Lya chon hé thirc co ban thich hop dé nr gia thiét cho, Suy dan ra cdc gid tri luong
gidc con lai. Chii ¥ ddu gid tri lwong gidc, gdc nhon, géc til.
w Ding tinh chdt cing bdc n (dang cdp), dé chia chosin" o, cos"a dua vé
tana, cotax.

Il - BAI TAP MAU

Vidu 2. Cho biét mot gié tri lwong gidc ciia mot gbe, tinh cic gia tri lwong gidc con lai:

a) cosq=— b) sina:l,ocnh(_)n
5 4
¢) tanar =22 d) cosa:—%, 90° < o < 180°
. 4 1
e) sma:§, 0°<a<180° f) cota:—z, 0°<a<90°
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TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG 4

Vidu 3. Chang minh rang trong AABC, ta c6:

a) sinA=sin(B+C) b) cosA=-cos(B+C)

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 7.

Bai 8.

Bai 9.

Bai 10.

Bai 11.

Bai 12.

Bai 13.

Bai 14.

-2

Biét sin15°:T. Tinh cos15°, tan15°, cot15°, cos105°

Cho AOAB cantai O c6 OA=a vacac duong cao OH ,AK . Gia st A/OT-I =¢ . Tinh AK va
OK theo a va «.

a) Cho sina = i, vol 90° < ¢ < 180°. Tinh coso va tanot.

2
b) Cho cosar = —T. Tinh sino va tand.

¢) Cho tana = 2x/§ , Vo1 0°< < 90°. Tinh sina va cos o cosdl.

. e .2 , 3sina@—cos o
d) Cho tana = J2 . Tinh gia tri cua biéu thitc A= ———
sina +cosa
) 2 . e .2 , cota—tan
e) Cho sina =—. Tinh gia tri cuia biéu thtc B=———
3 cota+tan &
, e, L2 , 2sin20{+1
f) Cho tan =~/2 . Tinh gid tri cua bi€u thirc B=—— >
3sin“a+2cos”

a) Cho cosx:%. Tinh P =3sin® x +4cos” x

J6+2
4

b) Cho cosx . Tinh Q =3sinx+4cosx

Ching minh rang:
a) sin105°=sin75° b) cos170°=—-cos10° ¢) cot122°=—cot58° d) tan12° =—tan168°

Tinh va so sanh gi4 tri cta ting cdp biéu thirc sau day:
A=cos’30°—sin’30° va B =cos60°+sin45°
2 tan 30°

= va D =-—tan135° tan 60°
1—tan” 30°

cota—tanx

Z 2z,
Biét sin@ =—. Tinh gia tri cac biéu thuc C =
5 cota+tan

Biét sin x+cosx=m . Tinh: a) sin x.cos x b) sin” x.cos* x
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Gu: Trdn Quéc Nghia (Sute tdm va bién tdp)

HDang 3. Chirng minh, rat gon mot biéu thirc

A. PHUONG PHAP GIAI

1. Sir dung cdc hé thirc co bdn trong diéu kién xdc dinh ciia x:

2. Nhiing hang déing thirc:
o (a+b) =d*+2ab+b* o (a+b) =d*+2ab+b’

o > +b*=(a+b)" —2ab o & +b*=(a-b) +2ab
o (a+b) =d’ +3a’b+3ab> +b* = a’ +b° +3ab(a+b

o (a=b) =d’ -3a’b+3ab* —b* =’ —b* +3ab(a—b

*

)
)
)
)

*

a*—b* =(a-b)(a’ +ab+b*)=(a-b) +3ab(a—b

*

(
(
@’ +b* =(a+b)(a’ —ab+b*)=(a+b)’ -3ab(a+b
(
’)

) sin x
@ sin’® x+cos’x=1 @ tan x.cotx=1 ® tanx =
COS X
COS X
@ cot x =— ® 1+tan’ x=—; ® l+cot’ x=—
sin x cos’ x sin® x

a'+b' =(a*+b?) =227 o a®+b° =(a?) +(b?) =(a*+b%)(a* b +b*)

Il - BAI TAP MAU

Vidu 4. Ching minh cic dang thire sau trén diéu kién xdc dinh cua ching:

a) 1+tan’ x =

- b) 1+cot’ x=—
cos® x sin® x

. 2 . . 2 .
¢) (sinx+cosx) =1+2sinxcosx d) (sinx—cosx) =1-2sinxcos x
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TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG

Vidu 5. Ching minh céc déng thirc sau trén diéu kién xdc dinh cta chiing:

a) sin® x+cos* x=1-2sin” xcos® x b) sin® x+cos® x =1—3sin* xcos” x

Il - BAI TAP TU LUYEN

Bai 15.

Bai 16.

Chirng minh céc dang thirc sau trén di€u ki¢n x4ac dinh cua ching:
a) sin® x—cos* x =sin® x—cos® x =2sin* x—1=1—2cos” x

b) sin x.cos x(1+tan x)(1+cot x)=1+2sin xcosx

sin” x cos’ x :
—— =sin x—Cos x
cosx(l+tanx) sinx(1+cotx)

COS X sin x 1
d) | tanx+—— || cot x+ =—
1+sinx 14+cosx sin xcos x

Chirng minh rang biéu thirc sau khong phu thudc vao x :

a) C =sin® x+cos® x+3sin’ xcos® x

b) D =cos’ x(cos2 x+2sin” x+sin” x tan’ x)

¢) E =+/sin® x+4cos x ++/cos* x+4sin® x

d F= 3(sin8 x—cos® )c)+4(cos6 x—2sin® )c)+6sin4 X
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Gu: Trdn Quéc Nghia (S tdm va bién tdp) 7

C — BAI TAP TONG HOP VAN DE 1

Bai 17. Rut gon cdc biéu thirc lugng gidc sau:

2cos® x—1 sinx+tanx .
A=——— B=————sinx.cosx
sin x +cos X tan x
COS X cos x.tan x
C=tanx+— D=———F———cosx.cotx
1+sinx sin” x
sinx  cos’x
E =(1+sin x)tan® x(1-sin x) F=1- -
l+cotx I+tanx
2 2 .
G =(cotx+tanx) —(tan x—cot x) H =sin’ x(1+cotx)+cos’ x(1+tan x)

2 <2
) cos” x—sin~ x
I=(1—s1n2x)cot2x+1—cot2x J=—— 7 T -1
sin” x+cos” x—sin” x

Bai 18. Chtrng minh céac dang thuc lugng giac sau:
a) tan’ x—sin® x = tan” x.sin” x b) cot® x —cos’ x =cot® x.cos’ x

cot? x—sin® x

. . « 2 2

¢) sin* x—cos* x=2sin* x -1 d) - —— =sin’ x.cos’ x
cot“ x—tan” x

l1-sinx cosx tanx sinx
e) — - ) ——- =COS X

cosx l+sinx sinx cotx

tanx cot’ x—1 sinx+cosx—1_ cosx
) — =1 h) — =—

l1-tan“x cotx sinx—cosx+1 1+sinx

1+2sinx.cosx _tanx+1 . l+sin’x )

3 5 = J) +2:1+2tan X

sin“x—cos“x tanx—1 1-sin” x

Bai 19. Chang minh ring gid trj cta cic biéu thirc sau khong phu thudc vao gid tri cia X, y:
a) (cotx+tanx)” —(cotx — tan x)’
b) cos® x.cot® x+3cos® x —cot” x+2sin” x
c) 2(sin6 x+cos’ x) - 3(sin4 x+cos* x)
d) sin®x.tan” x+2sin” x — tan® x+cos” x
e) 2cos® x—sin® x+sin” x.cos® x+3sin” x
f) 2(sin4 x+cos* x+sin’ x.cos’ x)2 - (sin8 x +cos® x)
g) sin® x(1+cot x)+cos® x(1-tan x)
h) sin® x+cos® x — 2sin* x —cos* x +sin* x

- - .8 8 - 4 4 2 2 - 4 4
1) sin” x+cos x+6sin” x.cos” x+4sin” x.cos x(sm X+ cos x)+1
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TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG 8

D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN PE 1
Caul. [0H2-1] Giatricta E =sin36°cos6°—sinl126°cos84° la

1 V3

A, —. B. —. C.1. D. -1.
2 2

Cau2. [0H2-1] Cho & va B la hai géc khac nhau va bu nhau. Trong céc dang thirc sau ddy, dang
thirc nao sai?
A. sina=sin 5. B.cosa=-cosff. C.tana=—tanf. D.cota=cotf.

Cau3. [0H2-1]Cho « la géc tii. Didu khang dinh nao sau day 1a ding?

A. sina<0. B. cosa>0. C. tana<0. D. cota>0.
Cau4. [0H2-1] Trong cic khéng dinh sau day, khéng dinh nao sai?

A. cos45°=sin45°. B. cos45°=sin135°. C. c0s30°=sin120°. D. sin60°=cos120°.
Cau 5. [0H2-1] Tam gidc ABC vudng & A c6 gbéc B=30°. Khéng dinh nao sau day 1a sai?

NG

A. cosBzi. B. sinC=—. C. cosC=l. D. sinle.
2 2 2

V3

Cau 6. [0H2-1] Diéu khing dinh nao sau day la ding?
A. sina=sin(180°- ). B. cosar =cos(180°—a).

C. tan =tan (180°— ) . D. cotar=cot(180°— ).

Cau7. [0H2-1] Tim khing dinh sai trong cic khang dinh sau day
A. c0s35°>cos10°. B. sin60°<sin80°. C. tan45°<tan60°. D. cos45°=sin45°.

Cau 8. [0H2-1] Cho hai géc nhon & va £ phu nhau. Hé thirc nao sau day la sai?
A. sina=—cos 3. B. cosa=sinf. C. cos f=sinc. D. cota=tan .

Cau 9. [0H2-1] Gia tri cos45°+sin45° béng bao nhiéu?

Al B. 2. C. 3. D.0.
Cau 10. [0H2-1] Trong cic déng thac sau, déng thirc nao ding?

A. sin(180°—a) =—cos . B. sin(180°—a)=-sin.

C. sin(180°— ) =sina. D. sin(180°—a)=cosa.

Cau 11. [0H2-1] Trong cic déng thac sau, déng thirc nao sai?
A. sin0°+cos0°=0. B. sin90°+c0s90°=1.

\BH

C. sin180°+cos180°=—1. D. sin 60°+ cos 60° =

Cau 12. [0H2-1] Tinh gia tri biéu thirc: sin 30° cos 60° + sin 60° cos 30°.
Al B. 0. C.\3. D. /3.
Cau 13. [0H2-1] Tinh gia tri biéu thirc: sin30°cos15°+sin150°cos165°

A. 1. B. 0. C.l. D.—g.
2 4
Cau 14. [0H2-1] Tinh gia tri biéu thirc: cos30°cos 60° —sin 30°sin 60°
A. 3. B.ﬁ. C.1. D. 0.

2
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Gu: Trdn Quéc Nghia (S tdm va bién tdp) 9

Caul5. [0H2-1] Cho hai géc a va B voéi a+f=90°. Tim gid tri coa biéu thuc:
sincos B +sin fcos o
A. 0. B. 1. C. -1. D. 2.

Cau16. [0H2-1] Cho hai géc a va B véi a+f=90°, tim gid tri cia biéu thuc:
cosacos B —sin fsin
A. 0. B. 1. C. -1. D. 2

Caul7. [0H2-1] Cho hai géc o« va f voi a+B=180°, tim gid tri cua biéu thuc:
cosacos B —sin fBsin
A. 0. B. 1. C. -1. D. 2.

Cau 18. [0H2-2] Cho sina = % . Tinh gié tri biéu thic P =3sin’> a+cos’ «.

-2 B. P=— c.p=Ll D. P=.

A. P . =—.
9 25 9 11

Cau 19. [0H2-2] Cho « la géctuva sina = % . Gid trj cta biéu thirc 3sinar+2cosa 1a

A. 3. B.—i. C. 3. D.g.
13 13

Céau 20. [0H2-2] Trong cic dang thirc sau day dang thirc nao la ding?

NE J3 1

A. sin150°=—7. B. cos150°=7. C. tan150°=——. D. cot150°=x/§.

V3

Cau 21. [0H2-2] Cho hai géc nhon & va S trong d6 a < . Khing dinh nio sau day I sai?
A. cosa<cosf. B. sina<sinf.
C. 2+ =90° = cosa=sinf3. D. tan+tan 8>0.

Céau 22. [0H2-2] Tam gidc déu ABC c6 duong cao AH . Khing dinh nao sau day 1a ding?

— 3 1 — 3

A. sin BAH =2 B.cosBAH=—. C.sinABC="2_ D. sinA/I-R’zé.

2 NE) 2

Cau 23. [0H2-2] Bat dang thirc nao dudi ddy 1a diing?

A. sin90° <sin150°. B. sin90°15' <sin90°30"'.
C. c0s90°30' > cos100°. D. cos150° > cos120°.
Cau 24. [0H2-2] Trong céc hé thuc sau, hé thirc nao khong diing?
A. (sinar+cos 0{)2 =142sinacosc. B. (sinO{—COSO{)2 =1-2sinacos .
C. cos* a—sin* @ =cos’ @ —sin’ «. D. cos* a+sin*a=1.
Céu 25. [0H2-2] Cho tam gidc ABC . Hay tinh sin A.cos(B+C)+cos A.sin(B+C)
A. 0. B. 1. C. -1. D. 2.
Céu 26. [0H2-2] Cho tam gidc ABC . Hay tinh cos Acos(B+C)—sin Asin(B+C)
A. 0. B. 1. C. -1. D. 2.
Cau 27. [0H2-2] Néu tan =3 thi cos bang bao nhiéu?
A Y10 B, Y10 c. 1o b L
10 10 10 3
Céau 28. [0H2-2] cos bang bao nhiéu néu cota = —% ?
A Y5 B 5 c. b p. -1
5 2 5 3
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van dé 2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO
A - TOM TAT LY THUYET

1. Géc giita hai véclo:
e Géc ciia hai vécto AB va CD la gdc tao béi hai tia Ox, Oy lan luot cing hirdng véi hai

tia AB va CD. Nghia la: xOy = (E,@).

x y A xOy=0° B

— —_—mm
B 0°< xOy < 180° D >
C D
_- x0y =180°
A ’:«: C A!\

SA
(@

e Cho d,b#0.
Tir mét diém O bat kivé OA=d, OB=b.
Khi dé (a,B):A/oTs’ véi 0°< AOB <180°.

w Luu y: Cdc trwong hop ddc biét:
® (d.b)=90°d Lb ® (d.b)=0°« d,b cing huong
® (Zl,l;)=(l;,[1) @ (Zl,l;)=180°(:>[1,l;ngu’0’c hwong
® Néu a=0, b =0 thi géc xen giita la tity ¥ tir 0° dén 180°.
2. Tich v hurng clia hai véclo:
e Dinh nghia: ﬁ.l;:|ﬁ|.‘l;‘cos(ﬁ,l;).
. ®AB =AB’>; ® 0d=a.0=0,va
(bang tich d¢ dai)

Dic biét: @ dd=a’ =|a

@ (Zl,l;) =0°<ad,b cing hudng: ab = |Zi|‘5

® (a.b)=180° & a,b nguoc huong: ab=~|al|b| (bing am tich ¢ dai)

e Tinh chdt: Véi @, b, ¢ bat kiva Vke R, ta cé:

® db=bi @ a(b+c)=abtac

® (ki)b =k(db)=a.(kb) @®a*>0,a°=0=d=0

® (a+b) =a* +2ab +b* ® (a-b) =a*—2ab +5’

@ @ -b’=(a-b)(a+b) b >0 (a,b) la goc nhon
@ ib <0 (ad.b) lagict b =0 (a,b) la géc vuong

Cho hai vécto @ =(ay;a,) va b =(b;b,). Khi dé:

® ab=ab+ab, @ |d|=+a’+a @\@\:AB=\/(XB—XA)2+(yB—yA)

2

_a\_ @b ab+ab, e m
O) Cos(a,b) Zl.‘l;‘ \/a12+a22.\/b12+b22 ,voi a#0, b#0.

® Dicbiét d Lb < ab +a,b, =0.
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n

B - PHUONG PHAP GIAI TOAN

Dang 1. Tinh tich vé huéng ctia hai vécto. Géc giira hai vécto

| - PHUONG PHAP GIAI

3. Tich vé hutong:

Ta cé thé lwa chon mot trong cdc huong sau:

xdc dinh chinh xdc goc o= (ﬁ;l;) sau do dung cong thirc: ab = |ﬁ|.‘5‘cos(ﬁ,5)
vecto.

ab =ab, +ayb,
v’ Huwdng 4: Trong AABC, néu biét d¢ dai 3 canh:
e 2 — ]
BC*=BC =(AC-AB) = AC.AB =5 (4B*+ AC*-BC?)
= Chii y: Khi tinh tich v hudng cua hai vecto ta thuong: 3
v’ Bién doi cdc vecto vé chung goc dé viéc fim goc gitta 2 vecto deé dang hon.

Vi du: AB.BC =—BA.BC
v’ Pua vé cdc vecto ciing phwong hodc vudng goc.

4. Tinh géc:
v . o~ . . —~ 7\ C_il; _ albl +a2b2 o~ - o
Goc gitta hai vecto: cos(a,b) = |Zz| ‘5‘ = \/az = \/bz 0 voi a#0, b#0

: 1 2 1 2

v’ Cdc goc cuia AABC:

—_— B.AC
L cosAzcos(AB,AC):ABAC A
— —\ BABC
L cosB:cos(B ’BC):BABC
— —\ CA.CB
o cosC=cos( A, B):CACB B C

v’ Hwdng 1: Sir dung dinh nghia bang cdch dwa hai vecto @ va b vé cing chung goc dé

v’ Hwéng 2: Sir dung cdc tinh chdt va cdc hang dding thirc cia tich vo hudng cia hai

v Huéng 3: Néu dé bai cho dang toa dp d=(asa,) va b=(b;b,) thi:

Vi dy: néu ABCD la hinh chit nhdt (hinh vuong) thi: AB.AC = AB.(AB+BC)

Il - BAI TAP MAU

Vidu 6. Cho tam gidc déu ABC, dudng cao AH . Hiy v& va tinh cdc géc cua cic cip vécto sau:
a) (AB,AC) b) (AB.BC) o) (AH,BC) d) (HA,AB)
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Vidu7. Cho tam gidc ABC déu canh a, duong cao AH . Tinh céc tich vo hudng sau:

a) AB.AC b) AH.AC o) E.(E+R) d) R.(E—E) d) (EHTC)(R—E)

Vidu 9. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(1;-2) va B(-3;1).

a) Tinh OA.OB. b) Tinh AOB.
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Vi du 10. Trong mit phing toa d Oxy, tinh géc giita hai vecto d va b trong céc truong hop sau:

a) a=(2-3), b=(6:4). b) a=(%2),b=(5-1). ¢ a=(-2-2V3),b=(33).

Il - BAI TAP TU LUYEN

Bai20. a) Cho AABC vudng tai A va BC=a, ABC =60°. Tinh CB.BA.
b) Cho AABC vudng cantai A va BC =a . Tinh BC.CA.
Bai 21.  Cho hinh thang vudéng ABCD, duong cao AB =2a, day 16n BC =3a, ddy nho AD =2a.

a) Tich céc tich vé huéng: AB.CD, BD.BC, AC.BD .
b) Goi I 1a trung diém ciia CD, tinh Al.BD . Tt d6 suy ra géc cua hai vecto Al va BD.

Bai 22. Cho hinh vudng ABCD tam O, canh a. Tinh gia tri cac biéu thirc sau:

a) AB.AC b) AC(AB+AD)

¢) AB.BD d) (AB+AD)(BD+BC)

¢) (AC—AB)(2AD-AB) f) (AB+AC)(BC+BD+BA)

2) OA.AB h) (E+R+ﬂ))(m+ﬁ+D—C)

Bai 23. Cho AABC, trén canh BC lay 2 diém E, F saocho BE=EF =FC.Dit AE=a, EB=b .
a) Biéu thi E, FC, AC theo céc vécto @ va b .

b) Tinh AB.AC néu |d|=5, |[p|=2, (a.b)=120°.

Bai24. a) Tinh \a+5

G-b| néu |a|=5,|p|=8, (a.6)=60°.

b

b) Cho |a| =13,

5\:19,

6+5‘:24.T1’nh ‘5—5‘.

QY

Bai 25. Cho cdc vécto @, b, ¢ théa a+b+¢=0 va|d|=1, ¢|=4.Tih a.b+b.c+éa.

5\=3,

Bai 26. Cho tam gidc déu ABC canh a. G 1a trong tAm tam gidc, M 1a trung diém cia BC . Tinh:
2) AB.AC, BACB, ABBC+BC.CA+CAAB b) AB.(2AB-3AC). MC.CA, AM.GA
Bai 27. Cho AABC c¢6 AB=3, BC=6 va CA=8.
a) AB.AC va do dai trung tuyén AM .
b) Cho diém I thoa: 3CI =5IA. Tinh ALBI va d¢ dai BI .

File word lién hé: toanhocbactrungnam@ gmail.com MS: HH10-C2




TAI LIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HOC - TICH VO HUONG. HE THUC LUONG 14
Dang 2. Tinh d6 dai ca mét doan thing

| - PHUONG PHAP GIAI

Ta thuong su dung:
’ , 5 —2 —  —\2 , ”
* Quy tic bién déi: BC*=BC =(AC—AB) tic la bién doi phép tinh d6 dai doan

thang thanh phép tinh tich vé hudéng.

e (Cong thirc toa do: ‘ﬁ‘ =AB= \/(xB —x, ) +(yy—y.) (néu dé bai c6 lien quan dén

toa do).

Il - BAI TAP MAU

Vi du 11. Cho tam gidc ABC ¢6 AB=3a, AC=a, A =60°. Tinh AB.AC . Suy ra d¢ dai BC va do dai
trung tuyén AM .

Vi du 12. Cho hai diém A(4;3) va B(2;-1).
a) Tim diém N thudc Oy sao cho N cach déu hai diém A va B.

b) Tim diém M trén truc hoanh sao cho ‘m+m‘ dat gid tri nho nht.

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai28. Cho AABC c¢6 AB=2, AC=3 vd A=120°.
a) Tinh d6 dai BC va trung tuyén AM .
b) Goi I, J 132 diém dinh béi: 2IA+IB=0, JB—2JC =0. Tinh BI.BJ va do dai IJ .
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HDang 3. Chtrng minh vuong goc

| - PHUONG PHAP GIAI

Ta cé thé lwa chon mot trong cdc huong sau:
v’ Huwéng 1: Ding tinh chat tich vé huong:

i
i1b e db=0ela|blcos(d,b)=0e|b=

v Huéng 2: Ding toa dp: d Lb < db =0 ab +ab, =0

Il - BAI TAP MAU

Vi du 13. Chiing minh rang hai duong chéo ctia mdt hinh thoi ABCD vudng géc voi nhau.
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Vi du 16. Trong hé tryc toa do (O,f,f) ,cho a=(1;2) va b= (x;—1).

a) Tim x dé a va b vudng géc voi nhau. b) Tim x dé d6 daicua a va b bang nhau.

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 29.

Bai 30.

Bai 31.

Bai 32.

Bai 33.

Bai 34.

Bai 35.

Cho AABC déucanh a.Goi M , N, P 1a3 diém sao cho: W:%ﬂ, BN =

a) Tinh AM, AN theo AB va AC. b) Chtng minh: MP L AN .

Cho AABC déu canh 3a . Trén 3 canh BC, CA, AB lay M , N, P théa: BM =a, CN =2a,
AP=x (0<x<3a).

a) Tinh AM theo AB va AC.

b) Chirng minh: PN = %(R —fﬁj.
a

¢) Tim x theo a d&¢ AM L NP.
Cho diém I nam trong dudng tron tim O. Ké qua I hai diy cung AB va CD vudng géc véi

nhau. Goi M 1a trung diém cua AD . Chirng minh rﬁng: BCLIM.

Cho ttr gidc ABCD ¢6 hai duong chéo AC va BD cit nhau tao 0. Goi H, K lan luot 1a truc
tam cua tam gidc ABO va CDO; I, J lan luot 1a trung diém cua AD, BC. Chlirng minh:
HK 11J.

Cho AABC déu, trén BC, CA, AB lay céc diém D, E, F thoa 3DB=BC, 3CE =2CA va
15AF = 4AB. Ching minh: AD 1 EF .

Cho hinh vuéng OACB va mot diém M thudc OC . Ké duong PP’ qua M va vudng géc véi
OA, dudng QQ" qua M va vudng géc véi OB .
a) Chung minh: AM = PQ. b) Chirng minh: AM L PQ.

Chirng minh ring diéu kién cin va di d& AABC vuodng 1a: BA.BC = AB>
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Dang 4. Chirng minh mét dang thirc vé tich vé hwéng hay do dai

| - PHUONG PHAP GIAI

e Sir dung tinh chat giao hodn va phan phéi vé tich vo huéng.

tdc hinh binh hanh, ...

cdc hinh tinh cua nhitng hinh co ban.

cing phiong bang 0, tirc 1o v ¢6 2 gid khdc nhau.

e Vii cdc biéu thire vé tich vé hudng, ta sir dung dinh nghia hodc tinh chdt ciia tich vo
hieomg. Can dat biét luu ¥ phép phan tich vecto dé bién doi +, —, quy tdc trung diém, quy

N —2 _— \ ’
e Voi cdc cong thirc vé d dai, ta thuong sir dung: AB* = AB" = AB.AB. Can nam viing

o Pé chitng minh v =0 ta cé thé chimg minh tich vé huéng ciia v vdi hai vecto khong

Il - BAI TAP MAU

Vi du 17. Cho tam gidc ABC bét ki, goi I 1a trung diém AB . Chirng minh: CA”> + CB*> =2CI” +

AB?

Vidu 18. Cho 4 diém A, B, C, D batki.

a) Chirng minh ring AB.CD+ BC.AD + CABD =0

b) Suy ra ring 3 dudng cao ciia mot tam gidc bat ki dong qui tai mot diém goi 13 tryc tim.
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I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 36.

Bai 37.

Bai 38.
Bai 39.

Bai 40.

Bai 41.

Bai 42.

Bai 43.

Bai 44.

Bai 45.

Cho hinh chit nhit ABCD timO. Goi M la diém tuy y. Chirng minh rang:

a) MA+MC =MB.MD b) MA?+MC? = MB® + MD>

¢) MAMC = MB.MD d) MA*+MB.MD =2MA.MO

Cho hai diém A vaB. Goi O la trung diém cia AB va M 1a mot diém tiy y. Chirng minh
ring: MAMB=0M*-0A".

Cho AABC, goi M 1a trung diém cua BC . Chirng minh AB.AC = MA® - MB®.
Cho 4 diém A, B, C, D tuy ¥.

a) Ching minh ring AB.CD+ AC.BD+AD.BC =0. Suy ra cich ching minh dinh 1y “ba
dudng cao trong tam gidc dong qui”.

b) Chung minh ring: AB*+CD* - BC? — AD* =2CA.BD suy ra diéu kién can va di dé tir gidc
c6 hai duong chéo vudng goc.

Cho AABC c6 trong timG . LAy diém M tuy y.

a) Chirng minh: MA*> + MB> + MC* =3MG’ + GA> +GB> + GC*.

b) Suy ra ring: GA*> + GB* + GC? zé(a2+b2+c2); 0G’ :Rz—é(a2+b2+c2)

(V61 O la tim la ban kinh duong tron ngoai tiép AABC;BC=a,
AC=b,AB=c)

va R

Cho AABC c6 trong tim H . Goi M 1a trung diém ctia BC . Ching minh ring:

1 1

a) W.M:ZBCZ b) MH2+MA2:AH2+EBC2

Goi I 1a trung diém cua doan AB, M 1a mot diém tuy y. Goi H la hinh chiéu cua M Ién
duong thang AB . Ching minh rang:

a) MI.MA= %(MBZ - MA®) b) MAMB=MI —%ABZ
c) MA*+ MB?* =2MI* +%ABZ d) |MA*> —MB?*|=2IH.AB

Cho hai diém M , N nam trén duong tron duong kinh AB=2R. Goi I la giao diém cua hai
duong thing AM vaBN .

a) Chung minh: AM .Al = AB.AI; BN.BI = BA.BI b) Tinh AM .Al + BN.BI theoR .

Tir diém P trong duong tron ké 2 ddy vudng géc APB va CPQ. Chig minh ring duong
chéo PQ cua hinh chit nhat APCQ vudng géc voi PD .

Cho AABC c¢6 AA’, BB, CC’ 1a cic dudng trung tuyén, G 1a trong tm, M 1a diém tay ¥.
Ching minh rang:

a) AA’BC+BB.CA+CC.AB=0.

b) MA'BC+MB .CA+MC .AB=0

9

|

B.MC + MC.MA = MA® + MB*> + MC? —

|
S|
S

+ %(ABZ+BC2+CA2)

+MC.MA =

S|
3|
S|
5\

d) + MA” +MB” + MC” —%(ABZ +BC* +CA’)

e) MA>+MB*+MC? = MA™ + MB™ + MC" +i(ABZ +BC*+CA”)
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HDang 5. Tap hop diém — Cuc triH

| - PHUONG PHAP GIAI

1. Cdc tip hop diém co bin: Cho doan AB, tdp hop cdc diém M thoa:
e AM.AB=0 la duwong thang vuéng géc véi AB tai A.
o MAMB=0 la duong tron dwong kinh AB.
2. Cdc dang thwong gap:
® Dangl: AM> =k >0: M thuéc dwong tron tam A, bdn kinh R = Jk .
e Dang2: MAMB=k,véi A, B ¢é dinhva k khong doi.
v' Goi I la trung diém AB, ta duoc:
Ta c6: & = MAMB = (i + IA) (M + 1B) = (i + 1A) (i - I5)

— AB? AB?
k=MAMB = MI* —IA* = MI* — =MI*=k+

AB?
Pat =>1=k+ T

v’ Khi dé:
> Néu 1<0: M khong ton tai
> Néu [ =0 thi M =1 : la trung diém AB
> Néu |>0: M thudc dwong tron tam 1, bdn kinh R =/l
w Luu y cdc phép bién déi vecto, quy tdc trung diém, trong tam, dic biét la tam ti cie
[ thi ta phdi chon dat va chitng minh I 6 dinh roi chén I vao biéu thirc vecto
twong ung. néu khong co tam ti cy cua hé diém thi chon tam ti cy cua bo phan diém.
e Dang 3: aMA*+ MB*+yMC* =k, véi a+B+y#0, A, B, C c¢o dinh va k
khéng doi.
v Goi I la diém c6 dinh théa alA+ BIB+yIC =0.

Ta c6: aMA® + BMB* + yMC* =k & (a+ f+y)MA® =k —(aIA® + BIB* + yIC*)

- k—(alA® + BIB* +yIC) . k—(aIA® + BIB* +yIC)

a+p+y a+B+y

Nhur vdy tdp hop cdc diém M la:

» Duong tron tam I, bdn kinh Jh néu h>0.

> Diém I néu h=0.

> & néu h<0.

3. Bai todn cuwc tri hinh hoc

a) Cho I la diém c6 dinh, M thay doi thi MI* bé nhat khiM =1 .

b) Cho I la diém co dinh, M thay doi trén dwong thang d thi MI bé nhat khi M 1a
hinh chiéu cia 1 1én duwong thang d .

¢) Mot so bat dang thire dwoc ddnh gid tir cde binh phwong vé hudng ddic biét:

(Ez+l;)2 >0, (?+]+E)2 >0, ...
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Il - BAI TAP MAU

Vi du 19. Cho tam gidc ABC . Tim tap hop nhitng diém M sao cho:
a) AM.AB=AB.AC b) MAMB+MA.MC =0

Vi du 20. Cho tam gidc AB c¢6 d6 dai bang 3a . Tim tap hop nhitng diém M thoa:
a) MA.MB = AB* b) MA®+2MB* = AB®
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Vi du 21. Cho AABC ¢ dinh, G Ia trong tAm.

a) Chirng minh: MAMB+ MB.CA+ MC.AB =0

b) Chtrng minh rang véi moi diém M ta c6: MA® + MB* + MC* = 3MG* + GA® + GB* + GC?

¢) V6i vi trf ndo cta diém M thi tong MA? +MB? + MC? c6 gi tri bé nhat va gia tri d6 bang
bao nhiéu?

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 46.

Bai 47.

Bai 48.

Bai 49.

Cho AABC c¢b dinh. Tim tap hop céc diém M thoa man:

a) MB.BC =0 b) MAMB=6

¢) ABAM = AB.AC d) MA.(MB+MC)=0

e) m.(m+m+M—C):0 f) (m+3m).(m+2m+3M—C):0

Cho AABC cb dinh. Hay tim tap hop cdc diém M thoa mot trong cic dicu kién sau:

a) MA.MB=MAMC b) (m+m)(m+m):o

¢) MAMB =k (véik la sb khong dbi) d) MAMB = MC>

e) MA*+MAMB+MAMC =0 f) MA®+MB*+MC* =k (v6ik la s khong ddi)

g) MA®> +2MB* +4MC? =k (v6ik 1a sb khong doi)

Cho hinh binh hanh ABCD , timO, M 1a diém tuy y.

a) Chimg minh rang: MA’ - MB’ + MC* = MD* -2(0B* — 0A®)

b) Gia st M di dong trén dudng théng d, xdc dinh vi tri coa M dé MA> — MB? + MC? dat gid
tri nho nhat.

Cho AABC déu canh bang 6 (cm). Ldy M 1a mot diém thudc dudng tron ngoai tiép AABC.

Dit § = MA> — MB* — MC?. Tim vi tri ciia diém M dé S dat gid tri nho nhat, 16n nhét ?
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IDang 6. Biéu thirc toa dd

I. PHUONG PHAP GIAI

Cho le(al;az),l;:(bl;bz), A(xA;yA)’B(xB;yB)'

l;‘ cos(ﬁ,l;) (hoanh X hoanh + tung X tung)

o Gb=ab +ab,=|dl.

- 2 2
° |a| =.a +a,;

~—

* Gilbecos(db)=0 ab+ab =0

* AB:‘E‘:\/(XB _XA)2+(yB _yA)2

chiing.

e Khi tinh tich vo huéng 2 vécto, ta nén dé ¥ dén chiéu nham xdc dinh diing géc ciia

Il - BAI TAP MAU

Vidy 22.a) Cho a=(~1;2). Tim toa do vécto b cing phuong véi @ biét [5|=~/10.

b) Cho @=(2;-3). Tim vécto b cung phuong véi @ biét a.b =-26.

¢) Cho @=(~2;:1). Tim toa d vécto b vudng goc véi @ biét [b|=+5 .

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 50. Cho A(5;-1) va B(-1;3).

a) Tim trén tryc tung diém P sao cho APB=90°.
b) Tim trén truc hoanh diém M sao cho MA® +2MB® nho nhét.

Bai51. Cho a=(1;3), b =(6;-2) va ¢ =(x;1).
a) Chirng minh a L b b) Tim x dé G L¢

¢) Tim x dé G va ¢ cung phuong d) Tim toa d vecto ddéald vabd=20
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HDang 7. Tim cac diém d3ic biét trong tam giac

I. PHUONG PHAP GIAI

1. Dé tim diem M (x;y) ta ding quan hé giita cdc vecto: vudng gdc, cung phiong, bang

nhau, ... dé thiét ldp phirong trinh theo 2 dn x, y .

2. Trang AABC, ta can nhé cdc thuoc tinh cua mot 56 diém sau:
v' Trong tim G(x43y,) la giao diém ba dwong trung tuyén:

_ Xyt Xp X _Yatyst e
X = s Vo =
3 3 A
v Truc tam H (x,3y,) la giao diém ba dwong cao:
Tacé AH L BC < AH.BC=0
BH 1L AC & BH.AC=0 H

Ttr do ta co hé phuong trinh: .
BH.AC=0
Giai hé trén ta tim duocx,,, y,, .
v' Tim J(x,3y,) la chén dwong cao vé tirA :
= Vi AJ] LBC=AJ.BC=0 (1)
» Vi3diémB, J, C thang hang nén: BJ va BC cung phuwong (2)
Giai hé phwong trinh gém 2 phuong trinh (1) va (2) ta tim duoc x,,y, .
v' Tam dwong tron ngoai tiép 1 (x, 3y, ) la giao diém 3 dwong trung truc:
s Truong hop 1: AABC la tam gidc dac biét:
» AABC vuong tai A = I la trung diém BC.
= AABC déu = I la trong tam.
% Truong hop 2: AABC la tam gidc thuong: I

., IA=IB . /
= Cdch 1: Toa do diém I la nghiém ciia hé: CWB
IA=IC

= Cdch2: GoiM, N lan luot la trung diém ciia BC va AC.
Tacé IM L BC & IM.BC=0
IN LAC & IN.AC =0
IM.BC=0

IN.AC =0

A

Ttr do ta co hé phuong trinh: {

Gidi hé trén ta tim duocx,, y, .

v' Tim D va E lan luot la chan dwong phdn gidc trong va phan
gidc ngoai cua goc A :
X

e Chdn duong phan gidc trong D(x,;y,): A

AB —

DB __AB _ pp--48 pe
AC

DC  AC
* Chdn duong phan gidc ngoai E(x,;y,): E B D C

LB _AB _ pp-4B I¢
EC AC AC

File word lién hé: toanhocbactrungnam@ gmail.com MS: HH10-C2




TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG 24

v' Tam dwong tron ngi tiép K (x,;y,) la giao diém ba dwong phén gidc:
e Budc 1: AABC: Tim diém D la chdn dwong phan gidc
trong cua goc A : A
DB AB — AB —.
= = -DC
DC AC
e Budc 2: AABD : Tim diém K la chdn dwong phan gidc
trong cua gocB :
KA BA —  BA ——
= = -KD
KD BD BD
> Chii y: Ta c6 thé ding cong thirc sau dé kiém tra lai két qua:
_ax,+tbx,+cx, ay,+byy+cy,
= o=

Xy ;
a+b+c a+b+c
(trong do BC=a, AC=b, AB=c la do dai 3 canh cua tam gidc)

Il - BAI TAP MAU

B D C

Vidu 23. Cho AABC, biét A(L;1), B(L;7), C(9;1). Tim toa d6 diém K 1a tim dudng trdn noi tiép

AABC.

Bai 52. Cho AABC, biét A(4;3), B(-1;-1), C(2;—4).
a) Tim toa d6 truc tam H cua AABC.

b) Tim diém K 1 chan dudng cao ké tir C.
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Vi du 24. Trong mit phang Oxy, cho ba diém A(1;6), B(2;-6), C(-L1).

a) Chirng minh ring A, B, C lap thanh mot tam gidc.

b) Tim trong tim G , truc tim H , tim dudng tron ngoai tiép AABC .

¢) Ching minh rang: IH =31G .
d) Tim chiéu cao AA” va dién tich tam gidc ABC .

e) Cho @=CA, b =CB. Tim vécto % thoa: a.%¥ =38 va b.x =-30.

Il - BAI TAP TU LUYEN

Bai 53.

Bai 54.

Trong mit phing Oxy, cho 3 diém A(LS), B(—4;-5), C(4;-1).

a) Chirng minh rang: A, B, C la 3 dinh ctia mdt tam gidc.
b) Tim toa d¢ tdm dudng tron ndi tiép AABC.

Cho AABC, biét A(1;2), B(-2;6),C(9;8).

a) Tinh AB.AC . Chtrng minh AABC vudng tai A.

b) Tim tdm va ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC .

c¢) Tim toa d6 tryc tdm H va trong tam G cia AABC.

d) Tinh chu vi, dién tich cia AABC .

e) Tim toa d6 diém M trén Oy dé B, M , A théng hang.
f) Tim toa do diém N trén Ox dé AANC can tai N .

g) Tim toa d diém D dé ABCD 1a hinh chit nhat.

h) Tim toa d6 diém K dé AOKB 1a hinh thang ddy AO .
i) Tim toa d¢ diém T thoa TA+2TB—3TC =0

j) Tim toa d6 diém E dbi xtng v6i diém A qua B.

k) Tim toa do diém I 1a chin duong phén gidc trong tai dinh C.
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HDang 8. M4t s6 dang toan thuwong gap trén tam giac, tl giac

I. PHUONG PHAP GIAI

1. Dang ciu hoi “Chuthg minh ...” :
1) Chung minh AABC can tai A.
Tinh do dai AB, AC. Suyra AB=AC = AABC cdntai A.
2) Chung minh AABC vuodng tai A.
Cdch 1: Tinh AB, AC, BC. Suy ra AB>+AC* =BC*> = AABC vubng tai A.
Cdch 2: Tinh toa do E AC, suy ra ABAC=..=0= AB 1 AC = AABC
vuong tai A.
3) Chung minh AABC vudng cantai A.
Tinh AB, AC, BC.
AB=AC
Suy ra { 5 5 , = AABC vudngcan tai A.
AB”+ AC” =BC
4) Chirng minh tir gidc ABCD la hinh binh hanh:
Tinh AB, DC, suy ra AB=DC va AB=DC = ABCD la hinh binh hanh.
S) Churng minh tir gidc ABCD la hinh thoi:
Tinh AB, BC, CD, DA. Suy ra AB=BC =CD = DA = ABCD la hinh thoi.
6) Chung minh twr gidic ABCD la hinh chir nhat:
Cdch 1: Chung minh ABCD la hinh binh hanh va c6 1 géc vudng.
Cdch 2: Chitng minh ABCD & hinh binh hanh va c6 2 dwong chéo bang nhau.
7) Chung minh tur gidic ABCD la hinh vudng
Cdch 1: Chung minh ABCD la hinh thoi va c6 1 géc vudng.
Cdch 2: Chirng minh ABCD la hinh binh hanh + 1 géc vudng + 2 canh lién tiép
bang nhau.
8) Chung minh twr giaic ABCD la hinh thang:
Tinh AB, DC = ab,—a,b, =0, suy ra AB, DC cing phiong = AB//CD
= ABCD la hinh thang.
- CM hinh thang vuong: chun gminh thém 1 goc vuong.
- CM hinh thang can: chirmg minh thém 2 dwong chéo bang nhau.
9) Chitng minh ABCD la tir gidc ndi tiép:
- Ta vé hinh trong mp Oxy dé xem tir gidc nay cé ddc diem gi?
- Chitng minh A va C vudng bang cdch tinh toa dé cdc vécto lién quan va dung
diéu kién vuéng goc (tich vé huéng = 0)
Suy ra tir gide ABCD néi tiép dwoc trong duwong tron cé dwong kinh BD.
= Luwu y: cdc twe gidc dac biét: hinh chir nhdt, hinh vuéng, hinh thang can ciing la
tir gidc néi tiép.
11. Dang ciu hoi “Tim toa dé diém ...”:
1) Tim toa d@é 1 diém M thudc truc tung (hodc hoanh) dé AMAB vudng tai M (véi
A, B la 2 diém cho trude).
- Néu M e Ox= M (x,,;0); M e Oy= M(0;y,).

Néu M thugc dwong thang x=a= M (a;y,,).

Néu M thugc dwong thang y=a = M (x,,;b).
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- Tinh san toa do m MB (co 1 an la x,, hodac y,, ).

- Do AMAB vuong tai M = MAMB =0, suy ra phuwong trinh theo x,, hoac y,, .
2) Tim toa d6 1 diém M thudc truc tung (hodc hoanh) dé AMAB vuong can tqi
M hodc M cichdéu A va B (véi A va B la 2 diém cho trude)
- Néu M € Ox= M (x,,;0); M e Oy= M(0;y,).
Néu M thugc dwong thang x=a= M (a;y,,).
Néu M thudc dwong thang y=a = M (x,,;b).
- Tinh d dai MA, MB.
- Do AMAB cén tai M (hay M cdch déu A va B - tiry cdu hoi).
S MA=MB=+..=+[...> phuong trinh theo x,, hodc y,, .
= Luu y: Néu yéu cau cau héi la “AMAB can” thi véi toa d¢ M tim duwoc phai
thir lai dé loai truong hop M 1 trung diém AB.
3) Tim toa do 1 diém M thuéc truc tung (hodac hoanh) dé M, A, B thcfng hang (voi
A va B la 2 diém cho truéc)

- Néu M e Ox= M (x,;0); Me Oy=M(0;y,).
Néu M thugc dwong thang x=a=> M (a;y,,).
Néu M thudc dwong thang y=a = M (x,,;b).
- Tinhtoa d6 AM , AB.
- Badiém M, A, B suy ra m AB cung phuong = phuong trinh theo x,,

hodac y,, .

Il - BAI TAP MAU

Vi du 25. Trong mit phang Oxy . Xét hinh tinh cdc tam gidc AABC va tinh chu vi, dién tich ctia chiing.
a) A(;4), B(2;1), C(5:2). b) A(L;1), B(2;3), C(5:-1).
c) A(L-1), B(3;1), C(-33). b) A(;-1), B(-2;-2), C(-3:1).
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Vi du 26. Trong mit phiang Oxy . Chimg minh t&r gidc ABCD 1 hinh chit nhat. Biét:
a) A(-L12), B(1;4), C(5;0), D(3;-2). b) A(2;-2), B(-1;-3), C(-33), D(0;4).

Vi du 27. Trong mit phing Oxy . Chimg minh t&r gidc ABCD 12 hinh thoi. Biét:
a) A(3;1), B(5;-3), C(L-1), D(1;-3). b) A(3;3), B(-2:8), C(-3;1), D(2;—4).

Vi du 28. Trong mit phiang Oxy . Chimg minh t&r gidc ABCD 1a hinh vudng. Biét:
a) A(0;-2), B(50), C(35), D(-2:3). b) A(7;-3), B(&4), C(1;5), D(0;-2).
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Vi du 29. Cho hai diém A(-3;3), B(4;4).

a) Tim M thudc tryc tung dé AMB = 90°.
b) Tim N thudc truc hoanh dé ba diém A, B, N théng hang.

Vi du 30. Cho ba diém A(1;3), B(-1;-1), C(2;—4).
a) Chirng minh 3 diém A, B, C lap thanh tam gidc.
b) Tim diém M (m,2) d¢ AABM vudng tai M .
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Vi du 31. Cho ba diém A(1;3), B(-1;-1),C(5;—4).
a) Chirng minh 3 diém A, B, C lap thanh tam gidc vudng.
b) Tim diém E trén Oy sao cho AEBC lap thanh hinh thang.

Vi du 32. Trén m3t phang toa dd Oxy, cho bon diém A(7;-3), B(8;4), C(1;5) va D(0;-2). Ching
minh ring t& gidc ABCD la hinh vudng.

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 55. Cho ba diém A(L;1), B(3;4), C(0;5).
a) Tim @=(x;y) sao cho @&.AB=7 va [a|=>5.

b) Tim diém M trén Ox sao cho AABM vudng taiB.
¢) Tim diém D sao cho ABDC 14 hinh chit nhat.

Bai56. Tim x, y dé cdc diém A(2;0), B(0;2), C(0;7) va D(x;y) la cdc dinh lién tiép ciia hinh
thang can.

Bai 57. Cho AABC,biétA(4;1), B(2:6) va C(-5;3).

a) Tinh cosin cta géc 10n nhat trong tam gidc ABC .
b) Tim diém D trén Ox sao cho ABCD Ia hinh thang.
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HDang 9. Tim GTLN, GTNN trong hinh hog

A. PHUONG PHAP GIAI

Bai todn 1: Cho diém A, B va dwong thing d . Tim diém M e d sao cho MA + MB
nhé nhit.
1. Truong hop 1: Hai diém A va B nam khdc phia doi véi d :

® Med =Toadocua M dang téng qudt. A

e Ap dung bat dang thirc trong tam gidc, ta cd: /\M
MA+MB>AB. Diu “=" xdyra < M =M, J M‘\O
< M, A, B thang hang = toa do M .

2. Truong hop 2: Hai diém A va B nam cing phia doi véi d :

e Med =Toadocua M dang téng qudt.
o Goi A’ la diém doi ximg véi A qua d .

0---= -
<
o]
o

e Ap dung bat dang thirc trong tam gidc, ta cd:
MA'+MB>A'B& MA+MB>A'B
= (MA+MB) < (MA'+MB)=A’B

Q
> x
=

Ddiu “="xdyra < M =M, & M, A, B thang hang = toa dé M .
Bai todn 2: Cho diém A, B va dwong thing d . Tim diém M e d sao cho
|MA — MB| 1én nhit. A
1. Truong hop 1: Hai diém A va B nam khdc phia doi véi d :
® Med =Toadocua M dang téng qudt.
e Ap dung bat dang thirc trong tam gidc, ta cd: d M,

|MA-MB|< AB & |MA-MB| =AB M

Ddu “=" xdy ra < M =M, M, A, B thang hang = toa dé M .
2. Truong hop 2: Hai diém A va B nam cing phia doi véi d :

A
® Med =Toadocua M dang téng qudt. !
o Goi A la diém déi ximg v6i A qua d . M I; M,

e Ap dung bat dang thirc trong tam gidc, ta cd: d
|MA'~MB|< A'B < |MA—-MB|< A'B B

|MA-MB| <|MA'-MB| =AB A’

Ddiu “="xdyra < M =M, M, A, B thang hang = toa dé M .

Il - BAI TAP MAU

Vi du 33. Tim trén tryc hoanh diém P sao cho tong khoang céch tir diém P dén cdc diém A va B 1
nho nhat. Biét: a) A(1; 1), B(2;—4)  b) A(L; 2), B(3; 4)
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Bai 58.

Cho ba diém A(0; 6), B(2; 5), M (2t-2; t). Tim toa d6 di€ém M sao cho:

a) (MA+MB) b) [MA-MB|

min

Il - BAI TAP TU LUYEN

Bai 59.

Bai 60.

Bai 61.

Tim trén duong thing d:y=—x diém M sao cho tong khoang céch tir diém M dén cic diém
A va B 1anho nhat. Biét:
a) A(L; 1), B(-2;-4) b) A(L; 1), B(3;-2)

Trong mit phang toa dd Oxy, cho A(1;-2), B(3; 4).

a) Tim diém M trén truc hoanh sao cho tong khoang cach tir M dén hai diém A, B 1a ngin
nhat.

b) Tim diém N trén truc hoanh sao cho |NA - NB| 16n nhét.

¢) Tim diém I trén tryc tung sao cho IA+IB nho nhat.

d) Tim diém J trén tryc tung sao cho ‘J?+E‘ ngin nhat.

Cho ba diém A(1; 2), B(2; 5), M (2t+2; t). Tim toa do diém M sao cho:

a) (MA+MB) b) [MA+MB| ¢) [MA-MB| d) [MA-MB|

min
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C — BAI TAP TONG HOP VAN DE 2

Bai 62.

Bai 63.

Bai 64.

Bai 65.

Bai 66.
Bai 67.

Bai 68.

Bai 69.

Bai 70.

Bai 71.

Bai 72.

Cho hinh vudng ABCD canh a, tim O, N la diém tiy ¥ trén canh BC .
a) Tinh ABNA %ﬁ OC.BD .
b) Lay M € AD sao cho: 4AM = AD.

Tinh: AD.MB, MC.MB, BO.MA , CD. (3MA 2MB+MC — MD)

Cho hinh binh hanh ABCD, biét AB=13, AD=19, AC=24.
a) Tinh AB.AD . b) Tinh d6 dai dudng chéo BD.
¢) Chimg t6 60°< A <90°. d) Tinh cos(AC,BD).

Cho tam gidc ABC c6:

a) AB=2, AC=3, A=60°. Tinh d¢ dai canh BC.

b) AB=3, BC=4, B=45°. Tinh d¢ dai canh AC.

¢) AC=5, BC=6, C =120°. Tinh do dai canh AB.

Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 trung tuyén AM . Biét BC = a3, AM .BC = a_; . Tinh hai
canh AB, AC.

Cho AABC ¢6 AB=3a, AC=a, A=60°. Tinh AB.AC . Suy ra do dai trung tuyén AM .
Cho AABC c6 AB=2, AC=3, BC=4.Goi G latrong tam AABC.

a) Tinh AB.AC, B—Cﬂ CACB rbi suyra cosA, cosB, cosC .

b) Tinh AG.BC .

¢) Tinh GAGB+GB.GC + GC.GA
d) Goi D 1a chan dudng phan gidc trong cua géc A . Tinh AD.

Cho AABC vubdng tai A, AB=3a, AC =4a. Tinh AB.AC, AC.CB, AB.BC
Cho AABC d&u c¢6 do dai canh I a, dudng cao AH. Tinh AB.AH, AH.BC,
AB.(2AB-3AC)

Cho hinh vudéng ABCD canh a, tinh:

a) AB.AC b) AB.BD
c) (E+E)(E+B—C) d) (A—C—E)(ZH)—E)
e) AC.BD f) (E+R+ﬂ))(ﬂ+ﬁ+DC)

Cho AABC c6AB=2, AC=3 vi A=120°.

a) Tinh BC.

b) Tinh d6 dai dudng trung tuyén AM .

¢) Goi I, J 1a céc diém dinh boi 2IA+IB=0, JB—2JC=0. Tinh IJ .

a) Cho |d|=p|=1, =3. Tinh @b .

b) Cho |d|=

b=

¢) Tinh g6c gitta 2 vecto a va b thoa {

3; a—b\:l.Tfnh \a+b\.

3d—5b 12d+bh
i+4b Lda—b
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Bai 73.

Bai 74.

Bai 75.

Bai 76.

Bai 77.

Bai 78.

Bai 79.

Bai 80.

Bai 81.

Bai 82.

cho AABC ¢6 BC=a, CA=b, AB=c, G latrong tam.

a) Tinh AB.AC . Suyra AB.BC+BC.CA+CA.AB .
b) Tinh AG va cosin cuia géc hgp béi AG va BC'.
c) Goi dudng tron ngoai tiép AABC 1a (O;R). Tinh OG .

Cho AABC . Tim tap hop céc diém M trong mdi trudng hop sau:

a) MAMB =MAMC b) MA* + MAMB+MAMC =0

¢) MA’ = MB.MC d) MAMB=0

Cho AABC va sbk . Tim quy tich cdc diém M trong mdi trudng hop sau:

a) MA=kMB b) MA*+4MB*=k* ¢) MA*-MC*=k*> d) AM.BC=k

Cho AABC, G latrong tam va M 1a diém tuy ¥.

a) Chirng minh rang: v = MA+MB—-2MC khong phu thudc vitri M .

b) Goi O la tim dudng tron ngoai tiép AABC . CMR: MA® + MB> —2MC? = 2MOv

c) Gia st M di dong trén duong tron ngoai tiep AABC. Tim vi tri cia diem M dé
MA® + MB* —2MC? dat gid tri 16n nhat, nho nhat ?

a) Cho hai diém A va B ¢b dinh va mot O k. Tim tap hop diém M sao cho MA®+ MB* =k.

b) Cho hai diém A va B cb dinh va mot s6 k . Tim tap hop diém M sao cho MA*> —MB* =k .

¢) Cho AABC cb dinh va mot sb k. Tim tdp hop diém M sao cho MA®> + MB> + MC* =k*.

d)Cho AABC c¢60 dinh va moét so0 k. Tim tdp hop di€ém M sao cho
2MA® +3MB* +5MC* =k*.

e) Cho hinh binh hanh ABCD c6 dinh va mét s0 k. Tim tdp hop diém M sao cho
MA* +MB* + MC* +MD* =k

Cho AABC ndi tiép dudng tron (0). Goi H Ia diém xdc dinh béi OH = OA+0B+0C.

a) Tinh AG.BC . Suyra H la tryc tam cua tam gidc ABC .
b) Tim hé thic gita d0 dai ba canh cia AABC la a, b, c¢ sao cho
AH 1 AM véi M 1a trung diém ciia BC .

Cho hinh vudéng ABCD .

a) Goi M , N 1an luot Ia trung diém cua BC, CD. Chtirng minh: AM 1 BN .

b) Goi P, Q tuong ung trén BC, CD sao cho 4BP =BC, 4CQ=CD.
Chtrng minh: AP 1 BQ .

Cho hinh chtr nhat ABCD c6:
a) AB=a, AD=a2.Goi K 1 trung diém ctia AD . Chitng minh: BK L AC.
. .2 , . N b?
b) AB=a, AD=b. Goi K 1a trung di€ém cia AD va L trén tia DC sao cho DL=2—.
a

Chirng minh: BK 1 AL.

Cho hinh vudéng ABCD, diém M ndm trén AC sao cho 4AM = AC. Goi N 1a trung diém
cua DC . Chung minh ABMN vudng can.

Cho AABC.LAyM , M’ la hai diém tuy y. Goi H, K, L 13 hinh chiéu cia M trén BC, CA,
AB va H’, K’, L’ 1a hinh chiéu cia M’ trén BC, CA,AB.

Ching minh ring: BC.HH + CA.KK'+ AB.LL =0.
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Bai 83.

Bai 84.

Bai 85.

Bai 86.

Bai 87.

Bai 88.

Bai 89.

Bai 90.

Bai 91.

Bai 92.

Bai 93.

Bai 94.

Bai 95.

Cho hinh thang vuéng ABCD c¢6 dudng cao AB=h, canh ddy AD =a, BC =b. Tim diéu
kién gitta a, b, h dé:

a) AC L BD b) AIB=90° v6i I I trung diém CD.

Cho hinh thang vuéng ABCD, dudng cao AB=2a, AD=a, BC=4a.

a) Tinh AC.BD . Suy ra géc gitta AC va BD.

b) Goi I la trung diém ciia CD, J la diém di dong trén canh BC . Dung tich v6 hudng dé tinh
BJ sao cho AJ va BI vudng goc.

Cho hinh thang vudéng ABCD hai ddy AD=a, BC =b, dudng cao AB=h. Tim diéu kién
giita a, b, h dé:

a) BD L CI,véi I 1atrung diém cua AB.

b) AC L DI

¢) BM LCN,v6i M, N lan luot la trung diém ctia AC va BD.

Cho AABC vudng tai A, c6 trung tuyén AM . Trén 2 canh AB, AC lay hai diém B’, C’ sao
cho: AB.AB"=AC.AC’. Chimng minh: AM 1. B'C’.

Cho hinh vudng ABCD canh a . Tim tip hop diém M sao cho:

a) MAMC +MBMD =a’ b) MA>—=MB*+MC’ =d’

¢) (MA+2MB+MC)(MA-MC)=2a" d) MA®+MB* +MC> =3MD>
Cho AABC déu. Tim tap hop diém M sao cho:

a) MA>—MB*+CA*-CB*=0 b) 3MA* —2MB* -MC* =0
¢) 2MB* + MB.MC = BC> d) (m+m)(M—c_m):o

Cho hai diém A, B cb dinh c¢6 khoang cich banga. Tim tap hop céc diém N sao cho
AN.AB=2d".
Cho tr gidc ABCD. Goi I, J lan luot 1a trung diém cia AB va CD. Tim tap hop diém M
sao cho: MA.MB +MC.MD = %IJ2 .
Cho hinh binh hanhABCD. Bién Iuan theo & tap hop diém théa man:
MA* +MB> +MC* +MD* =k .
Cho AABC déu canh a ndi tiép dudng tron (O;R). Goi M 1a diém tiy y.
a) Chitng minh rang: M € (O;R) & MA® + MB> + MC* =6R”.
b) Ching minh ring: MA® +2MB* —3MC? = 2MO +2MB —3MC . Suy ra quy tich cdc diém M
thoa diéu kién MA* +2MB* =3MC*.

2
¢) Goi D Ia diém dbi xtng ciia A qua BC . Ch/minh ring: MB.MC = AM* — AM.AD +%
Cho d@=(1;4), b=(-3;2) va ¥ =(2m+1;3—4m).
a) Tim m dé v cung phuong a b) Tim m dé v L AB.
Cho 2 diém A(4;4) va B(0;1). Tim toa do diém C trén Oy sao cho trung truc AC diqua B.
Tinh géc gitra hai vecto a va b trong cac truong hop sau:
a) d=(43), b=(17) b) @=(2;5), b=(3-7)
) a=(6:8), b=(129) d) @=(2;-6), b =(-3;9)
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Bai 96.

Bai 97.

Bai 98.

Bai 99.

Bai 100.

Bai 101.

Bai 102.

Bai 103.

Bai 104.

Bai 105.

Bai 106.

Cho AABC, biét A(1;3), B(-1;-1), C(2;—4). Tim toa do diém I 13 tAm dudng tron ngoai
tiép AABC.

Cho AABC, biét A(1;—4), B(-5;-1), C(5:4).

a) Tim toa do diém D Ia chan dudng phan gidc trong cta géc B .

b) Tim toa d6 diém E 1a chan dudng phan gidc ngoai clia géc B.

Cho AABC voi A(-3;6), B(9;-10), C(-5;4). X4c dinh tdm / va tinh bdn kinh duong tron
ngoai tiép AABC.

Cho AABC v6i A(2;-4), B(1;3), C(11;2). Tim toa do tryc tam H .

Cho AABC vé6i A(-2;6), B(6;2), C(1;-3). Tim toa do chan dudng cao CH va tinh d¢ dai

dudng cao nay.

Trong mit phang Oxy, cho 3 diém A(-1;-5), B(5;-3), C(3;-1).

a) Tinh CACB. Suy ra tinh chit ciia tam gidc ABC . Tim tim va ban kinh dudng tron ngoai
tiép tam gidc ABC.

b) Tim De Oy sao cho AB=2CD, ABCD 13 hinh gi ?

¢) V& phan giic trong CF cua géc C trong AABC. Timtoado C.

Trong mit phing Oxy, cho 3 diém A(1;-1), B(2;-3), C(51).

a) Chirng minh ring A, B, C lap thanh mot tam gidc.

b) Tim toa do tAm va ban kinh duong tron ngoai tiép AABC .

¢) Tinh dién tich AABC.

Xét hinh dang cia AABC khi biét:

a) A(1,0), B(5,0), C(3;4). b) A(;2), B(-2;6), C(9;8).

b) A(-10), B(3:0), C(1:2v2). ©)A(5:7), B(8;-5), C(0;-7).

Xic dinh hinh dang cta tar gidc khi biét:

a)A(2;6), B(3;3), C(-3;1),D(-4;4). b) A(-2;-2), B(-1;3), C(3;2),D(2;-2).
c) A(-2;-6), B(4;-4), C(2;-2), D(-1;-3).d)A(2:1), B(3;6), C(-2;5),D(-3;0).
Cho AABC, biét A(0;2), B(6;9), C(4:1).

a) Tinh AB.AC . Chtrng minh AABC vudng tai A.

b) Tim tdm va ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC .

¢) Tim toa d6 tryc tAm H vatrong tam G cia AABC.

d) Tinh chu vi, dién tich cia AABC .

e) Tim toa d6 diém M trén Oy déB, M , A thang hang.

f) Tim toa d6 diém N trén Ox dé AANC cantai N .

g) Tim toa d6 diém D dé ABCD 1a hinh chit nhat.

h) Tim toa d6 diém K dé& AOKB 1a hinh thang ddy AO .

i) Tim toa d¢ diém T thoa TA+2TB—-3.TC =0.

j) Tim toa d6 diém E dbi xtng v6i diém A qua B.

k) Tim toa do diém I 1a chin duong phén gidc trong tai dinh C .

Cho a@=(1;1), b =(x—1;2) va & =(2 y+1).

a) Tim x dé G cung phuong b b)Tim y dé G L ¢.
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Bai 107.

Bai 108.

Bai 109.

Bai 110.

Bai 111.

Bai 112.

Bai 113.

Bai 114.

Bai 115.

Bai 116.

Cho bdn diém A(2;3), B(9:4), C(5;y), D(x;-2).

a) Tim y dé AABC vudng tai C.

b) Tim x débadiém A, B, D thing hang.

Cho AABC véi A(5;3), B(2;—-1), C(-L5).

a) Tinh toa dd tryc tim H cua tam gidc. b) Tinh toa do chan dudong cao vé tir A.

Trén mit phang toa dd Oxy, cho diém A(-2;1). Goi B la diém dbi xtmg vé6i diém A qua gdc

toa dd O. Tim toa do ciia diém C c6 tung do bang 2 sao cho tam gidc ABC vudng ¢ C.

Cho AABC, biét A(1;-1), B(5;-3),C(2;0).

a) Tinh chu vi va nhan dang tam gidc ABC .

b) Tim toa d6 diém M biét CM =2.AB-3AC

¢) Tim tAm va ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC .

Cho AABC, biét A(2;2), B(-2;—4), C(6; 0).

a) Tim toa d6 trong tim G , tryc tim H va tdm [/ dudng tron ngoai tiép cua AABC . Chling
minh G, H, I théng hang.

b) Tim diém K 1 chin dudng cao ké tirC .

Cho ba diém A(1;5), B(—4;-5),C(4;-1).

a) Chirng minh 3 diém A, B, C 1a 3 dinh ctia mot tam gidc.

a) Tim toa d6 chan dudng phan gidc trong va ngoai cua géc A.

b) Tim toa d6 tAm dudng tron ndi tiép AABC.

Cho AABC, biét A(4;3), B(0;-5), C(-6;-2).

a) Chung minh AABC vudng tai B.

b) Tim tdm cta dudng tron ngoai tiép AABC

¢) Tim tdm ctia duong tron ndi tiép AABC

Cho AABC, biét A(4;3), B(0;-5),C(-6;-2).

a) Chung minh AABC vudng tai B.

b) Tim toa d6 hinh chiéu cua A 1én BC. Tinh dién tich AABC.

¢) Tim tAm cta dudng tron ngoai tiép AABC

d) Tim tAm cta dudng tron ndi tiép AABC

Cho ba diém A(7;4), B(0;3),C(4;0). Tim toa d¢ hinh chiéu vudng géc cia A lén BC. Tux

d6 suy ra toa do A’ la diém ddi xing véi A qua BC.
Cho AABC, biét A(1;2), B(-1;1),C(5;-1).

a) Tinh AB.AC .

b) Tinh cos va sin cua géc A.

¢) Tim toa d6 chan dudng cao cia AABC .

d) Tim toa d6 truc tam H cua AABC.

e) Tim toa d6 trong tam G cia AABC.

f) Tim toa do tAm / dudng trdn ngoai tiép ciia AABC .
g) Ching minh: I, H, G thang hang.
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D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE 2
Cau 29. [0H2-1] Cho AABC c¢6 H la tryc tAm. Biéu thirc (EHLTC)2 bing bidu thirc ndo sau day?
A. AB>+HC?. B. (AB+HC). C. AC’+AH". D. AC*+2AH".
Cau 30. [0H2-1] Cho tam gidc ABC, c6 AB=1, BC= \/g, AC=2.Goi M 1a trung diém cua AB .
Gid tri cia AM -AC I

A.%. B.1. C.%. D. 8-+/2.

Cau 31. [0H2-1] Cho tam gidc ABC déu canh bing 4 . Khi d6, tinh AB.AC ta duogc:
A. 8. B. -8. C. 6. D. 6.

- . - - 2.
Cau 32. [0H2-1] Cho u va v 1a 2 vecto khac 0. Khi d6 (u+v) bang:

~2 =2 ~2 =2 - ~ =2 - ~2 =2 -
Acu +v . B.u +v —2uwv. C. (u+v) +2u.v. D.u +v +2uv.
- - . - - -2 .
Cau 33. [0H2-1] u va v 1a 2 vecto déu khac 0. Khi d6 ‘u+v‘ bang:
~2 =2 - = 5 - ~2 =2 - s -
A.u +v —2uy. B. u"+v:+2uv. C.u +v . D. u-v(u—v).

Cau 34. [0H2-1] Cho badiém A, B, C phan biét. Tap hop nhitng diém M ma CM.CB =CA.CB la
A. Puong tron duong kinh AB.
B. Duong thing di qua A va vudng géc véi BC .
C. Puong thing di qua B va vudng géc v6i AC .
D. Puong thang di qua C va vudng géc véi AB.

Cau 35. [0H2-1] Trong céc hé thic sau, hé thirc nao ding?
A [ =il B.a' =|d. e =a. D.

Q!
Il
I+

Q|

Cau 36. [0H2-1] Cho tam gidc déu ABC c¢6 canh bang m . Khi d6 AB.BC bing

2 2
A.m*. B. ng. C. —m?. .

)
N|§

Cau 37. [0H2-1] Cho tam gidc déu ABC c6 canh bing m . Khi d6 AB.AC bing

2\/g m’

A. 2m2 . B. -m 7 C. —7. D.

N|§N

Cau 38. [0H2-1] Tich vd hudng ciia hai vécto a va b ciing khdc 0 1a s§ 4m khi
A.avab cling chiéu. B.avab cung phuong.

C. 0°<(a,b)<90°. D. 90° < (a.b) <180°.
, o —\2
Céu 39. [0H2-1] Chon két qua ding (a—b) =

-2 -2

A.a -b . B. &’ -b*.
~2 =2 - = 2 2 - = - =
C.d +b —2ab. D. a>+b —2a.bcos(a,b).

. - - ~ =2
Cau 40. [0H2-1] Pidu kién ciia @ v b sao cho (a—b) =0 Ia

A. a va b dbinhau. B.avab nguoc hudng.
C.avab bing nhau. D.avab cung huéng.
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Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

[0H2-2] Cho hinh vuéng MNPQ c6 I, J lan luot Ia trung diém cua PQ, MN . Tinh tich vo
hudng OI.NJ .

—2
A. POPI . B. PO.PN . C. PMPQ. -2
[0H2-2] Néu tam gidc ABC la tam gidc déu thi ménh dé nao sau day ding?
A. ABAC=1ap*. B. —B.—CzﬁABz. C. ABAC=24AB*. D. ABAC=0.

2 2 4 C
[0H2-2] Trong hinh dudi day, cho AB=2; AH = %
Khi d6, tinh AB.AC ta duoc: A 7 B
A. 3. B. 3.
C. 4. D. 5.
~ . A 7. ey g—— F

[0H2-2] Trong hinh v€ du¢i day, tinh 2 ED.FG , ta duogc:
A. 8. B. -12.
C. 6. D. -8. D
[0H2-2] Cho hinh vudéng ABCD tdm O, canh a. Tinh BO.BC ta dugc:

2
A. a’. B. —a’. C. éaz. ) S

2 2

[0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 H latruc tim; A", B’ 1an luot 1 chin dudng cao xuat phat tir
cic diém A, B.Goi D, M, N, P lan luot 1a trung diém cia AH , BC, CA, AB. Ding thiic
nao sau day la ding?

A. NM.ND=AM.AD. B. NM.ND = PD.PC .

C. NM.ND = DP.DM . D. NM.ND =DA'.DB’ .

[0H2-2] Cho tam gidc ABC vudng can dinh A, c6 AB=AC =a.M¢énh dé nao sau day sai?

A. AB = AB. B. AB.AC =0. C. CBCA=d". D. |AB.AC| =|AB||ac|.
[0H2-2] Cho ABC la tam gidc déu. Ménh dé nao sau day sai?

A. ABACeR. B. ABAC=AC.AB.

C. (ABAC)BC = AB(AC.5C). D. ABAC = BABC.

[0H2-2] Cho hinh thang vuéng ABCD c6 ddy lon AB =4a, diy nho CD =2a, dudng cao
AD =3a ; I latrung diém ctia AD . CAu nao sau dy sai?

A. AB.DC =84". B. AD.CD=0. C. AD.AB=0. D. DADB=0.
[0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 BC=6, CA=4, AB=5. Ménh dé nao sau day sai?
A. COS(E,E)ZL. B. cos(ﬁ,ﬁ’):—l.

8 8
C. cos(ﬁ,a):—l. D. cos(ﬁ,%):é.

8 4
[0H2-2] Cho tam gidc ABC ¢6 A =60°, AB=5, AC=8. Tinh BC.AC.
A. 20. B. 44. C. 64. D. 60.
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Cau 52. [0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 AB=c,CA=b,BC =a. Tinh AB.BC theo a,b,c.

1 1 1 1
A.E(b2+c2—a2). B.E(az—bz—cz). C.E(a2+b2—c2). D.E(bz—cz—az).

Cau 53. [0H2-2] Trong tam gidc ABC ¢6 AB=10,AC =12, géc BAC =120°. Khi d6, AB.AC bing:
A. 30. B. 60. C. -60. D. -30.

Cau 54. [0H2-2] Cho ba diém A, B,C phan biét. Tap hop nhirng diém M ma CM.CB=CA.CB la:
A. Puong tron duong kinh AB .
B. Duong thing di qua A va vudng géc véi BC .
C. Duong thang di qua B va vudng géc véi AC .
D. Puong thang di qua C va vudng géc voi AB .

Cau 55. [0H2-2] Cho hai diém B,C phan biét. Tap hop nhitng diém M thoa man CM.CB=CM  Ia:
A. Pudng tron dudng kinh BC . B. Puong tron(B; BC).
C. Duong tron(C;CB). D. Mot dudng khic.

Cau 56. [0H2-2] Cho ABC latam gidc déu. Ménh dé nao sau day ding?

A. ABACeR. B. ABAC =—AC.AB.

C. (ABAC)BC = AB(AC.BC). D. ABAC = BABC.
Cau 57. [0H2-2] Cho tam gidc déu ABC canh a =2 . Hoi ménh d& nao sau day sai?

A. (ABAC)BC =2BC. B. BCCA=-2.

C. (AB+BC) AC=—4. D. (AC-BC)BA=—4.
Cau 58. [0H2-2] Cho hinh vudng ABCD tam O . Cau nao sau day sai?

A. OAOB =0. B. 0A0C =2 OACA.

C. ABAC=AB.DC . D. ABAC=AC.AD.
Cau 59. [0H2-2] Cho hinh vuéong ABCD canh a. Cau ndo sau day sai?

A. DACB=d". B. ABCD=d’.

C. (AB+BC) AC=a*. D. ABAD +CBCD =0.

Cau 60. [0H2-2] Cho tam giic déu ABC canh a, vdi cdc duong cao AH, BK vé HI L AC . Cau nao
sau day sai?

A. BABC =2BA.BH . B. CB.CA=4CB.CI .
C. (R—A—B)ﬁ::zﬁ.ﬁ:. D. CACB=4KC.CH .

Cau 61. [0H2-2] Cho tam giic déu ABC canh a, vdi cac duong cao AH, BK vé HI L AC . Cau nao
sau day ding?

2 2 2
A. AB. c:%. B. CB.CK:%. C. (AB+AC)BC=a* D. CBC :%.
Cau 62. [0H2-2] Cho hinh vuéng ABCD canh a. Ménh dé nao sau day sai?
A. ABAD=0. B. ABAC=d’.
C. ABCD=d*. D. (AB+CD+BC)AD=d*.
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Cau 63. [0H2-2] Cho hinh vudéng ABCD c6 canh a. Tinh AB.A

2
A.0. B.a. c. . D. d*.
2
Cau 64. [0H2-2] Tam gidc ABC vudng & A va cé goc B=50°. H¢ thirc nao sau day la sai?
A. (AB, BC)=130°. B. (BC, AC)=40°.
C. (AB, CB)=50°. D. (AC, CB)=120°.
Cau 65. [0H2-2] Cho a va b la hai vécto cling hudng va déu khéc vécto 0. Trong céc két qua sau day,
hay chon két qua ding.
A. ab=|d [f]- B. ab=0. C.ab=-1. D. ab=-|a|[B].

Cau 66. [0H2-2] Cho tam gidc ABC vudng tai A. Khéng dinh nao sau day la sai?
A. AB.AC <BA.BC. B. AC.CB< AC.BC.
C. AB.BC <CA.CB. D. AC.BC < BC.AB.

Cau 67. [0H2-2] Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢c6 AB=5 cm, BC =13 cm. Goi géc ABC=a va
ACB = 3. Hiy chon két luan ding khi so sanh & va :
A f>a. B. f<«. C.f=c. D.a<p.

Cau 68. [0H2-2] Duong tron tam O c6 ban kinh R=15 cm. Goi P 1a mot diém céch tAm O mot
khoang PO =9 cm. Day cung di qua P va vudng géc vdi PO c6 do dai la:
A. 22 cm. B. 23 cm. C. 24 cm. D. 25 cm.

Cau 69. [0H2-2] Cho tam gidc ABC. Tim tong (AB,BC)+(BC.CA)+(CA,AB).
A. 180°. B. 360°. C. 270°. D. 120°.

Cau 70. [0H2-2] Cho tam gidc ABC ., tim (AB, BC)+(BC,CA)—(AB,AC).
A. 180°. B. 90°. C. 270°. D. 120°.

Cau 71. [0H2-2] Cho tam gidc ABC vudng & A. Tim téng (A—B,R')+ (ﬁ',C—A)

A. 180°. B. 360°. C. 270°. D. 240°.
Cau 72. [0H2-2] Cho tam gide ABC véi A =60°, tim tong (AB, BC)+(BC.CA)

A. 120°. B. 360°. C. 270°. D.' 240°.
Cau 73. [0H2-2] Tam gidc ABC vudong & A va BC =2AC. Tinh cosin cta géc (E‘, @) .

1 NE) J3

B. —. C. —. D. ——.

AL
2 2 2 2

Cau 74. [0H2-2] Tam gidc ABC vudong & A va BC =2AC. Tinh cosin ctia géc (@,R’) .

1 V3 NG

B. —. C. —. D. ——.

AL
2 2 2 2

Céu 75. [0H2-2] Cho tam gidc déu ABC . Tinh cos(AB, AC)+cos(BA, BC)+cos(CB.CA).

A3 3 3 V3

B. —. C.—. D. —.
2 2 2 2

File word lién hé: toanhocbactrungnam@ gmail.com MS: HH10-C2




TAILIEU HOC TAP TOAN 10 - HINH HQC - TICH VO HUONG. HE THUC LUQNG 42

Cau 76.

Cau 77.

Cau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 85.

Cau 86.

Cau 87.

Cau 88.

Cau 89.

[0H2-2] Cho tam gidc déu ABC . Tinh cos(AB, BC)+cos(BC,CA)+cos(CA, AB).

R B.2. c.-2. p. -3
2 2 2 2
[0H2-2] Tam gidc ABC vudng A, AB = ¢, AC = b. Tinh tich vd huéng BA.BC
A. b +c°. B. b’ —¢’. C.b. D. ¢*.
[0H2-2] Cho O la tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc déu MNP . Géc nao sau ddy bang 120° ?
A. (MN, NP). B. (MO, ON). C. (MN, OP). D. (MN, MP).
[0H2-2] Cho M, N, P, O la bdn diém tuy y. Trong cic hé thirc sau, hé thirc nao sai?
A. VN (NP+PQ)=MN.NP+MN.PG.  B. MPMN =—MN.MP.
C. MN.PO = PO.MN . D. (MN - PQ)(MN +PQ)=MN’ - PQ’.

[0H2-2] Tam gidc ABC vudng 6 A, AB=c, AC =b . Tinh tich vd hudng AC.CB

A. b*+c*. B. b* —c°. C. -b*. D. ¢*.
[0H2-2] Cho tam gidc déu ABC canh a. Tinh AB.BC + BC.CA+CA.AB
2 2,2 2 2

A2 B. 24 c. O3 p, @3

2 2 2 2
[0H2-2] Cho biét (a;b)=120°; 24 =3, B\ —5. Do di ciia vécto a—b bang
A 19, B.7. C.4. D. 2.
[0H2-2] Cho tam gidc ABC biét: AB =3¢, —4e,; BC=¢,+5¢,; |e|=|e,|=1 va ¢, Le, .
Do dai canh AC bing
A. 4e +e,. B.5. C. ‘471+‘e:. D. \/17.
[0H2-2] Cho hinh vudng ABCD canh a. AB.AC bing
A. a’. B. *\2. C. ﬁaz. D. laz.

2 2

[0H2-2] Cho hinh vuéng ABCD canh a. AC.(CD+CA) bang
A. —1. B. 3a°. C. -34°. D. 24°.
[0H2-2] Cho hinh vudéng ABCD canh a. Goi E la diém dbi xung cia D qua C. Khi d6:
AE.AB bang
A. 24%. B. \/§a2. C. \/gaz. D. 5a4°.

[0H2-2] Cho hai vécto G va b khdc 0. Xdc dinh géc gita hai vécto @ va b khi ab =|alj|
A. 180°. B. 0°. C. 90°. D. 45°.

[0H2-2] Cho hai vécto a va b khic 0. Xéc dinh géc gitra hai vécto a vab néu ab= —‘ZIHZJ‘
A. 180°. B. 0°. C. 90°. D. 45°.

[0H2-2] Cho ba diém O, A, B khong thing hang. Piéu kién cin va du dé tich vo hudng
(0A+0B).AB=0 1a

A. Tam gidc OAB déu. B. Tam gidc OAB cantai O.
C. Tam gidc OAB vuodng taiO. D. Tam gidc OAB vudng can tai O.
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Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Cau 93.

Cau 94.

Cau 95.

Cau 96.

Cau 97.

Cau 98.

Cau 99.

Cau 100.

Cau 101.

[0H2-2] Cho hai vécto avab. Déng thirc nao sau day la sai ?

A. ab =[] Jp|.cos (.5). B. ab=~(|af +J
). D. ab=—(ja+b
4

2 - -
—‘a—b

]
)
[0H2-3] Cho 2 diém A, B va O la trung diém cia AB, OA=a. T4p hop nhirng diém M ma
MAMB = a® 1a duong tron tim O, ¢6 bén kinh bang:

C. ab=—{ja+8] -|a-b -t
2

A.a. B. 2a. C. aV2. D. 2av2.
[0H2-3] Cho doan thing AB=a cb dinh. Tap hop nhitng diém M ma AM.AB=a> 1a:

A. Puong tron tam A, ban kinh a. B. Buong tron tam B, ban kinh a.

C. Puong thang vudng géc voi AB tai A. D. Buong thang vuong géc véi AB tai B.

[0H2-3] Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =+/2, AD =1. Tinh géc giita hai vecto AC va BD.
A. 89°. B. 92°. C. 109°. D. 91°.

[0H2-3] Cho doan thing AB=4, AC =3, AB.AC =k . Hoi c6 miy diém C dé k=82

A. 3. B. 1. C.2. D. 0.

[0H2-3] Cho doan thing AB=4, AC =3, AB.AC =k . Hoi c6 miy diém C dé k=—127

A 2. B. 0. C. 1. D. 3.

[0H2-3] Cho hinh vudéng ABCD c6 I 1a trung diém cua AD. Tinh cos(ﬁ,ﬁ).

AL B. L. c. L. D -~

3 J10 J5 V10

[0H2-3] Cho tam gidc vuébng ABH vudng H tai c6 BH =2, AB=3. Hinh chiéu cia H 1én
AB 1a K . Tinh tich v huéng BK.BH .

A. 4. B.i. C.g. D.E.

3 4 9
[0H2-3] Cho hinh vudng ABCD canh a. Trén céc canh AB, BC, CD, DA lan luot liy céc
diém M, N, P, Q sao cho AM = BN =CP =DQ =x(0<x<a). Tich tich v6 huéng PN.PQ .
A. AB®. B. AC”. C.0. D. AD’.
[0H2-3] Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén cic canh AB, BC, CD, DA lan luot ldy cic
diém M, N, P, Q sao cho AM =BN=CP=DQ=x (0<x<a). Tinh di¢n tich tor gidc
MNPQ ta duoc:

A. 2x* +2ax+ad’. B. 2x* —2ax+ad’>. C. 2x* —ax+ad*. D. x*—2ax+ad*.

[0H2-3] Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén cic canh AB, BC, CD, DA lan luot ldy cic
diém M, N, P, Q sao cho AM =BN=CP=DQ=x (0<x<a). Tich tich vO0 hudng
PN.PM ta duoc:

A. x2+(x+a)2. B. x2+(a—2x)2. C. x2+(a—x)2. D. x2+(2a—x)2.

[0H2-3] Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén cdc canh AB, BC, CD, DA lan luot ldy cic

o 2

diém M, N, P, Q saocho AM =BN=CP=DQ=x (0<x<a).Néu PM. c:% thi gid

tri cia x bang:

AL B. &, c. e D.a.

4 2 4
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Cau 102.

Cau 103.

Cau 104.

Cau 105.

Cau 106.

Cau 107.

Cau 108.

Cau 109.

Cau 110.

Cau 111.

Cau 112.

[0H2-3] Cho u va v 1a2 vecto déu khac 0. Ménh dé nao sau day dung?
A =0 (u+v) =(u-v) B. v =0 o Ji| =i
C.ur=0e(u+v).(a-7)=0. D. iy =0 (1+7) (7 ~25)=0.

[0H2-3] Cho 3 diém D,E,F theo tht ty bat ky trén truc x’Ox. Ménh dé nao sau day ding?

A. DE.DF = DE.DF . B. DE.DF = DE.DF .

C. DE.DF =—DE.DF . D. DE.DF =-DE.DF .
[0H2-3] Cho tam giic déu ABC canh g =2. H6i ménh dé nao sau day sai?
A. (AB.AC)BC =2BC. B. BC.CA=-2.

C. (AB+BC)AC=—4. D. (AC-BC)BA=4.
[0H2-3] Cho hinh vudéng ABCD tam O . Cau nao sau day sai?

A. OAOB=0. B. ﬁ.0—c=%ﬁ.a.
C. AB.AC=AC.DC . D. AB.AC = AC.AD.
[0H2-3] Cho hinh vudéng ABCD canh a . Cau nao sau day sai?

A. DACB=a". B. ABCD =—-a°.

C. (AB+BC)AC =a*. D. ABAD +CBCD =0.
[0H2-3] Cho hinh thang vuéng ABCD c6 ddy lon AB =4a, diy nho CD =2a, dudng cao

AD =3a ; I latrung diém cua AD . DA.BC bang:
A. —9a°. B. 154°. C.0. D. Khong tinh duoc.

[0H2-3] Cho hinh thang vuéng ABCDc6 ddy lon AB =4a, ddy nho CD =2a, dudng cao
AD =3a ; I latrung diém cua AD . (ﬁ+ﬁ)ﬁ bang:
2 2

A9 B. 2% C. 0. D. 9.

2 2
[0H2-3] Cho 2 diém A vd B ¢6 AB=4cm. Tap hop nhitng diém M sao cho MAMB =0 la:
A. Duong thang vudng goc vo1 AB . B. Duong tron dudng kinh AB .
C. Poan thiang vudng géc voi AB . D. Két qua khic.
[0H2-3] Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB=3, AC=5. V& duong cao AH . Tich vo
hudng HB.HC bang:
A 34 B. —/34. c. -2 D. 22

34 34

[0H2-3] Cho tam giic déu ABC canh a, voi cdc duong cao AH, BK vé HI L AC. Cau nao

sau day ding?
A. BABC =2BABH. B. CB.CA=4CB.CI .
2

C. (TC—E).B—C:(B—C) D. Ca ba cau trén.

[0H2-3] Cho tam giic déu ABC canh a, véi cdc duong cao AH, BK vé HI L AC. Cau nao
sau day ding?

2 2
A. ABAC = % B. CB.CK = % . C.(AB+AC).BC=a®. D.Cabacau trén,
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Cau 113.

Cau 114.

Cau 115.

Cau 116.

Cau 117.

Cau 118.

Cau 119.

Cau 120.

Cau 121.

Cau 122.

Cau 123.

Cau 124.

[0H2-3] Cho hinh vuéng ABCD canh a. Ménh dé nao sau day sai?
A. AB.AD =0. B. AB.AC =d*.
C. ABCD=d". D. (A—B+C—D+R').ﬂ)=a2.

[0H2-3] Cho hinh thang vuéng ABCD c6 ddy l6n AB =4a, ddy nhd CD =2a, dudng cao
AD =3qa; I 1atrung diém cia AB. DA.BC bang:

A. -94>. B. 154°. C.0. D. 94°.

[0H2-3] Cho hinh thang vudng ABCD c6 ddy 16n AB =4a, ddy nho CD =2a, dudng cao
AD =3a; I latrung diém cia AB. Céau nao sau day sai?

A. AB.DC =8a". B. AD.CD=0. C. AD.AB=0. D. DA.DB=0.
[0H2-3] Cho hinh thang vuéng ABCD c6 ddy l6n AB =4a, ddy nhd CD =2a, dudng cao
AD =3qa; I 1atrung diém cia AB. (ﬁ+ﬁ)ﬁ) bang:

3a? 3a?

A —. B. ——. C.0. D. 94° .

2 2
[0H2-3] Trong tam gidc c6 AB=10, AC =12, géc BAC =120°. Khi d6, AB.AC bing:
A. 30. B. 60. C. —60. D. -30.

: . —— 2
[0H2-3] Cho hai diém B, C phan bi¢t. Tap hop nhiing di€m M thoa man CM.CB=CM
thudc
A. Duong tron duong kinh BC . B. Buong tron (B,BC).

C. buong tron (C,CB). D. Mot duong khac khong phai dudng tron.

[0H2-3] Cho tam gidc ABC vudng cin tai A ¢6 AB=AC =30 cm. Hai dudng trung tuyén
BF va CE cit nhau tai G . Dién tich tam gidc GFC la:

A. 50 cm?. B. 5042 cm?. C. 75 cm?. D. 154105 cm?.

[0H2-3] Cho gbc x/O\y =30°. Goi A va B 1a hai diém di dong lan luot trén Ox va Oy sao cho
AB =1. D¢ dai 16n nhét cua doan OB bing:
A. L5, B. 3. C. 242. D. 2.

[0H2-3] Tam gidc ABCc6 géc A béng 100° va c¢6 truc tdim H. Tim téng:
A. 360°. B. 180°. . C. 80°. D. 160°.

[0H2-3] Cho hinh vuéng ABCD canh a. (AB+AC).(BC+BD+ BA) bing

A. 2V2a. B. —34’. C.0. D. —24°

[0H2-3] Cho hai vécto a vi b khéc 0. Xdc dinh géc gilra hai vécto a va b néu hai vécto
%ZI—:SE vd a+b vudng géc voi nhau va H =‘Z)‘ =1.

A. 90°. B. 180°. C. 60°. D. 45°.

[0H2-4] Cho tam gidc ABC c6 H la tryc tAm. Goi cdc diém D, E, F lan luot 12 trung diém
cia HA, HB, HC; M, N, P lan luot 1a trung diém ctia BC, CA, AB; A’, B, C’ lan luot 1a
chan dudng cao xuét phét tir A, B, C; Pudng tron duong kinh NE di qua:

A. Mva A. B. Nva B. C.PvacC. D. M,N,P
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Cau 125.

Cau 126.

Cau 127.

Cau 128.

Cau 129.

Cau 130.

Cau 131.

Cau 132.

Cau 133.

Cau 134.

[0H2-3] Cho hinh vudng ABCD canh a, tam O. Tap hop cic diém M théa man
MAMC +MBMD =d* 1a

A. duong tron (0,av/2). B. duong tron (0, a).
2
C. dudng tron (0,%} . D. dudng tron dudng kinh AC .

[0H2-3] Cho hinh vudng ABCD tam O. Tap hop céc diém M thoa man
MA® + MB* + MC? =3MD’ 1a

A. duong thang AC . B. dudng thing CD .

C. duong tron duong kinh BC . D. dudng tron duong kinh AC .

[0H2-4] Cho tam gidc ABC vudng cin tai A, I 1a trung diém ctia BC . V& ra ngoai tam gidc
cac hinh vudbng ABMN va ACEF . H¢ thiic nao sau day sai?
A. MN 1 FE. B. AN L FA. C. MF 1 NE. D. Al LFN.

[0H2-4] Cho hai vecto a va b ¢6 |d|=5,

l;‘:12 va ‘& +I;‘:13. Khi dé cosin ctia géc giira

hai vecto @ va a+b bing
12 B. 2. c. > p. 13
13 12 13 12
[0H2-4] Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=3, AD=4. Goi M 13 diém thoa man diéu kién
AM = k.AB . Xéc dinh k dé hai duong thing AC va DM vudng géc nhau?
9 16 3

A, —. B. —. C.i. D. —.
16 9 3 4

[0H2-4] Cho hinh thang can ABCP | day 16n 1a AB, géc nhon & ddy 1a 60°, biét AB=a,
BD

AD=b, Zz|:m>0, l;‘:n>0, m > n . Hai duong thing AC va vuong géc nhau khi
A. m:%(l+\/§). B. m:%(1+\/§) hodc m:%(l—ﬁ).
C. n=%(l+\/§). D. n:%(l+\/§) hodc n:%(l—\/g).

[0H2-4] Cho tam gidc ABCc6 AB=c,CA=b,BC =a, BAC = a. V& dudng phan gidc AD cua
géc A (De BC). Tinh AD .

b+
AL \2(1+coser) . B. becosa c. b Vl+cosa . D.m.

b+c b+c b+c bc

[0H2-1] Cho 2 vecto u =(4;5) va v=(3;a). Tinh a dé uv=0

A.azg. B.a:—g. C.a:i. D.a:—i.
5 12 12
[0H2-1] Trong h¢ truc toa do Oxy, cho 2 vecto U= 2;—}' va v=3i+ 2}'. Tinh uv ta duoc:
A. 6. B.2. C. 4. D. 4.
. . 1 -
[0H2-1] Trong h¢ truc toa dd Oxy, cho 2 vecto u = (%,g} va v= (?,—EJ . Lic do6 (u.v)v
bang:
- — -2 - =\ (=2
A. 2. B. 0. C.i. D. (uv)(u )
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Cau 135.

Cau 136.

Cau 137.

Cau 138.

Cau 139.

Cau 140.

Cau 141.

Cau 142.

Cau 143.

Cau 144.

Cau 145.

Cau 146.

Cau 147.

[0H2-1] Trong h¢ truc (0;;; ;) , ménh dé nao sau day sai?
AT =0 B.[]=1. c. 1=l D. ij=0.

[0H2-1] Trong mit phang Oxy, cho d= (2;1) va b= (3;—2). Tich vo huéng cla hai vécto di

cho la
A. 4. B. 4. C.0. D. 1.

[0H2-1] Trong mit phing Oxy, cho d = (2;-1), b= (=3;4). Khing dinh nao sau day 1a sai?

A. Tich v6 hudng cua hai vécto da cho la —10. B. D¢ 16n cua vécto a la J5.

C. Do 16n ctia vécto b 1a 5. D. Géc gitra hai vécto 1a 90°.

[0H2-1] Cho céc vécto i =(-2;1), v =(1;2). Tich v huéng cua i va v la

A. 0. B.0. C.2. D. 5.

[0H2-1] Cho hai diém A=(1;2) va B=(3;4). Gi tri cia AB I:

A. 4. B. 4/2. C. 672. D. 8.

[0H2-1] Cho hai vécto a =(4;3) va b=(1;7). Géc giita hai vécto a va b I

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.

[0H2-1] Cho hai diém M (1;—2) va N (-3;4). Khoang céch giita hai diém M va N 1a

A. 4. B.6. C. 3J6. D. 2J/13.

[0H2-1] Trong mit phiang toa dd Oxy cho hai diém A(3;-1), B(2;10). Tich v hudng

OAOB bang bao nhiéu?
A. 4. B. 4. C. 16. D. 0.

[0H2-1] Trong mit phing toa d6 Oxy cho ba diém A(3;-1), B(2;10), C(4;-2). Tich vd

hudng AB.AC bang bao nhiéu?
A. 40. B. —-12. C. 26. D. -26.

[0H2-1] Cho hai diém A(0;1) va B(3;0). Khoang céch giita hai diém A va B la:

A.3. B. 4. y

C. \/g D. \/ﬁ ] ¢
A !

[0H2-2] Trong hinh bén, u.v bang: N 2 ;

A. 13. B.O. | i

C. -13. D. 13V2. — 5 T

[0H2-2] Trong mjt phing (0.1, j) cho ba diém A(3:6), B(x;~2), C(2;y). Tinh OABC':
A. OA.BC =3x+6y—12. B. OA.BC =-3x+6y+18.

C. OABC =-3x+6y+12. D. OA.BC =0.

[0H2-2] Trong mat phéng (O,f,}') cho ba diém A(3;6), B(x;—2) , C(Z;y) .Tim x dé oA

vudng goc voi AB.
A. x=19. B. x=-19. C. x=12. D. x=18.
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Cau 148. [0H2-2] Trong mat phéng (O,f,}') cho ba diém A(3;6), B(x;—2) , C(Z;y). Tinh y biét
réng OAOC=12.
A. y=3. B. y=-2. C. y=-1. D. y=1.

Céu 149. [0H2-2] Néu trong mit phing Oxy cho A(1;1), B(x;5), C(2;x) thi AB.AC bing:
A. 5x-5. B. 2x+2. C. 10. D. 0.

CAu 150. [0H2-2] Trong mit phang Oxy cho A(1;2), B(4;1), C(5;4). Tinh BAC ?
A. 60°. B. 45° C. 90°. D. 30°.

Cau 151. [0H2-2] Trong mit phang (O;f,;') cho 2 vecto: a=3i+6; va b=8i—4,. Ké luan no sau
day sai?

A. ab=0. B.alb. C. \QHE\:O. D. \&.B:O.

CAu 152. [0H2-2] Trong mit phang Oxy cho A(1;2), B(4;1), C(5;4). Tinh BAC ?
A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 120°.
Cau 153. [0H2-2] Trong mat phéng (0,7, ]) cho 2 vecto d=3i +6j va b = 8?—4} . Két luan nao sau

day sai?
A. db=0. B.

Ql

15, C. |l [p|=o0. D. |ab|=0.
Cau 154. [0H2-2] Trong mit phing Oxy cho 3 diém A(2:4), B(1;2), C(6;2). Tam gidc ABC la tam
gidc gi?
A. Vudng cantai A. B.Cantai A. C. béu. D. Vuong tai A.
Céu 155. [0H2-2] Cho céc vecto d = (1;-2), b= (—2;—6) . Khi d6 gbc giita ching 1a
A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 135°.
Céu 156. [0H2-2] Cho céc vécto d = (1;-3), b= (2;5). Tinh tich vd huéng cia a (& + 25).
A. 16. B. 26. C. 36. D. -16.
Cau 157. [0H2-2] Cho OM =(-2;-1), ON =(3;-1). Tinh géc (OM,ON ).

2
A. 135°. . —%. C. —-135°. D.

ol

CAu 158. [0H2-2] Trong mit phang Oxy cho tam gidc ABC biét A(1;—1), B(5;-3), C(0;1). Tinh chu
vi tam gidc ABC .
A 5V3+345. B. 5V2+33. C. 5\3++/41. D. 3V/5++/41.

Cau 159. [0H2-2] Trong mit phing Oxy cho hai vécto @ va b biét a=(1;-2), b =(-1;-3). Tinh géc
gitra hai vécto @ va b .
A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 135°.

Cau 160. [0H2-2] Cap vécto nao sau day vudng géc voi nhau?
A.d=(2-1) va b=(-34). B. d=(3;-4) va b =(-3;4).
C. a=(2;-3) va b =(-6;4). D. a=(-7;-3) va b =(3-7).
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Cau 161.

Cau 162.

Cau 163.

Cau 164.

Cau 165.

Cau 166.

Cau 167.

Cau 168.

Cau 169.

Cau 170.

Cau 171.

Cau 172.

[0H2-2] Géc gitra hai vécto i =(3;-4) va v =(-8;-6) la

A. 30°. B. 60°. C. 90°. D. 45°.

[0H2-2] Géc gitra hai vécto i =(-2;2) va v =(1;0) la

A. 45°. B. 90°. C. 135°. D. 150°.

[0H2-2] Cho tam gidc ABC c¢6 A=(10;5), B=(3;2) va C =(6;-5). Khang dinh nao sau day

la diing?
A. ABC 1a tam gidc déu. B. ABC la tam gidc vudng can tai B .
C. ABC latam gidc vudng cin tai A. D. ABC latam gidc c6 géc tutai A.

[0H2-2] Trong mit phing toa do, cho a = (3;4), b= (4;-3) . Két luan nao sau day la sai?
A. ab=0. B.alb. C. \21.13

-0. D. \&\.\B\:o.

[0H2-2] Trong mit phing toa do, cho a= (9;3). Vecto nao sau day khdng vudng géc voi vecto
a?

A v=(1;-3). B. v=(2;-6). C.v=(1;3). D. v=(-1;3).
[0H2-2] Trong mit phang toa d6 Oxy cho hai diém A(1;2), B(-3;1). Tim toa d6 diém C
trén Oy sao cho tam gidc ABC vuodng tai A.

A. (5,0). B. (0;6). C. (3;1). D. (0, -6).

[0H2-2] Trong mit phang toa do Oxy cho hai diém A(-2;4), B(8; 4). Tim toa do diém C
trén Ox (khdc diém O) sao cho tam gidgc ABC vudng tai C.
A. (1;0). B. (3;0). C. (-1 0). D. (6;0).

[0H2-2] Trong mit phing toa dd Oxy cho hai diém A(1;2), B(6;—3). Tinh dién tich tam
gidc OAB.

A. 8. B. 7,5. C. 3\3. D. 5/2.

[0H2-2] Trong mit phing toa dd Oxy cho hai diém A(2;-5), B(10; 4). Tinh dién tich tam
gidc OAB.

A. 29. B. 58. C. 14,5. D. /29.

[0H2-2] Trong mit phing toa d Oxy cho ba diém A(5;0), B(0;10), C(8;4). Tinh dién
tich tam gidc ABC.

A. 50. B. 25. C. 10. D. 54/2.

[0H2-3] Cho hai diém A(-3;2), B(4;3). Tim diém M thudc truc Ox va c6 hoanh d6 duong
dé tam gidc MAB vuodng tai M .

A. M (7;0). B. M (5;0). C. M (3;0). D. M (9;0).

[0H2-3] Trong mit phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(5;5), B(-3:1), C(1;-3).
Dién tich tam gidc ABC'.

A. S=24. B.S=2. C.S=242. D.S=12.
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Cau 173.

Cau 174.

Cau 175.

Cau 176.

Cau 177.

[0H2-3] Trong mit phing Oxy cho bn diém A(0;-2), B(L;5), C(&4), D(7;-3). Chon

khing dinh diing.
A.Badiém A, B, C thang hang. B.Badiém A, C, D thang hang.
C. Tam gidc ABC 1a tam giic déu. D. Tt gidc ABCD la hinh vuong.

. .2 117
[0H2-3] Trong mat phang Oxy cho cic diem A(2;3), I ( 5 2) B la diém dbi xiang voi A

qua I.Gia st C 1a diém c6 toa dd (5;y). Gid tri cia y dé tam gidc ABC 1a tam gidc vuong
tai C la

A y=0,y=7 B. y=0, y=-5. C.y=5y="7. D. y=-5.

[0H2-3] Tam gidc ABC c6 A=(-1;1), B=(1;3) va C =(1;—1). Trong cic phit biéu sau day,

hiy chon pht biéu ding:
A. ABC 1a tam gidc c6 ba canh bing nhau. B. ABC 1a tam gidc c6 ba géc déu nhon.
C. ABC latam gidc cantai B (BA=BC). D. ABC Ia tam gidc vudng cantai A.

[0H2-4] Trong mat phing toa d6 Oxy, cho a=(41), b=(1;4). S gid tri cia n dé

X=nd+b tao voi y=i+ ] mot géc 45° 1a
A. 3. B. 2. C.0. D. 1.

[0H2-4] Trong mit phiang toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(3;4), B(2:1), C(-1;-2).
2

Cho M (x;y) trén doan thang BC sao cho S,,. =3S,,, . Khi d6 Xty bang
A. 13. B. 1. C.113. D. 221.
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Van dé 3. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAM
A - TOM TAT LY THUYET

Qui woc ki hiéu dung cho AABC :
® D¢ dai cdc canh: BC=a, CA=b, AB=c
* D¢ dai cdc dwong trung tuyén vé tir cdc dinh A, B,C:m,, m,, m_.

® D¢ dai cdc duong cao vé tir cdc dinh A, B,C:h,, h,, h

® D¢ dai cdc dwong phdn gidc vé tir cdc dinh A, B,C:1l,, 1, 1

e Bdn kinh dwong tron ngoai tiép, néi tiép tam gidc: R, r A

® Nuwa chu vi tam gidc: p C&

e Dién tich tam gidc: S B a C
1. Dinh li cosin:

e BC*=AB>+AC*-2AB.ACcosA hay a’=b>+c’—2bccosA
e AC’=AB*+BC*-2AB.BCcosB hay b*=a’+c*—2accosB
e AB*=AC’+BC*-2AC.BCcosC hay c¢*=a*+b’—2abcosC

b*+c*—a? a’ +c?—b* a’+b*—c?
Hé qua: cosA=—————;cos B=————;c0sC =———
2bc 2ac 2ab
2. Dinhlisin: —— =0 - _op
sinA sinB sinC
; b’+c*  dt a+ct b a+b*
3. ﬂfrdditr en: m = ——m, = ——m. = -
’ tng tuyen: m, 2 47" 2 47 2 4
4. Dién tich tam gidc:
laha :lbhb :lChc C b
f ? 1 ? 1 h“ &
—bcsin A=—acsinB=—absinC
§=J2 2 2 [ 1
a
a_bc.: l/‘
ar P
Jp(p—a)(p-b)(p—c) (Herong)
“+ MOt sé kié€n thirc cdn nhd:
5. Hé thic lwong trong tam gidc vuong:
® AB*=BH.BC ® AC*=CH.BC (® AH?*=HB.HC
@ BC*=AB*+AC* (® AH.BC=ABAC
1 1 1 HB AB?
= —+ _=
® AH* AB* AC*? © HC AC?
@® sinB= doi =£ ® cosB= ke =£
huyen BC huyen BC
doi AC ke AB B C
tanB=—=—— cotB=—="
® ke AB ® doi AC

X B va C la hai goc phu nhau: sin B=cosC, cosB=sinC, tanB=cotC, cotB=tanC
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7. Mot aé' tam gidc, bt gidc diic biét N
a) Tam gidc déu
Cho AABC déu c¢é dé dai canh la a, duong cao AH =h:
(canh)X\/g a3 (canh)zx\/g a*\3
2 2 4 4 B C
b) Tam gidc nita déu B
Cho AABC la nira tam gidc déu 6 do dai canh la a:
Y x+3 &2
@AB:a_\B ® Ac=2 @S:(can) f:aﬁ
2 2 8 8
A C
¢) Tam gidc vuéng cén B
Cho AABC vudng can tai A co do dai canh bc%nga, canh huyén d: d
a
d a’
d= JE a=—— S=—
d) Hinh vudéng B
Cho hinh vuéng ABCD c¢6 d¢ dai canh bang a, dwong chéo d : J
d a
@ d = a\/z @ a= ﬁ @ S = a2
A D A
e) Hinh binh hanh:
Dién tich: S ,,., = BC.AH = AB.AD.sin A i
. , B H C
) Hinh thoi: A
o 1 .
® Diéntich: S ,p-p = EAC.BD = AB.AD.sin A B L b
o Dic biét: khi ABC =60° hodc BAC =120° l
thi cdc tam gidc ABC, ACD déu.
g) Hinh chir nhét: A D
S ABCD — AB.AD A D
h) Hinh thang: B C
(AD+BC).AH -
S asep = 2 B H

B - PHUONG PHAP GIAI TOAN

HDang 1. Tinh toan cac dai lwvgng

| - PHUONG PHAP GIAI

v’ Vién dung cdc dinh Ii sin, cossin, trung tuyén, dién tich.
v' Chii ¥ cdc quan hé truc tiép va quan hé trung gian giita cdc dai luong cho va dai
luwong can tinh, cdc tam gidc dac biét.
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Il - BAI TAP MAU

Vi du 34. Cho tam gidc ABC c¢6 A =120°, AB=1va AC=2.
a) Tinh BC. b) Trén tia CA kéo dai léy diém D sao cho BD=2. Tinh AD.

Vi du 37. Cho tam gidc ABC ¢6 B=45°, C=75° va dudng phan gidc trong AD =4 . Tinh canh AC,
BC, AB vaban kinh dudong tron ngoai tiép AABC .
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Vi du 38. Cho tam gidc ABC c6 m, =4, m, =2 va a=3. Tinh d6 dai cic canh AB va AC.

Vi du 39. Cho tam giadc ABC c¢6 AB=6, AC=38 va A =60°.
a) Tinh dién tich AABC.
b) Goi I la tdm duong tron ngoai tiép AABC . Tinh dién tich AIBC .
¢) Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép AABC.

d) Tinh d¢ dai dudng phan giic trong cua A

I - BAI TAP TU LUYEN
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Bai 117.

Bai 118.
Bai 119.

Bai 120.

Bai 121.

Bai 122.
Bai 123.

Bai 124.

Bai 125.

Cho AABC, biét:
a) a=12, b=13,c=15. Tinh cos A va goc A.

b) a=2V3, b=2v2, c=\6 -2 . Tinh A, B, h, va I,.

¢) c=3cm, a=5cm, b=6cm.Tinh S, h, va R.

d) a=7,b=8,c=6.Tinhm,, S, h,.

e) a=\/g, b=2, c=\/§+1.Tl’nhcaicgéccﬁatamgiéc, R,m,.

D a=\3.b=\2, c=(V6+2). Tih 4. B. C. R.S.

g) AB=2, AC=3, BC=4.Tinh r.
h) a=13, b=14, c=15.Tinh S, h, R, r.

1) a=21,b=17,c¢=10.Tinh S, h,, r, m,.

i) A =60°, B =45°,b=4.Tinh a va c.

k) A =60°, a=6.Tinh R.

) A=60°,b=20,c=25.Tih S, h, R, r.

m)A =60°, AB=5cm, BC=7cm. Tinh AC, R, r, h,.

n) A =120°, AB=6cm, AC=10cm. Tinh BC, R, §S.
0)b=7,c=5,cosA=0,6.Tinh S, R va r.

p) AB=3, AC=4, S=33. TihBC.

qQ A =120°, BC=7cm, AC=5cm.Tinh AB, R, r, m,, L .

r) AC=13cm, AB+BC=22cm, B =60°. Tinh AB, BC.

AABC ¢6 a=5,b=4, c=3.Lay D dbixtng v6i B qua C.Tinh AD.

Cho AABC. Biét a= 3,b=4, c=06.Tinh géc 16n nhét va dudng cao rng voi canh 16n nhét.
Cho AABC. Biét AB+BC=11cm (AB>BC), B =60°. Bén kinh duong tron ndi tiép trong

2
AABC la —=cm. Tinh d¢ dai duong cao AH .

NG

Cho AABC ¢6 AB=8, AC=9, BC=10. Mot diém M nim trén canh BC sao cho BM =7.
Tinh d6 dai doan thing AM .

Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB=4, BC=5, BD=7.Tinh AC .

Cho AABC c6 d6 dai 3 trung tuyén bang 15, 18, 27.
a) Tinh dién tich cia AABC. b) Tinh d6 dai cac canh cia AABC.

Cho AABC vudngtai A ¢c6 AB=5, AC =12, dudong cao AH .
a) Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép, ndi tiép AABC.
b) V& phan giac trong AD . Tinh DB, DC, AD.

Cho AABC vudng tai A cé B =60°, C =45°, BC=a.

J6 -2
4

a) Tinh AB, AC. b) Ching minh: cos75° =
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HDang 2. Chirng minh hé thirg

| - PHUONG PHAP GIAI

v’ Vin dung cdc phirong phdp chung dé chirng minh dang thirc; bién doi vé nay sang vé
kia, bién doi tuwong dwong hodc so sdnh véi biéu thirc trung gian, ti 1 thirc, ...

v Sir dung cdc dinh co bdan vé tam gidc, tam gidc vudng: dinh I Pitago, dinh Ii dwong
trung tuyén trong tam gidc vudng, ...

Il - BAI TAP MAU

Vi du 40. Cho tam giac ABC .

tanA ¢’ +a’-b’

tanB A +b*—da*

b) Biét a=4, b=5, c=6. Tinh gié tri ciia sin A—2sin B+sinC.

a) Chirng minh

Sue AB AC
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Vi dy 42. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB=a, BD=m va AC =n.Cmr: m’ +n’> =2(a’ +b).

Vi du 43. Cho AABC . Chung minh:

2402 g2 2,732, 2
a) cotAzu. b) cotA+cotB+cotC=M.
48 45

Il - BAI TAP TU LUYEN

Bai 126. Cho AABC c6 G la trong tim. Chirng minh ring:

a) m, +my +m; :%(a2 +b* +c?) b) GA’+GB’ +GC” =%(a2 +b*+c?)

Bai 127. Cho AABC . Chung minh:
a) b>—c*=a(b.cosC—c.cosB). b) (b*—c*)cos A=a(c.cosC—b.cos B).

Bai 128. Cho AABC c6 b — ¢ :%. Chiing minh:

a) sinA=2sinB-2sinC. b) —=—-——.
2h, h, h
Bai 129. Cho AABC c6 b+c =2a.Ching minh:
a) 2sinA=sinB+sinC . b) £=i+i
ha hb hc
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HDang 3. Dang tam giac

| - PHUONG PHAP GIAI

A =90°
v AABC vubngtai A <|cosA=0
a’=b"+c’
b=c -
~ A~ 2 Chiu y: Sur dung phoi hop cdc
y . B=C ‘ ,
AABC cantgi A < hé thirc co ban vé tam gidc, bién

sin B=sinC

cos B = cos C doi vé tich so bang 0, bién doi

da=b=c téng binh phiong, cdc bdt ding

thurc co ban, so sdanh, ...

v AABC déu | A =B=C
a=bval goc=60°

v AABC nhon < A, B, C déu nhon
Il - BAI TAP MAU

Vi du 44. Cho AABC . Chiing minh cdc khing dinh sau:
a) G6c A nhon khi va chi khi a® <b* +¢.
b) G6c A vudng khi va chikhi a® =b*>+c”.
¢) Géc A tu khiva chikhia® >b>+c>.

Vi du 45. Tam gidc ABC thoda hé thirc: ¢* — Z(a2 +b2)c2 +a* +a’b* +b* =0. Chimg minh ring: AABC

¢6 C =60° hoic C =120°.

Vi du 46. Cho AABC théa min: a’ =b’ +¢’. Ching minh AABC ¢6 3 géc nhon.
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Bai 130. Tam gidc ABC thoa hé thic: b(b*—a*)=c(c*~a*). CMR: AABC cantai A hay A=120°.

Bai 131. Tinh géc A ctia AABC thoa: b(a” ~b*)=c(a’* -c*).

Bai 132. Cho AABC ¢6 a=22, b=2 va C =30°. Chtrng minh tam gidc ABC can. Tinh dién tich va

chiéu cao h,.

Bai 133. Cho a=x>+x+1, b=2x+1, c=x"—1. Pinh x dé a, b, cla dd dai 3 canh mot tam giéc.
V6i x vira tim dugc, chirng minh rang tam gidc ¢6 1 géc bang 120°.

Bai 134. a) Cho AABC biét a =7, b=8,c=5.Ching minh AABC c6 1 géc 60°.

53

b) Cho AABC biét A=60°, a=10, r= =~ Chimg minh AABC déu.

sinA sinB _sinC

Bai 135. Tinh cdc géc ciia AABC néu c6 =
32
b+ -d’ .
Bai 136. Ching minh ring AABC déu &1 bh+c—a
a=2bcosC

Bai 137. Xét dang AABC néu cé:

a+c-b B

2

2) l+cosB _ 2a+c b) atc—b =b
Sin* B J4a® ~¢* sin A.sinC = 3

4

¢) S=p(p-a)
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HDang 4. Giai tam giac va irng dung thuc té

| - PHUONG PHAP GIAI

v’ Gidi tam gidc la tim cdc cdc canh va cde géc con lai sau khi biét cdc gid thiét: cho ba
canh, hai canh va mot goc, mot canh va hai goc. Van dung cdc dinh i sin, cosin voi
chii ¥ A +B+C =180° dé tinh todn.

v’ Ung dung thire té 1a chuyén cdc bai todn thuc té thanh bai todn tam gidc, cho biét yéu
16 xdc dinh réi tim dai lwong nao do.

Il - BAI TAP MAU

Vi du 47. Cho tam gidc ABC.Biét a=17,4; B =44°30', C =64°. Tinhgéc A va cdc canh b, c.
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Vi du 50. Dé 1ap duong diy cao thé tir vitri A dén vitri B, ta phai trinh mot ngon ndi nén ngudi ta phai
ndi thang duong day tir vi tri A dén vi tri C dai 10 km rdi nbi tir vi tri C thing dén vi tri B
dai 8 km. Géc tao boi hai doan didy AC va CB la 75°. Hoi so voi viéc ndi thang tir A dén

ngudi ta ton thém bao nhiéu km day?

Vi du 51. Gia st CD =h 1a chiéu cao cua thap trong d6 C 1a chan thap. Chon hai diém A, B trén mit
d4t sao cho ba diém A, B, C thing hang. Ta do khoang cidch AB va cdc géc C/'AT), CBD .
Chéng han ta do dwgc AB=24m, CAD=q = 63°, CBD = 3 =48° . Tinh chiéu cao cua thdp.
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Vi du 52. Bé do khoang cich tir mot diém A dén gdc ciy C trén cit lao giita sdng, ngudi ta chon mot
diém B ciing & trén by voi A sao cho tir A va B c6 thé nhin thiy diém C. Biét AB=40m,

CAB=a = 45°, CBA = B =70°. Tinh khoang cdch tir mot diém A dén gdc cay C.

Vi du 53. Mubn do chiéu cao ctia Thidp Cham Por Klong Garai ¢ tinh Ninh Thuén, ngudi ta laayshai diém
A va B trén mit dat c6 khoang cich AB=12m cing thing hang v&i chan C cua thap dé dat
hai gidc ké. Chan cia gidc ké c6 chiéu cao h=1,3m. Goi D la dinh thdp va hai diém A, B,
cing thing hang véi C, thudc chidu cao CD cua thip. Ngudi ta do duoc m =49° va

lﬁz =35°. Tinh chiéu cao CD cua thap d6.

D
............................................................. ¢ INA B,
............................................................. 1.3m 12m
............................................................. C A 12m B
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Vi du 54. Hai chiéc tau thay cling xudt phat tir mot vi tri A, di thang theo hai huéng tao v&i nhau géc
60°. Tau B chay voi toc d6 20 hai i mot gio. Tau C chay véi te d6 15 hait I mot gio. Sau 2
€10, hai tau cach nhau bao nhiéu hai 1i ?

I - BAI TAP TU LUYEN

Bai 138. Giai tam gidc ABC, biét:

a) c=14; A =60°; B =40°. b) b=4,5; A =45°; C =75°

¢) €=35; A =40°;C =120° d) a=137,5; B =60°; C =40°.
Bai 139. Giai tam gidc ABC, biét:

a) a=6,3; b=6,3; C =54° b) b=32; c=45; A =87°

©) a=7;b=23; C =130° d) b=14; c=10; A =145°
Bai 140. Giai tam gidc ABC, biét:

a) a=14;b=18;¢c=20 b) a=6;b=7,3;c=4,8

©) a=4;b=5;c=17 d) a=243;b=22; c=J6-2

Bai 141. Tirhaivitri A vad B ciia mot toa nha, nguoi ta quan sat dinh C cua ngon nii. Biét ring d6 cao
AB bang 70 m, phuong nhin AC tao v&i phuong nam ngang géc 30° phuong nhin BC tao

voi phuong nam ngang géc 15°30”. Hoi ngon nii d6 cao bao nhiéu mét so vdi mat dat?
C
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Bai 142.

Bai 143.

Bai 144.

Bai 145.

Bai 146.

Bai 147.

Mot nguoi ngdi trén tau hoa di tir ga A dén ga B. Khi thu dd & ga A, qua dng nhom ngudi d6
nhin thiy mot thap C (hinh a). Huong nhin tir nguoi d6 dén thap tao véi huéng di tau mot géc
60°. Khi tau dd & ga B, nguoi d6 nhin lai van thiy thép C, huéng nhin tir nguoi d6 dén thdp tai
voi huong nguoc voi huong di clia tau mot goc 45°. Biét rang doan dudng tau ndi thang ga A
v6i ga B dai 8 km. Hoi khoang céch tir ga A dén thdp C 1a bao nhiéu?

c

Hinh a.

Tir vi tri A, ngudi ta quan sat mot cdy cao (hinh b). Biét AH =4m, HB=20m, BAC =45°.
Tinh chiéu cao cua cay.

Trén néc tdoa nha ¢ mdt cdt ang-ten cao Sm. Tir vi tri quan sit A cao 7 m so voi mat dat, ¢6
nhin thiy dinh B va chin C cua cot ang-ten dudi géc 50° va 40° so véi phuong nim ngang.
Tinh chiu cao cta tda nha (hinh bén duwoi)

B

IRI[& Wl &l
ninnlnln
NRRRm

Khoang cich tir A dén C khong thé do truc tiép duoc vi phai qua mot dim 1ay nén nugowif ta
lam nhu sau: Xdc dinh mot diém B c6 khoang cich AB=12km va do duoc géc ACB=37°.
Hay tinh khoang cich AC biét ring BC =5km.

Biét 2 luc cung tic dung vao mot vat va tao v&i nhau mot géc 40°. Cuong do cua 2 lyc d6
bing 3N va 4 N . Tinh cudng do cua luc tong hop.

Hai chiéc tau thiy P va Q cédch nhau 300m. Tir P va Q thing hang v6i chin A cia thdp
hai ding AB & trén bo bién nguoi ta nhin chiéu cao AB cua thdp dudi cic géc BPA=35° va
@ =48° . Tinh chiéu cao cia thap.
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C — BAI TAP TONG HOP VAN PE 3

Bai 148.

Bai 149.
Bai 150.

Bai 151.

Bai 152.

Bai 153.

Bai 154.

Bai 155.

Bai 156.

Bai 157.

Bai 158.

Bai 159.

Bai 160.

Bai 161.

Bai 162.

Bai 163.

Bai 164.

Bai 165.

Cho AABC,biét b=7, c=9, cosA:%.Tl’nh h,R.

Cho AABC,biét a=9, b=10,c=13.Tinh h,, m,, S, r.
Cho AABC c6: m, =5, m,=4,m, =3.
a) Tinh a, b,c. b) Ching minh rang A <45°.

Tam gidc ABC c6 AB=c¢, AC=b, BC=a. Mot diém M nam trén canh BC sao
cho BM =d . Tinh d¢ dai doan thing AM .

Cho AABC c6 sin A >sin B > sin C . Chung minh A>B>C.

Chtrng minh trong moi tam gidc ABC':
tanA ¢’ +a’-b’
tanB c*+b’—a’

a) b=acosC+ccosA b) sinB=sin AcosC+cosAsinC ¢)

Ching minh rang: néu G 1a trong tim AABC thi GB.GC :%(b2 +c’ —5a2) .

Cho AABC vé6i AB=2cm, trung tuyén BD=1cm, BDA=30°. Tinh AD , BC vadién tich.

Cho AABC can tai A véi A =30°, AB=AC =5cm. Duong thing qua B va tim O cua
duodng tron ngoai tiép AABC cit AC tai D. Tinh BD.

Cho AABC véi AB=8cm va A=60° ndi tiép trong dudng tron (O) bén kinh R= 73 /3.
Tinh @0 dai cac canh BC, AC va dién tich AABC.

Cho AABC déu, N 1a 1 diém trén canh AC sao cho AN :%AC. Tinh ti s6 cdc ban kinh
dudng tron ngoai tiép AABN va AABC.

Cho AABC déu canh 4a, léy De BC, E€ AC, Fe AB sao cho BD=x (0<x<4a),
AE=a, AF =3a.

a) Tinh EF . b) Pinh x dé tam gidc DEF vuong tai F .

Trong mdt tam gidc can, dudng cao ng v6i canh ddy bang 20, dudng cao Gmg véi canh bén
bang 24 . Tinh cic canh ciia tam gidc cin do.

Tam gidc ABC c6 AB=3, AC=5, BC=17.

o~

a) Tinh BAC . b) Tinh d§ dai cdc dudng phan gidc trong va ngoai cia géc BAC .
Cho AABC cintai A,c6 A =a, AB=a.

a) Tinh BC theo a va . b) Goi D la diém trén BC, xdc dinh boi BC =3BD. Tinh AD .
Tam gidc ABC ¢6 hai trung tuyén BM =6, CN =9 hop voi nhau mot géc 120°. Tinh céc
canh cda tam gidc d6.

Cho AABC cantai A, BC =a, dudng cao AH =2a. M 1atrung diém AB .

a) Tinh do dai duong trung tuyén CM . b) Tinh khoang cich tir A dén CM .

Cho ABCD 1a hinh thang c¢6 ddy 16n AB =3a, ddy nhd CD va canh AD bang a, A =60°.
Goi M, N lan luot 12 trung diém cua céc canh day. Tinh BC va MN .
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Bai 166.

Bai 167.

Bai 168.

Bai 169.

Bai 170.

Bai 171.
Bai 172.

Bai 173.

Bai 174.

Bai 175.

Bai 176.

Bai 177.

Cho hinh vuéng ABCD canh a, tim O, M la trung diém AB. Tinh bdn kinh dudng tron
ngoai tiép tam gidc OMC .

Cho AABC vudng & A, D 1a hinh chiéu ciia A trén BC; E va F lan luot Ia hinh chiéu ciia
D xubng AB va AC . Chimg minh:

2 3
a) AB) _DB va AB) _BE b) AD’ = BC.EB.CF
AC DC AC CF
Cho AABC . Ching minh:
2 2 A C asin B
a) a’—c’=b(acosC—ccosA) b) b=r| cot—+cot— c) tanA=——M——
2 2 c—acosB

Cho AABC . Ching minh:
a) Néu m, =m, thi tam gidc can.

b) Néu hai trung tuyén AM L CN thi cot B =2(cot A+cot C)

Cho AABC ¢6 AM 1a trung tuyén. Biét AM = AB . Chiing minh:

a) sin A =2sin(B—A) b) cotC=3cotB

Cho AABC c6 a* +b* =¢*. Chirng minh rﬁng: A, B, C nhon va 2sin’ C =tanA.tan B
Cho AABC c6m, =c . Chirng minh rang:

a) tanB=3tanC b) sinA=2sin(B-C)

Cho AABC ¢6 bc=a’. Chiing minh:

a) sin> A=sinB.sinC . b) h.h.=h.

Cho AABC . Chimng minh ring:

a) a=bcosC+ccosB b) sinA=sinBcosC +sinCcos B

¢) h,=2RsinB.sinC d) a=r(cot§+cot%j.

Chtng minh trong AABC: a(sin B-sinC)+b(sinC—sinA)+c(sinA-sinB)=0

Chirng minh rﬁng:

a) Néu AABC thoa s%nB =2cosC thi AABC can.
sin A
b) Néu AABC thoa —— =—2 thi AABC can,
cosA cosB
a

¢) Néu AABC thoa sin% = thi AABC cantai A.

N 2bc
d) Néu AABC thda sin A =2sin B.cos C thi AABC can.
e) Néu AABC théa h, =,/p(p—a) thi AABC cén.

b +c-a’
b+c—a
g) Néu 3 géc ciia AABC thoa hé thirc sin A =2sin BcosC thi AABC 1a tam gidc cén.
h) Néu AABC théa hé thitc a+b+c=2(a.cos A+b.cos B+c.cosC) thi AABC déu.

f) Néu AABC thoa = a” thi mot trong 3 géc ctia né bang 60°.

Cho AABC . Chimng minh ring:

g Lot 1,1 by 2=l 1 1,
r h, h h h, r r 1

a c a a

1
-
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Bai 178.

Bai 179.

Bai 180.

Bai 181.

Bai 182.

Bai 183.

Bai 184.

Bai 185.

Bai 186.

Bai 187.

Bai 188.

Bai 189.

Bai 190.

Bai 191.

Bai 192.

Cho AABC . Ching minh:

[, DU . \2
a) S =2R>sin A.sin B.sinC. b) S:\/ABZACZ—(ABAC) .

Cho AABC ¢6 AB=AC=a, BAM =«.
a) Tinh BC theo a va « .

asin @

2(1+ sin “j
2

Cho AABC vudng taiA, canh géc vudng 1a b, ¢. Ldy M e BC sao cho BAM =« Chiing
bc
becosa+csina

b) Goi r 1a ban kinh dudng tron noi tiép. Chirng minh: r =

minh ring: AM =

Cho AABC vudng tai A, AD 1a phin gidc trong cia géc A. Ching minh rang:
11 2
+

AB AC AD’

Cho AABC vudng tai A, canh géc vudng 1a b ,c. Chirng minh rang:
. : 2
a) Do dai phan gidc trong clia goc A 1a [, = ZZI . b) r= %(b+c —/b*+c* )
+c

Tam gidc ABC va DEF ciing ndi tiép trong mot dudng tron tdm. Chirng minh rang: chu vi 2
tam giac bﬁng nhau khi va chi khi: sin A +sin B+sin C =sin D +sin E +sin F

Chirng minh rang trong mdt hinh binh hanh, tdng binh phwong céc canh bang tong binh phurong
cua hai duong chéo.

Cho ttr gidc ABCD. GoiM , N lan luot 1a trung diém cia AC va BD. Ching minh ring:
AB*>+BC*+CD?+ DA’ = AC* + BD* +4MN”.

Goi S Ia dién tich va R Ia ban kinh duong tron ngoai tiép AABC. Chimg minh rang:
S =2R*sin Asin BsinC .

Cho AABC c6 S="t 1. Chirng minh rang 2cotA:&:cotB+cotC.
b m sin B.sinC

Cho tr gidc 16i ABCD, goil , J lan luot 1a trung diém ctia AC vaBD.
a) Chirng minh: AB*>+BC?+CD” + DA’ = AC* + BD* +41J*
b) Suy ra diéu kién can va dii dé mot tir gidc 1a hinh binh hanh.
abc
a+b+c

Cho AABC c6

=k . Ching minh: R.r :g .

Cho AABC c6 dudng tron ndi tiép tiép xirc voi BC, CA, AB lan luot tai K, L,M . Ching

minh: S, :2SMBC.sin§.sin§.sin%.

Cho hinh thang ABCD c6 hai ddy AB=a, CD=b, 2 canh bén AD=c, BC=d va hai
dudng chéo AC = p, BD =g . Chimg minh ring: p*+¢*>=c*+d*+2ab.

Cho AABC c6 a+c=2b.Ching minh: cot%+cot% = 2cot§
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Bai 193. Tinh dién tich AABC trong mdi trudng hop sau:
a) a=5,b=7, C=135° b) a=2,b=3,c=4 ©) A=30°, B=120°, c=12.

Bai 194. Cho AABC véi A =60°, ban kinh dudng tron ngoai tiép bing T v bén kinh duong tron noi

J3
tiép bang /3 . Tinh dién tich va chu vi AABC.
Bai 195. Cho AABC . Chung minh:
a) hhh =8R’sin’ A.sin® B.sin® C.
1 m:+m; +m
3 cotA+cotB+cotC

b) S=
) S :i(azsin 2B+b’sin24)

Bai 196. Cic duong phén gidc trong ciia AABC kéo dai cit dudng tron ngoai tiép tam gidc ¢ céc diém

L, M, N.Ching minh: S,,, =%p.R.

Bai 197. Ching minh rang:
a) Néu AABC thoa sin A.cos® B =sin B.cos® A thi AABC can.

b) Néu ABC thoa % =2 = thi AABC déu.
m, m, m

a

¢) Néu AABC thoa sin A = 2sin B.cos C thi AABC cAn.

c

Bai 198. Cho AABC . Ching minh cdc bat dang thuc sau:

a) a’+b*+c* <2(ab+bc+ca) b) a*+b*—c* <2ab
a + b + ¢ <2 d) a + b + ¢ >3
b+c c+a a+b b+c—a c+a-b a+b-c
e) (a+b—c)(b+c—a)(c+a—b)<abe f) 1 + 1 + 1 22+z+2
p—a p—-b p-c a b c

Bai 199. Cho AABC c6 a<b < c . Ching minh cic bit dang thirc sau:
h, h, h _h h h

a) b(%+%j+%(a+c)<(%+%j(a+c) b) h_:+h_c+h_:<ha +h—;+h—j
¢) @’ (b—c)+b (c—a)+c*(a—b)<0 d) (a+b+c)’ <9bc
Bai 200. Cho AABC . Chiing minh cdc bat dang thuc sau:
a) %(a+b+c)<ma+mb+mc<a+b+c b) h,+h,+h =9r
c) a’+b*+c¢* <9R? d) a*+b*+¢* 21657

Bai 201. Cho AABC c6 géc 120° néu ddng dang véi tam gidc c¢6 do dai 3 canh lan Iuot Ia V3,42 va

(V6-+2)/2.
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Cau 178.

Cau 179.

Cau 180.

Cau 181.

Cau 182.

Cau 183.

Cau 184.

Cau 185.

Cau 186.

Cau 187.

Cau 188.

Cau 189.

Cau 190.

Cau 191.

Cau 192.

D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DBE 3
[0H2-1] Trong tam gidc ABC, cau nao sau day ding?
A. a* =b>+c*+2bc.cosA. B. &’ =b>+c” —2bc.cos A.
C.a*=b>+c*+bc.cosA. D. &’ =b*> +¢*> —bc.cosA.
[0H2-1] Tam gidc ABC c6 A=120° thi cau nao sau day dung?
A.d*=b"+c*-3bc. B.a’=b"+c"+bc. C.a’=b"+c+3bc. D.a’ =b>+c*—bc.

[0H2-1] Tam gidc ABC c6 a=8,b=7,c=5. Di¢n tich cua tam giic la:

A. 53 B. 8./3. C. 10v/3. D. 124/3.
[0H2-1] Tinh di¢n tich tam gidc ABC biét A =60° ,b=10,c=20.
A. 5043 . B. 50. C. 5032 . D. 504/5.

[0H2-1] Cho tam gidc ABC ¢6 a=2,b=+/6,c=+3+1.Géc B la:
A. 115°. B. 75°. C. 60°. D. 53°32'.

[0H2-1] Cho tam gidc ABC c¢6 a=2,b=+/6,c=+3+1. Tinh géc A.
A. 30°. B. 45°. C. 68°. D. 75°.

[0H2-1] Tam gidc ABCc6 AB=12, AC=13, A =30°. Tinh dién tich tam gidc ABC.

A. 39, B. 78. C. 3943 D. 783
[0H2-1] Tinh di¢n tich tam gidc c6 ba canh lan Iuot la NE) , J2 val.
A.ﬁ. B. 3. c.ﬁ. D.ﬁ.

2 2 2
[0H2-1] Tinh di¢n tich tam gidc c6 ba canh 1a 9, 10, 11.
A. 504/3. B. 44. C. 3042. D. 42.
[0H2-1] Tinh dién tich tam gidc ABC c6 ba canh 1a 13, 14, 15.
A. 84. B. /6411 . C. 168. D. 16:/24 .

[0H2-2] Cho tam gidc ABC . Trung tuyén AM c6 do dai:

A.Nb P —a’ . B. %\/21)2+2c2—a2 . C. \/3412—2b2—2c2 . D.N2b*+2¢7—d* .

[0H2-2] Néu tam gidc ABC ¢6 a® <b*+¢” thi:
A. A la g6c nhon. B. A la goc tu. C. A lagéc vudng.  D. A 1a géc nho nhit.

[0H2-2] Trong tam gidc ABC , h¢ thirc nao sau day sai?

_ b.sin A B. sinC = c.sin A '

A. a : .
sin B a

C.a=2RsinA. D. b=R.tanB.

[0H2-2] Tinh géc C cta tam gide ABC biét a#b va a(a’—c*)=b(b*-c?).
A. C=150°. B. C=120°. C. C=60°. D. C=30°.
[0H2-2] Cho tam gidc ABC, cic duong cao h,, h,, h, thoa man hé thic 3h, =2h, +h, Tim hé

thirc gitta a,b,c .

A.§=g—l. B.3a=2b+c. C.3a=2b-c. D.§=g+l.
a

a b c b ¢
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Cau 193.

Cau 194.

Cau 195.

Cau 196.

Cau 197.

Cau 198.

Cau 199.

Cau 200.

Cau 201.

Cau 202.

Cau 203.

[0H2-2] Ménh dé nao sau day sai?

A.Néu a* >b*+c* thi A la géc ti.

B. Néu tam gidgc ABC c¢6 mot géc tii thi a® > b* +¢>.
C.Néu o> <b*+¢* thi A 1a géc nhon.

D. Néu ¢® =b> +¢* thi A 1a géc vudng.

[0H2-2] Trong tam gidc ABC, cau nao sau day ding?
A. ma:b;—c' B. ma>b—5c. C. ma<b+c D.m,=b+c.

[0H2-2] Trong tam gidc ABC , néu c6 2h, = h,+h_ thi:
2 1 1
+

A ———=— - . B. 2sinA=sinB+sinC.
sinA sinB sinC
) ) ) 2 1 1

C. sinA=2sinB+2sinC. D.—=-—"-—-—"1——-.

sinA sinB sinC
[0H2-2] Trong tam gidc ABC, néu c¢6 a*> =b.c thi:
LI B. W =h . ct-1,t pl_2,2

ha hb hc ha hb hc ha hb hc

[0H2-2] Cho tam gidc ABC co6 a:2,b:\/g ,c:\/§+1.Tl’nh ban kinh R cua dudng tron
ngoai tiép.

A V2. B.%. C. g D. /3.

[0H2-2] Dién tich S cua tam gidc s€ théa man h¢ thirc nao trong hai hé thirc sau day?
L §*=p(p-a)(p-b)(p-c).

1. 16S* =(a+b+c)(a+b—c)(a=—b+c)(-a+b+c).

A. Chi L B. Chi IL. C.Calvall D. Khong c6.

[0H2-2] Trong AABC, diéu kién dé hai trung tuyén v& tir A va B vudng géc v6i nhau la:
A. 24’ +2b° =5¢°. B. 3a* +3b° =5¢°. C.2a"+2b*=3c¢>. D.a’+b>=5c".

[0H2-2] Cho tam gidc ABC ¢6 AB=8 cm, AC =18 cm va c6 dién tich bﬁng 64 cm’. Gia tri
sin A la:
INRES B.2. c.d .3
2 8 5 9
[0H2-2] Cho tam gidc ABC ¢6 AB=4 cm,BC =7 cm, CA=9 cm. Gid tri cos A la:
A2 B. L. c. 2. D. L.
3 3 3 2
[0H2-2] Tam gidc ABC vudng cin tai A va ndi tiép trong dudng tron tim O ban kinh R . Goi

\ N A oA .z . 2 o7 A R M
r 1a ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc ABC . Khi d6 ti sO0 — bang:
r

A 1442, B, 2t2 c. 2=t p, 1432
2 2 2

[0H2-2] Tam gidc ABC ¢6 AB=9 cm, AC=12 cm va BC =15 cm. Khi d6 dudng trung

tuyén AM cua tam gidc c6 do dai la:

A. 8 cm. B. 10 cm. C.9 cm. D. 7,5 cm.
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Cau 204.

Cau 205.

Cau 206.

Cau 207.

Cau 208.

Cau 209.

Cau 210.

Cau 211.

Cau 212.

Cau 213.

Cau 214.

Cau 215.

Cau 216.

[0H2-2] Tam gidc ABC c6 BC=a, CA=b, AB=c vaco diéntich §S. Néu tang canh BC
1én 2 1an dong thoi ting canh AC 1én 3 1an va giir nguyén d6 16n cua géc C thi khi d6 dién
tich ciia tam gidc méi duge tao nén bang:

A. 2S. B. 3§. C. 4S. D. 6S.

[0H2-2] Cho tam gidc DEF ¢6 DE=DF =10 cm va EF =12 cm. Goi [ 1a trung diém cua
canh EF . Poan théng DI c¢6 do dai la:

A. 6,5 cm. B. 7 cm. C. 8 cm. D. 4 cm.

[0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 AB =35, AC =8, A=60°. Két qua nao trong cdc két qua sau 1a
d6 dai canh BC?

A. 129 B.7. C. 49. D. J69 .
[0H2-2] Tam gidc ABC ¢6 a=14, b=18, ¢ =20. Két qua ndo sau ddy la gan ding nhit?
A. B=42°50". B. B ~60°56". C. B~119°04". D. B ~90°.

[0H2-2] Néu tam gidc MNP c¢6 MP=5, PN =8 va MPN =120° thi dd dai canh MN (lam
tron dén chir sé thap phan thi nhat) 1a:
A. 11,4, B. 12,4. C.17,0. D. 12,0.

[0H2-2] Tam gidc ABC c6 BC =10, A=30°. Bén kinh duong tron ngoai tiép tam gidgc ABC
bing bao nhiéu?

A.S. B. 10. c. 10 D. 1043

B

[0H2-2] Tam gidc véi ba canh 1a 5,12 va 13 ¢6 dién tich bﬁng bao nhiéu?

A. 30. B. 2042 C. 10:/3. D. 20.

[0H2-2] Tam gidc ¢ ba canh Ia 6, 10, 8. Béan kinh dudng tron ndi tiép tam gidc d6 bing bao
nhiéu?

A3 B. 4. C.2. D. 1.

[0H2-2] Tam gidc ABC c¢6 B=60°, C =45°, AB=>5.Hoicanh AC bing bao nhidu?

A. 543 B. 5V2. c.%. D. 10.

[0H2-2] Tam gidc ABC c6 AB=2 cm, AC=1 cm, A= 60° . Khi d6 d6 dai canh BC la:
A.1cm. B.2 cm. C. \/5 cm. D. \/g cm.

[0H2-2] Tam gidc ABC c6 a=5 cm, b=3 cm, c=5 cm. Khi dé s6 do cua g6c lﬁ‘ la:

A. A =45°. B. A =30°. C. A >60°. D. A =90°.

[0H2-2] Tam gidc ABC ¢6 AB=8 cm, BC =10 cm, CA=6 cm. Pudng trung tuyén AM cua
tam gidc d6 c6 do dai bang:

A. 4 cm. B. 5 cm. C. 6 cm. D. 7 cm.

[0H2-2] Tam gidc ABC c6 a:\/§ cm, b:\/z cm, c=1 cm. Puong trung tuyén m, c6 do
dai la:

A.1cm. B. 1,5 cm. C. — cm. D. 2,5 cm.
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Cau 217. [0H2-2] Tam gidc ABC vudng cAntai A ¢c6 AB=AC =a . Pudng trung tuyén BM c6 do dai la:

A. 15a. B. av/2. C.a\3. D. “f.
Céu 218. [0H2-2] Tam gidc déu canh a ndi tiép trong dudng tron ban kinh R . Khi d6 ban kinh R béng:
A 93 B, Y2 c. o3 p, 43
2 3 3 4
Céu 219. [0H2-2] Bén kinh ctia duong tron ndi tiép tam gidc déu canh a béng:
INEACR B. V2. c. o3 p, 45
4 5 6 7
Cau 220. [0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 BC =a, CA=b, AB=c. Ménh dé nao sau day la dung?
A.Néu b* +¢*—a* >0 thigéc A nhon. B. Néu b* +¢*—a* >0 thigéc A ti.
C. Néu b* +c¢*—a* <0 thi géc A nhon. D. Néu b* +c¢*—a* <0 thigéc A vudng.

Cau 221. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 A =60° , AC=10, AB=6. Tinh canh BC
A. 76. B. 2J19 . C. 14. D. 6v2.

Cau 222. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 A =120° , AC=10, AB=6. Tinh canh BC
A. 76. B. 2J19 . C. 14. D. 6v2.

Cau 223. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 ]_73 =30°, BC = \/§ , AB=3.Tinh canh AC.
A 3. B. 3. C. 1,5. D.1,7.

Céu 224. [0H3-2] Tam gidc ABC ¢6 C=30°, AC=2, BC=+/3. Tinh canh AB
A. 10 . B. 10. C.\3. D. 1.

Cau 225. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 6 =150°, BC = \/§ , AC =2 .Tinh canh AB.
A. 13, B. 10. C.\3. D. 1.

Cau 226. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 IE =135°, BC=3, AB= \/5 . Tinh canh AC .
A.S. B. 5. C.17. D. 2,25.

Cau 227. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 céic goc B = 30°, 6 =45°, AB=3.Tinh canh AC.

A.ﬂ. B.ﬂ. C. V6. D.&.
2 2 3
Céu 228. [0H3-2] Tam gidc ABC ¢6 B=60°, C =45°, AB =3. Tinh canh AC.
A.ﬂ. B.ﬂ. C. 6. D.&.
2 2 3
Cau 229. [0H3-2] Tam gidc ABC ¢6 A =105°, B =45°, AC =10. Tinh canh AB .
A. 10V2. B. 5v6 . C. % D. 5/2.
Cau 230. [0H3-2] Tam gidc ABC ¢6 A =75°, B =45°, AC =2. Tinh canh AB .
A.%. B. V6. c.%. D.g.
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Céu 231. [0H3-2] Tam gidc ABC c6 téng hai géc B va C bing 135° va do dai canh BC bang a. Tinh
bén kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc.

A. “ﬁ. B. av2. C. “ﬁ. D. a\3.
2 2
Cau 232. [0H2-2] Tam gidc ABC c6 AB=5, AC =9 va duodng trung tuyén AM =6. Tinh @6 dai canh
BC.
A 2\17. B. V17 . C. 129, D. 22.
Cau 233. [0H2-2] Tam gidc ABC c6 AB=4, AC =10 va duong trung tuyén AM =6. Tinh do dai
canh BC.
A. 246 B.5. C.J22. D. 24/22.
Cau 234. [0H2-2] Tam gidc ABC c6 AB =4, AC =6 vatrung tuyén BM =3 . Tinh d6 dai canh BC.
A V7. B. 245. C. 4. D. 8.
Cau 235. [0H2-2] Tam gidc c¢6 ba canh lan lwot 12 5, 12, 13. Tinh d¢ dai dudng cao ung véi canh 16n
nhét.
A Y B. 120 c. 30, D. 12.
13 13 13

Cau 236. [0H2-2] Tam gidc ABCc6 AB=1, AC=3, A =60°. Tinh ban kinh duodng tron ngoai tiép
AABC .

AT B, Y21 C.% D. 3.

3

Cau 237. [0H2-2] Tam gidc ABC c6 géc B tu, AB=3, AC =4 va c6 dién tich béng 343. Géc A c6 sd
do bang bao nhiéu?

A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 120°.
Cau 238. [0H2-2] Tam gidc ABCc6 AB=10, AC =24, dién tich béng 120. Tinh d¢ dai duong trung
tuyén AM.
A. 13. B. 7/3. C. 26. D. 1142 .
Cau 239. [0H2-2] Tam gidc ABC ¢6 géc A nhon, AB=5, AC =8, dién tich béng 12. Tinh d6 dai canh
BC.
A. 243, B. 4. C.5. D. 3\2.
Cau 240. [0H2-2] Tam gidc c¢6 ba canh lan luot 1a /3, V2 va 1.Tinh do dai dudng cao Gng vdi canh
16n nhét.
A S B. Yo c. 3 D.3
6 3 2 2
Cau 241. [0H2-2] Tam giic c6 ba canh lan Iwot la 1, 2, \/g . Tinh d¢ dai dudng cao ing voi canh 16n
nhét
A5 B, 25 C.1,4. D. 13.
5 3
Cau 242. [0H2-2] Tam gidc c6 ba canh lan lwot 12 5, 6, 7. Tinh d6 dai duong cao tmg véi canh ¢ do
dai bang 6.
A. 6. B. 26 . C.5. D.%.
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Cau 243.

Cau 244.

Cau 245.

Cau 246.

Cau 247.

Cau 248.

Cau 249.

Cau 250.

Cau 251.

Cau 252.

Cau 253.

Cau 254.

Cau 255.

[0H2-2] Tam gidc c6 ba canh lan luot 12 7, 8, 9. Tinh do dai dudng cao ung voi canh c6 do
dai bang 8.
A. 43, B. 2.2 c.%. D. 35.

[0H2-2] Tam giic c6 ba canh lan luot 12 21, 22, 23. Tinh d6 dai dudng cao tmg vdi canh ¢
d6 dai bang 22.
N

7

B. 27. C. 34/10. D. 610.

[0H2-2] Tam gidc c6 ba canh 13, 14, 15. Tinh dudng cao img véi canh c6 d6 dai 14.
A. 10. B. 12. C. 1. D. 15.
[0H2-2] Cho tam gidc véi ba canh a =13, b =14, ¢ =15 Tinh duong cao A, .

A. 10%. B. 11%. C. 53. D. 12.

5
[0H2-2] Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc c6 ba canh lan luot 1a 5, 12, 13.
A 11. B. 52. C. 6. D. 6,5.

[0H2-2] Tinh bdn kinh dudng tron ndi tiép tam gidc c6 ba canh lan Iuot la \/5 , \/5 va 1.

A 1442 -3 B. 1442 +4/3 C. 2 3 D. 1—\/§+\/§'

| 2 2 1-V2+3 2
[0H2-2] Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc c6 ba canh lan luot Ia 5, 12, 13.
A. 2. B. 2. C. 242. D. /3.
[0H2-2] Tinh bdn kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC c6 bacanhla 13, 14, 15.
A. 8. B. 32 C. 8L, D. 6+/2.

4 8

[0H2-2] Tinh ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc ABC c6 ba canh 1a 13, 14, 15.
A. 2. B. 4. C.\2. D. 3.

[0H2-2] Cho tam gidc ABC c6 dién tich S . Néu ting d6 dai mdi canh BC va AC 1én hai lan
ddng thoi giit nguyén d6 16n ciia géc C thi dién tich ciia tam gidc méi dugc tao nén la:

A. 2S. B. 3S. C. 4S. D. 55 .
[0H2-3] Cho tam giac ABC, xét cac bét déng thire sau:
L |a-b|<c. IL a<b+c. L m,+m,+m <a+b+c.

Hoi bat dang thirc nao diing?

A. Chil, II. B. Chi II, III. C. Chi I, III. D. Cal, II, III.

[0H2-3] Cho tam gidc MPQ vudng tai P . Trén canh MQ léy hai diém E, F sao cho cdc g6c
1\7P\15, ﬁ?, I*fﬁ\Q béng nhau. Bat MP =¢q, PQ =m, PE =x, PF =y . Trong c4c h¢ thirc sau,
h¢ thurc nao ding?

A. ME=EF=FQ. B. ME* =q¢> +x*—xq.

C. MF*=q¢’+y*—yq. D. MQ* =q¢* +m* —2qm .

[0H2-3] Tam gidc ABC vudng tai A ¢c6 AB=6 cm, BC =10 cm. Duong tron ndi tiép tam
gidc d6 ¢6 ban kinh r bang:

A.1cm. B. \/5 cm. C.2 cm. D. 3 cm.
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Cau 256.

Cau 257.

Cau 258.

Cau 259.

Cau 260.

Cau 261.

Cau 262.

Cau 263.

Cau 264.

Cau 265.

Cau 266.

Cau 267.

Cau 268.

Cau 269.

[0H2-3] Tam gidc déu noi tiép dudng tron ban kinh R =4 cm c¢6 dién tich la:
A. 13 cm’. B. 1342 cm?. C. 124/3 em®. D. 15 cm?.

[0H2-3] Tam gidc ABC vudng cin tai A ¢6 AB=a. Puong tron ndi tiép tam gidc ABC c6
ban kinh r bang:
AL B. = c. -

2 N2 242

[0H2-3] Tam gidc ABC c6 cdc canh a, b, ¢ thoa man diéu kién: (a+b+c)(a+b—c)=3ab.

D. <.
3

Khi d6 s6 do cua géc C la:
A. 120°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

[0H2-3] Hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =a, BC =a~2 va BAD =45°. Khi d6 hinh binh hanh
c6 dién tich bang
A. 24°. B. a*\2. C.a. D. a’\3.

[0H2-3] Cho tam gidc ABC c¢6 canh BC =a, canh CA=5b. Tam gidc ABC c6 dién tich 16n
nhét khi géc C bang:
A. 60°. B. 90°. C. 150°. D. 120°.

[0H3-3] Tam gidc ABC c6 sinC =g, AC =3, BC=6 va géc C nhon. Tinh canh AB .
A.N27. B. 3\/2. C.27. D. 8.

[0H3-2] Tam gidc ABC c¢6 AC =3/3, AB=3, BC=6. Tinh s do géc B .
A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 120°.

[0H3-2] Tam gidc ABC c6 BC = 5\/5 ,AC = 5\/5 ,AB=5. Tinh :4\ .

A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 120°.
[0H3-3] Tam gidc ABC c6AB=3,AC =4 vatan A=2+/2 . Tinh canh BC

A. 33, B. /17 . C. 2. D. 442
[0H3-3] Tam gidc ABC c¢6 AB=3, AC=4 va tan A= —2\/5 . Tinh canh BC.
A. 32, B. 4/3. C. /33. D.7.
[0H3-3] Tam gidc ABC c6 BC = \/g , AC=3 vacotC =-2. Tinh canh AB.

A. 26 B. \/21. C.%. D. 24/10.
[0H3-3] Tam gidc ABC ¢6 BC =~/5, AC=3 va cotC =2. Tinh canh AB.

A. 6. B. 2. C.%. D. 24/10.

[0H3-3] Tam gidc ABC c6AB=7, AC=5 va COS(B+C) =—é. Tinh BC.
A. 2415 B. 422 . C. 415 D. 24/22.
[0H3-3] Tam gidc ABC c6 cos(A+B)=—%, AC =4, BC=5.Tinh canh AB.

A. V46 B.11. C. 5\2. D. 6.
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Cau 270.

Cau 271.

Cau 272.

Cau 273.

Cau 274.

Cau 275.

Cau 276.

Cau 277.

Cau 278.

Cau 279.

Cau 280.

Cau 281.

[0H3-3] Hinh vuéng ABCD c6 canh bang a. Goi E 1a trung diém canh BC, F 1a trung diém
canh AE . Tim d6 dai doan théng DF .

A. “@. B. “ﬁ. C. “ﬁ. D. 3%
4 4 2 4
[0H3-3] Tam gidc c6 ba canh lan Iuot 1a 3, 8, 9. Géc 16n nhit cia tam gidc ¢6 cosin biang bao
nhiéu?
AL B. L. c. 7 p. -+
6 6 4 25

[0H3-3] Tam gidc c6 ba canh lan luot 1a 2, 3, 4. G6c bé nhat cta tam gidc ¢ sin bang bao
nhiéu?
J15

ALY B. .. C.
g g

D.

ooﬁ‘
o

N | =

[0H3-3] Tam gidc ABC ¢6 AB=4, AC=5, BC=6.Tinh cos(B+C)..

A. l B. —l. C. -0,125. D. 0,75.

8 4

[0H3-3] Tam gidc ABC c6 cdc géc A =105°, B =45°. Tinh ti s6 ;‘—(B;.

A.ﬁ. B. 2. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 2 3
.. L P o . ., «+ AB
[0H3-3] Tam gidc ABC c6 cdc goc A =75°, B =45°. Tinh ti sO A_C
A.g. B. V6. c.%. D. 1,2.

v . iy 1
[0H3-3] Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép tam gidc ABC biet AB=c va cos(A+B)= 3

A N2 B 32 C 9¢c~/2 D 3c
R N N —

[0H3-3] Tim chu vi tam gidc ABC, biét ring AB =6 va 2sin A=3sin B =4sinC.

A. 26. B. 13. C. 526 D. 106 .

sinA _sinB _sinC
4
A.12. B. 36. C. 24. D. 22.

[0H3-3] Tam gidc ABC c6AB=9, BC=10, CA=11. Goi M Ila trung diém BC va N Ia
trung diém AM . Tinh d¢ dai BN .
A. 6. B. 42. C.5. D. \/34.
[0H3-3] Tam gidc ABC ¢6 AB=5, BC=8, CA=6. Goi G 1a trong tdm tam gidC. DJ dai
doan thang CG bang bao nhiéu?
AN B 2T e M. p. 13

2 3 6 3
[0H3-3] Tam gidc ABC c6 AB=5, BC=8, CA=6. Goi G la trong tam tam gidc. Do dai
doan thing AG bang bao nhiéu?

V58 V58 73 b 12
ey

[0H3-3] Tam gidc ABC c6 BC =10 va . Tim chu vi cua tam giic d6.

A —. B. —. C.—.
3 2 3
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Cau 282.

Cau 283.

Cau 284.

Cau 285.

Cau 286.

Cau 287.

Cau 288.

Cau 289.

Cau 290.

Cau 291.

Cau 292.

Cau 293.
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[0H3-3] Tam gidc ABC ¢6 AB=5, BC=8, CA=6. Goi G la trong tdm tam gidC. DJ dai
doan thdng BG bang bao nhiéu?

At o SR

[0H2-3] Hinh binh hanh ¢6 hai canh la 5 va 9, mdt dudong chéo béng 11. Tim d¢ dai dudong

chéo con lai.
A.9.5. B. 446 C. \/91. D. 34/10.

[0H2-3] Hinh binh hanh c6 hai canh la 3 va 5, mot duong chéo bé“mg 5. Tim d¢ dai dudng

chéo con lai.
A. V43, B. 24/13. C.8. D. 8./3.

[0H2-3] Hinh binh hanh c6 mot canh 1a 5 hai duong chéo 1a 6 va 8. Tinh d§ dai canh ké véi
canh c6 d6 dai bang 5
C. 5J6.

A. 3.
[0H2-3] Hinh binh hanh c6 mét canh la 4 hai duong chéo 1a 6 va 8. Tinh d dai canh ké véi
canh c6 d6 dai béng 4

A. 34 . C.J42 .

[0H2-3] Cho tam gidc vudng, trong d6 ¢ mot géc bing trung binh cong cua hai géc con lai.
Canh 16n nhét ciia tam gidc d6 bang a. Tinh dién tich tam gidc.
a? \/5 a? \/g a? \/g
. B. . C. .
4 8 4

B.1. D.5.

B. 6. D.5.

2
D. “ﬁ.
10

A.

[0H2-3] Tam gidc c6 bacanh 1a 9, 10, 11. Tinh dudng cao 16n nhét ctia tam giac.

A. %. B. 3.2. C. J70. D. 4/3.

[0H2-3] Cho tam gidc ABC ndi tiép duong tron ban kinh R, AB=R, AC= R\/g. Tinh géc

A néu biét B 1a géc ti.

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

[0H2-3] Cho tam gidc ABC ndi tiép duong tron ban kinh R, AB=R, AC = R\/2. Tinh g6c A

bibt A 1a géc ti.

A. 135°. B. 105°. D. 150°.

[0H2-3] Cho tam gidc ABC ¢c6 BC=a, CA=b, AB=c. Goi M 1la trung diém canh BC.

Hay tinh gid tri AM .BC
_a2

5

C. 120°

ct+b?
>

c+b’+a’
3 :

c+b-a’
2

A. B. C. D.

[0H2-3] Tam gidc ABC ¢6 BC=a, CA=b, AB=c. Tinh (AB+AC).BC

2 2 2 2+ 2 2+ 2_ 2
A —a’. g & *b c CHb+a’ p, S +bi—a’
2 3 2
[0H3-4] Tam gidc ABC vudng tai A ¢6 AB=AC=a.Diém M nim trén canh BC sao cho
BM =B—3C. P6 dai AM biing bao nhiéu?
A7 B, V5 c. 22 D. 2.
3 3 3 3
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Cau 294. [0H3-4] Cho tam gidc cAn ABC c¢6 A =120° va AB=AC=a. Ly diém M trén canh BC

sao cho BM =2B%C. Tinh d§ dai AM .
A B . Ua. c. 1 p, W6
3 5 5 4

Céu 295. [0H3-4] Tam gidc ABC c¢6 BC =12, CA=9, AB=6. Trén canh BC liy diém M sao cho
BM =4 . Tinh d dai doan thing AM

A. 245. B. 3\/2. C. J20. D. /19.
Cau 296. [0H3-4] Tam gidc ABC c¢6 AB=4, AC =6, cosB =%, cosC = % Tinh canh BC.
A 7. B.S. C.3/3. D. 2.
Cau 297. [0H3-4] Cho tam gidc ABC vudng tai A, AC=b, AB=c. Léy diém M trén canh BC sao
cho géc BAM =30° Tinh ti s6 5.
MC
A.@. B.@. c.@. p. L=<
3¢ 3b b b+c

CAu 298. [0H3-4] Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC biét AB=10 va tan(A+B) =§ :

5J10 10

A ——. B. —. C.
9 3

D. 54/10.

ol
E

CAu 299. [0H3-4] Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC biét AB =12 va cot(A+B)= %

A. 2410 B.@. C. 5410, D. 3V2.

Cau 300. [0H2-4] Cho g6c x/O\y =30°. Goi A va B la hai diém di dong lan Iuot trén Ox va Oy sao cho
AB =2 . D6 dai 16n nhit cia doan OB bing:
A. 2. B. 3. C.4. D.5.
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PAP AN CAU HOI TRAC NGHIEM

1 12131456 |7 |8 |9 |10]11]12]13]14]15]16 |17 |18 |19 |20

A|D|IC|ID|IA|JA|/A|/A B|C|A|A|B|D|B|A|C|C|B]|C

21 (22 (23124 125|126 |27 (28|29 |30 |31 |32 |33 |34 |35|36|37|38]|39]40

A|C|C|ID|IA|C|A|AA/A|A|D|B|B|B|C|D|D|D]|C

41 |42 | 43 |44 | 45|46 |47 |48 |49 |50 | 51 | 52 |53 |54 |55|56| 57|58 |59 |60

D|A|B|B|D|]A|D|C|D|C|B|D|C|B|J]A|A|C|C|B]|D

61 | 62 | 63|64 65|66 |67 |68 |69|70 |71 |72 |73 747576 | 77|78 |79 | 80

A|C|]A|D|IA|D/B|C|B|]A|C|D|B|D|B|C|D|JA|B]|C

81 82|83 |84 |85 |8 |87 |8 |8 90|91 [92]93]94]|95 |9 |97 |98 |99 |100
BIADIA|]C|]A|B|]A|/B|C|]C|D|jC|j]C|]C|D|D|C|B|C

101102103104 | 105|106 |107|108 | 109|110 | 111 | 112|113 |114|115]116|117|118|119]120
C/  A]B|]C|B|C|]A|C|B|C|D/AJ]C|]A|D|C|]C|A|C]|D

1211221123124 | 125|126 | 127|128 | 129|130 | 131 | 132|133 | 134 | 135|136 | 137|138 | 139 | 140
D/ D B|DIAJA|C|C|B|/A|]A|B|C|B|]A| A D|/A|D]|C

141|142 143|144 145|146 | 147|148 149|150 | 151 | 152|153 | 154 | 155|156 | 157|158 |159 | 160
D|A|B|D|B|B|/A/ D/A|/B|]C|B|C|D|A|D|A|D|A]|D

161 162|163 164 |165|166|167|168 169|170 | 171 | 172|173 174175176 177|178 |179|180
c,c B/ bD|]C|B|D|B|/A/ B|C|A| D/ A|D|D|B|B|B|C

181|182 | 183|184 | 185|186 |187|188|189|190|191|192|193|194|195|196|197|198|199 |200
A|C|B|A|D|IC|A/B|/A|D/ B|D/ B|C|A|B|A|C|D|D

201 (202|203 204 | 205|206 | 207|208 |209 |210 | 211|212 213|214 215|216 |217|218|219|220
A|l]A|DID|C|B|B|/A/BJ]A|]C|]C|]C|]C|B|C|D|C|C]|A

221|222 (2231224225226 |227|228|229|230|231 232|233 (234 235|236 | 237|238 (239|240
B C|IA|DIA|]C|B|A|D/B|AJA D/ B|A|B|B|A|C|B

241|242 | 243 1244 1245 | 246 | 247 | 248 | 249 | 250 | 251 | 252 | 253 | 254 | 255|256 | 257 | 258 | 259 | 260
A|/B|D|D|B|B|/D/IA|B|]C|B|]C|DjC|jC|C|C|D|C|B

261 (262|263 |264 | 265|266 | 267 | 268 | 269|270 | 271 | 272|273 | 274 | 275|276 | 277|278 279|280
B/ AIA|B|]C|B|B|A|D/IA/B]A|J]C|]A|C|B|A|C|D|B

281|282 283|284 285|286 |287|288|289|290|291 292|293 |294 | 295|296 | 297|298 |299 | 300
A|C|C|A|D|IA|B|A|/A/B|A|A|B|C|D|B|B|D|A]|C

Tai liéu tham khao:

[1] Tran Vin Hao — Hinh hoc 10 CB- Nha xuit ban Gigo Dyc Viét Nam

[2] Tran Vin Hao — Bai tdp Hinh hoc 10 CB- Nha xuat ban Gido Duc Viét Nam

[31 Tran Van Hao - Hinh hoc 10 NC- Nha xuét ban Gido Duc Viét Nam

[4] Tran Van Hao - Bai tdp Hinh hoc 10 NC- Nha xuit ban Gido Dyc Viét Nam

[5] Nguyén Phi Khanh - Phdn dang va phwong phdp gidi cdc chuyén dé Hinh hoc 10.

[6] L& Mau Diing - Rén luyén ki nang trac nghiém Hinh hoc 10.

[71 Nguyén Hitu Ngoc — Cdc dang todn va PP giai Hinh hoc 10.

[8]1 Tailidu hoc tap Toan 10 — THPT chuyén Lé Hong Phong TPHCM

[9] Taili¢u hoc tap Toan 10 — THPT Marie Curie TPHCM

[10] MOt s tai li€u trén internet.
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MUC LUC

TICH VO HUONG & UNG DUNG

Vén dé 1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC BAT KI TU 0° DEN 180°.........e..... 1
A-TOMTAT LY THUYET ...o.oooooiooooioooeooeoeeoeeeoeeeeeeeeeeeeee e 1
B - PHUONG PHAP GIAITOAN .......coocoovmioiiiieieeeeoe oo 2

Dang 1. Goc va ddu ctia cac gia tri lwong giac 2
Dang 2. Cho mét gia tri lwgng giac, tinh cac gia tri leong gidc con lai .........ceeuennnes 3
Dang 3. Chttng minh, rat gon mét bi€u thirc 5
C—BAITAP TONG HOP VAN DE T ..o 7
D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE T ... 8

Van dé 2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO .....covveuneunensensnseasssssssssssssssssssssssssssssssssens 10
A-TOMTAT LY THUYET ......cooooiovoioieoeoeoeeeeeoeeeeeeeeeeeeeeee e 10
B - PHUONG PHAP GIAITOAN ........cco.coovioiiioeeoeeeeeeeeeeeeeeeeee e 11

Dang 1. Tinh tich v6 hwdng cua hai vécto. Goc giita hai vécto 1n
Dang 2. Tinh d¢ dai caa mét doan thﬁng 14
Dang 3. Chitng minh vuéng géc 15
Dang 4. Chitng minh mét dang thirc vé tich vo hudng hay do dai 17
Dang 5. Tap hop diém — Cyc tri 19
Dang 6. Biéu thirc toa do 22
Dang 7. Tim cac di€m dic biét trong tam giac 23
Dang 8. M6t s6 dang toan thwong gip trén tam gic, tir gidc 26
Dang 9. Tim GTLN, GTNN trong hinh hoc 31
C—BAITAP TONG HOP VAN DE 2o 33
D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE 2 ... 38

Van dé 3. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAM.....c.ocvuerrrerninrssrssnssssssssssssssssssssssssens 51
A-TOMTAT LY THUYET ......cooooiovoiioooeeeeeceeoeeeeeeeeeeeeeeee e 51
B - PHUONG PHAP GIAITOAN ........ccoocoovmoioioeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeee e 52

Dang 1. Tinh toan cac dai lugng 52
Dang 2. Chitng minh hé thitc 56
Dang 3. Dang tam giac 58
Dang 4. Giai tam giac va ing dung thyc té 60
C—BAITAP TONG HOP VAN DE 3 ..o 65
D — BAI TAP TRAC NGHIEM VAN DE 3 ... 69

File word lién hé: toanhocbactrungnam@ gmail.com MS: HH10-C2




>
>
>

M

Chuyén: TOAN

TRON BO TAI LIEU HOC TAP

LOP6,7,8,9,10,11,12
LUYEN THILOP 10
LUYEN THI THPT QUOC GIA

6n: TOAN - Lép: 10 va THPTQG
N&m hoc 2017-2018

(s8] 3 ][ o) o ) ) L] ) ) [ ) ) 2] [ 2] 1) R 19) @1 2] 19 5G| @13 (o119 G131 1] 1) G Gl G G

!
o

1. Tai liéu TOAN 10 theo chii dé (8 chii dé)
2. Bai tdp triic nghiém TOAN 10 HE 1
3. ‘Bai tdp tric nghiém TOAN 10 HE 2

Wa
Neim hoc 2017 - 2018 %

UL LR LY EE LY 6 G EE 69 68 64 614 GE El8 G GE 6l 01 P 612 614 68 G G861 GE ES G B G Gl G 61 G G G G Gl G Gl E)

] g;.,%

CTR BN G B G 1) ) [ G G L e ) o 9 ) ) 9 e B e

{ute hanh ngi b6 %ﬂ%@)

%ﬂl@ﬁ'llwmlldﬁll&'ﬁll“—”ﬁ"ﬂFII_IELJEM S TR PR ER) AR R R R ERERER]




