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MO PAU

Trong chi1 dé thang 9/2017 ctia Hoi Todn Bac Nam t6i xin trinh bay
mot sb van de veé thé tich khoi da dién.
Cht dé dudc chia lam 4 van de:
Van dé 1: Thé tich vat thé.
Van dé 2: Thé tich khéi chép.
Van dé 3: Thé tich khéi lang tru.
Van dé 4: Ti s6 thé tich.
Chuyén dé chii yéu xoay quanh cac bai toan THPT, hi vong sé gitip
ich dudc phan nao cho ban doc, dic biét 1a cac ban hoc sinh 12.
Sé khong tranh khdi thiéu sét khi bién tap, rat mong nhan dudc su
doéng gép tit quy ban doc dé chuyén dé ngay mot hoan thién hon.
Moi y kién déng gép, quy ban doc vui long gtii vé dia chi
email: phamthithuhien117@gmail.com hodc gti truc tiép cho Hoi

Toan Bac Nam.

Buon Ma Thuot, ngay 15 thang 9 nam 2017
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VAN PE 1:THE TICH VAT THE
0.1 Khainiém

Thé tich vat thé K 12 phan ma vat thé d6 chiém cho trong khong
gian.

Theé tich ctia vat thé K dugc ki hiéu : V

0.2 Tinh chat

V1a mot so 16n hon 0 théa man céc tinh chat sau:
1. Hai khoi da dién bang nhau thi thé tich bang nhau.
2. Thé tich khoi 1ap phuong bang 1 thi V=1.

3. Néu mot khoi da dién dudc phan chia thanh cac khéi da dién thi

thé tich khéi ban dau bang tong thé tich cac khéi da phan chia.

Pham Thi Thu Hién 2 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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0.3 Thé tich khdi hép chit nhat

Cho khéi hop chit nhat ABCD. A’ B'C' D’ v6i ba kich thuéc a, b, ¢ ; thé tich dudc tinh theo cong thiic:

V = abc.
Dic biét a = b = ¢ thi khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C’ D' tré thanh hinh lap phuong.Khi dé:
V =a3.
s D
1
I
1
B ! c
? 1
I ]
! 1
I ]
! 1
a 1A | D
b, |
4 1
’ 1
J !
I
B — 4
c C
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VAN PE 2:THE TiCH KHOI CHOP

0.4 Cong thiic tinh thé tich khdi chép

v =2Bh ()
B la dién tich day

h 1a chieu cao

Doi v6i khoi ti dién ABCD
V = éAB.CD.sina.d 2) B

a=(AB,CD)
dla khoang cach (AB,CD)

Dic biét dbi véi khoi ti dién vudng
OABC vudng tai O

1
Vo.apc = SOA.OB.OC ()

Pham Thi Thu Hién 4 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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0.5 Phucong phap

Dé tinh thé tich khéi chép ta can tinh dudc chiéu cao va dién tich

day

0.5.1 Tinh chiéu cao

Ta chinh xac hoa chan duong cao

1) Hai duong xién bang nhau khi va chi khi hai hinh chiéu bang
nhau, suy ra hinh chép cé cac canh bén bang nha thi chan duong
cao la tAm dudng tron ngoai tiép da gidc day.

2) Hai mat phang vudng géc v6i nhau. Duong thang nao nam trong
mit phang nay ma vudng géc véi giao tuyén thi vuéng goc véi
mait phang kia

Suy ra cach tim hinh chiéu H ctia A trén mp(P)

e Tim mit phang (Q) chiia A sao cho (Q) L(P)
e Xac dinh giao tuyén d ctia (P) va (Q)
e Trong (Q)) dung AH ldtai H
3) Hai mit phang cat nhau ciing vudng géc véi mot mit phang thi
giao tuyén clia né vuong géc véi mit phang dé.

4) Hinh chép c6 cac mat bén tao véi day mot géc bang nhau thi chan

duong cao triing v6i tAm dudng tron ndi tiép da gidc day.

Pham Thi Thu Hién 5 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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0.5.2 Tinh dién tich day

a.Néu tam gidc ABC vudng & A ta c6 cdc hé thic lugng trong tam

giac vuong ABC sau:

BC?* = AB? + AC*

BH.BC = AB?
CH.BC = AC?
BH.HC = AH?
AH.BC = AB.AC
AM = %BC’

. AC
szrlzB BlC 1

A2~ AR T AC?

b.Hé thitc lugng trong tam giac thuong

Dinh 1i ham s6 cos: a? = b% + ¢ — 2bc.cosA
a b ¢

sinA ~ sinB  sinC

Cong thtc tinh trung tuyén AB? + AC? = 2AM? +

Dinh li ham s6 sin: 2R

BC?

.Mt s6 cong thiic tinh dién tich

Dién tich tam giac
1

S = §a.ha

1
S = é.b.c.sinA

Pham Thi Thu Hién 6 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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S =npr
abc

g ==

AR
S =+/p(p—a)(p—0)(p — )
d.Dién tich hinh thang S= L +2

b)h

véil la do dai day 16n, b 1a do dai
day bé, h 1a d6 dai duong cao ctia hinh thang
e.Dién tich hinh binh hanh

C )

S =AD.DC.sinD

S = AQ.BC

S = AC.BD.sina

Dac biét hinh vuéng FGHI c6 IJLFK
Hinh binh hanh P batki Soxp = %Shbh

0.6 Vidu

Vidu 1 (bai 38 sbt trang 10)
Ching minh céng thic (2) V = éAB.CD.sz’noz.d
Chirng minh

Vidu 2 Cho chép S.ABC. Tam giac ABC cén tai B, AC=a, ABC = 120°
SA=SB=SC, (SA,(ABC))=60°. Tinh Vg 45

Pham Thi Thu Hién 7 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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Dung hinh binh hanh ABCE

= AE // mp(BCD)

Tacéd Vapep = %SBCDd(A; (BCD))

= %SBCDd(E§ (BCD))=Vg.pcp (1)
Vepcp = Ve.Ecp = éSECDd(B§ (ECD))
- éCD.AB.sin(CD, AB).d(AB,CD) (2)

Tu()va@) =V = éAB.C’D.sinoz.d
A

Giai

Goi H 12 hinh chiéu ctia S trén (ABC)

Vi SA=SB=SC nén HA=HB=HC

Goi M la trung diém claAC = H € BM
HA 14 hinh chiéu ctia SA trén (ABC)

= (SA,(ABC))=(SA,HA)=60°

= SHA = 60°

SAaaBc = %BA.BC.SiTllQOO

Pham Thi Thu Hién 8 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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. AC AB av/'3 a\/3
Ti = AB = — =
0 Gn1200 = sin30e 3 SaapC =
Theo dinh li sin trong AABC: ——— =2HA
) sin120°

@HA:%g

Trong tam giac vuong SHA c6 SH=HA.tan 60°=a

2 A 1 3
Ketluan : Vgape = g-SABC-HA _ a3\6f

Vidu 3 Cho chép S.ABC . Tam giac ABC vudng tai B, BC=a, AC=2a,

SA vuong v6i mp(ABC), SA=a+/3. H 14 hinh chiéu clia A trén SB.

Tinh VH ABC

Trong (SAB) dung HK song song vGi SA
khi dé thé tich khéi chép H.ABC dudc
tinh la:

Viuape = %HK-SABC

+)Tinh HK Xét tam gidc ABC vuéng 6 B
c6: AB = \/AC? — BC? = a\/3

Tam gidc SAB ¢6: AS = AB = a+/3

suy ra tam gidc SBA cén tai A, nén SH
la dudng cao dong thoi la trung tuyén,
nén suy ra H 1a trung diém ctia SB

suy ra HK 1a dutng trung binh ctia tam
giac SAB

= HK = %AS =

aN/3

2
1 1

3

. 1 a
Vay Vuapc = gHK-SABC =7

Pham Thi Thu Hién 9 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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[]

Vidu 4 (Bai 33 sbt trang 10): Cho khdi chép tam gidc déu S.ABC c6
chiéu cao bang h va géc ASB bang 2¢. Hay tinh thé tich khéi chép.

Giai

Gia st O 1 tAm ctia tam gidc déu ABC.
Khi dé SOL(ABC) va SO=h.

Goi K 1a trung diém ctia AB. Dit AK=x

x
Khi d6 SK=z.cotp, OK=z.tan30° = —.
P ] NG
h? = SK? - OK? = %(SCotho —-1)
, 3h?
ré = —
3cot?2p — 1

, AB?.5in60°
Tacé Sape = 220 _ 22+/3, suyra

2
223 n h3\/3

3 T 3cot2p — 1

1
Vs.apc = gSABC-h =

S

-~

Vidu 5 (Bai 36 sbt trang 10): Khéi chép S.ABC c6 SAL(ABC) ; day la
tam gidc ABC can 6 A, d dai trung tuyén AD bang a, canh bén SB
tao voi ddy mot géc o va tao v6i mit (SAD) mot goc 3. Tinh thé

tich khéi chop.

Vidu 6 (Dé thi dai hoc khdi A ndm 2014) : Cho hinh chép S.ABCD c6
day ABCD la hinh vuéng canh a, SD:%G, hinh chiéu vuéng géc
clia S trén mit phang (ABCD) 1a trung diém ctia canh AB. Tinh
theo a thé tich khéi chép S.ABCD va khodang cach tlit A dén mat

Pham Thi Thu Hién 10 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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AB 12 hinh chiéu ctia SB trén mp(ABC) nén SBA = . D&
thidy BD L (SAD) nén hinh chiéu ctia SB trén mp(SAD) 1a SD
= BSD = B.

N < . N N , BD
Do SAB va SDB la cac tam giac vuéng nén ta c6 SB = — 3
sin,
AB
)SB = ’
cos
g ABS _ BD* _ AB*—BD* _ a2
Y cos?a sin?f  cos?a —sin?2B cos?a — sin?f3
~ BD - asinf
£/ cos2a — sin?3
SD = BDeotfp = 2058
cos2a — sin?3
SA=+/SD?— AD? = —2¥"2

£/cos2a — sin?3
" 1
Vay: VS.ABC = gSABC-SA
1 asinf asina
= —.a. )
3 \/cos?a — sin2B 4/cosa — sin?f3

a’sina.sinf

3(cos?a — sin?f

phang (SBD)

Giai

Pham Thi Thu Hién 11 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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a)Tinh thé tich S.ABCD

Goi M Ia trung diém AB, dé thiy SM_L (ABCD).

Theo dinh li Pythagore thi MD? = MA? + AD? = (g)2 +
5a?

2 2%

4
Lai c6 tam giac SMD vudng tai M, do SM_L(ABCD) nén suy

a

ra
52
SM2=SD2—MD2=(3§)2—%=a2=SM=a.

. 1 .
Do do, ta dugc Vs apcp = g-SM-SABCD = §a3
b)Tinh khoang cach tit A dén (SBD).

, 1 a?®
TacoVaspp = Vs.app = §VS‘ABCD = —.

6
Ké MK 1 BD v6i KeBD, ma BD LSM nén ta c6 BD L (SMK), suy
ra DB SK.
e 5 N a2
Mat khac, tam giac MBK vuong can ¢ K, suy ra MK:T
2
nén SK= 3a;f
, 1 1 3av/2 3a?
Do dO, SSBD =-.SK.BD = —. af.cu/i = i
2 2" 4 v 4 s
2 ~ X S N 3
Vay khoang céch can tim la d(A,(SBD)):M = (3. a—) :
, SsBD 6
3a 2a
o=y

S L

0.7 Baitap

1. (THPTQG-2017): Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh vuong
canh a, SA vubéng goc v6i day va SC tao véi (SAB) mot goc30°.
Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.

2. (THPTQG-2017): Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi
M, N lan lugt 1a trung diém clia cdc canh AB, BC va F 1a diém déi
xiing v6i B qua D. Mit phang (M NE) chia khéi ti dién ABCD

Pham Thi Thu Hién 12 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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thanh hai khéi da dién, trong d6 khoi da dién chita dinh A cé thé
tich V. Tinh V.

3. (THPTQG-2017): Tinh thé tich V khéi chép S.ABCD cé day la
hinh chi nhat, AB = a,AD = a /3, SA vudéng goc véi day va
(SBC) tao v6i day mot goc 60°.

4. (THPTQG-2017): Xét khéi ti dién ABCD c6 canh AB = z va cac
canh con lai déu bing 2v/3. Tim « dé khéi ti dién ABCD dat gia

tri 16n nhét.

5. (THPTQG-2017): Cho khdi chép S.ABC c6 SA vudng véi day,
SA = 4,AB = 6,BC = 10,CA = 8. Tinh thé tich V cta khoi
chop S.ABC.

6. (THPTQG-2017): Tinh thé tich V clia khéi chép S.ABCD cé day
la hinh vuéng canh a, SA vudng goc v6i day va khoang cach tur A

dén mit phang (SBC) bang %5

7. (THPTQG-2017): Xét khoi chép S.ABC c6 day la tam giac vudng
can tai 4, SA vudng goc véi day, khoang cach tir A dén mit phang
(SBC) bang 3. Goi a 1a géc gitta hai mat phang SBA va ABC, tinh
cos a khi thé tich khéi chép S.ABC nho nhat.

8. (THPTQG-2017): Cho khdi chép tam gidc déu S.ABC cé canh
day bang a va canh bén bang 2a. Tinh thé tich V clia khoi chép
S.ABC.

9. Bai 21 sgk trang 28: Cho diém M nam trong hinh tii dién déu
ABCD. Chting minh rang tong khodng cach tit M t6i 4 mit ctia
tt dién 12 mot s6 khong phu thudc vao vi tri clia diém M. Tong

dé biing bao nhiéu néu canh ctia tii dién déu bang a.

Pham Thi Thu Hién 13 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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10.

11.

12.

13.

Bai 39 sbt tr 10: cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng
canh a, SA vudng géc v6i mit phang day va SA=2a. Goi B, D’ lan
lugt 1a hinh chiéu ctia A trén SB va SD. Mit phang (AB'D') cat SC
tai C’. Tinh thé tich khéi chép S.AB'C’'D’

Bai 40 sbt tr 10: Tinh thé tich khéi tit dién ABCD c6 cac cip canh
d6i bang nhau:

AB =CD =a, AC = BD =b,AD = BC = c.

Bai 42 sbt tr 11: Cho dudng tron duong kinh AB nam trén mp(P)
va mot diém M di dong trén dudng tron. trén dudng thang vuéng
g6c v6i mp(P) tai A, 1ay mot diém S. Mit phang (Q) qua A vudng
géc v6i SB tai K cat SM tai H. Tim vi tri ctia M dé thé tich khéi
chép S.AH K 16n nhét. Chiing minh ring khi d6 cung AM nho
hon cung BM.

Dé thi dai hoc khéi A ndm 2013: Cho hinh chép S.ABC c6 day
1a tam gidc vudng can tai A, ABC = 30°, SBC la tam gidc déu
canh a va mit bénSBCvudng géc véi day. Tinh theo a thé tich
khoi ch6pS.ABCva khoang céch tit diémCdénmp(SAB)

Hudng dan

Pham Thi Thu Hién 14 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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14.

15.

3

a
Vs.apc = E.gv
d(C,(SAB))=>/5:4BC
Ssan

Dé thi dh khdi B 2013: Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh
vuong canh a, mit bén SAB 1a tam gidc déu va nam trong mat
phang vuéng géc véi day. Tinh theo a thé tich ctia khoi chép
S.ABC'D va khoang cach tit diém A dén mp(SCD).

Huéng dan
a/3
6

Vsapcp =

d(A,(SCD))=HI

Dé thi dh A 2012 : Cho hinh chép S.ABC cé day la tam gidc déu
canh a. Hinh chiéu vudng géc ctia S trén mat phang (ABC) 1a
diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc giita duong thang
SC va mit phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich ctia khoi chép
S.ABC va tinh khoang cach giita hai dudng thang SA va BC theo

a.

Pham Thi Thu Hién 15 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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VAN DE 3:THE TiICH KHOI LANG TRU
0.8 Cong thiic tinh thé tich khdi ling tru

1. Khoi ling tru tam giac

Cho khéi lang tru tam gidc ABC.AB'C’

Xét mp(AB’C’) chia khdi ling tru ABC.AB’C’ thanh hai khéi chép:
A.AB’C’ vaA.BCC'B’.Do do:

Vapoapce = Vanpce + Vapeos

Trong d6: V4 arprer = %.SA/B/C/.AA’

Vasecers = Vacos + Vapes

Vacos =Vapoe =Voapo = %-SA’B’C’-O '

Vapep = %-SABC-BBI

Tudosuyra:

Vapc.arpor = 3-%-SA’B'C'-AA/ = SapcrAA (doSapc = Sapcr Va AN =
BB’ = CC’)

Hay V = S,. chiéu cao

Pham Thi Thu Hién 16 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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2 .Thé tich khdi lang tru bat ki

V = Bh 5
s dea s . |
Bla dién tich day |
h 1a chiéu cao .B’:/ﬂ
[
[
JE
N R R
"

3. Mot s6 hinh ling tru dic biét:

a) Hinh lang tru dang: Lang tru c6 canh bén vudng véi day.

b) Hinh ling tru déu : Ling tru diing va day la da giac déu.

c) Hinh hop : Lang tru va day la hinh binh hanh.

d) Hinh hop dang: Lang tru ding va day la hinh binh hanh.
4.Khoéng cach tif mdt diém dén mot dudng thing trong tif dién

vuong: (Ap dung dé tinh dudng cao)

OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vuong goc.
H 13 hinh chiéu clia O xuéng (ABC),

Pham Thi Thu Hién 17 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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Suy ra, H la truc tdm ctia tam giac ABC.

R S 1 1 1 1
Khi do, néu dat h =d(O,(ABC)) ta co =Ry + o5 + ol

0.9 Vidu

Vi du 1: Cho lang tru ABC.AB’C’ c6 day la tam giac vuong tai A
,AC=a, ACB = 60°, (BC,(AA'C’C)) = 30°.Tinh AC’ va thé tich ctia khbi
lang tru.

Hudng dan :

+Chitng minh B'C L (AAX'C’C).Suy ra A’C B'=(BC,(AAC’C))
=30°

+Tinh AC’ dua vao A A'B’C vudng tai A.

+V = AA'.SaBc

Dap so: AC = 3a, V= a3/6

Al B'

Vi du 2:Cho lang tru ABC.AB'C’ c6 day la tam gidc déu canh a, diém
A céch déu A,B,C; (A'A,(ABC))=60°

a.Tinh thé tich khéi lang tru da cho.

b.Chiing minh BCC’B’ 1a hinh chti nhat.

c.Tinh dién tich xung quanh caa lang tru.

Hudéng dan:

Pham Thi Thu Hién 18 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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+Goi H 1a hinh chiéu ctia A’ xuéng (ABC).
AA=AB=ACsuyraHlatrong tam A ABC.

+Goi M la trung diém BC = H e AM.

+Theo cach dung: ATAH = (A’A, (ABC)) = 60°
+V=AH.SAaBc

+Theo tinh chét hinh ling tru.Ta ¢c6 BCC'B’ 1a hinh binh
hanh, ching minh BCC'B’ c6 1 goc vuong = no la hinh
vuodng

+Szq = Spcc'p + Sacac' + Sappar

M a?.(2 ++/13)

4 vaqzi-

Dap s6: V=
: 3

A B

—

0.10 Bai tip

1. (THPTQG-2017):Cho lang tru diing ABC.A'B'C' ¢c6 BB' = a, day
ABC'la tam gidc vuong can tai B va AC = a+/2. Tinh thé tich V
ctia khéi lang tru da cho.

2. (THPTQG-2017):Cho khéi lang tru diitng ABC.A’'B'C" c¢6 day ABC
la tam giac can v6i AB = BC = q, ABC = 120°, mat phang
(AB'C") tao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich V ciia khoi ling
tru da cho.

3. (PMH-2017): Tinh thé tich V clia khéi lap phuong ABC'D.A'B'C'D’
biét AC" = av/3.

4. (DPMH-2017):Cho ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 do dai

canh day bang a va chiéu cao bang h. Tinh thé tich V ctia khoi

Pham Thi Thu Hién 19 Facebook: Hoi toan Bic Nam
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tru ngoai tiép ling tru da cho.

5. (DMH-2017): Tinh thé tich V ctia khéi ldng tru tam giac déu cé

tat ca cac canh déu bang a.

6. (18.tr28 SBTHHNC12) Tinh thé tich clia khdi ling tru n-giac déu
c6 tat ca cac canh déu bang a.

1
bS:V = —na?’cotz
4 n

7. Cholang tru diing ABC.A'B’C’ c6 day ABC la tam giac vuong AB=BC=a.Can
bén AA=a+/2.Goi M 1a trung diém BC.Tinh theo a thé tich khdi tru
ABC.A'B’C’ va khoang cach gitta AM va B'C.

8. Cholang tru ding ABC.AB’C’ c6 AB=a, AC=2a, AA| = Qa\/g.@ =
120°, M 1a trung diém C'C;.Chiing minh: MB 1. M A, tinh khoang
cach tu A t6i mp(A; BM).

9. Cho hinh hop thoi ABCD.AB’C’D’ canh bénga,m’ — AA'B =
BAD = a(0° < a < 90°) .Tinh V4,BCD.A'B'C'D’ .

10. Cho lang tru ABCD.AB’C’D’ c6 day ABCD la hinh chtt nhat AB=a,
AD=a +/3.Hinh chiéu vuéng géc clia A’ 1én mp(ABCD) triing véi
giao diém AC va BD . Géc gitia 2 mp(ADD’A’) va (ABCD) 1a 60°.

a. Tinh Vupep apop.

b.Khoang cach tit B> dén mp(A'BD) theo a.

11. (4.tr31 SGKHHNCI12) Cho khéi lang tru ditng ABC.AB’C’ ¢6 dién
tich bang S va AA’ = h.Mot mit phang (P) cat cac canh AA, BB,
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12.

13.

14.

15.

CC’ lan luot tai A, ByvC,.Biét AA, = a, BB, = b, CC} = c.
a. Tinh thé tich hai phan clia khéi ling tru dugc phan chia béi
mat phang (P).

b.Véi dieu kién nao cua a, b, c thi thé tich hai phﬁn do b??lng nhau?

(23.tr9 SBTHHNC12) Cho khéi ling tru tii gidc déu ABCD.AB’C'D’
c6 khoang cach giita hai dudng thang AB va A'D bang 2 va do dai
duong chéo ctia mit bén bang 5.

a.Ha AK 1 A’D (K e AD).Chiing minh AK=2

b.Tinh thé tich khéi ling tru ABCD.AB'C’D’

(24.tr9 SBTHHNC12) Day clia khdi ling tru diing ABC.AB'C’ 1a
tam gidc déu .Mat phang (ABC) tao véi day 1 géc 30° va tam giac
ABC c6 dién tich bang 8.Tinh thé tich khéi lang tru.

(25.tr9 SBTHHNC12) Cho khoi ling tru diing ABCD.AB’C'D’ c6
déy 1a hinh binh hanh va BAD = 45°. C4c dudng chéo AC’ va DB’
lan lugt tao v6i ddy nhiing géc 45° va 60°.Hay tinh thé tich clia

khoi lang tru néu biéet chieu cao ctia n6 bang 2.

(27.tr9 SBTHHNC12) Cho khéi hop ABCD.AB’C’D’ c6 ddy 1a hinh
cht nhat v6i AB = v/3, AD = v/7.Hai méit bén (ABB’A) va (ADD’A)
lan lugt tao véi day nhiing géc 45° va 60°.Hay tinh thé tich khoi

hop néu biét canh bén bang 1.

16. (28.tr9 SBTHHNC12) Cho khoi lang tru tam giac ABC.AB’C’ ma
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mit bén ABB’A’ ¢6 dién tich bing 4.Khoang cach gitia canh CC’
va mit (ABB’A’) bang 7.Hay tinh thé tich khéi ling tru.

17. (29.tr9 SBTHHNC12) Cho khoi ling tru ABC.AB’C c6 ddy ABC la
tam gidc vudng can vé6i canh huyén AB biang +/2.Cho biét mit
phang (AA'B) vudng géc véi mat phang (ABC), AA' = /3, gbc B'ADB
nhon, géc gitta mit phang (AAC) va mit phang (ABC) bang 60°.Hay

tinh thé tich khéi lang tru.

18. (29.tr9 SBTHHNCI12) Lay mot mit phang vudéng géc véi canh bén
clia mot khéi lang tru.Hinh chiéu clia mat day ctia khéi ling tru
trén mat phang d6 dudc goi 1a thiét dién thang ctia khéi lang tru.
Chting minh rang thé tich ctia khéi ldng tru bang tich cta dién

tich thiét dién thang véi do dai canh bén.

19. (41.tr10 SBTHHNC12) Cho khéi ling tru tam gidc déu ABC.AB’C
c6 day bang a, chiéu cao bing h.Tinh thé tich khoi chép A.BC’'A’

20. (52.tr12 SBTHHNC12) Cho hinh lang tru dang ABC.A'B’C ma day
la tam gidc vuodng tai B c6 AB=a, BC=b, AA =c (¢ > a? + b?). Mot
mit phang (P) di qua A va vudng géc véi CA.
a.Xac dinh thiét dién clia hinh ling tru khi cat b6i mp(P).

b.Tinh dién tich thiét dién noi trén.
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VAN DE 4:Ti LE THE TiCH

0.11 Phuong phap

SB’BC - BlB
Sipc  AB

Sapicr  AB' AC
SABC’ o AB AC

Varape A'A
Vs.aBc SA

Vsape  SA SB'SC'

Verre ~ SAsBsc P

Pham Thi Thu Hién 23 Facebook: Hoi toan Bic Nam



Thé tich khoi da dién 0962649310

Chiing minh (4)

Ta 6 Vs.arpcr _ Varspcr
Vs.aBc Va.sBc

A'H' Sgprcr _ SA' SB' SC’

AH Sspe SA SB SC

pcm

0.12 Vidu

Vidu 1 Cho chép S.ABC, SA vuong véi mp(ABC), SA=2a. Tam giac
ABC vuong tai C, AB=2a, CAB = 30° H,K 12 hinh chiéu ctia A trén

SC va SB. Tinh VHABC va VS.AHK
Giai
Ta c6 AC=AB.cos30° = a\/3

11
= VSABC = giABACSZ’HBOOSA =
Viape HC HC.SC  AC® 3

Voapc SC — SC2 sc? 7

3 a’/3
Viapc = =.Vs.aBc = - (dvtt)
SH SK 41 2
5=

a*\/3

Vsank = @2 SB T

= Vs ank = ?-VS.ABC

7

S

2a
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Vidu 2 Choling tru ABC.AB’C’. M, Nlan lugt 12 trung diém clia canh

. . Vuncepa
AA’ va canh BB’ .Tinh ———=
MNC'A'B!

Giai

GoiVyncieBa = VisVunciarg = Vo

Khi dé6 Vyncag = Vo = Voasnu = Vouns +
2 1

h
33 =3V

Vormarp = 2Ver parp = 2V crarp =
Vi

1
= 19
=V, 3V:>V2

Vi du 3 Bai 24sgk tr29. Khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh,
M 1a trung diém clia canh SC. Mit phang (P) di qua AM, song
song v6i BD chia khoi chép thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich

cua hai phan dé

0.13 Bai tip

1. Bai 16 sgk trang 28: Hay chia mét khoi t@ dién thanh hai khéi t
dién sao cho ti s6 thé tich ctia hai khéi tit dién nay bang 1 s6 k>0
cho truéc

2. Bai 23sgk tr29. Cho khéi chép tam giac S.ABC. Trén ba dudng

thang SA, SB, SClan lugt 1y ba diém A’, B, C' khac v6i S. Goi V
va V'lan luotla thé tich ctia khéi chép S.ABC va S.A'B'C". Chiing
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Giai
Goi O la tam ABCD
trong (SCA) SONAM=G

= G la trong tam tam giac SAC trong (SBD)
vay SG _ 2
V50 T3 )
Vi mp(P) song song véi BD nén né cat mp(SBD) theo giao
tuyén di qua GvaD'B’ // BD (v6i B’ € SBva D’ € SD)
SB' SD' SG 2
SB~ SD SO 3 . )
Mat phang (P) chia khoi ch6p S.ABCD thanh hai phan, Khoi
chép S.AB’'MD’ va khéi da dién ABCDB’'MD’. Ta c6 :
Vsapp  SASB'SD' 22 4
VsaBD T SASB SD 33 9
Vsapp _ 2
Vsapecp 9
VS.MB’D’ . SM SB' SD’ 1
C

Suyra

2

9

SB SD 2

22
Vsegp S 3'3
Vs.mB D

1
_ Vsapcp 9
T dé suyra
Vs.apmp  Vsapp +Vsupp 2
= = -+
VSVL\BCD . Vs.aBcp 9
Vay sapmp 1
Vapcpp'mp 2

Netie
Wl =

minh rang:
vV SA SB SC

VI SAUSBISC
3. Bai 25 sgk trang 29: Chiing minh rang néu c6 phép vi tu ti s6 k

Z PN R 11 3 T~y < V TRV T
bién tii dién ABCD thanh AB’C’D’ thi 222 _ |3
ABCD

4. Bai 1 sgk trang 30: Cho ttt dién ABCD c6 thé tich bang V. Goi B’ va
D’ 1an lugt la trung diém clia AB va AD. Mit phang (CB’D’) chia
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khoéi ti dién thanh hai phan. Tinh thé tich clia m6i phan dé.

5. Bai 3 sgk trang 31: Cho khéi tt dién ABCD, E va Flan lugt 1a trung
diém clia hai canh AB va CD. Hai mat phang (ABF) va (CDE) chia
khoéi tit dién ABCD thanh 4 khéi ti dién.

a. Ké tén 4 khoi t dién dé
b. Chiing t6 rang 4 khéi ti dién d6 c6 thé tich bang nhau.
c. Chting t6 rang néu ABCD la khéi t dién déu thi 4 khéi tii dién

noi trén bang nhau.

6. Bai 4 sgk trang 31: Cho khéi lang tru diing ABC.A'B’C’ c6 dién tich
day bang S va AA'=h.
Mot mp(P) cit canh AA, BB', CC’ lan lugt tai A;, B, C;. Biét AA; =
a, BBy =b,CC} = c.
a. Tinh thé tich hai phan clia khéi ling tru dugc phan chia béi
mat phang (P)
b. V6i diéu kién nao ciia a, b, ¢ thi thé tich clia hai phan d6 bang

nhau.

7. Bai 5 sgk trang 31Cho khéi lang tru déu ABC.AB’C’ va M 1a trung
diém ctia canh AB. Mt phezlng (B’C’M) chia khéi lang tru thanh
hai phan. Tinh ti s6 thé tich hai phan dé.

8. Bai 6 sgk trang 31: Cho khdi chép S.ABC cé dudng cao SA bing a,
day 1a tam gidc vudng can c6 AB=BC=a. Goi B’ 1 trung diém clia
SB, C’ la chdan duong cao ha tur A ciia tam giac SAC.

a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
b. Chiing minh rang SC vuéng goc véi mp(AB'C’)
c. Tinh thé tich khéi chép S.AB’C’

9. Bai 43 sbt tr 11: Khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Goi
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B’, D’ 1an lugt 1a trung diém ctia SB, SD. Mit phang (AB’D’) cat SC
tai C. Tim ti s6 thé tich ctia hai khéi chép S.AB’C’D’ va S.ABCD.

10. Bai 44sbt tr 11: Khéi chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh binh hanh. Goi
M, N, P 14 luct 1a trung diém ctia AB, AD, SC. Chitng minh mat
phang (MNP) chia khéi chép thanh hai phan c6 thé tich bang

nhau.

11. Bai 45 sbt tr 11:Cho khéi chép tii giac déu S.ABCD . Mot mp(«) di
qua A, B va trung diém M ctia canh SC. Tinh ti s6 thé tich ctia hai
phan khéi chép bi phan chia b&i mit phang dé.

12. Bai 47 sbt tr 11: Cho diém M trén canh SA, diém N trén canh SB
SM 1 SN

MA~ 7 NB
phang (o) qua MN va song song v6i SC chia khoi chép thanh hai

clia khoi chép tam gidc S.ABC sao cho = 2. Mat

phan. Tim ti s6 thé tich ctia hai phan dé.

13. Bai 50 sbt tr 11:Cho t dién ABCD c6 diém O nam trong tG dién
va cach déu cac mat cia ti dién mot khoang r. Goi ha, hg, he, hp
1an lugt 1a khoadng cach tit cdc diém A, B, C, D dén cac mit doi

dién. Chiing minh rang

LS S S SO
T’_hA hB hc hD
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