I BTEX Hoéa ™ Nguyén Hitu Nhanh Tién €3 /ToanTienNhanh

Hudng t6i ki thi THPTQG 2019 )
GOC - KHOANG CACH

g1. Cac dang toan lién quan dén tinh Géc

1. 1 Goéc giita hai duong thang

Géc gitta hai duong thing a va b trong khong gian 1a géc gitta hai duong thing o’ va ¥ ciing di qua

mot diém va lan lugt song song véi a va b.

(¢ Dé xac dinh goc gitta hai dudng thang a va b ta c6 thé lay diém O thuoc mot trong hai duosng

thang do6 roi vé mot dudng thang qua O va song song véi dudng thang con lai.

(¢ Néu ¥ va ¥ lan lugt 1a vec-to chi phuong ctia a va b, dong thoi (@, V) = a thi goc giita hai

dudng thang a va b bing a néu 0° < o < 90° va bing 180° — o néu 90° < o < 180°.

(¢ Néu a va b 1a hai duong thing song song hoiic triing nhau thi géc giita chiing bang 0°.

Xac dinh géc gitta hai duong thing trong khong gian. Ta thuong cé hai phuong phap dé giai

quyét cho dang toan nay.

& Phuong phap 1: Sit dung dinh nghia goc giita hai dudng thing, két hop sit dung hé thic

lugng trong tam giac (dinh 1y cos, cong thic trung tuyén).

& Phuong phap 2: Sit dung tich vo huong ctia hai vec-to.

Vi du 1.
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Cho tit dien ABCD c¢6 AB vudng goéc véi mit phang A
(BCD). Biét tam gidc BC'D vuong tai C' va AB = a2 ,
AC = av2, CD = a. Goi E la trung diém ctia AC (tham
khao hinh vé bén). Géc gitta hai dudng thang AB va DE

bang
A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°. B -

@ Huéng dan giai:
Goi I 1a trung diem ctia BC, suy ra EI || AB. A

D
Khi d6 (AB, DE) = (EI, ED) = IED.
DC 1 BC'(gia thiét)
I
\‘
C

Ta co6 = DC 1 (ABC),
DC L AB(AB L (BCD))

C
suy ra DC vudng gbéc v6i EC. Do do

>
AC? 342 6 B D

DE® = CD*+ EC* = CD* + — :%éDE:%.

AB 6 2
TacéIE:T:%vaBC’ZzACQ—ABQZ%.
Tam giac IC'D vuodng tai C' nén

BC?  9g?
DI* = OD*+1C* = CD* + —, :%.

Ap dung dinh 1y co-sin cho tam giac IDE, ta ¢6

3a? - 3a®2  9a?

— IE? + DE? — CD? 8 9 ] 1 —
IED = = = — IED = 60°.
o8 °2[E - DE ,. V6 aV

4 2

(\V]

Vay goc gitta hai duong thang AB va DE bing 60°.

C6 thé chitng minh ET vudng goc véi mit phang (BCD), suy ra tam giac EID vuong tai I dé

tinh goéc IED don gian hon ma khong can sit dung dinh 1y co-sin.

Vi du 2. Cho ttt dien ABCD c6 AB vudng géc v6i mat phang (BOD). Biét tam giac BC'D

6 2
vuong tai C' va AB = %—, AC = ay/2, OD = a. Goi F la trung diém ctia AD (tham khao

hinh vé duéi day).
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Géc giita hai duong thing AB va C'E bing
A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 90°.

@€ Hudng dan giai:
Goi F la trung diém ctia BD, suy ra EF || AB nén
(AB,CE) = (EF,CE).
Do AB 1 (BCD) nén EF 1 (BCD), suy ra AEFC

vuong tai F'.

CD 1 BC
Mat khac = CD 1L AC.

CD 1 AB

Ta c6 EF — %AB - “T\/E AD = VACZ ¥ CD? = av/3.

AACD vuong tai C va c6 E 1a trung diém ctia AD nén

cp=tap_ V3
2 2\/_
—— FEF 2 —
EF = — =X~ EF = 45°,
cosC e 5 = (C 5

Vay (AB,CE) = (EF,CE) = CEF = 45°.

Vi du 3.
Cho hinh lang tru ding tam gidc ABC.A’B'C' ¢6 day ABC la tam
giac can AB = AC = a, BAC = 120°, canh bén AA’ = av/2. Tinh
goc gitta hai dudng thang AB’ va BC (tham khdo hinh vé bén).

A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

A o
B/
B

@ Huéng dan giai:
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Dung AP sao cho song song va bang v6i C'B nhu hinh vé.
Suy ra (BC,AB') = (AP, AB’).

Ta c6 AP = CB = aV/3.

Ta lai ¢c6 AB' = VB'B? + AB? = a\/3;

B'P=+B'B?+ PB? = a/3.

Vay AAPB’ déu nen (BC, AB') = (AP, AB’) = 60°.

Cl

Vi du 4.

Cho tt dien déu ABCD c6 M la trung diém ctia canh C'D A
(tham khao hinh vé), ¢ la goc gitta hai dudng thang AM va

BC'. Gia tri cos ¢ bang

A. B.

C. D.

“[oelS

I
S

@ Hudng dan giai: Gia st canh cta ti dien déu bing a.

Ta co6:

CB.AM = 0_13’-(0_]\4’—0_14’):0—3’-0—]\1—0_3’-671’
—_— — 2
— CB'CM~cosACM—CB‘CA~cosACB:—az.

COS Y = ‘COS (B—C(),m)‘ =

@.M|_«§

CD = a. Goi E la trung diém ctia AD (tham khao hinh vé
bén).
Géc gitta hai duong thing AB va CFE bang

A. 45°. B. 60°.

C. 30°. D. 90°.

BC - AM 6
Vi du 5.
Cho ttt dien ABC'D ¢6 AB vuong goéc v6i mat phang (BCD). A
. 6
Biet tam giac BC'D vuong tai C' va AB = &T’ AC = av/?2,

@€ Hudng dan giai:

161 -Bui Thi Xuan Tp Hué 4 TT Qudc Hoc Hué



I BTEX Hoéa ™ Nguyén Hitu Nhanh Tién €3 /ToanTienNhanh

Goi H la trung diém ctia BD. Khi d6 EH || ABva EH 1 (BCD).

Goc gitta AB va C'E bang goc gitta EH va EC va bang HEC.
1 2
Ta o6 EH = SAB = “T\/g, BC = VAC?Z — AB? = %
2 2y _ pn2 2
CHQZQ(CB +C’4D) BD :3%:>CH:CLZL/6.
— H —
VltanHEC':C —a\/ééa\/ézlnén HEC = 45°.

EH 4 = 4
Vay goc gitta AB va C'E bang 45°.

Vi du 6. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goc gitta A’C’ va D'C' la
A 120°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

@ Hudng dan giai:
Ta c6 A'C" || AC nén C B

(A'C',D'C) = (D'C, AC). :

Dé thay tam giac AC'D’ 1a tam gidc déu nén DICA = 60°, do d6 ,

(A'C',D'C) = (D'C, AC) = 60°. -

Vi du 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA =SB =SC = AB = AC =1, BC = /2. Tinh géc
gitta hai dudng thing AB, SC.
A. 45°. B. 120°. C. 30°. D. 60°.

@ Hu6ng dan giai:

Ta c6 AB? + AC? = 2 = BC? = AABC vuong tai A. S
AB.5¢  AB(AC - AS)

cos <Z§,5’6) = ‘ZE‘ . )3_6) = 71
— ABAC — ABAS
= 0;1'1'008600 A &s o

- -2 >

Suy ra (Zg, 36) = 120°.
Do d6 géc gitta hai duong thing AB va SC
bang 180° — 120° = 60°.
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Vi du 8. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M, N, P lan lugt 1a trung
diém cac canh AB, BC, C'D’. Xac dinh géc gitta hai duong thing MN va AP.
A. 60°. B. 90°. C. 30°. D. 45°.

@ Hudéng dan giai:
Do AC song song v6i M N nén géc gitta hai dudng thing MN va A B

AP bing goc gitta hai dudng thing AC va AP.
Tinh duge PC = %5; AP = %“; AC = av/2. D’
Ap dung dinh 1y cosin cho AACP ta c6

9a? 5a?

. 2 2 pr2  — +2a® — — f
cosCAP:AP +ACT - PC7 4 4 Q Ak&——-_ M |B

O/

. - 3 - S
2AP - AC 2,7@“@ 2 AN N4
— CAP = 45°. D ~Y(C

Vay goc gitta hai duong thang M N va AP biang 45°.

Vi du 9. Cho hinh chép S.ABC c¢6 tat ca cac canh déu bang a. Goi I, J lan lugt 13 trung
diém ctia SA, BC. Tinh s6 do ctia géc hop béi I.J va SB.
A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.

@€ Hu6ng dan giai:

B

Goi M la trung diém ctia AB. Khi d6 IM la duong trung binh ctia tam giac SAB nén IM || SB

SB a a
> = — = -, T == —.
va IM 5 5 uong tu M J 5

Mat khéac, dé dang ching minh tam giac I B.J vuong tai J nén

um\/cTﬁ)Q(ﬁ)?M.
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av/2

Tam giac IMJ c6 MI = MJ =—,1J = > nén la tam giac vudng can tai M. Suy ra

a
27

(IJ,SB) = (IJ,IM) = MI.J = 45° (do IM || SB).

Vi du 10. Tt dién déu ABCD canh a, M la trung diém ctia canh C'D. Co-sin clia goc gitta

AM va BD la
AV B V2 o ¥ p V2
6 3 3 6

@ Huéng dan giai:
Goi N la trung diém ctia BC. Do M N || BD nén géc gitta AM va A
BD bang goc gitta AM va M N. Suy ra géc can tim 1a goc AMN.

Ta co

— MA%+ MN?— AN?
AMN =
o’ IMA-MN

() @-(v) v ’
: av3 g
2 2

2.

V3
-

Vi du 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a, canh bén SA vuong goc
v6i day, SA = a. Goi M la trung diém ctia SB. Géc gitta AM va BD bing
A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

@ Huéng dan giai:
9AM - BD = (AS+AB) BD = AB - BD

. 24/2
:AB-BD-008135°:—%: 2,

Tu do

a2
—— —> AM-BD Y

COS( ) ) AM - BD a\/§ \/5
g

1 —_ — o
= -3= (AM:;BD) = 120°.
Vay goc gitta AM va BD bang 60°.

Cach 2. Chon hé truc toa do Oxyz v6i O tring A, cac tia Oz, Oy, Oz lan luct tring vdéi cac tia
AB, AD, AS. Khong mat tinh téng quat, gia sit @ = 1. Khi d6 ta c6 toa do cac diem A(0;0;0),
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I BTEX Hoéa
1 1 . 1 1 — R
B(1;0;0), D(0;1;0), S(0;0;1), M (5;0;5). Tu d6 AM = (§;O;§>, BD = (—1;1;0). Va
N ’AM.BD‘ ’5(—1)+0-1+§-0‘ .
COS(AM;BD):‘COS(AM;BD)‘: — == - S
’AMHBD’ G0+ VI+140

= (AM;BD) = 60°.
Vi du 12. Cho tit dien ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ciia cac canh BC va AD.

Biét AB = CD = 2a, MN = a+/3. Tinh goc giita hai dudng thing AB va CD.

A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°.
@€ Hudng dan giai:
) 1
Goi P la trung diem AC = MP || AB,MP = EAB = a va A
NP | CD,NP = %CD =a.
(AB,CD) = (PM, PN). N
) —~ PM?+ PN?—-MN? a®+a®—3a® 1
Ta co COSMP]LZ\ 5PV PN = 57 =——.
Tit d6 suy ra MPN = 120° = (AB,CD) = 60°. B D
M
C
Vi du 13.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ (tham khéo hinh vé A’ B
béen). Géc giita hai dudng thang AC va A’D bang ,"E
!/ L1 /!
A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°. D i ¢
,"A,L:: ----- 4B
D¥ ~V
@ Huéng dan giai:
Ta c6: AC' || A/C" = (AC, A'D) = (A'C", A'D).
Mat khac: A’C' = A'D = DC" = a+/2 nén suy ra AA’DC’ deéu. A B
Do d6 (A'C’, A’D) = 60°. I /160° b
Lo B
JABL - ---
D¢ i
8 TT Qudc Hoc Hué
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Vi du 14. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 déy ABCD 1a hinh thoi tam O, canh a, goc BAD =
60°, c6 SO vudng goc véi mat day va SO = a. Khoang cach tit O dén mat phang (SBC)

N

la
A a\/57_ L a\/57. C a\/45. D. a\/52.
19 18 7 16

@ Hu6ng dan giai:
Goi H 1a hinh chiéu ctia O trén BC, K la hinh chiéu
cia O trén SH. Khi d6 ta ¢c6 OK L (SBC) hay
d(O,(SBC)) = OK. Ta co

11 1 L,
SO2 " oBr " OC?

oKz S0 tom ™~

Do BAD = 60° nén OBC = 60°, suy ra OB = %,
av/3

oC = — Thay vao ding thic trén ta duge OK =

av/57
19 -

Vi du 15. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD day ABCD la hinh vuong, E la diém doi
xitng v6i D qua trung diem SA. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AE va BC. Géc giita
hai duong thang M N va BD bing

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 75°.

@ Hudéng dan giai:
Do D déi xiing v6i E qua trung diém ctia SA nén SDAE
14 hinh binh hanh, suy ra FA || SD. Ta c6

WZAB+EC’:AB+E21)+DC’

_ AB+AD + 5D + DC
B 2
_ AC+8C

Ma BD L AC va BD L SC (do BD L (SAC)) nien

Vay (MN, BD) = 90°.
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Vi du 16.
Cho t¢ dien déu ABCD. Goi M la trung diém canh BC
(tham khéo hinh vé bén). Gi4 tri co-sin ctia géc gitta hai
dudng thing AB va DM bang

V3 V3 V3

A —. B. —. C. —. D.
6 3 2

N —

® Hudng din giai:
Goi N la trung diém AC.
Goi I 1a trung diém MN.

MN | AB
= (AB,DM) = (MN, DM).
DI L MN

Do vay, cos(AB, DM) = cos(M N, DM ) = cos IMD.

DM:é V3

a2 iCOSﬁW\D:
MI =<
4

Ta cb

Ta co

Vi du 17.

Cho hinh lang tru tam giac deu ABC.AB'C' ¢6 AB = a va A C
AA" = \/2a. Goc giita hai dudng thing AB’ va BC' bing
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.
A/ J C/
B/
@ Hu6ng dan giai:
Goi I, H 1an lugt 1a trung diém ctia AB’ va A’C’. Khi do I H la duong A C
trung binh cia AA’BC" nén IH || BC' = (AB',BC") = (AB',IH). N
3 3 \
Taco AB' = av/3, B'H — % AH = 7@ nen B'H? 4 HA? = AB”, ;
hay AHAB' vuong tai H. 4. K
AB' 3 .
IH = 5 :a\2/_:>AB’[H déu, suy ra Al - T '
(AB', BC") = (AB',TH) = B'TH = 60°.
B/
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Vi du 18. Cho hinh chép S ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang vuong tai A va S, SA
vuong goc véi mit phang day. Tinh co-sin goc giita 2 duong thing SD va BC biét AD =

DC =a,AB = 2a, SA = Q?G.
1 2 3 4
A —. B. —. C. —. D —.
V42 V42 V42 V42

@ Hudéng dan giai:

e Goi M la trung diém AB, ta c6 DM || BC Do d6 (BC,SD) = (DM, SD,).

4a? 7a?
o Ta c6 SD2 = SA% + AD? — g+a2 g SD—G\/\/E_
4a? 7a? av'7
SM? = SA%2 + AM? = — + @2 = SM = .
+ 3—|—a 3 /3
DM?:AM2+AD2:a2+a2=2a2;»DM—a\/i
Ta? 49 Ta?
— DS*+DM?*—-SM?* 3 “—? 3 3
e Ta c6 cos SDM = — — '
2.-DS-DM V7a V14 A2
9. cav2

Vi du 19. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA = a va vuodng géc véi
day. Goi M la trung diém ctia SB. Géc gitta hai duong thing AM va BD bing
A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.

@ Huéng dan giai:
Lay N la trung diéem SD, suy rta MN | BD, dan t6i

(AM, BD) = (AM, MN) = AMN.

\ASALAB;»AM_S;B:% Tuong tw AN = f

Lai ¢c6 MN la duong trung binh cia ASBD nén ta ¢6

BD a\/_

2 2
AMN = 60°.

MN = —

. Suy ra AAMN la tam giac déu, nén
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Vi du 20. Cho ti diéen SABC ¢6 SA, SB, SC' déi mot vudng géc va SA =SB = SC = a.
Goi M la trung diém ctia BC. Tinh géc giita hai vec-to SM va AB.

@ Hudng dan giai:

(¢ Cach 1: N
— SM - AB
Goi a la goc gitta hai vec-to SM va AB, ta cé cosa = SV AB
BC 2
C6 BC = AB = VSA7+ 5B’ = av/2, SM = —- “‘Qf.

Mat khac ta co SM-AB = §(SB+SC) . (S’B — SA)

— — — —_— — —s — 2
:%(SBQ—SB~SA+SC‘SB—SC’-SA):—
2

1
Vay cosa = ——— ¢ = - = a=60°

2-av/2 - \/_ 2

(¢ Cach 2:
Goi N la trung diém cta AC, ta dé& dang ching minh dugc
ASMN deu.
06 (SM,AB) = (SM,NM) = (MS, MN) = NMS = 60°.

Vi du 21 (Thi thit, THPT chuyen KHTN Ha Noi, 2019). Cho t dien ABCD c6
AB = CD = a. Goi M, N lan luct la trung diém cta AD va BC. Biét MN = +/3a,
goc gitta hai duong thang AB va C'D bing

A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°.

@ Hudng dan giai:
Goi P la trung diém ctia AC. Khi dé, ta c6 A
PM || CD, PN || AB. Suy ra goc gitta AB va C'D bang géc

gitta PM va PN.
CD «a AB

a M
T, PM=——=—- PN=—=—,
aco 2 2 2

Xét tam giac P]\/[QN co ) ,

— PM*+ PN°— MN

MPN =
o8 2-PM - PN . D

a2+a2 3a? R
444 1

9.4 2 2 C
2 2

Suy ra MPN = 120°.
Suy ra géc gitta hai duong thing PM va PN bang 180° — 120° = 60°.

Vay goc gitta hai duong thang AB va C'D bing 60°.
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Vi du 22. Cho hinh chép S ABC ¢6 SA =SB = SC = AB = AC = av2 va BC = 2a.
Tinh géc gitta hai duong thing AC va SB.

@ Huéng dan giai:

S
(¢ Cach 1:
Ta c6 SAB va SAC 1a tam giac déu, ABC va SBC la tam
gidc vuong can canh huyén BC.
Goi M, N, P 1an luot 1a trung diém ciia SA, AB, BC, ta M
¢6 MN || SB, NP || AC nén (AC, SB) = (NP, MN).
MNS2B a\2/_ PAQC a\2/§'
AP = SP_BQO—CL,SA:@\/? A C
Nén ASAP vuong can tai P = MP = SA a\2/§. P
Vay AMNP déu = (AC,SB) = (NP,NM) = MNP = B
60°.
(&' Cach 2:

AC-SB=(SC—SA) - SB=3SC-SB-SA-SB
=0—-SA-SB- COS/?S\B——Q.
|AC-SB| @ 1
A B = ==
cos(AC,SB) = 10 B AP AR
= (AC,SB) = 60°.

1. 2) Goc giita duong thang va mit phang

Cho dudng thang d va mit phing ().

d\_A
d L o
H A

(¢ Truong hop duong thing d vuong géc véi mit phang («) thi ta néi ring goc giita duong thing
d va mit phang (o) bang 90°.

(¢ Truong hop dudng thang d khong vuong géc véi mit phang («) thi goc giita duong thang d va
hinh chiéu d’ ctia n6 trén (a) goi la goc gitta dudng thang d va mat phang ().
Dé xac dinh goc gitta d va (P), ta thuong lam nhu sau

161 -Bui Thi Xuan Tp Hué 13 TT Qudc Hoc Hué



I BTEX Hoéa ™ Nguyén Hitu Nhanh Tién €3 /ToanTienNhanh

(¢ Xac dinh giao diéem O ctia d va (P).

(¢ Lay mot diém A tren d (A khac O). Xac dinh hinh chiéu vuong géc (vuong goc) H ciia A
len (P). Lic d6 (d, (P)) = (d,d') = AOH.

ENéu ¢ la goc gitta dudng thang d va mit phang (o) thi ta luon c6 0° < ¢ < 90°. %

Vi du 23. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai B, canh bén SA vuong goéc
v6i mat phang day, AB = 2a, BAC = 60° vi SA = av/2. Géc gitta duong thdng SB va miit
phéng (SAC) bang

A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.

@ Huéng dan giai:
Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia B len AC' = BH 1 (SAC)
Xét tam giac ABH vuong tai H, ta co
sin BAH = % — BH = AB - sin60° = a\/3
B =+/SA2 + AB? = a/6.

Xét tam giac SBH vudng tai H, ta co

smBSH— BH 1 #@:450
SB \/§

Vay [SB (SAC)] = BSH = 45°.

Vi du 24. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a, SA L (ABC),SA =
2 2

a\2/_' Tinh goc « gitta SC va mit phang (SAB).

A a=45°. B. a=30°. C. a=90°. D. a=60°.

@€ Hudng dan giai:
Goi H la trung diém AB = CH 1 AB mat khac SA L
CH = CH L (SAB) = (SC,(SAB)) = HSC

C:\/SA2+A02:a\/j CH_‘“Q/§
_—~— HC \/_ i
= sin HSC = — o= 3 = a = 45°.

Vi du 25.
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I BTEX Hoéa ™ Nguyén Hitu Nhanh Tién €3 /ToanTienNhanh
Cho hinh try déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tat ca cac canh déu bang B 1 c
1 (tham khao hinh vé&). Goi ¢ la goéc hgp béi dusng thang AC’ 1 1
v6i mat phang (BCC'B’). Tinh sin ¢. .
. V10 . V6
A. smgo:T. B. smgpzT.
3 13
C. sincp:£. D. sing0:£. B &= C’
4 1 \
A/
@ Hudng dan giai:
Goi H la trung diém ctia BC' ta c6 ¢ = AC'H. B H o
3 AH 6
Ta c¢6 AC':\/ﬁ,AH:%nén sincp:ACI :%. \\\
A N
B ___________\\ '

S

A/

A. 90°. B. 45°. C. 60°.

Vi du 26. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 day ABC' 1a tam giac vuodng can tai B.
Biét AB = a, BC" = ay/2. Tinh géc hop béi dudng thing BC” va mat phing (ACC'A").
D. 30°.

@ Hu6ng dan giai:
e Goi H la trung diém ctia AC. Do tam gidac ABC vuong can tai
B nén BH 1 AC. Mat khac ABC.A'B'C" 1a lang tru ding nén
CC" L BH. Do d6 BH L (ACC'A’). Suy ra géc gita BC" v6i mét
phing (ACC'A') 1a goc BC'H.
e Ta c6 BC = AB = a nén AC = a\/2.

A

Do d6 HB = %AC = a\f.
— HB 1 ——

e sin BC'"H = 5O~ 3 nén BC'H = 30°.
Vi du 27.
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Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong c¢6
canh bing a, canh bén SA vudéng goéc véi mat phang déy
va SA = a. Goi H, K lan luct 1a hinh chiéu vuong goc clia
A tréen SB, SD (hinh vé bén). Goi « la goc tao béi dusng
thang SD va mat phang (AHK), tinh tan a.

A. tana = /3. B. tana = V2.

1
C. tana = —. D. tana = —.

/3 2

&

@ Hudéng dan giai:
Goi L la giao diém ctia SC va (AHK).
Ta 6 AK L (SCD) va AH L (SBC) nén SC L (AKLH).
Do dé
(SD,(AHK)) = (SK,KL) = SKL = a.

Xét ASAC ta co

S A? B a?
SC a3

SA? =SL-SC < SL =
Mat khac ASLK ~ ASDC nén

Sk

LK 5K o
DC ~ SC SC a/3 V6

Xét ASLK ta cod

Vay tana = V2.

1. 3) Goc giita hai mit phang

(¢ Dinh nghia:

Géc gitta hai mit phang 1a goc giita hai duong 37 n

thing lan lugt vuong goéc véi hai mat phing doé.
Hai mit phing song song hoidic triing nhau thi A M
gbc gitta ching bang 0°.

(¢" Dién tich hinh chiéu ctia mot da gidc Cho da gidc ## nam trong mit phang (a) c6 dien tich 1a
S va " 1a hinh chiéu vuong goc ciia 2 trén mit phang (). Khi d6 dien tich S’ ctia hinh 7
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dugce tinh theo cong thic nhu sau:

S'= 8- cosp
v6i p la goc gitta (o) va (B).

(¢ Cach xac dinh géc clia hai mit phing cit nhau

Budc 1. Tim giao tuyén c ctia () va (B).

Budc 2. Tim hai dudng thing a, b lan lugt thuoc hai mat phing va

cling vuong goéc véi ¢ tai mot diem.

Buéc 3. Goc gitta (a) va (8) 1a goc gitta a va b.

Mubn tim goc giita hai mat phang ta c¢6 thé tim géc gitta hai nita duong thang lan lugt ndm
tren hai mit phdng va vuong goc véi giao tuyén clia ching.

Mot s6 trudng hop thuong gip:

& Truong hop 1: AABC = ADBC.

Goi I 1a chan duong cao cia AABC.
N6i DI. Vi AABC = ADBC nén DI | BC.
= ((ABC), (DBC)) = AID.

& Trudng hop 2: Xét goc gitta hai mit phing (M AB) va (NAB) véi AMAB vi ANAB can c6
canh day AB.
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Goi I 1 trung diém AB. Khi d6 NI 1. AB va M1 1 AB.
= ((MAB),(NAB)) = MIN.

& Trudng hop 3: Hai mit phing cit nhau (o) N (3) = A.

Tim giao tuyén A ciia hai mit phing.
Dung AB c6 hai dau mit nam & trén hai mat phang va vuong géc v6i mot mat. (gid st 1a (3)).
Chiéu vuong goc ciia A hosic B len A 1a diém 1.
— AIB 1a goc giita hai mat phing.

& Trudng hop 4: Néu a L (a);b L (B) thi ((a), (8)) = (a,b).

& Trusng hop 5: Truong hop kho vé duge goc gitta hai mat phéng thi ¢6 thé ding cong thic
phép chiéu dién tich da giac.

Vi du 28.
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, A D’
BC = av2, AA" = aV/3. Goi a 1a goc gitta hai mit phing i /
(ACD') va (ABCD) (tham khéo hinh vé dudi day). Gia g e
tri tan o bang | .
A. @. B. g C. 2. D. ¥ )
I
B C

@ Hudng dan giai:
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Ké DO vuong goc véi AC.

Ma ta c6 AC L DD' nén AC L D'O.

Do d6, [(ACD'), (ABCD)] = (D'O, DO) = D'OD = a.
Xét tam giac AC'D vuodng tai D, duong cao DO, ta c6

1 1 1 1 1 3

DO’ AD? T CD2 T 222 T2 a2

av/6

DO = ——.
suy ra 5

Tam giac D'DO vuong tai D, ta c6

. DD’ a3  3V2
an o = = = .
DO a\/g 2
3

BI

A D’

N

(ABC)va (AMN).

A. 45°. B. 15°.

C. 30°.

Vi du 29. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuong goc véi day, SA = 2BC va BAC = 120°.
Hinh chiéu ctia A trén céc doan SB, SC lan lugt 1a M, N. Tinh géc gitta hai mat phang

D. 60°.

@ Hudng dan giai:
Dat BC' = a. Duyng duong kinh AD ctia duong tron ngoai
tiép day.

CD 1 AC
Ta ¢6 = CD 1 (SAC)= CD L AN.

CD 1 SA
Ma AN 1 SC = AN L (SCD) = AN L SD.

Tuong tu ta chiing minh SD 1L AM. Suyra SD 1 (AMN)
lai ¢c6 SA L (ABC) nén ((AHK),(ABC)) = (SD,SA) =
ASD.

BC 2a\/§

Ta c6 AD = = )
& o sin A 3
Qa\/§ \/_
_— AD 3 3

tan ASD = — = = — ASD = 30°.
an SA ~ 2a 3
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Vidu 30. Cho  hinh chop S.ABCD
c¢6 day la hinh wvudng canh a, canh bén
SA = a va vuong géc véi mat phang day. Goi
M, N lan lugt 1 trung diem SB va SD (tham
khao hinh vé), a la géc gitta hai mit phéng

(AMN) va (SBD). Gia tri sin a bang
2v/2
A. B. V2
C.

3

(V]
“|§ |§
Wl

@ Hudng dan giai:
Goi O 1a trung diém ctia BD.
Goi I = MNNSO, P=AINSC.

SB 1 AM
Ta ¢6 = AM 1 (SBC) = AM 1 SC.

BC 1 AM
Tuong tu ta c6 AN L SC
Suy ra SC' L (AMN)

MN || BD
Mt khéc & MN L (SAO).

BD 1 (SAO)
Suy ra goc gitta hai mat phang (AMN) va (SBD) 1a
goc gitta Al va SO hay la SIP = a.
Xét tam giac vuong SIP vuong tai P. Ta c6.

1
SI =550 = §a.
AQ

SP = i’C = ?a (4p dung hé thic lugng cho tam
giac vuong SAC).

_ SP 22

iha=—="-.
SETST T 3

Vi du 31. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L (ABC), day ABC' la tam giac vuong tai C.

Cho ASC = 60°, BSC' = 45°, sin ctia gbc gitta hai mit phang (SAB) va (SBC) bang
A Y8 B VT c. V2 p Y0
4 7 7 3

8

@€ Hu6ng dan giai:
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Dung AE 1 SB,AF 1 SC. Dé dang chiing minh dugc SB L S
(AEF).

Goc gitta hai mat phang (SAB) va (SBCO) la goc AEF.

Gid st SA=1= SC =2,BC =2 AC =3 va AB =+/7,SB =
2v/2.

Tit d6 ¢6 AF = ?,AE: vid

4
— 42
Tam giac AFE vuong tai F' nén sin FEA = :

Vi du 32.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong canh a,
SA = a va vuong goc (ABCD). Goi M la trung diém
cia BC (tham khdo hinh vé bén). Tinh cosin clia goc

gitta hai mat phang (SM D) va (ABCD).
2

1
A B. —. C. = i
V10 V5 3 V5

@ Hu6ng dan giai:
Kéo dai DM cit AB tai E. Ké AH | DM
(H € DM). Khi d6 B la trung diém ctia

AE géc SHA la géc gitta (SMD) va day.
AD - AE 2a

Taco AH= ——-—"-omo = —.
VAD?2 + AE?2 /5
o SA \/5 —
HA = — = — HA =
tan S Vi 5 = cos S

[GVRI )

1
\/1 ftan? SHA

Vi du 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la nita luc giac déu noi tiép dusng tron
duong kinh AB = 2a, SA = a+/3 va vuong goc v6i mit phing (ABCD). Cosin clia goc giita
hai mit phang (SAD) va (SBC) béng

V2 V2 V2 V2

A —. B. —. . D. —.
2 3 C 4 5

@ Huéng dan giai:
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Goi I 1a giao diém ctia AD va BC. S

BD 1 AD
Ta c6 = BD 1 (SAD).

BD L SA
Ma SI C (SAD) nén BD L SI.

Ké DE 1 ST tai E.

SI 1 DE
Ta ¢6 = SI 1 (BDE) = SI | BE.

SI 1 BD
Suy ra goc gitta (SAD) va (SBC) la goc gita DE va A
BE.
Tinh: BD = a\/_ stI\S =

DE = DI - sz]\S—a\/_

\/_
=+vBD?+ DE? =

2\/_
— DE a

Khi dé BED = r=

1 AO COS BE 7 2@\/_ 4

SA 3
S 7

1. 4 Mot s6 bai toan ap dung phuong phap toa do trong khéng gian

Vi du 34 ( THPT Nghen - Ha Tinh, 2019). Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’.
Goi M la trung diém ctia AD, ¢ 1a goc giita hai mat phang (BMC') va (ABB'A’). Khang
dinh nao duéi day dang?
3
A. cosp = T A B
4 |
B. _
cos ¢ = ? ul
C. cos¢ = 3 D \E C
\
2 N
D. cos¢p = = AN
3 Alb=c - B
D’ C’

@ Hudéng dan giai:
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e Cach 1: Tinh géc theo cong thitc dién tich hinh chiéu. A B
Do ABCD.A’B’'C’'D' 1a hinh lap phuong = M A, CB, C'B’ cung

vuong goc véi (ABB'A’) = AMBC' ¢6 hinh chiéu vuong goc len N

mit phing (ABB'A’) 1a AABB'. % .
SnABB N .
Samper Ap= B
Xét tam giac M BC', ta c6 et \

Ta ¢6 Saap = SAmBCr - COS P = coS ¢ =

a? D' C’
VMA? ¥ AB? — +a2 = \/—a

C'B = v2a.

MC'" = VDM?+ DC”? = \/— + 2a? =

MB+ MC'+ BC'
5 .
Ap dung cong thitc Hé-rong ta co

MB

bat p =

3a?
S&MBC’ \/p MC/ MB)(p—BC/):T

a? Spaags 1 . 3a® 2
Mat khac S ) = — = = :—2;—:—_
at khac Saapp = cos ¢ S 2% 1 T3

e Cach 2: Phuong phap toa do hoa.

Khong mat tinh tong quat, ta gia st AB = 1.

Chon hé truc toa do Ozyz véi cac toa do cac diém nhu sau:
A'(0,0;0), B'(0;1;0), D'(1;0;0), A(0;0;1).

1
Khi d6 ta c6 B(0;1;1), M (5;0; 1) , C'(1;1;0).
— ey 1 —_— —— 1
Ta c6 BC' = (1;0; —1), BM = (5, —1;0) , [BC”;BM} — (—1; S5 —1).
Tit day suy ra véc-to phap tuyén ctia cic mit phang (ABB'A’) va (BC'M) lan lugt 1a

X .
= (1;0;0), 7y = (1; > 1) /

1
& 1-1+0:=40-1
. _ || ’ T ’ _2
Ta ¢6 cosp = Tt =3

2
12+02+02-\/12+(%> +1

2
Vay cos ¢ = 3
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Uu diém ciia hai cach tinh nay la khong phdi dung goc

a) Cdch 1, md tu duy vi thuong ta chi chi 1 viéc chuyén bai todn tinh dién tich thiét dién
thanh bai todan tinh géc ma it khi nghi dén hudng ngugc lai. Ddc biét ¢ day ta chi can
“mot phan thiét dién 7 chinh la ABC'M. Viéc tinh dién tich tam gidc nay la khd don

gian.

b) Cdch 2, nhan manh viéc toa do héa bai toan lién quan dén hinh lap phuong la hudng di

tot. Khong can nhieu tu duy hinh.

Vi du 35 (Thi tht, THPT Thiéu Héa - Thanh Héa, 2019). Cho hinh lang tru ding
ABC.A'B'C" ¢6 AB = AC = BB' = a, BAC' = 120°. Goi I la trung diém ctia CC’. Tinh
cosin clia goc tao bdi hai mat phang (ABC) va (AB'I).
V2 3v5 V30 V3
10 °

A —. B. ——. D. —.
2 12 2

@€ Hudng dan giai:

Bl
Y
B av/3
| 2
| a x
_a A C
2

Chon hé truc toa do Oxyz sao cho A = O, C thuoc tia Oz, A’ thude tia Oy va B thudc géc phan
tu thit II ctia mat phing toa do Ozy.

Khi d6, A(0;0;0), B (_2, a_\/§'0>7 C(a;0;0), B’ (_2, —a23;a), I (a;O; 2)'

27 2 ) 2’ 2
Ta co:
— 3 - — AR ACY i 3
A= (‘%%O va AC = (400 suy ra it = [AB, 4C] = (O?O;‘a af)‘
- a a 3 N a/2\/§ (LI e a2\/§ 50’2 a2\/§
o AB/:<_§;T;0) vaAIZ(O;O;— 5 )suyranQZ[AB"Al}:< 1 ;TQ— 5 .

Hai mit phang (ABC) va (AB'I) lan lugt nhan ny va ng lam vée-to phap tuyén.
Goi ¢ 1a goc gifta hai mat phang (ABC) va (AB'I), ta c6

sy nieng V30
cos p = | cos(ny,ny)| = FHR =10
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Vi du 36 ( Ha Huy Tap, 2019). Cho hinh chép S.ABCD. day la hinh thang vuong tai A
va B, AB = BC = a, AD = 2a. Biét SA vuong goc v6i day (ABCD), SA = a. Goi M, N lan
lugt 1a trung diem SB, C'D. Tinh sin goc gitta dudng thang M N va mat phang (SAC).

A 35 B 2V o ¥ D V3
10 5 5 10

@ Huéng dan giai:
Chon hé truc toa do Ozyz nhu hinh vé. Ta ¢6 A(0;0;0),
5(0;0; a), C(a; a;0), D(0; 2a;0),B(a; 0;0), M <2'0;9),

5 27772
a 3a
N(—;—;O).

2" 2

Ta co [;l_g,;l—é} = a?(—1;1;0), do d6 mat phing
(SAC) c¢6 véc-to phap tuyén la (—1;1;0). Mat khac

NN 3 .
MN = (0; —a; —g), suy ra duong thang M N c6 véc-to
chi phuong (0;3; —1).

2

Goi ¢ la goc gitta duong thang M N va (SAC), tacd  z

. |-1-04+1-3+0-(=1)] 3v5
s = = .
V(12412402 /02 432+ (-1)2 10

Vi du 37 (Thi thit, Chuyén Son La). Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC' la
tam giac can véi AB = AC = a va BAC = 120°, canh bén BB’ = a, goi I la trung diém

CC’. Cosin goc gitta (ABC) va (AB'I) bang:

2

@ Hu6ng dan giai:

z
A C’
B’ et T
‘N‘ ::’_’_’_/ ________ P R / y
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Goi O la trung diém BC, ta c6:
BC? = AB? + AC? — 2AB.AC cos 120°= a? + a® — 2a - acos 120°= 3a®> = BC = aV/3.

3
Tam giac AOB vuong tai O c6: AO = VAB? — BO? = \/a*> — —a® =

a
4 2’
Chon hé truc Ozyz (nhu hinh vé). Ta c6:

a \/§ \/§ a
A(—' ;>,B’ s ——aal, 1| 0;—-a; 5 ).
2,OO (O 2aa> (O 2a2)
Mit phing (ABC) ¢6 mot VIPT k = (0;0;

A8 = (- Laa) a1 - (-5 20 ).

27 2 272 72

= [@, ﬂ} = (—3fa2; —1a2; ——a2): —iaz (3\/5; 1; 2\/§>

pa

4 2
Mat phéng (AB'I) c6 mot VIPT 7 = (3v/3;1;2/3) .

_EE v
[Em

Si

cos ((ABC), (AB'I)) = ‘cos (7;, ﬁ)‘

82. Khoang cach

2. 1 Khoang cach tir mot diém t6i mot dudng thang
Dé tinh khoang cach tit diém O t6i dudng thang (d), ta thuc hien cac budc sau:

e Trong mat phang (O;d), ha OH 1 (d) tai H.

e Tinh do dai OH duya trén cic cong thiic vé he
thic lugng trong tam giac, ti gidac va duong

tron.

H

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B, canh bén SA vudng
, 2
goc voi day va SA = 2a, AB = BC = a. Goi M la diém thuoc AB sao cho AM = ga. Tinh

khoang céch d tit S dén dudng thang CM.
A d:2a”5110. B. d:a510. C. d:‘“;m. D. d:2“‘5/m.

@ Huéng dan giai:
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Trong (SMC') ké SH L MC tai H.
MC 1 SH

Co = MC L (SAH)= MC L AH.
MC 1L SA

Dién tich tam giac ABC' 1a Sapc = —AB BC = %
Dién tich tam giac M BC la Sy pc = §MB -BC = —

a>  a®  ad®

=>SAMCZSABC—SMB(J=—————'

26
Xét ABMC = MC = MB? + BC? = \/_“

2SAMC . 2a\/1_0
MC 10

Do dai canh AH =
\/ 110

Xét AAHS = SH =+ AH? + SH? =

Vi du 2. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bing a. Khodng céach tit diém A
dén duong thang B'D bing

A QTV? B. g c. %@ D. g

@ Hudng dan giai:
AD 1 AB (ABCD la h.vuong)
Vi D’ C’
AD 1 AA" (ADD'A’ 1a h.vuong)
= AD 1 (ABB'A") = AD 1 AB'.

Trong AADB’ vuong tai A ta vé duong cao AH. E
Vay AH = d (A, B'D). Al : A B

Theo hé thic lugng trong AADB’ H///
A
1 1 1 1 1 AL —- -
- + - 5 + -~ 5 D/* // C
AH? AD?  AB? a®> 2a? S
a6 7
Suy ra AH = 3 0 f

Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh 1. Tam giac SAB déu
v nam trong mit phang vuong goc véi day (ABCD). Tinh khoang cach tit A dén (SCD).

A 1. B. g C. ¥ D. V2.

@ Hudng dan giai:
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Goi H la trung diém ctia AB = SH 1 (ABCD).

Goi K la trung diém cia CD = HK 1. CD = CD 1 (SHK).
Trong mat phang (SHK) dung HI 1. SK = HI 1L (SCD).
Ta c6 AH || (SCD) = d(A,(SCD))=d(H,SCD) =HI.
Tam giac SAB déu = SH = ? va HK = 1.

Xét ASHK ¢6 ! = ! + = éHI:@.

HI? SH? HK? 7

Vi du 4. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a, G 1a trong tam tam giac
ABC. Goc giita mit bén v6i day bang 60°. Khodng cach tit diém G dén mit phing (SBC)
bang

A c. D. 2.

a
B. - .
4 4 2

N2

@ Hudng dan giai:
Goi I 13 trung diém BC.
Trong mat phang (SAI), ké GH L ST (1)

BC L Al
Ta cé: = BC 1 (SAI) = BC L GH (2).
BC L SI

Tit (1), (2) = GH L (SBC) = d(G; (SBC)) = GH.
(SBC) N (ABC) = BC
Co: { SI L BC = ((SBC);(ABC)) =

Al L BC
(SI; AI) = STA = SIG = 60°.

Ta ¢6 GI = %AI - “‘6/3 — GH = GIsin60° = av3. \/75
a

1

Vi du 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B, SA vudng goc vii
mit day va SA = AB = /3. Goi G la trong tam clia tam giac SAB. Khoang cach tit G dén

mat phang (SBC) bing

V6 V6 V6
A. R B. - C. V3. D. 5

@ Hudng dan giai:
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S

Goi M la trung diém ctia SB = AM 1 SB (vi tam gidc SAB can).

BC L AB
Ta c6 = BC 1 (SAB) = BC L AM.
BC 1 SA
AM 1 SB
Va = AM 1 (SBC) = GM L (SBC) tai M.
AM 1 BC

Do dé d (G, (SBC)) = GM.

B AM
SB = ABVE = VG AM =SB _ V6 | gy AM V6
2 2 3 6
2. 2 Khoang cach tit mot diém dén mot mat phing
Phuong phap
Cho mat phang (a) va mot diém O, goi H 1a hinh chiéu vuong géc ctia O
diém O trén mat phang (o). Khi d6 khodng cach OH dudc goi 1 khoang .
cach tit diém O dén mat phang (), ki higu d (O, (o)) = OH ﬂ d

Tinh chat 1. Néu dudng thiang d song song v6i mat phang (P) thi khodng cach tit moi diém trén
duong thang d dén mit phang (P) 1a nhu nhau.

Tinh chit 2. Néu AM = kBM thi d(A, (P)) = |k|d(B, (P)), trong d6 (P) la mit phing di qua
M.

Vi du 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong, AB = AC = a. Biét tam
giac SAB c6 ABS = 60° va nim trong mat phang vuong géc v6i mit day. Tinh khoang cach
d tit diem A dén mat phang (SBC) theo a.

ay/3

91
awer B. d =33 C. d = 2aV3. D. d= 22

A d=
d 7 2
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CA 1L AB
Ta c6 § (ABC) L (SAB) = CA L (SAB).

(ABC)N (SAB) = AB
Ké AK | SB tai K va AH | CK tai H.

SB | AK
Ta ¢6 =SB 1 (ACK)= SB 1 AH.
SB 1 CA
AH 1 CK
Do = AH L (SBC) = d(A; (SBC)) = AH
AH 1 SB
Xét AABK, ta c6 AK = AB - sin ABK = asin 60° = %g
Xét AACK taco—— =+ 4 L T g

AH? AK?  AC? 3a?

Vidu 7.

Cho hinh chép ti giac S.ABCD c¢6 day ABCD la
hinh ch nhat canh AB =a, AD = a\/§, canh bén
SA vuong géc véi mit phang (ABCD), goc gitta
SC va mat phang (ABCD) biang 60°. Goi M la
trung diém ctia canh SB (tham khdo hinh vé). Tinh
khoéng cach tit diém M t6i mat phang (ABCD).

d(M,(ABCD)) = =
2
d (M, (ABCD)) = 5.
d(M,(ABCD)) = 2av/3.
d (M, (ABCD)) = a/3.
& Hudng din giai: Do SA L (ABCD) suy ra goc giita SC va déay la SCA = 60°. (1)
Do ABCD la hinh chit nhat nén AC = a+/3. (2)

Trong tam giac vuong SAC ¢6 SA = AC' - tan 60° = 3a.
. 1
Do M la trung diem canh SB nén d(M, (ABCD)) = §d(S, (ABCD)) = 3_a‘

Vi du 8. Cho hinh chép déu S.ABCD, canh day bang a, goc gitta mit bén va mat day 1a

60°. Tinh khoang cach tit diem B dén mit phang (SCD).
A. B, 1V3 c. W3

: . D.
4 2

> e
N

@€ Hu6ng dan giai:
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Trong d6 H 1a hinh chiéu vuong géc ctia O len (SCD), ta c6

d(B;(SCD)) _BD _ _ _ . _
1(0-(5CD)) = oD = 2= 4(B:(5CD) = 2.4(0;(SCD)) = 20H

Goi I 1a trung diém ctia CD ta c6

SI L CD _—
= ((SCD);(ABCD)) = (OI;SI) = SIO = 60°.
Ol 1L CD B a
) y N : ) av/3
Xét tam gidc SOI vuong tai O ta ¢c6 SO = OI.tan 60° = —

Do SOCD la tit dién vudng tai O nén

1 _ 1 1 1 2 2 4 16
o =002 Top: " 0~
= 08 = ™2 5 a(B;(soD)) = T

Vi du 9. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén bing 2a. Khoang

cach tit diém A dén mat phang (SBC) bing

A a 165. B a\/165. C a\/165. D. 2a\/165.
30 45 15 15

@€ Hu6ng dan giai:
Goi O la tam ciia tam gidc déu ABC va H la trung diém ctia BC.

Ta c6 SO = +/SAZ — AO? = \/(Qa)2 - <2 : “\/5> _ V33

3 2 3

2 2
Ta ¢6 SH = SO+ OH® = \/(a 333> +%<”’T‘/§) -

av'15

2
Cach 1. VB W
) 1 1 av33 a*v3 a’v11
Tlnth.ABc:§'SO'SAABc:§' Y. A o
) V11
. 3Vs aBc 12 ay/165
Vay d[A, (SBC)| = — _ .
2 2
Cach 2.
A, (SB AH
Ta ¢6 di4, (5BO)] _ = 3. Trong (SAH) vé OK L SH.

d[O, (SBC)]  OH

BC 1L AH
Ta ¢6 = BC 1 (SAH) = BC 1 OK.
BC 1 SO

Ma OK 1L SH = OK 1 (SBC). Khi d6 OK = d[O, (SBC)).
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I BTEX Hoéa
Vi ASOH vuodng tai O c6 OK la dusng cao
1 1 1 1 1 v 165
= + = + — = 0K = a .
OK? SO? OH? EGQ a 45
3 12
ayv/165  av/165
Do d6 d|A, (SB =3 = .
o dé d[A, (SBC)] =3 15 IE
Vi du 10. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh biang a. Khoang cach tit diem D
dén mat phang (AD'B’) bang
A O3 B. 22 c. o6, D. a.
3 2 6
@€ Hu6ng dan giai:
Goi 0,0 lan lugt la tam cia cac miat (A'B'C'D’) va A D
ADD'A' AN
Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia A" len AO. ,"E ' ‘\\ ,/’
Do A’B'C'D’ 1a hinh vuong nén A'C' L B'D’ (1) Br— ! B 6{/\ ¢
AA' L (AB'C'D') = AA' 1 B'D (2) : L S
Tu (1) va (2) suy ra B'D' L AA'O. : E ""ﬁ'H ‘\\
Ké A'H L AO (3) JARTT e - D
Vi B'D' 1 (AAO) = B'D' 1. AH (4) 6
Tit (3) va (4) suy ra A'H L (AB'D) e AN 7
= AH=d(A',(AB'D")).
A'C 2
AC' = VADT+ DC7 = av/2 = A0 = —— = a;f.
NA-AO  AA-AO 3
Trong tam giac vuong AA'O ¢6 AH = i Jin — o = a;/_‘
£ / / / / / !/ a’\/g
Tac6: d(D,(AB'D") =d(A,(AB'D")) = A'H = AV
~ av'3
Vay d (D, (AB'D')) = 5.

Vi du 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi tam O canh AB = 2av/3, goc BAD
biang 120°. Hai mit phang SAB va SAD ciing vuong géc véi day. Goc gitta mit phang (SBC)

va (ABCD) bang 45°. Tinh khodng cach h tit O dén mat phang (SBC).
A.h:“\f. B. hz?’af. C. h:a‘f D. /= 3a.

@€ Hudng dan giai:
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(SAB) L (ABCD)
Vi = SA 1 (ABCD). Tu gia
(SAD) L (ABCD)
thiét ta suy ra AABC déu va ASBC can tai S.
Goi M 1a trung diém ctia BC. Ta c6 AM 1 BC va
SM L BC do d6 ((SBC),(ABCD)) = SMA = 45°.
Goi I 1a trung diém ctia AM suy ra OI || BC =
OI || (SBC). Do d6 d (O, (SBC)) = d(I,(SBC)).
Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia I len SM, ta co
d(I,(SBC))=1IH.
Vi AABC déu va ASAM vudng can nén

AM:SA:w:&L#SM:?)a\/Q
Vi AHIM ~ ASAM nen [H = M54 _
1 SM
53@-3@ B 3a\/§

3av/2 4

Vi du 12.

Cho khdi chép S.ABCD c¢6 SA L (ABC), tam giac ABC déu canh S
3
2 Z 2 3
a va the tich khdi chép S.ABC bang ¢ (tham khdo hinh vé bén).
Tinh khodng cach h tit diém A dén mat phéng (SBC).

) A C
A=W g a2 o3 g a3
7 VT 2 V7
B
@ Hudng dan giai:
Goi H, K lan lugt 13 hinh chiéu ctia A len BC va SH. S
Ta c¢6 d (A, (SBC)) = AK.
a3\/§ O
1 ~ 3Vsape 4 -
o Vsapc = =Sapc-SA = SA= = =a A C
3 Sapc a*V/3
1 > H
e Xét tam giac SAH vuong tai A ¢6 B
1 1 1 1 4 7 av/21
_ + = —Mpr sy no lyeyly L .
AK?2 SA2  AH? a2  3a? . 3a? 7

Vi du 13. Cho hinh chép S.ABCD véi déy la hinh ch@ nhat ¢6 AB = a, BC = av/2,
SA 1 (ABCD) va SA = aV/3. Goi M la trung diém ctia SD va (P) la mat phing di qua
B, M sao cho (P) cit mat phang (SAC) theo mot duong thang vuong goc véi BM. Khoang
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cach tit diem S dén (P) bing
A 2a+/2 av/2 av/2 D 4an/2
T g L Ty

@ Huéng dan giai:
Goi O la tam hinh chit nhat ABCD. G la giao diém
cia SO va BM.
Suy ra G la trong tam cua tam giac SAC va SBD.
Goi N la giao diém ctia (P) va SA. H la hinh chiéu
vuong goc ctia B len AC. K 1a hinh chiéu vuodng goc
cua H len BG.

Ta c6 OA = 1AC’— \/ABQ—i—BC2 \/_
Goi I 1a trung diém AB = OI = % BC = a\2/_

SABo=§-OI.AB:%-BH.OA;»BH:O]'AB_Wa

\/AO -3
AABH vuong tai H c6 AH = JAB® — BH? =
f 1 OH OG 2
= AH = =" = 2AC = = o2 3:GH||SA
TaCéBHJ_(SAC’):>BHJ_NG
NG L BM
Khi d6 = NG L GH = NG || AC = (P) || AC va SN = 2AN.
BH 1 NG
d(S,(P)) =2d (A (P)) =2d(H,(P)) =2HK.
a3 a®> a6
AOSACOGH——SA— 3 ; NAHB vuong tai H ¢c6 BH =V AB? — AH? = a2—§: 7
) _ 1 1 1 HG?-HB?> a2
AGHB vuong tai H ¢6 HK2_HG2+HBQZ>HK_ HGE T HE -~ 3

Vi du 14. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a. Géc gitta miat bén véi

mit day bing 60°. Khodng cach tit diém A dén mat phang (SBC) biang
AL B. . c. 2 p. 2%
2 4 2 4

@ Hu6ng dan giai:
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Goi G la trong tam tam giac ABC, M la trung diém ctia BC, H S
12 hinh chiéu vuong goc ctia G len SM.

Theo dé goc gitta (SBC) va (ABC') 1a goc SMA = 60°.

Do G la trong tam tam giac ABC ta ¢6 AM = 3GM,

suy ra d (A, (SBC)) =3d (G, (SBC)) =3GH

Trong AGHM vuong tai H c6 A 4 C
1
GH = GM -singoe = L. Y3 V3 _a 0
3 2 2 4 >
3a M

Suy ra d (A, (SBC)) = 3GH = vy
B

Vi du 15. Cho ABCD la hinh vuong canh a, tam gidc SAB can tai S va nam trong mit
phéng vuong goc véi (ABCD); goc gitta SC v6i (ABCD) biang 45°. Khoang cach tit trong
tam G clia tam gidc SBC dén mit phang (SAC) biang

A. a‘/%. B. a‘/%. C. 2“‘/5 D. a‘/ﬁ.
33 29 33 21

@ Hudng dan giai:

Goi H la trung diém ctia AB.

Vi tam gidc SAB can tai S va nam trong mat phang vuong
goéc véi (ABCD) nén SH L (ABCD).

Khi d6 goc gita SC vdi (ABCD) la SCH = 45°. Suy 1a

tam giac SCH vudng can tai H nén
5
SH = CH = BC? + BH? = %

( S

)) BA _y

) HA '

Khi d6 d(G, (SAC)) = gd(H, (SAC)).
Ké HE 1 AC (trong mit phang (ABCD)). Khi d6 AC' L (SHE).

Ké HF 1 SE (trong mat phang (SHE)). Khi d(’) HF 1 (SAC) hay HF =d(H,(SAQC)).

Ta c6 tam giac AHFE vuodng can tai £ va AH = 5 nén HE = 2\/_

Hon nita, vi tam giac SHE vuong tai H va ¢6 duong cao HF nén

,%
a
A
Q

1 1 1 4 Vv
_ L4 § oy V550
HF? ~ HE*  SH® 5a2 22
\ 2 2 VBha 2V
Vay khoing céch cin tim 1a d(G, (SAC)) = Zd(H, (SAC)) = % - 22“ 325“.
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Vi du 16.
Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 canh diy A’ C’
bing a. Biét goc giita hai mat phang (A’BC) va (A'B'C") B
bing 60°, M la trung diém ctia B’C. Tinh khoang cach tit ) .
diém M dén mat phang (A'BC). L M
1 .
A. ga. B. ga. C. ?a. D. ?a. \
Al -3 C
B
@ Hu6ng dan giai:
d(M,(A'BC)) MC 1
Ta c6 ’ = =—; d(B,(A'B =d(A, (A BQ)). A c’
a Co d(B, (A/BC)) B/C 27 d( ) ( C)) d( ) ( O)) \\\\\\ /
Vi (A’B'C") || (ABC) nén goc giita (A'BC) va (A’'B'C") bang goc R 15
gitta (A'BC) va (ABC). S0
Ké AH 1 BC tai H = A'H 1 BC. Suy ra, AHAla goc gitta hai O\K . M
mit phang (A’BC) va (ABC). Do do, AHA = 60°. \ .
Ké AK | A'H tai K = AK 1 (A'BC). ARsgzzinN e A0
Do d6, d(A, (A’BC)) = AK. H
3a B

Ta c6 AH:“T\@; A'A:AH-tanA/f}Lﬁx:7

AA - AH 3
Tam giac A’AH vuong tai A ¢c6 AK la dudng cao, suy ra AK = o

AAZ + AD? 4
3a

1
Vay d(M, (A'BC) = JAK = .

Vi du 17. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = a/3, SA L (ABC), tam giac ABC vuong tai B
vi AB = a. Tinh khodng cach tit diém A dén mat phang (SBC).

@ Hudng dan giai:
Do SA L (ABC) va SA C (SAB) nén (SAB) L (ABC).
Ma (SAB) N (ABC) = AB va AB L BC
nén BC' 1 (SAB). Do BC C (SBC)
nén (SBC) L (SAB).
Ké AH 1 SB vé6i H € SB.
Do (SAB) N (SBC) = SB nen AH L (SBC) = d (A, (SBC)) = AH.
Do SA L (ABC) nén SA 1. AB

nén

L1111 4
AH?  SA?  AB?2 3a® a?  3a?
Vay d (A4, (SBC)) = f“.
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Vi du 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 tam giac SAB déu va nim trong mit phing vuong
goc v6i (ABCD), tit giac ABCD 1a hinh vuong canh a. Goi H la trung diém ctia AB. Tinh
khoéng cach tit diem H dén mat phang (SCD).

® Hudng dan giai:
Do tam giac SAB déu va H la trung diém ctia ABnén SH 1 AB.
Ma (SAB) L (ABCD).
Nén SH 1 (ABCD) = SH 1L CD.
Do ABCD la hinh vuong nén goi F la trung diém ctia C'D nén
HE 1 CD.
Vay CD L (SHE).
Ma CD C (SCD) nén (SCD) L (SHE).
Ta c6 (SCD)N(SHE) = SE.
Ké HK L SE v6i K € SE néen HK L (SCD).

Khi d6 d (H,(SCD)) = HK. Vi AB = a nén SH = @
Do ABCD la hinh vuong nén HE = a.
Vi SH L (ABCD) nen SH 1 HE.
1 1 1 7 V21la V21la
Khi d6 = = —.Nén HK = . Vay d(H D)) = .
MO TR T s T HE T 3 7 Vay d(H,(SCD)) = —

Vi du 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai A, AB =1, AC = /3.
Tam giac SBC déu va nam trong mit phang vuong véi day. Tinh khoang cach tit B dén miit
phang (SAC).

@ Hudng dan giai:

Goi H la trung diém ctia BC,

suy ra SH | BC = SH 1 (ABC).

Goi K la trung diém AC, suy ra HK 1 AC.
Ké HE L SK (E € SK).

Khi d6 d (B, (SAC)) = 2d (H, (SAC))
SHHK 239

VSHZ+ HEK? 13

=2HFE =2

Vi du 20. Cho hinh chép tit gidec déu S.ABCD c6 canh bén 1 2a va dién tich day 1a 4a.
Tinh khoang cach tit A dén mat phéng (SBC).

@ Hudng dan giai:
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Goi O = ACNBD = SO L (ABCD).
Ta ¢6 d (A, (SBC)) = 2d[0, (SBC)).
Ké OE L BC,0OF L SE ta c6

BC 1 OE
= BC 1 (SOE) .= BC 1L OF ma OF L

BC 1 SO
SE = OF 1 (SBC).

Ta c6 Sapep = AB? =4a®> = AB = 2a = OF = a.
Ta ¢c6 AC = 2av/2 = OA = a2 = SO =
VSAZ — 0A2 = a\/2.

1 1 1 3 a\/6

Ta c6 - =" =S OF = .
A0 T 052 T 02~ 22 3

a\/é 2a\/6

= d(0,(SBC)) = = d (A, (SBC)) = .

3

Vi du 21. Cho hinh choép S.ABC ¢6 canh SA = SB = SC = a va SA,SB,SC doéi mot
vuong goéc v6i nhau. Tinh theo a khoang cach h tit diém S dén mat phang (ABC).

Goi H la chan dudng cao ha tit S xuéng (ABC) va M = AH N BC.
Ta c6 SH L (ABC) = SH L BC = BC L SH.

SALSB
Lai c6 = SA 1 (SBC)= SA 1 BC = BC L SA.

SA 1 SC

BC 1 SH
Nhu vay = BC L (SAM)= BC L SM.

BC L SA
Tit SA L (SBC) = SA L SM
Dod6 cr = i = L LSy
SH2  SA2  SM2 SA2  SB2  SC? @2 V3

2. 3 Khoang cach gitta duéng va mat song song - gitta hai mat song song

a) Cho dudng thang d song song véi mat phang («), dé tinh khodng cach gitta d v& () ta thuc

hién
e Chon diém A trén d sao cho khoang cach tit 4 t6i (o) duge xac dinh dé nhat.
e Két luan d(d; (o)) = d(A,(«))-

b) Cho hai mat phing song song (o), (3). Dé tinh khoang céch giita hai mat phang ta thiyc hién

cac buée
e Chon diém A trén () sao cho khodng cach tit A t6i (8) dugce xac dinh d& nhat.

e Két luan d((8); (o)) = d(4, (8)).
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Vi du 22. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 céc canh déu biing a vi BAD = BAA =
DAA’ = 60°. Tinh khoang cach giita hai mat phang day (ABCD) va A'B'C'D’.

@ Huéng dan giai:
Ha A’H 1 AC.Tacé BD L (OAA") suyra BD L A'H = 7"\
/!

AH 1 (ABCD). Do (ABCD) || (AB'C'D) nén A'H la
khoang cach gitta hai mat day. B

A" ABD la hinh chép déu nén AH = —AO = ;/_ \ 4/)‘::::\ """"""""
B /

2
A'H? — A/A? — AH? — 2; - A'H = gf

Vi du 23. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac déu canh bang a, mit ben (SBC)
vuong goc véi day. Goi M, N, P theo thit tuy 1a trung diem AB, SA, AC. Tinh khoang cach
gitta hai mit phang (M NP) va (SBC).

Ta chiing minh duge (MNP) || (SBC). S
Suy ra d((MNP); (SBC)) = d(P; (SBC)).

AP N (SBC) = C suy ra d(P; (SBC)) = jgd(A; (SBC)) = N

%d(A; (SBC)).

Goi K 1a trung diém ctia BC. Tam gidc ABC déu suy ra AK L

BC. A C
o (ABC) L (SBC) theo giao tuyén BC nén AK | (SBC). K

Do d6, d(A; (SBC)) = AK = ‘“2/5. )

Vay d(MNP); (SBC)) = %

s D

Vi du 24. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = a+/6 va vuong goc véi mat phang (ABCD),
day (ABCD) la ntia luc giac déu noi tiép trong dudong tron duong kinh AD = 2a.

a) Tinh khodng cach tit A, B dén mit phiang (SCD).
b) Tinh khoang cach tit dudng thang AD dén mit phang (SBC).

c¢) Tinh dién tich thiét dién ctia hinh chép S.ABC'D vé6i mat phang (a) song song véi mat
5 N 3
phang (SAD) va cach (SAD) mot khoédng bang %.

a)
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Ta ¢6 (SCD) L (SAC). Ha AH L SC = AH L g

(SCD). Suy ra AH la khoang cach tit A t6i (SCD).

) 11 1 B
XetASAB.AHQ—AersAQ:>AH_a\/§.

Goi I la trung diém ctia AD, suy ra

BI'|| CD = BI || (SCD) = d(B, (SCD)) = d(I, (SCD)A

- B _d(,(S¢D))
Mat khic, AT (SCD) = D, mén qemrcmpys =
D _1

AD 2

Suy ra d(I, (SCD)) = a\z/é'

b) Ta c6 AD || CD = AD || (SBC) = d(AD, (SBC)) = d(A, (SBC)).
Ha AK 1 BC, tac6 BC L (SAK) = (SBC) L (SAK) va (SBC) L (SAK) = AK.
Ha AG 1 SK, suy ra AG L (SBC).

Xét ASAK, ta co
1 1 1 a\/6
A s T are AT 3

¢) Taco AK L (SAD). Gia st () || (SAD) cét AK tai E, khi d6

d((a), (SAD)) = AE = %ﬁ - %AK.

Suy ra E la trung diém ctia AK. Ta xéac dinh thiét dién ctia hinh chép v6i mat phang (o) qua

E va song song véi (SAD).

Thiét dien la hinh thang vuong M NPQ véi M, N, Q, P la trung diém ctia AB,CD,SB, SC.
a*\/6

Ta tinh dugc SMNPQ = 5

2. 4 Doan vuoéng géc chung, khoang cach gitta hai dudng thing chéo nhau
Phuong phap. Ta c6 cac truong hgp sau:

1) Truong hop 1

Gia stt @ va b 1a hai dudng thang chéo nhau va a L b. b

e Ta dyng mit phing («) chita a va vuong goc véi b
tal B.

e Trong («) dung BA L a tai A, ta duge do dai doan «

AB 1a khoang céach giita hai duong thing chéo nhau

a va b.
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2) Truwong hop 2

Gia stt @ va b 1a hai dudng thang chéo nhau nhung khong b B M

vuong goéc véi nhau.

e Ta dyng mit phéng («) chita a va song song véi b.

e Liy mot diém M tuy ¥ trén b va dung MM’ vuong

goc véi («) tai M.

o Tu M’ dyng b song song véi b cat a tai A.

e Tt A dung AB song song v6i MM’ cat b tai B, do
dai doan AB la khoang cach gitta hai duong théng
chéo nhau a va b.
Nhan xét
a) Khodng cdch gitta hai ducng thang chéo nhau bing khodng cdch gitta mot trong hai dudng thang

do va mat phang song song vdi né chia duong thing con las.

b) Khodng cich gitta hai duong thing chéo nhau bing khodng cdch gitta hai mat phdng song song

lan luot chia hai duong thang do.

Vi du 25.
Cho hinh lap phuong ABC'D.A'B'C' D' ¢6 canh bang 1 (tham khéo B c’
hinh Vél). Khoang cach giita hai dudng thang AA’ va BD bing N | 7
A ;. B. 1. |
Bi-—1{—-Jc
2 7 N
C. V2. D. \/7_
A¥ ~D
@ Hudng dan giai:
Goi O la trung diém cta BD. B’ c’
AO L AN }
Ta c6 A ; D’
AO 1 BD. |
AC V2 BAre ¢
Suy ra d(AA', BD) = A0 = =~ = % P
A——D

Vi du 26. Cho tit dién ABCD ¢c6 AB=CD =a>0,AC=BD=b>0,AD =BC =c¢>
0. Céc biéu thic a® + b* — 2, a®> + @ — b?, ¢ 4+ b> — a® déu 6 gia tri duong. Khoang cach d

giita hai duong thang AB va C'D bing

2 2 2 2 2 12
A,d:,/bﬂ‘Tﬂﬁ B'd:,/%.
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7 2 2 2. 2 2
C.d:\/bjLCTa_ D'd:\/bHLTC_

@€ Hudng dan giai:
Goi E, F lan luot la trung diém cau AB va CD. A /

Dé chiing minh dugce cac tam giac CED can tai F va tam giac /
AFB can tai F. /

E /

Suy ra E'F' 1a doan vuong goc chung cua A32 va g’D. \gay d=FEF. /
B} b /
Trong tam gidc ABC trung tuyén CE? = ;—C — az. B /D
Trong tam gidac CFE vuong tai F' co:
¥+ a? a? F
FE=+CE?—-CF?= ( ——)——.
\/ 2 1)1 ¢

222
Suyrad—EF—\/%.

Vi du 27. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vuong canh a. Dudng thang SA vuong

goc v6i mit phing day va SA = a. Tinh khodng cach gitta hai duong thing SB va CD.
A. 2a. B. av2. C. aV/3. D. a.

@ Huéng dan giai:
ViCD | AB nén CD || (SAB).
Ma SB C (SAB) nén

d(CD, SB) = d[CD, (SAB)] = d[D, (SAB)).

DA 1 SA(SA L (ABCD))
Ta c6 = DA 1 (SAB),
DA 1 AB

do do

d[D,(SAB)] = DA = a.

Vay khoang cach giita hai dudng thang SB va CD la a.

Vi du 28. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong tam O canh biang 1, biét
SO = /2 va vuong géc v6i mit day. Tinh khoang cach gitta hai dudng thang SC va AB.

A. ‘/?5 B. \/?5 C. V2. D. %ﬁ

@ Hudéng dan giai:
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Vi AB || (SCD) nén d(AB,SC) = d(AB,(SCD)) =
d(M, (SCD)), trong d6 M la trung diém ctia AB.

Goi N la trung diém ctia CD va H la hinh chiéu vuong
géc cia M trén (SCD) thi H 6 SN. Tinh duge SN =

/ 2
502 bc :; aSASMN——SO MN = \25
SC) =

4
Do d6 d(AB, S d(M,(SCD)) = MH = 252% —
272
5

Vi du 29. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 day 1a tam giac vuong can, AB = AC =

a, AA" = 2a. Tinh khodng cach gitta hai duong théng AB' va BC".
2a a a
A —. B. —. C. —.
V21 V3 V21

@ Hudng dan giai:
Goi I, K lan lugt 1a trung diém BC’ va AC. Al C’

= AB' || IK = AB’ || (BK("). . /
= d(AB'; BC") =d (AB'; (BK(C")) = d(C; (BKC")). a
1 a’ /
Mat khac Vv pre = EVABC.A’B’C’ =5 "
( I //
BK = 0"2[
2 %
\/1_7 N S _ a \/ﬁ A /;/
Kot = VL ABKC! , I A S
“=73 4 K ¢
C' = aVv6 5 .
3VC’.BKC 2a
Suy ra d(AB’; BC") = d(C; (BK(C")) = = )
y ra d( ) =d(C;( ) Samne Vol

Vi du 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong tam O canh biang 1, biét
= /2 va vuong goc v6i mat day. Tinh khoang cach gitta hai dudng thing SC va AB.

A. ? B. \/?5 C. V2. D. %ﬁ

@ Hudéng dan giai:
Vi AB || (SCD) nén d(AB,SC) = d(AB,(SCD)) =
d(M, (SCD)), trong d6 M la trung, diém ctia AB.
Goi N la trung diém ctia CD va H la hinh chiéu vuoéng
géc cia M trén (SCD) thi H E SN. Tinh duge SN =

/ BC? 2
802 ¢ = § va, SASMN = —SO MN = \/_
4 2 2

C) =

Do d6 d(AB,S d(M ,(SCD)):MH:%%:
2v/2
=
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Vi du 31. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 day ABC' la tam gidc vuong tai A véi
AB = a, AC' = 2a; canh bén AA" = 2a. Hay dung va tinh do dai doan vuong goéc chung cua
hai dudng thang BC’ va AA’.

@ Hudng dan giai:

A/ C/

Ta co6 AA" || BB = AA’ || (BB'C'C).

Vi (A'B'C") L (BB'C'C) theo giao tuyén B'C’ nén trong mit phang (A'B'C"), ké A’H 1 B'C' tai
H, taco: AH L (BB'C'C) = A'H L BC'.

Trong mit phang (BB'C'C), ké HF || AA’ (F € BC"). Trong mit phiang (HF, AA"), ké FE | AH
(B € AA') = FE L BC'.

Taco AA" 1L (AB'C') = AA L AH = AA' L FE.

Do d6 EF la doan vudng goc chung ctia AA" va BC".
1 1 1 1 5)

Trong tam giac vuong A’'B'C’ ta co: TR = 4Be + o g2 + 2 It
2a\/5

Suy ra EF = AH = .

5
Vay d(AA', BC') = 2“5\/3.

Vi du 32. Cho lang tru déeu ABC.A'B'C’ c6 tat cd cac canh bang nhau. Xac dinh doan
vuong géc chung clia hai dusng thang A'B va B'C.

@ Hudéng dan giai:
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/ Py
/7 Phe 4
’ Phd v
-
’ - ’
’ Phd ’
! e /
/ Phd /
/> /
e ’
Phe) /7
P ’
T B
-7 /
M/ '
/ /
X
N / /
<
~
<
AN E /
~
/ ~ ’
’ > ’
~ N I
’ SO N
/ SIS
’ N F
(S
/7 AN N
’ ’ -
’ / ~
’ / SO
’ ’/ ’ N\ ,
N’
\
\
\
\
\
\
\
\
\
\
B’

Goi M, N, N’ lan lugt la trung diém ctia AA’, AC, A'C".

BN 1 AC
Ta ¢6 = BN L (ACC'A') = BN L C'M.

BN 1 AA
Ma C'M L A'N néen C'M L (A'BN). Do d6 C'M L A'B.
Tuong tu ta c6 C'M L (B'N'C') = C'M L CB'.
Vay ta c6 duong thang C'M vuong goc véi ca hai dusng thang A'B va B'C.
Lay diém I thuoc BB'. Goi E la giao diém ctia MI va A’'B; F la giao diém cta IC' va B'C.
Ta can tim vi trf ctia [ dé EF || C'M.

IE FI BI IB
Taco EF | C'M & = & = .
aco EF| ME = FC T MA T OO
Do CC" = %MA’ nén el < IB' =2BI.
Vay I 1a diém thuoc doan BB’ sao cho IB' = 2BI thi EE la doan vuong géc chung ctia hai duong

thang A'B va B'C v6i E la giao diém ctia M T va A'B; F 1a giao diém ctia IC” va B'C.

Vi du 33. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh a. SA = 2a va vuong goc véi
mat day. Tinh khoang cach giita hai dudng thang SB va AC.

@€ Hudng dan giai:
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Trong mét phang (ABC), dung hinh thoi ACBD, ta c¢6: BD | AC = AC || (SBD).

= d(AC,SB) = d(AC,(SBD)) = d(A, (SBD)).

Goi I 1a trung diém ctia BD, ta c6: BD 1. AI va BD 1 SA = BD 1 (SAI).

= (SBD) L (SAI) theo giao tuyén SI.

Trong mat phang (SAI), ké AH 1 SI tai H, ta c6: AH | (SBD) = AH = d(A, (SBD)).
Tam giac SAI vuong tai A c6 dusng cao AH.

N 1 _1+1_1+4_19
AH?2 _SA22 AIZ 442 342 1242’
12 2
= AH? = 2% hay AH = af.
2a\/ﬁ

Vay d(SB, AC) = =/

Vi du 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh bang a, SA vudng goéc véi
day va SA = a. M la trung diém ctia SB. Tinh khoang céch giita cac dudng thing:

a) SC va BD. b) AC va SD. c) SD va AM.

@ Hudéng dan giai:
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S
E M
KA | ;
B """""':':: / """" o--{-m-------z> B
,”””” \‘ II’ H ,"”’/”
-7 /ﬁ:” -
,””’ O\\
D C
7 BD 1 SA
a) Goi O la giao diem ctua AC va BD. Ta co: = BD 1 (SAC) tai O.
BD 1 AC

161 -Bui Thi Xuan Tp Hué

Trong mit phang (SAC), ké OH 1 SC tai H,tacé OH 1 SCva OH 1| BD (vi BD 1 (SAQ)).
Vay OH la doan vuong géc chung cia BD va SC.

av/2 © o
OH SA OC.SA 5 av/6

T - — sin AC'S H= = = :

acd 5= =55 =sin ACS = O 0 o3 5
Vay d(SC,BD) = OH = g/_
Dung hinh binh hanh ACDE, ta c6: AC || DE = AC' || (SDE).
= d(AC,SD) =d(AC,(SDFE)) = d(A, (SDE)).

7 DE L Al
Trong mat phang (ABCD), ké AI L DE tai I, ta ¢6 = DE 1 (SAI).
DE | SA

= (SDFE) L (SAI) theo giao tuyén ST.

Trong mat phang (SAI), ké AK L ST tai K, ta c6: AK L (SDE) = AK = d(A, (SDE)).
Ta ¢6 AIDO 1a hinh binh hanh nen AT — 0D = 22,

Trong tam giac vuong SAI ta co: T = A112 + 81142 = % Ly % = %.

Suy ra AK = a\/_

Vay d(AC,SD) =d(A,(SDE)) = AK = ;/_

Ta c6 OM || SD va AC' || DE nén (AMC) || (SDE).

Suy ra d(SD, AM) = d((AMC), (SDE)) = d(A, (SDE)) av3

5

= AK
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2. 5 Mot sd bai toan ap dung phuong phap toa dé trong khéng gian

Vi du 35 (Thi thit Lan 1, THPT Ninh Binh - Bac Liéu, Ninh Binh, 2019). Cho
hinh lang tru déu ABC.A'B'C' ¢6 tat ca cac canh déu bang a. M la trung diém ctia AA’.

Tim khoang cach gitta hai duong thang M B’ va BC.

AL B. Wg. C. “\/6. D. a.
2 2 3

4

@ Hudéng dan giai:

Cach 1:

Dt b = g Goi O, O 1an luot 1a trung diém BC, B'C'. 2

Chon hé truc Ozyz nhu hinh vé, ta ¢6 O(0;0;0), B(—b;0;0), o o
C(b;0;0), B'(=b;0;2b), M(0;b\/3;b), BC = (20;0;0),

MB = (—=b; —bv/3; —b), CB = (—2b;0;20).

Khoéang céach gita M B’ va BC' la M B

[BC,MB-CB
d(MB', BC) = ‘ AR . Ay '3
’[BC’, MB)
Cach 2:
Do BC' || B'C" nén A c
d(MB',BC) =d(BC,(MB'C")) =d(B,(MB'C")).
My /|B
BE BB NV

| E=MB'nA'B. 6 ——= = =2. 1 e
Goi E=MB NAB. Ta co 1E — AM 2 I .
Nen d (B, (MB'C")) = 2d (A, (MB'C")).

Ké AH L MI suyra A’H 1L (MB'C").
Do do

AT-AM
A'T2 + AN

a
2 2 aV3
3a2  a? 4
Vo 1

aV/3
5

d(A, (MB'C")) = AH=

>

a

Vay d(MB', BC) = 2A'H =
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Vi du 36 (Thi thit, Chuyén Phan Bi Chau - Nghé An, 2019-L1). Cho hinh lap
phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang 2. Khodng cach giita hai mit phang (AB'D’) va

(BC'D) bang
3 243 3
A Y3 B 2V3 c V3 D. V3.
3 3 2
@ Hudng dan giai:
Chon hé truc toa do nhu hinh vé. r
A D’
Ta ¢6 A(0;0;0), B(2;0;0),C(2;2;0), D(0;2;0). . =
A'(0;0;2), B'(2;0;2), C'(2;2;2), D'(0;2; 2). B &= A
Mit phang (AB'D') qua A va c6 mot véc-to phap tuyén la N L y
lr— — N ———»—
~1 [AB’,AD’] = (1;1;—1) nén c¢6 phuong trinh z +y — z = 0. ‘fl* D
=
x C’

2 7 1 _—> >
Mat phang (BC'D) qua B va ¢6 mot véc-to phap tuyen la —1 [BC’,BD} = (1;1;—1) nén cb
phuong trinh z +y — 2 —2 = 0.
Ta c¢6 (AB'D') || (BC'D) nén
| -2 2v/3

d((AB'D’), (BO,D)) = d(4, (BC/D)) - \/12 +1241(—1)2 - 3

Vi du 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh 2a, tam giac SAB déu, goc
gitta (SCD) va (ABCD) bang 60°. Goi M la trung diéem ctia canh AB. Biét ring hinh chiéu
vuong géc clia dinh S trén mit phang (ABCD) nim trong hinh vuéng ABC'D. Khoang cach
giita hai duong thing SM va AC la

a5 B a\/5 3a\/5 5av/3

A —. L= . . D. .
) 10 C 10 3

@ Hudng dan giai:
. AB 1 SM
Goi I la trung diéem canh CD, khi do = AB 1 S
AB 1 MI :

(SMI).

Do CD | AB nén CD L (SMI) = ((SCD),(ABCD)) = SIM.
Ve SH L MI tai H € MI thi SH L (ABCD).

ASMI ¢6 SM? = MI? + SI* — 2M1 - SI cos SIM

& 3a% =4a® + SI? — 2aSI1

< SI2—24ST+ad>=0< ST =a.
Cach 1:
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SM - SI 3
Theo dinh 1y Pythagore ddo thi ASMI vuong tai S = SH = MIS = a\2/_.
Goi N la trung diém canh BC ta c6 AC || MN
3V,
= d(AC,SM) = d(AC, (SMN)) = d(C, (SMN)) = 21N
%SMN »
1 1 av3 a’v'3
T - — “SH.--BM-BN = - aa— ,
a c6 Vsyne = Veung = 35 5 5 g e 12

Tam giac SIC ¢6 SC = /SI?2 +1C? = Va? + a2 = aV/2.

2 2 2
Tam giac SBC ¢6 SNQZSB ;—SC —B40 =2a? = SN = a\/2.
SM + SN + MN a\/_—i—a\/_Jra\/_

Tam giac SMN ¢6 ntta chu vi p =

2
2
1
Va dien tich ASMN la Spasarw = /p(p — SM)(p — SN)(p — BC) = = ‘4/_5
3 a’v3 V5

- 3Vsmnc 19 av's
Vay d(AC,SM) = = = .

 d( ) SASMN a®y/15 5

4
Cach 2:
Ta thiy SM? + SI? = MI? néen ASMI vuong tai S. Suy ra SH = S%‘ISI = a\2/§; HM = 3;.
Goi O = AC' N BD; N la trung diém canh BC ta c6 AC || (SMN).
2
Do d6, d(AC, SM) = d(AC,(SMN)) =d(O,(SMN)) = §d(H’ (SMN)).
HM 2

Goi K 1a hinh chiéu ctia H len M N, ta c6 AHKM vuong can tai K nen HK = \/§ 3&;/_.

2 SH-HK a5
3VSH2+ HK?2 5

© Téng On

GOC VA KHOANG CACH
Hudng Téi Ki Thi THPTQG 2019

Vay d(AC, SM) =

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la ntia luc gide déu véi AB = BC = CD = a,
AD = 2a. Duong thing SA vuong goc v6i mit phang (ABCD) va SA = a. Tinh goc tao bdi hai
mit phang (SCD) va (ABCD).

A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 75°.

(Dé thi thit THPT Hai Ba Trung, Hué, Lan 2 - 2019)

Cau 2. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day bang 2a, goc gitta mit bén va mit day

bing 60°. Tinh khodng céch tit B dén mat phang (SCD).
A. a. B. V3. C. %g. D. g.
(Dé thi thit THPT Hai Ba Trung, Hué, Lan 2 - 2019)
Cau 3. Cho tit dien OABC ¢6 OA, OB, OC' déi mot vuong goc véi nhau va OA = OB = OC.
Goi M la trung diém ctia BC'. Géc giita hai duong thang OM va AB bing

A. 90°. B. 30°. C. 60°. D. 45°.
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(Dé tap huédn, S6 GD va DT - Vinh Phic, 2019)

Cau 4. Cho tt dien ABCD c¢6 AB = CD = a. Goi M va N lan lugt 1a trung diém ctia AD vi

BC. Xac dinh do dai doan thing M N dé géc gitta hai duong thing AB va M N bang 30°.
av/3 av/3

A. MN =2, B. MN = &V° C. MN = &2 D. MN =2,
2 2 3 A

(Dé tap huadn, S6 GD va DT - Vinh Phic, 2019)

Cau 5. Cho hinh lang tru tam giac deu ABC.M N P c6 tat ca cac canh bang nhau. Goi I 1a trung
diém canh M P. Co-sin ctia géc gitta hai duong thing BP va NI bing

V15 V6 V6

A —. B. —. C. —. D.
5 4 2

(Thi thi#, S¢ GD va PT - Ha Tinh, 2019)

=
=)

Cau 6. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B va SA vuong goc véi mat
day. Biét SA = a, AB = a, BC = a/2. Goi I 1a trung diém ctia BC. Tinh cosin clia géc gitta hai
duong thang AI va SC.

2 2 2 2
A. —\ﬁ. B - C. \/j p Y2
3 3 3 8
(THPT Déi Can, Vinh Phic, 2019)

Cau 7.

Cho tit dien ABCD véi AC = gAD, CAB = DAB = 60°, A
CD = AD. Goi ¢ la géc giita hai dudsng thang AB va CD.

Chon khéng dinh ding vé géc .

A. cosgoz?l. B. p = 30°.

1
C. p =60°. D. coswzzl.

C
(Thi thi, Chuyén Lé Quy Don - Dién Bién, 2019)

Cau 8. Cho khéi chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vuéng canh a, SA = av/3 va SA vuodng goc
v6i mit phang day. Cosin ctia géc gitta hai duong thang SB va AC 1a
V3 V2 V5 V5

A —. B. —. . D. —.
4 4 C 4 )

( THPT Lé Van Huu, Thanh Héa, 2019)
Cau 9. Cho tit dien ABCD c¢6 AB = CD = a. Goi M, N lan lugt la trung diém ctia AD va BC.
Biét M N = v/3a, goc giita hai dudng thing AB va C'D bing
A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°.
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(Thi thi, THPT chuyén KHTN Ha Néi, 2019)

Cau 10.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi M, N, P lan A’ -~
lugt 1a trung diém cac canh AB, AD va C'D’. Tinh cosin / E o P
gbc gitta hai dudng thing M N va CP. E
A YR g VB o L p 3 5
5 5 V10 V10 v s
b C

(Dé tap huan S Ninh Binh, 2019)
Cau 11. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD c6 day 1a hinh vuong ABCD canh a, do dai canh
bén cling bang a. Goi M, N lan luct la trung diém cac canh SA va BC. Géc gita MN va SC
bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
(Thi thit, Todn hoc tudi tré, 2019-2)
Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong tam O, canh bang a, SA = a
vuong goéc v6i mat phang ddy. Tang clia goc gitta duong thang SO va mit phang (SAB) bing
5 2
A V2. B. g C. V5. D. \/7_
(Thi thi lan I, S6 GDEDT Son La 2019)
Cau 13.
Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD véi tat ca cac canh bang a. Goi

S

G la trong tam tam gidgc SC'D (tham khéo hinh vé bén). Tang géc
gitta AG va (ABCD) bang
V17 V5

A —. B. —. - VIT. . —==
7 3 C. vi7 )

(Dé tap hudn s6 2, S6 GD va DT Qudng Ninh, 2019)

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC D 13 hinh vuong tam O canh bang a, SA = a va SA
vuong goéc véi mit phang day. Tan clia goc gita duong thang SO va mat phang (SAB) bing
V2 Vb

A V2. B. -5 C. V5. D. -

(Thi thi#, Chuyén Son La, 2018)

Cau 15. Cho hinh chép déu S.ABCD ¢6 canh day bang a, canh ben bing av/2. Géc gitta dudng
thang SB va mat phang (ABC D) bing bao nhiéu?
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
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(Dé Tap Huén -4, S¢ GD va DT - Hai Phong, 2019)

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB = a, AD = av/3 . Canh
bén SA vuodng goc véi miat phing day va SA = a. Goi ¢ la goc gita duong thang SD va mat phing
(SBC). Khang dinh nao dudi day ding?

VT

7 1
A. tanp = \/7_ B. tanp = = C. tanp = /7. D. tangp:—T.

(Tap hudn, S¢ GD va DT - Bac Giang, 2019)

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuoéng canh a. Dudng thing SA vuong
gbc véi mat phang day va SA = a. Goc gitta duong thang SC va mit phang (ABCD) la a. Khi d6
tan o bang

1
A. V2. B.

C. 1L D. —.
V2

(Thi thi, S¢ GD va DT - Ha Tinh, 2019)

Sl

Cau 18. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bing 2a. Goi M 1a trung diém
ctia SD. Tinh tan ciia goc gitta dudng thang BM va mit phang (ABCD).
V2 V3 2 1

A —. B. —. .o D. -.
2 3 C 3 3

(Thi thit, S6¢ GD va DT - Vinh Phic, 2018)

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD cé mit bén SAB la tam gidc déu va nim trong mat phing
vuong goc véi day (ABCD). Goi I la trung diém ctia AB. Ménh dé nao dudi day sai?

A. Goéc gitta SC va mp(ABCD) la géc SCI.  B. SI vudng goéc véi mp(ABCD).

C. Géc gitta SC va mp(ABCD) la goc SCA.  D. Géce gitta SB va mp(ABCD) la géc SBA.

(Thi that L1, THPT Yén Ding-Bdc Giang, 2018)

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vuong goc
v6i miat day va SA = av/2. Tim s6 do cia goc gitta dudng thang SC va mat phing (SAD).
A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

(Thi thi L1, Quding Xwong I, 2019)

Cau 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD canh a. Tam gidc SAB déu va
nim trong mat phang vuong goc véi day. Goi H, K lan ludt la trung diém clia cac canh AB, AD.
Tinh sin clia goc tao bsi dusng thing SA va (SHK).

VT V14 V2 V2

A —. B. —. . D. —.
4 4 C 4 2

(GHK?2, Hoi 8 truwong Chuyén, 2019)
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Cau 22. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC' la tam giac can v6i AB = AC = a va
BAC = 120°, canh bén BB’ = a, goi I la trung diém ctia CC’. Cosin ciia géc tao bdi mat phing

(ABC) va (AB'I) bang

> C. V3T p. V30

10
(Thi thi lan I, S6 GDEDT Son La 2019)

Cau 23. Cho tit dien ABCD ¢6 AC = AD = BC = BD =a, CD =2z, (ACD) L (BCD). Tim
gid tri ctia x dé (ABC) L (ABD).
av3

A r=—— 3 B. z =aV2. C. z=a. Dx—a;/_

(KSCL, Sé GD va DT - Thanh Hoa, 2018)

Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thoi tam I, canh a, goc BAD = 60°.

SA=SB=SD = \/_ (SBC). Gia tri sina
bang
1 2 V5 2v2
A - .= . — L —
3 B 3 © 3 b 3

(Thi thi, Chuyén Phan Boi Chau - Nghé An, 2019-L1)

Cau 25. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day va canh bén déu bing a. Tinh cosin
ctia gbc gitta hai mat phang (SAB) va (SAD).

A -1 B. L c. 22 p. 22

3 3 3 3
(Dé tap huan S Ninh Binh, 2019)

Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A. Canh bén SA vuong
géc véi mat day va SA = av/2. Biét AB = 2AD = 2DC = 2a. Goc giita hai mat phing (SAB) va
(SBC) la

A. B.

C. D. .

12
(Dé kiém tra dinh ki lan 3, Chuyén Bdc Ninh, 2018-2019)

e
Sk

T
3
Cau 27. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Tinh géc giita hai mit phang (4’'B'C) va (C'D’' A).

A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.
(THPT Chuyén Quang Trung - Binh Phudc - Lan 2, 2018-2019)

Cau 28. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, chiéu cao cia hinh chép bang
av/3

— Goc gitta mat bén va mit day bang

A. 60°. B. 75°. C. 30°. D. 45°.

(Thi thit Lan 1,THPT T¢ Ky, Hdi Dwong, 2019)

161 -Bui Thi Xuan Tp Hué 54 TT Qudc Hoc Hué



I BTEX Hoéa ™ Nguyén Hitu Nhanh Tién €3 /ToanTienNhanh

Cau 29. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c¢6 canh bing a. S6 do goc gitta hai mit phing
(BA'C) va (DA'C) béang
A. 120°. B. 60°. C. 90°. D. 30°.

(GHK2, THPT Yén Dinh 2 - Thanh Héa, 2019)
Cau 30. Cho hinh hop ch@ nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 BC = a, BB' = a\/3. Géc gitta hai mat

phang (A'B'C) va (ABC'D') bang
A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.

(Thi thi L3, Chuyén Quang Trung - Binh Phudc, 2019)

Cau 31. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Cac diém M, N, P lan luot thudc cac
duong théing AA’, BB',CC’ théa man dien tich ctia tam gidac MNP bing a’. Géc gitta hai mat
phang (M NP) va (ABCD) la

A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 120°.

(Thi thi L1, THPT Chuyén DHSP Ha Néi, 2019)

Cau 32. Cho lang tru ding ABC.A’B'C" ¢6 dién tich tam giac ABC biang 2v/3. Goi M, N, P lan
lugt thudc cac canh AA’, BB', CC', dién tich tam giac M N P bang 4. Tinh géc gitta hai mit phéng
(ABC) va (MNP).

A 120°. B. 45°. C. 30°. D. 90°.

( Ham Roéng, Thanh Héa, nam 2019)

Cau 33. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Tinh géc gitta hai mat phang (A’BC) va (A'CD).

A. 90°. B. 120°. C. 60°. D. 45°.
(Dé KSCL Quynh Luu 1, Nghé An, nam 2019, Lan 1)

Cau 34. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh bén bang 2a, canh day bang a. Goi o 1a goc
gitta hai mat bén ctia hinh chép dé. Hay tinh cosa.
V3

8 7 1
A. = —. B. = —. . = D. =—.
cos E cos o 5 C. cosa R cosa =3

(KSCL Lan 1 Truéng THPT Coéng Hién - Hdi Phong, nam 2018 - 2019)

Cau 35. Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D" ¢6 day ABCD. 1a hinh thoi, AC = 2AA" = 2a+/3.
Goc gifta hai mat phing (A’BD) va (C'BD) bing
A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.

(Thi thi L1, THPT Hdu Loc 2, Thanh Hod, 2019)
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Cau 36. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang v/3. Mat phing (a) song song véi
AB va cat tat ca cic canh bén clia hinh 1ap phuong. Tinh dién tich thiét dién ctia hinh lap phuong
cat bsi mat phang () biét () tao véi mat (ABB’'A’) mot goc 60°.
A. 23 B. 2. C. 6. D. %.
2 2

(Thi thi lan 1, THPT Thang Long - Ha Noi, 2019)
Cau 37. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC' la tam giac vuong can tai dinh B, AB = a, SA = 2a
va SA vudng géc véi mit phang day. Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu vuong goc ctia A len SB,
SC. Dién tich ctia tam gidc AHK bang

A T3 B, “V2 c, /6 p. 2°V3
3 3 15 3
(Thi thit L1, THPT Yén Ding-Bdc Giang, 2018)

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD, day 1a hinh thang vuong tai A va B, biét AB = BC = a,
AD = 2a, SA = a/3 vi SA 1 (ABCD). Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia SB va SA. Tinh
khoang cach tit M dén (NCD) theo a.
a\/66 a\/66 a\/66
A= B. 2av/66. C. —1 D. ——
(DTH, S¢ GD va DT - Ha Nam, 2019)

Cau 39. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD cé canh a. Géc gitta canh bén va mat phang day
bing 60°. Khoang cach tit dinh S dén mit phing (ABCD) bing

A. av2. B. #. C. %g. D. a.

(Thi tap huan, S¢ GD va DT - Bdac Ninh, 2019)

Cau 40. Cho hinh chép t giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. Goc gitta canh bén va mit

phéang day bing 60°. Khoang céach tit dinh S dén mit phang (ABC D) bing
A. aV2. B. a\2/6' C. a\2/§' D. a.
(Tap hudn SGD Bdac Ninh, 2019)

Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dday ABCD la hinh vuong canh a, mat bén SAB 1a tam giac
déu va nam trong mat phing vuong goéc v6i mat phing day. Tinh khoang cach h tit diém A dén

mit phéng (SCD).

A.h:a\éﬁ. B. h=a C.h:aT\/g. D.h:a—f.

(Dé tap huan tinh Lai Chau,2019)

Cau 42. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vuong tai B va SB 1L (ABC). Biét
SB = 3a, AB = 4a, BC = 2a. Tinh khoéng cach tu B dén (SAC).

A, 12010 g, 2Vl c. p, 12V2%
61 14 5 29

(Dé KSCL Todan 12 truong Nguyén Trai, Thanh Hod, nam 2018, lan 1)
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Cau 43. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C" ¢6 AB = a, AA’ = 2a. Tinh khodng cach
gitta hai dudng thing AB’ va A'C.

3 2v/5 2417

av’3 B. ia. C. aV/5. V17

A —. D.
2 5 17

(KSCL lan 2, THPT Chuyén Vinh Phiic)

a.

Cau 44. Cho ttt dien déu ABCD c6 tat ca cac canh déu bang 2a, goi M 1a diém thuoc canh AD

sao cho DM = 2M A. Tinh khoang cach tit M dén mit phang (BCD).

9 4 9
A “9‘/6. B. a\/6. C. ag‘/é. D. “?:/6.

(KSCL, THPT Néng Coéng I, Thanh Héa, lan 1, 2019)

Cau 45. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day bing canh bén bang a. Khoang cach tir

AD dén mat phang (SBC) bing bao nhicu?

A 2L B. V2a c. ¢

D. L
(KSCL lan 1, Lvu Dinh Chéat - Thanh Héa, 2019)

Cau 46. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vuong tai A, AB = a, AC' = av/3, SA vuong
gbc vai mat phang ddy va SA = 2a. Khoang cach tit diém A dén mat phang (SBC) biang

2 2av/ 2av/ V
A. “‘/5. B, 2avoT c. 2av38 p. W7
19 19 19 19

(Dé KSCL, Chuyén Lam Son, Thanh Héa nam 2018-2019)

Cau 47. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day la tam giac vuong can tai B, 25A = AC' = 2a va SA vudng
goc v6i day. Khoang cach tit A dén mit phang (SBC) bing

2a\/6 4a\/3 a6 a3

3 B3 CS D3

(Th sic trude ki thi - THTT, 2019)

Cau 48. Cho hinh chép S ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA vuong goc

v6i day va SA = av/3. Khoang cach tit A dén mat phang (SBC) bing
A. QGf. B. a\/3. Q& D. “T*/g

(Thi thit L1, Quding Xvwong I, 2019)

Cau 49. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vuong goc véi mit phing déy. Biét goc BAC = 30°, SA = a
vd BA = BC = a. Goi D la diém doi xting v6i B qua AC. Khoang cich tit B dén mit (SCD)
bang

V21 V2 2v/21 V21

A. —a. B. —a. ) } D. —a.
7a 2a C 7a 14a

(Thi thi L3, Chuyén Quang Trung - Binh Phwdc, 2019)
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Cau 50. Cho tam gidc déu ABC c¢6 canh bang 3a. Diéem H thuoc canh AC v6i HC = a. Dung
doan thing SH vuong géc véi mat phing (ABC) véi SH = 2a. Khoang cach tit diém C' dén mat

phang (SAB) bang
3a av/21 3av/21

A —. B. ) . . D. .
- - C - 3a

(THPT Chuyén Thdi Nguyén - Lan 1)

Cau 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la ntta luc giac déu noi tiép duong tron duong
kinh AD = 2a, SA vuong géc véi day va SA = a/3. Goi H la hinh chiéu ctia A trén SB. Khoang
cach tit H dén mat phang (SCD) béang

A a6 3a\/6 C a\/6 3av/6

. B. . . D.
3 8 2 16

(Thi th L1, THPT Hau Loc 2, Thanh Hod, 2019)

Cau 52. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng tam O canh a. Tinh khoang cach

gitta SC' va AB biét ring SO = a va vuong goéc véi mat diy ctia hinh chop.
5) 2 2
A B Y3 c 2 p 2
5 5 V5

(De tap huan, So GD&DT Dien Bien, 2019)
Cau 53. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong tam O canh a, SO vudng géc véi
mit phang (ABCD) va SO = a. Khoang cach gitta SC' vi AB béng
A a\/§ B a\/g C 2a\/§ 2a\/5

15 ) 15 )

(DTH, S6¢ GD va DT - Ha Nam, 2019)

Cau 54. Cho hinh chép tam gide S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB = 6, BC = 8, AC = 10. Tinh
khoang céch d giita hai dudng thing SA va BC.
A d=0. B. d=28. C. d=10. D. d=6.
(Tap Huén - Ninh Binh-2019)

Cau 55. Cho tit dien OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vuong goc va déu bang a. Khoang cach
gitta hai duong thing OA va BC bing

A. a. B. av2. (CN %E. D. aT\/g.
(Thi thw, Chuyén Son La, 2018)

N S . 5
Cau 56. Cho hinh chép deu S ABCD c¢6 do dai canh déy bang a, do dai canh bén bang %.
Tinh khoang cach giita hai dudng thang AB va SC.
a5 a3 a\/6

A a B. . . . D. .
“ 2 C. = 3

(Dé tap hudn, S6 GD va DT - Qudng Tri, 2018)
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Cau 57. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai A, mit bén SBC la tam
giac déu canh a va mat phang (SBC) vudng goc véi mit day. Tinh theo a khodng cach giita hai
duong thang SA, BC duge két qua

R av/3 av/B a2

. B. . . . D. .
4 2 C 2 2

(Thi thi, Lao Cai - Phi Tho, 2019)

Cau 58. Cho tit dien déu ABCD canh bang 4. Khoang cach giita hai duong thiang AB va C'D
bang
A. 2V2. B. 2. C. 3. D. 2V/3.

(Thi thit, S6¢ GD va DT - Ha Tinh, 2019)

Cau 59. Cho hinh chép tt gidc déu S.ABCD, c6 tat ca cac canh déu bang a. Tinh khodng cach
giita hai duong thing AD va SB.
av/6 B a\/6 . av/3 b av/3

A —. . . .
2 3 3 2

(Thi KSCL,M.V.Lémoénoéxép Ha Noi, 2019)
Cau 60. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a. Canh bén SA vuong goc véi day.
Géc gitta SC va mit day 1a 45°. Goi E la trung diém ctia BC. Tinh khoang céach giita hai duong

thang DE va SC.
A W5 p, 0V38 c V5 p, W3
19 19 5 5
(Gitta HK1 THPT Hodng Héa 2 - Thanh Héa - 19)

Cau 61. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh thoi canh a, goc BAC' = 60°, tam gidc SAB can
tai S va ndm trong mit phang vuong goc véi day. Miat phing (SCD) tao véi day goc 30°. Tinh
khoang céch d gitta hai duong thang SB va AD.

V21 V3 2V/3 V21

A.d=—"—a. B. d="—a. el — =8 D.d=—"—7a.
d 14& d 5a C. d 5a d 7a

(Thi thit L1, THPT Thudn Thanh Bdc Ninh, 2019)

Cau 62. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 A.A'B'D' 1a hinh chép déu, A’B’ = AA’ = a. Tinh
theo a khoang cach gitta hai duong thang AB’ va A'C".

A a\/22' B. a\/ll. ol a\/22‘ D. 3a\/22.
22 2 11 11
(Thz' thw, THPT Thiéu Héa-Thanh Hoéa, 2018)

Cau 63. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 canh ben AA’ = a/2. Biét day ABC la tam giéc
vuong c6 BA = BC = a, goi M la trung diém ctia BC. Tinh khodng cach giita hai duong thang
AM va B'C.

A. d(AM, B'C) = “f. B. d(AM, B'C) = “f.
C. d(AM, B'C) = “f. D. d(AM,B'C)) = “‘7/7.
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(Thi thit, THPT Chuyén Thoai Ngoc Hau - An Giang, 2018-2019)

Cau 64. Cho lang try ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh bang 4. Hinh chiéu vuong goc
ctia A’ 1én mat phang (ABC) trimg véi tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Goi M 1a trung
diém canh AC. Khoang cach giita hai duong thang BM va B'C bang

A. 2. B. V2. C. L D. 2V/2.

(THPT Déi Cén, Vinh Phic, 2018-2019)

Cau 65. Cho ttt dien déu ABCD c6 cac canh bing a. Khodng céch giita hai duong thang AB va

CD bang
A. agﬁ B. “‘f. C. “\2/5. D. a;)/g'

(Th sic trude ki thi - THTT, 2019)

Cau 66. Cho tit dien OABC ¢6 OA,OB,OC doi mot vudng goc véi nhau va OC = 2a, OA =

OB = a. Goi M la trung diém ctia AB. Tinh khodng céch giita hai duong thing OM va AC.
2a 2\/5a \/§a \/§a

A —. B. . C. . D. .
3 ) 3 2

(Chuyén Quang Trung, BinhPhwdc, Lan2)

Cau 67. Cho hinh tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac ABC vuong tai A ¢6 BC' = 2a,

AB = av/3. Khoang céach giita hai dudng thing AA’ va BC la
av/21 av/3 a\/5 a7

A.7. B.2. C.2. D.3.

(Thi thi L1, Quang Xuong I, 2019)

Cau 68.

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh bang 4, S
goc gitta SC v mat phang (ABC) 1a 45°. Hinh chiéu ctia S

len (ABC) la diém H thuoc canh AB sao cho HA = 2HB.

Tinh khoang cach d giita hai duong thang SA va BC.

A.d:4 210. B.dzﬂ.
45 Y A B
¢ a= W20 b 4= 220

C
(Thi thi, Chuyén Lé Quy Don - Dién Bién, 2019)

Cau 69. Cho lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 day ABC la tam gidc vuong, BA = BC = a, canh
ben AA" = a+/2, M la trung diém ciia BC. Khoang cach gitta hai duong thing AM va B'C bing
E) B 20 c. V7T p. ©2
2 5 7 3
(GHK2, THPT Yén Dinh 2 - Thanh Héa, 2019)
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Cau 70. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 ddy ABC la tam giac vuong BA = BC = a,
canh bén AA’ = a/2, M la trung diém ctia BC. Khoang cach gitta hai duong thing AM va B'C

1a
2
A VT B W2 c @5 D @3
7 2 5 3
(Thi thi, Hdi Hau A, 2019, lan 1)

Cau 71. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh 2a. Biét cAc mat bén ciia hinh chép

4+/3a3
3

cling tao véi day céc goc bang nhau va thé tich ctia khoéi chop bing . Tinh khoang cach gitta
hai duong thing SA va CD.

A. V5. B. 3v/2a. C. V2a. D. V3a.
(Thi thit L1, Hai Ba Trung, Hué, 2019)

Cau 72. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh ch@ nhat, AB = a, BC' = 2a, SA vudng

goc véi mat phing day va SA = a. Khoang céach gitta hai duong AC va SB bing.
2

A B, Y0 c. 2. D. =
2 3 3

(Dé thi thit THPT Gia Dinh - HCM, 2019)

N

Cau 73. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh a. Mat bén (SAB) la tam
gidc déu ndm trong mat phing vuong géc véi day. Khoang cach gitta hai dudng thang AB va SC
bang

A av/'2 av/21 c a7 av/21

. B. . . D. .
2 7 3 3

(THPT Qudng Xwong 1 - Thanh Héa - 2019)

Cau 74. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh vuoéng véi duong chéo AC' = 2a, SA L (ABCD).
Khoang cach giita hai dudng thang SB va CD la

a
A. B. —. C. av2. D. aV/3.
V2

5

(Thi thit, THPT Bach Dang - Qudng Ninh, 2019)

Cau 75. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vuong canh a. Tam gidc SAB déu va nam
trong mit phang vuong goéc véi mat phing (ABCD). Khoang cach giita hai dudng thang BC va
SD la

A. a B. @. C @. ay?2

y D. /
2 3 2

(Thi thi L1, THPT Chuyén DHSP Ha Nogi, 2019)

Cau 76. [Truong Quan Kia, 12EX10]Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh
bing a, SA L (ABCD) , SA = a/3. Goi M la trung diém SD. Tinh khoang cach giita hai dudng

thang AB va CM.

A. a—\/g. B. 2“‘/5. c. 3¢ D. “\/g.
1 3 1 2
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(Thi thi, Truong THPT Yén Ding 2, Bac Giang-Lan 2-2019)

Cau 77. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD tam O canh 2a, canh bén
SA = a\/5. Khoang cach gitta BD va SC la

1 1
A. a\/_5. B. 530. C. a‘g. D. 2 630.

)
( Ham Roéng, Thanh Héa, nam 2019)

Cau 78. Cho tu dien OABC ¢6 OA, OB, OC déi mot vuong goc véi nhau, OA =a, OB = OC =
2a. Goi M la trung diém ctia BC. Khoang cach giita hai duong thang OM va AB bing

5 9
A % B. “5\/5. C. a D. “T‘@

(Thi thi, Triéu Quang Phuc - Hung Yén Lan 2, 2019)

Cau 79. Cho lang tru dimg ABC.A'B'C’' ¢6 AC = a, BC = 2a, ACB = 120°. Goi M la trung
diém ctia BB'. Tinh khoadng cach giita hai duong thing AM va CC’ theo a.

A. aé. B. V3. C. a\/T?. D. a\/g.

(Thi thit lan 1, Chuyén Lé Thanh Tong Qudng Nam, 2019)

Cau 80. Cho hinh chép S.ABC day ABC la tam giac déu canh a, SA vuodng goc véi day va
SA = a. Goi M, N lan lugt la trung diém ciia cac canh BC va C'A. Khoang cach giita hai duong
thang AM va SN bing

a
A - B.
4

a

C. —. D.
17

=B
\]
wl e

(Thi thit, Todn hoc tudi tré, 2019-2)

Cau 81. Cho hinh chép tam gidc S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB = 6, BC = 8, AC = 10. Tinh
khoang céch d gitta hai duong thang SA va BC.
A . d=0. B. d=38. C. d =10. D. d=6.

(Dé tap huan S Ninh Binh, 2019)

Cau 82.
Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vuong canh béang 2; canh SA = 1
va vuong goc véi day. Goi M la trung diém ctia C'D. Tinh cosa v6i o
la goc ‘;ao bdi hai duong tl;éng SB va A.Ml.

A - B. ——. C. - D.
3 2 2

Ot W~

(Thi thi, Ly Thudong Kiét - Bac Ninh, 2019)
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Cau 83.
Cho hinh chop tit giac déu S.ABC D véi tat ca cac canh bang
a. Goi G la trong tam tam giac SC'D (tham khéo hinh vé
ben). Gia tri tan goc gita AG va (ABCD) béng

V1T Vb Vb

A —. B. —. C. V1T. D. —.
17 3 VIT 5

(Dé tap hudn, S6 GD va DT - Qudng Ninh, 2019)

Cau 84. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day la hinh thoi canh a, SA = SB = SD = a, BAD = 60°.
Goc gitta duong thang SA va mat phang (SCD) bang
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.

(GHK1, THPT Déi Cén, Vinh Phic, 2018-2019)

Cau 85. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang can (AD || BC), BC = 2a,
AB = AD = DC = a v6i a > 0. Goi O la giao diém ctia AC va BD. Biét SD vuong géc AC. M
I3 mot diem thuoe doan OD; MD = z v6i x > 0. M khac O va D. Mat phang (a) qua M va song
song v6i hai duong thang SD va AC cit khéi chop S.ABCD theo mot thiét dien. Tim = dé dien
tich thiét dien 1a 16n nhat?

V3 V3

A. CLT. B. a\/g. C (17. D. a.

(Thi thit lan 1, Chuyén Lé Thanh Tong Qudng Nam, 2019)

Cau 86. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, SAB la tam gidc déu va
(SAB) vuong géc véi (ABCD). Tinh cos ¢ véi ¢ 1a goc tao béi (SAC) va (SCD).
V3 V6 V2

d
A.. ?. B. 7. C. 7. D. 7.

(Thi thit lan 1, THPT Luwong Thé Vinh - Ha Noi, 2019)

Cau 87. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SC L (ABC) va tam giac ABC vuong tai B. Biét AB = a,
AC = a\/3, SC = 2a+/6. Tinh sin ciia géc gitta hai mat phang (SAB) va (SAC).

2 2 )
A. \ﬁ B. ——. C. 'L D. \ﬁ
3 V13 7

(De tap huan, So GDE&DT Dien Bien, 2019)

Cau 88. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = 2v/3 va AA’ = 2. Goi M, N, P
lan lugt 1a trung diém cac canh A'B’, A'C’ va BC. Co-sin clia goc tao béi hai mat phang (AB'C’)
va (M NP) bang

A 6v/13 V13 1713 18V13

. B. —. C. . D.
65 65 65 65

(Dé tap huédn, S6 GD va DT - Vinh Phic, 2019)
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Cau 89. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh, AB = 3, AD = 4,@ = 120°. Canh
ben SA = 2/3 vuong goc véi day. Goi M, N, P lan luot la trung diém cac canh SA, AD va BC va
a la goc gitta hai mat phang (SAC) va (M NP). Chon khang dinh diing trong cac khang dinh sau
day.

A. « € (60°;90°). B. « € (0°;30°). C. a € (30°45°). D. « € (45°;60°).

(Thi thit L1, Quang Xvwong I, 2019)

Cau 90. Cho tit dien ABCD c¢6 AB = 3a, AC = a\/15, BD = ay/10, CD = 4a. Biét ring goc
gitta duong thang AD va mit phang (BCD) bang 45°, khoang cich gitta hai duong thang AD va
BC bang % va hinh chiéu ctia A lén mat phang (BCD) nam trong tam giac BC'D. Tinh do dai
doan thang AD biét ring AD > a.

5a\/§ 3a\/§

A. 1 B. 2a. C. 2v/2a. D. 5

(KSCL, Sé GD va DT - Thanh Hoa, 2018)

Cau 91. Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C" ¢6 AB =1, AC = 2, AA' = 3 vai BAC' = 120°. Goi
M, N lan lugt 1a cac diém trén canh BB, CC’ sao cho BM = 3B'M, CN = 2C’N. Tinh khoang
cach tit diém M dén mat phang (A'BN).

A 9v138 B 3V138 C 9v/3 D 9v'138
STV T BTN ST

(Dé tap hudn s6 2, S6 GD va DT Qudng Ninh, 2019)

Cau 92. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a, AC = 2a, AA’ = 2a\/5 va BAC = 120°.
Goi K, I lan lugt la trung diém ciia cac canh CC’, BB'. Khoang cach tit diém I dén mat phang
(A'BK) bang

a\/g av'15 a\/g

A. aVI5. B. . C. . D. .
av15 6 3 3

(Thi thit Lan 1, THPT T¢ Ky, Hdi Dwong, 2019)

Cau 93. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a . Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AC
va B'C’. Khoang cach gitta hai duong thang MN va B'D’ biang

A. a5, B. af. c s D.

wle

(Thi thit, S6 GD va PT -Lang Son, 2019)

Cau 94. Cho hinh chép déu S.ABC' ¢ canh day bang ay/6, khoang cach gitta hai dudng théng
.3 . .
SA va BC bing 7“ Tinh thé tich khéi chop S.ABC.
3 3 3 3
V6 g ©V0 c. ©V6 p, V6
2 8 12 4
(Dé tap huan S Ninh Binh, 2019)

A.
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Cau 95. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong ABCD, SAD la tam giac déu va nam
trong miat phang vuong goéc v6i mat phing day. Biét ring dien tich mit cAu ngoai tiép ctia khéi
chép S.ABCD la 4n. Khoang cach gitta hai duong thang SD va AC gan véi gia tri ndo sau day
nhat?

4

Az B. 2 ct D 2.
7 7 7 7

(Hdi Phong, 2018)

Cau 96. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M, N lan lucgt 1a trung diém ctia BC
va DD'. Tinh theo a khoang céch gitta hai duong thang M N va BD.
A. V3a. B. @. C. @. D. @.

2 3 6

(THPT Nguyén Hué, Vinh Phic, 2019)
Cau 97. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong, SAD la tam giac déu vi nam
trong mit phang vuong géc véi mit phang ddy. Biét rang dién tich mat cau ngoai tiép khéi chép
S.ABCD la 47. Khoang cach giita hai dudng thang SD va AC gan véi gia tri na06nhét sau day?

2 3 4

(Dé Tap Huén -4, S¢ GD va DT - Hai Phong, 2019)

Cau 98.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. (tham khao B C

hinh vé bén). Khoang céach gitta hai dusng thang AB’ va BC' E\

béang A : . _ 4

3 2 \\ : \\
A.. % B a\Q/— C a\/§ D CL\/§ \\\ : N .
/\;-—B---____-____Z C'

Ak D

(KSCL Lan 1 Truong THPT Céng Hién - Hdi Phong - 2019)

Cau 99. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Goi M la trung diem ctia AD, ¢ la géc gitta hai
mat phang (BMC') va (ABB'A’). Khang dinh nao dudi day ding?

A. cosop = % 4 B

B. cos¢ = % . ;

C. cos¢ = % b : \i\ ¢

D. cos¢p = g A :\:_\\ __________ B
b -
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(THPT Nghén - Ha Tinh, 2019)

DAP AN CAU HOI TRAC NGHIEM

1. B2 B|[3. C]l4. B]5. Blle. Ccllz. DJ8. B]Jlo. C]l10. C |
[11. A ][12. B |[13. A][14. D |[15. C ||16. A |[[17. D |[18. D ][19. C ][20. B |
21. C ][22. D |[23. A[24. C|[25. B ||26. A |[27. D |[28. A ][29. B |[30. A |
131. A ][32. C|[33. C[34. C|[35. A]|36. A|[37. C|[38. D][39. B |[40. B |
[41. A ][42. A ||43. D |[44. C |[45. B ||46. B |[47. C |[48. D ][49. A |[50. C |
51. D |[52. D |[53. D |[54. D |[55. C ||56. C |[57. A |[58. A ][59. B ][60. B |
l61. D |[62. C |[63. D ]l64. A |[65. D |[66. B ||67. B |[68. B |[69. C ||70. A |
|71. D||72. D|[73. B ||74. C |[75. B |[76. D |[77. B ||78. D |[79. D |[80. B |
181. D ||82. A |[83. A |[84. C |[85. A |[86. A |[87. B |[88. B |[89. A |[90. B |
91. A ][92. B ||93. D |[94. A |[95. C ||96. D |[97. D |[98. A ][99. D |
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