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Quy doc gia, quy thay co va cac em hoc sinh thdn mén!

Nhim giup cac em hoc sinh cc’l tai liéu tor hoc mon Toan, to61 bién
soan cuon tai licu TRONG TAM HINH HOC 12.

NoOi dung cua cudn tai liéu bam sat chwong trinh chuan va
chuong trinh nang cao vé mén Toan da dugc B Gido duc va
Dao tao quy dinh.

Bai tap HINH HOC 12 goém 2 phan

Phin 1. Phan tu luin

O phan nay t6i trinh bay day du 1f thuyét va bai tp c6 huéng dan
giai ¢ timg bai hoc. Véi mong muén mong céc em nam duogc
phuong phdp giai bai tap trudc khi chuyén sang giai Todn tric
nghiém.

Phan 2. Phan tric nghiém c6  dap an

O phan nay toi trinh bay tom tat cdc 1y thuyét can nam ki nang
1am bai tric nghiém, hudng dan str dung mdy tinh cam tay can
thiét trong qud trinh 1am bai trac nghiém.

Cudn tai liéu duoc xay dung s& con c6 nhitng khiém khuyét. Rat
mong nhan dugc sy gop y, dong gop cua quy d6ng nghiép va cic
em hoc sinh dé 1an sau cuén bai tap hoan chinh hon.

Moi gép ¥ xin goi vé s6 0939 98 99 66 — 0916 620 899
Email: 1sp02071980 @ gmail.com

Chan thanh cam on.
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CHUONG II

MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

---000---

A. KIEN THUC CAN NAM

§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY

I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY

Trong KG, cho mp (P) chtra dudng thang A va mot duong
(C). Khi quay (P) quanh A mot géc 360° thi mdi diém M
trén (C) vach ra mot duong tron c6 tdm O thude A va nam
trén mp vudng géc vai A. Khi d6 (C) s€ tao nén mat hinh
dgl mat tron xoay.

(C) dgl duong sinh cua mat tron xoay d6. A dgl truc cua
mat tron xoay.

I1. Mat nén tron xoay

1. Pinh nghia

Trong mp (P) ¢6 hai dudng thang d va A cit nhau tai diém
O va tao thanh géc nhon (. Khi quay (P) xung quanh A thi
d sinh ra m§t mat tron xoay dgl mét nén tron xoay dinh O.
A goi la tryuc, d goi 1a duong sinh, goc 23 goi 1a géc ¢ dinh
cua mat nén do.

2. Mt nén tron xoay va khdi nén tron xoay

a) Cho AOIM vudng tai I. Khi quay né xung quanh canh
g6c vuodng OI thi dudong gip khic OMI tao thanh mét hinh
dgl hinh nén tron xoay.

— Hinh tron (I, IM): mat day

— O: dinh

— OI: duong cao

— OM: duong sinh

— Phan mit tron xoay sinh ra bdi OM: mat xung quanh.

>

M
b) Khéi nén tron xoay 1a:
Phan khong gian duoc gidi han bdi mot
hinh nén tron xoay ké ca hinh nén dé
dgl khdi nén tron xoay.

3. Dién tich xung quanh ciia hinh nén tron xoay va thé
tich ciia khoi nén tron xoay

Cho hinh nén N c6 chi€u cao h, dudng sinh / va ban kinh
day bang r.

Goi S la di¢n tich xung quanh hinh nén va V, la thé tich

khéi nén. Tacé: S =l 'V :1ﬂr2h
xq 3

Dién tich toan phan cua hinh nén: § =8 +S
tp xq day

¢ Mot hinh chép dgl néi tiep hinh nén
néu ddy cua hinh chép 1a da gidc noi
tiép duong tron ddy cia hinh nén va
dinh cta hinh chép la dinh ctia hinh nén.
¢ Dién tich xung quanh cta hinh nén
tron xoay bang mét nua tich cua do dai
duong tron va do dai duong sinh.

¢ Thé tich cia khéi nén tron xoay la
giéi han cua thé tich khdi chép déu noi
tiép khdi nén khi sé canh ddy ting 1én
vO han

II1. Mat tru tron xoay

1. Pinh nghia

Trong mp (P) cho hai dudng thiang A va 1 song song nhau,
cich nhau mot khoang bang r. Khi quay (P) xung quanh A
thi / sinh ra mdt mat tron xoay dgl mat tru tron xoay. A
goi la tryc, [ goi 1a dudng sinh, 1 ban kinh cua maét tru do.

2. Hinh tru tron xoay va khdi tru tron xoay

Chwong II. Mat non, mat try, mat cau
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a) Xét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh
dudng thing chira 1 canh, ching han AB, thi dudng gap
khiic ADCB tao thanh 1 hinh dgl hinh tru tron xoay.

— Hai day.

— Duodng sinh.

— Mat xung quanh.

— Chiéu cao.

b) Khéi tru tron xoay la:

Phan khong gian duoc gigi han boi mét hinh try ké ca hinh
try d6 dgl khoi tru tron xoay.

3. Dién tich hinh tru va thé tich khéi tru

Cho hinh try c¢6 chiéu cao &, dudng sinh / va ban kinh ddy
béng r. Goi qu la dién tich xung quanh hinh tru va V, Ia
thé tich khéi try

Tacé: S =2ml vaV, = mh

Dién tich toan phan cta hinh try: §, =S _+2S,

¢ Mot hinh ling tru dgl ndi tiép mot
hinh try néu hai ddy cua hinh ling tru
noi tiép hai dudng tron ddy cua hinh tru.
Dién tich xung quanh cua hinh tru Ia
gidi han cta dién tich xung quanh cta
hinh lang try déu noi tiép hinh tru khi s6
canh ddy tang Ién vo han.

¢ Dién tich xung quanh cta hinh tru
bang tich d6 dai duong tron ddy va do
dai duong sinh.

¢ Thé tich khéi tru 13 gi6i han cua thé
tich khéi lang tru déu noi tiép khéi tru
d6 khi sé canh ddy ting 1&n vo han.

§2. MAT CAU

I. Miit cau va cac khai niém lién quan dén mit cau

1. Miit cau

* Tap hop nhing diém M trong khong gian cich diém O ¢
dinh mot khoang khéng dbi bang r (> 0) dgl mit cau tim
O ban kinh r. Ki hi¢u S(O; r).

o Nhu vay: S(0;r) ={ Mlom =}

* Néu diém M nam trén mat cau (S) thi doan théng oM
duoc goi 1a ban kinh ctia mat cau (S).

* M6t mit cau duoc xdc dinh néu biét tim va bén kinh cua
n6 hodc biét mot duong kinh.

2. Piém nam trong vi nam ngoai mit cau. Khoi cau
Cho S(O; r) va diém A bat ki.

¢ OA=r < Anam trén (S)

* OA<r = Anam trong (S)

* OA > r = A nam ngoii (S)

Tap hop cdc diém thudc S(O; r) ciing véi céc diém nim
trong mit cau d6 dgl khdi ciu hoic hinh ciu tim O ban
kinh .

3. Biéu dién mit cau

Hinh biéu dién cta mit cau qua phép chiéu vudng géc 1a
mot hinh tron.

V& mdt dudng tron cé tdm va ban kinh la tdm va ban kinh
cua mat cau.

Chwong II. Mat non, mat try, mat cau
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II. GIAO CUA MAT CAU VA MAT PHANG
Cho mit cu S(O; r) va mp (P).

Dit h = d(0, (P)).

*h>r < (P)va(S) khong c6 diém chung.

¢ h<r = (P)cat (S) theo duong tron tdm H, ban kinh
r=Nr?-n?.
- Diém H goi 1a tiép diém cua(S) & (P).

- Mit phing (P) goi 1a tiép dién cia mit cau (S)

Chua y:

* Piéu kién can va du dé (P) tiép xic v6i S(O; r) tai H 1a
(P) vudng gbéc voi OH tai H.

* Néu / = 0 thi (P) cit (S) theo dudng tron tim O ban kinh
r. Duong tron nay dgl dwong tron lom va (P) dgl mat
phing kinh ctia mit cau (S).

III. GIAO CUA MAT CAU VOI PUONG THANG. TIEP
TUYEN CUA MAT CAU

Cho mit cau S(0; r) va duong théng A. Goid=d(0, D).

¢ d>r < Ava(S) khong c6 diém chung.

¢ d=r = Atiép xiic vdi (S).

¢ d<r = Acit(S) tai hai diém M, N phén biét.

Chui y

+ Piéu kién cin va du dé dudng thing A tiép xiic véi mit cau
S(0; 1) tai diém H la A vubdng géc v6i ban kinh OH tai H. A dgl
tiép tuyen H dgl tiép diém.

¢ Néu d =0 thi A di qua tdm O va cét (S) tai hai diém A, B. AB
la duong kinh cua (S).

Nhin xét

a) Qua mot diém A ndm trén mat cau S(O; r) ¢6 vo sb tiép tuyén
cta (S). Tét ca cic tiép tuyén nay déu nam trén mit phing tiép
xuc voi (S) tai A.

b) Qua mdt diém A nam ngoai mat cau S(0; r) ¢6 vo sb tiép
tuyén voi (S). Cac tiép tuyén nay tao thanh mgt mat nén dinh A.
Khi d6 d6 dai cdc doan thang ké tir A dén cic tiép diém déu bang
nhau.

IV. Khai niém mit cau ndi tiép, ngoai tiép hinh da dién
* Mit cau dgl ndi tiép hinh da dién néu mit cau dé tiép
xuc voi tét ca cac mdt cua hinh da dién.

* Mit ciu dgl ngoai tlep hinh da dién néu tit ca céc dinh
cta hinh da dién déu ndm trén mat cau.

Chwong II. Mat non, mat try, mat cau 3 SyPhap 0939989966 - 0355334679
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¢ Mat cau ngoai ti€p hinh chép va hinh lang tru
Mit cau g0i ngoai tiép hinh chép (hinh lang tru)
néu né di qua tat ca cdc dinh cua hinh chép (hinh
lang try). _

Piéu kién can va du dé mot hinh chép cé mat cAu
ngoai tiép 1a hinh chép d6 cé dudng tron ngoai
tiép

Diéu kién can va du dé mot lang try c6 mat cau
ngoai tiép 12 hinh tru d6 phai 1a mot hinh ling tru
dtng va c6 day la mot da gidc ¢6 duong tron
ngoai tiép.

B. CAC DANG TOAN

1. Miit ciu ngoai tiép hinh chép va hinh ling tru

Phwong phap:

a. Mudn chtrng minh mat cau ngoai tiép mot hinh chép hodc mot hinh lang tru ta can chiing minh mat
cau dé di qua tat ca cdc dinh cua hinh chép hodc cua hinh lang try. Sau d6 ta can xdc dinh tm va ban
kinh ctia mat ciu ngoai tiép.

Cha y:

- Diéu kién can va da & mot hinh chép c6 mit cau ngoai tiép 1a ddy cua hinh chép d6 c6 duong tron
ngoai tiép.

- Piéu kién can va du dé mot hinh ling tru c6 mat cau ngoai tiép 12 hinh ling try d6 phai 1a mot hinh
lang try dimg va c6 ddy 1a mot da gidc c6 duong tron ngoai tiép.

b. X4c dinh tim ctia mit cau:

- Dung truc cua mat ddy

- Dung duong trung tryc cit truc tai mot diém O.

- Suy ra O 12 tim cta mit ciu ngoai tiép.

2. Dién tich — Thé tich

a). Dién tich hinh nén - Thé tich hinh nén

Phwong phap: Cho hinh nén N c6 chiéu cao h, dudong sinh [ va ban kinh ddy bang r.

Goi S 1a dién tich xung quanh hinh nén va V, I thé tich khoi nén

1
Ta co: S =ml va V, == 7 h
xq 3

Dién tich toan phan ctia hinh nén: S, =S8, tS.u

b). Dién tich hinh try va thé tich khoi try ‘

Cho hinh tru c6 chi€u cao h, dudng sinh / va ban kinh ddy bang r.
Goi qu la dién tich xung quanh hinh tru va V, la thé tich khdi tru

Ta cé: S, =2ml va V.= mh
Dién tich toan phan cta hinh try: S =S _+2S,

¢). Di¢n tich mat ciu va thé tich khdi ciu

Mat cau ban kinh béng r.

. N s A , - A N N AR o,s Ae A 2 N 4
Goi S, 1a dién tich mat cau va V. 1a thé tich khoi cau Ta c6: S, = 4 va V.= 3 m’

Chwong II. Mat nén, mat try, mat cau 4 SyPhap 0939989966 - 0355334679
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BAI TAP

Bai 1. C4t mot hinh nén N béng mot mat phé'ing di qua truc cua n6, ta dugc thiét dién 1a mot tam giac
deu canh 2a. Tinh di¢n tich xung quanh, di¢n tich toan phan cua hinh non va thé tich cua khoi nén

(N).

HDGiai
Gia st thiet dién 1a tam gidc déu SAB canh 2a.

%

Tacé: r=a,l =2a,h =1 -r* =ay3 . Tacé: qu = 71rl = 2710*
1

7T3
S =S 48 =27d’ +ma’ =3’ . V, =~ m’h = @3
p xq ay 3 3

(&4

Bai 2. Thict di¢n qua truc cua mot khoi nén 1a mot tam gidc vudng can cé canh huyén bang a. Tinh
di¢n tich xung quanh cta hinh nén va thé tich ctia khoi nén do.

HDGiai

Gia str thiét dién 12 tam gidc vudng cAn SAB tai S canh huyén AB =a. s
O
Hinh nén cé bén kinh r = A—zB = g chidu cao /=S50 = % dudng sinh
2 7T 2 2 3 z
1=5A=22 vay: s =mi="2 2 v, =Lmep =T
“ 4 3 24 N Y

Bai 3. Cho hinh nén ¢6 dinh S, ddy 1a hinh tron (O) tdm O, ban kinh r =4a . Thiét dién qua truc cta
hinh nén 12 mot tam gidc cin ¢6 géc & dinh bang 120°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén va thé
tich ctia khoi nén do.

HDGiai
Gia str thiét dién 12 tam gidc cin SAB va ASB =120°
Hinh noén ¢6 ban kinh r =4a, chiéu cao

h=50=0Acot60° = rcot 60° =#, duong sinh [ =SA =250 = 8“3\/5.

2 3
Vay: qu :nrl:M, Vv :lﬂrzh =M

3 N3 9

Bai 4. Cho hinh nén dinh S , ddy 13 hinh tron tim O ban kinh r. Mot mit phing (P) di qua dinh S ctia
hinh nén cat hinh nén theo mét thiét dién 1a tam gidc SAB vudng cén tai S. Bi€t dién tich tam gidc SAB

. 3r ? . A AR Lo s 1R e ) Re 4 2
la ik Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén va thé tich ctia khoi nén da cho.

HDGiai

2
Tam gidc SAB vudng cin tai S, S,, = %SA2 = % = duong sinh

s

I=sA==7. Chidu cao h =S50 =+/SA? —0A? =¥2

2
2
2 3 /
Vay: § =7mrl= 7Tr2 6 » Yy :%ﬂrzh: 7Tr6 2

Bai 5. Mot khoi tir dién déu canh a ndi tiep mot khoi nén. Tinh thé tich va dién tich xung quanh cua
khoi nén dé.

HDGiai

Chwong II. Mat nén, mat try, mat cau S SyPhap 0939989966 - 0355334679
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Gia sir khoi tr dién déu SABC , tam giéc ABC déu canh bang a. Chiéu s

a6 a3

cao SH :T . Ban kinh: r—HA—gAM——

7Ta3\/_ /

Vay: V, :—7Tr
Y N 3 27 Al \
2
S :ﬂd \/g B
Xq 3

Bai 6. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 céc canh bang a . Tinh dién tich xung quanh va thé
cta khoi nén c6 dinh tam O cua hinh vuéng ABCD va ddy la hinh tron ndi tiép hinh vudng
A'B'C'D’.

HDGiai
o 1A I a D a c
Hinh noén ¢6 chiéu cao h =a, ban kinh r = 5 ! o
A : 5
. ) a\/g PN
Duong sinh [ =+vA* +7° = - A R
a Api
) 3 e L
X 1’5 1 ma 1
Vay: § =l = -V =—m’h="—
g 4 3 12 A’ B’

Bai 7. Cho tam gidc vudng OIM vudng tai I, goc IOM =30° va canh IM = a. Khi quay tam gidc IOM
quanh canh géc vudng OI thi dudng gap khiic OIM tao thanh mot hinh nén tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén tron xoay dé

b) Tinh thé tich ctia khdi nén tron xoay tao nén boi hinh nén tron xoay néi trén

HDGiai
Hinh nén tron xoay tao thanh cé ban kinh r =IM = a, dudng sinh o
[=0M =2a, chiéu cao h=0I =a\/§
a) S, =ml= 27ma’

7 \/_

ViZ 4

b) V, _E 7 h =

Bai 8. Cit mot hmh nén bang mot mat phfmg qua truc cua né ta dugc mdt tam gidc vudng can c6 canh
huyén bang a\/z .

a) Tinh dién tich xung quanh, dién tich ddy va thé tich cua khoi nén tuong tng i

b) Cho day cung BC cua dudng tron ddy hinh nén sao cho mat phang (SBC) tao v6i méat phang chua
ddy hinh nén mot géc 60° . Tinh dién tich tam gidc SBC.

HD Giai
Gia st cat hinh n6n boi mat phang di qua truc SO cua
hinh nén d6 la tam gidc vudng can SAB

(SA (0SB, AB=a\2 ) _Hinh nén ¢6 ban kinh

AB a\/_

= 7 === chiéucao h=S0 = a va duong
sinh [ = .
N o P b) Ké OH O BC thi SH OBC, theo gia thict
a)Taco: § = Tl = s Saay = 2 = o SO a\/g
2 SHO =60°. Ta c6: SH = = va

o ﬂa3\/5 sin 60° 3
i a3
3

VN :lﬂr
3 12 BH =~SB> -SH* =

Chwong II. Mat nén, mat try, mat cau 6 SyPhap 0939989966 - 0355334679
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a2
3

Viy S, =SH.BH =

Bai 9. Cho hinh nén dinh S ¢6 ban kinh ddy bang r, géc ¢ dinh 1a 2a,45° <a <90°. Tinh dién tich
xung quanh va thé tich ctia hinh nén

HDGiai

P, £ 1.4 , \ . oM r A <

Hinh nén c6 ban kinh r, duong sinh [ =SM =— =— , chiéu cao
sin@ sing@
h=S0=rcota ;
2 3
. Tr Jr  cota

Vay: § =— S Vy=———

7 sina 3 Vs

Bai 10. Cho hinh vuéng ABCD canh a . Goi I va H 1an luot 12 trung diém cutia cdc canh AB va CD Khi
quay hinh vudéng d6 xung quanh truc /H ta dugc mot hinh tru tron xoay. Tinh dién tich xung quanh va
thé tich cua khoi try tron xoay néi trén.

HDGiai

Hinh tru c¢6 ban kinh r =§, duong sinh [ =a, chiducao h=a. g

1
Vay: S =2ml=rma*, V, =m’h=—rma’
xq T 4

D —\7:_7 //

Bai 12. M6t hinh try c6 ban kinh ddy r = 5¢m va c6 khoang céch gitra hai ddy bang 7cm.

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh try va thé tich cuia khdi tru duoc tao nén

b) Cét khéi tru bdi mot mat phéang song song véi truc va cich truc 3cm . Hay tinh dién tich cua thiét
dién duoc tao nén.

HDGiai
a) Hinh tru c6 bén kinh r = 5cm , dudng sinh [ = 7cm va chiéu cao B "
h=Tem. Vay: S, =271 =2715.7=219,91(cm’) e O 1 )
V. =m*h=715"7=549,77(cm’) .
b) Mt phang (AA’ B B) song song voi truc 00’ va cich truc 3cm A
cét khoi try theo thiét dién 1a hinh chit nhat AA'B'B. Goi [latrung | -~~~ | = B
diém cua diy cung AB, ta c6: i 5 W ;
A’ =0A> -0I° =16 = Al =4cm va AB =2AI =8cm . S,
Vay: S s = AB.AA' =8.7=56(cm”)

Bai 13. Mot hinh try tam gidc déu ¢6 canh day bﬁng a va chiéu cao bﬁng h ndi tiép mdt khéi tru. Tinh
thé tich khoi tru do.

HDGiai
Xét khéi tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 canh ddy b?mg a
va chi€u cao h. Pdy 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc deu ar
2
ABC. Hinh try c6 bin kinh r =04 =~ AM :é.
3
Vay: V, =mr’h= m; h a

Bai 14. Mot hinh tru ¢ ban kinh r va chiéu cao h = r\/g
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cda hinh tru. Tinh thé tich khoi tru tao nén béi
hinh tru da cho
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b) Cho hai diém A va B lan luot ndm trén hai ddy sao cho géc giita duong thang AB va truc ctia hinh
try bang 30° . Tinh khoang cdch giita dudng thang AB va truc cia hinh try.

HDGiai

a) Hinh tru ¢6 ban kinh r, duong sinh [ béng chiéu cao va béng r\/g Aﬂ<{\rp*‘“\\
Vay: qu =2ml = 2\/§7Tr2, vV, = mr*h = \/§Hr3 \\L%l_ i —
Stp = qu +25da,y = 2\/57'[}’2 +27m° = 2(\/5 +1) 7 ! i \'\ ih s
b) Ta c6: OA=0'B =r.Goi AA’1a duong sinh ctia hinh try, ta cé: A’ L;}.Lf o,
AA =1=r[3 . Tacé: (AB,OO’) = (AB,AA’) =30° . Tinh  BG-Y o

\\ b //

3 )

BA' = AA' tan30° = r va d(oo’,AB) :d(OO’,(ABA/)) =O'H ===

Bai 15. Cho hinh try c6 ban kinh ddy r, truc OO’ =2r va mit cdu duong kinh 00’ .
a) Hay so sanh dién tich mat cau va dién tich xung quanh cua hinh tru

b) Hay so sénh dién tich mat cau va dién tich toan phan ctia khdi tru

c¢) Hay so sanh thé tich khdi tru va khéi cAu.

HDGiai
a)Taco: S =2ml=4m", S, = 410" = S, =5,
N Am* 2 2

b) S, =S, +2S, =47’ +2m* =67’ Tacé: —2< = 7Tr2 ===5 ==§

'P xq ay Stp 67.”_ 3 mc 3 P

\%
c) Taco: V, :iﬂr3,VT =27 . —C=2:> /A =2VT
3 v, 3 3

Bai 16. M6t hinh try c6 thiét dién qua tryc 13 hinh vudng, dién tich xung quanh bang 477.
a) Tinh dién tich toan phﬁn cua hinh tru

b) Thé tich ctia khdi tru

¢) Tinh thé tich khdi tru n_giac déu noi tiép hinh tru

d) Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép hinh try

HDGiéi
Hinh try ¢6 bén kinh ddy bang r, chiéu cao h=00" va S =4
a) Ta cé: S, = 271r.00" va S;p =27 (r + 00’)

o S, T 13 3
Khi @6: == +l=—+1=—,Vay § =—.4m=61
S 00 2 2 ()

xq

b) Tac6: S, =47 < 271r.2r =47r=>r =1. Thé tich khdi non la:

V, =m?00 =2m’ =21

¢) Goi AC, 1a mot canh clia n_gidc déu noi tiép hinh try, thi d) Pudng tron 16n cia hinh cu
- 27T ' ngoai tiép hinh tru 1a duong tron
AOC, = - va di¢n tich ddy hinh lang try: ngoai tiép thiét dién qua truc.
Vay ban kinh mit cau la
1 2 . 2” n . 272- N A s 5 ., 9 y \

S =n.S , =n.—r sin— =—sin— va the tich ctia n_giac r. =r+2 . Thé tich khéi cau 1a:

" Moc, n 2 n ¢ ' '

A 1s / .2 4 L 877\/5
déula V. =8 .00 =nsin—. Vc—gnrc =5

n

Bai 17. Mot khdi tru c6 ban kinh ddy bang r va c6 thiét dién qua tryc 1a mot hinh vudng
a) Tinh dién tich xung quanh cua khoi tru d6
b) Tinh thé tich ctia hinh lang tru tor gidc d€u ndi tiép trong hinh tru da cho

Chwong II. Mat non, mat try, mat cau 8 SyPhap 0939989966 - 0355334679



Toan 12 GYV. Lu Si Phap

¢) Goi V 1a thé tich hinh lang tru déu noi tiép hinh tru va V'’ 1a thé tich khdi tru. Hay tinh %

HDGisi
a) Vi thiét dién qua tryc 12 mot hinh vudng nén dudng sinh / bang chiéu cao 4 va bang 2r. Do d6 dién
tich xung quanh cua khoi tru 1a: S =271 =47’
b) Goi ABCD.A'B'C’D’ 1a hinh ling tru ti gidc déu ndi tiép trong hinh tru dd cho. Ta c6 hinh vudng
ABCD ndi tiép trong dudng tron day.
Do d6: AB=r+/2 va Thé tich cta hinh léng try tr gidc déu noi

tiép trong hinh tru dd cho 1a: V = S sep-AA (r\f) 2r =4r° -
¢) Thé tich khéi try c6 ban kinh bang r va chiu cao bang 2r 1a:
=Bh=7m*2r =271 . Vay l/=g )
Vi m (

Bai 18. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B'C' ¢69 canh déu bang a . X4c dinh tdm va ban kinh
r ciia mat cau ngoai tiép hinh lang try. Tinh dién tich mat ciu ngoai tiép hinh lang try va thé tich khdi
ciu dugc tao nén boi mit cAu ngoai tiép hinh liang try

HD Giai
Goi 1,1 1an luot 1a trong tAm cia hai tam gidc ddy ling tru. Nhu vdy

1,1’ ddng thoi 1a tAm cua hai duong trdn ngoai tiép céc tam gidc Ay va
nim trong hai mat phiang cliing vudng géc véi dudng thang 11’ . Suy ra
trung diém O cta 11’ chinh 12 tim ctia mét cAu ngoai tiép di qua 6 dinh
cua lang tru da cho.
Mit cau ndy ¢6 ban kinh r =0A=0B=0C =0A' =OB' =0C'. Ta

2 2 2

7
c6: OA* = AP +10° =L+ L =L
3 4 12

Vay: r :aT\/Z. Dién tich: § =47m? = 4n[“

7\/57Ta3
54

Thé tich: V :gﬂﬁ =

Bai 19. Ba doan thfmg SA,SB,SC d6i mdt vudng gbéc véi tao thanh mét to dién SABC voi
SA=a,SB=b,SC =c . X4c dinh tam va ban kinh cua mit ciu ngoai tiép tir dién do.

HD Giai
Goi M la trung diém AB. Ta c6 M la tim cua dudng tron ngoai
tiép tam gidc SAB. Tu M ke Mx // SC. Mat phang trung tryc cua
doan SC cat Mx tai O. Nhu vdy O 1a tAm ctia mit cau ngoai tiép
tir dién SABC

AB> SC*?
+
4 4

Tacé: r» =0S* =SM* + MO* =

:i(SAZ +SB* +5C?)

Viy: r=%\/a2 +b* +¢’

Bai 20. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va mdi canh bén déu bang b . Hay xdc
dinh tAm va béan kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép.
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HD Giai
Vi S.ABC 1a hinh chép déu nén tim O ciia mit cdu ngoai tiép
hinh chép d6 nam trén dudng cao SH trong d6 H 1a trong tim ciia
tam gidc déu ABC
Goi I 1a trung diém cuia SA. Trong (SAH), ké OI JSA . Khi d6:
O 12 tAm ctia mit cau va ban kinh r = SO . Xét hai tam gidc
vudng SIO va SHA ddng dang.

Tu d6 suy ra: &—ﬂ— 5A

SA SH 2SH

2

Do d6: r=S0 = 54
2SH

R
= SH = \/3b2—a .Vay: r=
2N3b* —a’

.Ma SH? =SA* - AH?

Bai 21. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canha .

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh try c6 dudng tron hai ddy ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD va
A'B'C'D’.

b) Tinh dién tich mit cu di qua tit ca cdc dinh cua hinh 1ap phuong

¢) Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén tron xoay nhan duong thang AC’ 1am truc va sinh ra boi
canh AB.

HD Giai
a) Hinh tru c6 chiéu cao /1 = a va ban kinh ddy r = # /D\/‘"f N
¥/ N _
Vay: S, =27h = a2 | £ /4
b) Goi I 1a tdm cua hinh 1ap phuong. Tat ca cac dinh ctia hinh 1ap phuong ARG L——‘lﬁ’ 7 B
déu c6 khoang cach dén I bang V2 nén chiing ndm trén mit cau tim / i 3;\‘
a3 i ,,r'\i"‘“‘“

ban kinh r :T .Vay: § =47 =3ma’ D, ——\:—/f
, ) i S e :

c¢) Buong tron ddy cua hinh nén xoay dinh A tao nén bodi canh AB 1a duong Foeet

tron ndi tiép tam gidc déu A'DB , tam gic nay c6 canh bang a\/a va c6

dudng cao bang % . Do d6 duong tron ddy hinh nén c6 ban kinh

/_a\/g
3

r= .Vay hinh nén tron xoay nay cé duong sinh / = a va c6 dién tich

xung quanh la S, =7 1= lmT\/g

Bai 22. Cho tam gidc vudng cdn ABC c6 canh huyén AB = 2a . Trén dudng thang d qua A va vudng
géc véi mat phang (ABC), 1y diém S khdc A ta duoc tir dién SABC.

a) X4c dinh tAm mit cau ngoai tiép tr dién SABC

b) Tinh bén kinh cta mit cau ngoai tiép tor di€n SABC trong truong hop mat phfmg (SBC) tao véi mat
phing (ABC) mot géc bang 30°

HD Giai
a) Goi I 1a trung diém ctia AB. Vi tam gidc ABC vudng cén tai C nén IA =IB =IC. Vay I 12 tim dudng
tron ngoai tiép tam gidc ABC.
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Do d6 tim cua mdt cau ngoai tiép t dién SABC phai nam trén dudng d
thang d’ vudng géc v6i mit phang (ABC) tai I. T d6 suy rad’ //d va
d nSB=0,00S8B.Tacé: OA=0OB=0C =0C . Vay O 1a tAm cia
mit cau ngoai tiép tir dién SABC va ban kinh r =S5O

b) Ta c6: ((ABC),(SBC)) =SCA=30". AB=2a = AC=a\2 va /
|
a6 SB_JSA*+AB* _av42 \.

SA=AC.tan30’ =——. Ban kinh r =—=
3 2

2 6 A

Bai 23. Trong mit phing cho mét hinh luc gidc déu canh a . Tinh thé tich va dién tich to4n phan ciia
khdi tron xoay c6 duoc khi quay hinh luc gidc d6 quanh duong thing di qua hai dinh d6i dién cua nd.

HD Giai
Khéi tron xoay c6 dugc do quay luc gidc déu ABCDEF canh a quanh
duodng thing AD c6 thé phan thanh ba khéi: Khéi tru ¢6 duoc do quay
hinh chit nhat BCEF quanh AD, khdi nén dinh A, day 1a hinh tron y i
dudng kinh BF va khéi nén dinh D, ddy 12 hinh tron duong kinh CE. ~ Bf==-—------

Ta c6: AB=a,BAF =60° nén BF =CE = a\/g . Thé tich khdi tru

2
V,=m’h= ”[a\/EJ a= % 71a’ va thé tich khbi nén

2

VN :lnrzh a\/_ ——177'(13 .
3 3 2 2 8

Vay thé tich khéi tron xoay Ve =V, +2V, = ma’

e mmm——— e

ot

Bai 24. Trong khong gian, cho hinh chép S.ABC ¢6 dudng cao SA = a, ddy ABC 1a tam gidc déu canh
a . Tinh ban kinh, dién tich va thé tich mit cau ngoai tiép hinh chép.

HD Giai
Tam O 1a giao diém cua tryc tam gidgc ABC va trung tryc ctia SA trong mat s
phang (SAH). Do SA O(ABC),0H [ (ABC) nén AHIO la hinh chir nhat.

T dé r=0A=VAI* + AH? = — “\/_

2 3
S _4]7_ _4]7{61\/_J 77Ta ’ v _in’r3 __”(a\/_} 7ia \/E

3 €3 3 6 54

Bai 25. Cho hinh chép tahm gidc déu S.ABC, canh ddy bang a, géc giita mit bén va mit ddy 12 60°.
Xéc dinh tim va ban kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich khdi cau tuong
ung.

HD Giai
Vi S.ABC 1a hinh chép d&u nén tim 7 ctia mit cau ngoai tiép hinh chép d6 nam trén duong cao SO
trong d6 O 1a trong tAm cua tam gidc déu ABC. Goi J 1a trung diém ctia SA, trong mit phing (SAO), ta
¢6 IJ n SO =1.Vay I1a tAm ciia mit cau ngoai tiép hinh chép va ban kinh » =8I =IA=IC =IB.

Theo gia thiét: ((SBC),(ABC)) = SMA =60".

1 a\/g 2 a\/g

Trong tam gidc déu ABC, ta c6: OM :EAM :T va OA :EAM =—
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SO = OM tan 60° :g, SA? = SO* +0A :%J,?:_
Mat khac: ASIJ ~ ASOA , ta c6:

7a’
SL_SI_ g SASI_SA _jy _7a
SA SO SO 250 5, 4 12
2

Vay bén kinh r =2
12

2 2 3 3
S =am=am 14| = 49711 va v, :inﬁ :fn Ta| _343ma
36 3 3 112 1296

Bai 26. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop bdi mit bén va ddy bang
60° . Xdc dinh tim va ban kinh cia mit cau ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich khbi cau
tuong Ung.

HD Giai
Hinh chép tr gidc déu S.ABCD, goi O =AC n BD .
= SO O(ABCD) . SO la truc cua tir gidc ABCD, do d6 tdm cua mat
cau ndm trén SO. Goi M 1a trung diém cua SA, ta c6:
MK 0S0,K [0SO . Tir d6 suy ra K 1a tim ctia mat cau ngoai tiép

hinh chép va ban kinh = SK . ((SBC),(ABCD)) = SHO = 60"

Ta c6: ASOA ~ ASMK , ta co: E—ﬁ
SM

SK

et

M.SA _ SA® 24+ 0A (2
L g =SMSA _ SA* _ SO +0A7 _ _

S0 250 280 ) a3 12
2
2
o sal3 ., (5a3) _25ma 4 sav3 ) _ 12573
Vay: r= , S, =4mr” =4 = av, =—7m’
12 12 12 37" 73N T 48

Bai 27. Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop boi canh bén va mit ddy
bang 60° . Xéc dinh tAm va ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich kh6i
cdu tuong ng.

HD Giai
Hinh chép tr gidc déu S.ABCD, goi O =AC n BD .
= SO O(ABCD) . SO 1a truc cta hinh chép, do d6 tim cia
mit ciu ndm trén SO. Goi M 1a trung diém cuia SA, ta c6:
MK 050,K SO . Tir 6 suy ra K 13 tAm ctia mit cau ngoai
tiép hinh chép va ban kinh r = SK . Theo gia thiét

a2

((m)) SAO =60, AO—EAC—

a6

SO =0Atan60’ = —— 5 . Tacd: ASOA ~ ASMK , ta co:

SO SA SMSA SA> a6
- =— = SK = = =
SM_SK SO 250 3
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3
[ 2 3
Vay: r——a36 S, =4m’ -4n(‘” } S v =%m3=§n(“3“6J _ s 6

3 3 ¢ 27

Bai 28. Trong khong gian cho tir dién déu ABCD c6 canh 12 a . Xéc dinh tAm va ban kinh ctia mit cau
ngoai tiép tr dién. Tinh dién tich va thé tich khdi ciu twong tng.

HD Giai
Vi S.ABC 1a hinh chép déu nén tim O ciia mit cdu ngoai tiép
hinh ch6p d6 nam trén dudng cao SH trong d6 H 1a trong tim
cta tam gidc déu ABC
Goi [ 1a trung diém ctia SA. Trong (SAH), ké OI [1SA . Khi do
: O 12 thm cta mit cdu va ban kinh » = SO . Tam gidc BDC

déu, ta c6:
f a6
3

%,AH =JAB? -BH? =

Xét AABH~AA01:>£:i:r:0A:AB'AI :‘“/g
AB AH AH 4
2 3 ;
Vﬁyir:i S =4’ =4 Cl\/_ 3]Ta va Vc=iﬂr3=ir[ a\/g :ﬂa\/g
4 2 3 3| 4 8

Bai 29. Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O cta hinh vudng dung dudng thang A vudng géc
véi mit phang (ABCD) . Trén A lay diém S sao cho SO :% . Xdc dinh tAm va ban kinh mat cau

ngoai tiép hinh chép S.ABCD. Tinh dién tich ctia mit cau va thé tich ctia khdi cau tao nén boi mat cau
do.

HD Giai
Goi M la trung diém cua SA. Trong mit phiang (SAO) dudng
trung truc ciia doan SA cit duong thing SO tai I. Nhu vay: /12
tAm mat cau va ban kinh r = SI

Hai tam gidc vudng SAO va SIM dong dang nén ta c6: % = SL

SM
a3 a3
SASM _ 5 "~ 4 _3a
SO 4

=8I =

a
2

L V.o=—m’ =

3a
Viy: r==—, S =4m’ =
BT e c73 16

Bai 30. Cho tir dién déu ABCD canh a . Goi H 12 hinh chiéu vudng géc cua dinh A xudng mit phang
(BCD)

a) Chirng minh H 13 tim duong trdn ngoai tiép tam gidc BCD. Tinh d6 dai doan AH

b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia khéi tru c6 dudng tron ddy ngoai tiép tam gidc BCD va
chiéu cao AH.

HD Giai
a) Vi AH O(BCD)va AB=AC =AD nén HB =HC = HD . Viy H la tim dudng tron ngoai tiép tam

2 a\/_ a\/_

gidc BCD. Trong tam giac déu BCD canh a, ta c6: BH = 3 T =3
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2
Viy: AH =\AB* -BH® = az_%zaﬁ

3

b) Dién tich xung quanh ctia hinh try qu =27l véir :é ,

2 3
l:AH:§.VayS :@ ”“9‘/g

*q

.V, =m’h =

Bai 31. Trong khong gian, cho tam gidc vudng can tai A, c6 canh BC = 60cm

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén tron xoay khi quay dudng gap khic CAB xung quanh truc
1a duong thang chia canh AB. Tinh géc & dinh ciia hinh nén d6.

b) Goi (C) la dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh dién tich mat cAu duoc tao nén khi cho duong
tron (C) quay xung quanh truc 1a dudng thing chira canh BC va thé tich khdi cau giéi han béi mét cdu
do.

HD Giai
a) Khi quay dudng gip khiic CBA xung quanh truc 12 duong thang chira B
canh AB ta dugc hinh nén tron xoay ¢é ban kinh » = AC = 30\/§cm va H:

c6 do dai duong sinh [ = BC =60cm .

459
Vay: S, =271 = 302,60 = 180077/ 2cm’ :
Hinh nén ¢6 géc ¢ dinh bang: 2.A/I?C =2.45"=90° /--"”_" T
b) Mit ciu duoc tao nén ¢ ban kinh r = % =30cm. ( T - - \

Vay: S, =4m® =430’ =36007cm’ va v, =%ﬂr3 =360007cm’

Bai 32. Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a .

a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh try tron xoay khi quay dudng gap khiic BCDA xung quanh tryc
la duong thiang chira canh AB

b) Tinh dién tich ctia mit cau chira hai dudng tron ddy ctia hinh tru néi trén va thé tich ciia khdi cau
tuong ting

HD Giai
a) Hinh tru tron xoay c¢6 ban kinh » =a va duong sinh [ =a
Vay: S, =2ml= 271a’
b) Hinh cau chira hai duong tron ddy cua hinh try néi trén c6
tdm / la trung di€ém cua doan thang AB va c6 ban kinh

3
r=IC=1ID :%. Vay: S, = 4707 =571 va v, zgm3 :5\/g6ﬂa

Bai 33. Cho tam gidc vuong ABC c¢6 hai canh géc vuong CB =a,CA=b .

a) Quay tam gidc ABC quanh dudng thing CA. Tinh thé tich khi tron xoay tao thanh
b) Quay tam gidc ABC quanh dudng thang CB. Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh
¢) Quay tam gidc ABC quanh dudng thiang AB. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh
d) Tim su lién h¢ gitia cac thé tich ctia ba khdi do.

HD Giai
a) Khéi tron xoay tao thanh 12 khéi nén c6 ban kinh day 1a r =CB =a va duong cao h=AC = b.
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A

2 T
Vay thé tich V, =—a’h

b) Khdi tron xoay tao thanh 1a khdi nén c6 ban kinh ddy 1a r =CA = b va
duong cao h=BC =a.

Vay thé tich V, =%Tb2a

¢) Goi CH la duong cao cua tam gidc ABC. Khéi tron xoay tao thanh khi
quay tam gidc ABC quanh AB c¢6 thé phan chia thanh hai khdi nén ciing
chung ddy 12 duong tron c¢6 ban kinh r = CH va ¢6 dudng cao lan luogt 12
BH va AH. Vay n c6 thé tich 1a:
2 2,2
v, =L cH® AB ='—T(CA'CB) p=l_ b
73 3\ AB 3Va+p>

d)TaC(’)'L+L—i LN S a +b’ =1
: 2 sz ITZ a4b2 a2b4 nz a4b4 V32

1

Bai 34. Cho mét hinh ling truy ABC.A’B'C’, ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B. Biét

AB=a,BC =2a va AA' =3a.

a) Tinh theo a thé tich khdi lang tru ABC.A’B'C’

b) Chirng minh rang c6 mét mat cau (S) di qua cac dinh cta hinh lang tru da cho. Hay tinh theo a dién
tich ctiia mat cau ().

HD Giai

a) Thé tich ctia khéi tru ABC.A'B'C'Ta V = %AB.BC.AA’ =34’ A ¢

b) Ta c6: ACC’A’ 1a hinh chir nht. Hon nira, theo gi thiét dya vao
dinh If ba dudng vudng géc ta chirng minh tam gidc C'BA va tam 30 B/ /
gidc AB'C’1a céc tam gidc vudng. Goi O = AC’ n A'C thi ta c6:
OA=0C' =0C =0A" =0B =0B'. Suy ra O 1a tim cta mit cau (S) P

/ /// 1
. Trong tam gidc ACC’ ta co:

va ban kinh r =

AC' = \/az +(a) +(3a)’ = a«/ﬁ nén r =

2
Vay S, =4’ :4n[" 214] = 147

av14
2

Bai 35. Cho hinh chép S.ABCD, ¢6 day ABCD la mot hinh chir nhat va ca hai mat bén (SAB) va (SAD)
cling vudng géc v6i mit phing ddy. Biét AB=a,AD =b va SA=c

a) Chiing minh rr?lng c6 mot mit cau (S) di qua cac dinh ctia hinh chép da cho

b) Tinh theo a, b, c ti s6 giita thé tich ctia khbi chép S.ABCD va thé tich cta khéi cau (S).

HD Giai
a) Theo gia thiét, ta c6: SA 0(ABCD) . Ta chimg minh SAC,SBA va SDC la cic tam gidc vudng c6
chung canh huyén SC. Goi O 1a trung diém SC thi OS =0A =0C =0OB=0D . Suy ra O la tim cua
mit cau (S). Ban kinh r = %

Trong tam gidc vuéng SAC , tacé: SC =~a’ +b° +¢’
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b) Ti sb giita thé tich cta khdi chép S.ABCD va thé tich cua

! ab.c
s 1% —ab.
khoi cau (S): & = 3 = 2abc :
; 4,,[b} e
3 2

B C

Bai 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a mot hinh vudng canh a va céac canh bén cuing tao véi ddy
mot géc 60°.

a) Tinh theo a thé tich ciia khéi chép di cho

b) Mot hinh nén (V) c6 dinh S va ddy 1a duong tron ngoai tiép tor gidc ABCD. Tinh theo a thé tich cua
phan khéng gian nam trong khdi nén (V) va nam ngoai khdi chép S.ABCD.

HD Giai
a) Ta c6: (m) = (Sm) = S/A\O =60°. Tinh

NG s

SO = OAtan60° = == Vay: v, —EAB SO =

b) Hinh nén c6 chiéu cao 12 SO, con ddy cua h1nh nén d6 1a
hinh tron c¢6 dudng kinh bang AC. Ta c6:

2
3
\% :%n(a\/g} .a\/g = ”6112\/6 .Suyra thé tich cua phﬁn

N 2 2

khong gian nam trong khdi nén (V) va nam ngoai khoi chép

_Jla \/g a \/_ (7T—2)a3\/g

12 6 12

SABCD1aV, -V =

Bai 37. Cho hinh nén dinh S ¢ chiéu cao 4 = a va ban kinh ddy r = 2a. Mt phang (P) di qua dinh S

cit duong tron ddy tai A va B sao cho AB = 2\/50. Tinh khoang cich d tir tAm cua duong tron ddy
dén (P).

HD Giai
Goi O la tam duong tron day cua hinh nén, ' la trung diém cua
doan thang AB, H la hinh chiéu vuéng goc cia O 1én SI. Ta co
AB 1 OI,AB 1L SO=> AB 1 (SOI)\=> AB L OH(1)

Miit khic : OHJ_S]( )
Tir(l) (2):>OHJ_ SAB =d= d =OH.

Tacd: OI =~Jr* — AI° = ’ AB =+J4a* -3a* =a

Suyra: SO=0I =a=>ASOI vudng can tai O = H 1a trung diém cua canh ST

St _so\2 _a2

=>0H=—-= =
2 2 2

V2a

Vyd——

Bai 38. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 céc canh déu bing av/2.
a) Tinh thé tich V ctia khéi nén dinh S va dudng tron ddy 1a duong tron ndi tiép tir gidc ABCD.
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b) Tinh thé tich V ctia khdi nén dinh S va dudng tron ddy 1a dudng tron ngoai tiép t gidc ABCD.

HD Giai
a) Goi O = AC n BD = SO O(ABCD). Goi r,h lan luot 12 ban kinh
dudng tron ddy va chiéu cao ctia hinh nén. Ta c6:

r= "22 .h=50=SA>-0A* =a

a’

6
b) Goi r,h 1an luot 12 ban kinh duong tron day va chiéu cao cta hinh
nén. Ta coé:

Vay: V = %ﬂrzh =

1 3
r=a:h=S0=a Viy: V :Eanh:”T“.

Bai 39. Tinh ban kinh R ctia mit cu ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c6 canh béng 2a.

HD Giai
Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bing 4 c
2a. Goi O =BD' n B'Dsuy ra O chinh 12 thm cua
mat cau ngoai tiép hinh 14p phuong & Nz
ABCD.A'B'C'D' . RRW.
'+ JBD?+DD" |
Bén kinh =22 =¥BD *DD" _ ;3
2 2
Za €
A e 2a ‘H

Bai 40. Cho khéi nén c6 ban kinh ddy r = \/5 va chiéu cao h = 4. Tinh thé tich V ciia khdi nén di cho.

HD Giai

Tacé: V =%7Tr2h =%7T.3.4 = 47T,

Bai 41. Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh 1ap phuong canh a.Tim a theo ban kinh R.

HD Giai
Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 2a. Goi O = BD' n B'D suy ra O chinh 12 tim cia
mit ciu ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' .
BD' _~BD*+DD? a3 - 2R3
2 2 2 3

Ban kinh R =

Bai 42. Cho tir dién déu ABCD c6 canh ddy bang 3a. Hinh nén (N) c6 dinh A va duong tron dayla
dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD. Tinh dién tich xung quanh qu cua (N).

HD Giai
Goi I, O 1an luot 1a trung diém cta CD va trong tim ciia tam gidc BCD.

Do ABCD 1a t&t dién déu nén O 1a tim cia dudng tron ddy va A
AO O(BCD). Hinh n6n (N) c6 ban kinh r = OB = %Bl =a\3 va ‘7‘_\\
duong sinh [ = AB =3a. Vay di¢n tich xung cta hinh nén (N): /,/E/ \\\
S, =ml =337’ 0 s AN
X r . 1 ; Y
1L :.n bopdy ;)
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Bai 43. Cho mit cu (S) ¢6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4 va hai duong tron ddy

nam trén (§). Goi V. la thé tich cua khoi tru (H) va V,la th€ tich cta khoi cau (S). Tinh ti s6 L.

HD Giai
Goi r,R 1an lugt 1a ban kinh ddy cta hinh tru (H) va bdn kinh ctia mit af N\
> .I-'"r: . " H ‘\
chu (S) va h 1a chidu cao ciia hinh tru (H). Ta c6: r = ,|R® —% =243, hi |
V. = mr*h =481V, _4 IR’ _256m . Vy: ﬁ:i \: }
3 3 v, 16 S S

Bai 44. Cho tir dién ABCD c6 tam gidc BCD vudng tai C,AB vudng géc véi mit phang (BCD),
AB =5a,BC =3a va CD = 4a.Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép tir dién ABCD.

HD Giai
Got I 1a trung diém cua AD. Ta c6: Tam gidc ACD vudng tai C.
Suy ra mat cau (S) ngoai tiép to di€n ABCD c6 tdm I va ban

kinh R=%.Tacé: BD =+/BC? +CD* =5a

AD _AB\2 _5a\2

2 2 2

= R=

Bai 45. Cho mét hinh try c¢6 dién tich xung quanh bang 5077 va d6 dai dudng sinh bang dudng kinh
cua duong tron day. Tinh ban kinh r cia dudng tron day.

HD Giai
Taco: S, =2mrl =27mr(2r) = Amr* =50=>r —2—25 =>r= %

Bai 46. Trong khong gian cho tam gidc ABC vudng tai A,AB=a va ACB =30°. Tinh thé tich V cua
khdi nén nhan duoc khi quay tam gidc ABC quanh canh AC.

HD Giai
Tam gidc ABC 1a nira tam gidc déu c¢6 canh bang 2a nén

AB\3 71’3
T

Ac-—-a\/§ Vay V —%mzh—%CA TTAB® =

Bai 47. Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao véi ddy mot géc 60°. Mt phang qua truc cia (N) cit (N)
duoc thiét dién 12 mot tam gidc c¢6 ban kinh dudng tron ndi tiép bang 1. Tinh thé tich V cua khbi nén
gidi han bdi (V).

HD Giai
Gia str thiét dién qua tryc cua hinh nén (N) la tam gidc SAB. Ta c6:
SA=SB,SBA=60" = ASAB déu.
Goi H,I lan luot 12 trung diém ciia AB va tim duong tron ndi tiép
ASAB suy ra I 1a trong tdm cta ASAB

Ta cé: SH =3IH =3,SH=ABT\/§:>AB=2ST?=2\/§
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2
Vay: V L=l AB SH =371,
3 3 2

Bai 48. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AD =8,CD =6,AC' =12. Tinh dién tich toan
phan S, cua hinh try ¢6 hai dudng tron ddy 1a hai dwong tron ngoai tiép hai hinh chit nhat ABCD va

A'B'C'D'.

HD Giai

Goi r, [ 1an luot 12 ban kinh duong tron ddy va do dai duong
/ 2 + 2

sinh cua hinh tru. Ta c6: r = A_2C = % =5,

[=CC' =+JAC? - AC? = 2411
Vay: S, =27 + 2711 =1072{5+ 2411

Bai 49. Cho mit cau (S) tim O, ban kinh R =3. Mit phang (P) cidch O mot khoang bang 1 va cit (S)
theo giao tuyén 12 duong tron (C) c6 tim H. Goi T'1a giao diém cia tia OH véi (S). Tinh thé tich V cua
khdi nén ¢6 dinh T va ddy 1a dudng tron (C).

HD Giai
Goi 7, h lan lugt 1a ban kinh duong tron day va
chiéu cao cua hinh non. Ta c6:

r=NR-1=49-1=2V2, h=1+R=4

Vay: V =%m2h =%n(2\/§)2.4 =327

Bai 50. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chit nhat voi AB =3a,BC =4a,SA =12a va SA
vudng géc voi ddy. Tinh ban kinh R ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

HD Giai
Goi O, 171§1n Iurot 1a tAm cua hinh chir nhat ABCD va
trung di€m cua canh SC. Ta c6 [ 1a tdm mat cau ngoai

tiép hinh chép S.ABCD va ban kinh R = % . Ta c6:

2 2
AC =\AB +BC? =5a. Vay: R=YATAC 1.

2 2

B- da C

Bai 51. Mot chiéc biit chi khéi ling tru luc gidc déu c¢6 canh ddy 3 mm va chiéu cao bang 200 mm . Thin
bt chi dugc 1am bang gd va phan 16i duoc 1am bang than chi. Phan 16i ¢6 dang khéi tru c6 ciéu cao bang
chiéu dai cua biit chi va ddy 12 hinh tron ban kinh 1 mm. Gia dinh 1 m> g0 c6 gid tri a (triéu dong) , 1 m?
than chi c6 gia tri 8a (tri€u déng) . khi d6 gid nguyén vat li¢u 1am mot chiéc but chi nhu trén g?m nhét
v6i két qua nao sau day?

HD Giai
Thé tich phan phén 16i duoc lam bang than chi: V,,, = 7R’ = 71.107°.0,2=0,2.10° 77 (m*).
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3\/_ 27\/_ 10_6( )

Thé tich chiéc biit chi khdi ling try luc gidc déu:V = Bh="— (3 10~ ) .0,2=

27[

Thé tich phan than but chi dugc 1am bing gd: V. =V -V, = == 10°-0,2.10° 77 (m3)

273

Gi4 nguyén vat liéu 1am mot chiéc biit chi: 0,2.10° 77.84 +( .107°-0,2.107° ﬂja =9,07.10".a

(triéu déng) .

Bai 52. Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 cdc canh déu bang a. Tinh dién tich S cua
mat cau di qua 6 dinh cua hinh lang try d6.

HD Giai

Goi mit cau di qua 6 dinh cta lang tru 1a (S) tam 7, bankinh R.
Do IA=IB=IC=IA"=[B'=IC' =R = hinh chiéu ctia I trén
cdc mit (ABC), (A'B'C') lan luot 1a tim O cia AABC va tam
O' cua MA'B'C'.
Ma ABC.A'B'C' 1a lang try déu = I 1a trung diém cia 00"
= 0l = Q = ﬂ = 2 .

2 2 2
Do O la tim tam gidc déu ABC canh a

O—%AH—gi—aﬁ.
3 32 3

Trong tam gidc vudng OAI cé:

R=IA=\I0" +0A> = \/(2) (“‘/_J a2t

3 6

21a*> _ Tma’

Dién tich ctia mdt cau 1a: S =477R? =477, -3

Bai 53. Cho hinh nén c6 géc ¢ dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 677 . Tinh thé tich V cua
khdi nén da cho.

HD Giai
Thé tich V = % 7IR*h = % TTOA* .SO.

Ta c6 ASB =60° = ASO =30°

San30e=2A= 1 L go= OAA3.
SO

B

Lai ¢6 S, = 7Rl = TOASA = TOAN OA® + SO* = 6710

= OANOA’ +30A* =6a” = 20A” =64’

= OA:a\/§:> SO=3a=V :%IT.3a2.3a =37a’.

Bai 54. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh 6a, tam gidc SBC vudngtai S va
mat phing (SBC) vuong géc v6i mat phiang (ABC). Tinh thé tich V' cta khéi cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC.

HD Giai
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Goi H latrung diém ctia canh BC.

Ta c6: AMABC déunén AH OBC.

Vi (SBC) O(ABC) va (SBC) n (ABC)=BC nén AH [(SBC).
Do H latdm dudng trdn ngoai tiép tam gidc SBC nén AH 1a
truc dudng tron ngoai tiép ASBC

Vi AABC déu nén trong tim G chinh 12 tim dudng tron ngoai
tiép tam gidc.

Vaytacé GA=GB=GC.Ma GUAH nén GS =GB=GC.
Suyra GS =GA=GB=GC. Viy G 1a tim mit ciu ngoai tiép
khéi chép S.ABC.

Bin kinh: R =GA=§.6a.§=2\/§a. B
Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép la:
3
= %.n(zﬁa) =323’

Bai 55. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thoi canh a, géc BAD =120°. Canh bén SA
vudng gbéc voi day (ABCD) va SA =3a. Tinh ban kinh R cua mit cau ngoai tiép khdi chép S.BCD .

HD Giai
Xét hinh thoi ABCD ¢6 BAD =120° nén AD = AC = AB, suy
ra A latam duong tron ngoai tiép da gidc ddy BCD.
Theo gi4 thiét SA vudng géc voi ddy (ABCD) nén dudng thang
SA la truc ciia ddy BCD.
Goi M 1a trung diém SC, trong mit phang (SAC ) ké duong
thang d vudng géc véi SCwiM,d cit SA tai I.Tac6 I la
tdm mat cau ngoai ti¢p khoi chép S.BCD .
Licdo R=1S.Tacéo

Wf.am

_5a

AISM «ADSA:EZ&:IS = SM.DS =
DS SA SA 3a 3

Bai 56. Cho tt dién déu ABCD ¢6 canh bﬁng 4. Tinh dién tich xung quanh S cta hinh try ¢6 mdt

duong tron déy 1a duong tron ndi tiép tam gidc BCD va chiéu cao bang chiéu cao cia tir dién ABCD .

HD Giai
2
Tam gidgc BCD déu canh 4 c6 dién tich: S,., = 4 f =43
Ap dung c6ng thirc tinh nhanh thé tich khéi tir dién déu canh a 1a

a’\2 16
V=T = Ve =32

3V sscp - 4\/5
SBCD \/g
Ban kinh ddy dudng tron noi tiép tam gidc BCD:

_S_4\/§_&'

= Do dai dudng cao khéi tir dién: i =

p 6 3
Vay dién tich xung quanh cuda hinh tru I1a

23 42 _16V2m
3B 3

S, =2mrh =21
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Bai 57. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’, biét géc giira hai mit phing (A'BC) va (ABC) bang 45°

, dién tich tam gidc A'BC bang a*/6 . Tinh dién tich xung quanh ctia hinh try ngoai tiép hinh ling try
ABC.A'B'C'.

HD Giai
Goi M latrung diém BC.Khi d6tacé6 BC OAM , BCUOA'M
Suy ra: ((A'BC),(ABC)) = A'MA=45° = A'/A= AM . Goi O la trong
tam tam gidc ABC.

=5 NG

Piat BC=x, x>0.Tacd AM =A'A= ad AM——.

2
MBC=2 \/_ zf:x 2a.
2 22af Za?:/_ v AA=ad3.

Khi d6: AO=—AM =— ——=
3 3 2

Suy ra dién tich xung quang khdi tru Ia:

|~

Nén S,,pc =

S, =27MOAANA=2T 2“3\/5 a3 =4, I

Bai 58. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh chit nhat AB =3, AD =2. Mt bén (SAB) 1a tam
gidc ddu va ndm trong mit phing vudng géc voi ddy. Tinh thé tich V cua khdi ciu ngoai tiép hinh
chép da cho.

HD Giai
Goi E l1a trung diém AB.Tacé: SE D(ABCD).
Dung truc d qua O va song song voi SE'. i
Goi G latrong tam tam gidc ABC . Puong thiang di qua G vudng
gbc voi mat phéng (ABC ) cét d tai 1. [ latim khdi cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD .
343 2

SE-T SG=§SE=\/§. GI=EO=%AD=1.

R=SI=~SG>+GI* =J4=2.
4 327

Suy ra thé tich khdi cau ngoai tiép 1a:V = % R’ = 3 T8 = =

Bai 59. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Hinh nén (N ) c6 dinh A va dudng tron day 1a
dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD. Tinh thé tich V cua khdi nén (N ) .

HD Giai

Goi 1a O tam cua tam giac déu BCD. Ta c6 AO=h, OC=r=
2

2

2a\/‘ a;/_ yra i az_rzzaz_(a\/gj =2a

32 3 3

1 _a a\/_ ﬂ\/6a3

= n=D2 iy v =L 2h—— g

N 3 3B 27

Bai 60. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu. Goi V,, V, lan luot Ia thé tich ctia khbi

cau ngoai ti€p va ndi tiép hinh nén da cho. Tinh —
2

HD Giai
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Goi thiét dién qua truc hinh nén 12 tam gidc déu SAB c6 canh bang 1. s
Goi [ latrong tdm tam gidc déu SAB, khi d6 I la tam mat cau ndi ti€p
hinh nén cling 1a tAim mat cau ngoai ti€p hinh noén.

<. A SN PEET 2 2
Bén kinh mdt cau ngoai tiép hinh nénla R = SI = ESO 25.— =—.

2 3
Ban kinh mat ciu ndi tiép hinh nén 1a r =10 = Ls0-= 1.£ = ﬁ
3 3 2 6

Thé tich mit cau ngoai tiép hinh nén 1a V, = % R’ = %l‘[
Thé tich mit cAu noi tiép hinh nénla Vv, = g = g T,

4

ay — = 8.

Vay v,

Bai 61. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc ABC vudng tai B, AB =3, BC =4. Hai mat
phang (SAB), (SAC ) cling vudng géc véi mit phang day, duong thing SC hop v6i mit phang ddy
mot géc 45°. Thé tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

HD Giai
Hai mat phang (SAB) , (SAC ) cling vudng géc véi mat phang day nén
SAO(ABC). N
N BC UAB ) R,
Ta cling c6 = BC USB.Suyra SAC va SBC la hai tam Yo
BC JSA !
gidc vubngtai A va B.
N 2, |IA=IC=1S ;
Goi [ la trung diém cua SC thi = IA=IB=IC=1IS "
IB=IC=1S N

= [ 12 tim mit cdu ( S ) ngoai tiép hinh chép S.ABC. _
Vi SAO(ABC) nén (SC, (ABC)) = SCA = 45°. N

Ta lan luot tinh duoc: AC =V AB*+BC* =5; SA=AC =5;
SC=AC2=5J2.

Suy ra ban kinh mit cau (S) la R 27 =—.

3
Vy thé tich khéi cau (S) 1a v :%.n(SfJ = 125?*5 .
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CHUONG II. MAT NON, MAT TRU, MAT CAU
PHAN TRAC NGHIEM

Cau 1: Cho tam gidc déu ABC canh a . Goi (P) 1a mit phang qua BC va vudng goc v6i mp(ABC). Trong
(P), xét dudng tron (C) dudong kinh BC. Tim ban kinh » mat cau (S) di qua (C) va diem A.

A. r=a\/§. a\/g a\/g %.

B.r=——. C.r=—. D.r=
4 3

Céu 2: Cho mit cdu (S,) c6 bén kinh 7, mat cAu (S,) c6 ban kinh r, ma r, =2r, . Ti s6 dién tich cua

mit cu (S,) va mat cau (S, bang.

A. 4. B. 3. C.2 D.

N | =

Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, hinh chiéu vudng géc ctia dinh S trén

mit ddy 1a trung diém cua canh BC. Biét rang AB =a, AC = a3, duong thing SA hop véi ddy mot géc

60°. Mot hinh nén dinh S, ddy 12 hinh tron ngoai tiép tan gidc ABC. Tinh thé tich V cta khéi nén.

a2, B,y = @3 c.v=am3 D, v =475

6 3 9 2

Cau 4: Cat mot hinh nén bang mot mat phing qua truc ctia né ta dugc mot tam gidc vudng cn cé canh

huyén bing a2 . Thé tich V cta khéi nén tao thanh boi hinh né dé 1a.

L By =Y c.y=Y2m b,y =327
12 24 6 12

Cau 5: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a mot hinh vuoéng canh a va cdc canh bén cung tao vdi day mot

AV =

A V=

g6c 60°. Tinh theo a thé tich ctia khdi nén c6 dinh S va ddy cta hinh nén d6 1a hinh tron ¢6 duong kinh

bang AC.
a’~\6 ﬂa3\f _ 7’6 3
6 . - - .

AV, = B.V, C.V D.V

3 R A R )
Cau 6: Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh 1ap phuong canh a. Ménh dé nao duéi dy ding ?

A. a=2R. B.a:T. C.a=
Cau 7: Cho khéi nén (N) ¢6 ban kinh ddy bing 3 va dién tich xung quanh bang 157z Tinh thé tich V cua
khoi nén (N).

A. V=127T. B. V=20r C.V=36rm D. V=601

Cau 8: Nguoi ta bo ba qua béng ban ciing kich thudc vao trong mot chiéc hop hinh try c6 ddy bang hinh
tron 16n cla qua bong ban va chiéu cao bang ba lan dudng kinh qua béng ban. Goi S, 1a tong dién tich

S
cua ba qua bong ban, §,1a dién tich xung quanh cua hinh try. Ti s6 S—l bang.
2
S S S S
A. L =1. B. 1 =2 C.—1=§. D.—1=l.
S, S, S, 2 S, 2

Cau 9: Cho hinh nén dinh §, ddy 1a hinh tron tdm O bdn kinh r. Mt mét phang (P) di qua dinh S cua
hinh nén cit hinh nén theo mot thiét dién 12 tam gidc SAB vudng cén tai S. Biét dién tich tam gidc SAB 1a

2
37 Thé tich V, cua khdi nén di cho la.

7Tr3\/_ _m'\6 _m\2 _m\2
3

AV, = B.V C.Vv D.V, =

N_2' N_6’ N

Cau 10: Mot h1nh tru ¢6 ban kinh day bang r va thiét dién qua tryc 1a hinh vudng. Thé tich cua khi ling
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tru t& gidc déu noi tiép hinh tru 1a.
AV, =51, B.V, =2r. C.V, =37, D.V, =457,

Céau 11: Cho hinh nén dinh S ¢6 ban kinh ddy bang r, géc & dinh 1a 2a,45° <a <90°. Thé tich ctia kh6i
non la.
AV, = w’ cota. B.V, = m’ tana" C.v, = 4 cota‘
3 3 3
Cau 12: Trong khong gian cho tir dién déu ABCD c6 canh 12 ¢ . Tinh dién tich S - Clia mat cau ngoai tiép
hinh tr dién.

D. V, =’ cot2a.

na’ 3rma’ _3ma’

— 272 — —
A. S, =37, B.S.=""-. c.s =2 D. 5=
Cau 13: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 cic canh bang a. Goi S 1a dién tich xung quanh ciia
hinh tru ¢6 hai dudng tron ddy ngoai tiép hai hinh vuéng ABCD va A'B'C'D'. Tim .
a2

2
CAu 14: Mot tr dién déu canh a c6 mot dinh trung voi dinh ctia hinh nén, ba dinh con lai nam trén
duong tron ddy cta hinh nén. Khi d6 dién tich xung quanh cua hinh nén Ia.
2 2 2 2
A. S :”"‘/5. B. S :”a‘/g. C.s :”"ﬁ. D. s :”"‘/5.
xq 2 xq 3 xq 2 * 4

Céu 15: Cho hinh chép tir gide S.ABCD c6 tét ca cdc canh déu bang a. Tinh dién tich S, cua mit cau

A. S =2 B. S = 1’ C. S=ma*3 D. S=

ngoai tiép hinh chép.
A. S = 41ma’. B.S = 2714’ . C.S = 7ia’. D.S = 371>,

Cau 16: Tim thé tich V ctia khdi nén tron xoay ¢ chiéu cao A va c6 ban kinh ddy bang r .
A V=L, B.V=1rmh c.v=1(m)n D.v=Lm
3 3 3 3

Cau 17: Thiét dién qua tryc cia mot hinh nén Ia tam giac déu canh bﬁng 2. Mot mat cau ¢6 dién tich béng
dién tich toan phan cta hinh nén s€ c¢6 bén kinh la.
V3

A. r=4. B. r =+/3. C. r=23. D. =",

Cau 18: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABCla tam gidc déu canh bang 1, mit bén SAB 1a tam gidc déu
va ndm trong mat phang vudng géc véi mit ddy. Tinh thé tich V cta khdi cau ngoai tiép hinh chép di cho.
sJ15m sJ15m INEY s Jism

18 54 '

AV = B.V= C.v=——. D.V=——

7 4
Cau 19: Cho tir dién ABCD c¢6 canh AD vudng géc v6i mit phang (ABC) va canh BD vudng géc v6i canh
BC. Khi quay céac canh tr dién d6 xung quanh truc 1a canh AB, ¢4 bao nhiéu hinh nén dugc tao thanh ?
A. 1. B. 3. C.2. D. 4.

Cau 20: Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 cic canh bang a . Goi V 1a thé tich cua khéi nén c6
dinh tAm O cua hinh vudng ABCD va ddy 1a hinh tron ndi tiép hinh vudong A'B'C'D'. Tim V.

A. V=L7Ta3. B.V =17Ta3. C. V=17Ta3. D. V=i7Ta3.
24 6 3 12

Céu 21: Cho hinh 18p phuong c6 canh bang a. Mot hinh nén ¢6 dinh 1a tdm cia ddy trén va c6 dudng
tron day 1a duong tron ndi tiep ddy dudi cua hinh 1ap phuong. Tinh dién tich xung quanh § cia hinh nén

do.
a3 a5 a3 a5

A S= . B. S= C.S= . D. S= .
2 4 4 2

Cau 22: Mot tim ton hinh chir nhat kich thudc 50cm x 240cm, nguoi ta 1am cdc thing dung nude hinh
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tru ¢6 chiéu cao béng 50cm, theo hai cach sau(xem hinh)

* Cach 1. Go tam ton ban dau thanh mat xung quanh cua thung

* Céch 2. Cit tdm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, réi go mdi tim d6 thanh mat xung quanh cia
mot thung.

l — e

~C

K{ hiéu V, 1a thé tich cta thing gd theo cdch 1 va V,1a tong thé tich cua hai thing go theo cdch 2. Ti s6

vV

—L1a

v,
v 1% v v

A B. L=2. C.—L=1. D. L=4

v, 2 v, v, v

Céu 23: Tim dién tich S ctia mit cdu ¢ ban kinh ddy bang r.

A. S=2m". B. S =4m’. C. S=m". D. S =47

Cau 24: Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD cé canh béng a . Tinh di¢n tich § cua mat cAu hinh tru
tron xoay khi quay duong gap khiic BCDA xung quanh truc 13 dudng thang chira canh AB.

V57
5

A.S =md. B.S =5, C.s =+5ma. D.S =

Cau 25 : Mot hinh tru c6 hai ddy 1a hinh nén ndi tiép hai mat ctia mot hinh 1ap phuong canh a . Thé tich
cua khoi tru la:
3 3

e B.V, =4rm’. cv =" D. v, =37

4 4
Cau 26: Cho tam gidc déu ABC c6 canh a quay quanh duong cao AH tao nén mot hinh nén. Dién tich
xung quanh cta hinh nén d6 la.

2 2 2
A.s =" B.s =79 C. S =, p.s =2
xq 4 xq 2 xq xq 2
Cau 27: Cho hinh nén tron xoay c¢6 dudng cao h =20cm , ban kinh ddy r =25c¢m . Mot thiét dién di qua
dinh cua hinh n6n c6 khoang céch tir tam cia ddy dén mat phang chira thi€t dién la 12¢m. Dién tich § cua
thiet dién do la.
A. §=250cm’. B. S =400cm’. C. S=625¢cm”. D. S =500cm’.

Cau 28: Goi 0,,0,,0, lan luot la tim cua cdc mat cau ngoai tiep, noi tiep, tiep xic voi cdc canh cua mot

AV, =

hinh 1ap phuong. Trong cidc ménh dé sau, ménh dé nao Piing ?

A. O, trung v6i O,. B. 0,,0,,0, trung nhau.

C. O,trung v6i O,. D. O, trung v6i O,.
Cau 29: Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O ciia hinh vuéng dung duong thing A vudng géc
v6i mit phing (ABCD) . Trén A liy diém S sao cho SO :%. Goi I 1a tAm ctia mat cau. Thé tich cua

khéi cau tao nén boi mit cau d6 1a.
3 3 3
Av, =" B.v, =274 c.v, =2 D.v, =4
16 16 8 16
Céau 30: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’' c6 céc canh bang a . Goi S 1a dién tich xung quanh ciia
khoi nén ¢6 dinh tAm O cua hinh vuéng ABCD va ddy 1a hinh tron ndi tiép hinh vuéng A'B'C'D". Tim S.
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2 2 2 2
A s=" B.S:”‘“g. c.s=”‘“g. D.Szﬂa‘g.
2 2 4 5
Cau 31: Cho hinh vudéng ABCD canh a . Tt dinh O cua hinh vuéng dung duong théng A vudng goc

v6i mit phang (ABCD) . Trén A lay diém S sao cho SO =%. Goi I 1a tAm cua mat cau. Dién tich ciia

mit cau dé 1a.
2 2 2 2
A s =24 B.s =" c.s =T D.s =24
mc 4 mc 4 mc 4 mc 2

Cau 32: Cho hinh 1ap phuong canh a va mot hinh try c6 hai day la hai hinh tron ndi tiép hai mat d6i dién
cua hinh 1ap phuong. Goi § la dién tich 6 mat ctia hinh 1ap phuong, §,1a dién tich xung quanh cua hinh

S
tru. Ti s0 —2 bang.

1
T B. 2= el D.2=p
s 6 s, 2 2 3

1

A

—

Cau 33: Cho tr dién déu ABCD canh a. Tinh thé tich V cta khdi cau ngoai tiép tir dién da cho.
a6 B, v =76 c.y=Teo, p.y =76,
12 8 3 6
Cau 34: Mot hinh hop chi nhat c¢6 ddy 1 hinh vudng canh g, canh bén hinh hop bang 2a. Thé tich khéi
nén cé ddy 1a dudng tron ngoai tiép mot ddy hinh hép va dinh 1a tim cua ddy con lai cua hinh hop bang.
3 3 3
AV, =27, B. VN:”; . C. VN:‘”;" D. VN:”;’ .

Cau 35: Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop boi canh bén va ddy bang
60°. Tinh dién tich mit cau la.
2 2 2
A5, =3 B. s, =24 cs. =" D. S, =87,
3

C

AV =

Cau 36: Thé tich mot khoi try 6 thiét dién qua truc 12 hinh vudng, dién tich xung quanh bang 4771a.

A.V =2m B.V = C.V, =3m D.V, =4m
Cau 37: Trong tat ca cdc hinh chop tir gidc déu noi tiép mat cdu ¢6 ban kinh bang 9, tinh thé tich V cua
khoi chép c6 thé tich lon nhat.

A. V =576, B. V=144, C. V =576v2. D. V =144/6.
Cau 38: Trong khong gian, cho hinh chép S.ABC ¢6 dudng cao SA = a, ddy ABC la tam gidc déu canh a .
Tinh thé tich khoi cau ngoai ti€p hinh chép.

3 3 3 3
A V.= 1171a . B.V, = 1296 71a . C.V,.= 49710 . D. V.= 343ma .
423 343 36 1296

Cau 39: Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tir dinh O ciia hinh vuéng dung duong thing A vudng géc

vGi mit phang (ABCD) . Trén A lay diém S sao cho SO =%. Goi I 1a tim ctia mit cau. Xdc dinh I va

ban kinh mit cau.
A. I la giao diém cua duong trung truc SA va duong thang AB; ban kinh r =a.

B. I 1a giao diém ciia dudng trung tryc SO va dudng thing SA; ban kinh r = %.

C. I tring v6i O; ban kinh r = g

D. I 1a giao diém cta dudng trung truc SA va dudng thang SO; ban kinh r = %.
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Céu 40: Cho hai diém A, B cb dinh. M 1a diém di dong trong khong gian sao cho @ =30°. Trong céc
ménh dé sau, ménh dé nao Ping ? '

A. M thudc mat cau 0'6 dinh. B. M thudc mat n(’n} co djnh.

C. M thudc mat tru co dinh. D. M thudc mit phang c6 dinh.
Cau 41: Cho tam giac vudng can ABC c6 canh huyén AB = 2a . Trén dudng thang d qua A va vudng gbe
véi mat phang (ABC), lay diém S khac A ta dugc tir dién SABC. Mat phang (SBC) tao voi mat phang
(ABC) mét géc bang 30° . Ban kinh ctia mit cau ngoai tiép tir dién SABC la.
av42 av21 av42 av21

6 3 2 6

A.r= B. r= C.r= D. r=

Cau 42: Cho hinh nén tron xoay c6 dudng cao & =20cm , ban kinh ddy r =25cm . Thé tich V ciia khoi
noén tao thanh baéi hinh né doé la.

125m 250077 1250077 50077

A. V= cm’. B. V= cm’. C.v= cm’. D. V= cm?’.

Cau 43: Mot khoi tir dién déu canh a ndi tiép mot khdi nén. Thé tich V,, cua khdi nén dé la.

3 3 3 3
A.VN:”‘“@ B.VN:”‘”@ C.VN:”‘“E. D.VN:”‘“B.
27 9 27 27

Cau 44: Cho hinh ling try tam gidc déu c6 cdc canh ciing bang a . Dién tich S . cua mat cau ngoai tiép

hinh lang tru Ia.

2 ) )
A. S, = 77;“ : B.S =7ma. C.S = 7’;“ , D.S = 77? |

871a’

Cau 45: Mot khoi cau c6 dién tich bang . Tinh ban kinh R ctia khéi cau dé.

a6 B. R=9Y0 . r=2Y2. D, g=Y6.
3 2 3 6
Cau 46: Cho tir dién déu ABCD. Khi quay ti dién d6 xung quanh truc 12 AB ¢6 bao nhiéu hinh nén khéc
nhau duoc tao thanh ?
A. Khong c6 hinh nén nao. B. Mot.

C. Ba. D. Hai.
Cau 47: Cho td dién SABC c¢6 ba canh SA,SB,SCd6i mot vudng gbéc véi nhau. Biét
SA =a,SB =2a,SC =3a. Tinh dién tich S ctia mit cau ngoai tiép tr dién di cho.

A.R=

2
A. S =87, B. S = 147", C. S:7Za . D. S = 247",

Céau 48: Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 cdc canh cling bang a . B4n kinh mit cAu ngoai tiép hinh

chop do la:
A.r=ax/§ B.r:az2 C.r=a\/§ D.rZ#

Cau 49: Cit mot hinh nén bang mot mat phing qua truc ciia né ta duoc mot tam gidc vudng cén c6 canh

huyén bang a\/g . Dién tich xung quanh S, cua hinh nén la.
7T T 2 2
As =2 B.s =" C.S =na. p.s ="
xq 2 xq 2 xq xq 4
Cau 50: Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 4, dién tich ddy bang dién tich mot mat cau ban kinh
bang 1 . Thé tich V, cta khdi try d6 la.
A. V. =6. B.V, =4. C.V, =8. D. V. =10.

Céau 51: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, SA vudng géc v6i mit phang (ABC)
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vacé SA=2, AB=3,BC =4. Tinh thé tich V khdi cau ngoai tiép hinh chép da cho.
Vig T Vig T
V=—-r B.V=—r——. C.V=—re. D.V= .
2429 6+/29 3429 24429
Cau 52: Mot hil}h tru ¢6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuéng, di¢n tich xung quanh béng 477. Dién tich
mat cau ngoai ti€p hinh tru Ia.
A. S =107 B.S =6rm C.§ =12m D. S =38m

Cau 53: Mot hinh hop chit nhat ndi tiép mat cau va cé kich thudc 13 a,b,c. Tim ban kinh r cia mat cau.

A.r=+a* +b* +¢. B.r:%\/a2+b2+c2.
C.r=%\/a2+b2+c2. D.r= 2(a2+b2+c2).

Cau 54: Cho tir dién ABCD canh bang a. Dién tich xung quanh ciia hinh tru c¢6 ddy 12 dudng tron ngoai
tiép tam gidc BCD va c6 chiéu cao bang chi€u cao cta tir dién ABCD 1a.

2 2 2 2
A.S :”‘“/g. B. S :”‘“/5. C.s :M. D. s :M.
xq 2 xq 3 xq 3 xq 2
Cau 55: Mot khdi cau c6 thé tich bang 28877 Tinh ban kinh R ciia khéi cau do.
A. R=9. B. R=3. C. R=12. D. R=6.

Cau 56: Ki hi¢u r,7,,7, lan lugt 12 ban kinh cua cdc mit ciu ngoai tiép, ndi tiép, tiép xic voi cdc canh
ctia mot hinh Iap phuong. Khang dinh nao duéi day 1a diing ?

A r,>r >, B.rn>r>r,. C.rn>r>r,. D.r,>r>r.
Cau 57: Trong cic khang dinh sau, khiang dinh nao Sai ? Cac hinh chép sau ddy ludn c6 céc dinh nam
trén mot mat cau:

A. Hinh chép tam giac. B. Hinh chép déu ngti giac.

C. Hinh chép ta giac. D. Hinh ché déu n_giac.
Cau 58: Mot hinh hdp chit nhat c6 day 1a hinh vuéng canh @, canh bén hinh hdp béng 2a. Dién tich
xung quanh cua hinh nén c6 déy la dudng tron ngoai tiép mot ddy hinh hop va dinh 12 tdm cua ddy con lai
cua hinh hdp bang:

2 2 2 2
A.s =T B s <77 c.s =31 p.s =717
xq 4 xq 2 xq 2 xq 4
CAu 59: Tinh dién tich S cia mit cdu c6 ban kinh R = a3.
A. S =4ma’. B. S =437, C. S =3ma’. D. S =127a’.

Cau 60: Cho hinh chép S.ABCD cé ddy la hinh chit nhét véi AB =3a,BC =4a,SA =12a va SA vudng
g6c voi day. Tinh ban kinh R cia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A. R=6a. B. =114, c.R=2. p. R=12¢,

2 2 2

Cau 61: Hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bén AA' = 246, B'C' =3, dién tich mit dédy bang 12.
Tinh thé tich V ctia khdi cau ngoai tiép hinh hop di cho.

A.V:ﬂ. B.V:ﬂ. C.V:ﬂ. D.V:ﬂ.

6 2 8 24
Cau 62: Ba doan théng SA,SB,SC @61 mot vudng gbéc voi tao thanh moét tor dién SABC voi
SA =a,SB =b,SC =c . Ban kinh r ciia mit cau ngoai tiép tir dién d6.
2 432 4 o2 +h+

A.r=%. B.r=aTbc. C.r=%\/a2+b2+cz. D. r=2Va* +b* +*.
Cau 63: Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng tai A, AB=a,AC = a\/g . Tinh d¢ dai duong sinh /
cua hinh nén nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.
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A. 1=+2a. B. [=2a. C.l=a D. [ =3a.

Cau 64: Mot hinh tru c6 chiéu cao bing ban kinh ddy va bing /2. Tinh dién tich toan phin S ciia hinh
tru do.
A. S =871 B. S =67 C. S=12r D. S =47

Cau 65: Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy r, truc OO0’ =2r va mit cau duong kinh 00’ . Goi V. la thé tich
khoi cu va V, 1a thé tich khoi try d6. Khang dinh nao dudi day la ddng ?

V, % v, v,
A =2 B. L =3. C.-L=2 p. r=3
V. 3 V. v, V. 2

CAu 66: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABCla tam gidc vudng tai B. Biét AB =a,BC =a~2,54=a\3
va SA vudng géc voi ddy. Tinh thé tich V ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

11a* 6 11a°6

A V== BV =" C.V =ma’e. D. V =27’ 6.
Cau 67: Trong cdc da dién sau day, da di€n nao khong Iudn luén ndi tiép dugc trong mat clu ?

A. Hinh chép tam gidc(twr di€n). B. Hinh chép ngii gidc.

C. Hinh chép tir giac. D. Hinh hop chit nhét.

Cau 68: Cho hinh nén dinh § , ddy 1a hinh tron tim O bdn kinh . M6t mit phang (P) di qua dinh S cia
hinh nén cdt hinh nén theo mot thi€t dién la tam giac SAB vudng cin tai S. Biét dién tich tam gidc SAB la

2
%. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén.

2 2 2 2
s =2 Bs =3 c.s =6 p.s =6
xq 2 xq 4 xq 2 xq 4
Cau 69: Cho mit cau (S) tAm O, ban kinh R =3. Mt phing (P) cdch O mot khodng béng 1 va cit (S)
theo giao tuyén la duong tron (C) c6 tam H. Goi T 1a giao diém cua tia OH vo6i (S). Tinh thé tich V cua
khoi nén c6 dinh T va day 1a duong tron (C).

A.V=16r B. V=32 C.V=%T. D.V=%T.
Cau 70: Cho khdi chép S.ABCcé diy ABC la tam gidc vudng cén tai A, AB= a~J2,SA =SB =SC . Géc
giita SA va mit phang (ABC ) bang 60°. Tinh ban kinh r mit cau ngoai tiép hinh chép S, ABC.

2a\/§ a

A. r= . B. r=
3

a

3 3
. C. r=2a\/§. D. r= .
3 2

Cau 71: Mot hinh try ¢ chiéu cao bang 242 va béan kinh ddy bang g Tinh di¢n tich xung quanh §

cua hinh tru dé.

A. S =2m/6. B. S = /6. C. S=6m/2. D. S =27
Cau 72: Cho khdi nén (N) c6 bén kinh ddy bang 3 va dién tich xung quanh bang 157z Tinh thé tich V ciia
khdi nén (N).

A. V=127 B. V =207z C.V =367 D. V =607z

Cau 73: Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop boi canh bén va ddy bang
60°. Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép.
:5a\/§‘ B.r=&. C.rzs—a. D.r=5a\/§.
12 12 12 6
Cau 74: Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB =2a,AC =a. Tinh d¢ dai duong sinh [/ ciia hinh nén nhan
dugc quay cédc canh cta tam gidc ABC xung quanh truc AB.
A.l=5a. B. [ =3a. C.l=a\3. D. [ =a\5.

A.r
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Cau 75: Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va géc hop bdi canh bén va ddy bang

ﬂa3\/g 47Ta3\/g ﬂa3\/g 81ta \/_
. —27 . 5

B.V. = D. V. =
27 27

Cau 76: Cho tir dién déu ABCD c6 canh ddy bang 3a. Hinh nén (N) c6 dinh A va dudng tron dayla
dudng tron ngoai tiép tam gidgc BCD. Tinh dién tich xung quanh qu cua (N).

60°. Tinh thé tich khéi cAu twong tng.

A. VC: C. VC:

A. S, =633, B. S, =6md’. C. s, =3\3na. D. s, =127,

Cau 77: Cho tam gidc vudng ABC c6 hai canh géc vuong CB =a,CA =b . Quay tam gidic ABC quanh
duong thang CB. Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh.

A v="p B. v="1. c.v="ap D. v=Lap
3 3 3 3

Cau 78: Mot hinh nén ¢6 thiét dién qua tryc 1a tam gidc déu. Tinh ti s6 thé tich ctia khdi cau ngoai tiép va
khéi cau ndi tiép khoi nén.

A. 6. B. 4. C.2. D. 8.
Céu 79: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AD =8,CD =6,AC' =12. Tinh dién tich toan phan
S, cua hinh tru c6 hai duong tron ddy 1a hai dudng tron ngoai tiép hai hinh chit nhat ABCD va
A'B'C'D'.

A. S, =5767 B. s, =5(411+5)7

C. s, =10(2V11+5) 7 D. s, =267

Cau 80: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a,AD =2a va AA' =2a. Tinh ban kinh R cta
mit cau ngoai tiép tr dién ABB'C'.
A. R=2a. B. R=3a. C.R=3—a. D.R=3—a.
2 4
Cau 81: Trong khong gian cho hinh vudéng ABCD c6 canh bing a . Tinh thé tich V. cua khdi cau hinh try
tron xoay khi quay duong gap khiic BCDA xung quanh truc 13 dudng thang chira canh AB.

5\/_ 5ma’ \/_ 5ma’ 5ma’ 7’

AV, = B.V. = C.v.= D. V.=

Cau 82: Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C’c6 tam gidc ABC vudng tai B, AA'=AC = a~2. Tinh dién
tich S mat cau ngoai ti€p hinh lang tru da cho.

A. S =2ma’. B. S =167’ C. S=8ma’. D. S =47ma’.
Cau 83: Cho tir dién ABCD c¢6 tam gidc BCD vudng tai C,AB vudng géc véi mit phing (BCD),
AB =5a,BC =3a va CD =4a.Tinh béan kinh R ctia mit cdu ngoai tiép tr dién ABCD.
Sa\/g Sa\/a 5a\/§ Sa\/g

2 3 2 3

A. R= B. R= C.R= D. R=

Céau 84: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 5. Mot hinh nén tron xoay dugc sinh ra khi
quay céc canh cua tam gidc AA'C' xung quanh tryc AA". Tinh dién tich xung quanh S cta hinh nén.

A. §=25m/6. B. S =25/1/2. C. S =25m3. D. § =257
CAu 85: Cit mot hinh nén béng mot mat phéng qua tryc cua né ta dugc mot thiét dién 12 mot tam gidc
déu canh 2a. Tinh thé tich V cua hinh nén.
3 3 3 3
A.V=M. B.v="% C.y=TaN3, b,y =73
3 3 2
Cau 86: Cho ha1 duong thing song song a va b . Goi (P) va (Q) 1 hai mat phang thay d6i lan luot di qua
a, b va vudng géc voi nhau. Goi ¢ 1a giao tuyén cua (P) va (Q). Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao
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ding ?
A. ¢ thuéc mat nén c6 dinh. B. ¢ thudc mit tru co dinh.
C. ¢ thuoc mat phang co dinh. D. ¢ thugc mat cau co dinh.

Cau 87: Cho tam gidc déu ABC canh a . Goi (P) 1a mat phang qua BC va vudng géc voi mp(ABC). Trong
(P), xét duong tron (C) duong kinh BC. Tinh di¢n tich S cua mat cau noi tiép hinh nén cé déy 1a (C),
dinh 1a A.

nma’ na’ _2ma’

A.S = C.s, = > D.S =m’.

Cau 88: Cho hinh nén tron xoay cé duong cao h =20cm , ban kinh ddy r =25c¢m . Tinh dién tich xung
quanh § cua hinh nén.

A. §=251025¢cm”. B. S =256257cm’.
C. S =m/1025cm’. D. S =25//1025¢m’.

Cau 89: Tinh ban kinh R clia mat cAu ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 2a.

V3a

A. R=+3a. B. k=" C. R=2\3a. D. R=a.
Cau 90: Tinh dién tich S ciia mit cau ngoai tiép hinh Iap phuong c6 canh bing 4.
A. S =241 B. S =487 C. S =1671/3. D. S =87m/3.

Cau 91: Cho tam gidc vuong ABC c6 hai canh géc vuéong CB =a,CA =b . Quay tam gidic ABC quanh
dudng thang CA. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh.

A v="4, B. V=" c.v="ap p.v=24g
3 3 3 3
Cau 92: Mot hinh tru ¢6 chiéu cao bang ban kinh ddy. Hinh nén c6 dinh 1a tim ddy trén ctia hinh try va

ddy 1a hinh tron ddy dudi cta hinh try. Goi V,1a thé tich hinh try, V,la thé tich hinh nén. Tinh K

& ﬁ B.K:I. C.ﬁzz. D.£=3.
V2 2 V2 V2 V2

Cau 93: Goi V 1a thé tich cua khdi try tron xoay ¢6 chiéu cao i va ¢6 ban kinh ddy bang r. Tim V.

A.

A V= %ﬂrh. B.V =%7Tr2h. C.V =rmrh. D. V=7m’h.

Cau 94: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 céc canh ciing bang a . Tinh bén kinh r cta mit cau ndi

tiép hinh chép dé.
Cl\/g a\/E a\/E

a3

A r=———. B.r=—F—— C.r=————— D.r=———

2(1+J§) 4(1+\/§)‘ 2(1+J§)‘ 4(1+J§)'

Céu 95: Cho hinh chép tir gide S.ABCD c6 tat cd céc canh déu bang a. Tinh thé tich V,  cua mit cau

ngoai tiép hinh chép.
: a2 3 w6 _ a3

3
A.V_:”"ﬁ. B.V C.V = . D.V = .
mc 3 mc 2 mc 3 mc 3

Cau 96: Trong khong gian cho hinh vudng ABCD c6 canh bang a . Tinh dién tich xung quanh ciia hinh
tru tron xoay khi quay duong gap khic BCDA xung quanh tryc 1a duong thang chtta canh AB.

A. S =7, B.S = . C.S =2, D. S =4ma’.
xXq xq 2 xq xq

Cau 97: Trong khong gian, cho hinh chép S.ABC c6 dudng cao SA = a, ddy ABC la tam gidc déu canh a .
Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép dé.
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A.r= 5a B.r=&. C.r=7—a. D.r=i.
12 12 12 12

Cau 98: Cho hinh nén ¢6 dudng sinh bang a2 va gbc gitta dudng sinh va miat phang day bang 60°.
Tinh thé tich V ctia kho6i nén dugc tao nén tir hinh nén da cho.

a6 /6 a3 a6
P ) T P

B.V= C.v= D.V=
12

Cau 99: Cho hinh nén dinh S c6 ban kinh ddy bang r, géc & dinh 1a 2a,45° <a <90°. Tinh dién tich

xung quanh ctia hinh nén.
2 2 2 2
As =" B.s =" c.s =7 p.s ="
M sin2a M osina o sina M cosa
Cau 100: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 d dai canh ddy bing a va chiéu cao béng h.
Tinh the tich V cta khoi tru ngoai ti€p lang tru da cho.
2 2
Ta h‘ B.V = TTa h'

AV =

AV = C. V =3ma’h. D. V = ma*h.

Cau 101: Ménh dé nao dudi day dung ?

A. Moi hinh hop déu c6 mit cau ngoai tlep

B. Moi hinh hop chit nhat déu c6 mat cdu ngoai tiép.

C. Moi hinh hop ding déu c6 mit cau ngoai tiép.

D. Moi hinh hop ¢6 mot mit bén vudng géc voi ddy déu cé mit cau ngoai tiép.
Cau 102: Cho hai hinh vudng ciing ¢6 canh bang 5 dwoc xép chong 1én nhau sao cho dinh X ctia hinh
vudng 12 tim ctia hinh vudng con lai (nhu hinh v& bén). Tinh thé tich V cta vat thé tron xoay khi quay mo
hinh trén xung quanh truc XY.

125(5+4J§)n 125(5+4J§)n

AAV=-——> - * | By=—2 1
24 12

125(2+\/§)n 125(1+ﬁ)n

CV=r-->—"-—"—— Dy=—— 7
24 6

Y

Cau 103: Tim khéng dinh Sai trong cdc khang dinh sau day

A. C6 mdt mat cg”lu di qua cac dinh cua mét tir dién bat ki.

B. C6 mot mat c@u di qua céc dinh cua mot hinh hop chi nhét. .

C. C6 mét mat cau di qua cdc dinh cua mot hinh lang try ¢6 ddy la mot tir gidc 16i.

D. C6 mot mét cau di qua cac dinh ctia mét hinh chép déu.
Cau 104: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 AB =a, canh bén SA tao véi ddy mot géc 60°. Mot
hinh nén ¢6 dinh S, ddy 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh dién tich xung quanh S ctia hinh nén
do.

2 2 2 2
i B. 5 =" c. 5= D. s="%
3 2 3 3
Cau 105: Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37m” va ban kinh ddy bang a. Tinh do dai duong
sinh [/ cua hinh nén da cho.
\/7 Sa _3a

A. 1=3a. B. [=2\2a. C.1==F. D. 1=
Ciau 106: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi V, la thé tich khi 1ap phuong va V, 1a thé tich

A. §S=

khdi ciu ngoai tiép khdi 1ap phuong da cho. Tinh 4

2
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A —L=22 B. = =N
v, 3m v, 2 v, 3

Cau 107: Hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc ABC vudng tai A, c6 SA vudng géc voi mit phang (ABC)
va SA=a,AB=b,AC =c . Tim ban kinh r cia mét cau (S) di qua cac dinh A,B,C,S .

2lat+b+c
A. r=2\a* +b* +c2. B.r:% a+b*+c*. C.r=+a+b +c . D.rZ%.

V. _ 23 A3 c v m/_ p. Yo 277\/_
2

e

Cau 108: Tinh thé tich V ctia khbi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong c6 canh bang a.

7a’ ma’ 7a’

) B.v="—. C.V=rma. D.V="—"".
4 6 2
Cau 109: Trong khong gian, cho hinh chép S.ABC ¢6 dudng cao SA = a, ddy ABC la tam giac déu canh a
. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép d6.

2 2

6iTa‘ B.S‘=36Ha. C.S>:497Ta. D.S>:7ﬂa
mc 49 mc 36 mc 6

Cau 110: Cho hinh try ¢ ban kinh ddy r, truc OO’ =2r va mit cau duong kinh 00’ . Goi S ladién

tich mit cau va S, 1a dién tich xung quanh cua hinh try d6. Khang dinh nao 12 diing ?

A V=

A.S =

A. S, <S,_. B.S, >S . C.s, =S =4m’. D.S =S _=2m".
Cau 111: Cho hinh tam gidc déu S.ABC ¢6 AB =a~/3,SA =a~/2. Tinh bén kinh R ctia mat ciu ngoai
tiép hinh chép da cho.

A. R=2a. B. R=a. C.Rzzag/ﬁ. D. m%.

Cau 112: Ménh dé nao dudi day sai ?

A. C6 v s6 mit phang cit mat cau theo nhirng dudng tron bang nhau.

B. Moi hinh chép ludn néi tiép trong mat cau.

C. Mt tru va mit nén c6 chtra cac duong thang.

D. Ludn c6 hai dudng tron ¢6 ban kinh khac nhau ciing ndm trén mot mét nén.
Cau 113: Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD =2.Goi M, N lan luot 1a trung
diém cua AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh MN, ta dugc mdt hinh try. Tinh dién tich toan
phdn S cia hinh try:

A. Stp =671 B. Stp =47t C. Stp =27 D. Stp =87T.

Cau 114: Mot hinh nén tron xoay ¢ chiéu cao i =20, ban kinh ddy r =25. Tinh dién tich xung quanh §
cuta hinh nén.

A. S =1257R/41. B. S =2571/41. C. S=1257 D. =257
Cau 115: Mot hinh try ¢6 dién tich xung quanh 1a 477, thiét dién qua truc 1a hinh vuéng. Mgt mat phéng
(a) song song véi tryc, cit hinh tru theo mot thiét dién ABB’A’ , biét mot canh cua thiét dién 1a mot day

cua du(‘mg tron ddy hinh try va cang mot cung 120°. Tinh dién tich cua thiét dién ABB'A’.

=2\2. B.S , =+ C.S =23 D.S =32

ABB /A ABB' A ABB' A ABB' A
Cau 116: Cho mét hinh tru c¢6 dién tich xung quanh bang 5077 va d6 dai duong sinh bang dudng kinh
cua duong tron day. Tinh ban kinh » cia dudng tron day.

A.r=¥. B.r=%. C.r=5. D. r=5Jr.
C?}u 117: Mot hiph tru ¢6 hai ddy 1a hai hinh tron noi tiép hai mét cua mot hinh 14p phuong canh a. Tinh
thé tich V cua khoi tru.
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T’ i’ T’ T’

A V=" B.V=" c.v="t D.V="oo,
4 4 4 4

Cau 118: Tinh S, la dién tich xung quanh ctia hinh n6n ¢6 ban kinh duong tron ddy bang r va cé d6 dai
duong sinh bang /.
A.s, =(m)1L B.S_=ml C.S_ =l D. S =l
xq xq xq Xq

Cau 119: Cho khdi tru c¢6 ban kinh ddy bang r . Goi 0,0’ 1a tim cua hai ddy véi OO0’ =2r. Mot mit ciu
S) tiép xtc véi hai ddy cua hinh try tai 0,0’ . Ménh dé nao dudi day sai ?

PN . o A M 2 PN , N A 5 N
A. Di¢n tich mdt cau bang E dién tich toan phan cua hinh try.
B. Dién tich xung quanh mat ciu bang dién tich xung quanh ctia hinh tru.

C. Thé tich khdi cau bang % thé tich khéi tru.

D. Thé tich khdi ciu bang %thé tich khéi tru.

Cau 120: Cat mot hinh nén bang mot mit phang di qua truc ciia né, ta duge mot tam gidc vudng cin c6

dién tich bang % Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén dé.

A.S:@‘ B.S:M‘ C.S:n’_\/g‘ D.S:M‘
2 2 5 3
Céau 121: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 cdc canh bang a . Mot hinh nén ¢6 dinh tdm O cia
hinh vuéng ABCD va c6 dudng tron ddy ngoai tiép hinh vuéng A'B'C’'D'. Tinh dién tich xung quanh §
cua hinh nén.

2 2 2 2
A s=T@N6 B 5= w2 c =3 b, =703
2 2 3 2
Cau 122: Cho tam gidc ABC vuong tai A,AB =2a,AC =a. Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén
dugc tao nén khi quay céc canh cta tam gidc ABC xung quanh truc AB.
A. S = ma*\7. B. S = ma*\/3. C. S =m’2. D. S = 17’5,
Cau 123: Nguoi ta xép 7 vién bi ¢6 ciing ban kinh r vao mt cdi lo hinh tru sao cho tit ca cdc vién bi déu
tiép xtic vdi ddy, vién bi ndm chinh giita tiép xtic v6i 6 vién bi xung quanh va mdi vién bi xung quanh déu

tiép xtdc voi cdc dudng sinh cta lo hinh try. Tinh dién tich day S, cua cdi lo hinh try.
A. S, =9m". B. S, =187 C. S, =36m" D. S, =167m".
Cau 124: Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bang 1, mat bén SAB 1a tam gidc déu va

nam trong mit phang vudng géc voi mit phang ddy. Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh chép da
cho.

A.V=&. B.V:—lsn, C.V=5 15”‘ D.V=5 15”.
27 54 18 54
Cau 125: Cho hinh S.ABC c6 ddy ABCla tam gidc déu canh a3, canh bén SA vudng gbéc voi ddy va

SA = a/2. Tinh dién tich S ctia mét cAu ngoai tiép hinh chép da cho.

2
A. S =127, B. S = 671a’. C.S= 3’;" . D. § =267’.
Cau 126: Tinh S, la dién tich xung quanh cua hinh try ¢6 ban kinh day bang r va c6 do dai dudng sinh
bang 1.
A. S = mr’l. B. S =l C. S, =4ml. D. S =2ml.
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Cau 127: Cho hinh nén (N) ¢6 dudng sinh tao v6i ddy mot géc 60°. Mit phang qua tryc cua (N) cit (N)
duoc thiét dién 1a mot tam gidc ¢ ban kinh duong tron noi tiép bang 1. Tinh thé tich V cua khdi nén gidi
han bédi (N).

A. V=337 B. V=937 C. V=371 D. V=97

Cau 128: Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 9 canh déu bang a . Tinh thé tich khéi ciu
dugc tao nén bdi mat cau ngoai tiép hinh lang tru.

\/Eﬂcf 7\/57%13 771a’ 7\/57Ta3
54

A V=

. B.V=r—-—. C.v= . D. V=
54 21 54

Cau 129: Cho hinh lap phuong canh a ni tiép trong mot mat ciu. Tinh ban kinh R dudng tron 16n cua
mat cau do.
A.R:a‘f. B. R_i C. R=a 3. D.R:%.

Cau 130: Néu cit mat xung quanh ctia hinh nén tron xoay theo mot dudng sinh roi trai ra trén mit phing
thi ta s€ dugc mot hinh quat c6 ban kinh bang d6 dai duong sinh cta hinh nén va mét cung tron cé do dai
bang chu vi duong tron ddy cua hinh nén. Goi S, 1a di¢n tich hinh quat, S 1a dién tich xung quanh cua

S
hinh nén. Tim—%.

xq

S S
! A. _q=2. B. _qzl.
S S, 2

S S
C. L= D. —+=1

9%
g
N
i
S

Cau 131: Cho hinh try c6 ban kinh R = a, mit phang qua tryc cit hinh tru theo mot thiét dién c6 dién tich
bang 64>. Tinh dién tich xung quanh S cua hinh try d6.
A. S =6ma’. B. S =127’ C. S =3ma’. D. S =9/m’.

Cau 132: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 cdc canh déu bing a~/2. Tinh thé tich V ciia khéi nén
dinh S va duong tron ddy 1a duong tron ndi tiép t gidc ABCD.

Ny s NCY s 7’ 7’
2 6

A V=

B.V= C.v= . D. V= .
2 6

Cau 133: Ménh d¢ nao duéi diy ding ?
A. Hinh chép cé ddy 1a hinh thang vudng thi c¢6 mat ciu ngoai tiép.
B. Hinh chép c6 ddy 1a tir thi c6 mat cau ngoai t1ep
C. Hinh chép c6 ddy 1a hinh thang can thi c6 mat cau ngoai t1ep
D. Hinh chép c6 ddy 1a hinh binh hanh thi ¢6 mat cau ngoai tiép.

3
8”‘2’7‘/6 . Tinh ban kinh R cta khéi cAu d6.

a6 B R=V3 c. r=2 r=Y6

6 3 5 3
Cau 135: Trong miat phang cho mdt hinh lyc gidc déu canh a . Tinh thé tich Vry CU khdi tron xoay ¢
duoc khi quay hinh lyc gidc d6 quanh dudng thing di qua hai dinh dbi dién cta né.

3
SEIL By =" C.V, = D.v, ="
4

Cau 134: Mot khoi cau c6 thé tich bang

A.R=

A V..

Cau 136: Goi V 1a thé tich ctia khoi cdu béan kinh ddy bang r. Tinh V.
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A. V=%77r3. B. V =4m°. C. V=%7Tr3. D. V=%77r2.

Cau 137: Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao h=a va ban kinh ddy r =2a.Mit phing (P) di qua dinh §
cit duong tron ddy tai A va Bsao cho AB = 2\/§a. Tinh khoang cich d tir tim cua duong tron ddy dén

(P).
\/7 Sa f 2a \/7“

d—— d—— d—— D.d=a.

Cau 138: Cho hai diém c6 dinh A , B va mot diém M di dong trong khong gian thoa man didu kién

MAB=a va 0° <a <90°. Khi 36 diém M thudc mat nao trong cac mat duoi day ?
A. Mit tru. B. Mt phang . C. Mit cau. D. Mit noén.

Cau 139: Cho khéi n6n ¢6 bén kinh ddy r =+/3 va chidu cao / =4. Tinh thé tich V ciia khéi nén da cho.
167T\/§
T

CAu 140: Cit mot hinh nén bﬁng mot mat phfmg qua tru cta né ta dugc mot thiét dién 1a mot tam giac
deu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén.

A. S= . B. S =27, C. S=23m’. D. S =47,
Cau 141: Trong khong gian, cho hai diém A,B cd dinh va diém M di dong thoa min diéu kién

A. V= B.V=4r C. V=163 D. V=12

AMB = 900.‘ Héi cdc diém M thudc mit ndo trong cic mat dudi gﬁy ?
A. Mat cau. B. Mat tru. C. Mit phang. D. Mat nén.
Cau 142: Cho mit cau (S) c¢6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4 va hai duong tron ddy

nam trén (S). Goi V, 1a thé tich cua khdi try (H) va V,la thé tich cua khoi cau (S). Tinh ti s6 71
2

<

AR B.
v, 16

3
16

W | =

W

C. D.

<=
<=
<<

Cau 143: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 9 canh déu bang a . Tinh bén kinh r ctua mit
cau ngoai tiép hinh lang tru.
a7 _a21 aV21 aV21

. B.r= . C.r= . D. r=
6 3 21 6

A.r=

Cau 144: Mot hinh nén c6 ban kinh ddy bang r, duong cao % Biét géc ¢ dinh ctia hinh nén 1a 2a. Tinh

sing.

A. sina’zi. B. sina :g. C. sina :E_ D. sina’zi.
5 5 5 5

Ciu 145: Trong khong gian cho tam gidc ABC vuong tai A,AB=a va ACB =30". Tinh thé tich V ciia
khdi nén nhan duge khi quay tam gidc ABC quanh canh AC.

3 3
\/E;Ta . \/E;Ta . C.v =\/§7Ta3. D.V=rma.

A V= B.V=

Cau 146: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh ddy bang a, canh bén AA' = 2—3(1

Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép lang tru di cho.
3 3 3 3
471a ' B.V=167Ta ‘ C.V=327m ‘ D.V=8]Ta '
81 81 81 81
Céau 147: Trong khong gian cho tir dién déu ABCD c6 canh 12 a . Tinh thé tich V. cua khdi cau ngoai tiép

AV =
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ter dién.
3 3 3 3
:”‘“E. B.VC:”‘“@ C.VC:”‘“@ D.VC:”‘“E.
8 6 8 4
Cau 148: Trong khéng gian cho tr dién déu ABCD c6 canh 12 a . Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép
hinh chép.

NG _ols _ols o
5 |

AV,

A.r= B. r= C.r= D. r=

6 4 4
Cau 149: Goi S 1a dién tich xung quanh ciia hinh nén tron xoay duoc sinh ra boi doan thang AC’ ciia
hinh 1ap phwong ABCD.A’B'C’'D’ c6 canh b khi quay xung quanh truc AA’. Tinh dién tich S.
A. S=67mb’. B. S = 2. C. S =3, D. § = 16

Cau 150: Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 9 canh déu bang a . Tinh dién tich mit cau
ngoai ti€p hinh lang tru.

2 2 2 2
A 5= B.s=""" c.s=""_ D.s="L
3 3 2 3
Cau 151: Tim s6 mit cau chtra dudng tron cho trudc. '
A.2. B. 0. C. Vo so. D. 1.

Cau 152: Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy r = \/5 va d¢ dai duong sinh [ =4.Tinh di¢n tich xung quanh
S, cua hinh nén da cho.

A. S, =837 B. S, =397 C. s, =4 D.s, =127
Cau 153: Mot hinh tru c6 hai ddy la hai hinh tron (O,r) va (0’ ,r). Khodng cich gilra hai ddy la
00’ =r~/3 . Mot hinh nén c6 dinh 1a O va ddy 1a hinh tron (O,r). Goi S, la dién tich xung quanh cua
Sl

hinh try va §, 1a dién tich xung quanh cua hinh nén. Tinh ti s6 i
2

S S S
B. 2L =2./3. c. o=l D. 2L =/3.
s, s, 3 S,

A=
5,

o] %

Cau 154: Cho hinh chép tir dién ddu S.ABCD c6 canh ddy bing 3v2a, canh bén bing 5a. Tinh ban
kinh R mit cdu ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A. R_%“ B. R =2a. C. R =+2a. D. R=3a.

Cau 155: Cho mit cau tdm O, ban kinh R. Xét mat phang (P) thay doi cit mat cau theo giao tuyén 1a
dudng tron (C). Hinh nén (N) ¢6 dinh S ndm trén mit cau, cé ddy 1a duong tron (C) va chiéu cao la
h(h>R). Tinh h dé thé tich khéi nén duoc tao nén bdi (V) cb gia tri 16n nhét.

A. h_%R B. h—37R C. h=+2R. D. h=3R.

Cau 156: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C' c6 d9 dai canh ddy bang a va chiéu cao bang h.
Tinh the tich V cua khoi tru ngoai tiép lang tru do.

a’1th a’1h

A. V= B.V= C. V =3d’mh. D. V =a’7h.

Cau 157: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABCla tam gidc vudng tai C, SA vudng géc véi mit phang

(ABC) vacd AC = 2\/5 , mat phéng (SBC) tao véi ddy mot géc 60°. Tinh dién tich S cia mit ciu ngoai
tiép hinh chép da cho.
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A.s:#. B. S =407 c.s:%? D. S =16077

Cau 158: Néu cit mit xung quanh ctia hinh try theo mot duong sinh, roi trai ra trén mot mat phang thi ta
s€ dugc mat hinh chit nhat c6 mdt canh bang duong sinh / va mt canh bang chu vi ciia duong tron day.
D¢ dai duong sinh [/ bang chiéu cao & cua hinh try. Goi S, la dién tich hinh chit nhit, qu la dién tich

cn

xung quanh cua hinh try. Tim .
xq

A. S, =1. B. S, =2.
r S, S
S

2xr

c
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ON TAP CHUONG II

Céu 1: Tinh thé tich V ctia hinh try trdn xoay c6 ban kinh r va chiéu cao bang A.

AV =%ﬂr2h. B. V =27mrh. Cc.v =%7Tr2h. D.V =7mr’h.
Cau 2: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=a, AC =2a, AA =3a ndi tiép mit cau
(S). Tinh dién tich S cua madt cau (S).

A. S =6ma’. B. S =13ma’. C. S =567ma’. D. S =%7m2.
Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh 6a, tam gidc SBC vudng tai S va mit
phang (SBC) vudng géc véi mat phang (ABC). Tinh thé tich V cua khéi ciu ngoai tiép hinh chép
S.ABC.

43 43

A. V——]T B. V——]T
27

C. V =323, D. V =963’

Cau 4: Cit mot khéi tru boi mot mat phang qua tryc ta duoc thiét dién 12 hinh chit nhat ABCD c6 canh
AB va canh CD nim trén hai ddy cta khéi tru. Biét AC = a2, DCA =30°. Tinh thé tich khéi tru.

3\/5 3 _3\/8”3

A.V=—-m. B.V=
48 16

C. V:in’ D. V:in3
32 16

CAu 5: Tinh bén kinh r cua khéi cdu c6 thé tich 1a V = 3677 cm’.

A. r=6cm. B. r =9cm. C. r=3cm. D. r=4cm.
Cau 6: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 cdc canh déu bang a. Tinh dién tich S cta mit
ciu di qua 6 dinh ctia hinh ling tru do.

2 2
A 5=l B. s=1%
3 3
2 2
.S:497Ta' D.5:4961'
144 144

N
:>\
7’
7’
i
7/
1
I
I
I
-7
i

y
T

Cau 7: Cho hinh ciu dudng kinh 2a+/3 . Mt phang (P) cét hinh ciu theo thiét dién 1a hinh tron c6 ban
kinh bang a~2 . Tinh khoang céch d tir tim hinh cau dén mit phang (P) .

A.d:“‘ém B. d = a /10. C.d:%. D.d=a.
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Céu 8: Cho hinh l4p phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. M6t hinh nén ¢6 dinh 12 tdm hinh vudng
A'B'C'D' va c6 duong tron ddy ngoai tiép hinh vuéng ABCD . Tinh dién tich xung quanh S hinh nén d6.

\/5 \/g : \/g 2.. \/6 2..

A. S=m—a’. B. S=m—a".. C.S=m—a D. S=m—a
2 3 2 2

Qﬁu 9: Cho’hinh lang tru luc gidc déu c6 canh day bﬁng a\/z , canh bén béng 2a«/§ . Tinh dién tich mat
cau ngoai tiep hinh lang tru da cho.

A. S =4ma’. B. S =167’ C. S =8ma’. D. S =2ma’.
Céu 10: Cho khéi nén dinh S s6 do dai duong sinh 13 a, géc gitra dudng sinh va mat ddy 1a 60°. Thé
tich khoi nén.

S 3 3
A v =T B.v=”‘“/§.

8 8

g 3 3
c.y="" D.v_”‘“/§

8 24

A

Cau 11: Cho khdi nén ¢6 ban kinh r=+/5 va chiéu cao h=3. Tinh thé tich V cua khdi nén.

A V=57 B. V =3m/5. C.V=mfs. D. V =9715.
Cau 12: Cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB=a, AD = a~3 . Tinh dién tich xung quanh cua hinh tron
xoay sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB.

A. S, =12ma’. B. S, =127a’/3. C. S, =6a’3. D. S, =27a’\3.

Cau 13: Cho khdi nén ¢6 ban kinh ddy r =+/3 va chidu cao h=4. Tinh thé tich V ctia khéi nén da cho.

1677«/5

A.V =471 B.V= T C.V =167/3. D. V=121

Cau 14: Tinh dién tich xung quanh cia hinh nén dugc sinh ra khi quay tam gidgc déu ABC canh a xung
quang duong cao AH.

2 2
A S, = "“2‘/5. B. S, =2m’. C.S =rm. p.s ="

*q xq 2 :

Cau 15: Mot chiéc buit chi ¢ dang khbi lang tru luc gidc déu c6 canh ddy bang 3mm va chiéu cao bang
200mm . Than biit chi dugc lam bang gd va phan 16i dugc lam bang than chi. Phan 16i c6 dang khéi tru c6
chiéu cao bang chiéu dai ciia biit va ddy 1a hinh tron c6 ban kinh 1lmm . Gia dinh 1m® g0 c6 gid a (triéu
dong) , Im’ than chi ¢6 gid 1a 8a (triéu dong) . Khi d6 gid nguyén vat ligu lam mot chiéc bit chi nhu trén
gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 90,7.a(dong). B. 97,03.a (d6ng). C. 9,07.a (ddng). D. 9,7.a (dong).
Cau 16: Cho mit cau c6 dién tich 16z. Tim ban kinh R clia mat cau.
A. R=2. B. R=442. C. R=2\2. D. R=4.

Cau 17: Cho mot hinh try ¢6 ban kinh ddy bang a va chiéu cao bang 2a. Mot hinh nén c6 ddy tring voi
mot ddy cua hinh tru va dinh trung véi tdm ctia duong tron day tha hai ctia hinh try. Tinh d dai dudng
sinh / cua hinh nén.

A. 1=3a B. [ =av/5. C.1=2a. D.l=a.

Cau 18: Cho hinh lap phuong c6 thé tich bang 644> . Tinh thé tich cta khdi cau ndi tiép cua hinh Iap phuong
do.

3 3
. . c.y =17 p.y =3
3 3 3
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Cau 19: Mot chiéc but chi ¢ dang khéi lang tru luc gidc déu c6 canh ddy bang 3mm va chiéu cao bang
200mm . Than biit chi dugc 1am biang gd va phan 16i duoc 1am bang than chi. Phan 16i ¢ dang khoi tru c6
chiéu cao bang chiéu dai ctia biit va ddy 1 hinh tron ¢6 ban kinh 1mm . Gia dinh Im® g0 c6 gid a (triéu
déng) s 1m’ thgm chi c6 gid la 64 (tri€u déng) . Khi d6 gia nguyén vat li€u lam mot chiéc bt chi nhu trén
gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 84,5.a (ddng). B. 78,2.a (ddng). C. 7,82.a (ddng). D. 8,45.a(ddng).
Cau 20: Goi [, h, R lan luot 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh ddy cua hinh try. Dang thic
nao dudi day ding ?

A.l=h. B. R=h. C.I’=hn"+R". D. R>=h"+1I".
Cau 21: Cho hinh try (T") dugc sinh ra khi quay hinh chit nhdt ABCD quanh canh AB. Biét AC =2/3a
va goc ACB =45°. Tinh dién tich toan phan S, cta hinh try (7).

A. S, =24ma’. B. S, =8m’. C.S,=12m’. D. S, =16m’.

Cau 22: Cho khdi tru tron xoay ¢6 duong kinh ddy 1a 2a, chiéu cao 1a h =2a. Tinh thé tich V cua khbi
tru da cho.

A.V =2ma’h. B.V =2ma’. C.V =2rma’. D.V =ma’.
Cau 23: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 2a. Tinh thé tich khdi try ngoai tiép hinh
lap phuong ABCD.A'B'C'D'.

a’

A. V= B.V =2ma’.. C.V=8ma’.. D. V =47’

Cau 24: Cho hinh tru c6 hai ddy 1a hai hinh tron (0) va (0'), chiéu cao Rv/3 va ban kinh ddy R. Mot

hinh nén ¢6 dinh la O' va ddy Ia hinh trdn (O;R). Tinh ty s6 dién tich xung quanh cta hinh tru (S, ;)

va hinh nén (S )
A SX!I(T) =3 B qu(T) =2 C qu(T) :\/§ D qu(T) :\/E
xq(N) q(N) xq(N) xq(N)

Céu 25: Cho khéi cau (S) tdm 71, ban kinh R khong ddi. Mot khéi tru thay ddi c6 chiéu cao & va bén

kinh ddy r ndi tiép khdi cau. Tinh chiéu cao A theo R sao cho thé tich ctia khdi tru 16n nhét.

RS3 2R3

A. h—— h——.
2 3

C. h=RV2. D. h—i

Cau 26: Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC vuodng tai B, SA vudng géc v6i mit phang (ABC )
SA=5, AB=3, BC =4. Tinh ban kinh R ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

53 5V2 52 53

AR—— BR_T CR—— DR——

Cau 27: Cho hinh nén dinh S c6 ddy la duong tron tim O, ban kinh R . Biét SO =h. Tmh do dai duong
sinh [ cua hinh nén.

A. l=24h*-R’. B. [=2JhW* +R*. C.l=~\n-R. D. [ =+h*+R’.
Cau 28: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=6, AD=8, AC'=12. Tinh dién tich xung
quanh S cua hinh try c¢6 hai duong tron dédy la hai duong tron ngoai tiép hai hinh chit nhat ABCD va
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A'B'C'D'.

A. S, =20V117 B. S, =10V11m
C. S, =10(2V11+5)7 D. s, =5(411+5)7

Cau 29: Cho hinh chép S.ABC c¢6 AABC vudng tai B, BA=a, BC =a~3. Canh bén SA vudng géc
v6i ddy va SA = a. Tinh ban kinh ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

a\/g a~'5

A. R=2a\/5. B.R= e C.R= :

Cau 30: Goi [, h, r lan lugt 12 d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mit day ctia hinh nén. Tinh
dién tich xung quanh S cua hinh non.

D. R=a\/§.

A. S . 271, B. S . 7trl. C.S . =l7Tr2h. D. S =rmrh.
X X X 3 xq
CAu 31: Tinh thé tich V cua mit cau béan kinh R.
3 3
A. S =47R’. B. S:4ZR . C. 5:3’ZR . D. S =27R’.

Cau 32: Cho hinh chop tir gide déu S.ABCD c6 canh ddy bang a. Tam gidc SAB c6 dién tich bing 2a”.
Tinh thé tich V cta khoi nén ¢6 dinh S va duong tron day ndi tiép to gidc ABCD .

a7 ma’ 15 a7 1’7

AV = . B.v= . C.v= . D.V = .
4 24 7 8
Céau 33: Tinh dién tich xung quanh S ciia hinh tru tron xoay c6 ban kinh r va d¢ dai duong sinh bang 1.
A. S =i, B. S =4ml. C. S =2ml. D.§= 4’3”1 .

Cau 34: Trong khong gian cho tam gidac ABC vudng tai A, AB=a va AC = a~/3 . Tinh d6 dai duong
sinh [ cua hinh nén c6 dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB .

Cau 35: Cho hinh nén dinh S, ddy 12 dudng tron ndi tiép tam gidc ABC. Biét raing AB=BC =10a,
AC =12a, géc tao béi hai mit phang (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich V ciia khdi nén d cho.

S AV =12ma’. B.V =3ma’.

C.V =9ma’. D.V =271,

Cau 36: Néu ting ban kinh ddy ctia mot hinh nén 1én 4 1an va giam chiéu cao cua hinh nén d6 di 8 1an,
thi thé tich khdi nén ting hay giam bao nhiéu 1an?

A. giam 2 lan. B. tang 16 lan. C. giam 16 lan. D. ting 2 lan.
Cau 37: Mot chiéc buit chi c¢6 dang khbi lang tru luc gidc déu c6 canh ddy bang 3mm va chiéu cao bang
200mm . Than bit chi dugc lam bang g va phan 16i dugc 1am bang than chi. Phan 16i ¢6 dang khdi tru ¢6
chiéu cao bang chiéu dai ciia biit va ddy 1a hinh tron c6 ban kinh 1lmm . Gia dinh 1m® g0 c6 gid a (triéu
dong) , 1m® than chi c6 gid 1a 7a (triéu dong) . Khi d6 gid nguyén vat liéu 1am mot chiéc bt chi nhu trén
gan nhét vai két qua nao dudi dy?

A. 84,5.a(dong). B. 9,07.a(dong). C. 90,07.a (dong). D. 8,45.a (dong).

CAu 38: Cho khdi nén c6 ban kinh ddy r =+/3 va chidu cao h=4. Tinh thé tich V ctia khéi nén da cho.
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A. V=127 B. V =16713. C. V=4 D. V=471

Cau 39: Tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén ngoai tiép hinh chép tir gidc déu cé canh ddy bang a va

canh bén bang 4a.

A. S =47, B. S=2V2m*.  C.S=v2m’. D. § =-/37a.

Cau 40: Cho khdi ling try dimg tam gidc ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A vi AB=a,

AC =a~J3, AA'=2q. Tinh ban kinh R cta mit ciu ngoai tiép khdi lang tru do.

A C'
- A.R:a 2'
2

C. R=2a/2. D. R =a/2.

) B c

CAu 41: Cho hinh nén c¢6 béan kinh ddy 1a " = V3 va d¢ dai duong sinh ['=4 Tinh dién tich xung quanh
cua hinh nén da cho.

A. S =16\37 B. S =241 C. S=431 D. S =837

Cau 42: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, SA vudng géc voi ddy, I 1a tdm mat
cAu ngoai tiép hinh chép. Khang dinh nao sau ddy 1a ding?

A. I latrung diém SA.

B. I 1a giao diém cua AC va BD.

C. I 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc SBD.

D. I 1a trung diém SC.
Céu 43: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a va mdi canh bén bing a2 . Tinh ban
kinh R cia mat cdu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

a\/E 3a ax/g a

A. R= . B. R=—. C.R=——. D. R=
5 5 5

6
R
Cau 44: Cho ti dién déu §‘ABC canh a. Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén dinh § va dudng tron
ddy 1a duong tron ngoai tiep tam gidc ABC.
3

A. qu :\/gﬂaz. B. qu = 2\/§7Ta2. C. qu :Tﬂaz' D. qu - naz.

CAu 45: Cho mit ciu ban kinh R ngoai tiép mot hinh hop chit nhét c6 céc kich thudc a, 2a, 3a. Ménh

dé nao dudi day diing?
7 R
Cau 46: Cho tam gidc ABC vudng tai A. Khi quay tam gidc d6 quanh canh géc vudng AB , duong gap
khic BCA tao thanh hinh trdn xoay nao trong bon hinh dudi day ?
A. Hinh cau. B. Hinh nén. C. Mat non. D. Hinh tru.
Cau 47 : Cat mot hinh tru boi mot n}ét phfmg qua truc cua nd, ta dugc thiét dién 12 mot hinh vudng co
canh bang 3a . Tinh di¢n tich toan phan cua hinh tru da cho.

2
AS, = 277ma '

A. a=2R. B. a =23R. C.a D. a

2 2
B. S, =9a’7t c. 5, =27 .5 =22
6 » "

Cau 48: Cho hinh nén cé d6 dai duong sinh [ =4a va ban kinh day r = a3 . Tin dién tich xung quanh cta
hinh nén.

Chworng II. Mat nén, mat tru, mat cau M SyPhap 0939989966 - 0355334679



Toan 12 GV. Lw Si Phap

2
A. S =473, B. S =87a°/3.. C. S =273, D. § =@..

CAu 49: Tinh dién tich S cta mit ciu c6 ban kinh R.

2
A. S =R’ B. S =27R’. C. S =47R’. D. S:47;R .

Cau 50: Cho hinh chép tir gidgc déu S.ABCD c6 tit ca cdc canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh cia
hinh nén c6 ddy la duong tron ngoai ti€p tor gidc ABCD va chi€u cao bang chi€u cao cua hinh chop.

A. S, 9*/_” B. S, 9*/_” C.s, 92” D. S, =97
CAu 51: Cho khéi nén c6 bén kinh day r=2, chiéu cao h = \/_ Thé tich V cutia khdi nén da cho.
Ay 223 B.v:#. C. v_%” D. V =413,

CAu 52: Cit mot khdi tru boi mot mat phfmg qua truc ta dugc thiét dién 12 hinh chit nhat ABCD c6 canh
AB va canh CD nim trén hai ddy cta khéi tru. Biét BD =a+2, DAC =60". Tinh thé tich khéi tru.

C 3\/5 3 3\/6 3

AV ="—""r1a. B.V=—-ra.
J : y
H vl 32

C. V——n“ D.V=
32 48

LEO\O’ -y
N

Cau 53: Mot hop sita c6 dang hinh tru va c6 thé tich bang 2825¢m’. Biét chiéu cao cua hop sita bang
25c¢m . Tinh dién tich toan phan cta hop sira d6, két qua gan véi so nao dudi day nhat?
A. S, =1 168cm”. B. S, =1 182cm”. C.s,=1 164cm’. D. S, =1 172cm’.

Céu 54: Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C' c¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A. Biét AB=AA"=a,
AC =2a.Goi M latrung diém cta AC . Tinh thé tich khoi cau ngoai tiép tr dién MA'B'C".

3 3

A.V=5\/§7Ta. B.Vz*/z’m.
6 3

3 3

C.v=47;“. D.V:\/ggm.

Cau 55: Cho hinh chép § ABCD déu c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, canh bén hop vei ddy mot
gbc bang 60°. Goi (S) la mat cau ngoai tiep hinh chép S.ABCD . Tinh thé tich V' cua khdi cau (S).
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3 3
A.V:S*/E”“ . B.v=4£”‘1 .
27 9
3 3
C.V:4*/§m’ . D.Vzg*/g’m .
27 9

Cau 56: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 o dai canh ddy bing a va chiéu cao bang .
Tinh the tich V' cua khoi tru ngoai tiép lang tru da cho.
7Ta2h‘ B.V = 7Ta2h‘ C.v= mma’h
9 3 N N 9 N 4
Cau 57: Cho mdt hinh nén dinh S c¢6 chi€u cao bang 8cm, ban kinh ddy bang 6¢cm . Cat hinh nén da
cho boi mot mit phang song song véi mat phang chira ddy dugc mot hinh nén (N) dinh S c6 dudng sinh
béng 4cm . Tinh thé tich ctia khdi nén (N).

AV = D. V =3ma’h.

A.V= 786ncm3. B.V= 768”cm3.
125 125

C.v= 2304]Tc1713. D.v= 2358”cm3.
125 125

Cau 58: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a. Mot khdi nén ¢6 dinh 12 tdm cta hinh vudng
ABCD va ddy 1a hinh tron ndi tiép hinh vudng A'B'C’'D'. Két qua tinh dién tich toan phan S, cia khéi

2

”Z (JZ + c) v6i b va ¢ 12 hai s6 nguyén duong va b >1. Tinh be.

nén d6 c6 dang bang

>~

¢ A. bc =5. B. bc =8.

C. bc =15. D. bc=17.

N et st

1

1

I

I

i

|

\

s+l

A’ D'

Cau 59: Mot t&r dién déu canh a c6 mot dinh trung véi dinh hinh nén, ba dinh con lai nam trén duong
tron ddy cua hinh nén. Tinh dén tich xung quanh cua hinh nén.

A
A. S, =£ﬂa2. B. S =&mﬂ.
X 2 xXq 3
C.s, =?ﬂa2. D. S, =~3m’.

Cau 60: Mot chiéc buit chi ¢ dang khbi lang tru luc gidc déu c6 canh ddy bang 3mm va chiéu cao bang
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200mm . Than bt chi dugc 1am bang g va phan 16i dugc lam bang than chi. Phan 16i c6 dang khéi tru c6
chiéu cao bang chiéu dai ctia biit va ddy 1 hinh tron ¢6 ban kinh 1mm . Gia dinh Im® g0 c6 gid a (triéu
déng) s 1m’ than chi c6 gid 1a 9a (triéu dong) . Khi d6 gid nguyén vat liéu 1am mot chiéc but chi nhu trén
gan nhat véi két qua nao dudi day?

A. 103,3.a (dong). B. 97,03.a (dong). C. 9,7.a (d6ng). D. 10,33.a(dong).
CAu 61: Cit hinh nén bdi mot mat phflng di qua truc ta dugc thiét dién 12 mot tam gidc vudng cin cé canh
huyén bing a~/6 . Tinh thé tich V cua khéi nén dé.

A v =26 By =706 c.y =6 p. v =7e

2 4 6 3

Cau 62: Cho hinh chép da gidc déu c6 cdc canh bén bang a va tao v6i mat ddy mot géc 30°. Tinh thé
tich ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép?

S 3
. AV =47, B.V = 4’;“ .
3
. c.v =43, D.V =473,
A’I
A3
Al A

Cau 63: Cho hinh lang truy dung ABC.A'B'C' c¢6 ddy la tam gidc vudng cén tai A, AB=AC =a,
AA' =~/2a.. Tinh thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh t&r dién AB'A'C.

T’

3
AV =7, B.v="C. C.V =dma’. p.y=4"

3
Cau 64: Mot hinh nén c6 ban kinh mat ddy bang 3cm, d6 dai duong sinh bang 5cm. Tinh thé tich V cta
khéi nén duoc gi6i han bdi hinh nén.

A. V =T75mcem’.. B.V =45mcem’.. C.V=12mem’.. D. V =167cem’..

Cau 65: Cho tam gidc AOB vuong tai O, cé OAB=30° vi AB=a. Quay tam gidc AOB quanh truc
AO ta dugc mot hinh nén. Tinh dién tich xung quanh § xq cua hinh nén dé.
2 2

T _ T
xq 4' C.SXQ_ 2'

Cau 66: Trén ban c6 mot coc nudc hinh tru chira day nudce, c6 chicu cao bang 3 lan duong kinh cta day ;
mot vién bi va mot khoi ndn déu bang thuy tinh. Bi€t vién bi 1a mét khoi cau ¢6 duong kinh bang ctia coc
nudc. Nguoi ta tr tr tha vao coc nudc vién bi va khoi nén dé ( nhu hinh v€ ) thi thay nudc trong coc tran

A. S, =ma’. B. S D. S, =2ma’.

ra ngoai. Goi V, va V, la thé tich cta lugng nudce con lai trong coc va lugng nude ban dau ( boé qua bé day

cua 16p vo thuy tinh). Tinh %

1

S— A A
Vv, 9 Vv, 3
c. V-4 p. 2ol
M vV, 9 V.2
SIse . e ey

Cau 67: Tinh thé tich V cua khdi tru ¢6 ban kinh ddy va chiéu cao déu bang 2.
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A.V =4rT B.V=12m C.V=8m D.V =16

Cau 68: Cho mot tdm bia hinh chir nhat c6 kich thuéc 3a, 6a. Nguoi ta mudn tao tim bia d6 thanh bon
hinh khong ddy nhu hinh v&, trong d6 c6 hai hinh tru 1an lugt c6 chiéu cao 3a, 6a va hai hinh lang tru
tam gidc déu c6 chiéu cao lan luot 3a, 6a.

Tim trong 4 hinh H1, H2, H3, H4 lan Iuot theo thiur

6a tu ¢4 thé tich 1on nhét va nho nhat.
Q A.H1,H4. B.H2,H3.
3a 3a
H1 H2 H3 C.H1, H3. D.H2,H4.

Cau 69: Cho hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 1677a> va d6 dai duong sinh bang 2a. Tinh ban kinh
r cua dudng tron ddy cua hinh tru da cho.
A. r =6a. B. r=2a. C. r=8a. D. r=4a.

Céu 70: Cho hinh nén (N) c6 dudng kinh ddy bang 4a, dudng sinh bing Sa. Tinh dién tich xung
quanh § cua hinh nén (N ) .

A. S =367a°. B. S =207a°. C. S =10/’ D. S =147ma°.
Cau 71: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh bang a. Canh bén SA vudng géc v6i mat
ddy va SA =a~/2 . Tinh thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chép S.ABCD theo a.
871a°\2 4

3

AV = B.V :§”a3’ C.V =4md’. D. V =87a’.

Cau 72: Cho tt dién déu ABCD c6 canh béng 4. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try ¢6 mot

dudng tron day 1a duong tron ndi tiép tam gidgc BCD va chiéu cao bang chiéu cao cta tir dién ABCD.

A S, = 16\?” . B. S, =837
C. s, =827 D. s, = 16?” .

Cau 73: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, tam gidc SAB déu va nam trong
mit phang vudng géc vé6i ddy. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chép SABCD .

_ 217’ _ W21’

AV B.V
54 162
3 3
c.y =12l D, y = 4921
216 36
Cau 74: Tinh dién tich toan phan cta hinh try c6 ban kinh ddy a va duong cao a3
A S, = (V3+1).  B.S, =2 (V3-1). C. 5, =mB D. s, =27 (V3 +1).
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Cau 75: Mot hinh nén c6 thiét dién qua tryc 12 mot tam gidc vudng cin c6 canh géc vudng bang a. Tinh
dién tich xung quanh cua hinh nén.

2 2 2
As, =" V2, B.s, =2 Cs, =N s el
X 4 xq 2 xq 3 xq
C&u 76: Cho hinh tru c6 thiét dién qua tryc 12 mot hinh vudng, dién tich mdi mat ddy béng S=9mcm’.
Tinh di¢n tich xung quanh hinh tru dé.

A. S, =187 cm’. B. Sy =36mrcem’.  C. Sy =977 cm’. D. S, = 277 cm’.
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DAP AN ‘
CHUONG IL. MAT NON, MAT TRU, MAT CAU

10 [ 11 [ 12 | 13 | 14

=l oli--lFg
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1212|1212 |12 |12 |12 |12 |12 |13 |13 |13 |13 |13 |13 |13 |13 | 13 | 13 | 14
123 /4|5[6|7[8[9]0 71890
A ]

B

C

o

153 | 154 | 155 | 156 | 157 | 158

ON TAP CHUONG II

71819 1011|1213 |14

=l oli--1Fg

70 |71 |72 |73 174 |75 |76
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