TO TOAN - THPT BAC THANG LONG

PE CUONG GIUA HOC KY 2 MON TOAN 12

NAM HOC 2023-2024

I. Chu @é Nguyén ham
Cau 1. Cho y = f(x), y = g(x) 1a cac ham sb lién tuc trén R. Tim khéng dinh sai trong cac khang dinh sau

A. fkf(x)dx = kff(x)dx vii kB e R\{0} . B. f[f(x)+g(x)] dx = /f(x)dx+fg(x)dx .

!

C. f[f(x)-g(x)] dx = ff(x)dx -/g(x)dx. D. [[f(x)dx =f(x).

Cau 2. Tim ho nguyén ham ctia ham sb f(x) = e*.
x+1
A fexdx:ex+C. B. fexdx:e +c. C. fexdx=1e2x+c. D. fexdxz—ex+C.
x+1 2

Cau 3. Ménh dé nao sau day ding?

A. f ! dx=11n|1—2x|+C. B. f 1 dx=1n|1-2x|+C.

1—12x 2 1 1-2x

C. f T o dx = —§ln|4x—2|+C. D. / T % dx =21ln T 2x +C.

Cau 4. Mot nguyén ham F(x) cia ham sb f(x) = 3% —2x 1a
_F 3 3«2 o 5

A. F(x)—1n3 x“-1. B. F(x)—h13 2. C. F(x)—1r13 R D. F(x)=3*In3 —x=.
Cau 5. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 3x% +sinx la

A. x3+cosx+C. B. x%+sinx+C. C. x®—cosx+C. D. x3-sinx+C.
Cau 6. TimH=f\/4 2x — 1dx.

A. H:§(2x—1)%+c. B. H=2x-1)i+C. C. H:%(2x—1)g+0. D. H:§(2x—1)§+C.
Cau 7. Khang dinh nao sau day sai?

A. f 2 dx=In|2x+3|+C. B. ftanxdx:—lnlcosx|+C.

2x+3 1

C. fezxdx=e2x+C. D. /mdx:\/a_c+c.

Cau 8. Tinh f In% 1 duge két qua
X
A. —2In|x|+C. B. 1+c. C. Inx+C. D. %ln2x+C.
x

Cau 9. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = cos(2x +1) 1a

A. 2sin(2x+1)+C. B. sin(2x+1)+C. C. %sin(2x+1)+C. D. —%sin(2x+1)+C.

Cau 10. Xét nguyén ham I = f ©Va T 2dx. Néu dit £ = vZ 72 thi ta dudc
A I:f(t4—2t2) dt. B. I:f(4t4—2t2) dt. C. I:f(2t4—4t2) dt. D. I:f(2t4—t2) dt.

et 4
Cau 11. Biét f £(Inx) Y dx = 4. Tinh tich phan I = f f(x)dx.
X
e 1

A I1=8. B. I=16. C. I=2. D. I=4.
flx) «x
fx) x2+1

Cau 12. Gia st ham sb f(x) lién tuc, duong trén R, théa méan f(0)=1 va . Khi d6 gia tri ca biéu

thic T = £(2v2) - 2f(1) thudc khodng
A (2;3). B. (7;9). C. (0;1). D. (9;12).

Cau 13. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = la

x
Va2 +1 )
A Fx)=2vVx2+1+C. B. Fx)=vx2+1+C. C. Fx)=Invx2+1+C. D. F(x)=§Vx2+1+C.
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va £(0) = 1. Gia tri ctia biéu thic

Cau 14. Cho ham sb f(x) xac dinh trén R\{%} théa mén f'(x) =
f(-1)+ f(~2) béing
A. 4+1In15. B. 3+1In15. C. 2+1n15. D. In15.

Céu 15. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R, théa man f(x) > 0,Vx € R va f'(x)+2f(x) = 0. Tinh £(0) , biét
rang f(3)=1.

2x—1

A. €. B. 3. C. 1. D. e*.
Cau 16. Cho nguyén ham
dx =m(x+2018)Vx+2018 + n(x+2017)vVx+2017+C. Khi d6 4m —n bﬁng
vV +42018+ Vx+2017 8 9 10
A —. B. -. C. -. D. —.
3 3 3 3
Cau 17. D€ tim nguyén ham cta ham sb f(x) = 12xInx, ta dit v =Inx va dv = 12xdx. Tinh du.
1 1 1
A du=-. B. du=-dx. C. du=12xdx. D. du=-dv.
x x x
Cau 18. Tim ho nguyén ham f(2x —1Inxdx
x2 x2
A. Fix)=x%2-x)lnx— E+x+C. B. F(x)z(x2—x)lnx+?—x+C.
x2 x2
C. Fx)=(x2+x)lnx — 5 +x+C. D. F(x)=(x2-x)lnx — 5 -x+C.
Cau 19. Tim nguyén ham F(x) cia ham sb f(x) = x-e%*.
1
A. F(x)=2e*(x-2)+C. B. F(x)= 5e2x(x—2)+ C.
1 1 1
C. F(x)=2e* (x—§ +C. D. F(x):§e2x (x—§)+C.

(x—a)cos3x

Cau 20. Biét f(x —2)sin3xdx = — 5

1 P
+ - sin3x + 2017, trong do6 a, b, c 1la cac s0 nguyén duong. Khi dé
S =ab+c bang

A S=15. B. S=10. C. S=14. D. S=3.
Cau 21. Tim cac gia tri thuc cta a, b dé F(x) = (acosx + bsinx)e® 12 mét nguyén ham ctia ham sbé f(x) =
e*cosx.

1
A.a:b:§. B. a=1,6=0. C. a=0,b=1. D. . a=b=1.

X
2

Cau 22. Cho f(x) = trén (—g,g) va F(x) 1a mot nguyén ham cta x- f'(x) théa man F(0) = 0. Biét a €

T COS“ X
(_E; 5) va tana = 3. Tinh F(a) - 10a? + 3a.
1 1 1
A. ——1In10. B. —-In10. C. =In1o0. D. In1o0.
2 4 2
Cau 23. Cho F(x) = 22 1a m6t nguyén ham ctia ham sé f(x)e2*. Tim nguyén ham ctia ham sb6 f/(x)e?".
A. f fl(x)e?*dx = 2x% - 2x + C. B. f fl(x)e®*dx = —x% +2x + C.
C. f Fl(x)e?*dx = —2x% + 2x + C. D. f fl)e?*dx = —-x% +x+C.

II. Chu dé Tich phan

1
4
Cau 24. Tinh tich phan I = f dx.
2¢x+1
0
A. 1=2In2. B. I=21In3. C. I=41n2. D. I=41In3.

b b b
Cau 25. Cho biét f Fl)dr=2, f g(o)dx = —3. Gid tri ciia M = f [5£(x) + 32(x)] dx bing

A M=6. B. M=1. C. M=5. D. M=9.
2

Cau 26. Tinh tich phan I = f 2% d.
0
A. e B. 3e%. C. 4e*. D. e*-1.

2
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a
2a
. -1
Cau 27. C6 bao nhiéu sé thue a théa méan f 7 nTdx = - = 39
0
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
a
Cau 28. Tinh I =48 f(sinx)2 dx theo a.
0
A. [ =24a—-12sin2a. B. I=24(1-cos2a). C. I=16(sina)d. D. I =24(1-sin2a).

Cau 29. Biét f Lm

b P
dx = a+ln§ véi a,b 1a cac s6 nguyén. Tinh S = b2 —q.
A S=-1. B. S=1. C. S=-5. D. S=2.

Cau 30. Choff(x)dx——4 ff(x)dx 6, fg(x)dx 8. Tich phanf[4f(x) g(x)]dx c6 gia trila

A. 12. B 0. C. 48. D. 32.
2
p 4dx .
Cau 31. Biétf =va+Vb-v/c—d véia,b,c,d la cac sb nguyén duong. Tinh P =a+b+c+d.
J (x+4)v/x+xvVx+4 sy 8
A. 48. B. 46. C. 54. D. 52.
Cau 32. Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R\ {1} théa man f'(x) = o f£(0) = 2017, £(2) = 2018. Tinh S =
[ (3)—2018]-[f(-1)—-2017].
A S=1. B. S=1+In%2. C. S=2In2. D. S=In?2.
2
2 2017
Cau 33. Tinh tich phan 7= [ £52 g,
x
1
2018 _ 52018 2021 _ 92021 2018 _ 52018 2017 52018
A 2 ) c. I % p 2 __2 __
2018 4040 4036 4034 2017

2
Cau 34. ChoI= fx\/ 4-x2dx va ¢t = V4—«2. Khang dinh nao sau day sai?
1

V3
2 3 3 V3
A I=V3. B.1="]". C.I:ft2dt. p. =27
2 1o 3o
0
V2 1
Cau 35. S tinh tich phan [ - dx, ta dat
; 2+x
A. t=2+x2>= dt = 2xdx. B. x=2tant= dx = 2(1 +tan?¢)d¢.
C. t=v2tanx = dx = V2(1 + tan?x)d¢. D. x=+v2tant= dx = v2(1 + tan2¢)d¢.
Cau 36. Cho f f(x)dx = 16. Tinh I = f £(2x)dx.
0 0
A. 16. B. 4. C. 32. D. 8.
1
Cau 37. Cho f f(x)dx =2018. Tinh I = f of (2 + .
1 0
A. 1=20182+1. B. 1=4036. C. I=1009. D. 1=2018.
3
" . % 1 1 1 a, e R a z. ., . Q .,
Cau 38. Biet I :f x——+2{| = - —= | dx = =¥/, V6i a,b,c nguyén duong, — tdi gian va — € (0;1). Tinh
J x2 X8 xll b b b
S=a+b+ec.
A. S=109. B. S="73. C. S=121. D. S=57.

1
Cau 39. Tinh tich phan I = [ (2x+1)e* dx bang cach dit u = 2x+1, dv = e* dx. Ménh dé nao duéi day ding?
0

1 1
A. I:(2x+1)ex|é—2f e*dx. B. I:(2x+1)ex|(1)+f e dx.
0 0
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1 1
C. 1:(2x+1)ex|3—f e dx. D. I=(2x+1)ex|(1)+2f e* dx.
0 0

b
b
—fvdu.
a

Cau 40. Khéng dinh nao sau day dung?

b b b b
A. f —fvdu. B. f
a

b ab ab ab
C. f —fudu. D. fudx— —fvdx.

Cau 41. Tich phan I = fxezx dx.

1-¢? 1+e? 2_1 2
<. B. I=—"% c.1=2"- D 1=,
4 4 4 4

A I=

3
Cau 42. Biang cach dat u =Inx, dv = x2dx thi tich phan f x%Inxdx bién d6i thanh két qua nao sau day?
1
3 3
1

- = f x2 dx.

. 3
1

b b
Cau 43. Biét f —dx= p; +aln2 (v6i a 1a s6 thuc, b, ¢ 1a cac sé nguyén duong Va = 12 phan s6 t6i gian). Tinh

22 lnx 8
3

3
3]
x? dx B - x2dx. C. rnx
13/ 3

A. . .
1 3J 2

3 3 3
1 1
+—fx2dx. D. _rnx
1 31 3

giatricia T = 2a+3b+c.
A T=5. B. T=4. C. T=-6. D. T =6.

A < A M 1 . . 2 . N N ,
Cau 44. Biet rang fxcos 2xdx = 1 (asin2+bcos2+c), v6i a,b,c € Z. Khang dinh nao sau day dung?

0
A a+b+c=1. B. a-b+c=0. C. 2a+b+c=-1. D. a+2b+c=1.

Cau 45. Biét foln(x+ 1)dx = alnb véi a,b € N* va b 1a s6 nguyén t6. Tinh 6a + 7b.

0
A. 33. B. 25. C. 42. D. 39.
pa
A 5 a 72 m . d ca d )
Cau 46. Cho f(x+1)cos xdx = 3-?+c-z+z (a,b,c,d €7 va A la cac phan so6 toi gian, e > 0). Tinh
0
P=a+b+c+d+e.
A. 13. B. 11. C. 5. D. 4.

Cau47. ChoI= 18fxs1nx dx va J = 18fcosxdx v6i a € R. Khang dinh nao sau day ding?

A = 18acosa+J B. I——18acosa J. C. I=-18acosa+J. D. I=18acosa—J.

Cau 48. Cho ham sb f(x) c6 dao ham lién tuc trén [-1;1] va théa man f(1) =7, fxf(x)dx =1. Khi do
0

1

f x2f'(x)dx bang
0

A 6. B. 8. C. 5. D. 9.
Cau 49.

Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R va c¢6 d6 thi hinh bén. Tinh tich
2
phan I = f £ (2x - 1)dx.

1
A I=-2 B. I=-1. C. I=1 D. 1=2.
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Cau 50. Cho ham sb f(x) déng bién, c¢6 dao ham cap hai trén doan [0;2] va théa man [f(x)]2 - f(x)- f"(x) +
[f'(x)]2 = 0. Biét £(0)=1,f(2) = %. Khi d6 f(1) bang
3

A. €2 B. e2. C. . D. e2.

[\ (9]

Cau 51. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén [O; g] théoa man £(0) = [f! (x)

m:n

3
va fsmx-f(x)dx =
0

o\l\’)lﬁ

5
. Tich phan f f(x)dx bing
0

A B.

T n
2’ 4’

III. Chu dé Ung dung tich phan
Cau 52. Cho ham sb6 y = f(x) lién tuc trén [a;b]. Goi D 14 hinh phéng giéi han béi d6 thi cia ham sb y = f(x),

truc hoanh va hai duong théng x = a,x = b(a < b). Dién tich hinh D dudc tinh theo cong thiic
b b b

A. S:flf(x)ldx. B. S:fflxldx. C. S= ff(x)dx. D. Ssz(x)dx.
Cau 53. Tinh dién tich hinh phéng giéi han béi cac dudng y =xvVxZ+1; x =1 va truc Ox.
A 321 B 2-V2 c. 22-1 p, 3-2v2-1
5 6 3 3
Cau 54. Véi gia tri nao ca m >0 thi dién tich ctia hinh phang giéi han béi hai d6 thi y =2 va y = mx bang
29
3
A m=1. B. m=4. C. m=2. D. m=3.
Cau 55. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi hai 6 thi y=x2-2x-2va y= ;C_ 4.
—X
A %. B. 0,28. C. g—2ln2. D. 3-In4.
Cau 56.

Cho dudng tron ndi tiép hinh vuéng canh 3a (nhu hinh vé bén). Goi S 1a hinh
phang giéi han béi dusng tron va hinh vuéng (phan nidm bén ngoai dudng
tron va bén trong hinh vuéng). Tinh thé tich vat thé tron xoay khi quay S
quanh truc MN.

3

A V_9”2“ B. Vzgza . C. V=9ma. D. V =27nd%.
Cau 57. . .
Cho parabol (P) ¢6 do thi nhu hinh vé. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi (P) va y
truc hoanh.

A 4 B. 2. c. D. 2.

3 3
() 2
| x
1+ 1v

Cau 58. Mot 6 t6 dang chay v6i van tbc 10 m/s thi ngudi lai dap phanh ti thoi diém d6, 6 t6 chuyén dong

cham dan déu véi van tbe v(¢) = —5¢ + 10 m/s. Hoéi tit Iic dap phanh dén khi ditng han, 6 t6 con di chuyén bao
nhiéu mét?

A 20 m. B. 2m. C. 0,2m. D. 10 m.
Cau 59. Cho mét manh vuon hinh chit nhat ABCD c6 chiéu rong 1a 2 m, chiéu dai gap ba chiéu rong. Ngusi
ta chia manh vudn bang cach dung hai dudng parabol, mdi parabol c6 dinh 12 trung diém ctia mot canh
dai va di qua hai mut cta canh dai doi dién. Tinh ti so £ dién tich phan manh vuon nam 6 mién trong hai
parabol véi dién tich phan dat con lai?

5
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A -1 B - Y3 c. -2 p. -2+3V2
3 3 2 7
Cau 60. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi (H) 12 hinh thang cong giéi han béi d6 thi ham sb
= f(x), truc Ox va hai dudng thang x = a, x = b. Thé tich V ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay (H) quanh
truc Ox dudce tinh theo cong thiic

b b
A. V=n2ff2(x)dx. B. Vznffz(x)dx. C. V:ff2(x)dx. D. Vznflf(x)ldx.

A N 2 . s o . X . N A ]- N ~ < 2 - 2
Cau 61. Cho hinh phang (#) gi6i han béi d6 thi ham so y = — va cac duong thang y =0, x = 1, x = 4. Tinh thé
X

tich V ctia khdi tron xoay sinh ra khi cho hinh phéng (/) quay xung quanh truc Ox.

A. 27nln2. B. ?%T C. ?_L D. 2In2.
Cau 62. . .
Cho hinh phang trong hinh (phan gach chéo) quay quanh truc hoanh. y

Thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh dude tinh theo céng thiic nio? ) f1(x)

Vs 5
/////

o « b«
b
AV znf[fl(x)—fz(x)] dx. B. V= nf [F2(x) - f2(x)] dx.
b ab
C.V=n f [F2(x)- fE(x)] dx. D. V=n f [£1(x) - fa(x)]* dx.

Cau 63. Tinh thé tich V cta vat thé tron xoay thu dudc khi quay hinh phéng giéi han béi cic dudng y = x2+1,
y =x%+1 quay quanh Ox.
47 47 2
A V=—1. B.v=—:1. . V=—. D v=—.
210 210 C.v 35 v 35
Cau 64. Goi (H) 1a hinh phéng tao béi d6 thi ham sb y = Vx® —x2 — 2x va truc hoanh. Khi cho (H) quay quanh
truc hoanh ta dudc khéi tron xoay cé thé tich l1a
13
A —u. B. §n. C. gn. D. in.
6 3 4 12
Cau 65. Trong khong gian Oxyz, vat thé B giéi han béi hai mat phang x =a va x = b (a <b). Goi S(¢) 1a dién
tich thiét dién cta vat khi cat béi mét phang x = ¢ (e < ¢ < b). Gia st S(¢) 1a ham sb lién tuc trén doan [a;b].
Thé tich V cua vat thé B tinh theo cong thitc nao dudi day?

A V= f S(x)dx. B. V=x f (S(x))% dx. C.V=n f S(x)dx. D. V= f (S(x))? dx.

Cau 66. Tinh thé tich V ctia vat thé nam gitta 2 mét phang x = 0,x = 3, biét thiét dién ctia vat thé bi cat bai
mat phang vudng géc véi truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 x(0 < x < 3) 1a mot hinh chit nhat c6 hai kich thuée

la x va 2v1—«2.
A. V=16. B. Vv =17. C. v=18. D. v=19.
Cau 67.
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Ngudi ta cat hai hinh ciu c¢6 ban kinh 1an lugt 14 R = 13 cm va r = V41 cm dé

lam ho 16 dung rugu nhu hinh vé bén. Biét dudng tron giao cta hinh cau c6 /S\
ban kinh 7’ =5 cm va nit dung rudu 12 mét hinh tru ¢6 ban kinh day bang v5 \
cm, chiéu cao bing 4 cm. Gia st d6 day vo ho 16 khong dang ké. Hoi ho 16 dung \ J
dudc bao nhiéu lit rudu? (két qua lam trong dén mot chit s6 thap phan sau dau N

phay).
A. 95 lit. B. 8,21it. C. 10,2 lit. D. 11,4 lit.

IV. Chu dé Hé truc toa d6 trong khéng gian
Cau 68. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to @ thoa @ =-47 +5 +6%. Khi d6 véc-to @ c6 toa do 1a
A. (—4;5;6). . (4;-5;-6). C. (5;-4;6). D. (-4;6;5).
Cau 69. Trong kh__g g1an v6i hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A(1;3;-1), B(3;-1;5). Tim toa d6 diém M
thoa méan hé thic MA = 3MB.

A. M(5 13 1). B. M(0;5;-4). C. M(7 1 3). D. M4;-3;8).
3’3’ 3’3’
Cau 70. Tu giac ABCD la hinh binh hanh, biét A(1;0;1), B(2;1;2), D(1;-1;1). Tim t()a do diém C.
A. (0;-2;0). . (2;2;2). C. (2;0;2). . (2;,-2;2).

Cau 71 Trong khong gian Oxyz, cho véc to OM c6 do dai ’OM | 1, goi a, B,y lan ludt 1a géc tao bdi ba véc to

don vi 7 ] % trén ba truc Ox,0y,0z va véc to OM. Khi dé, toa d6 cta diém M 1a
A M(smﬁcosa sin a cos f3; cosy) B. M(cosa cos f3;cosy).
C. M (sina;sinp;siny). D. M (sinacosa;sin fcos f;sinycosy).

Cau 72. Trong khong gian Oxyz, cho diém M(2;1;4) va M'(a;b;c) 1a diém d6i xing véi diém M qua truc Oy,
khi d6 a + b + ¢ bing

A. 3. B. -5. C. 5. D. -1.
Cau 73. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;0),B(5;3;-1),C(2;3;-4). Toa d0 tAm K cta dudng tron
noi tiep AABC la

1
Al m (S ex(B50) bo(led)
5 2 3’3’3 3’3" 3 2 3

Cau 74. Trong khéng gian véi hé toa dé Oxyz, cho hai diém A(9;-3;5), B(a;b;c). Goi M,N,P lan lugt 1a giao
diém cta dudng thing AB véi cdc mét phéng toa d6 Oxy,Oxz,0yz. Biét M, N,P nidm trén doan thing AB sao
cho AM=MN =NP =PB. Tinh téng T =a+b +c.

A T=21. B. T=-15. C. T=13. D. T=14.
Cau 75. Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to ' =(1;-3;4) va v =(1;3;0). Tinh @ - V.
A. (1;-3;4). B. -8. C 5. D. (1;-9;0).
Cau 76. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba véc-te @ =(2;-1;3), b =(1;-3;2) va @ =(3;2;-4). Goi ¥
X-ad=4
12 véc-to théa man { ¥ b = —5. Tim toa d6 cla véc-to X.
X-c=8
A ¥ =(2;3;1). B. ¥=(2;3;-2). C. ¥=(1,3;2). D. ¥ =(3;2;-2).
Cau 77. Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, tinh d6 dai doan AB véi A (1;-1;0), B(2;0;-2).
A AB=2. B. AB=V2. C. AB=6. D. AB= 6.
Cau 78. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(2;3;-1) ,B(-1;1;1), C(1;m —1;2). Tim m dé tam giac
ABC vudng tai B.
A m=1. B. m=0. C. m=2. D. m=-38.

Cau 79. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mét cau (S): 22+ y2 - 2x +4y -6z —11=0. Tim toa d6 tam
I va ban kinh R cua (S).
A. I(1;-2;3),R=V3. B. 1(1;-2;3),R =5. C. I1(-1;2;-3),R=3. D. 1(-1;2;-3),R =5.
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Cau 80. Trong khéng gian Oxyz, tim tat ca cac gia tri ciia m dé phuong trinh x%+y2+22 +4x -2y +2z+m =0
la phuong trinh ctia m6t mat cau.

A m<é6. B. m<6. C. m>6. D. m=6.
Cau 81. Cho mit cau (S) c6 tam I(1;3;-2) va dién tich bang 100z. Phuong trinh caa (S) 1a
A x®+y2+22-2x-6y+42-11=0. B. x®+y%2+22-2x-6y+4z+4=0.
C. ®+y2+22-2x—6y+4z+9=0. D. x?2+y?+22-2x-6y+42-86=0.
Cau 82. Trong khéng gian Oxyz, phudng trinh mat ciu (S) dusng kinh AB véi A (4;-3;5), B(2;1;3) 1a
A 2+y?+22+6x+2y-82-26=0. B. x2+y?+22-6x+2y—-82+20=0.
C. ®+y2+22+6x—-2y+82-20=0. D. x2+y?+22-6x+2y—-82+26=0.

Cau 83. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S) tAm I nam trén mét phang (Oxy) di qua ba diém A(1;2;-4),
B(1;-3;1), C(2;2;3). Tim toa d¢ diém I.

A. I1(2;-1;0). B. 1(0;0;1). C. 1(0;0;-2). D. 1(-2;1;0).
Cau 84. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mét cAu tam 1(2;—1;3) tiép xic véi mit phing (Oxy) c6 phuong
trinh la

A (x-22+(y+1)2%+(z-3)?=09. B. x-22+(y+1)2+(z-2)=4.

C. x-27+(y+1)%+(z-3)?=2. D. x-2%+(y+1*+(z-3)*=3.

Cau 85. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém A(2;0;0),B(0;2;0),C(0;0;2). Ban kinh mat cau
néi tiép ti dién OABC bang
2 4 3 5
A. . B. . C. . D. )
3+V3 3+2v3 6+2v3 6+2v3
Cau 86. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(-2;2;-2),B(3;-3;3). Diém M trong khong gian
2 PN

3 Khi d6 d6 dai OM 16n nhat bang
A. 6V3. B. 12v3. C.

théa man — =
MB

5V3

5
Cau 87. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A(1;1;2); B(-1;0;4); C(0;-1;3) va diém M thuoc
mat cau (S): x% + y? + (z — 1)2 = 1. Khi biéu thiic MA? + MB2 + MC? dat gia tri nhé nhat thi do dai doan MA
bang

A V2. B. V6. C. 6. D. 2.
Cau 88. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho bbn diém A(7;2;3), B(1;4;3), C(1;2;6), D(1;2;3) va diém M
tuy y. Tinh @6 dai doan OM khi biéu thic P = MA + MB + MC + v3MD dat gi4 tri nhé nhat.
5V17

A. OM:L:ﬁ. B. OM = V26. C. OM = V14. D. OMzT.

D. 5v3.

V. Chu dé Phuong trinh mét phang

Cau 89. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho @ = (x;y;2); b = (x';y';2'). Khi d6 [E’; 5)] c6 toa do
A (Yz-2'y2'x—x'z;x5'y—xy). B. (X'y—xy';yz-2y;2'x—x'2).

/ / /

C. (xy' —x'y;y2' —zy';2x" — x2'). D. (y2' —zy';2x" —x2";xy" — &' y).

Cau 90. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho ti dién ABCD véi A(1;2;1), B(0;0;-2), C(1;0;1), D(2;1;-1).
Tinh thé tich ti dién ABCD.
A L B. 2. D. 2.
3 3 3
Cau 91. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho ba diém M(1;1;1), N(1;0;-2), P(0;1;-1). Goi G(xo;y0;20) 12
truc tam ctia tam giac MNP. Tinh xg + zg.
5 13
A o B. —-. C. ——. D. -5.
2 7
Cau 92. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P) c6 véc-to phép tuyén 1a @ = (2;-1;1). Véc-to
nao sau day ciing la véc-to phap tuyén cua (P)?
A (4;-2;2). B. (—4;2;3). C. 4;2;-2). D. (-2;1;1).

Cau 93. Trong khong gian v6i hé truc toa d§ Oxyz, cho méat phang (P): —3x+2z—1=0. Véc-to nao dudi day
la véc-to phap tuyén ctia méat phang (P)?
A. 7 =(6;0;-2). B. 7w =(-3;2;0). C. 7 =(-6;0;4). D. 7 =(-3;0;-2).

C. 8

IS

Cau 94. Trong khong gian toa dd Oxyz, cho mat phang (a) di qua hai diém A(1;-1;2), B(3;0;—1) va vudng
goc v6i mat phang (8): x —y+2z+ 1 =0. Véc-td nao dudi day 1a mot véc-to phap tuyen caa (a)?
A. n1(1;7;3). B. n3(1;-7;3). C. n3(-1;-7;3). D. n4(1;-1;3).
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Cau 95. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mat phang (P) di qua diém G(1;1;1) va vudng géc véi duong
thang OG c6 phuong trinh la
A x+y+z-3=0. B. x-y+z=0. C. x+y-z-3=0. D. x+y+z=0.

Cau 96. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho 3 diém M(3;0;0), N(0;-2;0), P(0;0;1). Mat phang (MNP)
c6 phuong trinh
A S+ 2 2o B. 2+24+221 c. 2+ 2 2o D. 24242 o1
3 -2 1 3 2 1 3 -2 1 3 2 -1
Cau 97. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P) di qua diém A(0;-1;4) va c6 mot véc-to
phép tuyén 7 =(2;2;-1). Phuong trinh cta (P) la
A 2x-2y-z-6=0. B. 2x+2y+z-6=0. C. 2x+2y—-z+6=0. D. 2x+2y—-2-6=0.

Cau 98. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A (-1;2;1). Mat phang qua A va vudng géc véi truc Ox 1a
A x+1=0. B. z-1=0. C. x+y+z-3=0. D. y-2=0.

Cau 99. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;-1) va B(-3;0;-1). Mt phang trung truc caa doan
thang AB c6 phuong trinh la
A x-y+z-3=0. B. 2x+y+1=0. C. x—-y+z+3=0. D. 2x+y-1=0.

Cau 100. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(0;1;1), B(1;-2;3), C(4;1;0), phuong trinh mét phang (ABC)
la

A x+3y+4z+7=0. B. x+3y+42z-7=0. C. 3x+y+4z-5=0. D. 4x+y+32-4=0.
Cau 101. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh mét phing (P) di qua diém M(-1;-2;5) va vudng géc voi
hai mat phang (@): x+2y—-3z+1=0va (R): 2x—3y+2z+1=0 c6 dang

A x+y+z-2=0. B. 7x+7y+7z2-5=0. C. x—-y+z-6=0. D x+y+z+2=0.

Cau 102. Cho mit phéang (@) di qua diém M(0;0;—1) va song song vdi gia ctia hai vects @ = (1;-2;3) va

b =(3;0;5). Phuong trinh mit phing (a) 1a
A 5x-2y-3z-2=0. B. -5x+2y+32z+3=0. C. -5x+2y—32-3=0. D. -10x+4y+6z+3=0.

Cau 103. Trong khéng gian Oxyz cho diém H(1;2;3). Viét phuong trinh mét phang (P) di qua diém H va cit
cac truc toa do tai ba diém phan biét A,B,C sao cho H 1a tI‘IIC tdm cua tam giac ABC.
y

A (P): x+2+§—1 (P)'x+2y+32—14=0.
y
C. (P):x+y+2z-6=0. Py Tyl 2o
P):x+y+z . (P): 3tetg

Cau 104. Trong khong gian toa d6 Oxyz, méit phang (a) di qua M(1;-3;8) va chin trén tia Oz mét doan
théng dai ghp d6i cac doan thing ma né chin trén cac tia Ox va Oy. Gia st (P): ax+by+cz+d =0, véi a,b,c,d

) b
14 cdc sb nguyén va d #0. Tinh § = 272 °¢
A s:-Z. B. s=§. C. S=3. D. S=-3.

Cau 105. Trong khéong gian Oxyz, cho diém M(1;2;5). S6 mat phang (a) di qua M va cét cac truc Ox, Oy, Oz
lan lugt tai A,B,C ma OA=0B=0C #0 la

A. 4. B. 2. C. 1. D. 3.
Cau 106. Trong khong gian véi hé toa dé Oxyz, cho 3 diém A(1;1;-1),B(1;1;2),C(-1;2;-2) va mét phang
(P):x—2y+2z+1=0. Lap phudng trinh mat phang (a) di qua A, vudng géc véi mit phing (P) cit duong
thang BC tai I sao cho IB =2IC biét toa do diém I la s6 nguyén.

A (@):2x+3y+22z-3=0. B. (0):4x+3y—22-9=0.

C. (@):2x—y—-2z-3=0. D. (a):6x+2y—-2-9=0.

Cau 107. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P): 2x — y + 3z —2 = 0. Diém nao dudi day
thudc (P)?
A. P(1;1;0). B. M(1;0;1). C. N(0;1;1). D. Q1;1;1).

Cau 108. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém M(2;7;—9) va mat phang (P): x+2y—3z—1=0. Tim
toa do hinh chiéu vuéng géc cia M trén méat phang (P).

A (2;1;1). B. (4;0;1). C. (1;0;0). D. (-1;1;0).
Cau 109. Trong khong gian véi hé toa dé Oxyz, cho diém M(3;—-1;2). Piém N d6i xting véi M qua mat phing
(Oyz) la

A. N(0;-1;2). B. N(@3;1;-2). C. N(-3;-1;2). D. N(0;1;-2).

Cau 110. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém A(3;1;2), B(—3;-1;0) va mat phang (P): x+y +

3z—14=0. Piém M(a;b;c) thudc mét phéng (P) sao cho AMAB vudng tai M. Tinh gia tri a + b +2c.
A. 5. B. 12. C. 10. D. 11.
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Cau 111. Trong khéng gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho méat cau (S): (x—1)%2+(y—2)2+(z—3)% = 25 va M(4;6;3).
Qua M ké cac tia Mx, My, Mz d6i mot vudng géc véi nhau va cat mat cau tai diém thi hai tuong tng 1a A,
B, C. Biét mat phang (ABC) ludn di qua mot diém c6 dinh H(a;b;c). Tinh a +3b +c.

A 21. B. 14. C. 20. D. 15.
Cau 112. Géc gita 2 mit phang (P): 8x—4y—8z—-11=0va (Q): v2x—v2y+7 =0 bang
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

Cau 113. Trong khéng gian toa do Oxyz, cho hai mét phing (P): (m—Dx+y-2z+m=0va (Q): 2x—z+3=0.
Tim m dé& (P) vudng géc véi (Q).
3

A m=0. B. m:§. C. m=5. D m=-1.

Cau 114. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho mit phang (P): x + 2y — 2z +3 = 0, mit phang
(®@):x—3y+5z—-2=0. Cosin ctia goc gitta hai mat phang (P), () la
V35 V35 5 5

A —. B. ———. C. - D. —-.
7 7 7 7

Cau 115. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;0), B(0;—1;0) va C(0;0;2). Khoang cach tu gbc toa do
dén mit phang (ABC) bang
A 2 B. 2. c. 27 p. /I
3 7 11
Cau 116. Trong khong giap v6i hé toa @6 Oxyz, cho mat phing (P): 2x—2y —z+3 =0 va diém M(1;-2;13).
Tinh khoang cach d tu M den (P).
A d-2, B. d--. c.a-2. D. d-4
3 3 3
Cau 117. Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai mat phéng (P): x+2y—-2z+3=0va (Q): x+2y—2z—1=
0. Khoang cach gitta hai mat phang (P) va (@) la
A L B. 2. c. 2 p. -2,
9 3 3 3
Cau 118. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho bén diém A(2;0;0), B(0;4;0), C(0;0;—2) va D(2;1;3).
Tim d6 dai duong cao cua ti dién ABCD vé tu dinh D.
5 5

A L B. 2. C. 2. D. 2.
3 9 3

Cau 119. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(-1;2;4) va B(0;1;5). Goi (P) 1a mat phang di
qua A sao cho khoang cach tit B dén (P) 1a 16n nhat. Khi dé, khoang cach d tit O dén mét phéang (P) bang bao

nhiéu?

A.d:—?. B. d=V3. C.d:%. D.d:%.
Cau 120. Trong khéng gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho mat phang (P): 2y—z+3 =0 va diém A(2;0;0). Mat phang
(@) di qua A, vudng géc véi (P), cach gbc toa d6 O mot khoang bing g va cét cac tia Oy,0z 1an lugt tai céc

diém B,C khac O. Thé tich khdi ti dién OABC bang

A s B. 16. c. B p. 1%
3 3
Cau 121. Lap phuong trinh cia mat phang di qua A(2;6;—3) va song song véi mat phang (Oyz).
A x=2. B. x+z=12. C. y=6. D. z=-3.

Cau 122. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S) tAm 0(0;0;0) va tiép xiic véi mat phang (a): 2x+y+2z—6 =
0. Tinh ban kinh cuaa (S).

A 1. B. 3. C. 2. D. 6.
Cau 123. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho ba diém A (1;1;3),B(-1;3;2),C(-1;2;3). Héi c6 bao
nhiéu mét phang cach déu ca ba diém A,B,C.

A 1. B. 2. C. 5. D. V6 sb.
Cau 124. Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): (x—3)2+(y+2)2+(z+1)? = 25 va méit phang (P): 4x+3z-34 =
0. C6 bao nhiéu mat phang song song véi (P) va tiép xuc (S)?

A o B. 1. C. Vb sb. D. 2.
Cau 125. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): x—y—z+6=0va (Q): 2x+3y—2z+1=0. Goi (S)
12 mét cau c6 tam thudce () va cat (P) theo giao tuyén 1a duong tron tam E(-1;2;3), ban kinh r = 8. Phuong
trinh mat cau (S) la

A 2P+(y+1)2+(z+2)° =64 B. 2%+ (y—1)2+(z—2)2 = 67.

C. ®+(y-1+(2+2)=3. D. 2% +(y+1)%+(z-2)? = 64.

10
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Cau 126. Hai qua béng hinh cau c6 kich thuée khac nhau, dude dit & hai géc ctia mot can nha hinh hép chix
nhat sao cho méi qua béng déu tiép xtic véi hai biic tudng va nén ctia cin nha dé. Biét rang trén bé mat cia
moéi qua béng déu ton tai mot diém c6 khoang cach dén hai bitc tudng va nén nha né tiép xic lan lugt bang
1,2,3. Tinh tong cac binh phuong ctia hai ban kinh ctia hai qua béng doé.
A 22 B. 26. C. 20. D. 24.
Cau 127. Trong khong gian Oxyz, cho hai mét cau (S1), (S2) ¢6 phuong trinh 1an lugt 1a (x—2)%2+(y—1)2+(z —
12 =16 va (x-2)% +(y — 1)?> + (z - 5)% = 4. Goi (P) 12 méit phang thay ddi tiép xdc v6i ca hai mat cau (S1), (Sa).
Tinh khoang cach 16n nhat tir goc toa do O dén mat phang (P).
1
A 2. B. VI, c. LV p, 835
2 2 2
Cau 128. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém M(1;1;1). Mt phing (P) qua M cét chiéu
duong ctia cac truc Ox,0y,0z lan ludt tai A,B,C thda man OA = 20B. Tinh gia tri nhé nhat ctia thé tich khoi
chép OABC.
4 1
s B. - c 2 p. 2
27 3 2 16
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