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(NG DUNG DAO HAM BE KHAO
SAT VA VE PO TH| HAM SO

{1

Bai sO

LY THUYET CAN NHO

Bl chohamsé y = £(x) xéc dinh trén (s; ). Khi d6

sU DONG BIEN NGHICH BIEN CUAHAM SO /[ &/

@ Ham s6 dong bién trén (a; b) néu y

Vx1, xp € (a;0): x1 < x2 = f(x1) < f(x2) f(x2) -;7/
f(x1) |= !

A I

— Trén khoang (a;b), d6 thi la mét "dudong di 1én" khi xét tir
trai sang phai.

@ Ham s6 nghich bién trén (;b) néu

Yy
fx1) =
Vx1, x2 € (a;0): x1 < x2 = f(x1) > f(x2) F(x2) __?_\__\

— Trén khoang (a; b), dd thi 1a mot "duong di xuéng' khi xét

tir trdi sang phai. O
E Cdc tinh chét thudng diing cho ham don diéu
@ Cho ham sé y = f(x) dong bién trén khoang (a;b). Xét m, n € (a; b).
® Néu f(m) = f(n) thim = n. @ Néu f(m) > f(n) thim > n.
® Néu f(m) < f(n) thim < n. @ V6i k 1a mot sb thuc cho trude, phuong

trinh f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém
thuc trén (a; b).

@ Cho ham s y = f(x) nghich bién trén khoang (a;b). Xét m,n € (a; b).
® Néu f(m) = f(n) thim = n. @ Néu f(m) > f(n) thim < n.
® Néu f(m) < f(n) thim > n. @ Véi k 1a mot s thuc cho trude, phuong

trinh f(x) = k c6 khong qua 1 nghiém
thuc trén (a; b).
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WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56
Lién hé gitra dao ham va tinh don diéu
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a; b).

@ Néuy' > 0, Vx € (a;b) va dau bang chi xay ra tai hiru han diém thi y = f(x) dong bién trén
(a; D).

@ Néuy' < 0,Vx € (a;b) va dau bang chi xay ra tai hitu han diém thi y = f(x) nghich bién
trén (a; b).

Y/ PHAN LOAL PHUONG PHAP GIAI TOAN

DANG @ Tim khodng don diéu clia mét ham s cho trudc

® Tim tap xac dinh 2 ctia ham s.
@ Tinh i/, gidi phuong trinh ¥’ = 0 im cac nghiém x; (néu co).
® Lap bang xét dau y’ trén mién . Tir dau i/, ta suy ra chiéu bién thién ctia ham sb.

e Khoang y’ mang ddu —: Ham nghich bién.

e Khoang i’ mang dau +: Ham dong bién. j

4> Vidu 1. Ham s6 y = —x> + 3x — 4 dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—oo0; —1). B. (—6;—2). C. (1, +0). D. (—1;1).

$> Vidu 2. Cho ham s6 y = x3 + 3x% — 2. Ménh dé nao dudi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;5).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1) va (2; +00).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —2) va (0; +oo).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —2) va (0; +00).

4> Vidu 3. Ham s6 y = —x* + 2x® — 2x — 1 nghich bién trén khodng nao sau day?

A. (—oo;—%). B. (—%;—l—oo). C. (—oo;1). D. (—o0; +00).
¢ Vidu 4. Ham s0 y = x* + 8x% + 5 nghich bién trén khodng nao dudi day?
A. (0;4+o0). B. (—o0; —6). C. (—6;0). D. (—o0; +00).

$> Vidu 5. Ham s6 f(x) c6 dao ham f/(x) = x?(x + 2). Phat biéu nao sau day la dung?
Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo; —2) va (0; +0).

Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo; —2) va (0; +00).

Ham s6 dong bién trén khoang (—2; +o0).

. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;0).

onwp

. <z 3 2 . . N
$> Vidu 6. Chohamsoy = i—i_?’ Khang dinh nao sau day dung?
Ham sb déng bién trén cac khoang (—oo; 3) va (3; 40).
Ham s6 nghich bién trén cac khodng (—oo;3) va (3; +).
Ham s6 nghich bién trén R \ {3}.
. Ham s6 dong bién trén R \ {3}.
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1. SU DONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM $O

3—x
x4+

$ Vidy 7. Chohamsby =

T Ménh dé nao dudi day ding?

x+5

A. Ham s6 dong bién trén médi khoang (—o0; —1) va (—1; +).
B. Ham s6 nghich bién véi moi x # 1.
C. Ham s6 nghich bién trén tap R \ {—1}.
D. Ham s6 nghich bién trén méi khoang (—oo; —1) va (—1; +c0).
$> Vidu 8. Ham s nao sau day nghich bién trén titng khoang xac dinh ctia n6?
A.y:x_l. B.y=2x+1. C.y= x—2.
x+1 x—3 2x —1

D. y=—_1

\ \

xudng".
@ Khoang ma d6 thi "di 1én": ham dong bién;
@ Khoang ma do thi "di xudng": ham nghich bién.

cac budc:

® Lap bang bién thién ctia y = f(x), suy ra két qua tuong tng.

@ Néu dé bai cho do thi y = f(x), ta chi viéc nhin cdc khoang ma do thi "di 1én" hodc "di

@ Néu dé bai cho do thi y = f'(x). Ta tién hanh 1ap bang bién thién ctia ham y = f(x) theo

@ Tim nghiém cta f'(x) = 0 (hoanh d¢ giao diém vdi truc hoanh);

@ Xét dau f'(x) (phan trén Ox mang dau duong; phan dudi Ox mang diu am);

/

$> Vidu 9. Cho ham sd y = f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu hinh bén dudi

X |—oo -2 1 +00
y + 0 - 0 +
Ham s da cho dong bién trén khoang nao sau day?
A. (0;1). B. (3;4). C. (-2,4). D. (—4;2).
$> Vidu 10.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau. Ham s + | —o 0 > oo
y = f(x) dong bién trén khoang nao sau day? 7 —
A. (—co;5). B. (0;2). f&) + g 0 + "
C. (2, 4). D. (0; +00). o0
(%) ~
f . S ; -
<> Vidu 11.

Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 db thi nhu hinh bén. Khing V

dinh nao sau day dung?

Ham s6 dong bién trén khoang (1;3).
Ham s6 nghich bién trén khoang (6; +).
Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 3).

. Ham s6 nghich bién trén khoang (3; 6).

oNnwp
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WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

$> Vidu 12. Choham sdy = f(x) ¢ bang bién thién sau. Khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham S(i) nghjch l?ién tréen R\ {2}. Y | —oo 2 oo
B. Ham S(j) dong bién, trén (—oo;2) va (2; +00). ) — —
C. Ham so nghich bién trén (—o0;2) va (2; 4-c0).

D. Ham sd nghich bién trén R. y T~ T~

DANG @ Tim m dé ham s6 i = ax® 4 bx? + cx + d don diéu frén R

a=20
L s . a>0 .
® Ham s6 dong bién trén R thi|y’ >0, Vx € R| & { AL <0 hodc suy bién { b =0
vy = c>0.
a<0 a=0
® Ham s6 nghich bién trén R thi|y’ <0, Vx € R| < { A, < o hodcsuy bién{ b =0
y =
c <0. j

$> Vidu 13. S6 gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = x® — 2mx? + 4x — 1 dong bién trén

R 1a
A. 2. B. vO so. C. 3. D. 4.
’ A 2 - ., . ? A R N A 1
¢S Vidu 14. Tim tat ca cac gia tri thuc cta tham so m dé ham so y = —§x3 — mx? + (2m —

3)x — m + 2 nghich bién trén R.
A m< -3 m>1. B. 3<m<1. C. -3<m<1. D. m<1.

$> Vidu 15. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 y = (m — 1)x> — 3(m — 1)x? + 3x + 2 dong
bién trén R
A. 1 <m<2 B. 1<m<2. C.1<m<2. D.1<m<2.

DANG @ Tim m dé ham y= Z;—er don diéu trén tirng khodng xac dinh

+d

ad — cb

-, ! _
Tinh iy’ = xrd

® Ham s6 dong bién trén tirng khoang xac dinh ciané < |y’ > 0| < ad — cb > 0.

® Ham s6 nghich bién trén tirng khoang xac dinh ctiané < |y < 0| < ad — cb < 0. /

- A 2z .z . » A 21N A 2— . A
$© Vidu 16. Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham so m dé ham so y = x_;Tm nghich bién
trén cac khoang ma né xac dinh.

A m<1. B. m < 3. C. m< 3. D. m <1.

. A 2 .z . ? A 2 N A X + m2 A < A N
¢ Vidu 17. Tim tat ca gia tri cia tham so m dé ham so y = luén dong bien trén tung
khoang xac dinh.

A. m € (0; +00). B. m e [-1;1]. C. meR. D. m e (—-1;1).
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1. U DONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM $O \ \

Bién ludn don diéu clia ham da thirc trén khodng, doan cho truéc

Loai 1: Tim diéu kién ctia tham s6 dé ham s6 y = ax® + bx? + cx + d don diéu trén toan
mién xac dinh R.

a=20
@ Ham s dong bién trén R thi|y’ > 0, Vx € R| & {Z>2 o hodesuy bién { b =0
v c>0.
0 a=20
@ Ham s6 nghich bién trén R thi|y’ <0, Vx € R| & {Z< - o hodesuy bién { b =0
v c<0.

Loai 2: Tim diéu kién ctia tham s6 dé ham s6 y = ax> + bx? + cx + d don diéu trén khoang
con cua tap R. Ta thuong gap hai truong hop:

@ Néu phuong trinh iy’ = 0 gidi dugc nghiém "dep": Ta thiét 1ap bang xét dau y’ theo
cdc nghiém vita tim (xét hét cdc khd ning nghiém trimg, nghiém phan bigt). T d6 "ép"
khoang ma dau i’ khong théa man ra khoi khodng dé bai yéu cau.

® Néu phuong trinh ¥/ = 0 nghiém "x4u": Ta stt dung 1 trong 2 cach sau
e Cach 1. Dung dinh ly vé so sanh nghiém (sé n6i 16 hon qua bai gidi cu thé).
e Cach 2. Co lap tham sb m, dung do thi.

Loai 3: Tim diéu kién ctia tham s6 dé ham s6 y = ax* + bx? + ¢ don diéu trén khodng con
cua tap R.

@ Giai phuong trinh ' = 0, tim nghiém.

@ Bién ludn cac truong hop nghiém (nghiém trung, nghiém phan biét). T do "ép" khoang
ma dau y’ khong thoa man ra khoi khoang dé bai yéu cau.

$> Vidu 18. Gia tri m dé ham s6 y = —x> + mx? — m dong bién trén khoang (0;2) 1a
A. 0 <m<3. B. m > 3. C. me[1;3]. D. m <3.

$> Vidu 19. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = x> — 3(m + 2)x> +
3(m? + 4m)x + 1 nghich bién trén khoang (0; 1)?

A. 1 B. 4. C. 3. D. 2.
¢ Vidu 20. Céc gia tri cia tham s6 m dé ham s6 y = x° + 3x? — mx — 4 dong bién trén khoang
(—o0;0) la

A. m > 3. B. m > -2. C. m< -3 D. m <3.

$> Vidu 21. (QG.2020 1an 2 — ma dé 102). Tap hop tat ca cac gia tri thuc ctia tham sb6 m dé ham
s6y = x% — 3x? + (5 — m)x dong bién trén khoang (2; +o0) 1a
A. (—o0;2). B. (—o0;5). C. (—o0o;5]. D. (—o0;2].

$> Vidu 22. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé ham s6 y = x* — 2(m — 1)x% + m — 2

dong bién trén khoang (1;3).
A. m € [-5;2). B. m € (—o0; —5). C. m € (2;400). D. m € (—o0;2].
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WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

5 f ae b
Loai 1. Tim diéu kién cada tham so dé ham y = Zi i 7 don diéu trén tung khoang xac
dinh.
ad — cb
® Tinhy =
Y = e ap

@ Ham s6 dong bién trén tirng khoang xéac dinh ciané < |y > 0| < ad — cb > 0.

® Ham s6 nghich bién trén tirng khoang xac dinh ctia n6 < & ad —cb < 0.

Loai 2. Tim diéu kién dé ham y = Zi_—::s don diéu trén khoang (m; n) C R\ {—g}
ad — cb
Tnhy = —.
® Tinhy (cx + )P

@ Ham s6 dong bién trén khoang (m; n):
y >0 ad —cb >0
= =
—g¢(m;n) —géthéc—an

® Ham s6 nghich bién trén khoang (m; n):

y <0 ad —cb <0
d g d d
_Eg_f(m;n) —Egmhoéc—EZn j
2 2 A ~2 N A 2 . « A A A - .
¢ Vidu 23. Tim céc gia tri ca tham so m dée hamsoy = al nghich bien trén tdp xac dinh
X +m
cuia no.
AL m<2. B. m > 2. C. m>2. D. m < 2.

. 5 —2m — % Ay ol
$> Vidu 24. Chohamsoy = WTT v6i m 1a tham so. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri
nguyén ctia m dé ham s6 dong bién trén khoang (2; +00). Tim s6 phan t ctia S.

A. 3. B. 4. C. 5 D. 1.

’ ./ . ? 2 N A 4 . A A N
¢S Vidu 25. Gia tri chtam dée hamso y = n;x nghich bien trén (—o0; 1) la
A. 2<m< —1. B. 2<m< -1 C. 2<m<2. D. 2<m<2

2x —1

’ £ 2 2 Z » 1
¢ Vidu 26. Chohamsoy = pmpont Tim m dé ham so nghich biéen trén khoan (E; 1).
1 1 1
.= <1 . =. . > 1. . > —.
A2<m_1 Bm>2 Cm>1 Dm_2
mx + 2

, m 1a tham sb thuc. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri

$> Vidu 27. Cho ham s y = o m

nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 nghich bién trén khoang (0; 1). Tim s6 phan tif cta S.
A. 2 B. 5. C. 3. D. 1.
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1. U DONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM $O \ \

DANG (@)  Xét tinh don diéu ciia ham hop, ham lién két khi biét truéce ad thi £/(x)

Loai 1: Cho d6 thi y = f'(x), héi tinh don diéu cia ham y = f(x).
® Tim nghiém cda f’(x) = 0 (hoanh d6 giao diém vdi truc hoanh);
@ Xét dau f'(x) (phan trén Ox mang dau duong; phan dudi Ox mang dau am);
® Lap bang bién thién ctia y = f(x), suy ra két qua tuong ting.
Loai 2: Cho d6 thi y = f’(x), hdi tinh don diéu ciia ham hop vy = f(u).
® Tinhy' =u'- f'(u);
u' =0
f'(u) =0 ( Nhin do thi, suy ra nghiém.)
® Lap bang bién thién ctia y = f(u), suy ra két qua tuong ung.

@ Giai phuong trinh f'(u) =0 <

Loai 3: Cho d6 thiy = f'(x), héi tinh don diéu ciia ham y = f(x) + v(x).
® Tinhy' = f'(x) + v'(x).
@ Giai phuong trinh ' =0 < f'(x) +'(x) =0 < f'(x) = —v/(x).
e Trén hinh d6 thi y = f'(x), ta vé thém do thiy = —v'(x).
e Quan sat hoanh d¢ giao diém ctia hai d6 thi nay, ta suy ra nghiém.

® Tir nghiém ctia i/, 1ap bang bién thién ctia y = f(x) + v(x), suy ra két qua tuong ﬁny

¢ Vidu 28.

Ham s6 y = f(x) c6 d6 thiy = f'(x) nhu hinh vé (d6 y

thi f(x) cdt Ox & cac diém c6 hoanh do 1an lugt 1a 1,

2,5,6). Chon khéng/dinh dung. 1 /\ 2 5 6
A. f(x) nghich bien trén khoang (1;2). O /
B. f(x) dong bién trén khoang (5; 6).
C. f(x) nghich bién trén khoang (1;5).
D. f(x) dong bién trén khoang (4;5).

$> Vidu 29.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, ham s6 y = f’(x) c6 do
thi nhu hinh bén. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao trong cac
khoang sau
A. (—o0; —2);(1; +00). B. (—2;+00)\ {1}.
C. (=2, 4x). D. (—5;-2).

~

$> Vidu 30. (THPTQG-2019, Ma dé 101)
Cho ham s6 f(x) c6 bang xét dau f'(x) nhu hinh bén.
Ham s6 y = f(3 — 2x) nghich bién trén khoang nao

sau day? f'(x) -0+ 0 — 0 +
A. (4;+c0). B. (—2;1).
C. (2;9). D. (1;2).
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¢ Vidu 31. y
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Biét do thi ham sb
y = f'(x) nhu hinh vé bén. Ham s6 f(x? — 2) dong bién trén khoang nao
trong cac khoang dudi day? —2/-1\O| 1/ «x

A. (0;1). B. (1;/3). C. (=1,0). D. (—V/3;0).
¢ Vidu 32.
Cho ham s6 y = f(x). Do thi ctia ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén. Y

2 6

Dat h(x) = f(x) % Ménh dé nao dudi day dung? ,

A. Ham s6 y = h(x) dong bién trén khoang (2; 3). i

B. Ham s6 y = h(x) dong bién trén khoang (0; 4). [, /

C. Ham s6 y = h(x) nghich bién trén khoang (0; 1). ) /

D. Ham s6 y = h(x) nghich bién trén khoang (2;4). e i x

BAI TAP TU LUYEN

1. IR
Cdu 1. Hamsby = %x?’ — 2x? + 3x + 1 dong bién trén khodng nao sau day?

A. (1;3). B. (2: +). C. (—o0;0). D. (0;3).
Cdu 2. Cho ham s6 y = x?(3 — x). Ménh dé nao sau day dung?

A. Ham sb da cho dong bién trén khoang (2; +o0).

B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (+o; 3).

C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0; 2).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; 0).
Cdu 3. Ham s y = 2x* + 3 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0; +). B. (—o0;3). C. (—o0;0). D. (3; 40).
Cdu 4. Ham s6 y = x* + 8x® + 5 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;40). B. (—o0; —6). C. (—6;0). D. (—o0; +00).
Cdu 5. Ham s6 y = x* — 2x? + 1 dong bién trén khoang nao?

A. (—1,0). B. (—1; +0). C. (-3,8). D. (—o0; —1).
Cdu 6. Tim tat ca cac khodng nghich bién ciia ham s y = —x* + 8x2 — 7.

A. (—2;0), (2, +00). B. (—2;0). C. (—00;—-2),(2;4+0c0). D. (2;+00).
Cdu 7. Ham s6 nao dudi day nghich bién trén khodng (—oo; +00)?

A y=-x3—x+3, B. y=—x*+4x>-2.

C.y=x>+422-1. D.y=x*—5x+7.

Cadu 8. Cho ham s6 y = x3—5x2+3x —4 nghich bién trén khoang (a;b) véia < b;a,b € Rva
dong bién trén cac khoang (—0;a), (b; +00). Tinh S = 3a + 3b.

A. S=6. B. 5§=09. C. S=10. D. § =12

~ A 2 s 2 . < A 2 N A 4
CdAu 9. Tim tat ca cac khoang nghich bien cia ham so y = —§x3 —2x% — x —2017.
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1 1
B. <—oo;—§> va (—E;—l—oo).
1
o (<),
)

Cdu 10. Cho ham s6 y = —x3 + 1. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. (—%,‘—l—oo).

C. (—o0; +00).

B. Ham s6 dong bién trén R.
D. Ham so nghich bién trén R.

A. Ham s dong bién trén khoang (0; 2).
C. Ham sb dong bién trén (—oo;0).
x—2

Cdau 11. Chohamsby = et Tim khang dinh ding?

Ham sb xac dinh trén R \ {3}.

Ham s6 dong biéntrén R \ {—3}.

Ham s6 nghich bién trén méi khodng xac dinh.
Ham s6 dong bién trén moi khoang xac dinh.

3x—1 5
a 5 Ménh de nao dudi day la dung?

Rl

Cau 12. Chohamsby =

A. Ham s6 nghich bién trén R.
B. Ham s6 dong bién trén cac khodng (—o0;2) va (2; +00).
C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;2) va (2; +o).
D. Ham s6 dong bién trén R \ {2}.
Cdu 13. Ham s6 nao sau day nghich bién trén tap xac dinh ctia n6?
x—2 x—2
A.y= : B. y= : cy=—xt 4% D.y=—-x"+1
y=1"7 Y=11 C.y x*+x y x” +
. . 4 5 4 . . e 3A
Cdu 14. Hamsoy = x + p dong bien trén khoang nao dudi day?
A. (2;+o0). B. (0; +0). C. (—2;0). D. (—2;2).

\ \

Cdu 15. Cho ham sb f (x) c6 dao ham f'(x) = x* — 4x? + 3. Ham s6 f (x) dong bién trén céac

khoang nao sau day?

A. (—oo; —\/5), (-1, 1) va (\/§;+oo>.
C. (—o0;1) va (3; +00).

B. (—\/5;—1> va (1; \/§)
D. (—ﬁ;O) va (\/E;—i—oo).

Cau 16. Cho ham sb f (x) c6 dao ham f’(x) = (x + 1)%(x — 1)* (2 — x). Ham sb dong bién trén

khoang nao dudi day?

A. (2;4c0). B. (—1;1). C. (1,2). D. (—o0; —1).

Cdu 17. Choham sby = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau. Ménh dé nao dudi day ding?

A. Ham s6 dong bién trén khodng (—oo; 1).

B. Ham s6 nghich bién trén khoang (0; 2). ¥ |7 O 1 2 >

C. Ham sb dong bién trén khoang (2; +c0). y' + 0 — -0 +

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +0).
Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu r | —oo ) 5 oo
hinh bén. Ménh dé nao sau day la ding? ) T 0 = o

A. Ham sb dong bién trén khoang (—2;2).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 3). 3 +oo

] s x
C. Ham so nghich bien trén khoang (—oo; —2). &) —00 — \ 0 —

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;2).
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Cdu 19. DPuong cong ctia hinh vé bén 1a do thi ciia ham s y = y

b % A |
Z;C i 7 véia, b, ¢, d la cac so thuc. Ménh dé nao sau day dung? : \\

A.y <0vx#1 | S
B.y >0Vx#1 o .
C.y >0,Vx#2. -1 |
D. vy <0,Vx #2. i

Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh dé y
nao sau day dung?
A. Ham s6 nghich bién trén (—oo; +o0).
B. Ham s6 dong bién trén (—oo;2).
C. Ham s6 dong bién trén (—oo; —1).

D. Ham s6 nghich bién trén (1; +c0). *
Cau 21. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh vé dudi. y
Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang nao?
A. (—o0;0). B. (—3;+). !
C. (—o0;4). D. (—4;0). 1
_13 :2 @) X

Cdu 22. Cho ham s6 y = V22 — 6x + 5. Ménh dé nao sau day ding?

A. Ham sb dong bién trén khoang (3; +0). B. Ham s6 dong bién trén khodng (—o0; 1).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (5; +0). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 3).

2
. 2 — 1 £ . N
Cdu 23. Hamsoy = 2—x—|— nghich bien trén khoang nao?
xt+x+1
1
A. (1;, +o). B. (—1;1). C. (—o0; —1). D. <§;3>.
Cdu 24. Ham s6 y = ax® + bx? + cx + d dong bién trén R khi va chi khi
a=b=0,c>0 B a=b=0,c>0
a>0;b>—3ac>0 | a<0;b>—3ac<0
a=b=0,c>0

D. a > 0;b%? —3ac <0.

a>0;b2—3ac§0'

Cdu 25. Cho ham s6 f(x) c6 tinh chat f/(x) > 0, Vx € (0;3) va f'(x) = 0, Vx € (1;2). Khang dinh
nao sau day la sai?

A. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0; 3).

B. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (0; 1).

C. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (2; 3).

D. Ham s6 f(x) 1a ham hang (tic khong ddi) trén khoang (1;2).
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CdAu 26. Néu ham s6 y = f(x) lién tuc va dong bién trén (0;2) thi ham s6 y = f(2x) luén dong
bién trén khoang nao?

A. (0;4). B. (0;2). C. (—20). D. (0;1).
~ A 2 ~ ., . 2 A ~ N A 1 PN < A
Cadu 27. Tim tat ca cac gia tri cia tham so m de ham so y = §x3 + (2m 4 1)x — 3m — 1 dong bien
trén R.
1 1
A. m € (—o0; 400). B. m <O0. C. m> —5- D. m< —5-

Cdu 28. Cho ham s6 y = —x% — mx? + (4m + 9)x + 5, v6i m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gid tri
nguyén ctia m dé ham s6 nghich bién trén (—oo; +00)?

A. 5. B. 6. C.7. D. 4.
CAu 29. Tim céc gia tri cua tham s6 m dé ham s6 y = poa— nghich bién trén cac khodng xac
dinh caa no.
AL m<2. B. m > 2. C. m>2. D. m<2.
2~ A - 2 2 ~ N A . < A A s 2
Cdu 30. Chohamsoy = % Cac gia tri cua m dé ham so nghich bién trén cac khoang
xac dinh cua né la
> 2
A l<m<2. B. |7~ C.l<m<2 D. m=1.
m<1

— HET—

E Pé sb 2

Cdu 1. Cho ham s6 y = x* — 2x? + 2. Ménh dé nao duéi day dung?

A. Ham sb dong bién trén khoang (2; +0). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (2; +co).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 0). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 0).

4
Cdu 2. Hamsby = _x? + 1 dong bién trén khoang nao sau day?
A. (—o0;0). B. (1; +0). C. (—3;4). D. (—o0o;1).
Cau 3. Ham s6 nao sau day khong dong bién trén (—oo; +00)?
-1
A y=2x3+2. B.y=x"+x—-1. Cy=>—. D.y=x+1.
y=x>42 y=x"+x -1 ny+2 y=x+1
- A x+1 e Ao a
Cau4. Chohamsoy = Tt Khang dinh nao sau day dung?
A. Ham sb da cho dong bién trén tirng khoang xac dinh ctia né.
B. Ham s6 da cho dong bién trén R.
C. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—o0;2) U (2; +00).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén tirng khoang xac dinh cta né.
Cdu 5. Ham s6 y = (x? — 4x)? nghich bién khoang nao duéi day?
A. (2;4). B. (—1;2). C. (0;2). D. (0;4).
Cdu 6. Ham s6 y = v2x — x2 nghich bién trén khodng nao dudi day?
A. (—oo;1). B. (1; +00). C. (0;1). D. (1,;2).
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Cdu 7. Chohamsby = f(x)cé daoham f'(x) = —x%+5x — 6 véimoix € R.Hamsby = —5f(x)
nghich bién trén khodng nao?

A. (—o0;2) va (3; +0). B. (3;40).

C. (—o0;2). D. (2;3).
Cdu 8. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé y
bén. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang nao sau day?

A. (—oo0; —1). B. (—1,0).

C. (0;2). D. (1;+oo0). —1 O

2 X

Céu 9. Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f'(x) c6 d6 thi nhu y = )
hinh bén. Ham s0 y = f(2 — x) dong bien trén khoang

A. (1;3). B. (2; +).

C. (-2;1). D. (—o0; —2). /7

_yo 1\/4 x

Cdu 10. Cho ham sb y = f (x) c6 dao ham trén R va f’ (x) > 0, Vx > 0. Biét f (1) = 2, héi khang
dinh nao sau day c6 thé xay ra?

A. fQ)+f(B) =4 B. f(-1)=2.
C. f2)=1. D. £(2018) > f (2019).
Cau 11. Cho ham sy = f(x). Ham s6 f'(x) c6 do thi nhu hinh bén. Héi y
ham s6 y = f(1 — x) dong bién trén khoang nao?
A. (0;2). B. (—o0;2).
C. (-1,1). D. (2; +0).
-1 1 3
O X
1
CaAu 12. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [—1;4] va c6 do thi
ham s6 y = f'(x) nhu hinh bén. Hoi ham s6 g(x) = f (x* + 1) y=f'(x)

nghich bién trén khodng nao trong cac khoang sau?

A. (—1;1). B. (0;1). -1/ \1 4/ x

C. (1;4). D. (V3:4). 0 V
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Cau 13. Choham s6 y = f(x). Ham s6 y = f’(x) ¢6 d6 thi nhu hinh y Fx)
bén. Ham s6 y = f(x — x?) nghich bién trén khodng nao duéi day?

A. (_71;—{—00). B. (_73;4—00). 2
3 1
C. (—OO, E) D. <§, +OO)

Cau 14. Tim méi lién hé gitta cac tham s6 a va b sao cho ham s6 y = f(x) = 2x +asinx + bcos x
luén tang trén R?
1++v2 1 1

A. a+2b> 3 B.E+E:1. C. a+2b=23. D. 42 + 1% < 4.

0 1 2

Cdu 15. Tim gia tri 16n nhat ctia tham s6 m d€ ham s6 y = %x?’ — mx? + (8 + 2m)x + m + 3 dong
bién trén R.

A. m=2. B. m=-2. C. m=4. D. m = —4.
Cdu 16. C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham s6 y = —%x3 — mx? + (m — 6)x + 3 nghich bién
trén khoang (—oo; +00)?

A. 4. B. 6. C. Vo sb. D. 5.
Cdu 17. Cho ham sb6 y = %(m2 — 1)x% + (m + 1)x? + 3x — 1, v6i m 1a tham sb. Sb gia tri nguyén
ctia tham s m thudc [—-2018;2018] dé ham s dong bién trén R 1a

A. 4035. B. 4037. C. 4036. D. 4034.
Cdu 18. Tim tat ca cac gid tri thuc cia tham s6 m dé ham sy = x® — 3mx? — 9m?x nghich bién
trén khoang (0; 1).

A.mzéhoécmg—l. B.m>%.

1

Cdu 19. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = x* — 3mx? — 9m?x dong bién
trén khoang (1; +o0).

A.m>%. B. m < —1.

C.mzéhoécmg—l. D. —1§m§%.
CdAu 20. Tim m dé ham s6 y = x® — 6x? + mx + 1 dong bién trén (0; +o).

A. m>12. B. m <12. C. m>0. D. m <0.

Cdu 21. Goi T la tap hgp céc gia tri nguyén duong ctia tham s6 m dé ham s6 y = x* — 2mx? + 1
dong bién trén khodng (2; +o0). Téng gia tri cac phan tir cua T.

A. 4. B. 10. C. 6. D. 8.
Cdu 22. Gia tri m dé ham s6 y = —x® + mx? — m dong bién trén khoang (0;2) la
A. 0 <m<3. B. m > 3. C. me[1;3]. D. m <3.
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Cau 23. Goi S la tap hop cac gia tri thuc ciam d€hamsdy = 2x3 4 3(m — 1)x% 4 6(m — 2)x + 2017
nghich bién trén khoang (a; b) sao cho b —a > 3. Gid st S = (—o0;m1) U (mmy; +00). Khi d6 mq + my

bang
A. 2 B. 6. C. 4 D. 8.
Cau 24. Cobao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham sd y = qux-:—; luén nghich bién trén
tirng khoadng xac dinh ctia ham sb.
A. 1. B. 2. C. 3. D. Vo so.
Cdau 25. Chohamsby = ch-l—Trg Tap hop tat ca cac gia tri ctia m dé ham s6 dong bién trén khoang
(0; +o0) Ia
A. (2, +c0). B. (—o0;2). C. [2,+). D. (—o0;2].
Cdu 26. Ton tai bao nhiéu s6 nguyén m dé ham sd y = ;C__i dong bién trén khoang (—oo; —1)?
A. 3. B. 4. C. 2. D. Vo sb.

mx + 2

Cdau 27. Chohamsby = T vdi m 1a tham sb thuc. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén

ctia tham s6 m dé ham s6 nghich bién trén khoang (0; 1). Tim s6 phan t ctia S.

A. 1 B. 5. C. 2. D. 3.

- Y SN mx+16 . L. ,
Cadu 28. Tim tat ca cdc gia tri cia tham so m dé ham so y = YT dong bien trén khoang
(0; 10).

A. m € (—oo; —4) U (4; +0). B. m € (—oo0; —10] U (4; 4+0).

C. m € (—oo; —4] U [4; +00). D. m € (—o0; —10] U [4; +00).

~ ; Crits g b . b
C\CIU 29./ Cho a, b 1a hai so nguyén duong sao cho ca h,au ham scjy = Zi j__ p (1)va y\: 4i j: Z (2)
dong bien trén tirng khoang xac dinh. Gia tri nho nhat cta biéu thic S = 24 4 3b bang

A. 25. B. 30. C. 23. D. 27.

Cdu 30. Cho ham s f(x) c6 bang xét diu ctia dao ham nhu sau
X | —oo 1 2 3 4 +00
(%) — 0 4+ 0 + 0 — 0 +
Ham s6 y = 3f(x + 2) — x> + 3x dong bién trén khoang nao dudi day ?
A. (1;40). B. (—o0; —1). C. (-1,0). D. (0;2).

— HET—
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B2 56 @) CUC TRI CUA HAM s& Y /4

LY THUYET CAN NHO

(¢ Ham s6 dat cuc tri tai x¢ thi xg 1a nghiém ctia phuong trinh ' = 0 hodc x( 1a diém ma tai d6
dao ham khong xac dinh (chi c6 mét chieéu nhé, ding suy nguoc lai).

(¢ Bang tong két tén goi:

(x1;y1) 1a diém cuc dai ctia d6 thi ham sé;

e x1 1a diém cuc dai cia ham so;
e i1 1a gia tri cuc dai ciia ham sd.

(x2; y2) 1a diém cyc tiéu cta do6 thi ham sé;
e X, 1a diém cuc tiéu ctia ham so;

x e 1/, 1a gia tri cuc tiéu ctia ham so.

DANG @ 'ng dung dao ham (quy tdc 1) dé tim cuc tri cuc ham sé

@ Giai phuong trinh y' = 0 tim cdc nghiém x; va nhiing diém x; ma dao ham khong xéac
dinh;

@ Dua cac nghiém x; va x; lén bang xét dau va xét dau v/;
® Lap bang bién thién va nhin "diém ding':

e "Dung" trén cao tai dlem (x1;y1) thixg la diém cuc dai ctia ham sd; y1 1a gia tri cuc
dai (cyc dai) ctia ham s6; (x1; 1) 1a toa dd diém cuc dai cta do thi.

e "Dung" dudi thap tai diém (x;;y5) thi x; 1a diém cyc tiéu cia ham sd; y, 1a gia tri
cuc tiéu (cuc tiéu) ctia ham s6; (xo; y2) 1a toa dd diém cuc tiéu cta do thi.

$> Vidu 1. Diém cyc tiéu ctia d6 thi ham s6 y = x3—x?4+21a

A. (%2—(7)) B. (0;2). C. (g(; g) D. (2;0).

> Vidu2. Himsby = %x‘* — 3x? — 3 dat cuc dai tai
A. x=0. B. x = —/3. C. x = /3. D. x = ++/3.

$> Vidu 3. Diém cyc tiéu ctia dd thi hamséy = x* — 11a
A. (—1;-1). B. (0;—1). C. (~1,0). D. (1;-1).
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$> Vidu4. Himséy = x® — 3x% + 2 ¢6 d6 thi 1a (C). Goi A, B 1a cac diém cuc tri cta (C). Tinh

do dai doan théng AB.

A. AB =2./5. B. AB =5. C. AB=4. D. AB =5v2.
¢ Vidu 5. Phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri ctia dd thi ham sb y = x® — 3x% +
1la

A.y=—-2x—-1. B. y=-2x+1. C.y=2x—-1 D. y=2x+1.

. . £ 14,3, 5 .. . A s , iy

$S Vidu 6. Cho ham so y = —Zx + Ex — 7 d6 thi (C). Tinh dién tich cta tam gidc tao
thanh tir 3 diém cuc tri ctia d6 thi (C).

A.S:54£. B.Sz?. C. S=3. D.S:%.

$> Vidu 7. Cho ham s6 y = 3x* — 4x° — 6x? + 12x + 1. Goi M (x1;y1) la diém cuc tiéu ctia d6
thi cia ham s6 da cho. Tinh tong x1 + 3.
A. 5. B. —11. C.7 D. 6.

DANG (@)  Xéc dinh cuc tri khi biét bang bién thién hodc b thi cia £(x) hoge f'(x)

Loai 1: Cho bang bién thién hodc d6 thi ham y = f(x). Ta nhin "diém ding":

@ "Ding" trén cao tai diém (x1;y7) thi x; 1a diém cyc dai ctia ham s6; yq 1a gia tri cuc dai
(cuc dai) cia ham s6; (x1;y1) la toa dd diém cuc dai caa do thi

@ "Ding" dudi thap tai diém (x; y») thi x, 1a diém cuc tiéu ctia ham s; v, la gia tri cuc
tiéu (cuc tiéu) cia ham s; (x2; 12) 1a toa do diém cuc tiéu cta do thi

Loai 2: Cho d6 thi ham f'(x). Ta thyc hién tuong tu nhu & phan dong bién, nghich bién.

® Nhin hoanh d6 giao diém ctia f'(x) v6i truc hoanh, ta suy ra nghiém ctia f'(x) = 0.

@ Lap bang bién thién, két luan cuc tri. /
¢ Vidu 8.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau. ¥ | —oo 1 > oo
Cuc tiéu (gid tri cuc tiéu) cia ham sb 1a ; T 0 - o =+
A. 4. B. 2.
C. -1 D. 3. 4 oo
y _— \ 5 _—
—0o0
$> Vidu 9. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé.
X | —00 -2 0 1 +00
y - 0 + + 0 -
+oo 2 2
y . SN
-1 —o00 —00

Khang dinh nao sau day sai?

A. Ham s6 dat cuc daitai x = 0va x = 1. B. Gia tri cuc tiéu ctia ham sb béng —1.
C. Gia tri cuc dai ca ham so bang 2. D. Ham sb dat cuc tiéu tai x = —2.
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¢ Vidu 10. y

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va c6 dao ham f’(x). Biét réng hinh

vé dudi day la do thi ctia ham s6 f'(x). Khang dinh nao sau day la —2 O] 1 /

ding veé cyc tri ciia ham s6 f(x)? X
A. Ham sb f(x) dat cuc tiéu tai x = —2.

B. Ham sb f(x) dat cuc tiéu tai x = 1.
C. Ham sb f(x) dat cuc dai tai x = —1.
D. Ham sb f(x) dat cuc dai tai x = —2.

—4
> Vidy 11. y
Tim s diém cuc tiéu trén doan [—2;4] ctia ham s6 y = f(x) f(x) ‘
biét ham sb y = f’(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. !
A. 1. B. 0. m \A |
C. 2 D. 3. | |
NG N

$> Vidu 12. Cho ham sy = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x) = x> — 3x + 2. Khéng
dinh nao sau day dung?

A. Ham s dong bién trén khoang (—oo; —2). B. Ham s6 c6 2 diém cuyc tri.

C. Ham s6 nghich bién trén khodng (—2;1). D. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = —2.

$> Vidu 13. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x) = (x — 1)(x — 2)*(x —
3)%017_ Khang dinh nao sau day diing?

A. Ham s6 dong bién trén cac khoang (1;2) va (3; +o0).

B. Ham so c6 3 diém cuc tri.

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;3).

D. Ham s6 dat cuc dai tai x = 2, dat cuc tiu tai x = 1 va x = 3.

DANG @ 'ng dung dao ham (quy tdc 2) dé tim cuc tri cuc ham sé

Chi dung khi ham s6 ¢6 dao ham cép 2 tai xg. Ta thuc hién cac budc:
® Tinh y'. Giai phuong trinh y’ = 0, tim nghiém xo.
® Tinhy".
e Néu y"(xg) < 0 thi x( 1a diém cuc dai ciia ham s6.

e Néu y"(xg) > 0 thi x( 1a diém cyc tiéu ctia ham sb.

A Ghinhé: "am” 16i, "duwong” lom j
$> Vidu 14. Ham s6 y = x* — 4x? + 1 dat cyc tiéu tai diém c6 hoanh do
A. x =42 B. x = +1. C. x=1 D. x = 2.
$> Vidu 15. Tim cac diém cyc tiéu ctia ham s y = sin2x — x.
A.x:%—i—kn. B.x=—%—|—k7r. C. x:§+k2ﬂ. D.x:—g+k2n.
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DANG @ Tim m dé hém sé dat cuc tri tai diém x, cho truéc

® Giai diéu kién y'(x) = 0, im m.
@ Thu lai véi m vira tim dugc bﬁng mot trong hai cach sau:

e Cach 1: Lap bang bién thién vdi m vira tim dugc. Xem gia tri m nao thda yéu cau.

e Cach 2: Tinh y”’. Thit y”(x0) < 0 = xg la diém CD; y"(xp) > 0 = x( 1a diém CT. J

$> Vidu 16. Tim tat ca cac gid tri ctia tham s6 m dé ham sb y = x® — 2mx? + m?x + 2 dat cuc
tiéu tai x = 1.

A. m=1. B. m=23.
C. m =1hoacm = 3. D. m=—1.
) 2 1 ) )
$> Vidu 17. Chohamsd y = % v6i m la tham so. Vi gia tri nao cua tham so m thi
ham sé dat cuc dai tai x = 2?
A. m= —-3. B. m=23. C. m=-1. D. m=0.

DANG @ Bién ludn cuc tri ham béc ba y = ax® + bx? + cx +d

Cac két qua can nhé:

Cuc tri la nghiém (bdi 18) ctia phuong trinh iy’ = 0 (phuong trinh béac hai). Suy ra

A>0 s .
@ { : Ham so0 ¢6 hai diém cuc tri
a#0

., |la=20 .
@ A < 0hoac suy bien { b 0: Ham s6 khong ¢6 cuc tri.
. . n . tene . 2b c
Goi x1, x2 1a hai nghiém phan biét cua y’ = 0 thi x; + x; = ~3, va Xy Xp = 3

o x4 x3 = (x1 + x2)* — 2x1x7
o (x1 —x2)? = (11 + x2)% — 4wy X2

o XJ 4+ x5 = (x1 + x2)° — 3x1x2(x1 + x2).

Cac cong thuc tinh toan thuong gap

e D6 dai MN = /(xx — xm)2 + (Yn — Yam1)?
, , . £ |Axpt + Bym + C|
e Khoang cach tr M den A: d(M, A) =
g (M, 8) —

e Tam giac ABC vuodng tai A < AB-AC =0.
e Dién tich tam gidc ABC1a S = %|a1b2 — ayby|, v6i AB = (a1;b1), AC = (az; by).

,VOiA: Ax +By+C=0.

Phuong trinh duong thang qua hai diém cuc trilay = —9—201(172 —3ac)x +d — % j

9a

. s A 2 [N .z . A 2 A A N A ]-
$> Vidu 18. Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cta tham so m dé ham so y = §x3 — mx? +
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5mx — 1 khong c6 cuc tri?

A. 6. B. 3. C. 5. D. 4.
$> Vidu 19. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia m dé ham s6 y = x® — 3x? + (m + 1)x + 2 c6 hai diém
cuc tri.

A m<2. B. m <2. C. m>2. D. m < —4.

$> Vidu20. Choy = (m —3)x> +2(m?> — m — 1)x> + (m + 4)x — 1. Goi S 1a tap tat ca cac gia
tri nguyén ctia tham s6 m dé do6 thi ham s6 da cho c6 hai diém cuc tri nam vé hai phia cuaa truc
tung. Tim s6 phan t ctia S.

A. 4 B. 5. C. 6. D. 7.

$> Vidu 21. Goi S 1a tap cac gia tri duong ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = x3 — 3mx? + 9x —
m dat cuec tri tai xq, x; théoa man |x; — x| < 2.Biét S = (4;b]. Tinh T = b — a.

A. T=2++/3. B. T=1+3. C. T=2—-+/3. D. T=3-3.
$> Vidu 22. Choham s6 y = —x% — 3mx? + m — 2 v6i m 1a tham s6. Tong tat ca cac gia tri ctia
m dé dd thi ham s6 c6 hai diém cuc tri A, B sao cho AB = 2 bang

A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.

$> Vidu 23. Tim m dé d6 thi ham s6 y = —x3 + 3mx + 1 ¢6 hai diém cuc tri A, B sao cho tam
giac OAB vuodng tai géc toa do O.
A.m:%. B. m=—1. C. m=1 D. m=0.

DANG @ Bién luén cuc tri ham tring phuvong y = ax* + bx? + ¢

a) Tinh y' = 4ax® + 2bx = 2x(2ax? +b); ¥’ = 0 < x = 0 hodc 2ax? +b = 0 (1).
b) Nhan xét:
© Ham s6 c6 ba diém cuc tri khi (1) ¢6 hai nghiém khac 0. Suy ra
© Ham s6 c6 ding mot diém cyc tri va a,b khong dong thoi béng 0.
c) Céc cong thirc tinh nhanh: Y

0wt LA
: VARNE

2
®SABC__32a3' C B J

$> Vidu 24. Cho ham sby = (m + 1)x* — mx? + 3. Tim tt ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé
ham s6 c6 ba diém curc tri.

A. m € (—oo; —1) U [0; +00). B. m € (—1,0).

C. m € (—o0; —1]U[0; +00). D. m € (—o0; —1) U (0; +00).

$> Vidu 25. Tim tat ca gia tri thuc ctia tham s m déham sé y = (m — 2)x* + (m? — 4)x> +2m —
3 c6 dung 1 diém cyc tri.

A. mec[-22). B. m € [-2;+00)\{2}.

C. me[-2;2] D. m € [-2; 4+00).
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> Vidu 26. Tim tit cd cac gia tri cia tham s6 m dé ba diém cyc tri cia do thi ham sb y =
x* 4 (6m — 4)x% + 1 — m 1a ba dinh ctia mot tam gidc vuong.
2 1
A.ng. B.ng. C. m=-1. D. m = v/3.
$> Vidu 27. Goi mq la gia tri ctia tham s6 m dé d6 thi ham s6 y = x* 4+ 2mx? — 1 ¢6 3 diém cuc
tri 1ap thanh mot tam gidc c6 dién tich bang 41/2. Ménh dé nao sau day la ding?
A. mge (—1;1]. B. mg € (—2;—1]. C. my € (—o0; —2]. D. mg € (—1,0).

DANG @ Tim cuc tri cia ham hop, ham lién két khi biét ham f/(x)

Loai 1: Cho d6 thi f'(x), héi cuc tri cia ham hop y = f(u).
® Tinhy' =u'- f'(u);
. u'=0
® Giai phuong trinh f'(u) =0 & | s )
f'(u) =0 (nhin do thi, suy ra nghiém.);
® Xét dau f'(u). Lap bang bién thién ctia y = f(u), suy ra két qua tuong uing.
Loai 2: Cho d6 thi f/(x), héi cuc tri ctia ham y = f[u(x)] + v(x).
® Tinhy =u'- f'(u) +/;
@ Gidi phuong trinh y' = 0 < ' - f'(u) + 0" = 0 (thuong din dén viéc tim hoanh d¢ giao
diém ciia do thi f'(u) vdi mot o thi xdc dinh. Logi nay ta vé hinh dé suy ra nghiém).

® Lap bang bién thién ctia y = f[u(x)] + v(x), suy ra két qua tuong ung. j

$> Vidu 28. (QG.2019 - Ma dé 104). Cho ham sb f(x), bang bién thién ctia ham s6 f'(x) nhu
sau:

b —o0 —1 0 1 +o00
400 2 +00
| NNl
3 1

S6 diém cuc tri cia ham s6 y = f(4x? +4x) 1a
A. 5. B. 9. C. 7 D. 3.

<> Vidu 29.
Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. D6 thi ctia ham s6 y = y
f'(x) dugc cho nhu hinh vé bén. S6 diém cuec tri ctia ham s6 y =
f(6—x?)1a
A. 4 B.
C. 1 D.

3. 2
7.
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> Vi du 30.
Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé. Ham s6 y
3
g(x) = f(x) — T2 x4 dat cyc tiéu tai diém nao dudi day? .
A. x=0. B. x =05. C. x=1. D. x=-1. / ******* ‘
-1 |
O 1 2 X

& Vidu3l.
Cho ham sb6 bac ndm y = f(x) ¢6 do thi y = f'(x)
nhu hinh bén. S6 diém cyc tri cia ham s6 g(x) =
f(x¥®+3x%) —2x3 —6x2 1a

A. 7. B. 10. C. 5. D. 11.

<

Cdu 1. Toa do diém cuc dai ctia d6 thi ham sy = x> —3x% + 11a

A. (0;1). B. (2;—3). C. (1;-1). D. (3:1).

Cau 2. Goi x; 1a diém cuc dai x, 1a diém cuc tiéu cia ham sy = —x3 + 3x + 2. Tinh xq + 2x5.
A. 2. B. 1. C. -1 D. 0.

Cdu 3. Hiéu sb gitra gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu ciaham sy = % — 3x? +41a
A. 4. B. —4. C. -2 D. 2.

Cdu 4. Diém cyc tiéu cia ham sd y = —x* + 5x% — 21a
A. y=0. B. x=-2. C. x=0. D.y=-2

Cdu 5. Cho ham s6 y = x* — 8x + 1. Chon ménh dé ding.
A. Nhan dié:m x = 6lam dié:m cuc dai. B. Nhan dié:m x = 61am dié:m cuc tié:u.
C. Nhan diém x = 0 lam diém cuc dai. D. Nhan diém x = 0 lam diém cuc tiéu.

Cdu 6. S6 diém cuc tri ciia dd thi ham s6 y = —x* +2x? +21a
A. 2 B. 3. C. 0. D. 1.
Cdu 7. Tiép tuyén tai diém cyc tiéu ctia d6 thi ham sd y = %x3 —2x2+3x -5
A. Cohe scf) goc duong. B. Song song vdi truc hoanh.
C. Coheé so gocbang —1. D. Song song vdi duong thang x = 1.
Cdu 8. Khoang céch tir diém cyc tiéu ctia d6 thi ham s6 y = x> — 3x% + 2 dén truc tung bang
A. 1. B. 2. C. 4. D. 0.
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CdAu 9. Goi A, B 1a hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6 y = x® — 3x? + 4. Tinh dién tich S cta tam
giac OAB v6i O 1a gbe toa do.
A. S=8. B. S= 3. C. S=2. D. S=4.

Cdu 10. Cho ham s6 y = x* — 8x% 4 10 ¢6 d6 thi (C). Goi 4, B, C 1a ba diém cuc tri ctia do thi (C).
Tinh dién tich S ctia tam giac ABC.

A. S =64 B. § =32 C. §=24. D. S =12
Cdu 11. Tim ham sb c6 do thi (C) nhan diém N(1; —2) 1a cuc tiéu
A y=x*—x2-2 B. y=x*+2x2-4. C. y=—xt+2x% D. y=x*-2x2-1.

Cdu 12. Cho ham s y = —x* + 2x? — 4. Dién tich tam gidc tao bdi ba diém cuc tri ctia do thi
ham s6 1a

A. 4. B. % C. 1. D. 2.
Cau 13. Himsby = i; ] c6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
Cau 14. S6 diém cuc tri cia ham s6 y = x?917 (x + 1) 1a

A. 2017. B. 2. C. 1. D. 0.

Cdu 15. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va c6 dao ham i’ = f'(x) = 3x% — 3x2. Ménh dé
nao sau day sai?

A. Trén khoang (1; +o0) ham s6 dong bién. B. Trén khoang (—1;1) ham s nghich bién.
C. Do thi ham s6 c¢6 hai diém cuc tri. D. D6 thi ham s6 c6 mot diém cuc tiéu.
Cdu 16. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f/(x) = x(x — 1)*(x — 2). S6 diém
cuc tri chiaham sd y = f(x) la
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé bén.

x [—e0 -1 0 1 +00
F(x) - 0 + 0 — 0 +

+o00 1 +00
f&) \O/ \0/

Gia tri cuc dai cia ham s6 1a
A.y=1. B. y=0. C.x=1 D. x=0.
Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén dudi.

Ham s6 y = f(x) c6 bao nhiéu diém cyc tri?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
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CdAu 19. Choham séy = f(x) c6 dd thi nhu hinh bén. Ménh dé nao y
dudi day dung?
C. Ham sb dat cuc dai tai x = 0 va cuc tiéu tai x = 2.

A. Ham sb c6 gia tri cuc tiéu bang 2.
B. Ham sb c6 gia tri cuc dai béng 0.
-2 2

D. Ham so c6 ba diém cuc tri. / O \/ *
_2 77777 L

Cdu 20. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va c¢6
bang xét dau ctia dao ham nhu hinh vé bén. Ham s6 da
cho dat cuc tiéu tai Y — 0 + 0 -

A. x=0. B.x=2 C.y=0. D.y=2

Cau 21. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén khoang K, biét do thi ctia ham

s6 y' = f'(x) trén [—2;2] nhu hinh vé bén. Tim sb cuc tri cta ham s6

y = f(x) trén [-2;2].
A 1

B. 2.
C. 3. D. 4.

Cau 22. Himsby = x — 3V/x2 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 2. B. 0. C. 1L D. 8.
Cdu 23. Ham s6 y = x> — 2mx? + m?x — 2 dat cyc tiéu tai x = 1 khi

A. m=3. B. m=1. C. m=-1. D. m = —-3.
Cdu 24. Véi gia tri nao cta m thi ham s6 y = mx® — 3mx + 2 dat cyc dai tai x = 1?

A. m=23. B. m <O. C. m=1 D. m # 0.

Cdu 25. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = x® — 3mx? + 3m + 1 c6 hai
diém cuc tri.

A. m>0. B. VmeR. C. m<O. D. m #£0.

P A 2 s .z . 2 A 1N A 4
Cdu 26. Goi S la tap hop tit ca cac gid tri ctia tham s6 m dé ham s6 f(x) = x° —mx? + <m + 5) X+

10 6 hai diém cuc tri. Hoi ¢6 bao nhiéu s6 nguyén m € S va thoa |m| < 20182

A. 4031. B. 4036. C. 4029. D. 4033.

Cdu 27. Cho ham s6 y = 2x3 + 3(m — 1)x? + 6(m — 2)x — 18. Tap hop tat ca cac gia tri cia tham
s6 m dé ham s6 c6 hai diém cyc tri thudc khoang (—5;5) la

A. (—o0; —=3) U (7; 400). B. (—3;4+)\ {3}.

C. (—;7)\ {3}. D. (-3:7)\ {3}.

Cdu 28. Biét do thi ham s6 y = x* + bx? + ¢ chi c6 mot diém cyc tri la diém c6 toa do (0; —1), khi
d6 b va ¢ thda man nhiing diéu kién nao dudi day?

A. b<Ovac=-1. B.b>0vac>0. C. b<Ovac<O. D.b>0vac=—1.
Cdu 29. Choham séy = (m + 1) x* — mx? + 3. Tim tt ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham
s6 ¢6 ba diém cuc tri.

A. m € (—o0; —1) U (0; +00). B. m e (—1,0).

C. m € (—oo; —1) U[0; 4+00). D. m € (—o0; —1]U [0; +00).
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Cdu 30. Chohamsé f(x) = x* +4mx® +3 (m + 1) x> + 1. Goi S 1a tap hop tat ca cac gid tri nguyén
ctia m dé ham s6 c6 cuc tiéu ma khong c6 cue dai. Tinh téng cac phan tir cta tap S.

A. 1 B. 2. C. 6. D. 0.

Cdu 31. Cho ham sb f(x), bang bién thién ctia ham s6 f/(x) nhu hinh vé bén dudi

X —0o0 -1 0 1 +o0

400 2 400
LN
-3 -1

S6 diém cyc tri cia ham sy = f(x? +2x) la

A. 3. B. 9. C. 5. D. 7.
Cdu 32. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R, c6 dao ham y
f' (x). Biét rang do thi ham s6 f’ (x) nhu hinh vé. Xac dinh diém cyc dai
ctia ham sb g (x) = f(x) + x.
A. Khong c6 gi tri. B. x = 0. oL 1 2 «
C.x=1. D. x =2. 1] o\
Cdu 33. Cho ham s6 y = f(x) la da thitc bac 5 c6 do y
thi f'(x) nhu hinh vé. Ham sb g(x) = f (x? +2x) — x?
c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 1. B. 2. ‘
C. 4. D. 3. 4 /1 o 3
WON S
Qﬁu 34. Cho do6 thi ham da ’[,hl’l’C y = f(x) nhu hinh vé. Hoi ham y
s0 ¢ (x) = f(x) - f 2x + 1) cé tht ca bao nhiéu diém cuc tri?
A. 5. B. 6.

C. 7 D. 9.
.
[N
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Cdu 35. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va ham s6
y = f'(x) c6 do thi nhu hinh bén. Biét rang f'(x) < 0 v6i moi
x € (—o0; —3,4) U(9; +00) . Cé bao nhiéu gid tri nguyén duong
ctia tham s6 m dé ham s6 ¢(x) = f(x) — mx + 5 c6 ding hai
diém cuc tri.

A. 8. B. 6.

C. 5. D. 7.

—HET—

Bl p2s62
Cdu 1. Viét phuong trinh duong thang di qua hai diém cuc tri cta d6 thi ham s y = —2x% +
3x2 + 1.

A.y=x+1 B. y=—x+1 Cy=x-1 D.y=—x-1
Cdu 2. Goi d 1a duong thang qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6 y = x3 — 3x + 1. Diém nao
sau day thudc d?

A. M(—2;1). B. N(3;-5). C. P(2;3). D. Q(3;—-1).
Céu 3. Khoang céch gitra hai diém cuc dai va cuc tiéu ctia dd thi ham sb6 y = (x + 1) (x — 2)?

A. 5V/2. B. 2. C. 2v/5. D. 4.

CdAu 4. Cho ham sb y = x* — 2x? + 2. Dién tich S clia tam gidc tao bdi ba dinh cyc trj ctia d thi
ham s6 da cho la

A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.
Cau 5. Ham sb f(x) = C8019 + C%019x + C§O19x2 4+ C%g%gxmw c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 1 B. 2019. C. 2018. D. 0.

CAu 6. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f'(x) = (x? — 1)x%(x — 2)?"19 véi Vx € R. S6 diém cyc tri ctia
ham s6 da cho 1a

A. 4 B. 3. C. 2 D. 1.
Cdu 7. Choham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh y
bén. Hoi ham sb ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 4 B. 5. )
C. 2. D. 3.
-10 1 X

Cdu 8. Cho ham s6 y = f(x) = sin 2x. Trong khoang (0;2018) c6 bao nhiéu diém cuc tiéu?
A. 1285. B. 2017. C. 643. D. 642.
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Cdau 9. Cho ham s6 y = x — sin2x + 3. Chon két luan duing.

A. Ham so6 dat cuc tiéu tai x = 3 B. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = —%.
C. Ham sb dat cuc dai tai x = % D. Ham s6 dat cuc dai tai x = —%.
Cdu 10. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va c6 dao ham trén R. Biét ham y
sO y = f'(x) lién tuc va c6 do thi trén R nhu trong hinh vé bén. Hoi ham
s6 y = f(x?) c6 bao nhiéu diém cuc dai?
A. 2 B. 3. 2
C. 1 D. 0.
-2 O
oY
C’CIu7 11. Qho Elam7so y= ]:(x) c6 dao ham tren R va v | —oo ) 1 3 oo
c6 bang xét dau cta y = f'(x) nhu sau. Hoi ham so .
¢(x) = f(x*> — 2x) c6 bao nhiéu diém curc tiéu? f - 0+ 0 + 0 -
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cté‘lu l?. ACho ham ) ji (x) co bzéng biér} thién n}AuI v | —o 5 oo
hinh vé bén. Hoi ham s6 = f (x* + 1) ¢6 bao nhiéu /
diém cuc tri. Yy - 0 + 0 +
A. 0. B. 2. 400 +o00
C. 3. D. 1. y ~ L,
Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R. D thi ham s y
y = f'(x) nhu hinh vé bén. Ham sb g(x) = 2f(x) + x? dat cuc tiéu
tai diém nao sau day?
A x=-1 : 1
B. x =0. -1
C.x=1 x
D. x =2
Cdu 14. Tim gid tri thuc cta tham s6 m dé ham s6 y = x® — 3x2 + mx dat cuc tiéu tai x = 2.
A. m=0. B. m=-2. C. m=1. D. m=2.
Cdu 15. Biét véi m = mg thi ham s6 y = x® — mx + 1 dat cuc dai tai x = —2. Tim khang dinh
dung.
A. mp € (0;3). B. myg € (10;14). C. mp € (7;10). D. my € (4;6).

- .z 1 ) s 1 1es
Cdau 16. Hamsoy = §x3—mx2+(3m—2)x+1c02cufc tri khi va chi khi

A. m>1. B. 1<m<2.

C. m <1hoacm > 2. D. m=1.
Cau 17. Him s6 y = x> — 3x + 1 — m vdi m 1a tham s6. Ham sb c6 gid tri cuc dai va gia tri cuc
tiéu trai dau khi

A. m = —1hoacm = 3. B. -1 <m<3.

C. m < —1hoacm > 3. D. -1<m<3.
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Cdu 18. Tim tat ca cac gid tri thyuc ctia tham s6 m dé ham sb y = —x* +2(m — 1)x?> — m + 7 c6 ba
diém cuc tri.

A. m<1. B. m>1. C. m>1. D. m<1.
CdAu 19. Tap hop cac sb6 thuc m théa man ham sb y = mx* — x? + 1 c6 ding mot diém cyc tri
la

A. (—00;0). B. (—o0;0]. C. (0;+c0). D. [0; +o0).

Cdu 20. Tim tat ca cac gia tri thuc cia m sao cho diém cuc tiéu ctia d6 thi ham sy = x% + x% +
mx — 1 nam bén phai truc tung.

A. m<O. B. 0<m< % C. m< % D. Khong ton tai.
Cdu 21. Biét mg la gia tri cia tham s6 m dé ham s6 y = x® — 3x% + mx — 1 ¢6 hai diém cyc tri x1,
xp sao cho x12 + xp2 — x1xp = 13. Ménh dé nao dudi day dung?

A. mo € (—1,7). B. mg € (—15;,—7).  C. mg € (7;10). D. mg € (~7; —1).
Cdu 22. Cho ham s6 y = 2x3 + 3(m — 1)x? + 6(m — 2)x — 18. Tap hop tat ca cac gia trji ctia tham
s6 m dé ham sb c6 hai diém cyc tri thudc khoang (—5;5) la

A. (—o0; —=3) U (7; +o0). B. (—3;+)\ {3}.

C. (—o0;7)\ {3}. D. (=3;7)\ {3}.

Cau 23. Cho diém A(—1;3). Goi my va my 1a cac gia tri cia tham sb m dé do6 thi ham s6 y =
x3 — 3mx? + m c6 hai diém cuc tri B va C thoa ba diém A, B, C thang hang. Tinh m + mj.

5 1
A. m1+m2=§- B. m1—|—m2:—§. C. mi+mp=0. D. my +my = —1.

Cdu 24. Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé d6 thi ham s6 y = x® + 2x% + (m — 3)x + m c6 hai
diém cyc tri va diém M(9; —5) nam trén dudong thang di qua hai diém cyc tri ctia do thi.

A. m=23. B. m =2. C. m= —b. D. m = —1.

. . 1 £ ) !
Cdu 25. Chohamsoy = §x3 —2mx? + (m — 1)x + 2m? + 1 (m 1a tham sb). Xac dinh khoang cach
16n nhét tir gbc toa do O(0; 0) dén duong thang di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham s6 trén.

2

v 10

A. V3. B. 5- C. 2V/3. D. ——.
Cdu 26. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham sé y = x8 + (m — 2)x° — (m? — 4)x* + 1
dat cuc tiéu tai x = 0?

A. 3. B. 5. C. 4 D. Vo6 so.
Cdu 27. Cho ham sb6 y = f(x) biét f'(x) = x*(x — 1)3>(x?> — 2mx + m + 6). Sb gia tri nguyén ctia
tham s6 m dé ham s da cho c6 ding moét diém curc tri la

A. 7. B. 5. C. 6. D. 4.
Cdu 28. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham sb m sao cho d6 thi ciia ham sé y = x* + 2mx? + 1
c6 ba diém cuc tri tao thanh mot tam giac vuong can.

1 1
AL m=———. B. m=—1. C.m=—.
V9 V9
Cdu 29. Véi gia tri nao ctia m thi d6 thi ham s6 y = x* — 2(m — 1)x? + m* — 3m? + 2017 c6 ba
diém cuc tri tao thanh mot tam giac c6 dién tich béng 327
A. 2 B. 3. C. 5. D. 4.
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. N . 1 . ) , n
Cau 30. b6 thihamsoy = — §x4 — mx? +m? —1c6 3 diém cuc tri tao thanh 3 dinh ctia mot tam
giac déu khi va chi khi

A m=2. B. m=—2. C.m=1. D.mzf/g.

Cdu 31. Tim tat ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m sao cho d6 thi ham sy = x* — 2mx? +2m* —m
c6 ba diém cuc tri déu thuodc cac truc toa do.

A. m=2. B. m =3. C. m=1. D. m =

2
Cdau 32. Chohamsby = mx +iz1:12)x +5

ham s6 da cho c6 dung hai diém cuc trj va duong thrfmg ndi hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sb cat

. Goi S 1a tap hop céc gid tri cia m sao cho do thi

N 25 2 A ? 2
hai truc toa do tao thanh mot tam gidc cé dién tich bang 1 Tinh tong cac phan tir cua S.
A. 0. B. 1. C. 4 D. —-2.

Cau 33. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) = x® +2x% Vx € R. Himsb y = f (x® — 3x) ¢6
tat ca bao nhiéu diém cuc tri?

A. 6. B. 3. C. 5. D. 2.
Cau 34. Cho ham sb bac bén y = f(x) c¢6 do y
thi ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé bén. Ham s6
g(x) = 4f(x* —4) + x* — 8x? c6 bao nhiéu diém £(x)
cuc tiéu? SN 1
A. 4. B. 7. ! 4}
C. 3. D. 5. 2 0 ; x
_2 777777777777 :
—HET—
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GIA TRI LON NHAT - NHO NHAT cUA HAM s6 [ &/

LY THUYET CAN NHO

Bl chohamséy = £(x) xéc dinh trén tap 7. Ta c6

fx)<MVxe P Ymax

@ M la gia tri 16n nhat ctia ham s6 néu {Elxo €7 flxg) = M. --1f(a)

Ki hié xX) =M
1 hiéu r){le'cgf( )

Lk N
flx)y>nVxe o a b

dxg € 9 : f(x()) =n. Flxo) b--->> ‘

@ nla gia tri nhd nhat ctia ham s6 néu {

Ki hig . —
i hiéu I;élgf(x) n

E Céc phuong phdp thudng ding dé tim max - min
® Dung dao ham (d6i v6i ham mot bién), 1ap bang bién thién.
@ Dat an phy, dé dua vé khao sat mot ham don gidn hon (nhd tim diéu kién ciia dn phu).
® Dung bat dang thic:( nhd kiém tra diu bing).
e Bat dang thic Cauchy: Véi ag; as; - - - ;a, 1a cac s6 thuc khong am, ta ludn c6

ap+ay+---+ap>nay-ay--ay
Dau "="xdy rakhia; = ap = -+ - = a,.
A Truong hop thuong gip Cauchy cho 2 s6 hodc 3 s6:
— a1 +ay > 2\/aqa;. Diu dﬁng thirc xay ra khi a1 = a.

— a1+ ay +as > 3ajazas. Diu dﬁng thitc xay ra khi a1 = ap = as.
e Bit dang thiic Bu-nhia-c6p-xki: V&i hai bd s ay;ay; - - - ;a, va by; ba; - - - ; by, ta ludn cé

(a1by +asby + - -+ auby) < (A + a5+ +ay) (BT +D5+- - +b7)

% > . a1 ap an
Dau"="xayrakhi — = = = ... .
Y by b, by
® Dung diéu kién c6 nghiém ctia phuong trinh.
Gia st yp thudc mién gia tri ciia ham s6 y = f(x). Khi d6, ton tai x € 2 dé phuong trinh
f(x) = yo c6 nghiém. Bién luan diéu kién nay, ta sé tim dugc "khoang dao dong" ctia yo. Tir
do suy ra max, min.
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LY/ CACDANG TOAN THUONG GAP

DANG 0 Tim max - min céa haim s cho trudc
Xét bai toan "Tim gié tri I6n nhat (nhé nht) cta ham sb y = f(x) trén mién 2.
Phuong phap thuong dung:
e Dao ham va lap bang bién thién ctia ham s6 y = f(x) trén mién 2.
e Quan sat bang bién thién, suy ra két qua.
Chi y: Néu 2 la mot doan [4; b], thi ta c6 thé giai nhanh nhu sau
e Giai f'(x) = 0, tim cac nghiém x( € 2.
e TInh toan f(a), f(xo); f(b). So sénh gid tri va chon két qua. /

$> Vidu 1. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat ctia ham sé y = x3 + 3x? —
9x + 1 trén [—4;4]. Tinh tong M + m.
A. 12 B. 98. C. 17. D. 73.

¢ Vidu 2 (Pé minh hoa BDG 2019-1020). Gia tri I6n nhat ctia ham sb flx) = —xt+12x2 +1
trén doan [—1;2] bang

A. 33. B. 37. C. 12. D. 1.
- > £ 2 N A -1 A N
$> Vidu 3. Gia tri nho nhat caia ham so y = i 1 trén doan [0; 3] la
1
A. miny = -. B. miny = —3. C. miny = 1. D. miny = —1.
oY 2 o317 317 0317
. . 2 _ 17, .
> Vidu 4. Gid tri 16n nhat cia ham s6 y = % trén doan [—2; 5] bang
7 13
A. 4 B. —3. .- D. ——.
3 ¢ 2 3
$> Vidu 5. Tim gia tri 16n nhat M ctia ham s6 y = /7 + 6x — x2.
A. M=4. B. M =7 C. M=7. D. M =3.

. I S S 4 . 3
¢ Vidu 6. Gia tri nhé nhat cila ham so y = 3x + 2 tren khoang (0; +o0) bang

A. 33/9. B. 27/9. C. 35—3 D. %.
mx +1

$> Vidu 7. Gid tri 16n nhat cia ham s6 f(x) =
thudc khoang nao dudi day?

A (o) s (1) ¢ (v2) 0. (211).

trén doan [1;2] bf?mg 3. Khi do6 gia tri m

X —m

$> Vidu 8. Choham sb y = ™ 6 m 1a tham sb va m # —4. Bibt min f(x) + max f(x) =

X +2 [0:2]
—8. Gié trj cia tham s m bang
A. 12. B. 9. C. 8. D. 10.
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$> Vidu 9. Cho ham s6 y = f(x) 1a ham sb lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé

dudi day. Khang dinh nao sau day la khang dinh sai?

A. Cuc dai cia ham sb 1a 4.

. R 2 N A 1 X —00 —1 0 1 +OO
B. Cuyc tiéu cua ham so la 3. (%) T 0 - 0 + o0 -
C. maxy = 4.
b R _3 4 4
. miny =3. f@ | N
—00 3 —00
$> Vidu 10. y
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi 1a duong cong & hinh bén. Tim gid tri nhé )
nhat m ctia ham s6 y = f(x) trén doan [—1;1]. i
A.m=2. B. m=-2. !
C. m=1. D. m=—1. . \O 1
-1 | X
—2 k- ‘
> Vidu 11. y
Cho ham sb y = f(x), biét ham sb y = f'(x) ¢6 d6 thi nhu hinh vé
duéi day. Ham s6 y = f(x) dat gia tri nho nhét trén doan B ; g} tai |---------- ‘
diém nao sau day? 3
A x= § B. x = 1 @) 1 3 X
2 2 >
C.x=1. D. x =0.
$> Vidu 12.
Cho ham s6 f(x) c6 do thi cia ham s6 y = f'(x) nhu hinh ve. y ,
Biét £(0) + f(1) — 2f(2) = f(4) — f(3). Gié tri nho nhét m, gid tri y=r
16n nhat M ctia ham s6 f(x) trén doan [0;4] la 4 X
A m=f),M=f().  B.m=f@&) M=fQ) 5 > ;
C. m= f(1), M = f(2). D. m = f(0), M = f(2). |

$> Vidu 13.
(Minh hoa 2021). Cho ham s6 f(x), do thi cia ham s6 y = f'(x)
la duong cong trong hinh bén. Gia tri 16n nhat cta ham sb g(x) =
f(2x) — 4x trén doan —; ;2} bang
A. £(0).

C. f(2)—4.

B. f(—3)+6.
D. f(4)—8.

> Vidu 14. Goi M, m tuong ung la gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat cda ham sb y

2 1 :
C(;st—x_—i—z. Khang dinh nao sau day dung?
A. OM+m = 0. B. 9M —m = 0. C. M+9m = 0.
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DANG @ Tim max - min cGa ham chira dn trong ddu tri tuyét déiy = |f(x)|

Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén [a;b]. Goi M = max f(x)vam = r[mblil f(x). Ta c6 cac két
a; a;

qua sau:

M| + |m] + \|M| - |m|]

& Gia tri 16n nhit: 1%1?5( |f(x)| = max {|M]|, |m|} = 5
a;

& Gia tri nhé nhat: Cac truong hop c6 thé xay ra
e Néum > 0thi 1’[1’11bli1 |f(x)| = m.
a;

e Néu M < 0 thi I[mbr]1 |f(x)] = —M.
a;

e NéuM-m < Othil[nibr]1|f(x)| =0.
2

/

$> Vidu 15. Cho ham s6 y = g(x) lién tuc trén [a; b], dat gia tri lon nhat va nhod nhét trén [a; b]
lan lugt1a 3 va —5. Tim gid tri 16n nhat M va nhd nhat n ciia ham sé y = |g(x)| trén doan [a; b].
A. M=3van=-5. B. M=5van=0. C. M=8van=0. D. M=5van= -3.

$> Vidu 16. Goi S la tap hop tht ca cac gia tri cia tham sb thuc m sao cho gia tri 16n nhat ctia
ham s6 y = |x® — 3x + m| trén doan [0;2] bé“mg 3.S6 phan tir ctia S 1a
A. 6. B. 2. C. 1 D. 0.

$> Vidu 17. Cho ham s6 f(x) = |x* — 2x? + m|. C6 bao nhiéu s6 nguyén m dé [mla?] flx) <

100.
A. 192. B. 193. C. 191. D. 190.

$> Vidu 18. Choham sy = f(x) = |x* — 4x> + 4x% + a|. Goi M, m lan luot 1a gia tri Ion nhét,
gid tri nho nhat ctia ham s6 da cho trén doan [0;2]. S6 gia tri nguyén a thudc doan [—3;3] sao
cho M <2m la

A. 5. B. 6. C. 3. D. 7.

Bai toan chuyén déng:

e Goi s(t) la ham quang duong; v(t) 1a ham van toc; a(t) la ham gia toc;
e Khidos'(t) = v(t); v'(t) = a(t).

Bai toan thuc té — tbi uu:

e Biéu dién dir kién can dat max — min qua mét ham f(#).

e Khao sat ham f(t) trén mien dieu kién ctia ham va suy ra ket qua. j

$> Vidu 19. Mot chat diém chuyén dong v6i quang dudng s(t) cho bdi cong thire s(t) = 612 — 13,
t (gidy) la thoi gian. Hoi trong khoang thoi gian tir 0 dén 6 gidy, van toc v (m/s) cta chat diém
dat gia tri lon nhat tai thdi diém ¢ (gidy) bang bao nhiéu?

A. t=3s. B. t=4s. C. t=2s. D. t=6s.
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> Vidu 20.

Tir mot tAm ton ¢6 hinh dang la ntra hinh tron ban kinh R = 3,
ngudi ta mudn cat ra mot hinh chit nhat (hinh vé bén). Dién
tich 16n nhat c6 thé ctia tAm ton hinh ch nhat 1a

A. ;. B. 612. C. o. D. 9v/2.

s

4> Vidu 21. Mot sgi day c6 chiéu dai 1a 6 m, duge chia thanh 2 phan. Phan thit nhat dugc uén
thanh hinh tam gidc déu, phan thi hai uén thanh hinh vuéng. Héi do dai cta canh hinh tam
gidc déu bang bao nhiéu dé tong dién tich 2 hinh thu dugc la nhé nhat?

\ |
2 B 18v/3 o c 361/3 o o 18
T AT vy Lo i A .—9+4\/§.
BAI TAP TU' LUYEN
Cau 1. Cho ham sb f(x) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhu hinh y
bén. Goi M va m 1an luot la gia tri lon nhat va gia tri nhd nhat ctia ham s6 Bt-------- ‘
trén doan [—1;3]. Gia tri M — m bang 2 l
A. 5. B. 1. g |
C. 4 D. 2. o 2 /!
1 \/ 3 x
—2 - ‘
Cdau 2 Cl’}O héfn SO Y = f (J.C) c6 bang bien thién [ T - 5 0 5 oo
nhu hinh bén. Xét ba khang dinh sau:
o ) y + 0 — 0 + 0 -
(1) Ham so dong bien trén khoang (0; 2). 3 3
(2) Ham s6 c6 mot cuc dai. Y P T 1 ~ ™~ P
(3) Ham s c6 gid tri 16n nhat bang 3.
S6 khang dinh diing trong ba khang dinh trén 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Cdu 3. Gia trj 16n nhat ctia ham s6 y = —x* + 4x? trén doan [—1;2] bang
A. 1. B. 4. C. 5. D. 3.

Cdu 4. Goi M va m 1an lugt 1a gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat cta ham sb y = x® — 3x% — 9x +
35 trén doan [—4;4]. Tinh T = M + 2m.

A. T=-41 B. T = —44. C. T=-43. D. T = —42.

CdAu 5. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu sau:
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x | —oo -1 0 1 400
Y - | - + 0 -
Ménh dé nao sau day ding?
A. mi = £(0). B. = f(1).
(_r{}inoo)f(x) f(0) (glfof)f(x) f()
C. (mla_ﬁf(x) = f(0). D. (minl)f(x) = f(=1).

N A, o s 2 1. . v
Cadu 6. Gia tri 1on nhat cia ham so f(x) = i i 5 trén doan [1; 3] bang

6 5 4 2
A. —. B. -. .= D. —-.
7 6 ¢ 5 3
" e g . g x2+3 .
Cdau 7. Gia tri nhé nhat ctia hamso y = o trén doan [—4; —2] la
A. min y= -7 B. min y= —B C. min y= —8 D. min y=—6
Cpreem? T IS R Y T ey T
Cdu 8. Tim gi4 tri 16n nhét, gia tri nhd nhat cia ham s6 y = x + v/12 — 3x2.
A. maxy =4, miny = 2. B. maxy =4, miny = —2.
C. maxy =2, miny = —2. D. maxy =2, miny = —4.

Cdu 9. Tong gia tri nhd nhat va 16n nhat ciia ham s6 y = v/2 — x2 — x bang bao nhiéu?
A. 2—2. B. 2. C. 2+ V2. D. 1.

Cdu 10. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh bén dudi. Khang
dinh nao sau day la dung?

A. Ham sc‘,) c6 hai diém cuc tri. | —oo ] 0 oo
B. Ham s co gia tri nho nhat bang 0 va gia tri Y — 0 + | -
16n nh%t bang 1. \ too .
C. Ham s(? o gia tri cuc dai bang 0. Y ~__ /’ T~
D. Ham sb c¢6 dat cuc tiéu tai x = 0 va dat cuc 0 —o0

daitaix = 1.

o~ 2 N A 1 ., . 2 A . v
Cau 11. Trén khoang (0;1), hamso y = x3 + p dat gia tri nho nhat tai xo bang

1 1 1 1
A —. B
2

~ 2 A 2 N A 1 A 2
Cdu 12. Tim gia tri nho nhat m cta ham sb f(x) = 4x% + < 4 trén khoang (0; 4-0).

A. m=—1. B. m = —4. C. m=7. D. m = -3.
Cau 13. Goi m va M 1an luoct 1a gia tri nho nhat, ¢ia tri 16n nhat cda ham sb6 v = 2x+19
. G¢ ot la gia tri , gia tri Y= X r16x+68
Tinh tich mM.
A. mM = —0.20. B. mM = —0.25. C. mM = —0.15. D. mM = —0.30.

Cdu 14. Ham s6 y = 4sinx — 3 cos x ¢6 gia tri 16n nhat M, gia tri nho nhat m 1a
AL M=7m=1. B. M=5m=-5 C. M=1m=-7. D.M=7m=-7.
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Cau 15. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén doan [0; 6]. Do y
thi cia ham s6 y = f(x) dugc cho nhu hinh bén. Gia tri lon A Y= (%)
nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan [0; 6] bang )
A. f(2). B. £(0). C. f(5). D. f(6). )
1
(@)
-2 1 1 /23 45 6 x
= y
-2
Cau 16. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va c6 d6 thi ham y
s6y = f'(x) nhu hinh vé. Biét rang f(—1) + f(2) = f(1) + f(4), :
cac diém A(1;0), B(—1;0) thuoc do thi. Gid tri nhé nhat va gia i
tri 16n nhat ctia f(x) trén doan [—1;4] lan luot la !
A. (1), f(—1). B. £(0), f(2). ;
C. f(-1), f(4). D. f(1), f(4). —1 R /1 4 x
Cdau 17. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi ham s6 y = y
. 2 7
f'(x) nhu hinh vé. Ham s6 y = f(x) dat gid tri nho nhat trén doan {O; ﬂ
tai diém nao dudi day? |
A. XO:O. B. X()Zl. C. XO:;. D. xo:3. 1 3 :
(@) 7 X
2
Cau 18. Cho ham sb f(x) = J;;T, voi m 1a tham sb. Biét r[%_ir]1f(x) - %gi(f (x) = —2. Hay chon
két luan ding?
A. m=2. B. m> 2. C. m= -2 D. m< -2
" e x=mEAm )
Cau 19. Chohamsoy = T i Tong cac gia tri caa tham so m sao cho gia tri nho nhat ctia
ham s6 trén doan [0;1] bfémg —21a
A. 2 B. —2. C. 0. D. 1.
- Uy PR mx+1 . %
Cau 20. Goi T la tap hop tat ca gia tri cia tham so m dé ham so y = -, c6 gia tri 16n nhat

trén doan [2;3] bang g Tinh téng S ctia cc phan ti trong T.

A.SZE. B.S:1—7. C. S=6. D. 5§=2.
5 5
2
Cdu 21. Cho a > 0. Gia tri nhé nhat ctia biéu thirc P = 7@ ;— %) 3 i 5 bang
251 253 253
A —. B. 2v7. . D. —.
3 V7 ¢ 3 6
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cos?x —5cosx+3 .

Cdu 22. Gia trj 16n nhét, gia tri nhd nhat ctia ham s6 y = P la
1 9
A. Ymax = g;]/min = _i- B. Ymax = 13;ymin =4.
9 1
C. Ymax = L, Ymin = A D. Ymax = g}ymin = -1
Cdu 23. M, m lan luot 1a gia tri 1on nhat, gia tri nho nhat ctia ham s6 y = cos x(1 + 2 cos 2x). Tim
2M —m.
2
A. 9. B, V3. o+ . 2% 5
3 9 9
Cdu 24. Tim gié tri nhd nhat ctia ham sb f(x) = cos? 2x — sin x cos x + 4 trén R.
7 , B 10 16
A Ecrél]f{lf(x > B. rxrg]lef(x) = 3. C. rmnf(x) D. rmnf(x) 5

Cdu 25. Cho hai sb thuc x, y thay ddi théa man diéu kién x? + y?> = 2. Goi M, m lan lugt la gia
tri lon nhat va gia tri nhé nhat cta biéu thirc P = 2(x® + y3) — 3xy. Gia tri cia M + m bang

A. —4. B. —%. C. —6. D. 1—42.

- 2
Cau 26. Cho biéu thic P = _T_y " véi x, y khac 0. Gid tri nhé nhat ctia P bang

A. —2. B. 0. C. —1. D. 1.

Cdu 27. Cho x, y la hai s6 thuc khong 4m théa man x +y = 2. Goi 4, b 1an lugt 1a gia tri nho
2 2 . 1 <

nhat, gia tri 16n nhat cta biéu thic P = §x3 + x2 +y? — x + 1. Khi d6 két luan nao sau day la

dung?
A. a+b—22 B. a—I—b—lo C.a+b=8 D. a+b—32
3 3 3
Cdu 28. Cho cac sb thyc x,y thdéa man x? + 2xy + 3y> = 4. Tim gia tri 16n nhat ctia biéu thuc
P=(x-— y)z.
A. maxP = 8. B. max P = 16. C. maxP =12. D. maxP = 4.

Cdu 29. Mot ngudi thg mudn lam mét chiée thung hinh hop chit nhat ¢6 day 1a hinh vudng va
khong c6 ndp, biét thé tich ctia khéi hop 1a V = 2,16 m?. Gia nguyén liéu dé lam bén mat bén 1a
36000 dong/m? va gid nguyén liéu dé lam day la 90000 dong/m?. Tinh céc kich thuéc ctia hinh
hop dé chi phi lam chiéc thuing d6 1a nho6 nhét.

A. Canhdaylal2m, chiéu cao1a 1,8 m. B. Canhdayla15m, chiéu caola 1,2 m.

C. Canhdaylal,7 m, chiéu cao la 1 m. D. Canh dayla1m, chiéu caola 1,7 m.

Cdu 30. Cho ba s6 duong x, v, z theo thit tu 1ap thanh cap s6 cong. Tim gid tri 16n nhat cta biéu
/%2
thie P = VX +8yz+3
VQy+2)? +
5 5 6 6

A . B. ——. C. ——. D. —.
2V2 V10 V10 V15

Cdu 31. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri thuc cia tham sb m sao cho gid tri 16n nhat ciia ham s6
x2 4+ mx +m
x+1

A. 1 B. 2. C. 3. D. 4.
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Cau 32. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri ctia tham s6 thuc m sao cho gia tri 16n nhat ctia ham s6
y = |x2 — 2x + m| trén doan [0; 3] bang 5. Téng cac phan tt cta S bang
A. 8. B. 2. C. -2 D. —12.

CaAu 33. Cho hai hamséy = f(x),y = g(x) c6 dao ham l1a f'(x), ¢’(x). D6 thi ham sb f'(x) va ¢’(x)
duogc cho nhu hinh vé bén dudi.

y
f'(x)
/ g/ (x)
o 2 6  x

Biét rang f(0) — f(6) < g(0) — g(6). Gid tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ctia ham sb h(x) = f(x) — g(x)
trén doan [0; 6] 1an luot 1a

A. h(2), h(6). B. h(6), h(2). C. h(0), h(2). D. h(2), h(0).

Cdu 34. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va c6 do thi

nhu hinh vé. Dat ham sb g(x) = f(2x> + x — 1) + m. Tim m dé
max g(x) = —10.
[0;1]

A. m=23. B. m = —-12.

C. m=—13. D. m=—-1.

X

Cdu 35. Choham sby = f(x), d6 thi ham s y = f/(x) y
la duong cong nhu hinh bén. Gia tri nh6 nhat ciia ham s6
¢(x) = 2f(x) + (1 — x)? trén doan [—4; 3] bang

A. 2f(~3) + 16. B. 2f(—4) + 25.

C. 2f(~1) + 4. D. 2f(3) + 4

—HET—
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)

Bdi s6

PUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM & Y /4

Y/ 1V THUYET CAN NHG

n Puong tiém can ngang (TCN)

& Chohamsby = f(x) xac dinh trén mot khoang vo6 han (a; +00), (—o0; b) hodc (—oo; 4+00). Pudng
thang 1a TCN ctia d6 thi ham s6 y = f(x) néu

[ xl_iffloo f(x) = yo hodc xl_ig_loo flx) = yo]

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

IO\\/X 0

Khéng c6 TCN CoTCNy =1

@ Cac budc tim TCN:

® Tinh x1_1>1300 f(x)va x1_1>r£100 f(x).

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

® Xem 6 "vi tri" nao ra két qua hiru han thi ta két luan c6 tiém can ngang & "vi tri" do.

& St dung may tinh cam tay: Nhap biéu thirc f(x).

® BAm |CACL|X = 108 d€ kiém tra khi x — +oo.
@ BAm|CACL|X = —108 dé kiém tra khi x — —oo.

E Puong tiém can dirng (TCD)

& Duong thang 1a TCD ctia d6 thi ham s6 y = f(x) néu

lim f(x) = oo ho@c lim f(x) = o0
= T

x—>x0 ]

AV

Khong ¢6 TCD

y \ 1Y
@) ‘31 —11 vlk
— ' X \o | X
CoTCbx =1 CoTChDx=—-1vax=1
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& Cacbudc tim TCD:
® Tim nghiém ctia mau, gia st nghiém do la x = xo.
@ Tinh gi6i han mot bén tai xy. Néu xay ra lim f(x) = oo hoac lim+ f(x) = oo thi ta két

X*}XO x%xo
ludn x = x¢ la duong tiém can dung.

@ St dung may tinh cam tay: Nhap biéu thic f(x).

@ Bam |CACL| X = xg — 0.000001 dé kiém tra khi x — x; .
@ Bam |CACL | X = xg + 0.000001 dé kiém tra khi x — x.

IEY/Y CACDANG TOAN THUGNG GAP

Cho ham s6 y = f(x), fim tiém cén dirng va tiém can ngang cla db thi

tuvong &ng.
Thuyc hién theo Iy thuyét da néu trén. Chu y cac van dé thuong gap sau:

A X" +a, x" 14

khi x — +oco dé xac
bx™ + @y x4 .

@ Tinh gi6i han ctia ham s6 dang phan thic
dinh TCN, ta thuong gap:
@ bac tir < bac mau thi két qua bang 0.
@ bac tir = bac mau thi két qua bang Z—;.
® bac tir > bac mau thi két qua bang co. Lic nay do thi khong c6 duong TCN.
@ Khi tim TCD, trudc tién ta tim nghiém x( ctia mau. Chd y:

® Néu xo khong 1a nghiém ctia tir s thi x = x 1a mot TCD.
® Néu x( 1a nghiém ctia tir s6 thi ta kiém tra lai bang mdy tinh.

® Néu x = xo khong xac dinh déi véi tir s6 thi x = xq bi loai.

\ ) b d
& D thi ham by — “>~ lun c6 TCD x = —% va TCN: y = 2.
cx +d c c /
- N PN A 2 X 1N A 2x —4 N
¢ Vidu 1. Duong tiém can ngang cta do thi ham so y = 12 la
A y=2 B. x=2. C. x=-2. D.y=-2
: xa S 2x+1
¢ Vidu 2. Tim tiém can ngang ctia do6 thi hamso y = 1%
A y=-2 B. x = -2 C.y=2 D. x=1.

¢ Vidu 3. Ham sb nao c6 dé thi nhan duong thang x = 2 lam dudng tiém can ding?

1
A.y=x-2 .
y=x +x+1

B. y= .
Y x+1
5x

2—x

C.y=x+2. D.y=
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. . A A N 3x+1.. . | 2
¢ Vidu 4. Duong tiém can dung cta do thi ham so y = xj— > la duong thang
A x=-2. B. x=2. C. y=3. D.y:—%.
. . A A N 1 ) 11
¢ Vidu 5. Buong tiém can dung cta do thi ham so y = ﬁ%_x—t') c6 phuong trinh la
A x=-1 B. y=1y= -5 C. x=1x=-5. D. x = £5.
$> Vidu 6. S6 dudng tiém can cta do6 thi ham s6 y = " i 5 la
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
2 _
$> Vidu 7. Tim s6 duong tiém can ctia d6 thi ham s6 y = %
A. 1. B. 0. C. 2. D. 3.
- A e c R 2 . N PN N 2 X TR A 2x - 1
¢ Vidu 8. Tim toa do giao diém I ctia hai duong tiém can ctia do thi ham soy = 7 ar
2 2 2 3 2 2 2
A. I(—;l). B. I (—;——). i (—,‘——). D. I <——;—).
3 373 ¢ 2" 3 3°3
$> Vidu 9. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi la duong cong (C) va cac gidi han lir?+ flx) =1,
X—

. — . — . — 2. A X N A - 0]
xlir? fx)=1, x1_1>rEOO f(x)=2, xl_l)rzloo f(x) = 2. Hoi ménh dé nao sau day dung”

A. Duong thang y = 2 1a tiém can ngang cta (C).
Duong thang y = 1 1a tiém can ngang cua (C).
Duong thang x = 2 1a tiém can ngang cta (C).
. Duong thang x = 2 1a tiém can ding ctia (C).

o0 w

$> Vidu 10. Chohamsb y = f(x) xac dinh va lién tuc trén khodng (—2; —1)vacé lim y =2

x—=(=2)*

va lim) y = —oco. Khang dinh nao sau day la dung?

x—(=1)~

A. D6 thi ham sb f(x) c6 hai tiém can ding la duong thang x = —1vax = —2.
D6 thi ham sb f(x) c6 mét tiém can dung la duong théng x=—1.

D6 thi ham sb f(x) c6 hai tiém can ngang la cac duong thangy =2 vay = —1.
. D6 thi ham s6 f(x) c6 mot tiém can ngang la dudng thang y = 2.

o0 w

VX+9—-3 .

$> Vidu 11. (Quéc Gia - 2018) S6 tiém can ding ctia d6 thi ham s y = PR la

A. 3. B. 2. C. 0.

> Vidu 12. D6 thi ham s6 y = V4x2 +4x +3 — v/4x2 + 1 ¢6 bao nhiéu duong tiém can
ngang?
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.

’ . N N A ? X . N A 3x < . A . ~ « R
¢ Vidu 13. Hai duong tiém cén ctia do thi ham so y = cat hai truc toa do tai cac diém

A, B. Ban kinh R ctia duong tron ngoai tiép tam gidc OAB la

A. R=4. B. R=5. C.Rzg. D. R=3.
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DANG(@)  Xac dinh TCN va TCD khi biét béng bién thién ham s — f(x)

@ Nhin "vi tri" +c0 dé xac dinh duong TCN.

® Néu "vi tri" nao ra két qua httu han thi vi tri d6 c6 TCN.

@ Néu "vi tri" nao khong ton tai hodc ra két qua oo thi "vi tri" d6 khong ¢6 TCN.
@ Nhin "vi tri ¢6 hai gach soc" d€ xac dinh TCD.

® Néu "vi tri" nao xuat hién oo thi vi tri dé la TCD.

@ Neéu "vi tri" nao khong xuat hién oo & ca hai bén (gidi han trai va gi¢i han phai) thi vi
tri d6 khong la TCD.

$> Vidu 14. Cho bang bién thién ctia ham s6 y = f(x) nhu sau.

X | —o0 —% +00

— 00 3

D6 thi ctia ham sb da cho c6 t6ng s6 bao nhiéu dudng tiém can ding va tiém can ngang?
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

$> Vidu 15. Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén R\ {0}, lién tuc trén médi khoang xac dinh va
c6 bang bién thién nhu hinh bén.

X | —o0 0 1 +00
y - + 0 -
+o0 2
—1| —o0 —00

Chon khang dinh ding.
A. D) thi ham s6 c6 dung mot tiém cin ngang.
B. D6 thi ham sb c6 hai tiém can ngang.
C. D6 thi ham s6 c6 diing mot tiém can ding.
D. D6 thi ham s6 khong c6 tiém ding va tiém can ngang.

$> Vidu 16. Choham sby = f(x) xdc dinh trén R \ {41} lién tuc trén mbi khoang xac dinh va
c6 bang bién thién nhu hinh ve.

X | —co —1 0 1 +00
y - - 0 + +
-2 +00 +00 —2
—00 —00

S6 duong tiém can ctia do thi ham s6 la
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
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$> Vidu 17. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day. D6 thi ham s6
y = f(x) c6 bao nhiéu duong tiém can?

X |—o0 -2 0 2 400
y +
3
y | 7
-2
A. 4. B. 2. C. 3. D. 1.

$> Vidu 18.
Hoi c6 bao nhiéu cip s6 nguyén duong (4;b) d€ ham s6 y = ii : Z y

c6 do thi trén (1; +00) nhu hinh vé bén?
A. 1 B. 4. C. 2. D. 3.

o 1 x
$> Vidu 19. Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
X | —o© -1 0 1 +oo
Y - - -0+
400 2 1 1
NN
—0 —o00 -1

. ) . . 2
Tong so duong tiém can dung va tiém can ngang ctia do thi hamsoy = W la
D. 3.

A. 6. B. 5. C. 4

DANG @ M6t sb bai todn bién luén theo tham s6 m

$> Vidu 20. Tim tat ca cac gid tri ctia m d€ d6 thi ham s6 y = rr)zcx_+52 c6 duong tiém can ngang
di qua diém A(1;3).
A. m= -3 B. m=1. C. m=-L D. m = 3.
. S oA ax+1 T O U S A .
¢S Vidu 21. Chohamsoy = Py o Xac dinh a va b dé do thi cua ham so trén nhan duong
. : 1
thang x = 1 lam tiém can dung va duong thang y = 5 lam tiém can ngang.
A a= -1 B a=1 C a=2 D a=2
“Vp— o “\p— o “Yp—o . _ o
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. . . 2 FIE P TR A 2 2 _5 oy A A P
¢ Vidu 22. Tim gia tri cia m dé do thi ham so y = xTJ;jm 6 tiém can dung.
m=20 m # 0
. B. 0. C. 2. D. .
m=2 m 7 m 7 {m # 2

+1

3 « A v . N PN N 2 X . N A 2x = N A
¢ Vidu 23. Biét rang hai duong tiém can ctia do thi ham so y = (v6i m la tham s0) tao
x J—

vdi hai truc toa dd moét hinh chir nhat ¢6 dién tich bf?mg 2. Gia tri cua m la
A. m==£2. B. m=—1. C. m=2. D. m = +1.

. A 2 - o R A P . N A X
$> Vidu 24. Tim tat ca cac diém trén do thi ham so y = i

1 . , ! N
5 sa0 cho tong khoang cach tu

diém d6 dén hai duong tiém can 1a nho nhat.
A (2+V31+V3)va(2-v31-v3). B, (1+v32-V3)va (1-V32+3).
C. (1+v32+v3)va(1-v32-v3). D. (2+V31-V3)va(2-V31+V3).
. A 2 . ., . 2 A 2 3 A . N A _2
$> Vidu 25. Tim tat ca cac gia tri cua tham so thyc m dé do thi hamso y = — il

—————— 0
xs—mx+1
dung 3 duong tiém can.

m>2 m>2
— m>2
A. m;&;. B. {m< 2 D. 2<m<2.

5 m< =2
m< —2 m;&—z

BAI TAP TU LUYEN

Cdu 1. Phuong trinh dudng tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = i : ? la
A. y=>5. B. y=0. C. x=1 D.y=
~ N £ x+1 2 . N A ,
Cau 2. Chohamsoy = 577 Khang dinh nao sau day dung?
\ ) 1
A. DO thi ham so c6 tiém can dung la x = 5
\ . 1
B. DO thi ham s0 c6 tiém can nganglay = — >
\ . 1
C. DO thi ham s0 ¢6 tiém can ngang la y = 5
D. D6 thi ham s6 c6 tiém can ding la x = 2.
~ 2 N ‘n A , N > NIRRT 4 3x+1
Cdu 3. SO duong tiém can dung va ngang cta do thi ham so y = P la
A. 2. B. 1. C. 4 D. 3.
Cdu 4. Duong thang y = 2 1a tiém can ngang ctia d6 thi ham s nao sau day?
2¢* +1 x> +2x+1 x+1 2x -2
A y= . B.y=—F—-— C y= . D.y= .
YTy YT T 4 (R YT 2

Cau 5. Choham sé y = f(x) ¢6 l_i>m f(x) = —2va 1_1>rJrr1 f(x) = 2. Khang dinh nao sau day
X——00 X o0
dung?
A. D0 thi ham sb da cho c6 ding mot tiém can ngang.
B. D6 thi ham s6 da cho khong c6 tiém can ngang.
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C. D6 thi ham sb da cho c6 hai tiém can ngang la hai duong thang x = —2va x = 2.
D. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang 1a hai duong thfmg y=—-2vay=2.
CdAu 6. Cho ham sb y = f(x) c6 tap xac dinh la R va lim f(x) = yo, lirjrg f(x) = —oo. Tim két
X——00 X—r+00
luan dung trong cac két luan sau.
A. Db thi ham s6 ¢6 tiém can dung la duong th:fmg X = 1o.
B. D6 thi ham s6 ¢6 tiém can ngang 1a dudng thang y = vp.

C. Do thi ham s6 khong c6 tiém can.
D. D6 thi ham s6 ¢6 ca tiém can ding, tiém can ngang.

- ) 2017 R ) , .
Cau 7. Chohamsoy = 0 > c6 do thi (H). So duong tiém can cua (H) la

x J—
A. 0. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 8. Cho do thi (C): y = i _T_ c6 hai duong tiém can cat nhau tai I. Tinh d6 dai doan thang
OI (v6i O 1a gbc toa do).
A. OI = /3. B. Ol = V2. C. Ol =1. D. OI = +/5.

P A ? X . N A 1 N N
Cdu 9. SO duong tiém can (dung va ngang) cua do thi ham so y = 2 la bao nhiéu?

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Cdu 10. Tim s6 tiém can ding va ngang ctia do thi ham s6 y = _xrl
. - : g gang : Y= x2 —3x+2
A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
R ) 2 4+ 2x —
Cdau 11. Bothi hamsoy = %_3(13 c6 duong tiém can ngang la
A y=2. B. y==+2 C.y=1 D. y==1
~ X N A -1 - . A N oA A P N
Cau 12. Do thi hamsoy = |§| 1 bao nhiéu duodng tiém can (dung va ngang)?
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
R ) 1
Cdu 13. DO thi ham so f(x) = c6 bao nhiéu duong tiém can ngang?
. fO = = g tiém can ngang
A. 3. B. 1. C. 4 D. 2.
x+2

Cau 14. Chohamsby = c6 do thi (C). Goi d la tich khoang cach tir mot diém bat ki trén
(C) dén cac dudng tiém can cda (C). Tinh d.

A.d=1. B. d =2 C.d=2 D. d =2V2.
Cau 15. Cho hém sOy = f(x)\cé. bang bién, thiér} nhu x | —oo 1 Too
sau. Tong so tiém can ngang va tiém can dung cua do i n T
thi ham s6 da cho 1a Y
A. 4. B. 1. +o 5
C. 3. D. 2. Y — ; _—
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Cdu 16. Choham sd y = f(x) c6 bang bién thién nhu

R , N . P L e 2 X —o0 1 3 “+o0
hinh bén. Hoi do thi ham so y = f(x) c6 tong so bao ; n T 0 =
nhiéu tiém can (tiém cadn ding va tiém can ngang)? y

A. 0. B. 2. Fo0 2
C. 3. D. 1. y - 7N
—1 —o0 —00

Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R \ {£1}, lién tuc trén moi khodng xac dinh va c6
bang bién thién nhu sau

X —00 -1 0 1 00
f(x) - - - -
-2 +o0 — +00
o] ) . S 2

Khang dinh nao sau day sai?
A. Db thi ham s6 y = f(x) c6 hai tiém can ngang la cac duong thang y = —2, y = 2.
B. D6 thi ham s6 y = f(x) c6 hai tiém can diing 1a cac dudong thang x = 1, x = —1.
C. Ham s6 y = f(x) khong c6 dao ham tai diém x = 0.
D. Ham s6 y = f(x) dat cyc tri tai diém x = 0.

Cau 18. Chohamsdy = f(x) xac dinh trén X 5 0 oo
(—2;0) U (0; +0) va c6 bang bien thién nhu p
hinh vé. S6 duong tiém can ctia db thi ham | /) + -
so f(x)la +oo |1

A. 4. B. 2. F(x) _— \

C. L D. 3. —00 0
Cdu 19. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén x | —oo 0 1 oo
R\ {0}, lién tuc trén moi khoang xac dinh va ; T — n

c6 bang bién thién nhu hinh bén. Hoéi d6 thi

ham s6 c6 bao nhiéu dudng tiém can? 2 1
A. 1. B. 2. y N T

C. 3. D. 4. —o0 || —o0 —00
Céu 20. Cho ham s y = —— 1b c6 d thi nhu hinh bén. Khang dinh v
nao dudi day 1a ding?

A. b<0<a. B. 0<b<a.

C.b<axn. D.a<b<0. 5 -

BN

2x2 —3x+m

— c6 do thi (C). Tim tat ca cac gia tri ctia tham sb6 m dé (C)

Cau 21. Chohamsby =

khong c6 tiém can dung.
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A. m =0hoacm = 1. B. m=2.

C.m=1. D. m=0.

~ ‘A A P > A il 1o A 2x+1 . .2 . %
Cdu 22. Tiém can dung cua do thi ham s6 y = P di qua diém M(2;5) khi m bang bao
nhiéu?

A.m= -2 B. m = -5. C. m=5. D. m=2.

Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) la ham da thic c6 bang bién thién

—00 -1 3 +o0
' + 0 - 0 +
4 +o0
Y / \ /
—00 -2

2018 .

S6 tiém can dung ctia do thi ham s6 y = ) la

A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.

2 A [ sz 2 A PET s 1o A -2 . s ogrA
Cdu 24. Tap hop tat ca cac gia tri ctia tham so m dé do thi ham so y = "% 6hai tiém

x2+2mx +1

can dung la

A. (—1;1). B. (—o0; —1) U (1; 400).

5 5 5

N o, (<o) 0 (=2 -1) 0t )

A % -1 A, 2 A . % 2 3A L1
Cdau 25. Chohamsoy = 2x— Co tat ca bao nhiéu gia tri thuc cta tham so m dé do thi

) mx= —2x+3

ham so6 da cho ¢6 diung hai duong tiém can.

A. 2. B. 3. C. 0 D. 1.

CAu 26. Tim tat ca cac gid tri ctia tham s6 m dé d6 thi ham sy = c6 tiém can ding nam

bén phai truc tung.
A. m<O. B.m>0vém7é§.
5
C. m>0. D.m>0vam# ——.

4

(a —3)x +a+ 2018

Cdu 27. Biét rang do thi ctia ham s6 y = nhan truc hoanh lam tiém can

x—(b+3)
ngang va truc tung lam tiém can dung. Khi d6 gid tri ctaa + b 1a
A. 3. B. -3. C. 6. D. 0.
mx? + 6x — 2

Cdu 28. Tap hop cac gia tri m dé do thi ham sb6 y = 6 tiém can dung la

x+2

2 3 3}
A. {2. B. R. C. R\ {3 D. R\ {5-
CdAu 29. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R \ {1} va c6 bang bién thién sau:
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X —00 —2 1 2 400
y - 0 + + -
+00 00 3
2 — 00 —00
Do thi ham sb v = ; cd bao nhiéu tiém can dung?
A. 0. B. 2. C. 1. D. 4.

x2—1

x2 —2mx +2m

Cdu 30. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé do thi ham s6 y = c6 dung

3 duong tiém can.

m > 2
1 <0
A mt—— B. | =", c. | [m<0 D.0<m<2.
4 m> 2 2 1
m _
4
—HET—
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Bai sé'G' PO THI CAC HAM SO THUONG GAP

1 /4

Y/ 1V THUYET CAN NHG

n Ham s6 béc haiy = ax? + bx + ¢

AN

Yy Y
NEERVAN 2
N

a>0 a<0

E Ham sé bac bay = ax® + bx? + cx+d

™ THI. ' = 0 c6 hai nghiém phan biét x; va x,. Khi
do, ham s6 c6 hai diém cuc tri x = x; va x = xp.

& TH2. y = 0 c6 nghiém kép x;. Khi d6, ham s6
khong c6 cuc tri.
a>0 y a<0 y

& TH3.y’ = 0 vo nghiém. Khi d6, ham s6 khong c6
cuc tri.

y Y
a>0 \

o TN

GHI NHG

® Toa dd dinh:

oy (L. A)
I(xO,]/O) = ( Z' E ;
® (P) viét theo toa dé dinh:

y = a(x — x0)* +yo

® Ham s6 cé hai diém cuc tri

a+#0
b? — 3ac > 0.

@ Lién hé téng tich hai nghiém

2b
X1+ Xp = _3_6!

[
X1Xp = 3—a

® Ham sb khong cé diém cuc tri

—0
b2 — 3ac < 0 hoiic {Z:o.

@ Hoanh dé diém udn la nghiém

huong trinh ' =0 & x = ——.
phuong trinh y X 3

Toa d6 diém ubn 13 tam déi xtng
clia dbd thi.

® Tiép tuyén tai diém ubn I(xy; Y0)
s& c6 hé sb6 géc nhd nht néua > 0

va lén nhat néu a < 0.
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Ham s bac bén tring phuong y = ax* + bx? + ¢

& y' = 0 c6 ba nghiém phan biét. Khi d6, ham s6 c6

badiém cyctrix =0vax = £1/—L. GHI NHO

® Ham s6 cé ba diém cuc tri

el iy
\A\/ N/\ <0

O X ® Ham sb c6 diang mét diém cuc
tri

& i = 06 dung 1 nghiém x = 0. Khi d6, ham s6 c6
dung 1 diém cuyc tri. ab > 0
y a,b khéng dong thai bing 0

]y
\ ‘ / /‘\ ® Ham sb chn, déi xtng nhau qua

ol X ol \ x Oy.
. PPN ax+b
H hat =
n am nhat bién y P
™ Tap xdc dinh D = R\ {—g} md
® Tiém can ding x = ——.
& Hinh dang do thi: _ a©
@ Tiém can ngang y = —.
¥y >0 | y y | y <0 c b
| | ® Giao Vi Ox: y = 0= x = ——.
Vol ol b
________ SIS e T @ Giaov6i Oy: x =0=>y = .
I /" \ I d_)
L/ \ ® Giao hai dudng tiém can (diém
d :/ 0) X 0] \: ,g X I) 1a tdm dbi xdng clia dd thi.

pANG(@)  Nhan dang db thi ham bac ba y = ax® + bx2 + cx +d

@ Nhin "dang diéu" ctia d6 thi:
® Bén phaidilénthia > 0. @ Bén phai di xuéng thia < 0.
@ Nhin diém thudc do thi:

® Thay toa do diém thudc vao ham s6 @ D6 thi qua diém (0; d).
phai thoa man.

& Nhin cuc tri:

® Do thi ham sb c6 diém cuc dai (cuc tidu) 1a (xo; o) thi v/ (xg) = 0 va y(xo) = yo.

: . s 2b c
@ MOoi lién hé gitra hai diém cuc tri x; va xp cuia ham so: x1 + xp = —— vax1xp = _j

3a 3a
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¢ Vidu 1.
B;émg bééAn tI}_1117é'nd6, }lungl bénﬁlél \cfl?a mot trong bén ham Y | —oo 0 2 oo
s0 sau day. Hoi d6 la ham so nao? ; —
A y=-—x3-222+5. B. y=x%—3x2+5. f®) + 0 0 +
C. y=—x>-3x+5. D. y = 2% +3x2 +5. 5 +00
Yy Yy £(x) TN~
— 00 1
$> Vidu 2.
Bang bién thién & hinh bén la ciia mot trong bén ham o 1 oo
s6 sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao? ; n 3 n
A y=x3—32+x+3 B.y=x>—3x+4 Y
C.y=x3-3x>+3x+1. D.y=x>+3x2+5. M L
Yy 2
—00
> Vidu 3.
Puong cong bén 1a do thi cia mot trong bon ham s6 da cho sau day. Hoi y
d6 1a ham s6 nao?
A y=—x>+x>-2. B. y=x>+3x2-2. /\O /
C.y:x3—3x—|—2. D.y:x2—3x—2. / \/ .
-2
$> Vidu 4.
Puong cong bén 1a d6 thi ciia mot trong bon ham sb da cho sau day.
Hoi d6 1a ham s6 nao?
A.y=2x3+3x-2. B. y=x>—3x+2
C.y=—-x>+3x+2. D.y=—x%-3x-2.
$> Vidu 5.
D0 thi hinh bén la ctia mét trong bén ham s6 sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao? y
A y=2x>-1 B. y = (x+1)>.
C.y:(x—1)3. D.y:x3+1. 0 1
x
~1
$> Vidu 6.
Cho ham s6 y = ax® + bx* + cx +d ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. y
Khang dinh nao sau day la ding?
A.a>0,b>0,c>0d>0. B.a<0,b<0,c>0d>0. /\ /
C.a>00<0c<0,d>0. D.a>0,b<0,c>0,d>0. / 1 X
0 \/
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< Vidu7.
Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh y
dé nao sau day dung?

A.a<0,b<0,c<0,d>0. B. a<0,b>0,c<0,d>0.

C.a<0,b>0,c>0,d<0. D.a<0,b<0,c>0,d<0. o

VERE
¢ Vidu 8.

Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 dd thi nhu hinh vé bén. Ménh y
dé nao dudi day ding?
A.a<0,b>0,¢c>0,d>0. B.1<0,b<0,c=0,d>0.
C.a<0,b>0,c=0,d>0. D.a>0,b<0,¢c>0,d>0.

o) | x

$> Vidu 9. Choham s f(x) = (a — x)(b — x)? v6ia < b c6 do thi nhu hinh bén. Héi d6 thi ham
s6 y = f(x) 1a hinh nao trong cac phuong an sau day?

y y|\/\ y r~_/ . y /
0 x 0 \ x 0 x 0 x
A. B. C. D.

DANG @ Nhan dang dé thi ham béc bén tring phuong y = ax* + bx2 + ¢

@ Nhin "dang diéu" ctia d6 thi:
® Bén phai dilénthia > 0. @ Bén phai di xuéng thia < 0.
@ Nhin diém thudc do thi:

® Thay toa do diém thudc vao ham s6 @ D6 thi qua diém (0; c).
phai thoa man.

& Nhin diém cuc tri

® D6 thi 6 3 diém cuc triab < 0 @ Do thi c6 mot diém cuec triab > 0. j
$> Vidu 10.
Bang bién thién & hinh bén la cia mot trong —
bén ham s6 sau day. Hoi d6 1a ham s6 nao? YT V3 0 W3 e
A.y:x4—8x2—|—2. y - 0 + 0 - 0 +
B. y=x*+6x%+2. —o0 2 —0
C.y=x*—6x*+2. y D N
D.y= —x* +8x2 4 2. —7 —7
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$> Vidu 11.
Bang bién thién & hinh bén la ctia mot trong bén ham Y | —oo 0 too
s6 sau day. Hoi d6 la ham s6 nao? ; T 0 —
A y=—x*+322+2 B. y=—xt—2x2+1. Y
C.y=-x*-3x2+2. D.y=-x*+x2+2. 2
— 00 —00
$> Vidu 12.
D6 thi § hinh bén 1a ctia mt trong bén ham sb sau day. Hoi d6 1a ham y
s6 nao?
A y=x*—2x>—1. B. y=2x*—4x?>—1.
C.y=-x*+2x*-1. D. y=—2x*+4x2 - 1. X
$> Vidu 13.
D0 thi ¢ hinh bén la ctia mot trong bon ham s6 sau day. Hoi d6 la oyt
ham s6 nao? N\ 4 |
A y=—x*+4x% B. y=x*—3x2 | l
1 | |
C. y=—x*—22% D.y= _ZX4+3X2' | |
[-vzol vzl *
<> Vidu 14.

D6 thi & hinh bén 1a cia mot trong bén ham sb sau day. Héi do6 1a

ham s6 nao?
A y=x2-1. B.y=x*-2x2-1
C y—x4—|—2x2 1 D.y:1x4—3x2—1
> Vidu 15.
Biét rang ham s6 y = f(x) = ax* + bx? 4 ¢ ¢6 d6 thi 1a dudng cong y
hinh vé bén. Tinh gia tri f(a + b + ). 1
A. fa+b+c)= -1 B. fa+b+c)=2.
C. fla+b+c)= -2 D. fa+b+c) =1 -1 1
VARVA
SR

$> Vidu 16. Biét do6 thi ham s6 y = x* + bx? + ¢ chi c6 mot diém cyc tri 1a diém c6 toa do
(0; —1), khi d6 b va c théa man nhiing diéu kién nao duéi day?
A. b<0Ovac=-1. B.b>0vac>0. C. b<Ovac<O. D.b>0vac=—1.
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< Vidu 17.
Duong cong trong hinh bén 1a d6 thi ham sb y = ax* + bx? 4+ c véia, b, y
c 1a cac tham s6 thuc. Ménh dé nao sau day dung? 0 W /
A.a<0,b>0,c<0. B. 1<0,b<0,c<0.
C.a>0,b<0,c<0. D.a>0,b<0,c>0. W’C
¢ Vidu 18.
Cho ham s6 y = ax* + bx? + ¢ ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao y
sau day la dung?
A. a<0,b>0¢c>0. B. a<0,b<0,c<0. /\ /\
C.a<0,b>0,c<0. D.a<0,b<0,c>0. Y/ x
> Vidu 19.
Ham s6 y = ax* + bx? + ¢ (a,b # 0) ¢6 d0 thi nhu hinh vé bén. Ménh y
dé nao sau day la ding?
A. a<0,b>0c>0. B.a>0,b>0,c>0.
C.a>0b<0,c>0. D.a>0,b>0,c<0. 1)

pANG (@) Nhan dang d thi ham nhét bién y = %
Chu y bén théng s
A e d A a
® Tiém can dung x = — @ Tiém can ngang y = pt
. - b : I b
®G1a0V01Ox:y:0:>x:—E. @Glaovley:x:O:>y:E. /
$® Vidu 20.
Bang bién thién & hinh bén la ctia ham s6 nao? o 5 oo
_ 2x—1 -, 4x — 6 ;
 x+3° YT _ _
C - 3—x Dy~ +5 1 +00
'y_2—x' 'y_x—z' Y N ~
—00 1
> Vidu 21.
Bang bién thién sau la ctia ham s6 nao trong cac ham Y | —oo 3 oo
s6 bén dudi? -
Ay X1 B, X1 + +
'y_x_35' ) _—:)1(—3. /+0° -1
X+ y /
= D.y=
¢ —x+3 - -1 -
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> Vidu 22.
Pudng cong trong hinh vé bén la d6 thi cia mot trong bon ham s6 sau. y
Hoi d6 1a ham sb nao? /
Ay — 2x —1 1-—2x 7
YTy Cox+1
2x+1 _2x+1 ol —
_x—1' _x—|—1 -1 /_1 X
> Vidu 23.
. i ax+1 , . . O
Chohamsoy = bx_zcodothlnhuhmhve. TnhT=a+b y
A T=2 B. T =0. :: :
C. T=-1. D. T =3. ) }
e SO S
NO + : +
—}\1 ;2:5; 4 5 6%
2l |
> Vidu 24.
2 —
Hay xac dinh a, b d ham s y = b c6 do thi nhu hinh y
ve? |
A. b — b = :
C.a=-1, b =b= 1
- °
$> Vidu 25.
\ % ax+b . iAo A ara o
Chohamsoy = voia > 0 ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao y

cx +d

sau day dung?
A. b<0,c<0,d<0.
C. b<0,c>0,d<0.

> Vidu 26.

Hinh vé bén 1a d6 thi ctia ham s6 y =

la dang?
A. ab > 0,bd < 0.
C. ab<0,ad < 0.

B.b>0,c<0,d<0.
D.b>0,c>0,d<0.

ax+b
+d

. Ménh dé nao sau day y

B. ab < 0,ad > 0.
D. bd > 0,ad > 0.

S
=
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DANG (@) b thi ham tri tuyét a6i

Loai 1: Db thi ham sé y = |f(x)|
® Cach vé do6 thi ham sé y = |f(x)]:
e Vé do thi ham sb y = f(x).

e Gilt nguyén phan do thi ndm trén Ox va liy d6i xitng phan phia dudi Ox lén
trén, ta duge do6 thi ham y = |f(x)|.

Quan sat do thi:

y  y=f y=|f()|

=
=

® S6 diém cyc tri cta ham s |f(x)| bang $6 diém cyc tri ctia ham f(x) cong véi sd
nghiém boi 1é caa f(x) = 0.

Loai 2: D& thi ham s y = f(|x|)
@® Céch vé d6 thiham soy = f(|x]):
e Vé do thi ham sb y = f(x).

e Gilt nguyén phan db thi ndm bén phai Oy, bé han phan d6 thi nam bén trai
Oy. Sau d6 lay déi xing phan do thi bén phai qua Oy, ta dugc do6 thi ham s6
y = f(Ix)-

Quan sat do thi:
y o y=f y=f(Ix])

=
=

]

1
1
1

@ Xét trén S diém cuc tri ctia ham sé y = f(|x|) bang s6 diém cuc tri dwong ctia ham
f(x) cong thém 1.
Truong hop trén [0;al, f(x) la ham hing thi cong thitc trén khong con diing.

& Ghi chi: Truong hop khong phai hai loai trén, ta pha tri tuyét di theo dinh nghia

f(x) néu f(x) >0

fl = {— fx) néu f(x) <0

Sau d6 vé do thi tirng nhanh nhoé va hgp céc do thi lai véi nhau. j
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$> Vidu 27. Cho ham s6 y = x° + 3x2 — 2 ¢6 do thi nhu hinh 1. D thi hinh 2 1a ctia ham s6
nao dudi day?

O/1 2 X
1 w
Hinh 1

A y=—x>-3x2+2.

C. y=|x|+3x2-2.
¢ Vidu 28.
Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh vé bén. Héi y
d6 thi ham s6 y = | f(x)| c6 tht ca bao nhiéu diém cyc tri?

A. 6. B. 7. C. 8. D. 5.

$> Vidu 29. Choham sdy = —x3 4 4x? — 3x + 3 c6 do thi nhu hinh 1. D6 thi hinh 2 1a cia ham
s6 nao dudi day?

T e

Hinh 1 Hinh 2
A. y =[x —4x* +3|x| - 3], B. y=|—x3+4x2—3x+3|.
C. y=|x>+4x* —3x—3|. D. y = —|x|> +4x? + —3|x| + 3.

$® Vidu 30.
Cho ham s y = (x + 2)(x — 1)? c6 d6 thi nhu hinh vé. Héi ménh dé nao
dudi day ding véi ham sd y = |x + 2|(x — 1)??

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —2).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —1).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;2).

D. Ham s6 dong bién trén khoang (—2;0).
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BAI TAP TU' LUYEN

Cdu 1. D6 thi ham s6 nao dudi day khong di qua diém A(1;1)?

A.y=nx. B. y=2x2—1. C.y=2-x-1. D.y=-x*+2

CAu 2. Chohamsby = ;__2 c6 do thi (C). D6 thi (C) di qua diém nao?
1

A. M(1;3). B. M(0; —2). C. M (—1; 5). D. M(3;5).
Cflu 3 Bér}g bién :chién’(’? hi/n}} bé\n la cilia\mc}t trong [ [ _ 0 > +oo
bon ham so sau day. Hoi do6 1a ham so nao? 7 T o0 - o0 <+

A.y=—x>—3x—2. 4

B. y=2x%—3x>—1. -1 +o00

C.y=x>+3x>-1. Y —oo/ \_5/

D.y=—-x3+3x2 -1

Cau 4. buong cong bén 1a d6 thi ciia mot trong bon ham s6 sau. Hoi d6 1a ham

f Y
s0 nao dudi day?
A.y=—x>+3x+1. B. y=x>+3x+1.
C.y=-x>-3x+1. D. y=x>—3x+1. o g

Cau 5. Duong cong bén la do thi ciia mot trong bén ham sb sau. Hoi d6 1a

p L/
ham so nao dudi day?
A.y=2x3+3x>—3x+1. B. y=—x3—2x>4+x—-2.
C.y=-x>+3x+1. D. y=x>+3x*+3x+1. O

VA

Cdu 6. Puong cong bén la do thi ciia mot trong bén ham s6 sau. Hoi d6 la

b y

ham so nao dudi day? 4t--

A.y=(x+1)7>%1+x). B. y = (x+ 1)*(1 — x). |

C.y=(x+1?Q2-x). D. y = (x + 1)’(2 + x). ) !

1 Oi \ X

Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. y
Khang dinh nao sau day la ding?

A. f(1,5) <0, f(25) <0. B. (1,5 > 0> f(2,5).

C. f(1,5) >0, f(2,5) > 0. D. f(1,5) <0 < f(2,5). /2 3 x

0 / N
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Cdu 8. Buong cong & hinh bén 1a do thi ctia mét trong boén ham s6 dudi
day. Ham s6 d6 la ham s6 nao?
A. y=xt+5x2+2. y=x>—3x2+2.

B.
C. y=ux*—5x2+2. D. y= —x*+5x2+2.

Cau 9. Puong cong & hinh bén la do6 thi ciia mot trong bén ham s6
dudi day. Ham sb d6 1a ham s6 nao?
1
A y=xt—3x2 B. y= —Zx4 + 3x2.

C. y=—x*—2x% D. y = —x* +4x2.

b =
N

Cdu 10. Buong cong & hinh bén 1a do thi ctia mot trong bon ham

g Z : Yy
s0 dudi day. Ham so do6 la ham so nao? 3
A y=—x*+4x2+3. B.y=—x*+2x>+3. |77/
C.y=@*-22-1. D. y=(x*+2)%-1. | 3
Yy ¥Ne) ]2 x
See
Cau 11. Buong cong & hinh bén la dd thi ciia mot trong | y
boén ham sb dudi day. Ham s6 d6 1a ham s nao? !
A y— —2x+1 B 4 — —x+1 | 1\
.y——zxi%. V= |
—X —X 1! ) 1 X
TS . D. y= . |
C.vy x+1 Y= xT T T
Cdu 12. Duong cong & hinh bén 1a do thi ciia mot trong bon ham y
s6 dudi day. Ham s6 d6 1a ham s nao?
_ 2x+1 B y— x+2
_x—zl' 'y_l—ylc'
X+ X+
. = . D. - .
Cv x—1 A !
~—— X
_N 1
-2
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Cdu 13. Puong cong & hinh bén la d6 thi ctia mot trong bén ham s6
dudi day. Ham sb d6 1a ham s nao?

A y=xt—2x2 B. y=ax*—-2x2-3.

C. y=—x*+2x% D. y= —x*+2x2 - 3.

Cau 14. Dudng cong & hinh bén 1a d6 thi mot trong bén ham s6 cho &

phuong an A, B, C, D. Hoi d6 la ham s6 nao?
A y=—x>+1 B. y = —2x%+ x2.
C.y=3x>+1. D. y=—4x3+1.
Cau 15. Ham s0 nao trong bon ham s6 dudi day cobang [ | _o 2 +oo
bién thién nhu hinh bén? ;
A v 2x -3 B y— x+4 Yy - -
'y_2x+23' 'y_%c—2'7 2 +o0
C.y= x—i—. D.y= =7 Y \ \
x—2 x—2 — o0 2
Cau 16. Cho ham s6 y = ax* + bx? + ¢ ¢6 dd thi nhu hinh vé bén. y
Khang dinh nao sau day ding? 2
A.a>0,b<0,c>0. B.a2>0,b<0,c<0. {
C.a>0b>0,c>0. D.a<0,b>0,c>0. T
X
_2¢ 1#_1 o #1 #2
_20
Cau 17. Cho ham s6 y = ax> + bx? + cx + d c6 d6 thi nhu hinh bén. y
Ménh dé nao sau day ding?
A.a>0,b<0,c>0,d<0. B.2a>0,b<0,c<0,d>0.
C.a<0b<0,c<0d>0.  D.a>00b>0,c<0,d>0. /\\

[N

Cau 18. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 dd thi nhu hinh vé

dudi day, diém cyc tiéu clia do thi ndm trén tryc tung. Ménh dé nao /
dudi day dung? \
A. a<0,b<0,c=0,d>0. B.a>0,b<0,c>0,d>0.
C.a<0b>0,c>0,d>0. D.a<0,b>0,c=0,d>0. x
T

m Gv PHUNG V HOANG EM - BT: 0972. 657. 617




WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

CdAu 19. Chohamséy = f(x) = ax® + bx? + cx + d v6ia # 0. Biét do thi ham sb c6 hai diém curc
tri 1a A(L; —1), B(—1;3). Tinh f(4).

A. f(4) =53. B. f(4) = —17. C. f(4) = —-53. D. f(4) =17.
Cdu 20. Cho A (0; —3) la diém cyc dai va B(—1;—5) la diém cyc tiéu ctia d6 thi ham sb trung
phuong y = ax* + bx? + c. Tinh gi4 tri ctia ham s6 tai x = —2.
A. y(—2) = 43. B. y(—2) = 23. C. y(—2) = 19. D. y(-2) = 13.
Cdu 21. Cho ham s6 y = ax* + bx? + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Ménh y
dé nao dudi day ding?
A.a>0,b<0,c<0. B.a<0,b<0,c<0. /\ o N\

C.a<0,b>0¢c<0. D.a>0,b<0,c>0. \/ x

CAu 22. Cho ham sb g(x) lién tuc trén R théa man ¢’(0) = 0,¢”(x) > 0 Vx € (—1;2). Héi do thi
nao dudi day c6 thé la do thi ctia ham sb g(x)?

y

\ 1o/

-1 Nl 2 X

f\% / ] |

2
_ o ~ «x -1 |o \/ X
C : D.
CdAu 23. Xac dinh cac hé s6 a,b,c dé ham s6 y = ax* + bx? + ¢ ¢6 do6 thi Y
nhu hinh vé bén.
A. a:—}I,b:3,c:—3. B.a=1b=-2,c= -3. -
C.a=1b=-3,c=3. D.a=1,b=3,c=-3.

Cau 24. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d ¢6 d6 thi la dudng cong nhu
hinh bén. Tinh téng S = a + b + ¢ + d.

A. S=0. B. S=6.

C. §=-4 D. §=2.

Ve
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Céu 25. Chohamsby = “;icb 6 db thi nhu hinh vé, véi a, b, ¢ y
la cac s6 nguyén. Tinh gid tri ctia biéu thic T = a — 3b + 2c. |
A. T =12 B. T=-7. |
C. T =10. D. T = —9. O] 1, \2 X
,,,,,,, il,f”ifffr
_2\
Cau 26. Xac dinh a, b, ¢ dé ham s y = ”’b’; :r ~ 6 db thi nhu hinh vé y
bén. Chon dap an dung trong cac dap an bén dudi.
A.a=2,b=2,c=—-1. B.a=2,b=1,c=1.
C.a=2b=-1,c=1. D.a=2b=1,c=—1. 5
—
0 \1 X
- . ax+b . .. . . . s
Cdau 27. Chohamsoy = 1 d ¢6 d0 thi nhu hinh bén. Ménh dé nao sau y
day dung?
A. ac > 0,bd >0,cd > 0. B. ad <0,bc >0,cd > 0.
C. ab>0,bc>0,bd <O. D. bc > 0,ad < 0,ac < 0. 5

Cdu 28. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d 6 d thi nhu hinh bén. Trong

cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. ab < 0,bc >0,cd <O.
C. ab<0,bc <0,cd > 0.

B. ab > 0,bc > 0,cd < 0.
D. ab < 0,bc > 0,cd > 0.

A

O

CAu 29. Cho ham sb y = ax® + bx? + cx + d dat cuc tri tai cac diém x1, xo théoa man x; € (—1;0),

xo € (1;2). Biét ham s6 dong bién trén khodng (x1; x;). DO

thi ham s6 cat truc tung tai diém c6

tung d6 am. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. a<0,b>0,c>0,d<0.
C.a>0b>0,c>0,d<0.
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Cdu 30. Cho ham s6 y = f(x) c6 do6 thi nhu hinh vé bén. Ham s6 y =

f(|x|) dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—2;,-1). B. (0;1).

C. (—o0; —=2). D. (—1,0).

X

Cau 31. Cho ham sb6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén ¥ | —oo 1 3 oo
R va c6 bang bién thién nhu hinh bén. D6 thi ham s6 7 n 0 +
y = |f(x)| c6 bao nhiéu diém cyc tri? Y

A. 4. B. 5. C. 2 D. 3. 5 +00

Y e \ e
—0 1

Cdu 32. Choham sé y = |x* — 2x? — 3|. S6 diém cuc tri ctia d6 thi ham s 1a
A. 5. B. 1. C. 3. D. 2.

Cdu 33. Cho ham s6 y = x® + 3x? — 2 ¢6 d6 thi nhu hinh bén. Héi hinh y
nao dugc liét ké dudi day & cac phuong an A, B, C va D la d6 thi ciia ham

sOy = |x|® +3x* — 2.
AV

\/O \\ x x x
A. . B. C. . D. o] x

Cdu 34. Chohamsby = f(x) = ax* + bx? + c. Biét d6 thi ham s6 y = g(x) = |ax* + bx? + ¢| 6
5 diém cuc tri, trong d6 c6 3 diém cuc tri c6 tung d6 duong. Tim ménh dé dung?

a>0 a>0 a>0 a<0
A. (b <O0. B. <b>0. C. Kb<DO. D. {b>0.
c<O0 c<O0 c>0 c<O0
Cau 35. Cho ham s6 bac ba y = ax® + bx? + cx + d c6 dd thi nhu hinh vé. Tim y
gia tri nho nhat ctia biéu thic P = a? + ¢ + b +2d + 1.
1 5 1
A. —. B. 1. C. -. D. -.
5 8 3
0) X
—HET—
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- x@ ” X 2 ~ ~ ~
Bdi sO UNG DUNG DO THI BE BIEN LUAN NGHIEM
PHUONG TRINH VA BAT PHUONG TRINH

LY THUYET CAN NHO

n 'ng dung dd thi dé bién ludn nghiém phuong trinh.

Xét phuong trinh f(x) = m, v6i m la tham s6. Nghiém cta

phuong trinh nay c6 thé coi la hoanh dé giao diém cta do thi

y = f(x) (c6 dinh) v6i duong thang y = m (nam ngang). \ y
3

Tir d6, d€ bién luan nghiém phuong trinh f(x) = m, ta c6 thé
thuc hién cac budc nhu sau:

e Lap bangbién thién ctia ham sd y = f(x) trén mién xac dinh
ma dé bai yéu cau.

e Tinh tién duong thang y = m theo huéng "Ién, xudng". Quan
sat s0 giao di€ém dé quy ra s6 nghiém tuong ung.

E Ung dung dé thi dé bién luan nghiém bt phuong trinh.

@ Xét bat phuong trinh & dang f(x) < m (1), v6i m 1a tham sb.
& Bai toan 1. Tim diéu kién cta tham sb m dé (1) c6 nghiém trén mién Z: Khi d6, ta tim
diéu kién dé do thi y = f(x) c6 phan nam dudi duong thang y = m.
& Bai toan 2. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé (1) nghiém ding v6i moi x thudc mién Z:
Khi d6, ta tim diéu kién dé do thi y = f(x) ndm hoan toan phia duéi duong thang y = m.

Yy Yy

y=m

!/ max f(x)
o /
\\ // \

\\\ /// x x
\\/ y=m

min f(x)

| Minh hoa Bai toan 1| | Minh hoa Bai toan 2|

@ Céc bai toan tuong tu:

@ f(x) > mnghiém dung Vx € 2. @ f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.
@ f(x) < mnghiém dung Vx € 2. @ f(x) < m conghiém trén mién 2.
® f(x) > mnghiém dung Vx € 2. ® f(x) > m c6 nghiém trén mién 2.

A Khi mudn sir dung phuong phdp do thi dé bi¢n lugn nghiém ciia phuong trinh f(x, m) = 0 hodc bit
phutong trinh f(x,m) > 0, f(x,m) < 0, ta phdi thyc hi¢n "c6 lgp” tham s m.
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__/ /
LY/ CACDANG TOAN THUONG GAP

DANG @ Tim nghiém, xdc dinh s6 nghiém bdng phuong phdp dé thi

e Chuyén phuong trinh da cho vé dang f(x) = 4;

e Vé duong thang y = a (trén truc tung, tai diém cd tung do bing a, vé duong thang nam ngang)

e Nhin giao diém ctia y = a v6i do thi y = f(x) dé quy ra s6 nghiém tuong tng.

<> Vidu 1.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh
2f(x)—3=01Ia

W <

A. 2. B. 1. \|
C. 0. D. 3.
O
[ I\ x
¢ Vidu 2.
Cho ham sb f(x) = ax® + bx? + cx +d (d # 0) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. y
S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(x) — 1 = 0 bang 4
A. 0. B. 1.
C. 2 D. 3.
O]\12 «x
-1 773 \
> Vidu 3.
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau. S6 PO 0 1 oo
giao diém ctia d6 thi ham s6 y = f(x) véi truc hoanh ; E— 0 _
la
A 1 B. 0. oo 3
C. 2 D. 3. 4 ~ 7
-1 —00
> Vidu 4.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén (—oo; +00) va co bang [ [ . 5 e
bién thién nhu hinh bén. S6 nghiém thuc ctia phuong trinh p
2|f(x)| = 7 bing ! N
. 3. . 2. . 4. . 2. 5 oo
A. 3 B. 2 C. 4 D. 2 e
—00
¢ Vidub.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\ {0} va c6 x | —oo 0 1 oo
bang bién thién nhu hinh bén. Hdi phuong trinh ) — — n
3|f(x)| — 10 = 0 c¢6 bao nhiéu nghiém?
A. 2 nghiém. B. 4 nghiém. 2 00 +00
C. 3nghiém. D. 1nghiém. fe | O\ N
— 00 3
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$> Vidu 6.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién ¥ | —oo 0 2 oo
thién nhu sau. Hoi phuong trinh f (|x|) = 1 ¢6 may ;
nohidm? y + 0 — 0 +
ghiém?
A. 6 nghiém. B. 2 nghiém. 2 +o0
C. 3 nghiém. D. 4 nghiém. y NN
—00 -2
<> Vidu 7.
Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R, c6 ¥ | —oo 1 1 T
bang bién thién nhu sau. S6 nghiém cta phuong trinh % ¥ 0 - 0 +
2[f(x)? -3f(x)+1=01a 3 1
A. 2. B. 3. ~1_
Yy
C. 6. D. 0. 1 — 3

DANG @ Bién ludn nghiém phuong frinh bdng phuong phép do thi

e Chuyén phuong trinh da cho vé dang f(x) = m;
y=f)

e Vé do thi N
y = m (nam ngang)

e Tinh tién dudng thang y = m 1én xudng theo phurong ngang. Nhin giao diém véi do thi

y = f(x) dé quy ra s6 nghiém tuong ung. /
¢ Vidu 8.
Cho ham §6 f(x) c6 bang bién thién nhu hinh oo 1 3 Too
bén. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ;
phuong trinh f(x) = m + 1 c6 ba nghiém thuc Y + 0 - 0 *
hén biét. 4 oo

A <mea B. 2<m<4 Y T~

C. 2<m<4. D. -3<m<3. —® 2
> Vidu9.
Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh tréen R\ {0} [ [ o 0 > oo
va co bang bien thién sau. Tim tap hgp tat cac ;
ca thyc ctia tham s6 m sao cho phuong trinh 4 — R U
f(x) = m c6 ba nghiém thuc phan biét. +oo 4

A. (—oo;4]. B. [—2:4]. y N e \

C. (—2,4). D. (—2;4]. ol —eo oo
> Vidu 10.
Cho ham s6 y = f(x) = ax® +bx?> +cx +d(a, b, ¢, d € R) c6 db thi nhu Y
hinh vé bén. Tim tit ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh
2f (]x]) — m = 0 c6 dung 4 nghiém phan biét.

Al 1<m<3. B. -1<m<3.

C. 2<m<e. D.2<m<e6.
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$> Vidu 11. Tim tt ca gid tri cua tham s6 m dé phuong trinh —x* +2x2 +3 +2m = 0 c6 4
nghiém phan biét.

A. —2<m<_—3. B. > <m<2. C. 2<m< . D. 3<m< 4.

2 2
3 ~ PPN .z . A 2 A ~ S A 1 2
$» Vidu 12. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham so m dé ham so y = §x3 —x>+mx+1c6
hai diém cuc tri déu thudc khoang (—1;4)?

A. 4. B. 9. C. 8. D. 3.

¢ Vidu 13. Cho phuong trinh sin® x — 3sin?x +2 — m = 0. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia
m dé phuong trinh c¢6 nghiém?
A. 3. B. 1. C. 5 D. 4.

DANG @ Gidi, bién luan nghiém béat phuong trinh bdng phuong phdp dé thi

¢ Vidu 14.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén. S6 nghiém nguyén cta bat y
phuong trinh f(x) < 31a

A. 3. B. 5. C. 6. D. 2. 3y
O

$> Vidu 15. o > 0 > oo
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu ' —
hinh bén duéi. V&i cac gia tri nao ctia tham sb m Yy - 0+ 0 = 0 +

thi f(x) < m v6éimoi x € R?

0 1 3
A. m > 3. B. m> —4. Y \ e N e
) —4

C. m> 3. D. m > —4.

$> Vidu 16. Tim tap hop tat c cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = x> — 3x2 + (2m —
1)x + 2019 dong bién trén (2; +oo).

1 1 1
. = . = - . > 0. . > —.
A. m< 5 B. m 5 C. m>0 D. m> 5
$> Vidu 17. Tim tat ca cac gia tri ctia m sao cho ham sb y = 2x> — 3x% — 6mx + m nghich bién
trén (—1;1).
1 1
A. m>0. B.mZZ. C. m>2. D.mg—z.

] . UV S I ..
¢ Vidu 18. C6bao nhiéu gia tri nguyén 4m ctia tham s6 m dé ham sé y = x° + mx — 05 dong
bién trén khoang (0; +0)?

A. 5. B. 3. C. 0. D. 4.

$> Vidu 19. Tim tit cd cac gia tri thuc cGa tham s6 m sao cho bat phuong trinh
mvVx2 —2x+24+m+2x—x% < 0 c6 nghiém x € [0;1 + V/3].
2 2
A.mgg. B. m <O0. C.ng. D. m < —1.
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DANG @ M6t s6 bai todn lién quan dén ham hop

Gv PHUNG V HOANG EM - DT: 0972. 657. 617

$® Vidu 20.
Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén . Khi d6 phuong y
trinh 4f(3x*) — 3 = 0 c6 bao nhiéu nghiém duong?

A. 2. B. 4. 1

C. 5 D. 1. 1

/ ) ‘ ™2 x

> Vidu 21.
Cho ham §6 f(x) co bé{lg bién thién nhu sau. S6 ¥ | —oo ) 1 oo
nghiém ctia phuong trinh f(3x* —6x% +1) = 1 7
I y + 0o - 0 +

A. 4. B. 5. 2 Foo

C. 6. D. 3. J T L

_w J—

¢ Vidu 22.
C\ho haAm soy = f (x)\co bang blenzthlen nhu Y | —oo 0 4 oo
hinh bén. Phuong trinh f(4x —x°) -2 =0 " — 0 n 0 —

c6 bao nhiéu nghiém thuc?
A. 2 B. 6. C. 0. D. 4. +oo

— —00
¢ Vidu 23.
Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé. S6 nghiém thudc doan y
[0;57] ctia phuong trinh f (cosx) = 1 |4
A. 3. B. 4. C. 5 D. 6. '\ 5
0
| -1 1
¢ Vidu 24.
Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. S6 nghiém thuc
ctia phuong trinh |f(x3 — 3x)| = % la J
A. 6. B. 10. C. 3. D. 9. 2
-2/0 2
/ 1l NVx
¢ Vidu 25.

(QG.2020 — Ma dé 104). Cho ham s bac bén y = f(x) c6 do thi la
duong cong trong hinh bén. S6 nghiém thuc phan biét ctia phuong

y
2
trinh f(x?f(x)) —2 =01a
A. 6. B. 12. C. 8. D. 9. \
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$> Vidu 26.
Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Tap hgp tat ca cac gia
tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh f(1 — cos 2x) = m c6 nghiém
thuoc khoang (0; 77) 1a

A. [—1;3]. B. (—1;1). C. (-1,3). D. (—1;1].

X
BAI TAP TU LUYEN
n Gidi phuong trinh, bat phuong trinh béing phuong phdp dé thi
Cdu 1. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén r | —oo 3 s oo

R va c6 bang bién thién nhu hinh vé bén. ;
Phuong trinh f(x) —4 = 0 c6 bao nhiéu

hiém thyc? 3 >
¥a2 B4 co D3 y - \ / .
—oo 1 —o0

CAu 2. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi & hinh bén. S6
nghiém duong phan biét cia phuong trinh f(x) = —+/3 1a

A. 1. B. 3.

C. 2. D. 4.

Cau 3. Ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Phuong trinh
2f(x) — 5 = 0 c6 bao nhiéu nghiém am?

A. 0. B. 2.

C. 1 D. 3.

Cdau 54‘. Chﬁ.}}ém 576 y ; f(x) cé\ b}élmg biénSthiéZ nhl(J).’ x oo 1 3 400
ls;u. 0 nghiém cta phuong trinh f(x +5) —4 = Y T 0 — o0 +
A. 0. B. 2. 4 e
y T T —
C. 3. D. 1. e P
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CdAu 5. Choham sy = f(x) c6 bang bién thién nhu | —oo 1 1 oo
hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh f2(x) —9 =0 ;
1a Yy + 0 — 0 +
A. 4. B. 3. C. 5. D. 6. 9 +o00
y T, 7
— 00 _3

Cdu 6. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Tim s6
nghiém cta phuong trinh f(x) = —x + 1.

y
A. 2. B. 4. 2
C. 1. D. 3.
1 2

CdAu7.Chohamsby = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé. Héi phuong trinh 3f(|x|) = y
2 c6 bao nhiéu nghiém?
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1. /
1

SH BN

Cau 8. Choham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu

_ 4
hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh 2f(|x]) — 1 = e 0 3 oo
0la y' + 0 - 0 +
A. 1. B. 4. C. 3 D. 0. 2 +00
—00 27
Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia y
s L)
phuong trinh 512 21a
A. 2 B. 4. C. 3 D. 5. !
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H Bién ludn nghiém clia phuong trinh, bat phuong trinh béing dé thi

Cau 10. Cho ham sb y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. C6 tat ca bao Y
nhiéu gié tri nguyén ctua m dé€ phuong trinh 4f(x) + m = 0 ¢6 dung 4 X
nghiém thuc phan biét?

A. 4. B. 3.

C. 2 D. 0.

Cau 11. Cho ham sb y = (x) ¢6 bang bién thién nhu sau

—0 0 2 +00
Yy - + 0 -
+o0 2
y N N
1l — —00

Tap hop cac gia tri ctia tham s6 m dé phuong trinh f(x) + m = 0 c6 ba nghiém phan biét la

A. (—2;1]. B. [-1;2). C. (—1,2). D. (=2;1).
Cdu 12. Tim cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé phuong trinh x3 — 3x2 — m — 4 = 0 ¢6 ba nghiém
phan biét.

A 4<m<8. B. m <0. C. 8<m< —4 D. 0<m<4.

Cdu 13. Goi S la tap hop tat ca cac gid tri cia tham s6 m dé phuong trinh 2x® — 3x% = 2m + 1 ¢6
ding hai nghiém phan biét. Tong cac phan ti cia S bang

1 3 5 1
A- _5- B- _E. C- _E. D- E.
Cdu 14. Tap tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé phuong trinh x* — 4x% + 3 + m = 0 c6 4 nghiém
phan biét la
A. (—1;3). B. (=3;1). C. (2;4). D. (—3;0).

Cdu 15. Cho ham sy = —2x3 + 3x% — 1 ¢6 do thi
nhu hinh vé. Bang cach s dung d6 thi ham s, xac
dinh m dé phuong trinh 2x3 — 3x% + 2m = 0 ¢6 dung
ba nghiém phan biét, trong d6 c6 hai nghiém 16n hon

>
A. me <—%;0). B. me (—-1,0).

1 11
C. me (0,5) D. me (Z,E)
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6. UNG DUNG DO THI DE BIEN LUAN NGHIEM PHUONG TRINH VA BAT PHUONG TRINH

Cdu 16. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh bén. C6 bao

nhiéu gid tri nguyén ctia tham s6 m dé€ phuong trinh f(x) — x = m cé ba
nghiém phan biét?
A. 3. B. 4.
C. L D. 5.
Cdu 17.
Cho ham s y = f(x) = ax> + bx? + cx+d cobang bién [, [ _
thién nhu hinh bén. Khi d6, phuong trinh |f(x)| = m ¢6 "
) 1
bon nghiém phéan biét x; < x < x3 < 5 < x4 khi va chi
khi , , y
A.§<m<1. B.§§m<1. —
C.0<m<1. D.0<m<1.

Cdu 18. Sb nghiém thuc ctia phuong trinh 2|x|? — 9x% + 12|x| — ; =01la

A. 2 B. 6. C. 4 D. 3.

Cdu 19. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé duong thang y = m cat d6 thi ham sb
y = 2x%|x? — 2| tai 6 diém phan biét?

A. 1. B. 0. C. 2 D. 3.

Cdu 20. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi

nhu hinh vé bén. S6 tit ca cac gia tri nguyén cta tham s6 m dé

phuong trinh f(x) = f(m) c6 ba nghiém phan biét la
A. 5. B. 3. C. 0. D. 1.

Cdu 21. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé. Tim tat ca cac gia tri y

thure cia tham sé m dé bat phuong trinh f(x) < 2™ c6 nghiém ding vdi moi 5l
A.0<m<2 B. m>2. 1 |
C.O<m<1. D. m>1. ' Oi Y

/2

CdAu 22. Goi S la tap hop tat ca cac gid tri thuc ctia tham sb m dé bat phuong trinh x* +1 — x? +
xv2mx% +2m > 0 ding véi moi x € R. Biét rang S = [a; b]. Gia tri ctia av/8 + 12b bang

A. 3. B. 2. C. 6. D. 5.
CAu 23. Tim tat ca cdc gid tri thuc ctia tham sb m dé ham sb y = \/sin® x — 4 cos x 4 2m ¢4 tap
xac dinh 1a R.
5 5
A. m<0. B.mg—z. C. m>2. D.mZ—E.
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ng dung vao bai todn xét déng bién, nghich bién trén khodng

CAu 24. Tim tat ca cac gid tri cia m dé ham s6 y = x° + 3x2 — mx — 4 ludn dong bién trén khoang
(—00;0).

A.m< -3 B. m < —3. C. m>3. D. m > 3.

Cdu 25. Tap hop tht ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = x3 + 3x% + (m — 1)x + 4m
dong bién trén khoang (—1;1) 1a

A. m>4. B. m > 4. C. m< 8. D. m <8.

~ . A A . % L1 A 3 4 2 1
Cadu 26. Cobao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham so m dée hamsoy = i (m—1)x*— e
dong bién trén khoang (0; +0).

A. 1 B. 2. C. 3. D. 4.

n M6t s6 bdi todn lién quan dén ham hop

Cdau 27. (QG.2021 — Ma dé 101). Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi y
la dudng cong trong hinh bén. S6 nghiém thuc phan biét cia phuong trinh

f(f) =11 ;
A. 9. B. 3. C. 6. D. 7.

Cau 28. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén R va c6 do6 thi nhu hinh vé.
Tim s6 nghiém ctia phuong trinh 2f(x?) + 3 = 0.

A. 4. B. 2.

C. 3. D. 6.

CdAu 29. Choham séy = f(x) lién tuc trén R c6 d6 thi nhu hinh vé.
S6 nghiém thuc ctia phuong trinh f(x? + x) = 11a

A. 2. B. 3.

C. 4 D. 5.
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Cdau 30. Chohamsé y = f(x) xac dinh trén R \ {1}, lién

~ \ , ) X —0o0 -1 3 400
tuc trén moi khoang xac dinh va c6 bang bien thién nhu ; n ~ 0 =+
sau. SO nghiém ctia phuong trinh f <\/2x — 3) +4=0 J
1 2| too 400
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. Y / NS
—00 —4
Cdu 31. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé. y
S0 nghiém thuc ctia phuong trinh f(f(sin2x)) = 0 trong
khoang O; @;)la N\ | 1
A. 4. B. 3. C. 2 D. 1.

/—10 1\x

Cdu 32. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. y
2 1
S6 nghiém thuc ctia phuong trinh |f (x° — 3x)| = 5 1a
A. 6. B. 10.
C. 12. D. 3. 2
-2 (@) 2 X
[l |

Cau 33. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 dao ham trén R, c6 dd thi nhu hinh vé.

V6i m 1a tham s6 bét ky thudc [0; 1]. Phuong trinh f (x® — 3x?) = 3y/m + 4y/1 — m ¢6 bao nhiéu
nghiém thuc?

A. 2. B. 3. C. 5. D. 9.
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Cdu 34. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 dd thi nhu hinh vé.
Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén cta tham s6 m dé phuong trinh
f(sinx) = 3sinx + m c6 nghiém thudc khoang (0; 7). Téng cac phan tu

ctia S bang
A. 9. B. —10.
C. —6. D. -5.

X —00 —1 1 @ 1 “+o0
2 2
f'(x) — 0 + 0 + 0 — 0 +
40 4 +-00
f(x) 2 2
—4

Sb gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh f2 (cosx) + (3 — m) f (cos x) +2m — 10 = 0 ¢6
dung 4 nghiém phan biét thudéc doan [— % ; 7'(] la

A. 4. B. 5. C. 6. D. 7.
— HET—
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7. SU TUONG GIAO CUA HAI DO TH

Bai 6 '0' SU TUONG GIAO CUA HAI DO THI

LY THUYET CAN NHO

n Phuong phdp dai sé

Xac dinh toa do giao diém ctia hai d6 thi y = f(x) va y = g(x), ta thuc hién cac budc:

® Giai phuong trinh hoanh d6 giao diém | f(x) = ¢(x) | Tim cac nghiém xq € Ds N Yy.

® V6i xg vira tim, thay vao mot trong hai ham s ban dau dé tim vj.

® Két luan giao diém (xo; o).

H Phuong phdp dbé thi

@ Néu dé bai cho hinh anh dé thi y = f(x) va y = g(x), ta ¢6 thé dung hinh vé dé xac dinh toa
do giao diém gitra ching.

@ Sb nghiém phuong trinh f(x) = m chinh bang s6 giao diém cta do thi y = f(x) vdi duong
théng y=m (nam ngang).

IRY/Y CACDANG TOAN THUGNG GAP

Xdc dinh (bién luén) giao diém ctia dudng théing va db thi clia ham sé

bdc ba

Xac dinh (bién luan) giao diém ctia d0 thi ham s6 bac ba y= ax3 +bx? 4+ cx+d(a #0)cod
do thi (C) va dudng thang d c6 phuong trinh y = kx + .

Xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia (C) va d:
ax® +bx* +ex+d=kx+n (1)
Ta c6 hai truong hop xay ra:
& Truong hop 1: Phuong trinh (1) ¢6 “nghiém dep” xo. Khi d6, ta phan tich (1) vé dang

X = Xp

— 2 —
(1) & (x — xp)(Ax +Bx+C)—0@[sz+Bx+C:0 2)

Khi dé:
® (C) va d c6 dung ba diém chung < (2) c6 hai nghiém phan biét khac xg
A>0
< 2
Axg+Bxog+C #0

Gv PHUNG V HOANG EM - DT: 0972. 657. 617




WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

® (C) va d c6 ding hai diém chung < (2) ¢6 diing 1 nghiém khéc xg

A=0 A>0
& B hoac B
# X0 X0

® (C) va d c6 dung mot diém chung < (2) vo nghiém hodc c6 nghiém duy nhat va
nghiém dé bang xo.
A=0
< A < 0hoac B
—57 =

@ Truong hop 2: Phuong trinh (1) khong c6 “nghiém dep”. Khi d6 ta tién hanh cac budc:

X0

@ C6 lap tham sb m, chuyén phuong trinh (1) vé dang f(x) = m. S6 nghiém phuong
trinh nay chinh bang hoanh d¢ giao diém ctia db thi y = f(x) véi duong thang y = m
(ndm ngang).

® Lap bang bién thién ctiia ham y = f(x) trén mién dé bai yéu cau.

® Tinh tién duong thang y = m theo phuong song song v6i Ox, nhin giao diém suy ra

két qua. j

$> Vidu 1. Duong thangy = x — 1 cat do thi ham sy = x® — x2 4+ x — 1 tai hai diém. Tim t6ng
tung do cac giao diém do.
A. -3 B. 2. C. 0. D. —1.

$> Vidu 2. Sb giao diém ctia d6 thi ham s6 y = (x — 1)(x? — 3x + 2) va truc hoanh la
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

$> Vidu 3. D6 thi ham sb y = x® — 3x? + 2x — 1 cat do thi ham s6 y = x? — 3x + 1 tai hai diém
phan biét A, B. Tinh do dai AB.

A. AB=3. B. AB=2v2. C. AB=2. D. AB=1.
$> Vidu 4.
D0 thi sau day la ctia ham s6 y = x° — 3x + 1. Véi gid tri ndo ctia m y
thi phuong trinh x> — 3x — m = 0 c6 3 nghiém phén biét? 1

Al —2<m<2 B. -1<m<3.

C. 2<m<2. D. -2 <m<3.

T
R/

|

Lo N

$> Vidu 5. Cho ham sb6 y = (x — 2)(x? + mx + m? — 3). Tim tap hop cac gid tri thuc ctia tham
s6 m dé do thi ham s6 da cho cat truc hoanh tai ba diém phan biét.
B {—2<m<2 {—1<m<2

m# —1 m#1

$> Vidu 6. Chohamséy = x3 — 3x + 2 ¢6 do6 thi (C). Goi d 1a duong théng di qua diém A(3;20)
va c6 hé s6 goc 1a m. Véi gia tri nao ctia m thi d cat (C) tai ba diém phan biét?

A, —1<m<?2. D. 2<m< —1.
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U1 ] 15 o]
A" B. 5. c.!{" 7. D. 5

m# 4 m # 0 m # 24 m;«él.

$> Vidu 7. Biét c6 hai s6 my,m, 1a hai gia tri cia tham s6 m sao cho do thi (C) ctia ham sb
y= x3 — 3mx? — 3x + 3m + 2 cat truc hoanh tai 3 diém phan biét c6 hoanh dé x1, x7, x3 thoa man
x3 + x2 + x3 = 15. Tinh m; + m,.

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.

> Vidu8. Chohamsbéy = x>+ mx? —x —m (Cy). Hoi c6 tat ca bao nhiéu gia tri ctia tham
s6 m dé do thi ham s6 (Cy,) cat truc Ox tai ba diém phan biét c6 hoanh d¢ lap thanh mot cap s6
cOng ?

A. 2. B. 3. C. 1. D. 0.

$> Vidu 9. Tim tat ca cac gid tri ctia m dé duong thang A : y = x + 4 cat do thi ham s
y = x3 + 2mx? + (m + 3)x + 4 tai ba diém phan biét A(0;4), B va C sao cho dién tich tam gidc
MBC bang 4, v6i M(1;3).

A. m = 2hoacm = 3. B. m = —2hoacm = 3.

C. m=3. D. m = —2hoacm = —3.

Xdc dinh (bién luén) giao diém clia dudng thdng va db thi clia ham sé

béc bdn tring phuong

Xac dinh (bién luan) giao diém cta do thi ham s6 y = ax* + bx? + c(a # 0) c6 d6 thi (C) va
duong thang y = k c6 do thi d.

Xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia (C) va d:
axt* + v’ +c=k (1)

batt = x?> (t > 0) tacé phuong trinh at?> + bt +c—k =0 (2).
Khi do:

@ (C) va d c6 bon diém chung< (2) c6 hai nghiém duong phan biét

A>0
<P >0
S>0

® (C) va d ¢6 ba diém chung < (2) c6 hai nghiém phan biét, trong d6 c6 mot nghiém
duong va mot nghiém ¢ = 0.

® (C) va d c6 hai diém chung < (2) ¢6 nghiém kép duong hodc c6 hai nghiém tréi dau.

@ (C) va d c6 mot diém chung < (2) c6 nghiém ¢ = 0 va mot nghiém am.

® (C) va d khong c6 diém chung < (2) vd nghiém hoac chi ¢6 nghiém am.

A C6 thé chuyén bai todn vé dang "bién ludn giao diém cila do thi cé dinh v6i mot dwong thang nam

ngang”. j
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¢ Vidu 10. Tim s6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = x* — 2x% + 1 vdi truc Ox.

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
$> Vidu 11. D6 thi ham s6 y = 2x* — 3x? va dd thi ham s6 y = —x? + 2 ¢6 bao nhiéu diém
chung?

A. 2 B. 1. C. 3. D. 4.

4> Vidu 12. Tim tat ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m dé do6 thi ham sy = x* — 3x2 —m — 1
cat truc hoanh tai hai diém phan biét.

m> —1 m> —1
A. 13- B. m> —1. C. 13- D. m>—1.

¢ Vidu 13. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé duong thang y = m cat do thi ctia ham
s6y = x* — 2x? — 3 tai bon diém phan biét.
A.m>—1. B. -1<m<1. C. m< -4 D. -4<m< -3

$> Vidu 14. Cho ham s6: y = x* — (2m — 1)x? + 2m c6 d6 thi (C). Tt ca c6 bao nhiéu gia tri
nguyén duong ctia tham s6 m dé duong thang d: y = 2 cat do thi (C) tai bon diém phan biét déu
c6 hoanh do6 bé hon 3?

A. 3. B. 1. C. 2. D. 4.

ax—+b
cx +d

DANG @ Xdc dinh (bién luan) giao clia dudng thdng va dd thi ham s6 y =

ax+b

i d (ad — bc # 0) ¢6 do thi (C) va

Xac dinh (bién luan) giao diém cua do thi ham sy =
duong thang d c6 phuong trinh y = kx + n.
Lap phuong trinh hoanh do giao diém ctia (C) va d:

x4 b Ax> +Bx+C=0(1)
=kx+n& d
cx+d x4 —= =x
c

Cac bai toan thuong gap
® (C) va d c6 hai diém chung < (1) c6 hai nghiém phan biét khic xy <
A>0
Ax3+Bxg+C#0

@ Gid st hai do thi trén cat nhau tai hai diém phan biét M(x; kx; + 1) va N(xo; kxa + n).

Khi d6
A
= 2 _—
MN = /(K + 1)~ J/

$> Vidu 15. D6 thi cia ham sy = i-i—

tam giac OAB (v6i O 1a gbc toa do) bang

1 cat hai truc Ox va Oy tai A va B. Khi d6 dién tich ctia

1 1
A. 1 B. -. . 2. D. -.
4 ¢ 2
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X

¢ Vidu 16. Biét duong thang y = x — 2 cat d6 thi ham sy = 7 tai2 diém phan biét A, B.

x [—
Tim hoanh d¢ trong tam tam gidc OAB v6i O 1a géc toa do.
2 4
A . B. 2. C. - D. 4.
3 3

. . N . R 2 N 9 N N 2x + 4
$> Vidu 17. Goi M, N la giao diém cua duong thang y = x + 1 va duong cong y = <1 Tim
hoanh d6 trung diém ctia doan thang MN.

A x=-1. B. x=1. C. x=-2. D. x=2.

. . 2 N 8 , N 2
$> Vidu 18. Cho ham so y = " _f 1 c6 do thi (C). Goi A, B la giao diém cua duong thang
d : y = x v6i do thi (C). Tinh do6 dai doan AB.

A. AB= /2. B. AB:%. C. AB=1. D. AB=2.

$> Vidu 19. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta m thudc doan [—14;15] sao cho dudng thang

y = mx + 3 cat do thi cia ham s6 y = —— T tai hai diém phan biét.
A. 17. B. 16. C. 20. D. 15.

> Vidu 20. Cho ham s6 y = 2";“ 11

th:img d:y=x+m—1catdo thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao cho AB = 24/3.
A.m=4+/3 B. m=2++/3. C. m =4+ +/10. D. m =2 ++/10.

c6 do thi (C). Tim cac gia tri cia tham sb m dé duong

2x +1
x—1
duong thang d: y = mx + 3 cat nhau tai hai diém phan biét A, B sao cho tam gidc OAB vuong
tai O (v6i O 1a gbc toa d9). Tong ctia hai gid tri d6 bang

A. 0. B. 4. C. 8. D. 6.

> Vidu 21. Biét r::fmg c6 hai gia tri thyc ctia tham s6 m dé do6 thi ham s6 y =

(C) va

> Vidu22. Chohamsby = ;Jr :

tham s6 m dé duong thang d : y = —x + m cat (C) tai hai diém phan biét M, N sao cho t giac

OAMN la hinh binh hanh (O 1a gbc toa do).
A. m=3. B. m=2
C.m=2++5m=2-/5. D. m=2—+/5.

BAI TAP TU' LUYEN

Cdu 1. Tim s6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = x® + 2x? — 4x + 1 va duong thang y = 2.
A. 1 B. 3. C. 2. D. 0.

c6 do thi (C) va diém A(—5;5). Tim tat ca gia tri thuc cta

Cdu 2. D6 thi ham sb y = x* — x3 — 3 cét truc tung tai may diém?
A. 1 diém. B. 2 diém. C. 4 diém. D. 3 diém.
Cau 3. D6 thi ham s6 y = x* — 5x2 + 4 cat truc hoanh tai bao nhiéu diém?
A. 0. B. 4. C. 2. D. 3.
Cdu 4. Tim sb giao diém 7 ctia hai do thi (C1): y = x* —3x> +2va (Cp): y = x* — 2.
A. n=1. B. n =4. C. n=2. D. n=0.
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X \ . 4x+4
Céu 5. Db thi ham sé y = ;jl

A. 1 B. 3. C. 2. D. 0.

Cdu 6. Biét rang do thi ham s6 y = x% + x> — x + 2 va do thi ham s6 y = —x? — x + 5 cat nhau
tai diém duy nhat c6 toa do (xo; yo). Tim yo.

vay = x> — 1 cat nhau tai bao nhiéu diém?

A. 0. B. 4. C. 1 D. 3.
Cdu 7. Do thi ham s6 nao sau day cat truc tung tai diém c6 tung do am?
C4Ax+1 B _ —2x+3 _ 3x+4 D _ 2x—3
ox+2° SRR YT SR

1 .
+ 7 tai hai diém phan biét A, B c6

- ) . s ) 2
Cdu 8. Biet duong thangy = x —2 cat do thi ham so y = *
hoanh d6 lan luot 1a x X Khi do

A. x, +x, =5. B. x, +x, =2 C.x,+x,=1 D. x, +x, =3.

Cdu 9. Biét rang do6 thi ham s6 y = x> — 4x? + 5x — 1 cat d6 thi ham s6 y = 1 tai hai diém phan
biét A va B. Tinh d6 dai doan thang AB.

A. AB =2. B. AB = 3. C. AB=2V2. D. AB=1.

Cau 10. Cho ham sb f(x) = ax® + bx?> + cx +d (d # 0) c6 do thi nhu
hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(x) — 1 = 0 bang
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.

Cau 11. Choham sbbacbay = f(x) c6 dod thi (C) nhu hinh vé, duong y

2 p d
thang d c6 phuong trinh y = x — 1. Biet phuong trinh f(x) = 0 c6 ba 2

nghiém x; < xp < x3. Gid tri cia xx3 bang /w

5 7 |

A -2 B. ——. .= D. -3. !

2 > C 3 3 1 l

N ’
©)

Gu 12. Chohamsb y = —x3 —2x2 4+ 1 ¢6 dd thi (C) va duong thang d : y = —m. Tim tap ho
Cdu 12. Chohamsoy §3221 do thi (C) va duong thang d : v Tim tap hop

tat ca cac gid tri cia tham s6 m dé d cat (C) tai ba diém phan biét.

A L] s [l e () o (-1-1)

Cdu 13. Tim m dé do thi ham s6 y = x* — 2x2 + m cat truc hoanh bén diém phan biét.
A. m > 0. B. 0<m<1. C. m>1. D. m<1.

Cdu 14. C6 bao nhiéu sb m nguyén am dé do thi ham sé y = x> —3x% + (1 — m)x +m + 1 cat
truc Ox tai 3 diém phan biét.
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A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cdu 15. Tim tAt ca cac gia tri ctia tham s6 m dé dd thi (C) cia ham s6 y = x® — 3x + m cét truc
hoanh tai ding 3 di€ém phan biét.
A. me (2;,4+0). B. m e (—2;2). C. meR. D. m € (—o0; —2).
Cdu 16. Choham sy = x® — 3mx? + (3m — 1) x + 6m c6 d6 thi 1a (C). Goi S 1a tap hgp tat ca cac
gia tri thuc ctia tham s m dé (C) cat truc hoanh tai ba diém phan biét c6 hoanh dé x1, x», x3 thda
man diéu kién x2 + x3 + x3 + x1xpx3 = 20. Tinh t6ng cac phan t cda tap S.
4 2 5
A. —. B. -. .= D.
3 3 ¢ 3
Cdu 17. Tim tat ca gid tri thuc cta tham sb m dé do thi ham sb y = x® — 3mx? + 9x — 7 cat truc
hoanh tai 3 diém phan biét c6 hoanh do 1ap thanh cap s6 cong.
m=1 1415 —1- 15
A. . B. = —\ C. =\ D. m=1.
- V15 m 5 m 5 m
2

Cdu 18. Gia tri ctia tham sb m dé dd thi ham s6 y = x> — 3x> — mx cét truc hoanh tai ba diém
A, B, C phan biét va cach déu nhau la

Q| =

A. 2. B. 1. C. -2 D. 0.
Cdu 19. Tim tat ca cac gid tri ctia tham s6 m dé phuong trinh —x* +2x% +3 + 2m = 0 c6 4 nghiém
phan biét.

-3 -3 -3

Cdu 20. Tim tt ca cac gia tri m nguyén dé phuong trinh x* — 2x? + 3 — m = 0 c6 bdn nghiém
thuc.

A. 1. B. 2.

C. 3. D. Khong c6 gid tri m.

Cdu 21. Tim sb giao diém ctia d6 thi ham sb y = x?|x? — 3| va duong thang y = 2.
A. 8. B. 2. C. 6. D. 4.

X
x—1

Cdu 22. C6 bao nhiéu dudng thang cat d6 thi (C) ctia ham s6 y = tai hai diém phan biét

ma hai giao diém d6 c6 hoanh dd va tung do 1a cac sd nguyén?

A. 15. B. 4. C. 2 D. 6.
Cdu 23. D6 thi hamsby = z 4__ 7 cat duong thang y = x + m tai hai diém phan biét khi
m < =2
A.m> =2 B. m > 6. C. : D. m< -2
m>6

Cdu 24. Choham s6y = x% + ax? + bx + ¢ (b < 0,a # 0). Biét rang do6 thi ham s6 da cho cat truc
hoanh tai 3 diém phén biét trong d6 c6 hai giao diém ddi xtiing nhau qua gbc toa do. Tinh gia tri
cta biéu thie T = 2(ab — ¢) + 3.

A. T=5. B. T=2. C. T=3. D. T=1.

. . 2 R . .
Cau 25. Chohamsoy = 3;_:—2 c6 do thi (C) va duong thang d : y = ax + 2b — 4. Duong thang
d cat (C) tai hai diém A va B déi xung nhau qua géc toa dd O. Tinh a + b.

5 7

A. T=2 B. T=—-. . T=4 D.T=~-.

2 ¢ 2
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Cdu 26. Puong thang d di qua A(2;1) véi hé sb goc k cat do thi (C) cia ham sb y = i —, tai hai
diém phan biét khi va chi khi
A. k>0. B. -1<k<1. C. k<lhoack>3. D. k<Ohoack > 4.

~ % 2 1 X 2 A R N 2
Cdau 27. Chohamsoy = ;_j 7 c6 do thi (C). Tim cdc gid tri cta tham so m dé duong thang

d:y=x+m-—1 cat do thi (C) tai hai diém phéan biét A, B sao cho AB = 24/3.

A. m=4+3. B. m =4+ /10. C. m =2+ 10. D. m=2++/3.
~ - . 2 A ~ N & g X . N A 1
Cadu 28. Tim gia tri caa tham so m dé duong thang d: y = 2x + m cat do thiham soy = i—tl ©)

tai hai diém A, B phan biét sao cho doan AB ngén nhat.
A. m=0. B. m=—1. C. m= -2 D. m=1.
CAu 29. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham sb m dé duong thang (d): y = mx —m — 1 cat do thi
C):y= x3—3x2+1tai3diém A, B, C phan biét (B thudc doan AC), sao cho tam giac AOC can
tai O (vdi O la gbc toa do).
A.m=—1. B. m=1. C. m=2. D. m=-2.
a+c>b+1

. Tim s6 giao diém ctia d6 thi ham s
a+b+c+1<0

Cdu 30. Cho cac so6 thuc a, b, c thda man {

y = x% + ax? + bx + ¢ va truc Ox.
A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
—HET—
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TIEP TUYEN CUA DO THI HAM s Y /4

LY THUYET CAN NHO

& Duong thang di qua diém M(xo; yo) c6 hé sb goc k c6 phuong trinh 1a y = k(x — xg) + yo.

Luu y:
@ k = tan @, v6i ¢ 1a géc hop bdi dudng thang A véi chiéu y A
duong cta truc Ox va ¢ # 90°.

@ Cho hai duong théng Ay =kix+mpvaldy:y = kx+

ms.
¢
OA1//A2¢>k1=k2Véml§éﬂ12. O X
o A L A& ky-kyp=—1.
@ Tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 tai diém M(xo; yo):

Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi (C). Tiép tuyén d cda

do thi ham s6 tai diém M(xp;y9) c6 phuong trinh la

y = f'(x0)(x — x0) + yo | (ldc nay k = f'(xo)). y

Trong do
e X goi la hoanh do tiép diém; Yo |- -
e 1o la tung do tiép diém, vdi vy = f(x0); / O| Xo \ x
e f’(x0) goila hé s6 goc cua tiép tuyén. y=f(x)

IRY/Y CACDANG TOAN THUONG GAP

Viét phuong trinh tiép tuyén clia dd thi ham sé y = f(x) tai diém (xo; o)

cho trwéc

e Tinh f(x). Tir day tinh f'(xo) hodc bAm may %(f(x))

X=Xq

e Thay vao cong thirc |y = f/(x0)(x — x0) + yo |, thu gon két qua vé dang y = Ax + B.

A Trong nhiéu truong hop, dé bai chua cho ddy dii (xo; yo). ta thuong gip cdc logi sau:

@ Cho biét trudc xq hodc yo. Ta chi viéc thay gid tri d6 viao ham so y = f(x), sé tinh duoc dai
lwong con lai.

@ Cho trudc 1 diéu kién gidi. Ta chi viéc gidi diéu kién do, tim xg. j
$> Vidu 1. Cho ham s6 y = x* — 4x? + 4 ¢6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai
diém M(1;1).

A.y=—x+2 B. y=—-2x+3. C.y=-3x+4. D. y = —4x+5.

Gv PHUNG V HOANG EM - DT: 0972. 657. 617




WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

$> Vidu 2. Tiép tuyén véi do thi ciia ham sb f(x) = — tai diém c6 hoanh do xy = 2 c6 hé

sb goc la

2 2
A —-. B. -. C. 2 D. —2.
3 3
¢ Vidu 3. Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = x? — 3x + 1 tai diém c6 hoanh do
bang 3 1a
A. y=3x-—8. B. y =3x—10. C. y=-3x+10. D. y=—-3x—-38.

- A A s iR A » x N £ X . oa.e . A~
¢ Vidu 4. Tim hé so goc tiep tuyen cua do thi ham so y = tai diém c6 tung do y =

9 5 5
. = B. ——. . = D. —10.
5 9 ¢ 9 0

> Q').I ﬂ

2x +1 . .
s — tai diém M(2;5) cat cac truc toa do

$> Vidu 5. Tiép tuyén ctia duong cong (C): y =

Ox, Oy lan lugt tai A va B. Tinh dién tich tam giac OAB.

121 121 121 121
A —. B. ——. . D. ———.
6 6 ¢ 3 3

$> Vidu 6. Tiép tuyén ctia do thi ham s6 f(x) = —x® — 3x% + 4 tai giao diém ctia do thi ham s6
v0i truc Ox 1a

A, y=9x+09. B.y=-9%+9vay=0.
C.y=9%—-9vay=0. D.y=-9x-0.

$> Vidu 7. Biét do thi (C) cia ham sb6 y = 5 E
diém A, B. Tiép tuyén tai hai diém A, B v6i do thi (C) c6 hé s goc 1an luot 1a ky, k. Tinh tong
k1 + k. i

A. k1+k2:_§- B. k1 +ky =1. C. ki +ky=3. D. kl—l-kz:g.

» cat do thi (C") ctia ham s6 y = x? + 1 tai hai

$> Vidu 8. Cho ham s y = ii;
tham s6 thuc). Goi k1, ko 1a hé s6 goc cta tiép tuyén tai giao diém ctia (d) va (C). Khi d6 ki - k»

c6 do thi (C) va duong th:fmg d:y=-2x+m—1(mla

bang

A. 3. B. 4. C. 411 D. 2.
<> Vidu9.
Cho ham s6 y = f()_””b( bc,d € R;c #0,d # 0) ity
c6 do thi (C). Do thi ctia ham s6 y = f'(x) nhu hinh vé duéi i
day. Biét (C) cat truc tung tai diém c6 tung do bang —2. Viét —-r--
phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai giao diém cda (C) voi o 3
truc hoanh. i |

A. x-3y+2=0. B. x+3y—2=0. L

C. x+3y+2=0. D. x-3y—2=0. L

-2-1 |O x
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DANG @ Viét phuong trinh tiép tuyén cla dé thi ham sé y = f(x) khi biét hé s6

géc cua tiép tuyén bang k,

e Tinh f'(x). Gidi phuong trinh f'(x) = ko, tim nghiém xo. Thay xg vao y = f(x), tim yp.

e Viét phuong trinh tiép tuyén tai (xo; yo) theo cong thirc|y = f/(x0)(x — x0) + yo |

A Trong nhiéu truong hop, ta gip cdc dang sau:

@ Biét tiép tuyén song song vdi A: y = ax + b. Khi dé kg = a hay f'(x) = a.
P ) 1
@ Biet tiép tuyén vudng goc véi A: y = ax +b. Khi dé ko -a = —1 hay f'(xo) = -

® Biét tiép tuyén tao vdi Ox mot gic @ thi kg = = tan ¢.
L . . \ , B
@ Biet tiep tuyen cat Ox, Oy lan luot tai hai diém A, B thoa OA = m - OB thi kg = :I:g—A.
® Biét tiép tuyén cd hé sé goc nhd nhat (hodc 16n nhat) thi kg = min f’(x) (hodc max f'(x)).
Déi vdi ham bdc ba thi kmax hodc kmin dat duoc tai xg théa f"(x) = 0. j

$> Vidu 10. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham sb y = —x* — x? + 6, biét tiép tuyén
c6 hé s6 goc k = 6.
A. y=6x-+6. B. y=—-6x+1. C. y= —6x+10. D. y = 6x +10.

$> Vidu 11. Tiép tuyén ctia do thi ham sb f(x) = —x3 —3x% 4+ 9x + 5 c6 hé s6 goc 16n nhat
1a
A. y=12x+18. B. y=9x-9. C. y=12x+e6. D. y=4x+4.

. N A 1 < < A A 2 X . N A
$» Vidu 12. Chohamsoy = §x3 — 2x2 4 3x + 5. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6
c6 hé s6 géc nhd nhat 1a

17 23 19
A.y:—x—i—?. B.yz—x—l—?. C. y=5. D.y=—.

e N A 1 . A . < A ~ < A A 2.

$> Vidu 13. Chohamsoy = §x3 — 3x? + 3x + 1 c6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi

d6 thi (C) ctia ham sb, biét tiép tuyén song song v6i duong thang y = —2x — 1.

1 22
A. y:—2x+?0;y:—2x—22. B. y:—2x—10;y:—2x—?.
10 22 10 22
C. y——2x—|—?,y——2x+?. D. y——2x+?,y——2x—?.
1, 3m+4

$> Vidu 14. Cho (Cp) : y = 1 5 x2 +3m +3.Goi A € (Cp) c6 hoanh d6 1. Tim m dé

tiép tuyén tai A song song v6i duong thang d : y = 6x + 20172
A. m= -3 B. m = 3. C. m=5. D. m =0.
$> Vidu 15. Cho ham sé y = —x® 4 3x% — 3 ¢6 do thi (C). S6 tiép tuyén cta (C) vudng goc véi

. 1
duong thang y = T +2017 la
A. 2 B. 1. C. 0. D. 3.
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$> Vidu 16. Chohamsbdy = 2;__ 11 6 do thi (C). C6 bao nhiéu tiép tuyén cta (C) cat truc Ox,

Oy lan lugt tai hai diém A va B thda man diéu kién OA = 40B.
A. 2. B. 3. C. 1. D. 4.

Viét phuong trinh tiép tuyén clia dé thi ham sé iy = f(x), biét tiép tuyén

di qua diém A(x;y4)

e Goid: y=k(x —xa)+ya (1)laduong thang di qua diém A va c6 hé sb goc k.

f(x) =k(x —xa)+ya
fl(x)y=k

e d1a tiép tuyén khi hé { (2) co nghiém x.

e Giai hé (2), tim x va k.

e Thay k vao (1), ta dugc két qua. /

$> Vidu 17. Choham sé y = x% — 9x? + 17x + 2 ¢6 do thi (C). Qua diém M(—2;5) ké dugc tat
ca bao nhiéu tiép tuyén dén (C)?
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.

$> Vidu 18. Cho duong cong (C): y = x* — 4x? + 2 va diém A(0;a). Néu qua A ké dugc 4 tiép
tuyén vdi (C) thi a phai thdéa man diéu kién

A. ac (Z;%). B. a € (2, +).
1
C.ac(—x;2)U (E;-i—oo). D.ae (—oo;—o).
3 3
$> Vidu 19. Duong thang x +y = 2m la tiép tuyén ctia duong cong y = —x3 + 2x + 4 khi m
bang
A. —3 hoac1. B. 1 hoac 3. C. —1 hoac 3. D. —3 hoac —1.

c6 do thi (C) va diém A(0;4). Goi S la tap hop tat ca cac

> Vidu20. Cho ham sé y = xfl

gia tri thuc ctia a dé tir A ké dugc hai tiép tuyén AM, AN dén (C) v6i M, N 1a cac tiép diém va
MN = 4. Téng cac phan tt ca S bang bao nhiéu?
A. 4. B. 3. C. 6. D. 1.

- P 1 .« A , - . o« 2 N ~ , ?
¢S Vidu 21. Chohamsoy = i—tl (1). Biet trén truc tung c6 dung hai diém M, N ma tir d6 chi
ké dugc t6i do thi ctia ham s6 (1) ding mot tiép tuyén. Do dai doan MN la

A. /5. B. 2. C. % D. \/75

DANG @ B&i tap téng hop

. ) 2 A s . 2 . :
$» Vidu 22. Chohamsoy = ZJ;—:— 3 c6 do thi (C). Duong thang d c6 phuong trinhy = ax + b
1a tiép tuyén ctda (C), biét d cat truc hoanh tai A va cat truc tung tai B sao cho tam gidc OAB can
tai O, v6i O 1a gbc toa do. Tinh a + b.

A. -1 B. —2. C. 0. D. -3.
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$> Vidu 23. Chocachamsby = f(x), y = g(x), y = jg% Néu hé sb goc tiép tuyén ctia cac do
thi ham s da cho tai diém c6 hoanh do6 xo bang nhau va khéac khong thi
1 1 1 1
A. f(xo) > Z B. f(xo) < Z C. f(xo) < E D. f(x()) < Z

$> Vidu 24. Cho ham sby = ;;tll, c6 do thi (H). Biét A (x1;y1), B (x2;¥2) 1a hai diém phan

biét thudc (H) sao cho tiép tuyén cta (H) tai A, B song song vdi nhau. Tim do dai nhé nhéat cta
doan thang AB.
A. 2+/6. B. V3. C. V6. D. 3v2.

$> Vidu 25. Chohamsdy = ;x — 11 c6 do thi (C) va dudng thang (d): y = x + m. V&i moi gia

tri cua m duong théng (d) ludn cat d6 thi (C) tai hai diém phan biét A va B. Goi ky, ko lan luot 1a
hé sb géc ctia cac tiép tuyén véi (C) tai A va B. Gid tri nho nhat cda T = k2°20 + k3020 bang

A. 1. B. 2. C. 1 D. g

2 3
BAI TAP TU' LUYEN

Cdu 1. Tiép tuyén ctia d6 thi ham sd y = —x? + 4x + 7 tai diém A(—1;2) c6 hé s goc la
A. 2. B. 4. C. -2 D. 6.

~ A A4 A ; , NIRRT £ 3x C 3. R . N Ay 1s
Cau 2. Hé so goc tiep tuyen cua do thi ham so y = e 1 tai diém c6 hoanh d6 2 1a

3 1 1
A —. B. 1. .. D. -.
2 ¢ 9 3
Cdu 3. Phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham sé y = —2x* + x2 + 3 tai diém M(1;2) la
A. y=—6x+8. B. y=—6x+6. C. y=—6x—6. D. y=—6x-38.

Cdu 4. Viét phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s6 f(x) = x® — 2x% + 3x + 1 tai diém c6
hoanh do xy = 2.

A.y=—x-7. B. y=7x—-14. Cy=7x-7. D.y=—x+0.
Cdu 5. Sb tiép tuyén ctia do6 thi ham sé y = x* + 2x? + 2 tai diém c6 tung do6 bang 2 la
A. 3. B. 2. C. 4 D. 1.

Cdu 6. Choham s6y = —x> + 3x — 2 ¢6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao
diém cta (C) voi truc tung.

A.y=—-2x+1. B. y=2x+1. C.y=3x-2 D.y=—-3x-2
Cdu 7. Chohamsé y = —x® + 3x — 2 ¢6 do thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém
M, biét M 1a giao diém ctia (C) v6i dudng thang c6 phuong trinh y = —x — 2 va xp; > 0.

A. y=—-9x—12 B. y=—-9x+12. C. y=-9x+14. D. y=-9x—-14.
Cdu 8. S6 tiép tuyén ctia d6 thi ham sé y = x3 + 3x2 — 8x + 1 song song v6i dudng thang (d) :
y=x+281la

A. 2 B. 1. C. 0. D. 3.

x+1

Cau 9. Tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = song song véi duong thang y = 5x + 17 c6

phuong trinh 1a
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WAV chuong 1. UNG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT VA VE BO TH HAM 56

A. y=>5x+17;y = 5x + 3. B. y=>5x+3.

C. y=5x—-3. D. y =5x+17;y = 5x — 3.

- N . . 2x+1 S o
Cau 10. Cho duong cong (C) c6 phuong trinh y = 1 Tim phuong trinh tiep tuyen cua
duong cong (C) biét tiép tuyén vuong goc véi duong thang d : y = —4x + 3.

1 7 1 3 .1 5

Ay—zx—z By—ix—kivay—zx—kz

C —1x+§vé —1x+E D —lx—k§

AR A AU

Cadu 11. Tiép tuyén véi dd thi ham sd y = x® — 3x% + 2 vuong géc véi duong thang x — 3y +1 =0
c6 phuong trinh 1a

A. x-3y+3=0. B. 3x —y—-3=0. C. 3x+y—-3=0. D.3x+y—-1=0.

Cdu 12. D6 thi ham s6 y = x* — 2x? c6 bao nhiéu tiép tuyén song song vdi truc Ox?
A. 3. B. 2. C. L D. 0.

Cdu 13. Cho ham s6 y = —x2 + 3x% + 2 c6 d0 thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) ma c6 hé
s6 goc 16n nhat la

A. y=3x+1 B. y=-3x+1. C.y=3x—-1 D. y=-3x—-1.

2

Cau 14. Choham sby = 1 6 db thi (C) va dudng thing d: y = —2x. Biét d cit (C) tai hai

x—2
diém phan biét A, B. Tich cac hé sb géc ctia cac tiép tuyén ctia (C) tai A, B bang
1 5
A. 0. B. 4. .= D. -.
0 C ¢ 5
~ NEER A ax+b . oge R .4 A 2 X il s 3: R
Cdu 15. D6 thihamsoy = —— 1 cat truc tung tai diém A(0; —1), tiép tuyen cua do thi tai diém
Acohésdgock = —3.Giatrictaavabla
A.a=1b=1. B. a=2b=2. C.a=2b=1 D.a=1b=2.

Cdu 16. Chohamsdy = x® — 3mx? + (m + 1)x — m. Goi A la giao diém ctia d6 thi ham s6 véi truc
Oy. Tim gia tri cta m dé tiép tuyén cta do thi tai A vudng géc véi duong thang y = 2x — 3.
3 1

A.m:—i. B.m:—i. C. m= -3 D. m=1.
~ . N % f(x) + 3 A A . .4 £ » . 2 .
Cau 17. Chocaichamsoy = f(x),y = g(x), y = FOESE Hé so goc tiep tuyen cua céc do thi
ham sb da cho tai diém c6 hoanh d6 x = 1 bang nhau va khac 0. Khang dinh nao sau day la
dung?
11 11 11 11
A. f(1) < I B. f(1) < I C. f(1) > I D. f(1) > e
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Cau 18. Chohamsby = f(x) = ax® +bx?> +cx +d (a,b,c € R,a # 0) c6
do thi 1a (C). Biét do thi (C) di qua gbc toa d6 va do thi ham s6 y = f’(x) cho
bai hinh vé bén. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 tai diém c6
hoanh do bang x = 1.

A.y=x+2 B. y=x+4. C.y=5>5x+2 D. y=5x—-2

. ) 2x +1 R . A a A g A A g
Cdau 19. Chohamsoy = ;j 1 c6 do thi la (C). Tiep tuyen cua do thi (C) tai diém thudc do thi

(C) véi hoanh do xp = 0 cat hai duong tiém céan cta dd thi (C) tai hai diém A, B. Tinh dién tich
tam giac IAB, véi I 1a giao diém hai duong tiém can cua dd thi (C).

A. Sajap = 6. B. Sajap = 3. C. Sajap = 12. D. Sajap = 6V2.

Cau 20. Cho ham sby = %x‘i — gxz c6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém A thudc (C) sao cho tiép
tuyén ctia (C) tai A cat (C) tai hai diém phan biét M(x1;y1), N(x2;y2) (M, N khac A) théa man
Y1 — Y2 = 6(x1 — x2)?
A. 2. B. 3. C. 1L D. 0.
—HET—
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