CHUYEN PE: BAI TOAN THU'C TE 2017

U’'NG DUNG TICH PHAN

Bién soan: Vii Hong Quy

Bdi todn 1. Cho hinh vudng ABCD c6 canh bang 4c¢m . Tai b6n X
dinh A, B, C, D ng woi ta vé lan lwgt bén dwong tron c6 ban ddm
kinh bang nhau va bang 1cm . Tinh thé tich phan dwgc td mau khi / \ / \
s 2 A B
quay hinh phang xung quanh truc XY . L/ \ /
A.V =67 +167. B.V =107 + 27 \
dem dem
CV= 8‘+ﬁ7r D.V = 6‘+52—7r
NN
dem

Y
Bdi todn 2. Mét hinh xuyén dang cai phao c6 kich thwéc nhw hinh vé. Tinh thé tich ctia hinh d6 theo R va r.

R :
\l. ] I >
R N :‘ \ -
\SSa s
L, 44

At AL il
ave e :

A
s Cs!

A.V =2727R. B. V =272°rR?. C.V =7r"R. D.V = z2°rR*.

Bdi todn 3. Cho mdt khéi chdm ciu (5) c6 ban kinh R va chiéu cao h. Tinh thé tich V' ctia khéi chom cau (5)

A.V =7xh’ (R hj.

. X
res(o-) =2
C. V=7Z'h2(R+ﬁ).

2
D. V = zh? (R %j
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Bai todn 4 (S¢ GD Ha Tinh). Ta vé nlra dwong tron nhw hinh
vé bén, trong d6 dwong kinh cia dwong tron 16n gap doi
dwong kinh ctia nira dwong tron nho. Biét rang nira hinh tron
dwong kinh AB c6 dién tich1a 32z va BAC = 30°. Tinh thé
tich vat thé tron xoay dwoc tao thanh khi quay hinh phang

(H) (phan t6 dam) xung quanh dwong thing AB.

A.@ﬂ. B.@ﬂ
3 3
C. 279rx. D.£357r

Bai todn 5 (Quéc hoc Hué-L2). Nguoi ta dwng mot cai

1éu vai (H) c6 dang hinh “chép luc giac cong déu” nhw
hinh vé& bén. Pay ctia (H) 1a mot hinh luc gidc déu canh
3m . Chiéu cao SO = 6m (SO vudng géc véi mit phang
ddy). Cic canh bén cta (H) la cac soi day
c,,C,,C,,C,,C.,C, nam trén cac dwong parabol c6 truc
d6i xirng song song véi SO. Gia st giao tuyén (néu co)
ctia (H) véi mdt phang (P) qua trung diém cta SO thi
luc gidc déu c6 canh 1m . Tinh thé tich phan khong gian
nam bén trong cai léu (H) do.

135\/§ (m;;) . 96\/§ (m.‘i) .

A. B. ——
5 5
¢ 1B ). p. 188 (1),
4 8
Bai todn 6 (S¢& GD Vinh Phiic): Mot thung dwng nwdc ¢6 dang hinh tru -

c6 chiéu cao h va ban kinh ddy bang R . Khi dit thiing nuwéc ndm ngang

R3

nhw hinh 1 thi khodng cach tir truc hinh tru téi mat nwéc bang — =
(m&t nwéc thip hon truc ctia hinh tru). Khi dit thung nwéc thing dirng u
nhw hinh 2 thi chiéu cao cia myc nwéc trong thung 1a A,. Tinh ti s6 Hinh 1 Hinh 2
by
P
a 233 p. T3 ¢ 2= p. V3
12 6 12 4
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Bai todn 7. Cau lac b bong da AS Roma dw dinh xay dung
SVD mai co tén la Stadio della Roma d€ lam sin nha cia
d6i bong thay thé cho sin bong Olimpico. Hé thong mai cia
SVD Stadio della Roma dw dinh dwoc xdy dung cé dang
hai hinh elip nhw hinh bén véi hinh elip 1é6n bén ngoai c6 do
dai truc Ion 1a 146 mét, dd dai truc nhé la 108 mét, hinh
elip nhoé bén trong c6 do dai truclénla 110 mét, d6 dai truc
nhé 12 72 mét. Gia st chi phi vat liéu 1a 100€ mdi mét
vuong. Tinh chi phi cdn thiét dé€ xdy duwng hé thong mai san.

A. 98100€. B. 981007€.

C. 196200€. D. 1962007€.

Bai todn 8. Mot khéi nén (N) c6 ban kinh day r, thiét dién qua dinh va vudng géc véi mat phing day la mot
tam giac déu. Cit khdi n6n béi mot mit phang di qua dwong kinh day va vudng goc véi dwdng sinh ctia khdi nén
dé 14y mot cai ném (xem hinh vé).

Ki hiéu V 1a thé tich cdi ném. Thé tich V 1a?
3

3 3
AV="r. B.V = cv=2 p.v="_.
23 V3 2\3 V3
DAP AN
1-D 2-A 3B | 4B | 5D | 6A 7-D 8-A
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LOT GIAI CHI TIET

Bdi todn 1. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang 4c¢m . Tai bén X
dinh A, B, C, D nguwoita veé lan lwot bon dwong tron cé ban A
kinh bang nhau va bang 1cm . Tinh thé tich phan dwoc td mau / \ / \
khi quay hinh phang xung quanh truc XY . A B
A.V =671 +167. B.V=10ﬂ2+207ﬂ. K/ \/
dem
C.V=8r+ %ﬂ'. D.V =61" + —52”. an dem
3 3
NSNS
dem
Y

Hwéng dan giai
Trwéc khi dén véi lod gidi cua bai todn nay ching ta sé cung giadi Bai todn 2 nhw sau:

Bai todn 2. Mot hinh xuyén dang cai phao c6 kich thwéc nhw hinh vé. Tinh thé tich cda hinh dé theo R va r.

A.V =27°rR. B. V = 22°rR?. C.V=7z""R. D.V = z*rR®.

. X g ys
Hwdng dan giai ©
Xét hé truc toa d60 Ozy nhuw hinh vé.

Khi d6 hinh xuyén dang cai phao dworc tao ra khi ta quay dwong tron tim

(0; R) vaban kinh r xung quanh truc Oz .

y=R+\/r2—x2
yzR—\hﬂ—xz.

dx = 47er Nr?t —zfdx.

= Phwong trinh dwong tron z° + (y - R)2 =r’ o {

o R ——

(R+\/7“2 —wQ)Z —(R—\/r2 —w2)2

N Pem=mmmmem———aaS
y

:>V=7zjf

.
S

2

Pit z =rsint < dx = rcostdt%—ﬂ/' =4zR | (rcost) dt

—o [N

Wy
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z
2

3

=27°r"R —Pap an A.
2

0 [ N

5 in2t
=27r°R | (1+ cos2t)dt = 27rr'R(t + Sm2 j

N

Vdy ta c6 céng thikc tinh thé tich cia mdt hinh xuyén dang cdi phao cé kich thwéc nhw hinh vé la:

V =27°r°R
Quay tré lai véi Bai todn 1 ta c6 vat thé dworc tao thanh khi quay hinh
phdng xung quanh truc XY c6 hinh dang nhw hinh bén.

Khi d6 thé tich vat thé dwoc tao thanh sé bang tong thé tich cia hinh
tru c6 ban kinh R =2, chiéu cao h =4 va 2 hinh xuyén dang céi

; 1
phaocoé R =2, r =1 trir di 2 lan thé tich cia 3 ntra bén trong hinh
xuyén dang cdi phaoco R =2, r =1.
Vay Vi, = 2.2°4+2.22°1%.2- V' = 82" + 167 -V ".

Véi V' 1a thé tich mot niva bén trong cia hinh xuyén dang cai phao c6
R=2 r=1.

= V' la thé tich ctia ntra hinh tron tdm 7(0;2), ban kinh r =1 quay

xung quanh truc Oz nhw hinh vé.
9 1
2? —(2—\/1—372) dx = ﬁj(wQ —1+4\/1—:c2)dx= 27° —gﬂ
-1

(Cach tinh twong tw nhw khi ching ta tinh thé tich cai phao trén).

:>V'=7zj
-1

Vay V(H) =8r’ +167z—(27r2 —gﬂ'j =67’ +52Tﬂ.—>})ép an D.

-

yl

\j

H{}-----.&l

=

A. VzﬂhZ(R+gj.

B V=7rh2(R—ﬁj.
3

C V—ﬂ'hQ(R+Ej.
2

D V=7rh2(R—g).

Badi todn 3. Cho mdt khéi chém ciu (S) c6 ban kinh R va chiéu cao /. Tinh thé tich V ctia khdi chém cau (.5)

==

Hwéng dan giai
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Ta c6 khdi chém ciu thu dwgc khi quay hinh phang gi¢i han béi y

y=NE -z quanh truc Oz
z=R—-h(0<h<R)

R

= V(S) = ”RJ}Z (R2 —:c2)da: = ﬁ(sz—%xj

h

R—h

=7{R"‘—%—R%R—hh@]:ﬁh(l(]%—ﬁj.

3
—Pap an B.
Chil y: Ta c6 thé mé réng cong thirc khi dé bai cho dir kién theo cdch

khdc: V = zh? (R - gj = %h(h‘2 +3r*) (v6i r la bdn kinh dwong tron

ddy ctia chém cdu)

Bai todn 4 (S6 GD Ha Tinh). Ta vé nira dwdng tron nhw C
hinh vé bén, trong d6 dwong kinh ctia dwong tron 1én gap g
doi dwong kinh clia nira dwong tron nhd. Biét rang nira

hinh tron dwong kinh AB cé dién tich la 327 va

BAC = 30°. Tinh thé tich vat thé tron xoay dwoc tao thanh ( H )
khi quay hinh phang (H) (phén t6 ddm) xung quanh
duong thang AB.

A. @ . B. @ . A B
3 3
C. 279 . D. ﬁ .
3
Hwéng dan giai
Cach 1. Dyng hé truc toa d0 Ozy nhw hinh vé. y A

1
Tacé§S=327z@nR2=64n@R=8:>r=§=4

(C):y =«/64—(a:—8)2
(C"):y =416 (z—4)

BAC =30" = BAC = 30" = phwong trinh dwong thang

0 x -
AC: y=x.tan30 @yzﬁ. O 6 8 12 16 x

Vay thé tich vat thé cadn tinh la: V = H(T%zdx + T(64 —(z- 8)2)dx - i(lG —(z- 4)2)dx]%—7r
6 12 6

—Pap an B.
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Céach 2. Ta c6 thé& tich vat thé cin tinh bing tdng thé tich khéi nén cut 6 ban kinh day 16n R = 4+/3, ban kinh
day nho r = 24/3 , chidu cao h = 6 va khdi chdm ciu c6 chidu cao i = 4, ban kinh R = 8 trir thé tich kh&i chém

cau c6 chiéu cao h =2, bankinh R =4.

Vaysuyra V = 7{%.6((4\5)2 +4\/§.2\/§+(2\/§)2)+42 (8—%)—22 (4—%} = %n —>P4p an B.

3

Bdi todn 5 (Quéc hoc Hué-L2). Ngu i ta dwng mot cai

1éu vai (H) c6 danghinh “chép luc gidc cong déu” nhw
hinh vé bén. Pay ctia (H) la mét hinh luc gidc déu
canh 3m . Chiéu cao SO = 6m (SO vubng goc véi mat
phang day). Cac canh bén cia (H) la cac soi day
c,,C,,C,,C,,C.,C, nam trén cac dwong parabol cé
truc doi xrng song song v&i SO. Gia st giao tuyén
(néu c6) ctia (H) véimat phang (P) qua trung diém
cia SO thi luc gidc déu c6 canh 1m. Tinh thé tich

phan khong gian ndm bén trong cai léu (H) do.

a, 135 (). . 2093 1) /
13543 (m?). 13543 (m?). 9

C. D.
4 8
Hwéng dan giai
Chon hé truc toa dd Oxy nhw hinh vé. Ui
Goi phuwong trinh parabol ctia (C)) la: 6lS
1
a =—
0=9a+3b+c 27 1
y=ar’ +br+c=>{3=a+b+c < b=—§:>y=§x2—§x+6
6=c =6 N

Khi cit (H) béi mit phidng vudng goc véi truc Oy tai diém c6 tung do

< Me diA 1N AL L i a4 oaa i
Y (0 <y= 6) ta dwoc thi€t dién la mot hinh luc giac déu c6 do dai

— Q= = = === -

1, 7
canh 7 xac dinh boi y =§x' —§x+6.

[N
=Y

D00<xS3:>x:ﬂ:S(y):

2 2

ze\/§_3\/§[7— 1+8y]2
e .

6 6 2
Vay thé tich tip leula: V = [ § () dy =j3f[7 ;+8yJ dy = %(m‘) —>Pap 4an D.
0

0
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Bdi todn 6 (S¢ GD Vinh Phiic): Mot thung dwng nwéc c6 dang hinh -
tru c6 chiéu cao h va ban kinh d4y bing R . Khi dit thung nwéc nam
ngang nhu hinh 1 thi khodng cach tir truc hinh tru téi mat nwéc

¥ -R\/§ ~ 7 N 2 N\ . ~ Y
bang o (mat nwére thap hon truc cta hinh tru). Khi dat thung u

nuéc thang dirng nhw hinh 2 thi chiéu cao cia muc nwéc trong Hinh 1

1

Hinh 2

=

thung 1a &, . Tinh ti s6 El

272'—3\/§ 72'—\/§ 2w —
o122 6 12

A

&
ol

Hwéng dan giai
Thé tich lwgng nwéc 6 trong thung & hinh 1 1a: V =S4 Yy A
Thé tich lwong nwéc c6 trong thung & hinh 2 1a: V'=S'.h R

S S TN

DoV:V':E:—— .
h S' xR’

R
Trong d6 S 1a dién tich chdm cau trong hinh bén = S = 27 j VR —2’dx.
B Ol RY3 /R «x

5 ——

x 2
’1::R~>t:£
2

2
bt 2 = Rsint < do = Reostdt ——=———>5 =2x Rcostw/R2 —(Rsin t)2da:

=y T

3

Wy

2 (R cos t)2 dr = 27 R*

1+ cos2t dr = 2R’ (£+sm2tj
2 2 4

=7R* (—27[ _ 3\/§J

12

z
3

@ | N —o |y
W N — |y

| 27 — 3\/§
TR | —————
X oS 12 27 — 33
Vaysuyra — = — = p =
h #nR° TR” 12
Chui y: Ta c6 CT tinh nhanh dién tich, thé tich chém cdu (S) ¢6 bdn kinh R va chiéu cao h nhw sau:

—Pap an A.

h
S=zR*|Z_y-2
T (2 y cosy)

VZﬂhQ(R—ﬁJ
3

véi y = arcsin —.
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Badi todn 7. Cau lac bo bong da AS Roma du dinh xay
dung SVD méi c6 tén la Stadio della Roma dé lam sin
nha cua doi bong thay thé cho sin béng Olimpico. Hé
théng mai ciia SVD Stadio della Roma dv dinh dwoc xay
dwng c6 dang hai hinh elip nhw hinh bén véi hinh elip 16n
bén ngoai c6 do dai truc 1on la 146 mét, do dai truc nhd
la 108 mét, hinh elip nho bén trong cé dé dai truc 16n la
110 mét, d6 dai truc nho la 72 mét. Gia st chi phi vatliéu
12 100€ mobi mét vudng. Tinh chi phi cin thiét dé€ xay
dung hé thdng mai san.

A. 98100€. B. 981007€ .
C. 196200€. D. 196200z<€ .
Hwdng dan giai y |
Cdch 1: Duing trng dung tich phdn. 54

Hinh elip 16 c6 do6 dai truc Ién 1a 146m , do dai truc nhé la 108m

= a:73:>PT(E)‘x2+y2—1<:> = +54,(1 z
b =54 Vigg Tae T TV TN Ty 36
Hinh elip nho c6 do dai truc lon 1a110m , do dai truc nho la -

a =55 z2 2 z2 -7 5D O 59 &r
2m = =PT (B,): 5 +—— =1 & y = +36,[1 - —.

b=36 55" 36 59 —36
Do tinh d8i xirng ctia hinh elip nén ta c6 dién tich hé théng mai ctia SVD la: —54

73 2 55 2
S = 4“ 54, /1 - 72:—32dx - !361 fi- :52 dx] Coo s § = 19627 (m?)

=>Chi phi can thiét d€ xay dung hé théng mai san bang 1005 = 1962007 (€) — Pap an D.
Cach 2: Ap dung CT tinh dién tich hinh elip S = zab.
a="173

+) Hinh elip 16m ¢6 { = S, = 7.73.54 = 39427 (m”).

a =955

b =36
Vay dién tich hé thong mai ciaSVbP la: S =5, — S, = 19627 (m2)

+) Hinh elip nho c6 { = S, = 7.55.36 = 19807 (m’).

=> Chi phi can thiét d€ xay dwng hé thdng mai san bang 1005 = 1962007 (€) — Pap an D.
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Bai todn 8. Mot khéi nén (V) c6 ban kinh day r, thiét dién qua dinh va vudng géc véi mat phang day 1a mot

tam giac déu. Cat khdi nén b&i mot mit phang di qua duwdng kinh day va vudng géc véi dwong sinh ctia khdi
nén dé 1dy mot cai ném (xem hinh vé).

Ki hiéu V 14 thé tich cai ném. Thé tich V 1a?
3 at 3

3
r T r r
AV = . B.V=—. C.V= . D.V=—.
2/3 V3 23 V3
Hwéng dan giai -k
Chon hé truc toa @ Ozyz nhw hinh vé va cat cai ném bdi mot mat

phang vudng géc véi truc Oz tai di€ém c6 hoanh d6 13 = ta dwoc mot
thiét dién la mot tam giac vuéng A BC nhw hinh vé

= Thé tich V ctia cdi ném can tinh 1a: V = [ §(z) dz véi §(z) = Sy -

AABC vudngtai B = S, 5 = %AB.BC.

AOAC vudngtai A = AC =+ -2’

B
BC=%AC=% r’ -1’ 53
= \/g :SAABC Z?(T’2—LIJ2). 60
AB = AC.sin60° = 7\/7"2 - A C

Vay V = j;S(a:)dx =?3 (r2 —xz)dx =

Le—-
o | &

rQ.x—x—3
3

CAM O'N CAC BAN PA POC TAI LIEU
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