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I. DAY SO
Cau 1. S6 hang téng quat cua day sé (u,) viét duéi dang khai trien 1% % % la:
A. un=i. B. unzl. C. un—i2 D.unzi.
2n n n n+1
Cau 2. Cho day s (u ( ) biét u, =3L1 Ba s6 hang dau cua day s6 do la:
2 4 8 2 416 2 4 26 2 34
u =1
Cau 3. Cho diy s (u,) xac dinh boi: Viét nam s6 hang dau cua day;
u,=2u,,+3 vn=
A. 1;5;13;28;61 B.1 9;61 C. 1;5;17;29;61 D. 1;5;14;29;61
Cau 4. Cho ddy s6 (u, ), biét { _u+n v6i n>1_S6 hang tong quat cua day sb do 1a:
=u_+
n(n+1 n+1)(n+2
(n-1)n (n-1)n U, =5+ ( ) Un=5+w-
A u = : B.u, =5+ . C. 2 D. 2
2 2
A A X .z n+l _; 8
Cau 5. Cho day s6 (u, ), biét u, = . S6 — la sb hang thir may cua day s6?
2n+1 15
A. 8. B. 6. C. 5. D. 7.
Cau 6. Cho day sé (u, ), biét u, = (== 7" S6 hang u,,, 1
n+1
n-1 n+1
A u . =(—= 2(n+1)+3 B.u . =(—= 2(n+1)+3
n+1 (n+1) n+1 (n+2)
n n
C. u — 2n+3 D u —(— 2n+5
n+l (n+2) n+l (n+2)
Cau 7. Cho déy s6 (u,) c6 s6 hang tong quat 1a u, = 2.3". Cong thuc truy hdi cua dy s6 do 1a?
A u, =6 B u, =6 c u =3 N u =3
" |u, =6u_,,n>2 " |u,=3u,_,,n>2 " |u =3u,_,,n>2 " |u =6u_,,n>2
u, =3
Céu 8. Cho day sb (un) , biét 1 . Ménh dé nao sau day sai?
u,,==u,,nx1
2
93 3 9 3
A. ul+u2+u3+u4+u5=E. B. um:E. C. Un+1+Un=§- D.un:2—n.

Cau 9. Trong céc day sb (u,) cho bai s hang tong quét u, sau, ddy sé ndo la dy sé ting?

A u, _L B. unzl. C. un=n+5. D.unzzn_l.
i n 3n+1 n+1
Cau 10. Trong cac day so (u,) cho bai sé hang tong quét u, sau, ddy s6 nao la ddy sé giam?
A u - B. un=3n_1. C.u, =n% D. u, =+/n+2.
i n+1

Cau 11. Trong cac day so (u,) cho bai sé hang tong quat u, sau, ddy s6 nao bi chan trén?

1



A u =n’ B.u,=2" Cou =2 D. u, =vn+L1.

Cau 12. Cho day s6 (u,) c6 u, =—n®+n+1. Khang dinh nao sau day la sai?

A. 4 s6 hang dau cua day la: 1,-1,-5;-11. B. U, =-n*-n+1.
C. Lamot day sb tiang . D.u,,—u,=-2n.
Cau 13. Xét tinh bi chan cua cac day so(u, ), biét : u, =i+i+...+ !
13 24 n.(n+2)
A. Khong bi chan B. Bi chan C. Bichan trén D. Bi chan duéi
Cau 14. Cho ddy s6 (u, ), biét u, =sinn+cosn. Day sé (u,) bi chan duéi béi
A. 1. B. /2. C. % D. —/2.
Cau 15. Trong cac day sb c6 sé hang téng quét sau, hdy chon day bi chan.
A un:n—1 B. u, =vn®+n? C.u=3-2 D. unzz—nl
n n+
, ~ I.CAPSOCONG
Cau 1. Xen gitra cac so 2 va 22 ba so dé dugc mét cap s6 cong c6 5 s6 hang. Chon dap an ding
A. 7;12;17. B. 6,10,14.
C. 8,13,18. D.Tét ca déu sai
Cau 2. Trong céc day so (u, ) cho béi s6 hang tong quat u, sau, ddy so nao khdng phai la cap s6 cong:
A. U, =5-2n. B.u, =2" C.u="_3 D. y, =2=3",
2 5
A Ao A A e U, —U; +U; =10 . N
Cau 3. Cho cap so cong (u, ) biét : , khi @6 u; bang:
u, +ug =17
A. u, =16. B. u,=6. C.u=7. D. u, =14.
Cau 4. Cho cap so cong (u,)cod d =-2va S, =72, khi d6 U, bang:
A. ulz—i. B.u, =-16. C.ulzi. D. u; =16.
16 16
Cau 5. Cho cip sb cong (u,) co: u, = % ,d= —% . Chon khang dinh diing trong cac khang dinh sau day?
A S =2, B.S, =2, C.s,=>. D.S, = 2.
4 5 4 5
Cau 6. Cho cap so cong (u, ) co: u, =—1,d =25, =483. Hoi cap s6 cong co bao nhiéu s6 hang?
A. n=21. B. n=23. C.n=22. D. n=20.
Cau 7. Cho cap sb cong ¢6 U, =—12,u, =18. Khi d6 s6 hang dau tién va cong sai la
A. u =-21d=-3. B. u, =-20,d =-3. C. u=-22,d=3. D. u=-21,d=3.
Cau 8. Xac dinh x dé 356 1—x,x*,1+ X lap thanh mot cap sé cong.
A. x=1hoac x=-1 B. x=2 hoac x=-2.
C. Khéng c6 gia tri nao cua x. D. x=0.
Céau 9. Cho a,b,c lap thanh mot cap so cong. Bang thirc nao sau day la dang?
A.a’ —-c* =ab-bc. B.a® +¢* = 2ab— 2bc.
C.a’ +c* +2ac = 4b”. 9 ~ D.a’-c*=2ab-2hc.
Cau 10. Cho cap so cong c0 up+ Uy = 60. Tong 23 s6 hang dau tién la:
A.690 B.680 C.600 D.500

A Ao A A . . |Up+Us =42 2 , X PN
Cau 11. Cho cap so cong (u, ) théa mén . Tong cua 346 so6 hang dau la:

3T Uy =

A.242546 B.242000 C.241000 D.240000
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., u, +u,, =11 , , L
Céu 12. Cho cap so6 cong (u,) c6 cong sai d >0; {u? +uz4 101 Hay tim s6 hang tong quat cua cap so cong .
31 34

A.u,=3n-9 B.u, =3n-2 C.u,=3n-92 D. u, =3n-66
Cau 13. Cho day s6 (u,): %; % g g Khéing dinh nao sau day sai?

A. (uy) 1a mot cap sé cong. B. (un) 1a mét day giam

C. S6 hang u,, =19,5. D. Tong caa 20 sb hang dau tién 1a —180.

Céau 14. Ba géc A,B,C (A<B<C) cua 1 tam giac tao thanh cap s cong. Biét goc 16n nhat gap doi goc bé nhit.
Hiéu sb do do cua goc 16n nhit véi géc nho nhat bang
A. 40° B. 45° C. 60° D. 80°

Cau 15. Mot cong ty thuc hién vigc tra luong cho céc cong nhan theo phuong thirc sau: Muc luong cua quy
lam viéc dau tién cho cong tu 1a 9 tricu dong mot quy va ké tir quy 1am viéc the hai, mutc luong s& duoc ting
thém 0,6 triéu dong mdi quy. Tong sb tién luong ma mot cong nhan nhan duge sau 3 nam lam viéc cho cong ty

o 1= 6)”]
1-0,6

Cau 16. Sb hang tong quét cia mot cap s6 cong 1a u, =3n+4véi ne N™ . Goi S, 1a tong n s6 hang dau tién

ctia cap s6 cong da cho. Ménh dé nao sau day dung ?

A.147,6 B.151,2 C.208,8

n_ n_ 2 2
A s =1 Bs, =D g 35N D. 5, =0 +in
2 2 2
] : . o 3n%-19n . C N— ‘
Caul7. Tong n so hang dau tién cua cap so cong la S, = —7 vai ne N . Tim so hang dau tién u, va
cong sai d cua cap sb cong di cho.
-1 3 3 1
Au=2d=— B.uy=-4d=—. Cu=—,d=-2 D. y = d——
2 2 2 2 2

Cau 18. Mot chiée dong ho ¢ tiéng chudng dé bao s6 gio, ke tur thoi diem 0 gio, sau mdi gio s6 tiéng chudng
kéu bang dung so gio ma dong ho chi tai thoi diém danh chudng. Hoi mét ngay dong ho do kéu tong cong bao
nhiéu tieng chudng?

A. 156 B. 288 C. 300 D. 600
Cau 19. Tim m dé phuong trinh x° +3x” —2x —m =0 ¢6 3 nghiém lap thanh cip sb cong.

A . m=-3. B. m=3. C. m=4. D.m=-4
Cau 20. Biét day s6 2, 7, 12, ..., x 1a mot cdp sb cong. Tim x biét 2+7+12+...+ x =245
A. x=45 B. x=42 C. x=5b2 D. x=47

Cau 21. Ngudi ta viét them 999 sb thuc vao gitra s6 1 va sé 2019 dé duoc cip sé cong c6 1001 sé hang. Tim
s6 hang thir 501,
A. 1009. B. —20219 C. 1010. D. —20221
Cau 22. Cho mot cap sé cong (u,) c6 u =1 va tong 100 s6 hang dau bang 24850. Tinh

1 1 1
+ +..+

S =
ul UZ u2u3 U49U50
A. S=123. B.S:i. C.S:i. D.S:4—9.
23 246 246
I11. CAP SO NHAN
Cau 1. Cho cap s6 nhan (u,), biét: u, =3,u, =48 .Lya chon d4p an ding.
A.u, =-16. B.u, =-12. C.u, =16. D.u, =12.

. > 1 .
Cau 2. Cho cap so nhan(u, ), biet: u, =—12;q= 5 Lua chon dap 4n sai.



3 1

Ay, =~ B. Usu, =u,u, C. §=-21 D. § = Ty
Cau 3. Trong céc day sb (u, ) cho bdi sé hang tong quat u, sau, ddy sé nao la mot cap s6 nhan:
A u, = iz B. un=in—1 C. un=n+1 D. un=n2—1
3 3 3 3
Cau 4. Cho cép s6 nhan(u,)co u, =3;0=-2. S5 192 la s6 hang thi bao nhiéu?
A. s6 hang tha 5 B. s6 hang thu 6 C. sb hang thi 7 D. Pép an khac

Cau 5. Basd x,y,ztheo thir ty 1ap thanh mot cap s6 nhan véi cong boi q khac 1; dong thoi cac s x, 2y, 3z
theo thu tu 1ap thanh mot cp sé cong vai cong sai khac 0. Tim q?

1 1 1
A g== B.g== C.g=-= D.g=-3
q 3 q 9 q 3 q
Cau 6. Choday sé (u,): x; —x* x> —x'; ... (véi xeR, x#1, x=0). Chon ménh d¢ sai:
A. (u,)la day so khong tang, khong giam. B. (u,)lacdp s nhan ¢6 u, =(-1)" "%
X(l— XZn—l)

C. (u,)cotong S, = D. (u,) lacipsénhanco u, =x, q=-x’.

1-x°

Cau 7. Cho cip sb nhan: _—1; a; L Gis tricua a la:
5 125

A a=i. B. a:ii. C. a:—i. D. a=+25.
25 ‘ 25 25
Céu 8. Chon ménh dé dung trong cac ménh dé dudi day:
5
A.CSN: -2; -2,3;, -2,9; ... ¢6 u, :(—2)(—%) . B.CSN: 2; —6;18; ...co u; =2.(-3)".
C.CSN: -1, —+/2; —2; ... ¢6 U, =—24/2. D.CSN: —1; —+/2; —2; ... ¢6 Uy =—4/2.
Cau 9. Phuong trinh X* +2x* +(m+1)x+2(m+1)=0 c6 ba nghiém 1ap thanh cip s6 nhan khi m bang:
A med B.m=3m=-5
C. Mot két qua khac D.m=-1lm=3m=-5

Cau 10. Tong S =9+99+999+...+99...9 bang:

50s0 9

10

A (1050—1)5—;—50 B. (1050—1)%—50 C. (1-10%) 5 50 D. (1—1050)%—100

Cau 11. Trong cac day s sau, day sé nao la cip sé nhan?

u =-2 u =-1
A 111111,...,11..1 B.{ " cC.{" D. V2,4/3,+5.47,...
{unﬂ:Zun;(n >1) {un+1:un+2;(n >1) V2435
Cau 12. Cho cap s nhan c6 cac s hang lan luot 12 1,4,16,64,....Goi S
s6 nhan d6 . Ménh dé nao sau day ding?

la tong cua n s6 hang dau tién cua cap

n

n-1 n_ n__
A S, =4 L i) c.s =41 D.s =24 =D,
r r r 2 2 3 3
CAau 13. Cho cap so nhan c6 15 so6 hang. Bang thuc nao sau day sai?
A. Ul = U’y B. U =U,U, C. U5 = Uglg D. U5 = Usly,
) A o _ 3 u1+u2+u3+u4+u5:49(1+i+i+i+i)
Cau 14. Cho cap s6 nhan (u,) c6 cong bdi g théa man u u, U, u, U

U, +u; =35
Tinh P =u, +4q°
A P=30 B. P=29 ~ C.pP=44 Db P=39 o
Cau 15. Bon goc cua mot tur giac tao thanh mét cap so nhan va goc 16n nhat gap 27 1an goc nho nhat. Tong cua
goc lon nhat va goc bé nhat bang?



A. 56° B. 102° C. 252° D.168°
Cau 16. Cho cip s6 nhan u,,U,,Us,... voi u, =1 Tim cong bdi q dé 4u, +5u, dat gi trj nho nhat ?
) —4 4 2

A q=—=% B.q= C.q=— D.q=%
93 =75 975 975

Cau 17. Cho CSN (u,) €6 U,us = 2;u,u, =% Tich cna 100 s6 hang dau tién cta cip s6 nhan bang?

A. 24700 B. 24650 C. 24650 D_ 24700
Cau 18. Cho CSN (u,) Vi cong boi g #0 Va u, #0. V6i 1<k <m, ding thirc nao duéi day 1a ding
A. u, = I,lk_qk . B. u, = uk.qm ) C. u, = uk.qm—k ] D. u, = uk-ank .

n

Cau 19. Cho CSN (u, ) c6 tong n s6 hang déu tién la: S, = Bn—fll . S6 hang thir 5 cua cap sé nhan?
3

2 1 5
A. U5=3—4 B. u5=§ C' u5:35 D. u5=§
Cau 20. Ba sd tao thanh mét cip sé nhan. Biét tong va tich cua ching lan luot 13 13 va 27. Tim s6 I6n nhat
A. 27 B.9 C.3 D. 10

Cau 21. Cho tam gi4c ABC can tai A. Biét rang d6 dai canh BC, trung tuyén ap va do dai canh Ag theo
thi tu d6 1ap thanh mot cap sé nhan c6 ¢éng boi q. Tim céng boi g cua cap s6 nhan do.

142 B g 2+ 242 c ~1+42 \/—2+2J§_

q 2 2 a 2 a 2
Cau 22. Mat hinh vudng ABCD c6 canh AB =a, di¢n tich S,. Nbi 4 trung diém A, B,, C,, D, theo thu tu
caa 4 canh AB, BC, CD, DA ta dugc hinh vuéng thi hai la AB,C,D, c6 dién tich S,. Tiép tuc nhu thé ta

duoc hinh vudng thir ba A,B,C,D,cd dién tich S,va ct tiép tuc nhu thé, ta dwoc dién tich S,,S,,... Tinh

S=5+S,+S,+..+S,,.

100 a2 _1 aZ(2° _1 a2(2* 1
Cau 23. Nguoi ta thiét ké mot cai thap gom 11 tang. dién tich bé mat tang trén bang nira dién tich bé mat caa
tAng dudi va dién tich bé mat cua tang 1 1a 6144m? . Dién tich mat trén cuing 142

A. 12m? B. 6m* C.8m* D.18m* ‘

Cau 24. Mot du khach di tham Truong dua ngua va dat cugc.Lan dau dat 20000 dong, moi lan sau tién dat ’
cugC gap doi lan dat cuogc trude. Ngudoi d6 da thua 9 1an lién tiép va thang ¢ lan thir 10. Hoi du khéch trén thang
hay thua bao nhiéu? ) ’

A. Thing 40000 B. Thua20000  C. Thing 20000 ~ D. Hoavén ,
Cau 25. Ban Hoa gui vao ngan hang so tien 1 tri¢u dong khong ki han vai lai suat 0.65 % moi thang. Tinh s6
tien goc va lai ban Hoa nhan dugc sau 2 nam ?

A. 1000000(1+0,0065)* B. 1000000(1+0,0065)*
C. 1000000(L+0, 65) D. 1000000(L+0, 65)%
IV-GIO1 HAN CUA DAY SO
Cau 1. Xét cac khang dinh sau:

(1) Néudaysé (u,):u,=a" va O<a<1thi limu, =0.

(2) Néu limu, =+ va limv, =+oo thi lim(u, —v,)=0.

(3) Néu (u,) la ddy ting thi limu, =+oo.

(4) Mot day s c6 gidi han thi ludn ludn ting hodc ludn ludn giam.

C6 bao nhiéu khang dinh ding trong cac khang dinh trén?
Al B.2 C.3 D.4



: , , -1)™ ‘ _
Cau 2. Tong cac so hang cua day so vo han sau: l;—%;%;—%;...,( 221 ;... bang bao nhiéu?
A.0 B. 3 C. 2 D.-1
2 3
Cau 3. Cho cosx # £1. Tong S =1+c0s® X+C€0s* X+ C0S° X +...+€0s*" X +... bang bao nhiéu?
A. 12 B. — 12 C. % D. ;2
COS” X sin“ X 1+cos” x 1-sin“ X

Cau 4. Sb thap phan v6 han tuan hoan 0,323232... 1a tong cua cap sé nhan IUi vo han (u,) véi u, =0,32. Hai

hiéu giira cong boi va s hang dau caa cap s6 nhan d6 cé gia tri tuyét d6i bang bao nhiéu?

A. 0,32 B. 0,22 C.0,29 D. 0,31

(-2)" 2-n sinn
V= W =" =

R T B T R

Cau 5. Cho cac ddy so (u,),(v,),(w,) c6 so hang téng quat: u, =

Trong céc day sé trén, c6 bao nhiéu day c6 giéi han #0?

Al B.2 C.3 D.4
~ . ~ X L, X 2 , N, 1 (_1)” . , - N
Céau 6. Cho hai day so6 (u,),(v,) vei s6 hang tong quat la: u, = 57 V, =5 5 - Khi do lim(u, +v,) bang
n n® +
bao nhiéu? A.1 B.0 c.% D. Khéng ton tai
2n
Cau 7. Trong cac ddy sb (u,),(v,).,(w,).(r,) co s hang téng quat nhu sau: u, = > v, =1-2n,

SR

= _32\/5 T= (—%) , 0 bao nhiéu day sb c6 giéi han 1a —o?

A.0 B.1 C.2 D.3

Cau 8. Trong céc day sb (u,),(v,),(w,),(r,) c6 s6 hang tong quat nhu sau: u, =(0,992)", v, =(1,966)",
w, =(-1,899)", r, =(-0,866)", c6 bao nhiéu day c6 gii han 0?

A. 4 B.3 C.2 D. 1

Cau 9. Xét cac khang dinh sau:

. 4"-3 . 4-3" 4 . 3} 3 : n

1) lim =+o0 (2) lim == @A) Iliml-—=| =—= (@) lim(-1) =1

(1) @1im* -2 @ im(-2] =2 @ tim(-1)

C6 bao nhiéu khang dinh dung trong cac khang dinh trén?  A. 4 B.3 C.2 D.1
CAu 10. Cho day s5 (U ¢6 Uy = (n +1) | ——-—-2— . Chon két qua diing cua limu,

n +n —1
A. +oo B.1 C. - D.0
_ n+2
Caull lim——> |13 A-2 B 2 C.1 D.-2
3" +2.5" 2 2 2
Cau 12. Ménh dé nao sau day la dang:
3
A lim (3" -9") = —oo0 B. lim2n-3n) =+ C. lim 2L~ _o D.lim = —0
n"+3 n +1
Cau 13. lim\/;(\/n - \/Z) bing: A.0 B. % C. % D. i
Cau 14.lim (3n® +1 —n)bing:  A.-1 B.2 C.1 D.0



1)

)

@)
(4)

2
Cau 15, lim 20+ 1 . A2 B

1
J3nt +2 3 "2 3 © 92
1+3+3% +...4+3"

c6 giGi han bang:
Tasa 1140 OO J

Cau 16. Day s (up) voi u, =

A.0 B.§ C.ﬂ D. +
4 3

n-+sinf (@*-1n]

Cau 17. Cho ddy sb (u,) véi u, = . Hoi a nhan gia tri bao nhiéu dé limu_ =17

n+1
A atuyy eR C.a chi nhan céc gia tri thuc 1é6n hon 1
B. a chi nhan hai gia tri +1 D. a chi nhan céc gia tri thuc nhé hon -1
Cau 18. Cho day s6 (u,) Vvéi u, = 2a—32an .Dé limu, :—% thi @ nhan gia tri nao sau day?
n+
A. 1 B.1 C. —1 D.-1
9 9

Cau 19. Trong cac day s6 (u,),(v,),(w,),(r,) c6 sé hang tong quat sau day:

r. =n®—-2n*, c6 bao nhiéu day cd giéi han khéng phai la +oo ?

' 'n

u,=2-4n, v =3n-n* w, =3n°-2n

A.3 B.2 C.1 D.0

Cau 20. Cho day sd (u,) xac dinh boi u, = (—l)n 25n—+7 . Tim ménh dé dtng trong cac ménh dé sau?
6n°+3n+1

A limu, =-1 B. limu, =% C. limu, =0 D. Khdng ton tai limu,

Cau 21. Xét cAc ménh dé sau:

. 3n-1 . 2-n 2 . 1-n .
1) lim =— 2) lim——=—= 3) lim=——=— 4) lim(3"-5")=—
@) N5 @) 3+n 3 ) o ) ( ) *
C6 bao nhiéu ménh dé ding trong cac ménh dé trén?
Al B.2 C.3 D.4
2— —_ _ 7 E3 14
Cau 22. Tinh lim X f 4“2“ D (a,b 1 céc s6 thye dé cac can thie ¢6 nghfa). K&t qua I bao nhiéu?
+4n
A 1V2 g Ylza-v2-b 1 D. +w
4 4 4
2 N3 , ,
Cau 23. Biét a,b 13 céc s6 thyc duong thoa man: lim 2" = 1o va lim "4 - ¢ méy khing
a+3n an+b
dinh sai trong c4c khang dinh sau: (1) a+b>0 (2) a+b>1 (3 a+b>2 (4) a+b>3

A.0 B.1 C.2 D.3
V-GI1O1 HAN CUA HAM SO
Cau 1. Ta xét cAc ménh dé sau:

Néu XILnQOf(X)ZO va f(x)>0 khi x digan x, thi XIerX10 f(lx)=+oo.
Néu XILrQ)f(x):O va f(x)<0 khi x diigan x, thi XILrQ, f(lx):—oo.
Néu XILHX]O“ ()| =+ thi xILnxl f(lx):O.
Néu lim f(x)=-o0 thi lim f(x)=—o.

X—Xg X—>Xg



Chon khang dinh diing trong cac khang dinh sau:

A. Chi c6 mot ménh dé ding C. Chi ¢6 ba ménh dé dung

B. Chi ¢6 hai ménh dé dung D. Ca bén ménh dé déu dung

Cau2. lim (ia——z+i5j béng ? A.2 B.0 C. 4o
x—0" | X X

Cau 3. Xét cac ménh dé sau:

1) |in;)1£=+oo @) |irpi9=—oo (3) Ilmi: 400 4) I|mi=—oo
x=0 X x—=0" X

x—0" \/; x—0~ \/;
C6 bao nhiéu ménh dé ding trong cac ménh dé trén?
Al B.2 C.3 D.4
X—=2
Cau 4. Tim két qua ding cua I|m |x 2| .
A. Khong ton tai B.1 C.-1 D.0
Céau 5. hm‘ ‘bng’> A.l B. 400 C.l
-3 3 — 6 2 6
7’ 1
Céau 6. lim bang: A. o0 B. |- C.0
1\ 32% + 2 3
~ . z—1 N ‘n 1
Cau 7. lim bang bao nhiéu? A. +oo B. — C.1
-2 — 2 4
2+
Céau 8. lim - bang: A .2 B.1 C.-o
o (x + 1)
Cau 9. lim 22 Jr bang: A. +© B 2 C. -
20" 51 — ,\/; 5
— 2 N
Cau 10. lim Vot1 Vot s o+ bing: A. —oo B -1 C.-1
z—0 T 2
3 - N
Céau 11. lim\/; L bang: Al B. 1 C.2
ol p—1 2
Cau12. lim| —— -3 bang : A0 B 4 c.2
=1 p—1 $3 -1 3 9
 AJX=DA(x+3) .
cau1. tim¥ED 43 pa A.2 B.-2 c.-2
x> X°—3X+2 3
3
cau 4, m T tL bang: A. —o B. 1 c. 2
-1 .CL'Z + 3 _ 2 3
2
Cau1s. lim— 2 1 ping: A, +o B. - C.2
el (x2 + m)(x3 + 1)
3 - N
cau16. lim X EIoVXE3 e Al B.-~ ¢t
-2 X" —3X+2 6 12 4
2 3 n__ i .
Cau 17. Tinh lim ™"~ XX +'1"+ X =N két qua bing bao nhiéu?
n’(2n+1 n(n-1 n
A % B.n C. % D. (

n+1)

D.0

w |~

D.2



2 f—
Cau 18. Vai a#0, chon gia tri dung cua lim X —(a+2)x+2a :

X—a X2 _a2
A 23 B 2=2 c.a=2 D. 2a
4 2 2a
n D4 .- , O . P(X) ST , \
Cau 19. Biét rang gioi han sau c6 dang —: lim —; 5 . Khi @6 P(x) c0 thé la biéu thic nao ?
x>-1 (X + X)(X* +1)
A X +x+1 B. x’-1 C. (x-1)° D. x*+1
A . . U 2x% —ax?
Céau 20. Vai a# 2,a # 3, hdy chon gia tri ding cua lim
x>2 g(X+3)—2x—6
2 2
g B. & c. 2 2
a+4 a+3 a+3 a+3

Cau 21. Véi a,b e R. Hay tim gia tri dang cua L =—lim[x* +(3—b)x —3b]

A (a+3)(b-a)  B.a’+(3-b)a—-3b C.-a’+(b-3)a D.a’+(3-b)a+3b

A o 4x% —9x? o van e _
Cau 22. Cho giai han: lim > . Xét cac khang dinh sau:
-3\ (3x—6)(x* —3)

(1) Gidi han trén khéng phai dang % (2) Giai han trén khéng phai dang x.
o0

(3) Gi6i han trén khong phai dang «o—o.  (4) Gigi han trén khdng ton tai.
C6 my khang dinh ding trong cac khang dinh trén?

A.0 B. 1 C.2 D.3
2 - N
Cau 23. lim 221 ping: A L B 2 C.-2 D.2
L—>+0 3 _ ,7)2 3 3
Cau 24. lim z(\/gf +2 - :z:) bang: A1l B.2 C. +o D.0
Cau 25. lim (\/x 5z 7) bing: A —o B. +o0 C.0 D. 4
A . 32—
Cau 26. lim ———— bang: A. +o B.-1 C.3 D. —
40 " + 6 + 5
2 - N
Cau 27, lim YA T2 H12 e A-2 gl c. 4 D. 2
o Bl -17 17 3 3
2
Cau 28, lim 2 T2 H3T g, AL B -1 c. -2 D. 2
H_°°\/49U2+1—3U+2 2 2 3

Céau 29. Cho lim (\/:1:2 +ar+5+ :z:) =5.Giatrictzaala: A.6 B.10 C.-10 D.-6

L—>—00

Cau 30. Cho a#0. Biét rang lim(ax’ —4x’ +x*+1)=—0 va lim 2X+21 =b. Chon khang dinh ding trong
X——00 X——0 X 4
céc khing dinhsau:  A. ab=0 B. ab>0 C. %< 0 D. %<—2
ax® —x*—4

Cau 31. Biétrang lim ———
x>0 XT 42X =1

A a’+a-2=0 B.a°-7a+12=0 C.a’-4a+3=0 D. a*-3a+2=0

=1. Hoi a la nghiém cua phuong trinh nao trong cac phuong trinh sau:



Cau 32. Chon gi4 tri dang cua a dé lim (x+2) /# =0.
X400 X" +ax” +1

A. a laséthycbatky B.a=0 C.a=1 D.a=2
Cau 33. Biét a la sb thuc théaman lim )2(+2 =—o0. CO thé chon a thudc khoang nao dudi day?
x>(-2)" X 42X
A. (L2 B. (2;3) C. (34) D. (4;5)
Cau 34. Vigi moi s6 thyc b0, hdy chon gié tr ciia a dé tén tai fim Zx‘ba |
X—> X_
A a=4b B.a=3b C.a=b D.a=2b
R . X(x—3) .z 2 . , , B . i
Cau 35. Cho ham s6 f(x) =,/|=——— . Co may khiang dinh dung trong cac khang dinh sau:
7x°—x+10
. 1 . R . 0
1) I|m2 f(x)=§ (2) lim f(x) khong phai dang 5
X! x—3*
. , o0 . . 0
(3) lim f(x) c6 dang — (4) lim f(x) c6dang —
X—>4 0 X—0~ 0
Al B.2 C.3 D.4
Cau 36. Biét rang voi moi sé6 a <0, taco im—2=31xl_ 5 Hay chon dap an dung dién vao dau *?°.
7 X +ax —4
A. —o0 B. +o C.0 D.1
1
sin~ ‘
Cau37. lim TX Két qua bang bao nhiéu? A0 B.1 C. +© D.-1
X
1 .
X C0S — khi x>0
X
Cau 38. Cho hamsé f (x)=40 khix =0

x®+3x%>—ax khix<0

bé lim f (x) ton tai thi gia tri ciia a l1a bao nhiéu?
x—0

A. Khong c6 gié tri nao cua a C. a chinhangiatri 0
B. a chi nhan gia tri 4 D. a la sé thuc bat ky
2 —
. oy X Z8XH3 hix<1 , ‘ ‘
Cau 39. Chohamso f(x)=4 [x-1 . Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung?
5x-3 khix>1
A. lim f (x)=2 B. !Lrp f(x)=—2 C. !Lrp f(x)=-2  D. Khong ton tai lim f (x)
x? —3x <>
Cau 40. Chohamsé f(x)={ x+2 '~ . Tim khang dinh dtng ?
3x-1 x<2

A Iimf(x):—% B.lim f(x)=5 C. mf(x):_%hoacmf(x)zs D. lim f () khong ton tai

X—2"
VI-HAM SO LIEN TUC
Cau 1. Choham sé f (x) xéc dinh trén [a;b]. Trong cAc ménh dé sau, ménh dé nao dung?
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A. Néu f(x) lién tuc, ting trén [a;b] va f(a).f (b)>0 thi phuong trinh f (x)=0 khdng cé nghiém trong
khoang (a;b).

B. Néu f(x) lién tuc trén [a;b] va f(a).f (b)>0 thi phuong trinh f (x)=0 khéng ¢ nghiém trong khoang
(a;b).

C. Néu phuong trinh f (x)=0 c6 nghiém trong khoang (a;b) thi ham so f (x) lién tuc trén khoang (a;b).
D.Néu f(a).f (b)<0 thi phuong trinh f (x)=0 ¢ it nhat mot nghiém trong khoang (a;b).

—zcosz khix <0
2

Cau 2. Ham s f(x) = { — khi 0 < x<1
+
x* khix>1

A. Lién tuc tai moi diém trir diém x = 1

B. Lién tuc tai moi diém trir diém x =0

C. Lién tuc tai moi diém trir hai diém x=0vax=1
D. Lién tuc tai moi diém x € R

3 —_—
, VX422 iy S
Cau3.Chohamsé f(x)={ X2 . Xéc dinh a dé ham s6 lién tuc tai x=2.
3 .
20X —— khix<2
4
A a=1 Ba:l C.a=14 Dazi
4 2

. Ménh dé nao sau day sai?

. sinzx khi |x|<1
Cau 4. Cho ham sb f(x):{ " I

x—=1 khi |x|>1

A. Ham sé lién tuc tai 1. C. Ham sé lién tuc tai -1.
B. Ham s6 lién tuc trén khoang (-11). D. Ham s lién tuc trén cac khoang (—o0;—1), (L +o0).
. e 3T mixe3 , . L
Cau55.Chohamso f(X) = 34z +1 -2 . Ham so da cho lién tuc tai x = 3 khi m bang:
m khi x =3
A. -1 B.4 C.4 D.1

Cau 6. Ham s6 nao trong cac ham sé sau lién tuc tai x = 1 ?

X+3 X+l x>1 X+1,x>1
A f(x)= B. g(x) = C. h(x) = D. k(x) =+1—2x
) x? -1 909 {2x—3,x<1 ) {3x—1,x<1 ()
A e T, 3Xx+1L,x<0 .
Cau 7. Tap hop céc gia tri cua a d¢ ham so f(x) = lién tuc trén R ?
ax+1,x>0
A O B.R C. {1} D. {3}

Cau 8. Xét hai cau sau:
(1) Phuong trinh x* + 4x + 4 = 0 lubn c6 nghiém trén khoang (-1; 1)
(2) Phuong trinh x* + x - 1 = 0 ¢6 it nhit mét nghiém duong bé hon 1
Trong hai cau trén:
A. Chi c6 (1) sai B. Chi c6 (2) sai C. Ca hai cau déu ding D. Ca hai cau déu sai
Cau 9. Cho ham sé f(x)=—4x*+4x—1. Ménh dé sai la :

A. Phuong trinh f (X) =0 ¢4 it nhét hai nghiém trén khoang (=3; %).
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B. Phuong trinh f (x) =0 khong cé nghiém trén khoang (—;1).
C.Hamsé f(x) liéntyctrén R.
D. Phuong trinh f(X) =0 cé nghiém trén khoang (-2;0) .
Cau 10. Cho phuong trinh 2x* - 5x* +x+1=0 (1) . Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Phuong trinh (1) chi c6 mét nghiém trong khoang (-2; 1)
B. Phuong trinh (1) ¢6 it nhat hai nghiém trong khoang (0; 2)
C. Phuong trinh (1) khong c6 nghiém trong khoang (-2; 0)
D. Phuong trinh (1) khong ¢6 nghiém trong khoang (-1; 1)
VII- DPAO HAM

\ . N o F(X)=1(3) f
Cau 1. Chohamso y = f (x) xac dinh trén R thoa man len;X—B:Z. Két qua dung 1a
A '(2)=3. B. f'(x)=2. C. f'(x)=3. D. f'(3)=2.

) _ , N o 2f(x)-xf(2)
Céu 2. Chohamso y = f (x) c6 dao ham tai diem x, =2. Tim legz] -5 .
A 0. B. '(2). C.2f'(2)-f(2). D.f(2)-2f'(2).
Cau 3. Tinh dao ham ciiaham sb y = —x° + X% +2x2.
Ay =-5x* +3x" +4x. B. y' =5x"+3x* +4x.
C. y' =-5x*-3x* —4x. D. y'=5x*—3x* —4x.
Cau 4. Cho ham s f(x):x;i.Tl’nh f'(x)?

X_
1 2 -2 -1

A f'(X)=——. B. f'(x C. f'(x)= . D. f'(x)= :

Cau 5. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = ;tz +20t véi t (gidy) la khoang thoi gian tinh tir khi vat bat
dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi van tdc tic thoi cia vat tai thoi
diém t =8 giay bang bao nhiéu?

A. 40m/s. B. 152m/s. C. 22m/s. D.12m/s.

Cau 6. Hinh bén la d6 thj ciia ham s6 y = f (x). Biét rang tai cac diém A, B, C do thi ham sé ¢ tiép tuyén
duoc thé hién trén hinh v& bén dudi.

Ménh dé nao dudi day dang?
A ()< F(%y) < F(%g). B. f'(xs)< f'(x)<f'(x)-
C. f'(xa)<f'(x)<f'(xg). D. f'(x,)< f'(xg)<f'(x).
Cau 7. Tinh dao ham cua ham sb y :(X—Z)\/m.
:2x2—2x—1. 8. y,:2x2+2x+1. Cy b ,:2x2—2x+1.
I +1 I +1 X’ -1 I +1

Céu 8. Pao ham cuia ham s6 y = (x° - 2x2)2 bang

Ay



A. 6x° —20x* -16x°. B. 6x°> —20x* +4x°. C. 6x° +16Xx°. D. 6x° —20x* +16x°.

, 5
Cau 9. Pao ham ctia ham sé y = (1— x3) EX

A y'=5(1-x)". B. y'=-15x*(1-x°)’. C.y=-3(1-x)". D. y'=-5x(1-x°)’

Cau 10. Cho ham s6 f (X)xéc dinh trén D = [0;+0) cho bai f (x)=x+/x ¢ dao ham la:

A F/(x)=2Vx. B f(x)=30%.  C (=2 b p(x)=xe X,

2 2 2 X 2

. 2 . . ) ax+b ) .
Cau 11. Bao ham caa ham so6 y=X2+—X+3 bang biéu thurc c6 dang . Khi d6 a+b bang:
X“+x-1 (% +x-1)

A a+b=4. B. a+b=5. C. a+b=-10. D. a+b=-12.
Cau 12. Bao ham cua ham s6 y =ax’ +(a—1)x+a’—a” (véi a la hang s6) tai moi xR la:
A. 2x+a-1. B. 2ax+1-a. C. 2ax+3a*-2a+1. D. 2ax+a-1.
Cau 13. Pao ham cua ham s6 y = x*(2x+1)(5x—3) béng biéu thic c6 dang ax’ +bx* +cx. Khi d6 a+b+c
bang:
A. 31. B. 24. C. 51. D. 34.

Cau 14. Mot chét diém chuyén dong theo quy luat s(t) =t —%t?’ (m). Tim thoi diém t (gidy) ma tai d6 van

toc v(m/s) cta chuyén dong dat gid tri 16n nhat.
A t=2 B.t=0.5. C.t=25. D.t=1.
Cau 15. Cho biét dién lugng truyén trong day dan theo thi gian biéu thi boi ham sé Q(t) = 2t +t trong do t
tinh bang gidy (s) va Q dugc tinh theo cu-long (C). Tinh cuong do dong dién tai thoi diém t = 4s.

A. 13 B. 16 C. 36 D.17
Cau 16. Mot chuyén dong thang xac dinh bai phuong trinh S =t* +3t? +5t+ 2, trong do tinh t bang gidy va
tinh S bang mét. Gia toc cua chuyén dong khi t = 3 l1a:

A 24 (M/s%) g.17(M/s’) c.a(m/s’). D.12(M/s%)
Cau 17. He s6 goc cua tiép tuyén véi d6 thi ham sd y = x® —3x® —2tai diém c6 hoanh do x=2 la
A 6. B.0. C. -6. D. —2.

Cau 18. Viét phuong trinh tiép tuyén cta d6 thi ham sé y = il tai diém c6 hoanh d6 x=—1.
X —

A y=-x+1. B. y=—x-3. C. y=x-3. D. y=—x+3.
Cau 19. Tim dao ham y’ ctia ham s6 y =sin x+Ccos ..
A. y' =2cosx. B. y'=2sinx. C. y'=sinx—cosx. D. y'=cosx-sinx.
Cau 20. Tinh dao ham cia ham sé y = SS4X | 3ginax.
A. y'=12cos4x—2sin4x. B. y'=12cos4x+2sin4x.
C. y'=-12c0s4x+2sin4x. D. y'=3cos4x—%sin4x.
Céu 21. Ham s6 y =tan x—cot x c6 dao ham la:
1 4 4 1
'— . B ‘= . C "= . D '= .

Y = o5 2x Y sin? 2x Y o5 2x Y sin 2x
Cau 22. Pao ham ciia ham s y = 2sin3x.cos5x ¢6 biéu thirc nao sau day?
A. 30cos3x.sin5x . B. —8cos8x+2cos2x .
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C. 8cos8x—2cos2x. D. —30co0s3x+30sin5x .

Cau 23. Cho ham sb y = cos? x+sin x. Phuong trinh y' =0 ¢d bao nhiéu nghiém thudc khoang (0; z)
A. 1 nghiém. B. 2 nghié¢m. C. 3 nghi¢m. D. 4 nghi¢m.

Cau 24.Cho f x :xs—%x2—4x, Tim x sao cho f'(x)<0.

SN

A.x>% hoac x<-1. B.—1<x<%. C.xz% hoac x<-1.D. —1§xs§

Cau 25. Cho ham s6 y =~/x*—1. Nghiém ctia phuong trinh y".y = 2x+1 Ia:

A x=2. B. x=1. C. VO nghiém . D. x=-1.
Cau 26. Tiép tuyén cua dd thi ham s (C):y =+/x* +x+1. tai giao diém cua Oy v6i(C) Ia
A y:%x+l. B. y:—%x+1. C. y=—x+1. D. y=x+1.

Cau 27. Tinh dao ham cua ham s6 y = tan (%— xj ;

Ay L B. Yy ! cCy-——3Y by L

y=—-"——F+—"—. B y="-"—"7"—<. Y = ——
2o 7T 2 7T .o T . o T
Cos“| = —X cos“| = —x sin“| =—x sin“| =—x
Gl el i )
Cau 28. Ham s6 nao sau day c6 dao ham bang 2(3x+1) ?
A, 2X% +2X B. 3X* +2x+5 C. 3X*+x+5 D. (3x+1)?
Cau 29. Ham sb nao sau day c6 dao ham y’ = xsinx?

A. XCOSX B. SINX—XCOSX _ C. SINX—CosX _ D. XCOSX—SinX

Cau 30. Cho f(x)=cos® x—sin®x. Biéu thic f'(%j c6 gié tri 1a bao nhiéu?

A 2 B.0. c. 1. D. 2.
Cau 31. Cho ham s6 f(x) = 2cos?(4x —1) . Gié tri 16n nhit cua £(x) bang:
A. 4 B.8 C.12 D. 16

Cau 32. Cho f(x)=x*+sin’®x. Giatrj cua f"(—%) bang:

A -2 B.0 C.1 D.5
Cau 33. Cho ham sé y =sin? 2x. Gié tri cua biéu thuc y*® + y” +16y’ +16y —8 1a két qua nao sau day?
A. -8. B.0. C. 8. D. 16sin4x.

Cau 34. Cho ham sé y =+/1+3x—x’ . Khing dinh nao duéi day dang?
A. (y')2+y.y”=—1. B. (y’)2+2y.y”=1. C. y.y”—(y’)2 =1. D. (y')2+y.y”=1.

Cau 35. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh va c6 dao ham trén R thoa man [f(1+2x)] =x-[f@-x)[’. Viét
phuong trinh tiép tuyén cia do thi ham sé y = f(x) tai diém c6 hoanh d¢ bang 1.

1 6 1 8 1 8 6
A y=—-X——. B.y==x—-—. C.y=—=Xx+-—. D.y=—x+—.
y 7 7 y 7 7 y 7 7 y 7
Cau 36. Tim tit ca cac gia tri thyc cia tham s6 m dé ham s6 y=x*+x*+mx+1 c6 y'>0 vxeR
A.mgf. B.mgl. C.mzl. D.mzi.
3 3 3 3
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Cau 37. Cho cac ham so f (x), g(x), h(x)=—-——+=. Hé so goc cua cac tiép tuyen cua cac do thi ham s6 da

3-9(x)
cho tai diém c6 hoanh d6 X, = 2018 bang nhau va khac 0. Khing dinh nao sau day ding?
A. (2018)> _% . B. f(2018) < _% . C.f(2018)> % D. g(2018)< %

sin2x+2, khix>0
3x+2, khix <0
A. f(x) khéng lién tuc tai x = 0.

B. f(x) c6 dao ham tai x = 0.

C. f(x) lién tuc tai x = 0 va c6 dao ham tai x = 0.
D. f(x) lién tuc tai x = 0 nhung khong c6 dao ham tai x = 0.

Cau 38. Cho ham s6 f(x) = { . Khang dinh nao sau day ding?

, X? —3X+2 . 9

Cau 39. Cho hamso f(x)= x-1 .Khang dinh nao dung ?
x—1 X <1

A. f(x) liéntuctaix =1 B. f(x) c6 dao ham tai x = 1.
C.f(0)=-2 D.f(-2)=-3
Cau 40. Cho ham s6 f (x) =[x +1|.Khang dinh nao sai trong céc khang dinh sau?
A. f(x) lién tuc tai x = -1 B. f(x) c6 dao ham tai x = - 1.
C.f(-1)=0 D. f(x) dat gia tri nho nhét tai x = - 1.

VIII- HINHHQC
Véc to trong Khong gian- Hai dwong thang vudng goc
Céau 1. Cho hinh hgp ABCD.A’B’C’D’. bang thurc nao sau day ding?
A. AB+B'C'+DD'=AC B. AB+B'C'+DD'=0
C. AB+B'Q'+DD':A'C ‘ D. AB+B'C'+DD'=A'C'
Cau 2. Chon ménh d¢ sai trong cac ménh dé sau:
A. Vi IA+1B =0 nén I 1a trung diém AB

. . . o, = 1 — —
B. Vi I1a trung diém AB nén vai O bat ky ta luén cé 10 = E(AO + BO)

C.Vi AB+2AD—AC =0 nén A, B, C, D ddng phing.

D. Vi ﬁ—@+@—ﬁ=€)nénA,B, C, D ddng phang. q
Cau 3. Cho ttr di¢n ABCD, goi G, G’ lan lugt la trong tdm tir dién ABCD va A BCD. Khang dinh nao

dudi day 1a sai:
A. GA+GB4;GC+GD:0 B. GA+BGG'020
C. A, G,G’ thing hang D. G la trung diém AG’

Cau 4. Cho tir dign ABCD, M, N, G lan luot 1a trung diém AB, CD, MN, I 1a diém bat ky trong
khong gian, dang thurc nao dudi day sai?

A. ﬁ:%(mm) B.m:%@+®

C. GA+GB+GC +GD =4GI D.A—G:%(AB+AC+AD)

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD, d¢ay ABCD 1a hinh binh hanh tam O. I 1a trung diém SO. Bang thtrc nao dudi
day la Sai?

A. SA+SD =SB+ SC B. SA+SB +SC + SD =4S0O

C. IA+IB+IC+1ID=2S0O D. SB+SD =SA+SC
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Cau 6. Cho hinh lang tru ABC. A’B’C’ c6 AA'=a, AB=b, AC =c. G latrong tam t gidc A'B'C’.Déng
thire nao dudi day sai?
— = 1 - =~ = o= — - 2~ 1- — 1~ 2-
A. AG :a+—(b+c). B.BC'=a+b+c C. BG=a-=b+=c D.C'G==b-=c
3 3 3 3 3
Cau 7. Cho tir dign ABCD va cac diém M, N xac dinh bsi AM =2AB—-3AC; DN = DB+ xDC . Tim x dé
cac véc to AD, BC, MN ddng phéng.
A x=-1. B. x=-3. C. x=-2. D. x=2.
Cau 8. Trong khdng gian cho 3 duong thang phén biét a,b,c .Chon ménh dé ding:
A. Néu a vudng goc véi b va b vudng géc vei ¢ thi a vudng géc véi c.
B. Neu a vudng goc vei b va b song song véi ¢ thi a vudng goc véi c.
C. Néu a, b cung vubng goc véi c thi a vuéng goc véi b. ‘
D. a va b song song va&i nhau, ¢ vuéng géc vai a thi ¢ vudng géc vai moi duong nam trong mp(a,b)
Cau 9. Cho hinh 1ap phuong ABCD. A’B’C’D’ ¢6 canh bing a. Khi d6 AB.A'C"' bang:

2
A @ B. a%+/2 C.0 D.2 f

Cau 10. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ . Khing dinh nao sau day 1a khang dinh sai?

A. G6c giira hai duong thang B'D’ va AA’ bang 60°.

B. G6c giita hai duong thang AC va B'D’ bang 90°.

C. GAc giita hai dudong thang AD va B'C bang 45°.

D. G6c giita hai duong thang BD' va AC bang 90°.
Cau 11. Cho tir dién ABCD ¢6 AB = AC = AD = BD = ava BAC =120°, CAD =90°. Géc giita AB & CD

A. 180° B. 120° c. 90° D. 45°

Cau 12. Cho ti diégn ABCD c6 AB = AC = AD = ava BAC = BAD =60°,CAD =90°. Goi I, J lan luot 1
trung diém AB va CD. Goc giira AB & IJ Ia:

A. 60° B. 120° C. 90° D. 45°
Cau 13. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB =2a, BC =a. Cac canh bén cua
hinh chép cling bing a~/2. Tinh géc giita hai duong thing AB va SC .

A. 45°, B. 30°. C. 60°. D. arctan 2.
Cau 14. Cho tir dien ABCD c6 AB, AC, AD d6i mot vudng goc véi nhau, biét AB=AC =AD=1. S6 do
g6c gitra hai duong thang AB va CD bang

A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°.
Cau 15. Trong khong gian cho hai tam gidc déu ABC, ABC” nam trong hai mat phang khac nhau.

Géc giita AB &CC' bang:
A. 60° B. 120° C. 90° D. 45°

CAu 16. Goi S Ia dién tich tam gisc ABC. Khi d6 S =%\/E2.EZ —K(AB.AC)? . Gié tri cua k I;

A.0 B. 1 C.1 D.1
2 4

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cac canh bén va canh day déu bang a va ABCD Ia hinh vuéng. Goi
M la trung diém cua CD. Gia trj MS.CB bang
2 2 2 2
AL B. -2 c.2. p, Y2&*
2 2 3 2
Cau 18. Trong hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tit ca cac canh déu bang nhau. Trong cac ménh dé sau, ménh dé

nao sai?

A. BB’ LBD. B. AC' L BD. C. ABLDC'. D. BC'LAD.

Cau 19. Trong khong gian cho duong thang A va diém O. Qua O ¢ may duong thang vudng goc voi A?
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A 1. B. 3. C. V0 sb. D. 2.
Cau 20. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Biét MA=k.MD", NA'=1.NB . Khi MN vuéng géc véi A'C thi
khing dinh nao sau day ding ?

A. k=1leR. B. I=1keR. C.k=-1leR. D.l=-1keR.

Puwong thiang vudng goc véi mdt phang

Cau 1. Trong cac ménh d&, ménh dé nao sai:

A. Buong thiang vudng goc voi 2 dudng thiang phan biét trong mp (P) thi né vudng géc véi mp (P).

B. Mot duong vudng goc vai mot trong hai mp song song thi no cung vudng goc véi mp con lai.

C. Puong thang vudng goc voi mp thi vudng goc véi moi duong ndm trong do.

D. Mét dudng thiang vudng goc véi mot mp cho trude thi moi duong thiang song song véi dudng thang d6
déu vudng goc véi mp.
Cau 2. Dir kién nao dudi day co thé khang dinh d L (P).

d.ld,

1@ d'L(Q) .
(){(P)//(Q) (”){d//d' (Iyd Ld, (V) (d,(P)) =90
Trong(P):d, nd,
A. Chi co (Il B.(I), (N, (1) C.(1), (1V) D. Ca 4 khing dinh

Cau 3. GAc giira duong thang va mat phang: » 7
A. La gdc gitta véc to chi phuong cta duong thang va véc to khac khong vudng goc voi mat phang
B. La gdc gitra duong thang va hinh chiéu vudng géc cua nd trén mp.

C. Co thé l1a goc tu. D. Ludn ludn 1a géc nhon
Cau 4. Cho tr dién ABCD c6 AB, BC, CD d6i mét vudng goc véi nhau. Khi do6 CD vudng goc voi
A. (ABD) B. (ABC) C. mp trung truc cua BC D. mp trung truc cua BD

Cau 5. Cho tir dién OABC ¢6 ba canh OA, OB, OC d6i mot vudng goc nhau. Khi d6 hinh chiéu vudng goc cia
O 1én mp (ABC) la:

A. trong tam A ABC B. truc tam A ABC

C. Tam dudng tron ngoai tiép A ABC D. Tam dudng tron noi tiép A ABC
Cau 6. Cho ti dién OABC c6 ba canh OA, OB, OC d6i méot vudng goc nhau., H 1a hinh chiéu vudng géc cua
diém O clén mit phang (ABC) .Chon két luan sai :

: 12= 12+ 12+ 12 B. BC L (OAH)
OH OA° 0OB° OC

C.H 1a tryc tam tam gidc ABC D. Tam giac ABC ¢ it nhét 1 goc khdng nhé hon 90°
Cau 7. Cho hinh chép S.ABC ¢ SA L (ABC), ABC c6 ba goc nhon. Goi H, K lan luot Ia tryc tm tam giac
ABC va SBC. Chon ciu sai trong cac cau dudi day:

A. HK L (SBC) B. CK L (SAB) C.BH L(SAC) D. CH_L (SAB)

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA L (ABCD), SA= a\/§ .
Goc gitta SC va ( SAB) bang:
A. 90° B. 30° C. 45° D. 60°
Cau 9. Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA L (ABCD), SA=2a. Goc giira SC va
(SBD) bang:
A. 18°26' B. 45°35' C. 45° D. 20°42'
Cau 10. Cho tir dién ABCD, AB L (BCD), AB= a+/3, ABCD déu canh a. Goc gitta AC va (BCD) :
A. 90° B. 30° C. 45° D. 60°
Cau 11. Cho hinh chép S-ABC ¢ day ABC vuongtai B, SA vudng géc véi (ABC). Khing dinh nao 1 sai?
A. SB L AC. B. SA L AB. C. SB L BC. D. SA1 BC.
Céu 12. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SAJ_(ABCD) va day ABCD la hinh vudng. Tir A ké AM L SB. Khing

dinh nao sau day dang?
A. AM L(SBD). B. AM L(SBC). C. SBL(MAC). D. AM L(SAD).
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Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC va tam gi&c ABC wvuéng tai B. V& SH L(ABC),
H e(ABC). Khang dinh nao sau ddy ding?

A. H trung vai truc tdm tam giac ABC. B. H trung vai trong tdm tam gidc ABC .

C. H trung véi trung diém AC . D. H tring véi trung diém BC .
Cé&u 14. Cho hinh chop S.ABC c6 SA=SB=SC, ASB=90°, BSC =60°, ASC =120°. Tinh gbc gitta duong
thang SB va mat phing (ABC).

A. 90°. B. 45°, C. 60°. D. 30°.

a2

Cau 15. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 AA' = — AC =a, BC =a2, ACB=135°. Hinh chiéu vudng

g6c cua C' 1én mat phang (ABC) tring véi trung diém M ciia AB. Tinh gdc tao béi duong thang C'M vei
mit phang (ACC'A’)?

A. 90°. B. 60°. C. 45°, D. 30°.
Cau 16. Cho t dién ABCD c6 AB = AC va DB = DC . Khing dinh nao sau day ding?
A. AB L (ABC). B. AC LBC. C. CD L(ABD). D. BCLAD.
Cau 17. Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’. Két luan nao dudi day sai:
A. AC'L(A'BD) B. AC'L(B'CD)
C. (A'BD)||(B'CD) D. (A'B,(AB'C'D)) =45°

Cau 18. Cho hinh chép tam giac ddu S.ABC canh day bang 2a va chiéu cao bang a~/3. Tinh khoang céch tir
tam O cua day ABC dén mot mat bén.

A. ﬁ B. Za*@. C. a\/E. D. a\ﬁ.
2 3 10 5

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thang vudng tai A va B, AD=a, AB=2a, BC=3a,
SA=2a, H latrung diém canh AB, SH 14 dudng cao cua hinh chdp S.ABCD . Tinh khoang céch tir diém A
dén mat phang (SCD).

A V30 g &30, c. a3 p, a7
7 10 10 7
Cau 20. Cho hinh chép S-ABC ¢g day ABC |3 tam gidc vudng tai Avsi AB=a BC=2a pidm H thuoc

a/6

canh AC sao cho CH :%CA, SH 13 duong cao hinh chop S-ABC va SH == Goi | la trung diém BC .

Tinh dién tich thiét dién cua hinh chép véi mat phang di qua H va vudng goc véi Al .

J2a? J2a? J3a’ \/3a?

A . B. . C. . D. .
3 6 3 6

‘ ~ Hai mgt phang vudng goc
Cau 1. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang:
A. Hai mp phan biét ciing vudng goc véi mot mp thir ba thi song song véi nhau.
B. Néu hai mp vudng goc véi nhau thi mei dudng trong mp nay s vudng goc voi mp kia.
C. Néu hai mp phan biét (P), (Q) cung vubng goc véi mp (R) thi giao tuyén d cua (P) , (Q) sé vubng géc
véi (R).
D. Hai mit phang (P), (Q) cit nhau theo giao tuyén d, véi mdi diém A thuoc (P), B thudc (Q) thi AB vudng
goc d. ‘ ‘
Cau 2. Chon ménh deé Sai trong cac ménh dé sau: )
A. Qua mot duong thang d cho trude xac dinh dugc duy nhat mot mp (P) chira d va vudng géc vai (Q) cho
trudc.
B. C6 duy nhat mot mp di qua mot diém cho trudc va vudng goc véi hai mp cit nhau cho trudc.
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C. Cac mp cung di qua mot diém cho trudc va vudng goc véi mot mp cho trude thi ludn di qua mot dudng
thang ¢6 dinh. |
D. Hai mp vudng goc nhau thi duong thang nam trong mp nay va vudng goc vai giao tuyén s& vudng goc
v&i mp con lai.

Cau 3. Chon cau dung. Dit kién nao dudi day khong thé két luan (P) L (Q)

{d 1(Q) d, L (Q),d, L(P)

A. B.

dc(P) (d,,d,)=90°

o 14=(@.d,d, = (P) o &= @d; =(P)
" |dLld,dLld,,dnnd,=1I " ld, Ld,

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC cd SA vudng goc véi day, SA=2BC va BAC =120°. Hinh chiéu vudng goc
ciia A 1én céc doan SB va SC lanluotla M va N . Goc ciia hai mit phiang (ABC) va (AMN) bang
A. 45°, B. 60°. C. 15°. D. 30°.
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, SA=SB=SC= a. Gdc gitta (ABCD) va (SBD)
bang:
A. 30° B. 45° C.60° D.90°
Cau 6. Gia sir a 1a goc cua hai mat cua mot tir dién déu ¢d canh bang a. Khang dinh dang 1a

A. tana =+/8. B. tana =34/2. C. tana =2+/3. D. tana =42
Cau 7. Cho hinh lang try déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang 2a, canh bén bang a. Tinh géc gitta hai mat
phing (AB'C’) va (A'B'C).

V3 V3

AL B. Z. C. arccos —. D. arcsin —.
6 3 4 4

CA&u 8. Cho hinh chép S.ABCD day ABCD Ia hinh chr nhat, AB=a, AD =2a. Canh bén SA vudng gdc vai
d4y (ABCD), SA=2a. Tinh tan cta goc giita hai mat phang (SBD) va (ABCD).

A L B. 2. C. 5. D.ﬁ.

N3 N3 2

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D, AD=DC =a. Biét SAB la
tam gidc déu canh 2a va mat phang (SAB) vudng goc véi mat phing (ABCD). Tinh cosin cia goc giita hai

mat phing (SAB) va (SBC).

2 2 J3
A.ﬁ. B.%. C'ﬁ'

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, tam giac déu SAB nam trong mat phang vuong
goc véi ddy. Ta c6 tan ciia goc tao bai hai mat phang (SAB) va (SCD) bang:

A Y2 5. 23 c. 3 p. 3.
3 3 3 2
Cau 11. Cho t dign ABCD c6 hai mat phang (ABC) va (ABD) cung vudng goc véi (DBC). Goi BE va
DF 1a hai duong cao cia tam giac BCD, DK 1a dudng cao cua tam giac ACD . Chon khang dinh sai trong
céc khang dinh sau?
A. (ABE) L(ADC). B.(ABD)L(ADC). C.(ABC)L(DFK). D.(DFK)L(ADC).

Cau 12. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau?

A. (ABC') L(A'DC"). B. (A'BD) L (BDC").

C. (ABD') L (BCC'B'). D. (A'BC) L (ADC'B")

D.

Sl
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Cau 13. Cho tir dién ABCD c6 AC =AD=BC =BD=a va hai mit phang (ACD), (BCD) vudng goc véi
nhau. Tinh d¢ dai canh CD sao cho hai mét phang (ABC), (ABD) vudng gdc.

2a a a
A 2 B. —. c 2. D. a3
V3 J3 2
Cau 14. Cho tir dién déu ABCD canh a, khoang cach giita AB va CD bang:
A2 g, 22 c. &3 b.a
2 2 2

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vudng tdm O canh a, SO vudng g6c véi mit phang
(ABCD) va SO =a Khoang cach giita SC va AB bang
2a+\/5

avs. g &5 c. 223 D. .

15 5 15 5
Cau 16. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD Ia hinh vudng canh a2, AA’=2a. Tinh
khoang céch giira hai dwong thang BD va CD'.

A"Egi. B.&?E. C. 2a. D. av2.
Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng canh a. Tam gidc SAB déu va nam trong mat
phang vudng goc véi day. M, N, P lan luot 14 trung diém cua SB, BC, SD. Tinh khoang cach giira AP va

MN

A 2 B. 4/15a. cf%Jg. D.iﬁ;
J15 10 5

Cau 18. Cho hinh ling try tam gidc ABC.A'B'C’ c6 do dai canh bén bang a7, day ABC la tam giac vuéng
tai A, AB=a, AC=a+3. Biét hinh chiéu vuéng géc cua A’ trén mt phing (ABC) la trung diém cua BC.
Khoang cach giita hai duong thang AA’ va B'C’ bing

A.an. B. 32 c.an. D.Eﬁg.
2 J2 3 2

Cau 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A vacd AB=4cm. Tam gidc SAB déu va
ndm trong mat phang vuong goc véi (ABC). Lay M thugc SC sao cho CM =2MS . Khoang céch giira hai
duong AC va BM la

421 cm. B. @cm. C. 421 cm. D. 221
7 21 21 3
Cau 20. Cho hinh hop ABCD.A'B'CD’ cé tit ca céc canh déu bang 1 va cac goc phing dinh A déu bang 60°.

Tinh khoang cach giira hai duong thang AB’ va A'C’

A.

cm.

A Y22 B. 2. c V2. D 3.
11 11 11 11

PHAN I1. TU'LUAN S -
DAY SO - CAP SO CONG - CAP SO NHAN

Bai 1. Bang phuwong phap quy nap toan hoc, hdy chirng minh cac ménh dé sau dung Yne N *
n(n+1)(2n+1
Q) P+2°+3 +...+n* = (n+1)( ) d) t . 1, 1.1
6 n+l n+2 n+3 2n 24
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2
n(n+1 .
b) P+2°+3+4°+...+n’ :{%} e) 6°"+10.3":11

1 2 3 n n+2
C) —+—+—+..+—=2—
2 4 8 2" 2"

f) 2">2n+1
=1

u .
, Vn>1.C/minhrang u, =5.3""-2"" vne N*.
u,,=3u, +2"

Bai 2. Cho day s6 (u,) xdc dinh boi {

Bai 3. Xdc dinh s6 hang tong quat cua ddy (u,) cho béi h¢ thic:
u, =—-2 u =2
a) { ' vn>1 b) < * vn>1
U, =3u, -1 Uy, =2U, +3n+2
3n+14

Bai 4. Ching minh dy s (u,) véi u, = la day s giam va bi chan.
Bai 5. Cho dy s6 (u,) véi u, =9 —5n.

a) Viét 5 sb hang dau cua day.

b) CMR: déy (u,) la cip s6 cong. Tim u, va cong sai d.

¢) Tim s6 hang thir 1000 cua cap sé cong.

d) S6-9991 va sb 2016 c6 la s6 hang caa cip s6 cong khdng? La sé hang thir bao nhiéu?
Bai 6. Viét 5 s xen giira cac s6 25 va 1 dé duoc cap sb cong. Néu viét tiép thi sé hang thir 50 13 bao nhiéu cua
cap sb cong?
Bai 7. Tim cap so cong (u,) biét:

) {u4=10 N {ul+2u5=0 0 {u7—u3=8 ) { S, =18

u, =19 S, =14 u,u, =75 s,, =110
Bai 8. Cho ddy sé (u, ) xéc dinh béi : {“1 =Ly, =2
U,,=2u,-u ,+1n>2

a) Lap day s (v, )véi v, =u,,,—u,. CMR: (v,)la mot cap s6 cong.

b) Tinh tong 10 s6 hang dau tién cua day sé (v,)
Bai 11. Tim x biét: |

a) —1+3+7+11+15+...+x=350va-1,3, 7, ...1a cap sb cong.

b) 1+6+11+16+..+x=970 val,6, 11, ... 1a cap sb cong

¢) (2x+1)+(2x+6)+(2x+11) +...+(2x+96) =1010 va 1, 6, 11, ... a cap s6 cong

Bai 12. Tinh tong tat ca cac s hang ciia mot cap s cong c6 s6 hang dau bang % , 56 hang tht hai bang —% va

s6 hang cudi bang -2007.

Bai 13. Cho mot day s6 c6 cac sb hang dau tién 1a 1; 8; 22; 43; 71;... Biét rang hiéu hai sé hang lién tiép cua
day sé trén 1ap thanh mot cap sé cong. Hoi 35357 1a sé hang thir bao nhiéu caa cap s cong d6?

Bai 14: Tim m dé phuong trinh :

a) X' —2(m+1)x* +2m+1=0c6 4 nghiém phan biét lap thanh 1 cip sé cong
b) x* —2(m+1)x* +m+1=0c6 4 nghiém phan biét lap thanh 1 cip sb cong
) x*—=3mx* +2m(m—4)x+9m’ —m=0c6 3 nghiém phan biét Iap thanh 1 cap s6 cong
Bai 15: Cho déy s6 (u, ), véi u, = 22",
a) Chung minh ddy s6 (u,) 1a cap sé nhan. Néu nhan xét vé tinh ting giam cua cap s6 nhan do.

b) S 2048 14 s hang thir bao nhiéu caa cap sé nhan.
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Bai 16: Gia st % cosa, tana theo thir ty d6 1a mot cip sé nhan. Tinh cos 2« .

Bai 17. Tinh tong tat ca cac s6 hang caa mot cip sé nhan ¢ 11 sé hang, sé hang dau bing % s6 hang cudi

Bai 18. Tim ba sé hang lién tiép cua mot cap sé nhan, biét rang tong cua ching bang 147, hiéu cua sé hang cudi
Véi s6 hang dau bang 105,

Bai 19. D6 dai ba canh cua tam gidc ABC lap thanh mot cdp s6 nhan. Chang minh rang tam gidc ABC ¢ hai
goc khong qué 60°.

Bai 20. Cho ba s6 tao thanh mot Cap s6 nhan ma tong cua ching bing 93. Ta <0 the sap dat ching (theo thur tu
cua cap sé nhan ké tren) nhu 13 s6 hang thi nhét, thir hai va tha bay ciaa mot cap sé cong. Tim ba sé do.

Bai 21. a)Cho cp s6 nhan (u,) c6 S, =4;S, =13. Biét u, <0, gid tri S, bang.

b) Cho cép sé nhan (u,) c6 S, =15;S,, =63.Giatri S, bang
Bai 22. Tim bén s6 biét rang ba s6 dau lap thanh mot cap s6 nhan, ba s6 sau lap thanh mot cap s6 cong. Tong
cua hai so dau va cuoi bang 14, con tong cua hai s6 ¢ gitra bang 12. o
Bai 23.Cho 4 so 1ap thanh cap so cong. Lan luot trir moi s6 ay cho 2, 6, 7, 2 thi nhan dugc mot cap so nhan.
Tim céac so do
Bai 24: Ong A vay ngan hang 800 triéu dong theo hinh thac tra gop hang thang trong 60 thang. L&i suat ngan
hang ¢ dinh 0,5% /thang. Mdi thang 6ng A phai tra (Ian dau tién phai tra 1a 1 thang sau khi vay) s tién gdc la
s6 tién vay ban dau chia cho 60 va sé tién i sinh ra tir s tién goc con no ngan hang. Tong s tién 13i ma éng
A phai tra trong toan b qua trinh tra ng la bao nhiéu?
Bai 25 :Ta xay dung day cac tam giac AB,C,, A;B,C,, AB,C,,... sao cho AB,C, 1a mot tam giac déu canh
bang 3 va véi mdi s nguyén duong n> 2, tam giac A B C. 14 tam gidc ma ba dinh cia no 14 ba trung diém ba
canh cta tam giac A, ,B, ,C, . Véi mdi s6 nguyén duong n, ki hiéu S, twong ang la dién tich hinh tron ngoai
tiép tam giac A B,C,. Tinhtong S=S,+S, +...+ S5, ?

. u =1
Bai 26. Cho déy s6 (u,) xac dinh boi vn>1,
4 =2u,+3n

a) Xét day so(V, ) xéc dinh bsi vn =U, +3n+3. CMR: (v, ) la mot cap s6 nhan
b) Tinh tong 10 s6 hang dau tién cua day so(V, ).
Bai 27: Rt gon cAc tong sau:

a) S=1-x+xX*—x3+x'—x+x° €) S=3+33+333+...+333..3
nso3
2 2 2 2 n
1+2+2°+..42
b) S = (2+1j +(4+1j +...+(2“+ij d)S= rer 2+ - .
2 4 2" 1+43+3°+...+3
€) S =1+22+327 +4.2° +.....+20182"" 'S 13,5, A
2 22 2 2"
Bai 28:

a) Téng ciia n s6 hang dau tién cua day (a,) 1a S, =5"-1v6iVn>1, CMR: (a,)1a mot cap s6 nhan
b)Téng cua n s hang dau tién cua day (a,) 1a S, =2n*+3nvéivn=1, CMR: (a,)l1a mot cap sé cong
GIOI HAN
Bai 1. Tinh gi6i han cua cac day s sau :
) 41 n\/1+3+5+ +(2n+1)
n®+3n+2

1. Iim(3 n®+6n? —n
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2. Iimn(\/n2+4—\/n2—3) 5. Iim(%+i+...+;j

3.5 (2n-1(2n+1)

3. lim

an +3n+1-2n 6. Iim(l = j(l— 1j (1—ij

38n®+2n?—1-2n 22 )

Bai 2. Tinh gi6i han caa cac ham sé sau:

5 3
1. lim 2 F9X+T 6. lim V=1 11, fim 2L
o1 3x% +x° +1 x>1 x? +2Xx—3 o J_ 1
3 2 _Qv_ HAx -3 —
2. lim XX —9%=2 7 lim——X*L 12 lim ¥4X=3-1
xX—2 X _X_6 x—>—1 /6X2+3+3X x—1 X—-1
4_ 3 _1_
3. lim X —10 8. lim S Y2+ X 13, lim XX —1-Vx+l
x>-2 X4 2 x—>4 11— / x—3 X—3
) 1 1 \/x+ —\/8x+ . A2x-1+3Yx-2
4. lim| —— 3 9. 14. lim
o1(1-x 1-Xx \/ —X—=~JTX— x-1 x-1
2 _ 3/ IV n_ _
5. |imL+1:l 10. IimM 15. |imL+?1
x—0 X X—>2 X—2 x—1 (X _1)
Bai 3. Tinh gi6i han cac ham sé sau:
12 2
1. lim (x-1) (7Xj2) 5. lim (x+2) 2x+1 9. lim (\/x2+x+1—x)
X—>+30 (2)( + 1) X—>+30 /X4 +3 X—>+30
2. Iimw 6. Iim( 2x2—3—5x) 10. lim (\/x2+1+x—1)
X—>+00 X+ X+ 1 X—>—00 X—>—00
[2.,6 2 2,y
3. IimM 7. lim (2x+4+\/4x2+x) 11. lim (2x—4)3x+—x1
X—>—00 5x+7 X—>+o0 x—»2F /XZ —4
[5y2 9y2 _9y2
4. lim Y2X+3 8. Iim( 9x2+1—3x) 12, fim 22X FXHS. i T2XHXAS g
x>i0  4X 2 X—>+00 x—3" X—3 X—>3" X—3

lim ax"+a X"'+..+4a,
© m m-1
x>repp X" +b X"+ 4D,

voi a, =0, b, #0

Bai 4. Ap dung giéi han co ban I|mﬂ =1, tinh céc gidi han sau:

X
A1+ x% —cos x

2

1 "mcos4x—c053xc055x 3 lim

x—0 )(2 x—0 X

5. lim (7 —4x)tan 2x

T
X—>=
4

lim J1+tan X —/1+sin x Im\/1+ xsin x —+/cos 2x

2. lim _ a,
X—> X x—0 tanzi
2
Bai 5. Bién luan theo tham sé tinh lién tuc cua ham s tai mot diém, trén mot khoang, mot doan.
XP—xP+2x-2 . 2 :
kh 1 . kh 1 .
1. f(x)= X—1 X tai x=1 3. f(x)= XX '_X< tai x=1
. ax+1 khi x>1
3X+m khi x=1
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2
XX khi x20,x#3 2
X(x=3) _ X 3XE2 i xel
2. f(x)=4m khi x=0 tai x=0,x=3 4. f(x)=1 [|x-1 trén R.
n khi x=3 a khi x=1

Bai 6. Chitng minh sy ton tai nghiém cta phuong trinh.
1. Chimg minh phuong trinh x° —3x*+5x—2=0 c¢ it nhat 3 nghiém trong khoang (-2;5).

2. Ching minh phuong trinh (1—m?)(x+1)° + x> —x—3=0 ludn c6 nghiém véi moi m.

3. Chirng minh phuong trinh R m ludn c6 nghiém vai moi m.
COSX sinx
PAO HAM
Bai 6.:Tim dao ham cta cac ham s sau:
4x+1 x? 1 X
a) y= b) y= Q)y=—"73 d) y=tan’ ==
VX242 x-1 (xz—x+1)5 6

Bai 1. Choham sb y = X;i Viét phuong trinh tiép tuyén caa do thi ham so biét:
X_

a. Tiép diém M co tung d6 bang 4

b. Tiép diém M 1a giao cua do thi ham s véi truc hoanh

c. Tiép diém M la giao diém cua do thi ham sé vai truc tung

Bai 2. Cho ham s6 y = x®. Tim cac diém M trén do thi ham s6 (M = gdc toa d6) sao cho tiép tuyén tai M tao
véi 2 truc toa do mot tam giac c6 dién tich bang 6.

Bai 3. Cho ham sé y = x® —3x? +1. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia d6 thi ham sé biét tiép tuyén c6 hé s6 goc
nho nhét.

Bai 4. Cho ham s6 y = x*+3mx* +(m+1)x+1. Tim m dé tiép tuyén cua d thi ham s tai diém c6 hoanh do

X, =—1 di qua A(1;2).

Bai 5. Goi (C) 1a db thi cua ham s& y = x? —2x+2. Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) trong cac truong hop
Sau:

al Tiép diém co6 tung do bang 1.

b/ Tiép tuyén vudng goc vai duong thang d: x + 6y = 0.

c/ Tiép tuyén tao véi truc Ox mot goc 45°..

d/ Tiép tuyén di qua diém A(4;0).

Bai 6. Cho ham s : y = f(x) = x3 —3x2 +2,(C)

a/ Chung minh rang PT f(x) = 0 c6 3 nghiém phan biét.

b/ Viét phuong trinh tlep tuyen v6i (C) tai giao diém cta (C) véi truc Oy.

¢/ Viét phuong trinh tiép tuyén voi (C) song song voi duong thang y = 9x+2018

d/ CMR : qua A(0;2) ké dugc 2 tlep tuyén véi ©, viét phuong trinh cac t1ep tuyén do6 .
e/ Tim cac diém nam trén duong thang y = - 2 dé tir d6 ké dugc 3 tiép tuyén véi (C).
Bai 7. Cho ham s f(x)= x> —2x* + mx—3. Tim m dé

a/ £(x) bang binh phuong ctia mot nhi thic

b/ £(x)> 0, VX

¢/ P(x) <0 véi Vxe(0,2)

d/ f'(x)>0,vx>0
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x%, khi x<0

Bai 8. Cho ham s f (x) = .
—x®+bx+c, khi x>0

a/ Tim b,c dé ham s f(x) lién tuc tai x=0
b/ Xac dinh b,c & ham s6 c6 dao ham tai x=0 va tinh £(0).

HINH HQC ]
Véc to trong Khong gian- Hai dwong thang vuéng goc
Bai 1. Cho hinh chop SABCD, c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, SA=SB, AB vudng goc véi SC.
Goi M la trung diém SD .
1) Biéu dién AM theo ba vecto SA, SB,SC . 2) Chang minh: AM vudng géc véi AB.

Bai 2. Cho hinh chép SABCD c6 day 1a hinh thoi canh a, géc BAD =120°. Biét SA=SC =a,
SB=SD :37a. Goi M, 1,J lan luot 14 trung diém AB,SD,CD; G la trong tdm tam gi4c SAB . Tinh gdc giira:

1) SA va DC 2)SB va AD 3) SM va BD 4) BG va 1
Bai 3. Cho tu dién ABCD c6 AB=6;CD=8.Goi |,J,K lan luot 14 trung diém BC,AC,BD. BiétJK =5. .
CMR: AB vubng géc véi CD ; 1 vudng goc yc’yi CD. 7 ‘ 7
Bai 4. Cho tir dién ABCD c0 tat ca cac canh bang a. Cac diém M, N lan luot 1a trung diém AB,CD
O 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac BCD.

1) CMR: AO vuodng goc voi CD; MN vudng goc véi CD.

2) Tinh goc gitra: AC va BN ; MN va BC. ‘
Bai 5. Cho hinh 13p phuvong ABCD.A'B'C'D" c6 canh bang a.

1) Goi I,J lan luot 1a trung diemCD, A'D". CMR: B'l vuéng gbc véi C'J

2)Trén céac canh DC va BB' ta lan luot lay cac diém M,N khéng tring véi hai dau mat sao cho
DM = BN . Chang minh AC' vuéng goc vai MN .
Bai 6. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" c0 tat ca cac canh déu banga, A'AD = A' AB= DAB=60".

1) CMR: DCB'A'vaBCD'A' la nhitng hinh vudng.

2) CMR: AC' vudng goc voi DA'; AC' vubng gbc vai BA' 3) Tinh d6 dai doan AC'
Bai 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Pit AA'=a, AB=b, AD=c. Goi I,J ln luot thudc céc doan
thaing AC' va B'C sao cho MA=kMC", NB'=kNC. Biéu didn cic vecto sau theo ba vecto a,b,c:
AM;B'N;MN

‘Duong thang vudng géc véi mét phang ,

Baj 8. Cho tur dién ABCD c6 tat ca c&c canh bang a, goi H la chan duong vuéng goc ha tr A xuong mat
phang (BCD).

1) Tinh d6 dai duong cao AH . ,

2) Tinh d¢ dai doan noi trung diém cua mot cap canh doi .

3) Tinh gbc gitra duong thang AB va mat phang (BCD)

4) Tim diém O cach deu 4 dinh cua ti dién.

5) Goi | la trung diém cua AH . Chang minh IB, IC, ID d6i mét vubng géc véi nhau

6) Chirng minh tt dién c6 céc cap canh ddi vudng goc véi nhau

7) Tim diém M sao cho MA? + MB? + MC? + MD? dat gia tri nho nhét , tinh gia tri d6
Bai 9: Cho hinh chop S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA=av?2, SA L (ABCD). Goi M,N,P
lan luot 13 hinh chiéu cua AlénSB,SD, SC

1) Chitng minh tat ca cac mat bén cua hinh chép déu 1a cac tam giac vudng

2) Tinh gdc gitra cac canh bén va mat day .

3) Chang minh BD L (SAC),BD//(AMN)

4) CMR SC L (AMN); AM, AN, AP dong phing va AP L MN

5) Tim diém J cach déu tat ca cac dinh cua hinh chop
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6) Tinh dién tich thiét dién cua hinh chép S.ABCD cit béi mat phang (o) qua A va vudng goc véi SB
Bai 10: Cho tu dién S.ABC c6SA L (ABC), tam gidc ABC vudng tai B . Trong mat phang SABké AM vudng
goc VGi SB tai M , trén canh SC lay diém N sao choSM _SN.

SB SC

1) CMR: BC L (SAB): AM L (SBC):SB L AN

2) Biét SA=a+/2; AB =BC =a, tinh dién tich tam giac AMN

3) H la hinh chiéu cua AlénSC,K la giao ciaHM véi (ABC). CMR AK L AC

4) E la diém tly y trén canh AB, dit AE = x(0 < x < a) . Tinh dién tich thiét dién cua hinh chép S.ABC
theo a va x khi cit boi mat phang (o) qua E va vudng goc voi AB . Tim x dé dién tich c6 gia tri 16n nhat
Bai 11: Cho hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vudng canha, mit bén SAB1a tam giac déu va
SC =a+/2 . Goi H,K lan luot 1a trung diém cua AB, AD

1) CMR: SH L (ABCD)

2)CMR: AC L SK;CK LSD

Bai 12: Cho hinh chép S.ABCD, c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat c6 AB=a;BC =av/3,SD =a+/5. mit bén
SBC la tam gidc vudng tai B mat bén SCD la tam giac vuéng tai D
1) CMR: SA L (ABCD), tinh SA
2) Puong thang qua A vudng goc véi AC cit cac dudng CB,CD lan lugt tai 1,J . Goi H la hinh chiéu cua
AlénSC; K, L lan lugt 13 giao diém cua SB, SD véi mat phang (H1J). CMR: AK L (SBC); AL L (SCD)
3) Tinh dién tich tir gidc AKHL
Bai 13: Cho hinh lang tru dtng ABC.A'B'C'c6 day ABC la tam gidc vubng taiC,CA=a,CB = a+/3 , mat bén
AA'B'B la hinh vuéng. Tr Cké CH L AB''HK//A'B(H € AB',K € AA")
1) CMR: BC L. CK,AB' L (CHK).
2) Tinh géc gira A'B va mit phang BB'C'C »
3) Tinh d6 dai doan vudng goc ha tir A dén mat phang (CHK)
'4) M la trung diém AB. Tinh dign tich thiét di¢n cua hinh ling tru ABC.A'B'C' theo a khi cat boi mit
phang («)qua M vavubng goc voi A'B
Bai 14: Cho hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh vu()ng canha, mat bén SAB 4 tam giac déu, mat bén
SCD la tam giac vubng can tai S . Goi 1,J lan luot 1a trung diém cua AB, AD
1) CMR: SI L (SCD),SJ L (SAB)
2) Goi H lahinh chiéu cua S 1én1J .CMR: SH L AC
3) Goi M la diém thuoc duong thang CDsao cho : BM L SA. Tinh AM theoa

Hai mat phang vudng goc

Bai 15: Cho hinh chop ttr giac déu S.ABCD c¢6 cac canh bén va canh day déu banga, goi O la tm hinh vudng
ABCD

1) Tinh d¢ dai doan SO

2) Goi M 1a trung diém cua SC . CMR: (MBD) L (SAC)

3) Xac dinh va tinh goc giira hai mat phang (MBD) va ABCD

4) Xac dinh goc gitra canh bén va mat day

5) Xac dinh goc gitra mat bén va mat day

6) Goi (P)la mat phang qua AM va song song véi BD . Hay tinh thiét dién thu duoc.

a6 .

Bai 16: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCDIa hinh thoi tdm1 , canh a,A=6O°,SC=T,(SBC) va

(SCD) cung vubng goc véi (ABCD)
1) CMR: (SBD) L (SAC)
2) Trong tam giac SCAke 1K vudng géc vai SA tai K. Tinh d6 dai IK
3) Tinh gdc gitra hai mat phang (SAB) va(SAD), (SAD)va(ABCD).
4) Xac dinh thiét dién cua hinh chop khi cat boi («) 1a mat phang qua C va vudng goc vai SA.
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Bai 17: Cho hinh t&r dién ABCDc6 AD vudng goc voi (BCD). Goi AE,BF la hai duwong cao cua tam giac
ABC; H, K lan luot Ia truc tdm cua cac tam giac ABC va DBC .

1) CMR: (ADE) L (ABC);(BFK) L (ABC)

2) CMR: HK L (ABC)

3) HK cit AD kéo dai tai M . CMR: ttr dién ABCM c6 céc cap canh d6i déi mot vudng goc.
Bai 18: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCDla hinh thang vudng tai AvaD, c6 AB=2a,AD=DC=a,
canh SAvubng gbc véi day, SA=a

1) CMR: (SAD) L (SDC);(SAC) L (SBC)

2) Tinh gdc giita hai mat phang (SAB)Vva(SDC); (SBC)va(ABCD);(SBC) va (SAB)

3) Xac dinh thiét dién cua hinh chop S.ABCD véi mat phang («) chtra SD va vudng goc véi (SAC).
Bai 19: Cho hinh vudng ABCD va tam gidc SAB déu canh a nam trong hai mit phang vuong géc véi nhau.
Goi |, M lan luot la trung diém cua AB, SD

1) CMR: céc véc-to SA, BD, IM ddng phing.

2) CMR: SI L (ABCD);(SAD) L (SAB)

3) Tinh gdc tao boi gitra cac canh bén va mét day

4) Tinh g6c tao boi gitta cac cap mat phang: (SBC)va(ABCD); (SAB)va(SCD)

5) Goi F la trung diém AD.CMR: (SCF) L (SCD)
Bai 20: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'c6 canh bang a

1) CMR: AD' L DB"; B'D L (BA'C";(BDA') L (AB'C'D).

2) Tinh gbc gitta BC'va CD';BC'va (BB'D'D)

3) Tinh khoang céach gitra BC'va (AD'C) ;
Bai 21: Cho ti dién OABC c6 OA,0B,OC do6i mét vudbng goc, OA = % ,OB=0C =a, | 1a trung diém BC

1) CMR: (OAI) L (ABC)

2) Tinh goc gitta AB va mit phang (AOI)

3) Dung va d6 dai doan vudng goc chung giita hai dudng thang OC va AB; Al vaOC

4) Xac dinh thiét dién cua tir dién khi cit boi mat phang chira OB va vudng goc véi mat phang (ABC). Tinh
dién tich cua thiét dién do. ‘
Bai 22: Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la nua luc giac déu canh a(AB//CD, AB >CD). Mat bén SAB la
tam giac déu nam trong mat phang vudng goc véi day.

1) CMR: BD L SC

2) Tinh khoang céch gitra SDva AB ; gitta B va (SAD)

3) Tinh gbc giita hai mat phang (SAD)va (ABCD).

- HET-
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