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Chuong 1

Phép dd&i hinh va phép déng dang

1.1 PHEP TINH TIEN

1.1.1 Tém tat li thuyét

Dinh nghia 1. R
Trong mét phang cho véc-to . Phép bién hinh bién méi diém M /
thanh diém M’ sao cho MM’ = ¥ dudc goi la phép tinh tién theo / N

véc-to U.

Phép tinh tién theo véc-to ¥ thuong duge I hieu 1a T, ¥ dude goi 1a véc-to tinh tién.
Nhu vay, To(M) = M’ < MM = 7.
Phép tinh tién theo véc-to - khong chinh 14 phép dong nhat. (Bién mdi diém thanh chinh no).

Tinh chét 1. R
Bién mot véc-to thanh véc-to biang né. Néu Tz(M) = M/, /
T#(N) = N’ thi M'N’ = MN. Bién doan thing thanh doan M

thang bang n6 M'N’ = MN. v N
M
N

Tinh chat 2. Phép tinh tién bién duong thing thanh duong thing song song hodc tring véi
no.
Dung anh duong thang d qua Ty.

a) Lay trén d mot diem A.

b) Dung A’ la &nh cua A.

¢) Qua A’ dyng dudng thang cting phuong véi d.
Dic biet: d = d khi va chi khi ¥ cting phuong véi
vée-to chi phuong ctia d (hay U ¢6 gia song song hoic
trung véi d).

N
(%

d =

I
=Y

Tinh chat 3.

e Bién tam gidc thanh tam gidc bang no.
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e Bién mot goc thanh maot goc c6 s6 do bang no.

e Bién mot duong tron thanh mot dudng tron c6 ban kinh bang né. Cach dung anh cta
duong tron
— Xéc dinh tam O va ban kinh R ctua (C).
— Tim &nh O’ ctia O.
— Dung (C") ¢6 tam O’ va ¢6 ban kinh R = R.

u A B’

C

Tinh chat 4. Néu M’ 1a anh cia M qua T thi nguge lai M 1a anh ctia M’ qua phép tinh
tién theo — .

Tinh chét 5. Trong mit phing toa do Oxy cho véc-to U = (a;b). Véi mdi diem M (x;y) ta
c6 M'(x';y') 1a &nh ctia M qua phép tinh tién theo ¥. Khi do

¥=x+a

MM =7 <<,
y=y+b.

(Toa do &nh = toa do diém + toa do véc-to tinh tién).

1.1.2 Cac dang toan va vi du mau

& Dang 1. Tim anh, tao anh ctia dudng thing d qua mot phép tinh tién

theo véc-to v.

Phuong phap
e Lay M trén d.
e Tim anh M’ ctia M.

e d' 13 duong thang qua M’ va song song hoic tring d.

Vi du 1. Trong mat phing toa do Oxy cho véc-to ¥ = (1;—5), dudng thang d: 3z +
4y — 4 = 0 Viét phuong trinh dudng théng d’ 1a dnh ciia d qua phép tinh tién theo véc-to
v.
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%& Dang 2. Tim tao anh ctia dudng thing d qua mot phép tinh tién theo

véc-to U

e Lay M’ trén d'.
e Tim M sao cho M’ 1a anh ctia M.

e Vay d' la duong thing qua M va song song hoic tring d.

Vi du 2. Trén mit phing toa do Ozy, phép tinh tién theo véc-to ¥ = (3;1) bién dudng
thang d thanh dudng thing d’, biét d’ phuong trinh 2 — 2y = 0. Viét phuong trinh d.

& Dang 3. Tim anh ctia dudng tron (C) qua mot phép tinh tién theo véc-to

—
U

Phuong phap
e Tim tam J va ban kinh R’ clia duong tron (C).
e Tim anh I’ ctia I qua phép tinh tién nay.

e Dudng tron (C”) la anh cia (C) la dudng tron c6 tam I’ va ban kinh R’ = R.

Vi du 3. Cho duong tron (C): 2 + y* + 42 — 6y — 12 = 0. Viét phuong trinh duong
tron (C”) 1a anh ctia (C') qua phép tinh tién theo véc-to u = (2; —3).

& Dang 4. Tim tao anh ctia dudng tron (C’) qua mét phép tinh tién theo

véc-to U
Phuong phap
e Tim tam I’ va ban kinh R’ ctia dudng tron (C').
e Tim I sao cho I’ 1a anh ctia I qua phép tinh tién nay.

e Dudng tron (C') la dudng tron ¢6 tam [ va ban kinh R = R'.

Vi du 4. Cho duong tron (C): (x — 1)? + (y + 2)? = 4. Viét phuong trinh dudng tron
(C") sao cho (C) 1a &nh cta (C') qua phép tinh tién theo vée-to u = (2;3).

& Dang 5. Tim anh ctia mot dudng cong (P) qua mot phép tinh tién theo

7 = (a;b)

Phuong phap

"=+ =z —
o Xét A(x;y) € (P), anh cta A la A'(2;y/), ta ¢ {x v {x v

-~
y=y+b y=y —b.

e Do A(z;y) € (P) nén x, y théa man phuong trinh (P).
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e Thay x, y béi 2’;9/ 6 hé thic tren ta dude mot déng thic theo z'; /.

o A'(2';1y') théa man phuong trinh nay nén A’(2’;y’) thuoc dusng cong (P').

Vi du 5. Trong mit phang toa do (Ozy), cho parabol (P): y = —2? + 2z + 1. Viét
phuong trinh anh ctia (P) qua phép tinh tién theo ¥ = (0;1).

& Dang 6. Tim tao anh ctia mdt dudng cong (P) qua mot phép tinh tién

theo U = (a;b)

Phuong phap

r=14a
y=y +b.

Xét A(z;y) € (P), diem A'(z';y') 1a tao &nh ctia A. Khi d6 ta c6 {

Do A(z;y) € (P) nén x, y théa man phuong trinh (P).

Thay z, y béi 2/, v’ & hé thic trén ta duge mot déng thic theo 2/, y'.

A'(2';y") théa man phuong trinh nay nén A’'(z’;y') thuoc duong cong (P’).

Vi du 6. Trong mat phang toa do (Owy), cho parabol (P): y = —2? + 2z + 1. Viét
phuong trinh (P’) sao cho qua phép tinh tién theo ¥ = (1;1) thi (P) 1a &nh cta (P').

& Dang 7. Xac dinh véc-td tinh tién

Vi du 7. Trong mit phang v6i hé toa do Ozy, cho hai parabol (P): y = 2% va (Q): y =
2?2 4+ 2z + 2. Tim phép tinh tién Ty bién (Q) thanh (P).

B Dang 8. Ung dung phép tinh tién vao cac bai toan hinh hoc so cip

Vi du 8. Cho tam gidc ABC c6 dién tich bing 72. Goi A;, B;, C; la cac trung diém
clia ba canh BC, CA, AB. Goi I, I,, I3 tuong ting 1a cac tam dudng tron noi tiép clia
ba tam gléC ABlcl, BClAl, CAlBl. Tinh dlén tich tam gléC AIllglg.

Vi du 9. Cho tam gidac ABC. Cho hai diém D, E lan lugt di dong trén tia doi ciia céc
tia BA, C'A sao cho BD = EC'. Tim tap hop trung diém ctia DE.

& Dang 9. Cac bai toan thuc té
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Vi du 10.

Hai thi tran A, B nam & hai phia mot con song
nhu hinh bén. Nguoi ta muén dyng mot cau,
M N vuodng géc véi hai bo song va 2 duong cao
toc AM, BN. Vi tri M trén bs song dé tong
do dai hai doan cao téc AM, BN nho nhat.
Biét CE = 7 km, MN = 0,5 km, DB = 6
km. Tinh CM.

o)
=
=]

Tkm
0,5km

Q-
=
— — — — 4 bj

gé------

1.1.3 Bai tap tric nghiém
Cau 1. Trong mat phang toa do Ozxy, cho tam giac ABC. Goi M, N, P lan lugt 1 trung diém
cac canh BC, CA, AB. Phép tinh tién theo véc-to v = ;Eg bién

A. diém P thanh diém N. B. diém N thanh diém P.

C. diém M thanh diém B. D. diém M thanh diém N.

Cau 2. Cho tam giac c6 trong tam G. Goi D, E, F lan luct la trung diém ctia cac canh BC,
CA, AB. Ménh dé nao sau day 1a sai?

A. T:5a(FE) = BC. B. T%B—d(EF) = FEF.

C. Thza(FD) = AC. D. T,5a(AG) = GD.

V] \

V] \

Cau 3. Anh ctia diém M(0;1) qua phép tinh tién theo véc-to ¥ = (1;2) la diém nao?
A. M'(2;3). B. M'(1;3). C. M'(1;1). D. M'(—-1;-1).

Cau 4. Phép tinh tién theo ¥ bién diém A(1;3) thanh diém A’(1;7). Tim toa do clia véc-to
tinh tién U?
A. T =(0;-4). B. 7 = (4;0). C. U = (0;4). D. ¥ = (0;5).

Cau 5. Trong mat phang Oxy, cho dudng thing A: v — 2y +2 = 0. Anh cta dudng thing A
qua phép tinh tién theo @ = (2;3) c6 phuong trinh 1a
A x—-2y+6=0. B.z+2y+2=0. C. 2r—y+2=0. D. 2zx+y+2=0.

Cau 6. Trong mat phang toa do Oxy, phép tinh tién bién duong thang d: z+y+1 =0 thanh
dudng thing d': x +y — 1 = 0 theo véc-to ciing phuong v6i véc-to 4. Hay tim vec-to tinh
tién

A. T =(2,0). B. 7 =(0;2). C. 7 =(0;-2). D. ¥ =(-2;0).

Cau 7. Trong mat phang Ozy, phép tinh tién theo véc-to v (2; —3) bién duong thang d: 2z +
3y — 1 = 0 thanh dudng thang d’ c6 phuong trinh:

A d:3x+2y—1=0. B. d:2x+3y+4=0.

C.d:3x+2y+1=0. D.d:2x+3y+1=0.
Cau 8. Trén mat phang toa do, phép tinh tién theo véc-to v(3;1) bién dudng thang d thanh
dudng thang d’, biét d': z — 2y = 0. Khi dé d c6 phuong trinh 1

A z—2y—1=0. B.z—-2y+1=0. C.z+2y—1=0. D xz+2y—1=0.
Cau 9. Phép tinh tién theo ¥ bién diém A(1;3) thanh diém A’(1;7). Tim toa do clia véc-to
tinh tién U7

A. T =(0;-4). B. 7 = (4;0). C. U = (0;4). D. 7 = (0;5).
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Cau 10.
Cho lué6i toa do 06 vuong nhu hinh veé. yA
Tim toa do véc-to U biét rang qua T3 thi A =
AA'B'C' 1a 4nh cua AABC. 3

AT =(8-4). B. U =(-8;4). \ 5

C. v=(8-3). D.v=(83). - \ ] .

SESavEuEIE GO T I
0 Al o

9 1/ \ 1D/
|92

Cau 11. Trong mit phang toa do Ozy, phép tinh tién theo véc-to ¥ = (a;b) bién duong thang
di: x+y=0thanh d|: v+y—4=0vady: x—y+2thanh d,: r—y—8 =0. TInhm = a+b
A . m=4. B. m=—-4. C. m=>5. D. m=-5.

Cau 12.
Cho luéi toa do 6 vudong nhu hinh vé. Tim toa
do véc-to U biét rang qua Ty thi hinh B 14 4nh

cua hinh A. Hinh A
A. T = (8 -6). B. ¥ = (-8;6). /] ™
C. U =(8—4). D. 7 = (8;4). (\ /)

\_| /

1\
—

WD U QO N D R N W T e

Cau 13. Trong mat phang toa do (Owzy), phép tinh tién theo ¥ = (—3;1) bién parabol
(P): y = —2? + 1 thanh parabol (P'): y = ax® + bx + c¢. Tinh M = b+ ¢ — a.
A M=-1. B. M =2 C. M =11. D. M=-12.

Cau 14. Trong mat phang toa do Oxy, cho do thi ham s6 y = tanz. Cé bao nhiéu phép tinh
tién bién do thi d6 thanh chinh né?

A. Chi c6 hai phép. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Khong c6 phép nao. D. C6 vo s6 phép.
Cau 15.
Cho hinh vuong ABC'D c6 tam I. Ta ¢6 D o
A. T(I) = B. B. T-(I) = D.
C. Ty(l)=C. D. Tg(I) = A. I
A B

Cau 16.
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Cho hinh binh hanh ABCD. Phép tinh tién Tz3 bién: D C
A. B thanh C. B. C thanh D.
C. C thanh B. D. A thanh D.
A B
Cau 17. .
Cho hinh luc gidgc déu ABCDEF tam O, diat 7 = OA. Qua phép I L

tinh tién T thi:
A. B—C. B. C— D. C. D— E. D E— F.

A D
B C
Cau 18.
Trong mat phéang, cho tam giac ABC. Goi M, N, P lan lugt la trung A
, . 5 1=
diem céc canh BC, CA, AB. Phép tinh tién theo véc-to v = §BC
.z P N
bién
A. diém P thanh diém N. B. diém N thanh diém P.
C. diém M thanh diém B. D. diém M thanh diém N. B M c
Cau 19.
Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Goi E la diém A B

déi xting ciia B qua C; F la diém déi xting cia A

qua D; I 1a tam ctia hinh binh hanh CDF E. Khing D [0)

dinh nao sau day la khang dinh sai N C
]

. Tam gidc TEC la anh ctia tam giac OC' B qua phép tinh tién theo véc-to CE.
. Tam giac IEF 1a anh cla tam gidc OAB qua phép tinh tién theo véc-to BC.
. Tam gidc IEF 1a anh ctia tam giac OC'D qua phép tinh tién theo véc-to CE.
. Tam gidc IDF la anh ctia tam gidc OAD qua phép tinh tién theo véc-to BC.

gcaQwpe

20. Tim ménh dé dang trong cac ménh dé sau:

Phép tinh tién theo véc-to ¥ bién M thanh M’ thi ¥ = MM,

Phép tinh tién 1a phép dong nhat khi véc-to tinh tién 1 0.

Phép tinh tién theo véc-to ¥ bién M thanh M’ va N thanh N’ thi ti gidc MNM'N' 1a
hinh binh hanh.

Phép tinh tién theo véc-to ¥ bién duong tron (O; R) thanh duong tron (O; R).

Cﬂl) 21. Cho P, @ c6 dinh. Phép bién hinh F bién diém M bat ki thanh M, sao cho MM, =
2PQ. Lac do F la:

QW

S

A. Phép tinh tién theo véc-to P—Q)) B. Phép tinh tién theo véc-to MM,.
C. Phép tinh tién theo véc-to 2PQ). D. Phép tinh tién theo véc-to M P + M(Q).
Cau 22.
Cho tam giac ABC ¢6 trong tam G. Goi D, E, F lan luogt A
la trung diém ctia cac canh BC, CA, AB. Ménh dé nao
sau day la sai? F E
ATy pa(F) = B B. T5z(B) = F.
C. Ty5z(4) = G. D. T%@(D) =G. G
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Cau 23. Qua phép tinh tién véc-to @, dudng thang d c6 anh la duong thing d’. Ménh dé nao
ding.

A. d' trung véi d khi va chi khi d song song véi gia .

B. d' tring véi d khi d vuong goc véi gia .

C. d' trung véi d khi d cit duong thang chia .

D. d' tring véi d khi d song song hodc d trung véi gia .

Cau 24. Cho dudng tron (O; R). C6 bao nhiéu phép tinh tién bién (O; R) thanh dudng tron

(O R)
A. Khong ¢6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.
C. Chi ¢6 hai phép. D. C6 vo s6 phép.

Cau 25. C6 bao nhiéu phép tinh tién bién mot dudng thang cho trude thanh chinh n6?
A. Khong cé. B. Mot. C. Hai. D. Vo sb.

Cau 26. Cho bén duong thing a, b, , ¥ trong d6 a J/ a’, b /| V', a cit b. C6 bao nhiéu phép
tinh tién bién a va b lan lugt thanh o’ va b’ ?

A. Khong c6 phép tinh tién nao. B. C6 duy nhat mot phép tinh tién.

C. Chi c6 hai phép tinh tién. D. C6 vo s6 phép tinh tién.

Cau 27. Cho duong tron (C') ¢6 tam [ va ban kinh R, (C”) la anh cia (C) qua Tz . Chon
ménh dé sai

A. Ban kinh ctia (C") 1a B’ = R. B. Tam ciia (C") 1a I théa I’ = T.

C. Tam cua (C") 1a I’ thoa I'l = —7. D. Tam cua (C") 1a I’ thoa IT' = — 7.
Cau 28. Cho hinh binh hanh ABCD. Phép tinh tién T 53, 55 bién diém A thanh diém

A. A’ d6i xtng véi A qua C. B. A’ d6i xting v6i D qua C.

C. O la giao diém ctia AC va BD. D. C.

Cau 29. Trong mat phang Ozy cho 2 diém A(1;6), B(—1;—4). Goi C, D lan lugt 1a anh clia
A va B qua phép tinh tién theo véc-tod ¥ = (1;5). Khang dinh nao sau day la khiang dinh
dang?

A. ABCD la hinh thang. B. ABCD la hinh binh hanh.

C. ABDC la hinh binh hanh. D. Bén diém A,B, C, D thing hang.

Cau 30. Cho duong thing a cit hai duong thing song song b va . C6 bao nhieéu phép tinh
tién bién dudng thing a thanh chinh né va bién duong thing b thanh duong thing o' ?

A. Khong c6 phép tinh tién nao. B. C6 mot phép tinh tién duy nhat.

C. Chi c6 hai phép tinh tién. D. C6 vo s6 phép tinh tién.

Cau 31. Cho dudng tron (C) c¢6 tam O va dudng kinh AB. Goi A 1a tiép tuyén cua (C) tai
diém A. Phép tinh tién T4z bién A thanh:

A. Duong kinh ctia (C') song song véi A. B. Tiép tuyén ctia (C) tai diem B.

C. Tiép tuyén cia (C) song song v6i AB.  D. C4 3 dudng trén déu khong phai.

Cau 32.
Cho hinh (H) la ti gidc DEFG. Hinh (H') la anh
ctia hinh (H) qua phép tinh tién theo ¥ nhu hinh
bén. Tinh goc trong N cta hinh (H’).

A. N =935°. B. N = 92,5°.

C. N = 84,5°. D. N = 93°.

Cau 33. Biét da giac DEFG bién thanh da giac D'E'F'G’ qua phép tinh tién theo ¥ =
(3; =7). Chon khang dinh diing.
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= DEFG v6i @ = (3; 7).

A. Tz(D'E'F'G)

= DEFG v6i T = (T; -3).

B. Tz(D'E'F'G')
C. Tz(D'E'FQ)

D. Tz(D'E'F'G)

(—=7;3).
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Cau 34.

D. 9.

12.

11. C.

B.

A. 10.

(2;3);

0 va Ul ==
(—6;3). Trong cac phép tinh tién Tz,; T,; Tz,; Tz, ¢ bao

N
Uy

nhiéu phép bién d thanh chinh né.

2

at phing toa do Oxy, cho duong thing d: x — 2y + 1

(4;2);

—
V3 =

?

Cau 35. Trong m
= (21

>
V2

3.

C.

1.

(1;2) 1a diém nao?

Cau 36. Trong mit phang toa do Oxzy, anh ctia diém M(0;1) qua phép tinh tién theo véc-to

>
u

C. M'(1;1). D. M'(~1;-1).

B. M'(1:3).

Cau 37. Trong mit phiang toa do Ozy, phép tinh tién theo ¥ bién diém A(1;3) thanh diém

A'(1;7). Tim toa do clia véc-to tinh tién U7

B. 7 = (4;0). C. U = (0;4). D. 7 = (0;5).

A. T =(0;-4).
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Cau 38.

ay:

(—4; 1) 1a hinh thoi A’B'C’D’ é hinh nao dudi d

—
u =

A.
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(1;1) bién diém A(0;2)

Cau 39. Trong mat phang toa do Ozy, phép tinh tién theo véc-to v

thanh A’ va bién diém B(—2;1) thanh B’, khi do:

V12,

D. AB

VL

C. AP

V10.

B. AB

V5.

A AP

Cau 40. Trong mit phang toa do Oxy, cho AABC c6 A(2;4), B(5;1), C(—1; —2). Phép tinh

tién Tgg bién AABC thanh AA'B'C’. Toa do trong tam ctia AA'B'C” 1a:

D. (4;2).

C. (4,-2).

B. (—4;-2).

A (—4;2).

Cau 41. Trong mat phang toa do Oxy, biét M’(—3;0) 1a dnh ctia M(1; —2) qua Tz, M"(2;3)

13 anh ctia M’ qua Ty. Toa do @ + U =7

D. (1;5).

C. (-2;-2).

B. (—1;3).

A (3;-1).

Trong mit phing toa do Ozy, cho ludi toa d

Cau 42.

ong nhu

0 0 vu

hinh vé. Tim toa do ctia A’, B’ la anh cua A, B qua phép

tinh tién theo véc-to v.

B. A'(—4;2), B'(2;0).
D. A'(2;2), B'(0;2).

).
)

D. Diém B'(1;6).

B. Diém B'(5;2). C. Diém B'(1;1).

Cau 43. Trong mit phing toa do Ozy, néu phép tinh tién bién diém A(3;2) thanh diém
A. Diém B'(5;5).

A’(2;3) thi n6 bién diém B(2;5) thanh

Trong mit phing toa do Ozy, cho ludi toa d

Cau 44.

—aya—+—+—#—k—

ong nhu hinh

0 0 vu

¥=x+5
y =—y—4

¥=x-5
Yy =y+4

B.

{
o |

=x+5
y =y—4

/
/

¥=—-x4+7

T
Y

vé. Tim cong thitc phép doi hinh f bién M (x;y) thanh M'(z';v/)
A {
&

sao cho qua f tam giac ABC bién thanh tam giac A'B'C".

Cau 45.
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Trong mat phang toa do Oxy, cong thitc nao sau day mo ta
phép dai hinh bién USTR thanh U'S'T'R’.

r=x+5 ¥=x-5
A {7 . B. {", .
y=y—3 y=y+3
c {x,’:x—i-?). D. {x,’:x—3.
y=y—2>5 y=y+5

Cau 46. Trong mat phang toa do Ozy, anh clia duong tron (C): 22 + ¢y — 20 +4y —4 =0
qua phép tinh tién theo véc-to ¥ = (1;1) la dudng tron c¢6 phuong trinh
A (x—2)2+ (y+1)*=16. B. (z+2)7+(y—1)*=09.
C.(z—22+(@y+1)*=0. D. (z+2)?2+(y+1)*2=0.

Cau 47. Trong mit phang toa do Ozy, anh clia duong tron (O): (z — 1)2+ (y — 2)?2 = 9 qua
phép tinh tién theo véc-to ¥ = (—2;2) 1a
A 22+ 20 —4y—4=0. B. 22 +9y*+22 -8y +8=0.
C.(z—12+(y+4)?*=0. D. (z4+ 1)+ (y+4)?*=09.

Cau 48. Trong mit phing toa do Oxy, cho vée-to T = (3;3) va A(2;2), B(0; —6). Anh cia
duong tron duong kinh AB qua T3 la
A (z -4+ (y—1)2=17. B. (z—4)*+ (y—1)* =68.
C.(z+4)>2+(y+1)2=17 D. 22 +y? + 8z +2y —4=0.

Cau 49. Trong mat phang toa do Oxy, cho duong tron (C): (z — 1)> + (y — 2)? = 9 va
(C"): 2® +9? +22 —8y+7 = 0. Tim véc-td U dé qua phép tinh tién theo véc-to ¥ thi (C) bién
thanh (C).

A T =(-2;2). B. Khong ton tai véc-to U.

C. 7 =(2;-2). D. 7 = (-1;2).

Cau 50. Trong mit phang toa do Oxy, cho A(1; —2), duong thing d: 4x + 3y — 8 = 0. Phép
tinh tién theo ¥ = (1;—3) bién duong tron tam A va tiép xtc véi d thanh dudng tron cé
phuong trinh

A (2 -2+ (y+5)?* =4 B. (z—2)?+ (y+5)* = 100.

C. (x—272+(y—1)*=6. D. (z -2+ (y—1)?*=4.
Cau 51. Trong mit phang toa do Ozy, cho hinh vuong ABCD trong d6 A(—1;1), C(3;5).
Viét phuong trinh dnh ctia duong tron noi tiép hinh vuong ABCD qua phép tinh tién theo

11—

véc-t6 U = §AC’.

A (2 -3+ (y—5)*=4. B. (z+1)*+ (y —1)* = 16.

C. (z—22+(@y—1)?*=8. D. (z —3)*+ (y—5)* = 16.
Cau 52. Trong mit phang toa do Ozy, cho U = (—4;2) va ba diém A(2; —1), B(1;1),C(—1;2).
Viét phuong trinh A 1a anh ctia duong cao dinh A ctia tam giac ABC' qua phép tinh tién T.

A A: 2z —y+5=0. B. A:z—2y—9=0.

C. A:2x4+y—15=0. D. A:2x—y—15=0.

1
1

Cau 53. Trong mat phang toa do Ozy, cho dudng thang d c6 phuong trinh = + 3y — 5 = 0.
Goi d’ 14 4nh ctia d qua phép tinh tién theo véc-to @ = (—2;7). Tim toa do giao diém A cia
d va Oy.

A. A(0;2). B. A(4;1). C. A(0;8). D. A(—1;4).
Cau 54. Trong mat phang toa do Oxy, cho ¥ = (1;—3) va hai diem A(—1;1), B(2;3). Viét
phuong trinh dudng théng d’ 1a anh clia duong thang AB qua phép tinh tién T.
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A . d:2x+3y—6=0. B. d:2x—3y—6=0.
C.d:2x—-3y+6=0. D. d:3x—2y=0.

Cau 55. Trong mat phiang toa do Ozy, phép tinh tién theo véc-to ¥ = (—2; —1) bién parabol
(P): y = 2? thanh parabol (P’) ¢6 phuong trinh
A y=2+42—-5 B.y=2>+42+4 C.y=2>+42+3. D.y=2a?—4a+5.

Cau 56. Trong mit phang toa do Oxy, cho A(3,0); B(—2,4); C(—4,5). Phép tinh tién theo
vée-to U = (1;4) bién tam gidac ABC thanh tam giac A’B'C’. Toa do trong tam G’ clia tam
giac A'B'C’ 1a

A. G'(0;=7). B. G'(0;7). C. G'(7;0). D. G'(-7;0).

Cau 57. Trong mit phéng toa do Oxy, khi tinh tién d6 thi ham s6 y = f(z) = 2° + 3z + 1
theo véc-to ¥ ta nhan duge do thi ham s6 y = g(x) = 23 — 32? + 62 — 1. Khi d6 véc-to U c6
toa do 1a

A. (1;2). B. (1;-2). C. (-1;-2). D. (-1;2).

Cau 58. Trong mit phang toa do Oy, cho dusng tron (C) ¢6 phuong trinh 22 +y? —2+y—7 =

0. Tim phuong trinh duong tron (a) biét (C') 1a anh cia (a) qua phép tinh tién theo véc-to
v (—2;3).

3\ 5\? 15

C. (a): 2’ +y’ —do +4y —T=0. D. (a): (z— 12+ (y+1)2=T.

Cau 59. Trong mit phéng toa do Ozy, phép tinh tién bién duong thang d:x+y+1=0
thanh dudng thing d’': x +y — 1 = 0 theo véc-td cling phuong véi véc-to i . D6 1a phép tinh
tién theo véc-to

A. T = (-2;0). B. 7 = (0;2). C. T = (0;-2). D. T = (2;0).

Cau 60. Trong mat phing toa do O:)sy, phép tinh tién theo véc-to ¥ bién dUODg thing d: x +
y =0 thanh d’': x +y—4 = 0. Biét ¥ cing phuong v6i véc-to @ = (1;1). ¥ c¢6 do dai bing

A. V2. B. 2v/2. C. 3Vv2. D.2\/_.

Cau 61. Trong mat phang toa do Oxy, phép tinh tién theo véc-to ¥ = (a;b) bién dudng thang
di:x+y=0thanh di:x+y—4=0vady: 2 —y+2=0thanh d,: r —y — 8 = 0. Tinh
m=a-+b.

A. . m=4. B. m=—4. C. m=5. D. m = -5.

Cau 62. Trong mat phang toa do Ozy, cho hai duong thang d: z+y—1=0vad: z+y—5 = 0.
Phép tinh tién theo véc-to @ bién duong théng d thanh d’. Khi dé, do dai bé nhat ciia véc-to
2 14 bao nhiéu?

A. 2V2. B. V2. C. 2. D. /10.
Cau 63. Trong mit phang toa do Ozy, cho hinh binh hanh OABC véi A(—2;1) va B & trén
duong thang (d): 2z —y — 5 = 0. Diém C di dong trén dudng nao sau day?

A (d):2x—y—10=0. B. (d): 2z —y+2=0.

C. (d):2z—y=0. D. (d):x—2y+1=0.
Cau 64.
Trong mat phang toa do Oxy, cho cac dudng thang (a): z — P
2y+3 =0, (a'): 2—2y+7=0, (b): z—y+1 =0, (V'): v—y+4 = X
0 va diém P(1;1). Duong thang = + by + ¢ = 0 qua P, cd&t B C

cac duong thang (a), (a'), (b), (V') tai A, B, C, D sao cho
AB=CD. Tinhm=0b-c. b /\)é
A. m=>5. B m=-4 C.m=-3. D m=4
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Cau 65. Trong mat phing toa do Oxy, cho hai dudng thang d: 2z+y+3 =0, d": 2z4+y—1 = 0.
C6 bao nhiéu véc-to U c6 do dai bang 2 sao cho phép tinh tién theo véc-to ¥ bién d thanh
d.

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo6 sb.
Cau 66. Trong miit phing toa do Ozy, cho hai duong thang d: z+y+3=0,d: z+y+m = 0.
Biét ¢6 duy nhat mot vée-to U c6 do dai biang v/2 sao cho phép tinh tién theo véc-to ¥ bién d
thanh d’. Chon khang dinh diing.

A.me (46)U(—1;3). B. me (49).

C. m € (0;4). D. m € (3;6).

Cau 67. Trong mit phang toa do Oxy, cho A: v —2y+3=0,d: v +2y —1 =0 va M(1;0).
Qua phép tinh tién theo véc-to @ = (a;b) thi d bién thanh chinh né va anh ctia A di qua
M(1;0). Tinh m = a + b.

A - m=1 B. m=—-4. C. m=2. D. m = -5.
Cau 68. Cho dudng tron (O), dudng thang d va hai diem A, B. C6 thé dung dugc téi da bao

nhiéu hinh binh hanh ABC'D ma C thudc dudng thing d con D thuoc dudng tron (O).
A 2. B. 3. C. 1. D. 4.
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1A

2 A

3B

4 C

5 A

6 A

7B

8 B

9 C

10 A

11 A

12 A

13 D

14 D

15 C

16 B

17 D

18 A

19 B

20 B

21 C

22 C

23 D

24 B

25 D

26 B

27 D

28 D

CHUONG 1. PHEP DOI HINH VA PHEP DONG DANG

DAP AN
20D 36B 43D 50A 57 A 64 A
30B 37C 44 A 51 A 58B
65 C
31B 38D 45A 52 A 59D
32 A 39A 46C 53C 60B 66 A
33D 40B 47B 54 B 61 A
67 A
34 C 41D 48 A 55C 62 A
3 B 42B 49 A 56B 63 A 68 A
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1.2 PHEP QUAY

1.2.1 Tém tat li thuyét
Dinh nghia

Dinh nghia 1.

Cho diém O va goc luong gidc . Phép bién hinh bién diém O thanh M’
chinh né, bién méi diem M khéac O thanh diém M’ sao cho OM' = OM

va goc lugng gide (OM,OM’) bang o duge goi la phép quay tam O

goc a.

e Diém O dugc goi la tam quay, con o duge goi la gbc quay cia o
phép quay doé. 0] A

e Phép quay tam O gbc o thuong duge ki hieu 1a Qo,q).-

OM =OM'

Qoo (M)=M &
© (M) {(OM,OM’) = .
Nhan xét 1.

e Chieu duong ctia phép quay la chiéu duong ctia duong tron lugng gidc nghia 1a chiéu
ngude véi chieu quay ctia kim dong ho.

e VGi k 1a s6 nguyeén ta luon co
+) Phép quay Qo,2kx) 1& phép dong nhat.
+) Phép quay Qo,2k+1)r) 18 phép ddi xing tam O.

e Goc a la goc lugng giac.

Vidu 1.
i) Néu Q(0,0)(d) = d' thi (d,d’) = o la ménh dé sai.

i) Néu Qo,a) (M) = M’ thi MOM’ = o 1a menh dé sai.

Tinh chéat

Tinh chat 1. Phép quay bao toan khodng cach giita hai diém bat ky (hay phép quay la mot
phép dai hinh).
Cu thé: Néu Q(O,a)(A) = A" va Q(Q@(B) = B thi A’B' = AB.

Tinh chat 2. Phép quay bién duong théng thanh duong théng, bién doan thing thanh doan
thing bang né, bién tam giac thanh tam giac bang né, bién duong tron thanh dudng tron cling
ban kinh.

Nhan xét 2. Cho dutmg thing d, Qo (d) = d va k € Z. Khi d6
i) Néua:ngk.wthid’Ld.
ii) Néu a = k27, O tuy ¥ hodc a = km,O € d thi d' = d.

i) Néu o = 7+ k2w, 0 ¢ d thi d’' /| d.
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a Khi0<a <2
iv)Néu 0 < a < 7 thi (d,d) = T 2
T™T— khi§§a<7r.

Tinh chat 3. Q) (M) =M< Qo,—a)(M’) = M. (Tinh chat nay sit dung cho cac bai toan
nguge, tim tao anh).

Biéu thic toa do
Trong mat phéng Ozy, cho M (z;y), M'(z/;y') va Q0,a)(M) = M’. Khi d6 ta c6

{x’ = xcosa —ysina

Yy = rsina + ycosa.

Dac biet
N T T =y
i) Neua = —thiq ,
2 Yy = x.
/
£ T =
i) Néua:—fthi{ Y
2 Yy = —x.
) = —x
i) Neu a = 7 thi{ ,
y =—y.

Tong quat. Trong mat phang Oxy, cho M (z;y), M'(2';y'), I(a;b) va Q1. (M) = M'. Khi d6
ta co
{x' —a=(x—a)cosa — (y —b)sina

Yy —b=(r—a)sina+ (y —b)cosa.

1.2.2 Cac dang bai tap tu luan

& Dang 1. Cho truéc hinh (H). Tim anh ctia diém, doan thing, tam

giac,. ..lién quan dén hinh (H) qua phép quay cho trudc.

A. PHUONG PHAP GIAT
Budéc 1. Xac dinh tam quay va géc quay theo yéu cau bai toan.

Budc 2. Ap dung cac kién thic sau

_ (0A=04"

] NA th\ [e% A = AI'

1) eu{(OA,OA/):OC IQ(Ov )( )
Q o O = O I o/

i) Néu QEZ,Q; EA? = A" th {g(oya)gi?,;)fl—B AOA'B'
Q(O’a) (B) _ B/ (O,a) .

Buéc 3. Két luan

B. VI DU AP DUNG
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Vi du 1. Cho hinh thoi ABC'D c6 gbc ABC = 60° (cac dinh ghi theo chiéu nguge chiéu
kim dong ho). Xac dinh &nh ciia canh C'D qua phép quay Qa,—e0°)-

Vi du 2. Cho hinh vuong ABCD c¢6 tam 1a O, (cac dinh ghi theo chiéu nguge chiéu
kim ddng hd). Goi M, N, P, theo tht tu 1a trung diém cac canh AD, DC,CB, BA. Tim
anh cua tam giac ODN qua phép quay tam O géc quay —90°.

Vi du 3. Cho hinh vuong ABCD c6 tam 1a O (céc dinh ghi theo chiéu cuing chiéu kim
dong hd). Goi M,N lan lugt trung diém ctia AB, OA. Tim anh ciia tam giac AMN qua
phép tam O gbc quay 90°

%& Dang 2. Tim anh, tao anh ctia diém qua phép quay Q(1,0), VOi I(a;D).

A. PHUONG PHAP GIAI
Loai 1. Tim anh ctia diém M.

Cach 1. Duya vao hinh vé trong hé truc toa do.
Cach 2. Dua vao biéu thiic toa do.

Loai 2. Tim tao anh ctia diém M.
o Chit §. Qr)(N) = M & Qqr—ap(M) = N.

B. VI DU AP DUNG

Vi du 1. Trong mat phang toa do Ozy cho diém A(—1;5). Tim toa do diém B la anh
ctia diém A qua phép quay tam O(0;0) goc quay —90°.

Vi du 2. Trong mat phang Oxy, cho diem M (3;4). Tim dnh ctia M qua phép quay tam
0O, gbc quay 30°.

Vi du 3. Trong mit phang Ozy, cho diem M (3;4). Tim toa do diem N sao cho diém
M 1a anh cia N qua phép quay tam I(2;3), goc quay 90°.

%& Dang 3. Tim anh, tao anh ctia dudng thing qua phép quay Q(1,0)y VOI

I(a;b).
A. PHUONG PHAP GIAI
Loai 1. Tim anh ctia duong thing d.

Cach 1. Dua vao tinh chat clia phép quay.
Cho duong thang d: Az + By + C = 0 va Q(1.0)(d) = d.

i) Néu o = g+ km, (k € Z) thi d' L d. Khi d6, phuong trinh d' ¢6 dang
—Bx+ Ay +m = 0.

ii) Néu o = k2, I tuy ¥ hodc a = kw, I € d thi d' = d.
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iii) Néu o = 7+ k27, I ¢ d thi d' // d. Khi d6, phuong trinh d’ c6 dang
Ax+ By+m=0m # C.

Cach 2. Dua vao biéu thiic toa do.

Loai 2. Tim tao anh ciia dudng thang d.
e Chu v Q(I,a)(A) =d< Q(I,—a)(d) =A.

B. VI DU AP DUNG

Vi du 1. Trong mat phing Ozy, cho duong thing d: 5z — 3y + 15 = 0. Viét phuong
trinh duong thing d’ 1a anh ctia dudng thing d qua phép quay tam O, géc quay 90°.

Vi du 2. Trong mat phang Oxy, cho dudng thing d: 2z — 5y +3 = 0. Viét phuong trinh
duong thang d’ 1a dnh ciia duong théng d qua phép quay tam O, goc quay 180°.

Vi du 3. Trong mat phang Oxy, cho dudng thing d: 2z — 5y +3 = 0. Viét phuong trinh
duong thang d’ 14 anh ctia dudng thing d qua phép quay tam I(—1;2), gbc quay —180°.

Vi du 4. Trong mit phing Ozy, cho dusng thing d: 2z —y — 2 = 0. Viét phuong trinh
dudng thing d’ 1a anh ctia duong thing d qua phép quay tam O, géc quay 45°.

Vi du 5. Trong mat phang Oxy, cho dudng thing d: 2z — 5y +3 = 0. Viét phuong trinh
duong thiang A sao cho d 1a dnh clia dudng thang A qua phép quay tam I(—1;2), goc
quay —180°.

& Dang 4. Tim anh, tao anh ctia dudng tron qua phép quay Q(1,0); VO

I(a;b).

- Loai 1: Tim anh cia dusng tron (C).
+ Cach 1: Diya vao tinh chat ciia phép quay.
Cho dudng tron C(4; R) va Q) ((C)) = (C'), voi C'(A'; R').
Khi d6: R = R’ va Q(1,4)(A) = (A’) (dua vé Dang 2).
+ Cdch 2: Dya vao biéu thiic toa do.
- Loai 2: Tim tao anh ctia duong tron (C).

Cha ¥:
Que)((C1)) = (C) thl Qo) ((C)) = (C1).

Vi du 6. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C) : (x —2)2 + (y +3)2 = 9. Tim anh
cia dudng tron (C) qua phép quay tam O, gbc quay 180°.

Vi du 7. Trong mat phang Oxy, cho dudng tron (C) : 2% + y* — 42 + 6y — 12 = 0. Tim
anh cta dusng tron (C') qua phép quay tam A(1; —5), géc quay —180°.




1.2. PHEP QUAY

21

Vi du 8. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C) : (z — 2)? + y? = 8. Viét phuong
trinh duong tron (C}) sao cho (C) la anh cua (Cy) qua phép quay tam O, goc quay 90°.

& Dang 5. Tim anh, tao anh ctia dudng cong (H) bat ki (khac dang 3, 4)

qua phép quay Q;.), v6i I(a,b).

Phuong phap giai
e Loai 1: Tim anh cta duong cong (H).

)
— Budc 1: Goi (H') la anh ctia (H) qua phép quay Q7,4
— Budc 2: V6i moi diém M (z,y) € (H), M'(z'y") € (H') sao cho Q1.a)(M) = M.
. . o' =flz) fr=[() (1)
Ap dung bieu thic toa do ta co { = L .
y' =9(y) y=9) ()
— Budc 3: Do M(x,y) € (H) nén thay (1), (2) vao phuong trinh (H), bién d6i vé
phuong trinh theo 2/, /.

— Bu6c 4: Do M'(2',y'") € (H') nén suy ra phuong trinh cia (H’).

e Loai 2 Tim tao anh ctia dudng cong (H).
Luu y: Q(I,a)(Hl) = (H) = Q([’_a)(H) = (Hl)

VI DU AP DUNG

Vi du 9. Trong mit phang Ozy, cho parabol (P): y = 2 —2x+ 3. Tim 4nh ctia parabol
(P) qua phép quay tam O, goc quay 180°.

2 2
Vi du 10. Trong mat phang Ozy, cho duong cong (E): % + yz = 1. Viét phuong trinh

duong cong (F;) sao cho (E) la d4nh ctia (F4) qua phép quay tam O, goc quay —90°.

B Dang 6. Ung dung phép quay dé chitng minh cac tinh chit hinh hoc.

Vi du 11. Cho tam giac ABC. Dyng vé phia ngoai tam giac d6 cac tam gidc BAE va
CAF vuong can tai A. Goi I,M,J theo thit tu la trung diém ctia EB, BC, CF. Chiing
minh tam gidc [MJ vudng can

Vi du 12. Cho tam giac ABC. Dyng vé phia ngoai tam gidc d6 cac hinh vuong ABEF

va ACIK. Goi M la trung diém ctia BC. Chiing minh ring AM vudng goc véi FK va
1
AM = §F K.
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Vi du 13. Cho t1 giac 16i ABCD. Vé phia ngoai tit giac dung cac tam giac déu ABM
va, CDP. Vé phia trong ti gidc, dung hai tam giac déu BCN va ADK. Chiing minh
MNPK 1a hinh binh hanh.

& Dang 7. U’ng dung phép quay dé tim quy tich ctia diém

A. PHUONG PHAP GIAI
Budc 1. Tim phép quay Qo,0)(M) = N, v6i M la diém thay doi, N la diém can tim quy
tich, O la diém cb dinh, géc o khong doi.

Buéc 2. Tim quy tich diém M.

Buéc 3. Do diém M chay trén dudng (H) nén diém N chay trén duong (H') 1a anh ciia
duong (H) qua phép quay Qo,q)-

Buéc 4. Vay quy tich diem N 1a dudng (H').
Chi y mot sd quy tich co ban

1) Néu AM = k, (k > 0 khong ddi, A ¢6 dinh) thi M chay trén duong tron (C) ¢6 tam
A, ban kinh R = k.

2) Néu MA = MB, (A, B c6 dinh) thi M chay trén dudng trung tryc ctia doan AB.

3) Néu AMB = 90°, (A, B ¢6 dinh) thi M chay trén duong tron duong kinh AB.

B. VI DU AP DUNG

Vi du 14. Cho dudng tron (C) tam O dusng kinh BC. Diém A chay trén duong tron
dé. Dung vé phia ngoai ctia tam gidc ABC hinh vuong ABEF. Tim quy tich diém E.

Vi du 15. Cho dudng thang d va mot diém G khong ndm trén d. Véi mdi diem A nim
trén d ta dung tam giac déu ABC c6 tam la G. Tim quy tich diém B khi A chay trén d.

& Dang 8. Cac bai toan thuc té

Vi du 1. Cho tam gidac ABC nhon. Tim diém M bén trong tam giac sao cho M A +
MB + MC dat gia tri nhé nhat.

Vi du 2. Ban Nam va ban Minh chai tro choi xoay Rubic. Nam dé Minh khi xoay tang
thit nhat dé 1o ra tang thit hai. Hay xac dinh géc « tao béi gitta canh hinh vuong tang 1
va canh hinh vuong tang 2 sao cho giao ctia hai hinh vuéng d6 c6 chu vi nhé nhat.

BAI TAP KIEM TRA
Thoi gian lam bai: 45 phut
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Bai 1. Cho tam giac déu ABC c¢6 tam O (céac dinh ghi theo chiéu kim dong ho). Tim anh clia
tam giac OAB qua phép quay tam O gbéc quay 120°.

Bai 2. Trong mit phing Ozy, cho dudng thing d: z—2y+3 = 0 va dudng tron (C): (xz — 1)°+
2
y* =9.

a) Tim anh ctia d qua phép quay tam O, géc quay —90°.

b) Viét phuong trinh dudong tron (C;) sao cho (C') 1a anh ctia dudng tron (C;) qua phép
quay tam B(—2;3), géc quay 180°.

Bai 3. Cho tam giac ABC. Dung vé phia ngoai tam giac cac hinh vuong BCIJ, ACMN,
ABEF va goi O, P,  lan lugt 1a tam déi xiing clia ching.

a) Goi D la trung diém ctia AB. Chiing minh rang DOP la tam giac vuong can dinh D.
b) Chitng minh AO vuoéng géc véi PQ va AO = PQ).

Bai 4. Cho duong tron (C) va diém A c¢b dinh trén (C). Goi M 1a diém chay trén ducng tron
dé6. Dung hinh vuong ANM P. Tim quy tich diém N.

BAI TAP KIEM TRA
Thoi gian: 45 phut

Bai 5. Cho tam giac deu ABC c¢6 tam la O, (cac dinh ghi theo chiéu kim dong ho). Tim anh
cua tam giac OAB qua phép quay tam O, gbc quay 120°.

Bai 6. Trong mat phang Oxzy, cho d: x — 2y +3 =0 va (C): (z — 1)+ 3> = 0.
a) Tim &nh ctia d qua phép quay tam O, goc quay —90°.

b) Viét phuong trinh duong tron (C}) sao cho (C) 1a anh clia dudng tron (Cy) qua phép quay
tam B(—2;3), gbc quay 180°.

Bai 7. Cho tam gidc ABC. Dung vé phia ngoai cia tam gidc cac hinh vuong BCI.J, ACMN,
ABEF va goi O, P, Q lan lugt 1a tam déi xiing clia ching.

a) Goi D la trung diém ctia AB. Chitng minh rang DOP la tam gidc vuong can tai dinh D.
b) Chitng minh AO vuodng géc v6i PQ va AO = PQ).

Bai 8. Cho duong tron (C) va diém A c¢b dinh trén (C). Goi M 1a diém chay trén duong tron
dé6. Dung hinh vuong ANM P. Tim quy diém N.

BAI TAP LUYEN TAP
Bai 1. Cho tam giac déu ABC c6 tam 1a O , (cac dinh ghi theo chiéu kim dong ho).
a) Tim anh ctia diém B, doan thang BC qua phép quay tam O géc quay 60°.
b) Tim anh ctia tam giac OAB qua phép quay tam O géc quay —120°.
¢) Tim anh cia tam giac ABC' qua phép quay tam A géc quay 180°.
Bai 2. Cho luc gidec déu ABCDEF ¢6 tam la O, (céc dinh ghi theo chiéu kim dong ho).
a) Tim anh ctia doan thang BC, tam gidc ABC qua phép quay tam O goc quay 60°.

b) Tim anh ctia tam giac ABC, tam gidc AC'D qua phép quay tam A gbéc quay 60°.
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Bai 3. Trong mat phing toa do Ozy cho diém M (1;=5). Tim toa do didm N 14 4nh cta diém
M qua phép quay tam O (0;0) géc quay 90°.

Bai 4. Trong mat phang Oxy, cho diém M (3;4). Tim 4nh ctia M qua phép quay tam O, géc
quay 60°.

Bai 5. Trong mat phang Oxy, cho diem P (—3;2). Tim toa do diém @ sao cho di¢em P la anh
ctia ) qua phép quay tam I (2;3), géc quay 270°.

r=2—-3t

y=—1+2t

Viét phuong trinh dudng thang d’ 1a anh ctia duong thang d qua phép quay tam O, géc quay
90°.

Bai 6. Trong mit phang Oxy, cho duong thang d : {

Bai 7. Trong miit phang Ozy, cho dudng thing d : 5z — 2y + 3 = 0. Viét phuong trinh duong
thang d’' 1a anh ciia duong théng d qua phép quay tam O, goc quay —180°.
r—2

Bai 8. Trong mat phang Oxy, cho dudng thang d : 3 = y + 3. Viét phuong trinh duong

thang d’ 14 anh ctia dudng thang d qua phép quay tam I (—1;2), géc quay —270°.
Bai 9. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A : z — 3y 4+ 2 = 0. Viét phuong trinh dudng
thang A’ 1a anh cia dudng thang A qua phép quay tam O, géc quay 45°7

Bai 10. Trong mat phing Oxy, cho dudng thang d : © — y + 3 = 0. Viét phuong trinh duong
thang A sao cho d 1a anh ctia duong thang A qua phép quay tam I (3; —2), goc quay —180°.

Bai 11. Trong mit phing Ozy, cho dudng tron (C) : (z —1)* + 42 = 9. Tim &nh clia dudng
tron (C') qua phép quay tam O, goéc quay —180°.

Bai 12. Trong mat phang Oxy, cho dudng tron (C) : #2 4+ y? — 42 + 6y — 12 = 0. Tim anh clia
duong tron (C') qua phép quay tam A (2;0), géc quay 270°.

Bai 13. Trong mit phang Oxy, cho duong tron (O): (v — 2)2 + (y + 4)? = 16. Viét phuong
trinh duong tron (C}) sao cho (C') 1a &nh ctia duong tron (C;) qua phép quay tam O, géc quay
90°.

Bai 14. Trong mit phang Oxy, cho dusng tron (O): 2% + y? — 42 + 2y — 5 = 0. Viét phuong
trinh duong tron (C7) sao cho (C') 1a &nh ctia duong tron (C7) qua phép quay tam O, géc quay
180°.

Bai 15. Trong mat phéng Oxy, cho parabol (P): y = 22 — 52 + 3. Tim anh ctia (P) qua phép
quay tam I(1;2), géc quay 180°.

Bai 16. Trong mit phang Oxy, cho parabol (P): y?> = 4x. Tim 4nh ciia (P) qua phép quay
tam O, goc quay 90°.

2 2
Bai 17. Trong mit phang Ozy, cho dudng cong (E) c¢6 phuong trinh (E): ;—5 + 31/—6 = 1. Viét

phuong trinh duong cong (E;) sao cho (E) la anh cia (F;) qua phép quay tam O, géc quay
—90°.

Bai 18. Cho ba diém A,B,C thang hang theo thit tu. Lay cac doan thing AB,BC lam canh,
dung céac tam giac déu ABE,BCF nam ciing vé mot phia so v6i dudng thang AB. Goi M,N
lan lugt 1 céc trung diém clia cac doan thang AF,C'E. Chitng minh tam giac BMN déu.
Bai 19. Cho hinh binh hanh ABC'D tam O. Dung bén ngoai ABC'D cac hinh vuong ABEF
va BCGH. Goi I,J lan lugt 14 tam ctia hai hinh vuong trén. Chiing minh tam giac 70.J can.
Bai 20. Cho tam gidc ABC'. Dung vé phia ngoai tam gidc cac hinh vuong ABDE va ACIJ

sao cho C,D nam khac phia véi AB. Chitng minh giao diém ctia BI va C'D nam trén duong
cao AH cua tam giac ABC.
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Bai 21. Cho tam giac ABC. Dung bén ngoai tam giac ABC cac hinh vuong ABDE va ACFG.
Goi H la trung diéem BC. Chitng minh EG = 2AH.

Bai 22. Cho tam giac ABC. Dyng bén ngoai tam gidc ABC cac tam giac déu ABD va ACE.
Goi K,H lan lugt 1a chan cac dudng phan giac trong ciia cac tam giac ABE va ACD ké tu A.
Goi I 13 trung diém ctia AK. Ching minh HI 1 AK.

Bai 23. Cho duong tron (O) va tam giac ABC. Mot diém M thay doi trén (O). Goi M, 1a
diém déi xting v6i M qua A, M, la diém doéi xing véi M, qua B va Ms la diém déi xting véi
M, qua C. Tim quy tich diém Mj.

Bai 24. Cho nita duong tron dudng kinh AB. Goi C la diém chay trén ntta dudng tron do.
Trén AC lay diém D sao cho AD = CB. Qua A ké tiép tuyén véi nita dudng tron rdi lay
AE = AB (E,C ciing thudc nita mit phang bs AB). Tim quy tich diém D.

1.2.3 Cac dang bai tap trac nghiém

& Dang 9. Cing c6 dinh nghia va tinh chat

Vi du 3. Cho phep quay Qo) bién diém M thanh M’. Khang dinh nao ding?

A. OM OM’ va (OM OM') = . B. OM = OM' va (OM,OM') = ¢.
C. OM = OM' va MOM’ = P. D. OM = OM' va MOM' = ¢.

Vi du 4. Cho phép quay Qo) bién diém A thanh M. Khi d6
(I) O cach deu A va M.
(II) O thuoc dudng tron dusng kinh AM.
(IIT) O ndm trén cung chita géc ¢ dung trén doan AM.
Trong cac cau trén cau dung la:
A. Ca ba cau. B. (1) va (I1). C. (I). D. (I) va (I11).

Vi du 5. Chon khing dinh sai.
A. Qua phép quay Q(o,,) diém O bién thanh chinh né.
B. Phép dbi xting tam O 1a phép quay tam O, géc quay —180°.
C. Phép quay tam O gbéc quay 90° va phép quay tam O goc quay —90° la hai phép
quay giong nhau.
D. Phép déi xiing tam O 1a phép quay tam O, géc quay 180°.

Vi du 6. Khing dinh nao sau day ding vé phép quay.
A. Phép bién hinh bién diém O thanh diém O va diém M khac diém O thanh diém
M’ sao cho (OM,OM’") = ¢ dugc goi la phép quay tam O véi goc quay .
B. Néu Qo900) : M — M'(M # O) thi OM' LOM.
C. Phép quay khong phai 1a mot phép doi hinh.
D. Néu Qo90) : M — M’ thi OM' > OM.
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& Dang 10. Cho truéc hinh (H). Tim cac phép quay bién hinh (H) thanh

chinh né.

Vi du 7. Cho tam gidc déu tam O. Hoi c¢6 bao nhiéu phép quay tam O goc quay o,
0 < a < 27 bién tam giac trén thanh chinh n6?
A. Mat. B. Hai. C. Ba. D. Bén.

Vi du 8. Cho hinh vuéng tam O. H6i ¢6 bao nhiéu phép quay tam O goéc quay «,
0 < o < 27 bién hinh vudéng trén thanh chinh né?
A. Mot. B. Hai. C. Ba. D. Bon.

Vi du 9. Cho hinh chit nhat c6 O 1a tam dé6i xiing. Héi c6 bao nhiéu phép quay tam O
géc quay a, 0 < a < 27 bién hinh chit nhat trén thanh chinh n6?
A. Khong c6. B. Hai. C. Ba. D. Bon.

Vi du 10. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tam O goc quay
a#k2r (ke Z)?
A. Khong co. B. Mot. C. Hai. D. Vo s6.

Vi du 11. Cho hinh vuong ABCD tam O nhu hinh bén. Hay cho biét phép quay nao
trong cac phép quay dudi day bién tam giac OAD thanh tam giac ODC?
A. Qo:90°)- B. Q0;-15°)- C. Qo;-90°)- D. Qo:15°)-

Vi du 12. Cho tam gidc déu ABC. Hay xac dinh gbc quay ctia phép quay tam A bién
B thanh diém C.

A. p=30°. B. ¢ =90°.

C. p=-120°. D. ¢ = —60° hoac ¢ = 60°.

Vi du 13. Trong mat phéng toa do Ozy cho hai dusng thing a va b c6 phuong trinh
lan lugt 14 42 +3y +5 =0 va o + Ty — 4 = 0. Néu c6 phép quay bién dudsng thang nay
thanh dudng thang kia thi s6 do ctia géc quay ¢ (0 < ¢ < 180°) la:

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 120°.

& Dang 11. Cho trudc hinh (H). Tim anh ctia diém, doan thing, tam

giac,. ..lién quan dén hinh (H) qua phép quay cho truéc

Vi du 14. Trong mit phing Ozy, cho diémM (1;1). Hdi cac diém sau diém nao 14 anh
cua M qua phép quay tam O, goc 45°7
A M (——-1;1). B. M'(1;0). C. M’ (v2;0). D. M'(0;V2).
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Vi du 15. Trong mit phing Ozy cho diem A(3;0). Tim toa do anh A’ clia diém A qua
phép quay Q(o,z)-
A. A'(0;-3). B. A'(0;3). C. A'(-3;0). D. A'(2v/3;2V/3).

Vi du 16. Trong mit phang véi hé truc toa do Oxy, cho diem M (2;0) va diém N(0;2).
Phép quay tam O bién diém M thanh dién N, khi d6 géc quay ctia né la
A. = 30°. B. ¢ = 45°. C. p=90°. D. o = 270°.

Vi du 17. Tim &nh clia dudng thang d: 5z — 3y + 15 = 0 qua phép quay Q0:90°)-
A d:x+y+15=0. B. d:3x+5y+5=0.
C.d:3x+y+5=0. D. d': 3z +5y+15=0.

Vi du 18. Tim anh ciia duong tron (C) : (z — 1)* + (y + 2)* = 9 qua phép quay Q(r1:.90°)
voi 1 (3;4).
A(C): (242 + (y— 2
C. ()i (e +5) +(y—7)

9. B. (C"): (z—3)7+ (y+2)°=0.
9, D. (C"): (z43)°+(y—2)7=09.

Vi du 19. Cho I (2;1) va dudng thang d : 2z+3y+4 = 0. Tim anh cla d qua Qr.450).
A d: —x+5y—3+v2=0. B.d: —x+5y—3=0.
C.d: —z+5y—10/2=0. D.d: —z+5y—3+10/2=0.

BAI TAP LUYEN TAP

Cau 1. Cho ngii giac déu ABCDE tam O. Phép quay ndo sau day bién ngii gidc thanh chinh
n6?
A.. Q(O,QOO)’ B Q(O7720). C Q(O,GOO)' D Q(O745o).

Cau 2. Trong sb cac chit cai va s6 sau, ddy cac chit cai va s6 nao ma khi ta thiyc hién phép
quay tam A mot goc 180° thi ta thu duge mot phép dong nhét (A 1a tam doi xiing ciia chit cai
hoiic 86 do).

A. O, 10,8, 8. B. X,L,61U.  C.O ZV,09,05 D. H, J K, 4, 8.
Cﬁu 3. Cho tam gléC ABO, Q(O,?)OO)(A) = A/, Q(O’goo)(B) = B/, Q(O,?)OO)(C) = C/ v6i O khéC
A, B,C. Khi d6

A. ANABC deu. B. AABC can. C. AAOA' déu. D. AAOA’ can.
Cau 4. Cho tam giac deu ABC c¢6 tam O. Phép quay tam O, goc quay ¢ bién tam giac ABC
thanh chinh n6 thi ¢ la

T 2w 37 T
A —. B. —. C. —. D. —.
3 3 2 2
Cau 5. Chon 12 gis lam gbc. Khi kim gio chi 1 gio dung thi kim phat da quay dugc mot
goc.
A. 90°. B. 360°. C. 180°. D. 720°.

Cau 6. C6 bao nhiéu phép quay tam O géc a, 0 < o < 27, bién tam giac déu tam O thanh
chinh n6?

A. 4. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 7. Cho hinh vuéng tam O, c6 bao nhiéu phép quay tam O goc a véi 0 < o < 27, bién

hinh vuong thanh chinh né.
A 1 B. 3. C. 2. D. 4.



28 CHUONG 1. PHEP DOI HINH VA PHEP DONG DANG

Cau 8. Cho A(3,0). Phép quay tam O va géc quay la 180° bién A thanh

A. M(-3;0). B. M(3;0). C. M(0;-3). D. M(0;3).
Cau 9. Qua phép quay tam O va goc 90° bién M (—3;5) thanh diém nao?
A. M'(3;-5). B. M'(-3;-5). C. M'(—5;3). D. M'(-5;-3).

Cau 10. Trong mit phang Ozy, anh ctia diém M (—6;1) qua phép quay Q(o,—goe) la
A. M'(—1;-6). B. M'(1;6). C. M'(—6;-1). D. M'(6;1).

Cau 11. Trong mat phang Ozy, qua phép quay Q(o,180°), M'(3; =2) la anh ctlia diém
A. M(3;2). B. M(2;3). C. M(-3;2). D. M(-2;-3).

Cau 12. Cho diém M(1;1). Héi diém nao trong cac diém sau la anh ctia M qua phép quay
tam O(0;0) va goc quay 45°7

A. Q(0;v2). B. N (v2;0). C. P(0;1). D. S(1;-1).
Cau 13. Trong mit phang Ozy, anh ctia diém M (3;4) qua phép quay Qo.4se) la
AN (m; m> B. AL (Ji; m>
2 2 2 2
C. M <—\g§;—\é§>. D. M’ (7\2/5,—?>

Cau 14. Trong mit phang Oxy, duong thang d: v —y +1 = 0 1a anh ctia dudng thang A qua
phép quay Q(o;900). Phuong trinh ctia duong thing A Ia
A z4+y—1=0. B.z+y—2=0. C.z4+y+1=0. D xz+y+2=0.

Cau 15. Trong mit phang Oxy, cho diém M (2;2). Trong bén diém sau diém nao 1a dnh cia
M qua phép quay tam O goc —45°7

A. C(2v2;0). B. K (-2v2;0). C. F(0;2v?2). D. L(0;-2v?2).

Cau 16. Trong mat phang Oy, cho Q(o.452). Tim anh ctia M(2;2).
A M (2;-2v2). B. M'(2v2;2). C. M'(0;2v2). D. M’ (2v/2;0).

Cau 17. Trong mit phang Oxy, cho diém M (1;1). Diém nao sau day la anh ctia M qua phép
quay tam O, goc quay 45°7

A (0;v2). B. (-1;1). C. (1;0). D. (v2;0).

Cau 18. Trong mat phang Ozy, cho cac diém A(—3;2), B(—4;5),C(—1;3). Tim toa do cac
diém A’, B',C" sao cho A, B, C lan lugt 1a anh ctia A’, B, C' qua phép quay Q(0,90°)-

A. A(2;1),B'(5;,—4),C"(3;2). B. A'(3;2),B'(4;2),C"(3; —1).

C. A'(2;3),B'(5;4),C"(3;1). D. A'(2;3),B'(5;4),C"(3; —1).
Cau 19. Trong mit phing Ozy, tim phép quay Q bién A(—1;5) thanh B(5;1).

A. Qo;-90%)- B. Q(0;900)-

C. Q([;_goo) V\a I(l, 1) D Q(I;30°) Va [(1, 1)

Cau 20. Cho duong thang d: 3z — y + 1 = 0, duong thing nao trong cac duong thing co
phuong trinh sau c6 thé 1a anh clia d qua mot phép quay 90°?

A z4+y+1=0. B.z+3y+1=0. C. 3zr—y+2=0. D.z—y+2=0.
Cau 21. Cho d: 2z +y+2 = 0. Tim Qo60°)(d) = d'.

A d: (V3+2)z+ (V3-2)y+4=0. B.d: (V3+2)z+(2—V3)y—4=0.
C.d:(V3-2)z—(2V3+1)y+4=0. D.d: (V3-2)z—(1-2V3)y—4=0.
Cau 22. Trong mit phing Oxzy, cho dusng tron (C): 2% + y? — 42 — 2y = 0. Phép quay

Q(IE) ((C)) = (C) Khi dé6 tam [ 1a
4
A. 1(0;0). B. 1(2;1). C. I(1;2). D. I(1;1).
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Cau 23. Trong mat phang Oxy, cho (C): (z +2)% + (y — 3)2 = 9. Tim anh ctia dudng tron
(C) qua Q0,900

A (C): (z+2)*+ (y+3)*=09. B. (C): (z+3)*+ (y+2)*=09.

C. (C"):(z =372+ (y+2)*=09. D. (C"): (z+2)*+ (y —3)*=09.

Cau 24. Trong mat phang Oxzy, c6 phép quay tam O goéc quay « bién diém M (z;y) thanh

. 1 3 3 1
diem M’ <2x—\é_y; \g_x+2y>. Tim a.
2 3
A.a:%. B.a:%. C.az%. D.azzﬁ.

Cau 25. Cho doan thang AB = 16 cm, diém I thudc AB sao cho AB = 4AI. Trén ciing mot
nita mit phang b la dudng thang AB, dyng 2 tam giac vuong can tai I 1a TAC va IBD. Goi
M, N lan luct la trung diém ctia AD, BC. Khi dé do dai M N bang

A. 44/10 cm. B. 2/10 cm. C. 4v/5 cm. D. 3v/5 cm.

Cau 26. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tam O goc « v6i a # k27 (k
1a s6 nguyén)?
A. 0. B. 1. C. 2 D. Vo sb.

Cau 27. Cho tam giac déu tam O. V6i gia tri ndo dudi day clia ¢ thi phép quay Qo) bién
tam giac déu thanh chinh n6?
s 2m 3T s
A p=—. B. p=—. C. p=—. D. p=—.
L L L 77
Cau 28. Cho tam giac déu ABC. Hay xac dinh goc quay ctia phép quay tam B bién A thanh
C.
A. p=30°. B. o =90°.
C. ¢ =—-120°. D. ¢ = 60° hoac ¢ = —60°.
Cau 29. Cho tam giac déu tam O. Hoi ¢6 bao nhiéu phép quay tam O géc a v6i 0 < a < 27
bién tam giac trén thanh chinh né?
A 1 B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 30. Cho hinh vuéng tam O. Xét phép quay @ c6 tam quay O va goc quay . V6i gia tri
nao sau day ciia ¢, phép quay @ bién hinh vuong thanh chinh n6?
T T T T
7% L 773 L
Cau 31. Cho hinh vuéng tam O. Ho6i c6 bao nhiéu phép quay tam O va goéc quay a vé6i
0 < a < 27 bién hinh vuong thanh chinh n6?
A 1 B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 32. Cho hinh ch@ nhat tam O. Hoéi ¢6 bao nhiéu phép quay tam O va géc quay a vé6i
0 < a < 27 bién hinh chit nhat thanh chinh né?
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.

Cau 33. Cho hinh thoi ABCD ¢6 goc ABC' = 60° (céc dinh ciia hinh thoi ghi theo chidu kim

déng hd). Anh ctia canh C'D qua phép quay Qa600) 12

A. AB. B. BC. C. CD. D. DA.
Cau 34. Cho tam gidc déu ABC ¢6 tam O va cac duong cao AA’, BB', CC’ (cac dinh clia
tam giac ghi theo chiéu quay ctia kim dong ho). Anh ciia duong cao AA’ qua phép quay tam

O gbc quay 240° 1a
A. AA. B. BB'. C. CC". D. BC.

Cau 35. Cho tam giac ABC vuong tai B va goc A = 60° (cac dinh ctia tam gidc ghi theo

ngugc chidu quay ciia kim dong hd). V@ phia ngoai tam giéc vé tam giac déu ACD. Anh clia
canh BC' qua phép quay tam A gdéc quay 60° 1a

A. AD. B. AI véi I 1a trung diém ctia CD.

C. CJ v6i J la trung diém ctia AD. D. KD véi K 1a trung diém cia AC.
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Cau 36. Cho hai duong thang bat ki d va d’. C6 bao nhiéu phép quay bién duong thang d
thanh duong théng d'?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.
Cau 37. Cho phép quay Qo) bién diém A thanh diém A’ va bién diém M thanh M’. Ménh
dé nao sau day la sai?

A. AM = A'M. B. (OA,0A") = (OM,OM") = .
C. (W,A’M/):govéiOggpgﬁ. D. AM =AM

Cau 38. Menh dé ndo sau day 1a sai?
A. Phép quay Qo) bién O thanh chinh né.
B. Phép déi xting tam O 1a phép quay tam O goc quay —180°.
C. Néu Q(0,90°)(M) = M’ (M # O) thi OM’ > OM.
D. Phép dbi xting tam O 1a phép quay tam O géc quay 180°.

Cau 39. Trong mit phang toa do Oxy cho diém A(3;0). Tim toa do diém A’ ctia diem A qua
phép quay tam O(0;0) goc quay g

A. A'(0;-3). B. A'(0;3). C. A'(-3;0). D. A'(2v/3;2V3).
Cau 40. Trong mat phing toa do Ozy cho diém A(3;0). Tim toa do diém A’ ctia diém A qua

phép quay tam O(0;0) goc qua; —g.

A. A'(=3;0). B. A'(3;0). C. A'(0;-3). D. A'(—2V3;2V3).
Cau 41. Trong mit phing toa do Oxy cho phép quay tam O bién diém A(1;0) thanh diém
A’(0;1). Khi d6 diém M(1;—1) thanh diém

A M'(-1;-1). B. M'(1;1). C. M'(—1;1). D. M'(1;0).

Cau 42. Trong mat phang toa do Owzy cho diém M (2;0) va N(0;2). Phép quay tam O bién
diém M thanh diém N, khi dé géc quay ctia no la

A. p=30°. B. ¢ = 30° hoac ¢ = 45°.

C. p=90°. D. ¢ =90° hoac ¢ = 270°.

Cau 43. Trong mit phang toa do Ozy cho diem M(2;2). Héi cac diém sau diém nao la anh
ctia diem M qua phép quay tam O goc quay ¢ = 45°7?
A. M (—2;2). B. M(2;0). C. M3(2v/2;0). D. M,(0;2v?2).

Cau 44. Trong mat phang toa do Oxy cho hai dudng thing a va b ¢6 phuong trinh lan lugt
a2z +y+5=0vhx—2y—3=0. Néu phép quay bién dudng thing nay thanh dusng thing
kia thi s6 do ctia goc quay ¢ (0° < ¢ < 180°) la

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 54°.
Cau 45. Trong mat phang toa do Oxy cho hai dudng thing a va b ¢6 phuong trinh lan lugt
1a 42 + 3y +5 =0 va x + 7y — 4 = 0. Néu phép quay bién duong thang nay thanh duong thang
kia thi s6 do ctia goc quay ¢ (0° < p < 180°) la

A. 135°. B. 60°. C. 90°. D. 54°.
Cau 46. Trong mat phang toa do Oy, &nh ctia diem M (—6; 1) qua phép quay Q0,—90e) 12
A. M'(-1;6). B. M'(1;6). C. M'(—6;1). D. M'(6;1).
Cau 47. Trong mit phang toa do Ozy, qua phép quay Q(0,90°), M'(3; —2) la 4nh ctia diém
A. M(3;2). B. M(2;3). C. M(-3;-2). D. M(-2;-3).
Cau 48. Trong mat phang toa do Ozy, anh clia diem M (3;4) qua phép quay Q0,450 12
A (V2. 7V2) B, ar (V2. V2
2 2 2 2
2 2 2 2
) o (8
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Cau 49. Trong mat phéang toa do Oxy, cho A(—2;3), A'(1;5), B(5; —3), B'(7; —2). Phép quay
tam I(x;y) bién A thanh A’ va B thanh B’ ta ¢6 2 + y bang
A 1. B. —2. C. 3. D. dap 4an khéc.

Cau 50. Trong mat phéng toa do Ozy, cho dudng thing d': z — 3y + 1 = 0 1a anh ctia duong
thing d qua phép quay Q(0,90°)- Khi d6, phuong trinh duong thing d 1a
A 3x+y—1=0. B. 3z+y—-2=0. C. 3z+y=0. D. 3x+y—3=0.

Cau 51. Trong mat phang toa do Ozy, cho dudng tron (C’) ¢6 tam I'(2; —2), ban kinh R’ = 2
la anh ctia dudng tron (C') qua phép quay Q(o4s5¢). Tim phuong trinh ctia duong tron (C').
A 22+ +4V2y+4=0. B. 22+ 3> —4V2x +4=0.
C. 224+ 9% — 422 — 42y + 12 = 0. D. 22 +y? — 42y +4 = 0.
Cau 52. Trong mat phing toa do Ozy, tim anh ctia dusng tron (C): (z — 1)+ (y+2)2 =9
qua phép quay Q(r,—goe), v6i I(1;2).
A (C): (x+2)*+ (y—2)2=09. B. (C"): (x=3)*+ (y+2)*=09.
C. (C): (x+5)?*+(y—17)2=09. D. (C"): (x+3)*+ (y—2)*=09.
Cau 53. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bing a va M 1a trung diém canh C'D. Tia phan giéc
ctia goc BAM cat BC tai N. Tinh do dai BN.
5—1 2—-1 6—1 7—1
A 05-) o paV2oy o e(Veo1) o eV o)
2 2 2 2
Cau 54. Trong mat phang toa do Ozy, cho dudng thing d c¢6 phuong trinh 3z — 2y — 1 = 0.
Anh clia dudng thang d qua phép quay tam O géc 180° c6 phuong trinh
A 3z+2y+1=0. B. 3x+2y—1=0.
C.3x+2y—1=0. D. 3z—-2y—1=0.
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1.3 PHEP DOI HINH VA HAI HINH BANG NHAU

1.3.1 Tém tat li thuyét

Dinh nghia

Phép doi hinh 14 phép bién hinh khong lam thay doi khoang cach giita hai diém bat ky M, N
va gitta hai &nh M’, N’ ctia ching.

f(M) =M’

)= M= M'N'.

VM.N € H: {
Nhan xét 1.
e Cac phép bién hinh: Dong nhat, tinh tién, déi xitng truc, ddi xitng tam va phép quay 1
cac phép doi hinh.

e Thuc hién lién tiép cac phép doi hinh thi ciing duge mot phép doi hinh.

Tinh chét
Phép dsi hinh bién:

e Ba diém khong thing hang thanh ba diém khong thing hang, ba diém thang hang thanh
ba diém thing hang va khong lam thay ddi thi tiy gitta ba diém doé.

Duong thing thanh duong thing, tia thanh tia, doan thing thanh doan thing bing né.

Tam gidc thanh tam giac bang né (tryc tam Iy true tam, trong tam ER trong tam).

Ly
R=R

Duong tron (1; R) thanh duong tron (I’; R') théa man {

Goc thanh géc bang né.

Dinh nghia hai hinh bang nhau
Hai hinh duge goi 1a bang nhau néu ¢6 mot phép doi hinh f bién hinh nay thanh hinh kia.

1.3.2 Cac dang toan tu luan

%& Dang 1. Phan biét phép bién hinh va phép ddi hinh.

Phwong phdp: Dé chiing minh mot phép bién hinh 1a phép doi hinh thi can ndm chic
tinh chéat “bao toan khoang cach gitta hai diém bat ky”. Ttc la phai chi 16

f(M) =M’

) T M= M'N'.

VM,N € H: {

Vi du 1. Trong mit phang toa do (Oxy) phép bién hinh nao sau day la phép doi hinh?
a) Phép bién hinh F} bién mdi diém M (z;y) thanh diém M’ (y; —z).
b) Phép bién hinh F, bién mdi diém M (z;y) thanh diém M’ (2x;y).
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c¢) Phép bién hinh F3 bién mdi diém M (x;y) thanh diém M’'(3xz + 1;y — 1).

Vi du 2. Trong mat phing toa do Oxy, v6i a,a,b la nhing s6 cho trude. Xét

phép bién hinh F bién mdi diém M(z;y) thanh diém M’ (2;y'), trong do:
¥ =zcosa—ysina+a . o
, . Ching minh: F' 1a phép doi hinh.
Yy =zsina+ycosa+b

& Dang 2. Tim anh, tao 4nh ctia mot diém qua mot phép dsi hinh

Phuong phap:
Logi 1: Tim anh ctia diem M. Cach 1: Dya vao hinh vé triic quan (trong hé truc toa do).
Cach 2: Dya vao biéu thiic toa do (uwu tién ding)

e Phép quay:
Trong mat phéng Ozy, cho M (z;y), M’ (z';y'), I (a;b) va Q1a) (M) = M'.
_ ' —a=(x—a)cosa—(y—>b)sina
Khi dé ta co: ¢ ) )
Yy —b=(r—a)sina+ (y —b)cosa
e Phép tinh tién:
A ¥=r+a
M(z;y) 22 M = Tp(M) = (2/;y') thi { , voi T = (a;b).
y=y+ta
Logi 2: Tim tao anh cta diém M.
- Céch lam: Dua vao biéu thiic toa do.
- Cha y: V6i phép quay ta c6 Q(r.q) (N) =M & Q(r,—a) (M) = N.

Cac vi du dién hinh

Vi du 1. Trong mat phang v6i hé truc toa do (Oxy) phép tinh tién theo ¥ (1;3) bién
diém M (3;1) thanh diém M’ c6 toa do la:

Vi du 2. Trong mit phang (Oxy) cho phép dsi hinh:

fio M(z;y) — M' = fi(M) = (x + 2,y — 4);
fo: M(z;y) — M' = fo(M) = (—x; —y).

Tim toa do anh clia diém A(4; —1) qua fi 161 fo.

Vi du 3. Trong mat phang véi hé toa do (Owxy), cho diém E (4;5). Tim tao anh clia

s o [ =22
diem F qua phép doi hinh ¢ , :
y=y+1

Vi du 4. Trong mit phang Oxy, cho diém M (1;2). Tim toa do diém N sao cho diém
M 1a énh ctia N qua phép quay tam I (2; 4), géc quay 90°.
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%& Dang 3. Tim anh, tao anh ctia dudng thing qua mot phép doi hinh.

Phuong phap:
Cach 1: Dung tinh chat

e Néu phép doi hinh 1a phép tinh tién thi d va ¢’ 14 hai dudng thang cting phuong.
e Néu phép doi hinh la phép quay thi: Cho duong théng d: Az + By + C = 0 va
Qo) (d) =d'.
+ Néua = g+k.7r thi d’ Ld. Khi dé d’ ¢6 phuong trinh dang: —Bx+ Ay+m = 0.

+ Néu a = k2w, I tuy ¥ hodc o = km,I € d thi d' = d.
+ Néua =7+k2m,1 ¢ dthid J/ d. Khi d6 d’ ¢6 phuong trinh dang: Az+By+m =
0 (m#C).

Cach 2: Dung biéu thiic toa do

Tim z theo 2/, tim y theo 3 16i thay vao biéu thiic toa do.
Céach 3: Lay hai diém phan biét (diing cho phép tinh tién)
M,N € (H)— M',N" € (H').

Cach 4: Cong thitic nhanh phép quay

Trong mp (Ozy), cho d: Az + By + C = 0.

+ Neu Qo (d) =d vaa = g—Hmr thi d’ ¢6 phuong trinh la: —Bx+ Ay+C.sina = 0.
+ Néu Qo,0) (d) = d viao = m+k2m,0 ¢ d thi d’' ¢6 phuong trinh 1a: Az+By—C = 0.
+ Néu Qr,0) (d) =d' va oo =7+ k2m, I (a; b) ¢ d thi d’ c6 phuong trinh la

Ax + By — 2Aa —2Bb— C = 0.

Vi du 1. Trong mp (Ozy) cho phép doi hinh
frM(zsy) — M = f(M) = (z — 2,y +2).

Tim anh ctia dudng thang (A): 2 + 2y — 5 = 0.

Vi du 2. Trong mit phing Ozy, cho dudng thing d: 2z —y + 3 = 0. Viét phuong trinh
duong thang d’ 1a dnh ctia dudng thing d qua phép quay tam O, goc quay 180°.

Vi du 3. Cho duong thing d: 22 +y =0 va ¥ = (3;—1). Tim anh clia d qua phép doi
hinh ¢6 duge bang cach thuc hién lien tiép phép quay Q,e00) va phép tinh tién theo 7.

& Dang 4. Tim anh, tao anh ctia dudng tron qua mot phép doi hinh.

Phuong phap:
Loai 1: Tim &nh ctia dudng tron (C')

e Cach 1: Dung tinh chit (ban kinh dudng tron khong doi)
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Tam/ Tam I’ .
(€. = (). { . Cén tim I".
ban kinh: R ban kinh: ' = R

e Cach 2: Dung biéu thiic toa do.
Tim 2 theo 2/, tim y theo ' 16i thay vao biéu thic toa do.

Loai 2: Tim tao anh cta duong tron (C).
e Diing biéu thiic toa do

e Chi y v6i phép quay: Q1,0) (C1) = (C) & Qu,—a)(C) = (C1).
Coéng thitc nhanh: Trong mit phing (Oxy), cho (O): (z — A)? + (y — B)? = R2.

— Néu Q0,0)(C) = (C") va a = m + k27 thi
(C): (x+ A?+ (y+ B)* = R~
— Néu Q(1,)(C) = (C") va a = m + k2m, I(a;b) thi
(C"): (x+ A—2a)*+ (y+ B —2b)* = R%.
—»%uQQMwnzamvaa:g+kwmi

(C"): (x + Bsina)? + (y — Asina)® = R

Vi du 4. Trong mit phang (Oxy) cho phép ddi hinh
[ M— M =fM)=(z—3y+1).

Tim anh cta dudng tron (C): (x+ 1)+ (y —2)* =2..

Vi du 5. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C): (z —3)2+ (y +4)? = 16. Tim anh
cia dudng tron (C) qua phép quay tam O, géc quay 180°.

Vi du 6. Trong mit phang (Oxy), tim tao anh clia duong tron
(C): (o= 3+ (y — 4) = 16

¥=x+1
Yy =y+3.

qua phép doi hinh {

& Dang 5. Tim anh, tao Anh ctia mot dudng cong bat ky qua mot phép doi

hinh.

Diing biéu thiic toa do (tim z theo z, tim y theo y rdi thay vao biéu thiic toa do).

Vi du 7. Trong mat phang (Oxy) cho phép dsi hinh
fiM— M =fM)=(x—3;y+1).
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2?2
Tim anh cta elip (F) : 5 + 5= 1.

Vi du 8. Trong mat phang (Oxy) cho phép ddi hinh
frM(z;y) — M = f(M) = (z = 3;y +1).

/ 32 /_12
Tim tao anh cua elip (E') : ($-i?: ) +(y 5 ) —1.

& Dang 6. St dung dinh nghia va cac tinh chit ctia phép dsi hinh dé

chitng minh cac bai toan hinh hoc.

Phuong phap:

e Dé chiing minh tinh chat hinh hoc ctia bai toan, ta can tim mdi lién heé gitta cac dit
kién ctia bai toan véi cac phép doi hinh da hoc.

e D¢ chitng minh hai hinh bing nhau ta can chi ra mot phép doi hinh bién hinh nay
thanh hinh kia.

Vi du 9. Chiing minh ring hai tam giac bang nhau néu c6 cac duong tron noi tiép bang
nhau, dong thoi khoang cach gitta tam dudng tron noi tiép va bang tiép clia hai tam giac
d6 cling bang nhau.

Vi du 10. Cho AABC. V& cac tam gidc deu ABB’ vi ACC’ ndam phia ngoai AABC.
Goi I, J lan lugt la trung diém ctia CB’ va BC’. Ching minh céc diém A, I, J hoic
tring nhau ho#c tao thanh mot tam giac deéu.

Vi du 11. Cho hai AABC va AA'B'C" ¢6 céc duong cao AH va A’H' sao cho AH =
A'H', AB = A'B', AC = A'C’ cac goc A, A’ déu la goc ti. Chiing minh hai AABC va
AA'B'C' bang nhau.

& Dang 7. Bai toan quy tich — dung hinh

Phuong phap:

a) Nhic lai kién thiic vé bai todn quy tich: D& tim mot tap hgp diém M théa man tinh
chat A ta thuong lam theo cac budc sau:

e Bude 1: Tim cach giai:

— Xéc dinh cac yéu t6 c6 dinh, khong déi, cac tinh chat hinh hoc cé lién quan
dén bai toan

— Xac dinh cac diéu kién cta diém M.
— Du doan tap hop diém.

e Budc 2: Trinh bay
— Phan thuan: Ching minh diém M thuoc hinh H.
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— Giéi han: Can ctt vao cac vi tri dac biet ciia diém M dé ching minh diém
M chi thuoc mot phan B ctia hinh H(Néu ¢6)

— Phan déo: Lay diém M bat ky thuoc B. Ta ching minh diém M thoa méan
cac tinh chat A.

— Két luan: Tap hop cac diém M 1a hinh B. (Néu rd hinh dang va céch dung
hinh B)

b) Mot s6 dang quy tich co ban
e Tap hop diém la dudng trung truc: Tap hop cac diém M cach déu hai diém A,
B cho trude la dudng trung truc ciia doan thing AB.
e Tap hop diém la tia phan giac

e Tap hop cac diém M niam trong géc Oy khéac géc bet va cach déu hai canh
ctia goc xOy la tia phan giac cia goc xOy.

e Tap hop diém la dudsng thing, dudng thang song song

Ta thuong gip cac dang lien quan dén phép tinh tién: Cho mot hinh 57, trén hinh 7
c6 mot diem M. Tim quy tich ctia diém A khi trén hinh S# c6 mot diém A thay doi.
(Thuong diém A chay trén mot dusng (€) cho sin).

Cach giai:

e Dya vao cdc tinh chat da biét, ta tim ra mot véc-to ¢6 dinh nam trén hinh J# (véi
dicu kién véc-to nay cé phuong song song véi dudng thing ké qua A).

Sau d6 dua vao dinh nghia vé phép tinh tién ta suy ra M la anh cia A qua phép
tinh tién theo véc-to cb dinh.

Dua vao tinh chat thay ddi ctia A ta suy ra giéi han quy tich.

Tap hop diém la dudng tron, cung chita goc

— Néu A, B c6 dinh. Thi tap hop cac diem M sao cho AMB = 90° 1a duong tron
duong kinh AB (Khong lay cac diem A,B)

— Néu diém O c6 dinh thi tap hop cac diem M cach O mot khoéng khong doi R
la duong tron tam O ban kinh R.

— Tap hop céc diém M tao thanh véi hai dau mit ctia doan thing AB cho trude
mot goc MAB = a khong doi (0 < o < 180°) 1a hai cung tron déi xting nhau
qua AB. Goi tat 1a “cung chita goc”.

Vi du 12. Cho hai diém phan biét B, C' ¢6 dinh trén duong tron (O) tam O, diem A di
dong trén (O). Chitng minh khi A di dong trén (O) thi tryc tam cta tam gidgc ABC di
dong trén mot duong tron.

Vi du 13. Cho hinh binh hanh ABCD c6 hai dinh A,B ¢6 dinh, con dinh D chay trén
mot dudng tron (O; R). Tim quy tich dinh C khi D thay doi.

Vi du 14. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R') cting véi hai diém A,B. Tim diem M
trén (O; R) va diém M’ trén (O'; R') sao cho MM’ = AB.
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Vi du 15. Cho diém A va hai duong thing d;,ds. Dung tam gidac ABC vudng can tai
A sao cho B € dy,C € ds.

& Dang 8. Bai toan min — max

Cho truéc hai diem A, B va dudng thang d. Tim diém M trén dudng thing d sao
cho (MA+ MB)_, Trudng hop 1: A, B nam khac phia so véi d (Hinh 1). Khi d6
(MA+ MB)_. khi M =ABNd.

Trudng hgp 2: A, B ndm cung phia so v6i d (Hinh 2). Khi d6 thyc hién phép d6i xting
truc, ta chuyén vé trudng hop 1 nhu sau:

e Tim diém A’ d6i xiing v6i diem A qua duong théng d. Khi d6
MA+ MB = MA' + MB > A'B (c6 dinh).
Dau ” = xay ra khi A’; M; B thang hang.
e Duyng M = A’BnNd. Khi d6 M chinh la diém can tim.

A B

N

\
\

\\ M
\ d M d
N\ P
B A
Ngoai ra c6 truong hgp bién thé 1a thay dudng thing d bing hai duong thing song song
cach nhau mot doan cho truée khong ddi.

|
|
O

~

Vi du 16. Hai x6m nam ¢ hai vi tri A,B cdch nhau mot con kenh (xem hai bo kenh 1a
hai dudng thing song song). Ngusi ta dy kién xay mot cay cau bic qua kénh (MN) va
lam hai doan thing AM va BN. Tim vi tri M,N sao cho AM + BN la ngin nhat.

Vi du 17. Cho hinh chit nhat ABCD. Trén tia déi ctia tia AB lay diém P, trén tia déi
ciia tia CD lay diem Q. Hay xac dinh diém M trén BC va diém N trén AD sao cho
MN J) CD va PN + QM nhd nhét.

1.3.3 Bai tap tu luan

Bai 1. Trong mat phéng (Ozy) cho phép bién hinh f: M (z;y) — M’ = f(M) = (x—3;y+1).
Ching minh f la phép daoi hinh.

Bai 2. Trong mat phang (Oxy) cho hai phép bién hinh

f:M(z;y) — M = f(M) = (y+ 1; —x);
g: M(z;y) — M' = g(M) = (x; 3y).

Phép bién hinh nao 1a phép doi hinh?
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Bai 3. Trong mat phang toa do Ozy, xét phép bién hinh F bién mdi diém M (x;y) thanh
' =a+ (r—a)cosa— (y—b)sina
Y =b+(x—a)sina+ (y —b)cosa
Chtng minh F' 1a mot phép doi hinh

diem M’ (2’;y') sao cho { , VOi a,b,a 1 nhiing s6 cho trude.

Bai 4. Trong mit phang toa do Ozy, cho dudng thing d: 3z —y — 3 = 0. Hdi phép doi hinh
c6 duge bang cach thyc hién lien tiép phép ddi xing tam 7(1;2) va phép tinh tién theo vecto
v = (—2;1) bién dudng thing d thanh dusng thing nao?

Bai 5. Trong mat phang toa do (Ozy) cho dudng tron (C): (z — 1)2 + (y + 2)% = 4. Hoi phép
doi hinh c¢6 duge bang cach thyc hien lien tiép phép déi xiing qua truc Oy va phép tinh tién
theo vecto ¥ = (2;3) bién (C') thanh dudng tron nao?

Bai 6. Trong mit phang toa do Oxy, cho phép doi hinh f: M(z;y) — M’ = f(M) =
(x4 1,y — 3) vi dudng thing d’ c6 phuong trinh 22 — 3y — 6 = 0. Viét phuong trinh dudng
thing d 1a tao dnh ctia d’ qua phép dai hinh trén.

Bai 7. Trong mit phang toa do Ozy, cho dudng hai thang d: 22—3y+3 = 0va d': 20—3y—5 =
0. Tim toa do ¥ c6 phuong vuong goc véi d dé Tw(d) = d’

Bai 8. Cho hinh vuong ABCD tam O, M la trung diém ctia AB, N la trung diém ctia OA.
Tim anh ctia tam gidc AMN qua phép quay tam O géc quay —90°

Bai 9. Trong mit phang toa do (Owxy), xét phép bién hinh F: M(x;y) — M'(2';y) -
¥ =—x
vy =y+1
a) Ching minh: F' 1a phép doi hinh.
b) Xéc dinh anh ctia diém M(1;2) qua phép bién hinh F.

c¢) Xac dinh phuong trinh duong thang A’ 14 dnh clia dudng thang A: z —y + 1 = 0 qua
phép bién hinh F.
d) X4c dinh phuong trinh duong tron (C”) 1a anh cta (C): 22 +y* — 2z — 4y + 1 = 0 qua
phép bién hinh F.
2 P
e) X&c dinh phuong trinh Elip (E’) 1a anh cta (F): n + = L.
Bai 10. Trong mat phang (Ozy) cho phép doi hinh f: M (z;y) — M’ = f(M) = (z+1;y—2).

a) Viét phuong trinh anh ctia méi dudng trong truong hgp sau:
i) Dudng thang a c6 phuong trinh 3z — 5y + 1 = 0.
ii) Dudng thang b c6 phuong trinh 2z + y + 100 = 0.

b) Viét phuong trinh dusng tron anh ctia duong tron (C): 22 +y?> -4z +y—1=0

2 2

c¢) Viét phuong trinh duong (E) anh cta (E): % + yz =1
2 P

d) Viét phuong trinh dnh ctia hypebol (H): % 9= 1.

e) Viét phuong trinh dnh ctia parabol (P): y* = 4z

Bai 11. Cho tam giac ABC ¢6 BAC = a, (0° < a < 90°) vA mot diém M nam trén canh AB.
Dung trén cac dudng thang CB,C A cac diém N,P sao cho MN = M P va dudng tron (AM P)
tiép xtc véi MN.
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Bai 12. Cho dudng thing d va mot diém G khong nim trén d. V6i méi diém A nim trén d ta
dung tam giac déu ABC c6 tam G. Tim quy tich cac diem B,C khi A di dong trén d

Bai 13. Cho hai dudng tron khong dong tam (O; R) va (O'; R'). Diém A trén (O; R). X4ac dinh
diém M trén (O; R) va diém N trén (O'; R') sao cho MN = OA.

Bai 14. Cho duong tron (O) dudng kinh AB c¢6 dinh. Mot dusng kinh M N thay doi. Céc
duong thing AM va AN cit cac tiép tuyén tai B lan lugt 1a P,Q. Tim quy tich truc tam cac
tam giac M PQ va NPQ?

Bai 15. Cho duong tron (O), mot diem P c¢6 dinh va mot doan thing AB = a ¢6 dinh. Véi
mdi diém M thuoce (O) ta dung hinh binh hanh ABNM va goi Q 1a diém déi xiing ctia N qua
P. Tim tap hop diém @ khi M thay doi trén dudng tron.

1.3.4 Dé kiém tra tu luan
Bai 1. Trong mp (Ozy) cho hai phép bién hinh
a) [ M(zy) — M'= f(M) = (y;2 — 2);
b) g: M(z;y) — M' = g(M) = (2z;y +1).
Phép bién hinh nao 1& phép doi hinh?
Bai 2. Trong mit phing toa do (Ozy), tim anh ctia dudng tron (z + 1) + (y — 3)? = 4 qua
L ¥=rx+a=x+3
phép bien hinh ¢ | .
y=y+b=y+2
Bai 3. Trong mit phang toa do (Ozy), cho dudng thang d : 3z + y — 9 = 0. Tim phép tinh
tién theo vec to U c6 gid song song v6i Oy bién d thanh d’ di qua diém A(1;1).

Bai 4. Trong hé truc toa do (Ozy), xac dinh toa do cac dinh C' va D ctia hinh binh hanh
ABCD biét A(—2;0), B(—1;0) va giao diém cac dudng chéo 1a I(1;2).

Bai 5. Cho tam giac ABC, dung anh ctia tam gidc ABC' qua phép tinh tién theo vec to BC.
Loi giai

Bai 1. (1) la phép doi hinh. That vay:

Lay hai diém bat ki M (z1;11), N(x2;90) ta c6: MN = /(z2 — 1) + (2 — 1)%

Xét anh ctia M, N qua phép bién hinh f lan lugt duge M’ (yi; 21 — 2), N'(yo; 29 — 2).
Ta c6: M'N' = /(9 — 21)2 + (y2 — y1)2 = MN.

Vay f 1a phép doi hinh.

Tuong tu: (2) khong phai la phép doi hinh.

Lay hai diém bat ki M (v1;51), N(22;52) , ta c6: MN = /(z2 — 1) + (2 — 1)%

Xét anh ctia M, N qua phép bién hinh f lan lugt duge M'(2z1;y; + 1), N'(222;y2 + 1).
Ta c6: M'N' = \[4(x2 — 21)% + (y2 — 11)%

Dé y ring, néu x; # x5 thi M'N’' # MN.

Vay phép bién hinh f khong 1a phép doi hinh (vi c6 mot s6 diém khong bao toan khoang céch).

Bai 2. Theo dinh nghia ta c6 biéu thic toa do ctia phép tinh tién la:
?=x+a=x+3 =2 —3
/ g / :
y=y+b=y+2 y=y —2
Thay vao phuong trinh dudng tron ta co:

(z+1)2*+(y—3)>=4
@ -3+1)72+ Yy —2-372=4 (1.1)
& (@' =2+ (y =57 =4
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Vay anh ctia duong tron: (z + 1)? + (y — 3)®> = 4 qua phép tinh tién theo vecto ¥ = (3;2) 1a
dudng tron ¢6 phuong trinh: (z — 2)? + (y — 5)* = 4.

Bai 3. Xac dinh phép tinh tién tic la tim toa do ctia T. Dé tim toa do clia U ta c6 thé gia
st U = (a;b), stt dung cac dit kién trong gid thiét ctia bai toan dé thiét lap he phuong trinh
hai an a, b va giai he tim a, b. Ta c6: U c6 gia song song véi Oy nén ¥ = (0;k)(k # 0) Lay
M(z;y) € d= 3z +y—9=0(x).
Goi M'(a';y) = T3(M) = { -

thay vao (x) = 32" +y —k—-9=0.

y=y+k
Hay Tz(d) =d : 3z 4+y—k—9=0, ma ddiqua A(1;1) = k= —5.
Vay ¥ = (0; —5).
Bai 4.

—

e Goi C(x;y) ta co: 10 = (x — 1y —2), Al = (3;2), Bl = (2;-1)
Al

e Vi la trung diém AC nén: C = Tg(I) & IC =
—-1=3 =14
& {x & {a: = C(4;4).

y—2=2 y=4
e Vi la trung diém BD nén: D = Tg(I) & ID = BI
r—1=2 r =3
& { & { = D(3;4).

y—2=2 y=4
Bai 5.
Ta c6 TB—C>(B) =C. A D
bé tim anh ctia diem A ta dyng hinh binh hanh ABCD.
Do AD = BC nén TBC(A) D goi E la diém déi xiing
v6i B qua C, khi d6 CE = BC. Suy ra Tza(C) = E.
Vay anh cua tam giac ABC' la tam giac DC'E. s ’ >

1.3.5 Cac dang toan trac nghiém

%& Dang 9. Phan biét phép bién hinh va phép dgi hinh

Vi du 18. Quy tac ndo dudi day 1a phép bién hinh?

A. Diém O cho trude dat tuong tng véi O, con néu M khac O thi M tng v6i M’ sao
cho OM — OM’ =

B. Di¢m O cho truéc ting véi diem O, con M khac O thi M tng véi M’ sao cho tam
giac OM M’ 1a tam gidc vuong can dinh O.

C. Diém O cho truéc ting vé6i diem O, con M khac O thi M tng v6i M’ sao cho tam
gidc OM M’ 1a tam giac deu.

D. Diém O cho truée dat tuwong ting 1a v6i O, con M khac O thi M tng v6i M’ sao
cho OM' =20M.

Vi du 19. Phép bién hinh nao sau day 13 mot phép doi hinh?
A. Phép bién moi diém M thanh diém M’ sao cho O la trung diém MM’ véi O la
diém ¢6 dinh cho trude.
B. Phép chiéu vuong goc len mot duong thing d.
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C. Phép bién moi diém M thanh diém O cho trude.
D. Phép bién moi diem M thanh diém M’ la trung diém cta doan OM, vé6i O la 1
diém cho trudc.

Vi du 20. Trong mit phing Ozy, xét hai phép bién hinh sau:

(I) Phép bién hinh F} bién méi diem M (z;y) thanh diém M'(—y;z).

(IT) Phép bién hinh F, bién mdi diém M (z;y) thanh diém M'(2z;2y).
Phép bién hinh ndo trong hai phép bién hinh trén la phép doi hinh?

A. Chi phép bién hinh (T).

B. Chi phép bién hinh (II).

C. C4 hai phép bién hinh (I) va (II).

D. Ca hai phép bién hinh (I) va (II) déu khong la phép doi hinh.

& Dang 10. Tim anh va tao anh ciia mot diém qua mot phép dsi hinh

Vi du 21. Trong hé toa do Oxy, cho phép bién hinh F c6 quy tac dit anh tuong tng

. , . o =xy—1
diem M (xpr;yn) €6 anh la diem M'(2';y') theo cong thic F': < . Tim toa
Y =ym+2
do diém A’ 1a dnh ctia diém A(1;2) qua phép bién hinh F.
A. A'(1;4). B. A'(2;0). C. A(1;,-2). D. A'(0;4).

Vi du 22. Trong mit phiang Ozy, cho 2 diem A(1;6); B(—1;—4). Goi C, D lan lugt la

¥ =y +1 ) )
anh ctia A va B qua phép doi hinh { M . Tim khang dinh dang trong céc khang

Y =ym+5
dinh sau.
A. ABCD la hinh thang. B. ABCD la hinh binh hanh.
C. ABCD la hinh chit nhat. D. Bén diém A, B, C, D théng hang.

Vi du 23. Trong mat phéng v6i hé toa do Oxy, cho phép doi hinh F ¢6 quy téc dit anh
=z +1
/

tuong ting diém M (273 yar) c6 anh 1a diém M’(z';y') theo cong thiic F': { s
Y =Ym

Tim toa do diem P c6 anh la diém Q(3;2) qua phép bién hinh F.
A. P(4;5). B. P(1;0). C. P(1;1). D. P(2;-1).

& Dang 11. Tim anh ctia mot dudng thing qua mot phép doi hinh

Vi du 24. Trong mat phing Oxy, cho dudng thing d: 2z 4+ y — 3 = 0. Phép dai hinh

d=wm+2 . . : ) s
F: <, bién d thanh dudng thang d’' ¢6 phuong trinh 1a
Y =ym+3
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A 2x+y—10=0. B. 2z +y+10=0.
C 2x4+y+4=0. D 2z+y—-4=0.

Vi du 25. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Anh cta dudng thing AB qua phép quay
tam O géc quay —180° la duong thing nao sau day?
A. CD. B. AD. C. BC. D. AB.

& Dang 12. Tim anh, tao anh ctia hinh (H) qua mot phép dg&i hinh

Vi du 26. Trong mat phang Oxzy, cho dudng tron (C): 22+ 42z +4y —11 = 0. Phép

=T 42
doi hinh F': {x o bién (C') thanh duong tron (C’) c6 phuong trinh la

v =yu+3
A (z—12+(y—1)?2 =4 B. (z+1)*+ (y+1)* =16.
C. (z—1)2+(y—1)2=16. D. (z+1)+(y+1)* =4

Vi du 27. Trong mit phang Ozy, cho dusng tron (C): (z + 1)2 + (y — 2)2 = 9. Viét
phuong trinh duong tron (C') 1a anh ctia dusng tron (C') qua phép dsi hinh ¢6 duge khi
thyc hién lien tiép phép tinh tién theo vecto ¥ = (3;1) va phép quay tam O gbc quay
90°.
A (C): (z+3)*+ (y —2)?
C. (C'): (2= 3)" + (y +2)°

2
2

9. B. (C"): (z+3)?+ (y—2)
9.

3.
D. (C"): (z—3)*+ (y+2)*=3.

1.3.6 Bai tap trac nghiém
Cau 55. Xét cac ménh dé sau:
(I) Phép doi hinh bién ba diém khong thang hang thanh ba diém khong thang hang.

(I) Cho hai diém phan biet A, B va f 1 phép ddi hinh sao cho f(A) = A, f(B) = B. Khi
d6, néu M nam trén duong thang AB thi f(M) = M.

(ITI) Phép dai hinh bién duong thang thanh dudng théng, tia thanh tia, doan thing thanh
doan théng bing noé, bién tam gidc thanh tam giac bang né, bién dusng tron thanh
duong tron bang né, bién géc thanh géc bang no.

S6 ménh dé ding trong cac ménh dé trén 13
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.

Cau 56. Gia st phép doi hinh f bién tam gidc ABC thanh tam giac A’B'C’. Xét cac ménh
deé sau:

(I) Trong tam tam gidc ABC' bién thanh trong tam tam giac A’B'C".
(IT) Truc tam tam giac ABC bién thanh truc tam tam giac A’B'C".

(ITT) Tam dudng tron ngoai tiép, noi tiép tam giac ABC' 1an lugt bién thanh tam dudng tron
ngoai tiép, noi tiép tam gidc A’B'C’.

S6 ménh deé dung trong cac ménh dé trén la
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
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Cau 57. Ta néi M la diém bat dong qua phép bién hinh f nghia la
A. M khong bién thanh diém nao ca. B. M bién thanh diém tuy .
C. f(M)=M. D. M bién thanh diém xa vo ciing.

Cau 58. Cho hinh vudng tam O. Héi ¢6 bao nhiéu phép quay tam O goc quay «, 0 < a < 2,
bién hinh vuong trén thanh chinh né?

A 1 B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 59. Cho hinh chit nhat ¢6 O 1a tam d6i xtng. Héi c6 bao nhiéu phép quay tam O goc
quay o, 0 < o < 27, bién hinh chit nhat trén thanh chinh né?

A. 0. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 60. C6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tam O géc quay a # k27 véi
kez?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.

Cau 61. Khéng dinh nao sau day ding vé phép quay?
A. Phép bién hinh bién diém O thanh diém O va diém M khac diém O thanh diém M’ sao
cho (OM,OM’") = ¢ dugce goi la phép quay tam O véi goc quay .
B. Néu Qogoey: M — M’ (M # O) thi OM’ L OM.
C. Phép quay khong phai 1a mot phép doi hinh.
D. Néu Qogoey: M — M’ (M # O) thi OM' > OM.

Cau 62. Trong cac ménh dé sau ménh dé ndo ding?
A. Thyc hién lién tiép hai phép tinh tién sé dugc mot phép tinh tién.
B. Thuc hién lién tiép hai phép doi xiing truc sé dugc mot phép ddi xing truc.
C. Thuc hién lién tiép phép dbi xiing qua tam va phép ddi xting truc sé duge mot phép doi
xing qua tam.
D. Thuec hién lién tiép phép quay va phép tinh tién sé dugc mot phép tinh tién.
Cau 63. Trong heé truc toa do Oxy, cho phép bién hinh F c(? quy téc dit Anh tuong dng diém

r = —X

M ~ ~ 3:2 4
, . Tim toa do diem M cé

M (253 ypr) €6 dnh 1 diém M'(z';y') theo cong thiic F': {
Y =Ym

anh 1a diém N(—3;1) qua phép bién hinh F.

A. N(3;1). B. N(-3;1). C. N(3;—-1). D. N(-3;-1).
Cau 64. Hay tim khing dinh sai?

A. Phép tinh tién l& phép doi hinh. B. Phép dong nhat 14 phép doi hinh.

C. Phép quay la phép dai hinh. D. Phép vi tu la phép dsi hinh.

Cau 65. Trong mit phiang Ozy, anh ciia duong tron (O): (z +1)? + (y — 3)? = 4 qua phép
tinh tién theo véc-to v = (3;2) 1a dudng tron ¢6 phuong trinh la

A (427 + (y+5)° =4 B. (z -2+ (y—5)7 =4

C. (z—1)°+(y+3)° =4 D. (z+4)°+@y-1>=4

Cau 66. Trong mat phing toa do Ozy, cho duong thang d c6 phuong trinh z + 2y — 1 = 0 va
véc-to U = (2;m). Dé phép tinh tién theo ¥ bién dudng thang d thanh chinh né, ta phai chon
m bang

A. 2 B. —1. C. 1 D. 3.

Cau 67. Trong mit phang Oy, cho phép bién hinh f xac dinh nhu sau: “V6i méi diem M (z;y),
ta c6 M' = f(M) sao cho M'(2;y") théa man x = 2/ v iy = ax + by, véi a, b 1a cic hing 7.
Khi d6 a va b nhan gia tri nao trong cac gia tri sau day thi f tré thanh phép bién hinh dong
nhat?

A.a=b=1. B.a=0;b=1. C.a=1,b=2. D.a=b=0.
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¥=x—3

. bién parabol

Cau 68. Trong mit phang véi hé truc toa do Oxzy, phép doi hinh { 41
Yy=y
(P): y = 2® + 1 thanh parabol (P’) ¢6 phuong trinh la
A y=—2>—6x+5. B. y = —2%+ 6z — 5.

C. y=a2+6x+11. D.y=—-2%2—6x—7.

Cau 69. Cho tam giac déu tam O. Hoi c6 bao nhiéu phép qua tam O goéc quay «, 0 < a < 27
bién tam giac trén thanh chinh n6?
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 70. Trong mit phang Ozy, cho phép bién hinh F c¢é quy tic dat anh tuong tng diém

" t' =y . ,
M (253 yar) c6 anh 1a diém M'(2'; ') theo cong thiic F': { , L1 Tinh do dai doan thiang
Y =Ym
PQ v6i P, @ tuong tng la anh ctia hai diém A(1;-2), B(—1;2) qua phép bién hinh F'.

A. PQ=2. B. PQ = 2/5. C. PQ =10v2. D. PQ =2V2.
Cau 71. Trong heé truc toa do Ozy, cho phép bién hinh F c¢6 quy tic diat anh tuong tng diém

I
M (zar;9ar) c6 dnh 1a diem M'(2';y') theo cong thic F': {x/ —M gt phuong trinh duong
Y = —Ym
tron (C') 1a anh cta dudng tron (C): (z — 1)? + (y — 2)* = 4 qua phép bién hinh F.
A (x+1)2+ (y+2)*2=4. B. (x—1)?2+(y+2)*=4.
C. (z+1)2+(y—2)?2=4. D. (z—1)2+(y—2)?2=4.
Cau 72. Trong mit phing v6i hé toa do Ozy, cho phép bién hinh F c¢6 quy téc dat anh tuong
. \ "=y 1
tng diem M (x5 yar) ¢6 dnh la diem M'(2';y') theo cong thitc F': {x/ M X Viét phuong
Y =Ym —
22 2 .
trinh elip (F’) 1a 4nh clia elip (E): 5 + i 1 qua phép bién hinh F.
(z—1)* (y+1) (-1 (y—1)7?
A. (E): =1. B. (E'): =1
()(9)2+24 ()(9)2+24
r—1 Y r—1 Y
C. (E): = =1. D. (EF): = =1
(B"): —5—+7 (B): —5—+7

Cau 73. Trong mat phang Ozy, cho duong tron (O): (z + 1)? + (y — 2)? = 9. Viét phuong
trinh duong tron (C”) la &nh ctia duong tron (C') qua phép doi hinh c¢6 duge khi thyc hién lién
tiép phép tinh tién theo véc-to ¥ = (3;1) va phép quay tam O goéc quay 90°.

A (C): (z+3)+(y—2)2=09. B. (C"): (z+3)+ (y—2)*=3.

C. (C"):(z—3)2+(y+2)*=09. D. (C"): (z—3)*+ (y+2)*=3.

Cau 74. Trén chiéc dong ho treo tuong ti lic 12 gio dén 17 gio, kim gio da quay 1 géc bao
nhiéu do?

A. —150°. B. 150°. C. 210°. D. 25°.
Cau 75. Trong mit phang Oxy, cho diém M (—2;0), goi N 14 dnh ctia M qua phép doi hinh
c6 duge bang cach thic hién lién tiép phép quay tam O goc —90° va phép tinh tién theo véc-to
v = (—3;4). Toa do diém N la

A. (=3;6). B. (—5;4). C. (-3;2). D. (0;2).
Cau 76. Trong mat phang Ozy, cho hai diém A(2;1), B(3; —5). Phép tinh tién theo véc-to

AB bién diém A thanh diém c6 toa do nao sau day?
A. (7;-3). B. (1;-6). C. (2;1). D. (3;-5).
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1.3.7 Dé kiém tra tric nghiém

Cau 77. Trong mat phang Ozy, xét hai phép bién hinh sau:
(I) Phép bién hinh Fy bién méi diem M (z;y) thanh diém M'(y; —x).
(I1) Phép bién hinh F, bién mdi diém M (x;y) thanh diem M'(2z;y).

Phép bién hinh ndo trong hai phép bién hinh trén la phép doi hinh?
A. Chi phép bién hinh (T).
B. Chi phép bién hinh (II).
C. C4 hai phép bién hinh (I) va (II).
D. Ca hai phép bién hinh (I) va (II) déu khong la phép doi hinh.

Cau 78. Trong hé truc toa do Ozy, xét hai phép bién hinh sau:
(I) Phép bién hinh F} bién mdi diém M (x;y) thanh diém M'(x + 1;y + 2).
(IT) Phép bién hinh F, bién mdi diém M (z;y) thanh diém M'(—y;x).

Phép bién hinh nao trong hai phép bién hinh trén 13 phép doi hinh?
A. Chi phép bién hinh (I).
B. Chi phép bién hinh (IT).
C. C& hai phép bién hinh (I) va (II).
D. C4 hai phép bién hinh (I) va (II) déu khong 14 phép doi hinh.

Cau 79. Phép bién hinh F 1a phép doi hinh khi va chi khi
A. F bién duong thang thanh duong thang song song véi né.
B. F bién duong thang thanh chinh né.
C. F bién duong thang thanh duong théng cit no.
D. F bién tam gidc thanh tam giac bang né.

Cau 80. Trén chiéc dong ho treo tuong tit lac 4 gio dén 4 gio 40 phut, kim phiat da quay duge
mot goc bao nhiéu do?
A. 40°. B. —240°. C. 240°. D. 120°.

Cau 81. Trong mit phang toa do Oxy, cho ba diém M (1;2), N(3; —4) va P(0; —4). Phép tinh
tién theo véc-to NP bién diém M thanh diém c6 toa do nao trong cac toa do sau?
A (—2;2). B. (—1;6). C. (—4;-2). D. (4;2).

Cau 82. Trong mit phang véi hé toa do Ozy, cho dusng tron (O): (z — 1) + (y + 3)? = 25.
Phép tinh tién theo véc-to ¥ = (2;3) bién (C') thanh duong tron (C”) c6 phuong trinh 1a

A. (x—3)%+y? =25 B. (z+1)*+ (y+6)*=25.

C. (x—=5)*+ (y—2)* =25. D. (z — 1)+ (y — 6)* = 25.

Cau 83. Trong mit phang Oxy, cho diem A(2;—1). Phép quay tam O gbc quay g bién A

thanh A’ ¢6 toa do nao trong cac toa do sau?
A A(2;1). B. A'(-1;-2). C. A(-2;-1). D. A'(1;2).
Cau 84. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: x +y — 3 = 0. Phép tinh tién theo véc-to
vV = (2;8) bién d thanh dudng thang d’ c6 phuong trinh la
A d:z4+y+13=0. B.d:z24+y—13=0.
C.d:ix4+y—7=0. D.d:z+y+7=0.

Cau 85. Trong mat phang Ozy, cho diém A(3; —2). Phép ddi hinh bing cach thuc hien lien
tiép phép tinh tién theo véc-to ¥ = (1; —3) va phép quay tam O goc quay 90° bién A thanh
diém c6 toa do nao trong cac toa do sau day?

A. (5;4). B. (—1;2). C. (1;2). D. (—5;—4).
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Cau 86. Trong mat phang Oxy, cho dudng thing d: 2z + 3y — 5 = 0. Phép quay tam O goc
quay 90° bién d thanh dudong théng d’ ¢6 phuong trinh la

A 3x+2y+1=0. B.3r—2y—5=0. C.3x—2y+5=0. D.3x+2y—1=0.
Cau 87. Cho hinh vuong ABCD tam O, goi M, N, E, F lan lugt 1a trung diém ctia cac canh

AB, DC, BC, AD. Qua phép doi hinh c¢6 duge bang cach thic hién lién tiép phép quay tam
O, goc 90° va phép tinh tién theo véc-to BM. Thi anh ctia hinh vuong M BEO la

A. Hinh vuoéng FCNO. B. Hinh vuéng AMOF.
C. Hinh vuéng ONDF. D. Hinh vuéng ODNF.
Cau 88.
Cho hinh vuong ABC'D (nhu hinh vé). Phép bién hinh nao sau day D H ¢

bién tam gidc DET thanh tam giac CF1.
A. Phép quay tam H goéc 90°.
B. Phép quay tam H goc —90°. E I r
C. Phép tinh tién theo véc-to E1.
D. Phép quay tam I goc (ID,IC).

A G B

Cau 89. Trong hé toa do Ozy, cho phép bién hinh F c¢6 quy téc dit anh tuong tng diém
\ ¥ =xy—1 ,

M (x5 yar) €6 anh la diem M'(2';y') theo cong thitc F': { , M+ 5 Tim toa do diem P c6

Y =Ym

anh 1a diém Q(1;2) qua phép doi hinh F.

A. P(0;4). B. P(1;0). C. P(2;0). D. P(1;-1).
Cau 90. Trong mit phing Ozy, cho phép bién hinh F' ¢6 quy tic dit anh tuong ting diém
/
M (xpr59p) ¢6 anh 1a diém M’(z';y') theo cong thitc F': {

r = —Tpm
/

Y =Ym

. Tim toa do diém A c6

anh 1a diém B(—3; —1) qua phép dsi hinh F.
A. A(3;-1). B. A(-3;-1). C. A(3;1). D. A(-3;1).

Cau 91. Trong mat phang véi hé truc toa do Ozy, cho phép bién hinh F c6 quy tac dit anh
. . "=y +2
tuong tng diem M (xpr; ypr) ¢6 anh la diem M'(2';y') theo cong thic F': {x/ xM+ x Tinh
Yy =Ym
do dai doan thang PQ véi P, Q tuong ting 14 dnh ctia hai diem M(1;0), N(—1;2) qua phép
dsi hinh F.
A. PQ = 4/2. B. PQ =2V2. C. PQ =3V2. D. PQ = V2.

Cau 92. Trong mat phang Ozy, cho @ = (3;1) va dudng thing d: 2z —y = 0. Anh ciia duong
thang d qua phép doi hinh ¢6 duge bang cach thyc hién lien tiép phép quay Q(o.00) v phép
tinh tién theo @ la duong thang d’ c6 phuong trinh 13

A z2+4+2y—5=0. B.2+2y+5=0. C. 224y—7=0. D 2x+y+7=0.

Cau 93. Trong hé truc toa do Oxy, cho phép bién hinh F c¢6 quy téc dit anh tuong tng diém
2= -z
Y =yu
tron (C”) 1a anh ctia dudng tron (C): (z 4+ 1)? + (y — 2)? = 9 qua phép doi hinh F'.
A (412 +(y+2)2=09. B. (z -1+ (y+2)?*=09.
C. (z—12+(y—22%*=09. D. (x4 1)+ (y —2)* =0.

M (zas;yar) €6 anh 1a diém M’(2'; %) theo cong thiic F': . Viét phuong trinh duong

Cau 94. Trong mat phang Ozy, cho phép bién hinh F c¢6 quy tic dat anh tuong tng diem

, ¥ =xy—1 _
M (a5 yar) €6 anh la diem M'(2';y') theo cong thic F': { M . Viét phuong trinh elip

Y =ym +2

(E') 1a &nh cua elip (F): — +

22
5 9= 1 qua phép doi hinh F.

(S
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A (B): & ;51)2 + (yg2)2 —1. B. (1): © ;51)2 c _92)2 —1.
c. (7). ;51)2 I ;2)2 ~ 1. D. (&): @ ;51)2 I _92)2 —1.

Cau 95. Cho phép doi hinh F ¢6 quy tic dit anh tuong ing diém M (xyr;ya) c6 anh 1a diém
=z —1

M'(z';y') theo cong thic F': { . Viét phuong trinh dudng tron (C’) 1a anh cia

Y =ym +2
duong tron (C): 2% +y? — 2z — 4y — 1 = 0 qua phép doi hinh F.
A (C): (x+1)*+ (y+2)? =6. B. (C"): 2>+ (y+4)* =6.
C. (C"): 22+ (y—4)*=6. D. (C): (x —1)*+ (y+4)* =6.

Cau 96. Cho phép dai hinh F ¢6 quy tac dit anh tuong ting diém M (273 yas) c6 anh la diém

i T 7z 2
M'(z';y") theo cong thic F': { , M viét phuong trinh duong thang d’ 1a &nh cua dudng

Y =Yum
thing d: 2o + 3y — 1 = 0 qua phép dsi hinh F.
A . d:2x+3y—1=0. B. d:2x—-3y+1=0.
C.d:2x—3y—1=0. D. d:2x+3y—2=0.

Cau 97. Phép quay Q0. bién diém A thanh M. Khi d6
(I) O cach déu A va M.
(II) O thudc dusng tron duong kinh AM.
(ITT) O nam trén cung chita goc ¢ dung trén doan AM.

Trong céac cau trén cau ding la

A. (D), (I) va (IIT).  B. (I) va (ID). C. (1) D. (I) va (III).

Cau 98. Trong mit phang véi hé truc toa do Ozy, cho phép tinh tién theo T = (—2;—1),
phép tinh tién theo ¥ bién parabol (P): y = z? thanh parabol (P’). Khi d6 phuong trinh ctia
(P) Ia

A y=2*+42+5 B.y=2>+42-5 C.y=2>+42+3. D.y=2a?—4x+5.

Cau 99. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao diung?
A. Thuyc hién lién tiép hai phép tinh tién sé dudec mot phép tinh tién.
B. Thuec hién lién tiép hai phép déi xiing truc sé duge mot phép ddi xing truc.
C. Thuec hién lién tiép hai phép déi xting tam sé dudge mot phép doi xiing tam.
D. Thuec hién lién tiép hai phép quay sé dude mot phép quay.

Cau 100.
Cho hinh vuong ABCD tam O. Goi M, N lan lugt 13 trung A M B
diém ctia AB vad AD (hinh bén). Theo hinh bén thi khang dinh
nao sau day la khang dinh sai?
A. Goc gitta DM va C'N bang 90°.
B. Tam giac ODC' la anh cua tam giac OAB qua phép quay
tam O goéc quay 180°.
C. Duong thing DM la anh ctia dudng thing CN qua phép
quay tam O gbéc quay —90°.
D. Tam giac OBC' la anh ctia tam giac OAB qua phép quay
tam O goc quay 90°.

Cau 101.
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Cho da giac déeu ABCDE c6 tam O nhu hinh bén.
Hay cho biét phép bién hinh nao bién tam giac
OAB thanh tam gidc OFA?

C. Q(O;772°) .
D. Q(A;144°) .

o1
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1.4 PHEP VI TU

1.4.1 Tém tat li thuyét
Dinh nghia phép vi tu

Cho diém O ¢b dinh va mot s6 thuc k khong doi, k # 0. Phép bién hinh bién méi diém M
thanh diém M’, sao cho OM’ = kOM dugc goi 1a phép vi tu tam O ti s6 k va ki hicu 1a Vo
(O dugce goi la tam vi tu).

Nhan xét

Phép vi tu bién tam vi tu thanh chinh né.

Phép vi ty ti s6 & = 1 chinh 13 phép dong nhat.

Phép vi ty tam I ti s6 k = —1 chinh 1a phép déi xting qua tam 1.

M = V(I,k)<M> s M= V(I, )(M/)

Sl

Cac tinh chét

Dinh 1i 1. Néu phép vi tu tam I ti s6 k bién hai diem M va N lan lugt thanh hai diém M' va
N’ thi M'N" = kMN va M'N" = |k|MN.

Dinh li 2. Phép vi tu bién ba diém thdang hang thanh ba diém thdang hang va khong lam thay
doi thit tu cia ba diem dé.

Tt cac dinh 11 trén ta c6 cac hé qua sau
Hé qua 1. Phép vi tu ti so k.

a) Bién duong thang khong qua tam vi tu thanh duong thang song song vdi duong thang da
cho.

b) Bién duong thang qua tam vi ty thanh chinh no.

c¢) Bién tia thanh tia.

d) Bién dogn thing thanh doan thang ma do dai dugc nhan léen vdi |k|.
e) Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang vdi ti s6 dong dang la |k|.
f) Bién géc thanh géc bang né.

Chua y
Qua phép V(o) dudng thang d bién thanh chinh né khi va chi khi dudng théng d di qua tam
vi tu O.

Dinh 1i 3. Phép vi tu ti s6 k bién mot duong tron cé ban kinh R thanh duong tron cé ban kinh
|k|R.

Cha y

. . . R

Néu phép vi tu tam O ti s0 k bién dudng tron (/; R) thanh duong tron (I’; R') thi |k| = 7

/

k:i};vaﬁ:k&’.
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Tam vi tuv cia hai dudng tron

V6i hai duong tron bat ki luon c6 mot phép vi tu bién dudng tron nay thanh duong tron kia.
Tam cua phép vi tu nay duge goi la tam vi tur ctia hai duong tron.

Néu ti s6 vi tu k& > 0 thi tam vi tur d6 goi 1 tam vi tir ngoai, néu ti s6 vi tu k& < 0 thi tam vi
tu do goi la tam vi tur trong.

Hai duong tron c6 ban kinh bang nhau va khac tam thi chi c¢6 mot tam vi tu trong, dé chinh
la trung diém ciia doan ndi tam.

Hai duong tron c6 ban kinh khac nhau thi c6 mot tam vi ti ngoai va mot tam vi tu trong.
Duong tron (C') bién thanh chinh né khi va chi khi dudng tron (C) c¢6 tam la tam vi tu va ti
sO vi tu k = £1.

1.4.2 CAC DANG BAI TAP

& Dang 1. Tim anh, tao anh ctia mot diém qua mot phép vi tuw

Vi du 1. Tim dnh A’ ctia diém A(3;4) qua phép vi tu tam 1(2;5), k = 2.

Vi du 2. Cho I(—2;1), M(1;1), M'(—1;1), phép vi tam I bién diem M thanh M’ c6 ti
s6 k bang bao nhieu?

Vi du 3. Cho hai diem M(—3;5), M'(4;6). Tim tam I phép vi bién diém M thanh M’
c6 he s6 k = 2.

Vi du 4. Cho ba diém A(0;3), B(2; —1), C(—1;5). Ton tai hay khong ton tai mot phép
vi tu tam A tf s6 k dé bién B thanh C ?

& Dang 2. Tim anh, tao anh ctia dudng thing qua mot phép vi tu

Vi du 5. Cho duong thing d: ¢ — 2y + 1 = 0. Tim anh d clia d qua phép vi tu tam
I(2;1) 6 tisd k = 2.

Vi du 6. Trong mat phang toa do Ozy, cho dudng thing d: 3z + 2y — 6 = 0. Hay viét
phuong trinh ctia duong thang d’ 1 anh ctia dudng thang d qua phép vi tu tam I(1;2) ti
sOvitu k= —2.

Vi du 7. Trong mit phang toa do Ozy, cho duong thing d: 5z + 2y — 7 = 0. Tim anh
d' cta d qua phép vi tir tam O ti s6 k = —2.

& Dang 3. Tim anh, tao anh cia mot dudng tron qua phép vi tu
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Vi du 8. Trong mat phang Oxy, cho dudng tron (C): 2 + y? — 6z + 4y — 12 = 0. Tim
. 1
phuong trinh duong tron (C’) 1a anh cia (C') qua phép vi tu tam 1(2;1) tis0 k = —3

Vi du 9. Trong mat phéng Oxy cho dudng tron (C): (z — 3)? + (y + 1)? = 9. Hay viét
phuong trinh dudng tron (C’) la anh ctia duong tron (C') qua phép vi tu tam I(1;2) ti
$6 k= —2.

Vi du 10. Trong mat phang toa do Oxy cho mot phép bién hinh T bién diém M (z;y)
¥ =3r—4

/

thanh M’(z';y') xac dinh bdi biéu thiic toa do sau day { 3 — 9
Y =3y—2

a) Chiing minh T 1&4 mot phép vi tu.

b) Tim anh (C’) ctia dudng tron (C): z? + (y — 1)> = 1 qua phép bién hinh T.

Vi du 11. Trong mit phang toa do Oxy, cho duong tron (C): (x —1)% + (y — 1)? = 4.
Tim anh (C’) ctia (C') qua phép vi tu tam I(—1;2) ti s6 k = 3.

& Dang 4. Tim anh, tao anh ctia mot dudng cong (khac cac dang trén) qua

mot phép vi tu

Vi du 12. Trong mit phing Oxy cho hai Parabol c6 phuong trinh y = ax? va y = ba?
(a # b). Chting minh réng c6 mot phép vi ty bién Parabol nay thanh Parabol kia.

Vi du 13. Trong mat phang toa do6 Ozy, cho hinh thang ABCD c6 A(—3;1), B(0;2),
C(5;1), D(—4; —2). Tim t{ s6 vi tu k ctia phép vi tu bién C thanh I, v6i I 1a giao diém
hai duong chéo.

) . 1
Vi du 14. Trong mat phang toa do Oxy, cho phép vi tu tam O ti so k = 3 Tim anh

2 1
(S") ctia duong cong (S): y = 136 i qua phép vi tir trén.

— X

& Dang 5. Tim quy tich diém dua vao phép vi tu

Vi du 15. Tam gidc ABC ¢6 hai dinh B, C ¢6 dinh, con dinh A chay trén mot duong
tron (O; R). Tim quy tich trong tam G cua tam giac ABC.

Vi du 16. Cho duong tron (O) va mot diém P nam trong dudng tron dé. Mot dudong
thang thay doi di qua P, cit (O) tai hai diém A va B. Tim quy tich diém M sao cho
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PM = PA+ PB.

& Dang 6. Dung hinh dya vao phép vi tu

Dé dung diém M, ta c6 thé xem M nhu la anh cia mot diém da biét qua mot phép vi tur,
hoac xem M nhu 1a giao clia mot duong c6 dinh véi anh ctia mot duong da biét qua mot
phép vi tu.

Vi du 17. Cho tam giac ABC' ¢6 hai goc B va C' nhon. Dyng hinh ch nhat DEFG c6
EF = 2DF véi hai dinh D, F nam trén BC va hai dinh F, G lan lugt nam tréen AC,
AB.

Vi du 18. Cho tam giac ABC' ¢6 ba géc nhon. Hay dung hinh vuong M N PQ), sao cho
M, N lan lugt ndm trén canh AB, AC va P, @ nam trén canh BC.

Vi du 19. Cho ntta duong tron duong kinh AB. Hay dung hinh vuong c6 hai dinh nam
trén nita duong tron, hai dinh con lai nam trén duong kinh AB.

& Dang 7. Chitng minh tinh chit hinh hoc ctia hinh

Tim mot phép vi tu v6i tam va ti s6 thich hgp. St dung céc tinh chat ctia phép vi tu dé
chiing minh tinh chat ma bai ton yéu cau.

Vi du 20. Cho tam giac ABC. Goi A’, B', C' lan lugt 1a trung diém ctia céc canh BC,
CA, AB. Goi I, G, H lan lugt 13 tam dudng tron ngoai tiép, trong tam va tryc tam clia
tam giac ABC.

a) Ching minh [ la tryc tam cua tam gide A’B'C".
b) Tim anh ctia A’B’C’ qua phép vi tu tam G ti s6 k = —2.

¢) Ching minh GH = —2GT (Nhu vay khi ba diém G, H, I khong tring nhau thi ching
ndm trén mot dudng thing, dudng thang nay goi 1a duong thang O-le).

d) Goi I’ la tam dudng tron ngoai tiép tam giac A’B’C’. Chitng minh I’ 14 trung diém
cua IH.

Vi du 21. Cho dudng tron (O) c6 dudng kinh AB. Goi C' la diém déi xing clia A qua
B, PQ la mot duong kinh thay déi ctia (O). Dudng thang CQ ciat PA va PB lan lugt
tai M, N.

a) Chiing minh ring @ 1a trung diém ctia CM; N la trung diém ciia CQ.

b) Tim quy tich ctia diém M va N khi duong kinh PQ thay doi.
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& Dang 8. Xac dinh tam vi tu ctia hai dudng tron

Vi du 22. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C): (z+4)? +y* = 2 va dudng tron
(C): (x —2)* + (y — 3)* = 8 Tim phép vi tu bién duong tron (C') thanh duong tron
().

Vi du 23. Trong mat phang Oxy cho hai diém A(2;1) va B(8;4). Tim toa do tam vi tu
cta hai duong tron (A;2) va (B;4).

Vi du 24. Xac dinh tam vi tu trong va tam vi tu ngoai cia hai duong tron trong céc
truong hgp sau

a) Hai duong tron tiép xtc ngoai nhau.
b) Hai dudng tron tiép xic trong nhau.

c) Mot dusng tron chita dudng tron kia.

1.4.3 BAI TAP KIEM TRA 45 PHUT

DE BAI
Cau 102. Tim A dé diém A’(1;2) 1a anh ctia A qua phép vi ty tam 1(1;3), tisd vitu k = —
A. A(1;13). B. A(l;;). C. A(—l;—g). D. A(-1;-13).

Cau 103. Cho AABC c6 trong tam G. Goi M, N, P lan luct la trung diém ctia cac canh AB,
BC, CA. Phép vi ti nao sau day bién AABC thanh ANPM?
A. V(A,—%)' B. V(M,%) C. V(G,—2)- D. V(G,—%)'

Cau 104. Trong mat phang toa do Ozy, cho diém A(3;2). Anh cta A qua phép vi tu tam O
tisdk=—-11a

A. (3;2). B. (2;3). C. (-2;-3). D. (-3;-2).
Cau 105. Cho duong tron O vé6i day cung PQ. Dyng hinh vudong ABCD c6 hai dinh A, B
nim trén duong thing PQ va hai dinh C, D nim trén duong tron.
Cau 106. Cho dudng tron (O; R) va diém A c¢6 dinh. Mot day _cung BC' thay doi cua (O; R)
c6 do dai khong do6i BC = 2. Tim tap hgp cac diém G sao cho GA + GB + GC=T1.

1.4.4 BAI TAP TRAC NGHIEM

Dang 1. Khai thac dinh nghia, tinh chit va ting dung ciia phép vi tu
Cau 1. Ménh dé nao sau day sai vé phép vi tu?
A. Bién ba diém thing hang thanh ba diém thang hang va béo toan thit tu gitta cac diém
ay.
B. Bién dudng thing thanh dudng thing song song hoic triing véi no.
C. Bién tam gidc thanh tam giac dong dang vé6i no, bién goéc thanh géc bang no.
D. Bién duong tron thanh duong tron cting ban kinh.
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Cau 2. Cho hai duong thang song song d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu véi ti s6 k = 20 bién
dudng thing d thanh d' ?

A. Khong ¢6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi c6 2 phép. D. C6 vo s6 phép.

Cau 3. Cho hai dudng thang cit nhau d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu bién dudng thing d
thanh d' ?

A. Khong c6 phép nao. B. C6 mot phép duy nhat.

C. Chi ¢6 2 phép. D. C6 vo s6 phép.
Cau 4. Cho hai duong thang song song d va d’, va mot diem O khong nam trén ching. C6
bao nhiéu phép vi tu tam O bién dudng thing d thanh d'?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.
Cau 5. Cho hai dudng tron bang nhau (O; R) va (O’; R) v6i tam O va tam O’ phan biet. C6
bao nhiéu phép vi tu bién (O; R) thanh (O’; R)?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo6 sb.
Cau 6. Cho hai phép vi tu Vo r) va Vo voi O va O 1a hai diém phan biet va k- k' = 1.
Hop cua hai phép vi tu dé 1a phép nao sau day?

A. Phép tinh tién. B. Phép déi xting tru.

C. Phép doéi xting tam. D. Phép quay.

.3
Cau 7. Cho AABC vuong tai A, AB = 6, AC' = 8. Phép vi tu tam A ti so 5 bien B thanh
B’, bién C thanh C’. Ménh dé nao sau day sai?

A. BB'C'C la hinh thang. B. B'C' =12.
2
C. SA’B’C’ = i D. Chu vi AABC = g chu vi AA/B/O/.

Cau 8. Cho hinh thang ABCD (AB J/ CD). Day 16n AB = 8, day nhé CD = 4. Goi I 1a giao
diém ctia hai duong chéo va J la giao diém ctia hai canh bén. Phép bién hinh AB thanh C'D
la phép vi ty nao?

A. V(I,%) B. V(J7%> C. V(L—%)' D. V(J’_%).
Cau 9. Cho dudng tron (O; R) va mot diém A c¢b dinh trén dudng tron BC 1a day cung di dong
va BC ¢6 do dai khong ddi bang 2a(a < R). Goi M la trung diém BC. Khi dé tap hop trong
tam G cia AABC la

A G= V(A g)(M), tap hop la mot dusng tron.

’3

B. G= V(O l)(M), tap hop 1a mot dudng thang.
C. G= V(A ;)(M), tap hop 1a mot dudng tron.
'3
D. G= V(B g)(M)7 tap hop 1a mot duong thang.
'3
Cau 10. Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Mot dudng tron (O’) tiép xic véi dudng tron
(O) va doan AB lan lugt tai C' va D. Duong thang CD cit (O; R) tai I. Tinh do dai doan

Al

A. 2RV3. B. RV2. C. RV3. D. 2RV2.
Cau 11. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtc trong tai A (R > R’'). Dudng kinh qua
A cat (O; R) tai B va cat (O'; R') tai C. Mot duong thang di dong qua A cit (O; R) tai M va
cat (O'; R') tai N. Goi I la giao diém ctia BN va C M. Ménh dé nao sau day la ding?

A. Tap hgp diém I 1a dusng tron: (0”) = (C‘,L) ((O,R)).
B. Tap hgp diém I 1a dusng tron: (0”) = V< oy ((O,R)).
C. Tap hop diém I 1a dudng tron: (0”) = V( R+R,) ((O,R)).
D. Tap hgp diém I 1a dusng tron: (0”) = V( ) ((O,R)).

R+R’
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Dang 2. Tim anh ctia diém, dudng qua phé vi tu bing phuong phap toa do
Cau 1. Trong mit phang toa do Ozy, tim dnh A’ ctia diém A(1; —3) qua phép vi tu tam O ti
sO6 —2.

A. A'(2;6). B. A'(1;3). C. A(-2;6). D. A(-2;-6).

Cau 2. Trong mat phang toa do Owzy, cho A(1;2). Tim dnh A’ ctia A qua phép vi tu tam
1(3;-1) tiso k =2
A. A'(3;4). B. A'(1;5). C. A(—5;—-1). D. A'(—1;5).

Cau 3. Trong mat phang toa do Ozy, cho P(—3;2), Q(1;1), R(2;—4). Goi P', @', R’ lan luot
12 4nh ctia P, @, R qua phép vi tu tam O tis6 k = —3 Khi dé6 toa do trong tam ctia tam giac
P'Q'R 1a

N Y (Y = Y )

Cau 4. Trong mat phang toa do Ozy, cho ba diém A(0;3), B(2;—1), C(—1;5). Phép vi tu
tam A ti s6 k bién B thanh C. Khi dé gia tri k 1a

A.k——;. B. k=-1 C.k—; D. k=2.

Cau 5. Trong mat phang toa do Oxy, cho ba diem A(0;3), B(2;—1), C(—1;5). Phép vi tu
tam A ti s6 k bién B thanh C. Khi d6 gia tri k 1a
A k=2 B. k=-1. C k=1 D keo.

Cau 6. Trong mat phang toa do Oxy, cho duong thing d: 2o +y — 4 = 0, I(—1;2). Tim anh
d' ctia d qua phép vi tu tam [ ti s6 k = —2.

1
A 2z —y+4=0. B. 2z24+y+8=0. C. 2r4+y+8=0. D.x+§y+2:0.

Cau 7. Trong mit phang toa do Ozy, cho dudng thing d: 3z —y — 5 = 0 Tim anh d’ ctia d
qua phép vi tu tam O tis6 k = —3
A -32x4+y—9=0. B.3x—y—-10=0. C. 92 —-3y+15=0. D. 92 —3y+10=0.

Cau 8. Trong mat phéng toa do Ozy, cho hai dudng thing d: g — % =1lvad:2x—y—6=0.

Phép vi tu Vo) (d) = d'. Tim k.
2 1 1

A./{;zi B. k=—-. C. k= D k=—-.
2 3 3 3

Cau 9. Trong mat phang Oxy, tim anh duong tron (C’) ctia duong tron (C): (z —1)% + (y +
2)2 =5 qua phép vi tu tam O ti s6 k = —2.

A (C): (x+2)*+ (y +4)* = 10. B. (C"): (z—2)>+ (y — 4)? = 10.

C. (C): (x+2)*+ (y—4)* = 20. D. (C"): (x —2) + (y + 4)? = 20.

Cau 10. Trong mat phiang toa do Ozy, cho dudng tron (C): (z —3)2+ (y+ 1)? = 5. Tim anh
duong tron (C”) ctia dudng tron (C) qua phép vi tu tam I(1;2) va ti s6 k = —2.

A 2% +92 4+ 62— 16y +4=0. B. 22 +1y? — 6z + 16y —4 = 0.

C. (z+3)*+ (y — 8)* = 20. D. (z —3)?+ (y +8)* = 20.

Cau 11. Trong mat phang Ozy, cho hai dudng tron (C1): (x —1)2+ (y —3)2 =1; (Cy): (z —
4)2 4+ (y — 3)? = 4. Tim tam vi ty ngoai ctia hai dudng tron do.
A. (=2;3). B. (2;3). C. (3;-2). D. (1;-3).

Cau 12. Trong mat phang Oxy, cho hai dusng tron (C1): (z — 3)2 + (y — 3)2 = 9 va duong
tron (Co): (z —10)* 4 (y — 7)> = 9. Tim tam vi tu trong bién C thanh (C").

36 27 13 32 24 13
(5’5) (2’5> C(5’5) (5’2)
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1.4.5 BAI TAP TU LUYEN

Cau 13. Cho hai duong théng cit nhau d va d’. Cé bao nhiéu phép vi tu bién d thanh dusng
thang d'?
A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo6 sb.

Cau 14. Cho hai dudng théng song song d va d’. C6 bao nhieu phép vi tu véi ti s6 k = 20
bién duong thang d thanh dudng thang d'?
A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.

Cau 15. Cho hai duong thang song song d va d’ va mot diém O khong ndm trén ching. C6
bao nhiéu phép vi tu tam O bién dusng thang d thanh dudng thing d'?

A. 0. B. 1. C. 2 D. Vo sb.
Cau 16. Cho hai duong thang cit nhau d va d’. Cé bao nhiéu phép vi tu bién méi duong théng

thanh chinh no.
A. 0. B. 1. C. 2. D. Vb sb.

Cau 17. Cho hai duong tron bang nhau (O; R) va (O'; R') v6i tam O va O’ phan bigt. C6 bao
nhiéu phép vi ty bién (O; R) thanh (O’; R')?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo s6.
Cau 18. Cho duong tron (O; R). C6 bao nhiéu phép vi tu véi tam O bién (O; R) thanh chinh
n6?

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.
Cau 19. Cho duong tron (O; R). C6 bao nhiéu phép vi tu bién (O; R) thanh chinh n6?
A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.
Cau 20. C6 bao nhiéu phép vi tu bién duong tron (O; R) thanh dudng tron (O; R') v6i R #
R'?
A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sb.
Cau 21. Phép vi tu tam O ti s6 k = 1 1a phép nao trong cac phép sau day?
A. Phép déi xiing tam. B. Phép dbi xiing truc.
C. Phép quay mot goc khac k. D. Phép dong nhat.
Cau 22. Phép vi tuy tam O ti s6 k = —1 1a phép nao trong cac phép sau day?
A. Phép déi xiing tam. B. Phép dbi xiing truc.
C. Phép quay mot goc khac k. D. Phép dong nhat.
Cau 23. Phép vi tu khong thé 1a phép nao trong céc phép sau day?
A. Phép dong nhat. B. Phép quay.
C. Phép dbi xting tam. D. Phép d6i xiing truc.

Cau 24. Phép vi tu tam O ti s6 k (k # 0) bién méi diem M thanh diém M’. Ménh dé nao sau
day duang?
A. OM = ;OM’. B. OM = kOM.. C. OM = —-kOM'. D.OM =-OM'.

Cau 25. Phép vi tu tam O ti s6 —3 lan lugt bién hai diem A, B thanh hai diem C, D. Ménh
dé nao sau day dung?

A. AC — _3BD.  B. 3AB- DC. C. AB— -3CD. D, E;’—;c—p’.

Cau 26. Cho phép vi tu ti s6 k = 2 bién diém A thanh diém B, bién diém C thanh diém D.
Menh dé nao sau day ding? L N

A. AB=2CD. B. 2AB =CD. C. 2AC = BD. D. AC =2BD.
Cau 27. Cho tam giac ABC véi trong tam G, D la trung diém BC. Goi V' 1a phép vi tur tam
G ti s6 k bién diem A thanh diém D. Tim k.

3 3
A k=—. Ck=—=. k= —. ck=——.
k 5 B. k 5 C. k 5 D. k 5
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Cau 28. Cho tam giac ABC véi trong tam G. Goi A’, B’, C' lan luot la trung diém ctia cac
canh BC, AC, AB clia tam giac ABC. Khi d6, phép vi tu nao bién tam giac A’B’C’ thanh
tam giac ABC?

A. Phép vi ty tam G, ti s6 k = 2. B. Phép vi ty tam G, ti s6 k = —2.

C. Phép vi tu tam G, ti s6 k = —3. D. Phép vi ty tam G, ti sd6 k = 3.

Cau 29. Cho hinh thang ABCD c¢6 hai canh day la AB va C'D théa man AB = 3CD. Phép

vi tu bién diém A thanh diém C va lloién diém B thanh difm D c6 tisd k 1a

—> 1-— . f
Cau 30. Cho hinh thang ABCD, vé6i CD = —§AB. Goi [ 1a giao diem cua hai dudng chéo

AC va BD. Xét phép vi tu tam T ti s6 k bién AB thanh CD. Ménh dé nao sau day la diing?
1 1
Ak=—. B. k=, C. k=-2. D. k=2

Cau 31. Xét phép vi tu V(7,3 bién tam gidc ABC thanh tam giac A’B’C”. Héi chu vi tam giac
A'B'C" gap may lan chu vi tam gidc ABC.
A 1. B. 2. C. 3. D. 6.

Cau 32. Mot hinh vuong c6 dien tich bang 4. Qua phép vi tu V(1,—2) thi anh ctia hinh vuong

trén c6 dién tich ting gap may lan dién tich ban dau.

A ; B. 2. C. 4. D. 8.
Cau 33. Cho duong tron (O;3) va diém I nam ngoai (O) sao cho OI = 9. Goi (O'; R') 1a anh
cua (O;3) qua phép vi tu V(;5. Tinh R’

A. R =9. B. R = g C. R =27 D. R =15.

Cau 34. Trong mat phing toa do Ozy cho phép vi tu tam I(2;3) tf s6 k = —2 bién diém
M (—T7;2) thanh diém M’ c6 toa do la

A. (—10;2). B. (20;5). C. (18;2). D. (—10;5).
Cau 35. Trong mat phing toa do Oxy cho phép vi tu V ti s6 k = 2 bién diém A(1; —2) thanh
diem A’(—5;1). Hoi phép vi tu V bién diem B(0;1) thanh diém c6 toa do nao sau day?

A. (0;2). B. (12;-5). C. (—=7;7). D. (11;6).
Cau 36. Trong mat phang toa do Oxy cho ba diém A(1;2), B(—3;4) va I(1;1). Phép vi tu

z 1 Z 2 Z 2 N

tam [ tis0 k = —3 bién diem A thanh A’ bién diém B thanh B’. Ménh deé nao sau day la
dang?

A. AB"=AB. B. AB' = (4 2

3;—3). C. A'B' = 2/5. D. AB = (-4;2).
Cau 37. Trong mat phéng toa do Oxy cho hai diém M (4;6) va M’'(—3;5). Phép vi tu tam I,
tisd k= ; bién diém M thanh M’. Tim toa do tam vi tu I.

A. I(=4;10). B. I(11;1). C. I(1;11). D. I(~10;4).
Cau 38. Trong miit phéng toa do Oxy cho ba diém I(—2; —1),M(1;5) va M’'(—1;1). Phép vi
tu tam I ti s6 k bién diém M thanh M’. Tim k.

A.k;zl. B.kzl. C. k=3 D. k=4
3 4

Cau 39. Trong mat phing toa do Ozy cho dudong thing d: 2o +vy —3 = 0. Phép vi tu tam O,
ti s6 k = 2 bién d thanh duong thing nao trong cac duong thing c6 phuong trinh sau?

A 2z +y+3=0. B. 2z +y—-6=0. C.4r—-2y—3=0. D.4dox+2y—5=0.
Cau 40. Trong mit phéng toa do Ozy cho dudng thing A: x4+ 2y — 1 = 0 va diém I(1;0).
Phép vi tu tam I ti s6 k bién duong thang A thanh A’ ¢6 phuong trinh la

A z—-2y+3=0. B. z4+2y—1=0. C. 2r—y+1=0. D. z+2y+3=0.
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Cau 41. Trong mat phang toa do Ozy cho hai dudng thang A, A, lan lugt c6 phuong trinh
r—2y+1=0,2—2y+4=0vadiém I(2;1). Phép vi ty tam I ti s6 k bién duong thang A,
thanh A,. Tim k.

A k=1 B. k=2. C. k=3 D. k=4.

Cau 42. Trong mit phiang toa do Oxy cho dudng tron (O): (z — 1)? + (y — 5)? = 4 va diém
I(2;=3). Goi (C") la anh ctia (C') qua phép vi tu tam I ti s6 k = —2. Khi d6 (C”") ¢6 phuong
trinh la

A (x—4)%+ (y+19)? = 16. B. (z —6)%+ (y +9)2 = 16.

C. (z+4)*+ (y — 19)* = 16. D. (z+6)*+ (y+9)* = 16.
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1.5 PHEP DONG DANG

1.5.1 TOM TAT LY THUYET
Dinh nghia

Phép bién hinh F dugc goi 1a phép dong dang ti s6 k& (k > 0) néu véi hai diém M, N bat ki va
anh M’ N’ tuong ting ctia ching ta luon ¢c6 M'N' =k - MN.
Nhan xét:

e Phép doi hinh 1a phép dong dang ti s6 1.
e Phép vi tu ti s6 k 1a phép dong dang t1 s6 |k|.

e Néu thyec hién lién tiép hai phép dong dang thi dugc mot phép dong dang.

Tinh chat
Phép dong dang ti s6 k
a) Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va bao toan thit tu gitta cac diém
ay;

b) Bién mot duong thiang thanh dudng thang; bién tia thanh tia; bién doan thang thanh
doan thang;

¢) Bién mot tam gidc thanh tam giac dong dang véi tam gidc da cho; bién goc thanh goc
bang no;

d) Bién mot duong tron ban kinh R thanh duong tron ban kinh kR.

Hinh dong dang

Hai hinh dugc goi 1a dong dang v6i nhau néu c6 mot phép dong dang bién hinh nay thanh hinh
kia.

S d6 biéu thi mbi quan hé giita cac phép bién hinh

Phép dong dang

Phép doi hinh Phép vi tu

Phép tinh tién Phép dbi xiing truc Phép dbi xiing tam Phép quay

1.5.2 CAC DANG BAI TAP TU LUAN
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& Dang 1. Xac dinh anh ctia mét hinh qua mo6t phép dong dang
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Phuong phap giai: Ding dinh nghia va cac tinh chat ctia phép dong dang.

Vi du 1. Trong mit phing toa do Ozy cho dudng thang d ¢6 phuong trinh = —2v/2 = 0.
Viét phuong trinh duong thing d’ 1a anh ciia d qua phép dong dang c6 duge bing céach

. . 1
thuce hién lién tiep phép vi tu tam O ti so k = 5 va phép quay tam O gbc 45°.

Vi du 2. Trong mit phing toa do Ozy cho dudng thang d c6 phuong trinh z+y—2 = 0.
Viét phuong trinh duong thing d’ 1a anh ciia d qua phép dong dang c6 duge bang céach

thyc hién lien tiép phép vi tu tam I(—1; —1), ti s6 k = 3 va phép quay tam O goc —45°.

& Dang 2. Xac dinh anh ctia mo6t hinh qua mot phép dong dang

Phuong phap giai: Tim cach biéu thi phép dong dang dé nhu la két qua ciia viec thuec
hién lién tiép cac phép dong dang da biét.

Vi du 3. Ching minh ring néu hai tam giac can ABC va A/B'C' ¢6 AB = AC, A = A/
AB

A'B’

va, = 2 thi hai tam giac d6 dong dang véi nhau.

Vi du 4. Chtng minh rang hai hinh vuong bat ki dong dang véi nhau.

Vi du 5. Cho hai tam giac ABC vuong tai A. AH la duong cao ké tit A (H € BC).
Chitng minh rang c6 mot phép dong dang bién tam giac HBA thanh tam giac ABC.

Bai 1. Chiing minh ring hai da gidc déu c6 cuing s6 canh luén dong dang véi nhau.

Bai 2. Cho doan thing AB va duong thang A khong cit doan AB. Mot diéem M di dong trén

A. Tim quy tich trong tam G cia tam gidc M AB.

Bai 3. Cho duong tron (O; R) va diém A c6 dinh khac O. Mot diem M di dong trén (O), goi

M’ 1a chan duong phan giac trong tai goc O ctia tam giac OMA. Tim quy tich diém M.

1.5.3 Cac dang toan

& Dang 3. Van dung ly thuyét

Ap dung céc Iy thuyét vé phép vi tu.

Vi du 6. Trong céc khing dinh sau, khing dinh nao sai?
A. Khi thyc hién lién tiép hai phép doi hinh ta duge mot phép doi hinh.

B. Khi thyc hién lién tiép mot phép doi hinh va mot phép dong dang ta duge mot phép
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dong dang.
C. Phép dong dang 1d mot truong hop dac biet clia phép doi hinh.

D. Phép doi hinh 1a mot truong hop dac biét ctia phép dong dang.

Vi du 7. Gid st phép dong dang vé6i ti s6 k (k > 0) bién hai diém M va N tuong ting
thanh M’ va N'. Ta c¢6

A. M'N' = k?>.MN. B. MN =k.M'N'.
1 1
C. MN:E.M’N’. D. M’N’:E.MN.

& Dang 4. Phuong phap toa do.

¥ —a=k(x—a)

V6i I(a;b), M(z;y), M'(2';y'), ta cd6 M' = V(M) & {y' b= k(z—b)

Vi du 8. Trong mit phang toa do Ozy phép dong dang F hgp thanh béi phép vi tu
Z 1 Z 7z ? i
tam O(0;0) t1s0 k = 3 va phép doi xing truc Oz bién diem M (4;2) thanh diem c6 toa

do
A (2;-1). B. (81).
C. (4;2). D. (8;4).

Vi du 9. Trong mit phang toa do Ozy phép dong dang F hgp thanh béi phép vi tu
tam O(0;0) ti s6 k = 3 va phép d6i xting truc Oz bién dudng thang d: z —y — 1 =0
thanh duong théng d’ c6 phuong trinh

Az—y+3=0. B.z+y+3=0.

C.x+y—3=0. D.x—y+2=0.

& Dang 5. Nhan dang phép dong dang, nhan dang hinh

Dung dinh nghia phép dong dang dé xac dinh hinh theo yéu cau.

Vi du 10. Cho hinh chit nhat ABCD tam I. Goi E,F,G,H lan lugt la trung diém ctia
AB,CD,CI,FC. Phép dong dang hop béi phép vi tu tam C ti s6 k = 2 va phép ddi xiing
tam I bién tit gidc IGHF thanh

A AIFD. B. BCF1I.
C. CIEB. D. DIFA.
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1.5.4 BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 43. Moi phép doi hinh ciing 14 phép dong dang véi ti s6

A k=-1 B. k=1. C. k£=0. D. kE=3.
Cau 44. Cac phép bién hinh bién dudng thing thanh dudng théng song song hodc trimg véi
né c6 the ké ra 1a

A. Phép vi tu.

B. Phép dong dang, phép vi tu.

C. Phép dong dang, phép doi hinh, phép vi ti.

D. Phép dai hinh, phép vi tu.

Cau 45. Trong mit phing Ozy, cho dudng thing d c6 phuong trinh 2z — y = 0. Héi phép
dong dang c¢6 duge bang cach thyce hién lien tiép phép vi tu tam I(1;2), ti s6 & = —2 va phép
déi xting qua truc Oy sé bién duong thang d thanh duong thang nao trong cac dudng thang cé
phuong trinh sau?

A 2x—y=0. B. 4z —y=0. C. 2z4+y=0. D. 2z+y—-2=0.

Cau 46. Trong mit phang Ozy, cho dudng tron (C) c6 phuong trinh (z — 2)? + (y — 4)? = 4.
Hoi phép dong dang c6 duge bang cach thie hien lién tiép phép vi tu tam O, ti s6 k = 3 Vi,

phép quay tam O, géc quay 90° s& bién (C') thanh duong tron nao trong cac duong tron co
phuong trinh sau?

A (x—2P2+(y—4)?*=1 B. (z -1+ (y—2)?*=1.

C.(z+2?*+(y—172=4 D. (z4+2)*+ (y—1)?=1.
Cau 47. Cho hinh thoi ABCD tam O. Goi E,F,M,N lan lugt la trung diém ctia cac canh
AB,CD,BC,AD. Goi F la phép dong dang bién tam giac OCF thanh tam giac CAB. Tim
ménh dé sai trong cac ménh dé sau day:

A. F hop béi phép dbi xting tam O va phép vi tur tam A ti s6 k = 2.

B. F hop béi phép dbi xting truc AC va phép vi tu tam C t1s6 k = 2.

C. F hop béi phép vi tur tam C ti s6 k = 2 va phép dbi xting tam O.

D. F hop béi phép dbi xting truc BD va phép vi tu tam O ti s6 k = —1.

Cau 48. Khoanh tron dap an D, S (dé chon ding hay sai) vio cac 6 tuong ting.

Cau Noi dung cau b|S
A | Phép vi tu ti s6 k£ 1a mot phép dong dang ti s6 k. b|S
B | Phép dong dang ti s6 k = 1 1a mot phép doi hinh. b|S

. s . . 1
o Thuc hién lién tiep hai phép dong dang ti so k va ti so T ta dugc Dy
phép dong nhat.
Phép vi tu ti s6 k bién doan thing thanh doan thang ma do dai bls
dudce nhan lén véi sb k.
E | Phép bién hinh dong nhat 13 mot phép dong dang. b|S

Phép dong dang bién mot dudng thang thanh mot duong thang,
F bién mot tia thanh mot tia, bién mot doan thang thanh mot doan | D | S
thang.

Phép dong dang bién mot tam gidc thanh mot tam gidc dong dang
v6i n6; bién mot géc thanh mot géc bang né; bién mot duong tron
thanh mot duong tron, trong d6 tam bién thanh tam con ban kinh
duge nhan lén vé6i he s6 dong dang.

Cau 49. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Phép doi hinh 1a phép dong dang véi ti sd k = 1.
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B. Phép quay la phép dong dang.
C. Phép vi tu la mot phép doi hinh.
D. Phép vi tu c6 ti s6 k = £1 13 mot phép doi hinh.

Cau 50. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Phép doi hinh 13 mot phép dong dang. B. Phép vi tu la mot phép dong dang.

C. Phép quay la mot phép dong dang. D. Phép dong dang 14 phép doi hinh.
Cau 51. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Thuyc hién lién tiép hai phép tinh tién sé dudc mot phép tinh tién.

B. Thuec hién lién tiép hai phép déi xiing truc sé duge mot phép ddi xing truc.

C. Thyc hién lién tiép hai phép déi xting tam sé duge mot phép doi xiing tam.

D. Thyc hién lién tiép hai phép quay sé dugc mot phép quay.

Cau 52. Trong mat phang Ozy, cho diém M(2;4). Hoi phép dong dang c6 dugc biang cach

. . 1 . .
thue hién lién tiep phép vi tu tam O ti s0 k = 3 va phép doi xting qua truc Oy sé bien M
thanh diém nao duéi day?

A. (1;2). B. (—2;4). C. (-12). D. (1;-2).

Cau 53. Trong mit phiang Ozy, cho dudng thing d c6 phuong trinh 2z —y = 0. Héi phép
dong dang c6 duge bang cach thire hien phép vi tir tam O, ti s6 kK = —2 va phép ddi xiing qua
truc Oy sé bién d thanh dudng thang nao trong cac duong thing c6 phuong trinh sau?

A 2z —y=0. B. 2z +y=0. C. 4z —y=0. D . 2z2+y—-2=0.
Cau 54. Trong mit phing Ozy, cho dusng tron (C) c6 phuong trinh (z — 2)% + (y — 2)? = 4.
Hoi phép dong dang c6 dude bang cach thiyc hién phép vi ty tam O, ti s6 k = 3 va phép quay
tam O, goc 90° sé bién (C) thanh duong tron ndo c¢6 phuong trinh sau?

A (x—-22+(y—2)72=1 B. (x—1)2+(y—-1)>%*=1

C. (z+2?2*+(y—1>2*=1. D. (z+1)2?+(y—1?2=1.

Cau 55. Trong mit phang Ozy, diem M(2;2). Phép dong dang c6 duge bang cach thiyc hién
phép vi tu tam I(—2;—3), ti s6 k = 4 va tinh tién theo ¥ = (2; —1) sé bién diém M thanh
diém c6 toa do

A. (16;16). B. (12;18). C. (14;17). D. (16;20).

Cau 56. Trong mit phing Ozy, cho dusng tron (C) c6 phuong trinh (z — 1)2+ (y — 2)?2 = 9.
N s . 1

Hoéi phép dong dang c6 duge bang cach thuc hién phép vi tu tam 7(1; —1), ti sd k = 3 va phép

tinh tién theo ¥ = (3;4) sé bién dudng tron (C) thanh dudng tron ¢6 phuong trinh 1a

A (z—4)72+(y—4)2=09. B. (z—4)2+(y—4)2 =1

C. (z+4)>2+(y+4)?2*=1. D. (z—1)2+y*=1.
Cau 57. Cho hinh vuong ABCD tam O (diém dugc dat theo chidu kim dong hd). Goi A’,
B’, C', D' theo thit tu la trung diém cta AB, BC, CD, DA. Goi V 1a phép vi tu tam O ti
s6 k = /2 va Q la phép quay tam O, géc quay —%. Phép bién hinh f dugc xac dinh béi:
f(M) =V [Q(M)]VM. Qua f anh ctia doan thing B'D’ 1

A. Doan D'B’. B. Doan A'C". C. Doan CA. D. Doan BD.
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