Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

VAN DPE 1: ON TAP HINH HOC PHANG

1/ Cac hé thwe lwong trong tam giac vudong

Cho AABC vuong tai A, AH la duong cao, AM la duong trung tuyén. Ta co:
A

; < BC® = AB* 4+ AC”? (Pitago)
g~¢AH30:ABAc

| & AB® = BH.BC, AC® = CHCB
;¢ 1 1 1
|
I
|
|

i = + , AH* = HB.HC
I AH*  AB®  AC?
B H M ¢ e oan =20

2/ Cac hé thire lwgng trong tam giac bat ky

a) Dinh li ham so cosin [ S S S
i s e b’ +c —a® i
A % a” =0 4+¢ —2bccosA= cosA= i
i 2bc i
i 2 2 2 i
: —p? !
c Lok b =’ +¢* —2accosB= cosB=2 1T "7
: 2ac :
i 2 b2 o 2 H
B a ok c2:a2—|—b2—2abcosCz>cosC:a+—c i
C i 2ab i

b) Pinhli hamsésin T

o _ b _ < _9p
o sinA sinB sinC

B

WP C (R 1a ban kinh duong tron ngoai tiép AABC)

¢) Cong thirc tinh dién tich cua tam giac

o -
A ! 1 1 1 i
) =—a.h, = =bh, = —=c.h i
: AABC 2 a 9 b 2 c I
! 1 . 1, . 1 . :
c b i Spupe =—absinC = —bcsin A = —acsin B !
i 2 2 2 :
! abe ;
: ¢ Saape = E: Saape = P i
B a C : a+b+c f
Sy =P Do, [p= )
: p —nta chu vi i
\ 7 — ban kinh duong tron ndi tiép ;
i R — Dbk duong ngoai ndi ticp I
O
d) Céong thirc tinh do dai dwong trung tuyén cua tam gidac
A e -
i 2 2 2 2 2 2
| *AM2:AB +AC"  BC >kBNQ:BA + BC _AC
: 2 4 2 4
: 2 2 2
b CKQZC'A +CB _AB
i 2 4
i
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

|
H |
3/ Dinh li Talet A o MN//BchM:AN:MN:k i
i AB AC BC :
1 2 H
L« Saawy _ [—AMJ =k :
Saape | AB !
I N 1
B C (Tt dién tich bang ti binh phuong dong dang) :
4/ Dién tich cua da giac
a/ Dién tich tam giac vudng B
1
, 3 , , =9 =—ABAC
Dién tich tam giac vudng bang % tich 2 canh goc AABC g
vudng. A C
b/ Dién tich tam giac déu
h ) \/g S . GZ\/§
o N canh)? . ;=
+ Dién tich tam giac déu: S @t = (T) . adpe 4
' a3
3 L (canh) A3 h= 5
+ Chi€u cao tam giac deu:  h,aéu = T A C
r A Y ~ ~ A B
¢/ Dién tich hinh vuéng va hinh chir nhat _ 2
¢ : Syy = a
+ Dién tich hinh vudng bang canh binh phuong. “ 0 = AC = BD = a2
+ Puodng chéo hinh vudng bang canh nhan \/5 . D ¢
+ Dién tich hinh chir nhat bang dai nhan rong.
d/ Dién tich hinh thang A R
AD+ BC).AH
Dién tich hinh thang: =85 = ( 5 )
1 ... L "
SHinh Thang = 3 .(day 1on + day bé) . chiéu cao K i o
A e s . n , B
e/ Dién tich tir giac co hai dwong chéo vudng goc t
1
+ Dién tich t giac c6 hai duong chéo vudng goc nhau | A | | c = Sym; =—AC.BD
bang Y tich hai duong chéo. % 2
+ Hinh thoi c6 hai duong chéo vudng goc nhau tai
trung diém cua moi duong. D
Luwu y: Trong tinh toan dién tich, ta c6 thé chia da giac thanh nhitng hinh don gian dé& tinh dién tich, sau d6
cdng cac dién tich dugc chia nay, ta dugc dién tich da giac.

VAN DE 2: ON TAP HINH HOC KHONG GIAN 11

1/ Chimg minh dwong thang d // mp(c)
d//d'
a. Phuwong phdp 1: Ching minh {d' C () )= d // mp(«)

(d ¢ (a))
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

, . |dc(d)
b. Phwong phdp 2: Chung minh (ﬁ) y

(«
c. Phuwong phdp 3: Chimg minh d va («) clng vudng goc véi mot duong thing hodc cling vudng goc véi mot mit

) = d // mp(a)

phéng.

2/ Chirng minh mp(a) // mp(ﬁ)

a. Phuwong phdp 1: Chimg minh mp(c) chira hai duong thing cét nhau song song voi myp (ﬁ ) )

b. Phuwong phdp 2: Ching minh mp(«) va mp (ﬁ ) cung song song voi 1 mét phing hodc cung vudng goc voi 1
duong thing.
3/ Chirng minh hai dwong thing song song:

a. Phuwong phdp 1: Hai mp(a),(ﬁ) ¢6 diém chung S va lan luot chia 2 duong thing song song a,b thi
()N (B)=Sz/lallb.

a Il mp(a)
b. Phuwong phdp 2: Chung minh {a C mp <ﬁ) =allb.
(a)N (ﬁ ) =b
¢. Phwong phdp 3: Hai mit phang cung song song voi mot duong thing thi giao tuyén cua ching song song véi

duong thing do.
d. Phwong phdp 4: Mot mat phégg cét hai mat phing song song theo giao tuyén song song.
e. Phwong phdp 5: Hai duong thang cung vudng goc voi mot mat phang thi song song véi nhau.
f. Phwong phdp 6: St dung phuong phap hinh hoc phing: Puong trung binh, dinh 1i Talét dao, ...

4/ Chirng minh dwong thing d 1 mp (a)

dla
dlb
anb
a,mep(a)

a. Phwong phdp 1: Chung minh: =d L mp (a)

d/ld'

b. Phwong phdap 2: Ching minh:
g phdp g { It me(a

) :>dJ_mp(oz)

d L mp (ﬁ)
mp(ﬁ) Il mp(a
d. Phwong phdp 4: Hai mit phang cit nhau cung vudng goc voi mit phang thi 3 thi giao tuyén cua ching vudng
(@) L(P)
gbc voi mat phang thir 3: (ﬁ) L (P) =d L <P)
(@) (8) =
e. Phwong phdp 5: C6 hai mat phang vudng goc, duong thang nao nim trong mat phing nay va vudng goc voi giao
i
N(pg)=
daC o ' = dd (ﬁ)
dl1la

¢. Phwong phdp 3: Chlimg minh: ) =d L mp (a)

tuyén cua 2 mat phing, cling vudéng goc véi mit phing kia:

5/ Chiérng minh dwong thang d 1 d'
a. Phuwong phdp 1: Puong thing d | (a) thi d L tit ca cac duong thing ndm trong mp (Oz) .
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

b. Phwong phdp 2: Su dung dinh ly ba duong vudng goc.
c. Phuwong phdp 3: Chimg to goc gitta d va d' bing 90° .
d. Phuong phdp 4: St dung hinh hoc phing.

6/ Chirng minh mp(a) € mp(ﬁ)

a. Phwong phdp 1: Ching minh EjaJ)_:();S = mp (a) 1L mp (ﬁ) (chimg minh mp chira 1 dwong thing vudng

goc vai mp kia)

b. Phuong phdp 2: Chimg to gbc giita hai mat phing bang 90" .

PHUONG PHAP XAC PINH GOC VA KHOANG CACH
(Phan nay can nam cho thdt vitng)

L. TINH GOC
1. Tinh géc giita hai dwong thing a va b chéo nhau
Phuwong phdp : Co thé st dung mt trong cac cach sau:
a. Cach 1: (theo phwong phdp hinh hoc)
+ Géc giira hai duong thing song song hodc tring nhau thi bang 0
+ Goc giira hai duong thang chéo nhau: La géc tao boi hai dwong
thang cdt nhau lan ot vé cung phwong véi hai dwong thang do:

alla'

= (a,b) = (a',b") =
b // b ] ( ) ) ( ) ) ¢
(chii y: Goc gitra hai dwong thang chi ldy géc nhon khéng ldy géc tiy)
=3
b. Cach 2 : (theo phwong phap véc to): cos(a,b) — ﬂa 1.
ol 1o
2. Tinh géc giiva dwong thing a va mdt phing (P )
Phuwong phdp xdc dinh :
+an(P)={4]
+ Trén duong thing a liy diém M bit ky.

+ Tim diém H 13 hinh chiéu cua M trén mp (P) = MH 1 (P)

+ a;(P) = MAH =
Chii y: dwong thing song song hodc triing véi mdt phéing thi géc bang 0
3. Xdc dinh géc giita hai mit phing (P) va (Q)
Phuwong phadp :
+ Tim giao tuyén ciia 2 mit phang (P) va (Q)
+ Tim 2 dudng thang nam trong 2 mat phang (P) va (Q)

ddng thoi 2 dudng thiang niy cing vudng goc vai giao tuyén chung
clia 2 mat phing (P) va (Q)

+ Goc ctia 2 mit phing (P) va (Q) 1a goc cuia 2 dudng thing
cung vudng goc véi giao tuyén chung ctia 2 mit phing (P) va (Q)
Chii y: 2 mit phing song song hoic tring nhau thi géc bang 0
I1. TINH KHOANG CACH ) )
1. Tinh cdac khodng cdach giita mot diém va mat phang

Phwong phdp : Dé tinh khoang cach tir mot diém dén mot mit phing , ta phai di tim doan vudng goc v& tir diém do
dén mat phang , ta hay dung mot trong hai cach sau :

Cach 1: i
+ Tim mot mat phang (Q) chtra M va vuong goc voi (P) .
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n
+ Xac dinh m=(P)n\(0).
+Dung MH Lm=(P)~(Q), =MH L(P)
Suy ra MH 13 doan can tim .
Cich 2: Dung MH// AK 1(P)

Chiiy:
+Néu MA//(P) = d[M’(P)] = d[M’(P)].

M (
+Néu MAN(P) dI (7)) M 2 A

d[ M ] 14 B
2. Khodng cdach tir mgt duong tlmng dén mot mdt plufng: " !

+Khi all/(P) = d[a,(P)] = d[A’(P)] v6i Ae(P) . i

+ Khi duong thing an(P) hodc ac(P) thi khoang cach bing 0
=)
3. Khodng cdch tiv mot mit phang dén mét mét phing : P) M
. _ . A i
+Khi (PYNQ) = dip) (071 = vy o) Vi A€ (P) . P
(P)(Q) o
+ Khi =d =0 @ . :
(P)=(0) — L®):(@)] . *N
. H®
4. Khodng cdach giita hai dwong thang
(A)n(4)
a. Khi = a1 =0
{ (A)=(A) 7 TLA)-(a)]
b. Kni (A)//(A)=d =d =d 5i Me(A), Ne(A') . @
i(a)//(a)= [(a).(a] = Dar o] = D (ay] VO M(8) . Ne(A)
c. Khi hai dwong thang chéo nhau : 7 M @
+ Puong vudng goc chung cua hai duong thang chéo nhau B
(A) va (A") 1a duong thang (a) cdt (A)& M vacit (A) & N
dong thoi vudng goc véi ca (A) va (A'). . @0
+Doan MN dugc goi 1a doan vudng goc chung cua hai duong
thang chéo nhau (A) va (A"). / N
+ Khoang cach gitra hai duong thang chéo nhau 1a d dai doan
vuong goc chung cta hai duong thang do .
Phuong phap :

+ Cdch I : Dyng mit phing (P) chira duong thang a va song song v6i b .Tinh khoang cach tir b dén mp(P)
+ Cdch 2 : Dyng hai mat phing song song va lan lugt chira hai duong thing . Khoang cach giita hai mat phang do 1a
khoang cach can tim .
+ Cach 3 : Dung doan vudng goc chung va tinh d¢ dai doan do . K n a
* Cach dung doan vudng géc chung ciia hai dwong thing chéo nhau :
+Dung (P)>b,(P)//a .

+ Dung a'zhch(p)a , bang cach l1dy Mea < L a
+Dung doan MN L(a), liic d6 a’ 1a duong thing di qua N . N"“;.M :
5 :
a
H

va song song a .
+ Goi H=a'nb,dung HK//MN
= HK la doan vudng géc chung cin tim
( Hay MN la doan vudng géc chung cin tim) .

* Néu hai dwong thing chéo nhau va vuéng géc nhau thi:

+ Dung mot mp(P)Db,(P)J_a tai H. ‘;’.,/’

+ Trong (P) dung HK 1b tai K. & -
+ Poan HK la doan vudng goc chung cuiaa vab .
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

I. HINH CHOP PEU

1/ DPinh nghia: Mot hinh chép dugc goi 1a hinh chép déu néu c6 day la mot da gidc déu va co chin dwong cao trung voi

tim cua da giac day.
Nhdn xet:

+ Hinh chop déu co cac mat bén la nhitng tam gidc can bang nhau.
+ Cac mdt bén tao voi day cac goc bang nhau.
+ Cac canh bén cua hinh chop deu tao voi mat day cac goc bang nhau.

+ Day la da gide déu (tam gidc déu, hinh vudng ...)

2/ Hai hinh chép déu thuéng gip
a/ Hinh chop tam giac déu:
Cho hinh chép tam giac déu S.ABC . Khi do:
+Pay ABC la tam giac déu.
+ Céc mét bén la cac tam giac can tai S .
+ Chiéu cao: SO .( O la tim cua day)

+ Goc gilra canh bén va mat day: SAO = SBO = SCO.

+ Goc gilra mat bén va mat day: SHO .

| Tinh chét: A0 = %AH, OH = éAH, AH =

Luu y: Hinh chop tam giac deu khac voi tir dién déu:
+ T dién déu co6 cac mat la cac tam giac déu.

ABV3

2

+ T dién déu 1a hinh chop tam giac déu ¢ canh bén bing canh day.

b/ Hinh chop tir giac déu:
Cho hinh chop tam giac déu S.ABCD .
+bay ABCD la hinh vudng.
+ Cac mit bén la cac tam giac cn tai S .

+ Chiéu cao: SO.
+ Goc gitra canh bén va mat day:

SAO = SBO = SCO = SDO.

—_—

+ Goc gilra mat bén va mat day: SHO .

IL. TU DIEN DEU: ‘
+ Tu dién déu co6 4 mat la cac tam giac déu

+ Khi hinh chép tam giac déu cé canh bén biang canh day thi d6 1a tir dién déu. Do d6 tir dién déu co tinh chat nhu

hinh choép tam giac.

I11. HINH LANG TRU VA HINH LANG TRU PUNG

HINH LANG TRU

HINH LANG TRU PUNG

+2 mat ddy la da gidc song song va bang nhau.
+ cac canh bén song song va bang nhau
+ cac mat bén 1a hinh binh hanh

+ Chiéu cao 12 khoang cach ciia 2 mat day

Hinh hop: la hinh lang tru co6 2 day la hinh binh hanh

+ 2 mit day la da giac song song va bang nhau.

+ cac canh bén song song va bang nhau

+ cac mat bén la hinh binh chit nhat va vuong goc vdi 2
mat day

+ Chiéu cao 12 canh bén

Hinh hép chir nhat : la hinh lang tru ding co 2 day la
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

hinh chit nhat
Hinh 13p phwong: la hinh lang tru dung cé 6 mat la
hinh vudng.

IV. CHIEU CAO CUA MOQT SO HINH CHOP CO TiNH CHAT PAC BIET

1/ Hinh chop ¢6 mdt canh bén vudng goc voi day: Chiéu cao ciia hinh chdp la dé dai canh bén vudng goc vdi day

Vi du: Hinh chop S.ABCD c6 canh bén SA 1 (ABCD)thi chiéu cao 1a SA.

2/ Hinh chép c6 mot mit bén vudng goc voi mat day: Chiéu cao cua hinh chdp la chiéu cao cia tam gidc chira
trong mat bén vuéng goc voi day.

Vi du: Hinh chop S.A BC ¢6 mat bén (SAB ) vudng goc voi mat déy(AB C ) thi chiéu cao cua hinh chép 1a chiéu
cao cua ASAB. . )

3/ Hinh chop co6 hai mit bén vudng goc voi day: Chiéu cao cua hinh chop la giao tuyén cua hai mat bén cung
vuong goc voi day.

Vi du: Hinh chop S.ABCD c6 hai mit bén (SAB)V&(SAD) cung vudng goc voi mat day (ABC’D) thi chiéu cao
la SA. . . . , .

4/ Hinh chop déu va ti dién déu: Chiéu cao cua hinh chop la doan thang noi dinh va tam cua day.

Vi du: Hinh chop t& giac déuS.ABCD co tdm mat phang day la giao diém O cua hai duong chéo hinh
vudng ABCD thi c¢6 duong cao la SO.

THE TICH KHOI PA DIEN

LY THUYET: THE TiCH KHOI PA DIEN, DIEN TiCH XUNG QUANH,

DIEN TiCH TOAN PHAN
Thé tich Dién tich xung quanh Dién tich toan phan
1
KHOI CHOP S« = Téng dién tich cdc mt bén | Sy =S, + Dién tich mdt ddy

+ B la dién tich day
+ h dwong cao hinh chép

V =B.h
KHOI LANG | +B la di¢n tich ddy Sxq = Tong di¢n tich cic mit bén | Sy =S, + Dign tich 2 mt ddy
TRU + h la dwong cao lang tru
h f
KHOI CHOP V:_(B+B'+ BB')
3 Sxq = T 5ng dién tich cac mgt bén | Sy = Sxq + Dién tich mdt day
CuUT +Véi B, B'la di¢n tich hai ddy

+ h dwong cao hinh chdp

Chi y:

I Thé tich hinh hop chi¥ nhat: — Thé tich khéi 13p phuong:

|
a ! |
i b —
i l
| al |
c| T Y = -
Hinh hop chit nhat Hinh 14p phuong

I1. 4 phwong phap thuong dung tinh thé tich
1.Tinh thé tich bing cong thirc.
+ Tinh cac yéu té can thiét: d6 dai canh, dién tich day, chiéu cao,....
+ St dung cong thire tinh thé tich.
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n
+ Can nam viing cac cong thirc tinh dién tich tam gidc, tu gidc, ....

2. Tinh thé tich bing cach chia nho: Ta chia khdi da dién thanh nhiéu khéi da dién nho ma c6 thé d& dang tinh thé
tich cta chung. Sau do, ta cdng két qua lai, ta s€ co két qua can tim.

3. Tinh thé tich bing cach bd sung: Ta c6 thé ghép thém vao khéi da dién mot khdi da dién khac, sao cho khi da
dién thém vao va khoi da dién méi co thé dé dang tinh dugc thé tich.

4. Tinh thé tich bing ti s6 thé tich.
* Trong nhiéu bai toan, viéc tinh triec tiép thé tich khoi da dién co thé gap kho khan vi hai Ii do:
+ Hodc la khé xdc dinh va tinh dwoc chiéu cao.
+ Hodc tinh duoc dién tich day nhung ciing khong dé dang.
* Khi do, ta co thé lam theo cdc phwong phdp sau:
+ Phdn chia khoi can tinh thé tich thanh tong hodc hiéu cac khéi co ban (hinh chdp hodc hinh ling tru) ma
cdc khéi nay dé tinh hon. ,
+ Hodc la so sanh thé tich khoi can tinh véi mét da dién khdc da biét trude hodc dé dang tinh thé tich.
* Trong dang nay, ta thwong hay s dung phwong phdp ti s6, liy két qud ciia bai toan sau:

Vi yper  SA' SB' SC"
1% SA SB SC |

S.ABC

Cho hinh chép S.ABC. Liy A’, B, C’ tuong g trén canh SA, SB, SC. Khi dé:

Chung minh: i
Ke A’H’ va AH cung vuong goc v6i mat phang (SBC).
Khi do: A’H// AH va S, H’, H thang hang.

1
=S . A'H!
Ta co: Vsame = Vaspe _3 e
V.. 1
S.ABC A.SBC g SASBC,AH
1 .
_§SB"SC"Slna'A'H'_SB'.SC'.SA’ b
= = Bscga = (Prem).

; SB.SC.sina.AH

Trong do: a:B'SC":ES'E’.

Luwu y: Két qua trén van diing néu nhu trong cdac diém A, B’, C" ¢é thé ¢é diem A= A'\B=B',C =(C'".
Théng thirong, doi voi loai nay, dé thwong cho diém chia doan theo ti ¢, song song, hinh chiéu, ...
IIL. Str dung phuong phap thé tich khoi da di¢n dé tinh khoang cach )
‘ * Cac bai toan tim khoang cach: Khoang cach tir mot diém dén mot mat phang, khoang cach gitra hai duong
thang, trong nhiéu truong hop co thé qui vé bai toan thé tich khoi da dién. Viéc tinh khoang cach nay dua vao cong thire

: 3V, ; R P
hién nhién: h = E, o dayV, B, hlan luot la thé tich, dién tich day va chiéu cao cua mot hinh chop nao do (hodc

h = %déi voi hinh ling try).

“ Phwong phdp nay ap dung dwoc trong triwong hop sau: Gia st co thé qui bai toan tim khoang cach vé bai toan
tim chiéu cao cta mot hinh chép (hodc mot lang tru) nao d6. Di nhién, cac chidu cao nay thuong 1a khong tinh dugce truc tiép
bang cach st dung cac phuong phap thong thudng nhu dinh 1i Pitago, cong thirc lugng gidc,... Tuy nhién, cac khéi da dién
nay lai d& dang tinh duoc thé tich va dién tich day. Nhu vay, chidu cao cta no sé duoc xac dinh boi cong thirc don gian trén.

* Phuwong phdp: St dung cac dinh li cua hinh hoc trong khong gian sau day:

+Néu AB /| mp (P)trong domp P)chira CD thid (AB,CD) = d[AB,(P)].
+ Néu mp(P) //mp(Q) trong do mp(P),mp(Q) lan lwot chdta AB va CD thi
d(AB,CD) = d[mp(P),mp (Q)]

+ Tu d0, qui bai toan tim khoang cach theo yéu cau bai toan vé viéc tim chiéu cao cua khoi chop (hodc mot khoi
lang tru) nao do.
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

+ Gia st bai toan da dugc qui vé tim chiéu cao ké tir dinh S ciia mot hinh chép (hodc mét lang tru). Ta tim thé tich
ctia hinh chép (lang tru) nay theo mét con duong khac ma khong dua vao dinh S nay, ching han nhu quan niém hinh chop
4y c6 dinh S"' = S . Sau d6, tinh dién tich day ddi dién voi dinh S . Nhu thé, ta suy ra dwoc chiéu cao ké tir.S can tim.

CHU PE 1: CAC DANG TOAN KHOI CHOP

H DANG 1: HINH CHOP CO CANH BEN VUONG GOC VOI PAY |
Bai 1. Cho hinh chép S.ABC c6 dy 1d AABC vuong cin 6 B,AC = ax/2,SA L mp(ABC),S4=a.

3

a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC | SV, = %(dvtt).

22 Vs ape
b. Goi G la trong tam cua ASBC', mp (a)di qua A G va song song v6i BC' cit SC,SB lan luot tai M, N . Tinh

thé tich khéi chép S.AMN . psS: V., = _ 20 = (avtt).

SAMN 27

Bai 2. Cho hinh chop S.ABC ¢6 day 1a AABC déu canh ava SA L (ABC),SA = 2a.Goi H,K lan lugt 1a hinh
chiéu vuéng goc cta diém A 14n luot 1én canh SB,SC .

a. Tinh thé tich khéi chop H.ABC' theo a. pS: V, .= “3[ (dvtt).

b. Tinh thé tich khéi A.BCKH theo a. BS: V, o = 3‘150@ (dvtt).
; ) . N £ (Z\/—

c. Tinh khoang cach tt H dén mp (SA C). bsS: %H (SAC)] =0 (d dd)

Bai3. Cho tr dién ABCD c¢6 canh ADvubng goc véi mp(ABC), AC:AD:4(cm),AB:3(cm),

6v34 (
— cm)
17
Bai4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC 1a tam giac ¢6 AC = a, AB = 3a, BAC =60". Goi H 14 hinh chiéu
cua S trén (ABC’) biét H € AB va AH = 2HB . Canh bén SC' hop véi day mot goc 45°.
a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC
b. Tinh khoang cach tir A dén mp (SBC’) :

BC = 5(cm). Tinh khoang céch tir A dén mp(BCD). BS: d ppe =

Bai 5. Cho hinh chop S.ABC ¢6 day AABC la tam giac vudng tai B va SA L <ABC’)V6i ACB =60",

BC =a,5A = a\/g. Goi M 1a trung diém cua canh SB.
a. Chimg minh rang: mp(SAB) 1 mp(SBC).

3
b. Tinh thé tich khéi chép S.ABC | BS: V, . = %(dvtt).
3
c. Tinh thé tich khéi tir dign MABC . BS: V0 = GZ (dvit).
d. Tinh khoang cach tir diém M dén mp (SA C ) : bs: d[M (540 = %(dvdd)

Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a,SA L (ABCD), SA =av3. Goi O la giao
diém cua hai duong chéo hinh vuong ABCD .
a3 a3
3

a. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a . bsS: V.

S.ABCD —

dvtt)
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Chuyén dé Thé tich khoi da di¢n

3
b. Tinh thé tich khdi chop S.OBC theo a . BS: V, oy = 1\[ (dvtt).
; 5 , NPT £ CL\/7
c. Tinh khoang cach trr diém A dén mp (SBC’). bs: aﬁA (s5c)) = (d dd)

d. Tinh khoang cach tir diém O dén mp (SBC). bs: dlA,(SBc)] = a\/i (

Bai 7. Cho hinh chop S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vuong canh a,SA 1 (ABCD). Canh SC’ tao v6i mit phing
day (ABCD) mot goc 60”.

dvdd)

3
a. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a. BS: V, oy = [ = (dwtt).
, . <, A N ~ , ) . \ 2 < a\/g
b. Xac dinh va tinh d dai doan vudng goc chung cua hai duong thang SC' va BD . BS: d( semn) = 4

Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh bang a , chiéu cao SA = 2a. Goi N la trung diém ctua SC'.
a. Tinh dién tich toan phan hinh chop S.ABCD .

7 , 243
b. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo a . ps: V., = ;‘ (dvit).

$.ABCD
c. Mat phéing (P) chita AN va song song voéi BD lan luot cit SB,SD tai M,P . Tinh thé tich khdi chop

S.AMNP theo a . pSs: V. - 2; (dvtt)

S.AMNP

Bai9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chi nhat tim O,SA L mp(ABCD). Biét AB = 3a, goc

BAC = 60". Mit bén (SBC’) hop v6i day mot goc 45° .

a. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a . BS: Vy ipep = 9a3\/§(dvtt).
3
b. Tinh thé tich khéi chop SOAD . pS: V, ., = M(@Ivtt).
, 5 , \ ge R £ 3@\/7
c. Tinh khoang cach tr diém O dénmp (SBC). bS: aﬁ ofssc] = 5 (dvdd)

Bai 10. Cho khi chop S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh chir nhat. Biét raing SA L (ABCD),SC hop véi mat phang
chira day ABCD mot goc 30° vaAB = a,BC = 2a.

3

a. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD . BS: V, ipep = @(dv‘[t).
3

b. Tinh thé tich khdi chép S.ABC' . BS: V, .. = @(dm).

c. Goi O 1a giao diém cia AC va BD. Tinh khoang cach tir diém O dén mp (S C’D) :

aN1140
BS: d[o,(SCD)] - T(

dvdd)
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DANG 2: HINH CHOP CO MOT MAT VUONG GOC VOI PAY

(7)1 (o)
S B

- Tam gigc BAC can tai A, I la trung diém BC = Al vira dwong cao vira dieong trung tuyén vica dwong phdn gidc
AABC.
- Tam gidc ABC déu, G la trong tam AABC, M, N, P lan luot la trung diém canh BC,AC, AB . Ta cin nhé:

AG=Yom =2au
3 3
lpe=len=2BN
3 3
oG =Lgp=2cp
3 3

+ AM,BN,CP vira dwong cao vira dwong trung tuyén vira duong phdn gidc cia AABC .
Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudéng canh a. Mit bén SAB 1a tam giac déu nam trong mit
phing vuéng goc voi mat phang day (AB C’D) :

a. Chirng minh ring chin dudng cao cua khéi chop d cho trung v6i trung diém cua canh AB .

a:}\/g

b. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD . BS: V, op = T(clvtt).
’ 2, % , UJS 3

c. Tinh thé tich khoi chop S.BCD.. bS: V.., = T(dvtt).
. IO . a3

d. Tinh khoang cach tt D dén mp (S’BC’). bs: dlD (s5c)) = T(dvdd).

Bai 2. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh chir nhat. Mat bén SAB 1a tam giac déu canh 1a a va nam trong
mat phang vudng goc véimp (ABC’D) . Canh bén SC' hop voi mp (ABCD) mdt goc bang 30°.

a:}\/@

a. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD da cho. BS: Vi spor =~y
b. Tinh khoing cich ciia diém C dén mp(SAD) BS: d o = ‘“2/5 (dvdd).
, ) , . 3 X a 390
c. Tinh khoang cach ctia diém B dén mp (SA C ) bs: dlB (s40) = (dVdd) :

Bai3. Cho hinh chép S.ABCc6 BAC =90, ABC =30°,ASBC la tam giac déu canh a va
mp(SAB)me(ABC).

3
a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.. A V639

S.ABC 9

39

= T(ctvdd).

(dvtt).

b. Tinh khoang cach tir B dén mp (SA C) . bs: dlB (540
c. Goi G la trong tim ASBC' . Tinh khoang cach cua diém G dén mp (SA C) .
Bai 4. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC'la tam giac vudng cén tai B, c6 BC = a. Mit bén (SA C’) vudng goc voi

mit phang day, mét bén (SAB ) tao v&i mat phang day mot goc45°. Biét ASAC cantai S
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a. Goi H la trung diém AC . Chimgminh SH L (ABC).

3
a

b. Tinh thé tich khéi chop S.ABC'. BS: V, . = E(dvtt).
T a2
c. Tinh khoang cach tt H dén mp <SBC). PpS: cﬁH (s50) (

Bai 5. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a ,mp (SAB) mp (ABCD), SA =SB, gbc

dvi dd)

gilta duong thang SC' va mat phing day bang 45°.

3
a. Tinh theo a thé tich ctia khéi chop S.ABCD . bS: Vi pop = \/7 (dvtt)
b. Tinh khoang cach tir D dén mp(SBC). BS: 0 = “‘/6% (dvdd).
. N ~ , ” , . L2 % 2@\/3
c. Goi G l1a trong tim ASAB. Tinh khoang cach cta diem G dén mp <S CD). bS: d{G (sco) = s

Bai 6. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day ABCD 1la hinh vudng canh a,mp <SA C) i mp(ABCD), ASAC , vudbng

cantai S'.

3
a. Tinh theo @ thé tich cia khéi chép S.ABCD.. BS: V, o = ‘[ == (dvtt).
3
b. Tinh theo a thé tich cua khéi chép S.BCD . bs: V.., = 1[ (dvtt)
b. Tinh khoang cach tir B dén mp (SAD). DS: dlB (s40) = al\/zg (dVdd).

DANG 3: HINH CHOP CO HAI MAT VUONG GOC VOI PAY
(@)L (P)
Chiy: (R)L(P) t{=aL(P)
(Q)n(R)=a

Bai 1. Cho hinh chop S.ABC ¢c6 SA= AB = AC = BC = a. Hai mp(SAB) va mp(SAC) cung vudng goc voi
mp(SBC).

a. Tinh thé tich ctia hinh chop S.ABC . bS: Vy pe = (11\/_ (d tt)
b. Tinh géc giita dudng thang SB va mp(ABC). bS: SB,(ABC) = 45",
c. Tinh khoang cach tir A dén mp(SBC). bS: cﬁA (s5c) = a,\/_ (d dd)

Bai2. Cho hinh chopS. ABCDc6 day ABCDI1a hinh chit nhat céABza,BCzQa. Hai mp(SAB) va

mp (SAD) cung vudng goc voi mit phang day, canh SC' hop vé6i day mot goc 60° .

3

a. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD theo a. pS: v, , = ?:/E (dvtt)
3

b. Goi {O} = AC N BD . Tinh thé tich khéi chop S.OBC' theo a.. PS: V, 0 = @ (dvtt)

c. Tinh khoang cach tir O dén mp(SCD). bs: dl() scn) = a\/_ (dvdd)
2019
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Bai 3. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC 1a tam giac vudng can tai A . Hai mit phing (SAB ) Vé(SA C ) cung vudng goc

v6i mat phing day (ABC) ,cho BC = a\/g , mit bén (SBC’) tai voi day (ABC’) mot goc 60°.
a. Tinh thé tich cua khéi chop S.ABC
b. Tinh khoang cach tir diém A dén mat phing (SB C ) :

c. Trén canh AB lay diém D sao cho: AD = gAB . Tinh khoang cach trr diém D dén mit phang (SA C’).

Bai4. Cho hinh chop S.ABCD c¢o day ABCD 1a hinh vudéng canh @, hai mit bén(SAB) va (SAD) cung vudng goc
Vé‘i(ABCD). Cho SB = 3a . Goi M la trung diém cua CD .

a. Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABCM .

b. Tinh khoang cach cua diém M dén mp <SB C )
Bai 5. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhét, cac mat bén (SAB) va (SAD) cung vudng goc vai
mat day (ABCD) ,choAB = a,AD = 2a,5C' tao voi mat day (ABCD) mot goc 45",

a. Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABCD theo a .
b. Goi H 1a hinh chiéu ciia A trén canh BD . Tinh thé tich cta khéi chop S.AHCD theo a .

c. Tinh khoang cach cua diém C dén mp (SAH) :
d. Tinh khoang cach 2 duong thing SB va AH .

——

Bai 6. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, BAD = 120" Biét mat bén(SAB) va (SAD)

cung vudng goc voi mat day (AB C’D) . Canh bén SC tao v6i day mot goc 60°.

3

a. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD . BS: Vi pop = %(dvtt).
3
b. Tinh thé tich khéi chép S.BCD . BS: V, 0 = %(dvtt).
; ) . \ e avN3
c. Tinh khoang cach tr C' dén mp (5’AB>. bs: d]c (s45) = T(dvdd).

DANG 4: HINH CHOP PEU

Dinh nghia:

+ ddy la da gidc déu (tam gidc déu, hinh vudng, ngii gidc déu ...)

+ cdc mat bén la tam giac can tai dinh cua hinh chop.

+ duong cao la dwong ha tir dinh dén tam ciia da gidc déu.

+ cdc canh bén tao véi day 1 gée déu bang nhau.

+ cde mat bén tao véi ddy 1 gée déu bang nhau.
Chu y:

+ Tir dién déu la hinh chép tam gide déu c6 canh ddy bang canh bén.

+ Hinh chép déu khdc véi hinh chép cé day la da gide déu (hinh chdp c¢é day la tir gide déu la hinh
chdp chi ¢é day la da gide déu )

Bai 1. Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 canh day 2a, gbc gitra mit bén va mat day bang 60°. Goi G 14 trong tim tam
giac ASAC .

= #(dvﬁ).

a. Tinh thé tich ctia hinh chép S.ABCD . BS: V0 =
b. Tinh khoang céch tir A dén mp(SBC). BS: /50 = a3 (dvdd).
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c. Tinh khoang cach tir G dén mp (SAB) bs: d[G‘(SAB = \/> <dVdd)
Bai 2. Cho khéi chop tir giac déu S.ABCD . Mot mit phang (P ) qua A, B va trung diém M cia SC . Tinh ti s thé tich
” . A K. ’ . A . 2. - 2 , VS ABMN 3
cua hai phan khoi chop bi phan chia boi mét phang do. bS: == = —
Viseony 0
2
Bai 3. Cho ti dién déu ABCD c6 canh a . Liy cac diém B',C"' trén AB va AC saocho AB' = % AC'= ?a.
7 , 3\/_
a. Tinh thé tich khéi tir dién AB'C'D. BS: V., = ( t).
b. Tinh khoang cach ttr B' dén mp (A CD). bs: d[B,,(ACD)] \6/_ (dvdd)
Bai 4. Cho khdi tir dién déu ABCD canh bang a . Goi M la trung diém cta canh DC .
3
. . . 2
a. Tinh thé tich khéi tir dién déu ABCD. ‘ pS: V., = %(dv‘tt)
, ) , \ X 2 ., R , CLS \/5
b. Tinh khoang cach tr M dén mp (ABC) . Suy ra thé tich hinh chéop M.ABC. BS: V, .. = o1
Bai 5. Cho khdi chop tam giac déu S.ABC biét canh day bang a , canh bén bang 2a .
3
a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC' . BS: V, .. = ‘/7 ———(dvtt).

b. Trén canh AC lay diém E sao cho: AE = %AC. Tinh khoang cach tt £ dén mp <SBC'>.

Bai 6. Cho khdi chop tam giac déu S.A BC biét canh day bang a , mit bén hop véi day mot goc 60°. Trén canh SB

liy diém E sao cho: SE = 1 , trén canh SC' 1iy diém F' sao cho: SE = 2
SB 3’ SC

3

a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC' . BS: V, .. = dvtt).

*\3 (
24
b. Tinh thé tich khdi chop S.AEF .
Bai 7. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a , goc gitra mit bén va mat day bang 60" .

a. Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABCD theo a.
b. Goi O 1a tam cua day ABCD . Tinh thé tich cua khdi tir dién SOAB .

c. Tinh khoang cach tir diém A dén mp (SBC) .

Bai 8. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bing a va BSA = 60°.

2
, T 3
a. Tinh dién tich xung quanh cua hinh chop déu nay. bS: § = a f <dth)
. . a’~2
b. Tinh thé tich cia khdi chép S.ABCD.. BS: Vi ypep = — == (dvtt).

Bai 9. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a va canh bén hop véi day mot goc 60°.

5, = a* (V10 + 1] avat).
3\/7(

w2

a. Tinh dién tich toan phan cua hinh chép déu nay. bS:

b. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABCD.. BS: V pop =

dvtt)
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CHU PE 2: THE TICH CUA KHOI LANG TRU

H DANG 1: LANG TRU PUNG H

HINH LANG TRU HINH LANG TRU PUNG

+2 mat day 1a da giac song song va bang nhau. +2 mit day 1a da giac song song va bang nhau.

+ céac canh bén song song va bing nhau + cac canh bén song song va bang nhau

+ cac mat bén 1a hinh binh hanh + cac mat bén Ia hinh binh chir nht va vudng goc véi 2
mat day

+ Chiéu cao 1a khoang cach ciia 2 mat day + Chiéu cao 1a canh bén

Hinh hép: la hinh lang tru co 2 day la hinh binh hanh Hinh hop chir nhat : [a hinh lang tru dung co 2 day la
hinh chit nhdt

Hinh 1ap phwong: la hinh ldng tru dung co 6 mat la
hinh vuong.

Chl y: + Hinh ling try tam gidc déu la hinh lang try dimg c6 2 ddy la tam gide déu.
+ Hinh ldng try c6 ddy tam gidc déu la hinh lang tru xién co 2 day la tam gidc déu.
+ Hinh ldang tru tir gidc déu la hinh lang tru dung co 2 day la hinh vuong.

Bai 1. Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C'c6 day ABC' la tam giac déu. Biét canh bén AA' = @ . Tinh thé tich khbi
lang try trong cac truong hop sau:

a. mp (A'BC’)h(_)‘p véi day mat phang chita day ABC' mot goc 60" . BS:V, o ipe = as\/§<dvtt)
3
. . . . 3
b. Duong thing A' B hop voimp <ABC’) mot goc 45°. BS:V, e = a f (dvtt)
c. Chiéu cao ké tir A' cia AA' BC bang d6 dai canh day cua lang tru. BS:V, oipe = as\/g (dvtt)

Bai2. Cho hinh ling try dimg ABC.A'B'C'c6 day ABC'l1a tam gidc vuong tai A, AC = a, ACB = 60". Pudng
chéo BC'' cia mat bén <BC'C'C> tao voi mat phang mp(AA'C'C’) mot goc 30°.

a. Tinh thé tich ctia khéi lang try theo a . BS: Vo sipe = a?’\/g <tht) .
b. Tinh dién tich xung quanh hinh lang try. bS: 5, = 2\/5 (3 + \/g) a’ (dvdt)

Bai 3. Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C" ¢6 day ABC' 1a tam giac vudng tai B, BC = a, mp(A‘BC) tao vGi

day mot goc 30° va AA'BC c6 dién tich bing a2\/§ )

7 , 3a’V3
a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C". BS: Ve yipren = aT[(th)
b. Tinh dién tich toan phan hinh ling tru. bS: Stp = (3 + 4\/5 + \/30) a’ <dth)
Bai4. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C'c6 canh day bing a . Biét khoang cach giita hai duong thing
. 1
ABva A'C bang a - > .
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a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C'". BS: Vi = ——

b. Tinh thé tich khéi da dién A'BCB'C'"'.

c. Tinh khoang cach tir A dén mp (A'BC').
Bai 5. Cho ling try dimg ABC.A'B'C" ¢6 day ABC la tam giac déu canh a . Biét raing AB' hop voi mit bén
(BCC'B') mét goc 30°.

a. Tinh d6 dai doan thing AB'. bS: AB' = a\/g <dvdd).
3
b. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C'". BS: Vo popror = — f (dvtt).

c. Tinh khoang cach ttr C' dén mp (AB'C ').

Bai 6. Cho ling try ding ABC.A'B'C"' ¢6 day ABC' la tam giac vudng tai A . Biét AB = a; ACB = 60° va dudng
thang BC'' hop v6i mat bén <AA'C'C’) mot goc 30°.

a. Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C" BS:V, o ipe = a3\/g(dvtt)
2
b. Tinh dién tich tam giac ABC'"'. bS: S, 0 = #(dvdt) .

Bai 7. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C''c6 day ABC'la tam giac vudng tai B,AB = a,AA'=2a, A'C = 3a.
Goi M 1a trung diém doan thang A'C''va I la giao diém cua AM va A'C .
4a’

a. Tinh thé tich cta khéi tir dién TABC'. pS: V. = ?(dvtt)
b. Tinh khoang cach tir A dén mp (IBC) theo a . bS: d<A ) = %(dvdd)

Bai 8. Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C"' c¢6 day ABC la tam giac vuong can tai B;AC = 2a. Biét rang
mp(A'BC) hop voi mp(ABC’) mdt goc 45

a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C"'. BS:V, o iper = a3\/§ (dvtt).
b. Tinh dién tich toan phan hinh ling try.

Bai9. Cho lang tru ding ABC.A'B'C'c6 day ABC'la tam giac vudng tai A, goc ACB = 30", AA' = 3a,
AC =2a. 7

a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C'".

b. Tinh thé tich khoi chop A' BCC'B'.

c. Mit phiang (A' BO) chia khéi ling tru ABC.A'B'C'" thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich cia mdi khéi da dién.

Bai 10. Cho lang tru dimg c6 day 1a tam giac déu, biét rang tat ca cac canh cia ling try bang a .

Ny

4 ‘”

a. Tinh thé tich va téng dién tich cac mit bén cua lang tru. bS:V = 3a’.

b. Tinh thé tich khéi t dien ABCB'.

H DANG 2: HINH LANG TRU XIEN

Bai 1. Cho hinh lang try tam gidac ABC.A'B'C'c6 day ABC' 1a tam giac déu véi tam O . Canh bén CC' = a va hop
véi mit phang chira day ABC mét goc 60°. Hinh chiéu cua diém C'lén mp (AB C ) trung vai O.

a*\3

a. Chimg minh ring: AA'B'B la hinh chir nhat. Tinh dién tich hinh chit nhat nay. BS: § = )

2
b. Chtmg minh hinh chép O.A'B'C'" 1a hinh chép tam giac déu.
. . . 3a’\/3
c. Tinh thé tich khoi ling tru ABC.A' B'C''nay. bS: V= a8\/_ .
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Bai 2. Cho hinh ling try ABC.A'B'C" ¢6 day ABC la tam giac déu canh banga . Piém H 1a hinh chiéu vuéng goc
cia A' xudng mp (ABC) 1a trung diém cua AB . Mit bén <AA' C" C’) tao v6i ddy mot goc bang 45° .

2 , 3 3

a. Tinh thé tich cta khéi ling tru nay. BS: Ve = - — (Wit
, 5 ’ \ - R ] A ' a\/7

b. Tinh khoang céach tir diem C' dén mp(AHA ) . bS: d]c'(AHA 1= (d dd)

Bai 3. Cho hinh ling tru tam giac ABC.A'B'C'c6 day ABC' 1a tam giac déu canh a . Biét canh bén bing a\/g va no
hop véi mat phing chira day ABC mét goc 60° .

3
a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C". BS:V, o ipe = 308\/5 (tht).
b. Tinh khoing céch tir diém 4 dén mp(4'BC). BS: dh, 0y = ‘“/5_ (dvdd)

Bai4. Cho hinh lang try tam giac ABC.A'B'C'cé day ABC la tam gidc déu canh a . Hinh chiéu cua diém A' trén
mp (ABC') trung voi trong tim G cia AABC . Biét canh bén AA' = a,\/g.

a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C".

b. Tinh thé tich khéi chép G.A'B'C'".
Bai 5. Cho hinh ling try tam giac ABC.A'B'C"'c6 day ABC 1a tam giac déu canh a . Hinh chiéu cua diém A' xudng
mp (AB C ) trung v6i tim O cua duong tron ngoai tiép AABC va biét ring duong thang AA' tao véi mit phing chira

day ABC mot goc 45" . Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C'' da cho.

CHU DPE 3: MOT SO BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul. Tinh thé tich V cita khéi lap phrong ABCD.A’B’C’D’, biét AB =24 .

A.V=2\/§a3 B.sz/ga3 C.V=2da D. V= 3 a
Cau 2. Tinh thé tich V cua khdi 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’, biét BB'=2m .
8
AV =8m’ B. V =2m’ C. VZEm3 D. V =6m’

Cau 3. Hoi khi cac canh cua khéi 1ap phuong ting 1én 5 1an, thi luc d6 thé tich cta khdi 1ap phuong s& ting 1én bao nhiéu
lan?

A. 125 lan. B. 15 lan. C. 25 lan. D. 5 lan.
Cau 4. Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai A, AB = a+/2 va AC =a\/§ .Tinh d¢ dai duong sinh / cta hinh
nén, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A.lzxﬁa B.lzx/ﬁa C.l=\/§a D./=7a
Cau 5. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vuong tai B, AB = av2 va BC —a~J6 .Tinh d6 dai duong sinh [ cua hinh
ndn, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB.

A l=2a B./=2V2a C.l=4a D. [=+3a

Cau 6. Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = Im va AD =2m. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AD
va BC. Quay hinh chit nhét d6 xung quanh truc MN, ta dugc mot hinh try. Tinh dién tich toan phﬁn Si cta hinh tru do.
A.Sp=2mnm>. B.Sp=nm’. C.Sp=6nm’. D. Sy =10mm’.

Cau7. Trong khong gian, cho khbi hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 s6 do cac canh 1a AB = Im, AD = 2m va AA’=3m.
Tinh thé tich V cua khdi hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’.
AV =6m’ B.V =2m’ C.V=m D. V =12m’
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Cau 8. Cho khdi chop S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), SC =2a va ABCD la hinh vuéng canh a. Tinh ban kinh R cua mit
cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD.

2
A.R=a B.R:«/Ea C. R=2a D.Rzga
Cau 9. Trong khong gian, cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ c6 s6 do cac canh 1a AB = Im, AD =2m va AA’=3m.

Tinh dién tich toan phan Sip hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’.

A.Sp=22m". B.Spy=6m". C.Sp=2m". D. Sy =11m>.
Cau 10. Tinh dién tich toan phin S, hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’, biét AB = JV2a.
A8, = 124’ B.S, = 64a’ CS, = 24° D. S, = 8a’
Cau 11. Tinh dién tich toan phan S,, hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’, biét AA"'=2m .
A.S, =24m’ B.S, =64m’ c.S, =12m’ D. S, =8m’

Céu 12. Cho khdi chop S.ABCD c6 SA L (ABCD), SC =2a va ABCD la hinh vudng canh a. Tinh thé tich V cua khéi
cdu ngoai tiép hinh choép S.ABCD.

4r 5

A.Vz?a B.V=§a3 C.V=4ra® D.V =44

Cau 13. Cho khéi chop S.ABCD c6 SA L (ABCD), SA=~/2a va ABCD la hinh vudng canh a . Tinh ban kinh R ciia mat
cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD.

2

A.sz/za B.R=a C. R=2a D.R=7a

Céu 14. Tinh thé tich V cuia khéi 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’, biét AC = 2a .

AV =24 B.V =224° C.V =24 D. V=

Céu 15. Tinh thé tich V ciia khéi 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’, biét BC'= 2\/§m )

82
N N Y VAR . D. ¥ =62
Ciu 16. Hoi khi thé tich cua khdi 1ap phuong ting 1én 8 lan, thi lic d6 cac canh ctia khdi 1ap phuong s& ting 1én bao nhiéu
1an?
A. 8 lan. B.2 lan. C.4 lan. D. 24 lan.

Cau 17. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng tai A, AC = av/2 va AB =a\/§ .Tinh thé tich V ctia khéi nén nhan
dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.

25 257 »
3

A.Vz_a3 B,V:
3

Jio

C.V =257d° D. VzTa

Céu 18. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng tai B, AB = 3m va BC =2m . Tinh thé tich V cta khdi nén nhan
dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.
AV =12m’ B.V =12zm’ C.V=6m’ D.V =2zm’

Cau 19. Trong khong gian, cho hinh chit nhdt ABCD c6 AB = Im va AC = \/g m. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta duwgc mét hinh tru. Tinh dién tich toan ph?in Sip ctia hinh tru do.

3z

A.Sp=2mm>. B.Sy= 3 nm’. C.Sp=23nm>. D.stp=Tm2.

Cau 20. Trong khong gian, cho khéi hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ c6 s6 do cac canh 1a AB = Im, AA’=3m va c6 do dai
dudng chéo AC = /3 m. Tinh thé tich V cta khéi hop chit nhat ABCD.A’B’C’D”.
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AV =2m’ B. V =6m’ C.V=m D. V =12m’
Céu 21. Cho khéi chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), S4 = \/Ea va ABCD la hinh vuéng canh a. Tinh ban kinh R ctia mét
céu ngoai tiép khdi chop S.ABCD..

NG

A. R=+2a B.R=a C.R=2a D.R=7a

Ciu 22. Cho khéi chop ti gidc déu S.ABCD c6 ABCD Ia hinh vudng canh v/2a. Géc giira dudng thing SA va mit phing
(ABCD) bang 60°. Tinh ban kinh R ctia mét cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD.

23, V3

D. R=—a
3 2

Cau 23. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng canh ~/2a. Géc giira dudng thing SA va mit phing
(SBD) bang 30°. Tinh ban kinh R ciia mit cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD.

A.R=\/§a B.RzTa C.Rz%a D.Rzgcz

Cau 24. Cho khéi chop tir gide déu S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng canh ~/2a. Géc giita dudng thing SA va mit phing
(ABCD) bang 60°. Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

8\/§ﬂa3 PNEY A 3237
9

A. R=+2a B.R=a C.R

2\/372 3

a

a C. V= a D. V=
9 27 9

Cau 25. Trong khong gian, cho hinh hdp chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 s6 do cac canh 1a AB = Im, AC = \/gm va
AA’=3m. Tinh thé tich V cta khéi chop D.A’B’C’D’.

AV =35m B.V=6m’ C.V=2m D. V =+/5m’
Cau 26. Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 1m, canh bén SA vudng goc v6i mit phing

A.V= B.V:

day va goc giira duong thing SB va mit phing (ABCD) bang 60°. Tinh dién tich toan phan Sip clia mat cdu ngoai tiép hinh
chop S.ABCD.
A.Sp=5m". B. Sy =3 nm’. C.Sp=5Snm>. D.Sy=1m".

CAu 27. Cho hinh chop S.ABC c¢6 ABC 1a tam giac vudng can tai B, canh AB = 6a. ¢c6 SA | (ABC), SB =10a . Tinh dién
tich toan phan Sip cua mat céu ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. Sy = 5442 B. S, = 60 a? C.Syp= 1362 D. S, =302’
Céu 28. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ABC 1a tam giac déu canh 2a. Hinh chiéu vuéng goc cua S trén (ABC) 1a diém H thudc
canh BC sao cho HC = HB. Géc giira duong thang SA va mit phing (ABC) biang 60°. Tinh dién tich toan phan S, cia khbi
nén nhan dugc khi quay tam giac SHA xung quanh truc SH.
A.Sp=67a> B.S;=9a’ C. S, = na’ D. Sy = 9na’
Cau 29. Trong khong gian, cho hinh hop chit nhdt ABCD.A’B’C’D’ ¢co s6 do cac canh 1a AB = Im, AC = \/gm va Goc
giita mit (A’BC) va mit phing (ABCD) bang 60°. Tinh thé tich V ciia khéi chop D.A’B’C’D’.

5 5

A. Vsz B. V=2\/§m3 C. V=2\/§m3 D. Vsz

Céu 30. Cho hinh chép S.ABC c6 ABC 1a tam giac déu canh 2m. Hinh chiéu vudng goc cuia S trén (ABC) 1a diém H thudc
canh BC sao cho HC = HB. Géc giita dudng thiang SA va mit phing (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V ciia khdi nén nhan
dugc khi quay tam giac SHB xung quanh truc SH.

AV =’ B.V=""m C.V =3m’ D.V=m
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