Phan tich sai lam khi hoc chwong "Ung dung dao ham dé khdo sat, vé do thi ham s6"...

I. Co s6 ly ludn
1. N§¢i dung chwong trinh (chwong I - gidi tich 12 - Ban co ban)
Hoc sinh can ndm dugc mot sb van dé sau day (lién quan dén ndi dung va pham
vi nghién ciru cta dé tai)
1.1. Pinh nghia vé tinh don diéu ctia ham so:
+ Ham sb y =1(x) d("ing bién trén khoang K néu véi moi X, X, thudc K,
X1 <X; = f(x1) <f(x2).
+ Ham sb y = f(x) nghich bién trén khoang K néu véi moi X, X, thudc K,
X <X, = f(x1) > f(X»).
1.2. Tinh chét cta cic ham s6 dong bién, nghich bién:

+ Néu f(x) va g(x) 1a hai ham sb cung ddng bién (hodc nghich bién) trén D thi
tong f(x) + g(x) ciing 1a ham sé ddng bién (hodc nghich bién) trén D. Tinh chat nay
n6i chung khong ding véi hicu f(x) - g(x).

+ Néu f(x) va g(x) 1a hai ham s6 dwong, cing dong bién (hoic nghich bién)
trén D thi tich f(x)g(x) ciing 14 ham sé dong bién (hodc nghich bién) trén D. Tinh chat
nay no6i chung khong dung véi tich f(x)g(x) khi f(x) va g(x) 1a hai ham sé khong cing
duong trén D.

1.3. Cong thure tinh dao ham:
Ham s6 hop y=u® c6 dao hamy'= au®'u' (¥)
+ cong thirc (*) chi ding v6i sé mil « 13 hing sb.
+ Néu o khong nguyén thi cong thirc (*) chi diing khi u nhan gia tri duong.
1.4. Quy tc xét tinh don diéu cua ham sb cta ham s dua trén dinh 1i sau:
+ DPinh li: Cho ham s y = f(x) c6 dao ham trong khoang K.
(K1 hiéu K 1a khoang, doan hoac nira khoang)
a. Néu f'(x) > 0 voi ¥x eK thi ham s6 f(x) dong bién trén K.
b. Néu f'(x) <0 v6i ¥x cK thi ham s6 f(x) nghich bién trén K.
c. Néu f'(x) = 0 voi ¥x e K thi ham s f(x) khong ddi trén K.
# Quy tic 1 dé xét tinh don diéu cua ham s6 1a diéu kién du chir khong phai
diéu kién can.

1.5. Quy tic tim diém cuc tri cia ham s6 dua trén hai dinh 1i sau:
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+ Dinh li 1: Gia st ham s6 y = f(x) lién tyc trén khoang K = (x, —h;x, +h) va
c6 dao ham trén K hodc trén K\ {x,}, véi h > 0.
a. Néu f'(x) > 0 trén khoang (x, —h;x,) va f'(x) < 0 trén khoang (x,;x, +h)
thi x, 1a mot diém cuc dai cua ham sb f(x).
b. Néu f'(x) < 0 trén khoang (x, —h;x,) va f '(x) > 0 trén khoang (x,;x,+h)
thi x, 1a mot diém cuc tiéu cua ham sb f(x).
+ Dinh 1i 2: Gia st ham s6 y = f(x) c6 dao ham cép hai trong khoang
(x,—h;x,+h), v61 h > 0. Khi do:
a. Néu f '(xo) =0, £ "(x0) > 0 thi x, 1 diém cuc tiéu
b. Néu f'(x¢) = 0, £ "(x0) < 0 thi x, 1 diém cuc dai.
# Quy tic 2 dé tim diém cyc tri cia ham sb 1a diéu kién du cht khong phai
diéu kién can. Do vay, diéu nguoc lai n6i chung khong ding.
1.6. Gia tri nho nhét, gia tri 16n nhét ctia ham sb trén mién D:

f(x)2m, VxeD
dx, eD: f(x))=m

f(x)<M , VxeD

m=min f(x)<
D dx,eD: f(x,))=M

, M:m%x f(x)<:>{

& Néu fx)>m,vxeD (hay f(x)<M, VxeD) nhung khong
3x, eD: f(x,)=m (hay 3x, eD: f(x,)=M) thi ddu "=" khong xay ra. Khi d6, khong
ton tai gia tri nho nhat (hay gi tri 16n nhét) cta ham s6 f(x) trén mién D.

# Khi tim gia tri nho nhat (hay gia tri 16n nhét) ctia ham sb f(x) trén mién D ma
chuyén sang xét gia tri nho nhét (hay gia tri 16n nhét) ctia ham s6 g(t) voi phép dit
t = u(x) thi can chuyén dbi diéu kién dé duogc bai toan tuong duong.

1.7. V& phuong trinh tiép tuyén cua db thi (C) cua ham s6 y = f(x):
+ Tiép tuyén tai diém M(xo;y0) € (C) c6 phuong trinh: y = f '(xo).(x - Xo) + Yo.
+ Tiép tuyén véi (C) co hé s6 goc k, di qua diém M;(x,;y,) ¢6 phuong trinh:

f(X) = k(x—x1)+y1 (* *)

y =k.(x - x1) + y;. Trong d6 hé s goc k thoa mén hé: {
f'(x)=k

& Néu diém M (x,;y;) néi trén thudc (C) thi hé sd goc k van thoa man hé (*,*).

Trong truong hop nay, so tiép tuyén cé thé nhiéu hon 1 tiép tuyén.
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2. Sai lam thwong gip khi giai toan

1.1. Sai 1am trong bai toan xét tinh don diéu ctia ham sd, khi khong nim ving
dinh nghia vé tinh don diéu ctua ham sb hay khong chi y toi cac diém t6i han cua
ham sd.

1.2. Sai 1am trong bai toan ching minh bat dang thirc, khi khong nhd chinh xéc
tinh don diéu ctia ham sd dé van dung hodc van dung sai tinh chit cta cac ham déng
bién, nghich bién.

1.3. Sai lAm trong viéc gidi cac bai toan li€n quan téi dao ham, khi van dung sai
cong thirc tinh dao ham hay hiéu sai cong thire liiy thira véi sé mil thyc.

1.4. Sai 1am trong viéc gidi cac bai toan lién quan t&i cuc tri cua ham s6, khi van
dung sai vé& diéu kién dé ham sb c¢6 cuc tri hay diéu kién dé ham sé don diéu trén
khoang (a;b).

1.5. Sai 1am trong viéc giai cac bai tim gia tri nhd nhét, gia tri 1on nhét cia ham
s0 trén mot mién D, khi chuyén doi bai toan khéng twong duong.

1.6. Sai 1am trong viéc giai cac bai toan viét phuong trinh tiép tuyén di qua mot
diém M;(x;y1) thudc d6 thi (C) ctia ham sd.

Trong thuc té, khi hoc sinh hoc chuong I “Ung dung dao ham dé khao sat va v&
d6 thi ham s6” thuong gip phai nhimg kho khin sau:

- Khéng nam viing dinh nghia vé tinh don diéu cia ham s6 trén mot khoang,
khong hiéu chinh xac vé dinh nghia diém t6i han ctia ham sd.

- Khong nam viing diéu kién dé ham s6 don diéu trén mot khoang.

- Khong nam viing diéu kién dé ham s6 dat cuc tri tai mot diém x,.

- Khong ndm virng dinh nghia vé& gia tri nho nhat, gia tri 16n nhat cta ham sb trén
mdt mién D.

- Khong nam virng ban chat sy khac nhau giira tiép tuyén tai mot diém thudc d6
thi s6 v6i tiép tuyén ké tir mot diém dén do thi ham sb da cho.

II. Nghién ciru thye té
1. Phén tich nhirng sai 1Am thong qua mdt s6 vi du minh hoa
1.1. Sai 1Am khi xét tinh don diéu ciia ham s
> Cdc em thuong mdc phdi sai lam khi khéng ndm viimg dinh nghia vé tinh don diéu

cua ham so.
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Vidu minh hoa 1:

Xét tinh don diéu ctua ham sb: y =f(x)= X—:
X

M@t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

Tap xac dinh: D=R\{-1}

Ta co: y'=ﬁ>0,VxeD
X

Bang bién thién:

X — o0 —1 +oo

y ! + +

Suy ra: Ham sb ddng bién trén (—oo;—1)U(—1;+00)
Phén tich:
Loi giai trén ¢6 vé nhu dung rdi, néu ta khong cha y dén két luan cia bai toan !
Chu y rang: néu ham sd y = f(x) dong bién trén tap D thi véi moi x,, X, thudc D,
X1 <X = f(x1) < f(x,). Trong két luén ctia bai toan, néu ta ldy x; =-2 €D va
X, =0€ D thi x; <x; nhung f(x;)=3>-1=1(xy) 77?
Loi gidai dung la:
Tap xac dinh: D=R\{-1}

Ta co: y'=ﬁ>0,VxeD
X

Bang bién thién:

X |—o0 -1 400
y' + +
+o0 1
y / /
1 —00

Suy ra: Ham sb ddng bién trén timg khoang (—oc;—1) va (—1;+00).
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» Nhiéu khi cac em khéng chu y dén cac diém toi han cua ham so, vi vy viéc xét dau
cua dao ham y' sé bj sai.

Vidu minh hoa 2:

Xét tinh don diéu cua ham sb: y=f(x)=x—1+V4-x
Mt sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

Tap xac dinh: D =[-2;2]

Tacod: y'=1- X
4-x
=—2
y=0c1- X __o SVd-x'=x4-X" =X & x=-2
V4-x x= 2

Trén ting khoang giita hai diém téi han lién tiép nhau, f '(x) ludn giit nguyén mot

dau, vi f'(0) > 0 nén ta co bang bién thién nhu sau:

X -2 -2 2
0

' Y/ -0 + - W

y //% — _1/2ﬁ_1\.1/////

Suy ra: ham s6 dong bién trén khoang (—/2;+/2) va nghich bién trén cac khoang
(—2;—/2) va (+/2;2).

Phén tich: Néu dé y & bang bién thién ta thdy ngay mot diéu vo 1y 1a trén doan
|—2:—2| gié tri cia ham s6 giam tr -3 xudng - 1 2?2 Thyc ra ¢ ddy -2 khong phai

la diém t41 han cua ham so.

Loi gidi dung la:
Tap xac dinh: D=[-2;2].  Ta co: y‘=1—L
4-x
X 2 x>0
y=0c1- =0 oV4-X’=xe:i T 7 ox= 2
Ny 4—-x"=x

Trén ting khoang giita hai diém téi han lién tiép nhau, f '(x) ludn giit nguyén mot

dau, vi £'(0) > 0 nén ta co bang bién thién nhu sau:
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X -2 \/E 2

' /) + 0 : I/

N —

Suy ra: ham sb ddng bién trén khoang (—2;+/2) va nghich bién trén khoang (+/2;2).
1.2. Sai 1am khi chirng minh bat ding thirc

> Khi sir dung tinh don diéu ciia ham sé dé chimg minh bdt dang thire, hoc sinh

thwong mdc phdi sai lam la khéng nhé chinh xdc dinh nghia tinh don diéu ciia ham

s6 dé van dung.

Vi du minh hoa 3: (Bai tap 5, trang 10, sach gido khoa giai tich 12 - ban co ban)

Chung minh réng: tanx > x, vO1 Vx € [O;g]

M5t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

Xét ham sb f(x) = tanx - x, vOi x € O;%].

Ta co: f'(x) = 12 —1=tan’x>0, Vx€& 0;% , suy ra ham sb f(x) dong bién trén
cos” X

khoang O;g].

Trx>0 = f(x) >1(0) & tanx - x >tan0 - 0 hay tanx > x, v0i Vx € [O;%].

Phén tich: Loi giai trén ¢ vé dung, nhung sai 1am ¢ day kha tinh vi (?!). Sau khi két

luan f(x) dong bién trén khoang thi vi sao tr x > 0 = f(x) > f(0) ?2?

O;E].
2

Nh¢ rang: néu f(x) déng bién trén doan [a;b] (tirc 1a f(x) lién tuc trén [a;b] va f'(x)> 0

O;3
2

Sai lam o day 1a 0 ¢

Vo1 Vx € (a;b)) thi vOi Vx,x, €[a;b], x, > x, = f(x,) >f(x,)

O;E].
2

Loi gidai dung la:

Xét ham sb f(x) = tanx - x, vOi x €
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1

cos’ X

Ta co: f'(x) = —1l=tan’x>0, VxE , dau "=" xdy ra chi tai x = 0, suy ra

0;3
2

0;3].
2

Trx>0 = f(x) >f(0) & tanx - x >tan0 - 0 hay tanx > x, v01 Vx € [O;g].

ham s6 f(x) déng bién trén nira khoang

> Cdc em ciing hay mdc nhitng sai lam khi van dung sai tinh chdt ciia cdc ham dong
bién, nghich bién.
Vidu minh hoa 4:

Ching minh rang néu v6i VxeR, x> - 1 thi xe* > L
e

M5t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:
Xét cac ham s f(x) = x, g(x) = ¢* 1a cac ham dong bién trén R. Suy ra ham s h(x) =

x.€" 1a tich ctia hai ham dong bién nén cling dong bién trén R. Suy ra, tr x > - 1 =

f(x) > f(-1) hay xe*>—-".
(Y

Phén tich:
Loi giai trén sai 1am & chd: tich ctia hai ham dong bién 1a mot ham ddng bién chi
dang khi hai ham d6 duong (!).
Loi gidi dung la:
Xét ham sb f(x) = x.e¥, ta co £ '(x)= e*(x+1) >0, Vx> —1, ddu "=" xay ra chi tai x=-1.

Suy ra, ham s6 dong bién trén nira khoang [-L+00). Tk x> -1 = f(x) > f(-1) hay

. 1
xe >——.
e

1.3. Sai 1am khi giai cac bai toan lién quan t6i dao ham
> Sai lam khi vin dung cac cong thirc tinh dao ham.

Vi du minh hoa 5: Tinh dao ham ctia ham sé y = (2x+1)".

M@t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:
Tacd y'= x2x+1)""'2x+1)'=2x.2x+1)*".
Phén tich:

o

Loi giai trén da van dung cong thirc (u®)'=cwu* ', Van dung nhu vdy la sai, vi

cong thirc nay chi ap dung cho s6 mli o 1a mdt hang so.
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Loi gidi dung la:

Pidu kién: x>—%  x=0 (khi d6y > 0)

Th y=(2x+1)" =Iny=xIn2x+1) :>(lny)':(x.1n(2x+1))'=>y—:ln(2x+1)+2zj_1
Yy X
= y'= (x4 D5 In@x 4+ 1)+ =
y= ' 2x+1

> Sai lam khi tinh dao ham ciia ham s6 tai mét diém.

Céc em hay méc phai sai 1dm ¢ dang ndy 1a 4p dung cong thic (u*)'=ouu’,
a € R, nhung quén rang néu nhu o khong nguyén thi cong thirc nay chi dang khi u
nhan gia tri duong.

Vi du minh hoa 6: Cho ham s y=43/x> ¢6 dd thj (C). Viét phuong trinh tiép tuyén

v6i dd thi (C) tai diém c6 hoanh do x = - 1.

M@t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

Véix=-1taco y=3/(—1) =1
2

1

Tacd y= x> suyra y'=§x 3

(ol 2p s = 2o = 2o =2 s —
y'D=3D=3CD (=0 fe=3

Vay phuong trinh tiép tuyén can tim la: y = %(x+1)+1 hay y= %x—i—%.
Phén tich: Sai 1am ¢ day 1a cac em khong chi ¥ dén diéu kién lity thira véi sé mil

1
khong nguyén thi co s phai duong. Vi vy, viét (—1) * 1a khong diung (!).

Loi gidai dung la:

Véix=-1taco y=3/(—1) =1

Ta co y3=x2 = (y3)'= x?) =3 yzy‘=2x =vy'= x _ 2 = y'(-1)=- 2
' 3y 3x 3

Vay phuong trinh tiép tuyén can tim la: y = —%(x +1)+1 hay y= —%x +%.

1.4. Sai 1am khi giai cac bai toan lién quan téi cue tri ciia ham sb
> Khi sir dung quy tic I @é xét tinh don diéu ciia ham sé cdc em quén rang dé la

dieu ki¢n du chiwr khong phai la diéu kién can.
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Quy tic:
* y'>0,Vxe(a;b) = ham sb déng bién trén khoang (a;b)
* y'<0, Vx€(a;b) = ham sb nghich bién trén khoang (a;b)

Diéu nguoc lai néi chung 1a khong dung (!).

Vi du minh hoa 7: Tim tit ca cac gié tri ciia tham s6 m dé ham s6 y = x° - mx” + x- 1
ddng bién trén R.

M@t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

Tap xdc dinh: D = R.

a >0

y‘=3x2—2mx+ 1. Ham sb déngbién tréen R <y'>0, VxeR @{A'<O

3 >0
e, & —3<m<3.
m —3<0

Phdn tich: Ching han, ham sé y = x> dong bién trén R, nhungy'=3x">0, Vx€R,
dau "=" xay ra chi tai x= 0 (!). Nh¢ rang: néu ham sb y = f(x) x4c dinh trén khoang
(asb), £'(x)>0, Vx € (a;b) va ddu "=" x4y ra chi tai hiru han diém thudc khoang (a;b)
thi ham s6 y = f(x) d6ng bién trén khoang (a;b).

Loi gidi dung la:

a >0

Ham s6 dong bién trén R <y'>0, VxeR @{A'<O

3 >0
<9, o —3<m<f3.
m —3<0

> Khi sir dung quy tdc Il dé xdc dinh cuwc tri ciia ham sé cdc em ciing quén rang do
chi la diéu kién dii chir khéng phai la diéu kién can.
Quy tic:

f'(x,)=0 L2 .2
o [T = x, la diém cuc tiéu
f'(x,)>0

= x, la diém cuc dai

L [fx)=0
f'(x,) <0

Diéu nguoc lai néi chung 1a khong dung (!).

Vi du minh hoa 8: Cho ham s6 y = f(x) = mx". Tim tat ca cac gi4 tri ciia tham s6 m

dé ham s dat cuc dai tai x =0 ?
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Mt sé hoc sinh trinh bay nhw sau:
f'(x) =4mx’ , f"(x) = 12mx".

0, 4 ‘n
hé vo nghi¢m m.

A 1 em 2R X . . |f'(0)=0 4m.0 =
bicu kién dé ham so dat cuc dai tai x = 0 la: © m
12Zm.0 <0

£7(0) < 0
Vay khong tdn tai gia tri ndo cia m dé ham sd dat cuc dai tai x = 0.
Phan tich:

Ta thiy, voim=-1,hamséy=-x" ¢6 y'=-4x",y'=0 < x =0.

Bang bién thién:
X —00 0 +oo
y' + 0 -

Suy ra ham s6 dat cuc dai tai x =0 "
Vay loi giai trén sai ¢ dau ???
fi(x,)=0

=x, la diém cuc dai cia ham s0, con di€u
f'(x,) <0

Nhé rang, néu x, thoa man {

nguoc lai thi chua chic dung (1) Vi néu x, 13 diém cyc dai thi van c¢6 thé f "(xo) = 0.
Li do 1a diéu kién f "(x¢) < 0 chi 13 diéu kién du dé ham sé g(x) = f '(x) nghich bién
trong lan can (xo - h; xo + h) (vé1 h > 0), khi do:

f'(x)>f'(x,)=0, Vxe(x,—h;x a2 ., . A
{ (0> x,) (% o) = x, 1a di€ém cyc dai cua ham so.

f'(x)<f'(x,)=0, Vx € (x,;X,+h)
Loi gidi dung la:
® Céch 1:
Tacod y'= 4mx’. Pé ham sb dat cuc dai tai x = 0 thi y '(x) > 0,Vx € (=h;0), voi h > 0.

4mx® >0
—h<x<0

Tac la: { = m<0.

Thir lai, ta thiy véi 1 diéu kién can tim.

@ Cach 2: xét 3 truong hop (m =0, m >0, m <0)
% m=0:Tacd y=f(x)=01a ham hing nén ham s6 khong cé cuc tri.
$m>0:Tacd y'=4mx’,y'=0 « x = 0. Lap bang bién thién ta thiy x, 1a

di€m cuc ti€u cua ham so.
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#m<0:Taco y'=4mx’,y'=0 < x =0. Lap bang bién thién ta thay x, la
diém cuc dai cua ham sb.
Két luan: Ham s dat cuc dai tai x = 0 khi va chi khi|m < 0]

Vi du minh hoa 9: Cho ham s y = f(x) = x* + mx’+ 1. Tim tit ca cac gia tri cia

tham s6 m dé ham s6 dat cuc tiéu tai x =0 ?
Mt s6 hoc sinh trinh bay nhw sau:
f'(x) =4x> + 3mx” , f"(x) = 12x* + 6mx.

idu kién dé ham s A tai . [f=0 _ [40+3m.0> =0
Dicu kién dé ham so6 dat cuc tiéu ta1x=01a:{ (0) { m

£'(0)>0  |12m.0*> +6m.0 > 0
hé vo6 nghiém m.

Vay khong tdn tai gia tri ndo cua m dé ham sb dat cuc tiéu tai x = 0.

Phén tich:

Ta thiy, voim =0, ham s y=x"+1

y‘=4x3,y'=0<:)x=0.

Bang bién thién:
X - 0 oo
y' - 0 +
+00 F0o0
1

Suy ra ham s6 dat cuc tiéu tai x = 0 )

Loi gidai dung la:
@® Céch 1:
2 1 .2 . . | , —h;0) (1 L.
D¢ ham s6 dat cuc tiéu tai x = 0 thi (x) <0, x &( ) M (véih>0)
f'(x)>0, vxe(0;h)(2)
[\Vx € (—h;0)
Vx € (—h;0) Vx € (—h;0) 3m
)< & ] &S —"—>0m<0 (I
D {4x3+3mx2<0 {4x+3m<0 X<_3Tm 4 = <0 (1)
[\Vx € (0;h)
Vx € (0;h) Vx € (0;h) 3m
PAR=S & ] & —"—<0< m>0 (2
@ {4x3+3mx2>0 {4x+3m>0 X>_3Tm 4 = 20 (2)

Tr(1)va2)suyram=0
Vay voi thi ham s6 da cho dat cuc tiéu tai x = 0.
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Phan tich sai lam khi hoc chwong "Ung dung dao ham dé khdo sat, vé do thi ham s6"...

@ Cach 2: xét 3 truong hop (m =0, m >0, m <0)
em=0:Tacé y=x"+1co y'=4x’,y'=0 < x=0.

Bang bién thién:

X —o0 0

y' - 0 +

y \1/

Suy ra ham s6 dat cuc tiéu tai x = 0
% m>0:Taco y'=x*(4x+3m),y'=0 < x=0hodcx =- 3Tm.Lépbéngbién

thién ta thay y ' khong doi ddu qua x = 0 (nghiém boi bac chin). Do d6 ham sé khong
co cuc tri taix = 0.

$m<0:Taco y'=x*(4x+3m),y'=0 < x=0hodcx =- 3Tm.Lépbéngbién
thién ta thay y ' khong doi dau qua x = 0 (nghiém boi bac chan). Do d6 ham sb khong
co cuc tri taix = 0.
Két luan: véi H thi ham s6 da cho dat cuc tiéu tai x = 0.

1.5. Sai 1am khi gidi bai to4n tim gia tri nhé nhét, gi4 tri 16n nhat ciia ham s6

> Cdc em thwong mdc sai lam khi khong ndm viing dinh nghia gid tri I6n nhdt
(GTLN) va gid tri nhé nhdt (GTNN) ciia ham sé trén mgt mién D.
Vidu minh hoa 10:

Tim gi4 tri nho nhat ca ham sb y = f(x) = c0s2x+;2+2[cosx+ ! ]—1.
COS X COSX

M@t sé hoc sinh trinh bay nhw sau:

= cos’Xx+ = -2,

bat t= cosx+ 5
COSX COS X

Ta duoc ham sb: g(t) =+ 2t -3 = (t+1)* -4 >—4, VteR

Vay minf(x)=—4, khit=-1.

Phén tich: Sai 1am & day 1a chuyén bai toan khong tuong duong. Gid tri nho nhét cua
ham f(x) khong trung véi gia tri nho nhit ciia ham g(t), VteR.

1
cosx

C6 thé thay ngay khi t = - 1 thi khong ton tai gia tri ctia x dé cosx+

=10
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f(x)2m, VxeD

Nho rﬁng, s6 m=min f(x) =
D Ix, eD: f(x,)=m

Loi gidai dung la: Dat t= cosx+

, VO1 xeD:R\{3+kw, keZ}
coSsx 2

COSX +

=t|= >2. Dau "=" x4y ra khi va chi khi |cosx| =1

= |cosx| +

COSX COSX

Khi d6: cos’x+ =t*-2. Ta dugc ham sb: g(t) = £+ 2t - 3.

cos’x

Lép bang bién thién ham s6 g(t) (véi [t|>2):

t | o too

g'®
g(0) \ /

Dua vao bang bién thién, ta suy ra: m= mm f(x) = mm g(t)=-3

Pat dugc khi t=-2 < cosx+ =—2 &cosx=—1 &x=7+k2w,KkEZ

cosx
1.6. Sai 1am khi viét phwong trinh tiép tuyén ciia d6 thi ham sb
Vi du minh hoa 11:

Cho ham sd y = f(x) = - x* + 3x%, ¢6 d6 thi (C). Viét phwong trinh tiép tuyén cua (C)
y

biét tiép tuyén d6 di qua diem A(-1;4) 1Y
Mt s6 hoc sinh trinh bay nhw sau: \A 4 hoo =4

f'(x) = - 3x" + 6x.
Ta c6 diém A(-1;4) € do thi (C).
suy ra phuong trinh tiép tuyén la:

y=1'C-1).(x+1)+4 ©y=—9(x+1)+4

Sy=—9x—5. -1 0 2 3

A , q(x) =-9-x5
Phan tich:

fx) = -x3+3.x2

Phuong trinh tiép tuyén y=—9x—5 1a

tiép tuyén tai A (nhan A lam tiép diém)

tat nhién 1a ké tir A. Nhung van c6 thé co
-5
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tiép tuyén cua do thi (C) di qua A ma khong nhan A 1am tiép diém.
Loi gidi dung la:
Phuong trinh dudng thing (d) di qua diém A(-1;4)

vacohé so gockla: y=k(x+1)+4

Diéu kién dé duong thang (d) 12 tiép tuyén cua dd thi (C) 1a hé sau c6 nghiém:

(D).

—X’ +3x" =k(x+1)+4
k = —3x" +6x

X —3x—2=0 x=2, k= 0

H¢ (D)< &
k = —3x* +6x x=—1Lk=-9

Tir d6 ta c6 hai tiép tuyén c6 phuong trinh: }y = 4‘ va }y= -9x - 5‘.

2. Bai tap twong tw
Bai tap 1: X¢ét tinh don di¢u cua cac ham s6 sau:

2
= 2x+3 b y=LX+1 C.y = COSX - sinx

a. .
M 1—x x+1

Bai tap 2: Xac dinh m dé ham sb sau khong ¢ cuc tri:

X 42mx—3

X—m
Bai tap 3: Tim cuc tri cia cdc ham s6 sau:
a.y=(T—x)x+5 b. y = cosx - sinx c.y =sin’x
Bai tap 4: Xac dinh m dé ham s6 sau dat cuec tri tai x = 1:

y= x3—mx2+[m—§]x+5

Bai tip 5: Xac dinh a dé ham s6 sau luén dong bién trén R:

3
Bai tAp 6: Tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhit cta cac ham sb sau:
a.y =[x +3x° —72x+90‘ trén doan [—35;5]

b. y = 2sinx + sin2x trén doan

0;3—ﬁl
2

C. ¥ =cos’X - 6¢0s’x + 9cosx + 5
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Bai tip 7: Cho ham sé y = (x + 1)*(2 - X) , ¢6 d0 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén
ctia d0 thi (C) biét tiép tuyén do6 di qua diém M(2;0)
Bai tip 8: Chirng minh céac bat ding thirc sau:

2

a. e"+cosx22+x—%, VxeR

b. e"—e_"22ln(x+ 1+x2),Vx20

c. 8Sin2§+sin2x>2x, Vx €[0;7]

Bai tip 9: Cho ham sd y = %x3 —(m—1)x* +(m—3)x+4% (m 13 tham sd)

Xac dinh m dé do thi ham s cit duong thang y=-3x + 4% tai ba diém phan biét.
Bai tap 10: Vi cac gid tri ndo cta tham s6 m thi phuong trinh: x° —2|x|=m(|x|—1)

c6 4 nghiém thyc phan biét ?
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