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PHAN I. GIAI TICH

Clurong [ : HAIM SO LUOKG GIAC — PHUOKUG TROUH LUDHG GIAC
§ 0. COUG THUC LUTKG GIAC CAW uAm vitue
1. Puvng tron lugng gide va ddu eia ede gid tri lugng gide

sinx

@
1
2 Cung phan tu
o I | I |10 | IV
Giatri LG
an @
sin «v + + | - -
7 T [ | 20 1 cosx

° " cos o + | - | = | +
f111)) av) tana + — + —
3n cota + _ + _

1 (Nhat ca — Nhi sin - Tam tan - Tt cos)

©
2. Céng tluie ligng gide eo ban
2 1 2 1
tana.cota =1 sin® o +cos® v = 1 I+ tan” a = —; I+ cot” a=—
cos” o sin” «
3. Cung gde lien két
Cung d6i nhau Cung bu nhau Cung phu nhau
. . Nk
cos(—a) = cosa sin(m —a) = sina sin| - —a| = cosa

sin(—a) = —sina cos(m —a) = —cosa COS

s .
——a|= sina
2

tan(—a) = — tana tan(m —a) = — tana tan

s
——a| = cota
2 ]

cot(—a) = — cota cot(m —a) = —cota cot

s
——a| = tana
2 ]

Cung hon kém 7 Cung hon kém g
sin(r 4+ a) = —sina sin g_;_a = cosa
cos(m + a) = —cosa cos g_;_a = —sina
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tan(m 4+ a)= tana

tan = —cota

0
—+a
2

cot(m + a)= cota

cot = —tana

0
—+a
2

4. Céng tlute ¢dng cung

sin(a £ b) = sina - cosb £ cosa - sinb.

cos(a £ b) = cosa - cosb F sina - sinb.

tana f tan tana — tanb
fan(a + ) = 0L tnd an(a 1y — _tn0 = tand_
1—tana-tanbd 1+ tana-tanb
Hé qui: tan |~ + 1| = - T BT s pan | T _ 4| = L tane
| 4 I —tanz 1+ tanzx

5. Céng tluie nhdan déi va ha bae

Nhan doi Ha bac
sin 2a = 2sin « - cos « sin o = COS 2
2
cos’ a — sin” & 9 1+ cos2a
cos2a = ) oy cos” a=
2cos"a—1=1—-2sin" « 2
1 — cos2«
tan2a = m tan® o =
1—tan o 1+ cos2a
2 1+ cos22«
cot 2a _cota—l cot’ a = —1+ 5
2cot o — Cosatx
Nhan ba
sin 3a :3Sina—4sin3a 3tana_tan3a
5 tan 3o =
cos3a = 4cos’ o — 3cosa 1—3tan’«
6. Céng Huie bién doi tdng thanh tich
a a—>b . a+b . a—2b
cosa + cosb = 2cos - COS cosa — cosb = —2sin —2|_ -sin 5
) ) . a-+b a—2b ) ) a+b . a—>b
sina -+ sinb = 2sin + - COS sina —sinb = 2cos + -sin
2 2 2
sin(a + b sin(a — b
tana—l—tanb:L tana—tansz
cosa - cosb cosa - cosb
sin(a + b sin(b —a
cota—l—cotb:ﬁ cota—cotb:#
sina -sinb sina -sinb
Pac biét
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™

sin:c—l—oos:c:\/ésin a:—l—z il

T——|=-—2cos a:—l—z

T . \/‘ .
x—z Sinx —cosz =V2sin

7. @éng tHuie bién déi tich thanh téng

1 1
cosa - cosh = . [cos(a —b) + cos(a + b)] sina-sinb = 3 [cos(a —b) — cos(a + b)]
: 1. :
sina - cosb = > [sm(a —b) + sin(a + b)]
Bang lwgng gidc ciia mot s6 goc dic biét
0° 300 450 60° 90° 1200 1359 1500 180° 360°
0 T L T T | 2n ) 3m | 5 )
6 4 3 2 3 4 6 " i
sin o 0 l ﬂ ﬁ 1 ﬁ ﬂ l 0 0
2 2 2 2 2 2
cosa | 1 | ¥ |2 Lo | L) 2y
2 2 2 2 2 2
tan o 0 g 1 V3 kxd | —/3 -1 —g 0 0
cota | kxd NE) 1 g 0 —g 1 3 | kxd | kxd
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§ 1. HAM SO LUONG GIAC

1. Tinh chat ctia ham so
a. Ham s0 chan, ham s6 1é:

« Ham s8 y = f(z) c6 tap xac dinh D goi 1a ham s6 chdn néu véi moi x € D thi —z € D

va f(—z) = f(z). D6 thi ham s6 chdn nhan truc tung lam truc d6i xing.

+ Ham s6 y = f(z) co tap xac dinh D goi 1a ham s61é néu véimoi z € D thi —z € D va
f(=z) = —f(z). D6 thi ham s6 1é nhan goc toa d¢ O 1am tam ddi xting.

b. Ham s8 don diéu: Choham s8 y = f(z) xac dinh trén tap (a;b) C R.

« y = f(x) goila dong bién trén (a;b) néu Vz,z, € (a;b) cé x, <z, = f(z,) < f(z,).

« y = f(x) goilanghichbién trén (a;b) néu Yz ,z, € (a;b) 6 x, <z, = f(z,) > f(z,).
c. Ham s8 tuin hoan:

+ Ham s6 y = f(x) xac dinh trén tap hop D, duwoc goi la ham s6 tuan hoan néu c6 s6
T =0 saochovéimoi z € D tacd (z+T)eDva(z—T)eDva f(x+T)= f(z).

+ Néu c6 sd duwong T' nho nhét thoéa man cac diéu kién trén thi 7' goi 1a chu ki ctia ham
tuan hoan f.

2. Ham s6 y = sin .
« Hams6 y =sinz cotapxacdinhla D=R = y = sin[f(x)] xac dinh < f(z) xac dinh.

o Og‘sinx‘gl

. TépgiétriT:[—l;l],nghialé:—lgsin:cgli o 0<sinir<l

« Ham s6 y = f(z) =sinz la ham s61é vi f(—z) = sin(—z) = —sinz = —f(z). Nén d6 thi

ham s6 y = sinz nhén gdc toa d O lam tam d6i xing.
« Ham s6 y = sinz tuan hoan véi chu ki T = 27, nghia la: sin(z + k27) = sinz. Ham s6

A \ & \ 2
y = sin(az +b) tuan hoan véichuki T = ﬁ
a

+ Ham s6 y =sinz dong bién trén moi khoang :

—g + k27, g + k27| va nghich bién

trén mdi khoang : g ko ST kon| véikeZ

o sinle@x:g—l—k%r

+ Hamsd y = sinz nhan cac gia tri ddcbiét: | o sinz =0 <z =Fkn , (kez).

o sinx:—1<:>x:—g+k27r
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+ D6 thi ham s&: y

Hinh dang do thi ham s6’y = sinz
4. Ham s6 y = cos 7.
« HamsG y = cosz cotapxacdinh D =R = y = cos[f(x)] xac dinh < f(z) xac dinh.
N o o OS‘COSQI‘SI
» Tap gia tri T:[—l;l], nghiala: —1 <cosz <1= ) .
o 0<cos"z<1

« Ham s8 y = f(z) = cosz 1a ham s8 chan vi f(—z) = cos(—z) = cosz = f(x), nén do thi
cta ham s6 nhan truc tung Oy lam truc d&i xing.
« Hams6 y = cosz tuan hoan véi chu ki T) = 27, nghia la cos(z + k27) = cosz. Ham s6
“ . .. . 27
y = cos(ar + b) tuan hoan véichuki T, = ‘—
g

« Ham s8 y = cosz dong bién trén mdi khoang (—7 + k27; k27) va nghich bién trén moi
khoang (k2m; 7 + k2m).

o cosrx=1<z=K2Tnr

+ Ham s6 y = cosz nhan céc gia tri dac biét:

O

cosx:O@x:g—l—kﬁ , (kez).

o cosr=—-1rz=71+kKnr

o DO thi ham so: A

4. Ham sd y = tanz. Hinh dang thi ham s6"y = cos

« Ham s6 y = tanx c6 tap xac dinh D:R\{g+kﬂ, kGZ}, nghia la x¢g+kﬁ:>

hams@ y = tan[f(x)] xac dinh & f(z) = g +km; (ke Z).

« Tapgiatri T = R.
« Hams6 y = f(z) = tanz laham s6lé vi f(—z) = tan(—z) = —tanz = —f(z) nén do thi
cta ham s6 d6i xtiing qua goc toa do O.
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« Ham s6 y = tanz tudn hoan v6ichuki 7 =7 = y = tan(az +b) tuan hoan véi chu

WT ==

™
la

Gia tri dac biét:

« Do6thihams6 y = tanz

5. Ham s6 y = cot .

o tanz=0< z=knr
o tanle@xz%—l—kﬁ , (keZ).
T
o tan$:—1<:>x:—2+k7r
y
A y=tanz
_3n n _T O 3n 2n sn
2 2 2 2 2

+ Ham s6 y = cotx cotap xac dinhla D =R\ {kﬂ', ke Z}, nghiala z = km; (k€ Z) =
ham s8 y = cot [f(x)] xac dinh & f(z) = km;, (k € Z).

Tap giatri T'= R.

Ham s6 y = f(x) = cotz la ham s6 1é vi f(—x) = cot(—z) = —cotz = —f(x) nén d6 thi

cta ham s6 d6i xtiing qua goc toa do O.

Ham s§ y = cotz tuan hoan véichuki T =7 = y = cot(az +b) tuan hoan véi chu

KT =

Gia tri dac biét :

s
o

o cotsz@x:g—l—kﬂ

D06 thi ham s6 y = cotz:

o C0t$:1<:>$:%+k71' , (keZ).
T
o cot$:—1<:>x:—z—|—k7r
Yy
A
Yy =cotzr
—2m, _3n = O = T 3 2n
2 2 2 2
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w Phwong phép gidi. D€ tim tap xac dinh ctia ham s6 luwong giac ta can nhé:

o y=tan f(z)= Sinf(7) o cos f(x) = 0 & f(z) = g + km, (k € Z).

cos f(x)

y = cot f(z) = cos f(®) _ owe sin f(z) = 0 & f(z) = kn, (k € Z).

sin f(x)

« Mot s truong hop tim tap xac dinh thuong gép:
° y:p<1 ) 20, o y=%[P(s) —==— P(a) > 0.
x
o y——d 0 prys g,
27L’P($)
. A=0
o Luuyrang: —1 <sin f(z); cos f(z) <1 va AB=0<& B0
=
+ Vi k € Z, ta can nhé nhitng truong hop dac biét:
tsine=1e0=—+kn + cosz =12 =k2n
o |+ sinz=0 & z=knm . o —|—cos:c:O<:>x:g—l—k7r
+sinz=—lor=—11+kr + coszr=—1<rc=n+k27
T T
o +tanx:1<:>xzz+k7r . o +cotx:1<:>xzz—l—k7r
T T
+ tanx:—1<:>x:—1+k7r + cotx:—1<:>x:—z—l—k7r

, in3 92 _
Vidu 1. Tim tap xac dinh cia ham s&: y = f(z) = Sl? oy / cosT
tan"z —1 1+ cosz

GHAT: e et e et e e e et e e e e et e e se et e e e e ——eeaaa——eesaa—teeeea—teeeaaateesaaataeeeanateeeannreesannne
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; A1 s n Var® — 2’
Vi du 2. Tim tap xac dinh ciaham s&: y = f(z) = ——-
COS T
GHAL .ottt a et ea e
BAI TAP VAN DUNG

BT 1. Tim tap xac dinh cua cac ham so luong giac sau:

4
a) y=cos—- b) y = cosv2z.
x
1 2
C) y:ﬂ~ d) y:tan5x—|——ﬁ~
sin x 3
2tan2x —5 tan 2z
&) Y= f oy=—p—
sin2z + 1 14 cos™x

) _ tan2x . h) - /cos:c +4
8 sinx —1 Y sinz +1
i) _ |cosz —2 ) - /2—|—sinx

Y 1—sinzx vy cosz +1

K) y= cot 2z ) y= /1—sin:c
Jl—cos?:c 1+ cosx
Jz

cos2x
m) y = — . n) y=———+tanz.
sin Tx 1—sinz
| tan2z

0) y= : p) Yy=—F—-
T COST \sinz +1

BT 2. Tim tap xac dinh cua cac ham so luong gidc sau:

() 2
™ —X

a) y=———— b) y =7 — 4z’ + tan2z.
sin 2z
tan 2.%—1 tan x_ﬁ
4 4
) y= d) y=
l—sinle—T 1—cos|z + =
8 3
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T
1+ tan|——z
&) y— 4 J H 3 —sindz
Y cosx — 2 Y cosz +1
3 T
g y=——"- h) y = cot|2z + —|.tan2z.
COS X — COS 3% 3
. ; 1 . 4
) y=~+2+sinx ————- i y=— -
tan® z —1 sin“xz —cos” z
. 1+ cot g—l—x
6 V1—cosz 9 T
tan 3:6—2

PDang todan 2: Tim gid tri l6n whdl, gida tri nhéd nhdt caa ham sé lidpng gide

= Phuong phap giai.

+ Dua vao tap gia tri cia ham s6 luwong giac, Chéng han:
0< ‘sin :c‘ <1
0<sinz<1

0< ‘cos:c‘ <1

hoac —1<cosz <1= )
0<cos"zr<1

o —1<sinz<1=

o Bién do6i vé dang: m <y < M.

o Kétluan: maxy = M va miny = m.

4

Vidu 1. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f(z) =
\/5 —2cos’ xsin® z

GHAT: ettt e et e et e e e e e teesea e e e e e —— et aea—teesea —teeeea—teeeenateesaateeeeanateesannnteesaanne
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Vi du 3. Tim gi4 tri 16n nhat va gié tri nho nhat cua f(z) = sin’ 7 + cos’ x + 2, Vx € —g;g

BAI TAP VAN DUNG

BT 3. Tim gia tri 1én nhét va gia tri nho nhat cta cac ham s6 luong giac sau:

a) y =5Hy3+cos2z + 4. b) y =+/1—cos4x.

c) y = 3sin’ 2z —4. d) y =4 —5sin’ 2z cos’ 2.

&) y=3—2|sindal. f) y=+4—2sin"2z —8.
4 4

g) Y= h) y=

14+ 3cos’z \/5—2c052:csin2:c

NG . 3

\/4—2sin 3z 3—\/1—cos:c
4 2
k) y= ~ ) y= ~
s \/g sin2x + cos2w
2—cos|lz——|+3
BT 4. Tim gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat cta cac ham s6 luong giac sau:
a) y=—sin’z —cosz + 2. b) y=sin'z —2cos’z +1.
c) y=cos’z+2sinz + 2. d) y=sin'z+cos'z +4.
e) y :\/2—0082$+sin2x. f) y=sin’z 4 cos’ .
g) y:sin2x—|—\/50082m+4. h) y = cos’ z + 2cos2z.
i) y =2sin’z — cos 2. i)  y=2sin2z(sin2z — 4 cos2z).

k) y = 3sin’z + 5cos’ z — 4 cos 2. ) y=4sin’z+ \/gsin2x + 3.

m) y = (2sinz + cosz)(3sinz —cosz). n) y =sinz + cosx + 2sinz cosz — 1.

0) y=1—(sin2x + cos2x)’. p) Y= ‘5sin$ +12cosx — 10‘-
2
Q) yZZSinx—l—\/Esin[%—x]—l. r) y = 2|cos2x + cos 2$—l—?ﬂ- + 3.

BT 5. Tim gia tri 1én nhét va gia tri nho nhat cta cac ham s6 luong giac sau:

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 10 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thinh, (. Tan Phi, Tp.HCM DE CUONG HOC TAP LOP II

$6 56, Phd (hey, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HOM — 0986.985.600 Mén: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017
. ™ 2
a) y =sin2z, Vz € O;§~ b) y = cos :c—l——,Va:G—?;O‘
c) y =sin 2:c—|—z,Va:€—z;z~ d) y=sin'z+cos'z, Vz € O;z~
4 4 4 6
3
f) y=2sin’2 —cos2z, Vz € O;g~ g) y = cot :c—l—%,Va:G _Iﬂ;_g

= Phuong phap giai.

+ Budc1l. Tim tap xac dinh D cua ham s6 luong giac.
Néu Vz € D thi —z € D = D la tap d6i xtéing va chuyén sang budc 2.
« Bu6c2. Tinh f(—z), nghia la sé thay = bang —z, sé& c6 2 két qua thuong gap sau:
o Néu f(—z) = f(z) = f(z) la ham s& chén.
o Néu f(—z) = —f(z) = f(z) laham s6 lé.
Luuy:
« Néu khong l1a tap d6i xting (Vz € D = —z ¢ D) hodc f(—z) khong bang f(r) hoac
—f(z) ta s& két luan ham s khong chén, khong lé.
+ Ta thuwong stt dung cung goc lién két dang cung d6i trong dang toan nay, cu theé:
cos(—a) = cosa, sin(—a) = —sina, tan(—a) = —tana, cot(—a) = — cota.

Vidu. Xét tinh chdn 1é ctia ham s6:

a) f(x) = sin’ 2z + cos 3z. b) f(z) = cosvz® —16.
BAI TAP VAN DUNG
BT 6. Xét tinh chan 1é ctia cac ham s6 sau:
a) y = f(xz)=tanz + cotuz. b) y = f(z) = tan’ 22.sin 5z.
c) y= f(z)=sin 23:—1—9%‘ d) y=f(x)=—2cos’ 3x+g :

e) y=f(r)=sin’(3x+5m)+cot(2r —7n). f) y= f(x)= cot(4r + 57)tan(2z — 37).
g) y= f(z)=sinVv9— 2. h) y = f(z) = sin® 22 + cos 3z.

C5 TXWT Lo i 7 1y phvic iy o2 23 han v vy Lac 700 kMHT X eav.
|

0. Winfrey
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§ 2. PHUOUG TROUH LUGHG GOAC
PAQA Gk

L. Pluong tink lugnq gide co bdn

Véi k € Z, ta c6 cac phueong trinh lwgng gidc co ban sau:

a=>b+ k27 a=>b+ k27

e gsina = sinb & . . = b= .
sina = sin b k2 cosa = COS 0= b+ ko
o tana = tanb & a = b+ k. e cota =cothb & a=>b+km.
Néu dé bai cho dang d6 («’) thi ta sé chuyén k27w — £360°, km — k180° véi m = 180"

Nhitng treong hop dac biét:

—i—sinx:1<:>$:g+k27r + cosz =1 o= k2n
o |+ sinz=0 < z=kr . o +cos:c:O<:>x:g—|—k7r
+sinz=—lor=—11+kr + cosx=—1Srx=7m+k27
2
T T
o +tanx:1<:>xzz+k7r . o +cotx:1<:>xzz—l—k7r
T T
+tanx:—1<:>x:—z—|—k7r +cotx:—1<:>x:—z—l—k7r

Vi du. Gidi cdc phuong trinh:

1
a) sin2z =——- b) cos r—2l= 1.
2 3
) tan(2z —30°) = /3. d) cot x—g] = 1.
BAI TAP VAN DUNG

BT 7. Giai cac phuong trinh lugng giac sau (gia st diéu kién dugc xac dinh):

2
W op |1
6 2

a) sinz = sin?~ b) sin

C) sin 2:(:—1—z =—1. d) cos 2:1:—1—z — cos—.
6 3 4
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DI CUONG HOC TAP LOP II
Mon: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017

e) cosy =——-

g) 2sin(z +30°) + /3 = 0.
2+ 2 +V2 =0.

k) (14+2cosz)(3 —cosz)=0.

i) 2cos

m) \/EsinQ:c +2cosz = 0.

1
0) sin2z.cos2x + 1 = 0.

P)

CcoS =1.

0
T+ —
6

cot(4z + 35°) = —1.
+3=0.

tan(z — 30°).cos(2z — 150") = 0.

T
2cos|x ——

sinx + 3sin§ = 0.

) 1
sin z cos x cos 2z cos 4x cos 8 = — -

. Mot s6 ky ning gidi phuonq tiink bugug gide

Cung d6i nhau

Cung bu nhau

Cung phu nhau

cos(—a) = cosa

sin(m —a) = sina

. s
S1n 5—0/ = Ccosa

: : 7T :
sin(—a) = —sina cos(m —a) = —cosa cos|— — a] — sina
2
tan(—a) = — tana tan(m —a) = — tana tan| T — a] — cota
2
cot(—a) = — cota cot(m —a) = —cota cot

s
——a| = tana
2 ]

Cung hon kém 7

Cung hon kém g

sin(r +a) = —sina

sin

7T
—+a|= cosa
2
cos(m + a) = —cosa oS g—i—a = —sina
tan(m + a)= tana tan g—i—a = —cota
cot(m + a)= cota cot g—i—a = —tana

Tinh chu ky

sin(x + k27) = sinx

cos(z + k2m) = cosz

sin[m + (7 + kQﬂ')] = —sinz

cos[m + (7 + k27r)] = —cosz

tan(z + k) = tanz

cot(z + km) = cotx

Bién soan va gidng day: Ths. Le Odan Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789
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Vi du 1. Giai phwong trinh luong gidc sau (gia st diéu kién duwoc xac dinh):

a) sin2z = cos

x_ZJ. b) tan
3

0
T+
3

Vi du 2. Giai phwong trinh luwong gidc sau (gia st diéu kién duoc xac dinh):

a) sin3x + cos

g_g;]:()_ b) tanz.tan3z +1=0.

BAI TAP VAN DUNG

BT 8. Giai cac phuwong trinh luwgng giac sau (gia sit diéu kién duwgc xac dinh):

a) sin 2z = cos| = — z|- b) sin 3£C—|—2—7T = CoS x—g—W~
6 3 4
s . ) 2
C) cos 2:6—1—2 = gin z. d) cos2x =sin x—?]
2
e) cos 4x—|—z—sin2x:O. f) sin 3£C—|——7T = cos x—g—W~
5 3 4
37 s s
g) cot|2z ——|=tan|x ——|- h) tan|3z ——|= cotz.
4 6 5

——— Mudn bién d6i sin thanh cos, tan thanh cot va nguoc lai, ta sé lam nhw thé nao ?

BT 9. Giaicac phuong trinh lugng giac sau (gia st diéu kién dugc xac dinh):
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DI CUONG HOC TAP LOP II
Mon: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017

a) cos(3z +45°) = —cosz.

Qx_z].
6

3z —z] = —tanuz.
3

C) sin

0 .
T ——|=—sin
4]

e) tan

™

g) cos Sx—g +cosz = 0.

i) sin 4+ cosx = 0.

2+ L
4

K) tan 3x+% + tan2z = 0.

b) cos 2:(:—1—z = —cos x+z~
3 4
d) sin 2:64—% +sinz = 0.
f) cot g = —|—cotz—x = 0.
4 2
2
h) sin 3:U+—7T + sin :U—7— = 0.
3 5
j) cos dz+Z|+sin|z—Z|=o0.
3 4

1) tan2z.tan 3z =1.

——— Mudn bé diau " — " trwede sin, cos, tan, cotan ta sé lam nhw thé' nao ?

BT 10. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) sindr —2cos’z+1=0.
c) sinbdz +2cos’z = 1.

e) cos + sin 2z = 0.

T
——z
2

f) ZSingg = cosHz + 1.

h) sin + cos %—x]:\/g.

47
—+z
9

b) 2cosbx.cos3z + sinz = cos 8z.

d) cos2xcosx + cosz = sin2zsin .

1—
f) cot2x:ﬂ~
1+ tanz
4
g) sin 3x+%+sin %—33:]:\/5.
. s . |57
i) cos 3374-5 + sin ?—1—3:5 = 2.

2. Ghép cung thich hop dé dp dung edng Huie tich thanh tdng

a+b

a—2b
- COoS .

2

e cosa + cosb = 2cos

a+b .
- sin

a—b.
2

e cosa — cosb =—2sin

a+b

a—2b
- COS .

2

e sina + sinb = 2sin

a+b

. a—b
+ S1n .

2

e sina —sinb = 2cos

a+b a—b
2 )

Khi ap dung tong thanh tich d6i véi hai ham sin va cosin thi duoc hai cung mdi la:
- Do d6 khi st dung nén nham (téng va hiéu) hai cung méi nay trudc dé

nhém hang t&r thich hgp sao cho xudt hién nhan ti chung (cung cung) véi hang tir con lai
hodc cum ghép khac trong phuong trinh can giai.
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Vi du 1. Giai phuwong trinh: sin 5z + sin 3z + sinz = 0.

GHAT: ettt e et e e et e s e et e e e e e ———eeaa ——eeeaa——eeaea——eeeaaa—teeaaa—teeseataeeeanateesanateeeaannnees

Vi du 2. Giai phwong trinh: cos 3z + cos2z + cosz +1 = 0.

GaAT: et e et e e et s e et et e e e ——eeeaa———eeean——aeaea——eeeaaa—teeeea—teeseaataeeeanateesanteeeeanaees

BAI TAP VAN DUNG

BT 11. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) sinz + sin2z + sin3x = 0. b) cosx + cos 3z + cosHx = 0.

¢) 1—sinz —cos2z + sin3z = 0. d) cosz + cos2z + cos3z + cosdz = 0.
e) sin3dz 4 cos2z —sinz = 0. f) sinx —4cosz + sin3z = 0.

g) cos3z + 2sin2z —cosz = 0. h) cosz — cos2z = sin 3z.

BT 12. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) sinbz +sinz +2sin’z = 1. b) sinz +sin2x + sin3z =1+ cosx + cos 2.
¢) cosdzr —2sin2x —cosx —sinx =1. d) 4sin3z 4+ sinbz — 2sin z cos2z = 0.

e) sinbr +sindx +2cosz =1+sindxr. ) cos2z —sin3x + cosbr = sin10x 4 cos 8.
g) 1-+sinz + cos3z = cosz + sin 2z + cos2z.

h) sinx + sin 2z + sin 3x = cosx + cos2z + cos 3x.

3. Jba bae khi qdap bdie chdn eaa sin va cos

.9 1 — cos2a 9 1+ cos 2«
e Sinox = ——- e cOS = —-
2 2
9 1 — cos2a 9 1+ cos2a
e tan oo = ——- e cOtx =—rv—-—-
1 4 cos2« 1 — cos2«

w  Lwu y d6i véi cong thirc ha bac ca sin va cosin:

. 1A PN I s N aAs
— Mai Ian ha bac xuat hién hang so6 > va cung goc tang gap doi.

— Mouc dich caa viéc ha bac: ha bac dé triét tiéu hang s6 khong mong mudn va nhém
hang tt thich hgp d€ sau khi 4p dung cong thirc (tong thanh tich sau khi ha bac) sé
xuat hién nhan t chung hodc lam bai toan don gian hon.
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1
Vi du 1. Giai phuong trinh: sin® 2z — cos® 87 = 2 cos10z.

GHAT: ettt e et e et e e e e et e e sea e e e e e ——eeaea—teesaa——eeeeateeeeaateesaantteeaenateeeanareesaanne

3
Vi du 2. Giai phuwong trinh: cos® z + cos’ 2z + cos’ 3z + cos’ 4z = 5

GHAL: ettt ettt ettt et et et e st et et et et e be b enbenbenbenbenbensebenbenbenbenbantens
BAI TAP VAN DUNG
BT 13. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
1
a) sin®z=—- cos® |20 — :§~
2 4 4
2
c) cos’w = +4\/§~ 4sinz —1=0.
2 7 1
e) sin?|3z + 2| = sin?| L — g cos z +sin' |z + 2| ==
3 4 4 4
g) sin’2z +sin’z = 1. sin’ 22 + cos® 3z = 1.
3 3
i) sin’ 2 +sin’ 2z + sin® 3z = 5 cos’ x + cos’ 2z + cos’ 3z = 5
k) sin®z + sin® 22 + sin® 3z = 2. sin” z + sin® 3z = cos” 2z + cos” 4.
. 3 . 3 \/5 . 3 . 3 \/5
m) sin’ zcosx — sinz cos” x = < sin” x cosx + sinx cos’ ¢ = i
BT 14. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) sin’ 4z — cos’ 6z = sin10z, Vx € 0;%]- b) cos3z +sin 7z = 2sin’ 77; —l—% —20082%'
Bién soan va gidng day: Ths. Lé Vin Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 17 -
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c) 2sin’2z +sin7z —1 = sina. d) cos’z + cos’ 2z + cos’ 3z + cos” 4x = 2.
e) cos’ x4+ cos’ 2z + cos’ [g — 3x] = Z - f) sin’4z—cos’ 6z =sin 7—2T +10x|,Vz € 0,7—; .
g) sin’3z — cos’ 4z = sin’ 5z — cos’ 62.  h) tan’x + sin’ 2z = 4 cos’ z.
i) cos’ 3z.cos2z — cos” x = 0. j) 4sin2§—\/§c082x =14 2cos’ x—%]

4. Ve dinh nhdan ti chung dé dua vé phuong trinh tich sé

Da s6 dé thi, kiém tra thuwong la nhitng phuong trinh dua vé tich sd6. Do d6, trudc khi giai
ta phai quan sat xem ching cé nhiing lwong nhan t¢ chung nao, sau d6 dinh huéng dé
tach, ghép, nhom phu hop. Mot s6 luong nhan tix thuong gép:

— Cac biéu thirc c6 nhan ti chung véi [cosz + sin z| thuong gdp la:
. .9 . 2 . 2
e 1+sin2z =sin” 2z £ 2sinzcosx + cos” z = (sinz £ cosz)".
2 - 92 . .
e c0s2z = cos” z —sin” z = (cosz — sinz)(cosz + sin ).
4 sa4 2 2 2 s 2 . .
« cos'z —sin" x = (cos” z —sin” x)(cos” = + sin” z) = (cosx — sinz)(cos x + sin x).
3 . 3 o . .
e cos'z —sin’ z = (cosz Fsinz)(l £ sinz cosz).

sinzx cosx Etsinz
e I+ tanz =1+ = .
COS T COS T

. 1iCOt$:1iCOS$ :sinxicosx.

sinx sin x
0 . s 1.
¢ cos|z——|=sin|z +—|=—F—=(sinz + cosz).
4 4 )
sin|z — | = —cos|z + = = —=(sinz — cosz)
n g| = g T T s

— Nhin dwéi goc &6 hang dang thiic s8 3, dang a’ — b* = (a — b)(a + b), chang han:

, , sin®z =1 —cos’ 2 = (1 — cosz)(1 + cos 1)
e sin“rz+cosz=1= ) s _ _ .
cos"z =1"—sin"z = (1 —sinz)(1 + sinz)

« cos’z = cosz.cos’ z = cosz.(1” — sin’ 1) = cosz(1 — sinz)(1 + sin z).

e sin’z = sinz.sin® z = sin2.(1* — cos® ) = sin x(1 — cos z)(1 + cos z).

¢ 3—4cos’r=3—4(1-sin’z) = (2sinz)’ —1* = (2sinz — 1)(2sinx + 1).

¢ sin2z = (1+sin2z) — 1= (sinx + cosz)’ —1* = (sinz + cosz — 1)(sinz + cosx + 1).

« 2(cos'z —sin' z) + 1= 3cos’ z — sin® r = (\/g cos z — sin x)(\/g sinx + cosx).........
— Phan tich tam thitc bac hai dang: f(X) = aX’ +bX +c=a.(X — X,)- (X — X)) véi X

c6théla sinz, cosz,....... va X, X, la2nghiém cta f(X)=0.
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Vi du 1. Giai phuwong trinh: 2 cosx + J3sinz = sin2z + /3.

GHAT: et e et e e e ettt e e e teese e —a e e e e ——eeaaa—teesaa —teeeen—teeeaa—teeseatteeeenateeeannreesaanne

Vi du 2. Giai phuong trinh: cos2z — (1 4 sinz)(sinz + cosz) = 0.

GHAT: e e et e e et e e e et e e e e e —eese e ——e e e e ——eeaea—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseantaeeaanateeeanareesaanne

Vi du 3. Giai phuong trinh: (sinz — cosz +1)(2sinz — cosz) — sin 2z = 0.

GHAT: et et e et e e e ettt s e e te e s e e —— et e e ——eeea et e eeaa —aeeeen—teeeeaataesaantteeeanateeeannreesaanne

GHAT: e et e et e e e et e e e e et e e se et e e e e ——eeaaa——eesaa—teeeea—teeeaaateesaaataeeeanateeeannreesannne

BAI TAP VAN DUNG
BT 15. Giai cac phwong trinh lugong giac sau:
a) sin 2z — /3 sinz = 0. b) (sinz + cosz)’ =1+ cosz.
c) sinz + cosx = cos2z. d) cos2z 4 (14 2cosz)(sinz — cosz) = 0.
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BT 16.

BT 17.

BT 18.

e) (tanz +1)sin®z + cos2r = 0.
g) sin2:c—l—cosa:—\/§sin x—%]:l.
i) 1+tanx:2\/§sin x+§~

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:
a) 25in2x—\/§sinxcosx+(3082x:1.
C) 4sin2x+3\/§sin2x—2(:os?x = 4.
e) (2oosz+1)(sin2z+2sinz —2) =408’ z—1.
g) (2sinz—1)(2sin2z +1) +4cos’ z = 3.

i) sin2z=(sinz+omzr—1)2sinz+osr+2). j

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:
a) sinz +4cosz =2+ sin2z.

c) \/E(sinx —2cosz) =2 —sin 2.

e) sin2z +2cosz —sinz —1 = 0.

g)

i) sin2z 4+ 2sinx + 1 = cos 2.

sin2x +1=6sinz + cos2z.

1) sin2z —sinz + 2cos2z = 1.
n) tanz + cotz = 2(sin 2z + cos2z).

. . 92 .
sin2z + 2sin” ¢ = sinz + cos z.

P)
r) cos3r — cosT = 2sinx cos 2z.

t) cosx+tanz =14 tanzsinz.
Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

a) cosx +2sinz.(l—cosz) =2+ 2sinz.

¢) 1—sinzcosx =2

. 5 X
sin x — cos 5|

¥

e) sin T 22|+ sin =—-
4 2

0
—+z
4

-3 3 .
sSin” £ 4+ cos” £ = sinx + cos .

8)

i) 2sin’z + cos2z + cosz = 0.

1) sin2z —cos2x — \/Esina: = 0.
n) 3sin3z 42+ sinz(3 —8cosz) = 3cos .

b)
d)
f)
h)
j)

sin z.(1 4+ cos2z) + sin 2z = 1 + cos x.

1 2
\/Ecos[z—x ~—+_COS v =1+ cotx.
4 sin z
cos:c—l—cosBa::l—i—\/Esin 2:1:—1—% .

4sin2zsinx +2sin2z —2sinx =4 — 4.cos’ z.
(cosz +1)(cos2z + 2cosz) + 2sin’ x = 0.
(2sinz —1)(2c082z +-2sinz +-3) = 4sin’ x — 1.
(2sinz —1)(2c082z +2sinz +1) =3 — 4005’ .

2(cos’ z —sin' z) +1 = V3 cosz —sinz.

sin 2z —l—\/g = 2008x+\/§sinx.
sin2z —sinz = 2 — 4 cos .
sin2z —2sinx —2cosz +2 = 0.
sin 2z — cos2x = 2sinz — 1.

sin z(1 + cos2zx) 4 sin 2z = 1 + cos x.

m) (2cosz —1)(2sinz + cosx) = sin2z —sinz.

0)

q)

b)

d)

f)
h)

j)

(1+sin’ z)cosz + (14 cos’ ¥)sinz =1 +sin2x.
cos3zr + cosx = 2\/5 cos 2z sin x.

. 92 . .
2sin” z —sin2x +sinx + cosx = 1.

tanx = sin 2z — 2 cot 2x.

2(cosx +sin2x) =1+ 4sin z(1 + cos2z).

x—z]zl.
4

V2.
2

sin 2z + cos T — \/Esin

COS

T : T
——z|—sn|2z + —
1 ] 1
sin® z + cos’ z = 2(sin” z + cos’ ).

)
sin® 2 +cos” 2 =2(sin" 7 + 008" 7) += cos2z.

m) tan 2z + cotz = 8cos”’ z.

0)

2sin z(2cos2z + 1+ sinx) = cos2z + 2.
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IT. Mot s6 dang phuong tuink bugnq gide thusng qéip
1. Pluiong trinh Lidgng gide dua vé bie hai va bae eao eiang 1 ham lidgng gide

Quan sat va dung cac cong thirc bién doi dé dua phuong trinh vé cung mét ham lwong giac
(cung sin hodc cung cos hodc cung tan hodc cung cot) v6i cung goc gidng nhau, chang han:

Dang bat an phu Diéu kién
asin® X +bsinX +¢=0 t=sin X —1<t<1
acos’ X +bcosX +c=0 t=cos X —1<t<1
atan’ X +btan X 4+ ¢ =0 t =tan X X¢g+kﬁ
acot’? X +bcot X +c=0 t =cot X X =km
Néu dit ¢ = sin® X, cos® X hoac t:‘sinX‘, ‘COSX‘ thi diéu kiénla 0 <t <1.

Vi du 1. Giai phuwong trinh: 4 cos’r —4sinz —1=0.
GHAT: e e et e e et e e e et e e e e e —eese e ——e e e e ——eeaea—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseantaeeaanateeeanareesaanne

Vi du 2. Giai phuwong trinh: cos2z —3cosz +2 = 0.

GHAT: e e et e e et e e e et e e e e e —eese e ——e e e e ——eeaea—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseantaeeaanateeeanareesaanne

Vi du 3. Giai phwong trinh: 3cos2z + 7sinz + 2 = 0.

GHAT: e e et e e et e e e et e e e e e —eese e ——e e e e ——eeaea—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseantaeeaanateeeanareesaanne

Vi du 4. Giai phuong trinh: 4sin’ 7 + 5cos’ x — 4 = 0.
AL oo
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Vi du5. Giai phuong trinh: cos4z + 12sin” 7 —1 = 0.
GHAL: .o

Vi du 6. Giai phuong trinh: —ltaun2 T+ 2 _5_ 0.
2 cosx 2
GHAT: et e et e e et e e e et e e s e et et eaa——eeaaa——aeaaa——eeaaaa—teeeaa—teeseataeeeanateesanateesaanaaes
BAI TAP VAN DUNG

BT 19. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) 2sin’z —sinz—1=0. b) 4sin®z 4+ 12sinz —7 = 0.
C) 2\/§sin2x—(2+\/5)sinx—l—1:(). d) —2sin’z +sin’z +2sinz —1= 0.

e) 2cos’z —3cosz+1=0. f) 2cos’z + 3cosz —2=0.
g) 20082$—|—(\/§—2)COS$:\/§. g) 4COSQ$—2(\/§—\/§)COS$:\/6.
i) tan2x+2\/§tanx—l—3:0. j) 2tan2x—2\/§tanx—320.

k) taan—l—(l—\/g)tanx—\/g:O. 1) 3cot? 7 + 243 cota + 1 = 0.
m) \/gcoth—(l—i—\/g)cotx—Fl:O. n) \/gcoth—l—(l—\/g)cotx—l:O.

BT 20. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) 6cos’z+5sinz —2=0. b) 2cos’z + 5sinz —4 = 0.
c) 3—4cos’z =sinz(2sinz + 1). d) —sin*z—3cosz+3=0.
e) —2sin’z —3cosz +3=0. f) 2cos’ 2z + 5sin2z +1=0.
g) 3sin’z +2cos'x —2=0. h) 4sin'2+12cos’z =T.

i) 4cos'r =4sin’z 1. j) 4sin'z+5cos’r —4=0.

BT 21. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) 2cos2x —8cosx+5=0. b) 14 cos2z = 2cos .

c) 9sinz + cos2z = 8. d) 2+ cos2z + 5sinx = 0.

e) 3sinz + cos2x = 2. f) 2cos2x + 8sinz —5 = 0.
g) 2cos’2z +5sin2z +1=0. g) 5COS$—28iH§+7:O.
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h) sin®z + cos2z + cosz = 2. k) cos2z + cos’z —sinz +2 = 0.

BT 22. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) 3cos’z —2cos2r = 3sinz — 1. b) cosdx +12sin*z —1 = 0.
c) cosdxr —2cos’z +1=0. d) 16sin’ g —cos2z = 15.
.92 T 2 z
e) cos2x +2cosz = 2sin 3 f) cos2x — 3cosx = 4cos 3
g) 1+ cosdz —2sin’z = 0. h) 8cos’z — cosdr = 1.
i) 6sin® 3z — cos12z = 4. i) 5(1+cosz)=2+sin'x — cos’ z.
k) cos'z —sin' z + cosdz = 0. 1) 4(sin' z + cos' z) + cos4x + sin2z = 0.

BT 23. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

2
a) cos 256—1——7T + 3cos x—l—z +1=0. b) cos’ z—i—x —|—4COSE—$ =4.
3 3 3 6
2 2 s .| o7
c) 4cos’(6z —2)+16cos”(1—3z) =13. d) 5cos|2z —1—5 = 48111[?— x] -9.
o 7
e) sin 2:6—1—3 —3cos x—g =142sinz. f) cos2x —\/gsin% —\/gsinx + 4 = cosz.
g) \/gsin%—{—\/gsinx—l—cos%—cosx =2. h) 2|cos’z+ +9 —cosa:] =1
cos” ¥ COST
. . 92 . 1 . 2
i) 4|sin” x4 — +4|sinx +— ]:7. j) cos”x+ +2=2|cosx + ]
sin” x sinx cos” x COS ¥
BT 24. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
3 2 2
a) S— =3+ 2tan” x. b) + 3cot” z = 5.
CoS™ T CoS™ T
3
C) \/2_ :300t$+\/§. d) 9-13cosz + ——=0.
sin” z 14 tan"z
3 1 2 5
e) 2tan’z+3 = fy ——tan’z + ——=0.
CoS T 2 cosr 2
g) \/gsinx—l—cosx: g) 2sin’z + tan’ 1 = 2.
CoSx
BT 25. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) 8sinxcosz —cosdr + 3 =0. b) 2sin® 8z + 6sin 4z cosdz = 5.
0 cos‘x 1 sing d) 1—cosx(2008x+1)—\/§.sm:c _1
1+ sinz 1—-cosz
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BT 26.

3sin2x — 2sinx
e) - =2.
sin2x cos

1

COS T

g) 2cos2z —8cosx + 7 =

h) 3cosdz +2cos’z + 3 = 8cos’ z.
1) sin3x + cos2zx =1+ 2sinx cos2z.
n) 4(sin’z + cos’ z) = 4 sin 2z.

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

) ‘
9 cos’  +cos’ z —1
a) cos2r —tan z = .

cos’ x
c) (2tan’z —1)cosz = 2 — cos2z.

e) 4sinz+ 3 =2(1—sinz)tan’z.

g) 5sin

g—x]—?)(l—cosx)cotgx =2.

cos 3z + sin 3x
1+ 2sin2z

h) 5sinz+ = 3+ cos2z.

f)

8)

b)

d)

8)

k)

25in2x+3\/§Sinx—Sin2x—i—1 .

(sinz + cosz)’

4 +2sin2
+ +_ o1 $—2\/§:2(cot:c+1).
sin 2z

—1.

s

COS2 X

3cost —2 = —3(1 — cos ). cot’ .
2cosdbx.cos 3z + sinx = cos 8z.

sindx + 2 = cos3z + 4sinx + cos z.

3 _2tanx—2
1+tanz

3tan2x — +4cos =2

OS2z
2cos’ z 4+ 3cosz — 2cos 3x = 4sin zsin 2z.
2sin’ ¥ — 3 = (3sin’ x +2sinz — 3) tan .

3sin’z + 2sinz — 3

cotx

+ 3 =2sin’ 2.

3

2
Cos T

—tanx —2\/?3 = sinm[l —|—ta.nxtan§} .

2. Phuong trinh lugng gide bie nhdit déi vdi sin va cosin (phuong trinh ¢é’ dién)

Luwu y. Hai cong thiic st dung nhiéu nhat la:

Cac dang c6 cach giai twong tu:

Vva* +b* cosnz

Dang tong quat: asinx + bcosz = c| (%), (a, be R\ {0})

Diéu kién cé nghiém ctia phuong trinh: a® + b* > ¢*, (ki€m tra trudc khi giai)

Phwong phap giai:
b c
e Chia2vé+a®+b =0, thi (x) & 2  sing+-——coswr=—n (s
'a2 +b2 ’G/Q +b2 ’0/2 +b2
e Giasu: cosa = L, sina = L, (a € [0;27?]) thi:
Va© + b’ a’ + b
(%) < sinx cosa + cosrsina = — L = sin(z + a) = —c . dang co ban
a’ +b° Va© + b’ '

sina - + cosa-sinb = sin(a £ b)

o a.sinmx +b.cosmz = L (@4 =0
VJa© + b sinnz ( ) =

cosa~isina‘sinb = cos(a F b)

Chia :Va* +b°.

o a.sinmx +b.cosmz = c.sinnz +d.cosnz, (o’ +b> = +d°)
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Vi du 1. Giai phuong trinh: sinz — V3 cosz = —3.

GHAT: et e et e e e ettt e e e teese e —a e e e e ——eeaaa—teesaa —teeeen—teeeaa—teeseatteeeenateeeannreesaanne

GHAT: e e et e e et e e e et e e e e e —eese e ——e e e e ——eeaea—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseantaeeaanateeeanareesaanne

BAI TAP AP DUNG
BT 27. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) sinz ++V3cosx =1. b) \/gsin:c—i—cos:c:—l.
C) \/gcosx—sinx:\/a. d) sinz ++V3cosz = 2.
e) \/gsin 3x —cos3zr = \/5 f) cosTzx — \/gsin Tx = —\/5.
g) \/gsin[g—x]—sinxzz g) sin g—l—Z:c —|—\/§sin(7r—2x) =1
h) \/gsin x—l—%—l—sin%—x]:\/g. k) 4sin :c—i—% + 2 cos x—g]:?)\/g.
’ 1
1) [sin%—kcos% + N3 cosz = 2. m) \/gsin2x+§sin2$:\/§.
n) sinz(sinz —1) = cosz(l — cosx). 0) sin x(\/g —sinz) = cosz(l + cosz).
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BT 28.

BT 29.

BT 30.

p) 2sin’z —|—\/§Sin2x —-2=0.
r) oosxsinfir—\/f—ioos?m:\/f_i ~+c0s 3zsin.

t) \/gsin2x 4+ cos2x = 2cosz — 1.

v) 2sin +4sinx = 1.

2% + L
6

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:
a) \/gsin$+COS$:28in%-
c) sindz — \/g cos 3r = 2sin2z.

e) 20083x+\/§sinx—l—cosx = 0.

\60082x+sinx—cosx =0.

=
__x.
3

1) sinx—\/gcosx—l—Q = 4cos’ z.
2cosx.(\/§sinx +cosz—1)=1.

cosx—\/gsinx = 2cos

\/g cos bx — 2sin 3x.cos 2z = sin .

r) \/g sin 7z — 2sin4x sin 3 = cos .

Sin 2z

t) sin’z+ = \/5 sin z sin

3x —i—z
4

v) 2-— \/§COSQ$ + sin 2z = 4 cos” 3z.
Giai cac phuong trinh long giac sau:

a) sin2z + cosx = cos2z — sin x.

C) \/g(cos 2z + sin 3z) = sin 2z + cos 3.

. 2 .
e) sin2z +2cos” x +sinz —cosx = 1.

sinx — sin 2z

g) SRTTIRA _ 3.
COST — COS 2%

h) cosz —sin2zx _ \/g

2cos” ¥ —sinx — 1
(1—2sinz)cosz
(14 2sinz)(1 —sinz)

— 3.

n) V3 c08? &+ 2sinz cosz —3sin? & = 1.

)

P) \/I_S(OOSQx —sinz) 4+ cos2(2sinz +-1) =0.

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

b)
d)
f)
8)
k)

b)
d)
f)

g)

k)

Cos 7 cosdr — \/g sin2x =1 —sin 7z sinbz.
2(cos’ z —sin' 2) +1= V3 cosz + sin.
2sin’ ¢ + sin2z — 3sinz + cosz = 2.

cosT — 2cos2x = 2sinx cos| 2z —5%]

CcosSxT = \/Esin 21 — sin .

sinz + cosx = 2\/§sinxcos Z.

(sinz + cosz)’ 3 cos2z =1+ 2cosa.
sin 3z —|—\/§COS3$ —2sinz = 0.

2008224— 3sinz =1+ 2sin 3z.

.92 .
4sin“x +sinz =2 — V3 cosz.

\/gsin2:c +2sin’ 2 = 4sin 3z cos x + 2.
2(cosb6x + cos4x) — \/5(1 + cos2z) = sin 2.
2sin z(cos” z —sin® z) = sinz + V3 cos 3z.
\/gcos%c 1

) 3T
+sm° |z ——|-
2 2 [ 4}

cos" —+—=—
\/gsiHQx—2C082$ = 24/2 +2cos2zx.

cos2z — \/gsinQ:c = \/gsinx + cos .
cos7x —sin b = \/g(cos bz —sin7z).
4sin’ z + tanz + \/5(1 +tanz)sin3z = 1.

1—2sinz 1—sinz

1+ 2sinz \/gcosx

— 3.

sinx — sin 3x

COS T — COS 3x

4 sin’ = 4 cos 2z cos 2:1:—E +1.

0
T+ —
6

2(cosx +3sinz)cosx — cosz —/3sinz + 1.

oS 2x +tanx =2sinz +1.

T
1—l—tana:tan§
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a) sin2z —2v3cos’ r = 2cos . b) \/gsin2:c—1:(:os2:c—2(:osx.
c) sin2x —cosz +sinz = 1. d) cosZ:c—l—Zsin:c:l—i—\/gSinQ:c.
e) \/gsin2:c —cos2z = 4sinx — 1. f) 281n6x—28in4x+\/§(:082x:\/§—|—sin2x.
g) tan%-sinx—k?cosggzz g) cos:c—i—cosS:c:l—i—\/Esin 23:—1—% :
3

h) 8sinz = +

: k) V3 cos 2z +sin 2z + 2sin(2z —z) = 202,
cosxr sinz 6

3. Phuong trinh lugng gide ddng edp (bae 2, bae 3, bic 4)

Dang tong quat: |a.sin” X + b.sin X cos X + c.cos’ X =d| (1) Va, b, ¢, d € R.

D4u hiéu nhan dang: bong bac hodc 1éch nhau hai bac cia ham sin hodc cosin
(tan va cotan dwoc xem la bac 0).

Phwong phap giai:
) T cos X =0
e Budcl. Kiemtra X = —+kr &4, c6 phai la nghiém hay khong ?
2 sin X =1
T cos X =0 , )
o Budc2 Khi X =—+km (k€Z)<{ . Chia hai vé& (1) cho cos” X:
2 sin X =1
sin® X  sinXcosX  cos’ X d
)= a—7=+0 - + — =
cos” X cos” X cos X cos” X

& atan® X + btan X + ¢ = d(1 + tan® X)

e Budc3. bdt ¢ = tan X d€ dua vé phuong trinh bac hai theo an ¢ = z.
& Lwuy. Giai tuong tu d6i v6i phuong trinh dang cap bac ba va bac bon.

Vi du 1. Giai phuong trinh: 2cos® z + 2sin2x — 4sin’ 7 =1,

AL oo
Vi du 2. Giai phuong trinh: 4sin’®  + 3(cos’ z — sinz) = sin’ z cos .

AL .o
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Vi du 3. Giai phuwong trinh: sin® z(tanz + 1) = 3sin z(cos z — sin z) + 3.

Giai: ..........

BAI TAP VAN DUNG

BT 31. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a)
b)

<)
d)

e)
f)
8)
h)

25in2x+3\/§sinxcosx—(3082x =2.

sin® ¢ + sinz cosz — 2cos’ z = 0.

cos’ —\/gsin2:c =1+sin’z.

2cos’ z — 3V3sin2z + 4 = 4sin’ z.
\/gsirfx—l—(l—\/g)sinxcosx—c082x+1 — 3.
28iﬂ2$—|—(3—|—\/§)Sin$COS$—i—(\/g—l)COSQm—l—l = 0.

. 9 . 2
4sin” ¢z —Hsinxcosz —6cos” x = 0.

cos’ (3w — 22) — V3 cos

4y — 9%] — 1+ sin® 2z.

BT 32. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

sinz = 2cos’ z. b) cos®z + sin® z = sinz — cos .
sinz — 4sin’ z + cosz = 0. d) 4(sin’z + cos’ z) = cosz + 3sin z.
6sinx + 2cos’ ¢ = 5sin 2z cos . f) cos’z —4sin® z + sinz = 3coszsin® 2.
3cos' v+ sin' x = 4sin’ 7 cos’ . g) 4sin®z + 3(cos’ x — sinz) = sin® z cos z.
2

22 cos® |z — = | — 3cosz = sinz. j) sin2x+M:2COSZ$.

4 2sin2x
cos’ x tan® 4z + 1 + sin2z = 0. 1) tanzsin’z —2sin’z = 3(cos2z +sinzcos).

.3 \/— 3 . 2 \/— .2
sin“x —+v3cos’z =sinxcos” £ —V3sin” z cosz.

4sin’' g +4cos’ 14+-5sin2zos2r +as’2r =6. 0) 3cot’ T + N2 sin’z = 2+ 3\/5) COS Z.
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4. Plucong trinh luong gide déi xeiang

® Dangl. |a-(sinz 4+ cosz)+b-sinzcosz + c = 0| (dang tdng/hiéu - tich)

— " L Patt= sinz + cos z, ‘t‘ < \/5 = ¢’ = ... vaviét sinzcosz theo t.

Luu y, khi dat ¢ = ‘sinx =+ cos x‘ thi diéu kiénla: 0 <t < \/5

@ Dang?2. |a-(tan’z + cot’z) + b- (tanz £ cotx) + ¢ = 0

—" ., Dit t =tanz £ cotz, ‘t‘22 = ¢ =... va biéu dién tan’z + cot’ z

theo ¢ valic nay thuong st dung: tanzcotz =1, tanxz 4 cotz = — o
sin 2z

Vi du 1. Giai phuong trinh: sin2z + (2 — \/5)(sin r+cosz)+1— 22 = 0.
AL oo

GHAT: et e et e e e e et e e e e e teese et e e e e —t et aaa—teeeaa —teeeea—teeeeaateeseartteeeanateeeannreesaanne

BAI TAP VAN DUNG
BT 33. Giai cac phuong trinh liong gidc sau:
a) sin2x —2\/5(sinx + cosz) = 5. b) 2(sinz + cosx) 4 6sinzcosz = 2.
c) sinz + cosz + sinzcosz = 1. d) (1+\/§)(sin$—oosx)+281nx(mx:1+\/5.
e) 2\/§(sin$ —cosz) = 3 —sin2z. )y (1- \/5) (14 sinz — cosz) = sin2z.
g) 2\/§(sinx—cosx)—2sin2x:1. g) sinz — cosz = 2V6 sinz cos .
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. . . s . 1 1
i) st:c—l—x/Esm r——|=1 ) —+ :2\/5.
4 sinz  Ccosx

1 1 m . \/_ .

k) ——— =2V2cos|z + —|- 1) 2sin2z+4+8=3 6‘smx—l—cosx‘.
cosz sinz 4

m) sinx—cosx‘+4sin2x:1. n) cosxsinx—l—‘cosx—l—sinx‘zl.

BT 34. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) 3tan’z 4+ 4tanz +4cotz +3cot’z+2=0.

+2tan’x + Stanx + H5cotz + 4 = 0.

b)

sin” z

c) tanz—3cotz = 4(sinz ++3cosz). d) 2sin’z — cos2z + cosz = 0.

e) 2cos’ x + cos2z + sinz = 0. f) 2sin’ 2 —sinz = 2cos® x — cosz + cos 2z.
g) sin’z —cos’z =1—sin2x. h) cos2z +5 = 2(2— cosz)(sinz — cosz).
i) (3—cosdz)(sinx —cosz) = 2. j) tan’z-(1—sin’z)+ cos’x = 1.

5. Mot s6 plucong trinh luong gide dang khdae

Dang 1. |m.sin2z + n.cos2z + p.sinz + q.cosz +1 =0

2 s 2
= cos x —sin” x (1)
« Taludn viét sin2z = 2sinz cosz, con: cos2x = |=2cos’ z — 1 (2)
=1—2sin’z (3)

+ Néu thi€u sin 2z, ta sé bién ddi cos2z theo (1) va lic nay thuong sé dua duoc
védang: A> = B> < (A—B)(A+ B)=0.
« Néu theo (2) duoc: sinz.(2m.cosz + p) + (2n.cos’ z + g.cosz +r —n) = 0 va
(i)
theo (3) dwoc: cosz(2m.sinz + q) + (—2n.sin® z + p.sinz +r +n) = 0. Ta sé
(i)
phan tich (i), (ii) thanh nhan t duwa vao: at’ +bt +c=a(t —t)(t —t,) véi

t,, t, 1a hai nghiém cta at* + bt + ¢ = 0 d€ xac dinh luong nhén ti chung.

Vi du 1. Giai phuong trinh: cos2z — cosz — 3sinz —2 = 0.
GHAL: .o
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Vi du 2. Giai phuwong trinh: 2sin2z — cos2z = 7sinx 4 2cosz — 4.

GHAT: ettt e et e et e e e e e teesea e e e e e —— et aea—teesea —teeeea—teeeenateesaateeeeanateesannnteesaanne

BAI TAP VAN DUNG

BT 35. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

5 2
a) cos2x + 3cosz+ 2 =sinx. b) szcosx.
3+2tanz

c) 3sinx —cosz + 2 —cos2x =sin2z. d) 5cos:c—|—sinx—3:\/58in

21 + =
4

e) sin2z — cos2x + sinx —cosx = 1. f) \/Esin = 3sinz + cosz + 2.

21 + =
4

g) cosz +sinx —sin2z —cos2r =1. g) sin2z —cosz + 2sinz = cos2r + 3sin’ .
i) sin2z —2cos’ r = 3sinz — cosz. )] 2\/58in2x—(:062x—7sinx—|—4 :2\/500533.
k) sin2z —cos2x 4+ 3sinx —cosx =1. 1) sin2x + cos2x — 3cosz + 2 = sin .

m) sin2x +2cos2x =1+sinz—4cosz. n) 2sin2z —cos2zx = 7sinx 4+ 2cosx — 4.

2x—%]:%~ p) \/Esin

0) 2sin :c—i—z — sin =sinz 4+ 3cosx — 2.

21 + =
4

2—tanzx  1l—tanux

= r) \/g(siHQx—Bsinx) =2cos’ ¥+ 3cosz —b.
5r— \/Esin:c

q)

COS

Dang 2: Phuong trinh ¢6 chta R(...,tan X, cot X,sin2X,cos2X,tan2X,...), sao cho cung
cua sin, cos gdp ddi cung cua tan hodc cotan. Liuc d6 dédt ¢t = tan X va sé bién doi:

in X 2 X 2

o sin2X = 2sin Xcos X =222 o8 X = tan - 2

cos X 1+tan®* X 1+ ¢

1 1-— X 1-+#
e c0s2X =2cos’ X —-1=2. —— 1= tan — t .

1+ tan® X 1+ tan® X 1+ ¢

in2X 2 1—¢?
° tanZX:Sln 1 va cot2X = t .

cos2X  1—¢
Tt d6 thu dwoc phuong trinh bac 2 hoac bac cao theo ¢, gidi ra sé tim duoc ¢ = .
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Vi du. Giai phuong trinh: sin2z + 2tanz = 3.

GHAT: ettt e et e e et e s e et e e e e e ———eeaa ——eeeaa——eeaea——eeeaaa—teeaaa—teeseataeeeanateesanateeeaannnees

BT 36. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) 1+ 3tanz = 2sin2x. b) cos2z +tanx = 1.
c) sin2z +2tanz = 3. d) (I1-tanz)(l+sin2z)=1+ tanz.
1 in 2z — cos2
e) 1+ cot - :M. f) coty = 2027 _COS x,Va:e —Z;O‘
2 14 sin 2z 2 + sin 2z 2
2 2 1
g) cotz —tanz + 4sin2z = — . g) cotx—lzﬂ—ksingx——sirﬂx.
sin 2z 1+ tanz 2
. T
) tan(x + a) tan(b —z) =1 khi a—l—bz;—i—lm tana - tanb
Dang 3: Ap dung hay tan(aib):m~
cot(z 4+ a)cot(b —z) =1 khi a—l—b:g—i—kﬂ Fandtan
Vi du. Giai phwong trinh: sin’ # — cos® z = cos2z tan|z —1—2 tan|z —g]
GHALL ettt b et bttt b et bbbt s bbbt e h et bttt e b et et b et eben
BT 37. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
. sinx —cos 3z +2cos2zcos T sin® zsin 3z + cos” r cos 3x 1
a) sin2zr = \/_ - b) __*
2 s o ™ T
in' 2 ‘2 7
C) SIn_ 27 + c0S 2w = cos’ 4z. d) sin'z+cos' z=—cot a:—l—z cot| X —z|.
s s 8 3 6
tan|— —z|tan|—+ =z
4 4
s | . . .
e) tan :c—i—g tan x—g]sm?)x = sin x + sin 2z.

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 32 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thinh, (. Tan Phi, Tp.HCM
$O 56, Pho Choy, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HCM — 0988.985.600

DI CUONG HOC TAP LOP II
Mon: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017

BT 38. Giai cac phuwong trinh lugng giac sau (dat an phu ¢ boi cung phtic tap):

a)

<)

e)

8)

4x 9
CcOS— = COS” .
3

3T oz 1 .|« 3z
sin|— — —| = —sin|—+—|-

10 2 2 10 2
8 cos® = cos 3z.

0
T+ -
3

sin®

x—%]: \/Esina:.

tan® x—z]:tanx—l.
4
sin 3:1:—z = sin 2z sin x—l—z .
4 4
\/Esin3 :z:—l—% = 2sin z.

CcosT — 2cos3x = 1+\/§sin:c.

« Tong cac s6 khong am: A* + B* =0 & {

« Dailap: A= B ma ching minh duoc {

Dang 4. Phwong trinh lugng giac c6 cach giai ddc biét

A=0
B=0

A<M [A=wm
B>M |B=M

Hosc: A4 B— M 4 N mé ching minh dugc: 1 = = |4 =
oac: A+ b = + ma chung minh dugQc: B§N:>B:N'

« Mot s truong hop dac biét:

) ) sinu =1 ) ) sinu = —1
o sinutsinv=2<1 . . o sinu+sinv=-2<1 . .
sinv = =+1 sinv =-—1
cosu =1 cosu = —1
o cosuExcosv=2<«& . O COSU+ Ccosv=—2 & 1 .
cosv = *£1 cosv = —1
sinu =1 sinu = —1
sinv =1 sinv =1
o sinw.sinv=1<%|; . . o sinu.sinv=-1%&|¢ .
sinu = —1 sinu =1
sinv =—1 sinv =—1
cosu =1 cosu =—1
cosv =1 cosv =1
o cosu.cosv =1« . o cosu.cosv=—1<
cosu =—1 cosu =1
cosv =—1 cosv =—1
BT 39. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
2 2 \/_
a) 4cos"z+ 3tan”z —4V3cosz 4+ 2V3tanz +4 = 0.
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b)

<)
d)
e)
f)

g)
h)
i)
j)

k)

4008256—460837—|—3tan2x—2\/§tanx—|—2 = 0.
2sin’z 4+ 3tan’ 2 — 6tanx —2v2sinz + 4 = 0.
8sin’ z —sin® 22 — 6sinz — cos’z — 1 = 0.

cos’ ztan® 4z + 14 sin2z = 0.

4sin® x + sin® 3z = 4sin 2 sin” 3z.

5sin2x+30082x+\/§sin2x—2 3cosx +2sinx —2 = 0.

sin® 2z + 2sin 2z +

+2tanz +1=0.
cos” x

—40082x+3tan2x+2\/§tanx = 4sinx — 6.

8 cosdz cos’ 2z + V1 —cos3z +1=0.

<2
sin” 3x

. 9 .3 . 3 . )
sin” x + (cos3x sin” x + sin 3z cos :1:) = sin z sin” 3z.

3sindzx

BT 40. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

coszcos2x = 1. b) sin2zcosdxr =1.

sinzsin 3z = —1. d) cos2zcosbz = 1.

(cos® z — sin® z)sin 5z + 1 = 0. f) (cosz +sinz)(sin2x —cos2z)+2 = 0.
sin7z —sinz = 2. g) cosdx — cosbxr = 2.

sin® z + cos’ z = 1. j) sin’ 2 —cos’ z = 1.

BT 41. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a)
<)
e)
8)
i)

coszcos2x = 1. b) sin2zcosdx =1.

sinzsin 3z = —1. d) cos2zcosbz = 1.

(cos® z — sin® z)sin 5z + 1 = 0. f) (cosz +sinz)(sin2x —cos2z)+2 = 0.
sin7z —sinz = 2. g) cosdx — cosbx = 2.

sin® z + cos’ z = 1. j) sin’ 2 —cos’ z = 1.

BT 42. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) tan’z + cot’z = 2sin’ |z + % . b) 2cosx + \/Esinlovfc = 3\/5 +2cos28zsin x.
. 2 _1
c) 2sindz + cosdx = 3 4+ cot” z. d) tan2z + tan 3z = — .
sin x cos 2z cos 3z
e) (cos2z — cos4z)’ = 6+ 2sin 3z. f) sin'z—cos'z = ‘sin x‘ + ‘cos x‘
9 9 3T
g) cos” 3wcos2r —cos x = 0. g) cos2z + COSZ —-2=0.
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BT 43.

BT 44.

BT 45.

BT 46.

BT 47.

BT 48.

i) cos2z + cos4x + cosb6x = cos x cos2x cos 3x + 2.

Tim tham s6 m d€ cac phuong trinh sau day c6 nghiém:

a) cos(2z —15") = 2m* + m. b) mcosz +1=3cosxz —2m.

c) (4m—1)sinz+2=msinz — 3. d) (m’ +m)cos2z =m’ —m—3+m’ cos2x.
e) msinz +2cosz = 1. f) mcos2z + (m + 1)sin2z = m + 2.

g) msinzcosz + sin’z = m. g) sinx—\/gcosx+1:m(2+sinx).

i) sin2z + 4(cosz —sinx) = m. j) 2(sinz 4+ cosz)+sin2z +m = 1.

k) sin2z —2\/§m(sinx —cosz)+1=4m. 1) 3sin’ 2+ msin2r —4cos’z = 0.
m) (m +2)cos’ x + msin2zx + (m + 1)sin’ z = m — 2.
n) sin’z + (2m —2)sinzcosz — (1 + m)cos’ z = m.

Cho phuong trinh: cos2z — (2m +1)cosz +m +1= 0.

a) Gidi phuwong trinh khi m = % .

b) Tim tham s& m d& phuong trinh c6 nghiém nam trong khoang g,%] ?
Cho phuong trinh: cos4z + 6sinz cosz = m.

a) Gidi phuwong trinh khi m = 1.

b) Tim tham s6 m d€ phuong trinh c6 hai nghiém phan biét trén doan O;%} .

Tim tham s6 m d€ phuwong trinh cos®z — cosz + 1= m ¢S nghiém Vz €

O;Ek
2
T
292
T
292

Tim tham s6 m dé phuong trinh 2sinz + mcosz =1 —m co nghiém Vz €

Tim tham s6 m d€ 2cos2z + (m + 4)sinz = m + 2 ¢6 2 nghiém x €

Oz»?v»?w AL%C G&Qv 0 T\flv A vy 't\?fwT, CQ‘K nen algc cﬁch & L(Q\;« rQ\;«' awy waT.
i i
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§ 3. BA9 TAP 01 CUO9 CHUOUG |
PAQk @

BT 49. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

cos 3x + sin 3x

a) 5|sinz + ‘ = cos2z + 3, Vr € (0; 27). (DH khéi A nam 2002)
1+ 2sin2z

b) sin’ 3z — cos’ 4z = sin® 5z — cos” 6. (PH khéi B nam 2002)

c¢) cosdx —4cos2x+3cosx—4 =0, Vr e [0; 14]. (PH khéi D nim 2002)

BT 50. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

2 1 . <
a) cotr—1= oS er + sin” x — —sin 2. (PH khoi A nam 2003)
14 tanz 2
2 4
b) cotx —tanz + 4sin2x = — : (PH khoi B nam 2003)
sin2x
. 92 T T 2 2 T Ao o
c) sin 5 Z] tan” z — cos 5= 0. (PH khoi D nam 2003)
BT 51. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) 5sinz —2 = 3(1—sinz)tan® . (PH khéi B nam 2004)
b) (2cosxz —1)(2sinz + cosz) = sin2z — sin z. (PH khéi D nam 2004)
BT 52. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:
a) cos’3rcos2r —cos’ z = 0. (PH khoi A nam 2005)
b) 1+ sinz + cosx + sin 2z + cos2z = 0. (PH khéi B nam 2005)

4 <4
C) cos T +sin x + cos

3z — 5] _3_0.  (DHKh6iD nim 2005)

T .
T — —|sin
4] 4 2

BT 53. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

2(cos’ z + sin® z) — sinz cos z

a) = 0. (PH khoi A nam 2006)
\/5 —2sinx

b) cotz +sinz|1+ tanztan g] =4, (PH khéi B nam 2006)

c) cos3dx+ cos2zx —cosz—1=0. (PH khéi D nam 2006)

BT 54. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a) (1+sin’z)cosz + (1 + cos’ z)sinz = 1+ sin 2z. (PH khéi A nam 2007)
b) 2sin’2z +sin7z —1 =sinz. (PH kh6i B nam 2007)

2

9) [sin% + cos% ++/3cosz = 2. (PH khéi D nam 2007)
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BT 55.

BT 56.

BT 57.

BT 58.

BT 59.

BT 60.

Giai cac phuong trinh long giac sau:

1 1 :4sin[7—ﬂ—x]~
4

37?]
x_i
2

. : . 2 .9
b) Sln3$—\/§C083$:Sln$COS $—\/§Sln I COST.

c) 2sinz(l+ cos2z)+sin2z =1+ 2cosz.

sin

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:
(1—2sinz)cosz

a) = \/g

(14 2sinz)(1 —sinz)

b) sinz + coszsin2z + V3 cos3z = 2(cos 4z + sin’ z).

C) \/5(308533 —2sin 3z cos2x —sinz = 0.

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

(14 sinz 4 cos2x)sin

.
4 1

a = —COS Z.
) 1+ tanz \/5

b) (sin2z + cos2zx)cosz + 2cos2z —sinz = 0.

Cc) sin2z —cos2x + 3sinz —cosx —1 = 0.
Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

14 sin2 2
a) +sin x—:cos i :\/Esinxsin%v.
1+4cot’z

b) sin2zcosz 4 sinzcosz = cos2x + sinx + cos T.
sin2x +2cosz —sinz — 1
C) = 0.
tanzx —i—\/g

Giai cac phuong trinh lwong giac sau:

a) \/gsin2:c 4+ cos2x = 2cosz — 1.

b) 2(cosz +V3sinz)cosz = cosx ~3sinz +1.

c) sin3dx 4 cos3z —sinz + cosx = \/5(30823:.

Giai cac phuong trinh long giac sau:

a) l+tanzx = Q\ESin

0
T+ —
4

b) sinbz +2cos’ z = 1.

c) sin3dx 4 cos2x —sinx = 0.

(PH khéi A nam 2008)

(PH khéi B nam 2008)
(PH khéi D nam 2008)

(PH khéi A nam 2009)

(PH khéi B nam 2009)

(PH khéi D nam 2009)

(PH khéi A ndm 2010)

(PH khéi B nam 2010)
(PH khéi D nam 2010)

(PH khéi A nam 2011)
(PH khéi B nam 2011)

(PH khéi D nam 2011)

(PH khéi A ndm 2012)
(PH khéi B nam 2012)

(PH khéi D nam 2012)

(PH khéi A nam 2013)

(PH khéi B nam 2013)
(PH khéi D nam 2013)
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BT 61. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a)
b)

BT 62. Giai phuong trinh: 2sin®z + 7sinz — 4 = 0.

sinz 4+ 4cosz = 2 + sin 2z. (PH khéi A nam 2014)
\/E(sin T —2cosz) =2 —sin2z. (PH khdi B nam 2014)

BT 63. Giai cac phwong trinh lugng giac sau:

a)
b)

<)
d)

e)
f)

8)
h)

i)

j)

k)

l

CcoS Z cos 3z — sin 2z sin 6 — sin 4z sin 6z = 0.
. . ) 1
COS T COs 2z cos 3x — sin x sin 2z sin 3x = 5 .

cotx + cos2z + sin x = sin 2z cot  + cos z cot .
. +. 3 2 6
4+ 3sinz +sin” x = 3cos” x + cos’ x.

2sin® 2 + cos2x + cosz = 0.
2cosxcos2xcos3r + 5 = T7cos2z.

sin® 2(4 cos®  — 1) = cos z(sinz + cos z — sin 3z).

cosx + \/g(sin%v +sinz) —4cos2zcosz —2cos’ z + 2 = 0.

(sinz + cosr)’ —2sin’ B[ (= |
5 = —|sin|—— x| —sin|— — 3z |-
14 cot™ zx 4 4
1 N 1 ~ 15cos4x
2cot’z+1 2tan’z+1 8+ sin’2z
\/Esin x—f
+cos3x:\/§sin 2x—z —1.
tanz —1 4
. 92 3 .o T . 9 .92
3sin” z cos 74—37 — sin E—l—x cosz = sinz cos” £ — 3sin” z cos .

(2sinz +1)(cos2z + sinz) — 2sin 3z 4+ 6sinz + 1

2(30856—\/5

1
\/§+COSQ$ +\/§——~cos2x = 2.
4 4 2

(tanz 4 1)sin® z + cos2z 4+ 2 = 3(cos z + sinz)sin z.

sin® r — cos’ ¥ + 3sin’ 7 + 4sinz — cosz + 2 = 0.
sin 2z — /3 cos 2z —|—\/§(sinx —3)="Tcosuz.
8(sin’ x + cos’ z) — 3v3 cos 2z = 11 — 3v/3 sin 4z — 9sin 2z.

sinbr 2sin3x 2cos3z
+ + = 5.

sin x sinzx COS T
2 . 2 .
2cos2z + sin” z cosx + sinz cos” x = 2(sin = + cos ).
. . 92 . 3 - 4 2 3 4
sinz +sin“x+sin"z +sin” £ = cosx + cos” x + cos” £ + cos .
sin® z cos® z

1+ + —— = cos2z + 2cosz.

1+cosx 1+sinz

(2cos2z —1)cosx —sinx = \/E(sin T + cos z)sin 3z.

+2czos:c—|—\/§:0.

(TN THPT QG nam 2016)
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Cluoug 2 : T0 HOP UA XAC SUAT
§ 1. CAC Quy TAC DEM COBAK

PAgi g e

® Qui tac cong
Vidu 1. Trong mot cudc thi tim hiéu vé dat nudc Viét Nam, ban td chitc cong bd danh sach
cac dé tai bao gom: 8 dé tai vé lich sit, 7 dé tai vé thién nhién, 10 dé tai vé con nguoi va 6
dé tai vé van hoa. Hoi moi thi sinh c6 bao nhiéu kha nang chon dé tai ?
GHAL: oo

Vi du 2. Gia st tir tinh A dén tinh B cé thé di bang cdc phuong tién: 6 t6, tau hoa hoic
mdy bay. Mdi ngay c6 10 chuyén 6 t6, 5 chuyén tau héa va 3 chuyén may bay. Héi ¢ bao
nhiéu cach lya chon chuyén di tir tinh A dén tinh B ?

GHAT: oot e et e et e e e et e e e e ——eeaea——eeaaar——eeaea—aesaa—teeeaaataeseaateeseentaeeeenrnteesannne

> Tong quat:
Mot cong viec X duoc thue hién theo mot trong & phuwong an A, A ,...., A , trong do:

Phuong an A c6 n, cach thic hién.
Phuwong an A, c6 n, cach thic hién.

Phwong an A c6 n, cach thuc hién.

k
S6 cach hoan thanh cong viéc X la: n(X) = n, +n, +n, +---+n, = an cach.

1=1

@ Qui tic nhan
Vidul An dén nha Binh d€ cung Binh dén choi nha Cuong. Ttr nha An dén nha Binh ¢6
4 con duong di, tit nha Binh dén nha Cuong cé 6 con duong di. Hoi An c6 bao nhiéu cach
chon duong di tir nha dén Cuong ?

GHAT: oottt e et e e e e ee e e ——eesea——eeaaa ——eeaea——aesaa—teeeaaateeseaateeeeenteeseenateesannne

Vidu2. Lép 114 c6 30 hoc sinh. Tap thé 16p mudn bau ra mot 16p truong, mot 16p phod va
mot tha quy. Hoi cd bao nhiéu cach chon mét ban can sy 16p nhu trén ?
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GHAT: oottt e et e et e e e e e e e saa e e e e e ——eesaa—t et aeaa—aeaean—teeaanateeseaateesanaaaeseanareeaan

> Tong quat:
Gia st mot nhiém vu X nao d6 duoc hoan thanh Ian luwot qua k giai doan ALA,. LA

Giai doan A c6 n, cachlam, giai doan A, c6 n, cach lam, giai doan A, c6 n, cach lam,

............................................. , giai doan tht A c6 n, cach lam.

Khi d6 cong viéc X c6 s cach thuwc hién 1a: n(X) = |n,.n,.n,..n, = an cach.

® Qui tic bu trir

Vidu1. Cébao nhiéu s& tu nhién gom nam chit s6 khac nhau ma khéng bat dau bai 12 ?

GHAT: oottt e e et e e e et e e e e e e e e e et e e e aar——eeeaa—taeaea a—aeaean—teeeaa—teeseaateesaaaaeseanareeaan

Vidu 2. Trong mot hop cé 6 bi do, 5 bi trang va 4 bi vang. C6 bao nhiéu cach 1dy 3 vién
bi ttt hop nay sao cho chung khong du ba mau ?

GHAT: oottt e e e e e et e e e e e et e e et e et e e ——eeeaa——aesaa —aeaeaa—teeaeaateesenateeeennaaeseananeeaan

> Tong quat:

Dai tuwong = can dém duoc chira trong mot d6i tuwong X gom z va z d6i lap nhau. Néu X

c6 m cachchon, z ¢ n cachchon. Vay = ¢6 (m —n) cach chon.

Vé mat thuc hanh, dé cho dém nhiing d6i twong théa a va b. Ta can lam:

Bai toan 1: Dém nhiing ddi twong thoa a.

Bai toan 2 : Dém nhiing ddi twong thda a, khong thoa b.

Do d6, két qua bai toan = két qua bai toan 1 — két qua bai toan 2.

& Luuy

+ Néu bai toan chia ra tung truong hgp khong trung lap dé€ hoan thanh cong viéc thi dung
qui tdc cong, néu bai toan chia ra ting giai doan thuc hién thi ta dung qui tdc nhan.
Trong nhiéu bai todn, ta két hop gitra hai qui tac nay lai véi nhau d€ giai ma can phai
phan biét khi nao cong, khi nao nhan, khi nao trt.
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« "N&u cho tap hop hitu han bat ky A va B giao nhau khac réng. Khi d6 thi s phan ti cta
AU B bang s8 phan tit ctia A cdng véi s6 phan tix ctia B 16i trir di s6 phan tit ctia AN B,
tiec 1a: n(A U B) = n(A) + n(B) —n(AN B)". DS la quy tac cong mo rong = Khi giai cac
bai todn dém lién quan dén tim s6 sao cho cac s6 d6 1a sé  chdn, sé'1é, s6 chia hét ta nén
wu tién viec thuc hién (chon) chiing trudc va néu chita s6°0 nén chia 2 truong hop nham
tranh trung lap véi nhau.

o DAu hiéu chia hét:

Goi N =aa

e}

BT 64.

BT 65.

BT 66.

BT 67.

BT 68.

BT 69.

BT 70.

BT 71.

a ..aa, lasotwnhiéncd n +1 chits6 (a, = 0). Khi do:
Da&u hiéu chia hét cho 2, 5, 4, 25, 8 va 125 cta s0 tw nhién N :
+ Ni2eai2ea{0 246 8.

+ Nibsea i5ea {0 s).

+ N : 4 (hay 25) < aa, : 4 (hay 25).

+ N : 8 (hay 125) < a,aa, : 8 (hay 125).

27170

D4&u hiéu chiahétcho 3, 91a N : 3 (hay 9) & (a, +a, +a,+---+a ) : 3 (hay 9).

BAI TAP AP DUNG

Mot hop dung 12 vién bi tréng, 10 vién bi xanh va 8 vién bi do. Mot em bé mudn
chon 1 vién bi dé€ choi. Hoi ¢4 bao nhiéu cach chon ?

Cho Bén Thanh c6 4 cong ra vao. Hoi mét nguoi di cho:

a) Comdy cach vao varachg?

b) Cémay cach vao va ra chg bang 2 cong khac nhau ?

Cé 8 quyén sach Toan, 7 quyén sach Li, 5 quyén sach Hoa. Mot hoc sinh chon 1
quyén trong bat ki trong 3 loai trén. Hoi c6 bao nhiéu cach chon.

Cho so @6 mach dién nhu hinh Y
vé bén canh. Hoi ¢é bao nhiéu
céch déng — mé 5 cong tac d€ co
duoc dong dién di tr A dén B.

/ /.

/. /.

Pé thi hoc ki mén Hoa gdm hai phan: trac nghiém va tu luan. Trong ngan hang dé thi
co 15 dé trac nghiém va 8 dé ty luan. Hoi c6 bao nhiéu cach ra deé.

Mot ca sicod 30 cai dova 20 cai quan, trong dé ¢6 18 4o mau xanh va 12 do mau do;
12 quan xanh va 8 quan do. Cé bao nhiéu cach chon mét bd quan ao khac mau dé
ngwoi ca sinay di trinh dién ?

Trong 16p 114 ¢6 39 hoc sinh trong d6 c6 hoc sinh tén Chién, 16p 11B c6 32 hoc
sinh trong d6 c6 hoc sinh tén Tranh. C6 bao nhiéu cach chon mot t6 gom 2 hoc sinh
khac 16p ma khong c6 méat Chién va Tranh cung lac ?

Trong 16p 114 c¢6 50 hoc sinh, trong d6 c6 2 hoc sinh tén Uu va Tién. C6 bao nhiéu
cach chon ra 2 hoc sinh di thi ma trong d6 c6 mat it nhat 1 trong 2 hoc sinh tén Uu
va tén Tién ?
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BT 72.

BT 73.

BT 74.

BT 75.

BT 76.

BT 77.

BT 78.

BT 79.

BT 80.

BT 81.

BT 82.

BT 83.

BT 84.

BT 85.

Cé6 20 bong hoa trong dé c¢6 8 bong hong, 7 bong ctc, 5 bong dao. Chon ngdu nhién
4 bdng, hoi cd bao nhiéu cach chon dé trong dé hoa duoc chon c6 du ca ba loai ?

C6 12 hoc sinh gioi gobm 3 hoc sinh khdi 12, 4 hoc sinh khéi 11, 5 hoc sinh khéi 10.
Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra 6 hoc sinh sao cho mdi khéi ¢é it nhat 1 hoc sinh ?

Cé bao nhiéu bién s6 xe gom hai chit cai & dau (26 chi cai) va 4 chit s6 theo sau (chir
s0 dau khong nhat thiét khac 0 va chit s6 cudi khéac 0), sao cho:

a) SO chit cai tuy y va bdn chit s tuy y chia hét cho 2 theo sau.

b) S6 chir cai khac nhau va 4 chit s6 d6i 1 khac nhau chia hét cho 5 tiép theo sau.
Nguoi ta ¢6 thé ghi nhan cho nhiing chiéc ghé trong mot giang duong Pai hoc bang
mot cht cai (26 chi cai) va mot sd nguyén duong theo sau ma khong vuot qué s6
100. Bang cach ghi nhw vay, nhiéu nhat cé bao nhiéu chiéc ghé c6 thé dugc ghi nhan
khac nhau ?

Cho tap hop A= {0; 1,2, 3; 4, 5; 6, 7; 8 9}~ Cé bao nhiéu s6 tu nhién gobm nam
chit s6 duwoc 1ay tir tap A, sao cho cac chit s6 nay:

(1) Tiy y.

(2) Khac nhau ttrng d6i mot.

(3) Khéc nhau ttng d6i mot va nam chit s6 nay tao thanh mot s6 1é.

(4) Khéc nhau ttng d6i mot va nam chit s6 nay tao thanh mot s6 chia hét cho 5.

(5) Khéc nhau ttng d6i mot va nam chit s6 nay tao thanh mot s6 chia hét cho 2.

Ttr cac chit s6 0, 1, 2, ..., 9 co thé 1ap duoc bao nhiéu s& tw nhién chdn gom nam chit
s0 khac nhau d6i mot va chit sd chinh gitta luén la s6 2 ?

Cho tap hop X = {0; 1;2;3;4;5;6; 7}~ Cé thé 1ap duoc bao nhiéu s6 tu nhién gom nam
chit s6 khac nhau d6i mét tir X, sao cho mot trong ba chir s dau tién phai bang 1.
Cho sau s6: 1; 2; 3; 4; 5; 6. CO thé tao ra bao nhiéu s6 gom bdn chit sd khac nhau.
Trong d6 cé bao nhiéu sd chia hét cho 5.

Cho tap A = {0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7}~ C6 bao nhiéu s6 gom sau chit s6 c6 nghia doi
mot khac nhau chia hét cho 5 valuén c¢6 cht s6 0 duoc lay tie tap A ?

Cé bao nhiéu s6 tw nhién gom nam chit s6 ddi mot khac nhau, trong d6 chit s6 1 phai
c6 mat mot trong hai vi tri dau ?

C6 bao nhiéu s6 ti nhién gdm ba chit s6 ma trong d6 cb hai chit s§ chdn ding lién
nhau, con chit sO con lai 1é ?

Tit cac chir s8 1; 2; 3; 4; 5 c6 thé 1ap duoc bao nhiéu s8 cé ba chit s& khac nhau nam
trong khoang (300; 500) ?

Cho cacs6 1; 2; 5; 7; 8 c¢6 bao nhiéu cach 1ap ra mot s6 gom ba chi sd khac nhau tir
nam chit sO trén sao cho sO tao thanh la mot s6 nho hon 278 ?

Tl cacs6: 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6 co6 thé lap duoc bao nhiéu s 1é ¢ ba chit s6 khéc nhau
nho hon 400 ?

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 42 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thinh, (. Tan Phi, Tp.HCM DE CUONG HOC TAP LOP II

$O 56, Pho Choy, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HCM — 0988.985.600 Mon: Toan, Nam hoc: 2016 - 2017

BT 86. Cébao nhiéu sd tw nhién chin cé nidm chir s6 khac nhau va nho hon 34000 ?

BT 87. C6bao nhiéu s8 tw nhién gom ndm chit s khac nhau ma khong bat dau boi 12 ?

BT 88. Chotap A= {0; 1,2 3; 4; 5 6}~ Cé bao nhiéu sd tu nhién gom nam chit sd khéc
nhau d6i mét duoc 1ay tie tap A va trong d6 c6 chia chir s6 4 ?

BT 89. Hoi tir 10 ch@t s&: 0; 1; 25 3; 4; 5; 6; 7; 8; 9 6 thé 1lap duoc bao nhiéu s6 gom 6
chit s6 khéc nhau, sao cho trong cac chit s6 d6 co médts6 0 vasd 1 ?

BT 90. Tw cac cht s&: 0; 1; 2; 3; 6; 7; 8 9 b thé 1ap duwoc bao nhiéu s6 ty nhién gom co6
sau chit s6 d6i mot khac nhau, trong d6 phai c6 mat chir sd 7.

BT 91. Chotap A= {0; 1 2; 3; 4; 5}, tie A c6 thé 1ap duoc bao nhiéu s6 tu nhién géom nam
chit s6 khéc nhau, trong d6 nhat thiét phai c6 chit s6 0 va 3.

BT 92. Chotip A= {0; 1 2; 3; 4; 5}, ttr cac chir s6 thudc tdp A lap duwgc bao nhiéu s6 tu
nhién ¢ nam chir sd va s6 do6 chia hét cho 3 ?

BT 93. Titcacchitsd 0, 1, 2, ..., 9 cd thé1ap duwoc bao nhiéu sd ty nhién chan gdom nam chir
s0 khac nhau d6i mot va chit sd chinh gitta luén las6 2 ?

BT 94. Trong mot truong THPT A, khoi 11 ¢é: 160 em tham gia cau lac bd Toan, 140 em
tham gia cau lac bd Tin hoc, 50 em tham gia ca hai cau lac bd. Hoi khéi 12 c6 bao
nhiéu hoc sinh ?

BT 95. Mot 16p c6 40 hoc sinh, dang ky choi it nhat mot trong hai mon thé thao: bong da va
cau 16ng. C6 30 em dang ky mon bong d4, 25 em dang ky mon cau 16ng. Hoi ¢ bao
nhiéu em déang ky ca hai mon thé thao ?

BT 96. C6 5 hoc sinh, trong d6 c6 An va Binh. Hdi ¢6 bao nhiéu cach sap x&p 5 hoc sinh nay
1én mot doan tau gom 8 toa, biét rang:

a) 5 hoc sinh 1én cing mot toa.

b) 5 hocsinhlén 5 toa dau va mdi toa mdt ngroi.

c¢) 5 hocsinhlén 5 toa khac nhau.

d) An vaBinh lén cung toa dau tién.

e) An va Binh lén cung mét toa, ngoai ra khong c6 hoc sinh nao khac lén toa nay.

BT 97. Tim tat ca nhitng s8 ti nhién cé dting ndm chit s6, sao cho trong mdi s8 dé: chit s§
duing sau 1on hon chit s6 ding lién trudc.

BT 98. C6 20 thé dung trong hai hop khac nhau, mdi hdp chira 10 thé dwoc danh s8 lién tiép
ttr 1 dén 10. Co bao nhiéu cach chon hai thé (mdi hop mot thé) sao cho tich hai s6 ghi
trén hai thé 1a mot s chan.

BT 99. Goi S 1a tap hop tat ca cac sO ty nhién gom hai chit s6 phan biét khac nhau dwoc 1ay
tee tap A = {0; 1, 2 3; 4; 5 6}~ Hoi S ¢ bao nhiéu phan ti. C6 bao nhiéu cach lay
hai phan t tir tdp S sao cho tich cta hai phan ttr nay 1a mot s6 chan.

BT 100. C6 bao nhiéu s6 tw nhién gdm tam chi s6 phan biét sao cho tong cuia tam chit s6 nay

chia hét cho 9.
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9 R4
§ 2. HOAW U9 — CHIWH HOP — T HOP
PAQAGAY

1. Hoan vi
Vidul Gia st mudn xép 3 ban A, B, C ngoi vao ban dai c6 3 ghé&. Hoi c6 bao nhiéu
cach xép sao cho moi ban ngdi méot ghé' ?

GHAT: oottt e et e e e et e e e e e e e eaa —eeeear——eeaaa——aeea e ——aeeean—teeeea—teesaaateeeaanaaeseenaneeann

——— MOi cdch xép ché cho 3 ban trén duwoc goi la mot hodn vi vi tri ciia 3 ban.

> Tong quat:

— Chotap A gom n phan tee (n >1). Khi xé€p n phan t& nay theo mét thit tu, ta duoc
mot hoan vi cac phan tie cua tap hop A4, (goi tat 1a mot hoan vi ctia A).

— S6 hoén vi cia mot tap hop c6 n phan tit la: |P = n! = n.(n —1).(n —2)....3.2.1}

Vidu2 Cé 5 quyén sach toan, 4 quyén sach Ly va 3 quyén sach Hoéa. Héi ¢6 bao nhiéu
céch x&p s6 sach d6 1én mot ké dai trong mdi treong hop sau:

a) Cac quyén sach duoc xép tuy y. b) Cac quyén sach cuing mon duoc xép canh nhau.
GHAL: ..o

2. Chinh hop

Vi du1l. Giastt mudn chon 3 bantrong 5 ban A, B, C, D, E va se“ip 3 ban nay vao mot
ban dai. Hoi ¢é bao nhiéu cach ?

GHALL covieieeieceeeeeee ettt et e e a e et e e et t e e et s e seat e e e bt e eaaatesaateesbteeaattesateesatesnnaeens

—— Mobi cich chon va sd’p vi tri cho 3 ban dugc goi la mot chinh hop chdp 3 cia 5.
> Tong quat:
— Cho tap hop A c6 n phan tk va cho s6 nguyén k, (0 <k <n). Khildy k¥ phan t cta

A va se“ip xép chung theo mot thit tu, ta dwoc moét chinh hop chap £ cua n phan tw
cua A, (goi tit 1a mét chinh hop n chap k cua A).

|
— S8 cac chinh hop chap k cta mét tap hop cé n phén tie la: [A" = ( n .k)' .
n—k)!
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— MotsGquiude: 0!=1, A" =1 A" =nl.
n n

Vidu2 Chotip X ={1; 2 3; 4; 5; 6; 7; 8 9} C6 thé lap duoc bao nhiéu s& ty nhién

gom bon chit s6, sao cho:

a) Doi mot khac nhau. b) S& tw nhién 1é va d6i mot khac nhau.
GHALL oottt ettt e at e s et e saat e e e bt e et e e st b e e e bt e sat e e s bt e s nbtesaateesaaesares
3. Té hop

Vi du 1. C6baonhiéu cach 1lap mot ban chap hanh gom 3 nguoi trong mot chi doan c¢6 14

doan vién ?

——— Moi cich ldgp mot ban chdp hanh gom 3 nguoi dugc goi la mét t6 hop chdp 3 ciia 14.

Vi du 2. Vong chung két bong da Euro c6 24 do¢i bong thi ddu. Hoi ¢ bao nhiéu cach duy

doan 4 doi bong vao chung két ?

——— Moi cich dy dodn 4 d6i dwoc goi la mot t6 hop chdp 4 ciia 24 déi.

> Tong quat:

— Chotap hop A c6 n phan tir va cho sé nguyén k, (0 <k < n). Mdi tap hop con cta A
co k phan tk duoc goi la mét td hop chap & ctia n phan te cua A.

n! A

— S8 cac t6 hop chap k cua mot tap hop ¢ n phan tela |CF = ————| = —2.
" (n—k)EY k!

A ' 4 r. 4 \ 4 v n ! 7 r. ~
— Mot s6 quy woc: Cf =1, Af; =1, véi quy wéc nay, ta cé C* = W dung vdi so
, " n—~Fk)»k!

nguyén duong k, théa: 1 <k <n.

— Tinh chat: C: = C’Z_k, (0<k<n)va C:H = C’:f + C’f_l, (1<k<n): duoc goi la hé“mg
dang thitc Pascal).

GIAL VE AU T s

GIAL VI AU 2! ottt ettt ettt

Vi du 3. Mot 16p hoc ¢6 30 hoc sinh, can 1ap ra mot t6 cong tac gom 5 hoc sinh. Hoi ¢6 bao
nhiéu cach ?

GHAT: oottt e et e et e e e e e e e e ——eesea——eeaae ——eeaea taesaaataeeeaaateeseaateeeeenteeseenareesannne

Vi du 4. Trong khong gian, cho tap hop X gom 10 diém, trong d6 khong c¢6 3 diém nao
thang hang. Hoi:

a) Cébao nhiéu duong thang dugc tao thanh ?

b) Co bao nhiéu tam giac dwoc tao thanh ?

GHAT: ettt e et e e e e e e e e e e ——eesea——eesear——eeeea——aesaan—aeeeaa—teeseaateeseenteeeeenateesannne
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Dang todn 1: Gidi pluong trinh, bat plhuong trinh, hé phuong

PAgik g g

= Phuong phap giai.

+ Buwdc1. Tim diéu kién. Ta c6 cac diéu kién thuong gap sau:

Cac ki hiéu va cong thuc Diéu kién

o nl=n.(n—-1).(n—2)...3.2.1. neN

o P =n! neN
o AF = n! n, ke N
" (n—k)! lo<k<n
o O =™ n, k€N
" (n—k)E! 1O§k§n
o Ckzcm—k <n7k€N
n n OSkSn
keN

Ck :Ck Ck—l *n7

n+1 n + n 1 S k S n

+ Buwdc 2. Thu gon dua vao nhitng cong thirc trén va dua vé phuong trinh dai so. Giai
phuong trinh dai s6 nay tim dwgc bién.

+ Buwdc 3. So véi diéu kién dé€ nhan nhitng gia tri can tim.

BAI TAP AP DUNG
BT 101. Thu gon cac biéu thirc sau:
141 | | |
2 D:7.4.[ gl 9l ] b) D— 2011! 2009
10! (3!51 217! 2010!—2009! 2011
| | | |
O D= 50 (m+1! 4 D= o (m+2)!
m(m +1) (m—1)!3! (m* +m) 4!(m—1)!
I I 1)C?
o p—— 0 (m+l! ) D:—("t o .
m(m +1) 4!(m —1)! n(n” —1)

BT 102. Giai cac phwong trinh sau:

a) M:m. b) zt —@-Dr_1
(n—1)! (z 4+ 1)! 6
n! n! 5 n!
Vo e S T
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BT 103. Giai cac phwong trinh sau:

a) ]32.3v2 - P.x=38. b) Aj’ = 20n.
o) C) =20C. d) 4C° =5C" .
&) Cit=Chl 8) C+CL* =200
h) Cf+200" + 0 =02 i)y A’ +54° =2(n+15).
j) A’ +2C7 =16n. k) A’ +C77 =14a.
) A2, +C7 =101 m) 2C%  —C' =19.

T+l n+l n

2
i1+ 2

r) 24 —-A =72 s) 247 +50=A.
t) *-Claz+C.C,=0. u) C:ﬁ +2C°  =T7(z—1).
v) 6C° +6C° =72 —Tx. x) C.+6C? +6C° =9z — 14x.
y) 24’ 4+34)=P . z) 2P +6A7—P A’ =12.

BT 104. Giai cac phwong trinh sau:

5 2 14 11 1
a) T - T = T ) b) T - T = T )
c: ¢ c;, ¢ C:
<) i1 - 1 - 71 | d) C:—l - 03—1 - éAfL—Q =0.
c. c, o o6C, 4
e) Ci + Ci + C? - gx. g) C::_l + C::_Q + C;:_S + o + Cﬂf—lo - 1023
BT 105. Giai cac bat phwong trinh sau:
a) A’ +15<15n. b) 4 <nl4(n+1)! <50.
o) A< A +12. d) 724 —A <72
e) A’ +5A7 <2ln. g) 2C? 4347 < 30.
‘ ! A
h »* 4+ —" <10 ) Dwe 15
(n—2)! (n+2) (n—-1)!
4
j) ASQ K) ig /k+2.
(z+1)! " P (n—k)! s
2 2 1 2 2 6 3
) 207, +347-20<0. m) EAM — A < ;Cx +10.
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12 3 2 1 2 4 3 5 2
1'1) ;Cw - 3AL 2 EAZIL' — 81 O) C:L'—l - C:L'—l - ZAL‘—Q <0.
n—2 4
n A 14
P) ﬂzgp. q) ﬂ__3<0.
C’IQL—l ' Pn+2 4Pn—1

BT 106. Giai cac hé phuong trinh sau:

24" +5C" = 90 L |24+ Cr =180
a < : : . : : .
) 5AY — 207 = 80 : A —C" =36
y C' " — 126 c’ cwtoocvt!
C) ] P“_H + y . d) 4l __ Tz — _z .
! 6 5 2
P, =720
e) CMl:CN 0N =5:5:3. g) C! :C' 0" =6:5:2.
m+l m
C: . C:+2 = l n+l T ntl
by ) 10r, 5
ATy G
z+1
Lo |se =30 Lt =126
]) ] Cv =0v! ' k) | PL ’ ’
L 7 T P — 720
L T+2
ct —-C < §A2 y=3 y-2
1) n—1 n—1 4 n—2 ) m) 714(;:” = A(;:v )
s T 1crr ey
n+l — 15 n+1 N
Cq o C,‘Z{H — 0 (Cﬁ”—l)g + Q(Cu—l )2 — 3A/;%-—1.C/y—1
n) IR ’ z ’ . O) J z . ‘ ’y z Y .
y o y—1 __ z—1\3 __ Ay-1
4CY =50 =0 2C) = A 41

e

BT 107. C6 bao nhiéu cach sap xép 12 hoc sinh diing thanh mét hang dé chup anh luu niém,
biét rang trong d6 phai c6 5 em dinh trudc diing ké nhau ? bs: 5!8!

BT 108. Trén mot ké sach dai c6 5 quyén sach Toan, 4 quyén sach Li, 3 quyén sach Van. Cac
quyén sach déu khac nhau. Héi c6 bao nhiéu cach sap xé&p cac quyén sach trén:

bS: 12!

: 31(514131)

: 21(514131)

a) Mot cach tuyy.

b) Theo titng mon.

|E7|UE7
@ 1D IR

c) Theo titng mon va sach Todn nam o gitra.

BT 109. C6 hai day gh&, mdi day 5 gh&. Xép 5 nam, 5 nit vao 2 diy ghé trén, cé bao nhiéu cach,
néu xép:
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a) Nam vani dugc xép tuy y. bSs: 10!
b) Nam mot day gh€, nit mot day ghé. DbS: 2.5!.5!

BT 110. Cho mot ban dai ¢6 10 ghé€ va 10 hoc sinh trong d6 ¢6 5 hoc sinh nit. Hoi ¢ bao nhiéu
céch sap x&p chd ngdi cho 10 hoc sinh sao cho:
a) Nam va ni ngoi xen ké nhau. bS: 2.51.5!
b) Nhitng hoc sinh cung gidi thi ngdi canh nhau. bS: 2.51.5!

BT 111. Mot treong trung hoc pho thong cé 4 hoc sinh gidi khéi 12, ¢6 5 hoc sinh gioi khoi 11,
6 6 hoc sinh giodi khéi 10. Hoi ¢6 bao nhiéu cach sap x&p 20 hoc sinh trén thanh mot
hang ngang dé dén doan dai biéu, néu:

a) Cac hoc sinh dugc xép bat ki. bS: 15!

b) Cac hoc sinh trong cung mot khoi phai ding ké nhau. bs: 3!1.41.51.6!
BT 112. C6 bao nhiéu cach xép 5 ban hocsinh 4, B, C, D, E vao mét chiéc ghé dai sao cho:

a) Ban C ngoi chinh gitra ? bs: 1.4!

b) Haiban A va E ngoi o hai dau ghé? bs: 213!

BT 113. Xé&p 6 hocsinh A, B, C, D, E, F vao mot ghé dai, cé bao nhiéu cach sap xép néu:

a) 6 hoc sinh nay ngoi bat ki. bs: 6!

b) A va F ludn ng6i ¢ hai dau ghé. bs: 214!
c) A va F ludn ngo6i canh nhau. bs: 512!
d) A, B, C ludnngoi canh nhau. DS: 4!3!
e) A, B, C, D ludn ngdi canh nhau. DS: 3!4!

BT 114. Hoi c6 bao nhiéu cach xép 6 cdp v chong ngoi xung quanh mot chiéc ban tron thoa:
a) Nam va ni ngoi xen ké nhau. bS: 5!.6!
b) Mbdi ba déu ngdi canh chéng ctia minh. DS: 5!1.2°

BT 115. Mot hoi nghi ban tron ¢6 phai doan cta cac nudc: My 5 ngu(‘)i,,Nga 5 nguoi, Anh 4
nguoi, Phap 6 nguoi, Pic 4 nguwoi. Hoi c6 bao nhiéu cach sap xép cho moi thanh
vién sao cho nguoi cung qudc tich ngdi gan nhau ? Dbs: 415!51416!4!

BT 116. Cho tap X = {1; 2; 3; 4; 7} C6 bao nhiéu s& ty nhién gdm ba chit s§ doi mot khac
nhau chia hét cho 3 duwoc lap te tap X ? DS: 24

BT 117. Cho tap E = {1; 2, 3, 4; 5 6, 7; & 9}- C6 bao nhiéu s6 tw nhién c6 ba chir sO
khac nhau, biét rang tong ctia ba chit s& nay bang 9. bS: 18

BT 118. Cho tap £ = {0; 1; 2 3; 4; 5; 6; 7; 8 9} C6 bao nhiéu s8 tu nhién gom 3 chir s8
khac nhau, biét tdng ctia 3 chit s8 nay bang 18 ? bs: 3!.6

BT 119. Xét cac s tu nhién gobm nam ch s6 khac nhau 1ap t& cac cht s6 1; 2; 3; 4; 5. Hoi
trong cac s6 d6 c¢6 bao nhiéu so:

4!

: 51—-41

a) Bat dau bang chirsd 5 ?
b) Khong bat dau bang chit s6 1 ?

2 12
|92 9p]
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c) Bat daubang 23 ? DS: 3!
d) Khéng bat dau bang 234 ? DS: 5!1-2!

BT 120. Tt cac chit s6 1; 2; 3; 4; 5; 6 thiét lap tat ca cac sO c6 sau chit sd khac nhau. Hoi
trong cac s da thiét lap duoc, c6 bao nhiéu s6 ma hai chit s6 1 va 6 khong ding canh
nhau ? DbS: 480.

BT 121. Chohaitap A={1; 2 3; 4 5 6}, B={0; 1, 2 3; 4; 5} C6bao nhiéu s§ gom sau

chit s& phan biét sao cho:

a) Haichts6 1 va 6 khong ding canh nhau dwoc lap tir A. DbS: 6!-2.5!
b) Chir s6 2 diing canh chit s6 3 duoc lap tue tap B. bS: 2(5!1—4!)
BT 122. Cho cac s6 0; 1; 2; 3; 4; 5. C6 thé 1ap duoc bao nhiéu s6 gom tam chit s trong do
, . “ VIR ey a NS 2
chtt s6 5 1ap lai ba lan, cac chit s6 con lai c6 mat dang mot [an ? bS: ? .

BT 123. Tir tap hop A ={0; 1; 2; 3; 4 5 6}, lap dugc bao nhiéu s& ty nhién chia hét cho 5,
gom nam chit sd d6i mot khac nhau sao cho trong d6 ludén cé mét cac chir s 1, 2, 3
va chiing diing canh nhau ? DS: 36 + 30

BT 124. Cho tap A= {1;2;3; 4;5;6}~ Cé bao nhiéu s6 tu nhién gom bdn chit s6 khac nhau

duoc 14y tir tap A sao cho tong cac chit s8 trong sd nay bang 14 2 DS: 72

BT 125. Trong khong gian cho bon diém A, B, C, D. Tt cac diém trén ta lap cac vécto khac
vécto 0. Hoi cd thé ¢ dwoe bao nhiéu vécto ? DS: Aj

BT 126. Tr 20 hoc sinh can chon ra m¢t ban dai dién 16p gom 1 16p trudng, 1 16p phod va 1
thw ky. Hoi c6 mdy cach chon ? bs: 4

BT 127. Mot nhom hoc sinh ¢6 7 em nam va 3 em nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép 10 em nay
trén mot hang ngang, sao cho hai vi tri dau va cudi hang la cdc em nam va khong c6 2

em ni nao ngdi canh nhau ? bs: 7! .Ag’

BT 128. C6 6 nam, 6 nit trong d6 coé baban tén A, B, C. Hoéi cd bao nhiéu cach xép thanh mét
hang doc dé€ vao 16p sao cho:

a) Cac ban nit khong ai ditng canh nhau. bS: 6! A76

b) Dau hang va cudi hang ludén 1a nam. bs: 47.10!

c) Dau hang va cudi hang luén cung phai. bs: 2.47.10!
d) DPau hang va cudi hang luén khéc phai. bS: 2.6.6.10!
e) A, B, C ludn ding gan nhau. bS: 10!.3!

f) A, B dung cach nhau dung mot nguoi. bs: 10.10!.2!
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BT 129. Mot khay tron dung banh keo ngay tét c6 6 ngan hinh quat v6i mau khac nhau. Hoi
cé bao nhiéu cach bay 6 loai banh keo vao 6 ngang do ? bS: 5!

BT 130. C6 bao nhiéu cach xép chd cho 4 ban nit va 6 ban nam vao 10 gh& ma khong c6 hai
ban ni nao ngo6i canh nhau, néu:

a) Ghé xép thanh hang ngang ? bs: 6!.4°
b) Ghé xap quanh mot ban tron ? bs: 5!.4;

BT 131. C6 bao nhiéu cach xép 5 ban nam va 3 ban n ng6i xung quanh mot chiéc ban tron,

sao cho khong ¢6 2 ban nit nao ngdi canh nhau. bS: 4! Aé)’

BT 132. C6 6 hoc sinh 16p 11 va 3 hoc sinh 16p 12 s€ ngo6i trén mot hang ngang c6 9 ghé. Hoi ¢6
bao nhiéu cach sap x&p chd ngbi cho 9 hoc sinh d6 sao cho mdi hoc sinh 16p 12 ngdi
gitra hai hoc sinh 16p 11. bs: 6!.47

BT 133. Cho tap X = {0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7}~ C6 bao nhiéu s6 tu nhién gobm nam chir sd
khac nhau duoc 1ap tir X ma chia hét cho 5 ? DS: 1560

BT 134. Chotap X = {0; 1; 2 3; 4; 5 6; 7; 8 9} C6 bao nhiéu s tu nhién gom 5 chit s
dwoc tao tir tap X, sao cho:

: 9.14,;1

: 5.8.1483

: Aé)’Af —6Aj’

BT 135. Chotap X = {0; 1, 2; 4, 5, 7; 8} - C6 bao nhiéu s6 ty nhién gom bon chit s6 d6i mot
khac nhau chia hét cho 5 va khong 16n hon 4000 duwgclap te X 2 DS: 120

a) Khac nhau titng d6i mot ?

b) Khac nhau ting d6i mot vasé ddlasdlé?

2 2 2
[V (oI 0 5]

c) Khac nhau tirng d6i mot va phai cO matda 3 chivsé 1, 2, 3 ?

BT 136. Ttr cacsd 1, 3, 5, 6, 7, c6 thé 1lap dugc bao nhiéu sd c6 cac chir s6 khac nhau va l6n
hon s& 6000 ? DS: 2A% + A°

BT 137. Cho tap X = {0; 1,2, 3; 4; 5; 6, 7; 8 9}~ C6 bao nhiéu sd ti nhién c6 ba chir s6
d6i mot khac nhau duwoc tao tir X va bé hon so 475 ? DS: 268.

BT 138. Cho tap X ={0; 1; 2 3; 4 5 6; 7; 8 9} C6 bao nhiéu s ty nhién ¢ gom nam
chit s6 khac nhau d6i mot duoc tao ttr X va 1én hon 70000 ? DS: 4368

BT 139. C6 thé 1ap ra dwoc bao nhiéu s6 dién thoai di dong c6 10 chir s6 bat dau 1a 0908, cac
chit s& con lai khac nhau tiing ddi mot, dong thoi khac véi 4 chir sd dau (0908) va
nhat thiét phai c6 mét chit so 6. DS: 6.14(;5

BT 140. Ttr sau chts6 0; 1; 3; 5; 7; 9 c6 thé lap duoc bao nhiéu sd tw nhién gom bon chir s6
d6i mot khac nhau va khong chia hét cho 5 ? DS: 4.4.A§

BT 141. V6i 6 chtsd 0; 1; 2; 3; 4; 5 ¢6 thé 1ap dugce bao nhiéu s6 ¢d 5 chit s6 khac nhau va
thoa diéu kién:

a) Lasdchan? bS: 312
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b) Bat dau bang boi 24 ? DS: 24
c) Bat dau bang boi 345 ? DS: 6

BT 142. Cho tap hop X = {O; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7}. Co thé lap dugc bao nhiéu s6 n gom 5 chi
s6 khac nhau ddi mot 14y tir tap X trong mdi truong hop sau:

a) n lasGchan? bS: 3000
b) Mot trong ba chit s§ dau tién phai bang 1 ? bS: 2280

BT 143. C6 bao nhiéu s6 tu nhién c6 7 chi sd khac nhau tung d6i mét, trong do6 chir s6 2
dung lién gitta hai chts6 1 va 3 ? DS: 7440

BT 144. Chotap F = {1; 2; 3; 4; 7}~ Cé bao nhiéu sd tu nhién gom ba chit so:
a) Doi mot khac nhau ? bS: Aé)’
b) Do6i mdt khac nhau va chia hét cho 3 ? DS: 24

BT 145. Cho tap A = {0; 1 2; 3; 4; 5}, tit A c6 thé 1ap duoc bao nhiéu s tu nhién gom 5
chit s& phan biét ma phai cé chits6 0 vasd 3 ? bs: A2.A] —4.4]

BT 146. Ong X c6 11 nguroi ban. Ong mudn moi 5 nguoi trong s8 ho di choi xa. Trong 11
nguoi do ¢6 cd 2 nguoi khong mudn gap nhau. Hoi 6ng X c¢d bao nhiéu phuong an
moi 5 nguwoi ban ? DS: 20;1 + C’g

BT 147. Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 gom 25 nam va 15 n@. Gido vién chd nhiém
mudn chon mot ban can sy 16p gobm 4 em. Hoi c6 bao nhiéu cach chon, néu:

a) GOm 4 hoc sinh tuy y. bs: C},

b) Co6 1 nam va 3 ni. bs: C,,.C;

c) Co6 2 namva 2 nir. bs: C;,.C;

d) Coitnhat 1 nam. bs: ¢, —C,,

e) Cditnhdt 1 nam va 1 nt. bs: ¢, —C, —C,;

BT 148. M6t nhom cé 6 hoc sinh nit va 7 hoc sinh nam. C6 bao nhiéu cach chon ra mét td hoc
tap c6 5 hoc sinh, trong d6 c6 mét t6 treong, mot to phd, mot tha quy va hai to vién,

biét rang t6 truong phai la nam va thu quy phailant.  BS: C..C;.C| .C}

BT 149. Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh gom 25 nam va 15 ni. Gido vién chu nhiém mudn chon 5
hoc sinh 1ap thanh mot doan dai biéu d€ tham gia t8 chirc 18 khai giang. Héi cé bao
nhiéu cach:

a) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 cé khong qua 3 nit. DS: 620880
b) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 ¢6 3 nam va 2 ntx. DS: CE.C;
c) Chonra 5 hoc sinh, trong d6 c6 it nhat mot nam. DS: Cfo — 0155
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BT 150.

BT 151.

BT 152.

BT 153.

BT 154.

BT 155.

BT 156.

BT 157.

BT 158.

d) Chon ra 5 hoc sinh, trong d6 anh A va chi B khong thé cung tham gia cung doan
dai biéu. bs: C; +C.,

Mot 16p ¢6 20 hoc sinh trong d6 ¢6 14 nam, 6 nit. Hoi c6 bao nhiéu cach 1ap 1 d6i gom
4 hoc sinh trong d¢6 co:

a) SO nam va sd nit bang nhau ? bs: C;.C?

b) Itnhat mot nix? DS: 3844

Mot do6i van nghé gom 20 nguoi, trong d6 c6 10 nam, 10 ni&. Héi ¢ bao nhiéu cach
chon ra 5 nguroi, sao cho:

a) Co dung 2 nam trong 5 nguoi do6 ? bs: C:C}

b) Co it nhat 2 nam, it nhat 1 ni trong 5 nguoi d6 ? bs: 12900

Mot doi canh sat giao thong gom 15 nguoi trong d6 cd 12 nam. Hoi c6 bao nhiéu cach
phan ddi canh sat giao thong do vé 3 chét giao thong sao cho mdi chét cé 4 nam va 1
ntt. DS: 207900

Tt 5 bong hong vang, 3 bong hong trang, 4 bong hong do (cac bong hong xem nhu
d6i mot khac nhau). Nguoi ta mudn chon ra 1 bé hoa hong gom 7 bong. Co bao nhiéu
cach chon:

a) 1bdhoa trong d6 c6 dung mot bong hong do. bs: C,.C;

b) 1bohoa trong d6 cé it nhat 3 bong hong vang va it nhat 3 bong hong do.

C6 9 vién bi xanh, 5 vién bi do, 4 bi vang c6 kich thwdc doi mot khac nhau. Co bao
nhiéu cach chon ra 6 vién bi sao cho:

a) Co dung 2 vién bi mau do? bs: C..C,

b) S&bi xanh bang s8 bi d6 ? S: 3045

V)

Co6 mot hop dung 5 vién bi xanh, 6 vién bi do va 4 vién bi vang.

a) Cob bao nhiéu cach 14y ra 6 vién bi, trong d6 c6 2 vién bi xanh va c¢6 nhiéu nhat 2
vién bi vang va phai cé du 3 mau. DS: 1700

b) Co bao nhiéu cach 1dy ra 9 vién bi c6 da 3 mau. DS: 4984

Mot hop dung 15 vién bi khac nhau gom 4 bi d¢, 5 bi trang va 6 bi vang. Tinh s& cach
chon 4 vién bi ttt hop d6 sao cho khong c6 du 3 mau. DS: 645

Trong ngan hang dé kiém tra 30 phat mén Vat Li c¢6 10 cau hoi, trong d6 c6 4 cau ly
thuyét va 6 bai tap. Nguoi ta cau tao thanh cac d@é thi. Biét rang trong moi dé thi phai
gom 3 cau hoi, trong d6 nhat thiét phai cé it nhat 1 cau ly thuyét va 1 bai tap. Hoi ¢
thé tao ra bao nhiéu dé thi c6 dang nhw trén ? DS: Cj.C’é + C’i.Cs

Trong mot mon hoc, thay gido c6 30 cau héi khac nhau gom 5 cau héi kho, 10 cau hoi
trung binh, 15 cau hoi dé. Tir 30 cau héi d6 cé thé 1ap duwoc bao nhiéu dé kiém tra, moi
dé gom 5 cau hoéi khac nhau va nhat thiét phai ¢6 du 3 loai cau hdi (kho, trung binh,
dé) va s6 cau hoi dé khong it hon 2. DS: 56875
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BT 159.

BT 160.

BT 161.

BT 162.

BT 163.

BT 164.

BT 165.

BT 166.

BT 167.

BT 168.

BT 169.

Doi thanh nién xung kich ctia mot truong phd thong ¢ 12 hoc sinh, gom 5 hoc sinh
16p A, 4 hoc sinh 16p B va 3 hoc sinh 16p C. Can chon 4 hoc sinh di 1am nhiém vy, sao
cho 4 hoc sinh nay thudc khong qua 2 trong 3 16p trén. Hoi cé bao nhiéu cach chon
nhu vay ? bS: 225

Hoi dong quan tri cua mot cong ty TNHH A gom 12 nguoi, trong d6 cd 5 nir. Twe hoi
dong quan tri d6 nguoi ta bau ra 1 chu tich hdi dong quan tri, 1 phé cha tich hoi dong
quan tri va 2 ay vién. Héi ¢6 mdy cach bau sao cho trong 4 nguoi dugc bau nhat thiét

phai conir ? bs: A.C: — A.C?

Mot 16p ¢6 50 hoc sinh dwoc chia thanh 5 t6, madi t8 c6 10 hoc sinh. Cé bao nhiéu cach
chia t5? ps: CCICICNCY

Mot t6 c6 8 hoc sinh di trong cay. Khi trong cay can c6 2 em hoc sinh. C6 bao nhiéu
cach chia t6 thanh nhing cdp nhuw vay ? bs: C:C:C:C

Giai bong truyén VTV Cup goém 9 d¢i bong tham du, trong d6 c6 6 ddi nudc ngoai va
3 ddi Viét Nam. Ban t6 chiic boc tham chia lam 3 bang dau A, B, C. Hoi c6 bao
nhiéu cach chia sao cho:

a) Modibang ba d6i ? bs: C;C:C}

b) Mdi bang ba ddi va 3 d¢i bong cua Viét Nam o ba bang khac nhau ? DS: 540
Trong cudc thi “Rung chudng vang”, d6i X c6 20 ban lot vao vong chung két, trong
dd cb 5 ban nit va 15 ban nam. Dé se“ip x€p vi tri choi, ban td chic chia cac ban thanh 4
nhém A, B, C, D, mdi nhém c6 5 ban. Viéc chia nhém dwogc thuc hién bé“mg cach
bdc tham ngau nhién. Hoi ¢ bao cach chia nhém, sao cho:

a) Thanh vién trong nhom la bat ki ? bs: ¢c.ClClC?

2071571075

S: 4C°C2C;

—_— 1571075

Y

b) N&m ban nit 6 cing mot nhém ?

Trong mot hop ¢d 50 tdm thé duge danh sd tir 1 dén 50. C6 bao nhiéu cach 14y ra ba
thé sao cho c¢6 dung 2 thé mang s6 chia hét cho 8 ? DS: C:C;

6 44

Co 30 tAm thé dwoc danh so tir 1 dén 30. Cé bao nhiéu cach chon ra 10 tdm thé sao
cho c6 5 tdm thé mang s6 1é, 5 tdm thé mang s8 chdn trong d6 chi c6 ddng mot tam
thé mang s6 chia hét cho 10 ? bs: c’clct

1573712
Trong mot hop ¢6 20 vién bi duwoc danh s6 tir 1 dén 20. Co bao nhiéu cach 1dy ra 5
vién bi sao cho c6 ding 3 vién bi mang s6 1¢, 2 vién bi mang s8 chan trong d6 cé
dting mot vién bi mang so chia hét cho 4 ? DS: 0130051051
Trong mot hop c6 100 vién bi dwgc danh so tir 1 dén 100. C6 bao nhiéu cach chon ra

ba vién bi sao cho:
a) Baviénbibatki? ps. C?

100

b) Tong ba s6 trén ba bi chia hét cho 2 ? bs: ¢ +C.C:

50 7 50

Trong mot hop c6 40 tdm thé duoc danh so tir 1 dén 40. C6 bao nhiéu cach chon 3
tam thé trong hop do thoa:

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 54 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thinh, (. Tan Phi, Tp.HCM DE CUONG HOC TAP LOP II

$O 56, Pho Choy, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HCM — 0988.985.600 Mon: Toan, Nam hoc: 2016 - 2017
a) Batdm thébatki? bs: C}
b) Tong ba s6 ghi trén ba thé chia hét cho 3 ? bs: 127
BT 170. Mot hop dung 11 vién bi duwgc danh s6 tir 1 dén 11. C6 bao nhiéu cach chon ra 4
vién bi sao cho tong cac sd trén 4 bilasoleé? bs: C.C; +C:C!

BT 171. Cho hai duong thang a || b. Trén duong thang a c6 5 diém phan biét va trén duong
thang b c6 10 diém phan biét . Héi c6 thé tao dwoc bao nhiéu tam giac c6 cac dinh la
c4c diém trén hai duong thang a va b da cho? bs: 325

BT 172. Cho hai duong thing song song d,, d,. Trén d, 1dy 17 diém phan biét, trén d, 1dy 20
diém phan biét. Tinh s6 tam gidc c6 cac dinh la 3 diém trong s6 37 diém da chon trén

d vad,? DS: 5950.

BT 173. Cho 10 diém trong khong gian, trong d6 khéng cé 3 diém nao thang hang.

a) Cdbaonhiéu duong théng dwoc tao thanh ? DS: 0120
b) Coébao nhiéu vécto dugc tao thanh ? DS: Afo
c¢) Cdbaonhiéu tam gidc duoc tao thanh ? DS: 0130

d) Néu trong 10 diém trén khong c6 4 diém nao dong phang, thi cé bao nhiéu ti
dién dwoc tao thanh ? DS: 0140
BT 174. Cho hai duong thing song song d, va d,. Trén duong thing d, ¢ 10 diém phan biét,
trén duong thang d, c6 n diém phén biét (n > 2). Biét réng c6 2800 tam giac cé dinh
1a cac diém da cho. Tim n ? DS: n =20
BT 175. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho 10 dwong thang song song lan luot cat 8 duong
thang song song khac. Héi c6 bao nhiéu hinh binh hanh dwoc tao thanh tir cdc duong

thang trén. bs: ¢ c?

1078

BT 176. Cho 2 duong thing d, || d,. Trén duong thing d, c6 10 diém phan biét, trén duong
thdng d, c6 n diém phan biét (n € N, n > 2). Biét rdng c6 1725 tam gidc c6 dinh la
cac diém da cho. Hay tim n ? bS: n=15

BT 177. Trong khong gian cho hai duwong thang a va b song song véi nhau. Trén mdi duong
thang 14y 5 diém cach déu nhau mét khoang bang x. Hoi c6 thé thanh 1ap duoc bao
nhiéu hinh binh hanh tao thanh ttr 10 diém trén ? DS: 30

BT 178. Cho tap X ={0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7}~ Tir tap X c6 thé lap duoc bao nhiéu s tu
nhién gom 5 chit s6 d6i mot khac nhau va trong mdi s8 d6 c6 dung hai chir s8 chan
vabachitsolé? DS: 2880 — 288

BT 179. Chotap X = {0; 1; 2 3; 4; 5 6; 7; 8 9} C6 bao nhiéu s§ tw nhién c6 7 chit s ¢6
nghia, biét réng chit s6 2 c6 mdt dung 2 Tan, chit s6 3 c6 mdt dung 3 [an, cac chir sd con

lai c6 mat khong qua mot lan ? bS: C*CPA? — 05037

775778
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§ 3. IHO THUC HEWTON

A gk gk e

® Nhi thitc Newton. Cho a, b la cac so thuc va n € N*. Ta co:

a + b ch n—k bk CSGH + Ci@?z—lb + Cia/vL—QbQ + ...... ‘I’ C:—labn—l _|_ C:bn.

Vi du. Khai trién cac nhi thic sau:

@ Nhan xét

— Trong khai trién (a £b)" c6 n +1 s hang va cac hé s6 cua cac cdp s6 hang cach déu s6

AV A A A \ M k —k
hang dau va s6 hang cudi thi bang nhau: € = C"".

— SOhang tong quat dang: T | = C'.a""b" vasGhangtht N thi k= N — 1.

1
— Trong khai trién (@ —b)" thi ddu dan nhau, nghiala +, roi —, r6i +,.......
— S8 miictia a giam dan, s mii cta b tang dan nhung téng s6 mii a va b bang n.

— Neéu trong khai trién nhi thitc Newton, ta gan cho a va b nhing gia tri dac biét thi sé thu
dwoc nhitng cong thirc ddc biét. Chéng han nhu:

R (1 _|_ x)n C()mn + Cl n—1 . +C:LL z=1 07[; _|_ C:L _|_ ______ _|_C:LL — 2n.
R (1 o x)n — Csmn o Cixn—l + L. + (_ 1)n C:LL r=—1 07[; _ C:L _|_ _______ _|_ (_ 1)n C: — 0

® Tam giac Pascal

Cac hé s8 cua khai trién: (a +b)°, (a +b)", (a+b)°, ..., (a +b)" co th€ xép thanh mot
tam gidc goi la tam gidc PASCAL.

n=0: 1 . )

n=1: 1 1 Hang dang thitc PASCAL
n=2: 1 2 1

n=3: 13 3 1 CH+0F
n=4: 1 4 6 4 1 |
n=5: 1 5 10 10 5 1 ot
n=6: 1 6 15 2015 6 1
n=T7: 1 7 213535 21 7 1
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Cau hoi ? Viét day du dang khai trién caa cac nhi thirc sau:

e (a+0b)°

o (a+0b)

BT 180. Tim hé s0 cua s6 hang trong khai trién:

a)
)

(@)

8)

i)

(22 — 3y)""
(z —3)°
(333 o 332)12
40
1
t+—| ,Ve=0
T
(3 $_2 _|_ $)7

k) 2z +y)”
m) (1+ 7z + 32°)"

0) (2++x —32%)

q (42" —2’)

chiza z°y’.

chiza z°%".

b) (z+1y)” chita z"%y".
d) (1-3z)" chira 2°.
f)y (z°—22)" chtta z'°.

2 10
h) |2° — —] , Ve =0 chtaz".

T

0 xy >0
T >
. el h 7 6 2.
[t ) i
) (28 —ay)® chiza z°°y".
n) (1+z+22%)" chtra 2.
p) (2*+z-1 chtta z°.
1 12
) [1—z'— —] chtta z°.
T

BT 181. Tim s6 hang khong chtta = (ddc 1ap véi z) trong khai trién ctia nhi thiec:

a)

k)

12

1
z+—| , Vz=0.

20

2o + -
3$

.

12

, Vo > 0.

Lo
x

, Vo > 0.

b)

d)

f)

h)

5
s 1
x3——2],Vx¢O.
x
312
E—F— , V= 0.
3 =z
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: 1 1 .
%/g—i—% ﬁ‘l—%/x—s

BT 182. Tim hé s& chtta ' trong khai trién: (1 + = + 2° + 2°)’.

17

, Vo > 0.

7

m) , Vo > 0. n)

BT 183. Tim hé s& chtta z° trong khai trién: z(1 — 22)° + z°(1 + 32)".
BT 184. Tim hé s& chtta z° trong khai trién: (22 +1)" + (22 +1)° + (22 +1)° + (22 +1)".

BT 185. Tim hé s6 cua mét s6 hang hodc tim moét s6 hang (dang c6 diéu kién)

a) Tim sd hang chita 2" trong khai trién

‘ 1 n /
z’ ——J , ¢ =0, biét C! =13C".

2
X

b) Tim s& hang chita 2° trong khai trién , =0, biét C' +C +C? =11.

. 1

3
" +—
z’

¢) Tim s6hang chtta z° trong khai trién (2* +2)", biét A’ —8C> + C' = 49.

2_ 2’| , Vz = 0, biét C:__f + n.AfL = 454.
x

d) Tim hésdcta z' trong khai trién

2 3 L?L
2l

\ ~ A 2 ~ SA A 1
n 1a s6 nguyén duwong thoa mén diéu kién: C° = 5C".

e) Tim s6 hang khong chita 2 trong khai trién , x>0, biét rang

n

3 .. * o
T+ — , voi n € N, z = 0. Biét

X

f) Tim s6 hang khong chtta = trong khai trién

ré“mg A+ C’jﬂ =18P,.

n+1

n

iz +

1a s6 nguyén dwong thoa mén diéu kién: C" +C"™ 4+ C"* =179,

g) Tim s6 hang doc lap voi ¢ trong khai trién , Yz = 0, biét rang n

5 28
X

N A A 2 10 . .« A2
h) Tim hé s cua z trong khai trién

: 3 ' A Y \ A A
22" — —2] , Vo = 0, biét rang n la s6 nguyeén
x

duwong thoa man diéu kién: 3C? + 24 = 3n® + 15.

n

s0 nguyén duong thoa man diéu kién: C:f + BC’Z + 305 + C’s = 20"

n+2°

i) Tim s6 hang khong chta 2 trong khai trién: , © >0, biét rang n 1a

j) Cho n lasdnguyén duong thoa man diéu kién: 6C" | = A’ 4+160. Tim hé s6 ctia

2" trong khai trién: (1 —22°)(2 + 2)" ?
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n

I

b

hang tr chita a'b’, tim s8 hang chtta tich a va b véi s6 mii bang nhau ?

k) Chone€Z" vaa, b, (b>0). Biét trong khai trién nhj thitc Newton

\ A A 5 ~ —3 2 1 2 n A A 2 A
1) Cho n la s6 nguyén duong thoa man: C"* —C° = C  C"'’. Tim hé s6 ctua s6
n n—1 n—1"n+3

n
e n
x”8——] , x = 0.

hang chita z'' trong khai trién: z° 3
T

BT 186. Xac dinh s6 nguyén duong n dé trong khai trién (1 + 2°)" cé hé s6 cia z° bang 6 lan
hé sé ctia z".

BT 187. Tinh A} , biéthé sd ctia z° trong khai trién (1 + 3z)" 1a 90.

BT 188. Trong khai trién nhi thiec (1 + 2az)", (z = 0) ta cd dugc s6 hang dau la 1, s6 hang tht
hai 1a 48z, s hang thit ba 1a 1008z°. Tim n va a ?

BT 189. Trong khai trién nhi thic (1 + ax)", ta ¢ s& hang dau bang 1, s& hang tht hai bang
241, s6 hang thit ba bang 2527°. Tim n va a ?

BT 190. Biét hé s6 ciia 2" * trong khai trién (z — 2)" bang 220. Tim hé s& ctia z°.

BT 191. Biét hé s6 ctia 2" * trong khai trién

T — i] bang 31. Tim s6 nguyén duong n.

n

BT 192. Tim s6 hang khong chita = trong khai trién , biét hiéu s cua s6 hang thit ba

1
T+ —

T
va thtt hai bang 35.

BT 193. Trong khai trién ctia nhi thirc
T

n
2
2 A A A A ~ A [N
x” ——| cho biét tong hé s cta ba s6 hang dau tién

trong khai trién trén bang 97. Tim hé s6 ctia s& hang c6 chita z*.
BT 194. Tim hé s6 cua mét sd hang hodc tim moét s6 hang (két hop véi viée tinh tong)
a) Biét tong cac hé s6 trong khai trién (1 + 2*)" 1a 1024. Tim hé s& ctia z' ?

1 ‘
— 4+’
x

b) Tim hé s6 cua 2° trong khai trién , voi n 1a s6 nguyén duong va biét

rang tong cac hé s& trong khai trién bang 1024 ?

c) Tim s8 hang 2'°y° trong khai trién: (22° + y)", biét rang n la s& nguyén duong

thoa man diéu kién: Ci + Cfl + C’s’ +- 4+ O = 2047.

d) Tim hé s& ctia s6 hang chita z° trong khai trién P (m) =

2 n
—3—1—\/355] voi > 0.
T

Biét n thoa man diéu kién: C! + C* +-+----- +C" + C" = 4095.
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e) Tim hé s& ctia 2" trong khai trién nhi thic (2 + 7)", biét rang n 1a s& nguyén
duwong thoa: 3"C" —3"'C. +3"7°C% =3"°C7 4+ + (=1)"C" = 2048.

f) Tim hésdcta 7' trong khai trién (\/Z —32%)", (z > 0), biét rang n 1a s8 nguyén
duong va tdng cac hé s8 trong khai trién bang —2048 ?

g) Tim hé s8 ctia '’ trong khai trién nhj thitc (2 + z)", biét rang n 1a s8 nguyén
duong théa: 3'C —3"'C! +3"7C? —3"°C% .. + (1) €1 = 2048.

h) Tim hé s& ctia 2" trong khai trién biéu thic P = (2z —1)’.(z +2)", biét rang n la
s6nguyén duong: C" + C| +C° +--- 4+ C" = 2048 ?

i) Tim hé s8 cua z' trong khai trién da thitc (2 - 3z)*", trong d6 n 1a s& nguyén

duong thoa man diéu kién: C,  +C>  +C)  4-wee + C2" =1024 ?

2n+1 2n+1 2n+1 2n+1

BT 195. Cho P = (1+22)", n € N'. Khai trién P ta duoc: P =a +az + a2’ 4+ +a z".

4 \ .« A/, \‘4 a a a‘ a//
Tinh n va a, biétrang a, + —+ — + = +---- +— = 4096.
2 22 23 9"

BT 196. Cho khai trién nhj thie: (1—-2z +2°)" =a + ez + a3’ - +a

3 7 N
5, X" Xéac dinh

BT 197. Chttng minh:

a)
b)
<)
d)
e)
f)

g)

h)

CQOH + 021n + Cjn + C;n o +022:LL_1 + 02277; = 4"
0 1 2 3 2n—1 2n
an _ an + 02” — 02" R _CQn + CQn = 0.
3900 — 3P0 4310 — v —30,; +C =2".
CQOH + Cjn o + 022:; — C’an + C’;L o _|_C’2277LL‘1 — ¥l
020" + 022"_32 + 024n34 o 4_022:;‘32" . (22" +1).
0 2 2 4 v4 2000 2000 2000 (62001
Cogor T3 Gy 3 Oy oemmeeeeeee +3 00 =272 — 1),
CS 3" le 3 +H=1)" O = C’S + C’:L T +C.
n 1
2"03 =+ 2"—203 + 2"—403 e + C: = 3 ;— .
(COP +(CL) 4 (C2) 4evveeeee +C'yY =C),Vn>2 neN
CO 2 Cl 2 2 Cm n+tl
S IR /2 TN /2 n — 22 ,Vn>2 neN.
1 2 3 n+1 (n + 1)
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BT 198. Tinh cac tong sau:
a) S=C]+C, +CI+---- + C..

5
b) S=0C;+2C, +2°CZ +----- + 2°C:.

o) S=4"C{+4'C;+4°C2+----- + 4°C;.

d 5= 020010 + 021010 + 022010 toeee + 022(?11(?

e) S= 020010 + 2021010 +2° 022010 toeeeees + 270 022811(?

f) 520160 +Cl70 +0180 +0190 +011(())'
g) S:CO +02 +C4 +...+0100.

100 100 100 100
h) S = 2'6121010 + 23'6123010 + 25'05010 + ....... + 22009'022[())103'
. . 1 1 1 2 k 1 k—1 2n+1 1 2n
1) 5—502"_502"‘}_ ...... +(_1) .%CQH toees +(_ ) 2n+1 2n "
, 1 1 1 1
]) — + et + + .
21.2012!  4!.2010! 2012!.2!  2014!
ky S=1.0,,+2C, +3.Cy . + +2013°.C5)5
0 1 2 2013
1) S = 02013 + 02013 + 02013 N + 02013 .
2 1 2 3 2014

BT 199. Tim s6 nguyén duwong n thoa man cac diéu kién sau:
a) C'+C2+C +--- +C" + C" = 4095.
b) 3'CY—-3"'Cl +3"°C —3"7C0 4. +(—=1)"C" = 2048.
o Cp+C, +C) +C) +---- +C;" = 512.

2n

1 3 5 7 2n+1
d) 027L+1 + CQ7L+1 + CQn-H + 02n+1 + ...... +02n-t1 = 1024
e) 022014 + 024014 + 026014 + 028014 toeeees +021(?fj =2 1.
1 2 3 n 20
f) 027L+1 + CQn-H + CQn-H + ...... +02n+1 = 2 o 1
BT 200. Chirng minh:
a) C'=C"" by C;, =C+C"
o) Cr43CH" +3CH"? 40 =0 d) kCP =nCY ).
e) k(k— 1)0: =n(n — 1)0::3. f) kQC’: =n(n — 1)07’:; + nC’sj.
2" 2 n—1
BT 201. Chttng minh: C’SC’:L...C’: < _1 ] voi Vn >2, neN.
n —
1 2 11
BT 202. Cho khai trién: 3 + ?x =a +az+a,x’ +---+a,x". Hay tim hé s§16n nhat ?

BT 203. Cho khai trién: (1+22)" =a, +az +---+a 2", v6icaché sd a,a,,...,a théa man

a a . . L
hé thic: o) + El +F 2—Z = 4096. Hay tim s6 16n nhat trong cacsé a,,a,,...,a_ ?

(R R EARAE A
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=7 &ne éo biét ?
Mot SO wAiu CHUYEH UE UHA TOAK HOC PASCAL

Ho6i nhé Pascal rat dam mé Hinh hoc. Nhwng vi Pascal rit yéu nén cha 6ng khong mudn cho
ong hoc Toan. Cha dng gidu hét tit ca cac sach vé va nhitng gi lién quan dén todn. Thé la Pascal
phai ty may mo xay dwng nén moén hinh hoc cho riéng minh. Ong vé cac hinh va tw dit tén cho
chiing. Ong goi duwdng thing 1a “cay gay”, dwdng tron 1a “cai banh xe”, hinh tam giac 1a “thwéc tho”,
hinh chit nhat 1a “mét ban”,..... Ong da tim ra va chirng minh rat nhiéu dinh If hinh hoc, trong dé cé
dinh li: “Téng cac géc cia mot thude the bang nira téng cac goc clia mdt mit ban”. Nam 4y Pascal
m&i chi 12 tudi.

Nam 16 tu6i, Pascal cong b6 mdt cong trinh todn hoc: “vé thiét dién ctia dwong conic”, trong
d6 6ng da chirng minh mot dinh 1i néi tiéng (sau nay mang tén 6ng) va goi d6 la “dinh 1i vé luc giac
than ki”. Ong rit ra 400 hé qua tir dinh 1i nay. Nha todn hoc va triét hoc vi dai lic bay gio 1a
Descartes danh gia rit cao cong trinh todn hoc nay va ndi rang: “Toi khong thé twdng twong noi
mot ngwdi dang & tudi thi€u nién ma lai ¢ thé viét dwoc mot tdc phdm 1én nhw vay”.

Nam 17 tu6i, thiy cha (mdt ké toan) phai lam nhiéu tinh toan vat v4, Pascal da ndy ra mot y
dinh ché tao mdt chiéc may tinh. Sau 5 ndm lao dong cang thang miét mai, 6ng da ché tao xong
chiéc may tinh l1am dwoc 4 phép tinh cdng, trir, nhan, chia, tuy rang chwa nhanh 1am. D6 1a chiéc
may tinh dau tién trong nhin loai. D€ ghi nh& cong lao nay, tén ctia 6ng da dwgc dit cho mot ngon
ngtt lap trinh, 1a ngdén ngit 1ap trinh Pascal.

Vao nam 1651, khi Pascal 28 tu6i va dwoc ca Chau Au tén vinh 13 than dong, 6ng nhan duwoc
mot birc thu cia mot nha qui tdc Phap De Méré nh¢r 6ng giai dap mot s6 van dé rac rdi nay sinh
trong tro choi danh bac. Pascal da “toan hoc héa” cac tro choi co bac nay, nang lén nhitng bai toan
phtrc tap hon va trao ddi van dé nay véi nha toan hoc Phec - ma. Nhitng cudc trao doi dé da khai

sinh ra Iy thuyét x4c sut- ly thuyét toan hoc vé cac hién twong ngau nhién.

Sau khi cha mét, chi gai bé di tu, lai thém 6m dau bénh tat, Pascal chan chwong tat ca. Ong bo
toan hoc, ddm chim vao nhirng suy tw vé tin ngwdng va nghién ctru than hoc. Vao mot dém vao dau
mua xuin nam 1658, mdt con dau rang dit doi lam Pascal khong ngu dwoc. P& quén dau, 6ng tip
trung suy nghi bai toan vé dwong xycloit, mot bai toan khé dang thu hit sy quan tdm cta nhiéu
nha toan hoc luc doé. Ky la thay, ong da giai dwoc bai todn nay va sang hom sau ciling khdi luén
bénh dau riang. Ong nghi rang day 1a mot théng diép cia Chtia nhic nhé rang o6ng khong dwoc
quén va roi bé toan hoc. Va thé la sau 4 nam theo con dwong tin nguwdng ton gido, Pascal lai quay
veé vGi toan hoc. Khong chi 1a mét nha toan hoc thién tai, Pascal con 1a mét nha véat li hoc noi tiéng,
la nha van, nha tir twéng lém.

Ngay nay ngwdi ta thwong nhic dén cic cau néi cia Pascal nhu: “Con nguwoi chi 1a mot cay
sdy, mot vat rat yéu dudi cia tw nhién, nhwng la mot ciy sdy biét suy nghi” va “Trai tim cé nhirng li
1& ma Ii tri khong giai thich dwoc”.

Pascal mat khi dng méi 39 tudi. Ong duwoc coi 1a mot trong nhitng nha bac hoc 16n nhét cda
nhan loai.

#y vng A As t\ﬁ)wT 3% Fan s a:aT Tn;lv cQw\;mI ca i ks al\??m] $7i i chel, wive

La Rochefoucauld
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§ 4. BOEW CO VA XAC SUAT CliA BOEW CO
PAQR G

Trong thuc tién, ching ta thudng gdp nhitng hién twong ngau nhién. D6 1a nhitng hién twong
(bién c8) ma chiing ta khong thé dw bdo mot cach chac chan 1a n6 xay ra hay khong xay ra.

Ly thuyét x4c suit 1a bd mon toan hoc nghién ctru cac hién twong ngau nhién. Sy ra doi cia
ly thuyét xac suit bat dau tir nhitng thw tir trao ddi gitra hai nha toan hoc vi dai ngwoi Phap 1a
Pascal (1623 - 1662) va Phec - ma (1601 - 1665) xung quanh cac gidi dap mot sd van dé rac roi
nay sinh trong qua trinh tro choi co bac cia mot nha quy tdc Phap dat ra cho Pascal. Nam 1812,
nha todn hoc Phap La - pha - xo d3 dw bao rang: “Mén khoa hoc bat dau tir viéc xem xét cac tro
choi may rii nay sé hira hen tré thanh mét d6i twong quan trong nhit cua tri thirc loai nguoi”.

Nay nay, ly thuyét xac suit da tré thanh mot nganh toan hoc quan trong, dwoc rng dung
trong rat nhiéu linh vuc ctia khoa hoc tw nhién, khoa hoc xa hoi, cong nghé, kinh té, y té, sinh hoc,...

® Bién co

a) Phép thir va khéng gian mau

— Phép thir ngdu nhién (goi tat 1a phép thir) 1a mot thi nghiém hay mot hanh dong ma:
+ K&t qua ctia n6 khong doan truede duogc.
+  Co6 thé xac dinh duoc tap hop tat ca cac két qua cd thé xay ra cta phép thu do.
— Tap hop moi két qua ctia mot phép thee 7' duoc goi 1a khong gian mau ctia T va duoc ki
hiéu 1a Q. S& phan t ctia khong gian mau duoc ki hiéu 1a n(Q).
Vidu 1. Phép tht: “Gieo 1 con stic sac” c6 khong gian mau la = {1;2;3; 4;5;6} = n(Q2) = 6.
Vi du 2. Xét phép tha: “Gieo hai dong xu phan biét”. Néu ki hiéu S d€ chi dong xu “sap”, ki
hiéu N d€ chi dong xu “ngtra” thi khong gian mau ctia phép thtr trén 1a:

Vi du 3. Xét phép thiz T 1a: “Gieo ba dong xu phan biét”. Hay cho biét khong gian mau va s
phan ti ctia khong gian mau d6 ?

b) Bién cd

Vi du. Xét phép thir T': “Gieo mot con stc sdc” ¢6 khong gian mau 1a Q = {1;2; 3;4;5;6} - Xét
biéh cd A : “S6 chdm trén mat xuat hién 1a s6 chan”.
Bién ¢ A xay ra khi két qua ctia phép thit T 1a: ...c.oeoecueiricciricerccecee e
Cac két qua nay dwoc goi la két qud thudn loi cho A dwgc mo ta boi: Q, = { -------------- } la
mot tap con cua = SO phan ti thuan loi ciabiéncd A la n(4) = .......
Tong quat:
+ Bién c¢d A lién quan dén phép thir 7' 1a bién cd ma viéc xay ra hay khong xay ra cua A tuy

thudc vao két qua cua 7.
« Mdi két qua ctia phép thtr T 1am cho A xay ra, dugc goi la mot két qua thuan loi cho A.
 Tap hop cac két qua thuan loi cho A duoc ki hiéu la 2 R
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Cau hdi ? Xét phép thi T nhu trén va bién ¢d B : “SO cham trén mat xuat hién la mot so 1¢”
vabién c6 C : “S6 cham xuat hién trén mat la nguyén t6”. Hay mo ta biéncé B va C.

® Xac suat

Vidu1. Xétphép thte T : “Gieo hai con stic sac”. Cac két qua xay ra ctia T 1a cac cap (7;y)
dwoc cho boi bang sau:

1 2 3 4 5 6
1 (1;1) (1;2) (;3) (1;4) (1;5) (1;6)
2 (21) (2;2) (2;3) (2;4) (2;5) (2;6)
3 (3;1) (3;2) (3;3) (3;4) (3:5) (3:6)
4 (4:1) (4;2) (4;3) (4;4) (4;5) (4;6)
5 (5:1) (5:2) (5:3) (5:4) (5;5) (5:6)
6 (6:1) (6;2) (6:3) (6:4) (6:5) (6:6)
» Khong gian mau 7' 1a © = {(1;1);(1;2); (1;3)3ccvvveeeeeeeeeen 1(6:5);(6;6)} = n(Q) = 36.

« Céc mat ctia con suc sac ¢d cung kha ndng xuat hién nén 36 két qua cua T' 1a dong kha
nang xay ra. Xét bién c6 A : “Tong s6 chadm xudt hién trén matla 7”.

Liic nay ta co: 2, = {(1;6);(2:5):(3:4);(4;3):(5:2);(6:1)} = n(4) = 6.
. 7 oy2 A 6 1 < 1) r ~ ?
Khi do ti s6 — = — duogc goi la xac suat cua A.
36 6
> Tong quat: Gia stt phép thir T c6 khong gian mau Q 1a mot tap hitu han va cac két qua
cua T la dong kha nang. Néu A la mot bién ¢4 lién quan véi phép thie 7' va Q, la mot tap
hop cac két qua thudn lgi cho A thi xac suat caa A 1a mot s6, ki hiéu la P(A), duoc xac

. ‘QA‘ _ n(A) _ Sophantirciad
B ‘Q‘ N n(2) ~ S6 phén tir clia

dinh boi cong thire: P(A)

Tt dinh nghia, suy ra: 0 < P(4) <1, P(Q) =1, P(@) = 0.
Vidu2. Gieongau nhién mot con stic sac can d6i va dong chat. Tinh xac sudt cac bién cd sau:

(1) A:“matléxuat hién”.
(2) B: “xuathién mat c6 sd chdm chia hét cho 3”.
(3) C': “Mat xuat hién c6 s6 chdm 1én hon 2”.

Gii. Ta cé cac truong hop xuat hién khi gieo con stic sdc 1a: Q = ..co.oovvverveenne. = n(Q) =.....
a) Cacphanticuabiéncd A la Q, = =n(d)=...= PA) =.....
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b) Cacphantirctiabiéncé B la Q, =...ccccoovverrenees =n(B)=..= PB)=....
c) Cacphanticuabiéncs C 1a Q, =..oeverrnac =nC)=..= PC)=.......

Vidu 3. Tt mdt hdp chira 4 qua cau trang, 3 qua cau do va 2 qua cau xanh. Ly ngau nhién
mot qua cau trong hop. Tinh xac sudt dé:

a) LAy duoc qua cau trang. b) Lay duoc quacau do. c¢) Lay dugc qua cau xanh.
Giai. Goi  1a khong gian mau. Ta c6: n(2) = .oovevevrrieiiieiicieceees
a) Goi A labién c6 14y dugc qua cau trang. Ta cé: n(A) = .............. = P(A) = oo
D) e
€)  teeteerteeet oo e e te e e et et et e e bt e bt e e uteea bt e bt e e a b e e a bt e bt e a s e e Rt e e bt e eateea bt e bt e e ateea bt e bt e e ateea b e e bt e eate et e e bt essteeabeebeenn

Vi du 4. Trong mot dot kiém tra vé vé sinh an toan thuc pham ctia nganh y t€ tai chg X. Ban
quan ly cho 14y ra 15 mau thit lon trong dé cé 4 mau & quay A, 5 mau & quay B va 6 mau &
quay C. M&i mau thit nay c6 khéi lwong nhu nhau va dé trong cac hop kin cé kich thudc giong
hét nhau. Doan kiém tra 14y ra ngau nhién ba hop d€ phan tich, kiém tra xem trong thit lon c6
chtra hoa chat “Super tao nac” (Clenbuterol) hay khong. Tinh xac suat dé€ 3 hop 1ay ra ¢6 du ba
loai thit & cac quay A, B, C.

Vi du 5. Trong mot chiéc hdp c6 chira 10 qua cau c6 kich thude nhw nhau, duwoc danh s6 tir 1
dén 10. LAy ngau nhién ra 3 qua cau trong hop dé. Tinh x4c xuat d€ cic sd ghi trén 3 qua cau
1ay duoc la d¢ dai ba canh cia mot tam giac vudng.

Vi du 6. Trong mot chiéc hop cé 6 vién bi d6, 5 vién bi vang va 4 vién bi trang. Ldy ngau
nhién trong hop ra 4 vién bi. Tinh xac suat d€ trong 4 vién bi 1y ra khong du ca ba mau ?
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BT 204.

BT 205.

BT 206.

BT 207.

BT 208.

BT 209.

BT 210.

BT 211.

BT 212.

BT 213.

BT 214.

BT 215.

BT 216.

BAI TAP AP DUNG
Wichue bai todn chow koo ofp xEp 8 vt
Mot binh dung 6 vién bi khac vé mau cé 2 xanh, 2 vang, 2 6. LAy ngau nhién 2 vién
bi. Tinh xac suat dé dwoc:

a) 2 vién bi xanh. b) 2 vién bi khac mau.

Mot chiéc hop dung 6 qua cau trang, 4 qua cau do va 2 qua cau den. Chon ngau
nhién 6 qua cau. Tinh xac suat d&& chon duoc 3 qua cau trang, 2 qua cau do va 1 qua
den.

Cho mot hop dung 12 vién bi,trong d6 ¢ 7 vién bi mau do, 5 vién bi mau xanh. Lay
ngau nhién méi [an 3 vién bi. Tinh xac suét trong 2 truong hop sau:

a) Lay duoc 3 vién bi mau do. b) L&y dugc it nhat 2 vién bi mau do.
Mot hop chira cac qua cau kich thudc khac nhau gom 3 qua cau do, 6 qua cau xanh
va 9 qua cau vang. Chon ngau nhién 2 qua cau. Tinh xéac sudt d& 2 qua cau duoc
chon khac mau.

Mot hop dung 15 vién bi, trong d6 ¢6 7 vién bi xanh va 8 vién bi d6. Ly ngau nhién
3 vién bi (khong ké thit ty ra khoi hop). Tinh xac suat dé trong 3 vién bi 1ay ra co it
nhat moét vién bi do.

Mot hop chira 11 vién bi duoc ddnh s6 tir 1 dén 11. Chon 6 vién bi mdt cdch ngau
nhién r6i cong cac s6 trén 6 bi dugc rat ra véi nhau. Tinh xac suat dé két qua thu
duwoc laso 1é.

Ttr 1 hop chira 4 bi xanh, 3 bi d6, 2 bi vang, 14y ngau nhién 2 bi. Tinh x4c suat cac
bién co:

a) A: “haibicung mau xanh”. b) B: “haibicung mau do”.

c¢) C: “haibi cung mau”. d) D : “hai bi khac mau”.

Ttr mot hop c6 13 béng dén, trong d6 ¢b 6 bong hong, 14y ngau nhién 5 bong ra khoi
hop. Tinh xac sudt sao cho:

a) Co nhiéu nhat hai bong hong. b) Co it nhat mot bong tot.

Trong mot hdp dung 8 vién bi ¢ va 6 vién bi xanh. LAy ngau nhién 4 vién bi ttt hop
trén. Tim xac suat dé€ 4 vién bi duoc 1ay ra c6 ca bi xanh va bi do ?

Trong chiéc hop cé 6 bi do, 5 bi vang va 4 bi trang. LAy ngau nhién trong hop ra 4
vién bi. Tinh xac sudt d€ trong 4 vién bi 1dy ra khong du ca ba mau ?

Mot hop chira 4 vién bi trang, 5 vién bi dé va 6 vién bi xanh. Lay ngau nhién tir hop
ra 4 bi. Tinh x4c suat dé bon bi dwoc chon cé da 3 mau va s bi d6 nhiéu nhat ?

Mot hop dung 3 vién bi xanh, 4 vién bi d6 va 5 vién bi vang. LAy ngau nhién 5 vién
bi tit hop. Tinh xac suat dé trong 5 bi 14y ra c6 dt 3 mau va s& bi xanh bang bi do ?
Cho hai hop bi, hdp thit nhat cta 4 vién bi d6 va 3 vién bi trang. Hop thtt hai c6 2
vién bi d6 va 4 vién bi trang. Chon ngau nhién mdi hop 1 vién. Tinh xac suat dé hai
vién bi dwoc chon ra c¢6 cung mau ?
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BT 217.

BT 218.

BT 219.

BT 220.

BT 221.

BT 222.

BT 223.

BT 224.

BT 225.

BT 226.

BT 227.

D€ kiém tra chat lugng san pham tir cong ty sita, nguoi ta da gi dén bod phan kiém
nghiém 5 hop sita cam, 4 sita dau va 3 sita nho. BO phan kiém nghiém 14y ngau
nhién 3 hop sita d& phan tich mau. Tinh xac suat d& 3 hop dwoc chon ¢ ca 3 loai ?

Trong mot 16 hang c6 12 san pham khac nhau, trong d6 cé dung 2 phé pham. Lay
ngau nhién 6 san pham tir 16 hang d6. Hay tinh x4c suat dé trong 6 san pham dwoc
1ay ra c6 khong qua mot phé pham ?

Trong dot kiém tra chat lwgng san xudt san pham tiéu dung, mot doan thanh tra 1ay
ngau nhién 5 san pham tir 116 hang ctia mot cong ty dé kiém tra. Tinh xac sudt d&
doan thanh tra 18y duoc it nhat 2 phé pham. Biét rang trong 16 hang d6 c6 100 san
phdm, trong d6 ¢ 95 chinh pham va 5 phé pham ?

Mot don vi van tai cé 10 xe 0 t6 trong d6 c6 6 xe tét. Ho diéu dong ngau nhién 3 xe
di cong tac. Tinh xac suét sao cho 3 xe diéu dong di phai co it nhat 1 xe tot.

Trén gia sach c6 5 quyén sach toan hoc, 4 quyén Vat ly va 3 quyén Hoa hoc. Lay
ngau nhién 4 quyén. Tinh xac suat sao cho:

a) itnhat1 quyén Toan hoc. b) ¢ diung 2 quyén Vat ly.

Trén mot ké sach ¢ 12 quyén sach khac nhau, gom 4 quyén tiéu thuyét, 6 quyén
truyén tranh va 2 quyén truyén cd tich. LAy ngau nhién 3 quyén tir ké sach. Tinh xac
suat sao cho sao cho 3 quyén dugc lay:

a) do6i mot khac loai.

b) dung 2 quyén cung mot loai.

Mbt ngan hang dé thi gom c6 20 cau hoi. Mdi dé thi gom c6 4 cau duoc 14y ngau
nhién tir ngan hang dé thi. Thi sinh A da hoc thudc 10 cau trong ngan hang dé thi.
Tim xé4c suat dé thi sinh A rat ngau nhién dwoc mot dé thi ¢ it nhat 2 cau da hoc
thudc ?

Mdi dé thi gom 4 cau dugc 18y ngau nhién tir 15 cau hdi trong mot ngan hang dé thi
gom 15 cau hoi. Ban Thuy da hoc thudc 8 cau trong ngan hang dé thi. Tinh xac suét
dé ban Thuy rat ngau nhién duoc mot dé thi ¢ it nhat 2 cau da thude ?

bé cuong 6n tap cudi nam moén Lich st 12 ¢6 40 cau hdi khac nhau. Dé thi kiém tra
hoc ky 2 gobm 3 cau hoi trong 40 cau hdi d6. Mot hoc sinh chi hoc 20 cau trong dé
cuong On tap. Gia st cac cau hdi trong dé cuong déu c6 kha nang duwoc chon lam cau
hoi thi nhue nhau. Tinh xac sudt dé€ it nhat ¢6 2 cau hdi trong dé thi kiém tra hoc ky 2
nam trong s6 20 cau hoi ma em hoc sinh da dwgc hoc ?

Mot by dé thi toan hoc sinh gidi 16p 12 ma mdi dé gom 5 cau, dugc chon tr 15 cau
dé, 10 cau trung binh va 5 cau kho. Mot dé thi dugc goi la “Tot” néu trong dé thi ¢
ca 3 cau dé, trung binh va khé, dong thoi s8 cau dé khong it hon 2. Ly ngau nhién
mot dé thi trong bo dé trén. Tim xac suat dé dé thi 1ay ra la mot dé thi “Taot”.

Trong ki thi THPT Qudc Gia, Khoa lam d@ thi trac nghiém mon Hoéa. Dé thi gom 50
cau hoéi, mdi cau cé 4 phuwong an tra 10i, trong d6 chi c6 1 phuong 4n dtng, tra 15i
dung mdi cau duoc 0,2 diém. Khoa tra 101 hét cdc cau hoi va chic chin dtng 45 cau,
5 cau con lai Khoa chon ngau nhién. Tinh x4c suat dé diém thi Hoéa cua Khoa khong
dwéi 9,5 diém ?
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Whom bai todu chow kode sidp x&p ngudi
BT 228. Mot 16p c6 30 hoc sinh, trong d6 c6 8 em gioi, 15 em kha va 7 em trung binh.

BT 229.

BT 230.

BT 231.

BT 232.

BT 233.

BT 234.

BT 235.

BT 236.

BT 237.

BT 238.

BT 239.

Chon ngau nhién 3 em di du dai hoi. Tinh x4c suat dé:
a) Ca 3 em déu la hoc sinh gioi.

b) Coitnhét 1 hoc sinh gioi.

c) Khong cé hoc sinh trung binh.

Mot doi ngti can b khoa hoc gom 8 nha toan hoc nam, 5 nha vat ly nit va 3 nha hoéa
hoc nit. Chon ra tr d6 4 nguoi di cong tac. Tinh xac suat trong 4 nguwoi duoc chon
phai co nit va c6 du ca baby mon ?

Mot 16p ¢4 20 nam sinh va 15 nir sinh. Gido vién goi ngau nhién 4 hoc sinh Ién
bang giai bai tap. Tinh xac suat dé 4 hoc sinh dwoc goi c6 ca nam va nit ?

Mot ddi van nghé c6 15 nguroi gdbm 9 nam va 6 nit. Chon ngau nhién 8 nguoi di hat
dong ca. Tinh xac suat dé€ trong 8 nguoi duoc chon c6 s6 nit nhiéu hon s6 nam ?

Can chon ngau nhién 5 hoc sinh trong mét 16p hoc ¢6 15 nam va 10 nit d€ tham gia
dong dien. Tinh xac sudt sao cho 5 hoc sinh dwoc chon ¢6 ca nam lan nt va sd hoc
sinh ntt it hon s6 hoc sinh nam ?

Mot chi doan c6 15 doan vién, trong d6 c¢6 7 nam va 8 nit. Nguoi ta chon ra 4 nguoi
trong chi doan d6 d€ lap mot doi thanh nién tinh nguyén. Tinh xac suat sao cho
trong 4 nguoi dugc chon ¢6 it nhat mot nix ?

Mot 16p hoc ¢6 20 hoc sinh nam va 15 hoc sinh nit. Thay gido chu nhiém chon ra 5
hoc sinh d€ 1ap mot top ca chao mung ngay 22 thang 12. Tinh xac sao cho trong top
ca cO it nhat mot hoc sinh nit ?

Mot déi van nghé cua treong THPT Nang Khiéu gom 5 hoc sinh nit va 10 hoc sinh
nam. Chon nggu nhién 8 hoc sinh trong d¢i van nghé dé lap mot top ca. Tinh xac
suat dé€ top ca co it nhat 3 hoc sinh nit ?

Mot t6 ¢6 11 hoc sinh, trong d6 ¢ 5 nam va 6 nit. Gido vién chon 5 hoc sinh lam truc
tuan. Tinh xac suat dé chon dwoc nhiéu nhat 2 hoc sinh nam ?

Trong ki thi thtt TN THPT QG lan I ndm 2017 tai treong THPT X ¢6 13 hoc sinh dat
diém 9,0 mon Toan, trong d6 khdi 12 ¢ 8 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit, khéi 11
c6 2 hoc sinh nam. Chon ngau nhién 3 hoc sinh bat ky dé trao thudng, tinh xac suat
dé trong 3 hoc sinh chon c6 ca nam va nt, c6 ca khdi 11 va khéi 12.

T6 mot cd 3 hoc sinh nam va 4 hoc sinh ntt. TO hai c6 5 hoc sinh nam va 2 hoc sinh
ntt. Chon ngau nhién moi t6 mdt hoc sinh di lam nhiém vu. Tinh x4c suédt sao cho
chon dwoc hai hoc sinh ¢6 ca nam va nix ?

Trong mot t6 16p 12A ¢6 12 hoc sinh gom c6 7 hoc sinh nam va 5 hoc sinh ni, trong
dé c6 A (nam) 1a t6 trudng va B (nit) 1a t6 phé. Chon ngau nhién 5 hoc sinh trong t&
dé tham gia hoat dong tap thé cta truong nhan dip ngay thanh 1ap Poan 26 thang 3.
Tinh xac suat dé sao cho nhém hoc sinh dwoc chon cé 3 hoc sinh nam va 2 hoc sinh
ntt, trong d6 phai cd ban A hoac ban B nhung khong c6 ca hai ?
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BT 240.

BT 241.

BT 242,

BT 243.

BT 244.

BT 245.

BT 246.

BT 247.

BT 248.

BT 249.

BT 250.

Mot don canh sat gom cé 9 nguoi, trong d6 c6 2 trung t4 An va Binh. Trong mot
nhiém vu can huy dong 3 dong chi thyc hién nhiém vu ¢ dia diém C, 2 dong chi
thuc hién nhiém vu ¢ dia diém D va 4 dong chi con lai triec & don. Tinh xéac sudt sao
cho hai trung t4 An va Binh khong ¢ cuing moét khu vuc lam nhiém vu ?

B6&n ban nam va bon ban nit, duoc xép ngdi ngau nhién vao 8 ghé xép thanh hang ngang,
trong 8 ban c6 hai ban tén An va Binh. Tim xac suét sao cho:

a) Nam ni ngoi xen ké nhau.

b) Bon ban nam luén ngdi canh nhau.

c) Dau ghé va cudi ghé& bat budc phai 1a nam.

d) Cécban nit khong ngoi canh nhau.

e) Hai dau ghé phai khac gidi.

f) Cacban nam ludn ngdi canh nhau va cac ban ni ludén ngo6i canh nhau.

g) An va Binh luén ng6i gan nhau.

h) An va binh khéng ngbi canh nhau.

X&p ngau nhién 3 nguodi dan dng, 2 ngudi dan ba va mot dira bé vao ngdi trén 6 cai
gh& xép thanh hang ngang. Tinh xac suat sao cho:

a) Dtra bé ngdi gitta hai nguoi dan ba.

b) Dtra bé ngoi gitra hai nguwoi dan ong.

Trong gio Thé duc, t6 I 16p 11A c6 12 hoc sinh gdm 7 hoc sinh nam va 5 hoc sinh
nit tap trung ngau nhién theo mot hang doc. Tinh xac suat d&€ nguoi dimg & dau
hang va cu6i hang déu la hoc sinh nam ?

Doi tuyén hoc sinh gioi cta treong THPT X ¢6 8 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit.
Trong budi 1& trao phan thudng, cac hoc sinh trén duoc x&p thanh mot hang ngang.
Tinh x4c sudt dé khi xép sao cho hai hoc sinh n&t khong ding canh nhau ?

X&p ngau nhién 3 hoc sinh ndm va 2 hoc sinh nit thanh moét hang ngang. Tinh x4c
suat d€ ¢6 2 hoc sinh nit ding canh nhau ?

Mot t6 hoc sinh ¢6 5 em nit va 8 em nam duoc xé€p thanh mot hang doc. Tinh xac
suat d€ khong cé hai em nit nao diing canh nhau ?

Mot t6 hoc sinh ¢6 4 em nit va 5 em nam duoc xép thanh mét hang doc. Tinh xac
suat d€ chi c6 hai em nit A, B dting canh nhau, con cdc em nt con lai khong ding
canh nhau va cing khéng diing canh A, B.

Xép ngau nhién 3 nguroi dan 6ng, 2 nguoi dan ba va mot dia bé vao ngoi trén 6 cai
gh& xép quanh ban tron. Tinh xac suét sao cho:

a) Dutra bé ngdi gitta hai nguoi dan ba.

b) Dtra bé ngoi gitra hai nguwoi dan ong.

Cé 5 ban nam va 5 ban ntt xé€p ngoi ngau nhién quanh mot ban tron. Tinh xac suat
sao cho nam, nit ngo6i xen ké nhau.

Trong mot giai cau 16ng ky niém ngay truyén thong hoc sinh — sinh vién ¢ 8 nguoi
tham gia, trong do6 c6 2 ban tén Viét va Nam. Céc van dong vién duoc chia lam hai
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BT 251.

BT 252.

BT 253.

BT 254.

BT 255.

BT 256.

BT 257.

BT 258.

BT 259.

bang A va B, mdi bang gom 4 nguoi. Gia st viéc chia bang bang viéc boc tham
ngau nhién. Tinh x4c sudt d€ ca hai ban Viét va Nam nam chung mot bang dau ?
Chuan bi dén tét Binh Than 2016, doi thanh nién tinh nguyén cta truong THPT X
gom 9 hoc sinh, trong dé c6 3 hoc sinh nit chia thanh 3 td déu nhau lam cong tac vé
sinh moi trueong tai nghia trang 1iét si huyén. Tinh xac suat d& moi t6 ¢ dung 1 nit ?
Trong giai bong truyén VTV Cup goém 12 d6i bong tham du, trong d6 ¢6 9 ddi nuwdce
ngoai va 3 doi ctia Viét Nam. Ban t6 chitc cho boc tham d€ chia thanh 3 bang
A, B, C, mdibang 4 d6i. Tinh xac sudt d& 3 d6i béng Viét Nam & 3 bang khéac nhau.
Trong cudc thi “Tim ki€ém tai ndng Viét”, c6 20 ban lot vao vong chung két, trong do
cO 5 ban nit va 15 ban nam. Dé se“ip x€p vi tri thi ddu, Ban t6 chtc chia thanh 4 nhom
A, B, C, D, mbi nhém c¢6 5 ban. Viéc chia nhém duwoc thuc hién bé“mg cach boc
tham ngau nhién. Tinh x4c suat d€ 5 ban nit thudc cing mot nhém ?

D€ chuan bi tiém phong dich Soi — Rubella cho hoc sinh khéi 11 va khoi 12. Bénh
vién tinh A diéu dong 12 bac sy dén truong THPT B d€ tiém phong dich gom 9 bac
s§ nam va 3 bac s§ nit. Ban chi dao chia 12 bac s§ d6 thanh 3 nhém, mdi nhém 4 béac
sy lam 3 cong viéc khac nhau. Tinh xac suat dé& khi chia ngau nhién ta dugc mdi
nhom cé dang 1 bac sy nit.

Trong mot giai thé thao cdp toan qudc, c6 17 thi sinh tham gia va trong d6 ¢6 5 thi
sinh nit. Ban t8 chitc tién hanh chia thi sinh vao 2 bang A va B, mdi bang cé 8 thi
sinh, con lai 1 thi sinh dwoc ddc cach vao vong trong. Tinh xac sudt d€ thi sinh dwoc
dic cach 1a nir va 4 thi sinh nit con lai déu ndm & bang A.

Trong mot budi giao luu van nghé, c6 5 gido vién Todn, 3 gido vién Van, 2 gido vién
Ngoai Ngit dang ki hat song ca. Nham tao khong khi giao lu than mat, ban t6 chtec
tién hanh béc thdm ngau nhién dwgc chia thanh 5 cip duoc ddnh s theo thi twe tir 1
dén 5. Tinh xac suat dé ca 5 cdp déu gom 2 gido vién day khac mon.

Trong mot giai quan vot qudc té, cd 16 van dong vién ma trong do6 c6 3 van dong
vién 1a cac “hat giong” s6 1, 2, 3 cua mua giai. Van dong vién X la 1a mot trong s6
16 van dong vién d6 va khong phai 1a hat giong. Ban 3 chitc chia ngau nhién cac
van dong vién vao bon bang A, B, C, D va mdi bang c6 4 van dong vién. Tinh x4c
suat d€ X khong chung bang véi bat ki van dong vién hat giong nao.

Mot tau dién gom 3 toa tién vao mot san ga, ¢ d6 dang ¢ 12 hanh khach cho 1én tau.
gia sit hanh khach lén tau mot cach nggu nhién va doc lap véi nhau, mdi toa con it nhat
12 chd trong. Tim xac sudt xay ra cac tinh hudng sau:

a) Tatca cung lén toa thit II.

b) Téat ca cung lén mot toa.

c) Toalcéd4 nguoi, toa Il c6 5 ngwoi, con lai toa II1.

d) Toalcé 4 nguoi.

e) Hai hanh khach A va B cung lén mét toa.

f) Mot toa 4 ngwreoi, méot toa 5 ngwreoi, mot toa 3 ngwoi.

B6n ban nam va bén ban nit, duoc xép ngdi ngau nhién vao 8 ghé xép thanh hai day
doi dién nhau. Tinh x4c suat sao cho:

a) Nam nit ngo6i d6i dién nhau. b) N ng6i ddi dién nhau.
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BT 260.

BT 261.

BT 262.

BT 263.

BT 264.

BT 265.

BT 266.

BT 267.

BT 268.

BT 269.

BT 270.

BT 271.

BT 272.

BT 273.

BT 274.

Whom bai todu chow kodc siip x&p o8
Cho tap hop A gdm tat ca cac sO ty nhién c6 ba chit s6 khac nhau déi mot duoc lap
tle cac s6 1; 2; 3; 4; 5; 6. Chon ngau nhién mot phan t cua A. Tinh xac suat dé
phan t& d6 1a s6 chan.
Goi S la tap hop tat ca cac s6 tw nhién gom ba chit s& phan biét dwoc chon tir cac chiv
s6 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7. Xac dinh s8 phan ti ctia S. Chon ngau nhién mot s6 tir S, tinh
xac suat dé chon duoc 1a s& chan ?
Cho tap hop A gom tat ca cac sO tw nhién c6 bon chit s6 d6i mot khac nhau duoc lap
tlr cdc s6 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6. Chon ngau nhién tir A hai phan ttr. Tinh x4c suat dé
hai phan t& dugc 18y ra ttr A c6 mot s6 chan va mot s6 1é.
Tt mot hop chira 16 thé duoc danh s6 tir 1 dén 16, chon ngéu nhién 4 thé. Tinh xac
suit dé 4 thé dwoc chon déu dwoc danh s6 chan ?

Goi X 1a tap hop cac s6 gom hai chit sd khac nhau duoc 1ay ti: 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6.
LAy ngau nhién 2 phan t ctia X. Tinh xéc suat dé 2 s6 1y dwoc déu la s6 chén ?

Goi S 1a tap hop cac s8 tw nhién gom cé 2 chit s8. Chon ngau nhién 1 s8 tir 5. Tinh
x4c suat dé€ s& duwgc chon c6 chi s& hang don vi va hang chuc déu 14 s6 chén ?

Cho E 1a tap hop cac s6 c6 3 chit s6 khac nhau d6i mot duoc 1dy tie: 0, 1, 2, 3, 4, 5.
Chon ngau nhién 1 phan t ctia E. Tinh x4c suat d€ phan ttr dwoc chon 1a s8 ¢6 3 chir
s& déu chan.

C6 20 thé dung trong 2 hop khac nhau, mdi hop chira 10 thé dwoc danh sé lién tiép
tlr 1 dén 10. LAy ngau nhién 2 thé tir 2 hop (mdi hop 1 thé). Tinh xac suat 14y dugc
hai thé cé tich hai s6 ghi trén hai thé 1a mot s& chén ?

Mot chiéc hop gdm cé 9 thé duoc danh sd lién tiép tir 1 dén 9. Rat ngau nhién hai thé
(khong ké tht tu), roi nhan hai s6 ghi trén hai thé lai v6i nhau. Tinh xac suat dé két
qué nhan dwoc 1a mot s8 chén ?

Goi S la tat ca cac sO tu nhién gom 2 chit s6 khac nhau lap ti 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6.
Chon ngau nhién 2 s tir tap S. Tich xéc suat d€ tich 2 s& duoc chon 1a s6 chén ?

Goi S la tap hop tat ca cac sO tw nhién gom 6 chit s6 d6i mot khac nhau duoc tao
thanh tir cdc chtsd 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. Chon ngau nhién mot s6 tir tap hop 6.
Tinh xac suat dé so6 dwoc chon chi chita 3 chir so 1é ?

Cho 100 tAm thé duoc danh s& lién tiép tir 1 d&n 100, chon ngay nhién 3 thé. Tinh xé4c
suat dé€ tong cac sO ghi trén 3 thé duoc chon la mot s6 chia hét cho 2.

Trong hop c6 40 tdm thé duoc ddnh s8 tir 1 dén 40, chon ngau nhién 3 thé trong hop.
Tinh xac sudt dé tong 3 so trén 3 thé 18y duoc 1la mot s6 chia hét cho 3.

Trong hdp c6 50 vién bi dwgc ddnh s6 tir 1 dén 50, chon ngau nhién 3 vién bi trong
hop. Tinh xac sudt dé tong 3 s6 trén 3 vién bi duoc chon 1a mét s chia hét cho 3.

Goi X la tap hop cac sd tu nhién gom c6 4 chir s6 khac nhau d6i mét duoc tao thanh
tle cac chitsd 1, 2, 3, 4, 5, 6. LAy ngau nhién tir tdp X mdt s6. Hay tinh xac suat dé
18y dwoc s6 tu nhién tir tdp X ¢ tong cac chit s6 bang 14 ?
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BT 275. Chon nghu nhién 3 s§ bat ky tir tap § ={1; 21 3; 4 5 6; 7; 8 9 10; 11} Tinh

BT 276.

BT 277.

BT 278.

BT 279.

BT 280.

BT 281.

BT 282.

BT 283.

BT 284.

BT 285.

BT 286.

BT 287.

BT 288.

BT 289.

xéc suat dé tong 3 sd duoc chon bang 12 ?

Cho tap hop F = {1; 2; 3; 4; 5; 6} va M la tap hop tat ca cac s6 gom 2 chir sO
phan biét thudc tap E. LAy ngau nhién mot s6 thudc M. Tinh xdc suét dé€ tong hai
chit s6 ctia s6 duoc chon co gia tri lébnhon 7 ?

E la tap céc sO tu nhién gom 5 chit s6 khac nhau duwoc lap tu: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7.

LAy ngau nhién mot s6 trong E tinh x4c sudt dé 18y dwoc s6 chia hét cho 5.

Goi E la tap hop s0 tu nhién gom 3 chit s6 phan biét duoc lap tir cacsé 1, 2, 3, 4, 5.
Chon ngau nhién hai s8 khac nhau thudc tap E. Tinh xac suat d€ hai s& dwoc chon ¢6
dtng mot s6 ¢6 chir s6 5 ?

Goi E la tap hop cac s6 tw nhién cd ba chit s6 d6i mot khac nhau 1ap tir cac chit sd
1, 2, 3, 4, 7. Tap E cé bao nhiéu phan t ? Chon ngau nhién mot phan tt cua E,
tinh xac suat duoc chon chia hét cho 3 ?

C6 30 tdm thé danh s8 tir 1 dén 30. Chon ngau nhién ra 10 tdm thé. Hay tim x4c
sudt dé€ c6 5 tdm thé mang s6 1¢, 5 tdm thé mang s chan trong d6 chi cé dung 1
tam thé mang s6 chia hét cho 10 ?

C6 40 tdm thé danh s8 the ty tr 1 d&n 40. Chon ngau nhién ra 10 td&m thé. Tinh xac
suat d€'1ay duwoc 5 tdim thé mang sd'1é, 5 tim thé mang s8 chan trong d6 cé dung mot
thé mang s6 chia hét cho 6.

C6 20 tdm thé dwoc danh s8 lién tiép tir 1 dén 20. Chon ngau nhién ra 5 tdm thé. Tinh
xac suat dé€ trong 5 tdm thé dugc chon ra c6 3 tdm thé mang s6 1¢, 2 tdm thé mang s6
chan trong d6 c6 ding mot tAm thé mang sd chia hét cho 4 ?

Goi X 1a tap hop céac s8 c6 tdm chir s& d6i mot khac nhau. Chon ngau nhién mot sd
tie tap X. Tinh xac sudt dé chon duwoc mét s thude X va s& d6 chia hét cho 9 ?

Cho tap hop X ={0; 1; 2; 4; 5; 7; 8} Ky hiéu G la tap hop tat ca cac s& c6 bon
chit s doi mot khac nhau 1ay ti tap X, chia hét cho 5. Tinh s6 phan t& ctia G. Lay
ngau nhién mot s trong tap G, tinh xac suat dé 18y dwgc mot s6 khong 1én hon 4000.
Goi S la tap hop tat ca cac s6 ty nhién gom bon chit sd phan biét duoc chon tir cac
chitso: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. Chon ngau nhién mot s tir cac sd méi lap d6. Tinh xéc
suat d€ sd dugc chon cé chit s6 hang nghin nho hon 5 ?

Goi S la tap hop tat ca cac sO ty nhién gom bon chit sd phan biét duoc chon tir cac
chitso: 1, 2, 3, 4, 5,6, 7. Chon nggu nhién mot so ti tap hop S. Tinh xac suat dé sd
duoc chon 1a s0 16n hon s6 2016 ?

Tt cac chir s6 1, 2, 3, 4, 5, 6 1ap cac s6 c6 4 chit sd khac nhau. Lay nggu nhién 1 sd
trong cac s8 duoc 1ap, tinh xac suat dé sd dugc 18y 6 2 chit s6 chdn, 2 chir s& 1 ?

Lap s8 ty nhién gdm 4 chit s6 phan biét tr cac chix s6: 1, 2, 3, 4, 5, 6. LAy ngau nhién
mot s vira lap. Tinh xac sudt d€ 1ay duoc s6 c6 mat chir s6 6.

Cho tadp A gbm cac sd c6 4 chir s6 d6i mot khac nhau dwoc lap tie cac chit s6 0, 1, 2,
3, 4, 5. Ly ngau nhién 2 s& tir A. Tim xac sudt dé 2 s& duwgc 18y c6 it nhat 1 s8 chdn ?
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BT 290.

BT 291.

BT 292.

BT 293.

BT 294.

BT 295.

BT 296.

BT 297.

BT 298.

Goi M 1a tap hop céc s8 ty nhién gom 9 chit s6 khac nhau. Chon ngau nhién mot s&
tie M. Tinh xac sudt dé€ sd dugc chon c6 dang 4 chi s6 1é va chit s6 0 ding gitra 2
chi s6 1é (cac chit lién trede va lién sau ctia chit s6 0 1a cac chir s6 1€) ?

T cac chit s 1, 2, 3, 4, 5 ¢6 thé 1ap dugc bao nhiéu sd ty nhién ¢ 5 chit s6, trong
dé chir s6 3 c6 mat dung 3 lan, cac chit s con lai ¢ mat khong qua 1 Tan. Trong cac
s6 tw nhién ndi trén, chon ngau nhién mot s8, tim xac suat dé sd chon chia hét cho 3.
Tt cac chit s6 1; 2; 3; 4; 5; 6 ¢4 thé 1ap duwoc bao nhiéu s6 c6 7 chit s trong d6 chir s6
4 ¢ mat dang 2 Ian, cac chir s con lai c6 mat dung mot lan. Trong cac s6 tw nhién
trén, chon ngau nhién 1 8, tim x4c suét d€ s& dwgc chon khong bat dau boi sd 12.
Goi A la tap hop céc s6 ty nhién ¢ 5 chit s6 khac nhau dwgc thanh 1ap tir cac chit sd
{0, 1, 2 3, 4, 5, 6} - Chon ngau nhién mdt phan tir cta tap A. Tim x4c suat dé
phan ti d6 la moét sd khong chia hét cho 5.

C6 12 s8 tw nhién khac nhau trong d6 c¢6 5 s6 chan va 7 8 1é, chon ngau nhién 3 s6.
Tinh x4c suat d€ tong 3 s6 duoc chon 1a s6 chan.

Gieo mot con stic sac can ddi dong chat hai lan. Tinh x4c suat sao cho:

a) Tong s6 cham trong 2 lan gieo la s chan.

b) Tong s chdm trong 2 lan gieo bang 6.

¢) Itnhat motlan gieo xudt hién mat 1 cham.

d) Tong s6 cham bang 7.

e) Tong s6 chdm nho hon 6.

f) Tong s6 chdm chia hét cho 5.

g) Lan dau l1a s6 nguyén t8, lan sau la s8 chan.

h) Co dang 1 mat 6 cham xuat hién.

Goi A la tap hop céc s6 ty nhién gom 5 chir s6 khac nhau ma mdi chit s6 déu 16n hon
4. Hay xéc dinh s6 phan t cta tap A. Chon ngau nhién mot phan tir ctia tap A, tinh
xac suat dé€ sd dugc chon cd ba chir s 1é diing ké nhau.

Cho tap hop E = {1, 2, 3, 4, 5, 6}~ Goi M la tap hop céc s6 te nhién cé nhiéu nhat

ba chit s6, cac chit s6 d6i mot khac nhau dwoc thanh 14p tir tap E. LAy ngau nhién
mot s thudce tap hop M. Tinh xac sudt 1dy duwgc mot s6 thudc tap M, sao cho tong
céc chit s8 ctia s6 d6 bang 10.

Goi A la tap hop cac s6 c6 ba chir s6 khac nhau duoc 1ap tir cac chiv s6 1, 2, 3, 4, 5.
Chon ngau nhién ba s tir tap hop A, tinh xac suat dé trong ba s& duwoc chon cé dung
mot s6 cO mat chir sO 4.

TQV@WT il WTQJ?« lalde g K VA28 I P RS a\:mT Dsxe eni.
i i i | |
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§5. CAC QuY TAC TOHH XAC SUAT
PAQR G

® Quy tac cong xéac suat

a) Bién cd hop

Cho hai bién c¢6 A va B. Bién c6 “ A hodc B xay ra”, ki

hiéu 1a AU B, dugc goi la hop cua hai bién ¢ A va B.

Khido: ©, UQ, C Q.

Vi du. Chon ngau nhién mot ban hoc sinh 16p 11 ctia trueong. Goi A 1a bién ¢6: “Ban d6 1a
hoc sinh gioi toan” va B la bién c&: “Ban d6 la hoc sinh gioi Ly”.

Khi @0: A U B LA DI CO: ™ oottt et eee e eve et eeae st eese et essesssessestessessessesnsesseesesseenns “
b) Bién ¢6 xung khic

Cho hai bién ¢c6 A va B. Haibién cd A va B duoc goi la

xung khac néu bién cd nay xay ra thi bién cd kia khong xay

ra. Khido: Q, NQ, = a.

Vi du. Chon ngau nhién mét hoc sinh 16p 11 ctia treong. Goi A 1a bién cd: “Ban d6 1a hoc
sinh 16p 11C|” va goi B la bién ¢6: “Ban d6 la hoc sinh 16p 11C,”. Khi d6 A va B la hai

bién ¢ xung khac.

¢) Quy tic cong xac suat hai bién ¢d xung khic
« Néu A va B labién c8 xung khac thi xac suat bién c8 AU B 1a P(AU B) = P(A) + P(B).
e Chon biéncd A ,4,,....,A d6i mot la cac bién c6 xung khic véi nhau.

Khi d6: P(A, UA UA U....UA )= P(A)+ P(A) + P(A)+--+P(A).

n

Vi du 1. Mot hop dung 4 bi xanh va 3 bi d6. LAy ngau nhién 3 vién bi. Tinh xac sudt dé cé it
nhat 2 bi xanh.

Vi du 2. Trén mot ké sach 6 7 quyén sach Toan, 6 quyén sach Li va 4 quyén sach Hoa. Lay
ngau nhién tir ké sach d6 ra hai quyén sach. Tinh xac suat d€ 18y duwoc hai quyén sach cting
mot mon.

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 74 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thinh, (. Tan Phi, Tp.HCM DE CUONG HOC TAP LOP II
S8 56, Phds Choy, P. Tan Thanh, (). Tan Phi, Tp. HOM — 0986.985.600 Moén: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017

d) Bién c6 doi
Cho A la mot bién c6. Khi d6 bién ¢6 “khong A”, ki

hiéu 1a A, duoc goi 1a bién c6 ddi caa A. Tanéi A

Q

va A 1a hai bién c6 doi ctia nhau.

Khi dé: Q. =\ Q, = P(4) =1 P(A).

Cau hoi 1. Hai bién c6 d6i nhau c6 phai la hai bién ¢6 xung Khac ? .......cocoeeeevvecinnnccnnnnee
Cau hoi 2. Hai bién c6 xung khac c6 phai 1a hai bi€n ¢ dbi ?.....ccceuvveecuerrecciercceereccieeeaes

’ A 2 g \ N A « A & ’ A, 2 . 7 7 N, g \
Vidul Mot xa thu ban vao bia mot vién dan vdi xac suat ? Khi do6 xac suat ban truot la

| o= T0 X a1 4 1110 N ST TR R TR RORPPTRURRRRRRRRIR

Vidu 2. Tt mot hgp c6 6 qua cau trang va 4 qua cau xanh, 1dy ngau nhién cung mot ltc ra
4 qua. Tinh xac suét sao cho:

a) Bon qua lay ra cung mau. b) Bon qua lay ra c6 du hai mau.

@ Quy tac nhan xdc suét

(1)Bién c6 giao
Cho hai bién c6 A va B. Bién c6 “ A va B cung xay ra”, ki

hiéu AN B (hay AB), goila giao cta hai bién cd A va B.

Vi du. Chon ngau nhién mét hoc sinh 16p 11 cta treong.

Goi A la bién c6: “Ban d6 la hoc sinh gidi toan” va goi B la bién ¢&: “Ban d6 la hoc sinh
gioi Ly”.

Khi dO: A N B LA DI CO: 7ttt ettt a ettt et et e s esaesaesaeetesaennan “

(2)Hai bién c6 doc lap

Vi du. Gieo mot dong xu lién ti€p 2 Tan. Goi A la bién cd: “Lan gieo tht nhat xuat hién mat
sap” va goi B labién cd: “Lan gieo tht hai xuat hién mat ngtra” la 2 bién ¢ doc lap.

+ Hai bién c6 duwoc goi la doc lap véi nhau néu viéc xay ra hay khong xay ra ctia bién cd nay
khong lam anh huong xac sudt xay ra cua bién c6 kia.

+ Néu haibiéncé A va B ddclap véinhau thi A va E, A va B, A va B cting 1a doc lap.
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(3)Quy tic nhan xéc suit hai bién cé doc lap

+ Néu A va B lahaibién ¢ doc lap vdi nhau thi ta ludn co6: P(AB) = P(A).P(B).
« Chon biéncs A,A4,A,A,.... ;A doc lap vdi nhau ting d6i mét. Khi do:

1) 1700

Vidul Mot cau thu sut bong vao cau moén hai lan. Biét rang xac sudt sut vao cau mon 1a

P(AAA..A)= P(A).P(A).P(A).....P(A ) hay P

3 4 /4 Y A? A ? 4 7 s ™A 7 A \ N A
— - Tinh xac suat dé cau thua do sut hai Ian bong déu vao dugc cau mon ?

Vidu?2. Co6hai xa thu bin bia. Xac suat xa thu tht nhat ban trung bia 1a 0,8. Xac sudt xa
tht tht hai ban tring bia 1a 0,7. Tinh x4c suat dé:
a) Ca hai xa thu déu ban tring bia.
b) Ca hai xa thu déu khéng ban tring bia.

¢) Cé it nhat mot xa thia ban trung bia.
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Ap dung cac nguyén tic tinh xac suat d€ giai bai toan, thuong ta lam theo cac budc sau:

— Budc 1. Goi A labién c6 can tinh xac suat va A, (i = 1,n) la cac bién c6 lién quan dén A
sao cho:
+ Bién 6 A biéu dién duoc theo cacbiéncd A, (A, 4,, ..., A).
+ Hodc xac sudt ctia cac bién cd A tinh toan dé dang hon so vdi A.
— Budc 2. Biéu dién bién 8 A theo cac bién cd A.
— Budc 3. Xac dinh méi lién hé gitra cac bién ¢6 va 4p dung cac nguyén tac:
+ Néu A, A xungkhdc (A N4, =)= P(A UA)=P(A)+ P(4,).
+ Néu A, A batky = P(A UA)=P(A)+ P(A)— P(A.A).
+ Néu A, A doclap = P(A.A) = P(A).P(A).
+ Néu A, A d6inhau = P(A)=1-P(4)).

BAI TAP VAN DUNG

BT 299. Mot cdp vg chdong mong muon sinh béng duwoc con trai (sinh dwoc con trai roi thi
khong sinh nira, chua sinh duogc thi sé sinh tiép). Xac suat sinh duwoc con trai trong
mdi [an sinh 1a 0,51. Tim xé4c sudt sao cho cép vo chong d6 mong mudn sinh dugc
con trai ¢ Jan sinh thi 2.

BT 300. Ba xa thu doc lap cung ban vao mot cai bia. Xac suat bin trang muc tiéu ctia mdi xa
thu la 0,6.
a) Tinh xac suat d€ trong 3 xa thu ban ¢ dtng mot xa thu bin trung muc tiéu.
b) Mudn muc tiéu bi pha hity hoan toan phai cé it nhat hai xa thu ban tring muc

tiéu. Tinh xac suat d€ muc tiéu bi pha huy hoan toan.

BT 301. Hai xa tht A va B cling ban vao tdim bia mdi ngudi mdi phat. Xac sudt ban tring bia
cta xa tht A 13 0,7. Tim xac suét ban trung bia cta xa thu B. Biét xac suat co it nhat
mot ngredi ban trang bia 1a 0,94.

BT 302. Hai nguoi doc 1ap nhau cung ban moi nguoi mot vién dan vao bia. Xac sudt ban

, . “ N T S VSV
trang bia cua ho lan luot 1a g va g - Tinh xac suat ctia cac bién c6 sau:

a) A: “cahai déuban tring”. b) B: “cahai déu ban truot”.
¢) C: “it nhat mot nguodi ban tring”. d) D: “cé ding mot ngredi ban trang”.

BT 303. Co6 3 nguoi cung di cau ca; xac sudt cau duoc ca ctia nguoi thir nhat 1a 0,5; xac suat
cau dugc ca cta nguoi tht hai la 0,4; xac sudt cau duoc ca cua nguoi tht ba 1a 0,2.
Tinh x4c sudt bién c6:
a) Co dung 1 nguoi cau duoc ca. b) Co dung 2 nguwoi cau duoc ca.
c) Nguoi tht 3 ludn ludn cau duwgcca.  d) Co it nhat 1 nguoi cau duoc ca.

BT 304. Mot xa tht bdn vao bia 4 [an doc lap; xac suat bin trung mot lan la 0,3. Tinh x4c sudt
bién co:
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BT 305.

BT 306.

BT 307.

BT 308.

BT 309.

BT 310.

BT 311.

BT 312.

BT 313.

BT 314.

a) Ca4lan déu ban truot.

b) C6 dtng 3 Ian ban tring.

¢) Lanth 1bin trung, lan th 2 ban truot.

d) Ttnhat 2 Tan ban tring.

C6 2 hop dung the, moi hop dung 12 thé duoc danh s8 tie 1 dén 12. Tte hop rut ngau
nhién mot thé. Tinh xac sudt dé trong 2 thé rut ra ¢ it nhat 1 thé danh s6 12.

Cé ba xa tht cing ban vao mot tdm bia. Xac sudt tring dich lan luot ctia mdi ngudi
12 0,6; 0,7 va 0,8.

a) Tinh xac sudt d€ cé it nhat mot nguoi ban trung bia.

b) Gia st ba xa tht nay ban vao bia dén khi ban trting bia thi théi. Tinh xac suat dé
tdm bia duoc bin trung ¢ vién dan tha 5.

Cé mot xa tht bin mai tap ban, bin vao tim bia. X4c suét trung dich la 0,2. Tinh

xéc suat dé trong ba Ian ban:

a) It nhat mot lan tring bia. b) Ban trung bia dung lan thit nhat.

Viét va Nam thi ddu véi nhau mot tran bong ban, nguoi nao the“ing truede 3 séc thi

thang tran. Xac suat Nam thang moi séc 1a 0,4 (gia st khong c6 séc hoa). Tinh xac

sudt Nam thang tran ?

Mot nhom xa tha gom c6 10 nguoi trong d6 ¢ 3 xa thu loai I va 7 xa thu loai II.

Xéc suit ban trung dich trong mdi TAn bin ctia mot xa thu loai I va loai IT Tan lwot 1a

0,9 va 0,8. Chon ngéu nhién mot xa thu trong 10 nguoi va cho bdn mot vién dan.

Tinh x4c sudt d€ vién dan trung dich ?

Cé ba 16 hang. Nguoi ta 18y mot cach ngau nhién tir mdi 16 hang mot san pham. Biét

rang xac suat d& duwoc mot san pham cé chat lwgng t6t ¢ ting 16 hang Ian luwot 1a

0,5; 0,6 va 0,7. Tinh xac suat dé trong ba san pham 14y ra c6 it nhat mot san pham

c6 chat luong tot ?

Mot hop chita 11 bi dwoc ddnh s6 tir 1 dén 11. Chon 6 bi mot cach ngau nhién, réi

cfng céc so trén 6 bi duwoc rut ra véi nhau. Tinh xac sudt dé két qua thu duoc la s6 1é.

Mot hop c6 dung 4 chinh phdm va 2 phé& pham. Ly ngau nhién ting san phdm mot,

khong bo tro lai dé kiém tra cho dén khi 1dy ra hai phé thi théi. Tinh xac suét cta

bién cd viéc kiém tra chi dirng lai @ san pham thu 2.

Mot tha kho ¢6 mét chum chia khéa gom 10 chiéc hinh thitc giong nhau nhung

trong d6 chi c6 3 chia 1a mé dwoc kho. Anh ta mé ngau nhién ting chia khéa mot

cho dén khi m& duoc kho. Tinh xac suat dé:

a) Anh ta mo duoc kho ¢ lan thi 3.

b) Anh ta mé duoc kho ma khong qua 3 Tan mo.

Mot no6i hoi ¢6 3 van bao hiém hoat dong doc 1ap vdi xac suat hong ctia van 1, van 2,

van 3 trong khoang thoi gian ¢ tuong ting la 0,1; 0,2 va 0,3. No6i hoi hoat dong an

toan néu it nhat mot van khong hong. Tim xac suat d€ noi hoi hoat dong an toan

trong khoang thoi gian t.
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BT 315.

BT 316.

BT 317.

BT 318.

BT 319.

BT 320.

BT 321.

BT 322.

Trong thoi gian ¢6 dich bénh ¢ viing dan cu. C¢ 100 ngweoi bénh thi phai ¢ 20 nguoi
di cdp ctru. Xac sudt gdp nguoi di cap ctru do mac phai bénh dich 6 vung dé1a 0,08.
Tim ti 1& mic bénh ctia vung dan cu do.

Mot may bay c6 5 dong co gom 3 dong co bén canh trai va hai dong co bén canh
phai. M6i dong co bén canh phai cd xac suat bi héng la 0,09; mdi dong co bén canh
trai c6 xac suat hong la 0,04. Cac dong co hoat dong ddc 1ap v6i nhau. May bay chi
thuc hién duoc chuyén bay an toan néu it nhat hai dong co lam viéc. Tinh xac suat
d€ may bay thuc hién duoc chuyén bay an toan.

Ba ciu thu stt phat luan luu 11 mét, mdi ngudi da4 mot Ian véi xac sudt lam ban
twong ung la x; y va 0,6 (voi z > y). Biét xac suat d€ it nhat mot trong ba cau tha
ghi ban la 0,976 va xac sudt dé ba cau thu déu ghi ban la 0,336. Tinh xac suat dé c6
dtng hai cau tha ghi ban ?

Mot bai tric nghiém c6 10 cau hoji, mdi cAu hoi c6 4 phuong an lya chon trong d6 co
1 d4p an dtng. Gia st mdi cau tra 10i ding duwoc 5 diém va moi cau tra 10 sai duoc
trir 2 diém. Mot hoc sinh khong hoc bai nén danh ha hoa mét cau tra 10i. Tim xéc
suat d€ hoc sinh nay nhan diém duwdi 1.

Trong mot 16p hoc c6 60 sinh vién, trong d6 ¢é 40 sinh vién hoc tiéng Anh, 30 sinh
vién hoc tiéng Phap va 20 sinh vién hoc ca hai tién Anh va Phap. Chon ngau nhién
mot sinh vién. Tinh x4c suat ctia cac bién cO sau:

a) A: “Sinh vién duoc chon hoc tiéng Anh”.

b) B: “Sinh vién duoc chon hoc tiéng Phap”.

c) C: “Sinh vién dwoc chon hoc ca tiéng Anh 1an tiéng Phéap”.

d) D: “Sinh vién dugc chon khong hoc tiéng Anh va Tiéng Phap”.

Trong ki kiém tra chét luong ¢ hai khéi 16p, mdi khéi c6 25% hoc sinh truwot Toan,
15% truot Ly, 10% truot ca Ly lan Todn. Tt mdi khéi chon ngau nhién mot hoc
sinh. Tinh xac sudt sao cho:

a) Hai hoc sinh do truwgt Toan.

b) Hai hoc sinh d6 déu bi treot mdt mon nao dé.

c) Hai hoc sinh d6 khong bi trugt mon nao.

d) Céitnhat mot trong hai hoc sinh bi trweot it nhat mot mon.

Trong ki thi THPT Qudc Gia, ban X 1am d@ thi trac nghiém mon Héa. Dé thi gom 50
cau hoi, moi cau cd 4 phuong an tra 10i, trong do6 chi cé 1 phuwong an dung, tra 1oi
dting moi cau dugc 0,2 diém. Ban X tra 10i hét cac cau hoi va chic chin dung 45
cau, 5 cau con lai Khoa chon ngau nhién. Tinh xac sudt dé diém thi Hoa ctia X
khong dudi 9,5 diém ?

Trong ki thi THPT Quéc Gia, ban X du thi hai mén tric nghiém moén Hoéa va Li. Bé
thi ctia mdi cau gom 50 cau héi, mdi cau hoi c6 4 phuong an lua chon, trong d6 ¢6 1
phuong &n ding, lam dtng moi cau duoc 0,2 diém. Mdi mon thi ban X 1am hét cac
cau hoi va chic chin dung 45 cau, 5 cau con lai X chon nggu nhién. Tinh xac suat dé
tong hai mon thi caa X khong dudi 19 diém.
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BT 323.

BT 324.

BT 325.

BT 326.

BT 327.

BT 328.

BT 329.

BT 330.

BT 331.

BT 332.

BT 333.

BT 334.

§ 6. BAY TAP 01 TAP CHUOUG 2

PAgk g e

Xép ngau nhién ba ngwoi nam va hai nguoi nit vao mot day nam ghé ké theo hang
ngang. Tinh xac sudt d€ dugc kiéu xép ma gitra hai nguoi nam cé dung 1 nguoi ni.

Goi A la tap hop tat ca cac s6 gobm nam chir s6 ma chit sd 3 c6 mat dung 3 lan, hai
chit s6 con lai khac nhau va thudc tap hop cac chi s6 1, 2, 4, 5. Chon ngau nhién

mot sO tir A. Tinh xac suat dé so dwoc chon chia hét cho 3.

Trong ki thi THTP Qudc Gia, Thanh doan thanh 14p t6 cong tac gom 5 nguoi duoc
chon nggu nhién tr 15 can bd doan treong hoc va 10 can by cac quan, huyén dé tim
cac chd tro mién phi cho nhitng thi sinh ¢6 diéu kién kho khan. Tinh xéac sudt d&
trong 5 ngroi dugc chon c6 khong qué 2 can bo doan trueong.

Trong mét du an nha ¢ xa hoi gom ¢6 5 tang, moi tang gom c6 6 can ho loai A va 4
cdn ho loai B. Mot ngudi mua nha riat ngau nhién cdn hd ctia minh. Tinh xac suat dé
can ho anh ta rat dugc ¢ tang 1 hodc can ho loai A.

Thuc don an sang tu chon ¢ mot khach san gom 4 mén xup, 5 mén banh va 2 mén
com. Mot khach hang chon ngau nhién 3 mén. Tinh xac sudt d€ 3 mén dugc chon ¢
ca xup, banh va com.

Trong ki thi THPT Qudc Gia, mot hoi dong coi thi ¢ 216 thi sinh tham gia dw thi d€
xét cong nhan t6t nghiép THPT, trong d6 treong X c¢6 65 thi sinh du thi. Sau budi
thi mon todn, mot phéng vién phong van ngau nhién 3 hoc sinh. Tinh x4c suat dé 3
hoc sinh duwgc phong van cé it nhat 2 hoc sinh ¢ truong X.

Cé hai don vi cung cdp thye pham phuc vu an trua cho cong nhan cua mot nha may.
Pon vi thtt nhédt cung cap 3 loai thuc pham, don vi tht hai cung cap 4 loai thuc
pham. Nguoi phu trach bép &n 18y moi loai thuc pham mot mau dé di kiém tra va
nguoi kiém tra chon 3 mau bat ky. Tinh xac sudt d€ ca hai don vi cung cap déu c6
mau duoc chon.

Trong dot tinh nguyén tiép stic mua thi, mot treong hoc c6 4 em 16p 114, 5 em 16p
11B, 6 em 16p 11C déng ki tham du. Hoi c¢6 bao nhiéu cach ct 7 em lam nhiém vu

tai cong truong dai hoc X sao cho moi 16p c6 it nhat mot em.

Ban chdp hanh Poan cta mét treong THPT can chon ra mot nhém hoc sinh tinh
nguyén gom 5 hoc sinh tir 9 hoc sinh 16p 10 va 7 hoc sinh 16p 11. Tinh xac suat dé
trong nhom duoc chon ¢6 it nhat mét hoc sinh 16p 11.

Trong mot budi lién hoan ¢6 10 cdp nam nit, trong do6 cd 4 cdp vg chong. Chon ngau
nhién ba nguoi dé biéu dién tiét muc van nghé. Tinh xac suat dé 3 nguwoi duoc chon
khong co cdp vo chong nao.

Mot 16p hoc c6 40 hoc sinh, trong d6 c6 4 cdp anh em sinh d6i. Trong budi hop dau
nam, thay gido cht nhiém 16p mudn chon ra 3 hoc sinh d€ lam can sy 16p goém co
16p treeong, 16p pho va bi thw. Tinh xac suat d€ chon ra 3 hoc sinh 1am can sy 16p ma
khong c6 cap anh em sinh d6i nao.

Mot nguoi ¢ 10 d6i giay khac nhau va trong lic di du lich voi va 18y ngau nhién 4
chiéc. Tinh xac suat dé€ 4 chiéc giay 14y ra c6 it nhat mot doi.
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BT 335.
BT 336.

BT 337.

BT 338.

BT 339.

BT 340.
BT 341.

BT 342.

BT 343.

BT 344.

BT 345.

BT 346.

BT 347.

(PH D -2002) Tim s6 nguyén duong n deé: Cf: + 2C’:L + 405 -+ 2"C" =243,
(PH B - 2002) Cho da giac déu AA..A
(0). Biét rang s8 tam gidc c6 cac dinh 1a 3 trong 2n diém A, 4,,...,A, nhiéu gap 20
lan s6 hinh chit nhat c6 cac dinh la 4 trong 2n diém A,A,,...,A, . Tim n ?

(PH A - 2002) Cho khai trién nhi thttc:

(n>2 n€eZ") noi ti€p dudng tron

n’

z—1 z z—1 EP T z—1 A _z
2% +23|=C"22 +Ci2[ 2} 2% .. 40122 [2 +C;;2[ 3) (voi n la s8

_r
3

nguyén duong), biét rdng trong khai trién d6: C° =5C" va s6 hang thit tu bang
20n. Tim n va .

(PH A -2003) Tim hé s8 ctia s6 hang chita z° trong khai trién nhi thicc Newton ctia

n+3

% + \/375] , biét rang C:;j —C" . =7(n+3), (nlasdnguyén duong va = > 0).
T

3n—3

(PH D - 2003) Véi n la sd nguyén duong, goi a, , lahé s6 cua 2°" " trong khai

trién thanh da thic cta (z° +1)"(z +2)". Tim n d€ a, , = 26n.

8
(PH A -2004) Tim hé s& cta z° trong khai trién thanh da thikc cta [1 +2°(1— x)} .

(PH B -2004) Trong mot mon hoc, thay gido c¢é 30 cau hoi khac nhau gdm 5 cau hoi
kho, 10 cau héi trung binh, 15 cau héi dé. Tt 30 cau héi d6 cé thé 1ap dc bao nhiéu
dé d€ kiém tra, mdi dé gom 5 cau hoi khac nhau, sao cho méi dé thi nhat thiét phai
6 dt 3 loai (kho, trung binh, dé) va s8 cau héi dé khéng it hon 2 ?

Yo+
7

7

(PH D -2004) Tim s6 hang khong chita z trong khai trién voi z > 0.

(PH A -2005) Tim s&nguyén duong n, biét rang:
C! =220  +3.2°C°  —42°C! 4. 4+(2n+1).27C2" = 2005.

2n+1 2n+1 2n+1 2n+1 2n+1
(PH B - 2005) Mot doi thanh nién tinh nguyén c6 15 nguoi gom 12 nam va 3 nit.
Hoi ¢6 bao nhiéu cach phan cong déi thanh nién tinh nguyén do6 vé giup do 3 tinh
mién nui, sao cho mdi tinh ¢6 4 nam va 1 nix ?
’ 4 . 2 A2 1 A4 1 + 3A3 Y M A A
(PH D - 2005) Tinh gia tri cua biéu thic: M = W, biét rang sO nguyeéen
n !
dwong n thoa man: CjH + 26'5+2 + 205+3 + C’fH , = 149.
(PH A -2006) Tim hé s8 ctia s& hang chita z*° trong khai trién nhj thitc Niuton cta

1 n / .
— 42" |, biétring: G, +C; , +C) A +Cr . =2"—1.

T 2n+1 2n+1 2n+1 2n+1

(PH D -2006) Ddi thanh nién xung kich ctia mét treong phd thong 6 12 hoc sinh,
gom 5 hoc sinh 16p A, 4 hoc sinh 16p B va 3 hoc sinh 16p C. Can chon 4 hoc sinh di
lam nhiém vy, sao cho 4 hoc sinh nay thudc khong qua 2 trong 3 16p trén. Héi c6 bao
nhiéu cach chon nhw vay ?
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BT 348.

BT 349.
BT 350.

BT 351.
BT 352.

BT 353.

BT 354.

BT 355.

BT 356.

BT 357.

BT 358.

BT 359.

(PH B —2007) Tim hé s6 ctia sd hang chta 2"’ trong khai trién nhj thizc Newton cta
2+ )", biét: 3"C) +3"CL +3"2C2 =3"°C0 4o+ + (=1)"C" = 2048.

(PH D -2007) Tim hé s8 ctiasd 2z’ trong khai trién: z(1 —22)° + z°(1 + 32)".

(PH A -2008) Cho khai trién: (1 +2z)" =a, + a2 +----- +a z", trong d6 n € N’
va cac hé s6 a,, a

a

1 PERRREEER

o a, a a
,a_ théa man hé thic a, + El + ZQ +oeeee + 2—2 = 4096.

Tim s6 16n nhat trong cac hé s6 q, a,,
(PH D -2008) Tim s nguyén duong n thoa C, +C, +C, +---+ C:'" = 2048,
(PH A -2012) Cho n la s6 nguyén duong thoéa man 5C”"~' = C”. Tim s& hang chtra

nz’ 1"
——] , Vo = 0.

2’ trong khai trién nhj thixc Newton:
T

(PH B -2012) Trong mot 16p hoc gdm ¢6 15 hoc sinh nam va 10 hoc sinh ntt. Gido
vién goi ngau nhién 4 hoc sinh 1én bang giai bai tap. Tinh x4c suat dé 4 hoc sinh
dwoc goi cd ca nam va nit.

(PH A -2013) Goi S la tap hop tat ca s6 ty nhién gom ba chit sd phan biét duoc
chon tir cac s8 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7. X4c dinh s6 phan t ctia S. Chon ngau nhién mot s tir
S, tinh xac xuat d€ s6 dwoc chon 1a sd chan.

(PH B -2013) Co6 hai chi€c hop chira bi . Hop thit nhét chita 4 vién bi do va 3 vién bi
trang, hop tht hai chita 2 vién bi d6 va 4 vién bi trang. Lay ngau nhién tir mdi hop ra
1 vién bi . Tinh xac suat d€ 1dy dwgc hai vién bi cung mau.

(PH B - 2014) D€ kiém tra chat lwgng san pham tir cong ty sita, nguoi ta giri dén bd
phan kiém nghiém 5 hop stta cam, 4 hop stta dau va 3 hop sita nho. Bo phan kiém
nghiém chon ngau nhién 3 hop sira d& phan tich mau. Tinh xac suat dé€ 3 hop sita
dwoc chon co ca 3 loai.

(PH A -2014) Tt mot hop chira 16 thé duoc ddnh s8 tie 1 dén 16, chon ngau nhién 4
thé. Tinh xac suat dé 4 thé dwoc chon déu dwoc danh s6 chan ?

(THPT QG - 2015) Trong dot ttng phd dich MERS — CoV, S¢ Y t€ thanh phd da
chon ngau nhién ba doi phong chéng dich co dong trong s6 5 ddi ctia Trung tam y t&
du phong thanh phd va 20 doi cta cac trung tam y t€ co s d€ kiém tra cong tac
chuéan bi. Tinh x4c suat d€ c6 it nhat hai d6i ctia cac trung tam y t&€ co s duwgc chon.
(THPT QG -2016) Hoc sinh A thiét ké bang diéu khién dién t&t mo ctra phong hoc
ctia 16p minh. Bang gom 10 nat, mdi ntt dugc ghi mot s8 tir 0 dén 9 va khong cé hai
nut nao duoc ghi cung mot s6. D€ md ctra can nhan lién ti€p 3 nut khac nhau sao cho
3 56 trén 3 ntt d6 theo thit tu da nhan tao thanh mét day s8 tang va c6 tong bang 10.
Hoc sinh B khong biét quy tic mé cta trén, da nhan ngau nhién lién tiép 3 nat khac
nhau trén bang diéu khién. Tinh xac suat d&€ B mo dugc cira vao phong hoc do.

’rgﬂ,t iy LB ki APndt 2kint i, g iy ulitng e walai Fang cas e 2y v ik
F K e i M R i S

Kiysosaki
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Clurng 3 : DAY SO — CAP SO COUG — CAP SO UHAK
§ . PRUOUG PHAP Quy uAe TOAU HOC

A A A<
> Baitoan. Chiing minh ménh dé chira bién P(n) dung voi moi s6 nguyén duong n.

> Phuwong phap
— Buwdc1. Véi n =1, taching minh P(1) dung.

— Buwdc2. Giast P(n) dang véin =k > 1.
Ta phai chttng minh P(n) dang véi n =k + 1.
Két luan: ménh dé P(n) dung voi moi s6 nguyén duong n.
Luu y. D€ chiing minh ménh dé chta bién P(n) dung véi n > p, p: nguyén duong. Ta
cling lam cac budc twong tie nhw trén:
— Buwdc1. Véi n = p, taching minh P(p) dang.
— Buwdc2. Giast P(n) dang véi n =k > p.
Ta phai chttng minh P(n) dang véi n =k + 1.
Két luan: ménh dé P(n) dung voi moi s6 nguyén duong n.

Vidu1. Chting minh rang véi moi s6 tw nhién n > 1, ta ludn co:

a) 14243+ +n b) 1’ +2°+3% +..... +n’ =
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Vidu 2. Chting minh rang véi moi s6 tw nhién n > 1, ta ludn co:

a) u, = n® 4+ 3n® + 5n chia hét cho 3. b) u, =9" —1 chia hét cho 8.

Vi du 2. Chting minh rang véi moi s6 tw nhién n > 3, ta luén cé:

a) 3" >n’+4n +5. b) 2" >2n+1.
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BAI TAP VAN DUNG
BT 360. Chting minh rang véi moi s6 nguyén duong n, taluén cé:
) 143464104 +n(n+1):n(n+1)(n+2)_
2 6
_n(Bn+1)
2
) 14+27+4--- +n(3n +1) = n(n + 1)°.

2 _ n(n—i—l)(Zn—i—l)_

b) 245484 weeeee +(3n —1)

d) P+22+3+--- +n

6
4n® —1
e) P+3 45 4+ 4_(2”_1)2:%.
I L H2n) = 2n(n + 1;(2n +1) _
1 2

§) 12423434+ eotn(n41) = 0T ;("+ ).
h) 12425438+ +n(3n —1)=n’(n +1).
. 1 1 1 3
i) —F—t + = n(n +3) .

1.2.3 234 nn+1)(n+2) 4n+1)(n+2)

‘ -1 2
j) 1.22 + 2.33 + 3.44 + ...... +(n _ 1)/['[/2 — n(” 1)2(3n + )7 vn 2 27 n e N.
k) 1_1 1_1 _i ...... _i :n+17Vn>27nEN
4 9 16 n? 2n

1 1 1 1 2" —1
1) — = — =

2 4 8 2!L 2!L

1 2 2
m) __}___}_i_}_ ....... EZE_ n+3

3 9 27 3" 4 4.3"

BT 361. Chtng minh rang véi moi s6 nguyén duong n, taluén cé:

a) u =n’+1ln chia hét cho 6. b) u, =n’ —n chiahétcho 3.
¢) u, =2n’—3n®+ n chia hétcho 6. d) wu, =13" —1 chia hét cho 6.
e) u =4"+15n—1 chiahétcho 9. f) wu, =4"+6n+8 chiahét cho 9.
g) u =7.2"""+3"" chiahétcho 5. h) u =3""" +2"" chia hétcho 7.

i) w =11""+12""" chiahétcho 133.  j) wu, =2" —1 chia hétcho 15.
BT 362. Chting minh rang:

a) 2" >2n+5 VYneN. b) 2" >2n+3, Vn>2 neN
o 3"'>nn+2),Vn>4, neN d) n">n+1)"", VneN.
e) (n!>n", VneN. fy 2">n* VYn>5 ncN
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§ 2. DAY SO
PAQk G

® Dinh nghia
— Mot ham s6 u,xéc dinh trén tap hop cac s6 nguyén duong N duoc goi 1a mot day sd vo
han (hay goi tat la day s0).
— Mai gia tri cia ham s6 u dugc goi la mot s6 hang ctia day so. Chéng han:
+ u, = u(1) : s6 hang thit nhat (hay con goi la s6 hang dau).
+ u, = u(2) : s6 hang thit hai.
+ u_ = u(n): s6hang thit n (hay con goi la s6 hang tong quat).
@ Cach cho mét diy s

— Cach 1. Cho day s6 bai cong thirc cua s6 hang tong quat.

-1
Vidul Choday (u ) viu = " .
n n 3n + 1
Day s6 dugc viét dudi dang khai tri€hn 1a: c...occceveieeiniccccccce e
Tinh: U ) = oo vatinh: 4y, =

— Cach 2. Cho day s6 boi hé thiee truy hoi (hay quy nap):
+ Cho s0 hang thtt nhat u, (hodc mét vai s6 hang dau),

+ Cho mot cong thikc tinh u  theo u_ _ (hodc mot vai s6 hang ditng ngay trudc no).

u =
Vidu 2. Chodays6 u_duwoc xac dinh boi: | .
_— n U," = 211,"_1 + 1, (TL 2 2)
Dang khai trién ctia day SO trén 1A ...c.coveueuriieeiricieeccee et
TINN Uy = 7 s

u =1, u =1
Vi du 3. Chodays6 (u,) xac dinh boi: { ! : (Day s6 Phibonaxi)

u =u _ +u _, (n>3)

n—1 n—27

Dang khai trién ctia day SO trén 1A ...c.c.oveeeuriiceiriiceecee ettt

Tinh U T 7 e

Vidu4. Tim cong thiic tinh s6 hang tong quat u_ theo n cua cac day s6 sau day:

u =3 o, o u, =2
b) Daysd (u,) voi

n

a) Dayso (u ) voi {
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® Day s6 ting, diy s6 giam

— (u) ladaysdting < neN, u <u

n+1"

— (u,) laday sd giam < n € N, u > u

n+1"
Phuwong phap xét tinh ting giam cua day s6:

——— Phwong phap 1. Xét dau ctia hiéusé u, —u, .

« NéuvVneN, u, —u, >0 thi(u ) laday s6 tang.

« NeuvneN, u  —u <O thi(u, ) ladayso giam.
un-H
u

n

vdiso 1.

— Phuong phap 2. Néu Vn € N, u > 0 thi c thé so sénh ti s§

u
e Néu % >1 thi (u ) la day sd ting.

n

n

u
« Néu 2 <1 thi (u ) la day s6 giam.

n

——— Phwong phap 3. Néu day s6 (u, ) duoc cho boi hé thikc truy hoi thi thuong dung
phuwong phap quy nap d€ ching minh u > u , Vn € N " (hodc u, L <wu, VneN M.
Vidul. Xéttinh tdng giam cua cac day s sau:

2n —1 - n+2

a) Dayso (u ) voiu = b) Dayso (v ) voiv =
n n n + 1 n n
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@® Day s6 bi chin

— Day s6 (u,) dwoc goi la day s6 bi chdn trén néu ton tai 1 s6 M sao cho Vn € N, u, < M.

— Day s8 (u,) dwoc goi la day s6 bj chin dwdi néu ton tai 1 s6 m sao cho Vn € N',u_ > m.

— Day s6 (u,) dwoc goi la day sd bi chdn néu nd vira bi chan trén vira bi chan dudi, nghia la
ton tai mét s6 M vamotsd m saocho Vn e N, m < u, < M.

Vidu. Xét tinh bi chdn ctia day s sau:

2n —1 1 1 1
a) Day (u ) voiu = . b) Day (v ) véiv = — 4+ — 4 oeo b ——
) y ") " n4+3 ) y (@) 2.3 n(n + 1)
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BAI TAP VAN DUNG

BT 363. Viét 5 sd hang dau tién cua day s6 (u,) va tim cong thitc tinh s& hang tong quat u_
theo n cua cac day so (u,) sau:

{“1 =3
a) . b)

=u, +n Vn>1.

n+1

,Vn>1.

n+1_1+u

n+1 n+1

u:l "
8) . ) =u, +3n—2.

n+1

u, —1 u_ll
¢ 1, —u +3 Yn>1 —10u +1-9n

. u =1
1 .
u’rH—l = un + 7

BT 364. Xét tinh téng giam ctia cac day s6 (u, ) sau, véi:

—2u —|—1

n+1

a) un:n2—|—4n—3. b) u":—n2—2n+1.
¢ u =2n"—5n+1. d) u =3"-n
1 -1
e) u =——2. f) wu —_ .
" n " n+1
n 3n* —2n +1
g) n: 2 h) un: )
n®+1 n+1
) _n2+n+1. ) u _yn+1-1
n 2n2+1 ] n n

k) u =2n—+4n* —1. ) u =n—+n’—1

n

BT 365. Xét tinh téng giam ctia cac day s6 (u, ) sau, véi:

a) u, = . b) u =

2!L n n?
3" n—+1
C) un = 2n+1 ’ d) /U," = 3n
2" 1
e) u = f) u =

\/;. h) v =

g u = [3
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BT 366. Xét tinh tang giam ctia cac day s6 (u, ) duoc cho béi hé thikc truy hoi sau:

u =1 u =1

a) n’ b) '
u’rH—l = un + (n + 1)2 u’rH—l = 211/" + 1
u, =2 u =95

C) . d) .
un+1 = 2un—1 - 1 u’!H—l = un + 3TL - 2
u =3 f u, =2

e) 2u, ) -
un+1 = 3 + U un+1 = 211/" + 3

BT 367. Xét tinh bi chan cua cac day sd (u,) sau, véi:

2 1 _1
a) u _rt b) u :3n .
! n "o 3n+1
2
C) u = n+3. d) u :;.
" 3n+42 " n(n+1)
n \/r—i—l n m
) ! + ! +e L h) u L + L + ! +- L
u = — _— o B —— —_ — —_— S _
& T 9T o3 n(n + 1) oo 22 3 n’

BT 368. Xét tinh don diéu va bi chan cua cac day so (u, ) véi:

7 )
a) u =1+(n—-1).2" b) u = nto.
n n 5n + 7
2n —1 > 4+1
O u = n—13 d) u = n +1
" 3n —2 " 2n2 -3
n’ +3n+1 u =1
&) u =L Nt H | -
n+1 u,, =—u +5
n 3 n
u, =2 u =4
g) u +1° h) u, '
u’rH—l = 2 u’rH—l = ? + 4
-~ L an' +2 . § s A }
BT 369. Chodayso (u ) dinhbdi: u = o 1 5 Dinh a dé&day s6 (u, ) tang.
n +

thw c’&\'«T CQV? atz\w [(QJ b{lw JL&M ViZE KR XAy VA hf&\w MTQJ'#?% va\?'«T al Pw e a[ e
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=7 & éd bict 2
DAY SO PHO—BO—HA—X9

Phi-bd-na-xi (Fibonacci) (con c6 tén la Leonardo da Pisa) 1a mdt nha Toan hoc néi tiéng
nguwoi Italia. Trong cudn sach Liber Abacci, nam 1202, 6ng c6 viét bai todn sau:

“Mot doi thd (gdbm mot con thé dwc va mot con théd cai) cr moi thang dé dwoc mot doi tho
con (cling gdbm mot thdé dwc va mot thé cai); moi doi thod con, khi tron hai thang tudi, lai moi thang
dé ra mot doi thoé con, va qua trinh sinh né& cir thé tiép dién. Héi sau mdt ndm sé c6 tit ca bao nhiéu
do6i thd, néu dau nam (thang giéng) c6 mot doi tho so sinh”.

RO rang & thang giéng, cling nhw & thang 2, chi c6 mot doi thd. Sang thang 3, doi thé nay sé
dé ra mot doéi thd con, vi thé & thang thi 3 sé c6 1 + 1 = 2 ddi thd. Sang thang tw, vi chi c6 doéi tho
ban dau sinh con nén & thang nay cé 1 + 2 = 3 d6i tho. Sang thang 5, hai doi tho gom doi thd ban
dau va doi thé dwgc sinh ra & thang 3 cing sinh con nén thang nay c6 3 + 2 = 5 d6i thg,............

Khai quat, néu ki hiéu F 1a s6 doi tho c6 & thang thir n, thivéi n > 3, ta co:
F =F | + s6doithé dwocsinh ra & thang thi n.

Do d6 cac doi tho dwgc sinh ra & thang thi (n — 1) chwa thé sinh con & thang tht n, va moi
d6i tho & thang thir (n — 2) sé sinh ra mot doi tho con, nén sé doi thé con dwoc sinh ra & thang
thit n chinh bang F_, (s6 thé c6 & thang thit (n — 2)).

Nhwvay: ¥ =F  +F

n—1 n—2"

Viéc giai quyét bai toan trén cua Fibonacci din dén viéc khao sat day s8 (F) :

n

F =1

1

EF =1

2

F;L :FL—1+F (n23)

n n—27

D3y s6 trén sau nay nha toan hoc Phap Edouard Lucas goi la ddy so0 Fibonacci.
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§ 3. CAP SO cOue
PAQA Gk
#A Cau hoi. Nhan xét tinh chat dac biét chung ctia cac day so sau:
a) Daysd: 2, 4, 6, 8, 10,........
b) Daysd: —5 —2; 1; 4; 7; 10.
¢) Daysé: 20, 15, 10, 5, 0, —5, —10,........

® Dinh nghia
Cap s0 cong la mot day s6 (v han hay hitu han) ma trong d6, ké tir s6 hang thi hai, mdi s6
hang déu bang tdng ctia s6 hang diing ngay triedc nd véi mot s8 d khong d6i, nghia la:

+d| SO d dugc goi la cong sai ctia cdp sO cong.

(u,) lacapsdcong < n>2, lu =u

n—1

Vidu. Chtng minh cac day s6 sau la mot cap sO cong. Xac dinh cong sai va s6 hang dau
tién caa cap s6 cong do ?

a) Days6 u(n) véi u, = 19n —5. b) Daysd u(n) véi u, = —3n + 1.

@ Tinh chat
Dinhli1. Néu (u, ) la mot cap s6 cong thi ké tir s6 hang thit hai, mdi sG hang (trtr s6 hang

cudi ddi voi cdp sd cong htru han) déu 1a trung binh cong cta hai sd hang ding ké no trong

u, _, tu
day, tc la |u, = ——F1.

k 2

Chitng MINN: ..ottt ettt

Hé qua. Basd a, b, ¢ (theo thut tu do) lap thanh mot cdp s6 cong < a + ¢ = 2b.
Vi du 1. Ba goéc cua mot tam giac vuong lap thanh mot cap so cong. Tim ba goc d6 ?
GHAL. ..o
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Vidu?2 Mottam gidc vudng c6 chu vi bang 12cm va ba canh 1ap thanh mét cap s6 cong.
Tinh d¢ dai ba canh ctia tam giac do.

GHAL ettt ettt et n e ene

® S6 hang tong quat

Dinh li 2. Néu mot cap s6 cong c6 s6 hang dau u, va cong sai d thi s6 hang tong quat

ctia né duoc xac dinh boi cong thire sau: |u, = u, + (n —1)d|.

Chitng MINN: ..ottt ettt

Vi du1. Mbt cip s6 cong cé 10 s6 hang, trong d6 s6 hang dau bang 5, s6 hang cudi bang
23. Tim cap s6 cong d6 ?

GHAL ettt ettt n et ene

Vi du 2. Tim ba s8 hang lién tiép ctia mot cdp s6 cong biét tong cua chung bang 27 va tong
cac binh phuwong cua chung la 293.

GHAL ettt ettt s et ne

Vi du 3. Tim bon s hang lién tiép ctia mdt cap s& cong, biét tdng ctia ching bang 10 va
tong binh phuong cta ching bang 30.

GHAL. veevieeeieeie ettt ettt ettt e et et e e ete e et e e bt eeae et e e bt eetteeabeeateate e et e ebeebeeeabeenreeteeetseenteeseenrreans
#A Cau hoi? Dé tim n s6 hang lién tiép ctia cap s6 cong thoa diéu kién, ta can nho:

+ Néu n 1é, can ddt s6 hang can tim 1a ..o , CONg Sal: wecuvnnees
+ Néu n chan, can dat s6 hang can tim 1a .......cccceveveerneccenncceneceenenes , CONg Sal: wecvvnennes
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@ Tong ctia nn s6 hang d4u tién cia mot cap s6 cong

Dinh 1i 3. Gia st (u,) la 1 cdp s6 cong c6 cong sai d. Goi S = Zuk =u +u, +-+u

n T P (2
. , N , n(u +u n|2u +(n—1)d
(S, latong n sd hang dau tién cta cap s6 cong). Ta cé: |S, = ( 12 ) = [ - 2< ) ] :

Chitng MINN: ..ottt

Vidul Chomotcdp s6 cong (u ) co u, + u,, = 100. Hay tinh tong ctia 30 s6 hang dau

tién caa cap s6 cong do.

GHAL oottt ettt ettt bt

Vi du 3. Tinh c4c tong sau:
a) S=1+3+5+--+02n—1)+2n+1). b) §=100"—99" +98 —97* +--- +2° —1°.

GHAL .ottt ettt et a et n et ae st
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BAI TAP VAN DUNG

BT 370. Tim s6 hang dau tién, cong sai, s6 hang tht 20 va tong ctia 20 sd hang dau tién cta
cac cap sO cong sau, biét rang:

u5:19. b) u2—u3+u5:10.
uy = 35 u, +u, =26
u, +u, =14 d u, = 8
S, =129 P\t =16
BT 371. Tim s6 hang dau va cong sai ctia cap sO cong, biét:
u, =27 U, = du
a) 7 A b) 9 2 A
u, =959 u, =2u, +95
0 u2+u4—u6:—7. Uy —
u, —u, = 2u,
) u, +u, = 60 u+u +u =155
e .
w +u, = 1170 S, =21
S, =12 u +u, +u, =9
8 15 —35° h)
s = u +u +u =35
B ul+u2+u3—l—u4:16. S =5
uf+u§+u§+uj:84 uuuuu—45
u, +u, +u, +u, +u, =20 u +u, +u, =—12
k) 2 2 2 2 2 ’ ’
u, +u, +u, +u, +u; =170 u, U, u, =8
S4 - 20 ul + u5 — —
my{1 1 1 1 25 n) 3
— == 65
uooouw, u, u, 24 st T oy
BT 372. Xac dinh s8 hang d4u, cong sai va s6 hang thtt n ctia cac cap s& cong sau, biét rang:
S. =34 u. = 10
a) 12 A b) 5 A
Sy, =45 S,=5
c) ﬁ:ﬁ:i. d) 520:2510
5 3 2 S. =38,
BT 373. Cho cap socong u,, u,, u,, .... c6 cong sai d.

a) Biét u, +u, = 40. Tinh S.

b) Biét u, +u, +u. 4+ u, +u, +u, =147 Tinh u, +u, va v, +u, +u +u,.
c) Biétu, +u, +u, +u, =224 Tinh S .

d) Biét u,, +u,. =29. Tinh u, +u, + u, . + 3u,.
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BT 374.

BT 375.

BT 376.

BT 377.

BT 378.

BT 379.

BT 380.
BT 381.
BT 382.

BT 383.

BT 384.

BT 385.

BT 386.

Tim ba s6 hang lién ti€p ctia modt cdp s6 cong, biét rang:

a) Tong cta ching bang 15 va tich ctia chting bang 105.

b) Téng ctia chiing bang 15 va tong binh phuong ctia chiing bang 83.
c) Tong cta chiing bang 21 va téng binh phrrong bang 155.

Tim bén s8 hang lién tiép ctia mot cap s8 cong, biét rang:

a) Tong cta ching bang 10 va tong binh phuong 70.

b) Téng ctia ching bang 22 va tong binh phuong bang 66.

c) Tong cta ching bang 36 va tdng binh phuong bang 504.

d) Chung cé tdng bang 20 va tich ctia chting 1a 384.

2 ’ M A2 . 2 2 ’ M 2 A 7 AN h\
e) Tong cta chang bang 20, tong nghich dao cta chung bang i va cac sO nay la

nhing s6 nguyén.
f) Nolaso do cia mot tir giac 16i va goc 1on nhat gap 5 lan gdc nho nhat.
Tim ndm s8 hang lién tiép ctia mot cap s& cong, biét tdng ctia chiing bang 40 va tong
binh phutong ctia chting bang 480.
Mot cap s6 cong c6 7 s6 hang véi cong sai d duong va s6 hang thit tu bang 11. Hay
tim cac s6 hang con lai ctia cdp s6 cong do, biét hiéu cua s6 hang tht ba va s hang
tht nAm bang 6.
Mot cap s6 cong c6 7 s6 hang ma tong ctia s& hang thit ba va s6 hang thit ndm bang
28, tong s hang thit ndm va s hang cudi bang 140. Tim cdp s6 cong dé.
Viét sau s0 xen gitta hai s6 3 va 24 d€ duoc cap s cong c6 tdm s6 hang. Tim cap sd
cong do.
Gitta cacs6 7 va 35, hay dat thém sau s6 nita d€ duwgc mot cap s6 cong.
Gitra cac s6 4 va 67, hay dat thém 20 s6 nita d€ duwgc mot cap so cong.
Mot nguoi trong 3003 cay theo mot hinh tam giac nhau sau: “hang th nhat c¢6 1
cay, hang tht hai c6 2 cay, hang th ba c6 3 cay,.....”. Hoi ¢6 bao nhiéu hang cay
duoc trong nhu thé ?
Mot cong vién hinh tam gidc duoc trong cay xanh theo hang cé quy luat ciia mot cap
s0 cong nhu sau: hang tht nhat ¢ 9 cay, hang thit 10 c6 54 cay, hang cudi cung co
2014 cay. Héi cong vién d6 c6 tat ca bao nhiéu hang cay dugc trong ?
Ban A mudn mua mén qua tdng me va chi nhan ngay Qudc t€ phu nit 8 / 3. Do d6
A quyét dinh tiét kiém tir ngay 1/1 ctia ndm d6 véi ngay dau la 500 dong/ngay,
ngay sau cao hon ngay trudc 500 dong. Hoi dén ding ngay 8 / 3 ban A c¢6 du tién
dé& mua qua cho me va chj khong ? Gia stt rang mén qua A du dinh mua khoang
800 ngan dong va tixngay 1/1 dénngay 8 / 3 c6 sd ngay it nhat la 67 ngay.
Mot toa nha hinh thap c6 30 tang va tong cong c6 1890 phong, cang 1én cao thi s6
phong cang giam, biét rang ct 2 tang lién tiép thi hon kém nhau 4 phong. Quy uéc
rang tang trét 1a tang s6 1, tiép theo 1én la tang s& 2, 3,... Héi tang s6 10 ¢ bao
nhiéu phong ?
Khi ky hop dong dai han (10 nam) vdi cac cong nhan dugc tuyén dung. Cong ty lién
doanh X dé xuat hai phuwong an tra luong dé€ nguoi lao dong chon, cu thé la:
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BT 387.

BT 388.

BT 389.

BT 390.

BT 391.

BT 392.

BT 393.

BT 394.

BT 395.

Phwong an 1: nguoi lao dong s€ nhan 36 triéu dong cho nam lam viéc dau tién va ké
tit ndm tha hai, mirc lwong sé duoc tang thém 3 triéu dong mdi ndm.

Phwong an 2: nguoi lao dong sé nhan dwgc nhan 7 triéu dong cho qui dau tién va ké
ttr qui 1am viéc thi hai mic lvong sé tang thém 500.000 dong mi qui.

Biét rang mdi nam c6 4 qui.

Néu em la nguoi lao ddng, em sé€ chon phuwong an nao ?

Tim z d€basd a, b, ¢ theo tht tw d6 lap thanh mot cap s6 cong voi:

a) a=10—3z, b=22" +3, c =7 —4x. b) 2=a’—bc, y=b"—ca, z=c —ab.
Tim cac nghiém ctia phuong trinh: 7 — 152 4 71z — 105 = 0, biét rang cac nghiém
nay phan biét va chiing 1ap thanh mot cap sd cong.

Giai cac phuong trinh sau:

a) 146411416421 4-mmmnm-- + 2 = 970.

b) 2474124174224 cemeenn + oz = 245.

o) (z+D)+(@x+4)+(@+T)+-eeeee + (z + 28) = 155.

d) Qr+1)+2z4+6)+2r+11)4-----ve- +(2x + 96) = 1010.

Cho a, b, ¢ laba sdhang lién tiép ctia mot cap s& cong. Chizng minh rang:

a) a’ +2bc = c’ + 2ab. b) @’ + 8bc = (2b +c)’.

) Aa+b+c) =9/a*b+0)+b(a+0)+(a+b).

d) basd: a® —be, b> —ac, ¢ —ab cling 1a mot cAp s6 cdng.

e) basd: b’ +bc+c’, a* +ac+c?, o’ +ab+ b cling la modt cAp s8 cong.
1 1

1 . .
hive Voida Gaid

Cho ba s6 a’, b?, ¢* theo tht ty d6 1ap thanh mot cdp s6 cong c6 cdng sai khac
1 . 1 .
b+c c+a a+b

e) basd: a, b, ¢>0) cling lamot cdp sO cong.

khéng. Chtrng minh rang: cting 1ap thanh mét cap s6 cong.

A B C oA
Cho tam giac ABC c6 tan;, tanE, tang theo thi ty d6 lap thanh cap s6 cong.

Chtng minh cos 4, cos B, cosC' theo thi tu ciing lap thanh cdp s6 cong.

A B C \ o~ oA
Cho tam giac ABC c6 cot;, cotE, cot; theo tht ty lap thanh cap s cong.

Chting minh: ba canh a, b, ¢ theo thi ty cling tao thanh mét cap s6 cong.

Tim tham s6 m d€ phuong trinh f(z) =0 ¢6 4 nghiém phéan biét lap thanh mét cap
s0 cong trong cac truong hop sau:

a) f(z)=12"—-2maz* +2m—1=0. b) f(z)=2"+2(m+ 1)z’ +4=0.

o flo)=z'"+Bm+5)z"+(m+1°=0. d) f(z)=2z"—10ma*+9m = 0.

Tim tham s6 m d€ phuwong trinh z° — (3m + 1)2* 4+ 2mz = 0 ¢6 3 nghiém phan biét

lap thanh mot cdp so cong ?

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 97 -



TT. HOANG GIA, S 14, Théng NhAL, P. Tan Thanh, (. Tan Pha, Tp.HCN DE CUONG HOC TAP LOP II

$O 56, Pho Choy, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HCM — 0988.985.600 Mon: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017

§ 4. CAP SO UHAU

PAQA Gk
#A Cau hoi. Nhan xét tinh chat dac biét chung ctia cac day so sau:
a) Dayso: 3, 6, 12, 24, 48, ......
, 1 1 1 1
b) Dayso: 1, —, —, —, —,.on.
2° 4 8 16

o) Daysd: 2, —6, 18, —54, 162, — 486

® Dinh nghia

CA4p s& nhan la mot day s6 (hitu han hay v6 han) ma trong d6 ké tir s6 hang thtt hai, mdi s§
hang déu bang tich ctia s8 hang diing ngay triedc né va mot s6 ¢ khong d6i, nghia la:

(u,) lacapsdnhan & n>2, (u =u _.q|

U
q: n+1;n21
u

n

SO ¢ duoc goi la cong boi cua cap s6 nhan

Vi du. Chtng minh cac ddy s6 sau la mot cdp sd nhan. Xac dinh cong bdi va s6 hang dau
tién cta cdp s6 nhan d6?

a) Day s u(n) véiu, = (—3)** b) Day s6 u(n) voi u, = (—1)".5%"",

® Tinh chat

Dinh li 1. Néu u(n) 1a mot cdp s8 nhan thi ké tt s8 hang thit hai, binh phuong ctia méi s§
hang (trir s6 hang cudi d6i véi cdp s8 nhan hiru han) bang tich ctia hai s& hang ding ké né

trong day, tecla: |ul =u__u | (k> 2).

Hé qua. Néu a, b, ¢ labasokhac 0, thi “bass a, b, ¢ theo tht tw d6 lap thanh mot cap
s6 nhan khi va chi khi b* = ac".
Vidu. Tim cacsdduwong a va b saocho a, a +2b, 2a + b 1ap thanh mot cap s6 cong va

(b+1)°, ab+5, (a +1)* 1ap thanh mot c&p s& nhan.
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® S6 hang tong quat

Dinh 1i 2. Néu mot cap s6 nhan c6 sd hang dau u, va cong boi ¢ = 0 thi s6 hang tong quat

u, cuano dugc tinh boi cong thic: |u, = ul.q"_1 , n>2.

Vidu. Mot cdp s nhan cé tam sd hang, sd hang dau la 4374, s6 hang cudi la 2. Tim cdp

sO nhan do ?
AL eeeeeeeeee ettt e e e e e e et eeeseseeeae e aaeeeesaaaaassaaaaeesaaaaaaaseaaaaeseaaaaaarsneaaaeeeeaaaaaasaeaaaeeseaaaaansaaaaeeeeanan

@ Tong ctia nn s6 hang déu tién cia mot cap s6 nhan

Dinh li 3. Gia st (u,) la cdp s nhan c6 cong bdi ¢. Goi S = Zuk =u, + U, + U

n
k=1

n

% \ A \ 1_
e Neug=1thi§S = nu,. e Néu ¢ =1 thi S":u1~1 qa].
—4q

Vi du1. Tinh tong tat ca cac s6 hang ctia mot cap s6 nhan, biét rang s6 hang dau bang 18,
s6 hang thit hai bang 54 va s8 hang cudi bang 39366.

Vi du 2. Tinh tong:

2 2
1 1 1

a) ,5’71’:24_22_}_23_}_ ...... +2", b) S’": 2_}_5 +4+Z R +12" ;] .

GHAL. oo
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BAI TAP VAN DUNG

BT 396. Tim s6 hang dau tién, cong boi ctia cdp sd nhan trong cac truong hop sau:

ul+u5:51 ul+u6:165

a) 1 . b) | .
u2+u6:102 u3+u4:60

o *u4—u2:72 . d) *u3+u5:90 .
u, — U, = 144 u, —u, = 240

0 *ul—u3—i—u5:65. P *u2+u4—|—u6:—42.
ul+u7:325 u3+u5:20

2 *ul+u2—|—u3:135. h *ul+u2—|—u3:13 .
u4+u5—|—u6:40 u4+u5+u6:351

Dy *ul+u2—|—u3:14. ) 1ul+u3:3.
ul.uQ.u3:64 u12+u§:5

" *ul+u2—l—u3:7 . ) *ul+u2—l—u3—i—u4:15.
u12+u22+u§:21 uf+u§+u§—l—uj:85

BT 397. Tim a, b biétrang 1, a, b la ba s6 hang lién ti€p ctia cdp s6 cong va 1, a’, b° laba
s0 hang lién tiép ctia mot cap sd nhan.

BT 398. Cho ba s0 tao thanh mot cdp s cong c6 tong 21. Néu thém 2, 3, 9 [an luot vao s6 thi
nhat, sd thit hai, s0 thit ba tao thanh mot cap s6 nhan. Tim 3 s6 do.

BT 399. Cho 3 sd duong c6 tong la 65 lap thanh mot cap s6 nhan tang, néu b6t mot don vi &
s0 hang thit nhat va 19 don vi ¢ s6 hang tha ba ta dwgc 1 cdp s cong. Tim 3 s6 do.

BT 400. Gitta cac s6 160 va 5 hay chen 4 sd nira d€ tao thanh mot cap s6 nhan. Tim 4 s6 do.

BT 401. Gitta cac s6 243 va 1 hay dat thém 4 s6 nita d€ tao thanh mot cap sd nhan.

BT 402. Ba s8 khac nhau c6 tong bang 114 c6 thé coi la ba s8 hang lién tiép ctia mot cap s6
nhan hodc coi la s6 hang th nhat, th tu va th 25 cta 1 cdp s6 cong. Tim cac s do.

BT 403. Tim m dé€ phuwong trinh z° + (5 — m)z® + (6 — 5m)z — 6m = 0 c6 ba nghiém phan
biét 1ap thanh cap s6 nhan ?

BT 404. Chting minh rang véi moi m thi phuong trinh z° — (m* + 3)2> + (m* +3)z —1=0
ludn c6 ba nghiém va ba nghiém nay 1ap thanh cap sd nhan.

BT 405. Dau mua thu hoach xoai, mot bac néng dan da ban cho nguoi thit nhat ntra s6 xoai
thu hoach dwgc va ntra qua, ban cho nguoi thit hai nira s6 con lai va ntra qua, ban
cho nguoi tht ba ntra s6 con lai va ntra qua,... Pén nguoi tht bay bac cling ban nira
sO xoai con lai va nita qua thi khong con qua nao nita. Hoi bac nong dan da thu
hoach duoc bao nhiéu xoai @ dau mua ?

s mrnj gl e, JL\%T v coa g, w5 'cQwin HL%T oS »JL\'LT i Fa hoe, Lpvay gila HTQ:,’; Joaw Lge

T Tba
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PHAN 2. HINH HOC

Clurmug [ : PHEP BOEU HOUH
§ . MO DAU UE PHEP BOEN HOUH

® Dinh nghia
Phép bién hinh 1a mot quy tac d€ ting véi mdi diém M thudc mat phang, ta xac dinh
duoc mot diém duy nhat M’ thudc mit phang &y. Diém M’ goi la anh ctia diém M qua
phép bién hinh do.
@ Ki hiéu va thuit ngi
Cho phép bién hinh F'.
— Néu M’ la anh ctia difm M qua F thitaviét M’ = F(M). Tanéi phép bién hinh F
bién diém M thanh diém M’
— Néu H Ia mot hinh nao d6 thi H' = {M'|M' = F(M), M € H} duoc goi la anh ciia
hinh H qua F. Kihiéula H' = F(H).
® Phép doi hinh
Phép doi hinh 1a phép bién hinh khong lam thay doi khoang cach gitra hai diém bat ki.
Phép doi hinh bién:
— Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam thay d6i thit tu ba
diém do.
— Bién duong thang thanh duong thang.
— Bién tia thanh tia.
— Bién doan thang thanh doan thang bang doan thang da cho.
— Bién tam giac thanh tam giac bang tam giac da cho.
— Bién duong tron thanh duong tron c6 cung ban kinh véi duwong tron ban dau.
— Bién goc thanh géc bang géc ban dau.

§ 2. PHEP TOUH TOEU

® Dinh nghia
Trong mat phang cho vécto v. Phép bién hinh blen mdi diém M thanh diém M’ sao cho

MM' = v duoc goi la phep tinh tién theo vécto .
Phép tinh tién theo vécto v dugc ki hiéu 1.

Nhu vay: M' = T.(M) < MM =,

@ Tinh chit
Phép tinh tién la phép bién hinh: M

— Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
— Bién mot duong thang thanh duong thang song song hogc triing véi né.
— Bién doan thang thanh doan thang bang doan thang da cho.

— Bién mot tam gidc thanh mot tam gidc bang tam giac da cho.
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— Bién mot duong tron thanh duong tron c6 cung ban kinh.

® Biéu thirc toa d6 ctia phép tinh tién

Trong mit phing toa dd Ozy, goi M'(z,,;y,,) 1a anh ctia M(z,,;y,,) qua phép tinh tién
T, =T, +a

theo v = (a;b). Khi do: | :
yM’ = yM + b

BAI TAP AP DUNG

BT 406. Trong mét phang toa do
Ozy, cho v = (2;1), diém M(3;2). Tim toa 6 diém A sao cho
a) A=T.(M). b) M =T.(A).

BT 407. Trong mit phang toa d6
Ozy, cho v =(—1;3), diém M(—1;4). Tim toa d0 A sao cho
a) A= TQA(M) b) M =T.(A).

BT 408. Trong mét phang toa do

Ozy, cho duong thang d. Hay tim anh ctia duong thang d qua phép tinh tién theo v
trong cac treong hop sau:

a) d:2—3y+12=0, v=(4;-3).
b) d:2z—3y+5=0, v=(3;2).
Q) d:3z—y+2=0 v=(—42).
d) d:2+y—4=0, v=AB véi A1), B(~18).
) d:3z+4y—5=0, v=AB véi A(0;2), B(2:3).
) d:iz+3y—2=0, v=24B véi A(—2;3), B(0;2).
g) d cat Oz, Oy tai A(~1;0), B(0;5), v= (2;2).
BT 409. Trong mat phéng toa do

Ozy, cho duong tron (C). Hay tim anh ctia duong tron (C') qua phép tinh tién v trong
cac treong hop sau:

—

a) (O):(x—4)7 +(y+3) =6, v =(3;2).

b) (C):(z—27 +(y+4) =16, v=(2-3).

Q) (O):(x+17+(y—3) =25 v=AB véi A~1;1), B(1;—2).
d) (O):(x+2)7 +(y+4)F =9, v=—CB véi B(2;—3), C(—1;5).
&) (C):a’ +y*—4z—6y—8=0, v = (5;—2).
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) (C):a+y*—2+4y—4=0, v=(-23).
g) (C):a’ +1 +4x—4y—1=0, v=AB véi A~1;1), B(1;—2).
h) (O):a?+y% +6z—2y+6=0, v=3BC véi B(;—2), C(—1;,—5).
BT 410. Trong mat phéng toa do

Ozy, cho A(3;5), B(—11), v= (—1;2), duong thang d va duong tron (C) cé phuong

trinh: d: 2 -2y +3=0, (C):(z —2)* + (y + 3)° = 25.

a) Tim anh ctia cic diém A’, B’ theo thit tw la &nh cia A4, B qua phép tinh tién .

b) Tim toa dd diém C sao cho A la anh ctia C' qua phép tinh tién .

¢) Tim phuong trinh duwong thang d’, dwong tron (C’) Tan luot 1a anh cua d, (C) qua
phép tinh tién .

BT 411. Trong mét phang toa do
Ozy, cho tam gidc ABC c6 anh qua phép tinh tién theo v = (2;5) 1a tam gidc A'B'C’
va tam giac A'B'C’ c¢6 trong tam la G'(—3;4), biét rang A(—1;6), B(3;4). Tim
A, B, C.

BT 412. Trong mét phang toa do
Ozy, cho A(1;3), B(—2;2), C(3;—4). Goi M la trung diém cua BC va G la trong tam
tam gidac ABC. Goi (C) 1a duong tron di qua ba diém A, B, C. Hay xac dinh:

o \ pl _ ) _
a) A = TB?(A) va B'=T _.(B). b) A = T@(A) va G = Tm(G).

AC
r T \ 2 . \ \ \ g
c) d = Tﬁ(d) voi d' la duong thang di qua A, M, va d la duong thang qua A, M.
BT 413. Trong mét phang toa do

Ozy, cho modt phép tinh tién bién duong tron (C) thanh duong tron (C'). Hay xac
dinh phép tinh tién do trong cac treong hop sau:

a) (C):(z+17+(y—2) =16, (C'): (z —10)* + (y + 5)* = 16.

by (C):2*+y’" +22—-6y+1=0, (C:a® +y* —4z +2y —4=0.

o @):(@+m)+(y—27 =5 C):2® +y +2(m—2)y+12+m’ = 6z.
BT 414. Trong mat phéng toa do

Ozy, cho v= (—2;1) va hai duwong thing d : 2z —3y +3 va d, : 22— 3y —5 = 0.

a) Viét phuong trinh ctia duong thang d’ 1a anh ctia d qua L.

b) Tim toa do ctua w6 gia vudng gdc voi duong thang d dé€ d, 1a anh ctia d qua T.
BT 415. Trong mat phéng toa do Ozy, cho duwong théng d:3z—y—9=0.

—

a) Tim phép tinh tién theo vécto v c6 phuong song song véi truc Oz, bién d thanh
duong thang d’ di qua goc toa d9. Khi d6 hay viét phuong trinh duong thang d'.
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b) Tim phép tinh tién theo vécto u c6 giad song song vdi truc Oy, bién d thanh d”
di qua diém A(L;1).

BT 416. Trong mit phang toa d6 Oxy, hay xac dinh phép tinh tién theo v cung phuong vdi
truc hoanh bién duong thang d : v — 4y + 4 = 0 thanh duong thang d’ qua A(1;—3).
BT 417. Trong mat phang toa d6 Ozy, cho hai duong thang lan lugt cé phuong trinh la

=13 va T(d) = d.

d:3z—5y+3=0vad :3zx—5y+24=0. Tim v, biét |v

BT 418. Trong mat phéng toa d0 Ozy, phép tinh tién theo v bién diém M(3;—1) thanh mot

diém trén duwong thang d: v — y — 9 = 0. Tim toa d6 v, biét rang |v| = 5.

BT 419. Trong mat phéng toa d6 Ozxy, hay xac dinh toa d¢ diém M trén truc hoanh sao cho
phép tinh tién theo v= (—2;3) bién diém M thanh diém M’ nam trén truc tung.

BT 420. Trong mat phéng toa d0 Ozy, cho hinh binh hanh ABCD c¢6 phuong trinh chita canh
AB:3x—2y + 3 =0 vachtacanh CD : 3x — 2y — 6 = 0. Tim toa d0 cua ;, biét réng
OD =T.(AB) va v L AB.

BT 421. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai dwong thang d, d’ Ian luot cé phrong trinh 1a

d:3r—y—T7=0,d :3r—y+13=0 va vécto u = (I;—1). Tim toa do cta vécto v
trong phép tinh tién T. bién d thanh d’, biét rang hai vécto v va u cling phuong.
BT 422. Tim phuong trinh anh ctia cac duong sau qua phép tinh tién vécto v :
2 2 -

a) Elip (E):%—FyZ:l, v=(-3,4). b) Parabol (P):y =1’ -2z, ;:(1;1).

BT 423. Cho (P):y = 2" — 4z +7 va (P'): y = 2°. Tim phép tinh tién bién (P) thanh (P’).
BT 424. Cho tam giac ABC ¢6 A(—12), B(—3;1), C(2;—4). Goi M, N, P lan luot la trung
diém caa AB, AC, BC.
3 I P s 1. Al 2 s
a) Tim A" = TB?(A). b) Chung minh: A, P, N thang hang.

c) Tim @ d€ MNPQ lahinhbinhhanh. d) Tim A'M' = TE(AM).

BT 425. Cho tit gidc ABCD ¢6 A= 60°, B=150", D =90, AB =63, OD =12. Tinh d6
dai cac canh AD va BC.

BT 426. Cho t¢ gidc i ABCD ¢6 AB = BC = CD = a, BAD = 75", ADC = 45". Tinh AD.

BT 427. Cho hinh binh hanh ABCD va diém M sao cho C' nam trong tam giac MBD, gia st
MBC = MDC'. Chttng minh: AMD = BMC.

BT 428. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 dinh A ¢6 dinh, BD c¢6 d6 dai khong doi bgmg 2a, ba
diém A, B, D nam trén mot duong tron ¢8 dinh (O; R). Tim quy tich diém C.

BT 429. Cho doan thang AB va duong tron (C) tam O bén kinh R nam vé mot phia cta
duong thang AB. Lay diém M trén (C), roi dung hinh binh hanh ABMM’'. Tim tap
hop cac diém M’ khi M di dong trén (C).
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Thizn caila e kg W& L& JAi eviatnsind

. Mewton

§ 3. PHEP DOY XUNG TRUC

® Dinh nghia
— Diém M’ duoc goi la d&i xting véi diém M qua duong thang d néu d la duong trung
truc cua doan théng MM’'. Khi &iém M n3m trén d thi ta M
xem M d6i xteng véi chinh né qua duong thang d.
— Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ d8i xténg

) M
véi M qua duong thang d dugc goi la phép doi xing qua 4= ‘
duong thang d, hay goi tat 1a phép ddi xting truc.
— Duong thang d duoc goi 1a truc d6i xtng. Ki hiéu: D . "

Nhu vay: M' =D (M) < M M' = —M M véi M, 1a hinh chiéu vuéng géc ctia M 1én d.

® Biéu thixc toa d6

Trong mét phang toa do Ozy, voi moi diém M(z,,;y,,), goi M'(z,,;y,,)= D ,(M)

A \ \ 7 xM/ = xﬁ’[
— Neéu chon d la truc Oz, thi ta co: | .
Yo = "Yu
A \ \ 7 xM/ = _xM
— Neéu chon d la truc Oy, thi ta co: | .
yM’ = yM

® Tinh chat
Phép d6i xting truc 1a mot phép doi hinh nén ¢ day du tinh chat cua phép doi hinh:
— Bao toan khoang cach gitta hai diém bat ki.
— Bién mot duong thang thanh duong thang.
— Bién m6t doan théng thanh mo6t doan théng bé“mg doan théng da cho.
— Bién mot tam gidc thanh tam giac bang tam giac da cho.
— Bién mot duong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh.

@ Truc d6i xttng ctia mét hinh

Duong thing d goi 1a truc ddi xting cta hinh H néu phép d6i xtng truc D, bién H
thanh chinh no, tiecla H =D (H).

-H»iy ik AL iy et i A

A. Linecoln
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§ 4. PHEP QUAY

® Dinh nghia
Cho diém O va goc luong gidc a. Phép bién
hinh bién O thanh chinh né, bién mdi diém M
khéc O thanh diém M’ sao cho OM' = OM
va goc luong gidc (OM;0OM’) bang o dugc goi
la phép quay tam O goc quay o

biém O goi la tam quay, a goi la géc quay.

Phép quay tam O goc «, kihi¢ula @, .

#A Cau hoi:
« Phép quay naobién 14 cd (C) thanh 14 cd (C7) 1 v,
« Phép quay nao bién 14 cd (C') thanh 14 €O (C) 1 v
@ Tinh chit
Phép tinh tién la phép bién hinh bién:
— Bao toan khoang cach gitra hai diém bat ki.
— Bién mot duong thang thanh mot duong thang.
— Bién mot doan théng thanh mo6t doan théng bé“mg doan théng da cho.
— Bién mot tam gidc thanh mot tam gidc bang tam giac da cho.
— Bién mét duong tron thanh duong tron c6 cung ban kinh.
Luuy. Gia st phép quay tam O géc quay a bién duong thang d thanh duong thang d’.
Khi dé:

+ Néul<a< g thi gdc gitta d va d’ bang .
. Né’u§<a<7r thi gdc gitta d va d’ bang 7 — a.

® Phuwong phap xac dinh 4nh mét diém qua phép quay

Phuwong phdp 1. St dung dinh nghia

Trong mit phang toa d6 Ozy, goi M'(z,,;y,,) la anh ctia M(z,,;y,,) qua phép quay tam
IM'=IM (1)

I(a;b), goc quay a. Khidd: M'(z,,;y,,) = Q. (M) = VI — o @

Tt (1), s& dung cong thic tinh d¢ dai, sé tim duwoc phuwong trinh thit nhat theo 2 an.

Tt (2), st dung dinh ly ham s6 cos, s€ tim dugc phwong trinh thit hai theo 2 an.

Giai hé phwongtrinh nay tim dwoc z,,,, y,,,, tit d6 suy ra toa d¢ diém M'(z,,;y,,.).

Phuwong phdp 2. St dung cong thitc toa d9.

r,, = (v, —a)cosa —(y, —b)sina +a

Mz, y.,)= M) & .
(xM yM) Q([: (y)( ) yM/ — (xM . (l) sin o + (yM . b) cos a + b

® Hai hinh bing nhau. Hai hinh dwoc goi 1a bang nhau néu c6 phép doi hinh bién hinh nay
thanh hinh kia.
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BAI TAP VAN DUNG
BT 430. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho hai diém A(1;0), B(0;—2). Tim A’, B’ lan luot la

BT 431.

BT 432.

BT 433.

BT 434.

BT 435.

BT 436.

BT 437.

BT 438.

anh caa A, B qua phép quay tam O, goc quay 90°.

Trong mat phang toa d6 Ozy, hay tim anh ctia duong tron (C) qua phép quay tam
O, gbéc quay « trong cac treong hop sau day:

a) (O):(@z—27+@y—-1"=1,a=90 b) (O):z"+y’—42—-5=0,a=90"
o) (O):x’+y’' —2z+4y=1 a=-90". d) (C):2"+(@y—-1"=1  a=060"
e) (O):a® 49" —42+2y=0,a=-30" f) (C):2’+y"+6x+5=0,a=090"
Trong mat phang toa &6 Oy, hay tim anh ctia duong thang d qua phép quay tam O,
gbc quay « trong cac treong hop sau day:

a) d:x+y—2=0, a = 90" b) d:z—3y+11=0, a=-90"
c) d:z—3y+5=0, a = 60" d) d:2z—-y+6=0, a = 45°.
Trong mat phang toa &6 Ozy, cho duong thang d : 2z — 3y + 2 = 0 va duong tron cé
phuong trinh 1a (C): 2° + y* — 4z — 4y —1=0.

a) Viét phwong trinh d’ 12 anh ctia d qua phép Q(

0:90°)"

b) Viét phuong trinh (C”) 1a 4nh cta (C') qua phép Q(O'QO[)).

Trong mat phang toa d6 Ozy, cho diém M(2;2), dwong thang d:27 —y —2 =0 va
duwong tron (C): (z — 1) + (y —1)° = 4. Tim anh caa M, d, (C):

a) Phép quay tam O goc quay 45°. b) Phép quay tam (1;2) goc quay 45°.

Trong mat phang Oxy, cho diém A(4;3), duong tron (C): (z —2)* + (y — 2\/5)2 = 5.
Tim anh cua 4, (C) qua phép quay tam O gdc quay 60°.

Cho tam giac ABC c¢6 cac dinh ki hiéu theo huéng am, dung bén ngoai cac hinh
vuong ABDE, BCKF. Goi P la trung diém cua AC, H la diém d6i xting cua D
qua B, M latrung diém ctia FH.

a) Xac dinh anh cua BA, BP trong phép quay Q(B;%O).
b) Chtng minh: DF = 2BP va DF | BP.

Cho tam gidac ABC. Dung vé phia ngoai tam giac d6 cac tam giac BAE va CAF
vuong can tai A. Goi I, M, J theo tht tu la trung diém cua EB, BC, CF. Chung
minh tam gidc IMJ vudng can.

Cho ba diém A, B, C thang hang theo tht tw. Lay cac doan thang AB, BC lam
canh, dung céc tam gidc déu ABE va BCF nam cung vé mot phia so véi duong
thang AB. Goi M, N Tan luot 1a cac trung diém ctia cac doan thang AF va CE.
Chting minh tam giac BMN déu.
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§ 5. PHEP DOY XUn6 TAM

® Dinh nghia
Cho diém I. Phép bién hinh bién diém I thanh chinh nd, bién mdi diém M khéac [
thanh diém M’ sao cho I trug diém ctia doan thang MM’ duoc goi 1a phép d6i xtng

tam /, nghiala M +IM" = M =0, Phép déi xttng tam I thuong duockihiéula D ,.
@ Biéu thitc toa d6

Trong mit phang toa d6 Oy, cho I(z,;y,), M(z,;y,) va M'(z,,;y,,) laanh cia M qua
=2z, —x,

hép doi xtitng tam 1. Khi do: .
Phep & yM’ = ny Yy

® Tinh chit
Phép d6i xtiing tam:
— Bao toan khoang cach gitta hai diém bat ki.
— Bién mot duong thang thanh duong thang song song hogc tring véi duong thang da cho.
— Bién m6t doan théng thanh mo6t doan théng bé“mg doan théng da cho.
— Bién mot tam gidc thanh tam giac bang tam giac da cho.
— Bién mot duong tron thanh dwong tron c6 cung ban kinh.

@ TAam d6i xitng cta mo6t hinh

biém [ dwgc goi la tam ddi xting ctia hinh H néu phép doi xing tdam [ bién hinh H
thanh chinh né. Khi d6 H dwgc goi la hinh ¢6 tam d6i xing.

§ 6. PHEP U9 TU & PHEP DOUG DANG

® Dinh nghia
Cho diém O c6 dinh va mot s6 thuc £ khong d6i, £ = 0. Phép bién hinh bién mdi diém
M thanh diém M’, sao cho O—M; = kOW duoc goi la phép vi twe tam O tis6 k va ki hiéu
la V(o;m (O duoc goi la tam vi ty).

@ Cac tinh chat

— Dinh 1li 1. Néu phép vi tu tdm [ ti s6 k& bién hai difm M va N lan lwot thanh hai diém
M’ va N thi M'N' = kE.MN va M'N’' = k.MN.

— Dinh 1i 2. Phép vi tw bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong lam
thay ddi th ty cua ba diém do.

— Heé qua:
+ Bién duong thang khong qua tam vi tu thanh dwong thang song song véi duong
thang da cho.
+  Bién duong thang qua tam vi tu thanh chinh noé.
+ Bién tia thanh tia.

+ Bién doan théng thanh doan théng ma do dai duwoc nhan 1én véi ‘k‘
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+  Bién tam giac thanh tam giac dong dang vdi ti s6 dong dang 1a ‘k‘
+  Bién gbc bang goc ban dau.

Luuy.

— Qua phép V= duong thang d bién thanh chinh né khi va chi khi duong thang d qua
tam vi tue O.

— NeuM' =V, (M)& M=V

4

® Anh cta dwong tron qua phép vi tuw

) (M),

— Dinh 1i 3. Phép vi tue ti s6 £ bién mot duwong tron cd ban kinh R thanh duong tron ¢ ban
kinh R’ = [i].R.
— Chu y: Néu phép vi tw tdm O ti s8 k bién duwong tron (I; R) thanh duong tron (I';R’) thi
/ / - —
K = B wk=+% vaor =rol
R R
@ Tam vi te cua hai dwong tron

— Vi hai duong tron bat ki luén c6 mét phép vi tu bién duong tron nay thanh duwong tron
kia. Tam cuia phép vi ti nay duoc goi la tam vi tw ctia hai duong tron.

— Neéutisovitu k>0 thitdm vi tw d6 goi la tam vi tw ngoai, néu ti sd vi ty £ < 0 thi tam
vi tu d6 goi la tam vi ty trong.

—  Céach xac dinh tam vi tu:
A oo R M
« Néu I latam vi tengoai, ta c6: 10 = — - 10" R
R I O o’
.y Coa T R —=
« Neéu / latam vi tu trong, ta co: IO:—FJO.

® Phép dong dang
— Phép bién hinh F' goi la phép dong dang ti s6 k, (k> 0) néu véi hai diém batki M, N va
anh M’ N’ tuongtng ctia chting, ta luén c6 M'N’ = k.MN.

— Moi phép dong dang ti s6 £ déu la hgp thanh ctia mot phép vi tw ti s6 £ va mot phép doi
hinh D.

BAI TAP VAN DUNG
BT 439. Trong mét phang toa d6 Oy, xét phép vi tw tam 0(0;0) sau:

a) Cho A(L;—1), B(23). Tim A" =V,,, (4) va B'=V,,, (B) véi k = —3.

O:k)( (Osk)

b) Cho M'(3;—1) va M' =V, (M) véi k = 3. Tim M.

Ok
BT 440. Trong mét phang toa d6 Oxy, hdy tim anh ctia dwong thang d trong cac truong hop:
a) Chod:2z—y+3=0.Tim d' =V, (d) véi O(0;0) va k =2.

(0;
(

b) Chod:3z+2y—6=0. Tim d' = d) véi I(1;2) va k = —2.

I;k)(

¢) Chod:2z—3y+6=0. Timd =V, (d) véi [(2;—1) va k = —2.

I;k)(
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BT 441. Trong mét phang Ozy, hay tim anh ctia duong thang (C) trong cac truong hop:
a) (C):(z+1"+(y—3)7 =2 Tim ((C")
)

b) (C):(z—3+(y+1)’=9. Tim ((C’
o (0):z"+(y—1 =1 Tim (C") =V, ((C)) véi M(21), k = 3.

- V(O:m((c)) voi k = 3.
= V(M;k)((C)) vOoi ]\/[(1;2)7 | —

BT 442. Cho duong tron (C): (v —1)* + (y —2)° = 4. Goi f la phép bién hinh cé duoc bang
cach thuc hién phép tinh tién theo vécto 1: = [%,g], roi dén phép vi tu tam M [%,é]
v6i ti 58 k = 2. Viét phwong trinh duong tron (C') qua phép bién hinh f.

BT 443. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho diém B(4;—2), duong thang d 1z —y +2 =0 va
duong tron (C) : (z +2)° + (y + 5)* = 9.

a) Tim toa d diém B, la anh cua B qua phép quay tam O, goc quay 90° va diém
B,, biét B la anh cta B, qua phép tinh tién theo vécto v = (1;—3).

b) Viét phuong trinh (C”) 1a 4nh cta (C') qua phép vi tw tam O, ti s6 —3.

) Viét phuong trinh duong thang d’ 1a anh ctia d qua phép vi twe tim O, ti s8 = 2.

BT 444. Trong mat phang toa d6 Oy, cho duong thang d : 3z — 4y — 8 = 0 va dudng tron cd
phuong trinh (C) : 2° + y* — 18z + 4y + 36 = 0.

a) Tim anh ctua d qua phép quay tam O, géc quay 90°.
b) Tim anh ctia duong tron (C) qua phép dong dang cé duoc bang cach thuc hién
lién ti€p phép tinh tién theo v= (—4;3) va phép vi tu tam 1(0;—2), k = —2.

BT 445. Trong mat phang toa &6 Ozy, cho B(—2;3), I(3;—1), duong thang d:2z +y =1 va
duong tron (O) : 2° +y* — 2z + 6y —1=0.

a) Tim anh cta diém B qua phép doi hinh cé duoc bang cach thuee hién lién tiép
phép quay tam O, goc quay —90° va phép tinh tién theo v = (—1;2).

b) Tim anh ctua duong thang d qua phép vi tu tam O, ti s8 —2.

¢) Tim anh cta duong tron (C) qua phép dong dang cé duoc bang cach thuc hién
lién tiép phép vi tw tam I, tisd 3 va phép quay tam O, gboc quay 90°.

BT 446. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho duong thang d:2z — 3y + 6 = 0. Viét phuong
trinh duong thang d’ 1a anh ctia d qua phép dong dang c6 dugc bang cach thuc hién
lién tiép phép vi ty tam I(2;—1) ti s6 vi tw k = —2 va phép tinh tién theo v = (—1;1).

BT 447. Trong mat phang toa dd Ozy, cho hai parabol c6 y = az’, y = bz’ (a = b). Ching
minh rang c6 mdt phép vi tu bién parabol nay thanh parabol kia.

BT 448. Trong mat phéng toa d0 Oxy, cho hai diém A(2;1) va B(8;4). Tim toa d tam vi ty
cua hai duong tron (4;2) va (B;4).
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Clusug 2. DUONG THANG UA WAT PHANG TRONG KHONG GOAN
§ 1. DAY CUOHG UE DUDUG THANG UA AT PHANG

PAQA A
® Mé dau vé hinh hoc khéng gian d
— Daéi tuong co ban:
« Diém: kihiéu A, B, C, ... oA
« Duong thang: ki hiéu a, b, ¢, d, ...
« Miat phang: ki hiéu (P), (Q), (@), (8), ... /< oB |
— Quan hé co ban: P I
o Thudc: kihiéu €. Vidu: Aed, M € (P).

« Chtta, nam trong: ki hiéu € . Vidu: d C (P), b C (a).
— Hinh biéu dién ctia mét hinh trong khéng gian:
« Duong thang duoc biéu dién béi duong thang. Doan thang biéu dién boi doan thang.
« Hai duong thang song song (hodc cat nhau) dwoc biéu dién boi hai duwong thang song
song (hoac cat nhau).
« Hai doan thang song song hoéc bang nhau duoc biéu dién boi hai doan thang song
song va bang nhau.
« Dung nét vé lién (__) d& biéu dién cho nhitng duong trong thay va dung nét dit doan
(---) d€ biéu dién cho nhitng duong bi che khuat.
@ Céc tinh chat thira nhan trong hinh hoc khéng gian

— C6mdt va chi mdt mat phang di qua ba diém phan biét khong thang hang cho trudc.
— C6 mot va chi mot mat phang di qua ba diém khéng
thang hang. B c

— Né&u mét duong thang c6 hai diém phan biét thudc 7
modt mat phang thi moi diém ctia duong thang déu / : —

thudc mat phang d6.
— Ton tai bon diém khong cuing thudc mot mat phang.
— Né&u hai mit phang phan biét c6 mot diém chung thi
chung con c6 mét diém chung khac nira. e e
Tt tinh chat nay suy ra: Néu hai mat phang phan biét B
c6 mot diém chung thi ching sé cé mot duong thang

chung di qua diém chung ay. Duong thang chung la

duy nhét chira tat ca cac diém chung cua hai mat .

phang d6. Duong thang chung d6 duwoc goi 1a giao B E

tuyén ctia hai mat phang. @
— Trén mdi mat phang, cac két qua da biét trong hinh

hoc phéng déu dung.

® Diéu kién xac dinh mit phing

— Mat phang dugc hoan toan xac dinh khi biét né di qua ba diém khong thang hang.

— Mat phéng duoc hoan toan xac dinh khi biét né di qua mot diém va chira mot duong
thang khong di qua diém do.

— M3t phang duoc hoan toan xac dinh khi biét né chita hai dudng thang cat nhau.
M3t phang hoan toan c6 thé mé rong ra dén v cuc.
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@ Hinh chép va hinh ti&¢ dién

— Cho da gidc AAA...A ndm trong mit phing (o) va diém S & (). Lan luot ndi diém S
voicacdinh A, A, A,, ..., A tadwoc n tam giac SAA,, SAA,, ..., SA A. Hinh gébm da
giac AAA,...A van tam gidc SAA,, SAA,, ..., SA A duoc goi la hinh chép, ki hiéu hinh
chépnayla S.AAA,...A . Khidé ta goi:
« S ladinh cta hinh chop.
« AAA..A lamitddy caahinh chop.
» Cactamgiac SAA,, SAA,, ..., SA A goila mdt bén.
« SA, SA,, SA,, ..., SA duoc goi la cac canh bén.
Ta goi hinh chép c6 day la tam giac, t& giac, ngti giac,..., lan luot la hinh chép tam giac,
hinh chop t gidc, hinh chdp ngii giac, ...

— Chobén diém A, B, C, D khong dong phang. Hinh gom 4 tam giac ABC, ACD, ABD
va BCD goi la hinh tit dién (hay ngén gon goi la tt dién) va dugc ki hiéu la ABCD.
o Cacdiém A, B, C, D labon dinh caa tir dién.
« Céc doan thang AB, BC, CD, DA, CA, BD goila cac canh ctia t dién.
+ Hai canh khong di qua mot dinh goi la hai canh d6i dién cta t¢ dién.
» Cactam giac ABC, ACD, ABD, BCD goila cac mat ctia tt dién.

Hinh t& dién c6 bon mat la cac tam giac déu goi la hinh t& dién déu.

A S

c B
Hinh chép tam giac ( tr dién )

C
Hinh chop tir giac

S

B C
Hinh chép tir giac c6 day 1a hinh thang

B c
Hinh chép tir gidc ¢6 day Ia hinh binh hanh
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® Cac dang toan thuwong gap

a) Dang todn 1. Tim giao tuyén ctia hai mat phang
— Tim hai diém chung phan biét ctia hai mat phang.
— Duong thang néi hai diém chung d6 la giao tuyén ctia chting.
Vidul Cho tt dién SABC. Goi M, N Tan luot la hai diém trén canh AB va BC sao cho
MN khéng song song véi AC. Tim giao tuyén ctia cdc cip mit phang sau:
a) (SMN) va (SAC).
b) (SAN) va (SCM). S

Vidu2. Cho tt dién SABC. Goi K, M Tan lwot 1a hai diém trén canh SA va SC. Goi N la
trung diém ctia canh BC. Tim giao tuyén ctia cac cgp mét phang sau:
a) (SAN) va (ABM).
b) (SAN) va (BCK).
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Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD, trong d6 mat day ABCD c¢6 céac cap canh doi khong song
song. Goi diém M thuodc canh SA. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat phang sau:
a) (SAC) va (SBD).
b) (SAB) va (SCD).
c) (MBC) va (SAD).
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b) Dang toan 2. Tim giao diém ctia dwong thang d va mat phang («).
— Buwéc 1. Tim mot mat phang phu (3) chita d sao cho dé tao giao tuyén véi (a). Mat
phang nay thuong xac dinh boi d va mot diém cta (a).
— Buwodc2. Tim giao tuyén u ctua (o) va (5).

— Budc 3. Trong (B), d cat u tai [, ma b C («). Vay d cat («) tai I.

Vidu1. Cho tt dién SABC c6 M la diém nam trén tia d6i ctia tia SA, O la diém nam trong
tam gidc ABC. Tim cac giao diém ctia duong thang:
a) BC vdi (SOA).
b) MO véi (SBC).
c) AB véi (MOC).
d) SB véi (MOC).
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Vi du 2. Cho tit dién SABC c¢6 hai diém M, N Ian luot thudc hai canh SA, SB va O la
diém nam trong tam giac ABC. Xéc
dinh cac giao diém sau: S

A) AB VL (SOCO). ittt e Nt

e eseeecseaeeesssseeesssseeessssseesssaeeesssseeessssseestssseessssseesssseeessssseessssseesssssecssssccesiescecccssseesssssecsfiTescssssseposssssecsseeoRossroonns
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¢) Dang toan 3. Tim thiét dién ctia hinh chdp khi cat boi mat phang («).
Ta tim cac doan giao tuyén ndi ti€p nhau ctia mit phang (a) véi hinh chép cho dén khi
khép kin thanh mét da gidc phang. Da giac d6 1a thiét dién can tim va cac doan giao
tuyén chinh la cac canh cta thiét dién.
Vidul. Cho tit dién ABCD. Trén cac doan CA,
CB, BD <cho lan lwot cac diém
M, N, P sao cho MN khong song
song voi AB. Goi (a) la mit phang xéac
dinh boi ba diém M, N, P. Duyng thiét
dién tao boi () va tiv dién ABCD.

treersessersessersesseesprosses ,_..D ceee

Vi du 2. Cho t dién SABC. Goi O la diém thudc mién trong tam giac ABC. Goi M, N lan
lwot 14 hai diém nam trén hai canh SA va SC sao cho MN khéng song song véi
AC. Tim thiét dién do (MNO) cat t dién SABC.
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BT 449.

BT 450.

BT 451.

BT 452.

BT 453.

BT 454.

BT 455.

BT 456.

PAgik g g

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac 16i. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat
phang sau day:

a) (SAB) va (SAC). b) (SAC) va (SBD).

c) (SAB) va (SCD). d) (SAD) va (SBC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang v6i AB || CD va AB > CD. Lay diém
M nam trén doan BC. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat phang sau day:

a) (SAC) va (SBD). b) (SAD) va (SBC).

c) (SAM) va (SBD). d) (SDM) va (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la ta giac 16i. Trén canh SA lay diém M.
Tim giao tuyén ctia cac cip mat phang sau day:

a) (SAC) va (SBD). b) (BCM) va (SAD).

c) (CDM) va (SAB). d) (BDM) va (SAC).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Trung diém cua CD la
M. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat phang sau day:

a) (SAC) va (SBD). b) (SBM) va (SAC).

c) (SBM) va (SAD). d) (SAM) va (SBC).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang véi AB || CD va AB > CD.
LAy diém M nam trén doan SA. Hay tim:

a) (BDM)N(SAC)="7" b) (BCM)N(SAD)=7"

c) (BCM)N(SCD)="7

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Lay diém M trén
canh SA, trung diém CD la N. Tim giao tuyén ctia cac cgp mét phang sau:

a) (BMN) va (SAC). b) (BMN) va (SAD).

c) (MCD) va (SBD). d) (MCD) va (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la t& giac ABCD c6 hai canh ddi dién khong song
song. Lay diém M thudc mién trong tam giac SCD. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat
phang sau day:

a) (SBM) va (SCD). b) (ABM) va (SCD).

c) (ABM) va (SAC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac 16i. Lay I thudc canh SA, J thudc
canh SB sao cho IJ khong song song voi AB. Ldy diém K trong ti giac ABCD.
Tim giao tuyén ctia cac cip mat phang sau:

a) (IJK) va (ABCD). b) (IJK) va (SAB).

c) (IJK) va (SAD). d) (IJK) va (SAC).

e) (IJK) va (SBD).
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BT 457.

BT 458.

BT 459.

BT 460.

BT 461.

BT 462.

BT 463.

BT 464.

BT 465.

BT 466.

Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA, SC 1lay M, N saocho MN khong song song
AC. Goi K latrung diém BC. Tim giao tuyén ctia cic cgp mét phang:

a) (MNK) va (ABC). b) (MNK) va (SAB).

Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA, SC 1lay M, N saocho MN khong song song
AC. Goi O la di€ém nam mién trong tam giac ABC. Tim giao tuyén ctia cac cap mat
phang sau day:

a) (MNO) va (ABC). b) (MNO) va (SAB).
c) (SMO) va (SBC). d) (ONC) va (SAB).
Cho tit dién ABCD c6 M la diém trén canh AB, N la diém trén canh AD sao cho

MB = 2MA, AN =2ND. Goi P la diém nam trong tam giac BCD. Tim giao tuyén
clia cc cap mit phang sau:

a) (CMN) va (BCD). b) (MNP) va (SAD).

c) (MNP) va (ABC).

Cho tt dién ABCD. Goi M 1a diém nam trong tam gidc ABC, N la diém nam trong
tam gidc A CD. Tim giao tuyén ctia cac cip mit phang sau day:

a) (CDM) va (ABD). b) (BCN) va (ABD).

c) (CMN) va (BCD).

Cho ti dién SABC. Lay diém E, F lan luot trén doan SA, SB va diém G la trong
tam gidc ABC. Hay tim:

a) (EFG)N(ABC)=7 b) (EFG)N(SBC)=7"

c) (EFG)N(SGC)="7

Cho hinh chdép S.ABCD. Hai diém G, H lan luot la trong tam ASAB, ASCD. Tim:
a) (SGH)N(ABCD)=7 b) (SAC)N(SGH)="7"

c) (SAC)N(BGH)=" d) (SCD)N(BGH)="7"

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang c6 AB song song CD. Goi I
la giao diém cua AD va BC. Ldy M thudc canh SC. Hay tim:

a) (SAC)N(SBD)="7" b) (SAD)N(SBC)="7"

c) (ADM)N(SBC)="7

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la t& giac 16i. Goi hai diém M, G Ian luot 14 trong
tam ASAD, ASAD, N € SG, P nam trong t& gidc ABCD. Hay tim:

a) (MNP)N(ABCD)="? b) (MNP)N(SAC)="?

c) (MNP)N(SCD)="7?

Cho hinh chép S.ABCD day la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan luot la
trung diém cac canh BC, CD, SA. Hay tim:

a) (MNP)N(SAB)="? b) (MNP)N(SAD)=?
o) (MNP)N(SBC)="? d) (MNP)N(SCD)="?
Cho hinh chép S.ABC. Goi H, K Tan luot 1a trong tam ASAB, ASBC va M 1a

trung diém AC, I € SM sao cho SI > SM. Hay tim:

Bién soan va gidng day: Ths. Lé Van Poan — 0933.755.607 — 0929.031.789 Page - 119 -



TT. HOANG GIA, S8 14, ThGng NhAL, P. Tan Thanh, . Tan Phi, Tp.HCM DE CUONG HOC TAP LOP II

$6 56, Phd (hey, P. Tan Thanh, (. Tan Phi, Tp. HOM — 0986.985.600 Mon: Toan, Nam hoc: 2016 — 2017
a) (IHK)N(ABC)="7? b) (IHK)N(SBC)="?
BT 467. Cho t& dién SABC. Goi D, E, F lanluotla trung diém cua AB, BC, SA.

BT 468.

BT 469.

BT 470.

BT 471.

BT 472.

BT 473.

BT 474.

BT 475.

a) Tim giao tuyén SH cua hai mat phang (SCD) va (SAE).
b) Tim giao tuyén CI cta hai mat phang (SCD) va (BFC).
c) SH va CI cé cat nhau khong ? Giai thich ? Néu c6, goi giao diém d6 1a O, chiing

minh /H || SC. Tinh ti s6 on
0S

PAgik g g

Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA 1ay M sao cho SA = 3SM, trén canh SC lay
diém N saocho SC =2S5N. Diém P thudc canh AB. Tim giao diém cua:

a) MN va (ABO). b) BC va (MNP).

Cho t& dién ABCD. Goi M, N la trung diém cua AC va BC. Lay diém P trén
canh BD saocho PB > PD. Tim giao diém cta:

a) CD va (MNP). b) AD va (MNP).

Cho t diégn ABCD. Trén AC va AD lan luot 1y cac diém M, N. Goi P la diém
thudc mién trong cta tam giac BCD. Tim giao diém:

a) MN va (BCD). b) AP va (BMN).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day hinh binh hanh tam O. Trén SA, SB lan luot 1ay hai
diém M va N. Hay tim:

a) SON(CMN)="7? b) (SAD)N(CMN)="7"

Cho hinh chop S ABCD c6 day hinh binh hanh tam O. Goi G la trong tam tam giac
SAB. Hay tim:

a) (SGC)N(ABCD)="7? b) ADN(SGC)="7

c) SON(SGB)="7" d) SDN(BCG)="7"

Cho hinh chép S.ABCD véi ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M 1a diém 14y trén canh
SB, N la diém lay trong ASCD. Hay tim giao diém cua:

a) MN véi (ABCD). b) SC véi (MAN).

c) SD véi (MAN). d) SA véi (CMN).

Cho tit dién SABC. Lay diém M trén canh SA. Ldy N, P lan lugt nam trong cac
tam gidc SBC' va ABC.

a) Tim giao diém cua MN véi (ABC).

b) Tim cac giao diém cua (MNP) véi AB, SB, AC, SC.

c) Tim cac giao diém ctia NP véi (SAB), (SAC).

Cho hinh chép S ABCD c6 day ABCD la hinh thang, day lén AB. Goi I, J la
trung diém SA va SB. Lay diém M tuy y trén SD. Tim giao diém cua:

a) IM va (SBC). b) JM va (SAC).
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BT 476.

BT 477.

BT 478.

BT 479.

BT 480.

BT 481.

BT 482.

BT 483.

BT 484.

c) SC va (IJM).

Cho hinh chop S ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang v6i day 16n AB. Goi I, J, K
12 ba diém ndm trén canh SA, AB, BC.

a) Tim giao diém cta IK véi (SBD).

b) Tim cac giao diém cua ([JK) véi SD va SC.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém
SB, N latrong tam ASCD. Xac dinh giao diém cua:

a) MN va (ABCD). b) MN va (SAC).
&) SC va (AMN). d) SA va (CMN).
Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N Tan luot 1a trung diém cua canh SA, SD va P

1a diém thudc canh SB sao cho SP = 3PB.

a) Tim giao diém @) cta SC va (MNP). b) Tim giao tuyén (MNP) va (ABCD).
Cho t& dién ABCD. Trén AC va AD lan luot 1dy cac diém M, N saocho M, N
khong song song véi CD. Goi O la diém thudc mién trong ABCD. Tim giao diém
ctia dudng thang:

a) BD va (OMN). b) BC va (OMN).

c) MN va (ABO). d) AO va (BMN).

Cho hinh chép S. ABCD. Goi M, N lan lugt la trong tam ctia tam giac SAB va
SCD. Xac dinh giao diém cua:

a) BD va (SMN). b) MN va (SAD).

c) SD va (BMN). d) SA va (CMN).

Cho ti dién SABC. Goi I, J lan luot la trung diém ctia SA, BC. Ldy diém M trén
doan 1J, 1dy N trén canh SC.

a) Tim H = SM N (ABC). b) Tim K = CM N(SAB).

c¢) Tim L = MN N (ABC). d) Tim P = AM N (SBC).

Cho t& dién OABC. Goi M, N, P lan lugt la trung diém caa OA, OB va AB. Trén

canh OC 13y diém @ sao cho OQ > QC. Goi G la trong tam tam giac ABC.

a) Tim E = BCN(MNQ). b) Tim F' = CP N(MNQ).

c) K =BGN(MNQ).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M la trung
diém cua SB va G la trong tam cua tam giac SAD.

a) E=SAN(OMG). b) F'=ADN(OMG).

c) K=GMnN(ABCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ia hai
diém Tan luot nam trong tam giac SAB va SAD.

a) E = MNN(ABCD). b) F = ABN(OMN).

c) H=SAN(OMN). d) K =CDnN(OMN).
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BT 485.

BT 486.

BT 487.

BT 488.

BT 489.

BT 490.

BT 491.

BT 492.

BT 493.

Cho t dién SABC, ldy diém M la trung diém SA, 1ay diém N 1a trong tam ASBC
va P nam trong AABC. Tim giao diém cta:

a) I =MNN(ABC). b) SBN(MNP)="7?

c) SCN(MNP)=7 d) NPN(SAB)="7"

d) T& giac ABIC lahinhgi?

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M 1a trung diém cta SC,
N 1a trung diém cua OB v6i O 1a giao diém ctia AC va BD.

a) Tim [ = SD N (AMN). b) Tinh ti s6; f_f).

Cho hinh chdép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, M 1a trung diém cua SD.
a) Tim I = BM N(SAC). Chting minh: BI = 2IM.
b) Tim £ = SAN(BCM). Chttng minh: E la trung diém ctia SA.

Cho t&t dién ABCD. Goi I va J lan luot la trung diém cua AC va BC. Trén canh
BD 1dy diém K saocho BK = 2KD.

a) Tim giao diém E cta duong thang CD va (IJK). Chiing minh: DE = DC.
: . 7 . ... FA
b) Tim giao diém F cta duong thang AD va (IJK).Tinh ti s6 =

Cho t&¢ dién ABCD. Goi I, M lan lugt la trung diém cta AB va BC, G 1a trong
tam tam giac ACD.

a) Tim P — CD N (IMG). b) Tinh ti s %.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 G la trong tam tam giac ABC. Goi M la diém trén canh
SA saocho MA =2MS, K latrung diém BC va D la diém d6i xtéing ctia A qua G.

a) Tim H = SK N(MCD). b) Tinh tis6 1;]_[[((

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot 1a
trung diém cta SA va CD.

a) Tim giao diém E cua AD véi (BMN).

b) Tim giao diém F ctia SD va (BMN). Chting minh rang: F'S = 2FD.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1la hinh thang, day 16n AB va AB = 2CD.
Goi I, J, K lan luot la ba diém trén cac canh SA, AB, BC.

a) Tim giao diém cua /K va (SBD).

: . T
b) Tim giao diém F cta SD va (IJK). Tinh ti s0 %

c¢) Tim giao diém G cua SC va (IJK). Tinh ti s6 %

Cho t&t dién ABCD. Goi I va J lan luot la trung diém cua AC va BC. Trén canh
BD 1dy diém K saocho BK = 2KD.

a) Tim giao diém E cua CD véi (IJK). Ching minh: DE = DC.
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b) Tim giao diém F cta AD v6i (IJK). Ching minh: FA =2FD va FK || 1J.
¢) Goi M va N lahai diém bat ki Tan luot nam trén hai canh AB va CD. Tim giao
diém cua MN véi (IJK).

BT 494. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat tam O. Goi M la trung
diém cua SB, N la diém thudc doan SD saocho SN = 2ND.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SBD) va (SAC).
b) Tim giao diém FE cta duong théng MN vamat phéng (ABCD). Tinh %
c) Tim giao diém K cua duong thang SC va mat phang (AMN). Goi J giao diém
cua AK va SO. Tinh ti s&: K
JA

BT 495. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang véi AD || BC va AD =2BC,
E la trung diém cua SA. Goi N la diém thudc doan AB sao cho NB = 2NA va M
1a diém thudc doan CD sao cho MD = 2MC.

a) Tim (EMN)N(SAD)=7" b) Tim (EMN)N(SCD)="

c) Tim EM N(SBC) = L.

d) Tim giao tuyén ctua (CDE) va (SAB). Giao tuyén nay cat SB tai P va cat AB
tai /. Chitng minh: 25B = 3SP va S = 3.5

AIDE AICP"®

BT 496. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang AB day l6n va AB = 3CD.
Goi N la trung diém cua CD, M la diém trén canh SB thoa SM = 3MB, diém [
trén canh SA vathdéa Al = 31S.

a) Tim giao diém cta duong thang MN véi (SAD).

: . ..~ HB
b) Goi H la giao diém ctia CB véi (IMN). Tinh ti s6 o

e

BT 497. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA, SB lan lwgt 1dy M, N sao cho MN khong
song song voi AB. Goi P la diém thudc mién trong tam giac ABC. Xac dinh giao
tuyén cua (MNP) va (ABC). Tit d6 suy ra thiét dién khi cat hinh chép béi mat
phang (MNP).

BT 498. Cho t& dién SABC. Goi K, N trung diém SA, BC va M la diém thudc doan SC
sao cho 3SM = 2MC.

a) Tim thiét dién ctia hinh chép va mat phang (KMN).

7 , , IA
b) Mait phang (KMN) cat AB tai I. Tinh ti s0 I

BT 499. Cho tt dién ABCD. Trén AB 14y diém M. Diém N trén BC thoa BN =2NC, P
la trung diém CD. Xac dinh thiét dién khi cit boi (MNP).
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BT 500.

BT 501.

BT 502.

BT 503.

BT 504.

BT 505.

BT 506.

BT 507.

BT 508.

BT 509.

Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh thang ddy 1én AD. Lay M trén canh
SB. Tim thiét dién cat boi (AMD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P la cac
diém Ian luot trén cdc canh CB, CD, SA. Tim thiét dién cua hinh chép véi (MNP).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang déy lon AD. Goi H, K la
trung diém ctia SB va AB, M 1a diém 1dy trong hinh thang ABCD sao cho duong
thang KM cat hai duong thang AD, CD. Tim thiét dién ctia hinh chép véi (HKM).
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang day 16n AB, lay M, N lan
lugt trén cac canh SC, SD. Tim thiét dién cua hinh chép véi (ABM) va (AMN).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi H, K la trung diém
BC va CD. Ldy M batki trén canh SA. Tim thiét dién ctia hinh chép vé6i (MHK).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang v6i AB| CD, AB > CD.
Goi I, J theo tht tu la trung diém cta cac canh SB va SC.

a) Xdc dinh giao tuyén ctia hai mit phang (SAD) va (SBC).

b) Tim giao diém ctia duong thang SD véi (ALJ).

¢) Xdc dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD cat béi mat phang (ALJ).

Cho t& dién déu ABCD c6 canh bgmg a. Goi I la trung diém cua AD, J la diém doi
xtng voi D qua C, K la diém d6i xng véi D qua B. Xac dinh thiét dién cua hinh
tir dién khi cat boi mat phang (IJK) va tinh dién tich cta thiét dién nay.

Cho hinh chép S.ABCD. Lay mot diém M thudc mién trong tam giac SBC. Lay mot
diém N thudc mién trong tam giac SCD.

a) Tim giao diém ctua MN véi (SAC).
b) Tim giao diém cua SC véi (AMN).
c) Tim thiét dién ctia hinh chép S.ABCD véi (AMN).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M la trung
diém cua SB, G latrong tam tam giac SAD.

a) Tim giao diém I cua GM véi (ABCD). Chttng minh I & trén duong thang CD
va IC =2ID.

b) Tim giao diém J cua (OMG) véi AD. Tinh ti so: %

c¢) Tim giao diém K cua (OMG) véi SA. Tinh ti s6: %
d) Tim thiét dién tao bdi (OMG) vé6i hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan
lugt 1a trung diém cua SB, SD va OC.

a) Tim giao tuyén cua (MNP) véi (SAC) va (ABCD).

b) Tim giao diém cua SA va (MNP).

c) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép véi (MNP). Tinh ti s6 ma (MNP) chia cac
canh SA, BC va CD.
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BT 510. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi K la trong tam cua
tam gidc SAC va I, J lan luot la trung diém cua CD va SD.

a) Tim giao diém H cua duong thang IK véi mat phang (SAB).
b) Xac dinh thiét dién tao bdi mat phéng (IJK) véi hinh chép.
BT 511. Hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD khong la hinh thang, diém P nam trong tam
giac SAB va diém M thudc canh SD sao cho MD = 2MS.
a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAB) va (PCD).
b) Tim giao diém ctia SC véi mat phang (ABM).
c) Goi N latrung diém ctia AD. Tim thiét dién tao boi (MNP) va hinh chép.
BT 512. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O.
a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (AMN) va (SCD).

‘A ~ 4 * A7 \ 2 M 1 \

b) Trén cac canh SB, SD ta lan lwot lay cac diém M va N thoa i—B:§ va
SN 2 n . PN 2 2 v M . A <A ”

-3 Tim giao diém I cua SC va mat phang (AMN). Suy ra thiét dién cta

mat phang (AMN) va hinh chép S.ABCD.
. s e aem . 1 KC
c) Goi K lagiao diém cua IN va CD. Tinh ti sO %D

BT 513. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan
lwot 1a hai diém trén hai canh SB, SD sao cho S—M = l va S—N = 2
SB 3 SD 3
a) Tim giao diém I ctua SC véi mat phang (AMN). Suy ra thiét dién cta hinh chép
bi cat boi mit phang (AMN).

2 \ I ? A K
b) Goi K la giao diém ctia IN va CD. Tinh ti so: K_IC)

e

BT 514. Cho t&t dién SABC. Trén cac canh SA, SB, SC lan luotldy M, N, P saocho MN
cat AB tai I, NP cat BC tai J va MP cat AC tai K. Chttng minh rang ba diém
I, J, K théng hang.

BT 515. Cho t& dién ABCD c6 G la trong tam tam giac BCD. Goi M, N, P lan luot 1a
trung diém caa AB, BC, CD.
a) Tim giao tuyén cua (ADN) va (ABP).
b) Goi I = AGNMP vaJ=CMNAN. Chtng minh D, I, J thing hang.

BT 516. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O, hai diém M, N lan
luot la trung diém caa SB, SD, diém P thudc SC vakhong la trung diém cua SC.
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BT 517.

BT 518.

BT 519.

BT 520.

BT 521.

BT 522.

BT 523.

a) Tim giao diém cta SO véi mat phang (MNP).

b) Tim giao diém ctia SA v6i mat phang (MNP).

c) Goi F, G, H lan lugt la giao diém cua QM va AB, QP va AC, QN va AD.
Chting minh ba diém F, G, H thang hang.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 AD khong song song véi BC. Ldy M thudc SB va O la

giao diém AC véi BD.

a) Tim giao diém N cua SC véi (AMC).

b) Goi I = AN N DM. Chtng minh S, I, O thang hang.

Cho hinh chdép S.ABCD. Goi E, F, H lanluot la cac diém thudc canh SA, SB, SC.

a) Tim giao diém K = SD N (EFH).

b) Goi O=ACNBD val=EHNFK. Chingminh: S, I, O thang hang.

¢) Goi M = ADNBC va N = EK N FH. Chting minh: S, M, N thang hang.

d) Goi P=ABNCD va Q = EF N HK. Ching minh: 4, P, @ thang hang.

Cho tt dién ABCD. Goi M, N, P Tan luot la cac diém thudc canh AB, AC, BD va
MNNBC =1, MPNAD=J, NJNIP = K. Ching minh: C, D, K thang hang.
Cho hinh chép S.ABCD. Goi I va J lahai diém trén hai canh AD, SB.

a) Tim giao tuyén cua (SBI) va (SAC). Tim giao diém K cua IJ va (SAC).

b) Tim giao tuyén cua (SBD) va (SAC). Tim giao diém L cua DJ va (SAC).

¢) Goi O=ADNBC, M =0JNSC. Chiing minhrang: A, K, L, M thang hang.
Cho ti gidc ABCD c6 cac canh d6i d6i mot khong song song va diém S ¢ (ABCD).
Lay diém [ thudc canh AD, 1dy diém J thudc canh SB.

a) Tim K =1JN(SAC). b) L= DJnN(SAC).

c) Goi O=ADNBC, M =0JNSC. Chiing minh rang: K, L, M thang hang.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian
luot 1a trung diém cua SA4, SC.

a) Tim giao tuyén ctia (BMN) véi cac mit phang (SAB) va (SBC).

b) Tim I = SON(BMN) va K = SD N (BMN).

¢) Tim E = ADN(BMN) va F = CD N (BMN).

d) Chtng minh rang ba diém B, FE, F thang hang.

Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N la2 diém lan luot nam trén 2 canh BC va SD.
a) Tim giao diém [ cua BN va (SAC).

b) Tim giao diém J cua MN va (SAC).

¢) Chtng minh: I, J, C thang hang.

d) Xdc dinh thiét dién ctia mat phang (BCN) véi hinh chép.
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BT 524.

BT 525.

BT 526.

BT 527.

BT 528.

Cho ti dién ABCD c6 K la trung diém cta AB. Lay I, J lan lwot thuoc AC, BD

sao cho IA =2IC va JB = 3JD.

a) Tim giao diém E cua AD va (IJK).

b) Tim giao tuyén d cua ([JK) va (BCD).

¢) Goi O lagiao diém cta d véi CD. Chiing minh: I, O, E thang hang.

d) Tinh cactiso o1 va oc,
OF OD

Cho hinh chép S ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang, AD la day lonva AD = 2BC.
Goi M, N lan lugt la trung diém cua SB, SC va O = AC N BD.

a) Tim giao tuyén cua (ABN) va (SCD).
b) Tim giao diém P cta DN va (SAB).

¢) Goi K = AN N DM. Chting minh: S, K, O thang hang. Tinh ti s&: 2(—2

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian
lugt 1a trung diém cua SA, SC. Goi (P) 1a mat phéng qua M, N va B.

a) Tim giao tuyén ctia (P) véi cac mat phang (SAB), (SBC), (SAD), (SDC).

b) Tim I = SON(P), K = SDN(P), E=DAN(P), F=DCN(P).

c) Chtng té rang ba diém: E, B, F thang hang.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac c6 cac cdp canh doi khong song
song nhau. Goi M, E latrung diém SA, AC va F € CD saocho CD = 3CF.

a) Tim giao tuyén cua (SAB) va (SCD).
N . .« A7 ? \ 14 2 A NS
b) Tim giao diém N caa SD va (MEF). Tinh ti s6: D

¢) Goi H=SENCM va K = MF N NE. Chttng minh D, H, K thang hang.

HM HS KM _ KN KH

HC' HE KF' KE KD

Cho ti dién ABCD. Trén cac canh AB, AC, BD lan luot 18y ba diém E, F, G sao
cho AB = 3AE, AC =2AF, DB = 4DG.

d) Tinh céc ti s0 sau:

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (EFG) va (BCD).
n . A7 > \ g 7 ’ 2 A HC
b) Tim giao diém H cua duong thang CD véi (EFG). Tinh ti s6 7
n . « A7 > \ < 7 ’ 2 A IA
c) Tim giao diém [ ctia duong thang AD véi (EFG). Tinh ti s6 ol
d) Chtng minhba diém F, H, I thang hang.

2 A . Va ” A AK
e) Goi J latrung diém cta BC, AJ cat EF tai K. Tinh ti s A_J
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BT 529.

BT 530.

BT 531.

BT 532.

BT 533.

BT 534.

BT 535.

e e

Cho t& dién ABCD. Ldy M, N, P lan luot trén cac canh AB, AC, BD sao cho

MN cat BC tai I, MP cat AD tai J. Chting minh: PI, NJ, CD déng quy.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la t& giac 16i. Ldy M trén canh SC. Goi N

la giao diém cta SB va (ADM). Goi O la giao diém AC va BD. Chtng minh rang

SO, AM, DN dong qui.

Cho hinh chép S.ABCD. Trén canh SC 1dy mot diém E khong trung véi S va C.

a) Tim giao diém F cta duong thang SD véi (ABE).

b) Gia st AB khong song song véi CD. Hay chiing minh ba duong thang
AB, CD, EF dong qui.

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 AB khong song song CD. Goi M 1a trung diém SC va

O la giao diém AC vdéi BD.

a) Tim giao diém N cua SD véi (MAB).

b) Chiing minh rang ba duong thang SO, AM, BN dong quy.

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABNCD=F va ADNBC =K. Goi M, N, P lan

lugt 1a trung diém cua SA, SB, SC.

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBD).

b) Tim giao tuyén cta (MNP) va (SBD).

c) Tim giao diém ctia @) cua SD va (MNP).

d) Goi H= MN N PQ. Chtng minh: S, H, E thang hang.

e) Chung minh: SK, QM, NP doéng quy.

Cho t& dién SABC véi I trung diém cua SA, J 1a trung diém caa BC. Goi M la

diém di dong trén [J va N la diém di dong trén SC.

a) Xac dinh giao diém P cua MC va (SAB).

b) Tim giao tuyén cua (SMP) va (ABC).

c¢) Tim giao diém E cua MN va (ABC).

d) Goi F = IN N AC. Chitng minh rang duong thang EF ludn di qua mot diém cd
dinh khi M, N di dong.

Cho ti dién ABCD. Goi I va K 1a trung diém cua AB va CD. Goi J 1a mot diém

trén doan AD saocho AD = 3JD.

a) Tim giao diém F' cua IJ va (BCD).

, < e 2 , ., ~ EB
b) Tim giao diém F cta ([JK) va duong thang BC. Tinh ti s&: =0

c) Chuang minh ba duong théng AC, KJ, IE dong quy tai diém H. Tinh i—j

d) Chtng minh EJ || HF va duong thang IK di qua trung diém ctia doan HF.
e) Goi O trung diém [K va G 1a trong tam cua tam giac BCD. Chuing minh ba

diém A, O, G théng hang. Tinh ti s6: %
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2
§ 2. HR9 DUOUG THAIG SOUG SOUG
A QA S Y

® Vi tri twong ddi ctia hai dwong thang phén biét

Cho hai duong thang phan biét a va b.

= e TN

Dinh nghia

— Hai duong thang goi la dong phang néu ching cing nam trong mot mit phang.

— Hai duong thang goi la chéo nhau néu ching khéng dong phang.
— Hai duong thang goi la song song néu ching dong phang va khong c6 diém chung.

@ Tinh chét hai duong thing song song

— Tinh chat 1. Trong khong gian, qua mot diém khong nam trén duong thang cho trudc, cé
mot va chi mot duong thang song song véi duong thang da cho.

— Tinh chat 2. (Dinh ly vé giao tuyén ctia ba mit phang). Néu ba mit phang phan biét déi
mot cat nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén dy hodc dong quy hodc ddi
mot song song véi nhau.

Hé qua. Néu hai mat phang phan biét [an luot chita hai duong thang song song thi giao
tuyén ctia chung (néu cd) ciing song song véi hai duwong thang dé hodc tring véi mot

trong hai duong thang d6.
e g
>

— Tinh chat 3. Hai duong thang phan biét cing song song véi duong thang thit ba thi song
song véi nhau.

® Chitng minh hai dwong thing songsong
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—— Phuong phap giai:
Cach 1. Chiing minh hai duong thang a, b dong phang, réi dung cac dinh ly trong
hinh hoc phang, chang han dinh ly dwong trung binh, dinh ly dao Thales,...
dé chiing minh a || b.
Cach 2. Chiing minh hai duong thang dé clng song song véi duong thang thi ba.
clla

= b.
clb all

Cu thé: chiing minh:

Cach 3. Ap dung dinh ly vé giao tuyén ctia ba mit phang va hé qua ctia né. Chang
blle alblfe
han: chttng minh: {6 C (a), cC (8)=|a =0
()N (B)=a a=c
Vi du 1. Cho t&t dién ABCD c6 I, J lan luot 1a trong tam cta tam giac ABC va ABD.
Chttng minh rang: 1.J || CD.

A

Vi du 2. Cho t dién ABCD. Goi M, N, P, @, R, S Tan lugt la trung diém cta AB, CD,
BC, AD, AC, BD. Chiing minh MNP(Q la hinh binh hanh. Tt d6 suy ra ba doan
thang MN, PQ, RS cat nhau tai trung diém

G ctia moi doan.
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Nhin xét. Diém G ndi trén dugc goi 1a trong tam cua ti dién.
—— Trong tam cua t&¢ dién la diém dong qui cta cac ndi trung diém cta cac canh déi, nd
cting 1a trung diém cua cac canh nay.

® Tim giao tuyén cta hai mit phang chita hai dwong thang song song

A€ (a)n(B)
—— Phwong phap giai: {a C (o), b C(8) = ()N (B) = Az voi Az || a || b
allb

Vidu1l. Chohinh chdép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Diém M thudc canh SA.
biém E, F lan luot la trung diém ctia AB va BC.

a) Tim (SAB) N (SCD) = 7 et g
e o b dn e s n e, D......
b) Tim (MBC) N (SAD) = 7 eeveeeeoeoeeeeeeeeseeenfoe R VO
e
C) TIM (MEF) N (SAC) = 7 ettt ettt
Q) TN AD N (MEF) = 7 eooooeoeeeeeeeeeeoeeeeeeeeseseeeessssssseeesssssssssesssssssssesessssssseeessssssssseesessssssseeeseon
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f) Thiét dién ctia (MEF) vahinh chOp 1a: ....ccovvieiiiiiccnccecceeceeeeee e
Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD. Mat day la hinh thang c6 canh day l6n AD, AB cit CD

tai diém K. Goi M la diém nam trén canh SD.
a) Tim d = (SAD)N(SBC)va N = KM N(SBC).
b) Chting minh rang AM ,BN va d dong qui.

BAI TAP VAN DUNG
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BT 536.

BT 537.

BT 538.

BT 539.

BT 540.

BT 541.

BT 542.

BT 543.

BT 544.

BT 545.

BT 546.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian
lugt 1a trung diém cua SA, SD. Chiing minh:

a) MN | AD va MN | BC. b) MO | SC va NO || SB.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian

lugt 14 trung diém cua AB, AD. Goi I, J, G lan luot la trong tam cta cac tam giac:
SAB, SAD, AOD. Chttng minh:

a) IJ | MN. b) 1J || BD va GJ || SO.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O va I la mét diém

trén canh SO.

a) Tim giao diém E va F cua mat phang (ICD) lan luot véi cac duong SA, SB.
Chtng minh: EF || AB.

b) Goi K lagiao diém ctia DE va CF. Chting minh: SK || BC.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a

trung diém cta SA, SB. Goi P la mot diém trén canh BC. Tim giao tuyén cta:

a) (SBC) va (SAD). b) (SAB) va (SCD).

¢) (MNP) va (ABCD).

Cho ti dién SABC. Goi E va F lan lugt la trung diém cta cac canh SB va AB, G

la mot diém trén canh A C. Tim giao tuyén ctia cac cdp mat phang sau:

a) (SAC) va (EFC). b) (SAC) va (EFG).

Cho t¢ dién ABCD. Goi G va J lan lugt la trong tam ctia tam giac BCD va ACD.

a) Chung minh: GJ || AB. b) Tim (ABD)N(GJD)="7

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang day 16n AB. Goi E, F' lan luot

la trung diém cta SA va SB.

a) Chung minh: EF || CD. b) Tim [ = AFN(SDC).

c) Chang minh: SI || AB || CD.

Cho t& dién ABCD. Goi I, J lan luot la trong tam AABC, AABD va E, F lan

lugt 1a trung diém BC, AC.

a) Chung minh: 1J || CD. b) Tim (DEF)N(ABD)="

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cua

SC va N latrong tam cua tam giac ABC.

a) Tim I = SDN(AMN). b) Chung minh: NI || SB.

c) Tim (AMN)N(SAD)=7"

Cho hinh chép S.ABCD c6é day ABCD la hinh thang véi AD = 2BC. Goi O la giao

diém cua AC va BD, K latrung diém SC, G la trong tam cua tam giac SCD.

a) Chung minh: OG || BK. b) Tim (ACG)N(SBC) ="

Hinh chép S.ABCD ¢6 O la tam cta hinh binh hanh ABCD, diém M thudc canh

SA saocho SM = 2MA, N latrung diém caa AD.
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BT 547.

BT 548.

BT 549.

a) Tim giao tuyén ctia cAc mat phang (SAD) va (MBO).
b) Tim giao diém I cua SB va (CMN), giao diém J cua SA va (ICD).

¢) Chtng minh ba dwong thang ID, JC, SO déng qui tai E. Tinh ti s6 g—g .

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang véi AD la day 1én va
AD =2BC. Goi M,N,P Tan luot thudc cac doan SA, AD, BC saocho MA = 2MS,
NA =2ND, PC = 2PB.

a) Tim giao tuyén ctia cdp mat phang sau: (SAD) va (SBC), (SAC) va (SBD).

b) Xac dinh giao diém @ caa SB véi (MNP).

¢) Goi K trung diém ctia SD. Chting minh: CK = (MQK) N (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va O la giao diém hai
duong chéo AC va BD. Lay diém E trén canh SC sao cho EC = 2ES.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAB) va (SCD).

b) Tim giao di€ém M cua duong thang AE va mat phang (SBD). Chiing minh M
la trung diém cta doan thang SO.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, goi M, N, P lan luot 1a

trung diém caa SD, CD, BC.

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBC), (AMN) va (SBC).

b) Tim giao diém I cua (PMN) va AC, K cua (PMN) va SA.

c) Goi F latrung diém cua PM, chtiing minh ba diém K, F, I thing hang.

§ 3. DUOUG THANG SOUG SONG UG WAT PHANG

e e e

® Vi tri twong ddi ctia hai dwong thang phén biét

Cho duong thang d va mat phang (P). C6 ba treong hop xay ra:
— Duong thang d va (P) c6 2 diém chung phan biét = d C (P).
— Duong thang d va (P) c6 1 diém chung duy nhat = d N (P) = A

— Duong thang d va (P) khong c6 diém chung nao = d || (P).

L~ 57,

Dinh nghia. Dudng thang d va mat phang (P) goi la song song véi nhau néu ching

khong c6 diém chung.

@ Cacdinhli
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— Pinh li 1. Néu duong thang d khoéng nam trong mat phang (o) va d song song véi
duong thang d’ nam trong (a) thi d song song véi (a).

— Pinhli2. Cho duwong thang a song song véi mit phang (o). Néu mit phang (3) chtta a
va cat (o) theo giao tuyén b thi b song song véi a.
Hé qua: Néu hai mat phang phan biét cat nhau va cling song song véi mot duong thang
thi giao tuyén ctia chiing (néu cd) cling song song véi duong thang dé.

— Dinh li 3. Cho hai duong thang chéo nhau. C6 duy nhat mot mat phang chita duong
thang nay va song song véi duong thang kia.

® Chitng minh dwong thang a song song v6i mit phang (P)

allb
—— Phuwong phap: Ching minh {6 C (P) = a || (P).
a & (P)

Vidul Chottdién ABCD. Goi M va N lan luot la trong tam ctia cac tam giac ACD va
BCD. Chting minh rang MN song song véi cac mat phang (ABC) va (ABD).

GLAL. ettt ettt ettt et ettt e e e e s et e e e e e seeae s —taaeeesaea e ———taeeessaaaa———t e e ey e eeenraatteeeesseeennraateeeessssnnnnaas

Vi du 2. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD
la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot
la trung diém cta cac canh AB va CD.

a) Chiing minh MN song song vdi cac
mat phang (SBC) va (SAD).

b) Goi E la trung diém ctia SA.
Chtng minh SB, SC déu song
song voi (MNE).
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® Tim giao tuyén ctia hai mit phing

—— Phuong phap: Ap dung mét trong hai cach sau:

all (P) all(P)
a C(Q) = (P)N(Q) = Mz || a| hodc |{a || (@) = (P)N(Q)= Mz [|a
M € (P)N(Q) M e (P)N(Q)

Vidu. Chottdién ABCD c6 G latrong tam AABC, M € canh CD véi MC = 2MD.
a) Chung minh: MG || (ABD).
b) Tim (ABD)N(BGM) ="
c) Tim (ABD)N(AGM) ="

GHAL oottt -

® Tim thiét dién song song v6i mot dwong thang
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—— Phuong phéap: D€ tim thiét dién ctia mat phang (a) di qua mot diém va song song véi
hai duong thang chéo nhau hodc (a) chita mot duwong thang va song song véi mot duong

M e ()N (B)
thang, thueong st dung tinh chat sau: {d || (a) = ()N (B)=ualld (voi M € a).
d C(P)

Vidu. Cho tit dién SABC. Goi M, I lan luot la trung diém caa BC, AC. Mat (P) di qua
diém M, song song véi Bl va SC. Xac dinh trén hinh vé cac giao diém cta (P) vdi cac canh
AC, SA, SB. Tt d6 suy ra thiét dién cua (P) cat

hinh chop.

GHAL vt ne e e fen e ettt

................................................................................................................................................................

BAI TAP AP DUNG
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BT 550.

BT 551.

BT 552.

BT 553.

BT 554.

BT 555.

BT 556.

BT 557.

BT 558.

BT 559.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian

lwot 1a trung diém SA, SD. Chiing minh rang:

a) BC| (SAD). b) AD| (SBC). c) MN || (ABCD).

d) MN || (SBC). e) MO | (SCD). fy NO| (SBC).

Cho hinh chép S. ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Goi G la trong tam tam

giac SAD va FE la diém trén canh DC saocho DC = 3DE, I latrung diém AD.

a) Chuang minh: OI || (SAB) va OI || (SCD).

b) Tim giao diém P cta IE va (SBC). Chting minh: GFE || (SBC).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot 1a

trung diém ctia AB va CD.

a) Chang minh: MN || (SBC) va MN || (SAD).

b) Goi P la diém trén canh SA. Chting minh: SB || (MNP) va SC || (MNP).

c) Goi G, I latrong tam cua tam giac ABC va SBC. Chung minh: GI || (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day 16n AB, véi AB = 2CD.

Goi O 1a giao diém cua AC va BD, I la trung diém cua SA, G la trong tam cta

tam gidc SBC va E la mot diém trén canh SD sao cho 3SE = 25D. Chting minh:

a) DI | (SBC). b) GO | (SCD). c) SB| (ACE).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh tam O. Goi M, N la trung diém
SIS 2

caccanh AB, AD. Gai I, J thugoc SM, SN sao cho — = — = —- Ching minh:
SM SN 3

a) MN || (SBD). b) IJ||(SBD). Q) SC | (1JO).

Cho t& dién ABCD c¢6 G la trong tam cta tam giac ABD va [ la diém trén canh

BC saocho BI = 2IC. Chting minh rang: IG || (ACD).

Cho t& dién ABCD. Goi G, P lan luot la trong tam ctia cac tam giac ACD va ABC.

Chting minh rang: GP || (ABC) va GP || (ABD).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, O la giao diém cua AC

va BD, M latrung diém SA.

a) Chang minh: OM || (SCD).

b) Goi () la mat phang di qua M, déng thoi song song véi SC va AD. Tim thiét
dién ctia mit phang () véi hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang day lon AB. Goi M la trung

diém CD, () la mat phang qua M, ddng thoi song song véi SA va BC. Tim thiét

dién ctia (o) v6i hinh chop S.ABCD. Thiét dién 1a hinh gi ?

Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N thudc canh AB, CD. Goi («) la mat phéng qua

MN va song song SA.

a) Tim thiét dién ctia (o) va hinh chop.

b) Tim diéu kién caa MN dé thiét dién la hinh thang.
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BT 560.

BT 561.

BT 562.

BT 563.

BT 564.

BT 565.

BT 566.

BT 567.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cua
canh SC va (P) la mat phang qua AM va song song v6i BD.

a) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mat phang (P).

b) Goi E, F lan lugt la giao diém cua (P) véi cac canh SB va SD. Tim ti s6 dién
tich cia ASME v6i ASBC va ti sO dién tich caa ASMFE véi ASCD.

c) Goi K la giao diém caa ME va CB, J la giao diém cua MF va CD. Chung

. M A \ < & gy 2 A E
minh K, A, J nam trén duwong thang song song voi EF' va tim ti s6 %7

Cho t& dién ABCD. Goi M, N 1a hai diém Ian lwot nam trén hai canh BC' va AD.
X4c dinh thiét dién ctia tt dién cat béi mat phang (o) qua MN va song song véi CD.
Xac dinh vi tri ctia hai diém M, N dé€ thiét dién la hinh binh hanh.

Cho t¢ dién ABCD. Goi I, J lan luot la trung diém cta AB va CD, M la mot diém
trén doan 1J. Goi (P) la mat phéng qua M song song voi AB va CD.

a) Tim giao tuyén ctia mat phang (P) va (ICD).

b) Xac dinh thiét dién ctia t dién vdi mat phéng (P). Thiét dién 1a hinh gi ?

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi K va J lan
lwot 1a trong tam ctia cac tam giac ABC va SBC.

a) Chutng minh K] // (SAB)

b) Goi (P) la mit phang chita KJ va song song v6i AD. Tim thiét dién cta hinh
chép cat béi mat phang (P).

Cho ti diéen ABCD. Goi G,G, [an lwot 1a trong tam cua cac tam giac ACD va BCD.

Chting minh rang: GG, || (ABC) va GG, || (ABD).

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi G la trong tam cua

ASAB, I 1a trung diém AB, 1dy diém M trong doan AD saocho AD = 3AM.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAD) va (SBC).

b) Duong thang qua M vasong song AB cat CI tai N. Chiing minh NG || (SCD).

c) Chang minh: MG || (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD 1la hinh thang véi day 1én AD va AD =2BC.

Goi O la giao diém ctia AC va BD, G latrong tam cta tam giac SCD.

a) Chang minh: OG || (SBC).

b) Cho M 1a trung diém cua SD. Ching minh: CM || (SAB).

c) Goi I ladiém trén canh SC sao cho 25C = 3SI. Chung minh: SA || (BDI).

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la
trung diém cta cac canh AB, AD, SB.

a) Chuang minh: BD || (MNP).

b) Tim giao diém cua (MNP) véi BC.

c) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (MNP) va (SBD).
d) Tim thiét dién ctia hinh chép voi (MNP).
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BT 568.

BT 569.

BT 570.

BT 571.

BT 572.

BT 573.

BT 574.

Cho tir dién ABCD. Goi M 1la diém thudc BC sao cho MC = 2MB. Goi N, P lan
luot 1a trung diém cua BD va AD.
a) Chang minh: NP || (ABC).

b) Tim giao diém @ cua AC véi (MNP) va tinh g—é Suy ra thiét dién cta hinh

chép bi cat boi (MNP).

c¢) Chang minh: MG || (ABD), véi G la trong tam cta tam giac A CD.

Cho hinh chép S ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh.

a) Tim giao tuyén cua (SAC) va (SBD); (SAB) va (SCD).

b) Mdt mat phang qua BC va song song véi AD cat SA tai E, (E =S, E = A),
cat SD tai F, (F = S, F = D). Tt gidc BEFC lahinh gi ?

c) Goi M thudc doan AD sao cho AD =3AM va G la trong tam tam giac SAB,

I 1a trung diém AB. Duong thang qua M va song song AB cat CI tai N.
Chtng minh: NG || (SCD) va MG || (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, tam O. Goi M, N, P lan
lugt 1a trung diém cua SA, BC, CD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAC) va (SBD), (SAB) va (SCD).

b) Tim giao diém E caa SB va (MNP).

c¢) Chang minh: NE || (SAP).

Cho t& dién ABCD. Lay diém M trén canh AB sao cho AM =2MB. Goi G la
trong tam ABCD va I trung diém ctia CD, H la diém d6i xtng ctia G qua I.

a) Chang minh: GD || (MCH).
e 7 . S )¢
b) Tim giao diém K cua MG véi (ACD). Tinh ti s6 e
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi I, K Ian luot la
trung diém caa BC, CD.
a) Tim giao tuyén cua (SIK) va (SAC), (SIK) va (SBD).
b) Goi M latrung diém cua SB. Ching minh: SD || (ACM).
e 7 . o ME
c¢) Tim giao diém F' cua DM va (SIK). Tinh ti s0 D
Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi G la trong
tam ASAB, trén AD lay diém E saocho AD = 3AE. Goi M la trung diém AB.
a) Chuang minh: EG || (SCD).
b) Duong thang qua E song song AB cat MC tai F. Chting minh: GF || (SCD).
c) Goi [ ladiém thudc canh CD sao cho CI = 2ID. Ching minh: GO || (SAI).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cta
SC va N latrong tam tam giac ABC.
a) Chang minh: SB || (AMN).
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BT 575.

BT 576.

BT 577.

BT 578.

BT 579.

BT 580.

b) Tim giao tuyén ctua (AMN) véi (SAB).
, . RV |
c) Tim giao diém [ ctia SD véi (AMN). Tinh ti s6: %

d) Goi @ latrung diém cua /D. Ching minh: QC' || (AMN).
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N Ian luot 1a
trung diém caa BC, CD.

a) Tim giao tuyén cuaa (SMD) va (SAB).
b) Tim giao tuyén cta (SMN) va (SBD).
c) Goi H la diém trén canh SA sao cho HA =2HS. Tim giao diém K cua MH va

. KH
(SBD). Tinh ti s&:
KM

d) Goi G lagiao diém caa BN va DM. Chtng minh: HG || (SBC).

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang véi AD la day 1én va
AD =2BC. Goi O lagiaodiém cua AC va BD, G trong tam cta tam giac SCD.

a) Chang minh: OG || (SBC).

b) Goi M latrung diém cua canh SD. Ching minh: CM || (SAB).

c) Giastdiém [ trén doan SC sao cho 25C = 3SI. Chiing minh: SA || (BID).

d) Xdc dinh giao diém K cta BG va mat phang (SAC). Tinh ti s6: [[i—g

Cho hinh chép S.ABC. Goi M, P, I lan lugt la trung diém ctia AB, SC, SB. Mot
mat phang (o) qua MP va song song véi AC va cat cac canh SA, BC tai N, Q.

a) Chuang minh: BC || (IMP).

b) Xac dinh thiét dién ctia () vdi hinh chdp. Thiét dién nay la hinh gi ?

¢) Tim giao diém cta duong thang CN va mét phang (SMQ).

Cho hinh chop S.ABCD c¢é day 1a mét hinh t& giac 16i. Goi M, N 1a trung diém cua
SC va CD. Goi () 1a mit phang qua M, N va song song véi duong thang A C.

a) Tim giao tuyén cua (a) voi (ABCD).

b) Tim giao diém ctia duong thang SB véi (a).

¢) Tim thiét dién ctia hinh chép khi cat béi mat phang («).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang v6i AB || CD. Goi M, N, I
lan luwot la trung diém cua AD, BC, SA.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (IMN) va (SAC); (IMN) va (SAB).

b) Tim giao diém cua SB va (IMN).

c) Tim thiét dién ctia mat phang (IDN) véi hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi G la trong tam

ASAB; N lamot diém thudc doan A C' sao cho: i—g = é; I la trung diém AB.

a) Chang minh: OI || (SAD) va GN || SD.
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BT 581.

BT 582.

BT 583.

BT 584.

BT 585.

BT 586.

b) Goi () 1a mit phang di qua O va song song v6i SA va BC. Mit phang () cat
SB, SC Tan luot tai L va K. Tim hinh tinh thiét dién cat boi mat phang () véi
hinh chop S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi H, K lan luot

la trung diém cac canh SA, SB va M la diém thudc canh CD, (M khac C va D).

a) Tim giao tuyén cua: (KAM) va (SBC), (SBC) va (SAD).

b) Tim thiét dién tao boi (HKO) véi hinh chép S.ABCD. Thiét dién 1a hinh gi ?

c) Goi L 1atrung diém doan HK. Tim I = OL N (SBC). Chung minh: SI || BC.
Cho t& dién ABCD, c6 M, N la trung diém cta canh AB, BC va goi G la trong
tam tam giac ACD.

a) Tim giao diém E cua MG va (BCD).

b) Tim d = (MNG)N(BCD). Giastt d N CD = P. Chttng minh: GP || (ABC).

¢) Goi (a) 1a mit phang chita MN va || AD. Tim thiét dién cta (o) v6i tix dién.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Biém M thudc canh SA
thoa 3MA = 2MS. Hai diém E va F lan luot la trung diém caa AB va BC.

a) Xdc dinh giao tuyén ctia hai mit phang (MEF) va (SAC).

2 Y 7. 7 2 A K
b) Xac dinh giao diém K cua mat phang (MEF) vé6i canh SD. Tinh ti s&: K_lb;

c) Tim giao diém [ ctua MF véi (SBD). Tinh ti s6: %

d) Tim thiét dién tao boi mat phéng (MEF) cat cAc mat ctia hinh chép S.ABCD.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N la

trung diém SA, SD.

a) Xac dinh giao diém caa NC va (OMD).

b) Xac dinh thiét dién hinh chép véi mat phang (P) qua MO va song song véi SC.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M la trung diém cta

SC, (P) la mat phang qua AM va song song véi BD.

a) Xdc dinh thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mit phang (P).

b) Goi E, F lan luot la giao diém cta (P) v6i cac canh SB va SD. Hay tim ti s
dién tich ctia tam gidc SME véi tam gidc SBC va ti sO dién tich cua tam giac
SMF' va tam gidc SCD.

c) Goi K lagiao diém cta ME va CB, J la giao diém caa MF va CD. Chung ba

diém K, A, J nam trén mdt duong thang song song véi EF va tim ti s§ f{—? .
Cho hinh chép S.ABCD c6 G la trong tam AABC. Goi M, N, P, @), R, H Tan
lugt 1a trung diém cua SA, SC, CB, BA, QN, AG.

a) Chtng minhrang: S, R, G thang hang va SG = 2MH = 4RG.
b) Goi G’ latrong tam ASBC. Chting minh: GG’ || (SAB) va GG’ || (SAC).
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§ 4. HA9 WAT PHANG SOUG SONG
PAQk Gt d

® Vi tri twong ddi cta hai mit phang phan biét

Cho duong thang d va mat phang (P). C6 ba treong hop xay ra:

N

(P), (@) c6 1 diém chung (P), (Q) khong c6 diém chung
(P)N(Q) = a. (P (@)
Dinh nghia. Hai mit phang dwoc goi 1a song song néu chting khong c6 diém chung.
@ Cacdinhli

M
— PDinh li 1. Néu mat phang (a) chira hai duong thang cat s b

nhau a, b va a, b clng song song véi mat phang (3) thi ()

song song vai (3). /
Luuy: AD

« Mudn chitng minh hai mat phang song song, ta phai chiing
minh cé hai duwong thang cat nhau thudc mat phang nay Ian lugt song song véi mit
phang kia.

« Mudn chitng minh duong thang a || (Q), ta chtéing minh duwong thang @ nam trong mét

phing (P) | (Q). P
— Pinh li 2. Qua mot diém nam ngoai mot mat phang cho <<
triedc c6 mot va chi mot mit phang song song véi mat phang

da cho. /B/

Heé qua:

« Néu duong thang d song song véi mit phang () thi trong (a) cé mot duong thang
song song v6i d va qua d c6 duy nhat mot mit phang song song véi (a). D6 d6
duong thang d song song véi () ta phai chitng minh d thudc mat phang (3) va c6

B) [ (@) = d | (a).

« Hai mat phang phan biét cling song song v6i mit phang thit ba thi song song véi nhau.

e Cho diém A khéng nam trén mat phang (a). Moi . b
duong thang di qua A va song song véi (o) déu nam \
trong mat phang di qua A va song song véi (a). % \) A
— Pinh li 3. Cho hai mat phang song song. Néu mot mit \ \

phang cat mat phang nay thi cling cat mat phang kia va / B\)\ B'
B \ v

hai giao tuyén song song v6i nhau. v |
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« Hé qua: Hai mat phang song song chan trén hai cat tuyén
song song nhitng doan thang bang nhau.
— Dinh li Thales: Ba mit phiang ddi mot song song chan trén
hai cat tuyén bat ki nhitng doan thang tuong ting ti 18.
Vidu. Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la hinh thang
ma AD || BC va AD =2BC. Goi M, N lan luot la

trung diém cta SA va AD. / \‘
Chtrng minh: (BMN) || ((SCD). / \

BAI TAP VAN DUNG

BT 587. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan
lugt 1a trung diém SA, SB, SD va K, I la trung diém cta BC, OM.
a) Chtng minh: (OMN) || (SCD). b) (PMN)| (ABCD).
c) Chung minh: K7 || (SCD).
BT 588. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan
lugt 1a trung diém cua SA, SD.
a) Chtng minh rang: (OMN) || (SBC).
b) Goi P, @, R lanluotla trung diém caa AB, ON, SB.
Chtng minh: PQ || (SBC) va (MOR) || (SCD).

BT 589. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF c6 chung canh AB va khong dong phéang.
Goi I, J, K lanluot la trung diém cac canh AB, CD, EF. Chiing minh:

a) (ADF) | (BCE). b) (DIK)|| (JBE).

BT 590. Cho cac hinh binh hanh ABCD, ABEF nam trén hai mit phang khac nhau. Trén cac
duong chéo AC, BF ldy cac diém M, N sao cho MC =2AM, NF =2BN. Qua
M, N lan luot ké cac duong thang song song véi canh AB, cat cac canh AD, AF

theo thtt tw tai M,, N,. Chtmg minh ring:
a) MN || DE. b) M N, || (DEF). c) (MNMN))| (DEF).
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BT 591.

BT 592.

BT 593.

BT 594.

BT 595.

BT 596.

BT 597.

BT 598.

Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF cé chung canh AB va nam trong hai mét
phang phan biét. Goi M, N tht tw 1a trung diém cta AD, BC va I, J, K theo thit
tw la trong tam cac tam giac ADF, ADC, BCE. Chting minh: (IJK) || (CDFE).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan
lugt 1a trung diém SA, BC, CD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAD) va (MOP).

b) Goi E la trung diém cua SC va [ 1a diém trén canh SA thoa Al = 3IS. Tim

K =IFEN(ABC)va H=BCnN(EIM). Tinh t 562—;[-

c) Goi G latrong tam ASBC. Tim thiét dién hinh chép S.ABC bi catboi (IMG).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian

lugt 1a trung diém cua SA va CD. Goi I la trung diém cua ME va G = AN N BD.

a) Tim giao diém E cta AD véi mat phang (BMN) va tim giao diém F ctia SD
véi mat phang (BMN). Chiing minh: F'S = 2FD.

b) Chung minh FG || (SAB) va (CDI) || (SAB).

c) Goi H lagiaodiém caa MN va SG. Chtng minh: OH || GF.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M la trung

diém cua SC, N la diém trén duong chéo BD sao cho BD = 3BN.

a) Xac dinh giao tuyén cua (SDC) va (SAB) vatim T = DM N (SAB). Tinh %

b) Goi K = AN N BC. Chting minh rang: MK || (SBD).
S

, LS |
c) Goi I =ANNDC, L=IMNSD. Tinh ti s0 % va —SMKM .

ATAL

Cho hai hinh vuéng ABCD va ABEF & trong hai mat phang phan biét. Trén cac
duong chéo AC va BF lan luot 1ay cac diém M, N saocho AM = BN. Cac duong
thang song song v6i AB vétir M, N Tanluotcat AD va AF tai M', N'.
a) Chung minh: (ADF) || (BCE). b) Chting minh: (ADF) || (MM'N'N).
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'. Goi I, J, K Tan luot 1a trong tam ctia tam giac
ABC, ACC', A'B'C’. Chting minh: (IJK) || (BCC'B’) va (A'JK) || (AIB’).
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang, day lon AD =2BC, M € BC. Goi
(P) 1a mat phang qua M, || CD, || SC, (P) cat AD, SA, SB lanluottai N, P, Q.
a) Chang minh: NQ || (SCD) va NP || SD.
b) Goi H, K lan luot la trung diém cta SD va AD. Chtng minh: (CHK) || (SAB)

va CK la giao tuyén cua (KPQ) va (SCD).

Cho hinh chop S.ABC c6 G la trong tam cua tam giac ABC. Trén doan SA 14y hai
diém M, N saocho SM = MN = NA.

a) Chang minh: GM || (SBC).
b) Goi D la diém d6i xting cua A qua G. Chang minh: (MCD) || (NBG).
c) Goi H =DM N(SBC). Chiing minh H la trong tam ASBC.
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BT 599.

BT 600.

BT 601.

BT 602.

BT 603.

BT 604.

§ 5. BA9 TAP 01 CUO9 CHUGHG 2

PR gk g e
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O.
a) Tim giao tuyéncua (SAB) va (SCD).
b) Goi E latrung diém cta SC. Ching minh: OF || (SAB).
c) Goi F la diém trén doan BD sao cho 3BF = 2BD. Tim giao diém M cua SB va
(AEF). Tinh ti s5: ‘;—Aﬁ-
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi I, J Ian lugt
la trong tam tam gidc SAB va SAD. Goi M, N lan luot la trung diém cua SA, SB.
a) Chung minh: IJ || (ABCD). b) Chuing minh: (OMN) || (SDC).
c) Tim giao tuyén cua (SAB) va (SDC).  d) Tim giao diém caa BC va (OMN).
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Geoi H, I, K, L
lan luot la trung diém cta SA, SC, OB, SD.
a) Xdc dinh giao tuyén ctia mat phang (SAC) va (SBD); (HIK) va (SBD).
b) Chung minh OL song song véi (HIK).
¢) Xdc dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD bi cat boi mit phang (HIK).
Cho hinh chop S. ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang canh day 16n AD. Goi E, F

lan lwot la cac diém trén hai canh SA, SD thoa man diéu kién: SE = SE = 1 Goi
SA SD 3

G la trong tam tam giac ABC.

a) Tim giao tuyén cua (SAB) va (SCD), cua (SAD) va (SBC).

b) Tim giao diém H caa CD va (EFG).

c¢) Chang minh: EG || (SBC).

d) Xdc dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD bi cat boi (EFG). N6 1a hinh gi ?

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi G la trong tam
ASAB. Lay diém M thudc canh AD sao cho AD = 3AM.

a) Tim giao tuyén cua hai mit phang (SAD) va (GCD).

b) Tim giao diém I cua CD va mat phang (SGM).

c¢) Chung minh: MG song song (SCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a
trung diém SA, SB.

a) Tim giao tuyén cua (MCB) va (SAD).

b) Chiing minh rang: MN || (SCD).

¢) Goi I = DM NCN. Chitng minh rang: ST || (NAD).
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