TRUNG TAM LUYEN THI VIET STAR
GV: NGUYEN HOANG VIET

BxA=-(AxB) 6/
y

Broing Lok npiy 13-02-2022
LUU HANH NOI BO







MUC LUC

// <20 Q9@ O o
Chuongl. PHUGONG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN 1
§1 - HE TOA DO TRONG KHONG GIAN 1
Tom t8t Iy thuyBt 1
B Dang 1. Su ciing phuong ctia hai véc-to. Ba diém thing hang....................... 4
B Dang 2. Tim toa dé diém théa diéu kién cho trudc. ... 11
B Dang 3. Mét s6 bai todn V8 tam IAC. ... 17
2 —  PHUGNG TRINH MAT PHANG 23
Témtdtlithuyét . 23
Cac dang tOAN ... 24
B Dang 1. Su déng phing cia ba vec-to, bén diém déng phang............oioi. 24
& Dang 2. Dién tich clia tam GI3C. ... 30
B Dang 3. ThE tich khSi CROP...............ooooo e 31
B Dang 4. ThE tich KhSi ROP............ooooooeo e 32
B Dang 5. Lap phuong trinh mat phdng di qua mét diém va c6 vecto phap tuyén cho trudc
33
B Dang 6. Lap phuong trinh mat phing trung truc cda doan thing.................. 34
B Dang 7. Lap phuong trinh mit phing di qua mét diém va cé cip vecto chi phuong cho
EPUGC . 34
B Dang 8. Lap phuong trinh mat phdng di qua mét diém va song song mat phang cho trudc
35
B Dang 9. Lap phuong trinh mit phdng di qua ba diém phan biét khéng thing hang.....36
B Dang 10. Lap phuong trinh mat phdng di qua mét diém va vuéng géc véi dudng thing
di GUa hai diEM CRO EFUGC .............ooooooooooooooeoeoeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee 37
B Dang 11. L3p phuong trinh mat phing di qua mét diém va vudng géc véi hai mat phing
C8t NRAU CRO EFUGC. ..o\ oo oo 38
B Dang 12. Lap phuong trinh mat phing di qua hai diém va vubng géc véi mét mit phing
C8t NRAU CRO EFUGC. ..o\ oo oo oo oo e e 38
% Dang 13. L4p phuong trinh mit phzfng tiép xtic véi m3t cau tai diém cho trudc. . 39
B Dang 14. Viét phuong trinh ctia mat phing lién quan dén mat ciu va khodng cach....39
B Dang 15. Viét phuong trinh mat phing lién quan dén géc hodc lién quan dén tam gidc46
B Dang 16. C4c dang khéc vé viét phuong trinh mat ph3ng............i. 50
B Dang 17. Vi tri tuong dbi ctia hai m3t phENG ... 54
% Dang 18. Vi tri tuong dbi cha mat phzfng VA M3t CAU. 56

B Dang 19. Tinh khodng céch tir mét diém dén mét mat phing. Tim hinh chiéu cda mét
diém trén mat phﬁng. Tim diém déi xting ctia mot diém qua mat ph57ng. ............................. 58

e

i/114 ’

B Th.S Nguyén Hoang Viet — @ 0905.193.688 n



MUC LUC

Két ndi tri thirc véi cude séng

§3 —

4 -

B Dang 20. Tim toa d6 hinh chiéu cia diém trén mit phﬁng. Diém dbi xung qua mat phﬁng
60

PHUONG TRINH DUGNG THANG TRONG KHONG GIAN 64

Tém tdt I thuy€t 64
CAC dang TOAN 64

% Dang 1. Viét phuong trinh dudng thing khi biét mét diém thuéc né va mét véc-to chi

PRUONG . 64
% Dang 2. Viét phuong trinh cia dudng thdng di qua hai diém cho trudc........................ 66
B Dang 3. Viét phuong trinh dudng thing di qua diém M cho trudc va vubng géc vdi mit
PhENg (O) CRO EFUGC. ...\ ... e 66
B Dang 4. Viét phuong trinh dudng thing di qua diém M va song song vdi mét dudng thing
ChO EFUGC 68
B Dang 5. Dudng thing d di qua diém M va song song véi hai mat phdng cst nhau (P) va
() oo 69
B Dang 6. Dudng thing d qua M song song vdi mp(P) va vubng géc véid' (d' khéng vubng
GOC VI ). 71
% Dang 7. Viét phuong trinh dudng thing d di qua diém M va vubng géc vdi hai dudng
thgng chéo nhau dy va do ... 73
B Dang 8. Viét phuong trinh dudng thing di qua diém A déng thoi c5t c3 hai dusng thing
dl va d2 AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA 77
% Dang 9. Viét phuong trinh dudng thing di qua diém A, vuéng géc véi dudng thing d va
CEt AUSNG ThENG @y ...\ oooo oo e 80
% Dang 10. Viét phuong trinh dudng thdng d di qua diém A, vuéng géc véi dudng thing
di VA CEt QUONG thENG 1 ... 82
& Dang 11. Viét phuong trinh dudng thing d ndm trong mat phing (P) dong thoi cit ca
hai dudng th3Ng dy VA da.......ooooi.. oo oo 84
B Dang 12. Viét phuong trinh dudng thing d song song véi dudng thing d' déng thoi cit
€3 hai dudng thang di VA d ...\ 86
% Dang 13. Viét phuong trinh dudng thing d song song va cdch déu hai dudng thing song
song cho trudc va ndm trong mat phing chia hai dudng thing db..................oocoooiiiiiii. 88
B Dang 14. Viét phuong trinh dudng thing d 13 dudng vubng géc chung cia hai dudng
th3ng chéo Nhau ChO EFUGC. ...\ oo 90
B Dang 15. Viét phuong trinh tham s cia duong thing d' 13 hinh chiéu cia dudng thing
d trEn MEE PRENG (P) oo 93
DE KIEM TRA CHUGNG I 96
..................................................................................................................................................... 96
..................................................................................................................................................... 98
................................................................................................................................................... 100
.................................................................................................................................................. 102
................................................................................................................................................... 104
.................................................................................................................................................. 108
................................................................................................................................................... 110

y J/ J J

B Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 ﬂ



MUC LUC Két ndi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

i/ 114 ’ B Th.S Nguyén Hoang Viet — @ 0905.193.688 ﬂ



MUC LUC Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

iv/114 ' B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688 ﬂ



PHUONG PHAP TOA DO TRONG
Oy pn

Bir 1. HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

A-TOM TAT LY THUYET

A 2 . 2 s 2
D Toa d6 cua diém va véc-to

Hé toa do
V.
J\_}
ol .~
= > x
k l
Z

@ Piém O goi 1a gbc toa do.
® Truc Ox goi la truc hoanh; Truc Oy goi 1a truc tung; Truc Oz goi la truc cao.

@ Céc mit phang chia hai truc toa do goi 1a cdc mit phang toa do. Ta ki hiéu chiing 1an lugt 1a (Oxy),
(Oyz), (Ozx).

—

N - -
® véc-to don vi cda truc Ox, Oy, Oz lan luct 1a: i, j, k.
1 J y 0 J

@ Cic véc to don vi d6i mot vudng goc véi nhau va c6 do dai bang 1:

-2 —2 —2
=7 =k =1

e
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y J/ J J

Toa dd clia mot diém

—

Trong khong gian Oxyz cho diém M tuy y. Vi ba véc-to i
nhét (x;y;z) sao cho:

. 7, k khong ddng phing nén c6 mot bd sb duy

O_)M:x.7+y.7+z.7<)

y

4

Ta goi bo ba sb (x;y;z) 1a toa do clia diém M. Ky hiéu:

M (x;y;z) hodc M = (x;y:2)

DPac biét:

®@ Gbc 0(0;0;0)

®@ M thudc Ox < M (xy;0;0)

®@ M thudc Oy < M (0;y,;0)

®@ M thudc Oz & M (0;0;zy)

®@ M thudc (Oxy) < M (xpr;ym30)
®@ M thudc (0yz) < M (0;yu:20)
®@ M thudc (Oxz) < M (xp1;0;21)

Toa dd clia véc-to

Trong khong gian Oxyz cho diém véc-to @. Khi d6 ludn ton tai duy nhét bd ba s6 (a;;as;a3) sao cho:
— e -2 -
a=ay.i +ay.j+taz.k

Ta goi bo ba s6 (aj;az;a3) 1a toa do clia véc-to @. Ky hidu: @ = (aj;az;a3)

@® Trong hé toa dd Oxyz, toa do ctia di€m M ciing chinh 1a toa dd clia véc-to OM
@ T =(1;0,0); / = (0;1;0); k= (0;0;1)

B} siéu thirc toa d clia cac phép todn véc-to

Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-t6 @ = (aj;as;az) va b= (b1;b2;b3). Khi d6

e
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

> Dinh I 1.1.
@ T+b = (a1 +bi;ar+byas+bs)
@ad-b= (ay —by;ay — byyaz — bs)
@ k.d = (k.aj;k.ay;k.a3) (k 1a s thuc)

¢S Hé qua 1.1.
Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to d = (ay;az;a3) va b= (b1;by;b3) khi do

a1:b1

—
a=b& a) =by
a3 = bj

Vi hai diém A (xa3ya324). B (xg:vizs) thi toa do ctia véc-to AB la:

AB = (X —XA3YB — YA3ZB —2A)

véc-to 0 = (0;0;0). véc-t0 U duoc goi la biéu dién (hodc phan tich) theo ba véc-to d, b, @ néu cé hai
a)v b 7é 0 aj ar as

N — hay — = —=—
A0 T=kb b1 by b
(voi b # 0 )A, B, C thing hang < AB cung phuong voi AC. Toa do trung diém M ciia doan thang AB
la:

s6x,y,z a0 cho @ =x.@+y.b +2.C. @ cung phuong b < {

M (xA +XB YA+ YB_ZA +ZB)
2 7 2 72
Toa do trong tim G cua tam giac ABC la:

G (XA +XxXp+Xc YA+YB+YCc A+ 2B +Zc>
3 ’ 3 : 3
E®) Ttich vé huéng
Biéu thirc toa dé fich vé hudng

é $® Dinh li 1.2. Cho hai véc-to d = (ay,a3,a3) va b= (b1,by,b3). Khi do tich v6 hudng ciia hai véc-to

@, bl
@b = |5’|‘Z‘ .cos(ﬁ’,f;)
hay
33 =a1.by +ax.by +az.b3
Ung dung

a) Do dai cla véc-to a la:

@] =/ai+a3+a3

b) Khodng cédch giita hai diém A va B:

AB = ‘AB’ =/ (g —x)2+ (5 —ya)* + (25— 24)°
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

4/114 ’

N
¢) Goc giia hai véc-td0 @, b thdéa man

S

cos (?1’, ?;) =

4.

i

—

d) @Lb & @b =0 a.by +ay.by+az.by =0.

% Phuong frinh mét céu
Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit cau (S) ¢6 tam I (a; b;c) ban kinh R 1a:

(x=a)P+(=b)+(z—c) =R

Phuong trinh:

x2+y2+z2—2ax—2by—2cz—|—d:O

véi diéu kién a® 4 b? +c? —d > 0 1a phuong trinh mit ciu tim I (a; b;c), c6 bankinh 1a R = Va2 4+ b% + 2 —d.

B Mot s6 yéu 16 trong tam gidc
Xét tam giac ABC, ta co:

AH 1BC

® H 1a chan dudng cao ha tir A cia AABC &
BH = kBC

® AD la dudng phan gidc trong ctia AABC < DB = —A—C.DC.

© AE la dudng phan gidc ngoai cia AABC < EB = A—CEC.

AH1BC
® H la tryc tam cua AABC & BH LAC
[AB,AC| .AH =0

74| = i3]
@ I la thm dudng tron ngoai tiép AABC < ‘74) )_C)‘
[AB,AC

B Dang 1. Su cling phuong cla hai véc-to. Ba diém thdng hang

a) Hai véc-t0 @ = (ay;az;a3) va b= (b1;ba;b3) (V6i @ # 0) cung phuong véi nhau khi va chi khi

bl zka1
Z =kd & by = kay
b3 k(lg

Néu a; - a; - a3 # 0 thi hai véc-to @ = (ay;az;a3) va b= (b1;b7;b3) cung phuong khi va chi khi
by by b

al_a2_a3

y J/ J J

e
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

b) DE chiing minh ba diém A, B, C thing hang, ta chiing minh hai véc-tc AB va AC cung phuong, tuc
12 ton tai sd thuc & sao cho

AB = kAC

¢ Vidu 1. Trong khong glan Oxyz, cho cac véc-to @ = (5;-7;2), b= (0;3;4), € = (—1;2;3). Tim
toa do cac véc-to U =2d — b v =3d +4b +27.

® Loi gidi.

—

. . - N A - e
$> Vidu 2. Trong khong gian Oxyz, cho cic véc-to U =3i —2j +k, Vv = —5
67—|—m7—n7<).

a) Chiing minh % va V ciing phuong.

b) Tim m va n dé véc-td & va w cling phuong.

® Loi gidi.

> Vidu 3. Trong khong gian Oxyz, cho véc-td @ = (2;1;—1), véc-to b ciing phuong véi @ va ‘ b|=
2/6 . Tim toa do cta véc-to b

o

D 1 &i gidii _
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 4. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A = (1;—1;0), B = (3;—4;1), C = (—2;0;1).
a) Ching minh ba diém A, B, C 1a ba dinh ctia mot tam giac.
b) Tim toa do diém D sao cho ti gidc ABCD la hinh binh hanh.

¢) Tim toa do giao diém E clia dudng thang AB vSi mit phang toa do Oyz.

$> Vidu 5. Trong khong gian Oxyz, cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ biét A(0;1;3), B(—1;2;1),
B'(—2;1;0), C'(5;3;2). Tim toa do cac dinh A’ va C.

 Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

¢ Vidu 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;1;3), B(4;2;1). Tim toa do diém M trén mit
phing toa dd (Oyz) sao cho S = MA + MB nhd nhit.
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

BAI TAP TU LUYEN (Cho méi dang)

4> Bai 1. Trong khong gian Oxyz, cho cic véc-to d = (5;1;2), b= (3;0;4), ¢ = (—6;1;—1). Tim toa
do cac véc-to ¥ =3d —2C,V=d —3b +47.

$> Bai 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho @ = (1;—3;4).
a) Tim y,z d€ vec-to b= (2;y;z) cung phuong véi @.

b) Tim @ biét @ nguoc hudng véi b va || =3 (a’+ Z".

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

o Bai 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba di€ém A(1;3;—2), B(0;—1;3), C(m;n;8) (véi m,
n 12 tham s6). Tim m, n dé ba diém A, B, C thang hang.

o Li gidi.

a) Ching minh ba diém A, B, C khong thang hang.
b) Tim toa d6 diém D biét ABCD 1a hinh binh hanh.

¢) Tim toa do giao diém E clia duong thang BC v6i mit phang toa dd (Oxz).

® Loi gidi.
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

$> Bai 5. Trong khong gian véi hé toa 4o Oxyz, cho ba diém A(1;0;-2), B(2;1;—1), C(1;—2;2). Tim
toa do diém M sao cho AM = 2AB + 3BC — OM.

® Loi gidi.

.. e . 5 1
¢S Bai 6. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(—2;3;1), B (Z;O; 1), C(2;0;1) . Tim

toa do chan duong phan giac trong cua goc A cua tam giac ABC.

¢S Bai 7. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba diém A(2;1;2), B(—1;3;—9). Tim diém M thudc
mit phang toa do (Oyz) sao cho P = |MA — MB| 16n nhit.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng
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& Dang 2. Tim toa dé diém thda diéu kién cho trudc.

@ Cho diém A (xa;y4;24) va diém B (xp;yp;zp). Khi do,
AB = (XB —XA;YB — YA:ZB — ZA) -
AB = ’AB‘ = \/(Xb —xa)* + (v —ya)? + (28 — 24)*

®@ Cho © = (uy;up;uz) va v = (vi;v2;v3). Khi do,

upy =vi
U=7v & U =vyp

usz =v3
uy=t-vy
% cung phuong ¥V khi vachikhitontaizt € Rsaocho ¥ =1-V & { up =t -
usz =1-vj.

® Cho diém A (x4;y4;24) va diém B (xp;yp;zz). Khi do, trung diém I ctia doan thang AB c6 toa do 1a

X = XA +XB
2

_ YATYB

yI= 5
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y J/ J J

® Cho tam gidc ABC c6 A (xa;y4:24), B(x;y8;28) va C(xc;yc;zc). Khi d6, trong tim G cia tam
giac ABC c6 toa do la:

( XA +xp+xc
A e—
_Yat+ys+yc
G=" 3
Za+2B+2c
G=——7
\ 3

© Cho ti dién ABCD c6 A (x43y4524), B (xB;y8;28), C (Xc3Yc:2¢) va D (xp; yp;zp). Khi d6, trong tam
G cua ti dién ABCD c6 toa do la:
( XA +Xp+Xxc+Xxp
XG = 4
G:)%+y3+yc+W)

4
Za+tze+zc+ip
G =

\ 4

$> Vidu 7. Cho 3 diém A (0;1;—2);B(3;0;0) va diém C thudc truc Oz. Biét ABC 1a tam gidc cén tai
C. Tim toa do diém C.

® Loi gidi.

$> Vidu 8. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(—1;2;3),B(2;4;2) va toa do trong tam
G (0;2;1). Tim toa do diém C.

D Li gidi.

¢ Vidu 9. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 A (1;0;1),B(2;1;2), D(1;—1;1),
C’'(4;5;5). Timtoadd ctaC va A’ .

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

BAI TAP TU LUYEN (Cho méi dang)

$> Bdi 8. Trong khong gian Oxyz, cho 3 diém A (0;1; —2) ;B (3;0;0) va diém C thudc truc Oz. Biét ABC
1 tam giéc can tai C. Tim toa do diém C.

o Li gidi.

$>Bai 9. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M (2;3;—1), N(—1;1;1), P(1;m — 1;2). V6i nhiing gia
tri nao cua m thi tam giac MNP vudng tai N?

$>Bai 11. Trong khong gian Oxyz, tim toa do diém M nam trén mit phang (Oxy), cich déu ba diém
A(2,-3,1),B(0;4;3),C(=3;2;2).
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

<> Bai 12. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho A(2;0;0), B(0;3;1), C(—3;6;4). Goi M 1a di€m
nam trén doan BC sao cho MC = 2MB. Tinh do dai doan thang AM.

® Loi gidi.

$> Bai 13. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c¢6 toa do cac dinh A(—4;9;—-9), B(2;12; —-2) va
C(—m—2;1—m;m+5). Tim m d€ tam giac ABC vudng tai B.

 Loi gidi.

¢S Bai 14. Trong khong gian Oxyz, cho A(3;—4;0), B(0;2;4), C(4;2;1). Tim toa do diém D trén truc
Ox sao cho AD = BC .

® Loi gidi.

4> Bai 15. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A (1;2;—1), B(2;—1;3), C(—3;5;1). Tim toa do di€ém
D sao cho ti giac ABCD 1a hinh binh hanh.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

¢S Bai 16. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A (—1;2;3),B(2;4;2) va toa do trong tam
G(0;2;1). Tim toa do di€m C.

S Bai 17. Trong khong gian Oxyz, cho A(1;1;1),B(2;1;—1),C(0;4;6). Piém M di chuyén trén truc
Ox. Tim toa 46 M dé P = |MA + MB + MC| ¢6 gi4 tri nhé nhét.

<S> Bai 18. Trong khong gian Oxyz cho M (2;4;—3), MN = (—1;-3;4); MP = (—3;-3;3); @ =
(1;—3;2). Tim toa dd trong tdm G cua td dién MNPQ .

® Li gidi.
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng
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$> Bai 19. Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho hai di€ém A(1;1;0), B(2;—1;2). Tim toa do di€ém
M thudc truc Oz ma MA? + MB? nhd nhit.

® Loi gidi.

¢S Bai 20. Trong khong gian Oxyz, cho OM — (1;5;2), ON = (3;7;—4). Goi P 1a diém dbi xiing v6i M
qua N. Tim toa do diém P.

¢S Bai 21. Trong khong gian Oxyz, cho M (1;2;3), N (2;3;1) va P(3;—1;2).Tim toa do di€m Q sao cho
MNPQ la hinh binh hanh.

9 Bai 22. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz , cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ . Biét toa do cic
dinh A (—3;2;1),C(4;2;0) , B'(—2;1;1), D’(3;5;4) . Tim toa do diém A’ ctia hinh hop.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

< Bai 23. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ ¢6 A (0;0;0),B(3;0;0),D (0;3;0) va
D’ (0;3;—3). Tim toa do trong tdm cla tam gidc A’B'C.

® L3i gidi.

2 Dang 3. Mdt s bai todn vé tam gidc

Xét tam gidc ABC, ta c6 cac diém dic biét sau:

@ Toa do trong tAm tam gidc ABC 12 G (xA +XBtXc YatYptye A+ +ZC).

3 ’ 3 ’ 3
\ \ WU A4’ L BC
@ A’ lachan duong cao ké tit A cla tam gidc ABC < ¢ —,  __
BA’ va BC cung phuong.

AH 1 BC
@ H l1a truc tAm tam gidc ABC < { BH 1 AC
AH ,AB,AC dbng phéng.
A R Al s S . . — AB —>
® D la chan dudng phan gidc trong clia goc A cua tam gidc ABC < DB = —A—CDC .

® E la chan dudng phan gidc ngoai ctia goc A cua tam gidc ABC < EB = ACEC.

IA=IB=1IC

@ I 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC < { —» —» —» .
Al ,AB,AC dong phang.

@ J 1a tAm dudng tron ndi tiép tam gidc ABC < J 1a chan dudng phan gidc trong clia goc B clia tam
giac ABD, v6i D la chan dudng phan giac trong cua goc A cua tam giac ABC.

17/114" B Th.S Nguyén Hoang Viet — @ 0905.193.688 m
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y 4/ J J

$> Vidu 10. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(1;0;2), B(—2;1;3) va C(3;2;4).

a) Tim toa do trong tAm G, toa dd truc tAm H, toa do tam I clia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

b) Chiing minh ba diém G, H, I thang hang.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc vai cude séng

¢ Vidu 11. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(—1;0;2), B(0;4;3) va C(—2;1;2). Tim

do6 dai duong phan giac trong AD cua tam giac ABC.

o Li gidi.

¢ Vidu 12. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(2;3;1), B(0; —1;2) va C(1;0;3).

a) Tim toa do chan duong cao H ha tit dinh A cia tam giac ABC.

b) Tim toa do6 giao di€ém D clia duong thang AH véi dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

o Li gidi.
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1. HE TOA DO TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

BAI TAP TU LUYEN

¢S Bai 24. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidgc ABC c¢6 A(2;—1;3), B(1;2;—1) va C(—4;7;5). Cac
dudng phan gidc trong va ngoai clia géc A ciia tam gidc ABC cit BC lan ludt tai D va E. Tim do dai cac
doan thang AD va AE.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

o Bai 25. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(—2;0;1), B(0;—1;1) va C(0;0; —1). Tim
toa do tAm I ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC va tinh ban kinh R ctia dudng tron do.

o Li gidi.

$> Bai 26. Trong khong gian Oxyz, cho bbn diém A(2; —4;2), B(0;2; —2), C(4;8:0), D(6;2;4).
a) Chung minh ABCD la mot hinh thoi.

b) Tinh ban kinh r ctia dudng tron ndi tiép hinh thoi ABCD.

o Li gidi.
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1. HE TOA BO TRONG KHONG GIAN Két néi tri thire véi cude séng

y 4/ J J

~ . . - 2 1 5 ~ ., s
¢S Bai 27. Trong khong gian Oxyz, cho diém M (5 —2x;3 —x; 5~ 2x> va tam gidc ABC v6i A(1;1;3),
B(0;5;2),C(—1;3;4).

a) Tim toa d6 tim / clia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

b) Chiing minh ring v6i moi x # 0, dudng thang M1 ludn vudng géc v6i mit phang (ABC).

$> Bai 28. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(2;—1;6), B(—3;—1;—4), C(5;—1;0). Tinh
ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép, ban kinh r ctia dudng tron noi tiép tam giac ABC.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bir2. PHUGNG TRINH MAT PHANG

I Tich c6 huéng clia hai véc-to

Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-t6 d = (ay;az;a3) va b = (b1;by;b3) khi d6 tich ¢6 hudng cta hai
véc-to @ va b 1a mot véc-to ki hiu la [a b} va co toa do

@.5]=

@ @ cing phuong b < [E’, 7;} = 0.

a az|,
by b3

asz  aj
“1bz by

|lar az
b1 by

) = (axb3 — azby;a1b3 — azby;a1by — azby)

—>

© [@,5| 17 [a:b| Lb.

© [@:b]=-[b:7]

@ Bavéc-to @, b, ¢ ddng phing khi va chi khi [, b .7 =0.
© A, B.C. D tao thanh tit dién < [AB,AC| AD #0..

© Dién tich hinh binh hanh ABCD: Sygcp = ( AB,AD) )

@ Dién tich tam gidc ABC: Sapc — % ’ [4B,AC| ’

@ Thé tich hinh hop: Vagep amcn —( [AB.AD| AA.

\ lir— > —
© Thé tich hinh ti dién: Vagep = - ‘ 4B, AC] .AD‘.

E®) Vecio phdp tuyén clia mét phéng

> Pinh nghia 2.1. Cho mit phéng (o). Néu 7 khdc 0 va c6 gid vudng goc v6i mit phing (o) thi 7
dugc goi 1a vectd phép tuyén cla ().

A Néu 7 la vecto phdp tuyén ciia mot mdt phing thi k7 véi k # 0, ciing la vecto phdp tuyén ciia mdt
phdng do.

Hai vecto d, b déu khdc 0 va khong cling phuong véi nhau dugc goi 1a cip vecto chi phuong clia (o) néu

gid clia ching song song hoic niam trén ().

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto khong cung phuong @ = (aj;az;a3) va b= (b1;b7;b3). Khi d6 vecto

7 = (agb3 — a3b2,a3b1 —aybz;a1by —axby) dude goi la tich ¢6 hudng (hay tich vecto) clia hai vectd @ va

3 ki hiéula 7 = —TAD hodc 77 = [a b}

D Phuong trinh tdng quét clia mét phéng

4> Dinh nghia 2.2. Phuong trinh ¢6 dang Ax+ By +Cz+ D = 0 trong d6 A, B,C khong dong thdi bing
0 dugc goi 1a phucng trinh tong quat ctia mét phang.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

A a) Néu mdt phdng (o) c¢d phuong trinh tong qudt la Ax+ By +Cz+ D = 0 thi né cé mét vecto phdp
tuyén la @ = (A;B;C).

b) Phuong trinh mdt phdng di qua diém My (xo;y0;20) nhdn vecto @ = (A;B;C) khdc 0 lam vecto
phdp tuyén la A (x — xo) +B(y —yo) +C(z—z0) = 0.

B-CAC DANG TOAN

& Dang 1. Su déng phéng clia ba vec-to, bén diém ddng phéng

® Trong khong gian Oxyz, cho ba vec-t6 @, b, € déu khic vec-to 0.

o Bavectd @, b, © dong phang khi va chi khi [ﬁ’, 7;} ¢ =0.

o Nguge lai, ba vec-to @, b, ¢ khéng dong phing khi va chi khi [@, 5| - € 0.
@ Trong khong gian Oxyz, cho bén diém A, B, C, D phan biét.

o Bén diém A, B, C, D ddng phing khi va chi khi cic vec-to AB, AC, AD ddng phing hay

[AB,AC| -AD =0.

o Ngudgc lai, bén diém A, B, C, D khong ddng phing khi va chi khi cdc vec-to AB, AC, AD
khong ddng phang hay [AB,AC} -AD # 0.

$> Vidu 1. Trong hé toa d Oxyz, xét su dong phang clia cdc vec-to sau:

a) @=(1;—-1;1), b = (0;1;2) va @ = (4;2;3).

b) U =(4,3;4), V=(2,-1;2)vaw=(1;2;1).

 Loi gidi.

$> Vidu 2. Trong khong gian Oxyz, xét sy dong phang clia cic diém sau day:
a) A(—4;4;0), B(2;0;4),C(1;2;—1) va D(7,—2;3).

b) M(6;—2;3), N(0;1;6), P(2;0;—1) va Q(4;1;0).
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

¢ Vidu 3. Trong khong gian véi hé truc toa do (O; 7.7, 7c)>, cho cac diém A(1;—4;5), B(2;1;0) va
hai vec-td OC = k — j —27, DO =37 +2%. Chiing minh riing ABCD 1 mét t& dién.

® Loi gidi.

¢ Vidu 4. Trong hé toa dd Oxyz, cho céc vec-to d = (1;m;2), b= (m+1;2;1) va € = (0;m —2;2).
Tim cic gia tri ctia m dé ba vec-td @, b, ¢ dong phang.

® Loi gidi.

> Vidu 5. Xét su dong phing clia ba vects @, b, eV d = (2;-3;5), b= (6;—-2;1), € =(3;0;1).

® Loi gidi.

$> Vidu 6. Tim m dé cdc vécto @ = (m;2;3), b = (—2;m+3:5), © = (—11;m+ 1;0) ddng phing.

® Loi gidi.
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26/114 ’

y J/ J J

$> Vidu 7. Xét sy dong phang ciia cac diém A = (0;2;5); B=(—1;—-3;3);C=(2;—-5;1); D= (8;0;2).

® Loi gidi.

phang.

$> Vidu 9. Cho céic diém A = (2;5;—1); B=(5;0;1); C = (1;—4;0); D = (2;3; —2) Chiing minh ring
AB va CD chéo nhau.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

4> Bai 1. Chiing minh ring bén diém A = (1;0;1); B = (0;0;2); C = (0;1;1); D = (—2;1;0) 12 bdn dinh
cua mot tu dién.

$>Bai 3. Tim m d€ cac diém A = (—5;3;1); B= (m+2;0;1); C = (1;0;2); D = (—3;m+3;—4) dong
phang.

o Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

¢ Bdi 4. Cho cdc vecto @ = (2;—1;0), b= (1;0;1), € = (1;—1;0), tim vectd don vi dviétd. b.d

ddng phing va géc gifta €, d bing 45°.

® Li gidi.

~3:1;-2), b = (1;1;1) va @ = (=2;2; 1).

1;2), V.= (1;-2;3) vaw = (3;0; —1).

|
[S—
- .
|

(

= (4;2;5), €= (3 1;3) va f = (2:0;1).
(
(

—1;2;1), 7 = (=2;1;0) va p = (4;1;2).

o Li gidi.

$> Bai 6. Trong khong gian Oxyz, xét su dong phang cia cac diém sau day:

a) A(1;—1;1), B(2;—-3;2), C(4;—-2;2) va D(1;2;3).

o
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y 4/ J J

b) M(2;—1;1),N(2;-3;2), P(4;—2;2) va Q(1;2; —1).
c) G(1;1;3), H(—1;3;3), 1(2;—8;—1) vaJ(—3;7;4).
d) E(3;0;—1), F(—2;1;-2), R(0;5;—4) va S(1;-3;2).

® Loi gidi.

$9 Bai 7. Trong khong gian vdi hé truc toa do <0; 7, 7, ?), cho cic di€ém A(1; —4;5), B(3;2;1) va hai
vect6 OC =51 +3%,D0 =71 +27 —3%.Goi M, N, P 1an lugt Ia trung diém ciia AB, BC, CD. Chiing

minh ring bén diém O, M, N, P 1ap thanh mot td dién.

® Loi gidi.

> Bai 8. Trong khong gian Oxyz, cho cdc di€ém A(m;1;1), B(2;m;—1), C(3;—3;m) va D(m;—1;4).
Tim gid tri ciia m d€ bdn diém A, B, C, D cung thudc mot mit phang.

@ Loi gidi. _
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y 4/ J J

$>Bai 9. Trong hé toa dO Oxyz, cho cdc diém A(1;0;1), B(3;4;5), C(—1;-7;2), D(—2;2;0) va
E(2;-9;3). Chiing minh rﬁng cac diém A, B, C, D, E tao thanh mot hinh chép.

<> Bai 10. Trong hé toa dd Oxyz, tim céc gid tri cha m dé:
a) d@ = (2m;—4;-2), b= (m;m—1;—1), € = (3m;m;m — 4) ddng phang.

b) ¥ =(Lim+1;1—m), V= (m—2;3;m+3), w = (—3;m+2;3m+2) dong phang.

® Loi gidi.
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& Dang 2. Dién tich clGa tam gidc

Phuong phap: St dung cong thic

1 —
Sanc = 3ABACsinBAC
1l r— —
o ‘ [4B,A H

$> Vidu 10. Trong khong gian (O, 7.7, ?) cho OA =27 + 7- 3?,613) =47 +37 - 2?,BC =

(2;=7;1)vaA’ (4,1, 7).

a) Tinh dién tich tam gidc ABC.

b) Tinh dién tich tam gidc A’BC.

 Loi gidi.
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Két ndi tri thire véi cude séng

BAI TAP TU LUYEN (cho méi dang)

giac ABC.

> Bai 11. Trong khong gian Oxyz cho cdc di€ém A(2;0;—1),B(3;2;3),C(—1;1;1). Tinh dién tich tam

® Ldi gidi.

0) d€ dién tich tam giac ABC bing

510
o

> Bai 12. Trong khong gian Oxyz cho céac di€ém A(2; —1;3),B(3;—4;0). Tim trén Oz diém C (C khac

® L3i gidi.

tri ctia a d€ tam gidc ABC c6 dién tich nho nhit.

<9 Bai 13. Trong khong gian Oxyz cho cdc di€ém A(1;0;1),B(—1;1;0),C(a; 1

—a;0). Tim tat ca cdc gia

® Loi gidi.

& Dang 3. Thé tich khéi chép

2 1 —_—> > —>
Thé tich (6 dién ABCD 1a Vapcp = ¢ ‘ [AB,AC] .AD‘ -

¢ Vidu 11. Trong khong gian Oxyz cho A(3;—2;1),B(—1;0;2),C(3;4;—5),D(0;0;1). Tinh thé tich

khoi ti dién ABCD.

® L3i gidi.
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$> Vidu 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat. Céc dinh ctia khdi chép c6 toa do
1aA(2;1;-3),B(4;3;-2),C(6;—4;—1),8(2; 1, —5). Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN (cho méi dang)

$> Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. C4c dinh ctia khdi chop c6 toa do
5(0;0;2),A(—2:;4;6),B(1;—2;—2),C(3;—4;0). Tinh thé tich khbi chép S.ABCD.

® Loi gidi.

$> Bai 15. Trong khong gian Oxyz cho cdc diém A(—1;1;1),B(1;0;1),C(0; —1;1). Tim trén Oz diém S
sao cho thé tich khéi chép S.ABC bing 2.

 Loi gidi.

$> Bai 16. Trong khong gian Oxyz cho céc di€ém A(2;0;1),B(—3;0;—2),C(0;1;1). Tim tAt ca céc gia
tri cia a d€ di€ém D(a;a — 2;0) 1a dinh thd tu cta khéi tf dién ABCD c6 thé tich bing —

® Loi gidi.

s Dang 4. Thé tich khéi hop

Thé tich hinh hop ABCD.A'B'C'D 13 Vsgepnnop = ‘ [4B,AD] - a4’
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Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

> Vidu 13. Trong khong gian Oxyz cho céc diém B(1;3;1),C(0;1;—1),D(-2;0;1),A’(2;1;1). Tinh
thé tich khéi hop ABCD.A’B'C'D'.

$>Bai 17. Cho hinh  hop ABCD.A’]B’_C‘:D’ c6 day la hinh binh hanh ABCD, c6
A(2;-3:1),B(1;—1;-3),D(—1;—2;2) va OC' =27 — ] — k. Tinh thé tich khéi hop trén.

D Li gidi.

& Dang 5. Lap phuwong trinh mat phéng di qua
mot diém va cé vecto phdp tuyén cho trudc

Cho miit phang (o) di qua diém M (xo;y0:20) va c6 vectd phép tuyén 1a 7 = (A;B;C).
Khi d6 (a) : A(x—x0) +B(y—y0) +C(z—z0) =0.

$> Vidu 14. Viét phuong trinh mit phang (P) di qua diém M (3;1;1) va c6 vecto phdp tuyén 77 =
(—1;1;2).

® L3i gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 18. Viét phuong trinh mit phang (P) di qua diém M (—2;7;0) va c6 vecto phap tuyén 7 =
(3;0;1).

® Loi gidi.
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$>BQi 19. Viét phuong trinh mit phang (P) di qua di€ém M (4;—1;—2) va c6 vectd phap tuyén 77 =
(0;1;3).

® Loi gidi.

& Dang 6. Lap phuong trinh mat phéng trung truc clia doan théng

Miit phang trung truc ctia doan thang AB di qua trung diém ctia AB va c6 vectd phap tuyén 77 = AB.

$> Vidu 15. Viét phuong trinh mét phing trung truc ctia doan thang AB v6i A (2;1;1) va B (2;—1; —1).

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 20. Viét phuong trinh mit phang trung truc ctia doan thang AB v6i A (1;—1; —4) va B(2;0;5).

 Loi gidi.

34/114 ‘

$> Bai 21. Viét phuong trinh mit phang trung truc ctia doan thang AB véi A (2;3; —4) va B (4; —1;0).

 Loi gidi.

& Dang 7. Lap phuong trinh mat phéng di qua
mot diém va cé cdp vecto chi phuong cho trudc

Mt phang c6 mdt vecto phap tuyén la 7 = [?l’, 7;] )

$> Vidu 16. Viét phuong trinh mit phang («) di qua di€ém M (1;2; —3) va c6 cip vecto chi phuong
a=(2;1;2), b =(3;2;-1).

D Loi gidi.

e
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BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 22. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (1; —2;3) va c6 ciip vecto chi phuong @ =
(3;—1;-2), b =(0;3;4).

D Loi gidi.

$> B@i 23. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (—1;3;4) va c6 cip vectd chi phuong @ =
(2;7;2), b =(3;2;4).

$> Bai 24. Viét phuong trinh mit phang («) di qua di€ém M (—4:0;5) va c6 cip vectd chi phuong @ =
(6;—1;3), b =(3;2;1).

® Loi gidi.

& Dang 8. Lap phuwong trinh mat phéng di qua
mot diém va song song mat phang cho trwéc

Cho di€m M (xo;y0;20) va mit phang (B) : Ax+ By +Cz+D = 0.
Goi (&) 1a mit phang di qua M va song song véi (B).
Khi d6 vecto phap tuyén clia (e) 1a 7 o) = 7 (g) = (A;B:C).

$> Vidu 17. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (1;—2;1) va song song vdi mit phang
(B):2x—y+3=0.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 25. Viét phuong trinh mit phang (a) di qua diém M (—1;1;0) va song song vdi mit phing
(B):x—2y+z—-10=0.

D Loi gidi. 3
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y J/ J J

(B): —x+z—1=0.

$> BQi 27. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (2;—3;5) va song song v6i mit phang
(B):x+2y—z+5=0.

® Loi gidi.

$> BAi 28. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (1;1;1) va song song véi mit phang (B) :
10x — 10y +20z—40 = 0.

 Loi gidi.

$> Bai 29. Viét phuong trinh mit phang («) di qua diém M (2;1;5) va song song v6i mit phang (Oxy).

D Ldi gidi.

%& Dang 9. Lap phuong trinh mat phcmg di
qua ba diém phdan biét khong thang hang

Cho ba diém A, B, C phan biét khong thang hang.
Khi d6 mit phang (ABC) c6 mot vecto phdp tuyén 1a 77 = [AB,AC} .

$> Vidu 18. Viét phuong trinh mét phang (ABC) biét A (1; —2;4), B(3;2;—1) va C(—2;1; -3).

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN
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y J/ J J

$> Bai 30. Viét phuong trinh mit phang (ABC) biét A (0;0;0), B(—2;—1;3) vaC(4;—2;1).

® Loi gidi.

4> Bai 31. Viét phuong trinh mit phiang (ABC) biét A (0;1;0), B(2;3;1) va C(—2;2;2).

® Loi gidi.

& Dang 10. Lap phuong trinh mat phéng di qua mét diém

vé vudng géc v&i dudng thdng di qua hai diém cho trudc

Cho diém M va dudng thang d di qua hai diém phén biét A, B. .
Khi d6 mit phang (o) di qua diém M va vudng géc véi duvng thing d c6 7 = AB.

$> Vidu 19. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém M (1;—2;4) va vudng géc véi dudng thang
di qua hai di€ém A (3;2; 1), B(—2;1;-3).

BAI TAP TU LUYEN

> Baii 32. Viét phuong trinh mit phing (c) di qua di€m 0(0;0;0) va vuong goc véi dudng thing di
qua hai di€ém A (—2;—1;3), B(4;2;—1).

D Loi gidi.

$> Bai 33. Viét phuong trinh mit phang (&) di qua di€ém A (0;1;0) va vudng géc v6i dudng thing di
qua hai diém B (2;3;1) va C(—2;2;2).

® Loi gidi.
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& Dang 11. Lap phuong trinh mat phéng di qua mét diém
va vudéng goéc voi hai mat phang cat nhau cho truéc

Cho diém M va hai mit phang cat nhau (B) va (7).
Khi d6 mit phang (o) di qua diém M, vudng goc véi mit phang (B) va (y) c6 7 = [

$> Vidu 20. Viét phuong trinh mit phang () di qua di€ém A (1;2; —1) va vudng géc véi hai mit phang
B):x+y—2z4+1=0,(y): 2x—y+2z=0.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> BAi 34. Viét phuong trinh mit phang («) di qua diém A (3;4;1) va vudng géc vdi hai mit phang
(B):2x—y+2z4+1=0,(y):x—y—z+1=0.

® Loi gidi.

4> Bai 35. Viét phuong trinh mit phang () di qua diém M (2; —1;0), vudng géc vdi hai mit phang
(B) :3x—2y—4z+1=0, va (Oxy).

® Loi gidi.

& Dang 12. Lap phuong trinh mat phéng di qua hai diém
va vuéng goéc véi mét mat phang cat nhau cho trwéc

Cho hai diém A, B va mit phang ().
Khi d6 mit phang (o) di qua hai diém A, B va vudng géc v6i mit phing () c6 7 = {A

—>
n

(B)]

Y

$> Vidu 21. Viét phuong trinh mit phang (&) di qua hai di€ém A (3;1; —1), B(2; —1;4) va vudng géc
v6i mit phang (B) : 2x—y+3z—1=0.
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y J/ J J

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 36. Viét phuong trinh mit phing (o) di qua hai diém A (—2;—1;3), B(4;—2;1) va vudng goc
v6i mit phang (B) : 2x+3y —2z+5=0.

® Loi gidi.

$> Bai 37. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua hai di€ém A (2;—1;3), B(—4:;7;—9) va vudng goc
v6i mit phang (B) : 3x+4y—8z—5=0.

& Dang 13. Lap phuong tinh mét phéng tiép xdc véi mat cdu tai diém cho trudc

Cho miit cau (S) c¢6 tam 1. -
Khi d6 mit phang (o) tiép xtic v6i mit cau (S) tai diém H c6 7 = IH.

$> Vidu 22. Viét phuong trinh mit phing () tiép xiic véi mit cdu (S): (x—3)2 4+ (y— 12+ (z+2)* =
24 tai diém M (—1;3;0).

D Loi gidi.

$> Bai 38. Viét phuong trinh mit phang () tiép xtic v6i mit cau () : x> +y> +72 —6x —2y+4z+5=0
tai di€m M (4;3;0).

® Loi gidi.

& Dang 14. Viét phuong trinh cla mat phéng
lién quan déen mat cau va khodng céch

Kién thitc can nhé

1. Khoang céch tit diém dén mit.
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y J/ J J

2. Vi tri tuong d6i ctia mit phang véi mat cau.

1. Viét phwong trinh mit phang lién quan dén miit cau.

$> Vidu 23. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) song song v6i mit
phang (Q) : x+2y —2z+ 1 = 0 va tiép xtdc véi mit cau (S) : x? +y> 4+ 72+ 2x — 4y — 27— 3 = 0.

$> Vidu 24. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit cau (S) c6 phuong trinh:
x?+y? + 72 —2x+6y—4z7—2=0. Viét phuong trinh mit phiang (P) song song véi gid clia véc to
Vv = (1;6;2), vudng géc v6i mit phang (a) : x+4y +z— 11 = 0 va tiép xtc v6i (S).

$> Vidu 25. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit cu () : x> +y> 4+ 2% +2x —dy—4 =0 va
miit phang (P) : x4z — 3 = 0. Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua diém M(3;1; —1) vudng goc véi
mit phang (P) va tiép xtc v6i mit ciu (S).

Cau hdi tuong tu
V6i (S) : x> +y? 4+ 22 —2x +4y—4z+5=0,(P) : 2x+y—6z+5=0,M(1;1;2).
bS: (Q):2x+2y+z—6=0hodc (Q) : I1x—10y+2z—5=0.
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y J/ J J

$> Vidu 26. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho miit cau (S) : x> +y? 472 — 2x+4y+2z—3 =0.
Viét phuong trinh mit phang (P) chia truc Ox va cit mit cau (S) theo mot dudng tron c6 ban kinh r = 3.

® Loi gidi.

$> Vidu 27. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit cau (§) : x2 +y?> + 22 +2x—2y+2z—1 =0
va dudng thang d 1a giao tuyén cta hai mit phang x —y —2 = 0,2x — z — 6 = 0. Viét phuong trinh mit
phang (P) chiia d va cit mit cau (S) theo mot dudng tron c¢6 ban kinh r = 1.

® Loi gidi.

$> Vidu 28. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit cau (S): x> 4y* + 272 —2x+4y—6z—11 =0
va mit phang (o) c6 phuong trinh 2x + 2y — z + 17 = 0. Viét phuong trinh mit phang (B) song song véi
(o) va cat mit cau (S) theo giao tuyén la dudng tron cé chu vi bing 2p = 6.

D Li gidi.

Cau hoi tuong tu:

Mit cau (S) : 2% +y* + 22 +2x+4y—67—11=0,(a) : 2x+y—2z+19=0,p = 87.
bS: (B):2x+y—2z+1=0

2. Viét phueng trinh mit phang lién quan dén khoang cach.
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y J/ J J

$> Vidu 29. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz,cho cac di€ém A(1;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c) trong
d6 b, c duong va mit phang (P) : y —z+ 1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (ABC) biét mit phang (ABC)

vuong géc v6i mit phang (P) va khoang cich tir diém O dén mit phang (ABC) bing 3

® Li gidi.

$> Vidu 30. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz,cho hai mit phang (P) : x+y-+z—3=0va (Q):
x —y+z—1=0. Viét phuong trinh mit phang (R) vudng géc v6i (P) va (Q) sao cho khoang céch tir O
dén (R) bing /2.

$> Vidu 31. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) song song véi mét
phang (Q) : x+2y —2z+ 1 = 0 va cich (Q) mot khoang bing 3.

$> Vidu 32. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) di qua O, vudng
gbe véi mit phang (Q) : x4y +z = 0 va cach diém M(1;2; —1) mot khoang bing /2.
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Két ndi tri thire véi cude séng

$> Vidu 33. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho miit cau (S) c¢6 phuong trinh x? 4+ y? + 72 — 4x —
4y — 4z = 0 va diém A(4;4;0). Viét phuong trinh mit phang (OAB) biét B thuoc (S) va tam gidc OAB

deu.

D Loi gidi.

$> Vidu 34. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém M(0;—1;2) va N(—1;1;3). Viét
phuong trinh mit phang (P) di qua M, N sao cho khoang céch tir diém K(0;0;2) dén mit phang (P) la

16n nhét.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 39. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) song song vdi mit
phang (Q) : x4+ 2y —2z+1 =0 va (P) cich di€ém M(1;—2;1) mdt khoang bing 3.

D Loi gidi.
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y J/ J J

%> Bai 40. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac di€ém M(—1;1;0), N(0;0;—2), I(1;1;1). Viét
phuong trinh mét phang (P) qua M va N, ddng thdi khoang cach tit I dén (P) bing /3.

bang khoang cach tit D dén (P).

$> Bai 41. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ti dién ABCD véi A(1;—1;2), B(1;3;0),
C(—3;4;1), D(1;2;1). Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A, B sao cho khoang cich tit C dén (P)

 Loi gidi.

Cau hdi tuwong tu V6i A(1;2;1),B(—2;1;3),C(2;—1;1),D(0;3;1).
bS: (P) :4x+2y+7z—15=0hodc (P):2x+3z—5=0.

bing khoang cach tit D dén (P).

$> Bai 42. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ti dién ABCD véi A(1;—1;2), B(1;3;0),
C(—3;4;1), D(1;2;1). Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A, B sao cho khoang cich tit C dén (P)

® Loi gidi.

e
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Cau hoi tueng tu V6i A(1;2;1),B(—2;1;3), C(2;—1;

bs: (P

y J/ J J

,D(0;3;1).
- 4x+2y+ 77— 15 = 0 hoiic (P) : 2x+3z—5=0.

cach tit C dén (P).

$> Bai 43. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cac diém A(1;2;3),B(0;—1;2), C(1;1;1). Viét
phuong trinh mit phang (P) di qua A va gbc toa dd O sao cho khoang cach tit B dén (P) biang khoang

® Loi gidi.

Cau hoi tueng tu: V6i A(1;2;0),B(0;4;0),C(0;0;3).

bS: —6x+3y+4z=0hoac 6x —3y+4z=0.

<O Bai 44. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz,

mit phang (P) : x — 2y +2z+ 1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (&) di qua A, vuong géc v6i mit phang

(P), cat duong thang BC tai I sao cho IB = 2IC.

cho ba di€ém A(1;1;—1),B(1;1;2),C(—1;2;—-2) va

® Loi gidi.
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$> Bai 45. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) di qua hai diém
A(0;—1;2), B(1;0;3) va tiép xtic v6i mit cau (S): (x — 1)2+ (y —2)2 4 (z+1)* = 2.

® Loi gidi.

ﬁ- D Loi gidi
46/114

$> BQi 46. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(2; —1;1). Viét phuong trinh mit phang
(P) di qua di€ém A va cach gbc toa do O mot khoang 16n nhét.

® Loi gidi.

& Dang 15. Viét phuong trinh mat phéng lién
quan dén géc hodc lién quan déen tam giac

Giai bai todn viét phuong trinh mit phang lién quan dén géc hoic lién quan dén tam gidc thudng phai st
dung cong thiic tinh goc giita hai mit phang va phuong trinh mit phang theo doan chan dudi day:

@ Giast (a) : Ax+By+Cz+D=0va (B):A'x+B'y+C'z+D' =0 c6 cic véc-to phap tuyén tuong
ting 1a 7o = (A:B;C) va 1 g = (A'; B, B). Khi d6, géc ¢ giita hai mit phang (o) va () dugc tinh
theo cong thic

cosQ =|cos(ng,ng)=5—=—-

© P [Ral [l

® Phuong trinh mit phang (P) di qua ba diém A(a;0;0),B(0;b;0) va C(0;0;c) (véi abc # 0) ¢6 dang

Xy z
=Ll =],
a+b+c

$> Vidu 35. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (&) : 2x —y+3z—5 =0 va
A(3;—2:1). Viét phuong trinh mit phang (P) qua A va song song vdi ().

® Ldi gidi.

> Vidu 36. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai di€ém A(3;1;—1),B(2;—1;4) va (o) : x —
2y +3z—1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (B) qua hai diém A, B va vudng géc v6i mit phang ().

N =

y J/ J J

e
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y 4/ J J

$> Vidu 37. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phing (&) chifa truc Ox va
tao v4i mit phang (P) : v/5x+y+ 2z = 0 mdt géc bing 60°.

® Li gidi.

¢ Vidu 38. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho (P) : 5x—2y+5z—1=0va (Q):x—4y—8z+
12 = 0. Lap phuong trinh mit phing (&) di qua gbc toa do O, vudng géc véi mit phang (P) va hgp véi
mit phang (Q) mot géc 45°.
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y J/ J J

$> Vidu 39. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang (o) di qua hai diém
A(3;0;0),C(0;0;1) va cét truc Oy tai diém B sao cho tam gidc ABC c6 dién tich bang 3

 Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> BQi 47. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém
M(2;—1;4) va song song v6i mit phang (P) : 3x —y+2z = 0.

® Loi gidi.

$> BQi 48. Trong khong gian vdi hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang (o) di qua hai diém
A(1;1;—1),B(5;2;1) va vudng géc véi mit phang (B) : —x+z+10=0.

D Ldi gidi.

4> BQi 49. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mét phang (P) di qua giao tuyén d ctia
hai mit phang (o) : 2x—y—1=0, (8) : 4x—3y+z—3 = 0 va tao v6i mit phang (Q) : x —2y+2z+1=0
2v2
o

D Loi gidi. _
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y 4/ J J

$> Bai 50. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém M(—1;—1;3),N(3;1;5) va mit phang
(Q) : x+2y — z+ 3 = 0. Viét phuong trinh mit phang (P) di qua M, N va tao véi (Q) mot géc nhod nhit.

® Loi gidi.
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y J/ J J

$>BQi 51. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) biét n6 di qua diém
G(—1;2;—3) va cit céc truc Ox, Oy, Oz 1an ludt tai cac diém A, B, C sao cho G la trong tAm clia tam gidc
ABC.

& Dang 16. Cdc dang khdc vé viét phuong trinh mét phdng

a) Phuong trinh mit phang theo doan chin
Gia st mit phang (P) cét ba truc toa do tai A(a;0;0), B(0;5;0), C(0;0;¢)
y

:>(P):;—C+E+§=1.

@ (P) cittia Ox = a > 0, (P) cit tia ddi ctia tia Ox = a < 0.
® OA = |a|;0b = |b|;0C = |c|.

1 1 1
= —.OA.OB = ~|a| - |b| = ~|ab|.
@ Snous 20 o 2|a| b 2|a |
1 1
@ VOABC = EOA.OB.OC = 8|abc|.

b) Mot s6 bit dang thiic co ban

® Bt dang thic Cauchy.

Cho 2 s thyc khong 4m x,y. Khi d6 x+y > 2,/xy. Diu bang xdy ra khi x = y.

Cho 3 s6 thuc khong am x,y,z. Khi d6 x4y +z > 3.¥/xyz. D4u bang xay ra khi x = y = z.
® Bit dang thic B-C-S (Bunyakovski)

Cho cic sb thuc x,y,z,a,b,c. Khi d6

(ax+ by +cz)* < <a2+b2+c2) (x2+y2+z2>.

. b
Déu bing xdy rakhi & =~ = <.
Xy

$> Vidu 40. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém M(1;2;1); N(—1;0; —1). Viét phuong
trinh mit phang (P) di qua M, N cit truc Ox, Oy, Oz lan luct tai A, B, C khac gbc toa dd O sao cho
AM = \/3BN.

 Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thire véi cude séng

$> Vidu 41. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém B(0;3;0), M(4;0;—3). Viét phuong
trinh mit phang (P) chida B, M va cit céc tia Ox, Oz 1an luot tai A, C sao cho thé tich khi tif dién OABC

bing 3.

® Loi gidi.

$> Vidu 42. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém M(2;4;1). Viét phuong trinh mit phang
(P) qua M va ct cic tia Ox, Oy, Oz tai A, B,C sao cho 40A = 20B = OC.

® Loi gidi.

$> Vidu 43. Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, goi (P) la mit phang di qua diém M(1;2;3), cit
céc tia Ox, Oy, Oz 1an luot tai A, B, C sao cho biéu thiic

1 0 1
OA?2 ' OB?

1
* oC?

c6 gid tri nho nhit. Viét phuong trinh mét phang (P).

® Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> Vidu 44. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, goi (P) la mit phang di qua diém M(1;4;9), cit
cic tia Ox, Oy, Oz 1an ludt tai A, B, C sao cho biéu thiic OA + OB + OC c6 gi4 tri nhd nhat. Viét phuong
trinh mit phang (P).

BAI TAP TONG HOP

$> Bai 52. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém A(1;1;1). Goi (P) 1a mit phing di qua diém
A va cach gbc toa do O mot khoang 16n nhit. Viét phuong trinh mit phang (P).

52/114 ’ B Th.S Nguyén Hoang Viet — 80905.193.688 ﬂ




Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

<S> Bai 53. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho di€ém A(2;5;—3), B(—2;1;1), C(2;0;1) va mat
phiang (&) : 3x+4y+5z+1 = 0. Goi D la diém thudc (a) va c6 tung dd duong sao cho c6 vo s6 miit
phing (P) di qua C,D thda man khoang cich tit A dén (P) gip 3 lan khoéng céch tit B dén (P). Viét
phuong trinh mit phang (BCD).

® Loi gidi.

$> Bai 54. Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) : x —y+2z+ 1 = 0 va mit phang
(Q) : 2x+y+z—1=0.Goi (S) la mit cau c6 tim thudc truc hoanh ddng thai (S) cat mit phang (P) theo
giao tuyén 12 mot dudng tron ban kinh bing 2 va (§) cit mit phang (Q) theo giao tuyén 1a mot dudng
tron ban kinh 7. Tim r sao cho chi ¢6 ding mot mit cau (S) thda man yéu cau.

D Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

khodng cich tit diém N dén mit phang (P).

$> BQi 55. Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) : x +2y +2z+ 18 = 0, M 1a diém
di dong trén mit phang (P), N 1a diém thudc tia OM sao cho OM.ON = 24. Tim gi4 tri nhd nhét ctia

 Loi gidi.

tron (C) ¢b dinh. Tinh ban kinh ctia dudng tron (C).

$> Bai 56. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit cau (S,,) : (x+m)? 4 (y —2m)? + 22 — 5m? +
4m — 1 = 0. Biét khi m thay d&i thi (S,,) ludn giao véi mit phang (P) c6 dinh véi giao tuyén 1a mot dudng

® Loi gidi.

& Dang 17. Vi tri twong déi ctia hai mét phdng

Cho hai mit phang (P;) Ajx+ By +Ciz+D; =0 va (P) Ayx+ Bay+Caz+Dy = 0.

Khi dé ta c6 ba truong hop

e
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Két ndi tri thire véi cude séng

Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

A1 Bl C1 D1
1. (P =P —= — = — = —.
(P) = () A, B, G Dy
A]_Bl_Cl D,

2 (P) (B ==

3. (P) cat (P,) <A :B1:C1 #Ay:B;: (.

Luuy:A1.Ay+B1.B,+C1.C, =0& (P]) 1 (Pz).

$> Vidu 45. Xét vi tri tuong dbi ctia mit phiang (P) x+y+z—1=0va (Q)2x—1=0.

® Loi gidi.

$> Vidu 46. Xét vi tri tuong dbi ctia mit phiang (P) 2x—3y+5z—1=0va (Q)x—y—z+2=0.

® Loi gidi.

> Vidu47. Cho (P) (m+ 1)x+ (n+3)y+2z—1=0va (Q) x+2y+z+3=0. Timm,n € R d& (P)
song song vdi (Q).

> Vidu 48. Cho (P) (m+2n)x+ (2n* +3)y+z—8=0 va (Q) x—my+ (n> —5m—+15)z—3 = 0.
Chiing t6 (P) va (Q) cat nhau.

D Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J
$> Vidu 49. Viét phuong trinh mit phang (P) qua A(1;2;3) va song song v6i mit phang (Q) x + 2y —
3z+3=0.

® Loi giai
BAI TAP TU LUYEN

song song vdi (Q).

$>Bai 57. Cho (P) x+2y—2z—3=0va (Q) (m+1)x—(m—5)y—4mz+1+m = 0. Tim m dé (P)

® Loi gidi.

$> BQi 58. Viét phuong trinh mit phang (P) qua A(1;2;3) song song véi mit phang (Oxy).

® Loi gidi.

& Dang 18. Vi tri twong ddi ctia mat phéng va mat céu

1. d(I,(P)) = R < (P) tiép xic (S).

3. d(I,(P)) > R < (P) khong cit (S).

Cho mit cau S(I;R) va mit phang (P). Ta c6 ba trusng hgp

2. d(I,(P)) <R < (P) cit (S) theo dudng tron (¥).

Xéc dinh vi tri tuong ddi cta (S) va (P).

¢ Vidu 50. Cho mit cau (S) (x—1)>+ (y—2)*>+ (z—3)? = 16 va mit phang (P) x+2y+2z+1=0.

® Ldi gidi.

theo duong tron giao tuyén (C) c6 chu vi bing 87.

$> Vidu 51. Cho (P) 3x+4y+4=0vaA(1;2;3). Viét phuong trinh mit cAu tim A cat mit phing (P)
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 52. Cho mit phang (P) x+y+2z+3 =0 va (Q) 2x—y—z+3 = 0. Goi (S) 1a mit ciu c6
tam thudc truc hoanh, ddng thdi giao tuyén ctia (S) véi cadc mit phang (P), (Q) 1a cic dudng tron c6 ban

kinh 1an lugt 12 , r. Xéc dinh r sao cho c6 ding mot mit cau thod man yéu cau bai toan.

® Loi gidi.

¢ Vidu 53. ChoA(a;0;0),B(0;b;0),C(0;0;¢), a,b,c > 0 thod man a+2b+ 3¢ = 4. Xac dinh phuong
trinh mét phang chifa dudng tron 16n ctia mat ciu ngoai tiép hinh chép OABC doc lap véi a, b, c.

BAI TAP TU LUYEN

$>B@i 59. Cho phuong trinh mit cau (§) x> +y?> +z> —2x+4y —2z7—3 = 0 va hai diém
A(0;—1;0), B(1;1;—1). Viét phuong trinh mit phang (P) qua A, B va cit mit cau (S) theo giao tuyén 1a
dudng tron c6 ban kinh 16n nhat.

® Loi gidi.

$> Bai 60. Cho phuong trinh mit cau (S)(x —3)? + (y+2)% + (z+ 1)? = 4. Viét phuong trinh tiép dién
v6i mit cau (S) tai M(3;0;—1).

® Loi gidi.

$>Bai 61. Cho phuong trinh mit phang (P) x+2y —2z+6 = 0 vamit cau (S) (x— 1)2 4 (y+2)> +2% =
1. Viét phuong trinh mit phang (Q) song song véi (P) va tiép xiic véi (S).

® Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> BAi 62. Viét phuong trinh mit cu () qua A(3; —3:4) tiép xiic dong thdi v6i cac mit phang (&) x —
2=0,(B)y+2=0va(y)z—2=0.

® Loi gidi.

& Dang 19. Tinh khodng cdch tir mét diém dén mét mét phéng. Tim hinh chiéu
cla mot diém trén mdt phang. Tim diém déi xitng clia moét diém qua mdét phdng.

® Khoéng céch tir diém M (xo; yo;20) dén mit phing (P) c6 phuong trinh Ax + By +Cz+D =01a

_ |Axo+Byo +Czo+ D|

VA?+B?+C?

d(M,(P))

® Khoéng cich giita hai mit phang song song: Chon mdt diém trén mit phang (cho y = z = 0). Tinh
khoang cach tir diém d6 dén mit phang kia.

$> Vidu 54. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phing (P) : x — 2y +2z = 0 va diém
M(1;2;3). Tinh khoang céch ti M dén (P).

¢ Vidu 55. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho céc diém A(2;0;0), B(0; —1;0), C(0;0;3). Tinh
khodng cich tir gbc toa do dén mit phang (ABC).

® Ldi gidi.

$> Vidu 56. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai mit phang song song (P) : x+2y—2z+7 =
0va (Q) : x+2y — 2z —4 = 0. Tinh khoang céch giita hai mit phang.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

¢ Vidu 57. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, tim diém thudc truc Ox sao cho khoing cach dén
mit phang (&) : x —y+z+ 1 =0 bing /3.

® Loi gidi.

$> Vidu 58. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, tim diém thudc truc Oy cach déu diém A(1;1;—1)
va mit phang (o) : x+y+z—5=0.

$> Vidu 59. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém A(1;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c). Biét
b,c > 0, phuong trinh mit phang (P) : y —z+ 1 = 0. Biét ring mit phang (ABC) vudng géc véi mit phang

£ . ! .
(P) va khoang cach tit O dén mat phang (ABC) bang 3 Tim toa do cac diém B va C.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bi 63. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) : 3x +4y + 2z +4 = 0 va diém
A(1;—2;3). Tinh khodng cach ti A dén (P)

® L3i gidi.

$> BAi 64. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (&) : x +2y — 2z +5 = 0 va diém
B(—1;2;—3). Tinh khoéng cach tit B dén ()

® Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

<> Bai 65 (DH-20'|3NC-Kh6i D). Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P) : x — 2y —
27+5 =0 va diém C(—1;3;—2). Tinh khoang cich tit C dén (P). Viét phuong trinh mit phang di qua C
va song song véi (P).

® Loi gidi.

$> BAi 66. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit cau (S) : x* +y? + 72 —4x+2y+47—-7 =0
va mit phang (P) : x — 2y +2z+ 3 = 0. Tinh khoang cich tir tim 7 ctia mét cau (S) dén mit phang (P).

® Loi gidi.

2 Dang 20. Tim foa dé hinh chiéu cia diém
trén mat phang. Piém déi xirng qua mat phang

@ DE tim hinh chiéu H cla diém A trén mat phang (P):,
Goi H (x;y;z). Tinh véc-to AH. St dung diéu kién AH = k- 7 p) va H € (P).

® DE tim toa do di€ém B dbi xiing véi A qua (P):
St dung diéu kién H 1a trung diém AB.

$> Vidu 60. Cho A(1;—1;1) va mit phang (P) : 2x —2y+z+4 =0.
a) Tim toa do diém H 14 hinh chiéu vudng géc ctia di€ém A trén mit phang (P).

b) Tim toa do di€ém A’ 1a diém dbi xing ctia diém A qua mit phang (P).

60/114 ‘

$> Vidu 61. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho diém A(1;—1;1), B(0;1;—2). Tim toa do di€m
M thudc mit phang (Oxy) sao cho [MA — MB| dat gia tri 16n nhét.

® Loi gidi.

e
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 67. Tim toa do hinh chiéu H cta diém M(2; —3;5) trén mit phang (P) : 2x —y+2z —26 = 0.

® Loi gidi.

$> Bi 68. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho diém M(1; —2;1) va mit phang (P) : 3x +y+2z+
11 = 0. Tim toa d6 diém M’ 1a diém dbi xding v6i diém M qua mit phang (P).

® Loi gidi.

$> Bai 69. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém A(4;1;—2). Tim toa do diém A’ 1a diém d6i
xing véi diém A qua mit phang (Oxz).

$> Bai 70. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba diém khong thang hang A(2;0; —1), B(1; —2;3),
C(0;1;2). Tim toa do hinh chiéu vudng géc clia gbc toa dd O 1én mit phang (ABC).

® Loi gidi.
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2. PHUONG TRINH MAT PHANG Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$>BQi 71. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém M(1; —2;—2) va mit phang (P) : x+y—z—
4 = 0. Tim toa do diém N la diém dbi xing v6i diém M qua mit phang (P).

® Loi gidi.

%> Bai 72 (TN-2011-Ban co bdn). Cho diém A(3;1;0) va mit phing (P) : 2x+2y —z+1 = 0. Tinh
khodng céch tir A dén (P). Viét phuong trinh mit phang (Q) qua A va song song vé6i (P). Xac dinh toa do
hinh chiéu ctia diém A trén mit phang (P).

® Loi gidi.

> Bai 73 (CP-2014). Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac di€ém A(2;1 — 1), B(1;2;3) va
mit phang (P) : x4+ 2y —2z+3 = 0. Tim toa do hinh chiéu vudng géc ctia A trén mit phang (P). Viét
phuong trinh mit phang (Q) chita A, B va vudng géc véi mit phang (P).

® Loi gidi.

&> Bai 74 (PH-2013-Khdi D). Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém A(—1;—1;-2),
B(0:1;1) va mit phang (P) : x+y+z— 1= 0. Tim toa do hinh chiéu vudng géc clia A trén mit phang
(P). Viét phuong trinh mit phang (Q) chia A, B va vudng géc véi mit phang (P).

 Loi gidi.

$> Bai 75. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac diém A(1; —2;—5), B(1;4@; C(Lé)l; 3)_\/5;1 mit

phang (P) : 7x+ 5y +z+ 57 = 0. Tim toa d6 diém M thudc mit phang (P) sao cho |[MA +MB + MC)| dat
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

‘ gid tri nhd nhét.

o Li gidi.

$> Bai 76. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cac diém A(3;1;0), B(—9;4;9) va mit phang
(P) : 2x—y+z+1=0. Tim toa do di€ém M thudc mit phiang (P) sao cho [MA — MB| dat gid tri 16n nhét.

® Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

Bir3. PHUONG TRINH PUONG THANG TRONG
KHONG GIAN

A-TOM TAT Li THUYET

® Phuong trinh tham s clia dudng thang d qua M (xo;yo;20) va c6 véc-td chi phuong @ = (a;b;c) la
X =Xo+at,
d:§y=yo+bt,
z=2z0tct.

® Phuong trinh chinh tic cta dudng thang d qua M (xo;y0;20) VA c6 véc-to chi phuong @ = (a;b;c) 1a

d:x_xO YN _Z7wH v6i abc # 0.

a b c

B-CAC DANG TOAN

& Dang 1. Viét phuong tinh dudng thdng khi biét

mot diém thudc né va mét véc-to chi phuong

$> Vidu 1. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho dudng thang A di qua di€ém M (2;0; —1) va c6 véc-to
chi phuong @ = (4; —6;2). Viét phuong trinh tham s6 ctia dudng thang A.

 Loi gidi.

> Vidu 2. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, viét phuong trinh tham sb ctia dudng thang d di qua
di€ém M(1,2,3) va c6 véc-to chi phuong @ = (1;3;2).

® Ldi gidi.

$® Vidu 3. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh tham s6 clia truc Oz.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

¢ Vidu 4. Trong khong gian Oxyz, cho 3 chem A(1;2;3), B(2;3;4) va C(0;0;1). Viét phuong trinh
chinh tic ctia dudng thang qua diém C va nhan AB lam véc-to chi phuong.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$>Bai 1. Trong khong gian Oxyz, cho M(2;—1;3). Viét phuong trinh tham s6 dudng thang di qua di€m
M va c6 véc-td chi phuong la i .

& Loi gidi.

¢ Bai 2. Trong khong gian Oxyz cho tam gidc ABC c6 A(1;-2;3), B(3;0,-3) va C(—1;2;3). Viét
phuong trinh chinh tic dudng thang di qua trong tim clia tam gidc ABC va nhan BC lam véc-td chi
phuong.

® Loi gidi.

y J/ J J

> Bai 3. Trong khong gian Oxyz, viét phu’dng trinh chinh tic dudng thang qua M(1;2;3) va c6 véc-to
chi phuong T=30+0b—7C, bkt @ =(0;2;1), b—( 1;1;—-4); € = (2;—-1;0).

® Loi gidi.

<> Bai 4. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh tham sd duong thang qua M(1;2;3) va c6 véc-to
chi phuong 1a ON véi O 12 gbc toa dd va N 1a hinh chiéu vuong géc clia M trén mit phang (Oxz).

D Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN

B Dang 2. Viét phuong trinh clia dudng thdng di qua hai diém cho trudc

® Phuong trinh_gu’éjng thang di qua diém A hodc B va c6 véc-to chi phuong AB hodc véc-td cung
phuong v6i AB.

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 5. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh chinh tic ctia duong thing di qua hai diém
A(1;2;-3) vaB(3;—1;1).

 Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$>BQi 5. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh tham s duong thang di qua hai diém O va M(1;2;3)
(v6i O 1a gbc toa do).

$> Bai 6. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;0;0), B(0;3;0) va C(0;0; —4). Viét phuong trinh tham s
dudng thang di qua gbc toa do O va trong tim G clia tam gidc ABC.

 Loi gidi.

& Dang 3. Viét phuong trinh dudng théng di qua diém
M cho trwéc va vuong goéc voi mat phang (o) cho trudc

Pudng thang cin tim di qua diém M va c6 mot véc-to chi phucng 1a véc-to phap tuyén ctia mit phing

(a).

$> Vidu 6. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh tham s6 dudng thang di qua diém M(1; —2;3)
va vudng goc véi mit phang toa dd (Oxy).

D Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

$> Vidu 7. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh chinh tic dutng thing di qua diém A(2;3;0) va
vuong géc véi mit phang (P) : x+3y —z+5=0.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Badi 7. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho cic diém A (2;0;0),B(0;3;0) va C(0;0; —4). Viét
phuong trinh chinh tic dudng thang di qua gdc toa do va vudng géc véi mit phang (ABC).

$> Bai 8. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A (1;2;3) va mit phang (P) : 4x+3y—Tz+1 =
0. Viét phuong trinh ctia dudng thang di qua A va vudng géc véi (P).

$>Bai 9. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho céc di€ém A (2;0;0),B(0;3;0) va C(0;0; —4). Goi
H 1a truc tim tam gidc ABC. Viét phuong trinh tham sb ctia dudng thang OH.

® Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

& Dang 4. Viét phuong trinh duéng théng di qua

diém M va song song véi mét dudng théng cho truéc

Puong thang cin tim di qua diém M va c6 mot véc-to chi phuong 1a véc-to chi phuong ciia dudng thang
da cho.

$> Vidu 8. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh tham sb ctia dudng thang di qua diém M (1;2;3)
va song song vdi truc Oz.

® Loi gidi.

$> Vidu 9. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phucng trinh tham sb dudng thing di qua

1 y—2 z-3
A(3;5;7) va song song véi d : CAnC A

2 3 4
® Loi gidi.
BAI TAP TU LUYEN
.. . PR N <A N A 9 N 2 —4
¢S Bai 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viet phuong trinh tham so ctia dudng thang A : xT =
y+3 z-2
2 -1
® Loi giai

4> Bai 11. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba diém A (0;—1;3),B(1;0;1),C(—1;1;2). Viét
phuong trinh chinh tic clia dudng thang di qua A va song song véi dudng thang BC.

 Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

& Dang 5. Dudng thdng ¢ di qua diém M va

song song v&i hai mat phéng cdt nhau (P) va (Q)

Phuong phap. VTPT ctia (P), (Q) lan lugt 1a 727, 713. Liic nay ta dugc VTCP ctia duong thang d 1a [y, 713).

$> Vidu 10. Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A(1; —1;1) va song song vdi hai mit phang
(P):x+y—3z—1=0va(Q): —2x+y—4z+1=0.

® Loi gidi.

$> Vidu 11. Viét phuong trinh duong thang d di qua diém A(1;2;3) va song song v6i hai mit phang
(P):x—y+2z+1=0va(Q):3x—2y+4z—2018 =0.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 12. Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A(0;1;—1) va song song véi hai mit phang

(P) : —2x+ 3y —z =0 va mp(Oxy).

® Loi gidi.

x—1

> Bai 13. Viét phuong trinh dudng thang d. Biét d di qua giao diém ctia hai dudng thang A : ——=

y+2 z ., x=3 y+5 z-1
—_— = = A: = =
3 1% T 1 7

(P) 1x—10y+5z+1=0

. Va song song v6i hai mit phang

(Q) 3x+6y—27—2018 =0

® Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

x=1+5t
$> Bai 14. Cho dudng thing A: { y=2—6¢ va ba mit phang (P) : x+2y—3z—16=0, (Q) : x+y+
z=—T+t
z+1=0, (R): —x+2y—z+2 =0. Viét phuong trinh dudng thiang d di qua giao diém cta A va (P),
dong thai song song véi hai mit phang (Q), (R).

$> Bdi 15. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’. Biét A(1;0;0), B(0;2;0), D(3;1;0), A’(1;0;2). Viét
phuong trinh dudng thing d di qua B’ va song song véi (ABCD) va (ACC'A").

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

$>Bai 16. Chomitcau (S) : (x+2)%+ (y—1)?+(z+3)* =9 va mit phang (P) : —x+2y+3z+1=0,
va mit phang (Q) tiép xtic véi (S) tai tiép di€ém A(0;2; —1). Viét phuong trinh dudng thang d di qua tim
I ctia (S) va song song v6i mit phang (P), (Q).

D Loi gidi.

& Dang 6. Pudng thdng ¢ qua M song song Voi mp(P)
va vudng goc vai d’ (d' khéng vudng géc vai A)

Phuong phap. Pudng thang d’ ¢c6 mot véc td chi phuong la u , mit phang (P) c6 mt véc td phap tuyén
la 77. Liic nay ta dugc véc to chi phuong ctia dudng thang d 1a [u’ , ﬁ’] )

’ .2 v 2 N 2 _1
¢S Vidu 12. Cho diém A(2;—5;—1) va mat phang (P) : x —y —z+9 = 0, dudng thang d : XT =

-1 2 .
)’T = % Lap phuong trinh ciia dudng thang A qua A, song song véi (P) va vudng goc véi d.

® Loi gidi.

$> Vidu 13. Cho diém A(1;1;1) va mit phang (P) : —x + 3y — 4z — 5 = 0, dudng thing d :
x=1+4+2¢
y = —4+ 5¢. Lap phuong trinh ctia dudng thang A qua A, song song véi (P) va vudng goc véi d.
z=2—t

D Li gidi.

y J/ J J

$> Vidu 14. Cho diém A(—2;1;—6) va hai mit phiang (P) : 2x+3y—z+12=0, (Q) :x—2y+2z— 1 =
0. Lap phuong trinh ctia duong thing A qua A, song song vdi (P) va vudng géc véi giao tuyén clia (P)va

(OF

 L3i gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

BAI TAP TU LUYEN

$>Bai 17. Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua A(1;—2;3), vudng géc véi dudng thang (A) :
x=—1+3¢
y = —3+2¢ va song song v6i mit phang (P) : 2x+y+3z—5=0
z=2-—t

® Li gidi.

$> Bai 18. Viét phuong trinh duong thang (A) di qua A(1;1;—2), vudng géc v6i dudng thiang (d) :
x+1 y—1 z-2

va song song véi mit phang (P) :x—y—z+3=0

2 1 3
® Loi giai
~ . .« A N N 2 . A ~ 2, N 2 1
¢S Bai 19. Viét phuong trinh duong thang (A) di qua M(2;2;4), vudng goc véi dudng thang (d) : x_—;— =
- 2 - 2 2
y_2 =2 5 va song song v6i mat phang (P) : x+3y+2z+3=0.

 Loi gidi.

$>Bai 20. Trong khong gian cho cac diém A(1;1;—1);B(2;—1;3),C(1;2:2),D(—1;-2;1). Viét
phuong trinh ctia dudng thiang (d) di qua A, vuong géc v6i AB va song song vdi mit phang (BCD).

® Loi gidi. _
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

$> Bai 21. Trong khong gian cho diém M(2;2;4), dudng thing (d) : “ =
(P) : x+3y+2z+2 = 0. Hiy ;ap phuong trinh dudng thang (A) di qua diém M, song song véi mit phang

(P) va vudng géc véi dudng thang (d).

= va mit phang

y—1 z-2
2 1

1

D Loi gidi.

$> B@i 22. Trong khong gian cho diém M(3; —1;4), dudng thang (d) :
phuong trinh duong thing (A) di qua di€ém M, song song v6i mit phang (Oxy) va vudng goc véi duong

thang (d).

x+1 y z=3
7 —_—1—T.Hay1ap

® Loi gidi.

& Dang 7. Viét phuong trinh dudng théng d di qua diém

M va vudng géc véi hai dudng théng chéo nhau d; va

Thuc hién theo cac budc sau:

Budc 1. Xac dinh véc to chi phuong i, 5 clia cic dudng thang (dy), (d)

Budc 2. Goi U 1a mot véc to chi phuong clia dudng thang (d) ta c6:

= —
l/t_]_lxtl — —> —>
— —>:>u:[ul’u2
u 1l u

Budc 3. Viét phuong trinh (d) di qua M va c6 véc to chi phuong @

o
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> Vidu 15. Trong khong gian cho dutng thang (dy): { y=1—4t va (dy) : { y =141 .
7=2+6t z=2-5¢t

Viét phuong trinh dudng thing (d) di qua M(1; —1;2) va vudng géc véi ca hai dudng thiang (d;) va (dy).

 Loi gidi.

X=t

$> Vidu 16. Trong khong gian cho dudng thang (d): { y =141 va (dy) :
z=2+4t

Viét phuong trinh dudng thing (d) di qua M(1; —1;2) va vudng géc véi ca hai dudng thiang (d;) va (dz).

y—1 z+2

1 -1

| =

 Loi gidi.

x=1+8¢
$> Vidu 17. Trong khong gian cho dudng thang (d;) : ¢ y= —2+1 va (d>) la giao tuyén ctia hai mt
=t
phang (P) :x+y—z+2=0va (Q): x+ 1 = 0. Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua A(0;1;1) va
vuong géc véi hai dudng thang (d) va (dy).

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

$> Vidu 18. Lap phuong trinh dudng thang (d) di qua M(1;1;3) va vudng goc vdi ci hai dudng thang
(d1) va (o), biét :

x y+1 z—6
d).-=—F= dy):
(d):7="7 ¢ va(d)

x y—1 z+42
2 1 -5

® Loi gidi.

¢ Vidu 19. Trong khong gian cho cac diém A(1;1;—1);B(2;—1;3),C(1;2;2),D(—1;-2;1). Lap
phuong trinh ctia dudng thang (d) di qua O, vudng géc véi AB va CD.

® Loi giai
BAI TAP TU LUYEN
x=1 x =3t
$> Bai 1. Trong khong gian cho dudng thang (d;): { y=10+2¢ va (da) : { y=3—2t.
7=t z=-2
Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua M(6; —1;2) va vudng goc véi ca hai dudng thang (d;) va (dy).

® L3i gidi.
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

$> BAi 2. Trong khong gian cho dutng thang (d) :

Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua M(0;4;2) va vudng goc vdi ca hai dudng thang (d;) va (o).

_ 7 11
S wwillTi T
= 2oxT 1 T 1
z=1+t

® Loi gidi.
x=—1+4+2¢
$> Bai 3. Trong khong gian cho dudng thiang (di) : { y=1+t  va (d,) la giao tuyén clia hai mit
z=2-2t

va vudng géc vdi hai dudng thang (d;) va (dy).

phang (P) : x+2y—z+1=0va (Q) : y—z-+2 = 0. Viét phuong trinh dudng thing (d) di qua A(2;1;4)

x—2 'y z+3 | x—1 y—-2 z-1
(d): == =3 =7 vald): 5 =" ="
D Li gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

> Bai 5. Trong khong gian cho cac diém A(1;1; —1); B(2; —1;3),C(1;2;2),D(—1;—2;1). Lap phuong
trinh ctia dudng thang (d) di qua M(1;1;5), vudéng goc v6i AC va BD.

® Loi gidi.

& Dang 8. Viét phuong trinh dudng thdng di qua

diém A ddng thoi cét cd hai dudong théng d; va

Cach 1:
@ Viét phuong trinh mat phing (&) di qua diém
A va chia duong thang d;. &
@ Tim giao difém B = (@) Nd,. =
@ DPuong thang can tim di qua A va B. d; )

Cach 2:

@ Goi B,C lan ludt 1 hai diém thudc d;,d>.

® Badiém A, B, C thang hang suy ra toa d6 B, C.

d>
® DPudng thing can tim di qua ba diém A, B, C.

Cach 3:
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

@ Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A va chiia dudng thang
di.

® Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A va chiia dudng thang
ds.

® DPudng thiang can tim 1a giao tuyén ctia (P) va (Q).

$> Vidu 20. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém A(1;2;—6), dudng thang d; : )—IC =

x=1-t
- 6 2 2 2 2 ~
yT = % va duong thang d» : ¢ y =241t . Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A dong thoi
z=1+44¢

cit ca hai dudng thang d; va ds.

® Ldi gidi.

$> Vidu 21. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(1;—1;0) va dudng thang d :
x=3—-t¢
y = 1 4¢. Viét phuong trinh dudng thang A di qua diém A dong thdi cit ca truc toa do Ox va dudng
7= =2

thang d.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

BAI TAP TU LUYEN
x=1+t
$> Bai 6. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho diém A(1;0;1), dudng thang d; : { y =1 —1¢
z=2
N N 2 X — 2 y % A N N 2 . Jrd X a2 2 >
va duong thang d, : =3 71 Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A dong thoi cat ca
hai dudng thiang d; va ds.

D Loi gidi.

$> Bai 7. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz, cho diém A(1;—1;1), dudng thing d; : % = % =
1 x=2+t

2;2 va duong thang d> : { y=2¢ . Duong thang d di qua diém A 1an lugt cat hai dudng thang d, d»
z=1—t¢

tai B, C. Tinh do dai doan thang BC.

S o 20 LA A 0 /% < 2 - 2
¢ Bai 8. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(1;0;0), dudng thang d; : * B )f =
x=1+at
z—1 N 2 X y— 1 z—1 N 2 2 N 2
—1 duong thang d, : 1= =5 "W duong thang A: < y=»bt . Tim a,b dé dudng thang A
z7=9¢
di qua di€ém A ddng thoi cat ca hai dudng thang d; va ds.
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

2 Dang 9. Viét phuong trinh dudng théng di qua diém
A, vuéng géc véi dudong thdng d; va cét dudng thang 4>

Cgh\}i.ﬁt phuong trinh mit phang (&) di qua di€ém A va vudng géc dudng
thang d;.
®@ Tim giao diém B = (&) Nd,. di | &
@ DPudng thang can tim di qua A va B. /Z A/}d/\‘VB /
Cach 2: I

@ Goi B la giao diém cta d va d,.

@ ViAB vudng goc dy nén AB - Ug, =0=toaddB.

®@ Dbuong thang can tim di qua diém A, B. B A dTy
1
L4
dp
d
Cach 3:
@ Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A va vudng géc dudng
thang d;.

@ Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A va chia dudng thang
d>.

® DPuong thang can tim 1a giao tuyén cta (P) va (Q).

id . . o« 2 2 2
$> Vidu 22. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz, cho diém A(1;2;0), duong thang d; : x+s
x=2+t

y—=3 z-1
—1 -1

va dudng thang d; : { y = 1 +2¢. Viét phuong trinh dudng thang d di qua di€ém A, vudng

z=34+2t
gbc voi dudng thang d; va cat dudng thang ds.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

$> Vidu 23. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém A(—3;0; 1), dudng thang d; : il =
3 | x=—1+t¢
y% = Z; va dudng thang d, : { y =2t . Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A, vudng
z=1—t

gbc v6i dudng thang d; va cat duong thang ds.

® Loi gidi.

BAI TAP TU LUYEN
~ . . . R 2 - 1
SO Bai 9. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(1;2;1), dudng thang d; : x_l = % =
x=-—-3+5t
—~va dudng thang dp : { y =t . Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A, vudng géc véi

z=1-2¢
dudng thang d; va cat dudng thang d.

® Loi gidi.

Y

5=
- 3 2 - 1 - 1 2 2 . < 2
ZT, va duong thang d> : XT = % =— Duong thang A di qua diém A, vudng goc véi duong thang
d; va cat duong thang d» tai di€ém B. Tinh d6 dai doan thang AB.

$> Bai 10. Trong khong gian vé6i hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(3;1;0), duong thing d; : )—16 =

y J/ J J

o

D Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y J/ J J

[\

X —

1

$>Bai 11. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém A(1;1;2), dudng thang d; : =
x=1+4at

— % va dudng thing A: { y=1+4¢ . Tim a,b dé dudng
Z2=2-+bt

thang A di qua diém A, vudng géc v6i dudng thang d; va cit dudng thang ds.

_3 2 _1
A E, duong thang dj : XT =

y—2
—1 1 1

® Loi gidi.

& Dang 10. Viét phuong trinh dudng théng d di qua diém
A, vudng goc véi duong thang 4, va cat duong thang 4,

d
e GoiM ednd,.
e Vid L d; néntacc’)A_)M-?ld1 = 0. Tir day tim dugc A
toa do diém M.
e Viét phuong trinh dudng thang d di qua hai diém A j/
d |
x=2t
$> Vidu 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2; —2) va dudng thang d; : { y = 1 +¢. Viét phuong
7=t
trinh dudng thang d di qua diém A, vudng goc va cat dudng thang d; .

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

$> Vidu 2. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—2; —1;1) va dudng thing
x+3  y—1  z+1

di > N . Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A, vudng goc va cat dudng
thang d;.
® Loi giai
BAI TAP TU LUYEN

$> Bai 1. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2; —1; —3) va dudng thang
x—1 y—1 z+2

dy: 3 =1 , Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A, vudng géc va cat dudng
thang d;.
® Loi gidi.
x=1+t
$> Bai 2. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2; —1;1) va duong thiang d; : { y = —2+1.
z=3
Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A, vudng géc va cit duong thang d;.

D Loi gidi.

o Bai 3. Trong khong gian Oxyz, cho di€ém A(1;2;3), (P) :x+2y—z+2=0va
(Q) : —x+3y-+2z— 1= 0. Viét phuong trinh dudng thang d di qua di€ém A, vudng géc va cit giao tuyén
clia hai mit phang (P), (Q).

® Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

84/114 ‘

& Dang 11. Viét phuong trinh dudng théng d ndm frong
mat phdng (P) dong thoi cdt cd hai dudng théng d; va d,

a) Truong hop trong hai dudng thang di,d> c6 dudng thang song song véi (P) thi khong ton tai dudng
thang d.

b) Trudng hop d; va do déu khong nim trén (P) va cit (P):

e Goi giao diém ctia d, d» véi (P) lan lugt 1a A va B. Tu d6 tim dudgc toa do

AvaB /( /
e Viét phuong trinh dudng thang d di qua hai diém A va B. '

¢) Truong hop c6 dudng thang nam trén (P), gia st d; C (P):

e Néu d C (P) thi v6i mdi diém M nim trén (P) ta sé 1ap dugc vo sb dudng thang d qua M, dong
thoi cat dy va ds.

e Néud, ¢ (P), d; cit (P) thi ta tim giao di€ém M ctia d, va (P). Nhu vay, ciing c6 vo sb dudng thang
d qua M va cat d;.

> Vidu 1. Trong khong gian Oxyz, cho (P) :y+2z=0,d; : SR
x=12—1t

dy : { y =4+2¢t. Viét phuong trinh dudng thiang d nam trong mit phang (P) ddng thoi cat ci hai dudng
z=1

thang d; va ds.

@ Loi gidi.
x=—-743t
¢ Vidu 2. Trong khong gian Oxyz, cho (P) : 2x—3y+3z—4=0,d, : {y=4-2t va d,:
z2=443t

x=1+3¢
y=2+1t" . Viét phuong trinh dudng thang d nim trong mit phing (P) dong thoi cit ca hai dudng
z=1-1¢

théng dy vads.

 Loi gidi.

y J/ J J

e
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA O TRONG KHONG GIAN K&t ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

x=—-14+3¢ x=—2+¢
$> Vidu 3. Trong khong gian Oxyz, cho (P): 2x—y+z—3=0,d|:{ y=4—2t vady:{y=4—1" .
z=4+43t 7z=3-3¢

Viét phuong trinh dudng thang d ndm trong mit phang (P) ddng thoi cit ca hai dudng thang d; va ds.

® L3i gidi.

BAI TAP TU LUYEN
x=14+2¢ x=1-¢
$> Badi 1. Trong khong gian Oxyz, cho (P) :3x+y+z+3=0,d;:{y=3-2t vady: { y=2+1".
z=1+¢ z=1-3¢
Viét phuong trinh dudng thang d ndm trong mit phang (P) dong thoi cat ca hai dudng thang d; va ds.

® L3i gidi.

x=-2+42¢ x=1-¢
$> Bai 2. Trong khong gian Oxyz, cho (P) : 3x+y+z+3=0,d1: { y=4—3t vady:{y=—-2+2¢.
z=-1-3¢ z=—4+1'

Viét phuong trinh dudng thang d ndm trong mit phang (P) dong thoi cat ca hai dudng thang d; va ds.

® Loi gidi.

x=—-24t x=1-¢
$> Bai 3. Trong khong gian Oxyz, cho (P) :3x—z+2=0,d; : { y=4—5t vady:{y=—-2+2¢.
z=1+4+3¢ 7= —Adp

Viét phuong trinh dudng thang d nim trong mit phang (P) dong thoi cat ca hai dudng thang d; va ds.

@ Loi gidii. _
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

& Dang 12. Viét phuong trinh dudng thédng d song song véi
dudng thang 4’ ddng thdi cdt cd hai dudng thang d; va d,

e GoiMednd,NcdnNd,.

e Vid // d’ nén MN cung phuong véi u y. Tt day tim dudc toa do M, N.
) . . da
e Viet phuong trinh dudng thang d di qua diém M va c6 véc-td chi phuong \ N

—
ug.

db}\

A Néud, || d, diNdy =D hodc d, || d', di Ndy = & hodc mot trong hai duong thing dy,d, tring
véi d’ thi khéng ton tai duong thdng d.

86/114 ‘

» 5 P N 2 - 1 - 1
¢ Vidu 1. Trong khong gian Oxyz, cho cac dudng thang d’ : g = y—l = ZT
x=243t
x+1 y—-1_ z—-1 | 4 . N 2 IR
dy: =1~ 3 vad : { y= —1+2¢. Viet phuong trinh duong thang d song song véi dudng
z=-3+t
thang d’ ddng thdi cit ca hai dudng thang d; va ds.
o Loi gidi.
’ . , N 2 - 1 - 5
¢ Vidu 2. Trong khong gian Oxyz, cho céc dudng thang d’ : g = y—l = ZT,
x=1-3t x=2+3t
di:{y=—1+tvady:{y=—1+42¢.Viét phuong trinh duong thing d song song véi dudng thing d’
z=-3—1 z=—-3+¢
ddng thoi cét ca hai dudng thang d; va ds.
® Loi giai
BAI TAP TU LUYEN

y J/ J J
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

x=4-3t
$> Bai 1. Trong khong gian Oxyz, cho cdc dudng thang d’: { y=2+1 ,
z=-1

X y+1 z-2 | x—6 y+3 z-2
d:—=——= dr: = =
PI3T o T MR Ty T T
duong thang d’ dong thdi cat ca hai duong thang d; va ds.

. Viét phuong trinh dudng thang d song song vdi

® Loi gidi.

x+1 y+3 z-2
3 -2 -1’
. Viét phuong trinh dudng thang d song song véi

> Bai 2. Trong khong gian Oxyz, cho cac dudng thang d’
-2 2 —1 -7 -3 -9
X :y+ _Z Védz:x 7 _Z

dp
Y34 T 1 2 -l
duong thang d’ dong thdi cat ca hai duong thang d; va ds.

® Ldi gidi.

x+1 y+3 z-2
3 2 37
= % Viét phuong trinh dudng thang d song song véi

$> Bai 3. Trong khong gian Oxyz, cho cac dudng thang d’
-2 2 —1 1 6
X :y+ _Z Vad2:x+ :)i

9 41 3 4
duong thang d’ dong thdi cat ca hai duong thang d; va d>.

D Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

& Dang 13. Viét phuong trinh dudng théng d song song vé cdch déu hai dudng

théng song song cho truéc va ndm trong mét phéng chira hai dudng théng dé.

D€ viét phuong trinh dudng thang d song song va cach déu hai dudng thang song song cho trudc dy,d»
va ndm trong mit phang chita hai dudng thang do6 ta thuc hién theo cac budc sau:

®@ Xac dinh diém A € dy,B € d, va goi I la trung di€ém ctia AB, khi d6 d di qua .

@ Xac dinh véc-to chi phuong @ clia dudng thing d; hodc ciia dudng thiang d». Khi d6 # ciing la
véc-to chi phuong ctia dudng thang d

> Vidu 3. Viét phuong trinh dudng thang d song song, cach déu d;,d» va nam trong mat phang chiia
didb.véid x—3 y—-2 z—4 x y—2 z—1
, Vi . = = ; = =
b AT 2 30771 2 3

® Loi gidi.

$> Vidu 4. Cho dudng thang d; 1a giao ctia hai mit phang (P) : 2x —z = 3,(Q) : 3x — 2y = 8 va dudng
thang d, 13 giao cta hai mit phang (P') : —2x+z=1,(Q’) : 3x — 10y + 6z = 8. Viét phuong trinh dudng
thang d song song, cich déu d,d, va nam trong mit phang chia dy,d>.

BAI TAP TU LUYEN

~ . o . 2 - 1 - 3
¢S Bai 4. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cac duong thang song song d; : 2=

2 1
1 -3 —1 5 .. . R N
Z+1 vady: a = d = Z+1 . Viet phuong trinh duong thang d song song, cach déu d;,d; va nam

trong mit phang chia d; va do.

 Loi gidi.

88/114 ‘

N~ . 0 o .0 2 1
$SBai 5. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(5;1;—5) va duong thang d; : xt
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y J/ J J

-3 1 . " ¢
)’T = ZLl Goi d; la duong thang qua A va song song véi d;. Viet phuong trinh duong thang d song

song, cach déu dy,d» va nam trong mit phang chia d; va ds.

> Bai 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cdc di€ém A(1;2;3),B(1;—2;1 va dudng th'flng
x=1+t¢

(A): {y=2+43t .Goid; vad,lan lugt 1a cic dudng thang qua A, B va song song véi (A). Viét phuong
== =i

trinh dudng thang d song song, cach déu d;,d> va nim trong mit phang chia d; va do.

® Loi gidi.

$>Bai 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(1;2;—1),B(3;—4;1),B'(2;—1;3) va D'(0;3;5). Viét
phuong trinh duong thang d song song, cach déu cac dudng thang AB/, DC' va nam trong mit phang
chiia cac dudng thang do.

® Loi gidi.

$>Bdi 8. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(1;2;—1),B(3;—4;1),B'(2;—1;3) va D'(0;3;5). Viét
phuong trinh dudng thang d song song, cach déu cac dudng thang AA’, BB',CC’',DD’.

® Loi gidi.
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

& Dang 14. Viét phuong trinh duéng thdng 4 1a dudng vuéng
géc chung cua hai dudng thang chéo nhau cho truéc

D& viét phuong trinh dudng thang d 1a dudng vudng goéc chung clia hai dudng thang chéo nhau d;,d> cho
trude ta c6 thé thuc hién theo cac céach sau:
Cdch I:

®@ Dua phuong trinh d;,d, vé dang tham s6 va xdc dinh cédc véc-to chi phuong #'1, i cia cac dudng
thang dy,d>.

@ Lay cédc diém batky A € d1,B € d, va tim toa do clia @ Khi d6 dudng thang AB 1a dudng vudng
AB 1 d; {AB-?[I =0

&9 . Tur d6 tim dudc toa do cua cac
AB 1 d» AB- 1, =0

goc chung cua d;,d; khi va chi khi {
di€m A, B.
® DPudng vudng goéc chung d ciia dy,d» 1a dudng thang di qua cic diém A, B
Cdch 2:
@ Xaic dinh cdc véc-to chi phuong U1, U5, khi d6 [, ©>] 1a mdt véc-td chi phuong clia d.
@ Viét phuong trinh mit phing (P) di qua dy va c6 véc-to phap tuyén [%, @] va phuong trinh mit
phang (Q) di qua d, va c6 véc-td phap tuyén [, ©].

® Dudng vudng goc chung d ciia dy,d, chinh 1a giao tuyén clia cac mit phang (P), (Q).

$> Vidu 5. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho cic dudng thang chéo nhau dy,d, & d6 d; 1a giao
ctia hai mit phang (P) : 3x —2y = —1,(Q) : y+ 3z = 8; d; 1a giao ctia hai mit phing (P') : x — 4y =
—1,(Q) : 3y — z = 4. Viét phuong trinh dudng vudng géc chung ctia dy,d>.

90/114 ‘
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y J/ J J

B Th.S Nguyén Hoang Viet — 80905.193.688 m



Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc vai cude séng

$> Vidu 6. Viét phuong trinh dung vudng géc chung cia hai dudng thang sau d; : )TC == %;dz :

x—1 y—1 z—1
1 2 37

o Li gidi.

BAI TAP TU LUYEN

> Bai 9. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cdc dudng thang chéo nhau d; : s

x=—1+2¢t
y=1+t¢
z=3

va dz:

2 —1 1

. Viét phuong trinh dudng vuong géc chung ciia d; va d.

91/114’
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3. PHUONG TRINH DUSNG THANG TRONG KHONG GIAN Két ndi fri thirc véi cude séng

y 4/ J J

x=4-+t
$> Bai 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cdc dudng thang chéo nhau dy : { y =3 +3¢ va
7=3+4+2t
1 -2
dy: x—; = Ll = ZT Viét phuong trinh dudng vuong goc chung cua d; va d;.
o Loi gidi.
x=442t
$>Bai 11. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cic dudng thang chéo nhau d : { y =4 +2¢ va
g==3=0
—1 1 -2
ds: a 3 = y-|2- . > Viéet phuong trinh dudng vudng goc chung cua d; va d.
® Loi gidi.
58— Il =P
$> BAi 12. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho cic dudng thang chéonhaud; : { y=2+¢ va
7=—-3+3t
x=2+s
d> : { y=—3+2s. Viét phuong trinh dudng vudng géc chung ctia d; va ds.
z=143s
® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA BO TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

$>Bai 13. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c¢6 A(1;2;0),
B(4:6;0), D(—3;5;0). Viét phuong trinh dudng vudng géc chung ciia cic dudng thang SH va BC, & d6

H la tdm cua hinh vudéng ABCD.

D Loi gidi.

& Dang 15. Viét phuong trinh tham sé ctia dudng thdng

d' 1& hinh chiéu cia duong théng d trén mét phéng (P)

Dang bai nay thudng c6 hai huéng dé 1am

@ Th nhéit, lay hai diém bit ky trén d va xac dinh hinh chiéu vudng géc xudng (P), tiép tuc viét
phuong trinh di qua hai hinh chiéu ta dudc phuong trinh d’

® Thit hai, viét phuong trinh mit phang (Q) qua d va vudng géc véi (P), khi d6 d’ 1a giao tuyén clia

hai mit phang (P), (Q).

® Trong trudng hop d’ song song hay cit (P), ta chi can lay hinh chiéu cia mot di€ém xudng mit

phang (P).

> Vidu 7. Viét phuong trinh hinh chiéu vudng goc d’ clia dudng thang d : e = 1én

1 y-2

2 1 2

o
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3. PHUONG TRINH DUONG THANG TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc véi cude séng

‘ mit phéng (P) :x+y+z+1=0.

y 4/ J J

® Loi gidi.

$> Vidu 8. Cho mit phang (P) : x+y+z— 1 = 0, hiy viét phuong trinh dudng thang d 1a hinh chiéu

x=142t
vuong goc ciad' < y=1—1¢ 1én (P).
z=1-—t
® Loi giai
BAI TAP TU LUYEN

= 3 ,
yT = % trén mat phang toa do (Oxy).

$> Bai 14. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh hinh chiéu vudng géc ciia dudng thang d : — =

x+1

 Loi gidi.

hinh chiéu vudng géc ctia d trén mit phang (Oxz).

4> Bai 15. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(1;2;—3),B(2;5;7). Viét phuong trinh

94/114 ’

Loi

idi.

e
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két ndi tri thire véi cude séng

$> Bai 16. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai dudng thang d va mit phang (P) c6 phuong

x=4+2t
trinh d :

z=—1-2t
trén (P).

y=2+3t (t€R), (P):3x+y—z—4=0. Viét phuong trinh hinh chiéu vudng géc ctia d

® Loi gidi.

—1 y-

~ . 2,0 ~ A N 2 3 < A
¢S Bai 17. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang d : XT = = % Viet phuong

trinh hinh chiéu vudng géc d’ ctia d trén mit phang (P) : 3x —y+z—9 = 0.

<> Bai 18. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hinh chép S.ABCD c6 ddy Ia hinh binh hanh tam
1. Biét A(1;2;1, B(2;3;0), D(—2;1;2) va §(0;4;3). Goi M la trung diém SB va G la trong tim tam gidc
SBD. Viét phuong trinh hinh chiéu vuong géc ctia dudng thang MG trén mit phang (ABCD).

® Loi gidi.
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4. DE KIEM TRA CHUCNG |l Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

Biar4. DE KIEM TRA CHUONG III

SCaul @ diém). Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho cac di€ém A(1;0;0), B(0;1;0),
C(0;0;1), D(—2;1;—1).

a) Tim toa do trong tdm G cua tam giac BCD.
b) Viét phuong trinh mit phang (BCD).

¢) Viét phuong trinh mit ciu (S) c6 tim A va tiép xiic v6i mit phang (BCD).

® Loi gidi.

$> CAu 2 (2 diém). Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho hai diém A(1;3;—2) va B(0;3;—1).
a) Viét phuong trinh tham sb ctia dudng thang AB.

b) Gia st AB cat mit cAu tim O ban kinh /10 tai hai diém phan biét M, N. Tinh d6 dai MN.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

> Cau 3 (2 diém). Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, viét phuong trinh mét phing (P) biét
ring (P) chia truc Ox va khoang cach tit A(0; 1;2) dén (P) béng 1.

® Loi gidi.

&> Cau 4 (3 diém). Trong khong gian v6i hé truc toa d Oxyz, cho hai dudng théng d; va d» ¢6 phuong

-3 -3 5 2
trinhdlsz:yTzz—?)Védzzx—g :%:g

a) Chitng minh hai dudng thang d; va d» cat nhau, goi giao diém Ia I.

b) Tim toa do cac diém A, B 1an ludt thudc dy,d» sao cho tam gidc AIB cén tai I va c6 dién tich biang

Va1

42

® Loi gidi.
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4. DE KIEM TRA CHUCNG |l Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

B-DE SO 1B

&> Cau 1 (3 diém). Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho cic diém A(2,5,1), B(3,2,4),
C(~1,7,3), D(2,—4,8).

a) Tim toa do trong tam G cua tam giac ABC.
b) Viét phuong trinh mit phang (ABC).

¢) Viét phuong trinh mit cau (S) c6 tim D va tiép xtic v6i mit phang (ABC).
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

SCau2 @3 diém). Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho hai diém M(3;0;1) va N(6;—2;1).

a) Viét phuong trinh mit phang (P) di qua O va vudng géc véi MN.

, 2 2
b) Viét phuong trinh mat phang (Q) di qua M, N va tao véi (Oyz) mdt goc o thda cos o = 7

o Li gidi.

4> CAau 3 (2 diém). Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai duvng théng d; va d> c6 phuong

1
trinh d; :xzyzgvédz:x—i_z

:y:z—l.

a) Chiing minh ring d; va d, chéo nhau.

b) Tim toa d6 cac di€ém A, B 1an lugt thudc d;, d» sao cho MN song song véi mit phang (P):x—y+z=
0 va do dai MN = V2.

® Loi gidi.
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng
V' J J J

> Cau 4 (2 diém). Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho ba dudng thing c6 phuong trinh lan

1 1, \
Wotlad: dy=1(1€R), d:{y=u (uGR),A:x——}{—ZT.Viétphu’Ongtrinhmétcﬁu

z=t z=1+u
tiép xtc v6i ca dy,d» va ¢ tam thudc dudng thang A.
T ————— ——
® Loi gidi.
C-DE SO 2A
$>Cau 1. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phing (P) c6 phuong trinh t
%) + g = 1 cat céc truc toa do Ox, Oy, Oz lan lugt tai A, B, C. Tim toa dd trong tim va tim dudng tron
ngoai tiép AACB.
T

® Loi gidi.

$> Cau 2. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P): x+y—z—3 = 0 va mit
cau (S): x2 4 y% + z2 = 3. Viét phuong trinh mit phang (Q) song song véi (P) va tiép xic vdi (S).

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

~ 4 2 - 2 1
¢S Cau 3. (2,0 diem) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai dudng thang d;: : 3 = )% =
3 - 3 - 7 - 1 7 2 2 s
Z—; va dy: * T d 7 ¢ - Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém M (3;10;1) va cat ca
d1 va dg.
T —— ———
® Loi giai

$> Cau 4. (2,0 diém) Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho diém H(1;2;1). Goi () 1a mit phang
qua H, cat cac truc toa do Ox, Oy, Oz 1an ludt tai A, B, C sao cho H 1a truc tim AABC. Tim toa d6 A, B, C.

e

1 2 —1
mit phang (Q): x+2y+2z—3 = 0. Goi & 1a géc giita d va (Q). Viét phuong trinh mit phang (P) chita
d va tao véi (Q) mot goc o.

~ 4 2 - 1 2
¢S Cau 5. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho dudng thang d: il s

———

L&i gidi. _
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

D-DE sO 2B

y 4/ J J

Yy

2
tiép AACB.

$>Cau 1. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho miit phang (P) c6 phuong trinh g +

1 cat céc truc toa dd Ox, Oy, Oz 1an ludt tai A, B, C. Tim toa do trong tim va tim dudng tron ndi

o Loi

gidi.

$> Cau 2. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) c6 phuong trinh x —y —

z+3 =0 va mit cau (S) c6 phuong trinh x? + y? + 7

(S) tiép xtic v6i mit phang (P).

+2mx 4 3m = 0 (m 1a tham s6). Tim m d€ mit cau

o Loi

gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc vai cude séng

> Cdu 3. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cic dudng thang di: —— =

z—=3 x y—-1 z-5 . x y—1
4 9d2-1— 1 - 3 Vad3'1_ _1 2

ddng thai cat ca dy va ds.

x—1

y—2
2 3

— £ viét phuong trinh dudng thang (A) song song véi d,

&> Cau 4. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cic diém A(6;0;0), B(0;6;0) va

C(0;0;3). Tim toa do truc tdm H cia AABC.

® Loi gidi.

$> CAu 5. (2,0 diém) Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phang («): x —2y+2z+1=0va
mit cau (S): x> +y% +z% —4x — 6y — 62+ 17 = 0. Goi (C) 12 dudng tron giao tuyén ctia (S) va (o). Viét

phuong trinh mit cau (') chia (C) va tim nam trén mit phang (Oyz).
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

E-DE SO 3A

y 4/ J J

> Cau 1. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho ba di€ém A(1;—1;2), B(2;0;—1), C(1;-5;3).

Tim toa do di€m D sao cho ABCD Ia hinh binh hanh.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

¢S Cau 2. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho AABC ¢6 3 dinh A(m;0;0), B(2;1;2), C(0;2;1).

V35

Tim m dé SAABC = T

$> Cau 3. Cho bdn diém A(1;0;0), B(1;1;0), C(0;0;1), D(1;1;1). Viét phuong trinh mit cau ngoai

tiép ti dién ABCD.

$> CAu 4. Viét phuong trinh mit phang (o) di qua diém My(3; —1;0) va song song v6i mit phang

(B): 4x—2y—z+3=0.

$> Cau 5. Viét phuong trinh mit phang (ABC) di qua ba diém A(2;0;0), B(1;2;3), C(0; —1;4).
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

$> CAu 6. Viét phuong trinh mit phang () tiép xic v6i mit cau (S): x>+ (y—1)>+72 =9,
biét rang (o) song song v6i mit phang (B): 2x — 3y + /32 =0.

$> Cau 7. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, viét phuong trinh mit phang (P) chifa dudng thiang
d:

x—4 y+1  z—
2 -2

4 ) )
sao cho khodng cach tit A(5;3;1) dén (P) 1a 16n nhat.

$> Cau 8. Viét phuong trinh dudng thang (A) di qua diém M(0;3;1) va vudng géc véi mit phing

(a): 8x+4y+3z—1=0.

® Loi gidi.

=
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Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

$> CAu 9. Trong khdng gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P): x —2y+ 3z —4 = 0 va dudng thang
P

1 - 4 L3 IS 2 N v 2
Y 2 . Hay tim toa dd giao diém cua duong thang d va mat phang (P).

1 =5

d:

3

o Li gidi.

> Cau 10. Viét phuong trinh duong thang d di qua diém M(1;—1;1) va cit ci hai dudng thang

x=2+2t x=-2—¢
A: (y=—1+t (€R),AN: {y=3+3t (€R).
z=2-—1 ==
I — T

® Loi gidi.
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

F-DE sO 3B

y J/ J J

$> Cau 1. Trong khdng gian véi hé toa dd Oxyz, cho bon diém A(3;2;5), B(6;4;1),C(3;1;1), D(1;5;3).

Tinh thé tich t& dién ABCD.

® Loi gidi.

> CaAu 2. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(2;1;—1), B(3;0;1), C(2;—1;3), diém D
nam trén truc Oy va thé tich clia tif dién ABCD bang 5. Hay tim toa do cta diém D.

® Loi gidi.

¢ Cau 3. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai di€ém A(1;—-2;6), B(—1;2;4) va mit phang
(o0): 2x —2y+z—5=0. Hay tim toa do diém M thudc mit phang (&) sao cho MA + MB bé nhit.

® Loi gidi.

$> Cdu 4. Trong khdng gian vé6i hé truc toa d6 Oxyz, cho mit phang (&) : 2x —y — 3z + 10 = 0 va diém
M (2;—2;3). Viét phuong trinh mit phang (P) di qua M va song song v6i mit phang ().

® Loi gidi.

$> Cau 5. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, viét phucng trinh mit phang (P) di qua diém A(1;2;0)

2 - 1 1
va vudng goc v6i duong thang d : XT = % = %
Oi gidi _
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

Két néi tri thirc vai cude séng

y 4/ J J

$> Cau 6. Trong khong gian hé toa dd Oxyz, cho A(1;2;—1); B(—1;0;1) va mit phing (P): x + 2y —
7+ 1 = 0. Viét phuong trinh mit phang (Q) qua A; B va vudng géc véi (P).

® Li gidi.

¢S Cau 7. Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(1,0,0), B(0,—2,3) va

C(1,1,1). Viét phuong trinh mit phang (P) chifa hai di€ém A, B va cich diém C mot khoang bing

ﬁ.

® Loi gidi.

$> CAu 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(1;0;2), B(2; —1;3). Viét phuong trinh tham s6

ctia dudng thang A di qua hai diém A, B.

® Loi gidi.
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

y J/ J J

> CAau 9. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hai dudng thang
x=2t
d: le = y; Lo 2_32 vad': { y=1+4r (t€R). Hiy xét vi tri tuong ddi ciad va d'.
- =246t
T —

® Loi gidi.

$>Cau 10. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(1; —1;3) va hai dudng thang

x—4 y+2 z-1

x=2 y+1 z-—1

di: ,do: =
T I T T

vuong goéc véi dudng thang d; va cat dudng thang ds.

. Viét phuong trinh dudng thang d di qua diém A,

® Ldi gidi.

$>Cau 1. Cho 4 diém A(1;1;1), B(3;3;1), C(3;1;3), D(1;3;3).
a) Chiing minh ABCD la mot tif dién déu. Tinh thé tich ti dién ABCD.
b) Viét phuong trinh mit cau ngoai tiép ABCD.

¢) Viét phuong trinh mit phang (P) di qua AB va chia td dién ABCD thanh hai phan sao cho ti 1& thé

tich ctia ching la 3

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN Két ndi tri thire vai cude séng

y 4/ J J

$> CAu 2. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) : x — 2y 42z — 5 = 0 va hai diém
A(=3;0;1), B(1;—1;3).

a) Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A va song song véi (P).

b) Goi (d) dudng thing di qua A va song song véi (P). Hiy viét phuong trinh dudng thang (d) ma
khoéng cach tit B dén (d) 1a nhd nht.
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4. DE KIEM TRA CHUCNG |l K&t néi tri thire véi cudc séng

y 4/ J J

$> Cdu 3. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz cho mit phang (P) : x — 2y +2z — 1 = 0 va hai dudng
thine A x+1 _y  z+9 A x—=1_y=-3 z+1
AT TIT e 0 T T T 2

a) Ching minh ring A; va (P) cét nhau. Tim toa do giao diém ctia A; va (P).
b) Chiing minh ring A; va A, chéo nhau. Tinh khoang cach giita chiing.

¢) Xdc dinh toa d6 di€ém M thudc duvng thang A; sao cho khoang cach tit M dén dudng thang A, va
khodng cich tit M dén mit phing (P) bing nhau, biét M c6 toa dd nguyén.

® Loi gidi.
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Chuong 1. PHUONG PHAP TOA DC) TRONG KHONG GIAN
H-DE SO 4B

> Cau 1. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho cdc diém A(1;2;1), B(—2;1;3), C(2;—1;1) va
D(0;3;1).

Két ndi tri thire véi cude séng

y J/ J J

a) Chitng minh ABCD 1a mot tif dién. Tinh th€ tich ti dién ABCD.

b) Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A, B sao cho khoéng céch tit C dén (P) bing khoang céch
tit D dén (P).

$> CAau 2. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz cho mit phang (P) : 2x — 2y —z — 4 = 0 va mit cu
(S):x>+y*+722—2x—4y—62—11=0.

a) Ching minh ring mit phiang (P) cit mit cau (S) theo mot dudng tron.

b) Xéc dinh toa do tdm va tinh ban kinh cua duong tron do.

T ——— S
@ Loi gidi.

x=3+t 5 1

$> Cdu 3. Trong khong gian toa dd Oxyz cho hai dudng thang A : ¢ y =1 va A : x; = y; =
z=1

hd

X

a) Chiing minh rang A; va A, chéo nhau. Tinh khodng céch gitta chiing.
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4. BE KIEM TRA CHUONG Ili

Két néi tri thirc véi cude séng

y 4/ J J

b) Tim toa do chan duong vudng géc chung cia A| va A;.

¢) Xdc dinh toa d6 diém M thudc A; sao cho khoang cach tit M dén A, bang 1.

® Loi gidi.

$> Cau 4. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, viét phuong trinh mit phang () di qua M(2;1;2)
ddng thai cit cac tia Ox, Oy, Oz 1an ludt tai A, B, C sao cho tii dién OABC c6 thé tich nho nhét.

 Loi gidi.

=
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