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A. KIEN THUC ON TAP

1) PAI SO: TU GIOI HAN MOT BEN CUA HAM BEN PAO HAM CAC HAM SO LUONG GIAC.
2) HINH HOC: TU HAI PUONG THANG VUONG GOC DPEN KHOANG CACH.

B. LUYEN TAP

PHAN 1. TRAC NGHIEM

I. PAI SO VA GIAI TiCH

1. Gidi han ham so

Cau 1. Gia st lim f(a:) = —oova lim g(:z:) = —o0. Ta xét cac ménh dé sau:
flz :
Wlim[ f(z)-g(2)]=0 @ lim E ;—1 3)lim| f(z)+g(x)] = o
T—>a r—a g x T—a
Trong cac ménh dé trén:
A. Chi ¢6 hai ménh dé dung. B. Ca ba ménh dé déu diing.
C. Khong co rnénh dé nao ding. D. Chi ¢6 1 ménh d ding.
—3x+2
Cau 2. Tinh lim
o 6x+8—x—17
A. —0. B. 0. C. +o. D.é.
Cau 3. Trong cac m¢nh dé sau, ménh dé nao sai?
A. liml:+oo. B. liml:—oo. C. hmi:+oo. D. limL:-i-oo.
x—=0" x x—>0" x x—0" x x—>0" \/;
Cau 4. Trong bon gi6i han sau ddy, gidi han nao bang —oo?
A lim 22Xt B. lim % C. lim =24 D. lim >+ %
x40 x — X2 X — 2 x=2" x— 2 x>0y —
Cau 5. Trong cac gioi han duoi day, gidi han nao la +oo ?
2 1 g . 2x-1
A. lim == B. lim (—x'+2v+3). C. lim = p iy 271
x4 4 —x X—>+00 | x4t 4 —x
Cu 6. Cho lim (x—2),|— ;- Tinh gi6i han do.
x—2" —
A. 400, B. 1 C.0. D. —o
Cau 7. Biét hm f (x)=4.Khid6 lim ——— Sx) bang
x> (x + 1)
A, —0. B. 4. C. +o. D. 0.
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Céu 8. Chon két qua dung ciia lim (—4)65 —3x +x+ 1) .

X—>—0
A. 0. B. +o0. C. —0. D. 4.
Céu 9. Tinh gi¢i han lim (2x° —x* +1)
A. +. B. —. C. 2. D. 0.
Cau 10. Gi6i han lim (3x3 +5x° —9J§x—2023) bing
A. —0. B. 3. C. -3. D. +x.
Céau 11. Cho bang bién thién ham sd: y = 3_—;, phat biéu nao sau day 1a ding?
x_
X | - -2 +00
y' _ —
y a +oo
\ —00 \ b
A.alalimy. B. blalimy. C.bhlalimy. D.alalimy.
x—2" X—>—00 x—>2" X—>—00

Cau 12. Tim gidi han M = lim (\/x2 —4x —Jx —x). Ta dugc M bang

X—>—0

A. —i. B
2

L c.’. p.-L
2 2
Cau 13. Cho giéi han lim( 36x2+5ax+1—6x+b)=? va duong thing A:y=ax+6b di qua diém

X—>+00

M (3;42) v6i a,beR . Gid tri ctia biéu thie T =4’ +5 1a

A. 104. B. 100. C. 185. D. 169.
2
Cau 14. Cho [jm &YX £1+20017 1. (\/x2+bx+1—x)=2.Tinh P=da+h.
LT 12018 2 o
A P=3. B. P=—1. C.P=2. D. P=1.

2. Ham sé lién tuc
Céu 15. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén khoang (a;b) va diém x,. Khing dinh nao sau day sai?

A.Néu lim f(x)= f(x,) ththam s6 f(x) lién tyc tai x,.

B.Néu lim f(x)=lim f(x)= f(x,) vd x, €(a;b) thi ham s6 lién tyc tai x,.

C.Néu x, ¢ (a;b) thi ham s6 f'(x) gidn doan tai x,.
D.Néu lim f(x)=+oothi ham s6 f(x) gi4n doan tai x,.

X=X

Chu 16. Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén (a;b). Diéu kién can va du dé ham s6 lién tuc trén [a; 5] 14

A. lim /(x)= /(a) va lim f (x)= /(). B.lim /(x)= f(a) va lim /(x) =/ (b).
C. lim £ (x)= f(a) va lim £ (x)= £ (b). D. lim /(x)= f(a) va lim £ (x)= £ (b).

Céu 17. Cho d6 thij ciia ham s6 y = f (x) nhu hinh v& sau:
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Chon ménh dé ding.
A.Hamsd y=f x) c¢6 dao ham tai diém x = 0 nhung khong lién tuc tai diém x=0.
B.Hamsé y=f x) lién tuc tai diém x = 0 nhung khéng c6 dao ham tai diém x=0.

(

(
C.Ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 dao ham tai diém x=0.

(

D. Ham s6 y = f(x) khong lién tuc va khong c6 dao ham tai diém x=0.

4
$2+$ khix # 0;x # -1
) T+
Cau 18. Ham s6 f(x)= {3 khi x = -1
1 khix =10

A. Lién tuc tai moi diém trr cac diém thudc doan [-1; 0]
B. Lién tuc tai moi di€m trir diém x =0

C. Lién tuc tai moi diém z € R

D. Lién tuc tai moi diém trir diém x = -1

2 khiz=#0

c6 tinh chét

Céu 19. Ham s6 f(x) =
17 khiz=0

A. Lién tuc tai x = 2 nhung gidn doan tai x = 0 B.Liéntuctaix =4, x =0

C. Lién tuc tai moi diém z € R D.Liéntuctaix =3, x=4,x=0
3—x .
Ciu20. Chohamsé fx)= | -1y  “0¥73
m khi x = 3
Ham sb da cho lién tuc tai x = 3 khi m béng
A. -1. B. 4. C. 4. D. 1.
X160 s a
Céu2l.Tim m déhamsd f(x)=1 x—4 ~  liéntuc tai diém x=4.
mx+1 khix<4
A.mzz. B. m=8. C.mz—z. D. m=-8.
4 4
2
, VX2 i x20 , 9
Cau 22. Cho ham so f(x): X . Tim cac gia tri thuc ctia tham s6 a dé ham

2a—§ khi x=0
4

s f(x)lién tuc tai x=0.
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3
Aa=—>. B. a= C.a=—2. D.a=>.
4 3 4
Cau 23. Cho phuong trinh 2x* —5x* + x+1=0 (1) .Chon khang dinh diing trong cic khang dinh sau

(USH NN

A. Phuong trinh (1) c¢6 diing mot nghiém trén khoang (-2;1).
B. Phuong trinh (1) v6 nghiém.
C. Phuong trinh (1) ¢6 it nhét hai nghiém trén khoang (0;2).
D. Phuong trinh (1) v6 nghiém trén khoang (-1;1).

Cau 24. Phuong trinh nao dudi déy co nghiém trong khoang (0;1)

A. 22X =3x+4=0. B. (x—1) —x"-2=0.
C. 3x*—4x*+5=0. D. 3x** —8x+4=0.
3. Dao ham

Céu 25. Phat biéu ndo trong cac phat biéu sau 1a ding?
A.Néuhamsd y=f (x) c6 dao ham tréi tai x, thind lién tuc tai diém do.

B. Néu ham s6 ¥ = f(x) c6 dao ham phdi tai x, thi n6 lién tuc tai diém do.

C.Néuhamsd y= f (x) c6 dao ham tai x, thi no lién tyc tai diém —x, .
D. Néuhamsd y= f (x) c6 dao ham tai x, thi no lién tyc tai diém do.
1

Cau 26. Cho ham s6 y =—. Tinh ti s0 Ey theo x, va Ax (trong d6 Ax 1a so gia cua doi so tai x, va Ay

=

1a s6 gia twong tmg cua ham sb) duoc két qua 1a

Ay B Y- 1 c¥h. 1 p&y__ T
Ax  x,+Ax Ax  x,+Ax Ax  x,(x,+Ax) Ax  x,(x,+Ax)
Cau 27. Cho ham sd y= f(x) c6 dao ham thoa man f'( ) 2. Gia tri ctia biéu thirc hrr(} (x) g( )
x—> X —
bang
1 1
A. 12 B. 2. C. —-. D. —.
3 2
CAu 28. Pao ham ciahamsd y=x" +5x> +1 taix.=-I11a
A.13. B. 10. C.-7. D.7.
Cau 29. Dao ham ctia ham sé y=x7" 1a
A y'=x7 B. y'=-2022x"""  C. p'=2022x7"%.  D. y'=-2022x"",
Cau 30. Cho ham s6 y =——. Tinh y'(3)
A B. -2 c.-2. D.>.
2 4 2 4
, VAT i v 20
Cau 31. Cho ham s6 £ (x) = 4 .Tinh f"(0).
1 khi x=0
4
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) 1 1 1
A. Khong ton tai. B. f'(0)=—. C. 1/'(0)=-. D. /'(0)=—.
sinwi B 7(0)=k r(0)-1 7o)
4 3
Céu 32. Pao ham ciia ham sb y:%+5%— 2x +a* (a 13 hing sd) bang
A 2x3+5x2—L+2a B. 2x° +5x* + !
J2x 242x
1
C. 2% +5x* ———. D. 2x* +5x* -2
J2x
. : 1
Cau 33. Ham s0 nao sau day c6 dao ham bang —?
J2x
1
A. f(x)=2x. B. f(x)=+/x. C. f(x)=+2x. D. f(x)=-

J2x
CAu 34. Cho céc ham sb u = u(x),v=v(x) co dao ham trén khoang J va v(x)=0 voi VxeJ.Ménh dé

nao sau day sai?

A. I:u(x)+v(x):|’ =u'(x)+v'(x). B. { ! = v'((x) .

C. [u(x).v(x)]’ :u'(x).v(x)+v’(x).u(x). D. {u(x) = u'(x).v(x)—v'(x).u(x)'

Cau 35. Pao ham cua ham sd y=sin 2x 1a
A. y'=cos2x. B. y'=—-2cos2x. C. y'=2cosx. D. y'=2cos2x.

CAu 36. Cho ham sb y=+/x* . Gi4 tri dao ham ctia ham sb tai x = 2023 1a
A. Khong ton tai. B. 2023. C.1. D. 0.
CAu 37. Pao ham ctia ham sé y = x/x 1a

N Jx 1 -1
-

Ay B.y'=——. C.y'=—. D. yl:ﬁ'

Céu 38. Ham sd c6 dao ham bang 9(x +5)*1a

A. y=3(x+5)". B. y=3(x+5). C. y=-3(x+5). D. y=3(x+5)".
Céu 39. Cho ham sd y = cot 2x . Trong cac dang thirc sau dang thirc nao ding ?
A. y'+2y*+2=0. B. y'-2y"+2=0. C. y'-2y"-2=0. D. y'+2y*-2=0.

Cau 40. Cho ham s6 y = %xS —2x” —5x . Tap nghiém ciia bat phuong trinh 1" >0 1a
A. [-1;5] B.O. C. (-o—1)U(540). D, (—o0;—1]U[5;+0).
Céu 41. Cho ham s y=(m+2)x3+%(m+2)xz+3x—l, m 13 tham sb. SO cic gia tri nguyén m dé

y'>0,VxeR la
A. 5. B.3 C.4 D.Co6vOsdb meZ.

. 2 1 S )
Cau 42. Mot vat roi tu do c6 phuong trinh chuyén dong s = 5 gt’, g=9,8m /s’ va t tinh bing gidy. Van

tdc tai thoi diém ¢ = 55 bang
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A. 49m/s . B. 25m/s. C.20m/s. D. 18m/s.
Céau 43. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia dd thi y = x> + x—2 tai diém c6 hoanh d6 x,=-1.
A, x+y-1=0. B. x—y-2=0. C. x+y+3=0. D. x—y-1=0.
Céu 44. Phuong trinh tiép tuyén cta do thi (H): y= x—2 tai giao diém cua (H) va truc hoanh 1a
X+
1
A. y=x-3. B. yzE(x—l). C. y=3x. D. y=3(x-1).

Céu 45. Cho ham s6 y=x"—3x>+1 ¢6 dd thi 1a (C). Phuong trinh tiép tuyén cta (C) song song véi
duong thing y =9x+10 1a

A. y=9x+6,y =9x—28. B. y=9x,y=9x-26.

C. y=9x-6,y=9x-28. D. y=9x+6,y=9x-26.

A \ A x° 2 YW RET <A \ - A A L AR a1 <A
Cau 46. Cho ham so y =?+3x —2¢06 do thi la (C) Viét phuong trinh ti€p tuyén vdi do thi (C ) biét

tiép tuyén co hé sd goc k=-9.

A. y+16:—9(x+3). B. y=—9(x+3). C. y—16:—9(x—3). D. y—16:—9(x+3).
Céu 47. Cho ham s6 y = x* —3x? +2x . C6 tat ca bao nhiéu tiép tuyén cta dd thi ham sb di qua diém
A(-1;0)?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Céu 48. Cho ham s6 y = - — ¢6 d thi (C). C6 bao nhiéu tiép tuyén cua (C) ct truc Ox, Oy lan lugt tai
tai hai diém A va B thoa man diéu kién O4=40B.

A. 2. B. 3. C. 1. D. 4.

Cau 49. PT tiép tuyén cta d6 thi ham sé y =x’ c6 hé sb goc cua tiép tuyén bang 3 1a

A. y=-3x+2,y=3x+2. B. y=3x+2, y=3x+3.

C.y=-3x+2,y=3x-2. D. y=3x-2, y=3x+2.

Cau 50. Phuong trinh tiép tuyén cua do thi ham sé y = x* +2x* —1 ¢6 tung do cia tiép diém bang 2 1a

A. y=2(4x-3), y=-2(4x+3). B. y=2(4x+3), y=-2(4x-3).

C. y=2(4x-3), y=2(4x+3). D. y=-2(4x-3), y=-2(4x+3).

Cau 51. Cho biét khai trién (1+2x =, + ax +a,x’ +...+ a,,x* . Khi d6 tong

S=a,+2a,+..+2022a,,, c6 gia tribang

)2022

A. 20223, B. 2022.3%%. C. 40443 D. Két qua khéc.
Céu 52. Pao ham cip 2n,n e N* ciia ham sd y = cos’x 1a
A. 27" cos2x B. (-1)" 2" ".cos2x  C. (-1)".cos2x D. (-1)".2*""

Céu 53. Mot chuyén dong thang xac dinh boi phwong trinh s =7 —3¢> +5¢+2, trong d6 ¢ tinh bang gidy
va s tinh bang mét. Gia toc cua chuyén dong khi =3 Ia

A. 24 m/s’, B. 12 m/s’. C. 17 ms’. D. 14 m/s’,
Céu 54. Mot chét diém chuyén dong c6 phuong trinh S =2¢* + 61> —3¢+1 voi ¢ tinh bing gidy (s) va S

tinh bang mét (m). Hoi gia toc cia chuyén dong tai thoi diém ¢ =3(s) bang bao nhiéu?
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A. 88(m/sz). B. 228(m/sz). C. 64(m/s2). D. 76(m/s2).

. 1
Cau 55. Mot vat chuyén dong theo quy ludt s = _5t3 +3t* +20 v6i £ (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vat bit ddu chuyén dong va s (mét) 1a quing duong vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian dé. Quing
duong vat di duoc tinh tur luc bt dau chuyén dong dén lac vat dat van toc 16n nhat béng
A. 20m. B. 28m. C. 32m. D. 36m.
I1. HINH HOC
4. Hai dwong thing vuéng géc
Cau 56. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding ?
A. Néu duong thang a vudng goc véi duong thang b va duong thang b vudng goc véi dudng thang c thi
duong thing a vudng goc voi duong thing c.
B. Néu duong thing a vudng goc véi dudng thang b va duong thang b song song voi duong thang c thi
duong thang a vudng goc véi duong thang c.
C. Cho ba dudng thing a, b, ¢ vudng goc nhau tirng d6i mot. Néu c6é mot duong thang d vudng goc véi
a thi d song song vdi b hodc c.
D. Cho hai duong thang a va b song song nhau. Mot duong thang ¢ vudng goc véi a thi ¢ vudbng goc véi
moi duong thing nam trong mit phang tao bai hai dudng thing a va b.
Cau 57. Cho tir dién ABCD c6 AB = AC = AD va BAC = BAD = 60°,CAD =90°. Goi 1, J la trung diém
cia AB, CD. Khi d6 goc giita AB va IJ bang
A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 30°.
Céu 58. Cho biét khang dinh nao sau déy la sai
Cho cac tam giac déu ABC, ABD va ABE, trong d6 tam giac ABC va ABD cung thudc mot mit phang con
tam gidc ABE khong thudc mit phing d6. Goi I 1a trung diém AB ta c6
A. CE vuong goc DE. B. CD vudng goc véi AB.
C. BE vuong goc AE. D. AB vudng goc EL
Céu 59. Trong khong gian cho trude diém M va duong thing A. Cac duong thing di qua M va vudng
gbc voi A thi:
A. vudng goéc véi nhau. B. song song v&i nhau.
C. cing vudng gbc v6i mot mat phang. D. ciing thudc mot mit phang.
Céu 60. Trong khong gian, cho cac ménh dé sau, ménh dé nao 1a ménh dé dung?
A. Mot duong thang vudng goc voi mot trong hai duong thang vudng goc thi vudng goc voi dudng
thang con lai.
B. Hai duong thang cliing song song voi duong thiang thir ba thi song song véi nhau
C. Mot duong thang vudng goc véi mot trong hai duong thang song song thi vudng goc voi dudng
thang con lai.
D. Hai dudng thing cting vudng goc voi duong thang thir ba thi vudng goc véi nhau.
Cau 61. Cho t dién MNPQ c6 hai tam gidc MNP va ONP 1a hai tam giac can 1an luot tai M va Q.
Goc giita hai duong thaing MQ va NP bing
A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.
Céu 62. Cho tr dién ABCD c6 CAB=DAB=60°, AB=AD=AC. Goi ¢ 1a gbc giita AB va CD.
Chon ménh dé dang?

A. 9 =60°. B. COS(pZ%. C. p=90°. D. cosgz):%.
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Céu 63. Cho hinh 1ap phuong trinh ABCD.A'B'C'D’. Goi M 1a trung diém ctia DD’ (tham khao hinh
v& dudi day). Tinh cosin ctia goc gitra hai duong thing B'C va C'M .

A i}
— =

B,

0

A.&. B.L. C.L. D.l.
9 J10 3 3
Cau 64. Cho hinh chop S.ABC c6 S4, SB, SC vuodng goc véi nhau d6i mot va SA4 =SB =SC. Goi M
1a trung diém ctia AC . Goc gitra SM va AB bang
A. 60°. B. 30°. C. 90°. D. 45°.
Cau 65. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng ABCD canh 4a, 1dy H, K lan luot trén cic canh

AB, AD sao cho BH =3HA, AK =3KD. Trén dudng thing vudng goc voi mit phing (ABCD) tai H lay

didm S sao cho SBH =30°. Goi E 1a giao diém cia CH va BK . Tinh cosin cua goc giita hai dudng
thang SE va BC.
28 18 36 9

A.S\/@. B.S\/E. C.S@. D.S@.
Cau 66. Cho hinh ch6ép S.ABCD c6 tat ca cac canh déu br:ing a.Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
AD va SD . Sb do cua goc giira hai duong thing MN va SC 1a

A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°.
Céu 67. Trong hinh hop A4BCD.A'B'C'D’ ¢6 tht ca cac canh déu bing nhau. Trong cic ménh dé sau, ménh

dé nao sai?

A. BB' 1 BD. B. AC' L BD. C. A'B1 DC'. D. BC' L AD.
Céu 68. Cho hinh 1ap phuong 4BCD.A'B'C'D’. Pudong thang nio sau ddy vudng goc v6i dudng thang BC'?
A. AD. B. AC. C. BB'. D. AD'.

Cau 69. Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh thoi tim O va S4 = SC, SB = SD . Trong cac ménh dé
sau ménh dé ndo sai?
A. AC L SD. B. BD 1 AC. C. BD1.54. D. AC 1. 54.
5. Dwong thing vudng géc véi mat phing
Cau 70. Khang dinh nao sau day sai?

A. Néu duong thang d vudng goc véi mit phing (a) thi d vudng goc voi hai duong thang trong mat
phang (a).

B. Néu duong thing d vudng goc v6i hai dudng thang ndm trong mat phang (a) thi d vudng goc véi
mit phang ().

C. Néu duong thang d vudng goc v6i hai duong thang cat nhau ndm trong mit phang (a) thi d vuong
goc véi bat ky dudng thing nio ndm trong mit phang (a) .

D.Néu d L (@) va duong thing a//(a) thi d La.
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Céu 71. Trong khong gian, cho 3 duong thang a,b,c phén biét va mit phang (P). Ménh dé nao sau day

ding?
A.Néualcva (P)J_c thi a//(P). B.Néualcvablcthiallb.
C.Néualbvablcthialc. D.Néu a L b thi a va b céit nhau hodc chéo nhau.

Céu 72. Ménh dé nao ding trong cac ménh dé sau day?
A. Géc giita duong thang @ va mit phing (P) bang goc gira duong thing a va mit phang (Q) thi mat
phang (P) song song hodc tring véi mét phang (Q).
B. Géc giita dudng thang a va mat phiang (P) bang goc gilta duong thing » va mit phang (P) thi
duong thiang a song song véi duong thang b .
C. Géc gifta duong thang @ va mit phang (P) bing goc giita dudng thing » va mit phang (P) thi
duong thiang a song song hodc tring véi dudng thang b .
D. Goc gitta dudng thiang va mit phang bang goc gitra dudng thiang d6 va hinh chiéu cua no trén mit
phang d cho.
Céu 73. Cho tir dién ABCD c6 hai mit ABC va ABD 14 hai tam giac déu. Goi M 13 trung diém cta AB .
Khang dinh nao sau day ding?

A.CM L (ABD). B. 4B L(MCD). C. AB L (BCD). D. DM 1 (ABC) )
Céu 74. Cho tir dién 4BCD c¢6 AB = AC =2, DB = DC = 3. Khang dinh nao sau day ding?
A. BC L AD. B. AC LBD. C. 4B 1 (BCD). D. DC 1 (4BC).

Cau 75. Cho hinh chép SABCD c6 SA vudng goc v6i day va day 1a hinh thang vudng c6 day 16n AD gap
d6i day nho BC, dong thoi dudng cao AB = BC. Khi d6 sé mit bén ctia hinh chép da cho 1a tam giac vudng
bang bao nhiéu?

Al B.2. C.3. D. 4.

Cau 76. Cho hinh 1ap phuong ABCD. A’B’C’D’. Khi do6
A. mit phang (AB’D’) vudng goc véi A’C’. B. mit phang (AB’D”) vudng goc véi A’D.
C. mit phang (AB’D’) vudng goc v6i A’B. D. mit phing (AB’D’) vudng goc véi A’C.

Cau 77. Cho hinh chép SABC c6 SA vudng gbéc voi day va day la tam gidc vudng tai B. Goi AM la duong
cao cuia tam gidc SAB (M thudc canh SB), khi d6 AM khong vudng goc véi doan thang nao dudi day

A. SB. B. SC. C.BC. D. AC.
Céu 78. Cho hinh chép SABCD c6 SA vudng goc véi day va day 1a hinh thang vudng c6 day 16n AD gip
d6i day nho BC, dong thoi duong cao AB = BC. Khi d6 goc giita SD va mit phang (SAC) 1a goc nao dudi
day

A. DCS.. B. DSC. C. DAC. D. DCA.
Cau 79. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC ) ; tam giac ABC déucanh ¢ va SA=a (tham khao hinh vé

bén). Tim géc giita dudng thang SC va mit phang (A4BC).

N

A. 60°. B. 45°. C. 135°. D. 90°.
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Céu 80. Cho tir dién déu ABCD . Goi ¢ la géc gitta duong thang AB vamp (BCD). Tinh cosg.

A

w|&

A. cosp=0. B. COS¢7=%. C. cosp=—. D. COS¢=%.

Cau 81. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh thoi tam O, SO L (ABCD). Goc gitta SA4 va mat phang
(SBD) 1a goc

A. 4S0. B. S40. C. SAC. D. ASB.
Céu 82. Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a . S4 vudng goc véi mit phang (ABCD) va

SA=a6 (hinh v&). Goi a la goc giita duong thing SB va mit phing (SAC). Tinh sine ta duge két
qua la

N g2
14 2

B .1
2 5

CAau 83. hinh chop S.4ABCD c¢6 day 1a hinh thoi canh 2a, ABC = 60", SA=a~/3 va S4 L (ABCD) . Tinh
goc gilta SA va mit phang (SBD).

A. 60°. B. 90°. C. 30°. D. 45°.
Cau 84. Cho tor di¢n ABCD c¢6 tam gidac BCD déu canh a, AB vuong goc véi mp (BCD) ,AB=2a. M
1a trung diém doan AD ,goi @ 1a goc gitta CM v6i mp (BCD), khi d6

V3 2.3 32 J6

A. tango:7. B. tango:T. C. tangozT. D. tangozT.

Céu 85. Cho hinh chdp S.4BCD co6 day 1a hinh vudng canh 2a. Tam gidc S4B déu va nam trong mat
phing vudng goc voi day. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia SC va AD (tham khao hinh v&).

Géc gitta MN va mit ddy (4BCD) bang
A. 90°. B. 30°. C. 45°, D. 60°.
10
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Céu 86. Cho hinh chop S.ABC c6 SA =SB =SC va tam giac ABC vudng tai C. Goi H 1a hinh chiéu
vuong goc S 1én mit phang (ABC). Khang dinh nao sau day la khiang dinh ding?

A. H 13 trung diém ctia canh AB. B. H latrong tam tam giac ABC .
C. H la tryc tam tam gidc ABC . D. H la trung diém cua canh AC .

CAu 87. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L(ABCD)va ddéy ABCD la hinh vuéng tdm O; Goi [ 1a trung
diém cua SC ; Xét cac khang dinh sau:
1. O L(A4BCD).

2. BD 1.8C.
3. (8SAC)1a mit phang trung truc cta doan BD.

4. SB=SC=SD.
Trong bon khing dinh trén, sé khang dinh sai 1a
A. 1. B. 4. C.2. D. 3.

6. Hai mat phing vuéng géc
Céu 88. Hai mit phang cing vudng goc v6i mit phing thir ba thi

A. song song voi nhau.

B. trung nhau.

C. khong song song vi nhau.

D. giao tuyén néu c6 cua chung s& vudng goc vi mit phang thir ba.
Céu 89. Cho biét khing dinh nao sau day sai ?

A. Hinh hop 1a lang try ding.

B. Hinh hdp chi nhat 1a lang tru ding.

C. Hinh Iap phuong la lang tru ding.

D. Hinh lang tru c6 mot canh bén vudng goc voi day la lang try dang.
Cau 90. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’, khi d6 mit phang (ACC’A’) khong vudng goc véi mit
phang nao dudi day

A. (BDD’B’). B. (BDA’). C. (CB’D’). D. (DCB’A”).
Céu 91. Cho hinh chép SABCD c6 SA vudng goc véi day va day 1a hinh thang vudng c6 ddy 16n AD gip
d6i day nho BC, dong thoi dudng cao 4B = BC. Khi d6 goc gitra mit phang (SCD) va (ABCD) 1a gbc nao
dudi day

A. SCA. B. SBC. C. SCD. D. SDA.
Céu 92. Cho c4c dudng thing a,b va cacmp («),(B). Chon ménh dé diing trong cic ménh dé sau
L b
a9 ), B. 1Y Shil(a).
ac(p) al(a)
alb (a)L(B)
C.jac(a)=(a)L(B). D.<ac(a) =alb.
bc(ﬂ) bc(ﬂ)

Cau 93. Cho hinh chop S.ABCD déu. Goi H la trung diém cua canh AC . Tim ménh dé sai?

A. (SAC)J_(SBD). B. SHJ_(ABCD). C. (SBD)J_(ABCD). D. CDJ_(SAD).
Céu 94. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam giac ABC vudng cantai A. Goi M 1a trung diém
cua BC, m¢nh dé nao sau day sai ?

A. (ABB') J_(ACC'). B. (AC'M) J_(ABC). C. (AMC’) J_(BCC'). D. (ABC)J_(ABA').

11
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Cau 95. Cho hinh chop tr giac S.ABCD c6 day la hinh chit nhat canh AB =4a, AD =3a . Cac canh bén
déu c6 do dai Sa . Tinh goc  giita (SBC) va (ABCD).

A. a = 75°46'. B. a = 71°21". C. a ~68°31". D. a ~65°21".
Cau 96. Cho tir dién S.4BC c¢6 cac canh S4, SB; SC d6i mdt vudong goc va SA=SB=SC =1. Tinh
cosa , trong 0 « 1a goc giira hai mét phing (SBC) va (4BC)?

A. cosa:L. B. cosazL. C. cosazL. D. cosazL.

2 23 32 3

Cau 97. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, duong cao SA4 = x . Goc gitra (SBC ) va
mit day bang 60°. Khi d6 x bang

A DO B. 3. ALY D. L.
2 2 3
Cau 98. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB=a; AD z%. Mit bén SAB la

tam gidc can dinh S va nim trong mét phiang vudng goc voi mit phing (ABCD). Biét ASB =120°. Géc
gitta hai mat phang (S4D) va (SBC) bang:
A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.

7. Khodang cdch
Céu 99. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L(ABCD), SA=2a, ABCD la hinh vudng canh bing a. Goi O

1a tim ctia ABCD, tinh khoang cach tir O dén SC .

a2 a3 a3 a2

A. . B . C . D. .

4 T3 T4 3
Cau 100. Cho hinh chép S.ABC c6 S4 L (ABC), SA= AB=2a, tam giac ABC vudng tai B (tham khéo
hinh v&). Khodng cach tir 4 dén mit phang (SBC) bang
S

A a3 B.a. C. 2a. D. av2.
Céu 101. Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng tim O, S4 vudng goc v6i mat day. Hoi ménh dé
nao sau day la sai?

A. d(B,(SCD))=2d(0,(5CD)). B. d(A,(SBD))=d(B.(SAC)).

C. d(C.(S4B))=d(C.(S4D)). D. d(S.(ABCD)) = SA.
Cau 102. Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O; mit phing (SAC)
vudng goc véi mat phing (SBD). Biét khoang cach tir O dén cac mit phiang (SAB),(SBC ),(SCD) lan
lugt 1d 1;2;+/5 . Tinh khoang cich d tir O dén mit phing (SAD).
12
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Ad= 2 B.d= 2 C.d=42. D.d=£.
\ 20 V19 2

Cau 103. Cho hinh chép S.4BCD c6 déy ABCD la hinh vudng tim O, SA 1 (ABCD). Goi I la trung
diém ctia SC . Khoang cach tir / dén mit phang (4BCD) béing do dai doan thing nao?

A. IB. B. IC. C. 4. D. 10.

Céu 104. Cho hinh chép S.ABCD day 1 hinh thoi tim O canh a, 4BC = 60°, SA L (ABCD), S4 = 37“

Khodang cach tir O dén mt phang (SBC) béng
A2 B. 2% c. . D. 24
8 8 4 4
Cau 105. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a. Goc BAC =60°, hinh chiéu cua
dinh S 1én mat phang (ABCD) tring vé6i trong tim clia tam gidc ABC, gbe tao bodi hai mét phang (SAC)
va (ABCD) 1a 60° . Khoang cach tir B dén mat phang (SCD) béang
3a 3a 9a a

A, —=. B. . C. ——. D. —.
27 J7 247 27
Cau 106. Cho hinh 1ap phuong 4BCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh khoang cach giita hai dudng thing 4B’ va
CD’

A. “‘25. B. a. C. a2. D. 2a.

Cau 107. Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh thoi canh 1a 2a, ABC = 60°. Tam giac SAD la tam giac

5 . : . . 2 A 1
déu va nam trong mat phang vuong goc véi day. Goi M la diém trén canh 4B sao cho B = 3 Khoang

cach giita hai duong thang SM va BC bang

A. @a. B. @a. C. ﬁa. D. ﬁa.
10 5 2 4

Cau 108. Cho hinh chop SABCD ¢ SA vudng goc day va day 1a hinh thang vudng c6 day 1on AD gap doi
ddy nho BC, ddng thoi duong cao 4B = BC = a. Biét SA=a+/3 . Khi do khoang cach giita hai duong thing

chéo nhau AD va SC bang
A h=2a. B.h=2 C.h:&. D.h:&.
‘ 2 2 2

PHAN IL TU LUAN

I. PAI SO VA GIAI TICH

Bai 1.

1) Xét tinh lién tuc cta ham sb
X +27 . —x?=-2x+3 )

2) f()=1 x13 MY pic- 3 b) S =1 w1 P gin o

4x+15 khix>-3 —4 khi x=1

2) Xét tinh lién tyc ciia ham so sau trén tap xac dinh cta nd.

13
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xz—\/; 3x2+|x|
— khix<l —— khix#0
a) f(x)=1 Jx-1 b) f(x)=1 «x
3 khi x>1 1 khi x>0
9 , 2x% +5x+3 ihi
3) a) Xac dinh gia tri cia a dé ham s6 f(x) = x+1 Lx> hen tuc tai x = -1
2ax+5 khi x <-1
. / @ khi x #1
b) Xéc dinh gi4 tri cia a déhamsd f(x)={ x2_1 " lién tuc trén (0;+o0)
a’ khi x=1
X+3-+2x+2 )
khi x>1
x—1
¢) Xac dinh a vab dé ham s0 f(x) =1 ax’ +bx khi —1<x<1 liéntuctaix=171vax=-1
2
R b khi x <1
x —1

Bai 2. Ching minh rang;
a. Phuong trinh 3x° + 2x — 2 = 0 ¢6 it nhit mot nghiém.

b. Phuong trinh cos2x = 2sinx — 2 ¢6 it nhat hai nghiém trén khoang (—%;7[)

c*. Phuong trinh m(x - 1)(x’ - 4) = x° - x - 1 c6 ba nghiém phan biét véi moi m #0

Bai 3. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

a. y=x>+1)(3-2x%) b. y= sinz(%—Zx) c.y=

2_
d y= M e. y=x3,c0s2x f.y= ,/1+tan(x+l)
2x -1 X

Bai 4.

c.

f.
&

Cho ham s6 y = sin’x + cos x . Giai phuong trinh y’ = 0.

Cho ham s y = 3sin2x + 4cos2x + 10x . Giai phuong trinh y’ = 0.
Cho ham s6 y = f(x)=+/x" +3x—1. Gidi bt phuong trinh f"'(x)>1
Cho ham sb f{(x) = x* - 2x? - 3. Giai bat phuong trinh f’(x) < 0.

3

Cho f(x) =" —mx* +(2m+1)x—15. Tim m d& ’(x) < 0 véi VxeR.
Cho y = x.sinx, chimg minh rang: xy -2(y -sinx) + xy’’ = 0.

Choy = +2x+x’ chung minh ring y y”+] =0.

Bai 5. Viét phuong trinh tlep tuyén cta dd thi ham s6 y =x° — 3x + 2

a. Tai giao diém cua dd thi voi truc Oy.
b. Tai giao diém cua dd thi voi truc Ox.
c.
d
e.

Tai diém c6 tung d6 bang 4.

. Biét tiép tuyén d6 c6 hé sb goc bang 27.

Biét tiép tuyén d6 song song v6i dudng thang y = - 3x — 2.

14
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g. Biét tiép tuyén do vudng goéc véi duong thang y = -gx +2018.

Bai 6. Tinh tong S =1 + 2.2 + 3.22 + 4.23 +.. .+ 2020.2%°"° + 2021.22020,
I1. HINH HQC
xs C g aA \ . g, M 3
Bai 7. Cho tir dién déu SABC canh la a .Goi I 1a trung diém cia BC, M e SI: S = 3
a. Xac dinh hinh chiéu cta S trén (ABC) va ching minh BC L SA.
b. Tinh goc gilta mat bén va mat day cua hinh chép va do dai doan AM.
c. Goi (P) 1a mp chira AM va song song v6i BC. Xac dinh va tinh dién tich thiét dién cua hinh chép cit
bdi (P).
d. Tinh khoang cach tir I dén (P) va goc tao boi AB va (P).
Bai 8. Cho hinh chop S. ABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, SA L(ABC) va
SA = AB = BC = a; H 1a trung diém cta AC, BK 1a dudng cao ctia tam giac SBC.
a. Chirng minh BH | (SAC); SC L (BHK).
b. Tinh cac canh va dién tich tam giac BHK.
c. Tinh gbc tao boi: AB va SC, SB va (BHK), (SBC) va (SAC).
d. M 14 trung diém ctia AB, goi (P) 1a mat phang di qua M va vudng goc voi SC. Dung thiét dién cia
hinh chép cit boi mit phang (P). Tinh do dai cac canh cua thiét dién theo a.

Bai 9. Cho hinh hdp ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day 1a hinh thoi ABCD tadm O canh véi BED =60". Hinh chiéu
vuong goc cua B’ trén (ABCD) trung voi O, BB’ = a.
a. Tinh goc gitra canh bén va mat day cia hinh hop.
b. Tinh khoang cach: tir D’ dén (ABCD), giita BD va B’C.
c. Ching minh (ACC’A’) L (BDD’B’).
Bai 10. Cho d 1a duong thiang vudng goc voi mp(ABC) tai A, mot diém S nam trén d. Goi H va K 1an luot
la tryc tam cac tam giac ABC va SBC.
a. CMR: AH, SK, BC ddng quy va SC L (BHK), HK L (SBC).
b. Puong thang HK cit d tai R. Ching minh tir dién SBCR ¢6 cac cip canh ddi dién vudng goc.
c*. Khi tam gidc ABC déu canh a, S di dong trén d.
cl) CMR: SA.AR khong dbi.
c2) Tim vi tri cua S dé d6 dai doan SR dat gia tri nho nhét.
Bai 11. Cho tam giac SAB déu va hinh vuéng ABCD canh bang  nam trén hai mit phang vudng goc véi
nhau. Goi I, J, K, E, F lan luot 1a trung diém cac canh AB, CD, AD, SA, SB.
a. CMR: (SAD) L (SAB), (SIJ) L (SCD), (SCK) L (SID).
b. Tinh gbc tao boi: SD va (ABCD), (SCD) va (ABCD), (SAB) va (SCD).
c. Tinh khoang cach: tir A dén (SBC); giira hai duong thing AB va SC.
d. Goi G 1a giao diém ctia CE va DF. Chimg minh : GE L SA, GE L SA, G la trong tim tam giac SHJ.
e*. Goi M la diém di dong trén doan SA. Tim tap hop hinh chiéu cua diém S trén
mit phang (CDM).
Bai 12. Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la nira luc giac déu (4D > BC), SA L (ABCD).Goi B’, C’,
D’ 1an luot 1a hinh chiéu clia A trén c4c canh SB, SC, SD
a. CMR: BD L (SAB), CD_L (SAC), AB’ L (SBD), AC’ L (SCD).
b. CMR : bdn diém A, B’, C, D’ dong phang.
c. Khi AB =a, SA =a+/3. Tinh goc tao boi: (SAD) va (SCD), SD va (ABCD).
Bai 13. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B. SA L (ABCD),
AB = BC = a, AD = 2a, SA = a~/2 . Goi M la trung diém ciia SC.
a. Chtirng minh: (SAC) L (SCD), AM L (SCD).
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b. Tinh goc gitra: SC va (SAD); (SCD) va (ABCD); (SAB) va (SCD).
Bai 14. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh a. Goi O, O’ lan luot 13 tAm cua hai day ABCD va
A’B’C’D’.
a.CMR : CD’ 1L (ADC’), B’C L(ABC’), (ACC’) L (B’D’C).
b. Tinh gbc tao boi: B’C va DC’, AC va (B’D’C), (B’D’C) va (ABCD).
c. Tinh khoang cach: tir A dén (B’D’C), giita BD va B’C.
d. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, A’D’, C’C. Xéc dinh va tinh  dién tich thiét
dién ctia hinh lap phuong cit boi (MNP).
Bai 15. Cho hinh ling tru tam giac ABC.A’B’C’ ¢6 day 1a tam giac déu canh a. Pinh A’ cach déu cac diém
A, B, C. Canh bén AA’ nghiéng véi day goc 60°, O 1a trong tdm tam giac ABC.
a. Chung minh A’O L (ABC).
b. Chirng minh BCC’B’ 1a hinh chit nhat. Tinh dién tich hinh chit nhat BCC’B’.
b*. Xac dinh duong vudng géc chung cia AB va A’C’. Tinh d(4B;A°C’).
Bai 16. Cho hinh ling tru xién ABC.A’B’C’ c¢6 day ABC 1a tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua
A lén (A’B’C’) 1a trong tam G cua tam giac A’B’C’. Goc tao bdi cac canh bén va mat day cua hinh lang
tru bang 60°.
a. Chiing minh: BCC’B’ 1a hinh chit nhat & (AA’G) L (AB’C’).
b. Xac dinh va tinh goc tao bodi cac mat bén va mat day cua hinh lang try.
c. Tinh dién tich toan phan ctia hinh ling tru.
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