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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

(NG DUNG TiCH PHAN DE
TiNH DIEN TicH, THE TiCH

0 DANG TOAN 1: UNG DUNG CUA TiCH PHAN TINH DIEN TiCH HINH PHANG
Dang 1.1: Ung dung ctia tich phan tinh dién tich hinh phang (khéng cé didu kién)

L @ BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @ |

Caul: (THPT LE XOAY VINH PHUC LAN 1 NAM 2018-2019) Cho ham s6 y = f(x) xac
dinh va lién tuc trén doan [a; b] . Dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham sé y = f (x) ,
tryc hoanh va hai duong thang x = a, x = b dugc tinh theo cong thirc

A. S=i|f(x)|dx. B. S:ff(x)dx. C. S=—j-f(x)dx. D. S=j|f(x)|dx.

VA VAV VA Ve VA VA VEVEVE VA VEVE Va VAV VA VE Ve VE VI VI VAV Va VAV VA VAV VA VA VA VI VA Vi Vo Vi VIV VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVa VY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Chon A
Dién tich hinh phang gidi han boi do thi ham s y = f (x) , truc hoanh va hai dudng thang

b
x=a, x=>b dugc tinh béi cong thic: S = I|f(x)|dx.

Cau2: (Mi dé 102 BGD&DT NAM 2018) Goi S 1a dién tich cua hinh phang gidi han béi cac
dudng y=2, y=0, x=0, x=2. Ménh d& nao dudi ddy dung?

2 2 2 2
A. S=7zI2"dx B. S=I2"dx C. S=7zj22xdx D. S=I22"dx
0 0 0 0
Loi giai
Chon B

2

-]

0
Cau3: (Mi dé 101 BGD&DPT NAM 2018) Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han boi cac dudng
y=¢, y=0, x=0, x=2. Ménh dé nao duéi diy ding?

2
2’“)dx=!2xdx (do 2" >0,Vx€[0;2]).

2 2 2 2
A. S:je"dx B. Szﬁje"dx C. Szﬁje"dx D. S:ﬁj.ez"dx
0 0 0 0
Loi giai
Chon A

2
Dién tich hinh phang gi¢i han boi cac duongy =e*, y=0, x=0, x=2 la: S = Iexdx .
0
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Caud: (Ma 102 - BGD - 2019) Cho ham sb y =f(x) lién tuc trén R. Goi S la dién tich hinh
phang gidi han boi cac duong y = f(x),y =0,x=-1 va x=5 (nhu hinh v€ bén).

Y
/ y=flx)
-1

[ 1 5 T

Ménh dé nao sau day dang?

A. Sz—j.f(x)dx—j.f(x)dx. B. Szj.f(x)dx+j.f(x)dx.
C. S=jf(x)dx—_5[f(x)dx. D. S=—jf(x)dx+jf(x)dx.

Loi giai
Chon C
Taco: S = [[ (0| dx+[|f (x)|dr= [ £ (x)dx—[ £ (x)dx.

1

Cau5: (Mi 103 - BGD - 2019) Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Goi S la dién tich hinh phang
gi¢i han boi cac duong y = f(x),y=0,x=-1x=2 (nhu hinh v& bén). Ménh d¢ ndo dudi

day dtng?
F | Y
y=fx)
7, -
-1 d )2 o
| 2 L 4
A S=[7(x) dx [ (x) dx. B. 5= f(x) o[/ (x) =
_11 12 1—1 2l
C. S ==[ () dxt] /() dx. D. S =[f(x)dx -[f(x) dx
-1 1 -1 I
AANAANANAANANANAANANANANAANAAAANNAAANAANANANANAN {5 gl éAiA/W\A/\/\/\/W\/\/\A/W\/\A/\/\N\/\/

Chon D
2 1 2
S = [ (x)ax=[ |1 (x)ldx+ [ | (x)kdx
-1 -1 1
Nhin hinh ta thdy ham s6 f (x) lién tyuc va nhan gia tri khong am trén doan [—1;1] nén

1 1
Hf(x)|dx = If(x)dx : ham sb £ (x) lién tuc va nhan gia tri &m trén doan [1;2] nén

I 17 (x) J £ (x)x
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Vay Szj.f(x) dx —j.f(x) dx

Cau 6: (PE MINH HOA GBD&DT NAM 2017) Tinh dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi
ham s6 y = x* —x va do thi ham s6 y = x — x°.

37 B.2 c i D. 13
12 4 12
ANNANNANANANNANNANNANANANANANANNANANANNANNANANNNANANNANNANNANNNNANNNANNNNANNNANANANNNNANNANNANNNNNNN
Loi giai
x=0
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ¥’ —x=x-x’ & ¥’ +x* -2x=0&| x =1
x=-2

Dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi ham s6 y = x* —x va d6 thi ham s6 y = x—x? la:

)C4 X3
=X
4 3

Ciau7: (PE THAM KHAO BGD&DT NAM 2017) Goi S 14 dién tich hinh phing (H ) gi6i han béi

j‘(x +x —2x)dx + j.(x3 +x2—2x)dx

X4 X3 1
X
4 3

0

16_§_ __1 37
12

-2

0
cac dudng y = f(x), truc hoanh va hai duong thing x=-1, x=2. Djt a= If(x)dx
|

2
b= [ f(x)dx, ménh d& nao sau day diing?

0

A. S=b-a B. S=b+a C.S=-b+a D.S=-b-a

VAVAVAVE VA VAN

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Ta co:

S =jl\f(x)\dx =i‘f(x)‘dx+j[‘f(x)‘dx =—if(x)dx+jf(x)dx=—a+b.

Ciau8: (PE THAM KHAO BGD & DT 2018) Cho (H) 14 hinh phing gi6i han bsi parabol
y= J3x2, cung tron c6 phuong trinh y=+/4—x? (v6i 0<x <2 ) va truc hoanh (phan 6
dam trong hinh v€&). Dién tich cta (H) béang

Yy

pn

N dr+3 g 4= c dr+23-3 o 53 -2x
12 6 6 3

VA A VAVAVAVE VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vi VA VI VI VI VI VAV VI VA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VaVa V4

Loi giai
Phuong trinh hoanh d6 giao diém gitra parabol va cung tron ta duoc \/§x2 =V4-x* ©x=%1
véi 0<x<2néntacd x=1

1 2 L 2
Tac6 dién tich S = [V3xdx+ [4—x d =§x3 +I*/4—x2dX=?+Iw/4—x2dx
0 1 0o 1 1

bat: x =2sint => a’x=ZCosta?t;x=1:>t:%;x=2=>t=Z

2
3

:S=—+2(z‘+lsin2tj
3 2

2 4z -3

. 6
6

Cau9: (PE THAM KHAO BGD&DPT NAM 2018-2019) Dién tich phan hinh phing gach chéo
trong hinh vé bén dugc tinh theo cong thirc nao dudi day?

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAV VA VA VEVEVAVAVAVEVEVEVEVAVAVAVEVEVAEVEVEVAVAN

VA AVAVAVE VAVE VAVEVEVAVEVEVAVEVAYAVA VA VA VeVl
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

y=—2"+3
A. j(—2x+2)dx B. j.(2x—2)dx
3 =il
C. j(—2x2+2x+4)dx D. i(2x2—2x—4)dx
e -1

Chon C 7
Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh vé la:
S = :ﬂ(—xz +3) —(x2 —2x—1)>dx = j“—sz +2x+4‘dx = i(—sz + 2x+4)dx .
e -1

=)

Cau10: (Mi dé 101 - BGD - 2019) Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Goi S la dién tich hinh
phing gi¢i han boi cac dudng y = f(x),y=0,x=-1 va x=4 (nhu hinh v& bén). Ménh dé

nao dudi day dung?
/ (2 4 @

/

A. S=jf(x)dx—jf(x)dx. B. S=jf(x)dx+j.f(x)dx.

1

C.Sz—j.f(x)dx—j.f(x)dx. D.Sz—j.f(x)dx+if(x)dx.

VAVAYAVAVAVAVAVAVE VAVE VAVE VE VA VAVE VA VA VA VA VA VA VAVEVEVAVEVEVEVEVEVAVAVAN

Ta c6: ham 0 f(x) = 0Vx e[-1;1]; f(x) <0Vx €[1;4], nén:

VA AV VA VA VE Ve VAV VEVE VEVEVEVE VEVEVEVE VEVEVEVAVAVAVAVEVaVd

Loi giai

S=j;|f(x)|dx=j‘l|f(x)|dx+j‘|f(x)|dx=_l[f(x)dx—j!tf(x)dx. Chon dap an A.

Cau 11: (Mi dé 104 - BGD - 2019) Cho ham s f(x) lién tuc trén R. Goi S la dién tich hinh phang

gidi han béi ca duong y = f (x), y=0,x=-2 va x=3 (nhu hinh v&). Ménh d¢ nao dudi
day dang?

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

—2
Ao S==[ f(x)dx—[f(x)dx B. S=jf(x)dx—jf(x)dx.
C.S==[f(x)de+[f(x)dx D.S=[f(x dx+jf

Loi giai

Chon B
Taco S = [|f (x)|dx =8 = [|£(x)|de+ [|£(x)|dx.

Do f(x)>0 véi Vxe[-2;1] va f(x)<0 v6i Vxe[l;3] nén S = jf(x)dx—if(x dx

Céau 12: (CHUYEN KHTN NAM 2018-2019 LAN 01) Dién tich phan hinh phing gach chéo trong
hinh vé bén dugc tinh theo cong thirc nao dudi day?

u

\ /r;—e —2x -1

y =—z"+3
A. i(2x2—2x—4)dx. B. j.(2x2+2x—4)dx.
C. i(—2x2+2x+4)dx. D. i(—2x2—2x+4)dx.
/\/\/\/\AA/V\A/\j\/\/\/\/%/\/\AAA/\/\/V\AA/\/V\A/\A/\A/WVV\AA/WVV\A/\/VWV\/\/\ANVV\M/\/VVW
Loi giai

Tur d6 thi ta thiy —x* +3>x’ —2x—1, Vxe[-1;2].
Vay dién tich phan hinh phang gach chéo trong hinh v& 1a

S = j[ —x* +3)- x—2x—1)]dx:j.(—2x2+2x+4)dx.

-1

Cau 13: (HOC MAI NAM 2018-2019-LAN 02) Goi S 1a dién tich hinh phang gi6i han boi do thi
ham s6 y = f(x), truc hoanh, duong thing x =a,x=>» (nhu hinh v& bén). Hoi c4ch tinh S

nao dudi day dung?

VA A VAVAVAVE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VA VI VA VA VI VA VA VA Vi Va VA VA VAV VE VA VA VA VA VA VaVa V4
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

A 5=[ (). B. S - j'f(x)dx+jf(x)dx‘.
C. S=—jf(x)dx+j‘f(x)dx. D. S=jf(x)dx+jf(x)dx.

ANNANNANANANNANNANANANNANANANANANANANANNANANANANNANNANNANNANNANNANNANANNANNNNNANNANNANNANANNANNANNANNANANNNNANAN
Loi giai
Cau 14: (THPT POAN THUOQNG - HAI DUONG - 2018 2019) Goi S 1a dién tich hinh phéng
gi6i han boi cac db thi ham sb: y=x*—3x, y=x.Tinh §.
A. S=4. B. S=8. C.S=2. D. S=0.

D T s giaAiAWMWAMWMAW
Chon B
x=-2
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cta hai dd thila x* -3x=x < x* —4x=0=|x=0 .
x=2
0 2
Vay S =|[ (x* —4x)dx +|[(x* —4x) dx| = 4+4 =8,
-2 0

Ciu 15: (CHUYEN HUNG VUONG GIA LAI NAM 2018-2019 LAN 01) Goi S 13 dién tich cia
hinh phing gi6i han boi cac duong y =3*, y=0,x=0,x=2. Ménh d nao dudi day dung?

A. Szj.Sxdx‘ B. S=7rj32xdx‘ C. Szﬁj.?a"dx. D. Szj-Sz’“dx.
0 0 0 0

VAVAVAVAVE VAN

VA VAV VA Ve VA VA VAV VA VA VEVA VA VAV VA VA Ve VE VI VI VAV Va VA VA VA VI Vi Va VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VI Vo VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVEVaVavY

Loi giai

2
Dién tich hinh phiang di cho dugc tinh boi cong thirc S = I3"dx
0

Ciu 16: (THPT PONG SON THANH HOA NAM 2018-2019 LAN 02) Cho ham s6 y = f/(x) lién
tuc trén doan [a;b]. Goi D 1a dién tich hinh phéng gi6i han boi do thi (C) y=f (x) , truc
hoanh, hai duong thing x = a, x=5b (nhu hinh v& dudi day). Gia sir S , 1a dién tich hinh
phang D . ding trong cac phuong an A, B, C, D cho dudi day?

VA A VAVAVAVE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VA VI VA VA VI VA VA VA Vi Va VA VA VAV VE VA VA VA VA VA VaVa V4

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 9



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

A. SDzj.f(x)dxij.f(x)dx. ——Tf dx+ff
C. SDzif(x)dx—jf(x)dx. D. SDz—JQf(x)dx—jf(x)dx

Chon B
Taco S, :I|f(x)|dx=j|f(x)|dx+!|f(x) dx
Vi f(x)<0,Vxe[a;0],/(x)>0,Vxe[0;b] nén:

S, =j( f(x))dx+.(|;f(x)dx=—]jf(x)dx+j(|jf(x)dx

Cau 17: Dién tich hinh phing gi6i han boi db thi him sé y=(x—2)"~1, truc hoanh va hai duong
thing x =1,x =2 bang

2 1
A =, B. > C.-. . L.
3 2 3 3

Loi giai

2

Taco: S = Hx 2) —l‘dx _Hx ~4x+3|dr jx—4x+3)dx‘ =
1

Cau 18: Cho hai ham sé f(x) va g(x) lién tuc trén [a;b]. Dién tich hinh phing gi6i han boi db thi

ctia cac ham s y = f(x), y=g(x) va cac duong thing x =a, x=b bing

A. J.[f(x)—g(x)]dx‘. B. j |/ () +g(x)|dx. C. j |/ (x)—g(x)|dx. D.

[[£()-g(x)]dx.

VAYAYAVAVANVAVE VA VA VAV VAN

Theo Iy thuyét thi dién tich hinh phing dugc gidi han boi dd thi cia cac duong y = f(x),

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV Vi Va VA VA VA Ve VAV VA VA VA VA VAV VAV VAV V4

Loi giai

b
y=g(x), x=a, x=>b duogc tinh theo cong thirc S=I|f(x)—g(x)|dx.

Céu 19: Dién tich phan hinh phing dugc t6 dam trong hinh v& bén duoc tinh theo cong thirc nao dudi
day?

WL

VAVAVAVAVE VAN

AN\

VA VAVAVAVA VA Ve VA VA VEVEVEVE VAV VAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVA VAV VA Ve v
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM
A. j(x —2+\/>) B. j-(xz—2—\/M)dx
-1 -1
Cj(x+2+\/>) Dj(x+2f)

-1 -1

VA Vi Vi Vi VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VA VA VA VA VA Va VA V4

Loi giai
Chon D

Dién tich hinh phang dugc t6 dam trong hinh vé& bén 1a:

1 1

sz—z—(—\/M) - (—\/r X +2)dx(v1xe[ 1= -l >x*-2).
-1 -1

Cau20: (KTNL GV BAC GIANG NAM 2018-2019) Tinh dién tich hinh phing gi6i han bdi d6 thi

N 2 .
hams6 y =4x —x~ vatruc Ox

A. 11, B4 c. 3t .32
3 3 3
Loi giai

Goi S 1a dién tich hinh phing gi6i han bi dd thi ham sé y = 4x —x” va truc Ox .

, . 2 x:O
Xét phuong trinh 4x —x" =0 & )
x=4
4 4 3 |4
TacéS:H4x—x2‘dx: (4x—x2)dx:(2x2—x—) :2.
0 0 3 0 3

Cau21: (PE THI THU VTED 03 NAM HOQC 2018 - 2019) Dién tich hinh phing giéi han béi
parabol y = (x— 2)2 , dudng cong y = x* va truc hoanh ( nhu hinh v& ) bang:

{
/H . 3 :

A. E B. 7—3 C. l D. é

2 12 12 2

Loi giai

p 2 2 Pl | N 2 7
S=J.x3dx+_[(x—2) dx="—| +| =—=2x"+4x| =—

0 1 410 3 1 12

Cau 22: (CHUYEN NGUYEN TAT THANH YEN BAI LAN 01 NAM 2018-2019) Dién tich coa
hinh phang duoc gi¢i han boi d6 thi ham sé y = £ (x), truc hoanh va hai dudng thang x=a

VAN VA AVAVAVE VAVE VAVEVEVAVEVEVAVEVAYAVA VA VA VeVl

VAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVE VA VAVAVAN

AN\

VAVAVAVAVE VAN
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

, x=b (a<b) (phan t6 d4m trong hinh v&) tinh theo cdng thirc nao dudi day ?

(Chy=r(x) =

A S=] 7(x)de+ | f(x)dr. B. 5= [ f(x)dr.
C. §=—] £ () [ £ (x)e. D. 5= ff(x)dx‘

VA AV AVA VAV VAV VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VAV VAV VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VA VA VA VA VAV VvV V4

Loi giai
Chon C

Dién tich ctia hinh phang dugc giéi han boi d6 thi ham sé y = f(x), truc hoanh va hai duong

thing x=a, x=b 1a § = [| £ (x)]dx = j|f(x)|dx+j|f(x)|dx :—jf(x)dx+If(x)dx.

Ciau23: (PE GK2 VIET PUC HA NQI NAM 2018-2019) Tinh dién tich S hinh phang gi¢i han
boi cac duong y=x"+1,x =—1,x =2 va truc hoanh.

A. S=6. B. S=16. c.sz% D. S =13.
Loi giai

Ta co: S=j‘x2+l‘dx=.|2.(x2+1)dx=6.
-1

-1

Céau 24: (THPT AN LAO HAI PHONG NAM 2018-2019 LAN 02) Goi S 1a dién tich hinh phéng
gi6i han béi cac duong y=x>+5,y=6x, x=0,x=1. Tinh §.

4 7 8 5
A — B. — C. - D. -
3 3 3 3
Loi giai
Phuong trinh hoanh d9 giao diém: x* +5=6x < x=5x=1.
1
L 7
Dién tich hinh phang can tim: S = ﬂxz —6x+ 5‘ dx = 3
0
Cau 25: (THPT AN LAO HAI PHONG NAM 2018-2019 LAN 02) Goi dién tich hinh phing gi6i
han boi db thi ham s6 (C):y = > va hai truc toa d9 1a . Tinh S
x_
A S=1-In2 B. S=4in> C.S=4m2_ D. S=In2_1
3 3 3 3

VAVAVAVAVE VAN

AN\

VA VAVAVAVA VA Ve VA VA VEVEVEVE VAV VAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVA VAV VA Ve v

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 12



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Loi gii

_3x_1=0<:>x=—l.

Hoanh d6 giao diém cua (C ) va truc hoanh la nghiém cua phuong trinh " 3
x f—

Do d6 dién tich hinh phang la

0

—3x-1 t 4 0 4
S= ‘[ 1 dx| = J;[?w;)dx =‘(3x+4ln|x—l|)‘_; =41n§—1,

3 3

Cau 26:

VAAYAVAVAVAVE VAV VAVE VEVE VA VA VEVE VA VA VA VA VA VA VAVE VA VAVEVEVEVEVEVAVAVAN

(THPT CAM GIANG 2 NAM 2018-2019) Dién tich hinh phing gi¢i han b&i cac d6 thi

ham s6 y = x* —x; ¥y =2x va cac duong x =1; x =—1 duoc x4c dinh béi cong thirc:

A. S=ji(x3 —3x)dx+_:[(3x—x3)dx. B. S=i(3x—x3)dx+:[(x3 —3x)dx.

C.S=

=il

j-(3x—x3)dx‘. D. S=j;(3x—x3)dx.

VA AV VA VA VE Ve VAVEVEVE VEVE VA VA VEVAVE VA VEVEVEVAVEVAVAVEVaVd

Loi giai
Ta c6 dién tich hinh phang gi¢i han boi cac d6 thi ham s6 y = x* —x; y =2x va cac dudng
1 1
x=1;x=-11a 8= _”(x3 —x)—(2x)‘ dx = ”x3 —3x‘ dx.
-1 -1

Bang xét ddu x° —3x

X -1 0 1
Do d6 dua vao bang 3

ta co:
x —3x + 0 -

S= j).(x3 —3x)dx+j.(3x—x3)dx.

-1 0

Cau 27:

VAVAVAVAVE VAN

Dién tich hinh phing gi¢i han boi y=x%;y =0;x =1;x =2 bing
4 7 8
A —. B. —. C.-. D. 1.
3 3 3
Loi giai

2 2 7
Taco S :”xz‘dx :Ixzdx:?
1 1

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 13



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Céau 28: (THPT LE XOAY VINH PHUC LAN 1 NAM 2018-2019) Goi S 14 dién tich hinh phing

S A B RN x-1 . A TSl 42 tr s o S
gidi han bdi d6 thi cia ham s6 (H ): y =—— vacac truc toa do. Khi d6 gia tri cua S bang

x+1
A.2In2-1. B.In2+1. C.In2-1. D.2In2+1.
ANNANNANANANNANNANANANANANANNANNANANNNANANNANNANNANANANNANNANNANNANNNANNNNNANNANNANNANNANNANANNANNANNANNNNN
Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua do thi (H ) va tryc hoanh x—_i =0 x=1.
X+
Dién tich hinh phéng gidi han béi (H ) va cac truc toa do la
1 _ 1 1
j de=] x”dx:j(—1+ijdx=(—x+21n|x+1|) =2In2-1.
0 0

y X+l x+1
Ciau 29: (TOAN HQC TUOI TRE NAM 2018 - 2019 LAN 01) Goi S 1a dién tich ctia hinh phing

x+1

g161 han boi cac duong y = ln_zx , y=0, x=1, x=e. Ménh & nao dudi day dung?
X

A S:ﬂfln—zxdx B.s= [1Xg

1 X 1 X

“(Inx) “(Inx)’
C. 5= {—2] dx. D.S:ﬂ'f[—z)dx

1 % 1 2

Loi giai
Dién tich hinh phang gi¢i han boi mién D gom cac duong yzln—zx, y=0,x=1, x=e la:
X
S = flnx lrl—xdx ln—x>0 vx e (Lse).
x° R

Ciu 30: (CHUYEN PHAN BOI CHAU NGHE AN NAM 2018-2019 LAN 02) Dién tich hinh
phang gidi han boi d6 thi cac ham s6 y=—x" +2x+1, y=2x"—4x+1 Ia

A. 8. B.5. C. 4. D. 10.
INNANNAN VAVAVAVE VAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVAEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAEVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém 1a —x” +2x+1=2x" —4x+1<3x" —6x=0

{sz

=

x=2

Dién tich hinh phéng 1a S f[ 20" —4x+1) (=" +2x+1) |dx
[ 3 20 2
2[ 3x —6x dx —(x —3x )O=4.

Ciu 31: (THPT YEN PHONG 1 BAC NINH NAM HQC 2018-2019 LAN 2) Tinh dién tich hinh
phang gi¢i han boi hai d6 thi y=x*+2x, y=x+2.

A.z. B.g. C.é. D.E.
2 2 2 2

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 14



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Loi gii

=2
Xét phuong trinh: x2+2x:x+2<:>x2+x—220<:>[x L
X =
Dién tich hinh phang giéi han boi hai do thi 1a:
1
7 10| 9
S=||x"+x-2/dx = x +x—-2 —+——2 e
JJex-2 o | 5 -2e] |23

Ciau 32: (SO GD&DPT BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 01) Dién tich hinh phing gii han béi
duong cong y = xIn x , truc hoanh va duong thing x=e 1a

2 2 2 2
AL B. &1 @ &N p. £+
2 2 4 4

Loi giai

VA VAVAVAVAVAN

Phuong trinh hoanh d6 ctia duong cong y = xInx va truc hoanh la

x>0 x>0
xInx=0<x=0 <<|x=0<x=1.
Inx=0 x=1

Vay dién tich hinh phang giéi han béi duong cong y = xIn x , truc hoanh va duong thiang x =e

la S =j|xlnx|dx= jxlnxdx.
1 1

e e 2 2 2
_ljxdx:e__x_e:e +1
1 2+ 2 41 4

du =—dx 5
_ |lu=Inx X X
bat = .Suyra S=—Inx
dv = xdx x? 2
V —

Ciu 33: (CHUYEN HA LONG NAM 2018-2019 LAN 02) Hinh phing (H) duoc giéi han béi cac
dudng y = x>, y =3x—2. Tinh di¢n tich hinh phang (H)

2 1 1
A. 5 (dvdy B. - (dvdy C. 1 (dvdy) D. — (dvd)
Loi giai

Hoanh d6 giao diém cua hai d6 thi ham s6 1a nghiém cta phuong trinh:
3 ) x=1
x=3x-2x -3x+2=0<
x=2
Khi d6 dién tich hinh phang gidi han boi cac duong la:

j-(x2 —3x+2)dx

1

S =ﬁx2 ~(3x-2)|dx =
1

|
=— (dvdt).
g (dvay

Céu 34: (THPT GANG THEP THAI NGUYEN NAM 2018-2019) Dién tich hinh phing gi6i han
boi d6 thi cac ham sé y =Inx, y =1 va dudng thing x =1 bang

2
A. e’. B.e+2. C. 2e. D.e-2.
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN
Loi giai

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 15



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Taco Inx—-1=0x=e.
Dién tich hinh phang gii han boi do thi cac ham sé y =Inx, y =1 va dudng thang x =1 la:
I(ln x—1)dx

1

S =j|lnx—1|dx=
1

x(lnx—l)m —Je‘dx =‘1—x|le
1

=|1—(e—1)|=|2—e|=e—2

Céu 35: Gi4 trj dwong cta tham s m sao cho dién tich hinh phing giéi han bdi do thi ciia ham sb
y=2x+3 vacic dudng thing y=0,x=0,x=m bang 10 1a
7

A.m=§. B. m=5. C.m=2. D. m=1.

VA YA Vi VA VA VA Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA V4

Loi giai
Vi m >0 nén 2x+3>O,Vxe[O;m].
Dién tich hinh phing giéi han boi d6 thi ham s y=2x+3 va cac dudong thing
y=0,x=0,x=m la:
S = I(2x+3).dx = (x2 +3x)‘: =m’+3m.
0
Theo gia thiét ta co:

S=10©m2+3m=10<:>m2+3m—10=0<:>{m e m=2 (do m>0).

m=-5

Cau 36: Dién tich hinh phing gii han boi db thi ciia ham sé y=4x—x" va dudng thing y =2x

bing
A. 4. B. 20 c p. 10
3 3 3
VAAVAYAVAVAN VA VAV VA Ve VA VA VAVEVE VA VEVE VA VAV VA VA VA VE VI VA VAV Va VA VA VA VI VI Vo VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVa VavY
Loi giai

x=0

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém 4x—x* =2x < x* —2x=0 < { )
X =

0

Khi d6 dién tich hinh phang can tim 1a S = ﬂxz - 2x\dx = j(2x—x2)dx = (xz _ﬁj
0

Céau 37: (THPT LE QUY PON PA NANG NAM 2018-2019) Tinh dién tich phan hinh phing gach
chéo (tam giac cong OAB)) trong hinh v€ bén.

A2 B. % cl p. 3%
6 6 15 15
Loi giai
TAI LIEU TU HOC K12
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém

x=(x—2)2 <:>x2—5x+4=0<:>{x
x:

Dua véao d thi, khi d6 dién tich hinh phang can tim Ia
1 2

S=dex+ (x—2)2dx=l+l=§
0 1 2 3 6

5
Vay S=—.
dy 6

Ciu 38: (KTNL GV THUAN THANH 2 BAC NINH NAM 2018-2019) Tinh dién tich S cta hinh
phang gidi han boi cac duong y=x"—2x, y=0, x=-10, x=10.

A.S:zgﬂ. B. S =2008. C. §=2000. D.S:@.
Loi giai
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua hai duong (C ) cy=x"—2x va (d ) 1y =0 la:
5 {x =0
x-2x=0& .
x=2
Bang xét dau:
X —o0 0 2 +o0
Vr + 0 — 0 +

10

Dién tich can tim: S = IJQ ‘xz —2x‘dx= i (x2 —2x)dx—j.(x2 —2x)dx+.|.(x2 —2x)dx
0

-10 -10 2
3
X
= —— xZ
3

1300 4
—+—+
3 3

704 2008

3 3

0 3 2 3 10
— x__x2 + x__xz .
3 3
-10 0 2

Cau 39: (THPT NGO SI LIEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 01) Goi S 1a dién tich hinh
phang gidi han boi cac duong y = f (x) , truc hoanh va hai duong thang x=-3, x=2 (nhu

1 2
hinh vé bén). Bdt a = If(x)dx, b= If(x)dx . Ménh d nao sau day la dung.
-3

1

Y
0o S
-3 1 2 X
A. S=a+b. B. S=a-b. C.S=-a-b. D. S=b-a.
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN
Loi giai

2

Ta c6 S=j[|f(x)|dx=:1[|f(x)|dx+j.|f(x)|dx =—j3 f(x)de+[ f(x)dx=—a+b.

1

Ciu 40: (CHUYEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 02) Dién tich hinh phing giéi han béi d6

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAVAVAVE VAVE VAVAVAVEVAVEVAVAVAVAN VAN VA VAV VA VE VA VA VAVE VA VEVAVEVAVAVAVAVE VAV VAV

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 17



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

thi ham s y =x” va duong thing y =2x 1a:

AL B.2 c.2 p. 2
3 3 2 15
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVEVAEVENVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

=0
Xét phwong trinh x* = x = {x

Dién tich hinh phang gidi han boi db thi ham s6 y = x* va duong thang y =2x 1a:
1

J;(xz—x)dx

Cau 41: (CHUYEN PHAN BOI CHAU NAM 2018-2019) Dién tich hinh phing gi6i han boi d6 thi
cichamsd y=—-x*+2x+1, y=2x"—4x+1 1a

S = j.‘xz —x‘dx =
0

A. 8 B.5 C. 4 D. 10
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVEVAEVAVAVAEVAEVAEVEVEVAVAVAVAVE VA VA VEVAEVAVAVEVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Phuong trinh hoanh d giao diém hai d6 thi ham s6 y = —x>+2x+1, y=2x" —4x+1 la:
x=0

—x2+2x+1=2x2—4x+1<:>3x2—6x=0<:>[ 5
X =

Dién tich hinh phang da cho 1a I02‘3x2 - 6x‘ dx = J.Oz (6x —3x7 ) dx = (3x2 - x3) 5 =4.

7—4x" khi 0<x<1
4—x* khi x>1
Tinh dién tich hinh phang giéi han boi d thi ham sé f(x) va cdc duong thing

Ciu42: (CHUYEN KHTN LAN 2 NAM 2018-2019) Cho ham sé f(x) :{

x=0,x=3,y=0.

o 28 B. 20 C. 10. D. 9.
3 3

VA YA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VE VA VA Vi VI VI Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VA V2 Vi VI VI VA VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI Vi VA VA VA VAV Vava v4

Loi giai
Chon C

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 18



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

S:Z(7—4x3)dx+j(4—x2)dx+z(x2—4)dx

:(7x—x4)|;+{4x—x?3]|12+[%3—4x]|z = 6—1—4—%—3—%—#8 =10.

(CHUYEN QUOC HQOC HUE NAM 2018-2019 LAN 1) Tinh dién tich S ctia hinh phing

Cau 43:
(H) gioi han boi cac duong cong y=—x +12x va y=—x
4
A s=27 B. s=% c.s=12 p. 5=
12 12 4 4
Loi giai
Xét phuwong trinh hoanh d6 giao diém 2 duong cong:
x=0
X +12x=—x" o x(x* —x-12)=0<| x=-3.
x=4
\ 4 0 4
= Dién tich can tim la: S = ”x3 -x’ —12x‘dx = ”x3 —x’ —l2x‘dx—|—_”x3 —x’ —12x‘dx
_ -3 0
0 4 4 3 0 4 3 4
= I(x3—x2—12x I ¥ —x —12x A H - —6x?
-3 0 4 3 4 3
-3 0
99| |-160|
| 411 3|
Ciu44: (PE GK2 VIET PUC HA NQI NAM 2018-2019) Cho () 1a hinh phéng gi6i han bai céc
duong y =+/x, y=x—2 va truc hoanh. Dién tich cua (H) bang
y
2
vl AT
&
(0] /2 4 X
AL B.2. c p. &
3 3 3 3
Loi giai
y=+x y=x-2
Xét cac hinh phang (H,): 4y =0 va (H,):9y=0
X:O,X=4 x:2,x:4

Ta c6 {(H):(Hl)\(Hz) .
(H)U(Hz):(Hl)

Do dé s(H)=s(Hl)—s(H2)=j\/;dx—1(x—z)dx=§x\/¥0

0

Trang | 19
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

2

x=y )

Cach khic: Taco (H):{x=p+2 .Suyra S(H)z”yz—(y+2)}dy=%.
y=0,y=2 ’

(PE HQOC SINH GIOI TINH BAC NINH NAM 2018-2019) Goi S 13 dién tich hinh

phang gidi han boi d6 thi ham s6 y =x—_i va cac tryc toa do. Khi d6 gia tri ciia S 1a
X+
B. S=2In2-1. C. S=2In2+1. D. S=In2-1.

A. S=1+mn2. .
VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAEVAVAVEVAEVAENVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVA VA
Loi giai

Cau 45:

VAVAVAVAVE VAN

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia do thi ham sb da cho va truc hoanh:

x—1

—=0 & x=1.
x+1
1
Khi d6 S = j = [ j I(l——j (x—21n|x+1|)H=21n2—1.
x+1 x+1 0 0
Cau 46: Dién tich hinh phang dugc gidi han boi cac duong y=x"+x—1va y=x*+x-11a
A.E. B.l. C.%. D.i.
15 15 5 15

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA Ve Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VAV Vo VA VI VA VAV Va Vi VI VA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV Va VA V4

Loi giai
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cia y=x>+x-1va y=x'+x-11a
x=0
Xx-l=x'+x-loxX-x'=0=|x=1
x=-1

1
0

2 2 4

15 15 15°

0
-1

1

o[ ) ‘

0

0

Dién tich hinh phang can tim 1a S = j-‘x2 —x4‘dx= Jq‘xz —x4‘dx+”x2 —x4‘dx
1 -1 0
j x* —xt

X3 XS x3 .X5
—_— + —_—

(THPT NGHIA HUNG ND- GK2 - 2018 - 2019) Goi S 14 hinh phing giéi han boi d6 thi

Cau 47:
ham s (H):y =x—_i va cac truc toa do. Khi do gia tri cia S bé“mg
X+
A. S=In2+1. B. S=2In2+1. C.S=In2-1. D. S=2n2-1.
Loi giai

Phuong trinh truc (Ox) va (Oy) lan luotla y=0 va x=0.
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cta ham s6 (H) va truc Ox: ;1 =0 x=1.
X+

Taco: S = j }dx.Vix—_ISO, Vx €[0;1] nén dién tich can tim la:
x+1 x+1
1x b 2 1
S =—[*—dr [— +—jdx:(—x+2ln|x+l|)‘ =2In2-1.
Ox+1 0 x+1 0

Trang | 20
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CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Céau 48: (THPT GIA LOC HAI DUONG NAM 2018-2019 LAN 01) Tinh dién tich ctia phan hinh
phing gach chéo trong hinh v& sau:

,yﬂ
y=vz
Yy=x— 2
O /2 x
A.Q. B. 4. C.E. D.E.
3 3 3
Loi giai

Cach 1: Coi x 1a ham s theo biénsb y .

x4

Hinh phang di cho gidi han boi cac duong:
x=y" (véi y=0); x=y+2; y=0.
y=-1 (loai)

Tacd: Y =y+2< 1y —y-2=0<
y=y ¥ -y Lzz t/m)

2 2
Dién tich cta hinh phang can tim la S:ﬂy+2—y2‘dy=J.(y+2—y2)dy=¥ (dvdt)
0 0

Cach 2:

l -
o /2 4 i
Yy=z—2

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua cac dd thi ham s6 y = Jx, y=x-2:

x=2 x>2
\/sz—2<:>{ <:>{ x=4.

x=(x—2)2 x2—5x+4=0<::>

4 4
Dién tich ctia hinh phang can tim 1a S = I Jxdx— J.(x -2)dx = % (dvdt)
0

2

2

Ciu 49: (HSG BAC NINH NAM 2018-2019) Cho hinh phing (H) gi¢i han béi parabol y =f—2 va

AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 21



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

2

duong cong c6 phuong trinh y =,/4 _XT (tham khao hinh v€ bén )

Dién tich hinh phing (H ) bang:

2(47””/5) B 4z +3 C 4z +3 D 4B+7x
3 6 ) 6

Loi giai

A.

VAVAVAVAVE VAN

Xétphuong trinh —=,[4-— o =4-" o> +Z _4-0c
12 4 144 4 144 4

x? x2 x* x* x X l:x =+/12

Dién tich hinh phéng (H ) bang:

bat x=4sint = dx =4cosxdx

DPbican: x=0=17=0; )C:\/E:t:%

3 3
I, = Ios tdt = Il+cos2t =—+\/_
0
pa
Xeét 1, = [ T 23
0 12 3
2(47++3)
Vay §=21,-21, =————

Ciu 50: (PE THI THU VTED 02 NAM HQC 2018 - 2019) Cho ham s f(x) xéc dinh va lién tyc
trén doan [-53] ¢6 d thi nhu hinh v& bén. Biét dién tich cua hinh phing
(4), (B).(C), (D) gi6i han bsi do thi ham s6 y=f(x) va tryc hoanh lan luot 1

6; 3;12; 2. Tinh tich phan J.j3[2f(2x+1)+11dx bang

VA Vi Vi Vi VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VA VA VA VA VA Va VA V4
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CD: UNG DUNG TICH PHAN

HOANG TUYEN & MINH TAM

A. 27. B. 25. C.17. D. 21.

VA YA VA VA VAV Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA Vi VI VI Vi Vo Vi Vi VI VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA V4

Loi giai
=fsf(x)dx+4

=6-3+12+2=17

Taco jl [2f(2x+1)+1]dx=2I_13f(2x+1)dx+x|;
Maj f(x =Sy *+ S0+ S0

Vay Iﬁ3[2f(2x+1)+1}dx =21

Cau 51:

(TT THANH TUONG NGHE AN NAM 2018-2019 LAN 02) Dién tich hinh phing gi¢i
han béi hai do thi ham s6 y =x*, y=x* —4x+4 va truc Ox (tham khao hinh v&) dugc tinh
theo cong thirc nao dudi day?

X

yv=x"—4x+4

A. B. —| xX’dx + (x2—4x+4)dx.

1 2

[

0 1

D. jx3dx+j(x2 —4x+4)dx.
1

VA AV VA VA VE Ve VAV VEVE VEVEVEVE VEVEVEVE VEVEVEVAVAVAVAVEVaVd
Loi giai

x’ —(x —4x+4)‘dx

x dx j x —4x+4

1

O — O —

Duya véo hinh vé ta thdy hinh phang can tinh dién tich gdm 2 phan:
Phan 1: Hinh phéng gidi han boi dd thi ham sb y=x,truc Ox, x=0, x=1.
Phan 2: Hinh phéng gidi han béi dd thi ham sb y=x"—4x+4 truc Ox, x=1, x=2.

Do d6 dién tich can tinh 1a S:hx3\dx+ﬂx2—4x+4\dx=jx3dx+f(x2 —4x+4)dx.
0 1 0 1

Cau 52:

VAVAVAVAVE VAN

(TOAN HQC TUOI TRE - THANG 4 - 2018) Dién tich hinh phing gii han béi d6 thi
ham s y =|x—1| va nira trén cia duong tron x* +y* =1 bang?

SN\ VA VAVAVAVA VA Ve VA VA VEVEVEVE VAV VAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVA VAV VA Ve v
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anZ L = c.Z_1. p. Z_1.
4 2 2 2 4
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN
Loi giai

_| _1|_ x—1 khi x>1
FERTAE 1-x khi x<1’

x’+y* =1 y=+1-x* do chi tinh nira trén ciia dudng tron nén ta ldy y =+1-x>.

|

Hinh phing gi6i han béi d6 thi ham s6 y=|x—1| va nira trén ciia duong tron x* +)” =1 1a

phan t6 mau vang nhu hinh vé.

Dién tich hinh phang trén la: S = J.[\ll x* - 1 x] J.\ll X dx+j xX— 1

2
=Il+(x——xj
2
0

1
Tinh 7, = [1-" dx.
0

1

bat x=sint, t e —Z— ; dx=cost.dr.
272

2. a T

Doi can x=0:>t=0;x=l:>t=5.

1+ cos 2t
cos’tdt = | ——=d¢

| 3 p
I, =I\/l—x2 dx :I\/I—sinzt.cost.dt :I|cost|cost.dt =
0 0 0

1[ sin2tj2
==+
2 2

0
Ciu 53: [KIM LIEN - HA NQI - LAN 1 - 2018] Cho (/) 1a hinh phing dugc t6 dam trong hinh v&

\ e \ , . 10 ) —x khix<1l
va dugc gidi han boi cac duong cd phuong trinh y =?x—x , Y= . Dién

S SR
\S)
o

Se—ly

=£.V€1y Szz—l.
4 4 2

x—2khi x>1
tich ctia (H ) bang?
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PVLLY B. 2 c p. 12
6 2 2 3
Loi giai

Hoanh d¢ giao diém cta hai dd thi hamsé y=—x va y=x-2 la: ~x=x-2<x=1.

Dién tich hinh phang can tinh 1a:

1 3
Szj &x—x2+x dx+j Ex—xz—x+2 dx.
0 3 1 3

((13 o7
Szj(?x—xz dx+j(§x—x2+2de

0 1

((13 (7
Szj(—x—xz dx+j(§x—x2+2jdx

0 1

3 1 3 3

Sz[gxz—x— +(—x2——+2x] =1—3

6 3 . 6 1

Céu 54: (THCS&THPT NGUYEN KHUYEN - BINH DUONG - 2018) Cho dudng tron c6 duong
kinh bang 4 va 2 Elip lan luot nhan 2 duong kinh vudng goc nhau cia dudng tron lam truc
16n, truc bé ctua mdi Elip déu bang 1. Dién tich S phan hinh phing & bén trong dudng tron
va bén ngoai 2 Elip (phan gach card trén hinh v&) gan véi két qua ndo nhat trong 4 két qua

duéi day?
A. S=438. B. §=3,9. C.S=3,7. D. S=3,4.

Loi giai
Chon C

Chon hé truc toa d6 nhu hinh vé.

2 2 2 2
Hai Elip l4n lugt ¢6 phuong trinh: (El):%erT:l va (E2):XT+yT:1
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Toa d6 giao diém cua hai Elip trong goc phan tu thir nhat 1a nghiém phuong trinh:

245
5 2

Dién tich hinh phang can tim: § = 7.2> —7.2.1-4 j [2\/1—)& - /1—%% =3,71
0

Cau 55: (THPT TRAN QUOC TUAN - LAN 1 - 2018) Tinh dién tich § ctia mién hinh phang gi6i

han béi do thi ciia ham sé f(x)=ax’ +bx’ +c, cdc duong thang x =1, x =2 va truc hoanh

(mién gach chéo) cho trong hinh dudi day.
y

A 5= B.5=22. c.s=2. D. 5=
8 8 8 8
Loi giai

Hinh phang gi¢i han boi d6 thi cia ham sd f (x) =ax’ +bx* +c, cac duong thing x=-1,
x =2 va truc hoanh duogc chia thanh hai phén:
+Mién D, 1a hinh chir nhat c6 hai kich thuéc lan lugtla 1 va 3 = S, =3.
f(x)zax3 +bx* +c
+ Mién D, gom: <y =1
x=-Lx=2

Dé thay (C) di qua 3 diém A(-11), B(0;3), C(21) nén dd thi (C) c6 phuong trinh

f(x) =%x3 —%xz +3.

, X 1
Vay dién tich hinh phang cantim1a §=S§,+S, = % .

Cau 56: (THPT CHUYEN THOAI NGOC HAU - LAN 3 - 2018) Cho ham s§ f lién tuc trén doan

[—6; 5], c6 d6 thi gdm 2 doan thing va nira duong tron nhu hinh v& Tinh gid tri

Izj;l:f(x)+2:|dx.

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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Y

6 /_4 0 2 5

A. =27 +35. B. I =27+34. C. I=27+33. D. [ =27 +32.

VA YAV VE Va Ve VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAN VA YA VA VAV Ve VA VA VAVE VA VA VA VA VA VA VA VAVE VA VA VA VAV VAV VA VA VS

VA VAVAVAVAVAN

Loi gidi
Fe v
5 G
c K Z

3
B |
A Il Il 1 D ] Il E L Il H ﬁ
_ﬁl T T 1 _2 T O T 2 1 T 5 L4

= j[f(x)+2]dx= jg(x)dx voi g(x)zf(x)+2 ¢6 d thi nhu hinh vé.

Co1=5+S,+8,+S, trong do:
(AB+CD).AD (1+3).4

=8,
2 2

S, 1a dién tich hinh thang vuéng ABCD = §, =

S, 1a dién tich hinh chit nhdt CDEF =S, =3.4=12,

2
S, 1a dién tich hinh tron tam 7, bankinh R=2 = S, = ”22 =2,

(EF+GH).EH _(5+3)3

S, 1a dién tich hinh thang vuéng EFGH = S, = 5 5 —=12.

Suyra [ =8+12+27+12=27+32.
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Dang 1.2: ng dung ctia tich phan tinh dién tich hinh phang (cé didu kién)

L ® BAITAP NEN TANG @

Cau 57: Hinh vudng OABC c6 canh bing 4 dugc chia thanh hai phan béi duong cong (C) c6

1 5 \
phuong trinh y = sz. Goi S;, S, lan luot 1a dién tich ctia phan khong bi gach va bi gach

) O
nhu hinh v& bén dudi. Ti s6 — bang
2
shy

>

A.%. B. 3. C.%. D. 2.
VA YA VA VA VA VAV VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VI VI VI VI Vi Vi VA Vo VI VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VA VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VI VA VA VA VAV VaVva v4
Loi giai
Chon D
Ta c6 dién tich hinh vuéng OABC 1a 16 vabang S, +5S,.
16
4 3 4 _ 16_7
S2=le2dx=x— _16 05 1675 1 3 -2
o4 12/, 3 S, S, 16
3

Ciu 58: (DPE GK2 VIET PU'C HA NQI NAM 2018-2019) Ki hiéu S (¢) 1a dién tich ctia hinh phing
gidi han boi cac duong y=2x+1, y=0, x=1, x=¢ (1>1). Tim ¢ dé S(t)=10.

A t=3. B.t=4. C.t=13. D.r=14.
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVAEVAEVENVEVEVAVAVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

Céch 1. Ta c6: S(t) = [[2x+1| dx = [(2x+1) dx.

1 1

Suy ra S(t)=(x2 +x)‘i = +t-2.

Dodé S(1)=10= 1 +1-2=10=+1-12=0< )
t=—4 (L)

Vay t=3.
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Cach 2. Hinh phéng da cho 1a hinh thang c6 déy nho bang y(1) =3, ddy 16n bang y(¢)=2¢+1
va chiéu cao bang ¢—1.

Tacé (3+2t+1)(z-1)

=3
=10<:>2t2+2t—24=0<:){ 4.Vit>1nént=3

Do d6 chon dap an A.

Cau 59:

VAVAVAVAVE VAN

. , 3 .
(M3 dé 104 - BGD - 2019) Cho dudng thing y = PR va parabol y=x" + a (ala tham sb

thuc duong). Goi S, ,S, 1an luot 14 dién tich hai hinh phang dugc gach chéo trong hinh v&

bén. Khi S, =S, thi a thugc khoang nao dudi day?

\ /
2 1 9 29 9 1
A. | 0;— B.| —;— C.|—— D.| ——
5 216 520 20 2

VA VAVA VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE Va VA VA VA VA Ve VE VAV VA VA VA VA VA VA VI Vi Va VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI Vo VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVaVa vV vY

Loi giai

. 3
Gidi toan: Phuong trinh hoanh d¢ giao diém: x* +a = Ex &2x" =3x+2a=0

a>0
, a>0
bé phuong trinh c6 2 nghiém duong thi = 9 .
A>0 a<—
16
3++49-16a
Goi hai nghiém do 1a 0 < x, < x, thi x, :f.
; 1 (s 3
be S, =5, khlvachlkhlj X +a—5x dx=0
0
Xy 3
Ta co: J.(x2+a—§xjdx=0<:>x—z+ax2 —Exz2 =0
0 2 3 4
(3+\/9—16aJ3
- 2
4 3+4J9-16a 3 (3+/9-16a
< 3 T 4 A

. . 29
Giai nhanh bang may tinh cho két qua x =0,421875 thudc khoang (g,%j .
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Ciau 60: (Mai 102 - BGD - 2019) Cho dudng thang y =%x va parabol y =%x2 +a, (a la tham s6

thuc duong). Goi S, S, lan luot 1a dién tich ctia hai hinh phang dugc gach chéo trong hinh
veé bén. Khi S, =S, thi a thudc khoang nao dudi day?

Y

A (D) B (1i5) ¢ p.(0:2).
32 4 4 32 16 32 16

VA VAV VA Ve VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VA VA VA VI VI Vo VA VA VI VI Vi Vo VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Ta c6 phuong trinh hoanh d6 giao diém %xz —%x +a=0 ©2x°-3x+4a=0.

Ay . A - xl"'xzzg (*)
Theo dé bai phuong trinh c6 hai nghi¢ém 0 < x, <x, théa man 2

xx,=2a (**)

X X le
S,-S,=0 @le2—§x+a dx+Jlx2—§x+a dx=0 <:>J—x2—§x+a dx=0
012 4 5 2 4 012 4
X, P
= —x3—§x2+ax =0 < —x§—§x22+ax2 =0 :>a:—x—2+3ﬁ (%)
8 . 6 % 6 8
3 3 x; 3x 2x; 3x 9
Tu (*)=> x, ==-x,,thayvao (**)=| =—x, |[x,=—2+"2 & =2 -"2-0 = x, =—
(%)= 5 =5 =% thay vio (*) (2 ZJ T3 T3 g *7%

) a:ﬂ.Vﬁyae(i'lj.
128 1632

Cau 61: (Ma 103 - BGD - 2019) Cho duong thang y =3x va parabol 2x*>+a (a 1a tham sb thuc
duong). Goi S, va S, lan luot 1a dién tich cua hai hinh phiang duoc gach chéo trong hinh v&
bén. Khi S, =§, thi a thudc khoang nao dudi day?

v A

Sa

y:2x2—}—c\

51 r
O

y = 3x

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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() ) B el

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Phuong trinh hoanh d6 giao diém 2x* +a = 3x < 2x* —3x+a =0 co hai nghiém duong phan

biét
A=9-8a>0 a<2
S<a = s 0<a<—.
—>0
2 a>0
+.9—
Ta dugc nghiém cta phuong trinh la x=3_ Z Sa‘
3-\9—8a 34+/9-84
4 4
Tacs S, =S, < [ (20°+a-3x)dr=— [ (20" +a-3x)dx.
0 3-/9-8a
4
3-9-8a 3+/9-8a
4 4
J. (2x2+a—3x)dx+ I (2x2+a—3x)dx:0
0 3-+/9-84
4
3+49-8a
2 ) 3 3++49-8a
J (2x2—3x+a)dx=0©(—x3——x2+ax) 4 =0
0 3 2
0
2
g +J9-8a _2[3+49-8a D 3+49-8a 0
3 3 4 4
2
- 3449-8a || 2[3+49-8a | 2({3++9-8a O
4 3 4 3 4
34984
— =0 (vn)
4
<~ 2
g(3+\/9—8aj _g(3+\/9—8aj+a_0
3 4 3 4

2(3+\/9—8ch2 2(3+\/9—8aj s 27
o 2|2V = a0 _

3 4 3

Shift Solve - 32

Cau62: (Ma dé 102 BGD&DT NAM 2018) Cho hai ham s6 f(x)=ax’+bx’+cx—2 va
g(x)=d’ +ex+2 (@, b, ¢, d ecR) Bié ring dd thi cia ham s6 y=f(x) va

y = g(x) cét nhau tai ba diém c6 hoanh d lan lugt 14 —2; —1; 1 (tham khao hinh v&).

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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YA

Hinh phing gidi han béi hai d6 thi da cho c6 dién tich bang
e L c.3 .2
12 6 2 2

Chen B
Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua o thi f (x) va g(x) la
ax’ +bx’ +cex—-2=dx’ +3x+2 < a’ +(b—a7)x2 +(c—e)x—4= 0. (*)
Do db thi ctia hai ham sb cat nhau tai ba diém suy ra phuong trinh (*) c6 ba nghiém x =-2;
x=-1; x=1. Ta dugc
ax’ +(b—a’)x2 +(c—e)x—4 = k(x+2)(x+1)(x—1).
Khidd 4=-2k=k=2.

1
Vy dién tich hinh phang cin tim 1a [[2(x+2)(x+1)(x—1)]dx = % :
-2

Cau 63: (Ma dé 101 BGD&PT NAM 2018) Cho hai hiam sb f(x)zax3+bx2+cx—% va

g(x) =dx’ +ex+1 (a,b,c,d,e € R) . Biét rang @6 thi ham sb y =f(x) va y= g(x) cét
nhau tai 3 diém c6 hoanh d6 1an luot 1a —3; —1; 1 (tham khao hinh v&). Hinh phéng giéi han
boi 2 db thi da cho co dién tich bang

Y)

A. 5 B.2 C.8 D. 4

2

VA YA VA VA VA VA Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vo Vi VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 VI VI VA VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI VA VA VA VA VAV Va VA V4

Loi giai
Chon D
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Cach 1: Xét phuong trinh ax® + bx* +¢ —%zdx2+ex+lljax3+(b- d)x*+ (c- e)x- ==0¢co63
3
—27a+9(b—d)—3(c—e)—5=0 b—d=

nghiémlénluqtlél -3; —1; 1 nén suy ra —a+(b—d)—(c—e)—%=0 S>da=—

a+(b—d)+(c—e)—%=0 c—e=—

A 1 3 1 3
Vay f(x)—g(x)z;x3 +Ex2 —Ex—E.

Hinh phing gi6i han boi 2 d6 thi da cho c¢6 dién tich bang

= ()= ] (e(x) = ()

Suy ra a(x+3)(x+l)(x—1)=ax3+(b—d)x2+(c—d)x—%

. 3 1
Xét hé so tu do suy ra: —3a =—5:a =5

Do do6: f(x)—g(x) =%(x+3)(x+l)(x—1).

Dién tich bang: S = _i[f(x)—g(x)]dx+j.l[g(x)—f(x)]dx

@Sz%f(x+3)(x+1)(x—l)dx—% [(x43)(r 1) (x—1)dr 4.

-3 -1

Ciu64: (MP 103 BGD&DT NAM 2017-2018) Cho hai ham s6 f(x)=ax’+bx’+cx—1 va

g(x)=dx’ +ex+% (a,b,c,d,ecR). Biét rang dd thi ciia ham s6 y = f(x) va y=g(x) cit

nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an luot —3;-1;2 (tham khao hinh v¢).
YA

Hinh phang gi6i han boi hai d6 thi d cho c6 dién tich bang

N e c. 23 p, 125
12 12 48 48
Loi giai
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Vi phuong trinh f(x)—g(x) =0 c6 3 nghiém —3;-1;2 nén
f(x)—g(x)=a(x+3)(x—2)(x+1).

So sanh hé s6 tu do ta dugc —6a=—% =a =i.
2
Do d6 S=£%(x+3)(x+l)(x—2)dx=%4—5;.

Cau 65:

(Ma dé 104 BGD&DPT NAM 2018) Cho hai ham sb f(x)zax3+bx2+cx+% va

g(x)=dx* +ex—%, (a,b,c,d,ecR). Biét rang d6 thi ciia ham sb y=f(x) va y=g(x)

cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an luot 1a —2; 1; 3 (tham khao hinh v&). Hinh phang giGi
han boi hai d6 thi da cho c¢6 dién tich bang
YA

VA VA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI VI VA VA VA VA VA Va VA v4

Loi giai

Ta c6 phuong trinh hoanh d6 giao diém la:

ax3+bx2+cx+%=dx2+ex—%<:>ax3+(b—d)x2+(c—e)x+%=0.

pit h(x)zax3+(b—d)x2+(c—e)x+%

Dya vio d thi ta c6 h(x)=ax3+(b—d)x2+(c—e)x+% ¢6 ba nghiém 14 x=-2; x=1lx=3.
Véi x=-2 taco —8a+4(b—d)—2(c—e)=—%, (1).

Véi x=1taco a+(b—d)+(c—e)=—%, (2).

3

Véi x=3tacd 27a+9(b—d)+3(c—e)=—5, (3)
—8a+4(b—a’)—2(c—e)=—E azl
2 4
Tu (1),(2) va (3) taco a+(b—d)+(c—e)=—% = b—dz—%
2a+9(b-d)+3(c-e)=-3 |c-e=-3

Hay ta co
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5= [l (- = {1

Ciu 66: Cho parabol (B):y=—x"+2x+3 cit truc hoanh tai hai diém 4, B va duong thing d:y=a

3

3
2

Lo 1. 5 3, 63 4 253

——x ——x+ X+ =—+—= .
4 2 4 2 16 3 48

1

(O <a< 4) . Xét parabol (Pz) di qua 4,B va c6 dinh thuoc dudng thang y=a. Goi S, la
dién tich hinh phing gi6i han boi (Pl) va d.Goi §, la dién tich hinh phing gi6i han boi
(B,) va truc hoanh. Biét S, =S, , tinh T =a’ —8a’ +48a .

A.T=99. B.T=064. C.T=32. D.T=72.

AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAANNS
Loi giai
- Pé viéc tinh toan tré nén don gian, ta tinh tién hai parabol sang trai mdt don vi.
Khi d6, phuong trinh cac parabol méi la (Pl) Ly=—x"+ 4,(Pz) Y= —%xz +a.
Goi 4, B lacac giao diém cta (P1) va truc Ox = A(—2;O),B(2;O) = AB=4.
Goi 4, B la giao diém cua (P1) va duong thfmg d= M(—\/E;a),N(\/m;a).

4 NC
Taco S, =2Iw/4—y.dy=—§((4—y)zj =§(4—a)«/4—a
i _a ax’ ’
Szzzj.(——x2+aj.dx=2 —tax | =—
'\ 4 12 . 3

Theo gia thiét S1=S2:>§(4—a) 4—a=8?a<:>(4 a) =4a’ < a’ —8a’ +48a =64

Vay T =64.
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Cau 67: (PE HQC SINH GIOI TINH BAC NINH NAM 2018-2019) Cho ham s6 y = f(x) 12 ham

s0 da thirc bac bon va c6 do thi nhu hinh vé.
Yy
y = f(x)

Hinh phing gi6i han boi d6 thi hai ham sé y = f(x); y = f(x) ¢6 dién tich bang
13
4 127 g 127 107

o ——o o ——0 C. —. D. —.
40 10 5 5

VAVAVAVAVAVAVEVAEVEVAVAVAVEVAVAEVAVAVAVAEVAVAVAVAEVEVEVE VA VA VA VA VAVE VA VAVAVAVE VEVAVAEVAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAV AV
Loi giai
Ham s6 dd cho c6 dang f(x)=ax* +bx’ +ex’ +dx+e= f(x) = 4ax’ +3bx* + 2cx +d. .
Tir gia thiét d6 thi ham sé da cho ta thay db thi ham s di qua cac diém (=2;0), (-1;1), (0;1),

(1;0) va c6 hai diém cuc tiéu 1a (1;0),(~2;0) nén ta c6 hé

e = 1
SO =1 e N
f(=2) = 0 a+b+c+d =1 4
f() = 0<416a-8b+4c-2d = -1<<b = l
f'-2) = 0 -32a+12b—4c+d = 0 _23
'@ =0 4a+3b+2c+d = 0 ¢ = 4
d = -1
. 1, 1 5 3, : 3,3 . 3
Do d6 f(x)=zx +Ex —Zx —x+1= f'(x)=x +Ex —Ex—l.
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diem f(x) = f'(x).
x = =2
@%x4—%x3—%x2+%x+2=0© i z _11.
x = 4

Dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi hai ham s6 y = f(x);y = f(x)la
4

S = [1/(0)= f'(x)]dx
-2

Vi biéu thirc £(x)— f'(x) = %x“ —%f —%xz + %x +2 khong dbi ddu trén cac khoang (-2;-1),

(-L1),(1;4)nén ta co

s=|1 Lrw-r o

o[ - rwas

+U14[f(x)—f'(x)]dx :g(dvdt).
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Céu 68: (THPT AN LAO HAI PHONG NAM 2018-2019 LAN 02) Goi S 1 dién tich hinh phing
gi¢i han boi cac duong my = x°, mx = y° (m > 0) . Tim gia trj cia m dé S=3.
A. m=1 B. m=2 C. m=3 D. m=4

VA VAV VA Ve VA VA VAV VA VA VA VA Vi VAV VA VA Vi VE VI VI ViV Va VA VA VA VI VI Vo VA VI Vi VI Vi Vo Vi VI VA VA Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVa vavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Toa d6 giao diém cua hai do thi ham sb 12 nghiém cua hé phwong trinh: {

myzx2 (1)
mx = y* (2)

2
Thé (1) vao (2) ta dugc: mx =(x—j oSmx—x'=0 @{
m

x=0
x=m>0

2
\ X A
Vi y="—>0 nén mx =y’ <225y =+/mx

m
m 2 m 2
Khi d6 dién tich hinh phang can tim la: Sz‘[\/m - dxzjl(\/m —x—de
0 m 0 m
om 22\ L1,
=|—x2——| |=|=m|==m
3 3m . 3 3

A A ixe. s 1 .,
YeucaubaltoanS=3<:>§m2=3<:>m2=9<——>°—>m=3

Ciu 69: (THPT CAM GIANG 2 NAM 2018-2019) Cho hinh thang cong (H) giéi han béi cac

dudng y=e', y=0, x=0, x=In4. Dudng thang x=% (0<k <In4) chia (H) thanh hai
phan c6 dién tich 1a S, va S, nhu hinh v& bén. Tim & dé S, =28,.

y

A.k=§1n2. B.kzlng. C.k=n2. D. k=In3.

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Dién tich hinh thang cong (H) gi61 han bdi cac duong y=e*, y=0, x=0, x=1n4 la
In4
S=I€@=€

0

In4

=e™ —e’ =4-1=3(dvdt).

0

Taco §=5,+5, =S1+%S1 =%S1.Suyra S, =%=%=2 (dvdt).

Vi, la ph?m dién tich dugc gidi han boi cac duong y=e*, y=0, x=0, x=k nén
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k
2:S1:Iexdx:ex =e—e’'=¢"-1.
0

k
0

Do d6 e =3<=k=1In3.
Cau 70: (DE 04 VTED NAM 2018-2019) Hinh phang (H) dugc gi6i han béi do thi ciia hai ham sb

da thire bac bén y = f(x) va y=g(x). Biét rang do thi cau hai ham s6 nay cat nhau tai ding

ba diém phan biét c6 hoanh d lan lugt 1 —3;1; 2. Dién tich ctia hinh phang (#) ( phan gach

soc trén hinh v& bén ) gan nhat v6i két qua nao dudi day?

f
o, M
N
- |

k" {
7

\\_J.-'
A. 3,11 B. 2,45 C. 3,21 D. 2,95

VA YV VA Va Ve Vo Ve VA VE Ve VAVE VI Vi Vo VA VA VA VE Vo Ve Va VA VAV Ve Ve Ve

VA VAVAVAVAVAN YA A0 Vo Vo Vo Vo Vo Vi VI VI VI VA VA VI VI V2 VA Vi VI VA VAN

Loi giai

f(x)-g(x)=a(x+3)(x+1)(x-2) =(ax+3a)(x2 —x—2) =ax’ —ax® —2ax +3ax’ —3ax—6a

=ax’ +2ax* —5ax—6a

/(0)—g(0)=—6a, quan sat hinh v& ta c6 f(O)—g(0)=—§+%=%
2 2
Nén —6a=%:>a =;—3 S=:[|f(x)—g(x)|dx=:[‘;—(3)(x+3)(x+1)(x—2) dx=%=3.1625

Ciu71: (THPT QUYNH LUU 3 NGHE AN NAM 2018-2019) Cho parabol (P):y=x" va hai
diém A4, B thuge (P) sao cho AB =2. Dién tich 16n nhat cta hinh phing gii han béi (P)
va duong thing AB 1a

A B.2. c. 2. p. 2
4 2 3 3
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVEVAEVAVAVAEVAVAENVEVEVAVAVAVAVE VA VA VEVAEVAVAVEVAVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Goi phuong trinh duong thang 4B 1a: y =ax+b (a,b € ]R)
Phuong trinh giao diém ctua AB va (P) la: x> —ax-b=0
A(x;ax, +b)
B(x,;ax,+b)

X +x,=a

Pé c6 2 diém 4, B thi a® +4b> 0. khi do:

xx, =-b

Nén AB=2 |(a® +1)|x,~x|=2

L , 2
Gia st x, > x, taco |x2—xl|:—s2

(a2 +l)
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Mit khac: |x2 —x1| = \/(x2 +X, )2 —4xx, =Va’ +4b

Khi do S:Taerb—xzdx:%(xf—xf)+b(x2—x1)—%(x§ —xf)

X

=(x, —xl){%(xz +xl)+b—%(x22 + XX, +x12)}

1 @ 2b] ¥ +4b x,-x) 8 4
=(x2—xl)[%.a+b—§(a2+b)}=(x2—xl){?+?}:a s (xz—xl):(le)SEZE.

=0 +x,=0 ,
Suyra: S, =§ khi {“ o {xl 27" (thoa man vi (P) c6 tinh déi ximg)

X, —x, =2 X =Xx,=
A(L1 A(-1;1
= ( ) hoiac ( )
B(-1;1) B(L1)

Cau72: (KINL GV THUAN THANH 2 BAC NINH NAM 2018-2019) Cho Parabol
(P):y=x"+1 vadudng thang d: y =mx+2 voi m la tham sd. Goi m, 1a gié tri ctia m &

dién tich hinh phang giéi han boi (P) va d 1a nho nhét. Hoi m, nam trong khoang nao?

1 1 1
A (—2:-2). B. (0;1). C. (-;—). D. (=:3).
( 2) 0s1) ( \/5) (2 )

Loi giai
Phuong trinh hoanh d¢ cta (P) vad lax’—mx-1=0 (1)
D@ thay (1) ludn c6 2 nghiém phan biét. Goi a, b (a < b) la cac nghiém cua (1) thi dién tich
hinh phéng gi6i han bsi (P) va d 1a

b

X omx’

— -X

32

i(xz— mx— l)dx

a

Szj“xz—mx—l‘dxz

a

:|b3—a3_m(bz—az)_(b_a)‘:|b_a|‘|b2+ab+a2_m(b+a)_1‘
E 2 E 2
2
- (b+a)2—4ab.§(b+al _ab—m(b;a)—l

2
Ma a+b=m, ab=-1 nén S=\/m2+4.[m?+§]2§.

Do d6 minSzg khi m=0.

Ciu73: (THPT YEN PHONG SO 1 BAC NINH NAM 2018-2019 LAN 01) Cho ham sé f(x)
xac dinh va lién tyc trén doan [—5;3]. Biét rang dién tich hinh phang S,, S,, S, gi6i han boi

dd thi ham s6 f (x) va dudng parabol y = g(x)=ax” +bx +c lan luot la m,n, p.

VA A VAVAVAVE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VA VI VA VA VI VA VA VA Vi Va VA VA VAV VE VA VA VA VA VA VaVa V4
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3
Tich phan [  (x)dx béng
-5

208 208
A.—-m+n—p———. B.m-n+p+——r
P s P45
208 208
C.m-n+p——m: D.-m+n—p+—:.
P s P75
Loi giai

5= [/ (000 = [ (s)ar— [ e(s)ars [ £ ()ae =5+ ()

0 0

S, =Iz[g(x)—f(x)]dx=ig(x)dx—if(x)m:if(x)mzjzg(x)dx_gz,

5= [ ()= (o) = [ £ ()= (x)ar= [ ()=, + (o)

0

3 3
Do vay: If(x)dx =8, -8, +S, + Ig(x)dx.
-5 -5

3
Tir d6 thi ta théy [ g(x)dx 1a s6 dwong. Ma 4 dép én chi c6 B 1 phit hop, nén ta chon B.

-5
3
Chi y: C6 thé tinh j g(x)dx nhu sau:
-5

Tir d6 thi ham s6 y = g(x) ta thdy no di qua cac diém (=5:2), (=2;0), (0;0) nén ta co:

25a—-5b+c=2 , 57y A 5
4a-2b+c=0 :>a=3,b=i,c=0. Do do: jg(x)dx:j(—xu—xjdx:ﬁ.

0 15 15 °, ACEIER 45
C =

Cau 74:

(PE THI THU VTED 03 NAM HQC 2018 - 2019) Cho ham s6 f(x) lién tyc trén R va

c6 @b thi nhu hinh v& bén. Biét ring dién tich cac phan (4),(B) lan luot bang 3 va 7. Tich

(SR}

phan J.cosx.f(Ssinx—l)dx bing
0

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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4 4

A -2 B. 2 c 2 D. -2
5 5
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAEVAVAVEVAVEVEVEVAVAVAVAVE VA VA VEVAEVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

1 4 4
Theo gid thiét ta cé [ f(x)dv=3 va [ f(x)dx==7 suyra [ f(x)dx=—4.
-1 1 -1

bat t=5sinx—1= df=5cosxdx.

m

2 4
Khi do Icosx.f(Ssinx—l)dxzéj.f(t)dt=
0 -1

Cau 75: Chohamsd y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& va dién tich hai phan 4, B 1an luot bang 11 va 2.

r 4 y = f(x)
1 @
0 N
Gia tri cua [ = If(3x+l)dx bang
|
A. 3. B. ? C. 9. D. 13.
VAYAVAYAVAVAN ANNANNANNNANNANANANANNANANANANNANNANNANANNANNANNANANANANNANANNANNANANANNANNNNNANNNNNNNNANNANNNANNNN
Lo giai

0
+) Xét I:J.f(3x+1)dx,dét (3x+1)=t:>dt=3dx:>dx=%
-1

i |x=—l2t==-2
+) D61 can
x=0=1¢t=1

:z%jzf(z)dt:%[if(f)dt +if(t)dt }:%(SA _53)%(11_2):3

Ciu 76: (CHUYEN NGUYEN TRAI HAI DUONG NAM 2018-2019 LAN 01) Hinh phing (H)

dugc gi6i han boi @6 thi (C) ciia ham da thitc bac ba va parabol

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v

VAYAYAVAVANVAVE VA VA VAV VAN
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(P) ¢6 truc ddi ximg vudng goc vai truc hoanh. Phan t6 dam cta hinh v& c6 dién tich bang

AL B. L. c. D.2.
12 12 12 12

VA VA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI Vi Vi Vi VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI VI VI VA VA VA VAV VA VA V4

Loi giai

Cach 1:
Goi ham sd bac ba la y=ax’+bx’ +cx+d = y'=3ax’ +2bx+c.

Do thi (C) di qua cac diém (1;0),(2;—2) va dat cuc tri tai x=0;x =2 nén ta c6 hé sau :

O=a+b+c+d a=1
—2=8a+4b+2c+d b=-3
= .
0=c c=0
0=12a+4b+c d=2

Suyraham sé bacbala y=x>—3x> +2.
Goi ham béc hai 1a y =mx” + nx+ p . Do thi (P) di qua cac diém (1;0), (2;-2), (-1;-2) nén
ta co hé sau :
O=m+n+p m=-1
2=4m+2n+p<n=1
—2=m-n+p p=0
Suy ra ham s6 bac haila y=—-x*+x.
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C ) va (P) la:
x=-1
¥ -3 +2=-xX+xox -2x —x+2=0<|x=1
x=2

Vay dién tich phan to dam la : S = ﬂ(f 2% —x+ 2)\ dx .
-1

1
j(x3 -2x* —x+2)dx
-1
Cach 2: (V6 Thanh Hai)
Vi d6 thi ham bac ba va dd thi ham bac hai cét truc tung tai cac diém c6 tung do lan luot 1a

8 5 37
=4 —=
3

S= =2,
12 12

+

j(x3 —2x2—x+2)dx
1

y=2,y=0 nén ta xét hai ham s6 1a y =ax’ +bx* +cx+2, y=mx’ +nx.
* Vi dd thi hai ham sd cét nhau tai cac diém c6 hoanh d6 1an lugtla x=—I;x=1;x=2 nén ta

¢6 phuong trinh hoanh d6 giao diém:
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ax3+bx2+cx+2=mx2+nx<:>a(x+1)(x—1)(x—2)=0. Vé6i x=0 tadugc 2a=2—>a=1.

2
*Viy di¢n tich phin t6 dam l1a: § = [|(x+1)(x—1)(x-2)|dx = f—; :
-1

2

Cau 77: (PE GK2 VIET PUC HA NQI NAM 2018-2019) Parabol y = % chia hinh tron c6 tam la
gbc toa d6, ban kinh bang 2+/2 thanh hai phin c6 dién tich S, va S,, trong d6 S, < S, . Tim

ti s6 —L.
2

A 37r+2‘ B. 97r—2‘ C. 37r+2‘ D. 3r+2 .
127 3r+2 O -2 2l -2

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA Ve Vo VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vi VA VI VI VIV VAV VI VA VA VA VA VE VA VAV VA VAV VAV VAV VEVa V4

Loi giai
Chen C

Ay

Dién tich hinh tron 1a S =7zR*> =8r.
Phuong trinh duong tron tim O(0;0), ban kinh R = 242 1a x* +)* =8.
4
Hoanh d¢ giao diém cta Parabol va dudng tron 1a nghiém cua phuong trinh x* + % =8
x=2
<:>x4+4x2—32=0<:>(x2+8)(x2—4)=0<:>x2—4=0<:>{ :
x=-2
Phuong trinh ntra phia trén truc Ox cua dudng tron 1a: y =~/8—x* .
Dién tich mién gi6i han boi Parabol va nira phia trén truc Ox ciia dudng tron la:
2 2 2 2
1
I V8 —x? X ldax = J\/8—x2dx—— J x’dx
2 ° 2

-2 -2

2
Taco J.xzdxz—

2

2
I=|+8=x"dx
.[
-2

Dit x = 24/2 sin¢ (t c {—%%D — dx = 2/2 costdt

+) x=—2=t=-2
4

B x=2=t=2.
4
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— [N

7
1= \/8—83in2t.2\/zcostdt:8_|.
’ 4:
R
=4 t+§sm2t =2r+4.
;
2 2 4
Vay j[\/s—xz——jdpzmg.
-2

4
cos’tdt = J. 1+ cos 2t

[N

=4 (1 +cos 2t)dt

— N

a

&N

4

Dién tich phﬁn con lai la 8ﬁ—(2ﬂ+g]=67z—§.
4 4 2
Vay S, =27+2. 8, —6r-2 55 3%
3 38, 9r-2
: : : .y C oL e ar x> +2ax +3a’
Cau78: Tim sO thyc « d€ hinh phang gidi han bdi hai do thi ham y:l—6
+a
2
=2 =% (6 dién tich 16n nhat.
l+a
1

B. 1.

A —.
Q/E

D. 3.

C.2.

VA A VAVA VAV VAV VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VAV Va Vi Vo VAV VA VIV VA Vi VI VA VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VvV V4

Loi giai

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua hai d6 thi ham sé la:

2 2 2_ X=—a
il +2ax:—3a _4 ix<:>x2+3ax+2a2=0<:>(x+a)(x+2a):0<:>
1+a 1+a x=-2a
J[INéu a =0 thi dién tich hinh phing S=0.
—a 2 3
L Néu g5 0 thi Szj X +3ax-6i-2a __ J- x* +3ax+2a* dx=l. a :
4 l+a kY 1+a° 6 1+a
a 2 -2a 2 3
L Néw <0 thi Szj X +3ax-;—2a __ J~ x* +3ax+2a* :_l a _
1+a 1+a° 6 1+a
1 1
Do @6, voi a#0 thi S =— || || =—,
6 1+|a| 6 2|a| 12

Dau "=

" xdy ra khi va chi khi |a| =l a=4%1.

Vay dién tich hinh phang giéi han béi hai ham di cho c6 dién tich 16n nhat khi a =1.

Cau 79:

(HQC MAI NAM 2018-2019-LAN 02) Cho ham s y = f(x) c6 dao ham trén R, d thi

ham s6 y= f (x) nhu hinh v&. Biét dién tich hinh phing phan soc ké bang 3. Tinh gié tri

cua biéu thuc:

sz.f’(x+1)dx+j

f'(x—l)dx+j.f(2x—8)dx

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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24

A.ng. B.T=6. C.T=0. D.ng.

VA VA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VA V2 Vi VI VI VA VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI VA VA VA VAVAVA VA VA V4
Lot giai

+Dién tich phan ké soc 1a: Szj.‘f(x)‘dx =3.
Vi f(x)<0 Vxe[-2;0] :>3=])-|f(x)|dx=j.[—f(x)]dx<:>]lf(x)dx=—3.

4
+Tinh 1 = [ f(2x-8)dx.
3
Pat r=2x-8 = dt=2dx; x=3=¢t=-2; x=4=1=0.
1

Suyra: [ = J.f(t).zdt =%J.f(x)dx =—%.

Vay T=jf'(x+l)dx+jf'(x—l)dx+j.f(2x—8)dx

=f(x+) +f (=D + 1= £(3)-F(2)+ £ (2)-f(1) -2 =2-(-1)-2=2.

Céu 80: (THPT YEN KHANH - NINH BINH - 2018 - 2019) Cho ham s6 y=x"—-6x>+m cb db
thi (C,). Gia str (C,,)cét truc hoanh tai bon diém phan biét sao cho hinh phang gi6i han béi
(Cm)vé truc hoanh c6 phan phia trén tryc hoanh va phan phia dudi truc hoanh c6 dién tich
bing nhau. Khi d6 m = % (véi a, b 1a céc sb nguyén, b>0, % 1a phan s t6i gian). Gi4 tri

cta biéu thitc S=a+b la:

A.7. B. 6. C.s. D.4
INNANNAN VAVAVAVAVAVEVAVAVEVAVAEVEVAEVAVAVAEVAEVEVE VA VAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém: x* —6x> +m=0 (l) .
bit 1=x"(¢20) (1) tr& thanh £ —6t+m=0 (2).
(Cm) cit truc hoanh tai bén diém phén biét thi phwong trinh (1) c6 4 nghiém phéan biét hay
N=(-3)-m>0
phuong trinh (2) c6 hai nghiém duong phan bi¢t < P=m>0 < 0<m<9 (*) .
§=6>0
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Goi ¢, t,(0<t, < tz) la hai nghiém ctia phuong trinh (2) Lac do phuong trinh (1) ¢6 bon
nghi€m phan biét theo thur tu tang dan la: X = —\/Z ; X, = \/T ; Xy = \/_1 ; X, = \/7

X3

nén co ~[x—6x+mdx j—x+6x— )dx

0 X3

Do tinh d6i xung cua dd thi (

m

5
X
:>?4—2xi+mx4 =0 < x] —10x; +5mx, =0.

) —6x; +m=0 (3)
T d6 cé x, 1a nghiém cua hé phuong trinh: < R
~10x2 +5m =0 (4)
Lay (3)—(4) = x; =m, thay x; =m vao (3) c6: m*-5m=0=m=0vm=5.

Doi chiéu diéu kién (*)tacé m=5 =>a=5va b=1.Vay S=6.

Cau 81: Hinh phing (H) dugc gidi han boi d6 thi (C) cua ham sb da thirc bic ba va parabol (P) co
truc d6i xtmg vudng goc voi truc hoanh. Phan td dam nhu hinh v& c6 dién tich bang

2L B. . . D. 2.
12 12 12 12
Loi giai
Chon A

+) Goi (C):yzax3+bx2+cx+d(a¢0)

Do (C) cit truc Oy tai diém c6 tung d6 bang 2 nén d =2

(C) di qua 3 diém A(—l;—2), B(I;O) va C(2;—2) nén ta dugc hé phuong trinh
—-a+b-c=-4 a=1
a+b+c=-2 < b=-3.Dod6 (C):y=x"-3x"+2
4a+2b+c=-2 c=0

+) Goi (P):yzmx2+nx+r(m¢0)

Do (P) di qua 3 diém a(-1;,-2), 0(0;0) va C(2;-2) nén ta dugc
m—-n+r=-2 m=-1
r=0 <<qr=0 .Dodob (P):yz—x2+x
dm+2n+r=-2 n=1

wrer 37

VayS j ‘ 2x2—x+2‘dx BT

Céu 82: (THPT CHUYEN HA LONG - LAN 2 - 2018) Cho cic s6 p,q thoa man cac diéu kién:

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVA VA Ve VA VA VEVEVEVE VAV VAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVA VAV VA Ve v
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p>1, g>1, l+1=1 va céc s6 duong a,b. Xét ham s6: y=x"" (x> 0)c6 dd thi la (C).
q

Goi () 1a dién tich hinh phing giéi han boi (C), truc hoanh, duong thang x = a, Goi (S,)
1a dién tich hinh phang gidi han boi (C), tryc tung, duong thing y =5, Goi (S) 1a dién tich
hinh phang gi¢i han boi truc hoanh, truc tung va hai duong thing x = a, y =b. Khi so sanh

S, +S, va S tanhan dugc bét ddng thirc ndo trong cac bat dang thirc dudi day?

u r:rl/ynrp1
b /
w=b
(@)
a? q apfl q-1 ap+1 q+1 al? b?
A. —+—<ab B. + >ab. C. + <ab. D.—+—>ab.
P 4 p-1 ¢g-1 p+l g+l P 9q

ANANANNANANANNANANNANANANANANANNANANANANNANANANANNANANANANANNANAANANANANANANANAANANNANANANNANNANNANANANNANANANNANNNNN

Loi giai
Chon D

Taco: §<§,+85,.

a —+1
Y. x? a’ A - 1 b’
Slzj(x"l)dxz(—] =—,S2:I[yledy: o Ll ==
0 Pl P 0 —+1 /1, 4
p= 0
p q
Vi ! +1=—2£L . —l:q VAya—+b—2ab
p-1 p-1 1 1 P q
P 9

Cau 83: (SGD&PT HA NOI - 2018) Cho khbi try c6 hai day 1a hai hinh tron (O;R) va (O%;R),
OO0’ =4R . Trén duong tron (O;R) lay hai diém 4, B sao cho AB = a3 . Mit phing (P)
di qua A, B cit doan OO’ va tao v6i day mot goc 60°, (P) cit khéi tru theo thiét dién 1a
mot phan cia elip. Dién tich thiét dién d6 bang
A. (%’ﬂﬁ}ez. B. (2—”—£JR2. C. (%’ﬂ?}ez. D. (4—”—£JR2.

2 3 4 3 2

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY
Lot giai

VAVAVAVAVE VAN
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Cach 1: Goi I, H, K, E 1a cac diém nhu hinh v&.
* Ta co: THO = 60°

2 2 R R~3
OHZZOBZ—BHZZRZ—?)R ZRT:OH—EéO[ 0H.tan60°=T\/_,
IH = o =R, AIOH ~ AEKH nén ta co: £=O—K 2= [E=2R.
c0s 60° IH OH
* Chon hé tryc toa do Ixy nhu hinh v& ta co elip (E) co ban truc I6nla a = IE =2R va (E) di
R 3 2 2
qua A{—R;T\/_] nén (E) ¢6 phuong trinh 1a (E): 4);2 +%:1.

2R 2
* Dién tich cua thiét dién 1a S —2[ Rj1-2 dx 2RJ' 1-——dx
4R 4R?

* Xét tich phan: [ = L/ [—— —J ta dugc
2°2

2 ) 4 4
I=£J-(1+cos2t)dt=£ (o sm20f (27 N3V, o 4r V3 R
2 2 2 ). |38 3 4

6
Yy 2 2 2 -
Ciich 2: cos 40B =24 +O0B —4B" _ 1 _ 0B -1200= om =&
2.04.0B 2 2

Chon h¢ truc toa @6 Oxy nhu hinh vé
oy

A

-

Z

= Phuong trinh duong tron day 1a x° +)> =R’ < y =+ R —x".

Hinh chi€u ctia phan elip xudng day 1a mién soc xanh nhu hinh vé.

N
<Y
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R
Tacd S=2 J. VR? —x* dx. Bit x=R.sint = S=(2§+£JR2.
R

4

2
Goi dién tich phan elip can tinh 1a .

Theo cong thirc hinh chiéu, ta co S’ = S 28 = 4—7r+£ R’
cos60° 3 2

Ciu 84: (THPT CHUYEN HUNG VUONG - GIA LAI - LAN 2 - 2018) Cho parabol (P):y =x’
va mot duong thing d thay ddi cit (P) tai hai diém A4, B sao cho 4B =2018. Goi S 1a
dién tich hinh phang gi6i han boi (P) va duong thang d . Tim gid tri 16n nhat S, cta S.

3 3 3 3
A Smax:2018 +1. B. Smax:2018 ' C. Smax:2018 1‘ D. Smax:2018 .
3 3
Loi giai

Gia st A(a;a’); B(b;b*)(b>a) sao cho AB =2018.
Phuong trinh dudng thang d 1a: y =(a+b)x—ab . Khi d6
b b
1 3
S=||(a+b)x—ab—x*|dx=|((a+b)x—ab—x")dx=~(b-a) .
J|a+b) jar=[((a+#) Jar=c(b=a)

Vi 4B =2018 & (b-a) +(b*—a’) =2018° & (b-a)' (1+(b+a)’) = 2018".

2018’

= (b-a) <2018 = |p—d|=b-a<2018= S <

2018° .

Viy S, = khi @ =—-1009 va b=1009.

Ciu 85: (CHUYEN KHTN - LAN 1 - 2018) Cho ham s y =ax* +bx* +c¢ c6 do thi (C), biét ring
(C) di qua diém A(-1,0), tiép tuyén d tai A cua (C) cét (C) tai hai diém c6 hoanh d6 1an
luot1a 0 va 2 va dién tich hinh phang gi¢i han béi d, d6 thi (C) va hai duong thang x =0

. . 28 X
; x =2 co6 dién tich bang = (phan t6 mau trong hinh v§).

4

Dién tich hinh phang gi¢i han boi (C) va hai dudng thing x=—1; x =0 c6 dién tich bang

A2 B~ c.2. D. 1.
5 4 2 5

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Loi giai
Tacd y' =4ax’ +2bx = d:y=(-4a—-2b)(x+1).
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (C) 1a: (-4a—2b)(x+1)=ax* +bx” +¢(1).
Phuong trinh (1) phai cho 2 nghiém1a x=0, x=2.
—4a-2b=c
—12a—-6b=16a+4b+c
—4a—2b—c=0(2)
= .
28a+10b+c¢=0(3)
2
Mit khac, dién tich phan t6 mau la — J. (—4a- 2b x+1) —bx’ —c]dx
0
2 2 112 2 2
@—8=4( ~4a —2b)—3—a—§b 2e e H2,.32 000 8(4).
5 5 3 5 3 5
Giai hé 3 phuong trinh (2), (3) va (4) tadugc a=1, b=-3, c=2.
Khi do, (C):y =x"-3x"+2,d:y =2(x+1).
0 0
Dién tich cAn tim 14 S = J.[x4 —-3x’ +2—2(x+1)]dx = j(x4 —-3x’ —2x)dx _1
-1 -1 5
Cau 86: (THPT TU KY - HAI DUONG - LAN 2 - 2018) Bat S 1a dién tich caa hinh phing gi6i
han béi d6 thi cua ham sb y=4-x7, truc hoanh va dudng th'flng x=-2, x=m,
r 14 2 2
(-2 <m<2). Tim s0 gié tri cia tham s6 m deé S:?S.
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Loi giai

Ta cd S=_J"]4—x2‘dx=§.

Phuong trinh 4—x* =0 & x=42.

Baira —2<m <2 nén trén (—2;m) thi 4—x* =0 v6 nghiém.

m 3 m
T S
) )
3 3
of am-"2 o[ 848322 o 4m—’”—+E=§
3 3) 3 3 3] 3
3
16 2 1
am - 1625 L s i3=0 ;
3 3 3 3 m —12m+9=0
& < (1)
m 16 25 |1 4 41 m* —12m—41=0
am =" 02 S —dm - =0
L 3 3 3 3 3

Xét ham sb f(m)=m’=12m,v6i me(-2;2) co
['(m)=3m’—12=3(m’ —4) <0, Vm e (-2:2).
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Do d6 f(m) nghich bién trén (-2;2)= f(m)< f(-2)=16=m’ —12m-41<0.

_21-3
2

Khi dé (1) <> m’~12m+9=0< (m=3)(m’ +3m=3)=0=>m thoa man.

J21-3
2

Vay chicdé m= thda man bai toan.

Cau 87: (THPT MQ PUC - QUANG NGAI - 2018) Trong hé truc toa d6 Oxy, cho parabol
(P):y=x" vahai duong thang y=a, y=b (0<a<b) (hinh v&). Goi S, 1a dién tich hinh
phing gi6i han boi parabol (P) va dudng thing y=a (phén t6 den); (S, ) 14 dién tich hinh
phang giéi han boi parabol (P) va dudng thang y =b (phan gach chéo). Véi diéu kién nao
saudaycua a va b thi S, =S,?

1)

-

y=x

A. b=34a. B. b=32a. C. b=33a. D. b=36a.
Loi gidi
Chon A

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia parabol (P):y = x> véi duong thang y=b la
X=box= i\/g .
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia parabol (P):y = x> véi dudng thing y=a la
Y=aox= J_r\/g .

Dién tich hinh phing gi6i han béi parabol (P):y =x* va duong thang y =5 1a
N 3\V2
4
Szzj(b—xz)dx :2([; —x?] :2[b\/3_b\/g) :b_\/g_
0 0

3 3
Dién tich hinh phang gidi han boi parabol (P):y=x" va duong thang y =a (phan t6 mau den)

Ja 3\
4a\/;
1a s =2[(a-x*)dx=2|ax-2 | =2|aa-L2L|= _
b 5=2f(a-)ax = 3}0 (aﬁ Ja) _ta
Dodc’)S:2S1<:>4b3\/3=2.4a3\/;<:>(\/Z)3:2(\/;)3<:>\/3:i/§\/5<:>b={/1a.

2

Ciu 88: (THPT YEN KHANH A - LAN 2 - 2018) Cho hinh phang gi¢i han boi Elip XT+ ¥ =1,

VAVAVAVAVE VAN

AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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parabol y =§x2 va truc hoanh (phan t6 dam trong hinh v&) c6 dién tich T = %ﬂ+§\/§

(Vi a,c e Z; b,d eN*;%,g 1a céc phan sb t6i gian). Tinh S=a+b+c+d .

A. §=32. B. §=10. C. S=15. D. §=21.

VA YAV VA VA Ve Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAN VA AV VAV Ve VA VA VAVA VA VA VA VA VA VA VA VAVAE VA VA VA VAV VAV VA VA VE

Loi giai

VA VAVAVAVAVAN

2 2
X

, X 2
Taco: —+y =l=>y=%,/1-—
4 Y Y 4

2
. / 3
Hoanh d¢ giao diém (E’) y = 1—% va parabol y= %xz la
2 \/g

1——:—x =3x'+x’-4=0=x"=1=x=1 (theo hinh v& thi x>0 )

A

L, B B
J-—xdxz
5 2 6

Ma

6

0

2 2 2
Ta co: Izj,/l—%dxzéij—xzdx. bat x =2cost tacd:
1 1

2 0 3 %
jV4—x2dx=I\/4sin21.(—2sint)dt =4Isin2tdt I (1-cos2s dt—z—”—ﬁ
1 ks 0

3 2

1 -1
Do do T=—.7r+—.\/§ nén S =15
3 12

Cau 89: Cho ham sb y=x+ax’+bx+c (a,b,c € R) co dd thi (C) va
y=mx’+nx+p (mn,peR) c6 dd thi (P) nhu hinh v&. Tinh dién tich hinh phing gi6i

han béi (C) va (P) co gia tri ndm trong khoang nao sau day?

VA A VAVAVAVE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VA VI VA VA VI VA VA VA Vi Va VA VA VAV VE VA VA VA VA VA VaVa V4
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A. (0;1). B. (1;2). C. (2;3). D. (3;4).
VAYAVAYAVAVAN ANNANNANNANNANANANANNANANNANNANNANNANNANNANNANNANNNNANNNANNANNANANNNNAINANANANNANNANNANNNNANNNN
Loi giai
Chen B ‘ ,
Céan cu do thi ta thay

+ Ham sb y=x3+ax2+bx+cdatcuctri tai x==%1 néntacod

{y'(1):o @{2a+b+3=0 {a:o

&
y'(—l):O —2a+b+3=0 b=-3

+Ham s6 y=mx” +nx+ p dat cuc dai tai x=—-1 va (P) cat (C) tai hai diém c6 hoanh d6

x==1 néntacd
—2m+n=0 n=-2
l+a+b+c=m+n+p <sm=-1
—l+a-b+c=m-n+p p—c=1

Suyra §= j.(mx2 +nx+p—x' —ax’ —bx—x)dx= j.(—x3—x2 +x+1)dx=§e(l;2)

-1 -1
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0 DANG TOAN 2: UNG DUNG CUA TiCH PHAN TiNH THE TiCH KHOI TRON XOAY
Dang 2.1: ng dung ctia tich phan tinh thé tich khbi tron xoay (khéng cé didu kién)

L ® BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @ |

Cau 90: (PE MINH HQA GBD&DT NAM 2017) Viét cong thic tinh thé tich ¥V caa khdi tron
xoay duoc tao ra khi quay hinh thang cong, gi6i han boi d6 thi ham sé y = f (x) , truc Ox

va hai dudng thang x =a,x=>b(a <b), xung quanh truc Ox.

A.V:i‘f(x))dx B.V:nifz(x)dx C.V=]:f2(x)dx D.V:ﬁjjf(x)dx

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE Va VAV VA VE Ve Va VI VI VAV Va VA VA VA VIV Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VIV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Cau91: (PE THAM KHAO BGD & DT 2018) Cho ham s6 y = f(x)lién tyc trén doan [a;b]. Goi

D 1a hinh phang gi6i han boi d6 thi ham sé y=f(x), truc hoanh va hai duong thang
xX=a,x :b(a <b). Thé tich ctia khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc hoanh
duogc tinh theo cong thirc:

b b b b
A.Vzﬁzjf(x)dx B.V=ﬁjf2(x)dx C.V=2ﬁjf2(x)dx D.V=7Z'2J.f2(x)dx

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VAV Ve VE VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI Va VA VA VI VI Vi Vo Vi VA VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVa Ve vY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Cau 92: (MP 103 BGD&DPT NAM 2017-2018) Cho hinh phing (H ) gidi han boi cac duong

y=x"+3, y=0, x=0, x=2.Goi V 1a thé tich cua khoi tron xoay dugc tao thanh khi
quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh d& nao du6i day ding?

A. V=j(x2+3)dx B. V=7ri(x2+3)dx
0 0

C. sz.(x2+3)2dx D. V=7ri(x2+3)2 dx
0 0

VA AV VA VA VE Ve VAV VEVE VEVEVEVE VEVEVEVE VEVEVEVAVAVAVAVEVaVd

Loi giai

VAVAAVAVAVAVE VAV VAVE VEVE VA VA VEVE VA VA VA VA VA VA VAVE VEVAVEVEVEVEVAVAVAVAN

Thé tich ciia khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay (H ) xung quanh truc Ox la:

V= ﬂj(xz +3)2 dx.

0

Cau 93: (MD 105 BGD&DT NAM 2017) Cho hinh phing D giéi han bodi dudng cong y=e", truc
hoanh va cac duong thing x=0, x=1. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc
hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

VA A VAVAVAVE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VA VI VA VA VI VA VA VA Vi Va VA VA VAV VE VA VA VA VA VA VaVa V4
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A.V:M B vt L c v D.Vzn(ez—l)
2 2 3 2

VAVAVAVAVE VAN VA AVAVAVE VAVE VAVEVEVAVEVEVAVEVAYAVA VA VA VeVl

VA VAV VA VA VA VA VAVEVEVEVEVE VAV VA VA VA VA VEVE VA VAV VA VA VE VA VEVE VAN

Loi giai

1
V:njezxdxzne =
0 2

Cau 94: (MD 104 BGD&DT NAM 2017) Cho hinh phing D gi6i han véi dudong cong y = /x> +1
, truc hoanh va cac dudng thiang x = 0,x = 1. Khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh
truc hoanh c6 thé tich ¥ bang bao nhiéu?

4 4
A V=2 B. V=2 C.V=2r p. V==
3 3

Loi gidi

Thé tich khdi tron xoay dugc tinh theo cong thirc:
1 5 1 3

V= ﬂj.(\/xz +1) dx = ﬂj(xz +1)dx = 7{%+xj
0 0 0

Cau 95: (MA PE 123 BGD&DT NAM 2017) Cho hinh phing D giéi han béi duong cong

\ N . 2 T Ko s 2 .
y=+2+cosx, tryuc hoanh va cdc duong thang x=0,x :E. Khoi tron xoay tao thanh khi

D quay quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?
AV =(n+)n B.V=n-1 C.V=n+l1 D.V=(n-1)=n

VA VAV VA Ve VA VA VAV VEVEVEVE VEVEVEVAVEVE VAV VEVAVE VA VA VE VA VEVE VAN

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN VA VAV VA VE VA VA VAVE VA VEVAVEVAVAVAVAVE VAV VAV

V= n;[(\/2+cosx)2 dx = n(2x+sinx)E =n(n+1).

Cau96: MA DE 110 BGD&DT NAM 2017) Cho hinh phang D gi6i han béi dudng cong
y =~/2+sinx, truc hoanh va cac duong thing x=0, x =7 . Khdi tron xoay tao thanh khi
quay D quay quanh truc hoanh c6 thé tich ¥ bang bao nhiéu?

AV =2r(r+1) B.V=2r C. V=2(n+1) D. V=27
Chon A
A

Tacod: V = 7[]2(\/2+Sinx)2dx = 7[_,'[.(2+Sinx)dx =7z(2x—cosx)|g =2x(7+1).
0 0

Ciu 97: (PE MINH HQA GBD&DT NAM 2017) Ki hi¢u (H) la hinh phing gi6i han béi dd thi
ham sd y =2(x—1)e*, truc tung va truc hoanh. Tinh thé tich ¥ ctia khéi tron xoay thu duoc
khi quay hinh (H) xung quanh truc Ox
A.V=(e-5)x B.V=(4-2e)z  C.V=€-5 D.V=4-2e

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Loi gii

Phuong trinh hoanh d6 giao diém 2(x - 1)ex =0 x=1

Thé tich ctia khoi tron xoay thu dugc khi quay hinh (H ) xung quanh truc Ox la:

1 ) 1 _( _1)2 duzZ(x—l)dx
Vv =7rj.[2(x—l)ex] dx =47ZI()C—1)2 e’dx . it e = o
0 0 dv = e*dx V= 5
er 1 1 er er 1 1
= V=47z(x—1)2 —47rJ.2(x—1)7dx=4ﬂ(x—l)2 —47z'|.(x—1)ez’“dx
0 0 0 0

. u=x—-1=du=dx
Goi I, = [(x—-1)e*dx . bat 2x
: '([( ) dv=erdx=v="5

er

2x 1 1
ol 47ZI dx =27 — e
0 0 2

2

:>[1=4;;(x_1) z)=27r—7re2+7r=37r—7re2

2x1

Vay V=4r(x-1 g ~1,=2rn-(3n-re’)=nr(e -5).
(1)

0

Cau 98:

(Ma dé 104 BGD&DT NAM 2018) Cho hinh phiang (H) gi6i han béi cac duong thing
y=x"+2,y=0,x=1,x=2. Goi V' 1a thé tich cua khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay
( H ) xung quanh truc Ox . Ménh d8 nao dudi day dung?

A. V=j(x2+2)dx B. V=7rj(x2+2)2dx
1 1

C. V=j(x2+2)2dx D. V=7zi(x2+2)dx
1 1

ANANANNANANANANANANNANANANNANANNANANANANNANNANNANNANANANNANANANANANNANANANANANANANANANANANANNANNANNANANANNANANNANANANNNNN

Loi giai

Tacod: V= ﬂj.(xz +2)2 dx.
1

Cau 99:

(PE THAM KHAO BGD&PT NAM 2017) Tinh thé tich V caa phan vat thé gi6i han béi
hai mat phang x=1 va x =3, biét rang khi cit vat thé bsi mat phang vuéng goc véi truc
Ox tai diém c6 hoanh do x (1<x <3) thi duoc thiét dién 13 mot hinh chit nhat c6 do dai hai

canh 1a 3x va v/3x*—2.

124 124
A V== B.V=(32+2J15)r C.V=32+215 D.V=T”

VA YAV VA VA VAV VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI Vi VA VA VA VAV Vava v4

Loi giai

Dién tich thiét dién 1a: S(x) =3x/3x> -2

3
= Thé tich vét thé 1a: V = j 3xa/3x2 = 2dx = %
1
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Cau 100: (PE 15 LOVE BOOK NAM 2018-2019) Tim cong thirc tinh thé tich ctia khdi tron xoay khi
cho hinh phing giéi han boi parabol (P):y=x’ va duong thing d:y=2x quay xung
quanh truc Ox .
2 y 2 2 2 2 2
A. ﬂ_[(xz —2x) dx. B. ﬂj4x2dx—ﬁjx4dx .C. ﬂj4x2dx+7r.[x4dx .D. ﬂI(Zx—xz)dx
0 0 0 0 0 0

VAVAVAVAVE VAN

VA VAV VA Ve VA VA VAV VA VA VA VA Vi VAV VA VA Vi VE VI VI ViV Va VA VA VA VI VI Vo VA VI Vi VI Vi Vo Vi VI VA VA Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVa vavY

Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém x° -2x=0< {

2 2
Vay thé tich khéi tron xoay duoc tinh V = 7 I 4x°dx — ﬂjx“dx.
0 0

Ciu 101: (THPT POAN THUQNG - HAI DUONG - 2018 2019) Cho hinh phang (H) gi6i han boi

cac dudng y=x>+3, y=0,x=0, x=2. Goi ¥ la thé tich khéi tron xoay dugc tao thanh
khi quay (H ) xung quanh truc Ox . Ménh d@ nao sau ddy dung?

A.V:zi(x2+3)2dx. B.sz.(x2+3)dx.
0 0
C. V:j(x2+3)2dx. D. V=7rj(x2+3)dx.
0 0

VA VAVAVAVAVAN

YA YA A0 Vo Vo Vo Vo Vo VI VI VI VI VO VA VI VI VI VA VO VA VA VS

2 Y VA Va Ve Vo Ve VA Ve Vo VA VAV Vi Vo VA VA VA VI Vo Ve Va VA YAV Ve va ve

Loi giai

2
- 9 2
Thé tich cta vat thé duoc taonénla V = j (x2 + 3) dx.
0

Ciu 102: (CHUYEN TRAN PHU HAI PHONG NAM 2018-2019 LAN 02) Goi V 1a thé tich cua
khdi tron xoay thu dwoc khi quay hinh thang cong, giéi han bai d6 thi ham s y = sin x, truc

Ox, truc Oy va dudng thing x = z , xung quanh truc Ox. Ménh dé nao duéi day dang?

V3

5 -
A. V = |sin® xdx B. V = | sin xdx C.V= ﬂj sin? xdx D. V= ﬁj sin xdx
0 0

O o N
Sl S S

VA Vi Vi Vi VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VA VA VA VA VA Va VA V4

Loi giai
Chon C
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b
Cong thuc tinh: V' = ”J'fz (x)dx

Céu 103: Thé tich khdi tron xoay dugc sinh ra khi quay hinh phang gidi han bai do thi cua ham sb
y = x> —2x, truc hoanh, dudng thing x =0 va x =1 quanh truc hoanh bang
A L7 B. 2%, c. iz p. 3%
15 3 3 15

VA VA VA VA VAV Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA VA VI VI Vi Vi Vi Vi Vi VA VA VI VA VA VA VA VA VI V2 V2 Vi VI VI VI VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI VA VA VA VA VAV Va VA V4

Lot giai
(1 4) 8
g .
. 5 3 15

Ciu 104: (THPT YEN PHONG SO 1 BAC NINH NAM 2018-2019 LAN 01) Cho mién phing (D)

Taco V:n_:[(xz —2x)2dx=7z_:[(x4—4x3+4x2)dx=7z (%S—x +4%]

gi6i han bdi y=+/x, hai duong thdng x=1, x =2 va truc hoanh. Tinh thé tich khéi tron
xoay tao thanh khi quay (D) quanh tryc hoanh.

A.37. B. L. c.2Z D.2.
2 3 2
VAYAYAVAVAVAN AANANNNANNANAANANANANANANANANNANNAANNANANANNANNNANANANNNNANANAANANNANNANANANANNNANANANANANANNANNN
Loi giai
2 2|2
3

V:ﬂJ.xdx AT g

1 2| 2

Ciu 105: (SO GD&DT PHU THQ NAM 2018-2019 LAN 01) Cho hinh phing (H) gi6i han béi cac
duong y=2x-x>, y=0. Quay (H ) quanh truc hoanh tao thanh khéi tron xoay c6 thé tich
la

2 2 2 2 2 2
A. j(2x—x2)dx B. nI(Zx—xZ) dx C. I(Zx—xz) dx D. nj(2x—x2)dx
Loi giai
2

Theo cong thirc ta chon V' = ch.(Zx—x2 )2 dx

0

Cau 106: Cho hinh phang gi¢i han boi cac duong y =+/tanx,y=0,x=0,x =% quay xung quanh truc

Ox . Tinh thé tich vat thé tron xoay duoc sinh ra.
7ln2 7ln3

T
A. . B. C. —. D. zln2.
2 4 4
VAVAVAYA VAVAN ANANNANNANNANANANANNANANANANNANNANNANANNANNANNANANANNANNANNANNANANNNNANNANNNANNNNNNNNANNNANNNNN
Loi giai
4 4 4
2 : . . smx d(cosx
The tich vat thé tron xoay dugc sinhralaV =rn I ( tan x) dx = I an x.dx = 7Z'I = —7Z'J. ( )
0 0 cosx o, COSX

= —;z(ln|cosx|)E =—rln [%] = ﬂTan .
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Ciu 107: (THPT AN LAO HAI PHONG NAM 2018-2019 LAN 02) Goi V' 1a thé tich khdi tron

2 2

xoay tao thanh do quay xung quanh truc hoanh mét elip c6 phuong trinh ;—5+i}— =1.V co

gia tri gan nhat voi gia tri nao sau day?

A. 550 B. 400 C. 670 D. 335
Loi giai

Quay elip dd cho xung quanh truc hoanh chinh 14 quay hinh phang:

2
H={y=4‘/1—;—5,y=0,x=—5,x=5}

Vay thé tich khéi tron xoay sinh ra boi H khi quay xung quanh truc hoanh la:

2 3 5
V=7r'|.5 16_16x = 7 16x—l6x :3207r
-5 25 75

-5
Ciu 108: (THPT CAM GIANG 2 NAM 2018-2019) Cho hinh phéng (H ) gi6i han béi cic duong

=335,1

y =x*—2x, truc hoanh va duong thang x =1. Tinh thé tich ¥ hinh tron xoay sinh ra boi
(H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .

1
A.V=4Tﬁ. B.V:lis”. C.V:%”. D.V:l%”.
VA YA YA VAVAVAVANVAVE VA VA VAVEVAVA VAVA VAV VA VAVEVA VAVAE VA VA VAV VAV VA VAVAVAVE VA VA VAV VAV VA VA VA VA VAVAE VAV VA VE VAV VAVAVAVAVAVA VAVAVAVAVAVAVAVA VS
Loi giai
Theo dé, ta c6 hinh v& sau:
Mox=l y=x"—-2x
1 2 -
0] X

Nhan xét: Khi nhin vao hinh v&. Puong thang x =1chia hinh phing giéi han boéi duong
y=x"—2x va truc hoanh lam 2 ph?m. Dé théy luc nay hinh phfmg (H ) khong thé xac dinh vi
phan hinh gi6i han bdix =0dénx =1vax=1dénx =2 chua 3 rang.

Néu xét phan tron xoay khi xoay hinh phang quanh truc Ox khix =0 dénx =2 thi khong c6
dap an trong bai, dong thoi dé cho thém dudng thang x =1 1a khong can thiét.

Do d6 dé bai toan c6 dap an va rd rang hon ta didu chinh dé nhu sau:

Cho hinh phing (H ) gidi han boi duong y = x* —2x, truc hoanh. Tinh thé tich V hinh tron
xoay sinh ra boi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox .

2
, )
Hinh phing (H ) gici han béi {y ; *
y:

Ta c6 phuong trinh hoanh d6 giao diém cua y = x> —2x va y =0 (truc hoanh) la:

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 59



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

x=0
x=2
Khi d6 thé tich V hinh tron xoay sinh ra boi (H ) khi quay (H ) quanh truc Ox la:

x2=2x=0 c{

FP 2 167
VOxzﬁj(x —2x) dx=F.
0

Ciu 109: (TRUONG THPT HOANG HOA THAM HUNG YEN NAM 2018-2019) Thé tich khdi

. . . . 1
tron xoay khi quay hinh phang (H) xac dinh boi cac dudng y = §x3 -x*, y=0, x=0 va

x =3 quanh truc Ox 1a

L B. 2L c. 1z p. L.
35 35 35 35
Loi giai

Thé tich khi tron xoay sinh ra khi quay hinh phing (H ) quanh truc Ox 1a:

3 2 3
Vzﬂj(lx3—x2j dx:ﬁj.(lx(’—%x5+x4jdx=81—ﬂ.
o\ 3 o\ 9 3 35

. . N 81
Vay thé tich khoi tron xoay can tinh la : V' = 3—:
Ciu 110: (CHUYEN LUONG THE VINH PONG NAI NAM 2018-2019 LAN 01) Thé tich khdi
tron xoay khi cho hinh phang gidi han boi parapol (P): y=x" va duong thang d: y = 2x

quay xung quanh truc Ox bang:

2 2
A. z[(@x—x")dx. B. 7[(x" —2x)"dx.

0 0

2 2 2 2

2 4 2 4

C. ﬁj4x dx+7rjx dx. D. ﬂj4x dx—ﬁjx dx .

0 0 0 0

AANANANANANANANNANNAN ANANNANNANANANNANNNANNANN S NANNNNANANANANNANANNNANANNANANANANANNANANNANNNN
Lo1 giai
¥
y=x"2
y=2x
5 o 5 0) 2 5 0 5

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cia hai do thi: x> =2x < {
X =
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2 2 2 2
Taco: V,, = ﬁj (2x)’dx - 7Z'I (x*)dx = il'Jl 4x*dx — 7rJ. x*dx
0 0 0 0

Ciu 111: (CHUYEN LE QUY PON QUANG TR NAM 2018-2019 LAN 01) Cho hinh phiing (D)
dugc gii han boi hai duong y =2(x” ~1); y=1-x". Tinh thé tich khi tron xoay tao thanh

do (D) quay quanh tryc Ox .

A 87 B. 2. c. 32z p. &
15 15 15 15
VAVAVAVAVAVAVEVAEVEVAVAEVAVEVAVAEVAVAVAVAEVAVAVAVAEVEVEVE VA VA VE VA VA VA VA VAVAVAVE VA VA VA VAVE VA VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAV AV
Loi giai

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia 2 d6 thi ham s y = Z(x2 - 1) vay=1-x"1a
2(x¥ -1)=1-x" Sx==l.
Lay d6i ximg d6 thi ham s6 y = 2(x2 —1) qua truc Ox ta dugc do thi ham s6 y = 2(1 —x2) :

Ta co 2(1 - xz) >1-x*,Vxe[-1;1]. Suyra thé tich khéi tron xoay can tim 1a

V:;zj[z(xz —1)]2 dx=614—5”.
|

Cau 112: (CHUYEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 02) Cho hinh phing gi6i han bdi céc

duong y=tanx, y=0, x=0, x =% quay xung quanh truc Ox. Thé tich ctia khéi tron

xoay tao thanh bang:
A.5 B.x[1-Z c.r D. x|~ tx
4 2 2
VAYAVAVA VA VAN ANANNANNANNANANANANNANANANANNANNANNANANNANNANNANANANNANNANNANNANANNNNANNANNNANNNNNNNNANNNANNNNN
Loi giai

3 3 Lo
Vzch.tan2 )C(l’);zn_[sin2 xd(tanx)sz. ! di=n|1-Z
0 0 4

2
o+l

Céu 113: (CHUYEN LE HONG PHONG NAM PINH LAN 1 NAM 2018-2019) Cho hinh phéng
gidi han bodi cac duong y = Jx -2, y=0 va x=9 quay xung quanh truc Ox . Tinh thé tich
khdi tron xoay tao thanh.

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Av=L B. v =%, © 7=l B
6 6 11 6
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN
Loi giai

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta d6 thi ham sé y = Jx =2 va truc hoanh: Jx-2=0
oJx=2ox=4.
Thé tich cia khdi tron xoay tao thanh 1a:

Vzﬁj:(\/;—Z)zdx =7rj:(x—4\/;+4)dx :ﬁ(x—;—gx;/; +4xj
=ﬂ[g—72+36j—ﬁ(g—ﬁ+l6)=ﬁ.
2 2 3 6

Céu 114: (CHUYEN LE QUY PON DPIEN BIEN LAN 3 NAM 2018-2019) Tinh thé tich cua vét thé
tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh (/) quanh Ox véi (H) dugc gidi han boi dd thi

ham s6 y = v/4x — x* va truc hoanh.

9

4

L B. 2% c. p. 3%
3 3 3 3
Loi giai

Diéu kién xac dinh: 4x—x>>0<0<x<4.

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua dd thi ham sé y =~+4x— x> vatryc hoanh

=0
Vdx—x* =0 &4x—x" =0 @{x

x=4
Thé tich cua vt thé tron xoay khi quay hinh (H) quanh Ox la:

~ 4 — 2 ~ 4 2 _2
V—ﬂ(j)(\/4x x)dx—ﬂ(j)(4x x)dx- 37[.

Vay thé tich cua vét thé tron xoay khi quay hinh (H) quanh Ox 1a %ﬂ'.

Ciu 115: (CHUYEN NGUYEN TAT THANH YEN BAI LAN 01 NAM 2018-2019) Cho hinh
phang () giéi han boi d6 thi y=2x—x" va truc hoanh. Tinh thé tich ¥/ vat thé tron xoay
sinh ra khi cho (H) quay quanh Ox .

A.V=i7l'. B.V=Eir. C,V:E, D.Vzi.
3 15 15 3
AANANNANN VAVAVAVAVAVEVAVAVEVAVAEVEVAEVAVAVEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (H ) véi truc hoanh: 2x—x* =0 < {

2
16
=—r
o) 15
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x, =2
x,=0"
Vay thé tich khoi tron xoay sinh ra do (H ) quay quanh Ox la:

2

V=72'.(|;(2x—x2)2.dx =7r.z(4x2 —4x +x4).dx =7Z.[§x3 —x" +x?
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Céu 116: (THPT NGHIA HUNG ND- GK2 - 2018 - 2019) Tinh thé tich cta vt thé tao nén khi quay
quanh truc Ox hinh phing D giéi han béi do thi(P): y =2x—x" vatruc Ox bang:

A =27 B. v -1% c.v-U% .y -7
15 15 15 15
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVEVAEVENVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va truc Ox :

5 x=0
2x-x"=0& .
x=2
Khi do:
I 2 I 3, .4 4 5 4 15 © 16
V:ﬂj(Zx—xz)dxzﬂj(4x2—4x +Xx =7z(—x -X +—xj =—nr
0 0 3 5 ), 15

Cau 117: Tinh thé tich vét tron xoay tao boi mién hinh phang gi6i han bai d6 thi ham s6 y=x+3,

y=-/x+3, x=1 xoay quanh truc Ox .

y=x+3

= -ls\ 2 1 [a] 1
\‘\H“M__m_m__ 1
y=—v —'—;H =l
-2 il - =]
41 43 41 40
A, —r. B. —rx. C.—r. D.—rx.
2 2 3 3
VAYAYAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAEVEVAEVAVAVEVEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE

Loi giai
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Vx+3=0

Xét phuong trinh x+3 =—/x+3 <:>|: S x=-3.

Vx+3=-1

Xét hinh (H) gi6i boi dd thi cic ham sé y=+/x+3 (-3<x<-2), y=x+3(-2<x<1),

y=0vax=1.
Thé tich vat thé tron xoay can tim chinh bang thé tich cua vat thé tron xoay thu dugc khi quay
quanh hinh (H ) quanh truc Ox . Do do

V=ﬂj.j[\/x+32}dx+7z.|._lz(x+3)2dx=437”.

Ciu 118: (THPT QUANG TRUNG PONG DA HA NOI NAM 2018-2019) Ky hiéu (&) la hinh

phéng gidi han boi dd thi ham s& y = f(x) =~/x.e" , truc hoanh, dudng thing x =1. Tinh
thé tich 7 cua khéi tron xoay thu dugc khi quay (H) quanh truc hoanh.

A V=6 -1. B. V=7z(e2—l). C.velre_1. D. V:ln(ez—l).
4 4

Loi giai
Chon D

Hoanh d6 giao diém cua d0 thi ham s& y = /(x) va truc hoanh 13 nghiém ctia phuwong trinh
Jre® =0 x=0.

Khi dé thé tich cua khdi tron xoay dugc tao thanh la:

0 2\2 S 1 ,pe 1,0l 1
V=ﬂj(\/;.ex ) dxznjxezx dxzﬁzjezx d(2x2)=7rze2" O=Z7r(e2 -1).
0 0 0

Céu 119: (THPT YEN KHANH - NINH BINH - 2018 - 2019) Cho vt thé (T) gi¢i han béi hai mt
phang x=0;x=2. Cit vt thé (T) béi mit phing vudng géc voi truc Ox tai x(0<x<2)

ta thu dugc thiét dién la mot hinh vudng c6 canh bang (x +1)e*. Thé tich vat thé (T') bang

z(13e -1 13¢* =1
A. % B. 367 C. 262. D. 27[62.

ANNANNANNANANNNANNANANNANNANANNANANANNANNANNANNNANANNANNANNANNNANANNNANNANNNANNNANANANNANNNANNANNANANNNNNNN
Lo1 giai
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Dién tich thiét dién 1a S (x)=(x+1)" ¢’
2 2
Thé tich cua vat thé (T)lay = jS(x)dx = J.(x+ 1)2 e dx .

0
;j zxde

j‘x+1 Zde_ 84_1_ x+1 2x2
0 2

V= 1x+l2 2

2

9¢* -1 3¢*-1 1 ,,
"7, 2 g

4_
agta Ll 1 13-l
. 4 4 4

Céu 120: (TT HOANG HOA THAM - 2018-2019) Cho hai mit cdu (S,),(S,) ¢6 cing ban kinh
R =3 thoa man tinh chit tim cia (Sl) thude (52 ) va ngugc lai. Tinh thé tich ¥ phan chung
ctia hai khéi cau tao bai (5)),(S, ).

A V=27 B. V=22 c.v=2 p.v=2
8 4 4 8
Loi giai
A
A
o o)
L 4 -
H
B

Phén chung cta hai khdi cau tao bai (Sl ) ,(Sz) 1a mot khdi tron xoay, twong duong phan hinh

phang 040’ quay quanh truc OO’ hay bang hai lan phan mit phang tao béi 4HO' quay quanh
truc 00’ .

bit hé truc nhu hinh khi d6 phuong trinh duong tron (0) la x*+y*=9= y=4/9-x% , diém

. 3 s
H c6 hoanh d¢ bang E ; O' ¢6 hoanh d6 1a 3 nén the tich :

9—x Eﬂ'
7[(9-"x ==

Céu 121: (TOAN HQC TUOI TRE - THANG 4 - 2018) Hinh phing gi6i han béi hai do thi y = x|

2

(7o

-

N\wc_,w
N\wc_,w

va y=x" quay quanh truc tung tao nén maot vat thé tron xoay c6 thé tich bang

2 4
AL B. Z. c. L. p. 2~
6 3 15 15
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN
Loi gidi
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-2 -1 0 1 2

-1
. . . 2 5 x=0 =y=0
Phuong trinh hoanh d6 giao diém |x| =x" < .
x=tl=y=1
Ta c6 d6 thi hai ham s y = |x| va y=x" déu dbi xing qua Oy nén hinh phang gi¢i han boi
hai @6 thi y = |x| va y=x" quay quanh tryc tung tao nén mot vat thé tron xoay c6 thé tich bang
thé tich vat thé tron xoay khi quay hinh phang giéi han boi hai duong x=y va x = \/; quay
xung quanh tryc Oy .
Thé tich vat thé tron xoay can tim 1a:

1 1 1
V=ﬂ£\y—y2\dy =ﬂ£(y—y2)dy =ﬂ-(%y2 —%fjo

T

.
Céu 122: (THPT CHUYEN NGUYEN THI MINH KHAI - SOC TRANG - 2018) Cho hinh (H)

gi6i han boi db thi ham s6 y = gf , cung tron ¢6 phuong trinh y=v4—x? (véi 0<x<2)

va truc hoanh (phan t6 ddm trong hinh v&).
Y

DO

Biét thé tich cua khdi tron xoay tao thanh khi quay (H) quanh truc hoanh la

v=[-23+5 |z, trong 6 abe,deN va 2,5 1a cac phan sé tdi gian. Tinh
b d b’d
P=a+b+c+d.
A. P=52. B. P=40. C.P=46. D. P=34.
INNANNAN VAVAVAVAVAVEVAVAVEVAVAEVEVAEVAVAVEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Phuong trinh hoanh d6 giao diém: gﬁ =V4-x* o x=3
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N

J

0

V3 1 2
=1 I—dex+I(4—x2)dx:|
o 27 g

_1 )c7\/5 [ x3j2
=x|—.— +|4x——
27 71 3 A

_[_ﬁg},

7 3
=a=20,b=7,c=16,d =3
=>P=a+b+c+d=46.

V=r

(3 eelfere
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Dang 2.2: ng dung cta tich phan tinh thé tich khbi tron xoay (cé diéu kién)

L © BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Cau 123: (PE HQOC SINH GIOI TINH BAC NINH NAM 2018-2019) Cho hinh phing (H) duoc
gidi han boi duong cong y =+m* —x* (m 1 tham s khac 0) va truc hoanh. Khi (H) quay

xung quanh truc hoanh duoc khéi tron xoay c6 thé tich ¥ . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia
m d& V <10007 .

A. 18. B. 20. C. 19. D. 21.

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE Va VAV VA VA Ve Va VI VA VAV Va VA VA VA VIV Va VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VI VA Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVEVaVavY

Loi giai
Chon A

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta dudng cong va truc hoanh 1a: \Vm’> —x* =0 < x=+m

b 2

. . . 1, M dzm’|m

Thé tich vat the tron xoay can tinh 1a: V' =7« I (m* —x")dx = r(m’x - §x3 | = %
I ~|m

Adrm>
Ta cé: ¥ <10007 < %'mk 10007 < |m|’ <750 < /750 < m <3750 .

Tacéd /750 =9,08 va m#0. Vay co 18 gia tri nguyén ctia m.
Cau 124:

(PEN I - THAY LE ANH TUAN - PE 3 - NAM 2019) Cho ham sb
y =f(x) =ax’ +bx’ +cx+d,(a,b,c,d eR,a# 0) c6 dd thi (C) Biét rﬁng dd thi (C) tiép
xlic voi duong thang y =4 tai diém c6 hoanh d¢ 4m va dd thi cia ham sé y = f'(x) cho béi
hinh v& duéi day. Tinh thé tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H gidi
han boi d6 thi (C ) va truc hoanh khi quay xung quanh truc Ox .

v‘ YA

| )

1
—
=

dv

A. 7—257r. B. Lﬂ'. C. 6r. D. dap an khac.
35 35

Chen D
Dua vao do thi ham sé y = f'(x) = f'(x) = 3()62 —1).
Khi dé f(x)zjf'(x)dxz)f’ -3x+C.

Dicu kién do thi ham s6 f'(x) tiép xtc véi duong thing y =4 la:

VAVAVAVAVE VAN
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f() 4 X =3x+C=4 x=_1 3 2
{ f'(x)=0 {(xz—l)zo <3{022 suy ra f (x) =x"—3x* +2(C).

+(C)NOx = hoanh d) giao diém la x=-2;x=1.

1
+Khi dé V:nj(x ~3x* +2) dr =

-2

729
—7
35

Ciu 125: (THPT GANG THEP THAI NGUYEN NAM 2018-2019) Goi ¥ 1a thé tich khéi tron
xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han béi cac duong y = Jx , y=0 va x =4 quanh
truc Ox . Pudng thing x =a (0<a <4) cit db thi ham s6 y =+/x tai M (hinh v&). Goi ¥,
1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh tryc Ox . Biét ring

V =2¥,. Khi d6
AY
M
y=~x

K H X

0 a 4 -

5

A.a=2. B. a=22. C.a=z. D.a=3.
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANANANANANANANANANANNANNAANANNAANANANAANANNAANANAANNANANANNAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNN
Loi giai

2 4
Ta co: V = ;zjxdx 7[% —87. MV =2V, =V, =4r.
0
Goi K 1a hinh chiéu cta M trén Ox =OK =a, KH=4-a, MK =~Ja .
Khi xoay tam giac OMH quanh Ox ta duoc khdi tron xoay 1a su lap ghép cua hai khdi non
sinh boi cac tam gidc OMK, MHK , hai khdi nén d6 co cting mat day va c6 tong chiéu cao 1a

. .. 1 2 4
OH = 4nén thé tich cta khoi tron xoay do 1a V, = 5.7[4.(\/5) = %, trdéosuyraa=3.

_x
7
2
Céu 126: (THPT NAM 2018-2019 LAN 04) Trong mit phéng toa d0 Oxy, (H,): y:—% ,
x=—-4,x=4

x> +y° <16

(H,):s x> +(y —2)2 >4 . Cho (H,),(H,)xoay quanh truc Oy ta dugc céc vat thé c6 thé tich
X+ (y + 2)2 >4

lan luot V.,V,. Pang thirc ndo sau dy ding.

A. V=V, B.Vl=%V2. C.V,=2V,. D.Vl=%V2.

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Loi giai
Chen D
4
Taco V= 8.(7{.42)—2(74(\/5)2 dy] =967
0
v, :47243 _247r23 64z

Suy ra V] =%V2

Cau 127: (THPT CHU VAN AN -THAI NGUYEN - 2018) Cho hinh thang ABCD c6 AB song
song CD va AB=AD=BC =a, CD =2a . Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay hinh thang
ABCD quanh tryc 1 duong thang AB .

5 5 3-242
A. =7za’. B. =7a’. C. wa . D. za’.
4 2 3
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANANNAANANNANANANAANANNANANANANNANANANANANANAANNNNANNAANANANNANNANANNANNAN
Loi giai

]

D& thay ABCE 14 hinh binh hanh nén AE = BC = a . Viy ADE 14 tam giac déu.
a3

Co AH =——.
2

a3

Xét h¢ truc toa d0 Oxy nhu hinh v€. Co6 phuong trinh CD:y=—T; xp =0,x.=2a;
A(E;O)

2
Phuong trinh AD:y = NG a\2/_

Vay V = ;zj(“‘/—] -2 j( \/_JZ 3’;“ 2a —27zi‘[ 3ax+%j

3 2
37a -2z x3—3—ax2+3ix
2 2 4
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Céach 2: Thé tich khdi tron xoay dugc tao ra theo dé bai 1a thé tich khdi tru c6 chiéu cao 2a ban

. 3 o g 3 3
kinh day bang aT trir di the tich hai khoi nén cung ¢6 chiéu cao % ban kinh day aT. Viay

2 2
V =7z.(a\2/§] 2a—2.l7z(a\/§J g=%7za3.

370 2 )2

Céu 128: (CHUYEN NGUYEN TRAI HAI DUONG NAM 2018-2019 LAN 01) Cho hinh phéng
(D) gi6i han béi cdc dudng y=x—7z, y=sinx va x=0. Goi V' 1a thé tich khéi tron xoay
tao thanh do (D) quay quanh truc hoanh va V = pz*, (p € Q). Gia trj clia 24p béng
A. 8. B. 4. C. 24. D. 12.

ANANANNANANANANANANNANANANNANANNANANANANNANNANANNANANANANNANANANANANNANANANANANANANANANANANANANNANANANNANNNNANNNANNN
Loi giai
Xét phurong trinh hoanh do giao diém ctia d6 thi hamsé y=x—7 va y=sinx:
xX—mw=sinx & x—r—-sinx=0 (1) . Tathidy x =7 12 mot nghiém cta phuong trinh (1) .
Xétham sé f(x)=x-m—sinx= f'(x)=1-cosx>0,VxeR.

0.

= f (x) dong bién trén R nén x =7 1a nghiém duy nhat ctia phuong trinh £ (x)

Cach 1:

Xét ham sb g(x) =7r—x—sinx, x€ (0;72') .

g'(x)=-1-cosx <0, Vx €(0;7), suy ra ham s6 g(x)=7—x—sinx nghich bién trén (0;7).
Vxe(0;7):g(x)>g(7n)=>r—x—sinx>z—-7—sint=0=z—x>sinx (2).

Do d6 thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc hoanh 1 thé tich ctia khdi non
khi quay tam giadc vuong OAB quanh truc hoanh.
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V=%.7Z.OBZ.0A=%7Z'.7TZ.7Z'=%7Z4 :pz%.Véy 24p=24%=8.
Cach 2: T (2) taco V=7Z'I(x—72')2dx=7Z'I(x—72')2d(x—7l')
0

0

. A

0

Vay 24p=24.§=8.

Cau 129: (THPT CHUYEN LE HONG PHONG - TPHCM - 2018) Cho db thi (C):y = f(x)=+x
. Goi (H) la hinh phang gi6i han boi do thi (C), duong thang x =9 va truc Ox . Cho diém
M thuge db thi (C) va diém 4(9;0). Goi V] 1a thé tich khéi tron xoay khi cho (H) quay
quanh tryc Ox, V, 1a thé tich khéi tron xoay khi cho tam giac AOM quay quanh truc Ox .
Biét rdng 7, =2V,. Tinh dién tich S phén hinh phing gi¢i han béi do thi (C) va dudng

thang OM .
A
1 M
A Ky =1x)
el mall (b4
OI : : : EI, ‘HI : gl 1‘0’
A s> P2 R S
VA YA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI Vi Vi Vo VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA Vi VI VI VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VA VI VI Vi VA VA VA VAV VA VA V4
Loi giai

Ta co Vlznj‘(\/;)zdnglTﬁ.
0

Goi H 1a hinh chiéu cia M 1én truc Ox, dit OH =m (voi 0<m<9), tacod M(m;\/;),

MH =~m va AH=9-m .

Suyra ¥, =%n.MH2.OH+%7:.MH2.AH =%n.MHz.0A =3mn.
Theo gia thiét, ta co ¥; =2V, nén &z&nn = m=2—7. Do d6 M z,ﬂ .
2 4 4 2
23

Tir d6 ta co phuong trinh dudng thing OM 1a y = Tx .

Dién tich S phén hinh phang gi6i han b&i do thi (C) va duong thang OM la

27

B 23 2 B LY 213
SZ![\/;_ x}dxz(gm/;—?x jo —Y.

9
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O DANG TOAN 3: UNG DUNG CUA TiCH PHAN BE GIAI BAI TOAN CHUYEN PONG

Dang 3.1: Bai todn cho biét ham sé cla van tdc, quang dudng cla chuyén ddng

® BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Céu 130: (MD 103 BGD&DT NAM 2017-2018) Mot chat diém 4 xuat phat tir O, chuyén dong

VAVAVAVAVE VAN

thang v6i van tdc bién thién theo thoi gian bdi quy luat v(r) = ﬁtz + %t (m/s), trong do ¢
(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir lic 4 bat dau chuyén dong. T trang thai nghi, mot chat
diém B ciing xuat phat tir O, chuyén dong thang cing huéng voi 4 nhung cham hon 10
gidy so véi A va c6 gia téc bang a (m/sz) (a 13 hing s6). Sau khi B xuét phat dugc 15
gidy thi dudi kip 4. Vén téc ctia B tai thoi diém dudi kip 4 bang

A. 15(m/s) B. 9(m/s) C. 42(m/s) D. 25(m/s)

Taco v, (t)=[adt=at+C, v,(0)=0=C=0 =v,(t)=at.
Quﬁng du(‘mg chat diém 4 di duoc trong 25 gidy la
1 13 ,\|® 375
—.[ —t+—t dt =| —F£ +—=¢ =—.
100 300 60 0 2
Quing duong chat diém B di duoc trong 15 gidy la

15 2 |15
S J.at dt = ﬂ 225a 5
0 2 1o 2
375 225a 5
Ta co &S a=—
2 2 3

Vin tée ciia B tai thoi diém dudi kip 4 1a vB(15)=§.15 = 25(m/s).

Cau 131:

VAVAVAVAVE VAN

(Ma dé 104 BGD&DPT NAM 2018) Mot chat diém A xuat phat tr O, chuyén dong thiang
v6i véan toc bién thién theo thoi gian boi quy luat v(¢) =$t2 +j—§t(m/ s), trong do ¢
(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir lic 4 bat dau chuyén dong. T trang thai nghi, mot chat
diem B ciling xuat phat tut O, chuyén dong thang cung huéng véi 4 nhung cham hon 3
gidy so voi 4 va co gia toc bang a(m/ sz) (a 1a hang s6). Sau khi B xuit phat duoc 15
gidy thi dudi kip 4. Vén téc ciia B tai thoi diém dudi kip 4 bang

A. 21(m/s) B. 25(m/s) C. 36(m/s) D. 30(m/s)

Thoi diém chit diém B dudi kip chit diém A thi chat diém B di duoc 15 gidy, chat diém A di
duogc 18 giay.
Biéu thirc van toc ciia chat diém B c6 dang v, (t):Iadt:atJrC ma v,(0)=0 nén
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vy (t)=at.
Do tir luc chat diém A bt ddu chuyén dong cho dén khi chit diém B dudi kip thi quing
duong hai chat diém di duoc bang nhau. Do d6

rg(Ltz +§jdt =I15atdt < 225 =a.£<:> a=2
0 {120 45 0 2

Vay, van toc cua chit diém B tai thoi diém dudi kip 4 bang v, (1)=2.15=30(m/s).

Céu 132: (PE MINH HQA GBD&PT NAM 2017) M6t 6 t6 dang chay vé6i van toc 10m/s thi nguoi
14i dap phanh; tir thoi diém d6, 6 t6 chuyén dong cham déan déu véi van toc v(r)=—-5¢+10

(m/s), trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir lac bat dau dap phanh. Hoi tir luc
dap phanh dén khi dimg han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét?

A. 0,2m B.2m C. 10m D. 20m
INNANNAN VAVAVAVAVAVEVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVAEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAEVAVAVAE VAV VAVAVEVE VA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Xét phwong trinh —5/+10=0 < r=2. Do viy, ké tir lic nguoi 1ai dap phanh thi sau 2s 6 to
dirng han.
Quing duong 6 to di duoc ké tir lac nguoi 1ai dap phanh dén khi 6 t6 dimg han 1a

2 5 5 2
s=[(=5t+10)dt=| —=¢ +10t
] 2 0

Cau 133: (Ma dé 102 BGD&DT NAM 2018) Mot chat diém A xuit phat tir O, chuyén dong thing

=10m.

v6i van toc bién thién theo thoi gian boi quy luat v(t)zﬁt2 +%t(m/s), trong do ¢

(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir luc @ bat dau chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat
diém B ciing xuat phat tr O, chuyén dong thang cing hudng vdi A4 nhung chim hon 3
gidy so v6i 4 va co gia toc bang a(m/ sz)(a 1a hang sb). Sau khi B xut phat duoc 12

gidy thi dudi kip 4. Vén téc ctia B tai thoi diém dudi kip 4 bang

A. 15(m/s) B. 20(m/s) C. 16(m/s) D. 13(m/s)
Chen C
15
Quiéng duong chat diém 4 di tir ddu dén khi B dubikip la § = j (%ﬂ +§—9tj dt =96(m).
0

Van toc clia chit diém B 14 v, (1) = j adt=at+C .
Tai thoi diém 7=3 vat B bét dau tir trang thai nghi nén v, (3)=0< C=-3a.
Lai c¢0 quing duong chat diém B di dwoc dén khi gip 4 1a

15 at2 15
S, = J.(at—3a)dt = (7—3at]

3

=72a(m).

3

Vay 72a=96<:>a=§(m/s2).

Tai thoi diém dudi kip 4 thi van toc ctia B 1a v, (15)=16(m/s).

Cau 134: (Ma dé 101 BGD&DT NAM 2018) Mot chat diém A xuit phat tir O, chuyén dong thing

VAAVAVAVA VAV VA VA VAV VAN VA VAV VA VA VAVE VAV VEVEVEVE VEVEVEVAVE VA VEVE VA VAV VA VEVE VA VEVEVAN VAVAVAVAVE VAV VAVAVAVAVAVE VY
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. LA . : 1 11 :
v&i van toc bien thién theo thoi gian bdi quy luat v(z) = @tz +Et(m / s) , trong d6 ¢ (gidy)

1a khoang thoi gian tinh tir lac 4 bét dau chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat diém B
cling xuat phat tir O, chuyén dong thang cting huéng véi 4 nhung cham hon 5 gidy so vai
A va c6 gia tbc bing a(m/s’) (a 1a hing s0). Sau khi B xuét phét dugc 10 gidy thi dudi

kip 4. Vantdc cua B tai thoi diém dudi kip 4 bang

A. 15(m/s) B. IO(m/s) C. 7(m/s) D. 22(m/s)
Chon A

Thoi gian tinh tir khi 4 xuat phat dén khi bi B dudi kip 1a 15 gidy, suy ra quing duong di

15

=75(m).

0

7 HE 11 1 11
duoc t6i lic do 18 [ v(nde = | (—ﬁ +—t)dt = (_ﬁ +_t2j
. 180 18 540 36

Vén toc cua chat diém B 1a y(¢)= Ia.dt =at+C (C la hang s6); do B xuét phat tir trang
thai nghi nén co y(O) =0C=0;
Quing duong ctia B tir khi xuat phat dén khi dudi kip 4 1a

10
2
at

10 10

3
jy(t)dt=75@ja.tdtﬂs@T =75 <:>50a=75<:>a=5
0 0

0

3t . , , .
Viy co y(t) ZE; suy ra van toc cua B tai thoi diém duoi kip 4 bang y(lO) = 15(m/s).

y : 1
Ciu 135: (MD 105 BGD&DT NAM 2017) Mot vat chuyén dong theo quy luat s =—Et3 +6t° voi t

(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi vat d6 bat dau chuyén dong va s(m) 1a quing duong

vat di chuyén dugc trong khoang thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian 6 gidy, ké tir khi
bat dau chuyén dong, van tdc 1on nhat cua vat dat duoc b'fmg bao nhiéu?

A. 18(m/s) B. 108(m/s) C. 64(m/s) D. 24(m/s)
Chon B

Van tbc cta vat chuyén dong 1a v=5'= —%tz +12t = f(¢)
Tim gi4 tri 1on nhét ctia ham s6 f () trén doan [ 0;6 |
Taco f'(t)=-3t+12= f'(t)=0<t=4€[0;6]
£(0)=0; f(4)=24; f(6)=18

Viy van tc 16n nhét 1a 24(m/s).

Céu 136: (CHUYEN LUONG THE VINH PONG NAI NAM 2018-2019 LAN 01) M6t 6 t6 dang
chay véi toc do 20(m/ s) thi nguoi l4i dap phanh, tir thoi diém d6 6 t6 chuyén dong cham
dan déu véi van toc v(t) =-5t+ ZO(m / s) , trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy, ké

tir lac bat ddu dap phanh. Hoi tir lic dap phanh dén khi dimg hin, 6 t6 con di chuyén bao
nhiéu mét (m )?

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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A.20m. B. 30 m . C.10m. D. 40m.
VAYAYAVAVAVAN N\ VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Khi 6 t6 dimg hén thi: v(1)=0< —-5+20=0 <1 =4(s).

4
Vay tir ltic dap phanh dén khi dimg han, 6 t6 di chuyén dugc: s = I(—St +20)dt =40(m).
0

Céu 137: (THPT QUYNH LUU 3 NGHE AN NAM 2018-2019) Mét 6 t6 dang chay véi vén toc 13
12 (m/s) thi ngudi l4i dap phanh; tir thoi diém d6 6 to chuyén dong cham dén déu voi van
toc v(t) =—6¢+12 (m/ s), trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy ké tir luc dap

phanh. Héi tir luc dap phanh dén luc 6 t6 dimg hén, 6 t6 con di chuyén dugc bao nhiéu mét?

A. 8m. B. 12m. C.15m. D. 10m.
VAYAYAVAVAVAN N\ ANANNANNANANANNANANANNANANANANNNAANANANANANANNANANANANANANANNANANNANANANNANNANNAN
Loi giai

Lay mdc thoi gian (t = 0) la luc dap phanh.
Khi 6 to dimg hén thi van toc v(7) =0, tic 1a v(1)=—61+12=0<1=2.

Vay tir luc dap phanh dén luc 6 t6 dimg han, 6 t6 con di chuyén duoc quing dudng 14

j(—6t+12)dt = (-3 +12t)‘(2] —12(m).

0

Céu 138: (THPT CHUYEN LE HONG PHONG NAM PINH NAM 2018-2019 LAN 01) Mét
chiéc 6 to dang chay véi véan téc 15m/s thi ngudi l4i xe hdm phanh. Sau khi hdm phanh, 6 t6
chuyén dong cham dan déu vdi van toc v(t) = —3t+15(m/s) , trong d6 ¢ (gidy). Hoi tur luc

ham phanh dén khi dimg hén, 6 t6 di chuyén dugc bao nhiéu mét?

A. 38m. B. 37,2m. C. 37,5m. D. 37m.
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAEVAVAVAEVAVEVAVEVAVAVAVAVE VA VA VEVAEVAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Khi xe dimg hén thi v(1)=0=1¢=5.
Khi d6 quang dudng xe di duge tinh tir lac bit dau him phanh dén khi dimg han la:

i 3 ’
S =[(-3t+15)dt =| ~=—+15¢ | =37,5m
) 2

0

Vay ta chon dap an C.

Céu 139: (CHUYEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 02) Mot 6 t6 dang chay véi van téc 20
m/s thi nguoi 1ai dap phanh; tir thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu vai vén toc
v(1)==10¢+20 (m/s), trong d6 t la khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir luc bat dau dap
phanh. Hoi tir luc dap phanh dén khi dimg hén, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét?

A.5m B.20m C.40 m D. 10 m
VAYAYAVAVAVAN N\ ANANNANANANANANANANNANNAANNANAANANANNANANANANNANANANANANANANANNANANANNANNANNANANNANNANNN
Loi giai

Lic bat dau dap phanh, 6 t6 ¢6 van toc 20 m/s = v(f,)=—10t,+20=20 <1, =0
O t6 dimg han khi d6 van toc v(z,)=0<20-101, =0 <1, =2.
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2
Do d6 6 16 di chuyén duoc thém 1&: [(20—10r)dr = (201 =5¢7)|; =20(m)

0

Céu 140: (THPT LUONG THE VINH HA NOQI NAM 2018-2019 LAN 1) Mt 6 t6 dang chay véi
van toc 10m /s thi ngudi l4i xe dap phanh. Tir thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu
v6i van toc v(t) = —2t+10(m/ S) , trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir luc

bat diu dap phanh. Tinh quing dudng 6 t6 di chuyén duoc trong 8 gidy cubi cing.

A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.
VAYAYAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAEVAVAVEVAEVAENVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVA VA
Loi giai

Tacd —2t+10=0 < ¢ =5= Thoi gian tinh tir luc bt dau dap phanh dén khi ding han 1 5
gidy. Vay trong 8 gidy cudi cung thi co 3 gidy 6 to chuyén dong véi van tbe 10m /s va 5 gidy
chuyén dong cham dan déu véi van tée v(t) =-2t+ IO(m / s) .

5
Khi @6 quing dudng 6 t6 di chuyén 1a § = 3.10+I(—2t+10)dt =30+25=55m.
0

Cau 141: (THPT THU'C HANH - TPHCM - 2018) Mot chat diém bat ddu chuyén dong thing déu
v6i van tdc V,, sau 6 gidy chuyén dong thi gip chudng ngai vat nén bét dau giam téc do voi

vén toc chuyén dong v(f) = —%t +a (m/s), (t > 6) cho dén khi dimg han. Biét rang ké tir luc

chuyén dong dén luc dimg thi chét diém di dugc quang dudng 1a 80m. Tim v,.

A.v,=35m/s. B. v,=25m/s. C.v,=10m/s. D.v,=20m/s.
VAVAVAVAVE VAN VA VAV VA Ve VA VA VAVE VAV VEVE Va VAV VA VA Ve VE VA VA VA VO Va VA VA VA VI VI Vi VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VI VA Vo VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVa VavY
Loi giai

- Tai thoi diém ¢=6vat dang chuyén dong véi vén tde v, nén co6 v(6)=v,

@—%.6+a =y, < a=v,+15,suyra v(t)=—%t+v0+15.

()

( 7 2
- Goi k la thoi diém vat dimg hin, vay ta c6 v(k) =0 < k = .(v0+15)<:>k=%+6.

(9}

k
: 5
- Tong quang duong vat di dugc 1a 80 =6.v, + I(_Et +v, + ISJdt
6

k

& 80=06., +(—§t2 +v0.z+15tj
4

6

< 80=6., —%(kz —6>)+v,.(k—6)+15(k - 6)

4 2
< 80=6., —5[(2#;)+%V0J+v0.2ﬂ+15.ﬂ

5 5

& (v,) 365, -400=0 < v, =10

Céu 142: (THPT LUONG THE VINH - HN - LAN 1 - 2018) Mot 6 t6 chuyén dong nhanh dan déu
véi van téc v(¢)="7¢ (m/s). Diduoc 5 (s) ngudi lai xe phat hién chuéng ngai vét va phanh

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVE VAVE VAVAVAVEVAVEVAVAVAVAN

VA AV VA VA VE Ve VAVEVEVE VEVE VEVE VEVEVE VA VEVEVEVAVEVAVAVEVaVd
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VAVAVAVAVE VAN

gip, 6 to tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia toc a = —35 (m/sz). Tinh quang duong

ctia 6 t6 di dugc tir liic bit dau chuyén banh cho dén khi ding han?

A. 87.5 mét. B. 96.5 mét. C. 102.5 mét. D. 105 mét.
VAVAVAVAVAVEVAVAVEVAVAEVEVAEVAVAVEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

25

5
\ t
Quang dudmg 6 t6 di duoc trong 5 (s) dau la s, = [ 7rdt = 75| =87.5 (mév)
0 0

Phuong trinh vén tdc ctia 6 t6 khi ngudi 1ai xe phat hién chudng ngai vat 1a Vo) (t) =35-35¢

(m/s). Khi xe dirng lai han thi Vo) (t) =0=35-35t=0=1=1.

1

Quing duong 6 t6 di duoc tir khi phanh gip dén khi dung lai hin 1a s, = j (35-35¢)ds

0
2
:(35t—35t—j
2

Vay quing duong ciia 6 t6 di duoc tir luc bat ddu chuyén banh cho dén khi diung han la
s=s+s, =87.5+17.5 =105 (mét).

1

=17.5 (mét).

0

Cau 143:

(THPT CHUYEN LE HONG PHONG - ND - LAN 1 - 2018) Mot chat diém dang chuyén
dong véi van toc v, =15m/s thi tang toc véi gia te a(t) = +4 (m/sz). Tinh quing

dudng chit diém d6 di dugc trong khoang thoi gian 3 gidy ké tir lac bt dau tang van tdc.
A. 70,25 m. B. 68,25m. C. 67,25m. D. 69,75m.

VA VA Vi VA VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI VI Vi Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VA VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI VA VI VI VI VA VA VA VA VA Va VA v4

Loi giai
3
a(t)=1 +4t :>v(t)=.|'a(t)dt=%+2t2+c (CeR).
3
Ma v(0)=C =15 :>v(t)=%+2t2+15.

3

3
Viy S:j(%uﬂ +15]dt=69,75m.
0

Cau 144:

VAYAVAVAVA VAN

(THPT HOANG HOA THAM - HUNG YEN - 2018) Mot chat diém chuyén dong theo
phuong trinh s(¢)=10+¢+9£> —¢* trong d6 s tinh bdng mét, ¢ tinh bing gidy. Thoi gian dé

vén toc ciia chat diém dat gia tri 16n nht (tinh tir thoi diém ban dau) 1a

A. 1=6(s). B. t=3(s). C. 1=2(s). D. 1=5(s).

v(t)=s"(1)==3 +18t+1.
D@ thay ham sd v(¢) 1a ham bac hai c6 d6 thi dang parabol véi hé b a =-3<0.
Do d6 v, dat tai dinh 7(3;28) cua parabol.

Vay Thoi gian dé van toc cua chat diém dat gia tri 1on nhét 7 =3 (s) .
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Cau 145: (THPT CHUYEN VINH PHUC - LAN 4 - 2018) M6t 6 t6 bat dau chuyén dong nhanh dan
déu véi van toc v, (¢)=7¢ (m/s). Di duge S5s, ngudi lai xe phat hién chuéng ngai vét va
phanh gip, 6 t6 tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia tbc a =70 (m/ 52) . Tinh quéng

duong S di dugc clia 6 t6 tir lic bat dau chuyén banh cho dén khi dirng han.

A. §=96,25 (m).B. §=87,5 (m). C. $=94 (m). D. §=95,7 (m)
VAYAVAVAVAVAN VAVAVAVA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vo Vi VI VA VA VI VI VA VA VA VI Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VAV VAVAVAVA VAV
Loi giai
Chon A

Chon goc thoi gian 1a luc 6 t6 bit dau di. Sau 5s 6 t6 dat van toc 1 v(5)=35(m/s).
Sau khi phanh vén toc 6 t6 1a v(¢) =35-70(¢-5).
O 6 ding tai thoi diém ¢ =5,5s.

5 55
Quang dudng 6 t6 di dugc 1a S = I7tdt + J. |:35 —70(t —5):| dt =96,25(m).
0 5

Cau 146: (SGD THANH HOA - LAN 1 - 2018) Mot 6 t6 bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van
toc v, (¢) =2t (m/s). Di dugc 12 gidy, nguoi lai xe gip chuéng ngai vét va phanh gp, 6 6
tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia toc a = —12(m/sz) . Tinh quang duong s(m) di

dugc ciia 6t6 tir luc bat dau chuyén dong dén khi dimg han?

A. 5=168(m). B. s=166(m). C. s=144(m). D. 5s=152(m).
Chon A

+ Giai doan 1: Xe bat dau chuyén dong dén khi gap chudng ngai vat.
Quang duong xe di dugc la:

12 12
S, =jv1(t)dt =j2tdt =t2‘102 =144(m).
0 0

+ Giai doan 2: Xe gip chudng ngai vat dén khi ding han.

Oto chuyén dong cham dan déu véi van toc v, (1) = J. adt=—12t+c.

Van tbc cua xe khi gap chudng ngai vat 1a: v, (0) =, (12) = 2.12 = 24 (ms).

= -12.0+c=24 = c=24=v,(1)=-12t+24.

Thoi gian khi xe gip chudng ngai vat dén khi xe dimg han 14 nghiém phuong trinh:

~120+24=0 & 1=2.
Khi do6, quang duong xe di dugc la:
2 2
S, = [ v, (t)de = [(-12¢+24)dt =(-6¢ +24t)‘(2) =24(m).
0 0

Viy téng quang dudng xe di dugc la: § =5, + S5, =168(m).

Céu 147: (THPT CHUYEN THAI BINH - LAN 5 - 2018) Pé dam béo an toan khi lwu théng trén
duong, cac xe 6 t0 khi dung dén do6 phai cach nhau toi thieu 1m . Mot 6 t&6 A dang chay voi
van toc 16m/s bdng gip 6 t6 B dang dimg dén do6 nén 6 t6 4 ham phanh va chuyén dong
cham dan déu v&i van toc duge biéu thi boi cong thirc v, (t)=16—4¢ (don vi tinh bang m/s
), thoi gian tinh bang gidy. Hoi rang dé c6 2 6t6 4 va B dat khoang cach an toan khi ding
lai thi 6 t&6 4 phai ham phanh khi cach 6 t6 B mot khoang it nhat 1a bao nhiéu?

VAVAVAVAVAVAS N\ ANANANNANNANANANNANNANNANANANANANANNANANANANNNNNANANANANANANANANAANANNNNANNANANNNNN

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 79



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

A. 33. B. 12. C. 31, D. 32.
VAVAVAVAVAVAN AN\ VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Taco: v, (0)=16m/s.
Khi xe 4 ding han: v, (1)=0t=4s.

4
Quang duémg tir lic xe 4 ham phanh dén lic dimg hén la s = [(16—4¢)ds =32m.
0

Do cac xe phai cach nhau t6i thiéu 1m dé dam bao an toan nén khi ding lai 6 t6 4 phai ham
phanh khi cach 6 t6 B mot khoang it nhét 1a 33m.

Céu 148: (THPT PHAN PINH PHUNG - HA TINH - LAN 1 - 2018) Mot vét chuyén dong véi vén
tbc 10m/s thi ting tdc voi gia téc duge tinh theo thoi gian 1a a(t)=¢>+3t. Tinh quing

dudng vat di dugc trong khoang thoi gian 6 gidy ké tir khi vat bt du tang toc.

A. 136m. B. 126m. C. 276m. D. 216m.
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAEVAVEVEVEVEVEVAVAVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAVAE VAVAVAVAVEVAVAVAVEVAVAVAVE
Loi giai

t t 3 2\
Taco v(0)=10m/s va v(t)=_([a(t)dt =£(t2 +3t)dt =(%+%}0 =%t3 +%t2.
6 1 1 6
Quang duong vat di dugcla S = Iv J;[ £z t ) (12t +2 j0—216m

Cau 149: (THPT CHUYEN PHAN BOI CHAU - NGHE AN - LAN 2 - 2018) Mot chiéc may bay
chuyén dong trén duong bang véi van téc v(¢)=¢+10¢ (m/s) véi ¢ 1a thoi gian dugc tinh
theo don vi gidy ké tir khi may bay bit dau chuyén dong. Biét khi may bay dat van tdc
200(m/s) thi roi duong bang. Quang dudng may bay da di chuyén trén dudng bang la

Al @(m). B. 2000(m). C. 500(m). D. @(m).

Loi giai
o3 A , A A ‘ 2 t=10
Thoi diém may bay dat van toc 200(m/s) 1a v(1) =200 < > +10r = 200 < 0 t=10
Quing duong méay bay da di chuyén trén dudng bang 1a
2500

10 5 t3
s=£(t +10t)dt=(?+5tj = (m).

Cau 150: (THPT QUOC GIA 2018 - MA PE 102) Mot chat diém A xuat phat tir O, chuyén dong

2 . 4 o K a . . . 1
thang v6i van toc bién thién theo thoi gian boi quy luat v(r) = l—tz +2t(m /s), trong do
t(gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir lic @ bt ddu chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat
diém B ciing xuit phat tr O, chuyén dong thing cung huéng v6i 4 nhung chim hon 3
gidy so v6i 4 va co gia tdc bang a(m/ sz)(a 1a hing s6). Sau khi B xuit phat dugc 12
gidy thi dudi kip 4. Van toc ciia B tai thoi diém dudi kip 4 bang

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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VAVAVAVAVE VAN

Chon B

A. 20(m/s). B. 16(m/s). C. 13(m/s). D. 15(m/s).

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

15
Quing duong chat diém A di tir dau dén khi B dudikip 1a S = j (ﬁﬁ +%t} dt =96(m).
0
Vén toc cla chat diém B 14 v, (1) = Iadt =at+C.
Tai thoi diém ¢ =3 vat B bat dau tir trang thai nghi nén v, (3)=0< C=-3a.

Lai c¢0 quing duong chat diém B di dwoc dén khi gip 4 la

15 5 15
S, = I(at—3a)dt z(%—?)at] =72a(m).
3

3

Vay 72a=96<:>a=§(m/s2).

Tai thoi diém dudi kip 4 thi van toc ciia B 1a v, (15)=16(m/s).

Cau 151:

VAVAVAVAVE VAN

Chgn C

(THPTQG 2018 - MA DE 104) Mot chat diém A4 xuét phat tir O, chuyén dong thang voi

van toc bién thién theo thoi gian boi quy lut v(¢) = %ﬁ + %z (m/s), trong do ¢ (gidy) la
khoang thoi gian tinh tir lic 4 bat dau chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chét diém B
cling xuat phat tr O, chuyén dong thang cung huéng véi 4 nhung cham hon 3 gidy so voi
A va c6 gia toc bang a(m/ sz) (a 1a hang s6). Sau khi B xuat phat dugc 15 gidy thi dudi
kip 4. Vantdc cua B tai thoi diém dudi kip 4 bang

A. 25(m/s). B. 36(m/s). C.30(m/s). D. 21(m/s).

AN\

VA VAVAAVAVEVE VAVAVAVEVEVE VAVEVEVEVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA Ve VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v

Loi giai
Thoi diém chat diém B dudi kip chat diém A4 thi chat diém B di dugc 15 gidy, chat diém A di
duoc 18 giay.
Biéu thic vén téc cta chit diém B c6 dang Vg (t)=jadt=at+C ma v, (0)=0 nén
vy (t)=at.
Do tir luc chat diém A4 bt ddu chuyén dong cho dén khi chit diém B dudi kip thi quing
duong hai chit diém di duoc bang nhau. Do d6

J’lg(Ltz +5—8jdt = Ilsatdt 252022 o422
o 120 45 0 2

Vay, van toc clia cht diém B tai thoi diém dudi kip 4 bang v, (¢)=2.15=30(m/s).

Cau 152:

(SO GD&PT LAO CAI - 2018) Mot 6t6 dang dimg va bat dau chuyén dong theo mot
dudng thang véi gia toc a(t) =I6880 (m / sz) , trong d6 ¢ 14 khoang thoi gian tinh bang gidy

ké tir Itic 6t bt ddu chuyén dong. Hoi quang dudng 6t6 di dugce tir lic bat dau chuyén dong
dén khi van tdc cua 6t6 dat gia tri 16n nhéat 13 bao nhiéu mét?

A. 18m. B. 36m. C. 22,5m. D. 6,75m.
VAAVAYAVAVAN ANNANNANNANNANANANANANANANNANNANNANNANNANNANNANNNNANNANANNANNANANNNNANNANNNANNNNANNNANNNNNNNN
Loi giai
Chon A

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 81



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

a(t)=6-2t (m/s*) =v(t)=[(6-2t)dt =6t~ +C

Xe ding va bt dau chuyén dongnénkhi =0 thi v=0=C=0=v(¢t)=6t-1".

v(t)=6t—¢ 1a ham s6 bac 2 nén dat GTLN khi 7 = —23 =3(s)
a

3
Quang duong xe di trong 3 gidy dau la: S = J(6t —tz)dt =18m.
0
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Dang 3.2: Bai toadn cho biét d6 thj cGa van téc, quing dudng cla chuyén dong

L © BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Cau 153: (MA DE 123 BGD&DT NAM 2017) Mot vat chuyén dong trong 3 gid véi van toc
v(km / h) phu thudc vao thoi gian t(h) co 6 thi van tc nhu hinh bén. Trong thoi gian 1 gio
ké tir khi bat dau chuyén dong, d6 thi d6 1a mot phan ciia dudng parabol ¢ dinh 1(2;9) va
tryc dbi ximg song song voi truc tung, khoang thdi gian con lai d6 thi 1a mot doan thang
song song véi truc hoanh. Tinh quing duong S ma vat chuyén dong duoc trong 3 gid d6 (két
qué lam tron dén hang phén tram).

O ———~e.

-

o

3 t

A. s =21,58(km) B. s=23,25(km)  C.s=13,83(km)  D.s=15,50(km)

VA VAV VA VA VA VE VEVEVE VA VEVE VE VA VA VA VE VE VE VAV VAV VE VE VAV VAV Va VA VAV VI VI Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVEVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

c=4 b=5
Goi phuong trinh ctia parabol v =at” +bt+c ta c6 hé nhu sau: < 4a+2b+c=9<{c=4
b 5

. g=—=
2a 4

Voit=1tacod vz%.

1 3
Vay quing duong vat chuyén dong dugc 1a s = I(—th + 5t +4]dt + J'%dt = % ~ 21,583
1

0

Cau 154: (MD 104 BGD&DT NAM 2017) Mot ngudi chay trong thoi gian 1 gid, van téc v (km/h)
phu thudc vao thoi gian ¢ (h) c6 do thi 1a mot phan parabol véi dinh IG; 8) va truc doi
xing song song voi truc tung nhu hinh bén. Tinh quang duong s nguoi d6 chay dugc trong

khoang thoi gian 45 phit, ké tir khi chay?

VA Vi Vi Vi VA VA Va VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI VI VI Vi VA VA VA VA VA Va VA V4
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0 1t
A. s=2,3 (km) B. s=4,5 (km) C. s=5,3 (km) D. s=4 (km)
Loi giai

2

VAVAVAVAVE VAN

Chon B
5

0

Goi parabol 1a (P):y=ax’+bx+c. Tir hinh v& ta ¢c6 (P) di qua O(0; 0), A(; 0) va diém

(1)

c=0 a=-32
TacOhé: sa+b+c=0 <b=32
g+é+c=8 ¢=0
2

Suyra (P):y=-32x"+32x.

(-32x +32x)dx = 4,5 (km).

ct— W

Vay quang duong nguoi do6 di duoc la s =

(MA PE 110 BGD&PT NAM 2017) Mot véat chuyén dong trong 3 gid v6i vén tdc
v(km/h) phu thudc thoi gian ¢ (h) ¢6 d6 thi 1a mot phan cua duong parabol c6 dinh 1 (2;9)

va truc dbi xing song song voi truc tung nhu hinh bén. Tinh quing duong s ma vat di

Cau 155:

chuyén dugc trong 3 gio do.
ANANINANNANNANNANNANANANNANANANANANANNANNANANNNANNANNANNANNANNNNANNNANNNNNANNNANANANNANNNANNANNANANNNNNNN

Trang | 84
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I

S g
LY
L

6 ¢ 11

i
|
|
|
i
i
i
-
a 2 3 H

A. s=25,25(km) B. s=24,25(km)  C.s=24,75(km)  D.s=26,75(km)

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Goi v(t) =at’ +bt+c.
Do thi v(t) 1a mot phan parabol ¢ dinh 1 (2;9) va di qua diém A(O;6) nén
-3

) ‘-
2a 4

a2’ +b2+c=9=<b=3 . Tim dugc v(t)z—%t2+3l+6
a.0> +b.0+c=6 c=6

3
Viy S = j(—%tz +3t+6jdt = 24,75 (km)
0

Cau 156: (MD 105 BGD&DT NAM 2017) Mot vét chuyén dong trong 4 gid v6i van téc v (km/h)
phu thudc thoi gian ¢ (h) c6 dd thi ciia van tdc nhu hinh bén. Trong khoang thoi gian 3 gio
ké tir khi bat dau chuyén dong, do thj d6 1a mot phan ciia duong parabol ¢6 dinh 1(2;9) véi

tryc dbi xtmg song song voi truc tung, khoang thdi gian con lai d6 thi 1a mot doan thang
song song véi truc hoanh. Tinh quing dudng s ma vt di chuyén duoc trong 4 gid do.

1 A

£

O 9341t

A. s=24 (km) B. s=28,5 (km) C. s=27 (km) D. s=26,5 (km)
Loi gidi
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Goi (P):y=ax* +bx+c.
Vi (P) qua O(O;O) va ¢6 dinh 1(2;9) nén dé tim dugc phuong trinh 1a y = _ngz +9x.

27
Ngoairatai x=3 tacod y:Z

3 4
Viy quang duong can tim 1a: S = I(ngz + 9xjdx+ J.%dx =27 (km).
0 3

Céu 157: (KTNL GV THPT LY THAI TO NAM 2018-2019) Mbt vat chuyén ddng trong 6 gid véi

VAVAVAVAVE VAN

van tdc v(km / h)phy thudc vao thoi gian ¢(4)co dd thi nhu hinh bén dudi. Trong khoang
thoi gian 2 gi¢ tir khi bat dau chuyén dong, do thi 1a mot phan duong Parabol ¢6 dinh 7(3;9)
va ¢6 truc dbi xung song song voi truc tung. Khoang thoi gian con lai, dd thi van tdc 1a mot

2 2 3 1 . 2 .
duong thang cé hé s6 goc bang ik Tinh quang duong s ma vat di chuyén dugc trong 6 gio?

1c " 4 1 L
A %(km). B. 9(km). C. 40(km). D. %(km).

Loi giai
+ Vi Parabol di qua O(0; 0) va c6 toa do dinh /(3;9)nén thiét 1ap dugc phuong trinh Parabol 1a
(P):y=v(t)=—1"+61;V1 €[0;2]
+ Sau 2 gio d4u thi ham van téc c6 dang l1a ham bac nhat y= lt +m, dua trén dd thi ta théy di
<R ’ A A A \ \ A N 15
qua diém c6 toa do (6;9) nén thé vao ham so va tim duoc m=—.
P S PR B o
Nén ham van toc tir gio thtr 2 dén gio tht 6 1a y = Zt + 7; Vte[2;6]

+ Quang duong vt di duoc bang téng doan dudng 2 gior dau va doan dudng 4 gid sau.

S=8+S, =j(—t2 +6t)dt+i[it+%}dt =%(km).
0 2
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Cau 158: (THPT THU'C HANH - TPHCM - 2018) Mdt ngudi chay trong 2 gid, vén toc v (km/h) phu
thudc vao thoi gian ¢ () c6 d6 thi 1a 1 phan ciia duong Parabol véi dinh 7(1;5) va truc déi

xung song song voi truc tung Ov nhu

hinh v€&. Tinh quang duong S nguodi do chay duoc

trong 1 gior 30 phut ké tir luc bat ddu chay (két qua 1am tron dén 2 chit sb thap phan).

A

=8

-

(

A. 2,11km. B. 6,67km.

VAVAVAVAVE VAN

1,5

>

t
C. 5,63 km.

P i o, s,

-

D. 5,63km.

VA VAV VA Ve VA VA VAVEVE VA VEVE Va VAV VA VE Ve VE VI VA VAV Va VA VI VA VI VI Va VA VAV VI VA Vo Vi Vi VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVEVaVa VY

Loi giai

Ta ¢ 1 gio 30 phit= 1,5 gid = S = J.v(t)dt .
0

Do thi v=1(¢f) di qua gdc toa d6 nén v(¢) c6 dang v(¢) = at® +bt .

b
s -—=1 b=-2a a=-5 5
bothi v=v(t) c6dinhlal(1;5)nén s 24 < o =w(t)=-5t"+10¢t
a+b=5 b=10
a+b=5

1,5
S= j —5¢* +10)d =8 563,

0 8

Ciu 159: (SGD&DPT PONG THAP - HKII - 2018) Mot ngudi chay trong thoi gian 1 gid, voi van
toc v (km/h) phu thude vao thoi gian 7(h) c6 @b thi la mot phan cua parabol c6 dinh

1 .
1 (E;Sj va truc doi xtg song song vai truc tung nhu hinh vé. Tinh quang duong S nguoi

d6 chay dugc trong thoi gian 45 phut, ké tir khi bit du chay.

VA A VAVAVAVAVAVE VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA Ve Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VIV VA Vi VI VI VA VA Vi Va VA VA VA Vi VE VA VA VA VA VA Va Ve V4
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R ey

1
T
1 2

A. 5,3 (km). B. 4,5 (km). C. 4 (km). D. 2.3 (km).
VA YA Vi Vi VA VA Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VI Vi Vi Vi VI VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VI V2 Vi VI VI VA VI VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA Vi VA VA VA VI VI VA VA VA VAV VA VA V4
Loi giai
Chen B
Trude hét ta tim cong thirc biéu thi van toc theo thoi gian, gia sir v(t) =at’ +bt+c.

Khi d6 dua vao hinh vé ta c6 h¢ phuong trinh

c=0
a(—j +b(—j+c=8© b=32 .
2 2
c=0
a+b+c=0

45

60
Do d6 quang duong nguoi do6 di duoc sau 45 phutla S = J.(32t 324 )dt =4,5 (km).
0

Cau 160: (THPT CHUYEN HA LONG - LAN 1 - 2018) Mt vét chuyén dong trong 4 gid véi van
téc v (km/h) phy thudc thoi gian ¢ (h) c6 dd thi 1a mot phan cua dudng parabol c¢6 dinh
I(1;1) va tryc ddi ximg song song Vvéi truc tung nhu hinh bén. Tinh quing dwong s ma vét
di chuyén dugc trong 4 gid ké tir luc xudt phat.

n

1 [J‘

A. 5 =6 (km). B. s =8 (km). C. s=?(km). D. s=?(km).

VAVAVAVAVE VAN AN\

VA VAVAVAVA VA Ve VA VA VEVEVEVE VAV VAVE Ve VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VA VAV VA VA VA VAVA VAV VA Ve v

Loi giai
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Ham biéu dién van toc c6 dang v(t)=at’ +bt+c. Dya vao dd thj ta co:
c=2
b
2a
a+b+c=1

a=1
1 ob="2cv(t)=r-2t+2.
c=2

V6i 1 =4=v(4)=10 (thoa man).

T do s = (t2—2t+2)dt=?(km).

O ey

0 DANG TOAN 4: UNG DUNG CUA TiCH PHAN PE GIAI MOT SO BAI TOAN THUC THE

Dang 4.1: Bai toan lién quan dén dién tich

L ® BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Cau 161: (PE THAM KHAO BGD&DT NAM 2018-2019) M6t bién quang cdo co dang hinh elip
véil bon dinh 4,,4,,B,,B, nhu hinh vé bén. Biét chi phi dé¢ son phan t6 dam la
200.000 vnd/m* va phan con lai 100.000 vnd/m’. Hoi sd tién dé son theo cach trén gan
nhat véi s6 tién nao dudi day, biét 4,4, =8m, BB, =6m va t& gisc MNPQ 14 hinh chit
nhat c6 MQ =3m?

B

Ay Az

B,

A. 5.526.000 dong. B. 5.782.000 dong  C. 7.322.000 dong. D. 7.213.000 dong.

VA VAV VA VA VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Ve VE VI VI VIV Va VAV VA VI Vi Vi VA VA VI VI Vi Vo Vi VI VI VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVaVavY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN
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Ay

B, |3

=Y

S

Ay o 1

B,

2 2
Goi phuong trinh chinh tic cia elip (E ) c6 dang: x_2 + 2 =1
a

b2
2

AA2=8=261 a=4 x? y 3
Véi | ! =3 S(E):—+2—=1y=1=+16-x>.
{B1B2=6=2b {b=3 (E) 6+ yEEYRTS

Suy ra dién tich cua hinh elip 1a Sie) = rab=12x (mz) .
Vi MNPQ la hinh chit nhat va MO =3 > M (x;%j e(E)
2

X 1 2 3 3
S —4—=1=x"=12>M| 2V3;= |;N| 24/3;=
16 4 ¥ ( \/_2j (\/_J

Goi S,;S, 1an lugt 1a dién tich phan bi t6 mau va khong b t6 mau
4 4
Taco: S, =4 [ V16-2dr=3 [ V16— x*dx—=5 5, = 47— 63 (m’)
4 243 243
Suyra: §, = S(E) -8, =87+ 6+/3.Goi T la téng chi phi. Khi d6 ta c6

T= (4;; - 6x/§).100+(87z + 6\/5).200 =7.322.000 (ddng).

Céu 162: (PE 01 PE PHAT TRIEN PE THAM KHAO BGD&DPT NAM 2018-2019) Mot bién
quang cdo voi 4 dinh A4, B,C, D nhu hinh vé.

AY

Q P
D

Biét chi phi dé son phan t6 dam 1a 200.000(d/m?) son phan con lai 1a 100.000d/m>. Cho

AC =8m;BD =10m; MN = 4m Hoi s tién son gan vai s6 tién nao sau day:

A. 122040004. . B. 142070004 . C. 115030004 . D. 108940004
Loi giai
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5\3
2
-3

Y= )
%\/25—y2dyz59,21 (m*)

Diéntichelipla S=7.4.5=207r (m*)
Dién tich phan trang 1a S, =SS, ~3,622 (m*)
Téng chi phi trang chi 1a: T =59,21.200000 + 3,622.100000 = 122042004 .
Cau 163: Mot hoa tiét hinh canh buém nhu hinh vé bén.
R

A =

P v =
elip c6 phuong trinh la: EJFE:LVi MN=4=x,=2=

Dién tich phan t6 dam 1a S, =2

N‘ﬁr—‘“‘é‘

q

D [an>
Phén t6 dam duoc dinh da véi gia thanh
500.000d/m? . Phan con lai duoc té mau véi gia thanh 250.0004 / m>.
Cho AB = 4dm; BC = 8dm.Hoi dé trang tri 1000 hoa tiét nhu vy can s tién gan nhat voi sb

nao sau day.

A. 1056606674 . B. 106666667d . C. 1076656674 . D. 1086656674 .
Loi giai
Chon B

Vi AB =4dm; BC =8dm. = A(-2;4), B(2;4),C(2;—4),D(-2;-4).
parabol 1a: y =x” hodc y=—x
. i 32
Dién tich phan t6 dam 1a S, =4 j X’dx = 5 (dm?)
0
Dién tich hinh chitnhat1a S =4.8=32 (m?)
Dién tich phan trang 13 S, =S -, =32 —% _o4 (dm?)

Téng chi phi trang chi la: T = (% 5000+63—4 2500) 1000 = 1066666674

Ciu 164: (SO GD&DPT THANH HOA NAM 2018 - 2019) M6t khudn vién dang ntra hinh tron, trén
d6 nguoi thiét ké phan dé trong hoa c6 dang ctia mot canh hoa hinh parabol ¢ dinh tring véi
tam va c6 truc ddi ximg vudng goc véi duong kinh cua nira hinh tron, hai dau mut cia canh
hoa nam trén nira duong tron (phan t6 mau) va cach nhau mot khoang bang 4(m) . Phan con

lai ctia khuon vién (phan khong t6 mau) danh dé trong c6 Nhat Ban. Biét cac kich thudc cho
nhu hinh v&, chi phi dé trong hoa va co Nhat Ban tuong tmg 1a 150.000 ¢ong/m? va 100.000

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAV VA VA VEVEVAVAVAVEVEVEVEVAVAVAVEVEVAEVEVEVAVAN VA AVAVAVE VAVE VAVEVEVAVEVEVAVEVAYAVA VA VA VeVl
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dong/m?. Hoi can bao nhiéu tién dé trong hoa va trong c6 Nhat Ban trong khuén vién do?
(S6 tién dugc 1am tron dén hang don vi)

A. 3.738.574 (@dng). B. 1.948.000 (dong). C. 3.926.990 (ddng). D. 4.115.408
(dong).
VA YA YA VAVAVAVANVAVE VA VA VAV VAVA VAVA VAV VA VAVEVA VAVA VA VA VA VA VAV VA VAVAVAVE VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VAVAE VAV VA VA VAV VAVAVAVAVAVA VAVA VAVAVAVAVAVA VS
Loi giai
v A
=
4m§ §4m
2 o 2 :

Chon h¢ truc Oxy nhu hinh V&, ta c¢6 ban kinh cua duong tron la R = NA* 427 = 2\/§ .
Phuong trinh cua nira dudng tron (C) la: x*+* =20,y 20= y=+20-x" .
Parabol (P) c6 dinh 0(0;0) va di qua diém (2;4) nén c6 phuong trinh: y =x’.

2
Dién tich phin to mau 1a: S, = [ [\/20—)8 —szdx ~11,94 (m?).
)

Dién tich phan khong t6 mau la: S, = %.71'.(2\/5 )2 -8, %107 11,94 (m*).

S6 tién dé trong hoa va trong co Nhat Ban trong khuén vién do la:
150000.11,94 + 100000.(107r—l 1,94) ~3.738.593.

Céu 165: (THPT NGO SI LIEN BAC GIANG NAM 2018-2019 LAN 01) Ngudi ta can trong mot
vuon hoa Cam Tu Cau ( phan dugc gach chéo trén hinh v€). Biét rang phan gach chéo 1a
hinh phang giéi han bai parabol y =2x* —1 va nira trén ciia dudng tron c6 tim 1a gde toa do
va ban kinh bing /2 (m) Tinh s tién tdi thiéu dé trong xong vuon hoa Cim Ta Chu biét
rang dé trong mdi m* hoa can it nhét 1a 250000 dong.

y
V2

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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3r-2 37+10 37+10 3r+2

A. x250000.  B. x250000. C. x250000. D. x 250000
Loi giai

Ta c6 phuong trinh dudng tron tim gdc toa do va ban kinh bing /2 (m) x*+y*=2.

y=\/2—x2 @[x:—l,yzl

Toa dd giao diém cua Parabol va duong tron la nghiém hé { { {
X = ,y =

y=2x2—1

1
Dién tich vuon hoa la S:I( 2 x2 —2x? +1)dx:3”+10.
-1

37+10

s tién t6i thiéu dé trong xong vuon hoa Cam Tu Cau la x250000.

Céu 166: (CHUYEN LE HONG PHONG NAM PINH LAN 1 NAM 2018-2019) Nha truong du
dinh 1am mot vudn hoa dang elip duoc chia ra 1am bén phan béi hai duong parabol c6 chung
dinh, d6i xtng véi nhau qua truc cua elip nhu hinh vé bén.

Biét do dai truc 16n, truc nho ciia elip lan lugt 14 8 m va 4 m, F, F, 14 hai tiéu diém cua
elip. Phan 4, B dung dé trong hoa, phan C, D dung dé trong co. Kinh phi dé trong mdi
mét vudng hoa va ¢o lan lugt 1a 250.000 d va 150.000 d. Tinh tong tién dé hoan thanh vuon
hoa trén (Iam tron dén hang nghin).

A. 5.676.000 d. B. 4.766.000 d. C. 4.656.000 d. D. 5.455.000 d.

VA VAVAVAVAVAN

YA YA AV Vo Vo Vo Vi Vo VI VI VI VI Vo VA VI VI V2 VA VA VO VA VAN

VA YV Ve Ve Vo Ve VA Ve Vo VA VAV Vi Vo VA VA VAV Vo Ve Va VA VAV Ve va ve

Loi giai

Gan hé truc toa do nhu hinh v&.

Do elip c6 d6 dai truc 16n 2a=8 < a =4, d0 dai trucnhé 2b=4<b=2.

Dién tich cua (E) la: S(E) =mab=8x.
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2 2

Phuong trinh chinh tic (E) la: f—6+y7=1. Suy ra y=i%\/16—x2 .

Tacé c=va’—b* =243 :>Fz(2\/§; O).
Do N va F, c6 ciing hoanh do = N(24/3; 1).

Goi (P) : y =kx* 14 parabol ndam & phia trén truc Ox .

0 1= ’ _ R
Do N €(P) tacod l—k(2\/§) @k—E.Suyra (P).y_ax .
Dién tich phan 4 1a S, = I (—\/16 x’ ——x jdx 2J' (_ 16— x> —éxz}lx
243

243 23
= ~|.\/16—x2d)c—% I x2dx
0 0

24/3
*Xét [, = I V16 —x*dx . Pat x = 4sin¢ = dx = 4costdt .
0

Doi can:
x | 0 2«5
t 0 &
\ :
3 g % .
Khido 7 J.\/m.%ostdt :16Icosztdt = J. (1+cos2t)d 8(t+%sin2t)
0 0 )
=8 —+\/—
3
243 23
*Taco I, =~ | ¥’dr=—=x _4H3
6 18 |, 3
Suy ra: SA=11—12=@:>SA+SB=2SA=@.

81— 4\/_

Tong dién tich phan C, D 1a: . +S5, =S, ~(S,+S,)= 3
Khi d6 tong s6 tién dé hoan thanh vuon hoa trén la:

167 +43 ST -3
3

.250000 +T.150000 ~ 5676000 d.

Céu 167: (CHUYEN PHAN BOI CHAU NGHE AN LAN 1 NAM 2018-2019) Nguoi ta xdy mot
san khau véi mat san c¢6 dang hop cua hai hinh tron giao nhau. Ban kinh cta hai cia hai hinh
tron 1a 20 mét va 15 mét. Khoang cach gitra hai tdm cua hai hinh tron 1a 30 mét. Chi phi lam
mdi mét vudng phan giao nhau cia hai hinh tron 1a 300 ngan dong va chi phi lam mdi mét
vuong phan con lai 1a 100 ngan dong. Hoi s6 tién 1am mat san ciia san khau gan véi s nao
trong cac sb dudi day?

A. 202 triéu dong. B. 208 triéu dong.  C. 218 triéuddng.  D. 200 triéu dong.
VAVAVAVAVAVAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAVEVAEVAVAVEVAEVENVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai
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Goi O, I lan luot 12 tAm ciia cic dudng tron ban kinh bang 20 mét va ban kinh bang 15 mét.
Gan hé tryc Oxy nhu hinh v&, vi Of =30 mét nén / (0; 30). Phuong trinh hai dudng tron lan
luot 1a

x*+y? =207 va x* + (v- 30)2 =15". Goi 4, B 1a cic giao diém cua hai duong tron do.

54455

x*+y* =20 x==
Toa dd A4, B la nghiém ciia h¢ 5 & 12
x2+(y—30) =15 215
Ty

Téng dién tich hai dudong tron 1a 7(20° +15”) = 6257 (mét vuong).
Phin giao cta hai hinh tron chinh 14 phan hinh phing giéi han boi hai d6 thi y =30—+/15% — x

va y=+/20> — x> . Do d6 dién tich phan giao giita hai hinh tron la

5+/455
12

s= | (\/202 2 15— 22 —30)dx ~ 60,2546 (mét vudng).
5455

12

S6 tién dé 1am phan giao gitra hai hinh tron 1a 300.000x 60,2546 ~18.076.386 (dong).
S4 tién dé 1am phan con lai 14 100.000x (6257 —2x60,2546) = 184.299.220 (dong).

Vay tong s6 tién 1am san khau 1a 184.299.220 +18.076.386 ~ 202.375.606 (d0ng).
y

Céu 168: (CHUYEN PHAN BQI CHAU NGHE AN NAM 2018-2019 LAN 02) Ngudi ta xdy mot
san khau vdi san c6 dang cua hai hinh tron giao nhau. Ban kinh cua hai hinh tron 1a 20 m va
15 m. Khoang cach giita hai tim clia hai hinh tron 13 30 m. Chi phi 1am mdi mét vudng
phan giao nhau cua hai hinh tron 1a 300 nghin dong va chi phi 1am mdi mét vudng phan con
lai 12 100 nghin dong. Hoi s6 tién 1am mat san khau gan v6i s6 nao nhat trong cac s6 dudi

day?
A. 218 triéu dong. B. 202 triéu dong. C. 200 triéu dong. D. 218 triéu dong.
VAVAVAVAVAVAN ANANNANNANNANANANANNANANANANNANNANNANANNANNANNANANANNANNANNANNANANNNNANNANNNANNNNNNNNANNNANNNNN
Loi giai
Chon A
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P
NV

Goi O, O, lan luot 14 tm cta hai duong tron ban kinh 20 mva 15 m. 4, B 1a hai giao diém
cua hai duong tron.
Taco O A=0B=20m; 0,A=0,B=15m; O0,=30m.

OB>+00, -0, 43 —

cos BO,0, = =22 = B0,0, ~26°23'.
20,B.0,0, 48

Theo tinh chét hai duong tron cat nhau ta c6 0,0, 1a tia phan gidc A/OI\B

— A0,B =20,0,B =52,77° .

a2 52T

Suy ra dién tich hinh quat tron O,4B 1a S, 5 ~184, Z(mz) )

048 —
S0 = %OIA.OIB.sinA/OITB ~159,2 (m?).

Goi S, 1a dién tich hinh gi6éi han bdi day 4B va cung AmB trong duong tron (O1 )

= 8, = S4.45 = Sagup =25 (m’).

Chtrng minh tuong ty ta dugc dién tich hinh gidi han boi ddy 4B va cung AmB trong duong
tron (0,) 1a S, ~35 (m?).

Suy ra dién tich phan giao nhau la S = S, +S, =60 (mz) .

= Chi phi lam san khau phan giao nhau 60.300000 =18000000 (nghin dng).

Téng dién tich clia hai hinh tron 1a §'= 7207 + 715” ~ 1963 (m®).

Dién tich phan khong giao nhau 1a S-S =1903 (m2 )

= Chi phi 1am san khau phan khong giao nhau 1903.100000 =190300000 (nghin dong).
S6 tién lam mat san 1a 18000000 +190000 000 = 208300000 (nghin dong)

=208,3 (triéu dong).

Céu 169: (TT DIEU HIEN - CAN THO - 2018) Bac Nam 1am mét cai cira nha hinh parabol c¢6 chiéu
cao tir mat dat dén dinh 1a 2,25mét, chidu rong tiép giap véi mat dat 1a 3 mét. Gia thué mdi

mét vudng 1a 1500000 ddng. Vay sb tién bac Nam phai tra 1a:
A. 33750000 dong.  B. 3750000 dong.  C. 12750000 déng.  D. 6750000 dong.

VYA VAVAVAVAVAVE VA VA VAVEVAVA VAVA VAV VA VAVEVA VAVA VA VA VA VA VAV VA VAVAVAVE VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VAVA VAV VA VE VAV VAVAVAVAVAVA VAVAVAVAVAVAVAVA VS
Lo1 giai
Chon D
Goi phuong trinh parabol (P):y=ax’+bx+c. Do tinh doi ximg cua parabol nén ta c6 thé

chon h¢ tryc toa do Oxy sao cho (P) ¢ dinh 7 €Oy (nhu hinh v§).
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v

Ta c6 h¢ phuong trinh:

Vay (P):yz—x2+%.

Dua vao d6 thi, dién tich cira parabol la:
3 3 9

2 2 .3 n
S = J.(—x2+2de =2I(—x2 +2jdx =2(i+2xj
5 4 0 4 3 4

2

2

9
=—m".
2

0

Sb tién phai tra 1a: %1500000 = 6750000 dong.

Céu 170: (THPT NGO QUYEN - QUANG NINH - HKII - 2018) Mot ngudi c6 miéng dét hinh tron
¢6 ban kinh bang 5 m. Ngudi ndy tinh trong cdy trén manh dat do, biét mdi mét vudng trong
cdy thu hoach dwgc 100 nghin. Tuy nhién can c6 1 khoang trong dé dung 1 cai choi va dé do
ding nén ngudi nay bot lai 1 phan dat nho khong trong cdy (phan mau tring nhu hinh vé),
trong d6 AB = 6m . Hoi khi thu hoach cay thi ngudi nay thu duoc bao nhiéu tién ?

A. 3722 nghin dong.  B. 7445 nghin dong. C. 7446 nghin dong.  D. 3723 nghin dong.

VAVAVAVAVE VAN SN\ VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Loi gii

Dién tich miéng dat 1a S, = nR* =251 (m?).
Chon hé truc toa dd Oxy nhu hinh v&. Ta c6 phwong trinh ctia dudng tron bién 1a x* + y* =25.
R=5,AH =3=0H =4.

= Phuong trinh cta cung tron nhd AC 1a y=~25-x",v6i 4<x<5.

5
=> Di¢n tich phn dét tréng 1 S, =2[/25-x’dx (m?).
4
5
= Di¢n tich phan ddt trong cay 1a § =S, -, =25n—2[25-x’dx.
4

5
— S tién thu duge 1a 7 =100S =100(257—2 j V25— x?dx) ~ 7445 (nghin ddng).
4

Céau 171: (THPT YEN LAC - LAN 4 - 2018) M6t manh vudn hinh elip c6 truc 16n bang 100(m) va
tryc nho bing 80(m) dugc chia lam hai phin boi mot doan thng nbi hai dinh lién tiép cia
elip. Phan nho hon trong cdy con va phan I6n hon trong rau. Biét loi nhuan thu dugc la

2000 mdi m? trong ciy con va 4000 mdi m’® trong rau. Hoi thu nhap ciia ca manh vuon 1a
bao nhiéu? (Két qua 1am tron dén phan nghin).

A. 31904000. B. 23991000 . C. 10566000. D. 17635000.
Loi giai
D
40
F - 2 e -
A 50 B
E

2 2
Goi phuong trinh cua elip 1a X_2 + y_2 =1.

Theo gia thiét, tacé 2a=100=>a=50; 2b =80 = b =40.
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\ \ \ . 1
Dién tich phan trong cay con (phan gach soc) bang 2 dién tich cua elip tru di dién tich tam

gidc DOF . Do d6 dién tich phan trong cdy con 1a S, = ”Tab—%b (mz) .

Dién tich phan trong rau (phan khong gach soc) bang % dién tich elip cong voi dién tich tam

gidc DOF . Do d6 dién tich phan trong rau la S, = 3rab +% (m2 )

3wab ab

mab _ab +7J -4000 ~ 23991000

Thu nhép cta ca manh vuon la [T —7j -2000 +(

Céu 172: (CHUYEN VINH - LAN 2 - 2018) Mot cdng chao c6 dang hinh Parabol chiéu cao 18 m,
chiéu rong chan dé 12 m . Nguoi ta cang hai soi dy trang tri AB, CD nam ngang dong thoi

chia hinh gi6i han béi Parabol va mit dit thanh ba phan c6 dién tich bang nhau (xem hinh v&

bén). Ti sb AB béng
CD

18m

12m
4 1 3

B. —. Co ==

1
A —. = D. .
V2 5 P2 1+242

INNANNAN VAVAVAVAVAVAVAVAVEVAVAEVEVAEVAEVAVAEVAEVEVEVEVAVAEVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVE VAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Chon h¢ truc toa @& Oxy nhu hinh vé.
AY
-6 0 x x x

: e "
H [
H [
H [
: Do
i el
H e

B
| | 18m
| a
1
£ \D
i
i
H —18 2

Phuong trinh Parabol ¢6 dang y =a.x® (P).
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(P) di qua diém co toa do (—6;-18) suy ra: —18=a.(—6)2 <:>a=—% :(P):yz—%xz.
Tur hinh vé ta c6: ﬁzﬁ.
X,

. , 1
Dién tich hinh phang gidi ban bdi Parabol va duong thang AB:y = —Exlz la

X 3 %
S, =2J‘{—lx2—(—leﬂdx22(—l.x—+lx12x] =
oL 2 2 23 2

. , 1
Dién tich hinh phdng giéi han béi Parabol va duong thang CD y = —Exzz la

" 12 1,
S, = 2!{—1162 —[—lxgﬂdx =2(——.x—+—x22x]
oL 2 2 23 2 .

1 AB _x _ 1

A

Ttr gia thiét suy ra S, =25 <:>x3=2x3<:>ﬁ=—.Va =—=—F=.
g Y 2 1 2 1 X, {/E ay CD x, {/5
Ciu 173: (THPT KINH MON - HD - LAN 2 - 2018) M6t hoa vin trang tri dugc tao ra tir mot miéng
bia méng hinh vudng canh bang 10 cm bang cach khoét di bon phan bang nhau c6 hinh dang
parabol nhu hinh bén. Biét AB =5cm, OH =4 cm. Tinh dién tich bé mat hoa van do.

3
=—X
2
3

1 14 14
A0 B. 2 em C. —cm’. D. 50 cm’.

3 3 3

Loi giai
Chon B
£ L \
< 1A ) s 16 , 16
DPua parabol vao h¢ truc Oxy ta tim dugc phuong trinh la: (P) Y= —2—5x +?x .
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Dién tich hinh phing gi¢i han boi (P) y= —%x +§x truc hoanh va cac duong thang
1 1 4
xOxSlaSI(62—6x =—O.
25 5 3
160

Téng dién tich phan bi khoét di: S, =485 = 3 cm’

Dién tich cua hinh vuong la: S, =100 cm’.

Vay dién tich bé mit hoa van la: S, =S, -, = 100—? = % cm’.

Cau 174: (CHUYEN VINH - LAN 1 - 2018) Mét vién gach hoa hinh vudng canh 40cm . Nguoi thiét
ké da st dung bdn duong parabol c6 chung dinh tai tim vién gach dé tao ra bon canh hoa
(dugc t6 mau sim nhu hinh v& bén).

Dién tich moi canh hoa cua vién gach bang

A. 800cm?. B. sg_oc 2 C. %c 2 D. 250cm?.
Loi giai

Chon hé toa do nhu hinh v& (1 don vi trén truc bang 10cm =1dm ), cac canh hoa tao boi cac
2 2 2 2
duong parabol cé phuong trinh y = X , V= —x—,x = —y—,x =2
2 2 2 2
Dién tich mot canh hoa (ndm trong goc phan tu thir nhat) bang dién tich hinh phang giéi han
2

b6i hai dd thi ham sé y =%,y=\/ﬂ va hai duong thing x=0;x=2.

Do d6 dién tich mot canh hoa biang

RNt

=2 (dm?) =% o) = (em?) = 2 (en?),
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Dang 4.2: Bai toan lién quan dén thé tich

L ® BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Cau 175: (THPT CAM GIANG 2 NAM 2018-2019) Trong chuong trinh néng thon méi, tai mot x3 Y
c6 xdy mot cdy cau bang bé tong nhu hinh v&. Tinh thé tich khdi bé tong dé d6 du cay cau.
(Puong cong trong hinh vé la cac duong Parabol).

-
0,5m 19m 0.5m

A. 19m®. B. 21m’. C.18m’. D. 40m’.

Loi giai

Chon hé truc Oxy nhu hinh vé.

O=a D 2+2 a -8 8
Nén ta c6 hé phuong trinh sau: | 2 <47 361 D(E):y:—ﬁx2+2.
2=> b =2
Goi (P,):y =a,x* +b, 1a Parabol di qua hai dicm C(10;0) (0 EJ
O=a2.(10)2+§ a, =—41—0 L s
Nén ta c6 hé phuong trinh sau: = s = (P):y= —%xz +5.

E:bz b =—

19
Ta c6 thé tich cta bé tong 1a: V = 52[ (——x + )dx j (—ﬁx +2jdx}=40m3.

Cau 176: (PEN I - THAY LE ANH TUAN - PE 3 - NAM 2019) Pé ky niém ngay 26-3. Chi doan
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VAVAVAVAVE VAN

12A du dinh dung mot 1éu trai co dang parabol, véi kich thudce: nén trai 1a mot hinh chir nhat
c6 chiéu rong 1a 3 mét, chiéu sdu 1a 6 mét, dinh cua parabol cach mat dat 1a 3 mét. Hay
tinh thé tich phan khong gian phia bén trong trai dé 16p 12A cir s6 lugng ngudi tham du trai

cho phu hop.
A. 30 m’ B. 36 m’ C. 40m’ D. 41m’

Loi giai

Gia st nén trai 1a hinh chir nhat ABCD c6 AB = 3 mét, BC = 6 mét, dinh cua parabol 1a I. Chon
hé truc toa do Oxy sao cho: O la trung diém cta canh AB, A, Bval, phuong trinh ctia parabol

4
codang y=ax’+b,a+#0.Dol, A, B thujc nén ta co y:—§x2+3

Viy thé tich phan khong gian phia trong trai 1a
3

2
V=62 j (—gx2 +3)dx =36
0

Cau 177:

VAVAVAVAVE VAN

(CHUYEN LE QUY PON QUANG TRI NAM 2018-2019 LAN 01) Sam 156p xe 6 t6 khi
bom cing dat nim trén mit phang nam ngang c6 hinh chiéu bang nhu hinh v& véi ban kinh
duong tron nhé R, =20cm , ban kinh duong tron 16n R, =30cm va mat cit khi cit boi mit
phang di qua truc, vudng gbc mat phang nam ngang 13 hai duong tron. Bo qua d6 day vo
sam. Tinh thé tich khong khi dugc chtra bén trong sam.

)

A. 12507%cm’. B. 14007°%cm’. C. 25007 cm’. D. 600z°cm’.
VAVAVAVAVAVAVAVAVAEVAVAVAVAVAVAVAEVAEVEVEVEVEAVAVAVAVE VA VA VA VA VAVAVEVAEVAVAVAVAVAEVAVAEVAVAVEVAVEVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVAVAVA
Loi giai
Y
30

A= e S

-5 O

Thé tich sim xe bang thé tich ciia khéi tron xoay sinh béi hinh tron tdm 1 (0;25) ban kinh bang
5 quay quanh truc Ox .
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y=25+~25-x
y=25-~25-x" ’
5

5 5
Vay V =ﬁ.[](25+\/25—x2 )2 dx—j(zs— 252 )2 dx} =1007. [ V25~ xdx.
-5 =5

-5

Ta c6 phuong trinh dudng tron 1a x* +(y - 25)2 =25 [ xe[-5;5].

5
Ta co I \25—x?dx 1a dién tich nira hinh tron tdm 0(0;0) , ban kinh béng 5
-5

5
- j\/25—x2 =%.7r.52 =257”.
-5

5
Suyra V = IOOE.I V25-x*dx = 100%.2577[ =12507°cm’
s

Chii y: C6 thé bam may tich phan, ta duoc
5 2 5 2
V:z{j(zsﬂ/zs—xz) dx—_[(25—\/25—x2) dx} ~3927zem’ .
-5 -5

Kiém tra cac dép an ta chon dép an A.

Céu 178: (THPT CHUYEN PAI HQC VINH NAM 2018-2019 LAN 01) Chuén bi cho dém héi dién
van nghé chao don nam madi, ban An da lam mot chiéc mii “cach diéu” cho ong gia Noel ¢o
dang mot khdi tron xoay. Mit cit qua truc cia chiéc mii nhu hinh v& bén duéi. Biét rang
00 =5cm, OA=10 cm, OB =20 cm, duong cong 4B 1a mot phan cua parabol c6 dinh
1a diém A . Thé tich ctia chiéc mii bang

A 2750 (cm3) B. 25007 (cm3) C. 20507 (cm3) D. 22507 (Cm3)
3 3
Loi giai
Chon B
Y
B(0;20)
y= % (x —10)°

0 A(10;0) o

5
o
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Ta goi thé tich ctia chiéc mii 1a V.

Thé tich cta khdi try c6 ban kinh ddy bang O4 =10 cm va duong cao O0'=5 cm 1a V.

Thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay hinh phang giéi han boi dudng cong AB va hai tryc toa
do quanh tryc Oyla V.

Taco V=V +V,

V,=5.10"7 =500z (om’).

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

Do parabol c6 dinh 4 nén né c6 phuong trinh dang (P):y = a(x—10)*.

Vi (P) qua diém B(0;20) nén a :%.
Do do, (P):yz%(x—lO)z. Tir d6 suy ra x=10—/5y (do x<10).

Suyra V, =7r2f(10—\/§)2 dy=7r[3000—803£j=#7r (Cm3).
0

Dodé V =V, +V, :@msoo;z:@ﬂ (em’).

CAu 179: Cho chiéc tréng nhu hinh v€, ¢6 duong sinh 1a nira elip duoc cat béi truc 1én véi do dai truc
16n bang 80 cm, d6 dai truc bé bang 60 cm va day trong 1a hinh tron ¢6 ban kinh bang 60 cm.
Tinh thé tich ¥/ clia chiéc tréng (két qua lam tron dén hang don vi).

— duOng sinh

[
o @

A. V' =344963cm’ B. V' =344964cm’  C.V=208347cm’  D. V =208346cm’

VA AV VE Ve VA VA VAVEVE VA VEVE VA VAV VA VA VE VE VI VA VAV Va VA VA VA VI VI Vo VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VA VA Vo VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVa Ve vY

Loi giai

VAVAVAVAVE VAN

Chon B
bt hé truc toa d0 Oxy nhu hinh v€ (truc hoanh 1a truc cua chiéc tréng, géc toa do la trung

diém cua duong cao chiéc trong, don vi: dm).
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sssnnndnuns

@]

2 2

Goi (E) 1a elip c6 phuong trinh f—6+% —1 thi 4nh ctia (E) qua phép tinh tién theo vecto

;1(0; 6) la elip (E') ¢6 phuong trinh f—6+
Suy ra, phuong trinh cua duong sinh la: y =6 —%\/ 16—x° .

4 2
Do d6, thé tich cuia chiéc tréng 1a: V =7 j (6—%\/16 X J dx ~ 344,964 (dm3 ) .
—4

Cau 180: (SO GD&PT YEN BAI - 2018) Nguoi ta thay nudc méi cho mot bé boi c6 dang hinh hop
chit nhat c6 d6 sau la 280 cm. Gia st h(t)la‘l chiéu cao (tinh bang cm) ciia muc nudc bom

duoc tai thoi diém ¢ gidy, biét rang tdc d6 ting cua chiéu cao muyc nude tai gidy thir ¢ 1a

h(t) = ﬁ%/z +3 va lic dau hd boi khong c6 nudc. Hoi sau bao lau thi bom duoc s6 nude

bing %d(} sau ciia hd boi (1am tron dén gidy)?

A. 2 gio 36 gidy. B. 2 gio 34 giay. C. 2 gio 35 giay. D. 2 gio 36 giay.
VAVAVAVAVE VAN VA VAV VA VE VA VA VAVEVE VAV VA VE VAV VA VAV VE VI VI Vi VE Va VA VI VA VI Vi Vi VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VI VA Vi VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVAVa Ve vY
Loi giai

Goi x 1a thoi di€ém bom dugc s6 nudc bang 2 d6 sau cua bé (x tinh bang giay ).

X

=105000 = (x +3)3/x+3 - 33/3 = 140000

4
3

Tl 3
Tacd: | —3/t+3dt=210 = =(¢+3
{500 J3)

0

3

= 3(x+3)" =33/3+140000 = x+3 = 4{/(3%6“40000)3 = x= 4{/(3%6“40000) 3
= x ~7234,8256.

VAVAVAVAVE VAN

Céu 181: (THPT NGO QUYEN - QUANG NINH - HKII - 2018) Mbt bac thg xay bom nudc vao bé
chtra nude. Goi A(¢) 1a thé tich nuée bom dugce sau ¢ gidy. Cho 4'(¢)=6ar* +2bt va ban
d4u bé khong c6 nudce. Sau 3 gidy thi thé tich nude trong bé 1a 90m? , sau 6 gidy thi thé tich
nudc trong bé 1 504m> . Tinh thé tich nudc trong bé sau khi bom duoc 9 gidy.

A. 1458m’ . B. 600m’ . C. 2200m° . D. 4200m’.

SN\ VA VAVAVAVAVEVE VA VA VAV VEVE VEVEYAVAVEVE VA VA VA VAV VA VA VA VA VIV VAV VI VA VA VA VA VA VAV VA VA VEVE VAV VAV VAV v
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Loi gii
Chon A

(6af* +2br)dr =90 < (2ar’ +bt2)‘z —90 < 54a+95=90 (1)

6
0

(6ar” +2bt)dt =504 < (2ar’ +bt’ )\ =504 < 432a+36b =504 (2)

O O O — W

2

Tu (1), (2) = ¢ 3. Sau khi bom 9 gidy thi thé tich nudc trong bé 1a:

b=6

9
=1458(m’).

V= (4z2 +12t)dt= o6
3

S O

0

CAu 182: Cho mdt vat thé béng gd c6 dang hinh try véi chiéu cao va ban kinh day cung béngR . Cat
khéi gb d6 boi mot mat phing di qua dudng kinh ciia mot mit day cua khoi gb va tao véi
mit phang day cta khdi g6 mot goc 30° ta thu dugc hai khéi gd c6 thé tich 1a V, va V,, voi

V. <V,. Thé tich ¥, bang?

3 3 3 3
A.Vl=2‘/§R . B.Vl:‘/g”R . C.VI:‘E”R . D.Vl=‘/§R .
9 27 18 27
Loi giai

Khi cét khdi gb hinh tru ta dwgc mot hinh ném c6 thé tich V, nhu hinh vé.

Chon hé truc toa do Oxy nhu hinh vé.

Nira duong tron dudng kinh 4B c6 phuong trinh 1a y =+ R* —x* ,x€[-R;R].

Mot mat phﬁng vuong goc voi truc Ox tai diém M c6 hoanh d6 x, cit hinh ném theo thiét

dién 1a AMNP vuéng tai N vacé6 PMN =30°.
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Tacdé NM =y =+R>—x* = NP = MN.tan 30" YR X
1 RP—x*
20 3

P 1% R —x? 1 1
Thé tich hinhném 1a V, = | S(x)dx=— dx = sz——x3j
‘ I (o)t 2_IR 3 243 ( 3
* Chii y: C6 thé ghi nhd cong thirc tinh thé tich hinh ném:
Vi :§R2h:§R3 tan o , trong d6 R:ATB, a = PMN .
Céu 183: (THPT LE QUY PON PA NANG NAM 2018-2019) Cho mdt mé hinh 3—D mé phéng

mot dwong ham nhu hinh v& bén. Biét ring duong him mo hinh c6 chiéu dai 5(cm ); khi cat

. 1
AMNP c6 dién tich S(x) = ENM.NP =

23R

T 9

-R

hinh nay boi mit phang vudng goc voi dy cua no, ta duge thiét dién 1a mot hinh parabol co
d6 dai day gip d6i chiéu cao parabol. Chiéu cao cia mdi thiét dién parobol cho bdi cong

thirc y = 3 —%x (cm), v6i x (cm) l1a khoang céch tinh tir 16i vao 16n hon ciia dudng him

mo hinh. Tinh thé tich (theo don viem’ ) khong gian bén trong dudng him mé hinh ( 1am
tron két qua dén hang don vi )

A. 29. B. 27. C. 31. D. 33.
ANAAAN AAANAAANANAAANANANANAANANANANANANANANANANAANANNANAANANANANANAANANANANANANANANAANANANANANAAANANANNNA/
Loi giai
y A
h
-
I/

Xét mot thiét dién parabol co chiéu cao 12 & va do dai day 2h va chon hé truc Oxy nhu hinh
ve trén.
Parabol (P) c6 phuong trinh (P) cy=ax’+h, (a < O)

C6 B(h0)e(P) < 0=ah’+h @a:—% (doh>0)

. (! 4h 2
Dién tich S cua thiét dién: S = I[—sz +h]dx ZT, h= 3—§x
—h

3S(x)=%[3—§sz

Suy ra thé tich khong gian bén trong ctia duong ham mo hinh:
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:szS(x)dx:

0

=V =29 (cm3)

2
i(3—£x) dx ~ 28,888
3 5

S ——

Céu 184: (TT THANH TUONG NGHE AN NAM 2018-2019 LAN 02) Mét chi tiét may duoc thiét
ké nhu hinh v& bén.

Cac tar giac ABCD,CDPQ la céc hinh vuong canh 2,5c¢m . Tt gidc ABEF 1a hinh chir nhat
c¢6 BE =3,5¢m . Mt bén POEF dugc mai nhin theo duong parabol (P) c6 dinh parabol

nim trén canh EF . Thé tich cta chi tiét may bang
A. ﬁcm3. B. 20 cm’. C. 12—Scm3. D. ﬁcm3.
24 3 8 24

VA YAV VA VA Ve Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAN VA VA VAV VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAVE VA VA VA VAV VAV VA VA VE

Loi gii

VA VAVAVAVAVAN

Goi hinh chiéu cia P,Q trén AF va BE 1a R vaS . Vit thé duoc chia thanh hinh 14p phuong
ABCD.PORS ¢6 canh 2,5¢m , thé tich ¥, = %cnf va phin con lai c6 thé tich 7. Khi do thé

tich vat thé V:VI+VZ:%+V2.

bat hé truc Oxyz sao cho O trung véi F', Ox trung voi FA, Oy tring vai tia Fy song song

v6i AD . Khi d6 Parabol (P)cé phuong trinh dang y = ax®, di qua diém P(l;%) do do

a=20 =2y
20T
Cat vat thé béi mét phang vudng goc voi Ox va di qua diem M (x;0;0),0 < x <1 ta duoc thiét

dién 1a hinh chir nhat MNHK c¢6 canh la MN = %xz va MK = %do do dién tich S (x) = ?xz
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Ap dung cong thirc thé tich vat thé ta c6 V, = j‘%sxzdx = f—;
0
Tudo v =ﬁ+£=£cm3
12 24
Céu 185: (THPT LUC NGAN - LAN 1 - 2018) B6 doc mét qua dua hau ta duoc thiét dién 13 hinh
elip c6 truc 16n 28cm, truc nho 25cm. Biét cr 1000cm® dua héu s& 1am duge cdce sinh to
gid 20000 ddng. Hoi tir qua dua hiu trén co thé thu duoc bao nhiéu tién tir viéc ban nude
sinh t0? Bict rang bé day vo dua khong dang ke.

A. 183000 dong. B. 180000 dong. C. 185000 dong. D. 190000 dong.
Loi giai
2
Buong elip c6 truc 16n 28 cm, truc nhd 25cm c6d phuong trinh + Y 4

7 w5 [ 2 ) 25V (Y
Do d6 thé tich qua dwala V =7 [ | ==\ [1-—= dxzﬁ(—) [l1-=5 ] dx
L2V 14

14

(25}2 56 8750
=7 —| .—= .
1

(25)2 ¥’
=7T| — Jd X = 2 cm
2 304 )| 2) 73 3

Do d6 tién ban nudc thu duoc la —8750”'20000
3.1000

Céu 186: (THPT THU'C HANH - TPHCM - 2018) M6t coc rugu cé hinh dang tron xoay va kich
thude nhu hinh v&, thiét dién doc caa cde (b6 doc cde thanh 2 phan bang nhau) 1a mot dudng
Parabol. Tinh thé tich ti da ma cdc c6 thé chira duge (Iam tron 2 chit s6 thap phan)

~ 183259 dong.

8cm
o0
Parabol
10cm
-
A. V =320cm’. B. VV ~1005,31cm®>. C.V ~251,33cm’. D. V ~502,65cm’.
VAYAYAVAVAVAN ANANANNNANNANAANANANANANANANANANNANANAANNANANANANANNANANANANANANANNANAANANANNANNANANANANANNNANANNANNANNAN

Loi giai
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Parabol c¢6 phuong trinh y = %xz oyl = % y

Thé tich tbi da cdc:

10 8
V=r||—-y|dy~251,33.
im 3

Céu 187: (THPT CHUYEN THOAI NGQC HAU - LAN 3 - 2018) C6 mdt cbc nudc thiy tinh hinh
tru, ban kinh trong long day cdc 1a 6cm , chiéu cao long cde 1a 10cm dang dung mot luong
nudce. Tinh thé tich lugng nude trong cde, biét khi nghiéng cbe nude vira lic khi nude cham
miéng cdc thi ¢y muc nudce tring voi duong kinh day.

A. 240cm’. B. 2407 cm’. C. 120cm’. D. 120zcm’.
AANANNANAN AANANNANANANNNAANANANANANANANANANANNAANANNANANANANANNANNAANANANANNANNAANANANNANNANANANANANNNANANANNANNANNN
Loi giai
R
Y [}

R

Ciach 1. X¢ét thiét dién cit coc thuy tinh vudng goc voi duong kinh tai vi tri bat ky co:

S(x) =%\/R2 AR - tana = S(x)z%(R2 —xz)tana.
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R
Thé tich hinh c&i ném la: V = %tanaj. (R2 —xz) dx = §R3 tanq .
By

Thé tich khoi nudce tao thanh khi nguyén coc c6 hinh dang cdi némnén V,, = §R3 tanc .

=V, 2Rt soem.
3 R

Cach 2. Dyng h¢ truc toa d0 Oxyz

10cm

12cm

Goi S (x) 1a dién tich thiét dién do mit phiang c6 phuong vudng goc véi truc Ox véi khoi
nudc, mit phang nay cat truc Ox tai diém c6 hoanh d6 7>x>0.
Goi fOT]za,]*{Ii\Nzﬂ,Osz

tanoc=£=£=E :>EF=6—x :>HF=6—6—X.
oJ 10 OF 10 10
6 6x
HF 7 1o x x
cosff=—=——--=1-—; f=arccos| 1 ——
p HN 6 10 P [ 10)

S(x) = S(hinhquat) - SHMN = %Hszﬂ _%HMHN Sin 2ﬂ

2
= S(x)=6" arccos(l—ij—l.é.az(l—ij 1—(1—ij
10) 2 10 10

10 10 2
=V =[S(x)dr= 36arccos(1—lj—36(1—ij 1—(1—1J dx =240.
) ) 10 10 10

Céu 188: (THPT CHUYEN THOAI NGOC HAU - LAN 3 - 2018) Cho vat thé day 14 hinh tron c6
ban kinh bang 1 (tham khao hinh v&). Khi cat vat thé bang mat phang vudng goc véi truc Ox
tai diém c6 hoanh do x (—1 <x< 1) thi dugc thiét dién 13 mot tam giac déu. Thé tich ¥ cua

vat thé do 1a

VA AVAVAVANVAVE Va VA VAV VA VA VA VA VAVE VA VA VA VA VE Va VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VAV Vo VA VI VI VAV VAV VI VA VA VA VA Va VA VA VAV VAV VA VA VAV VaVa V4
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43

AV =43. B.V=3/3. C.V:T. D.V-=r.

VAVAVAVAVE VAN

Loi giai

Do vit thé c6 day 1a dudng tron va khi cit boi mat phang
vudng goc véi truc Ox dugc thiét dién 1a tam giac déu do
do6 vat thé d6i ximg qua mat phiang vudng gbc véi truc

Oy tai diém O.

Canh cua tam gidc déu thiét dién 1a: a = 241—x7 .

2
Dién tich tam gidc thiét dién 1a: § =2 f =(1-x*)3.

Thé tich khdi can tim 1a:

V=2jSabc=2j\/§(1—x2)=2\/§(x—’Q1 4“3

3

0

VA VAV VE Ve VA VA VAV VA VA VA VA VE VAV VA VA Vi VE VI VI VAV Va VA VA VA VI VI Vi VA VI VI VI Vi Vo Vi VI VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVavavY

V12

Cau 189: (THPT BINH GIANG - HAI DUONG - 2018) San van dong Sport Hub (Singapore) 13 san
c6 mai vom ky vi nhat thé gioi. Day 1a noi dién ra 18 khai mac Dai hoi thé thao Dong Nam A
duogc td chirc tai Singapore ndm 2015 . Nén san 1a mot elip (E) c6 truc 16n dai 150m, truc

bé dai 90m (hinh 3). Néu cét san van dong theo mot mit phang vudng goc voi truc 16n cia
(E)vacitelipd M,N (hinh 3) thi ta duoc thiét dién lun la mot phan cua hinh tron ¢6 tam

I (phan t6 ddm trong hinh 4) v6i MN 13 mét day cung va goc MIN =90". Dé lap may diéu
hoa khong khi thi cac k¥ su cin tinh thé tich phan khong gian bén dudi mai che va bén trén
mit san, coi nhu mit san 13 mot mit phing va thé tich vat liéu 12 mai khong dang ké. Hoi thé

tich xap xi bao nhiéu?

VA A VAVA VAV VAV VA VA VA VA VA VA VE VA VA VA VA VAV VA VA VE Va VA VA VA VAV VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vo VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA VA Ve VA VA VAV VE VA VA VA VAV VaVa V4
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@M @4
N
Hinh 3
A. 57793m’ . B. 115586m . C. 32162m’ . D. 101793m’ .

VA Vi Vi VA VA VA Va VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VI VI Vi Vi VA VI VA VA VI VA VA VA VA VA VI VA V2 Vi VI VI VA VI VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VI VA VA VA Vi VA VA VA VAVAVA VA VA v4

Loi giai
Chen B

N

Chon hé truc nhu hinh vé
Ta can tim dién tich cia S (x) thiét dién.

Goi d(O,MN) =
2 2

e

Lacdo MN =2y =2 ’452 1—— 90\/1—7
MN 90

= R=

90° X
::>R2 —|1-
2 J_ 2 [ 752j
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2
S(x) Laplpes (lz—%JRz - (ﬂ—2)%.(l—x—}

4 2 4 2 75%
Thé tich khoang khong can tim 1a
2
V= j 2025 | 1== |~ 115586m".
-75 75

Ciu 190: (TRAN PHU - HA TINH - LAN 2 - 2018) Mot céi thing dyng du c6 thiét dién ngang
(mit trong cua thung) 1a mot dudng elip c¢6 truc 16n bang 1m , truc bé bang 0,8m , chiéu dai
(mit trong cuia thung) bang 3m . Puoc dit sao cho tryc bé nim theo phwong thang dung
(nhu hinh bén). Biét chiéu cao ciia dau hién co trong thung (tinh tir day thung dén mat dau)
1a 0,6m . Tinh thé tich ¥ ctia ddu c6 trong thing (Két qua lam tron dén phan tram).
. ¢ |

" cAM LA ;

A. V =1,52m’. B. V=1,3Im’. C.V=127m’. D. V =1,19m".
Loi giai

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.

2 2

Theo d¢ bai ta c6 phwong trinh cua Elip 1a XT + yT =1.
4 25

Goi M , N lan luot 1a giao diém cua dau vai elip.

Goi S, la dién tich cua Elip ta c6 S, = 7ab = 7[% %z %

Goi S, 1a dién tich ctia hinh phang gi6i han boi Elip va duong thing MN .

Theo d& bai chiéu cao ctia dau hién c6 trong thung (tinh tir day thuing dén mat dau) 1a 0,6m nén

. 1
ta c6 phuong trinh cia duong thang MN 1a y = e

2 2

Mit khéc tir phuong trinh —+2— =1 ta c6 y—i LNy
] sV
4 25

1 ooB

Do dudng thang y =— cat Elip tai hai diém M , N c6 hoanh d6 lan luot 12 Y va 4 nén

Lll
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% ¥
r O FE 44N, B
S= ] s s jees L rey
G RE
4 4
ﬁ
Tl
T1nh1=_[ ——x%dx
V4
T4

bit xzésint:dxzécostdt.

Péi can: Khi x=_+4/5 thi tz—%;Khi x=§ -

E.
: :
I= J.l l cos tdt—lI(1+c0521)dt:l(2—”+£j.
_£2 2 8_1 8( 3 2
3 3

5803 2] 10 15 20

Viy S, 41( \/_J\/_ﬁ\/_

Thé tich cta dau trong thung 1a V = £—£+£ =1,52.
5 15 20
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O DANG TOAN 5: UNG DUNG CUA TiCH PHAN BE GIAI MQT SO BAI TOAN DPAI SO

L ® BAI TAP NEN TANG & VAN DUNG @

Céu 191: (PTNK CO SO 2 - TPHCM - LAN 1 - 2018) Cho hdm s6 y = f(x) c6 dao ham f’(x)

lién tyc trén doan [0;5] va d6 thi ham s6 y = f "(x) trén doan [0;5] dwoc cho nhu hinh bén.

.1"‘

N

0 3 5 X

=5
Tim ménh d& ding
A. f(0)=r(5)< f(3). B. £(3)< f(0)=71(5).
C. 1(3)<f(0)<f(5). D. 1(3)<£(5)</(0).

Chen C
Taco [ f'(x)dv=f(5)-£(3)>0.dodo £(5)> f(3).

3

f'(x)dx=f(3)-f(0)<0,dodé £(3)< f(0)

f'(x)dx=1(5)-f(0)<0, do do F(5)<f(0)

O N O C—

Ciu 192: (MA DE 110 BGD&DT NAM 2017) Cho ham s6 y = f(x). Do thi ciia ham s6 y = f'(x)
nhu hinh bén. Dt g(x)=2/(x)~(x+1)’. Ménh d& nio dudi day dang?

v

|=

A. g(1)>g(-3)>¢g(3) B. g(1)>g(3)>g(-3)
C. g(3)>g(-3)>g(1) D. g(-3)>g(3)>g(1)

VA AV VA VA VE Ve VAV VEVE VEVEVEVE VEVEVEVE VEVEVEVAVAVAVAVEVaVd

VAVAVAVAVAVAVEVAVAVAVAVAVE VA VAVAVAN

AN\

VAVAVAVAVE VAN
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Loi giai
Chon B
Tacod g'(x)=2/"(x)-2(x+1)
x=1
’ — ’ — 1 )
g(x) Oc>f(x) X+ Q[x:iﬂ
Bang bién thién
x —oD -3 1 3 +a0
g'(x) - 0 + 0 - 0 +
(x)[ % sl o

Suy ra g(—3)<g(1) va g(

3)<g(1). (1)

Goi S, 14 dién tich hinh phang gi¢i han béi cac duong: y=f'(x), y=x+1, x=-3, x=1

Goi S, 14 dién tich hinh phang gi¢i han boi cac duong: y=x+1, y=f'(x), x=1, x=3

Dua vao hinh v&, ta thdy: S,

Suyra: §,-§,>0

>S,>0.

:>:i;[f’(x)—(x+1):|dx—J?I:(x+l)—f’(x):|dx>0

:>_j;[f’(x)—(x+1):|dx+j.[f’(x)—(x+l):|dx>0

:>j;|:f'(x)—(x+l):|dx>0

3

Khi do: g(3)-g(-3)=[ ¢’

-3

3

(x)dxzz_j[f'(x)—(x+1)]dx>o )

Tur (1) va (2) suy ra: g(l) >g(3) >g(—3).

Ciu 193: (MD 105 BGD&DT NAM 2017) Cho ham sdy = f(x). D6 thi y= f(x) cua ham s nhu
hinh bén. Dt g(x)=2f(x)+x*. Ménh dé ndo dudi day ding?

VAVAVAVAVAVAS

N\

ANANANNANNANANANNANNANNANANANANANANNANANANANNNNNANANANANANANANANAANANNNNANNANANNNNN
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k| Smean HE

\ N

I
A. g(3)<g(—3)<g(1) B. g
C. g(-3)<g(3)<g(-1) D. g

VAAYAVAVAVAVE VAV VAVE VEVE VA VA VEVE VA VA VA VA VA VA VAVE VA VAVEVEVEVEVEVAVAVAN

\
e

(1)<g(-3)<s(3)
(1)<g(3)<s(-3)

VA AV VA VE VE Ve VAV VEVE VEVE VAV VEVAVAVEVEVEVEVAVAVAVAVEVaVY

Loi giai

Taco g'(x)=2f'(x)+2x:>g’(x)=0:>xe{—3;1;3}.

Tl d6 thi cua y = f’(x) ta c6 bang bién thién ctia ham g(x) .

x —o0 -3 ik 3 +o0

2'(x) + 0 T + 0 =

g(x) _QC/' \g(l)/ \GC

Suy ra g(3) > g(l).
Két hop v6i BBT ta co:

f3(—g’(x))dx > Lsg’(x)dx IS J‘f g'(x)dx > Lsg’(x)dx
= g(-8)-5(1)>2(3)-g(1) = 5(-3)>2(3)
Viy ta co g(—3) > g(3) > g(l).

Cau 194: (MA DE 123 BGD&DT NAM 2017) Cho ham s6 y = f(x). D6 thi ham s6 y = f'(x) nhu

hinh v&. Dt h(x)=2f(x)-x*. Ménh d& ndo dudi day ding?

Y

(IS}

(0] 2 4 L
A. h(4)=h(-2)<h(2) B. 1(2)>h(-2)>h(4)
C. h(4)=h(-2)>h(2) D. h(2)>h(4)>h(-2)
Chon D
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Ta co h'(x)zZ[f'(x)—x};h'(x)zO:>xe{—2;2;4}.

Bang bién thién
X —2 2 4
h'(x) - o + 0 - 0 +

Suy ra h(2) > h(4) .

¥ i

2 L=

Két hop voi do thi ham s6 y=x ta c6
[ 1 (x)dx >0 h(4)-n(-2)>0 = h(4) > h(-2).
Vay taco h(2)>h(4)>h(-2).

Céu 195: Cho ham s6 y= f (x) lién tuc trén R va c6 dd thi caa ham s6 f '(x) nhu hinh bén dudi.
Ménh dé nao sau day dang?

Yy
y=f(2)
/1 0 2 i
A. £(0)> £ (2)> f(-1). B. f(0)> f(-1)> £(2).
C. f(2)> f(0)> f(-1). D. f(-1)> f(0)> f(2).

Chon B
Theo d thi, ta ¢6: f(0)—f(~1)= [ f'(x)dx >0

= f(0)> /(1) (1),

= f(-1)>1(2) (2).
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Tir (1) va (2) = £(0)> £(-1)> £(2).

Ciu 196: (SO GD&DT PHU THQ NAM 2018-2019 LAN 01) Cho ham s6 f(x). D6 thi cia ham sb

yv=f '(x) trén [—3;2] nhu hinh v& (phan cong cua d6 thi 13 mét phin cia parabol

y=ax’+bx+c.)

|
|
|

Biét f(-3)=0, gid tri cia f(~1)+ /(1) bang

N g ¢ .2
6 6 3 2

VA VAV VA Ve VA VA VAVEVE VA VEVE VE VAV VA VA Vi VE VI VA VAV Va VA VA VA VI VI Vo VA VI VI VI Vi Vo Vi VO VA VA VA VA VI VA VA VA VA VA VA VA VAVAVAVEVa VavY

Loi gii

VAVAVAVAVE VAN

Parabol y = ax” +bx+c co6 dinh 1(—2;1) va di qua diém (—3;0) nén ta co
b
~5a = 2 a=—1
da-2b+c=1<{b=-4=y=-x"-4x-3.

9a-3b+c=0 c=-3

Do f(-3)=0 nén f (-1 )=[ /(M) =r0)]+[£(0)-F(-1)]+2[ f(-1)- 1 (-3)]

3 8 31
= dx dx+2 —4x-3)dx =S, +S,+2 —4x-3)dx=1+=+—=—.
If(x) +If(x)+jx xX— ) + +Ix X— ) 2+3 6
Véi S, S, lan luot 1a dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham sb y = f” (x), truc Ox va
hai duong thang x=-1,x=0 va x=0,x =1.

Dé thay S, =1; S, 3

Céu 197: (THPT LUONG VAN CAN - LAN 1 - 2018) Cho ham s y = f(x). D4 thi ctia ham sé

y = f'(x) nhu hinh v&. Dat g(x)zzf(x)_(x_l)z‘

VA YAVAVAVAVE Vo VE VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VA VAV VA VA Ve Vi VA VA VA VA Ve VA VA VA VA VAV VA VA VA VA VI Vi VA VI VI VI VI VA Vi VI VA VA VA Vi Va VA VA VA Vi VA VA VA VA VA VA VvV V4

TAI LIEU TU HOC K12 Trang | 121



CD: UNG DUNG TICH PHAN HOANG TUYEN & MINH TAM

Ménh dé nao dudi day dung?

A g(-1)<g(3)<g(5). B. g(-1)<g(5)<g(3).
C. g(5)<g(—1)<g(3). D. g(3)<g(5)<g(—1).

Chon B
Taco g'( Z[f x—l)]; g'(x)=0 < f'(x)=x-1.

x=-1
Dua vao d06 thi ta c6 cac nghiém sau: | x=3 .

x=5

Ta c6 bang bién thién
F |oe —1 3 5 +o00
g'(z) - 0 + 0 — o0 *

9(3)
o(x) \ / \ /
g(-1) 9(5)

Ngoai ra dya vao do thi ta c6 —'fg dx>——jg Jdx < g(x )| —g(x)E

< g(3)-g(-1)>g(3)-g(5) = g(5)>g(-1).
Vay g(3)> g(S) > g(—l).
Cau 198: (THPT HAU LOC 2

- TH - 2018) Cho ham  s0
y=f(x)=ax’ +bx’ +cx+d (a,b,c,d eR,a ;tO) c6 dd thi la (C) Biét rang d6 thi (C) di
qua gdc toa d6 va dd thi ham sé y = f'(x) cho boi hinh v& bén.

VAAYAVAVAVAVE VAV VAVE VEVE VA VA VEVE VA VA VA VA VA VA VAVE VA VAVEVEVEVEVEVAVAVAN

VA AV VA VA VE Ve VAV VEVE VEVEVEVE VEVEVEVE VEVEVEVAVAVAVAVEVaVd
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Tinh gia tri H = f(4)— f(2)?

A. H=45. B. H=64. C. H=51. D. H=58.
VAVAVAVAVAVAN AN\ VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVE
Loi giai

Theo baira y = f(x)=ax’ +bx’ +cx+d (a,b,c,d €eR,a+0) dodo y= f’(x) la ham bac hai
codang y = f'(x)=a'x’ +b'x+c.

=1 a =3
Dyavaodo thitacéd: 1a'—b'+c'=4 < b =0 = y=f'(x)=3x+1.

a+b+c'=4 c'=1

Goi S 1a dién tich phan hinh phing gi¢i han bai cdc duong y = f'(x), truc Ox, x=4, x=2.

Ta co S:i(3x2 +1)dx =58.
2

4

Lai ¢6: S=jjf’(x)dx=f(x)| =f(4)-1(2).

2

Do dé: H = f(4)-f(2)=58.

Céu 199: (SGD THANH HOA - LAN 1 - 2018) Cho ham s6 y = f(x). D4 thi ctia ham sb y = f'(x)

nhu hinh vé bén. Pit M = r[nzagif(x), m= E%}f(x)’ T =M +m . Ménh dé& nao dudi day

ding?
Y4
Al
5 R 7 W N | 5V6 Tk
ey 1 |
A . T=1(0)+f(-2). B.T=1(5)+f(-2).
C.T=f(5)+/(6). D. T=7£(0)+f(2).

Loi giai
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Goi S,, S,, S,, S, lan luot 1a dién tich hinh phang gi¢i han béi d6 thi ham sé y = f’(x) véi
va truc hoanh.
Quan sat hinh v¢, ta c6

® [ r(a)ars [or (s e 1o, = 0
= £(0)-1(-2)> £(0)-1(2) & F(-2)< £ (2)
® [or <] r(x)ar < (0 </ (o]
= £(0)-1(2)< S ()-1(2) = F(0)< 5 (5)
;

® ij’(x)dx>Jj—f’(x)dx <:>f(x)|z > f(x),
e f(5)-1(2)>1(5)-1(6) & f(2)<1(6)

Ta c6 bang bién thién

x -2 0 2 5 6
f(x) 0 + 0 = 0 + 0 i 0
LSI\’/
£ 6
& / [Km °
f(-2)

Dua vao bang bién thién ta c6 M =max f(x)=f(5) va m= glgf(x) =f(-2)

[-2:6]

Khidé T = f(5)+ f(-2).
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