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r r CIHU.GNG !I A Y r
TICH VO HUONG CUA HAI VECTO VA UNG DUNG
---000--

§1. GIA TRI LUQNG GIAC CUA MOT GOC BAT Ki TU 0° PEN 180°
KIEN THUC CAN NAM

1. Pinh nghia: Vi mdi goc a (0° <o <180°) ta xac dinh mot diém M trén nita dudng tron don vi sao cho
XOM = a va gia st diém M cotoaddo M (xo; Yo ) Khi d6 ta dinh nghia:

® sincua goc ala y,, ki hiéu sina =y,

Ay
® cosin cua goc ala x,, ki hiéu cosa = x, T
y y Jf‘l/f/: ______ 1_:0 k‘\\
® tancua goc ala =% (x, #0), ki hiéu tana == /1 '
xO xo P "\
i I \
{ [ \
A . ’ X ;1 e A X ( | |
® cotan cua goc a la =% (y, #0), ki hiéu cota =2 -1 & 1
Yo Yo X 0 X
Céc s0 sina,cosa, tan o, cot ¢ duge goi la cac gia tri lugng

giac cua goc a.
Chuy: e Néu « la goc tu thi cosa <0,tana < 0,cota <0
e tan ¢ chi xac dinh khi o #90°, cota chi xac dinh khi o # 0° hodc « = 180°
2. Cac hé thirc lwgng giac
a. Gia tri lwong giac caa hai géc bu nhau
. sin(180° —a) =sina

4
® cos (1 80" — a) =—cosa M
® tan (1 80° — 0{) =—tana ;’/ i i \
. cot(180° —a)z—cota -l."ll a i ‘1\1 S
Luru y: Hai goc bu nhau c6 sin bang nhau va cosin, tang, cotang d6i nhau. o 0 0 v

b. Cac h¢ thirc lwgng giac co ban
Tu dinh nghia gia tri lugng giac cua mot géc « ta suy ra cac hé thuc:
sin

@ sin*a+cos’a =1 @ tana = (a #90°%) ©) cotazc?sa (a#0°;180%)
osa sina
@ tana.cota =1 ® l+tan’ o =—s ® 1+cot’ a=— 12
cos” a sin”“ a
3. Gia tri lwgng gidc ciia cac goc dat biét
a 0° 30° 450 60° 90° 180°
V4 Vs Vs V4 T
0 i i z z
HSLO 6 4 3 2
sina 1 2 3
0 ) 5 5 1 0
cosa \/5 \/5 1
1 5 ) > 0 -1
tan o \/g 3
0 - 1 \/— I 0
3
cota \/g \/g
I 1 3 0 |
|| - Khong xac dinh
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4. Goc giira hai vecto
Cho hai vecto 21,5 déu khac 0. Tur mot diém Obat -
ki, ta vé OA=a va OB=b. Khi do gbc AOB v6i B
s6 do tir 0° dén 180° dugc goi la goc giita hai veeto

a va b. Kihiéu (Zz,zé) \
0 b

Luu y: . (a,B)Z(B,ZZ) . O°S(Zz,5)£180° . (Z;,B)=90°©Zzu§
CAC DANG TOAN CO BAN

an dé 1. Tinh gia tri lwong giac cia mot s0 goc dat biét
Phwong phap: Ap dung dinh nghia va cac hé thuc lugng giac

LN
N}

Bai 1. Cho géc o =135°. Tinh sina,cosa,tana va cota

HD Giai
2

Ta co: ® sin135° =sin(180° —1350) = sin 45° -

2

cos135° = —cos(180° —1350) = —cosds’ = Y=2

2

® tan135° =—tan(180°—1350)=—tan450 =1 hay tanar =22% — 4
Ccosa

® cot135” =—co(180° —135") = —co45° =—1 hay cota = =-1

tan o
Bai tip twong tu:
Bai 2. a). Cho goc a =120°. Tinh sina,cosa,tana va cota

b) Cho géc a =150°. Tinh sina,cosa,tana va cota

Bai 3. Cho tam giac can ABC co B=C=15". Hay tinh gia tri lugng giac cua goc A.

HD Giai
Tacé: A+B+C =180 = A =180 —(1§+6)=1800—30° ~150°

Vay: @ sin 4=sin(180° -150") =sin30° =%

V3

® cosAd= —cos(l80° —1500) =—cos30° = —7

sina &
cosa 3 tan o

Bai tip twong tu: i

Bai 4. Tinh gia tri cta biéu thuc

a) A=2sin30° +3cos45° —sin 60° b) B=2c0s30° +3sin 45’ —cos 60’

¢) C =sin120" ~2cos180° + tan 60° d) D =cot60°.tan 60° + cos® 30° +sin”>30° -2
Bai 5.Tinh gia tri cac biéu thiic lugng giac sau:

® tana =

a) A=cos2a+2sina+%tan(a+15°)+20056a biét @ =30° b) B=2sin60"+3cos30" + tan 45°

c 2 0
¢) C=cot30°+2sin60° —2cos30° d) D= 2sin 30 :
1-2cos” 30

e) E=3sin90° +2cos0° —3cos60” +10cos180°
an dé 2. Chirmg minh cic hé thirc vé gia tri lwong giac
Phwong phap:

® Duya vao dinh nghia gia tri luong gidc ctia mot goc a (0° < o <180°)

Chwong 2. Tich vé hwong caa hai vecto 2 0916620899
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* Dura vio tinh chét tong ba goc trong mot tam giac bang 180°
® Sua dung 6 cong thuc lugng gidc co ban

Bai 6. Cho goc a bt ki. Chimg minh rang sin* & —cos* & = 2sin a —1

HD Giai

. . 2 . . 2
Ta cé: sin* o —cos* o =sin* « —((cos2 a)) =sin*a —(1 —sin’ a)

=sin* o —1+2sin’ a —sin* a = 2sin” o -1
Cach khéc: sin* o —cos* o = (sin2 a +cos’ 05)(sin2 a —cos’ a) =sin’ o —(1-sin’ a) = 2sin* a —1

Bai tip twong tu:

Bai 7. Chimg minh ring: a) 1+tan’ @ =———, a #90° b) I1+cot’ a = %,a #0°;180°
- cos’a sin’ &

Bai 8. Cho tam gidc ABC. Chiing minh rang

a) sin A=sin(B+C) b) cosg =sin B er ¢ c) tan A =—tan(B + C)

Bai 9. Ching minh rang vi moi 0° < x <180° ta cé:

a) (sinx+cosx)’ =1+2sinxcosx b) (sinx—cosx)* =1-2sinxcosx

c) sin* x+cos* x =1-2sin” xcos’ x c) sin® x+cos® x =1-3sin’ xcos® x

Bai 10. Chirng minh biéu thirc sau day khong phy thudc vao a :
a) A=(sina +cos0()2 +(sina —cosoz)2 b) B=sin*a—cos* a—2sin’ a +1
an dé 3. Cho biét mot gia tri lwgng giac ciia goc o, tim cac gia tri lwgng giac con lai cia o
Phuwong phap: Ap dung dinh nghia gia tri luong gidc ciia gobc a va cac 6 cong thuc lugng gidc co ban
V6oi 0°<a<180° suyra:  ® sina >0
® cosa>0khi 0° <a<90° va cosa <0 khi 90° < a <180’
tana >0 khi 0° < <90° va tana <0 khi 90° < o <180°

cota >0 khi 0° < <90° va cota <0 khi 90° < <180°

Bai 11. Cho goc x, voi cosxz%. Tinh P =3sin® x +cos’ x

HD Giai

2
Ta co: P:3sin2x+cos2x=3(1—cos2 x)+cos2x=3—2cos2x=3—2(—) ==

‘. 2 .
Bai 12. Cho cosa = —g. Tinh sina,tana va cota

HD Giai
Vi cosa <0 nén 90° < ¢ <180°, suy ra sina > 0,tan & < 0,cot & < 0.

2
Taco: e sin2a+cosza:1:>sin2a:1—cosza:1—(—§j :§:>sina:T

sino \/g . 1 2
® tana = =——— va cota = - =
cosa 2 tan o \/E
Bai 13. Cho goc o biét 0° < <90° va tanar =2 . Tinh sina va cosa
HD Giai
Vi 0° < <90°, suy ra sina > 0,cosa > 0.
, sina .
Tacod: tana = =2=sina=2cosa
cosa

9 , . 1 1
Mit khac: sm2a+cos2a=1<:>5c0s2a=1<:>cosza=§:>cosa=ﬁ

Nhu vay: cosoz:L sinocchosoc:i
J5

7
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Bai tip twong tu:
Bai 14. a) Cho goc a biét cosar = % . Hay tinh sin @, tan ,cota

b) Cho goc o biét tanar = 2. Hay tinh sin o, tan a,cota

¢) Cho goc & biét 0° <o <90° va tana =22 . Hay tinh sin «, tan @, cot &

Bai 15. 2) Biét tana =/2. Tinh 4= S~ C0S%
sina +cosa
b) Biét sina =g, Tinh B = Sot@—tana

3 cota +tana
¢) Biét tana = 2. Tinh ¢ =>S08¢ t4sina
. sina +cosa
an de 4. Xac dinh goc giira hai vecto
Phuong phap: Ap dung dinh nghia goc gitra hai vecto

Luu y: ® 0°<(d,5)<180° o (d,b)=90" <a Lb

Bai 16. Cho tam giac ABC vudng tai 4 va co6 goc B =50°. Xac dinh goc gilta cac cap vecto
a) (EZ,E@) b) (ZE,E&) 0) (EZ,@E) d) (ZE,E&) e) (ZE,@B) f) (/Téjﬁ)

HD Giai
Ta co: A
a) (ﬂ,BT:):SOO b) (E,Hi) =130° %
0) (Ei,c_B') =40 d) (A_c',ﬁf) = 40°
e) (Zﬁ,@) =140° f) (Z:',Ei) =90°

A
N
S|
/
y

Bai tap tuwong tu:
Bai 17. Cho hinh vuéng ABCD. Tinh cos(%,ﬂ),sin(ﬁ,ﬁ)),cos(ﬁ,c—l))
Bai 18. Cho tam gisc ABC vudng tai A va c6 goc B =30°. Tinh gié tri cac biéu thirc sau
. (accH
a) cos(AB,BC)+sin<BA,BC)+tan—
2
b) sin (ZE,ZE’) + cos(ﬁé, EZ) +cos (E’Z, EZ)
Bai 19. Cho tam giac ABC. Téng (ZE,EE) + (EE,@)+(@,Z§) c6 thé nhan gia tri nao trong cac gia tri
sau: 90°, 180°, 270°, 360°.
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CAU HOI TRAC NGHIEM
Ciu 1. Khang dinh nao sau day ding?
A. cos145°>cos125°. B. sin90° <sin100°.
C. ¢0s95°>cos100°. D. tan85° < tan125°.
Céu 2. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Tinh téng (ZE,B@)+(ZB,6§)+(E§,E&).
A. 225° 7 B. 405". C. 315" D. 45°.
Cau 3. Trong céc dang thic sau day dang thuc nao la dung?
A tan150°=———. B, cot150° =+f3. C.sin150°=—33 b costso” =3,
NE) 2 2
Cau 4. Cho tam giac déu ABC. Tinh P= cos(ﬂ?,B—C)+cos(E‘,CT4)+cos(C—A,E).
A.Pz—i. B.Pz—ﬁ. C.Pzﬁ. D.Pzz.
2 i 2 2
Cau 5. Cho «a 1a goc tu. Khang dinh nao sau day la ding?
A. cota>0. B. sina <0. C. cosa>0. D. tana <O.
Cau 6. Cho hai goc a va f v6i a+ £ =90°. Tinh gi4 tri cua biéu thitc P =sina cos £ +sin fcosa .
A. P=2. B. P=1. C. P=-1. D. P=0.
Cau 7. Gid tri clia tan30° + cot 30° bang bao nhiéu?
A L B. 2. c. L. p. 3
3 V3 3
Cau 8. Cho hai goc @ va S v6i a + f=90°. Tinh gia tri ctia biéu thirc P = cosa cos f—sin Ssina .
A. P=-1. B. P=2. C. P=0. D. P=1.

Cau 9. Khang dinh nao sau day sai?
A. cos75°>cos50°. B. sin80°>sin50°. C. tan45° < tan 60°. D. co0s30°=sin60°.
Cau 10. Cho tam gidc ABC. Tinh P =sin A.cos(B+C)+cos A.sin(B+C).

A. P=2. B. P=1. C. P=-1. D. P=0.
Céu 11. Tam gidc ABC c6 gbc A bing 100° va 6 tryc tim H. Tinh tong (ﬂ,ﬁﬁ)+(ﬁ§,ﬁé)+(ﬁé,ﬂ).

A. 80" B. 160°. C. 360" D. 180"
Cau 12. Tam giac déu ABC c¢o6 duong cao AH . Khang dinh nao sau day la dung?

A. sinAHC =1, B. sin 47 = 2. C. cos BAH = D. sindBC =Y.

2 2 NE) 2

Ciu 13. Trong cac khang dinh sau ddy, khiang dinh nao sai?

A. c0s30° =5sin120°. B. sin60° =cos120°.

C. cos45° =5sin45°. D. cos45° =sin135°.
Chu 14. Cho tam gidc ABC véi A=60". Tinh tdng (Za,?c)+(3—c,c71).

A. 120°. B. 360°. C. 270'. D. 240"
Ciu 15. Cho biét cosa = —3. Giatricua P= cota+3tana bang bao nhiéu ?

3 2cota +tano
A P=-2 B. P=—2. c.p=2 D.P=2
13 13 13 13

6sina—7cosa

Céu 16. Cho biét tana =—3. Gia trj cia P = bang bao nhiéu ?

6cosa+7sina
A.Pz—i. B.Pz—é. C.Pzi. D.Pzé.
3 3 3 3
Cau 17. Cho tam giac ABC. Tinh téng (ZE,EE‘)+(§C‘,@)+(@,Z§).
A. 120 B. 180°. C. 360°. D. 270",
5
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Cau 18. Cho O 1a tim dudng tron ngoai tiép tam giac déu MNP. Goc nao sau diy bang 120° 2

A. (N, WP) B. (¥0,0W). . (W, 0P, D. (M, V7P,
Cau 19. Cho hai goc nhon a va £ trong d6 o < . Khang dinh nao sau day 1a sai?

A. tana+tan S > 0. B. sina <sinf.

C. cota >cotp. D. cosa <cos f.

Cau 20. Tam gidc ABC vudng & A va c6 goc B =50". Hg¢ thirc nao sau day sai?
A.(4C, CB)=40".  B.(4B, BC)=130.  C.(BC, AC)=40".  D. (4B, CB)=50".
Ciu 21. Cho biét 2cosa++2sina =2, 0° < a <90°. Tinh gia tri cia cot .

V2 V3 V2 V5

A. cota =—. B. cota =—. C. cota=—. D. cota =—.
2 7 7 4 4 4

Cau 22. Trong cac dang thuc sau, dang thirc nao ding?

A. sin(180°—a)=cosa. B. sin(180°—«)=-sina.

C. sin(180°—a) =sina. D. sin(180°—a)=—cosa.
Céu 23. Cho hinh vuéng ABCD. Tinh cos(ZE,BZ).

A. cos(ZE’,EZ)zO. B. cos(za’jﬂ):—l.

C. cos(za,ﬂ)zﬁ. D. cos(ﬁ,a):—ﬁ.

2 2

Cau 24. Cho hai goc nhon « va £ phu nhau. H¢ thirc nao sau day 1a sai?
A. cota =tanpg. B. sina =—cos . C. cosa=sinp. D. tana =cotp.
CAu 25. Chon hé thirc dung duoc suy ra tir hé thirc cos® a +sin” o =1?

A. 5(c052g+sinzg]:5. B. c0522+sin2g:l.
5 5 3 3 3
C. cos2g+sin2£=l. D. cos2g+sin2£=l.
4 4 7 2 2 2
Cau 26. Tinh gia tri biéu thitc P =sin30°cos15°+sin150°cos165°.
A.Pz—é. B. P=0. C. le. D. P=1.
4 2
Céu 27. Cho biét cosa +sina = % Gia tri cia P =+/tan” o +cot’ & bang bao nhiéu ?
A.Pzﬂ. B,P:z_ C.Pzg. D.Pzé.
4 4 4

4
Gid tri cia P =+/sin* a +cos* @ bang bao nhiéu ?

Cau 28. Cho biét sina —cosa =

1
N

A p=S B p=Y\7. . p=9 p. p= 2L
5 5 5 5

Céau 29. Tinh gia trj biéu thitc S = sin?15°+cos® 20° +sin® 75° + cos* 110°..

A. S=4. 7 B. §=0. C. S=1. D. §=2.
Cau 30. Trong cac dang thuc sau, dang thirc nao sai?

A. sin120° +cos30° = 0. B. sin45° +cos45° =+/2.

C. 5sin30° +cos60° =1. D. sin 60° +cos150° = 0.
Céu 31. Gia tri cos45° +sin45° bang bao nhiéu?

Al B. 2. C. 3. D. 0.
Cau 32. Tinh gia tri biéu thirc P =sin30° cos60° +sin 60° cos 30".

A. P=\3. B. P=-3. C. P=1. D. P=0.

6
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Cau 33. Cho biét sina +cosa = a. Tinh gia tri cia sina cosa.

a’ -1 . a’—11
. B. sinacosa = .

A. sinacosa =

C.sinacosa =a’. D. sinacosa =2a.
Céu 34. Cho tam giac déu ABC c6 dudng cao AH. Tinh (ﬁ,ﬂ)
A. 150°. B. 60°. C. 120" D. 30°.
Céu 35. Cho biét cotar =5. Gia tri cia P =2cos’ @ +5sina cosa +1 bing bao nhiéu ?
A p=0L B. p=190 c.p=2. p. p-2
26 26 26 26

Cau 36. Cho biét sin% = % Gia tri cua P =3sin’ %+ 5cos’ % bang bao nhiéu ?

A p=1L B. P=12 c. p=12 . p=12
25 25 25 25

Céau 37. Tinh gia tri biéu thitc P = cos30° cos 60° —sin 30 sin 60.

A. P=+3. B. P:?. C. P=1. D. P=0.
Cau 38. Cho a va g la hai goc khac nhau va bu nhau. Trong cac dang thirc sau ddy, ding thirc ndo sai?

A. sina =sin f. B. cosa =-cospf. C. tana=-tanp. D. cota=cotp.
Cau 39. Khing dinh nao sau ddy dung?

A. sin90° <sin150°. B. sin90°15' <sin90°30".

C. c0s90°30" > cos100°. D. cos150°>cos120°.
Cau 40. Tam gidc ABC vuong & 4 vacd BC=2AC. Tinh cos(E,@).

A. cos(TC,@)zﬁ. B. cos(ﬁ,@)z—ﬁ.

2 2

C. cos(A—C,ﬁ)=l. D. cos(A—C,@)z—l.

Cau 41. Tam gidc ABC vudng & 4 c6 goc B =30". Khing dinh nao sau day la sai?

A. sinle. B. sinC=£. C. cosC=l. D. cosB=L.
2 2 2 NG
Céu 42. Trong cac ding thirc sau, dang thirc ndo sai?
A. sin0° +cos0° = 0. B. sin90° +co0s90° =1.
C. sin180° +cos180° = 1. D. sin60° +cos60° = */5; L

Cau 43. Cho hai goc o va B voi o+ f#=180°. Tinh gia tri ctia biéu thitc P = cosa cos ff—sin Bsina .
A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
Céu 44. Cho biét 3cosa—sina =1, 0° < <90°. Gid tri ciia tan o bing

A. tanazi. B. tanazi. C. tanazi. D. tanazé.
3 4 4
CAu 45. Cho tam giac ABC. Tinh P =cos 4.cos(B+C)—sin A.sin(B+C).
A. P=2. B. P=0. C. P=1. D. P=-1.
DAP AN

10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23

24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46
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§2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO
KIEN THU'C CAN NAM
1. Pinh nghia
Cho hai vecto a va b déu khéac vecto 0. Tich vo hudng cia avabla mot sd, ki hiéu la ;:.5, duoc xac dinh
boi cong thirc sau:

ab=a| Blcos(a.b).

Trudng hop it nhat mot trong hai vecto avab bang vecto 0 ta quy udce ab=0.
Chu y
e V6i a va b khic vecto 0 tacod ab=0<a Lb.

e Khi a =5 tich vd huéng a.a duge ki hiéu 1a ¢® va so ndy dugc goi 1a binh phuong vo huéng cla vecto a.

O e bl b o_ 7P
Ta co: |a :‘a‘.‘a‘.coso :‘a‘ .

2. Cac tinh chit ciia tich vé huéng
Ngudi ta chimg minh dugc cac tinh chit sau dy cua tich vo hudng:

Vi ba vecto a, b, ¢ bat ki va moi sé k ta co:
e ab=ba (tinh chat giao hoan);

. Zz(B + E) =ab+ac (tinh chit phan phéi);

o (ka)b=k(ab)=a.(kb);

20,4 =0 a=0.

Nhin xét. Tt cac tinh chat ciia tich vo hudng ciia hai vecto ta suy ra:

o (a+B) =a’ +2ab+5";

® a

— 2 —2 - =2
. (a—b) =a —2ab+b ;
o (a+B)(a-B)=d" 5
3. Biéu thirc toa d9 ciia tich vo huéng

Trén mit phing toa do (O;;;;’), cho hai vecto a = (al;az),Ty =(b;;b,). Khi do tich v6 hudng ab 1a:

ab= a,b, +a,b,.

Nhan xét. Hai vecto a =(a;a,), b=(b;b,) déukhic vecto 0 vudng goc véi nhau khi va chi khi

4. Ung dung
a) Do dai cua vecto

D¢ dai cua vecto a =(a,;a,) dugc tinh theo cong thirc: ‘a‘ =\a’ +a;.

b) Goc gitra hai vecto

Tir dinh nghia tich v6 hudng cua hai vecto ta suy ra néu a = (a,;a,) va b=(b;b,) déukhac 0 thi ta co

ab +ab
cos(a,b Ll 22

)= ab _
alf| Va5
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¢) Khoang cach giira hai diém
Khoang céch gitra hai diém A(x,;y,) va B(x,;»,) dugc tinh theo cong thire:

ABZ\/(xB—xA)2+(yB—yA)2.

o BAI TAP
Vﬁn dé 1. Tinh tich vo6 hwéng cia hai vecto
Phuong phap: ® Ap dung cong thirc ctia dinh nghia: ab = ‘EZHZ)‘ COS(;I,Z;)
® Xac dinh ding goc giira hai vecto
e Dung tinh chit phan phbi: Zz(l; + 2) —ab+ac

Bai 1. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tinh a) AB.AD  b) AB.AC
HD Gisi
Ta co:
A a >B

a) AB.AD = ‘EHE‘ COS(A_B,A_D) =a.acos90’ =0
b) AB.AC = ‘@HR‘COS(E,R’) =a.a\2cosd5’ =a’

a
D' C
Bai 2. Cho tam gidc ABC vuédng tai Ccé AC=9,CB=5.Tinh AB.AC
HD Giai
Ta c6: AB.AC = ‘E‘.‘R‘COS(TB,A—C") B
Mat khac: cos(ZE,ZE’) =cos A= £ 5 9
AB
- e AC 2
Vay: AB.AC = AB.AC.—=AC" =8l
4B c A

Bai tip twong tw
Bai 3. Cho tam giac ABC c¢6 A=90°,B=60° vi AB=a. Tinh

a) AB.AC b) CA.CB ¢) AC.CB
Bai 4. Cho tam gidc ABC vuong cantai 4 c6 AB=AC=a. Tinh

a) AB.AC _b) BABC ¢) AB.BC
Bai 5. Cho tam giac ABC déu canh a va trong tdim G . Tinh

a) AB.AC b) AC.CB ¢) AG.AB

a) GB.GC b) BG.GA ¢) GA.BC

an dé 2. Chimng minh cic diang thirc vé vecto ¢4 lién quan dén tich ¢6 huéng
Phuwong phap: e St dung céc tinh chat phéan phoi ctia tich c6 hudéng doi voi phép cong cac vecto
e Dung quy tic ba diém: AC = AB+BC ; AC =BC-BA
e Dung quy tac trung diém: / 1a trung diém cua 4B, ta co: IA+IB=0 va
M %(m#m), véi M tuyy

e Sir dung tinh chat cia tich vo hudng: @ L b<adb=0

Bai 6. Cho tam giac ABC . Chirng minh rang véi diém M tiy ¥, ta cé: MABC+MB.CA+MC.AB=0

9
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HD Giai
Ta c6: MA.BC = m.(ﬂ‘ﬁ —A7§) = MA.MC — MA.MB (1)
MB.CA = A‘@.(m = MZ’) = MB.MA-MB.MC (2)
MC.AB = ME.(HE —MZ) = MC.MB - MC.MA (3)
Cong vé theo vé (1), (2) va (3), ta dugc: MA.BC + MB.CA+MC.AB =0 (dpcm)

Bai 7. Cho nita dudng tron tim O c6 dudng kinh 4B =2R . Goi M, N 1a hai diém thudc nita duong tron sao
cho hai day cung AM,BN cit nhau tai / .

a) Ching minh ring: Al.AM = AI.AB va BI.BN = BI.BA

b) Hay dung két qua cau a) tinh Al.AM + BI.BN theo R

HD Giai

a) Ta co: Al.AM = ‘Z“m‘cos(z,m) = AI.AM (1) N v
]

Al.AB = ‘ZHE‘COS(Z,@) = Al.AB 005(17473) =Al.AM (2)

T (1) va (2), suy ra AI.AM = AI.AB R
Ching minh tuong ty cho BI.BN = BI.BA 4 0 B
b) Ta co: AI.AM +BI.BN = Al.AB + BI.BA= Al.AB+ IB.AB
= AB(AI +1B)= 4B = AB’ =4R’
Bai tap tuwong tu
Bai 8. Goi O la trung diém cta 4B va M 1a diém tiiy y. Ching minh rang: MAMB =OM* - 04
Bai 9. Cho tam gidc ABCc6 goc A nhon. V€ bén ngoai tam giac ABC cac tam giac vudng can dinh 4 1a
ABD va ACE. Goi M latrung diém cia BC . Chirng minh rang 4M vudng goc voi DE .
Bai 10. Cho hinh chit nhat ABCD ¢c6 AB=a va AD = a«/i . Goi Kla trung diém cta canh AD. Chimng minh
rang ﬁ vudng goc voi AC.
an dé 3. Bi¢u thirc toa dd cua tich v hwdng va cac ing dung cuia tich vo huéng
Phwong phap: Ap dung:
® Cho hai vecto a =(a;;a,), b=(b;b,).Taco: ab=ab +ab,.

® Cho vecto u = (u;u,). Ta co: |L7| =u; +u;

e Cho hai diém A(xA;yA) va B(xB;yB). Ta co: ‘ZE‘:AB:\/(xB_xA)2+(yB_yA)z

ab _ ab, +a,b,
aHB‘ \/arl2 +a; .\/b12 +b;
@ Cho tam gidc ABC v&i ba dinh ¢ toa d0 xac dinh A(x 3y, ), B(x,55), C(xc5vc)

® Tinh goc giita hai vecto a =(a;a,) va b=(b;b,): COS(ZI,B) = ‘

e Trung diém / cua doan AB, toa do diém I[x" 42-x3 ;yA +y3j

2
e Trong tim G, toa d6 diém G[x”‘ +x; X ;yA +y33 +ycj
A , Y A N mB_C;:O
e Truc tim H ,co diéukién la < _
HB.CA=0
A \ \ .k B S AE? = BE?
e Tam duong tron ngoai ti€p I tam giac, co di€ukiénla /4 =B =IC < AE? = CB?
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AH.BC =0

e Chan dudng cao H hatirdinh 4, c6 diéu kién 1a .
BH =kBC

e Chan dudng phan giac trong goc A4 1a diém D, c6 didu kién 1a DB = —j—léFc

e Chuvi: P=AB+BC+CA.
e Dién tich: S = %AB.AC.sin A= %AB.AC.\ll—cos2 A.

e Goc A: cosAzcos(E,R‘).

AB.AC=0

e Tam giac ABC vuong can tai 4, co diéu kién 1a
AB=AC

Bai 11. Trong mit phang Oxy, cho diém A(4;6),B(1;4),C(7;%j

a) Chirng minh ring tam gidc 4BC vudng tai A
b) Tinh d6 dai cac canh AB, AC va BC cua tam giac do.

HD Giai
a) Ta co: AB=(-3;-2), E:(x—%j , Xét E.A—C=(—3).3+(—2)(—%j=o:>ﬂeLZJ hay AB 1 AC

Vay tam giac ABC vuodng tai A4

b) Ta co: AB:‘E‘=J9+_4=\/B; AC:‘R": /9+%:@

Ta lai c6: BC =| 6:—> :BC:‘R": /36+§:2
2 4 2

Bai 12. Tinh goc gifta hai vecto a, b véi a = (1;-2),b = (—1;-3).

HD Giai
)- ab _  abtab, _L(D+(2)(3) V2
gl B Jaivafoien: NraNTe9 2

Ta cé: cos(Zz,l; :>(Zz,l§)=45°

Bai 13. Trong mit phiang Oxy, cho hai diém A(2;4), B(1;1). Tim toa d6 diém C sao cho tam giac ABC la
tam giac vudng can tai B.

HD Giai
BA.BC =0
i[5

Goi C(x;y). Theo gia thiét: tam gidc ABC 1a tam giac vudng can tai B < { (1)

Taco: BA=(1;3) va BC=(x—1y—-1)
Ti (1)<:>{1(x—1)+3(y—l)—0 <j{x—?)—4y <:>{x:4 hoiic {xz—Z
P+3 =(x-1+(y-1)° 10> =20y =0

Vay c6 hai diém C théa man YCBT la (4;0),(-2;2).

Bai tip twong tw

Bai 14. Tinh goc giira hai vecto a, b trong céac truong hop sau:
) a=G-4.b=(43) b a=2Z5b=3-7) ¢ a=(%-3).b=(64)
d)a=(32.b=(-) e a=(-2-23)b=(33)

Bai 15. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(1;3), B(4;2).

a) Tim toa do diém D nam trén Ox sao cho DA = DB

y=0 y=2

11
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b) Tinh chu vi tam gidc OAB

¢) Chung t6 OA vudng goc voi AB va tir d6 tinh dién tich tam giac OAB.

Bai 16. Trong mit phang Oxy, cho bon diém A4(7;-3), B(8;4), C(1;5), D(0;—2). Chirng minh rang tir giac
ABCD 1a hinh vudng.

Bai 17. Trong mit phiang Oxy, cho diém A(-2;1). Goi B la diém d6i xting v6i diém A4 qua gdc toa do O.
Tim toa d6 diém C co tung do bing 2 sao cho tam giac ABC vuédng tai C.

Bai 18. Trong mit phiang Oxy, cho tam gidc ABC v6i A(2;4), B(-3;1),C(3;-1).

a) Tim toa do diém D dé tir giac ABCD 1a hinh binh hanh

b) Tim toa d6 diém A’ 1a chan duong cao vé tr 4

Bai 19. Trong mit phiang Oxy, cho cho tam gidc ABC vé&i A(—1;1), B(1;3), C(1;—1).

a) Chung minh tam giac ABC vudng can tai A.

b) Tinh dién tich tam gidc ABC va géc B.

Bai 20. Trong mit phang Oxy, cho bon diém A(-1;1), B(0;2), C(3;1), D(0;—2) . Chimg minh ti giac ABCD 1la
hinh thang can.

Bai 21. Trong mit phiang Oxy, cho ba diém A(-1;—1), B(3;1),C(6,0).

a) Chirng minh ba diém 4, B, C khong thang hang

b) Tinh goc B,C cua tam gidc ABC.

Bai 22. Trong mit phang Oxy, cho bon diém A4(3;4), B(4;1), C(2;-3), D(-1;6) . Chirng minh rang tir giac
ABCD nbi tiép dugc trong mot duong tron.

Bai 23. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(5;3), B(3;-2). Mot diém M di dong trén truc Ox . Tim gia tri

nho nhét cua ‘m +W3‘

Bai 24. Trong mit phing Oxy, cho i = %f —5/,V=ki—4].

a) Tim céc gia tri cua k dé i Lv b) Tim céc gia tri ciia & dé |L7| = |\7|

Bai 25. Trong mat phéng Oxy , cho tam giac ABC v6i A(-4;1),B(2;4),C(2;-2).

a) Tinh chu vi va dién tich ctua tam giac d6 ) i

b) Tim toa (EI(} trong tdim G, truc tdim H va tam [ cuia duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Tu d6 kiém tra
tinh chat thang hang ctia ba diém G,H, 1.

Bai 26. Cho cac vecto a = (-2;3),b = (4;1).

a) Tinh cosin ciia goc gitta mdi cdp vectosau: @ va b; avai; j va b; a+b vaa—b.
b) Tim céc sé & va [ sao cho & =ka +1b vuong goc voi vecto d +b

¢) Tim vecto d bibt Eg.c? =4 vabd=-2 .

Bai 27. Trong mat phang Oxy, cho hai diém A(-3;2), B(4;3).Tim toa do cua

a) diém M trén truc Ox sao cho tam gidc MAB vuédng tai M.

b) diém N trén truc Oy sao cho NA = NB.

Bai 28. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(1;-1), B(3,0) 1a hai dinh ctia hinh vuong 4BCD . Tim toa do
dinh C, D.
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CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Cho hai vecto a va b khac 0. Xac dinh goc o gitra hai vecto a va b khi ab= —‘ZzHl;‘
A. a=45" B. a=0" C. a=90". D. o =180".
Céu 2. Cho tam giac déu 4BC c6 canh bang a. Tinh tich vo hudng AB.BC.
. o 2 . 2 . 2
A. ABBC =d’. B. 4ABBC=" f . C. 4BBC= —a? D. AB.BC-= %

Cau 3. Cho hai vecto @ va b théa man ‘a‘ =

3, l;‘ =2 va ab =-3. Xac dinh géc «a giira hai vecto a va b.
A, a=60° B. a=120" C. a=30" D. a=45"
Cau 4. Trong mat phéng toa d0 Oxy, cho tam giac ABC co A(1;4), B(3;2), C(5;4). Tinh chu vi P ctatam
giac da cho.
A. P=4+242. B. P=4+4/2. C. P=8+82. D. P=2+22.
Céu 5. Trong mt phing toa d Oxy, cho hinh vuéng ABCD c6 A(1;-1) va B(3;0). Tim toa d0 diém D, biét
D ¢6 tung d6 am.

A. D(-2;-3). B. D(0;-1).
C. D(2;-3). D. D(2;-3), D(0;1).
Cau 6. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi E 1a diém déi xtmg ctia D qua C. Tinh AE.AB.
A. AE.AB=5d4. B. AE.AB=+/3d". C. AE.AB=+/54". D. AE.AB =24".
Cau 7. Cho tam giac déu ABC c¢6 canh bang a. Tinh tich v6 hudng AB.AC.
2 2
A. ABAC=Z. B, dBac-_9V3
2 2
2 _—
C. AB.AC:—%. D. AB.AC =24

Ciu 8. Cho hinh vuéng ABCD canh bang 2. Diém M nam trén doan thing AC sao cho AM = % Goi N

1a trung diém cua doan thang DC. Tinh MB.MN.

A. MB.MN =4. B. MBMN =16. C. MBMN =—4. D. MB.MN =0.
Cau 9. Cho tam giac ABC vudngtai A vacd AB=c, AC =b. Tinh BA.BC.
A. BABC =b". B. BABC=c". C. BABC=b"+c. D. BABC =b* -c>.

Céu 10. Trong mit phing toa dd Oxy, cho tam gidc OAB véi A(1;3) va B(4;2). Tim toa do diém £ la chan
duong phan gidc trong goc O cua tam gidc OAB.

_(2+3V2:4-42) B £ G ;)
C. E= G —%j D. E:(—2+3\/§;4+\/§).

Cau 11. Trong mit phing toa do Oxy, cho ba diém A4(1;2), B(-L1) va C(5;—1). Tinh cosin ctia gbc giira hai
vecto AB va AC.

A. COS(ZE,Z&)=—€. B. cos( ) —%
C. cos(@,ﬁ):g. D. cos(AB AC)z—%

Cau 12. Trong mat phfmg toa do Oxy, cho tam giac ABC co A(4;3), B(2,7) va C(—3;—8). Tim toa d6 chan
duong cao A' ké tir dinh 4 xubng canh BC.
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A. A'(5-4). B. A'(-14). C. A4'(1;4). D. A'(41).
Cau 13. Trong mit phing toa d Oxy, cho ba vecto a = (1,2), b= (4;3) va E—(2,3)

Tinh P=a.(b+c).

A. P=20. B. P=28. C. P=0. D. P=18.

Cau 14. Trong mat phfmg toa dd Oxy, cho hai diém M (—2; 2) va N (1; 1). Tim toa d6 diém P thudc truc hoanh
sao cho ba diém M, N, P thang hang.
A. P(0;4). B. P(0;—4). C. P(-40). D. P(4;0).

: . - 1= - - = = . -
Cau 15. Trong mat phang toa d0 Oxy, cho hai vecto u = Ei—Sj va v=ki—4j. Tim k dé vecto u vudng goc

voi V.
A. k=40. B. k£ =-20. C. k=-40. D. k£ =20.
Cau 16. Trong mat phéng toa d6 Oxy, cho tam giac ABC c6 A(2;4), B(—3;1), C(3;—1). Tim toa do chan

duong cao A' vé tir dinh A cua tam gidc da cho.

O ) RS 1 R S
55 5 5 55 5 5

Cau 17. Trong h¢ toa do (0;7;]) , cho vecto a = —%f—%ﬁ. bo dai cua vecto a béng

A. ﬁ B. Z C. l D. 1.
5 5 5
Cau 18. Cho tam giac ABC c6 BC =a, CA=b, AB =c. Goi M 1a trung diém canh BC. Tinh AM .BC.
2,32 2 R 22
A. AM.BCchrb%. B. AM.BC =2 2c .
2 2 2 2 2
Cc. AMBC=*P D. AMBC=S 0 T

Cau 19. Cho hinh vudéng ABCD canh a. Tinh P = R‘(C—D+CT4)
A. P=2d". B. P=-1. C. P=3d". D. P=-3d’.
Ciu 20. Trong mit phing toa dd Oxy, cho cac diém A(1;2), B(-2;-4), C(0;1) va D(—l;%). Ménh dé nao
sau day dang ?
A. AB=CD. B. 4B cung phuong voi CD.
C. |4B|=[cD)| D. 4B 1 CD.
Cau 21. Trong mat phéng toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(6;0), B(3;1) va C(—l;—l). Tinh s6 do goc

B cua tam giac da cho.

A. 120°. B. 135°. C. 15°. D. 60°.
Céau 22. Trong mit phang toa dd Oxy, tinh khoang cach giira hai diém M(l;—2) va N(—3;4).

A. MN =34/6. B. MN =2./13. C. MN = 4. D. MN =6.
Cau 23. Cho tam gidc ABC vuong cantai 4 vacd AB=AC =a. Tinh AB.BC.

2 B ——
A. 4BBC=2 f B. 4B.BC =—d’.
. . 2
C. 4BBC=d. D. ABBC=-2 f .

Céau 24. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(1;3) va B(4;2). Tim toa do diém C thudc truc hoanh
sao cho C cach déu hai diém 4 va B.
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vello) (o) eclio) ()
5 3 3 5

Cau 25. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vecto a = (-2;-1) va b= (4;-3). Tinh cosin cua goc gitra hai

vecto a va b.

A. cos(a,l;)z—ﬁ. B. cos(&,g)zﬁ. C. cos(;z,l;)zﬁ. D. cos(&,g)zl.
5 5 2 2

Cau 26. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai vecto a =4i+6; va b=23i—7. Tinh tich vé hudng ab.

A. ab=43. B. ab=3. C. ab=30. D. a.b=-30.
Céu 27. Trong mét phing toa dd Oxy, cho hai diém A(-2;4) va B(8;4). Tim toa d¢ diém C thudc truc hoanh
sao cho tam giac ABC vuong tai C.

A. C(6:0). B. C(O;O), C(6;O). C. C(0;0). D. C(—l;O).
Cau 28. Trong mat phéng toa d6 Oxy, cho ba diém A(Z;O), B(O;2) va C(O;7). Tim toa do dinh thir tw D
cua hinh thang can ABCD.

A. D(9;2). B. D(7;0). C. D(7;0), D(2;9). D. D(0;7), D(9;2).
Céu 29. Trong mt phing toa d Oxy, cho tam gidc ABC ¢6 A(-2;-1), B(1;—1) va C(-2;2). Khang dinh
nao sau day la dang? i

A. Tam gidc ABC vuong can tai C. B. Tam giac ABC déu.

C. Tam giac ABC vuodng can tai 4. D. Tam gidc ABC vuong tai B.

Cau 30. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB =8 ¢cm, AD =12 c¢cm, goc ABC nhon va dién tich béng 54 ¢cm’.
Tinh cos(ﬂ?,ﬁ).

A. cos(A—B,R')zﬁ. B. cos(A—B,R')z—&.
16 16
C. cos(A—B,R')zﬂ. D. cos(TB,R‘)z—ﬂ.
16 16
Céu 31. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(3;—1) va B(2;10). Tinh tich v6 hudng AO.OB.
A. 40.0B =4. B. A0.0B=16. C. A0.0B=-4. D. 40.0B =0.

Cau 32. Trong mat phéng toa d0 Oxy, cho tam giac ABC co A(—3;0), B(3;0) va C(2;6). Goi H(a;b) la
toa d0 tryc tam cuia tam giac da cho. Tinh a + 6b.
A. a+6b=8. B. a+6b=06. C.a+6b=7. D. a+6b=>5.

Céau 33. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vecto i = (3;4) vav= (—8;6) . Khang dinh nao sau day diing?
A. u vudng goc voi V. B. i=-v.
C. |ﬁ| = |\7| D. M [0;—%). va v cung phuong.
Céu 34. Trong mit phang toa do Oxy, cho bon diém A(1;2), B(-1;3), C(-2;-1) va D(0;—2). Ménh dé nao
sau day dang ?

A. ABCD la hinh binh hanh. B. ABCD la hinh chit nhat.
C. ABCD 1a hinh thoi. D. ABCD 1a hinh vudng.
Ciu 35. Trong mt phing toa dd Oxy, cho badiém 4(3;-1), B(2;10), C(-4;2). Tinh tich v huéng AB.AC.
A. AB.AC =40. B. AB.AC =—40. C. AB.AC =26. D. AB.AC =-26.
Cau 36. Cho M, N, P, Q labon diém tuy y. Trong cac h¢ thuc sau, hé thirc nao sai?
A. VN (NP + PO) = N NP + MN.PO. B. MPMN = VN MP.
C. MN.PO = PO.MN . D. (MN—FQ)(MN+FQ):MN2—PQ2.
15
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Cau 37. Cho tam gidc ABC ¢6 AB=2 cm, BC =3 cm, CA=5 cm. Tinh CACB.

A. CACB=19. B. CACB=15. C. CACB=17. D. CACB=13.
Cau 38. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=a va AD=a\2. Goi K 1a trung diém cta canh AD. Tinh
BK.AC.

A. BK.AC=24. B. BK.AC =0.

C. ﬁ(.ﬁz—cf\/z. D. ﬁ{.ﬁzazﬁ.
Cau 39. Trong mat phéng toa do Oxy, cho hai diém A(2;4) va B(l;l). Tim toa d6 diém C sao cho tam giac
ABC vuong can tai B.

A. C(4;0), C(—2;2). B. C(2;O).

C. C(4;O). D. C(—2;2).
Céu 40. Trong mt phing toa do Oxy, cho bon diém A(-8;0), B(0;4), C(2;0) va D(-3;-5). Khang dinh

nao sau day la dang?

A. Hai goc BAD va BCD phu nhau. B. Goc BCD la goc nhon.
C. COS(E,E)ZCOS(@,C—D). D. Hai goc BAD vi BCD b nhau.
Cau 41. Cho tam gide ABC ¢6 BC=a, CA=b, AB =c. Tinh P=(A4B+4C).BC.
2 2_ 2 2 2 2 2 2
A. P:"’er%. B. P=b' - c. p=<t D. P:M%.

Céu 42. Trong mit phing toa dd Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(—4;1), B(2;4), C(2;-2). Tim toa d tam I
ctia duong tron ngoai tiép tam giac da cho.

A. 1 l;1 . B. / —l;l . C. I 1;l . D. [ 1;—l .

4 4 4 4

CAu 43. Trong mit phing toa dd Oxy, cho ba vecto a = (-2;3), b= (41) va c=ka+mb véi k, meR. Biét
rang vecto ¢ vudng goc voi vecto (Zz +B) . Khang dinh nao sau day dung?

A. 2k+3m=0. B. 3k+2m=0. C. 2k=2m. D. 3k =2m.
CAu 44. Trong mit phing toa d0 Oxy, cho hai vecto u = (41) va v= (1;4). Tim m dé vecto a=mu+v tao

voi vecto b=i+; mot goc 45°.

A.m:—l. B.m:l. C. m=4. D.m:—l.
4 2 2

Ciu 45. Cho ba diém O, 4, B khong thang hang. Diéu kién can va du dé tich vo hudng (54 + OTB)E =0 1a

A. tam giac OAB déu. B. tam gidc OAB can tai O.

C. tam giac OAB vudng tai O. D. tam gidc OAB vudng can tai O.
Cau 46. Trong mit phing toa o Oxy, cho hai vecto x=(1;2) va y=(-3;-1). Tinh géc o giita hai vecto X
va ;/

A. o =135°. B. a=60°. C. a=90° D. o =45°.

CAu 47. Cho hai vecto G va b théa min ‘Zz‘ = ‘l;‘ =1 va hai vecto u = %Zz ~3bvav=a+b vuong goc voi nhau.
Xac dinh goc o giita hai vecto a va b.

A. a=45" B. o =90°. C. a=180" D. o =60"
Cau 48. Trong mat phéng toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 A(—l;l), B(l;3) va C(l;—l) . Khéng dinh nao

sau day la dang ?

A. Tam giac ABC déu. B. Tam gidc ABC c6 ba goc déu nhon.
C. Tam gidc ABC cantai B. D. Tam giac ABC vudng cantai 4.
16

Chwong 2. Tich vo hwong cua hai vecto 0916620899



Toan 10 I Love Math GV. Lu Si Phap

Céu 49. Trong mit phang toa dd Oxy, cho ba diém A(—4;0), B(-5;0) va C(3;0). Tim diém M thudc truc
hoanh sao cho MA+MB+ MC =0.

A. M (-50). B. M (-2;0). C. M(2;0). D. M (—4;0).
Cau 50. Trong mat phéng toa dd Oxy, cho tam giac ABC co A(IO;S), B(3;2) va C(6; —5). Khﬁng dinh nao
sau day la dung? ‘

A. Tam gidc ABC déu. B. Tam giac ABC vudng cantai 4.

C. Tam giac ABC vudng can tai B. D. Tam giac ABC c6 goc A4 tu.

Céau 51. Trong mit phang toa 46 Oxy, cho vecto a= (9;3). Vecto nao sau day khong vudng goc voi vecto a?
A. v, =(1;3). B. v, =(-1;3). C. v =(1;-3). D. v, =(2;-6).

Ciu 52. Goi G 1a trong tam tam giac déu ABC c6 canh bang «. Ménh dé nao sau day 14 sai?

adBAC=Le moaccE--le e GiGB=C. b ABAG-la
Cau 53. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a va chiéu cao AH . Ménh d¢ nao sau day la sai?

A. ZEEE:%Q. B. AH.BC =0. C. (4B,HA)=150". D, ZE.ZE:%Q.
Cau 54. Trong mat phing toa do Oxy, cho hai vecto a =(2;5) va b=(3;~7). Tinh géc & giira hai vecto d
va b.

A. a=135° B. o =45°. C. a=60°. D. o =30°.

Céu 55. Trong mit phang toa d§ Oxy, cho ba diém A4(-3;-2), B(3;6) va C(11;0). Tim toa d¢ diém D dé tir
giac ABCD la hinh vudng.

A. D(5;-8). B. D(8;5). C. D(-5;8). D. D(—8;5).
Cau 56. Trong mat phéng toa do Oxy, cho bdn diém A(7;—3), B(8;4), C(I;S) va D(O; —2). Khéng dinh nao
sau day dung?

A. TG gidc ABCD khong ndi tiép duong tron. B. AC 1 CB.

C. Tam gidc ABC déu. D. T giac ABCD 14 hinh vuéng.
Cau 57. Cho hinh thoi ABCD ¢6 AC =8 va BD =6. Tinh AB.AC.
A. AB.AC=32. B. AB.AC=26. C. AB.AC=28. D. AB.AC =24.
Cau 58. Cho a va b 1a hai vecto cung hudng va déu khac vecto 0. Ménh dé nao sau day dang?
A ab=-1. B. ab=-fdl[f.  cab=lifi D. ah=0.

Céu 59. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tinh P :(ZE+ZE).(§6+§5+E‘A).

A. P=-2d" B. P=22a. C. P=2d" D. P=d’.
CAu 60. Cho hai vecto G va b. Pang thirc nao sau day sai?

A. a.E:%(\mBz ~|a[ - 132). B. a.E:%(|a|2+ B[ —\5—}32).
C. a.B:%(\a +Bf —\5—5\2). D. a.B:%(\aHSr —\5—13\2).

Cau 61. Trong mat phéng toa d6 Oxy, cho hai diém A(2;2), B(S;—2). Tim diém M thudc truc hoang sao
cho AMB =90° ?

A. M (1;6). B. M (0;6). C. M(0;1). D. M (6;0).
Cau 62. Trong mat phing toa d Oxy, cho hai vecto a = (-3;2) va b= (-1;—7). Tim toa do vecto ¢ biét
ca=9 va ch=-20.

A. c=(1;3). B. c=(-1;-3). C. c=(-13). D. c=(1;-3).
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Ciu 63. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vecto u= %;— 5}' va v=ki- 4;‘. Tim k dé vecto u va vecto

v ¢6 do dai bang nhau.

J37 J37 37

A.kzé. B. k=——. C.hk=t——1. D. k=
8 2

Céu 64. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hinh binh hanh ABCD biét 4(-2;0), B(2;5), C(6;2). Tim toa
do diém D.

A. D(-2;-3). B. D(-2;3). C. D(2-3). D. D(2;3).
CAu 65. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB =8, AD =5. Tich AB.BD.
A. AB.BD =—64. B. AB.BD = 64. C. AB.BD=-62. D. AB.BD =62.

Cau 66. Trong mat phéng toa dd Oxy, cho tam giac ABC co A(l;3), B(—2;4), C(5;3). Tim toa d6 trong tdm

G cua tam giac da cho.

A. G[i &j B. G[§ —mj C. G(25). D. G[Z Ej
3°3 373 3

Cau 67. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vecto a =(4;3) va b=(1;7). Tinh goc & giita hai vecto @ va
b.

A. a=30° B. a =60°. C. a=45°. D. a =90°.
Cau 68. Cho hinh vudong ABCD canh a. Tinh AB.AC.

A FBAC-Le. B dBAC-a\E  c. FBAC-YLs. v ABAC-d
Céu 69. Trong mit phing toa 6 Oxy, cho hai vecto a =(-2;3) va b=(4;1). Tim vecto d biét a.d =4 va
bd=-2

A. Ez(—é;—gj. B. gz(é,éj C. E:(_é;éj‘ D. 32(2;_§j_
77 77 77 77

Céu 70. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém A(1;2) va B(=3;1). Tim toa d¢ diém C thudc truc tung
sao cho tam gidc ABC vuong tai A.

A. C(0;6). B. C(S'O) (3,1) D. C(O;—6).
Cau 71. Trong mit phing toa d Oxy, cho ba vecto u = (4 1), v=(1;4) va a=u+my voi meR. Tim m dé

a vuong goc voi truc hoanh.
A. m=-2. B. m=2. C. m=4. D. m=-4.

Cau 72. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai vecto a = (-L1) va b= (2;0). Tinh cosin ctia goc gilta hai vecto

avab.
A. cos(a,g):—%. B. cos(a,l;)zé.
C. cos(cﬁz,g):%. D. cos(a,l;)z—%.

Ciu 73. Trong mit phang toa dd Oxy, cho bdn diém A(-11), B(0;2), C(3;1) va D(0;-2). Khang dinh nao
sau day la dung?

A. Tt giac ABCD 1a hinh thang can.

B. Tt giac ABCD khong noi tiép duoc dudng tron.

C. Tu giac ABCD 1a hinh binh hanh.

D. Tt giac ABCD 1a hinh thoi.
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Céu 74. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai diém A(1;—1) va B(3;2). Tim M thude truc tung sao cho
MA? + MB* nhé nhit.

ALM(&—%} B. M (0;-1). CLM[Q%} D. M(0;1).
Céu 75. Trong mit phing toa 49 Oxy, tim diém M thugc truc hoanh dé khoang céch tir 6 dén diém N (-1;4)
bang 245.

A. M(1;0), M(3;0). B. M (1;0), M (-3;0).

C. M(3;0). D. M (1;0)

DAP AN

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17/18 19 20 21 22 23|24 25

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42]43 44 45 46 47 4849 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 61 62 63 64 65 66 67|68 69 70 71 72 73|74 75
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§3. CAC HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VA GIAI TAM GIAC

KIEN THUC CAN NAM
1. Pinh li c6sin
Cho tam gidc ABC ¢6 BC=a, AC=b va AB=c.

A
Taco
a’ =b* +c* —2bc.cos A4; c
b* =c* +a* —2ca.cos B; c
B
¢*=a’+b* -2ab.cosC. a
Hé qua
Pr4ct—a? 2 a2 b2 20 pr P
cosAz#; cosBzL; cosCzu
2bc 2ca 2ab

2. Pinh li sin
Cho tam giac ABC c¢6 BC=a, AC=b,AB=cva R la ban kinh
dudng tron ngoai tiép.

i a b c
Tacod:

—=——=—-=2R
sin4d sinB sinC

3. Pj dai dwong trung tuyén
Cho tam giac ABC c6 m,, m,, m, lan luot 14 cac trung tuyén
kétr 4, B, C.
Ta co

, b+t af o at+c* b L a+b*
m, = s My = s m, = -
2 4 2 4 2 4

4. Cong thirc tinh dién tich tam giac
Cho tam giac ABC co
® /i, h, h ladddai duong cao 1an luot twong Umg vdi cac canh BC, CA, AB;
e R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac;
e 13 ban kinh duong tron noi tiép tam giac;
_a+b+c

la nra chu vi tam giac;
e § la dién tich tam giac, dugc tinh boi cac cong thirc sau

(O =laha =lbh,, =lchc
2 2 2

@ S=lbcsinA=lcasinB=labsinC
2 2 2

4R
@ S=pr

®S =\/p(p—a)(p—b)(p—c) (Cong thirc Hé-rong)
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BAI TAP
an dé 1. Tinh mot s6 yéu t6 trong tam giac theo mdt s yéu té ch truéc
Phuong phap: e Trong cac yéu cho biét phai c6 it nhat mot canh
e Sir dung tryc tiép dinh 1i cosin va dinh 1 sin.
® Chon cac hé thirc lwong thich hop d6i v6i tam giac dé tinh mot sd yéu 6 trung gian can thiét dé viée giai
toan thuan loi hon.

Bai 1. Cho tam giac ABC c6 b=Tcm, c=5cm va cosAz%

a) Tinh canh a,sin A va dién tich S cua tam giac ABC
b) Tinh chiéu cao %, xuat phat tir dinh 4 va ban kinh R cta duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

HD Giai
a) Theo dinh 1i cosin, ta co: a® =b” +¢* —2bccos A=7+5° —2.7.5% =32=a=42cm

2
Ta lai co: o sin2A=1—coszA=1—(%) =£:>sinA=§(do sin 4 > 0)

. Szlbcsin/l=l7.5.i=14cm2
2 2 5
b)Tacé:Szlaha:hazgzﬁzﬂcm
2 a 42 2
Theo dinh li sin, ta co: 'a =2R=>R= 'ar :4\/525\/50171
sin 4 2sind  ,4 2
5

Bai 2. Cho tam giac ABC c6 AC =10cm, BC =16cm va goc C=110°. Tinh canh 4B va goc A, B cua tam
giac do.

HD Giai
Theo dinh li c6sin, ta co: C
¢’ =a’+b* —2abcosC =16"+10*-2.16.10sin110°
~465,44 . Vay c=21,6 cm 110°
Theo hé qua dinh 1i cosin, ta c6 b a
cos A — b>+c* —a’ N 10° +(21,6)* —16° ~0,7188
2bc 2.10.21,6 A C B

Suy ra: A~44°2", B=180° —(4+C) =~ 25°58’

Bai 3. Cho tam gidgc ABC c6 B=20°,C =31° va canh b=210 cm. Tinh géc A, cac canh con lai va ban kinh
R ctia duong tron ngoai tiép tam giac do.

HD Giai

Tacé: A=180"—(B+C)=129° C
Theo dinh li sin: —— = .b = .c =2R 1

sind sinB sinC a

. . 0

Suy ra: v a:b.§1nA:210:51n1(;29 ~477.2¢m 210

sin B sin 20

. . 0 200
‘/C:b..smC:21(?.sm§>1 ~316.2cm J c B
sin B sin 20

v R=—9% T2 309 00em

" 2sind  2sin129°

Bai 4. Cho tam giac 4BC c6 A= 60°,b =8cm,c =5cm. Tinh dudng cao A, va ban kinh R ctia dudng tron
ngoai tiép tam giac ABC.
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HD Giai
Taco: © @’ =b>+c* —2bccos A=8"+5"-2.8.5.c0s60° =49 = a=Tcm

® S =%bcsinA =%8.3.sin 60° =10+/3 cm?

Ta lai co: ® Szlaha:hazgz—zo\/gcm
2 a 7
® S:abc:R:abc: 7.8.5 =7\/§cm
4R 45 403 3
Bai 5. Cho tam giac ABC c6 AB =5cm,BC =7cm,CA=8cm. Tinh
a) AB.AC b) Géc A.

HD Giai
L =2 —_— ——\2 ——2 ——2 _— —_—— ]2 —2 —2 1/, ) )

Ta c6: BC =(AC—AB) —AC +AB —2AB.AC:>AB.AC=E(AC +AB —BC ):5(5 +8”-77)=20

ABAC 20 1

Theo dinh nghia, ta co: AB.AC = ‘EHZE‘ cosd=>cosd=—F——=—=—>> A=60".
4B [ac| 58 2
Bai tip twong tw )
Bai 6. Cho tam giac ABC biét a =21cm,b=17cm,c =10cm.
a) Tinh cac goc 4,B,C.
b) Tinh dién tich S ctia tam giac ABC va cac chiéu cao & ,h,,h, .
¢) Tinh ban kinh ngi, ngoai tiép ctia tam giac ABC
d) Tinh d6 dai cac duong trung tuyén m,,m,,m..
Bai 7. Cho tam gidc ABC biét a =6 cm,b=2cm,c =(1+/3)cm. Tinh cac goc A, B,C, chidu cao h,, dd
dai duong trung tuyén m, va ban kinh duong tron ngoai tiép R cta tam gidc ABC.
an dé 2. Chimg minh cac hé thirc vé mdi quan hé giira cac yé'q t6 ciia mot tam giac '

¥ Phuong phap: Dung cac h¢ thirc co ban bién d61 vé nay thanh vé kia hodc chimg minh ca hai vé cung
bang mat bicu thirc nao (‘1() hodc chung minh hérthl'rc c?m chl'mg minh tuwong duong v4i mot h¢ thic da biét 1a
dung. Khi chirmg minh can khai thac cac gia thict va két ludn d€ tim dugc cac hé thire thich hop lam trung gian
trong qua trinh bien doi.

Bai 8. Cho tam giac ABC c6 BC =a,CA=b, AB =c. Ching minh ring a = bcosC +ccos B

HD Giai
. . a*+c* -b’
Theo dinh li cosin, ta c6: b* =a’ +¢”> —2accos B= ccos B = -
a
2,12 2
Tuong tu: bcossz
2a
2, .2 32 2,32 2 2
Khi d6: beosC+ccosB=2 te-h + & b e =2a =a (dpcm)
2a 2a 2a
Bai 9. Cho tam giac ABC c6 BC =a,CA=b, AB = c va duong trung tuyén AM = AB = ¢ Ching minh rang:
a) a’ :2(b2—cz) b) sinzA:2(sin2B—sin2 C)
HD Giai
2 2 2 2 2 2
a) Ta co: mazzb tC 4 & bte
2 4 4 2
a2 b2_c2 2 2 2
©T= 5 Sa =2(b —c )(dpcm)
. , b c
b) Theo dinh lisinta c6: —— =——=— =2R.
sind sinB sinC
22
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Suy ra: a = b = ¢ = b -c Tu cau a) ta co:
v sin4 sin’B  sin’C  sin’ B-sin>C )
200° =) poe 2 1
. 2 . 2 . 2
= = = < sin” A=2(sin” B—sin” C ) (dpcm
sin® 4 sin?B—sin’C  sin’4 sin’ B—sin’C ( )( pem)

Bai tap tuwong tu

Bai 10. Cho tam giac ABCc6 BC =a,CA=b,AB =cva G la trong tdm cla tam giac.

Chimg minh rang: G4*> + GB> + GC? = %(a2 +b% + cz)

Bai 11. Cho tam giac ABC vudng tai 4 c6 cac canh goc vuong 1a b va ¢. Lay diém M trén canh BC va cho
BAM =a. Chtng minh rang AM = L

bcosa+csina

Bai 12. Cho hinh binh hanh 4BCD ¢6 AB=a,BC=b,BD=m va AC=n.

Ching minh rang: m? +n* = 2((12 +b2)

Bai 13. Cho tam giac ABC c6 b+ c =2a. Chimg minh rang;

a) 2sin4 =sin B+sinC b)£:i+L
ha hb hc
Bai 14. Cho tam giac ABC c6 b.c = a*. Chimg minh ring;
a) sin” 4 =sin B.sinC b) i’ =h,.h,
Bai 15. Chimg minh rang trong tam gidc 4BC ta c6 cac hé thic:
a) sin A=sin BcosC+sinCcos B b) h, =2Rsin BsinC

an dé 3. Giai tam giac

Phwong phap: Mot tam giac thuong duoc xac dinh khi biét ba yéu t6. Trong cac bai toan giai tam giéc,
thuong cho tam giac voi ba yéu té nhu sau:
e Biét mot canh va hai gbc ké canh do (g,c, g
® Biét mot goc va hai canh ké goc do (c, g, ¢)
e Biét ba canh (c,c,0)
Dé tim cac yéu t con lai ciia tam giac nguoi ta thuong sir dung cac dinh 1i cosin, dinh li sin, dinh 1i téng ba
goc clia mdt tam giac bang 180° va dic biét c6 thé sir dung cac hé thirc luong trong tam gidc vudng.

Bai 16. Giai tam giac ABC biét b=14,c =10, 4 =145".

HD Giai
Taco: ® a> =b* +¢* —2bccos A =14 +10> —2.14.10.cos145° ~ 525,35 = a = 23.
. . 0 ~
o ‘a _ 'b 3sinB:b'smA:14'Sml45 ~0,34913 = B ~ 20°26'
sin4 sinB a

o C=180" —(A+B)=180"— (145" +20°26") ~14"34"
Bai tap tuwong tu
Bai 17. Giai tam giac ABC biét a = 17,4m,§ =44°30" va C =64,
Bai 18. Giai tam gidc 4BC biét a =49,4m,b=26,4m va C=27°20".
Bai 19. Giai tam giac ABC biét a=4,b=5,c=17.
Bai 20. Cho tam giac ABC biét a =24cm,b=13¢m va ¢ =15cm . Tinh dién tich S ctia tam giac va ban kinh
duong tron ndi ngoai tiép tam giac ABC.
Bai 21. Cho tam gidc ABC biét a=137,5¢m,B=83" va C =57". Tinh géc A, canh b,c ban kinh R dién
tich § cua tam giac.
Bai 22. Cho tam giac ABC vudng tai 4, B=58° vi a=72cm. Tinh goc C, canh b,c, duong cao h,,h, va
dudng trung tuyén m,,m,,m, .

Bai 23. Cho tam gidc ABC ¢6 A=120°, b=8cm, c=5cm. Tinh a,B,C,h,m_,S,R,r.

23
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Bai 24. Tinh S,R,r, 4,B,C cta tam gidc ABC c6 s6 do cac canh 14n luot 1 7, 9, 12.
Bai 25. Cho A4ABC.
a) Bibt A= 900,1A5’ =58",a=72cm . Tinh C , canh b, canh ¢ va duong cao 5,
b) Biét a=52,1cm, b=85cm vac=54cm . Tinh cac goc 4, B,C
¢) Biét a =3,b=4,c =6. Tinh dién tich cia AABC
d) Biét a =8,h=10,c =13. Tam giac c6 goc tu khong? Va tinh m,cua AABC'.
Bai 26. Cho tam giac déu ABC c6 canh béng 6¢m . Mot diém M nam trén canh BC sao cho BM = 2cm.
a) Tinh d6 dai cua doan thang AM va tinh cosin cua goc BAM
b) Tinh ban kinh dudng tron ngoai ti€p tam giac 4ABM
c¢) Tinh d¢ dai trung tuyén vé tir dinh C cta tam giac ACM
d) Tinh di¢n tich tam giac 4BM
Bai 27. Cho tam giac ABC c6 A= 60°, @ =30, ban kinh duong tron ndi tiép r = 5(3.
a) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép R b) Tinh d¢ dai cac canh b,c

Bai 28. Cho A4BC c6 AB=10, AC=4va A=60".
a) Tinh chu vi cta va tanC ciia AABC
b) Trén tia doi cia 4B lay diéem D sao cho AD =6, trén tia AC lay diém E sao cho AE =x. Tim x d¢ BE la
tiép tuyén ctia duong tron (ADE ) .

an dé 4. Ung dung vao viéc do dac

Phwong phap: Van dung linh hoat cac hé thirc lugng.

Bai 29. Gia st CD =/ 1a chiéu cao cua thap trong @6 C 1a chan thap. Chon hai diém A4, B trén mit dat sao

cho ba diém A, B va C thing hang. Ta do dugc AB=24 m, CAD=a = 63°, CBD = [ =48" . Tinh chiéu
cao / cua thap.

HD Giai
Trong tam giac ABD,tac6: —— = f4B
sinf8  sinD
. . .o
4D = ABsin 3 AB.sinf _ 24.s51in 48 ~ 68,91

sinD  sin(a-pf)  sinl5

Bai 30. Dé do khoang cach tir mot diém A trén bo song dén gbe cay C trén cu lao giita song, ngudi ta chon mot
diém B cung ¢ trén bo voi A sao cho tir 4 va B ¢6 thé nhin thay diém C. Gia st ta do dugc khoang cach
AB=40m, CAB=a =45° va CBA= 8 =70°. Nhu vy khoang cach tir mot diém A trén bo song dén gbc cay
C bao nhiéu?

HD Giai
Trong tam giac ABC, ta co: 1‘4C = f4B
sinB  sinC
. . 0
o 4C = AB.smB _ 4Bs1nﬂ _ 4q.s1n7f)) ~4L47m
sinC sinfe+ )  sinll5
24
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Bai 31. Hai chiéc tau thiy P va Q cach nhau 300m . Tir P va Q thing hang v6i chan 4 cua thap hai ddng

AB & trén bd bién, nguoi ta nhin chiéu cao 4B cua thap dudi mot goc BPA=35" va @ =48" . Tinh chiéu
cao cua thap.

HD Giai
Ta c6: PBQ =48"-35" =13". Xét tam giac BPQ': B
. . 0
Taco: 2 - FQ _ gy POsnP _ 309'5”135 ~764,935m
sinP sinB sin B sinl3
Xét tam giac ABQ, ta co: i
AB = BO.sin 48° ~ 764,935.5in 48° ~ 568,457 m b
35 300m 480
P b Q A

Bai tip twong tw

Bai 32. Gia st ta can do chi€u cao CD cia mot thap voi C 1a chan thap, D 1a dinh thap. Vi khong thé dén
chan thap dugc nén tir hai diem A4, B c6 khoang cach AB =30m sao cho ba diém 4, B,C thang hang nguoi ta
do duogc cac goc CAD =43°,CBD = 67 . Hiy tinh chidu cao CD cua thap.

Bai 33. Trén ngon doi c6 mot cai thap cao 100m . Dinh thap B va chan thap C nhin diém A4 & chan d6i dudi
mot goc tuong g bang 30° va 60° so voi phuong thing dimg. Xac dinh chiéu cao HA cua ngon doi.

CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Tam giac ABC c6 AB=2,AC=1 va A=60°. Do dai canh BC la
A. BC=4. B. BC=2. C. BC=\2. D. BC=1.

Céu 2. Tam gidc ABC ¢6 AB =2, AC =+/3 va C=45°. Dp dai canh BC la

J6+42 J6-42
2 2

A. BC =+/5. B. BC-= C. BC= D. BC=+/6.

Cau 3. Trén n6c mot toa nha c6 mot cdt ang-ten cao 5 m. Tu vi tri quan sat 4 cao 7 m so voi mat dat, c6 thé
nhin thiy dinh B va chan C cua cot dng-ten dudi goc 50° va 40° so v6i phwong ndm ngang.

Chiéu cao cuia tda nha gan nhat véi gia tri nao dudi day?

A.12m. B.19m.

C.24m. D. 29m.

Céu 4. Tam giac ABC c¢6 AC =4, BAC =30°, ACB =75°. Dién tich tam giac ABCla
A. Sy =8. B. S, e =43, C. S, 0 =4. D. S, =8/3.

Cau 5. Cho goc x/O\y =30°. Goi 4 va B la hai diém di dong lan luot trén Ox va Oy sao cho AB =1.DJ dai
16n nhit cia doan OB bang

A, 242 B. 2. C. % D. 3.

Ciu 6. Tam giac ABC c6 AB =6cm, AC =8cm va BC =10cm . Do dai duong trung tuyén xuét phat tir dinh
A cua tam giac bang
A. 5cm. B. \3em. C. 7cm. D. 4cm.
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Céu 7. Gia sit CD =/ 1a chiéu cao cia thap trong d6 C 1a chéan thap. Chon hai diém 4, B trén mit dat sao
cho ba diém 4, B va C thing hang. Ta do dugc AB =24 m, CAD =63, CBD =48".

B Chiéu cao / cua thap gan véi gia tri ndo dudi day?
' A. 60m. B. 60,5m.
C. 18m. D. 18,5m.

Cau 8. Tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH =32 cm. Hai canh 4B va AC til¢ v6i 3 va 4. Canh
nho nhét ciia tam giac nay c6 do dai bang bao nhiéu?

A. 38 cm. B. 40cm. C. 42cm. D. 45c¢m.
Céu 9. Tam giac ABC vudng tai 4 va c6 AB= AC =a . Do dai dudng trung tuyén BM cia tam giac da cho

la
av/s

A. BM = - B. BM =1,5a. C. BM = a /2. D. BM = av3.

Ciu 10. Cho tam gidc ABC ¢6 AB=3+/3, BC=6+/3 va CA4=9. Goi D la trung diém BC.Bankinh R cua
dudng tron ngoai tiép tam giac ABD 1a
A.R:% B.R:%. C. R=3. D. R=33.
Cau 11. Tl vi tri 4 ngudi ta quan sat mot cay cao (hinh v&). Biét AH =4m, HB =20m, BAC =45".
Chiéu cao ciia cay gan nhat véi gia tri nao dudi day?
A.16,5m. B.16m.

C.17,5m. D.17m.

Cau 12. Cho goc x/O} =30°. Goi 4 va B la hai diém di dong lan lugt trén Ox va Oy sao cho AB=1. Khi
OB ¢6 d6 dai 16n nhét thi d6 dai cua doan O4 bang
A. % B. 3. c. 2. D. 2.

Cau 13. Dé do khoang cach tir mot diém A trén b séng dén gbe cdy C trén cu lao giita song, ngudi ta chon mot

diém B cung ¢ trén bo voi 4 sao chott 4 va B ¢6 thé nhin thay diém C. Ta do dugc khoang cach 4B =40m,

CAB=45" va CBA=10".
. Vay sau khi do dac va tinh toan dugc khoang cach AC gan

nhat voi gia tri nao dudi day?

A. 41m. B.30m.

C.41,5m. D.53m.

Cau 14. Tam giac ABC ¢c6 AB=4,BC =6, AC = 247 . Piém M thudoc doan BC sao cho MC =2MB . D)
dai canh AM la

A. AM =42. B. AM =3. C. AM =23. D. AM =32.
Céau 15. Tam giac ABC ¢6 BC =21cm, CA=17cm, AB=10¢m . Ban kinh R cia duong tron ngoai tiép tam
giac ABCla
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A.Rzzcm. B. R—Ecm C.Rzzcm. D. Rzgcm
2 2 4 8

Céu 16. Xac dinh chiéu cao cua mot thap ma khong can 1én dinh cua thap. Dat ké giac thépg dung cach chén
thap mot khoang CD = 60m , gia st chiéu cao cua giac ké 1a OC =1m . Quay thanh giac ké sao cho khi ngam

theo thanh ta nhinh thdy dinh A4 cua thap. Poc trén giac ké s6 do cua goc AOB = 60".
A Chiéu cao cia ngon thap gan véi gia tri nao ?
A. 105m . B. 110m.

C.40m. D.114m.

Im

60 o

Cau 17. Tam gidc ABC c¢6 BC=10 va A4=30°. Bankinh R cua dudng tron ngoai tiép tam giac ABCla

A. R=103. B. R=10. c.r=12. D. R=5.

B
Cau 18. Tam giac ABC c6 AB=c,BC=a,CA=b. Cac canh a,b,c lién hé vdéi nhau boi dfmg thire
b(b2 —az) =c(a2 —cz) . Khi d6 géc BAC béng
A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°.
Cau 19. Tam giac ABC vudngtai A c6 AB=6cm, BC =10cm . Ban kinh r cta duong tron ndi ti€p tam giac
dd chola
A.r=3cm. B.r=\2cm. C.r=2cm. D. r=1cm.

Cau 20. Tam giac ABC c6 B=60°,C =45° va AB=>5.D¢ dai canh AC1a

3

Cau 21. Tam giac ABC ¢6 AB=9cm, AC=12cm va BC = 15cm . D6 dai dudng trung tuyén AM cua tam
giac da cho la

A. AMzgcm B. AM =10cm . C. AM =9cm. D. AM=1—5cm.

2
-2

Cau 22. Tam gidc ABC c6 AB= — BC =+/3,CA=+/2 . Goi D lachan duong phén gidc trong goc A

A. AC=52. B. AC=10. C. Ac—5 D. AC=53.

. Khi do6 goc ADB bang
A. 45°. B. 60°. ) C. 75° D. 90°.
Cau 23. Ban kinh » cua dudng tron ndi tiép tam giac déu canh ala
a3 a5 a3 a2
6 7 4 5

A.r= B. r= C.r= D. r=

Céu 24. Tam giac déu canh a ndi tiép trong dudng tron ban kinh R . Khi d6 ban kinh R béang

ol w2 ol o
3

A. R=—— B. R= C.R=—— D. R=——

Cau 25. Tam giac ABC c6 a=21, b=17, ¢=10. Dién tich cua tam gidc ABC bang
A. S, e =84. B. S, ;c =48. C. S e =24. D. S,z =16.

CAau 26. Tam giac ABC cantai C,c6 AB=9cm va AC = 1?Scm . Goi D 1a diém d6i xing cua B qua C. Do

dai canh 4D 1la
A. AD =122 cm. B. AD=6¢cm. C. AD=9cm. D. AD =12cm.
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Céu 27. Tam gidc A(1;3), B(5;-1) c6 AB=3, AC =6, BAC =60°. D dai dudmg cao h, cia tam gidc 1
3

A. h =3. B. h, == C. h,=33. D. i, =+/3.
Céu 28. Tam giac ABC c6 AB=8cm, AC =18cm va c6 dién tich bang 64 cm®. Gia tri sin 4 bang
A. sinAzﬁ. B. sinAzg. C. sinAzi. D. sinA=§.
2 8 5 9
Cau 29. Tam giac A(l;3), B(S;—l) c6 AB=3, AC =6, BAC =60°. Dién tich tam giac ABCla
9 93
A Sune =7 B. S, ;. =93. C. S, e ZTJ_’ D. S, =9.

Cau 30. Tam giac ABC c6 AB=5, AC=8 va BAC =60". Ban kinh 7 cta duong tron noi tiép tam gidc da
cho la

A.r=1. B. r=2. C.r=+83. D. r=23.
Céu 31. Tam giac MPQ vudng tai P. Trén canh MQ lay hai diém E, F sao cho cac goc @, EPF , @
bang nhau. Pat MP = g, PO = m, PE = x, PF = y . Trong céac hé thic duéi ddy, hé thirc nao dang?

A. ME = EF = FQ. B. ME’>=¢>+x"—xq.

C. MF* =¢*+y* - yq. D. MQ’=q* +m* -2gm.
Céau 32. Hai chiéc tau thily cling xudt phat tir mot vi tri 4, di thang theo hai huéng tao v&i nhau goc 60°. Tau
B chay vdi toc d6 20 hai 1i mot gid. Tau C chay véi toc do 15 hai li mét gio. Sau hai gid, hai tau cach nhau
bao nhiéu hai 1i? ' . ’ )
K&t qua gan nhat véi s6 nao duoi day?
A. 21 hai li. B. 18 hai li.

C. 61 haili. D. 36 hai li.

Cau 33. Tam giac ABC c6 a=21, b=17, c=10. Goi B' la hinh chiéu vuong goc cia B trén canh AC. Do
dai BB'la

A. BB'=@. B. BB'=&. C. BB'=8. D. BB'=ﬁ.
17 17 ) 5
Cau 34. Tam giac ABC ¢6 a=21, b=17, c=10. Ban kinh » cta duong tron ndi tiép tam giac da cho la
A. r=8. B. r=16. C.r=7. D.rzg.

Cau 35. Tam gidc ABC c6 AB=3, AC=6 va A=60°. Bankinh R ctia duong tron ngoai tiép tam giac ABC
la

A. R=6. B. R=33. C. R=+3. D. R=3.
CAu 36. Cho hinh thoi ABCD canh bang 1 cm va cé6 BAD = 60°. Do dai canh AC 1a
A. AC=2. B. AC=A/2. C. AC=23. D. AC=4/3.

Cau 37. Tam giac ABC vudng tai A,c6 AB=c, AC=b. Goi /, la d) dai doan phan gidc trong goc BAC.
Tinh ¢, theo b va c.

2(b 2
A g, =2be B. zazﬂ. C. fazﬁ. D. /= (b+e)
b+c bc b+c bc
Céu 38. Tam gidc ABC c6 AC =4, ACB=60°.D¢ dai dudong cao & xuit phat tir dinh A4 cta tam giac 1a
A h=2, B. h=4. C. h=243. D. h=4/3.

Céu 39. Hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =a, BC = a2 va BAD =45°. Khi d6 hinh binh hanh c6 dién tich bing
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A. V3. B. 24°. C. 2. D. a*.

Céu 40. Tam giac ABC c6 doan thang ndi trung diém ciia 4B va BC bang 3, canh AB=9 va ACB =60°.
b0 dai canh canh BC la

3+3\/§

A BC=ES B BC =3+34/6. C. BC=3J6-3. D. BC=37.

A < o . 4 12 . AB 3 _, , . \
CAau 41. Tam giac ABC vuodng tai A c6 duong cao AH =?cm va i =Z. Ban kinh R cua duong tron
ngoai tiép tam giac ABC bang

A. R=35cm. B. R=2,5cm. C. R=15cm. D. R=2cm.
Céu 42. Tam gidc ABC c¢6 AB=5,BC=7,CA=8.SH do goc 4 bang
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

Céu 43. Tir hai vi tri 4 va B cta mot toa nha, ngudi ta quan sat dinh C cua ngon ndi. Biét ring do cao
AB =70m, phuong nhin AC tao véi phuong nim ngang goc 30°, phuong nhin BC tao v6i phwong ndm ngang
goc 15°30".

Ngon nui d6 c6 d6 cao so voi mét dét gén nhat véi gia tri

nao sau day?

A.195m . B. 234m.

C.165m. D. 135m.

Céu 44. Tam giac ABC c¢6 AB =3, BC =8.Goi M latrung diém cua BC . Biét cos AMB = 5\2/? va AM >3
. Do dai canh ACla
A. AC=17. B. AC=+13. C. AC=47. D. AC=13.
DPAP AN

6 | 7 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22

23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44
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ON TAP CHUONG II
TiCH VO HUONG CUA HAI VECTO VA UNG DUNG

KIEN THUC CAN NAM

1. Pinh nghia: Vi mdi goc a (0° <a <180°) ta xac dinh mot diém M trén nita dudng tron don vi sao cho
XOM = a va gia st diém M cotoadd M (xo; Yo ) Khi d6 ta dinh nghia:

® sincua goc ala y,, ki hiéu sina =y,

Ay
® cosin cua goc ala x,, ki hiu cosa = x, —
Jf‘l/.{/:_ _____ ]r', ™~
R ., < Yo e Y Vo ,
tan cua goc a'la = (x, #0), ki hiéu tana =— Ve
xO xO _.-"‘ | "\
i/ | \
{ i \
A ” , X f 1A X ( \
® cotan cua goc a la =% (y, #0), ki hiéu cota =2 -1/ % 1N
Yo Yo X 9] X
Céc s0 sina,cosa, tan o, cot ¢ duge goi la cac gia tri lugng

giac cua goc «.
Cha y: ® Néu « 1a goc tu thi cosa <0,tana < 0,cotxr <0
® tan o chi xac dinh khi o #90°, cota chi xac dinh khi « # 0° hodc « #180°
2. Cac h¢ thirc lwgng giac
a. Tinh chat

. sin(lSOO—a)zsina y
® cos (1 80° — ) =—cosa o ;GRM
® tan (1 80° — a) =—tana .f’f/ i \
J cot(lSOO—a)z—cota ! a i |1 N
Luweu y: Hai goc bu nhau c6 sin bang nhau va cdsin, tang, cotang dbi nhau. Yo O ro *
b. Cac h¢ thirc lwgng giac co ban
Tur dinh nghia gia tri lugng gidc cua mdt goc o ta suy ra cac hé thuc:
@ sina+cos’ a =1 @ tana =% (& £90") ® cota =% (4 #0°;180")
cosa sina
@ tana.cota =1 ® l+tan’ o =— ® 1+cot’ a=— 12
cos” & sin” «
3. Cac gia tri lwgng gidc ciia cac goc dat biét
a 0° 30° 45° 60° 90° 180°
T T T Vs 71'
0 x x x z
HSLG 6 4 3 2
sina 1 2 J3
0 3 > > 1 0
cosa J3 2 1
1 — — = _
5 5 5 0 1
tan \/5 \/5
0 - 1 I 0
3
cota \/5 \/5
I 1 3 0 |
|| : Khong xac dinh

Chwong 2. Tich vo hwong cua hai vecto 30 0916620899




Toan 10 I Love Math GV. Lu Si Phap

4. Goc giira hai vecto
Cho hai vecto a,b déu khac 0. Tir mot diém Obat -

L L /\ a
ki, ta v€ OA=a va OB =>b.Khi d6 goc AOB voi B 4
s6 do tir 0° dén 180° dwoc goi la goc gitra hai veeto
a va b.Ki hiéu (a,b) AN
0 b
Luu y: ® (&,B):(B,Zz) ° 0 s(&,B)slSOO . (sz;) =90" < a Lb

5. Tich v6 hwéng ciaa hai vecto

a. Pinh nghia: Cho hai vecto a va b déu khac vecto 0. Tich vo hudng cia avabla mot s, ki hiéu 1a 21.5,
duoc xac dinh bdi cong thirc sau:

ab = [al eos(a.5).

Truong hop it nhdt mot trong hai vecto @ va b bing vecto 0 ta quy udc a.b=0.
Chuy
e Véi a va b khac vecto 0 tacod ab=0<a Lb.

e Khi a=b tichvd hudng aa duogc ki hidu 1a ¢® va sb nay duoc goi 1a binh phuong v6 huéng cua vecto a.

0 -2
a‘.cosO =‘a‘ .

-2 -
Ta co: |a =‘a‘.

b. Cac tinh chit cia tich vé huéng
Nguoi ta chimg minh dugc cac tinh chit sau dy cua tich vo hudng:

Vi ba vecto a, b, ¢ bat ki va moi sb k ta co:
e ab=ba (tinh chét giao hoan);

o ;l(l; + Z’) —ab+ac (tinh chat phan phbi);

o (ka)b=k(ab)=a(kb);

e d>0,d =0ca=0.

Nhén xét. Tt cac tinh chét cua tich v hudng ciia hai vecto ta suy ra:

o (a+B) =a’ +2ab+b’;

o (a-B) =a' ~2ab+5
o (a+b)(a-b)=a -F"
c. Biéu thirc toa d9 ciia tich v6 hwong

Trén mit phing toa do (O;f;}'), cho hai vecto a = (al;az),z =(b;;b,). Khi do tich v6 hudng ab 1a:

ab= a,b, +a,b,.

Nhén xét. Hai vecto a=(a,;a, ), b=(b;b,) déu khic vecto 0 vudng goc véi nhau khi va chi khi

d. Ung dung
i) D dai cua vecto
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Do dai cua vecto a =(a,;a,) dugc tinh theo cong thic: ‘Zz‘ =\a’ +a;.

ii) Goc giira hai vecto

Tir dinh nghia tich v6 hudng cua hai vecto ta suy ra néu a =(a,;a,) va b=(b;;b,) déukhac 0 thi ta co

cos (a,b) ab, +a,b,

_ ab _
‘&HB‘ \/al2 +a; .\/bl2 +b; .

iii) Khoang cach giira hai diém

Khoang cach giita hai diém A(x;y A) va B(xB; ;) dugc tinh theo cong thirc:

ABz\/(xB—xA)2+(yB—yA)2.

6. Cac hé thirc lwgng trong tam giac
a. Pinh li cosin
Cho tam giac ABC c6 BC=a, AC=b va AB=c.

Taco
2 32 2 . c
a“=b"+c” —2bc.cos 4,
b*=c*+a* —2ca.cos B;

C
¢ =a*+b* —2ab.cosC. B a
Hé qua
Pract—g? 20t 2 p2_c?
cosA:#; cosB:L; cosC:u.
2bc 2ca 2ab
b. Dinh li sin

Cho tam giac ABC c¢c6 BC=a, AC=b,AB=cva R la ban kinh

duong tron ngoai tiép. A
Taco: .a = _b = .c =2R (
sind sinB sinC \ 1
\i/
A

c. Py dai dwong trung tuyén
Cho tam giac ABC c6 m,, m,, m_ lan lugt 1a cac trung tuyén
kétr 4, B, C.
Ta co

, b+t ab ., dt+ct b, at+bt
m = —_m, = S = —
a

) sm, = .
2 4’7" 2 4’ 2 4

d. Cong thirc tinh dién tich tam giac
Cho tam giac ABC c6
®,h, h ladddai duong cao lan luot tuong g voi cac canh BC, CA, AB;
e R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac;
e 12 ban kinh dudng tron ndi tiép tam giac;

a+b+c
.p:

la nira chu vi tam giac;

e S la dién tich tam giac, dugc tinh boi cac cong thuc sau
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(OI\) =laha =lbh,, =lchc
2 2 2

@ S:lbcsinA:lcasinB:labsinC
2 2 2

4R
@ S=pr

® §=.p(p-a)(p-b)(p—c) (Cong thirc Hé-rong)

BAI TAP
Bai 1. Cho tam giac ABC ¢6 A= 60°, canh CA =8cm, AB =5cm.
a) Tinh canh va cac goc con lai. b) Tinh dién tich tam giac ABC

c¢) Tinh d¢ dai cac duong cao trong tam gidc ABC d) Tinh ban kinh R,» cua tam giac ABC.
Bai 2. Cho tam gidc ABC ¢6 a=13cm, b=14cm,c=15cm.
a) Tinh dién tich tam giac ABC b) Goc B nhon hay tu? Tinh goc B
c) Tinh ban kinh R,r ctia tam gidc ABC d) Tinh 4, h,; m,, m,
Bai 3. Ching minh rang dién tich hinh binh hanh bang tich hai canh lién tiép vdi sin ctia goc xen giita chiing.
Bai 4. Cho bon diém A(-8;0),B(0;4),C(2;0),D(-3,-5).CMR ti gidc ABCDndi tiép duge trong mot
duong tron i ‘ 7 ‘
Bai 5. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang 6¢m . Mot di€m M nam trén canh BC sao cho BM =2c¢m .
a) Tinh d6 dai cua doan thang AM va tinh cosin cta goc BAM
b) Tinh ban kinh duong tron ngoai ti€p tam giac 4BM
c¢) Tinh d¢ dai trung tuyén v€ tur dinh C cua tam gidc ACM
d) Tinh dién tich tam giac ABM
Bai 6. Cho AABC ¢ AB =10, AC=4va A=60".
a) Tinh chu vi cia va tan C ctia AABC
b) Trén tia doi ciia AB lay diém D sao cho AD =6, trén tia AC lay diém E sao cho AE = x. Tim xd¢ BFEla
tiép tuyén ctia duong tron (ADE)
Bai 7. Cho tam gidc ABCcd A=60°,a =30 , ban kinh dudng tron ndi tiép » =53 .
a) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép R b) Tinh d¢ dai cac canh b,c
Bai 8. Cho A4BC c6 trong tam G . Chung cac h¢ thuc sau :
2 2 2

a) m§+m§+mf=%(a2+b2+cz) b) GA> +GB> +GC? =40 e
¢)h, =2RsinB.sinC d) sin A =sin BcosC +cos Bsin C
Bai 9. Chiing minh rang tam gidc 4BC vuéng & A khi va chi khi m, +m’ =5m’.
Bai 10. Cho AABC thoa hé thitc hccos A+accos B+abcosC =a’. CMR: AABC vudng.
Bai 11. Chung minh rang: Neu AABC thoa hé thirc sinA = 2sinBcosC thi AABC can.
Bai 12. CMR trong tam gidc ABC, ta co:

a) b> —c* =a(bcosC—ccos B) b) (b2 —cz)cosA =a(ccosC—bcosB)
Bai 13. Cho AABC ¢4 BC =12,CA =13, trung tuyén AM =8. Tinh dién tich va géc B cua A4BC.
Bai 14. Trong AABC. Tinh 4,B,C,Rva m,trong cac truong hop sau:

a)A=60",b=8,c=5 b) a=21,b=17,c=10

¢) a=+6, b=2, c=1+4/3 d) a=2v3, =22, c=6
Bai 15. Tinh gia tri ctia mdi biéu thirc sau:

A=25in30" +3cos45° —sin 60° B =2c0s45" +3sin 60° — cos 60°

C =tan5’.tan10°.tan15°...tan 80°. tan 85° D =3sin90° +2¢c0s0° —3cos 60° +10cos180°
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E =c0s0° +c0s 20" + cos 40° + cos 60° + ...+ cos140° + cos 160° + cos 180’
Bai 16. Tinh gia tri cac biéu thirc lugng giac sau:

a) A=sinx+cosxtanx, biét cosx=% b) B =(sinx+cosx)(sinx—cosx), biét tanx =2
) C=— % ikt diny =2 (0" <x<90°) d) D=iTB bkt cosa=—>.90° <a<180)
cotx—tanx 5 I-tana 5
1

e) E= , biét tanxzi

sin® x —sin x cos x + cos’ x
. 1 . £
f) F=cos2a+2s1na+5tan(a+15°)+2cos6a biét o =30’

Bai 17. Cho tam giac ABC c6 cac canhBC =a,AB=c, AC=b.

2, 2 2
a) Chang minh: AB.AC = bi+c—a’

b) ChoAB=5,BC=7,AC =8.Tinh AB.AC, suy ra gia trj ciia goc A .

Bai 18. Cho tam giac ABCc6 AB=a,AC =2a va BC = a+/7 . Tinh E.A_C;, roi suy ra BAC
Bai 19. Cho tam giac ABCc6 AB=4,BC=8,CA=6.

a) Tinhcos 4, goc A nhon hay tu ? b) Goi G la trong tam tam giac. Tinh AG.
Bai 20. Cho cac diém A(2;3),B(9;4),M (5,y)va P(x;2)
a) Tim y dé tam gidc AMB vudng tai M b) Tim xsao cho ba diém A4, Pva B thang hang

Bai 21. Trong mp Oxy cho diém A4(-2;1). Goi B1a diém doi xtmg véi diém A4 qua goc toa d O.
Tim toa d9 diém C c6 tung d bang 2 sao cho A4BC vuong & C.
Bai 22. Trong mp Oxy cho hai diémA(—3;2)vdB(4;3). Tim toa d6 cua :

a) Biém M trén truc Ox sao cho tam gidc MAB vudng tai M
b) Biém N trén truc Oy sao cho NA= NB.

Bai 23. Trong mp Oxy cho hai diém A(1;—1)va B(3;0)1a hai dinh ctia hinh vuong ABCD.

Tim toa d6 cia dinh Cva D.

Bai 24. Cho AABC vudng cén tai 4, trung diém ciia BCla M (I;—1)va trong tim G(%;Oj.

Tim toa d¢ cac dinh 4,B,C cua AABC

Bai 25. Cho tam gidc 4BCcé A(-1;2),B(2;0)va C(-3;1).X4c dinh tm / dudng tron ngoai tiép AABC
Bai 26. Cho tam gidc ABCcé C(—2;—4)va trong tim G (0;4)biét M (2;0)1a trung diém ciia BC.
Hay tim toa d0 cia A4, Bva xac dinh tam duong tron ngoai tiep cua A4BC

Bai 27. Trong mp Oxy cho A(1;—2)va B(-3;3).Tim diém C(x;x+2) d¢ A4BC vudng tai C.
Bai 28. Cho tam gidc ABC biét ¢ =35c¢m, A=40°, C=120°. Tinh a, b, C.

Bai 29. Cho tam gidc ABC biét a=7Tcm, b=23cm, C=130. Tinh ¢, 4, B

Bai 30. Cho tam gidc ABC biét a=14cm, b=18cm, c =20cm.. Tinh A, B, C.

CAU HOI TRAC NGHIEM

Ciu 1. Cho tam giac déu canh bang3a . Goi H la trung diém BC, M 1a diém trén doan BC va
BM =a . Giatri (ﬁ? +A—C’)m bang
2 2 2
2la .22 p. 2%
2 2 2
Cau 2. Trong tam giac ABC, cho a= (3;4), b= (4;-3) . Két luan nao sau day 1a Sai ?

A. 9a’. B.
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A. ab=0. B. alb C. |ab|=o0. D. |d [p[=0.
Céu 3. Cho tam giac ABC c6 A(10;5),B(3;2)vaC(6;—5). Khing dinh nao sau day la Diing ?
A. AABC la tam giac déu. B. AABC latam giac vudng can tai B.
C. AABClatam gidc vuong can tai 4. D. AABClatam gidc co goc tutai 4.
Cau 4. Tim khang dinh Sai trong cac khang dinh sau:
A. c0s35" > cos10". B. sin60° < sin80". C. tan45’ <tan60’.  D. cos45’ =sin45".

CAau 5. Tam giac ABC vudng & A va co goc B=30". Khiang dinh nao sau déy 1a Sai ?
A. cosC=%. B. sinBzé. C. cosB:L. D. sinng.

3

Cau 6. Cho tam gidc ABC cb AB=8cm, AC =18cm va co dién tich bang 64cm® . Gia tri sin 4 bang

8 3 4 NE)

A, —. B. —. C. —. D. —.
9 8 5 7 2
Cau 7. Cho a va g la hai goc khac nhau va bu nhau. Trong cac ding thic sau day, dang thic nao Sai?
A.tana = —tan f. B. cota =cotp. C.singa =sin g. D. cosa=-cosp.

Cau 8. Cho tam gidc ABCcd AB=2, AC =3, BC =4. Trong cac dap sb sau, dap sb nao Sai ?

3415 J10

A. Duong cao AH = 6 B. Trung tuyén AM = -
1 3J15
C. cosA:—Z. D. S, s ==
Cau 9. Cho hinh vuéng ABCD canha, c6 tam Q. Gia tri clia AO.AB béng
2 2 2 2
A =L B. L. c.-L. D. L.
4 2 7 2 4
Cau 10. Cho A4BC thodb + ¢ = 2a . Khing dinh nao sau day la Ping ?
A.sinB+sinC=%sinA. B. sin B+ cosC =2sin A.
C.sin B+sin C =2sin A. D. cos B+cosC =2cos A.
Cau 11. Cho tam giac ABCc6 AB =4cm, BC =T7cm,CA=9cm.Gia tri cos A bang
A L B. 2. c. 1. p. -2,
2 3 3 3

Cau 12. Gia tri cos45" +sin45° bang
Al B. 2. C. 3. D. 2V2.
Cau 13. Goi Ola tim dudng tron ngoai tiép tam giac déu MNP . Géc giita hai vecto nao sau day bang 120°?
A (MN.ME). B (WN,NP) c. (Wo.0N). . (M¥,0P)
Cau 14. Cho tam gidc ABC vudng can tai 4c6 AB = AC =30cm . Hai duong trung tuyén BF va CE cat nhau
taiG . Dién tich GFC bang

A. 154105 em?, B. 50v2 cm’. C. 75cm’. D. 50 cm’.
Cau 15. Cho hai goc nhon o va £ phu nhau. H¢ thirc nao sau day 1a Sai ?
A. tana =cotf B. cosa =sinf C. cota =tanp D.sina =-cos
Céau 16. Trong tam giac ABC . Gia tri cos B bang
2,2 2 2, .2 32
brre —a B. 1-sin’ B. C.cos(4+C). p, L b
2bc ) 7 2ac
Cau 17. Cho M, N, P,Qla bon diém tuy y. Trong cac hé thirc sau, h¢ thirc nao Sai ?
A. (HN+F@)(1\‘4N—FQ) = MN* - PQ”. B. MP.MN =—-MN.MP.
C. MN.PO=-POMN. D. V(NP + PG) = MN.NP + MN.PQ.
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Cau 18. Cho tam gidc ABC, c6 cac canh BC =a,CA=b, AB = c. Khi do, khéng dinh Dung la:

A. a’=b"+c* —bceos A. B. a’=b>+c" +2bccos A.

C. a’=b"+c*>—2bccos A. D. a’ =b"+c* +bccos A.
Cau 19. Cho goc x/O\y =30 hai diém 4, Bdi dong lan lugt trén Ox va Oy sao cho AB =1.D¢ dai 16n nhit cua
doan OB bang

A. 2. B. 15 C. 3. D. 2.2
Cau 20. Cho tam gidc DEF ¢6 DE = DF =10cmva EF =12¢m . Goi I 1a trung diém cta canh EF . Poan thing
DI c6 d¢ dai bang

A.6,5cm. B. 7cm. C. 8cm. D. 4cm.
Céu 21. Tam giac c6 ba canh 13 6, 10, va 8 . Ban kinh duong tron ndi tiép tam giac dé bang:

A 1. B. 4. C. 2. D. 3.

Cau 22. Tam giac déu ABC c6 dudng cao AH . Khang dinh nio sau day 1a Ping ?

5 5 5

A. sinAHC=%. B. s1nBAH— C. cosBAH— 5 D. sinIRZT.

Cau 23. Trong tam giac ABC . Do dai duong trung tuyén m, 1a:

2, 2 2
A Lphpva)-¢ B, [l Fa ¢
2 4

b’ +a* ¢ b’+a* ¢
- D. +—.
2 4 o2 4

Cau 24. Cho a va g la hai goc nhon trong d6 o < f. Khang dinh nao sau day 1a Sai?

A. tana +tan g > 0. B. cosa <cosp.

C. sina <sing. D. sinf=cosa < a+ =90,
Ciu 25. Cho « 1a goc ti. Khang dinh nao sau day 12 Piing ?

A. tana <0 B. cota >0 C.sina <0 D. cosa >0
Céu 26. Cho tam gidc ABCcé A(-1;1),B(1;3)vaC(1;—1). Trong cac khing dinh nao dui day dung?

A. AABC c6 ba canh bang nhau. B. AABC c6 ba goc déu nhon

C. AABC can tai{?. 7 D. AABC vuéngcantai 4.
Cau 27. Trong cac dang thuc sau, dang thirc nao Ping ?

A. sin(90° —a):—cosa. B. sin(900 —a) =sina.

C. sin(90° —a):cosa. D. cos(900 —a):—sina.
Cau 28. Cho tam giac ABCc6BC =10, 4=60°. Ban kinh duong tron ngoai tiép AABC bang

A. %. B. 1043. C.5. D. 10.
Cau 29. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB=a,BC= av2va BAD = 45", Dién tich ctia hbh ABCD béng

A.2a* (dvdt). B. a’2 (dvdy). C. d*(dvdr). D. a3 (@vdy.
Céau 30. Cho tam giac déu ABC ndi tiép duong tron ban kinh R = 8. Dién tich cia AABC la:

A. 243 (dvd). B. 30(dvdt). C. 26(dvdt). D. 2642 (dvdt).
Cau 31. Trong cac hé thuc sau, hé thirc nao khong Pung ?

A. cos'a—sin*a =cos’ a—sin’ a. B. cos'a+sin‘a=1.

C. (sin05+cosoz)2 =1+2sinacosa. D. (sinoc—cosoc)2 =1-2sinacosa.
Cau 32. Cho AABC vuodng tai A . Hé thirc lién hé giita ba duong trung tuyén 4D, BE va CF i :

A. 2BE* +3CF* =54D". B. 3BE® +2CF* =54D".

C. BE2+CF2:54D2. i D. BE* +CF? =34D".
Cau 33. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao Pung ?

A.  sin90° <sin150°. B. sin90°15'<sin90°30".
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C. ¢0s90°30"'> cos100". D. cos150° > cos120°.
Céu 34. Cho tam gidc ABCcod B=60", C =45" va AB=5. Do dai canh AC la:

A. 10, B. 5V3. C. 52. D. #.
Céu 35. Cho hai diém M(l;—2)va‘1 N(=3;4). Khoang céach giira hai diém M va N1a bang

A. 2413, B. 6. C. 36. D. 4.
Ciu 36. Trong cac khang dinh sau, Khang dinh nao sau day 12 Ping ?

A. tana:tan(ISOO—a). B. cotazcot(lSOo—a).

C. sina:sin(1800—a). D. cosa:cos(ISOO—a).
Ciau 37. Cho tam giac ABC, c6 cac canh BC = a,CA =b, AB = c. Ménh dé nao sau day 1a Ping ?

A. Néu b’ +c®—a® <0thigoe A=90". B. Néu b’ +c*—a® >0 thi goc Ati.

C. Néu b’ +c*—a’ <0 thi goc 4nhon, D. Néu »* +¢* —a® >0 thi gbc A nhon.
Cau 38. Trong céac khang dinh sau, khang dinh nao Sai?

A. sin60° =cos120°. B. cos45’ =sin135°.

C. co0s30° =sin120°. D. cos45” =sin45°.
Cau 39. Goi S 1a dién tich tam giac ABC. Khang dinh nao sau day 1a Ping ?

A. S=absinC. B.S:%abcosC. C.Sz%. D. S=ah,.
Cau 40. Cho tam giac c6 do dai ba canh lan luot 1a 5, 12 va 13. Dién tich cua tam giac ABCla:

A. 30(dvdt). B. 2042 (dvd). C. 1043 (dvd). D. 20(dvdt).
Chu 41. Cho hai diém 4(1;2)va B(3;4).Gid tri cia 4B bing

A 62, B. 8. C.4. D. 4/2.
Cau 42. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao 1a Sai ?

A. sin180°+cos180° =—1. B. sin60°+cos60° = ‘/52” .

C. sin0’ +cos0’ =0. D. sin90°+co0s90° =1.
Chu 43. Néu tam gidc MNP c6 MP =5,PN =8va MPN =120 thi do dai canh MN ( lam tron dén chit sé thap
phan thir nhat ) 14 :

A. 12,0. B. 11,4. C. 12,4 D. 7,0.
Cau 44. Cho hai vecto a,b ciing huéng va déu khac vecto khong. Trong cac khang dinh sau, khing dinh nao
la dung ?

A ab——fal[fl.  B.ab-fal] C. ab-0. D. ab--1.
Cau 45. Cho hai vecto a = (4;3), b=(1; 7). Goéc gitra hai vecto avab bang

A. 30°. B. 60°. C. 45°, D. 90°
Cau 46. Trong cac hé thirc sau, h¢ thirc nao Ping ?

A a=sfd B o =[i]. ¢ Ja=a D. 5] =[al A

Céu 47. Cho tam giac déu ABC canh 2a, ndi tiép dudng tron ban kinh R.Khi d6 R la:

A. R=a\3. B. R:zaﬁ. C. R:za‘/g. D. R=23
3 3 2
Cau 48. Trong mp Oxycho a =(1;2), b=(3;0) va c=(a;f).Néu ¢ La, bc=3 thi:
1 1 1 1
A.a=1; f=——. B. a=-1, f=—. C.a=1, f=—. D.a=-1, f=—.
4 2 p 2 p 2 p 2

Cau 49. Tam gidc ABC vudng & A cb goc B=50". Khang dinh nao sau day 14 Sai ?
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A.(4B,BC)=130".  B. (BC,AC)=40°.  C. (4B,CB)=50".  D. (4C,CB)=120".
Cau 50. Trong cac dang thuc sau day, dang thirc nao Ping ?
A. sin150° = —g. B. cos150° =g.
Céau 51. Cho tam gidc ABC c6 AB =9¢m, BC =15¢m,CA =12¢m . Khi d6 duong trung tuyén AM cua tam gidc
cododaila:

3

C. tanlSOoz—?. D. cot150° =+/3.

A. 7,5cm. B. 10cm. C. 9cm. D. 8cm.
CAu 52. Trong mp Oxy cho a = (9;3). Vecto nao dudi day khong vudng goc véi vecto a?
Ao 1=(1;3). B. s=(-1;3). C. u=(1;-3). D. v=(2-6).
Cau 53. Cho tam gidc 4BC vudng can tai 4, AB = 2a . Puong trung tuyen BM c6 d) dai bang
A. 2a43. B. aV5. C.3a. D. 2av2.
DAP AN

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17,18 19 20 21 22 23|24 25

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 4243 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 61 62 63 64 65 66 67/ 68 69 70 71 72 73 74 75
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