TRUONG THPT YEN HOA PE CUONG ON TAP HQC KY I NAM HQC 2019 - 2020
TO: TOAN MON TOAN - KHOI 11

A. KIEN THUC TRONG TAM.
I. Phan Pai s va Giai tich:
Chuwong 1: Ham s6 luong giac va phuong trinh luong giac.
1. Ham sé luong giac
- Tap xac dinh caa ham sé.
- Tinh chét tuan hoan, su bién thién, tinh chan -1¢ caa ham sb.
- GTNN,GTLNcua ham sb.
2. Phuong trinh luong giéc
- Phuong trinh lugng gidc co ban .
- Mot s6 phuong trinh lwong giac don gian.
Chuong 2: T6 hop va Xéc suat .
1.T6 hop
- Quy tic cong va quy tac nhan.
- Hodn vi, chinh hop, té hop.
- Nhi thic Niu-ton.
2. X4c suat
- Khai niém vé bién cd.
- Cong thuc tinh x4c suat.
I1. Phan Hinh hoc:
Chuwong 1: Hinh hoc khong gian.
1. Giao tuyén caa hai mat phang, giao diém cua duong thang va mat phang, thiét dién caa hinh
chdp cat boi mot miat phiang. Ba diém thang hang, ba duong thang déng qui.
2. Hai duong thang song song.
3. Puong thang song song véi mat phang.
4. Hai mat phang song song.
B. BAI TAP VAN DUNG.
I. Phan Pai s6 va Giai tich:
TRAC NGHIEM
Chuwong I: Ham s6 lwgng giac va Phwong trinh lwong giac

Cau 1. Tap xac dinh ciahamsb y= cotx
1+cosx
A.R\{kfr/keZ} B.R\{ﬁ+k27r/keZ} C.R\{_—2ﬂ+k7z/keZ} D.R\{%/kEZ}
] N 1 1 .
Cau 2. Tap xac dinhcuiahamso y=—-— la:
Sinx cos X
AR\lkz/keZ) B.R\{k2z/keZ) C.R\{_—27[+k7r/keZ} D.R\{%/kez}

Cau 3. Tap xac dinh cia ham sé y = cot(x—%) +tan(x—%) la

T krx kz

A.R\{kﬂ/keZ} B.R\{kZﬂ'/keZ} C.R\{Z—k?/keZ} D.R\{7/keZ}
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Cau 4. Tap xac dinh ciaham sb y = —~— 13
1-sin“ X

T T T
A.R\{E+k2ﬁ/keZ}B.R C.R\{E+k7z/keZ} D.R\{ﬂ+k27r;5+k7r/keZ}
Cau5. Hamsé y=sin?xcosx la ham sé:
A. Chan B. Lé C.Vira chan vira 1@ D.Khong chan khéng Ié
Cau 6. Hamsd y = x?sin®x la ham sb:
A. Chan B. L¢ C.Vira chan vira lé D.Khéng chan khong 1¢

Cau 7. Ham sb nao sau day khong cd tinh chin, 1¢ ?

A.y = cos’ xcos(%—x) B.y=sin?xcosx C.y=sinx—cosx D.y=xsinx
Cau 8. Chu ki tuan hoan caa ham sb y:cosg la:

T
A. 2 B.4r C.rx D.E

A - X <2 X s
Cau 9. Chu ki tuan hoan cita ham so y=tan§ la:

A.27 B.4x C.x D.%
Cau 10. Hamso y=1-2|sin2x| dat gia tri nhé nhat tai x ?
Ax="1kr B.x=£+k—” C.x=krx D.x:k—7Z
2 4 2 2
Cau 11. Tap giatri cia ham sb y=2++1-sin’2x Ia;
A.[L2] B.[0;2] C.[L3] D.[2;3]
Cau 12. Giatri nho nhat ciia ham sé y =2+sinxcosx la:
A B3 c.2 D.Mét s6 khac
2 2 3
Cau 13. Gia tri I6n nhat ciia ham s6 y =3sinx+4cosx la:
A.5 B.7 C.4 D.Mot sb khac

Cau 14. Gia tri nho nhat va gia tri 16n nhat ciia ham sé y = 7—2cos(x+%) lan luot Ia:

A —2va7 B. 2vaz2 C.5va9 D.4va7
Cau 15. Gié tri nho nhat va gia tri I6n nhat cua ham s y =4sinx+3—1 lan luot 1a:
A2 va?2 B. 2va 4 C. 42 va8 D.4J2-1va 7
Cau 16. Gia tri nho nhat ciia ham sé y =sin® x—4sinx—5 la:

A. -20 B.-8 C.0 D.9

Cau 17. Giétri 16n nhat cia ham s6 y =1-2cosx—cos® x Ia:

A.2 B.5 C.0 D. 3

2sinx+cosx+1
Sinx—2cosx+3

Cau 18. Gia tri nho nhat va gia tri 16n nhat cia ham sé y =
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1 1 -1 1

A —va?2 B.Z va2 C.—2va — D.-2va =
2 2 2 2
Cau 19. Ham s nao sau ddy dong bién trén khoang (%;72’)
A.y=sinx B.y =c0sx C.y=tanx D.y=cotx
Cau 20. Do thi hamsé y=tanx—2 di qua diém ?
V4 37 V4
A.(0;0 B.(—;-1 C.(—;-1 D.(——;-1
(©:0) G D Gt

Cau 21. S6 nghiém cua phuong trinh sinx+cosx =1 trén khoang (0;7) la
A.0 B.1 C.2 D.3

Cau 22. Nghiém cia phuong trinh 2c0s” X+3sinXx—3=0véi x & (0; %) la:

A x== B.x=2= c.x=2 D.x=%

3 4 6 6
Cau 23. Nghiém cia phuong trinh luong giac: cos? x—cosx=0 thoa diéu kién 0<x <z la:
Ax=2 B. x=0 C.x=x D. x=—2

2 2

Cau 24. Nghiém xe (OO ; 1800) cua phuong trinh sin2x + sindx = sin6x la:

A. 30 60° B. 40°, 60° C. 459, 75°, 1350 D. 60°% 90°, 120°

Cau 25. Céac nghiém thuoc khoang [O; %) ctia phuong trinh sin® X.cos 3x +cos® x.sin 3x =g la:

A IO g I ot c T om D [~ om
6’6 8’8 11212 2424
Cau 26. V¢i gia tri ndo ctia m thi phuong trinh cos2X + cosx + m + 1 =0 c6 nghiém x [%37”)
1 1
A. O<m<l1 B.-1<m<0 C.Z<msl D. —1Sms§
Cau 27. S6 nghiém ctia phuong trinh €0S 2X +Sin” X+ 208 X+1=0 thudc doan [0;47] la:
Al B.3 C.2 D.4
Cau 28. Tong cac nghiém cia phuong trinh sin2(2x—%)—35in(2x—%)+2=0 trong khoang (0;27) la:
AL B.1% ¢ D.— %
8 4 8 4
Cau 29. Tong cac nghiém cua phuong trinh | sin X+sm3x +_C083X _ 3+cosax thuoc khoang (0; 277) la:
1+2sin2x
AZ B.7 c. D.2x
2 2
Cau 30. Diéu kién dé phuong trinh 3sinx+mcosx =5 v nghiém Ia:
m< -4
A. B.m>4 C.m<4 D.4<m<4
m>4

Cau 31. Tim m dé phuong trinh 5¢0s X—msinx =m-+1 c6 nghiém
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A. m<-13 B. m<24 C.m<12 D. m>24

Cau 32. Tim m dé phuong trinh sin? X+4sin xcos x+2mcos® x=0 cd nghiém
A . m>2 B.m<2 C. m<4 D. m>4

Cau 33. Tim m dé phuong trinh Sin 2x +cos® X :g c6 nghiém

m<1-+/5
. V5 B.1-V/2<m<1+y2 C.1-{/3<m<1+.3 D.1-/5<m<1++/5
m21+J§
Céau 34. Phuong trinh nao sau day v6 nghiém:
A.sinx+3=0 B. 2c0s*x—cosx—1=0 C.tanx+3=0 D.3sinx—-2=0
Céau 35. Trong cac phuong trinh sau phuong trinh nao c¢6 nghiém:
A. J3sinx=2 B. %cos4x:% C.2sinx+3cosx=1 D. cot’ x—cotx+5=0
Cau 36. Nghiém duong bé nhét ciia phuong trinh: 2sin® x+5sinx—3=0 I
Ax=2 B. x=2 C.x:3—7[ D.x:s—”
6 2 2 6
Cau 37. Giai phuong trinh: tanx=3cot x c6 nghiém la:
A x:—%+k7z B.x=i%+k7r C. vb nghiém D. x=%+k7z

Cau 38. Tap nghiém cua phuong trinh Sin(zx) = cos(% +7x) la:

A.x:£+k7z;kez B.x:i+k;kez C. x:£+k7z;kez D.x:£+k7r;keZ
12 12 2 2
Cau 39. Phuong trinh: J3.5in3x +cos3x =1 tuong duong véi phuong trinh nao sau day:

A. sin 3x—z =—l B. sin 3x+z -z C.sin 3x+z =—1 D. sin 3x+z =£
6 2 6 6 6 2 6 2

Cau 40. Phuong trinh Sin8X —Cos6X = J§(sin 6x+c0s8X) cb cac ho nghieém la:

x=2Z +kr x=2+kr x=2+kr x=2 kr
Al 4 Bl 3 c| ° p| 8

x=2+kZ x=21kZ x=21kZ x="1kZ

12 7 6 2 7 2 9 3

Cau 41. Phuong trinh sin® x+cos® x =% c6 nghiém la:

A. x:izjtkz B. x=J_r£+kz C. x=J_rz+kz D.x:izjtkz
3 2 4 2 5 2 6 2

Cau 42. Giatri cia m dé phuong trinh (3cos X—2)(2cos X+3m—1)=0 c6 dung 3 nghiém phan biét
X e (O X 3—7[) la:
2
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Cau 43. Tap nghiém cua phuong trinh sin® x+co0s™ x =1 la:
A.{%+k27r,k27r,k ez} B.{%+k27r,k ez} C.{%+k2ﬂ,kﬂ,k ez} D.&

Cau 44. Phuong trinh cos(zcos2x) =1 c6 nghiém la:

A.X=z+k7r,keZ B.x=£+k—”,kez C.x=£+k7r,keZ D.x=0
4 4 2 2

Cau 45. Phuong trinh 2sin® Xx—5sin Xc0s X —cos” X +2 =0 ¢c6 cling tap nghiém véi phuong trinh nao sau
day?

A. 4sin? x—5sin xcos X —cos? X =0 B. 4sin? X+5sin xcos X+cos? X =0

C.4tan* x—5tanx+1=0 D.5sin2x+3c0s2x =2

Cau 46. Phuong trinh cos5xcos3x = cos4xcos2x tuong duong véi phuong trinh nao sau day?:
A. sinx = cosx B.cosx =0 C. c0s8x = cosbx D. sin8x = cos6x

Chuwong II: T6 hop va Xéac suat
Cau 1. Gia sir mot cong viéc co thé duoc tién hanh theo 2 phuong 4n A va B. Phuong an A c6 thé thyuc hién
bang n cach, phuong an B ¢6 thé thuc hién bang m cach. Khi dé, sé cach thuc hién cong viéc la:
A. mn B.m+n C. %m.n D. ?
Cau 2. Gia sir mot cong viéc co thé tién hanh theo 2 cong doan A va B. Cong doan A c6 thé thuc hién bang n
cach, cong doan B c6 thé thuc hién bang m cach. Khi do, s6 cach thuc hién cong viéc 1a:

A.mn B. m+n C. %m.n D. ?
Cau 3. Mbt t6 ¢6 4 hoc sinh nam, 5 hoc sinh nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép hoc sinh trong to thanh hang doc
A. 415! B. 44+5! C. AA D.9!

Cau 4. Mbt t6 ¢6 4 hoc sinh nam, 5 hoc sinh nit. Hoi ¢ bao nhiéu cach xép hoc sinh trong té thanh hang doc.
Sao cho hoc sinh nam va nit dang xen nhau?

A. 415! B. 4+5! C. Ag’Af D.9!
Cau 5. C6 bao nhiéu cach xép 9 ngudi vao mot ban tron ¢d 9 chd ngdi?
A. 415! B. 445! C.8! D.9!

Cau 6. Trén dudng tron cho n diém (phan biét, khong c6 3 diém nao thang hang). C6 bao nhiéu tam giac co
dinh trong s6 cac diém da cho?

An B.C? c.c, D. %cj

Cau 7. C6 bao nhiéu s dién thoai gom sau chir sé bat ki?

A 10° sb B. 151200s6 C.65b D.6° sb

Cau 8.Turcacsd 0, 1, 2, 7, 8, 9 tao duoc bao nhiéu sb chin co 5 chir s6 khac nhau?

A.120 B.216 C.312 D.360

Cau 9. Cho tap hop A={0;1;2;3;4;5}. C6 thé 1ap bao nhiéu s6 tw nhién c6 3 chit s khac nhau va chia hét cho
57

A. 42 B. 40 C. 38 D.36



Cau 10. Cho tap hop A={0;1;2;3;4;5}. C6 thé 1ap bao nhiéu s6 ty nhién c6 6 chit s khac nhau va lén hon

300.0007?

A. 513! B. 51.2! C. 5! D.51.3

Cau 11. Cho da giac 16i 12 canh, duong chéo 1a doan thang ndi 2 dinh khdng ké nhau. Sé dudng chéo cua da
giac 16i la:

A. 121 B. 66 C.132 D.54

Cau 12. Tu5chirsb6 0, 1, 2, 3, 4, viét duoc bao nhiéu sé ¢6 3 chir s6 khac nhau va phai c6 mat chit s6 2 ?
A.27 B.30 C.33 D.36

Cau 13. Tir 5 chir s6 1,2,3,4,5 ¢6 thé lap dugc bao nhiéu sb gdm 7 chir s6 trong d6 chit s6 5 c6 mit dung 3 1an
va mdi chir s6 con lai c6 mat ding mot 1an?

A. 7! B.3.5! C.g D.71-3!

Cau 14. Mot tai ¢6 20 vién bi khac nhau trong d6 ¢ 7 bi d6, 8 bi xanh va 5 bi vang. Sé céach 1ay 3 vién bi khac
mau la:

A.20 B.280 C.6840 D.1140

Cau 15. Gieo ddng thoi 3 con stc sic khac nhau. Tinh s kha niang tong sé cham  trén mat xuat hién cua 3 con
stic sac bang 10

A. 27 B.7 C.42 D.50

Cau 16. Trong mat phang cho 18 diém phan biét trong d6 khong c6 3 diém nao thang hang. S6 tam giac ma
c6 dinh cia no thuoc tap hop dinh da cho la:

A A, B.C} C. 6 D.%
Cau 17. Gieo 3 dong tién khac nhau la mot phép thir ngau nhién c6 khdng gian mau la:
A.{NN, NS, SN, SS} B.{NNN, SSS, NNS, SSN, NSN, SNS}
C.{NNN, SSS, NNS, SSN, NSN, SNS, NSS, SNN} D.{NNN, SSS, NNS, SSN, NSN, NSS, SNN}
Cau 18. Xét phép thir “gieo mot con xUc sac hai 1an”Goi N 12 bién ¢ “lan dau xuat hién mat nam cham” thi:
A. N={5;5} B. N={(6:1).(6;2).(6:3),(6;4).(6;5)}
C. N={(5:1),(5;2),(5;3),(5:4),(5;5).(5:6)} D. N={(1;1),(1;2),(1;3),(1;4),(1;5),(1;6)}
Cau 19. Gieo 3 ddng xu. Tinh xac suat dé c6 it nhat 2 d¢ong xu lat ngira?
A3 B.L c.t p.t

8 2 4 8

Cau 20. Gieo ngau nhién hai con stc sic gidng nhau can ddi, dong chat. Xac suat cua bién ¢ “Tdng sé cham
cua hai con suc sic bang 6™ 1a
AL B. L c i D.~>

12 36 36 36
Cau 21. Gieo 2 con slc sac mot xanh, mot do. Goi a 1a sé cham trén con xanh, b 12 s6 cham trén con d6. Tinh
xac suit dé codachan, bléva a+b=7
L 2.2 oL !

3 9 6 9
CAu 22. Mot thi c6 10 vién bi trong d6 c6 7 vién bi dé va 3 vién bi vang. Chon ngau nhién 3 vién bi. Tinh xac
Suat dé trong 3 vién bi d6 c6 it nhat 1 vién bi vang.

3 17 19

A — B. 2 C.— D.—
2 24 26
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Cau 23. Mot hop ¢6 10 vién bi mau tring, 20 vién bi mau xanh va 30 vién bi mau d6. C6 bao nhiéu cach dé
chon ngau nhién 8 trong sé cé4c vién bi thudc hop do dé duoc 8 vién bi cing mau?

A. Cpp.Cy Cyy B.Cy+Cp+Cyy  C.GCy D. Cq

Cau 24. Trong s 100 bong dén c6 4 béng bi hong va 96 bong tét. Tinh xé&c suat dé lay duoc 2 bong tét tir s6
bong da cho.

1= o 24 o 149 b 151
165 25 162 164
Cau 25. C6 4 vién bi d6 va 3 vién bi xanh. LAy ngau nhién 2 vién. Tinh xac suit dé duoc 2 vién bi xanh.
A 2 B.L c.3 .4
7 7 7 7

Cau 26. Mot ngudi chon ngau nhién hai chiéc gidy tir bén d6i giay c& khac nhau. Xac suat dé hai chiéc chon
duoc tao thanh mot doi 1a

AZ B. > D.>

7 14 28

Cau 27. C6 5 bi thu khac nhau va 8 con tem khac nhau. Chon tir 6 ra 3 bi thu va 3 con tem sau d6 dan 3 con
tem 1én 3 bi thu d4 chon. Biét rang 1 bi thu chi dan 1 con tem. Hoi ¢6 bao nhiéu cach dan

A.CXC} B. A’A C. 3IAA D.3ICCS

Cau 28. Trong 1 bai thi tric nghiém khach quan c6 20 cau, mdi cau c6 4 phuong an tra 10 trong d6 chi c6 1
phuong an ding. Mot hoc sinh khong hoc bai nén lam bai bang cach chon ngau nhién mdi cau mét phuong an
. Tinh x4c suat dé hoc sinh d6 tra 101 dang 10 cau?

310 10 310 1
A. e B.C;gF C'F D.4T

Cau 29. Mot hop chtra 5 vién bi mau trang, 15 vién bi mau xanh va 35 vién bi mau d6. Lay ngau nhién tir hop
ra 7 vién bi. Xac suat dé trong s6 7 vién bi duoc lay ra c6 it nhat 1 vién bi mau do 1a

c.l
y

7T 7
A.CL B, S5 —Ca c. s D.CLC,
CSS C55
Cau 30. Timnsao cho C;/;—Cr.,=7(n+3)
A. n=10 B. n=11 C.n=12 D. n=13

Cau 31. Biét hé s6 cia s6 hang thir ba I6n hon hé sé cua s6 hang thu hai 13 9, trong khai trién (a+b)". Tim

téng cac hé sb.

A. 64 B. 32 C. 128 D. 16
Cau 32. Goi S=CJ+C;+C?+...+C , thi gid tri cua S la bao nhiéu?
A.S=0 B.S=n C.S=2" D. S=n"
Céau 33. Biét s6 hang thir tw trong khai trién (5+2X)16 I6n hon sé hang thir ba va thir nam. Tim céc gia trj X?
A.E<x<E B.l<x<E C.§<x<§ D.E<x<E
14 13 17 17 7 8 28 13
Cau 34. Giai bat phuong trinh 8Cjj, <3Cl
A. 0<n<20 B.0<n<?21 C. 0<n<27 D.0<n<25
Cau 35. Goi S =32x° —80x"* +80x® —40x? +10x—1 thi S la biéu thic nao dudi day?
A S=(1-2x)° B. S=(1+2x)° C.S=(2x-1° D. S=(x-1)°
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Cau 36. Cho (1+2x)" =a, +a,X+...+a,X" thoa a, +a, +...+a, =729. Tim n vasé hang thir 5.

A.n=7;560x" B. n=7;280x* C.n=6;240x* D.n=6;60x*
A 3 A A Ay 25,10 Y- 3 15
Céau 37. Tim hé so cua x~y— trong khai trién (x + xy)
A. 3003 B. 5005 C.455 D. 1365
Cau 38. Tim hé s6 cua s6 hang chira X" trong khai trien (1- x)12
A. 792 B.-792 C.-924 D. 495
8
Cau 39. Sb hang khéng chira x trong khai trién (xg’ +lj la
X
A. 56 B. 28 C.70 D.8

Cau 40. Tim hé s6 caa x° trong khai trién (1+ x3j biét tong cac hé sb trong khai trién bing 1024.
X
A. 165 B. 210 C. 252 D. 792

Cau 41.S6 hang tha ba trong khai trién (2X+?j khong chtra x. Tim x biét s6 hang nay bang s6 hang thir

N 3130
2 trong khai trién (1+x )
A x=1 B.x=2 C. x=-1 D. x=-2

Cau 42. Tim n sao cho trong khai trién [i+3) thi ti s giira s6 hang th tw va s hang thi ba bing 3v2

2

A.n=5 B. n=6 C.n=8 D. n=10
Cau 43. Tim s6 hang thir 13 trong khai trién (§/§+\/§)15 =C) (3/5)15 +C; (§/§)14 (\/§)++C11§ (\/E)
A. 87360 B. 436802 C. 2457033 D. 2702742

15

r , ” 5
Cau 44. Tim céc sb hang Ia s nguyén trong khai trién (\/§+§/§)
A. 48 B.72 C.24 D. 60

12
N 4 . -2 X 3
Cau 45. Tim hé s6 cua X* trong khai trién (5—;j .

n 5 5, 45 ¢ 20 0, 45
9 81 27 27
Cau 46. Hiéu cac hé sb cua 2 sb hang tht ba trong khai trién (a+b)n+1 va (a+b)" bang 225. Tim n?
A. 125 B. 220 C. 450 D. 225
Cau 47. Tim hé s6 caa X° trong khai trién cua da thuc  X(1—2x)° + x*(1+3x)"™
A. 61204 B. 3160 C. 3320 D. 61268

Cau 49 Tap A gdm cac s6 tu nhién ¢ 6 chit s6 khac nhau dwgc 1ap tir cac chir s 0,1, 2, 3,4,5,6, 7
ldy ngau nhién mot sé tir tap A, tinh xac suat dé sb 13y ra c6 mat chir s6 1 va 3.

5 B. 1. c. 2% p. 2
147 21 147 49



Cau 48. X4c suit ban trang muc tiéu cua mot van dong vién khi ban mot vién dan la 0,6 . Nguoi d6 ban hai
vién dan mot cach doc 1ap. Xac sut d& mot vién trang muc tiéu va mot vién truot muc tiéu la
A. 0,45. B. 0,4. C. 0,48. D. 0,24.

Cau 49. Viét va Nam choi cd. Trong mot van cd, xac suat Viét thing Nam [a 0,3 va Nam thing Viét 1a 0,4
Hai ban dimg choi khi c6 nguoi thing, ngudi thua. Tinh xac suit dé hai ban dung choi sau hai vén co.

A. 0,12. B.0O,7. C.0,9. D. 0,21.
TU LUAN

Chuwong I: Ham s6 hrong giac va Phwong trinh lwong giac
Bai 1: Tim tap x4c dinh cia ham s6

1/y= 3 20y = tan x+1 3/y = cot 2x
sin? x—cos’ X COS X —COS 3X 1-+/cos2x+2

Bai 2: Tim gid tri l6n nhat, nhé nhat (néu c6) cua ham sé

aly=3-2sinx]  b/y=sin®x-3sinxcosx+1 c/y=+5-2cos? x.sin? x

Bai 3: Giai cac phwong trinh sau:

a) sin2x= %l ,v6i xe(0;7) ¢) cos(x+15%) +2cos® 75° =1, véi x e [—1800; 270°]

b) cos“g—sin“gzl, Véi XE|:—%;7T) d) cos 2x —sin 2x =~/2sin3x, véi XE(O;%}

Bai 4: Giai cac phwong trinh sau:

a/2cos® X+C0s2X =2 b/2sin® 2x+2sin*x=3 c/tan§+l—2c0t§:0
d/i—ltanzx—§:0 el — —2J/3cotx-6=0

cosx 2 2 sin “x
Bai 5: Giai cac phwong trinh sau:
a/sinx—cosx =2 b/sinx=%(3—\/§cosx) c/sin(x—%)+\/§cos(x—4§)=l
d /sinx+~/3cosx = 2sin 7x e/4sinZg—ﬁc082x=1+2cosz(x—%)

f //3sin4x—sin x = cos4x —~/3 cosx
Bai 6: Giai cac phwong trinh sau:
a/l2sin® x —sin2x —cos* X = 2 b/ 4cos® 2X + 3sin 2X.cos2X +sin*2x = 4

: St . . 3
¢/ 6sin xcos(x —7) +sin(2x + 4r) —sm(x—7)cosx =3  d/2cos®x+sinx—3sin” xcosx =0
Bai 7: Giai cac phwong trinh sau:
a/sin7x—sin3x=cos5x  b)(2sin x—cos x)(L+cos x) =sin® x

c/sin? x—cos® X = cos4x d/tan3x.cotx=-1 e/ cos2x—sin4x.sin 2x—cos3xcos9x =1
f /sin® x+sin®3x =1 g/sin2x+cos2x+3sin x—cosx—2=0



1—cos2x

i/8cos’ x=1+cos4x h/sin* x+cos* x =cos4x j)1+cot2x = 7o
Bai 8: Giai cac phwong trinh sau :
al/sinx+cosx—2sinx.cosx+1=0 b/6(sin X—cos X) +sinx.cosX+6=0
c/2cos® x—9cosx =1— 82 18 d /2tan® x—3tan x+2cot® x+3cot x—3=0
COS“ X COSX
Bai 9: Giai cac phwong trinh sau :
a/ cos3x+cos2x—cos x—1=0(D—2006) b/ 2sin x(1+cos 2X) +sin 2x =1+2cos x (D —2008)
c/2sin® 2x+sin7x—1=sin x(B—2007) d /sin x+c0s xsin 2x +~/3c0s3x = 2(cos 4x +sin® x) (B—2009)
6 6N e
e/2(cos X+sin x). S|nxcosx:0(A_2006) y @ 2.smx)co§x _ J3(A-2009)
J2 - 2sinx 1+ 2sinx)(1—sin x)
@+sin x+cos2x)sin(x+£) .
g/ =L cosx(a—2010)  pyFSINZXTCOSIX_ i vsin2x (A—2010)
(1+tan x) 2 1+cot? x

Bai 10: Cho AABC vudngc6 sin® A+sin Asin2A—3cos® A=0 . Chiing minh rang AABC vudng can.

Bai 11: Cho AABC can. Biét 1 gdc c6 sé do 1a nghiém cua phuong trinh cos2x = _71 . Tim céc goc con lai ?
Bai 12: Tim m dé cic phuong trinh sau c6 nghiém :

al/sin2x—2mcosx=0 véi xe (_—2”;%) b) 4sin® 2x+8cos’ x—5+3m=0

Chuwong II: T hop va Xac suat
Bai 1: Cho 6 chix s6 1,2,3,4,5,6. Hoi ¢6 bao nhiéu cach viét cac sb:

a. CH 6 chirsb b. C6 6 chir s6 d6i mot khac nhau

c. Lasd 1éva co 6 chir s6 khac nhau d. La sb chin va c6 4 chir s6 khac nhau

e. c6 ba chir s6 khac nhau va chiahétcho5 . Lasé 16n hon 3000 va c6 4 chir sé khéc nhau
g. ¢6 3 chir s6 khac nhau va nho hon 243 h. ¢6 3 chit s6 khac nhau va khéng nho hon 243
Bai 2: Cho 6 chit s6 0,1,2,3,4,5.Hoi ¢6 bao nhiéu céach viét cac s6

a. C6 4 chir sé khéac nhau b. La s chin c6 4 chit s6 khac nhau

c. Lasé 16n hon 2000 va nhé hon 4000 va co 4 chit s6 khac nhau
Bai 3:C6 bao nhiéu cach xép 2 thay gi4o va 6 hoc sinh sao cho 2 thay khong ding canh nhau va:

a. Xép thanh hang ngang dé chup anh b. Xép quanh mét ban tron dé an lién hoan.

Bai 4: Mot t ¢6 12 nix va 10 nam. C6 bao nhiéu cach lap doan:

a. C6 5 nguoi. e. C6 5 ngudi trong d6 c6 nhiéu nhat 4 nam

b. C6 5 nguoi gom 3 nam va 2 nix. f. C6 5 nguoi ¢6 it nhat 1 nam va it nhat 1 ni.
c. C6 5 ngudi trong d6 co it nhit 1 nit. g. Co 5 nguoiva s nam it hon sd ni.

d. C6 5 nguoi trong d6 c6 it nhat 3 nam.
Bai 5: Viét khai trién cac nhj thirc sau:

1 8
a) (2x+3y) b) | ——x
) (2x+3y) ) (%]
Bai 6: Xét nhi thuc(1+x)"
a. Viét khai trién ciia nhi thirc ¢. Tim s hang thir 5 trong khai trién.
b. Viét s6 hang tong quat cua khai trién trén. d. Tim 2 s6 hang chinh gitra cua khai trién

10



f. Tim hé sb cua sb hang chira x° g. Tim tong cac h¢ so cua cac so hang

15
Bai 7: Xét nhi thirc (xe‘ —lj

X
a. Viét khai trién caa nhi thuc e. Tim 2 sb hang chinh gitta cua khai trién
b. Viét s6 hang tong quat cua khai trién trén. f. Tim s hang chtra X2 cira khai trién

c. Tim sb hang khong phu thugc x g. Tim téng cac hé s6 cua cac sb hang

d. Tim hé sé cua sb hang chia X’
Bai 8: Tim sb hang khdng chtra x trong khai trién caa nhi thic:

12 n
a. («/;+%J b(x“+%) biét Cl+CM ' +C*=79

Bai 9: Xac dinh n trong khai trien(x+2)" dé s6 hang thir 11 13 sé hang ¢6 hé s6 I6n nhét.
Bai 10: Tim hé sb 16n nhét cua khai trién (x+Y)" . biét rang tong cac hé sb bang 4096 .
Bai 11: Chiérng minh ding thic:
a. 1+4C +4°C? +..+4"C" =5" e (Cr?)z +(Cr1])2 +"'+(Cr:] )2 -C!
b. C) +C2 +..+C>" =C) +C> +..+C =2
C. C0—2 Cl 4 22C2 —...+(-1)'2"C" = (-1)"
d. 3"(c:—%c;+3—12c:§—...+(—1)”31nc:)=2“
Bai 12. Tinh téng.
a. S=2""Cy +2*"*C; +2°"*C,, +..+CJ}
b.S= 22”_1C;n + 22”_3Cz3n + 22”_5C§n +..+ 2(322:_1
Bai 13: Gieo mdt con suc sic can dbi dong chat 2 lan. Tinh xac suat caa bién c6 sau:
A"Tong sé cham xuat hién cua hai lan gieo bang 8".
B"Tich s cham xuat hién cua hai lan gieo 1a s chan".
C"Téng s6 cham trong hai lan gieo 1a 1 s6 chia hét cho 9"
D"S6 cham trong hai lan gieo 1a giéng nhau”
E"Trong hai lan gieo ca hai lan déu xuét hién sé nguyén t6
G" Lan gieo thir nhat xuat hién mit 6 cham™
H" it nhat 1 1an gieo xuét hién mat 6 cham”

. 1" Khong l1an nao xuét hién mat 6 cham”
Bai 14: Gieo dong thoi bon ddng xu can dbi dong chat. Tinh xac suat caa bién co:
a. Bon dong xu déu ngra. b, Co6 dang 3 dong xu lat ngra.  ¢. CO it nhat 2 dong xu lat ngira.
Bai 15: Trong mét chiéc hop c6 20 vién bi, trong d6 ¢6 8 vién bi mau do, 7 vién bi mau xanh va 5 vién bi
mau vang. Lay ngau nhién ra ba vién bi. Tinh xéc suét dé:

a. Bavién bi liy ra déu mau do. c. Bavién bi lay ra c6 khong qua hai mau.

b. Ba vién lay ra ciing mau. d. Bavién Iy ra co it nhat 2 vién mau xanh
Bai 16: Doi thanh nién xung kich cua mét truong phd thdng ¢6 12 hoc sinh, gdm 5 hoc sinh 16p A, 4 hoc sinh
I6p B va 3 hoc sinh 16p C. Can chon 4 hoc sinh di 1am nhiém vu sao cho 4 hoc sinh nay khéng thudc qué 2
trong 3 16p trén. Hoi co bao nhiéu cach chon nhu vay? (D-2006)

f. C+4CK* +6C 2 +4Ck2+C* =Cf

n+4

g. 2CS +5CK™* +4C* +C2 =Cf17 =C3

n+2 n+3

Ann

3‘9 - ® Qa0 _crsv

11



Bai 17: Mot doi thanh nién tinh nguyén c6 15 ngudi, gém 12 nam va 3 nit. Hoi c6 bao nhiéu cach phan cong
doi thanh nién tinh nguyén do6 vé giup d& 3 tinh mién nti, sao cho mdi tinh ¢6 4 nam va 1 nix. (B-2005)
Bai 18: Trong mot mén hoc, thay giéo c6 30 cau hoi khac nhau gém 5 cau hoi kho, 10 cau hai trung binh, 15
cau hoi d&.Tur 30 cAu hoi d6 cd thé 1ap duoc bao nhiéu dé kiém tra gdm 5 cau hoi khéc nhau, sao cho trong
mdi dé nhat thiét phai c6 du 3 loai cau hoi (khd, trung binh, d&) va s6 cau hoi dé khéng it hon 2 (B-2004)
I1. Phan Hinh hoc.
TRAC NGHIEM
PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN.
QUAN HE SONG SONG
Pai cwong vé dwong thang va mat phing
Cau 1. Yéu té nao sau day xac dinh mot mat phang duy nhat?
A. Ba diém B. Mot diém va mot duong thang
C. Hai duong thang cét nhau D. Bén diém
Cau 2.Cho bdn diém khong ddéng phing, ta c6 thé xac dinh duoc nhiéu nhat bao nhiéu mit phang phan biét
tir bon diém da cho?
A.2 B.3 C4 D.6.
Cau 3.Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:
A. Hai mat phang c6 mét diém chung thi chiing con c6 vo sé diém chung khacnira.
B. Hai mat phang phan biét c6 mot diém chung thi chiing c6 mot duong thang chung duynhat.
C. Hai mit phing c6 mot diém chung thi chiing c6 mét duong thang chung duynhét.
D. Néu ba diém phan biét M, N, P ciing thudc hai mat phang phan biét thi ching thanghang.
Cau 4.Cho bén diém A, B, C, D khdng cling nam trong mot mat phang. Trén AB, AD lan luot ldy cac diém
M va N sao cho MN cat BD tai I. Biém | khong thudc mit phiang nao sao day:

A.(BCD) B. (ABD) C.(CMN) D.(ACD).

Cau 5.Cho tir dién ABCD,G la trong thm ciia tam giac BCD.Giao tuyén ciia mat phang (ACD) va (GAB) la
A. AM (M I trungdiémAB) B.AN (N la trung diém ciaCD)

C. AH (H la hinh chiéu cua B trénCD) D. AK (K la hinh chiéu cua C trénBD)

Cau 6.Cho hinh chép S.ABCD. Goi | 1 trung diém cta SD, J 1a diém trén canh SC va J khéng tring voi
trung diém SC. Giao tuyén ciia 2 mit phang (ABCD) va (AlD)Ia:

A. AK (K la giao diém cua IJva BC) B. AH (H la giao diém cua IJ vaAB)

C. AG (G la giao diém cua lJva AD) D.AF (F la giao diém cua 1J vaCD)

Cau 7.Cho hinh chép S.ABCD, ACNBD = M, AB n CD = N. Giao tuyén cua hai mit phang (SAC) va (SBD)
1a duong thang :

A.SN B.SC C.SB D.SM.

Cau 8.Cho hinh chép S.ABCD. Piém C" nam trén canh SC. Thiét dién caa hinh chép véi mp (ABC)) 1a mot
da giac c6 bao nhiéu canh ?
A3 B.4 C5 D.6
Cau 9.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la mot hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot 13 trung diém cac
canh AB, AD, SC. Thiét dién caa hinh chop véi mp (MNP) la mot da giac co bao nhiéu canh?
A3 B.4 C5 D.6
Cau 10.Cho tt dién ABCD. O la mot diém bén trong tam giac BCD. M 1a mot diém trén AO. 1, J 13 hai
diém trén BC, BD. 1J cit CD tai K, BO cit 1J tai E va cat CD tai H, ME cit AH tai F.Giao tuyén cua hai mit
phang (M1J) va (ACD) la:
A.KM B.AK C.MF D.KF
Hai dwong thing chéo nhau va hai dwong thang song song
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Cau 11. Cho hai duong thang a va b. Diéu kién nao sau day du dé két luan a va b chéo nhau?
A. a va b khong c6 diém chung B. ava b Ia hai canh cua mét tu dién
C. ava b nam trén hai mat phang phan biét D. a va b khéng cling nam trén bat ky mp nao
Cau 12. Chon ménh dé dung trong cic ménh dé sau :
A. Hai duong thang khong c6 diém chung thi chéonhau.
B. Hai dudng thang phan biét khong c6 diém chung thi chéonhau.
C. Hai duong thang chéo nhau thi khong c6 diémchung.
D. Hai dwong thang lan lwot nam trén hai mat phing phan biét thi chéonhau.
Céu 13.Hay chon cau dung :
A. Néu ba mit phing cit nhau theoba giao tuyén thi ba giao tuyén d6 déngqui.
B. Néu hai mat phang lan luot chira hai duong thang song song thi giao tuyén, néu ¢, cua chiing s& song
song véi ca hai duong thangdo.
C. Néu hai duong thiang a va b chéo nhau thi c6 hai dwdng thiang p va q song song véi nhau ma mdi duong
déu cit ca a vab.
D. Hai duong thang phan biét cling nam trong mot mat phang thi khdng chéonhau.
Cau 14.Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi A", B’,C’, D’ lan luot Ia trung diém cua SA,
SB, SC, SD. Trong cac duong thang nio sau day duong thang ndo khéng song song véi A’B’?
AAB B.CD c.c'o D.SC.
Cau 15.Cho duong thang a nam trén mp (P), duong thang b cat (P) tai O va O khdng thudc a.
Vi tri twong d6i ciaava b la:
A.chéonhau. B. citnhau. C. songsong. D. trungnhau.
Cau 16.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh thang, AD // BC, AD = 2BC. M la trung diém
SA.Mp(MBC) cit hinh chép theo thiét dién 1a:
A. TamgiacMBC B.Hinhbinh hanh C. Hinhthangvuéng  D. Hinh chirnhat
Cau 17.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 14 trung diém ADva
BC. Giao tuyén cua hai mat phang (SMN) va (SAC) la:
A.SD B.SO (O latdm hinh binh hanhABCD)
C. SG (G la trungdiémAB) D. SF (F la trung diémCD)
Cau 18.Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD 12 hinh binh hanh. Goi | va J lan luot 13 trung diém cuaSA
va SB. Khang dinh nao sau day sai?
A. 1JCD lahinh thang B. (SAB)N(IBC) =IB
C. (SBD) n(JCD)=JD D.(IAC)n (JBD) = AO (O latamABCD)
Cau 19.Cho tr dien ABCD, M ,N vaP lan luot Ia trung diém AB , AC, CD. Mp(a) qua MN
va P cat tr dien ABCD  theo thiét dién 1a da giac (T). Khang dinh nao sau day khong sai?
A. (T) la hinhchit nhat B. (T) la tamgiac C.(Dla hinh binh hanh D.(T) la hinh thang
Cau 20.Cho tt dién ABCD. | va J theo thir tu 1a trung diém caa AD va AC, G la trongtdm tam giéac
BCD. Giao tuyén caa hai mat phiang (GIJ) va (BCD) 1a duong thang :
A. qua | va song songv6iAB B. qua J va song song v6iBD
C. qua G va song song v6iCD D. qua G va song song v6iBC.
Puwong thang song song véi mat phing
Cau 21.Cho hai duong thiang a va b ciing song song véi mp(P). Khang dinh nao sau

daykhong sai?
A.allb B. a va b citnhau
C. a va bchéonhau D.Chua du diéu kién dé két luan vi tri twong ddi cua a vab

Cau 22.Cho hai duong thang a va b chéo nhau. C6 bao nhiéu mat phang chira a va song song véib?
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A0 B.1 C.2 D. Vs

Cau 23.Cho hinh chép ti gidc S.ABCD.Goi M va N lan luot 13 trung diém cua SA va SC. Khing dinh nao
sau day dung?

A.MN//mp(ABCD)  B.MN//mp(SAB) C.MN//mp(SCD)D.MN//mp(SBC)

Cau 24.Cho tt dién ABCD véi M, N lan luot 12 trong tm céc tam giac ABD, BCD. Xét cac khang dinh sau:
(DMN /Imp(ABC)  (I)MN // mp(BCD)IIl) MN //mp(ACD)  (IV) MN//mp(ABD)

Cac ménh dé nao dang?

A.LII B. II, I C.IHLv D. LIV

Cau 25.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Mp (P) qua BD va song song v4i SA, mp
(P) cit SC tai K. Chon khang dinh ding :

A. SK =2KC B. SK =3KC C.SK=KC D.2SK= 3KC.

Cau 26.Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh chir nhat tam O. M 1a trung diém cua OC, mp(P) qua
M song song véi SA va BD. Thiét dién caa hinh chop véi mp(P) 1a:

A.Hinhtamgiac B. Hinhbinh hanh C. Hinhchtrnhat D. Hinh ngigiac

Cau 27.Cho tt dién ABCD c6 AB = CD. Mp(P) qua trung diém cia AC va song song véi AB, CD
CatABCD theo thiét dién la:

A. Hinhtamgiéac B.Hinhvuéng C.Hinhthoi D. Hinh ch@r nhat

Cau 28.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day 16n 1a AB. Piém M la trung diém CD.Mp
(P) qua M va song song véi BC va SA, mp (P) cat AB tai N va cat SB tai P.

No6i gi vé thiét dién caa mp (P) va S.ABCD ?

A. la mét hinhbinhhanh B.Ia mét hinh thang c6 day 16n [aMN

C. latam giacMNP D. la mét hinh thang c6 day nho IaNP

Cau 29.Cho tir dién ABCD. G la trong tim ABCD, M 1a trung diém CD, I 1a diém & trén doan thangAG, Bl
cit mat phang (ACD) tai J. Khang dinh nao sau day sai?

A. AM = (ACD)N(ABG) B. A, J, M thanghang

C.J latrung diémcuaAM D. DJ = (ACD) n(BDJ)

Cau 30.Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang ABCD (AD // BC). Goi I 14 giao diém ciia AB vaDC,
M la trung diém SC. DM cat mp(SAB) tai J. Khang dinh nao sau day sai?

A. S, |, Jthanghang B. DM nim trong mp(SCI)

C.JMnam trong mp(SAB) D.SI=(SAB)N(SCD)

Hai mit phiang song song
Cau 31. Cho bén ménh dé sau:
(1)Néu hai mat phang () va (/) song song véi nhau thi moi duong thang nam trong mt phang («) déu song

song véi ().
(2) Hai duong thang nam trén hai mat phang song song thi song song véi nhau.
(3) Trong khong gian hai dudng thang khong cé diém chung thi chéo nhau.
(4) C6 thé tim duoc hai duong thang song song ma mdi duong thang cat dong thoi hai duong thing chéo nhau
cho trudéc.
Trong c&c ménh dé trén cé bao nhiéu ménh dé sai?
A.4. B.2. C.1. D.3.
Cau 32.Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung ?

-Néu acmp(P) va mp(P)//mp(Q) thi a//mp(Q). (I)
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-Néu acmp(P), bemp(Q) va mp(P)//mp(Q) thi a//b. (II)

-Néu a//mp(P), a//mp(Q) va mp(P)~mp(Q)=c thi c//a. (1)

A.Chi (1). B.(1) va (Il).

C.(1)va(l). D.Ca (1), (1) va ().
Cau 33. Tim khang dinh saitrong cac khang dinh sau day ?
A.Néu hai mat phang song song cting cit mat phang tht ba thi hai giao tuyén tao thanh song song véi nhau.
B.Ba mit phang d6i mot song song chén trén hai dudng thang chéo nhau nhitng doan thang twong tng ti 16.
C.Néu mgt phang (P) song song véi mét phang (Q) thi moi duong thang nam trén mat phang (P) déu song
song voi mét phang (Q).
D.Néu mit phing (P) c6 chira hai duong thang phan biét va hai duong thang d6 ciing song song song véi mat
phang (Q) thi mat phang (P) song song véi mt phang (Q).
Cau 34.Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Ménh d& nao sau day sai?
A.(ABB'A) /I (CDD'C'). B.(BDA) // (D'B'C).
C.(BA'D') // (ADC). D.(ACD') /I (ACB).
Cau 35. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF ¢6 tdm lan luot 1a O va O', khéng cling nam trong mot mat
phing. Goi M 1a trung diém AB, xét cac khang dinh
(1):(ADF)//(BCE). (11):(MOO")//( ADF). (111):(MOO")//(BCE) (IV ):( ACE)// (BDF)
Nhiing khang dinh nao dung?

Al . B.1,1l. C., 1, 1. D. 1,11, H ,1V .
Cau 36.Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi M, N, P theo thu ty 1a trung
diém cua SA, SD va AB . Khing dinh nio sau diy diing?

A.(NOM) cat (OPM). B.(MON) // (SBC).

C.(PON)~(MNP) = NP. D.(NMP) // (SBD).
Cau 37. Cho hinh binh hanh ABCD. Qua A, B, C, D lan luot v& cac nira duong thang Ax, By, Cz, Dt &
cling phia so véi mit phang (ABCD), song song véi nhau va khong nam trong (ABCD). Mot mét phang (P)
cat Ax, By, Cz, Dt twongungtai A, B', C', D’ sao cho AA'=3, BB'=5, CC'=4. Tinh DD'.
A.4. B.6. C.2. D.12.

CA&u 38.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day AD va BC. Goi M |a trong tm tam giéc

SAD, N 1a diém thuoc doan AC sao cho NA=N—2C, P 1a diém thuoc doan CD sao cho PD:P—ZC. Khi do,

ménh dé nao sau day ding?

A.Giao tuyén cua hai mat phang (SBC) va (MNP) 1a mot duong thang song song véi BC.
B.MN cit (SBC).

C.(MNP)//(SAD).

D. MN//(SBC) va (MNP)//(SBC)
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Cau 39.Cho hinh lang tru ABC.A'B'C'. Goi |, J, K lan luot | trong tdm cua céc tam giac ABC, ACC/,
A'B'C’. Mat phing nao sau dy song song voi mat phang (IJK) ?

A.(AAC). B.(ABC). C.(ABC). D.(BB'C).

Cau 40.Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’. Liy diém M trén AB véi AB = 4AM, diém N trén DD’ véi ND =
3ND’ va diém P trén B’C’ v6i B’C’ = 4 B’P. Cac ménh dé sau ménh dé nao dung ?

A. mp(MNP) song song véi mp(AB’D’) B. mp(MNP) song song véi mp(AC’D’)
C. MN song song véi AP D. Ca ba cau trén déu sai
TU LUAN

PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN.
QUAN HE SONG SONG
Pai cwong vé dwong thang va mat phing
Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh tdm O; M, N 1an luot 14 trung diém cuaa cac canh SA,
SC. Goi (P) 1a mit phang qua M, N va B.
1. Tim giao tuyén cua (P) véi cac mit phang (SAB), (SBC).
2. Tim giao diém | ciia dudng thang SO véi mat phing (P) va giao diém K caa duong thang SD vaéi mat phang
P).
3. Xac dinh giao tuyén cua (P) véi cac mat phang (SAD) va mat phang (SDC).
4. X4c dinh céac giao diém E, F ciia cac duong thang DA, DC véi miat phang (P) va chang t6 3 diém E, B, F
thang hang.
5. Xéc dinh thiét dién cua hinh chop cit bai mat phang (P).
Bai 2. Cho ttr dién ABCD. Hai diém M, N lan lugt nam trén hai canh AB, AC sao cho % - % . Mot mat
phang (P) thay d6i ludn chta MN, cit cac canh CD, BD tai E, F.
1. CMR: EF luén di qua mot diém cé dinh.
2. Goi I = MENNF, J= MFNNE. Tim tap hop cac diém I, J.
Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD va M la diém tly y trong tam giac SCD. Biét AB khong song song véi CD.
1. Xac dinh: &/ (SMB) n (SAC). b/MB A (SAC).
2. Tim thiét dién cua mat phang (MAB) véi hinh chép S.ABCD.
3. Chitng minh AB, CD, A ddng quy trong d6 A la giao tuyén ciia (MAB) va (SCD).

Hai dwong thing chéo nhau va hai dwdng thang song song
Bai 4. Cho tir dién ABCD. Goi I, J twong tng 13 trung diém cua BC va AC. M la diém tly y trén canh AD.
1. Tim giao tuyén d caa hai mat phang (MIJ) va (ABD).
2. Goi N 1a giao diém cia BD va giao tuyén d; K 1a giao diém cua IN va JM. Tim tap hop diém K khi M di
dong trén doan AD (M khéng 1a trung diém cua AD).
3. Tim giao tuyén cua hai mat phang (ABK) va (M1J).
Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canha, SA=SB=4a, SC=SD = av3. GolE, F 1an
luot 14 trung diém cua cac canh SA, SB; M 1a mot diém trén canh BC sao cho BM = x (0 < x < a).
1. Xéc dinh thiét dién cua hinh chép va mat phang (MEF). Thiét dién 1a hinh gi?
2. Tinh dién tich thiét dién theo a va x.
Bai 6. Cho tir dién ABCD. Goi G la trong tam cua ta dién.
1. Chting minh rang AG di qua trong tdm ciia tam giac BCD.
2. Goi 1, J, K, Q lan luot la trong thm cac tam giac ABC, ACD, BCD, ABD.
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a/ CMR: 1J// BD b/ CMR: AK, BJ, CQ, DI dong quy
Bai 7. Cho hinh chép S.ABC va mét diém M nim trong tam giac ABC. Cac duong thang qua M lan luot song
song véi cac duong thang SA, SB, SC cit cac mit (SBC), (SCA), (SAB) tai A”, B, C’.
1. Goi N 1a giao diém caa SA’ v6i BC. CMR diém A, M, N thang hang va tir d6 suy ra cach dung diém A’.
2. CMR: MA + MB + MC =1.
SA SB SC
Bai 8. Cho hinh chép tir giac S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat. Goi M, N, E, F lan luot 13 trong tam
cac tam giac SAB, SBC, SCD, SAD. Chting minh rang:
1.B6n diém M, N, E, F dong phang.
2. Tu giac MNEF la hinh thoi.
3. Ba dudng ME, NF, SO ddng quy.
Bai 9. Cho tir dién ABCD. Goi |, J lan luot 13 trung diém BC, BD; E la mot diém thudc canh AD, khdng triing
vai A, D.
1. Xac dinh thiét dién cua tu dién khi cat boi mat phang (IJE).
2. Tim vi tri cua E trén AD sao cho thiét dién Ia hinh binh hanh.
3.Tim diéu kién cua ta dién ABCD va vj tri caa E trén AD sao cho thiét dién 1 hinh thoi.
Puong thang song song véi mit phang
Bai 10. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong cting nam trong mot mat phang. Trén hai dudng chéo
AC va BF lay hai diém M va N sao cho AM:AC = BN:BF = 1:3.
1.CMR: DM, EN, AB dbng quy.
2.CMR: MN // DE.
3.CMR: MN // (DCEF).
Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang, day 16n AB = 2CD. Goi M, N, E 1a trung diém
SB, SC, AB.
1. Chttng minh: MN // (SDE)
2. Xéc dinh giao tuyén d caa (AMN) va (ABCD).
3. Goi I 1a giao diém cua SD va (AMN). Dyng thiét dién cua hinh chép cat boi (AMN).
4. Tim giao diém Q ciia BD va mat phang (AMN).
5. Chimg minh giao diém P caa MN va Al luén nam trén mot duong thang ¢ dinh khi M va N di dong trén SB,
SC sao cho MN // BC.
Bai 12. Cho hinh chdp S.ABC; G la trong tam tam giac ABC; Goi M, N, P, Q, R, H lan luot 13 trung diém cua
SA, SC, CB, BA, QN, AG.
1. CMR: S, R, G thang hang va SG = 2MH = 4RG.
2. Goi G’ 1a trong tam tam giac SBC. CMR: GG’ // (SAB), GG’// (SAC).
3. Mt phang () qua GG’ va song song véi BC. Xac dinh thiét dién cua hinh chdp cét bai ()
Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la tir giac 16i. Goi M, N lan luot 12 trong tdm céc tam giac SAB va
SAD. E la trung diém cua BC.
1. Chung minh MN // BD.
2. Xéc dinh thiét dién caa hinh chép S.ABCD khi cit boi mat phang (MNE).
3. Goi H, L lan luot 14 cac giao diém ciia mat phang (MNE) véi cac canh SB va SD. Chang minh rang LH //
BD.
4. Goi O la giao cua hai dudng chéo AC va BD. Xac dinh thiét dién cua hinh chdp khi cat bai mat phang (Q)
di qua O va song song v&i AB va SC. Thiét dién d6 1a hinh gi?
Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh binh hanh. Goi M 14 trung diém cua SC, (P) la mat phang qua
AM va song song véi BD.
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1. Xac dinh thiét dién cua hinh chép khi cit bai mat phang (P).

2. Goi E, F lan luot 1a giao diém cua (P) vai cac canh SB va SD. Hay tim ti s6 dién tich tam giac SME va tam
giac SBC; ti s6 dién tich tam giac SMF va tam giac SCD.

3. Goi K 1a giao diém cua ME véi CB, J 1a giao diém cua MF v&i CD. Chang minh ba diém K, A, J nam trén
mét dudng thang song song véi EF.

4. Tinh tisé 5 .
KJ

Hai mit phang song song

Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tdm O. Goi E va F lan luot 1a trung diém cua
SAvaCD.

1. Chung minh: (OEF) // (SBC).

2. Goi M la trung diém cua SD va N 1a trung diém cua OE. Ching minh MN // (SBC).

3. Goi | va J lan luot 13 trung diém cia BC va AD. Xac dinh giao diém G cua EF va mat phang (S1J).

Chung minh : G la trong tm tam giac SAF

Bai 16. Cho ling try tam gidc ABC.A’B’C’. Goi M 1a trung diém ciia B’C’.

1. Chtng minh (AA’M) cit BC tai N va AN // A’M.

2. Chiing minh duong thang AC’ song song véi (BA’M).

3. Tim giao tuyén cua hai mat phang (AB’C’) va (ABC).

4. E 1a trung diém cua AB. Xac dinh thiét dién cua hinh lang tru cat boi (<)qua E va song song véi A’B va
AC’

Bai 17. Cho lang tru ABC.A’B’C’. Goi |, J, K lan luot 12 tr ong tdm cac tam gidc ABC; ACC’ va A’B’C’
1. Chttng minh: 1J // (ABC”); KJ // (BCC’B’).

2. Chimg minh: (K1J) / (BCC’B’): (A’JK) // (ABC).

3. M, N, P lan luot 14 trung diém ciia AA”, AC va B’C” . Xac dinh thiét dién cua hinh ling tru cat boi mp
(MNP)

Bai 18. Cho hinh chép S.ABC, M, N, F lan luot 1a trung diém caa AB, AC va SC.

1. X4c dinh thiét dién caa hinh chop khi cat bai mat phang (P) qua MN va song song voi AF.

2. Xac dinh thiét dién cua hinh chop khi cat béi mat phang (Q) qua A va song song véi(P).

3. Goi H, K lan luot 14 cac giao diém ciia mp (P) véi cac canh SB va SC, C/m: HM, KN, SA dong quy (tai D)
4. Gia sir cac tam giac SAB va SAC la cac tam giac vudng dinh A . Chu vi tam giac SBC bang p. Tinh chu vi
tam giac DHK.

Bai 19. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’

1. Ching minh (BDA”) // (B’D’C).

2. C/m duong chéo AC’ di qua trong tdm Gi va G2 cua 2 tam gidc BDA’ va B’'D’C va AG, =G,G, =G,C'".
3. M la trung diém ciia BC . Xéc dinh thiét dién caa hinh hop cit bai («)qua M va song song véi(A’BD)

4. Goi E va F lan luot 1a 2 diém di dong trén 2 canh AB va A’D’ sao cho EA=KEB, FD'=kFA'(k la sé
dwong) C/m: EF song song véi mot mat phang cé dinh.

Bai 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang (day 16n | 8 AD), Goi E, G lan luot la tr ong
tam céc tam giac SCD va SAD. M la trung diém cua AB. Piém F nam trén doan SD sao cho FD =2SF .
1. Chung minh: BC // (SME); (EGF) // (SAC).

2. Xac dinh giao tuyén cua mat phang (MGF) v6i mit phing (ABCD) va mit phiang (SAC).

3. Goi | va J lan luot 1a 2 diém trén 2 canh SB va AD . Xac dinh giao diém K cua IJ va mit phang (MGF)
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