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Quy doc gid, quy thdy co6 va cdc em hoc sinh than mén!

Nham giip cac em hoc sinh c6 tai li¢u ty hoc m6n Toén, t6i bién
soan cuon bai tadp Hinh Hoc 12.

NOi dung cua cudn tai liéu bam sat chwong trinh chuan va
chuong trinh nang cao vé mén Toan da dugc B Gido duc va
bao tao quy dinh.

Bai tap Hinh hoc 12 gdm 2 phan

Phin 1. Phan ty ludn

O phan nay t6i trinh bay day du 1i thuyet va bai tap c6 huong dan
giai ¢ tung bai hoc. Vi mong muén mong cac em nam duoc
phuong phap giai bai tap trudc khi chuyén sang giai Toan tric
nghiém.

Phéan 2. Phan tric nghiém

O phan nay toi trinh bay tom tat cac 1y thuyét can nam kinang
1am bai tric nghiém, hudng dan str dung may tinh cam tay can
thiét trong qu4 trinh 1am bai trac nghiém.

Cudn tai lidu dugc xay dung sé con ¢ nhitng khiém khuyét. Rat
mong nhén dugc sy gop y, dong gop cua quy dong nghiép va cic
em hoc sinh dé 1an sau cudn bai tap hoan chinh hon.
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CHUYEN DE

HINH HQOC KHONG GIAN
I. QUAN HE SONG SONG

1. Hai dwong thing song song ) . i i
a) Pinh nghia: Hai duong thang dugc goi 1a song song néu ching dong phang va khong cé diém chung.

= allb o 1BPH@
anb=0

b) Tinh chit

Dinh 1i. (vé giao tuyén ba mit phang)

Néu ba mit phiang phan biét d6i mot cat nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén dy hodc dong
quy hodc d6i mét song song vdi nhau.

(@) =B =)

(a)n(f)=a N a,b,c dong qui
@n(y)=>b allbllc
Bny=c

H¢ qua: Néu hai mat phang phén biét 1an lugt chira hai duong thang song song thi giao }uyén cua ching
(néu co) ciing song song voi hai duong thang dé hoac trung véi mot trong hai duong thang do.
(@)= (P)
a =d (néu cé dllallb
w )n(B) (néucd) _ a
al(a),bO(P) d=a(d=Db)
allb
Dinh li. Hai duong thang phan biét ciing song song véi dudng thang thir ba thi song song v&i nhau.
b
“= —allb
allc,bl/c
2. Pwong thing song song v0i mit phing i ) i
a) Pinh nghia: Mot duong thang va mot mat phang goi la song song vdi nhau néu ching khong c6 diem
chung. = d//a) - dn(a)=0
b) Céc tinh chat q ‘ q q ‘
Dinh Ii 1. Néu duong thang d khong nam trong mdt phang (a) va d song song voi duong thang d’ nam
d 14 (a)
trong (a) thidsong song voi (@). = d//d' =d/la)
d'0O(a)
Pinh 1i 2. Cho duong thiang d song song véi mat phang (a) . Néu miat phiang (B) chira d va cit (a) theo
dll(a)
giao tuyén d’ thi d’ song song véi d: = (B)0d =d//d’
Bn(@)=d'
Hé qua 1. Néu mot duong thang song song véi mot mat phang thi né song song véi mot duong thing nio
d6 trong mit phang.

Hé qua 2. Néu hai mit phang phan biét cling song song voi mot dudng thing thi giao tuyén ciia ching
(néu ¢6) ciing song song véi dudng thang do.

(a)!1d
= (B)/1d =d/ld'
(@)np)=d

Chwong I. Khéi da dién Phian tw luin
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Dinh Ii 3. Cho hai dudng thing chéo nhau. C6 duy nhat mot mit phing chira dudng thing niy va song
song voi duong thing kia.

3. Hai mat phing song song

a) Pinh nghia: Hai mit phiang goi 1a song song néu chiing khong c6 diém chung.

= @/ P) = (@)n(B)= oz
b) Cac tl’nh chat i q ) q
Dinh li. Néu mat phang (@) chtra hai duong thang cat nhau a, b va a, b cing song véi mat phang (f) thi
al(a),bU(a)
(a) song song vadi (f). = anb=M = (a)! I(B)
al (B),b!1(B)

Hé qua. Hai mat phang phan biét cling song song vi mat phang thir ba thi song song v&i nhau.

(@) =(B)
= (@) I(y) (=@ I(B)
(B)11(y)
Dinh 1i. Cho hai mit phang song. Néu mot miat phang cit mat phiang nay thi ciing cit mat phing kia va hai
@)/ 1(B)
giao tuyén song song véi nhau. = (Wn@=ay=allb
WnB)=b

4. Chirng minh quan hé¢ song song

a) Chirng minh hai dwdng thing song song

C6 thé sir dung 1 trong cac cich sau:

> Chung minh 2 dudng thiang d6 ddng phing, rdi 4p dung phuong phap chimg minh song song trong
hinh hoc phang (nhu tinh chat dudng trung binh, dinh Ii Talét dao, ...)

» Ching minh 2 dudng thang d6 cung song song vdi dudng thang thir ba.

> Ap dung cic dinh 1i vé g1a0 tuyén song song.

b) Chirng minh dwong thing song song voi mat phing

Dé chiig minh d || (@), ta ching minh d khéng nim trong (&) va song song v&i mot duong thang d’ nio

d6 nam trong (a).

¢) Chirng minh hai mit phing song song

Chting minh mit phang nay chita hai dudng thang cat nhau lan lugt song song v&i hai dudng thang trong

mit phang kia.

II. QUAN HE VUONG GOC
1. Hai dwong thing vudng goc
a) Pinh nghia: Hai duong théng duoc goi 1a vudng gbc néu gbc gitra ching béng 90°
w alb s (a,b) =90°
b) Tinh chat
» Giasu i 1aVTCPcuaa, v 1a VICP ciab. Khidé a 0b = 4.V =0.
b/
> { “=q0b
alc
2. Puong thing va mit phing vudng géc
a) Pinh nghia: Puong thang d dugc goi 12 vudng goéc v6i mit phang () néu d vudng géc voi moi duong
thing a nam trong mit phiang (a). » d0(@) = d Oa,0a0(a)
b) Tinh chat

> Piéu kién dé duong thang vudng goc mat phang Néu mot duong thang vudng goc véi hai duong
thing cit nhau cing thugc mot mat phang thi né vudbng gbéc voi miat phang  Ay.

Chwong I. Khéi da dién Phian tw luin



Hinh hoc 12 GV. Lw Si Phap

a,bD(a’),aanOZdD(a)

dOa,dOb

allb (a)=(P)
{(H)Da:»(a)mb = {(a)Da,(ﬁ)Da:(a)//(ﬁ)
{”b — allb = {a//(a):bDa

a 0(a).b 0(@) b O(a)

@B _ 0 w J4H@ —all(a)
al(a) alb,(a)Ub

> Mit phang trung truc ciia mot doan thiang 13 mit phang vudng géc voi doan thang tai
trung diém cua né.

Mit phang trung tryc cua doan thang 1a tap hop cdc diém cach déu hai dau miit ctia doan
thang do.

» Dinh li ba duong vuong goéc

Cho a /1 (P),b O (P), a' 12 hinh chiéu cia a trén (P). Khid6 b [Ja < b [a’

3. Hai mit phing vudng géc

a) Pinh nghia: Hai mit phang goi 1a vudng géc véi nhau néu géc hai mat phang d6 1a géc

vuong. = @0 - (@.p)=9°

b) Tinh chat 7 q q
» Diéu ki¢n dé hai mat phang vudng goéc vdi nhau la mat phang nay chira mot duong thang vudng goéc

e (@)0a
kia. 0
véi mit kia = {aD(ﬁ)z(m (B)
%mmwumnwﬁc:amm (@) n(B=d
al(a),alc o Y@y =d 0y
(@) D(B) @B
o <1A0() =al(a)

a0A,a 0(B)

III. GOC - KHOANG CACH

1. Géc
a) Goc giira hai dwong thang: Géc gitra hai duong théng a va b trong khdng gian la goc
gitra hai duong thang a’ va b’ cung di qua mdt diém va lan luogt song song voi a va b.

b'l1b
b) Géc giira dwong thang véi mit phing:
> Néu d O(a) thi (d,(a)) =90°.
> Néu d 74 (P) thi (d.(@)) =(d.d") véi d’1a hinh chiéu cia d trén (a).

Via —~ —~
{“ Y (@b)=(a"b"). Luuy: 0° < (a:b)<90°

Luuy: 0°<(d(@))<90°
¢) Géc giira hai mit phing: Géc giita hai mit phang 12 goc giira hai duong thang 1an luot
al(a) ( —
= ((@.3) =(ab)
{b 0B
Hoic 1a goc giira 2 duong thang nam trong 2 mat phang ciing vudng goc vai giao tuyén tai 1 diém
Cach xac dinh goc giira hai mat phing cat nhau

vudng géc voi hai mat phang.

Chwong I. Khéi da dién Phian tw luin
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> Khi hai mat phang (@) va () cat nhau theo mot giao tuyén 1a A, dé tinh géc giira chiing, ta chi
viéc xét mot mat phang (y) vudng goc voiA, 1an luot cit (a) va (B) theo céc giao tuyén a, b.
Luic d6 géc ((a),(B)) = (a, b)

@)n(P=A
.. (oA
Nghta la: (B)=(ab
ghiale: = (@).(B)=(a.b)
mnnB=>b
> Giasit(P)n (Q)=c. Tir/Oc, dyng : Zgig’zgc}:(m)):(@)
, c

Luuy: 0°<((@).(®)<90°
d) Dién tich hinh chiéu ciia mdt da gidc
Goi S 1a dién tich cua da giac H trong (@), S’ 1a dién tich cua hinh chiéu H' cua H

trén (B), ¢ = ((a’),(ﬁ)). Khi dé: S'=S.cos¢
2. Khoang cach
a) Khoang cach tir mét diém dén dwong thiang (mdt phdng) bang d6 dai doan vudng géc vé tir diém d6
dén duong thang (mit phing).
b) Khoang céch giita dwong thing va mit phing song song bang khoang cach tir mot diém bat ki trén
duong thang dén mit phing.
¢) Khoang cach giira hai mit phing song song bang khoang cich tir mot diém bét ki trén mit phang
nay dén mat phang kia.
d) Khoang cach giira hai duwong thing chéo nhau bang:
> Do dai doan vudng géc chung cia hai duong thiang do.
> Khoang cich giita mot trong hai dudng thang voi mat phang chira dudng thing kia va song song
v6i dudng thang thi nhat.
> Khoang c4ch gitta hai mit phang, ma mdi mat phang chira duong thing niy va song song voi
dudng thang kia.

IV.MOT SO CONG THUC TRONG HINH HQC PHANG

1. H¢ thirc lwgng trong tam giac:
a) Cho AABC vudng tai A, c6 duong cao AH.

= AB?+AC? = BC? - 1 _ 1 + 1
w» AB’ =BC.BH AH? AB* AC?
w AC?*=BC.CH w» AB=BC.sinC =BC.cosB

= AB=AC.tanC = AC.cotB
b) Cho AABC c6 d6 dai ba canh 1a: a, b, ¢; d6 dai cc trung tuyén 14 m,, my, m.; ban kinh dudng tron
ngoai tiép R; ban kinh duong tron ndi tiep r; nira chu vi p.
* Dinh li cosin:
a’ =b*+c* =2bccosA; b* =c* +a’ —2cacosB; ¢* =a* +b* —2accosC
« Pinh I sin: a b __c _ypg
sinA sinB sinC
* Cong thuc d¢ dai trung tuyen:

, b+t a , c+at b, _ad+b
m, = ——m, = ——m. = -
2 4 2 4 2 4
2. Cac cong thirc tinh dién tich:
a) Tam giac:
1 1 1
= S=—ah =—bh =—ch
2“2 2 ¢
4

Chwong I. Khéi da dién Phan ty luan



Hinh hoc 12 GV. Lw Si Phap

= S :lbcsinA :lca.sinB :labsinC
2 2 2
_abc

4R
= S=pr

s 5= Jp(p=a)(p=)(r=)
= AABC vudng tai A: S :%.AB.AC :%.BC.AH

a3 a3
4

, duong cao AH = T

w AABC déu, canh a: S =

b) Hinh vudng: S=d (a: canh hinh vudng)

c) Hinh chir nhat: S =ab (a, b: hai kich thuoc)

d) Hinh binh hanh: § =ddy xcao = AB.AD.sinBAD

¢) Hinh thoi: S = AB.AD.sinBAD = %AC.BD

f) Hinh thang: S= %(a + b) y/) (a, b: hai ddy, h: chiéu cao)
g) Tw giac c6 hai dwong chéo vudng goc: = %AC.BD

Chwong I. Khéi da dién Phan tw luin
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KHOI PA DIEN VA THE TiCH
§1. KHAI NIEM VE KHOI PA DIEN

I. Khai niém vé hinh da dién

+ Hinh da dién(goi tat 1a da dién) 1a hinh dugc tao bdi mot s6 hitu han cic da gidc thda man hai tinh chat:
a) Hai da giac phan biét chi co thé hodc khéng cé diém chung, hoac ¢c6 mot dinh chung, hoac c6 mot canh
chung.

b) Mdi canh cua da gi4c nao ciing 1a canh chung cua ding hai da giac.

* Mbi da gidc nhu thé goi la mot mat cua hinh da dién. Cac dinh, canh cua cac da giac éiy theo thur tu
duogc goi la cac dinh, canh cua hinh da dién.

* MOi hinh da dién chia khong gian thanh hai phan: Phan bén trong va phan bén ngoai

II. Khai niém vé khéi da dién

* Khbi da dién 1a phﬁn khong gian dugc gidi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién d6

* Nhirng diém khong thudc khdi da dién duoc goi 1a diém ngoai ctia khoi da dién. Tap hop cic diém
ngoai duoc goi 1a mién ngoai cta khdi da dién.

* Nhitng diém thudc khbi da dién nhung khong thudc hinh da dién twong timg véi khdi da dién dy duoc
goi 1a diém trong ctia khdi da dién. Tap hop cac diém trong duoc goi 1a mién trong cua khi da dién.

* Moi khéi da dién dugc hoan toan xéc dinh theo hinh da dién twong tng voi nd va dao lai.

II1. Hai hinh bing nhau

1. Phép doi hinh trong khong gian

¢ Trong khong gian, quy tac dat twong ing mdi diém M v6i diém M’ xéc dinh duy nhat duoc goi 1a phép
bién hinh trong khong gian.

* Phép bién hinh trong khong gian duoc goi phép doi hinh néu né bao toan khoang céach giita hai diém
tuy y.

* Phép tinh tién, phép d6i xtg tim, phép dbi ximg truc, phép dbi ximg qua mat phang.

* Thyc hién lién tiép cac phép doi hinh s& duge mot phép doi hinh.

¢ Phép doi hinh bién da dién (H) thanh da dién (H'), bién dinh, canh, mit cia (H) thanh dinh, canh,
mat tuong ung cua (H').

2. Hai hinh bang nhau

* Hai hinh duoc goi bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

IV. Phén chia va lip ghép cic khoi da dién

+ Néu mot khéi da dién (H)1a hop cua hai khdi da dién (Hl) , (H2 ) sao cho ( )ve‘l(H )khf)ng c6 diém

trong nao chung thi ta néi c6 thé chia dugc khdi da dién (H ) thanh hai khéi da dién ( ) ( ) hay c6
thé 1dp ghép duoc hai khéi (H, ) va(H, ) véi nhau dé dwoc khéi da dién (H ).

2. KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN PEU

I. Khoi da dién 16i

Khbi da dién (H) dugc goi la khdi da dién 16i néu doan théng ndi hai diém bat ki ctia (H) ludn thude (H).
khi d6 da dién xac dinh (H) duoc goi 1a da dién 16i.

II. Khoi da dién déu

1. Dinh nghia

Khdi da dién déu 1a khdi da dién 10i 6 tinh chit sau day:

a. Mbi mit ctia n6 1a mot da giac déu p canh.

b. Méi dinh ctia n6 1a dinh chung ctia diing g mit.

Khdi da dién déu nhu vay dugc goi la khdi da dién déu loai { D; q} .

Chwong I. Khéi da dién Phan tw luin



Hinh hoc 12

GV. Lw Si Phap

2. Bang tém tit ciia nim loai khéi da dién déu
Khdi da dién loai {p; q} ¢6 D dinh, C canh, M mat thi p.M =q.D =2C hoac theo Euler: D+M =2+C

Khoi da dién Loai S6dinh | Socanh | SO mit Thé tich
Tu dién déu {3:3} 4 6 4 2
V="220¢
12
Lap phuong {4;3} 8 12 6 V=4
Bat dién déu (3;4} 6 12 8 2
V=" "¢
3
Muoi hai mat deu {5;3} 20 30 12 Ve 15+7+/5 ,
Hai muoi mat déu {3;5} 12 30 20 Ve 15+55 r
12

§3. KHAI NIEM VE THE TICH CUA KHOI PA DIEN

1. Thé tich ciia khdi hop chir nhat: V =a.b.c, véi a, b, ¢ 1a ba kich thudc cta khdi hop chit nhat.
2. Thé tich ciia khoi 1ap phwong: V =4’ , véi a canh cua hinh 1ap phuong

3. Thé tich ciia khoi chép: V = %S M, V6i Sysy 12 dién tich ddy, & 1a chiéu cao cua khéi chép

day
4. Thé tich cia khoi lang tru: V=5 iy b, vOi Sasy 12 dién tich day, s 1a chiéu cao cua khdi lang try

5. Mt s6 phwong phap tinh thé tich khéi da dién
a) Tinh thé tich bang cong thirc

e Tinh cac yéu td can thiét: d6 dai canh, dién tich day, chiéu cao, ...

« Str dung cong thirc dé tinh thé tich.
b) Tinh thé tich bang cach chia nhé
Ta chia khéi da dién thanh nhiéu khdi da dién nhé ma c6 thé dé dang tinh duogc thé tich cua ching. Saudo,
cong céc két qua ta duoc thé tich ciia khdi da dién can tinh.
¢) Tinh thé tich bang cach bo sung
Ta c6 thé ghép thém vao khdi da dién mot khdi da dién khic sao cho khdi da dién thém vao va khdi da
dién moi tao thanh c6 thé d& tinh duoc thé tich.
d) Tinh thé tich bang cong thirc ti so thé tich
Ta c6 thé van dung tinh chét sau:
Cho ba tia Ox, Oy, Oz khong dong phing. V&i bat ki cac diém A, A’ trén Ox; B, B' trén Oy; C, C' trén Oz,
ta déu c6:

Voase _ OA OB OC

Voyge: OA OB OC'

Chwong I. Khéi da dién Phan tw luin
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BAI TAP

Bai 1. Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng géc véi mit
phang day. Biét BAC =120°, tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC theo a.

HD Giai
Ta co:
% SAD (ABC) = SAOAB.SAOAC
SA ch
< Xét hai tam gidc vuong SAB va SAC, c6: | T8
SB=SC

= ASAB =ASAC = AB = AC
¢ Ap dung dinh 1i c6sin trong tam giac can BAC, c6:

@’ =BC> = AB® + AC* —2AB.AC cos BAC

=2AB> (1—cos120") =3AB’ = AB ==

< Tam gidc vudng SAB c6: SA =+/SB> - AB* =

< Dién tich: S, . = %AB.AC sin BAC = %ABZ sin120° =432

1 1 a\/g a%@_a%ﬁ
SA’SAABC_E’ 3 12 36

% Thé tich: V.

S.ABC — 5

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng gdéc voi mat
phang day, géc giita mit phang (SBD) va mit phang day bang 60°. Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABCD

theo a.

HD» Giai
Goi O 1a giao diém ctua AC va BD
% ABCD la hinh vuéng nén AO O BD tai O
(sBD) n (ABCD)=BD
BD 0(SAC)(doBD O SC,BD 0SA)
(sac)n (sBD)=s0
(sac)n (aBcD)=AC

. ((s8).(a8cD)) = (50.4¢) =504 =
¢ Tam giac vudng SAO, c6:

AC w2 a6
T.x/_ =

SA = OA.tan SOA = “rtan 60° =

2
% Di¢n tich: §,, . = a’
3
’:’ Thé tiCh: VSABCD = %SA'SABCD :%’ a\z/g 'az = 2 g/g

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va D v6i
AD =CD =a,AB =3a.Canh bén SA vudng gdéc voi mat phang day va canh bén SC tao véi mat day mot

gbc 45° . Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABCD theo a.

Chwong I. Khéi da dién 8 Phan tw luin
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HD» Giai

Ta co:
% SAO (ABCD) — AC 14 hinh chiéu cta SC trén (ABCD)

Nén (SC,(ABCD)) = (SC/A\C) = SCA = 45"
+ Tam giac ACD vudng can tai D nén AC = a\/E
¢ Tam gidc SAC vudng can tai A nén SA = a2

% Dién tich: S =1(AB +DC).AD :i(3a +a)a =24’
2 2

ABCD
2a° \/5
3

& Thé tich: V, . =LSAS,, =%.a\/5.2a2 =

S.ABCD 3

Bai 4. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C"'c6 day ABC la tam gidc vuong tai Bva BA=BC =a. Géc
giita duong thang A'B v&i mat phang (ABC ) bang 60°. Tinh thé tich khdi lang try ABC.A'B'C" theo a.

HD»= Giai

A c Ta c6:
< AA'0(ABC)= ABla hinh chiéu ciia A’B trén (ABC)

B Nén (A'B,(ABC)) E (M) = A'BA = 60"
% Tam giac vudng A'AB, c6: AA'= AB tanA/'EL} =atan60’ = a\/g
2
T N < % Diéntich: S, :%AB.BC =
2 3
e | % Thétich: V.. =AA'S,,  =a3 % =4 f
B

Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng gdéc véi mat
phang day. Puong thang SD tao véi mit phang (SAB) mot géc 30° . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
theo a.

HD» Giai
Ta cé:
% AD O (SAB) (do AD OAB,AD 0O SA) — SA 13 hinh chiéu ctia SD
trén (SAB). Nén (SD,(SAB)) = (EEE&) = DSA = 30"

% Tam giac vudng SAD, c6: SA = AD cot5§4 =acot30° = a\/g

< Diéntich: §,,., = a’
ok 1 1 , a3
o Thé teh: V0, =3 5480, —g.a\/g.a =

Bai 6. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai A va SC = 2a\/g . Hinh chiéu vudng
ctia S trén mat phing (ABC ) 1a trung diém M ctia AB. Géc giita duong thang SC va (ABC ) bang 60°.
Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

HDx= Giai
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Ta co:
. {SM 0(ABC)

sM n (ABC)=C => MC la hinh chiéu ctia SC trén (ABC)
N =

Suy ra: (m) = (:QE_M\C) = @ =60°

% Tam gidc SMC vudng tai M, c6: SM = SC.sin60° = a\/E ,
MC = 5C.cos60° = a5

¢ Tam giac ABC vuodng can tai A nén AB = AC = AM _A_2C

% Xét tam gidc vuong MAC, ta cé:

AC*+AM’> =MC* = AC* + (A;J =5a" = AC =2a

1 2a‘\/7

% Diéntich S,, . :%ACZ =24’ . Vay thé tich: V, 3SM Sy

S.ABC

Bai 7. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giic vuodng tai B, AB=a, BC = a\/g , SA vudng gbc
véi mat phang ddy. Biét goc giita SC va (ABC) bing 60°. Tinh thé tich khéi chdp S.ABC theo a.

HDx Giai

Ta cé:

1 azx/g
2

% DAABC vudngtai B =S, :EAB.BC =
% SAO(ABC)nén AC 1a hinh chiéu ciia SC 1én (ABC).
Do d6 géc giita SC va (ABC) 1a SCA =60

< AABC vubdng tai B = AC =\ AB*+BC’ =2a
% ASAC vudng tai A = SA = AC.tan60° =243

% Thé tich khdi chép S.ABC 1a:V, ;SA S,

S.ABC

Bai 8. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA vudng géc v6i mat phang day;
géc giita (SBC) va (ABC) bang 30°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC theo a

HD Gii
Goi I 1a trung diém BC. Ta c6:
(aBC)n (sBC)=BC
< 1AI 0(ABC).AI OBC
SI 0(SBC).s1 0BC

Do dé, géc giita (SBC) va (ABC) 1a SIA =30"

Oy oo

va AI——
2

% MBC déucanh a = S,, =

% ASAI vudng tai A = SA = Al.tan 30" :%

1 a3\/§

« Theé tich khoi chép S.ABC 1a:V, . = 35S e =,

10
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Bai 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1 hinh thang vudng tai A va B; biét AB=BC =a,
AD =2a, hai mit phang (SAB) va (SAC) cung vudng goéc vai day, goc gitta SC va (ABCD) bang

60° . Tinh thé tich khbi chép S.ABCD theo a.

HD» Giai
Ta cé:
(sAB) n (sAC) =54
< {(saB)O(ABCD) = sa0(ABCD)
(sac)o(aBcp)
= AC la hinh chiéu ciia SC 1én (ABCD).

S

Do d6, géc giita SC va (ABCD) la SCA =60°

% ABC vudng can tai B = AC = AB\2 =a\2

< ASAC vuodng tai A = SA=AC.tan60° = a\/g

% ABCD la hinh thang vudng tai A va B
(BC+AD)AB 34

= SABCD = 2 = T

3
4 Thé tich khéi chép S.ABCD Ta:V. . =Lsas —#

S.ABCD 3 ABCD

Bai 10. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC latam glac vudng can tai B, AB=a. Goi I 12 trung diém
AC, tam gidc SAC cintai S vi nam trong mit phang vudng géc vai ddy; biét goc gitra SB va mit

phang day bang 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

HD» Giai

Ta c6:

(sac)o(aBc)
< 1(sAc)n (aBC) = AC = s1 0(ABC)

SI 0 (SAC),SI OAC
BI 1a hinh chiéu cita SB 1én (ABC).
Do d6, géc giita SB va (ABC) 1a SBI =45°
% AABC vuong cin tai B = AC = ABN2 = a2

vapr=AC a2
2 2

% ASBI vudng tai I => SI =BI.tan45° =

a2
2

2
% AABC vudng cantai B =S, :%AB2 :%

3
% Thé tich khéi chép S.ABC 1a: V,, =~s1.§, =2 V2

S.ABC 3 12

Bai 11. Cho hinh ling try dtng ABC.A’B'C’, c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai B, ACA’ =60°,
A'C =2a . Tinh thé tich khbi ling tru ABC.A'B'C’ theo a.

HDx Giai

11
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% Tam gidc ACA’ vudng tai A

A’ . C'
= AA' = A'C.sin60° = a3
B % Tam gidc ACA’ vudng tai A= AC = A'C.cos60" = a
p
. 2a ++ Tam giac ABC vudng cin tai B= AB = BC = 4
o Dot e ABC Sune— Lanc =
A5 /\‘C » Dién tich tam gidc ABC: Sapc = EAB.BC = T
3
a «% Thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C'1a: V Viseape =AALS, b = a ;/g
B

Bai 12. Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 diy ABC 1a mot tam gidc déu canh « . Biét hinh chiéu vudng géc
cia A' trén mp(ABC) 1a trung diém ciia BC va géc giita canh bén véi déay 1a 60°

a) Tinh thé tich lang try ABC.A'B'C’ theo a.

b) Tinh cosin ctia goc giita hai mit phang (ABC) va (ACC'A")

HD» Giai
a) Tinh thé tich lang try ABC.A'B'C' theo a.
* Goi H 1a trung diém cia BC= A'H [ (ABC ) = Goc giita canh bén vai day bang géc A’AH bing 60°

a3 a3

* Tam gidc ABC déu canh a = Syye = 1 AH =

—

A'H ' |
** Tam gidc AA’H vudng & H = tan(AA'H) = == A 5

a3

— A'H=AH. tan(AAH)— 3= -7

_3a @3 _3d\3 ¢
27 -

*Vay thé tich Ve xwe: = AH Sppe =7 g
b) Tinh cosin cta gbc gitra hai mat phéng (ABC) va (ACC'A")
“* Ké HK vudng géc AC tai K => A'K JAC

Ae0e a

= Goc giita hai mt phing (ABC) va (ACC'A")1a ¢ =A'KH AT~/ B
“ Tinh duoc HK = =>AK= K!L B ~H

4
a
KH \/
=cosp=——= C
A'K 13

Bai 13. Cho hinh ch6p déu S.ABCD déy 1a hinh vudng canh a va canh bén tao voi day mot gée 60°.
a) Tinh thé tich ctia khéi hinh chép déu theo a.
b) Tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén ngoai tiép hinh chép

HD» Gidi
a) Tinh thé tich cta hinh chép déu.
% Goi O 1a tim cua hinh vudéng ABCD . Vi hinh chép S.ABCD 1a hinh chop déu nén SO [ (ABCD)
Do d6 hinh chiéu cua duong thang SD trén mp(ABCD) 1a OD

. (5D,{450D)) = (55.00) = 55 =60

% Thé tich: V, —lSO.S Z%SO.ABZ

S.ABCD 3 ABCD

12
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.ABCD

a6 a6
6

Ma AB=ava SO =0D.tan60° =T.Suy ra: Vo =%AB2.SO=
b) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén ngoai tiép hinh chép
< Hinh n6n ngoai ti€p hinh ch6p ¢6 dinh S. Déy 1a duong tron
ngoai tiep hinh vuong ABCD

AC a2

= Ban kinh day hinh nén 1a r = OA :T ==

% Pudngsinh 1 =SA =AC=a+2

Dién tich xung quanh hinh nén la: S, = na’

Bai 14. Cho hinh lang tryu dtng ABC.A'B'C' ¢6 ddy AABC
vudng tai A AC = b, C = 60°. Pudng chéo BC' tao v6i (AA'C'C) mét goc 1a 30°.
a) Tinh AC' b) Tinh V, 5y

HDx Giai
a) Tinh AC'
% BA OAC (AABC vudng tai A) va BA 0 AA' (Tinh chét cua hinh lang tru dng) = BA O (AA'C'C)
= AC’ 1a hinh chiéu ciia BC' trén (AA'C'C)
= BC'A=(BC',(AX'C'C))=30°
< BAO (AA'C'C) = BA O AC' = NABC' vudng tai A

— AC' = AB.cot BC'A 60°
ma AABC vuéng tai A = AB=AC .tanC =b~/ 3
— AC' =b3:/3=3b

b) Tinh V,pe xpc W
»V g

— I
ABC.A'B'C — S cc

AABC"*
A B S B’
C
=%AB.AC. AC™ - AC? =%b.\/§b.\/9b2 —bp* =p\6

Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D; AB=AD =2a, CD =a;
gdbc giita hai mat phang (SBC ) va (ABCD) bang 60°. Goi I 1a trung diém canh AD. Biét hai mat phang

(sBI)va (SCI)cting vuong géc véi mat phing (ABCD). Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a

HD»Gidi
Ta c6
(sBr)O(ABCD)
< 1(scr)O(aBcp) = s10(ABCD). Ké IK OBC,(KOBC)= BC O(SKI).
(sBr)n(scr)=s1

13
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(SBC) n (ADBC) = BC
BC O(SKI) ) -

9 (SK[) n (SBC) = SK ((SBC),(ABCD)) = (SK’ KI) = SKI = 60"

(SKI) n (ABCD) =

+¢* Dién tich hinh thang: S

ABCD

S+ S = % IAAB+ % ID.DC

a’> _3a’ _3a’
SOty T g TSy

% BC :\/(AB—CD)Z +AD* =a\5

:%(AB +CD).AD =3d’

* SAIBC IK BC —31 = JK = 2SAIBC — 3d\/§
2 2 BC 5
% ASIK vuong tai I, c6: SI = IK tan SKI = 361;/B

% Thé tich khdi chép S.ABCD :

_1 3a\/— e 3a3\/E
3 5

VS ABCD 3 SI SABCD

Bai 16. Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C"' ¢6 BB'=a ,gbc giita duong thang BB' va mit
phang(ABC)bing 60°; tam gidc ABC vuéng tai Cva BAC =60". Hinh chiéu vuong géc ciia diém B'
1én mit phing (ABC) triing véi trong tam clia tam gidc ABC. Tinh thé tich khéi tr dién A' ABC theo a

i HDx Giai
Goi D la trung diém AC, G 1a trong tdm cia tam giac ABC
Ta c6:
% B'G 0(ABC)= B'BG =60’
B A’
% ABGB'co: B'G = BB'si —af,
3a
BG=BB'.cosB'BG=%=Bp=22
2 4 pot
¢ Tam giac ABC c6: BC —ﬂ ,AC —ﬁ: CD =£
2 2 4 60°
+¢ Tam giac vudng BCD c6:
2 2 2
8D = BC? +Cp? L 04 3AB® | AB :»AB:MJE
16 4 16 13
AC—3a\/E:S _9a2\/§
26 M 104
1 _ 94’

% Thé tich khdi t&r dién: V =V —B'G.S —
A'ABC B'ABC 3 MBC 208

Bai 17. Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C 'co day ABC la tam giac vuong tai B,
AB=a,AA'=2a,A'C =3a . Goi M la trung diém cua doan thang A'C', I'1a giao diém cta AM va A'C.
a) Tinh theo a thé tich khéi tir dién IABC

b) Tinh khoang céch tir diém A dén mat phang (IBC ) theo a

HDx Giai

14
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a)Ha IH D AC(H OAC) = IH O(ABC); IH la duong cao cua tir dién IJABC

Ta c6:
<& IH//AA':E:Q:ESIH:EAA':E
AA' CA' 3 3 3
$AC=VJA'C*-A'A? =a\/§,BC= AC?* - AB* =2a
1

+ Dién tich tam gidac ABC: S,,,- = 5 AB.BC =a’

3
«» Thé tich khéi tit dién JABC: V. = % IH.Sy, 0 = %

b) Ta cé: A
» BCOAB,BC OAA'= BC O(ABB'A") \
(IBC) O(ABB'A");(IBC) n (ABB'A')=A'B,
ha AK OA'B(KOA'B)(1) 2a) N 3a T
< Vi BCO(ABB'A") nén AK 0BC(2) TN
Tur (1) va (2) suy ra: AK O(IBC)

% Khoang céch tir diém A dén mp(IBC) 1a AK

28,118 AA'AB  _2a\5

% AK = = = ‘
A'B JAA+AB> 5 B

Bai 18. Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD ¢6 AB =a,SA=a~/2 . Goi M, N va P lan luot 12 trung diém
cua cac canh SA, SB va CD.

a) Ching minh rang dudng thang MN vudng géc voi duong thang SP.

b) Tinh theo a thé tich khdi chép tir dién AMNP.

HD% Gidi
a) Ta c6: Tam gidc SCD can nén SP U CD
w JMN//CD(AB)
’ {SP 0ocD
b) Goi O 1a tam cua day ABCD
Ta co:

% SO =+/SA> - 0A® :é
% Thé tich khdi ttr dién AMNP:

Ve SV e 2V ey =

MNP — YV ABSP — S.ABCD — o
4 8 8

= MN U SP

3
lsoap =2 V6
3 48

Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh vudng canh a. Goi M va N lan lugt 13 trung diém
céc canh AB va AD; H 1a giao diém cta CN va DM. Biét SH vudng géc véi mit phang (ABCD) va
SH=a 3.

a) Tinh thé tich khdi chép S.CDMN theo a.
b) Khoang cach gitra hai duong thang DM va SC theo a.

i ) HDx= Giai
a) Tinh th¢ tich khoi chép S.CDMN
Ta co:

15
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% SH=a\3
@ Sepun = Susen =S —Ssey = AB’ —% AM AN —% BC.BM =d° -

5a3x/_

24

oo|9,\)
|
|

Vay: Vs comv = 3 SH Scomy =

b) Khoang cach giita hai dudong thang DM va SC theo a.
Ta co:

< AADM =ADCN = ADM = DCN = DM [1CN va
SH O DM . Suy ra: DM O(SHC) = DM 0 SC

s Ha HK [J SC(K U SC), suy ra HK la doan vudng goéc
chung cia DM va SC

Do dé: d(DM,SC) =

CD* _2av5 i = SHHC _ _ 2a~/57
CN 5 7 JSH? + HC? 19
2a4/57

19

% HC=

Vay: d(DM,SC) =

Bai 20. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C'c6 AB =a, géc giita hai mit phang (A'BC)va
(ABC)bang 60°. Goi G la trong tdm clia tam gidc A'BC .

a) Tinh thé tich khoi lang tru da cho theo a.
b) Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién GABC theo a.

i ) HD% Giai
a) Tinh thé tich khéi lang tru da cho theo a.
Goi D la trung dieém cua BC, Ta c6:
+ Tam giac ABC déu nén AD O BC = BC U A'D (Pinh 1i ba dudng vudng goc).
(A'BC)n (ABC)=BC
< Nhu véy: {A'D0(A'BC),A'D 0 BC = ((A'BC),(ABC)) =(A"D,AD)= A" DA = 60"
AD O(ABC),AD O BC

3a azx/g 3a3\/_

& AA':ADtanA/'D\A=7,SAABC =T Do A6 Vi upe = AA Sy =

b) Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép tir dién GABC theo a. A

% Goi H 1a trong tAm ctia tam gidc ABC
Suy ra GH //AA'= GH O(ABC) \
* Goi /1a tim mat ciu ngoai tiép tir dién GABC, ta c6 I 1a
giao di€m cua GH v6i duong trung truc cua AG trong S

mp(AGH). i
% Goi E la trung diém AG, ta c6
2
Ban kinh: R=GJ = SEGA - GA
GH 2GH
[ 2
GH=24-% Ay -i GA?=GH?+ AH> =%
3 3’ 12
Dodé: R=19- 2= 7“
12°a 12
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gbc ctia dinh S trén mat phang (ABCD) l1a H thugc doan AC, AH =

GV. Lw Si Phap

Hinh hoc 12
Bai 21. Cho hinh ch6ép S.ABCD c6 ddy ABCD hinh vudng canh a, canh bén SA = a; hinh chi€u vuong
_AC . Goi CM 1a duodng cao clia tam

giac SAC. i
a) Chung minh M la trung di€m cua SA

b) Tinh thé tich khéi tr dién SMBC theo a
HD% Giai

a) Chirng minh M 1a trung diém cta SA

s AH =2— =

R/
o VBSCM -

« Tu gidc ABCD 1a hinh vudng canh @, nén AC a2

AC a2 3a2
4
a14
4

a HC=

v

4 4
 SH O(ABCD)= SH OAC,SH =~JSA> - AH’ =
< Trong tam gidc SCH ¢6 SC =+/SH’ + HC* = a2 = AC

Do d6 tam giac SAC cén tai C. Suy ra M la trung diem SA

b) Tinh thé tich khdi tir dién SMBC theo a
« CM la duong trung tuyén thudc canh SA ctia tam giac SAC

nen SSCM = SAMC = SSCM :ESSCA

1 . N
~Visac M Viguo =Viipe va Vo =Vpey

. 1
nen VSBCM :EVSABC
1 11 2 av14 _ a’14
—SH.S, e =—.—d’. =
3 3 2 4 24
@ /
D

. 1
Vay: Vegey =EVSABC 48
Bai 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD hinh vudng canh a, mat phang (SAB) vudng goc vO1 mat

" VSABC

phang day, SA =SB, géc gitra duong thang SC va mit phang ddy bang 45°. Tinh thé tich khdi

chop S.ABCD theo a.
HD» Giai
Goi I 1a trung diem AB. Ta c6:

3
AN % SA=SB= SI 0 AB
% (SAB) O(ABCD) va (SAB) n (ABCD) = AB nén

III|I| 1\
) SI O(ABCD)
(m) = SCI = 45° = tam gidc SCI vudng can tai I

-‘1,'_'—,2_—__________‘:7‘9 oo

# W

I Y / \/_
Do dé: SI=1C =JIB* + BC® =>

[ 1 '\_,\.. y
1
ZESI'SABCD =

/ . \

| ’ /
!a" T IVA 3
5 c <+ Thé tich khéi chp S.ABCD : V, 0 a f
Bai 23. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AB = BC = 2a ; hai mat phang

(SAB) va (SAC ) cling vudng géc véi mat phang (ABC ) . Goi M 1a trung diém cua AB; mat phang qua SM
va song song voi BC, cit AC tai N. Biét goc giita hai mat phang (SBC) va (ABC) bang 60°

a) Tinh thé tich khdi chop S.BCNM theo a

17

b) Tinh khoang cach giira hai duong thang AB va SN theo a
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i ) HD=»= Giai
a) Tinh thé tich khoi chép S.BCNM theo a
Ta cé:

< SBA=60" = SA = ABtan SBA =2a+/3

% Mit phiang qua SM va song song v6i BC, cat AC tai N = MN //BC va N 1a trung diém ctia AC
Suy ra: SBA 1a goc gitta hai mat phing (SBC)va (ABC)

< SBA=60" = SA = ABtan SBA = 2a+/3

% Mt phang qua SM va song song v6i BC, cat AC tai N = MN //BC va N 1a trung diém cta AC

: . 1 A
¢ Ta gidc BCMN 1a hinh thang vudng, c6 hai day BC =2a, MN = EBC =a;chi€ucao BM =a

. 1 3a®
Do d6: Sy :E(BC+MN).BM =

% Thé tich khéi chép S.BCMN: Vi ,om =%SA.SBCMN =d’\3

b) Tinh khoang cach gilra hai duong thang AB va SN theo a

Qua N, ké duong thang A song song véi AB.

<» Ha ADOA(DOA), ND//AB= AB//(SDN)

% d(AB,SN)=d(AB,(SDN))=d(A.(SDN))

% (SAD) O(SDN)(SA O ND,ND 0 AD) va (SAD) n (SAN)=SD.

Ha AH OSD(H OSD)= AH O(SDN)

++ Tam giac SAD vudng tai A, c6 AH 0 SDva AD=MN =a
SAAD _ 2a\/39

Vay: d(AB.SN)= AH = =
s d( ) JsA*+AD> 13

Bai 24. Cho hinh lang tru ABCD.AB,C,D, c6 ddy ABCD 1a hinh chir nhat, AB=a,AD = a~/3 . Hinh
chiéu vudng cta diém A, trén mat phang (ABCD) tring voi giao diém ciia AC va BD. Géc giira hai mit
phang (ADD,A ) va (ABCD) bang 60°.

a) Tinh thé tich khoi lang tru da cho theo a

b) Tinh khoang cach tir diém B, dén mat phéng (AIBD) theo a.

i ) HD% Giai
a) Tinh thé tich l§h6i lang tru da cho theo a
Goi O la giao diém ctia AC va BD. Ta cé:
% AO O(ABCD) = AO1a chiéu cao cua hinh ldng try
Goi E 1a trung diém cta AD
. {AIO O(ABCD)

= AEOAD
OE O AD

Suy raA EO 1a géc giira hai mat phing (ADD,A ) va (ABCD)= A EO = 60’

18
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v AO0= OEtanA/lO75 :A—thanA/IO\E :#
< Dién tich ddy: S,,.,, = AB.AD = a’/3
3a’

o At~k = =—
¢ The tich: VABCD‘AIBICIDl =AO0.S 5cp =

2 \ 2 B]
b) Tinh khodng céch tir diem B, dén mdt phang <

(AlBD) theo a. Ta c6:

< BC//AD= BC//(ABD)

= d(B,(4BD))=d(C,(45D))

% (cpB)O(ABD)va (CBD)n (ABD)=BD.
Ha CH OBD(H OBD)=>CH U(ABD)

++ Tam giac BCD vuong tai C,c6 CH O BD va
CD =a,BC =a\3

D,

CD.CB :aﬁ
Jepr+cpr 2

Vay: d(B,.(ABD))=CH =

Bai 25. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac vuong tai B, BA =3a, BC =4a ; mit phéng
(SBC) vudng géc véi mat phing (ABC). Biét SB =2a+/3 va SBC =30°

a) Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a

b) Tinh khodng cach tir diém B dén mit phang (SAC) theo a.

q , HD% Gisi
a) Tinh thé tich khoi chép S.ABC theo a. Ta c6:
% (SBC)n (ABC)=BC, (ABC)O(SBC);
Ha SH O BC = SH O(ABC) = SH 1a chiéu cao ciia hinh chop.

% SH = SBsin ﬁ‘ = 2a\/§% = ax/g

% Dién tich: S,z :%BA.BC = %.301.401 =6a’

 Thé tich: V, .. :%SH.SAABC :%.ax/gﬁaz =24’\3

b) Tinh khodng cach tir diém B dén mit phang (SAC) theo a. S
Goi D, K lan luot 1a hinh chiéu ctia H 1én canh AC va SD. ‘
Tacé: HD DAC(DOAC),HK O SD(KOSD)
SH O AC
* = AC O(SHD)= AC O HK
HD 0O AC

Suy ra: HK 0(SAC)= HK =d(H,(SAC))

% BH = SBcos SBC = 2aﬁ.§ =3q= BC =4HC

= d(B,(SAC))=4.d(H,(SAC)) = 4HK

% Tam gidc ABC vudng tai B, c6 AC =~/ BA’> + BC* =5a
HC=BC-BH =4a-3a=a.
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BA.HC _3a

% ACBA~ACDH = DH = —
AC 5

SH.HD _ 3a\7

¢ Tam giac SHD vudng tai H, c6 HK = =
VSH? +HD> 14

6a\/7
7

Vay: = d(B,(SAC)) =4HK =

Bai 26. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AB =a. SA vudng gbc véi mit
phang (ABC), géc gitra hai mit phang (SBC) va (ABC) béang 30°. Goi M la trung diém cua canh SC.
Tinh thé tich khdi chép S.ABM theo a

HD» Giai
S Ta c6:
(SBC)n (ABC)=B
(SAB) O BC(BC O AB, BC 0 SA)
® (SAB)n (SBC) = §
) c (SAB)n (ABC)=A
9y :(W):(SB,AB):@:.%OO
B ¢ Tam giac ABC vuodng can tai B,c6 BC=AB=a
% Tam gidc SAB vudng tai A, c6 SA = ABtan30’ = @
7
% Thé tich: V., = ;VS ABC ; ; SA.Suipe = é SA.AB.BC = 3‘6/5

Bai 27. Cho hinh chép S.ABC c6 diay ABC 1a tam gi4c déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cia S 1én mat
phang (ABC ) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA = 2HB . Goc giita duong thang SC va mit phang
(ABC) béng 60°. Tinh theo a

a) Thé tich khdi chép S.ABC b) Tinh khoang céch giita hai duong thiang SA va BC

” , HD=Giai

a) Thé tich khéi chép S.ABC

Ta co:

% SH 0O(ABC)= HCla hinh chiéu ciia SC1én (ABC) = (SC,(ABC)) =(SC,HC) = SCH = 60"
% SH 1a chiéu cao ctia hinh chép.

¢ Goi D 1a trung diém cta canh AB = CD 0 AB= BD = —5 ;CD ——a;/_ AH =2BH = BH =§BA :%
Dodé: HD=BD-BH =%-4=2
2 3 6
% Tam gidc CHD vudng tai D, c6: HC =+ HD*> +CD* = a\3/7
% Tam gidc SHC vuodng tai H, c6: SH = HC tan60° = a‘éﬁ

% Dién tich tam gidc déu ABC: S, =——

Y A 1 1 a21 &3 a7
s+ Thé tich: VSAABC:§SH‘SAABC:§‘ 3 . 1 = D

a3
4
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b) Tinh khoang céch gitra hai duong thang SA va BC s
Qua A, ké Ax // BC. Goi N, K 1an lugt 14 hinh chiéu vudng géc )
cua H trén Ax va SN. Ta c6

. {BC//AN

= BC//(SAN)
AN O (SAN)

= d(SA,BC) = d(B,(SAN))(hay = d(C,(SAN)))

% BA :%HA: d(B,(SAN)) :%d(H,(SAN))

“ Ax OHN,AxOSH = Ax O(SHN) = Ax DHK
 Vay: HK O SN, HK 0 AN = HK O(SAN)
= d(H,(SAN)) = HK.

& AH = 2—3“ . Tam gidc AHN vuodng tai N, c6 HAN = ABC =60° = HN = AH sin 60° = é
SHHN _ aJ42
JSH? +HN* 12

3 _a\/ﬁ

Vay d(B,(SAN)):Ed(H’(SAN))_ 9

+ Tam giac SHN vuong tai H, c6: HK =

Bai 28. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC véi SA =2a, AB = a. Goi H 12 hinh chiéu vudng géc cia A
trén canh SC.

a) Ching minh SC vudng géc vi mit phang (ABH )

b) Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABH theo a

‘ HD» Giii

Hinh chép tam giac déu S.ABC, Goi O la tim cua tam giac

ABC= SO O(ABC)

a) Chimg minh SC vudng géc v6i mit phang (ABH )

Goi D la trung diém cua AB. Ta cé:

. [cDDOAB

{SO 0 AB(do SO O(ABC))
AH 0OSC

{AB 0SC(do ABO(SCD)

b) Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABH theo a

% SH O(ABH) = SH la chiéu cao cua hinh chép S.ABH

=1SH.S
3

= AB O(SCD)

X4

o

):> SC O(ABH)

o [P
% Thé tich: V ., AABH

% CD la dudng cao trong tam gidc déu ABC nén CD = #; ocC= %CD = % ; trong tam giac vudng
2

a3 _a33

3 3

% ASOC ~ ADHC ( hai tam giac vudng c6 cung chung géc C)

a3 aV33
_DH_DC_ . DCSO_ 3 3 _alll
SO~ SC sC 2a 4

SOC, c6: SO =+/SC* -0C*? :\/(za)2 _(
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< Tam gidc DCH vudng tai H, c6: HC =/ CD* - DH” :% = SH =SC-HC —77?
2
% Dién tich: S,,,, =~ AB.DH =~.a, ail _a V11
2 277 4 8
3
Vay th tich: V p, = SH.Spp = 3T
‘ 3 96
Luu y: Dé tinh thé tich V, . ta ciing c6 thé dua vao cong thirc ti sb thé tich:
Ta
VSABH - SH - 7 - 7 1 d3\/ﬁ
V—_E_z___’VSABC 2508 =
S.ABC a 8 3 12

Bai 29. Cho hinh hdp ding ABCD.A'B'C'D" c6 day 1a hinh vudng, tam giac A'AC vudng céan,
A'C =a. Tinh theo a

a) Thé tich ciia khéi tr dién ABB'C'

b) Khoang c4ch tir diém A dén mit phang (BCD')

HD% Gidi
Hinh hop dimg ABCD.A'B'C'D' nén AA' O(ABCD)
a) Thé tich ctia khdi t dién ABB'C'

Ta cé:
“ AA'0(ABCD)= AA'0AC; tam gidc A'AC vudng cin tai A nén AA'= AC “AC_a
V22
AC 1 _a
Tam giac ABC vudng tai Bnén AB=—==—=.—==—
RN
% B'C'UAB,B'C'0BB'= B'C'0(ABB') = B'C'la dudng cao tr dién ABB'C' va B'C'= AB :g
1 1 1 laa a _a\2
% Thé tich: V. —B'C'S,;p =—B'C'.—ABBB' =—.—.—.—
ABBCT T3 MBE 3 2 6222 48
b) Tinh khoang céch tir diém A dén mit phang (BCD") D’ c
Ta cé: \‘\3{ A
% (ABA') O(A'BC) (hién nhién (ABA') O(D'BC)) A’ . B
(ABA')n(A'BC)=A'B.Tu A, ké AHOA'B o
_ (AHOBC L
Nhu vay: = AH O(A'BC), hién nhién
AH OA'B

AH 0(D'BC) = d(A,(D'BC)) = AH
v o R . 1 _ 1 1 =£
» Tam gidc A' ABvuong tai A, c6: AR + VR A,,.

\/_

Vay: d(A,(D'BC))= AH =——

Bai 30. Cho khéi chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vudng cén tai A, AB = ax2,SA =SB =SC . Géc
gitta SA va mit phang (ABC) bang 60°. Tinh theo a

a) Thé tich ctia khéi t dién S.ABC
b) B4n kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC

i ) HDx Giai
a) Thé tich cua khoi tor di€én S.ABC

Chwong I. Khéi da dién 22 Phan tw luin



Hinh hoc 12 GV. Lw Si Phap

% Goi H 1a trung diém BC= HA = HB = HC (do tam gidc ABC
vuong cin tai A)

% Gia thiét: SA=SB=SC = SH O BC va

ASHA = ASHB = ASHC = SH 0(ABC) va SHA = 60"

% AABC vudng can tai A: AC=AB=a2 = BC=2a= AH =a
% ASHAvudng: SH = AH tan60° = a~/3

1 11 a3
3

< Thé tich: V, . = < SH-Saupe = SH.— AB, AC =

X/

b) B4n kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC

% Goi O, R lan luot 1a tAm, ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC = O thudc dudng thing SH
= O thudc mit phang (SBC) = R1a ban kinh dudng tron ngoai tiép ASBC

% ASHA taco: SA=—0 ~=2a=> ASBC déu
sin 60
2a  _ 2a4/3

J
L4

R=

25in60° 3

Bai 31. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, ABC =30 , SBC 1a tam giac déu canh
a va mat bén SBC vuong goc voi day. Tinh theo a

a) Thé tich khdi chép S.ABC

b) Khoang céch tir diém C dén mit phing (SAB )

7 , HD% Gisi

a) Theé tich khéi chép S.ABC

% Goi H 1a trung diém BC = SH 0 BC (do tam gidc SBC deu)
(SBC) O(ABC)

“<(SBC)n (ABC)=BC = SH O(ABC)
BC OSH

s Tacoé: BC=a= SH = # ; tam gidc ABC vudng tai A co:

[

AC = BCsm30°-E AB = BCcos30° =<

< Thé tich: V, . = 5 Lsus,,,. = - LsH.aBac=

b) Tinh khodng cach tir diém C dén mit phang (SAB)

% Tam gidc ABC vudng tai A va H 14 trung diém BC nén
HA=HB=HC = ASBH =ASHA= SB=SA=a

% Goi I 1a trung diém AB= SI J AB (do ASAB cén)

++ Tam giac vudng SBI c6:

2
s1=JsB —BI* = |sp - AB _ai3

4 4

N 1

Vs ac :gd(c,(SAB)).SAABC = d(C (SAB)) 3V anc - 6V unc _ a@

Spqs  SLAB 13

Bai 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a tam gidc déu va nam trong
mit phang vudng géc véi mit phang day. Tinh theo a

a) Thé tich khéi chép S.ABCD

b) Khoang céch tir diém A dén mt phang (SCD)
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HD» Giai

a) Thé tich khéi chép S.ABCD

% Goi H 14 trung diém AB = SH 0 AB (do ASAB déu)
(SAB) O(ABCD)

“1{(SAB) n (ABCD) = AB= SH UO(ABCD)

ABUSH
% Tam giac SAB déu nén SH ——\/_
R 1 1 a\/§ 5 a3\/§
* Vs ABCD — 3 ~SH. SABCD 5 2 a = 6

b) Tinh khodng cach tir diém A dén mat phang (SCD)
. [AB//CD
CD O (SCD)

Goi K 1a trung diém CD va I1a hinh chiéu vudéng géc cua H 1én SK.
HK OCD HI OSK
SH OCD HI OCD

= AB//(SCD) va HOAB < d(A.(scDp))=d(H,(scD))

= CD UO(SHK)= CD OHI(HI O (SHK)) + = HI 0(SCD)

SH.HK _a21
JSH?+HK? T

< d(A.(SCD))=HI =

Bai 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, canh bén SA vudng goc voi day, BAD =120" ,
M 1a trung diém cua canh BC va SMA =45° . Tinh theo a

a) Theé tich khoi chép S.ABCD

b) Khoang céch tir diém D dén mit phing (SBC )

q , HD» Gidi
a) Thé tich khéi chép S.ABCD
% ABCD 13 hinh thoi vA BAD =120° = ABC =60 = ABC déu = AM O BCva AM = #
2
< Dién tich: S ,pp = 2Sp5c = 2%AM.BC =4 2‘/5
+¢ Tam giac SAM vudng tai A c6 SMA =45° = ASAM vuong cantai A = SA=AM = a\/_
a’ S
% Thé tich: V, ,,p = 3 SA S isep = T
b) Tinh khodng cdch tir diém D dén mat phing (SBC)
AD//BC
= AD//(SBC)
BC O (SBC)
= d(D.(SBC))=d(A.(SBC)) a7
Goi H 1a hinh chiu vudng géc cita A 1én SM Aﬁ}m """""""""""""""" Gy D
BC OAM S
* = BC O(SAM )= BC 0 AH a
BCOSA
AH 0OBC
% = AH O(SBC) = d(A,(SBC)) = AH
o ooy = A 0(58€) = a{.(s5C) ; ¢
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V2 a6

+¢ Tam giac SAM vudng cén tai A nén AH = TAM =—

4
a6
4

Vvay: d(D,(SBC))=

Bai 34. Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C'c6 AB =a va duong thang A'B tao v4i ddy mot géc bang
60°. Goi M va N lan lugt 12 trung diém cta céc canh AC va B'C". Tinh theo a
a) Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’

b) B6 dai doan thing MN
7 “HDx»Giai
N ¢ a) Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’
N % AA' D(ABC):(EB/,(R)):@:w“
B’ / —
% AA'AB c¢6: AA'= ABtan A'BA = atan60° = a3
o X .. _ ' — 3a’
¢ Thé tich: V,p. 4 pe = AA"Spupc 0

,,,,,,,,,,,,,,,,,, -, b)DG dii dogn thing MN
AN M€ GoiK Ia trung diém BC = NK O (ABC)= NK OMK

% AMNK vuéng tai K, c6 MK :%:E,NK = AA' = a3

J13

& MN =+ MK? + NK> ="T

Bai 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a, SD = 370 . Hinh chiéu vudng géc ciia S trén

mit phang (ABCD) 1a trung diém cta canh AB. Tinh theo a
a) Thé tich khdi chép S.ABCD
b) Khoang cich tir diém A dén mit phing (SBD)

i ) HDx Giai
a) Theé tich khoi chép S.ABCD
% Goi H la trung diém cta AB, suy ra: SH [ (ABCD)
+» Xét tam gidc SAD vuong tai D, c6:

SH =~ISD* - DH? :\/SD2 - (AH? +AD?) = (3—"J2 —{(EJZ +a2J =a

2 2

) . 1 3
& Diéntich: S =AB*=a®.Thétich: V. _=—SH.S =%

ABCD S.ABCD 3 ABCD

b) Khoang céch tir di€ém A dén mit phang (SBD)

% Goi K 14 hinh chiéu vudng géc ctia H trén BD va E 13 hinh chiéu
vudng goéc cua H trén SK.

. . |DBOHK
%+ Ta co:
BD O SH

Ma HE O (SHK) — HE O DB Laic6: HE O SK .

= BD O(SHK).

Do dé: HE [(SBD)=> HE =d(H.(SBD))

<+ Ha trung diém ciia AB nén d(A,(SBD)) =2d(H.(SBD)) = 2HE
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—

s Xét tam gidc vudng HBK, c6: HK = HB.sin KBH =

_ 3a\/5

< Xét tam giac vudng SHK, c6: SK =~/SH* + HK* = 1

a2

a.——
Va HESK = SH.HK — HE=>0-0K _ " 4 _ 4@ Vay: d(A.(SBD))=2H _2a
SK 32 3 3
4

Bai 36. Cho hinh liang tru ABC.A'B'C"' c6 ddy la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc ciia A’ trén
mat phang (ABC ) la trung diém cua canh AB, géc giita duong thang A'C va mit day bang 60°. Tinh
theo a

a) Thé tich khéi tru ABC.A'B'C’

b) Khoang cach tir diém B dén mt phang (ACC'A')

HDx Giai
a) Thé tich khoi tru ABC.A'B'C’
Goi H 1 trung diém ctia AB. Suy ra: A'H [ (ABC)

N o IR T N e M ez B

: A'Cn (ABC) =C

% Xét tam giac vuong A'HC , cé:

a\/g 3a

A'H = CH .tan A'CH == tn 60° ==

_ 303\/5

=A'HS,, .=
DABC 8

b) Khoang céch tir diém B dén mit phing (ACC'A')

% Di¢n tich: §,,, . =

607

Vay Thé tich khoi tru 1a V

ABC.A'B'C!

Goi 112 hinh chiéu vuéng géc ctia H trén AC; K 14 hinh chiéu vudng géc ctia H trén Al
ACUA'H

— AC [ (A’HI) — AC O HK
AC O HI

% Ta co: {

HK OA'l

= HK O(A'ACC') = HK = d(H,(Acc’A’))
HK 0 AC

a3

¢ Nhu vay: {

s Xét tam gidc vudng AHI, c6: HI = AH.sinIX?—I = g.sin 60° :T
< Xét tam giac vudng A'HI , c6: ! - = 12 + 12 = 12 + 12 = 522 = HK = 30\/6
HK® HI* HA® 3a” 9a° 9a 26
16 4
% Do d(B,(acC'a’))=24(H,(acc'a’)) = 28K = 3“1\315

Bai 37. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, mit bén SBC 1a tam gidc déu canh
a va mit phing (SBC ) vudng géc voi mit phiang day. Tinh theo a
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a) The tich khoi chép S.ABC
b) Khoang cach gitra hai duong thang SA, BC

7 , HDx Giii
a) Thé tich khéi chép S.ABC
Goi H 1a trung diém BC. Tam gidc SBC déu nén SH 0 BCva SH = i
. |(sBc)n(aBC)=BC
% Ta c6: = SH 0(ABC)
SH OBC
2
* AABC vudng can tai A, nén AH = E =—. Diéntich: §,,, —lAH.BC =l.£.a =4
2 2 2 272 4
\/_ a’~\3

« Thé tich khoi chép 1a: V, ,, . = ; SH.S, 0 =

a_
4 24

UJI)—A

b) Khoang cach giita hai duong thang SA, BC

Goi K 1a hinh chiéu vudng géc cua H trén SA, suy ra HK [1SA

% Tacé: BC U (SHA) = BC U HK = HK la dudng vudng goc

chung cua BC va SA

«* Do d6: d(SA,BC) = HK . Xét tam giac vudng SHA, c6:
L1, 1 16 . a3

HK® SH® AH® 3d° 4

o3

Vay: d(SA,BC)= HK——

Bai 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng gbc voi day, SC tao day mot goc
bang 5150 . Tinh theo a

a) Thé tich khoi chép S.ABCD

b) Khoang céch tir diém B dén mit phing (SCD)

7 , HD» Giai
a) Thé tich khéi chép S.ABCD
s Ta co:
{SC n(aBcD)=C

SAD (ABCD)

= (sc.(aBcp)) = (sC.AC) = (sCA) = 45"
¢ ABCD la hinh vuong canh a nén AC = a\/E . Tam gidc vudng
SAC, ¢6 SA = AC.tan SCA = a2

1 a3\/§

% Thé tich khdi chép 1a V, =—S5AS

s ABCD 3 ABCD T
b) Khoéng céch tir diém B dén mit phang (SCD)
% AB//CD = d(B.(SCD))=d(A.(scD))

% Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cia A trén SD, c6: = AH 0 SD
< Do CD 0(SAD)= CD 0 AH . Suy ra: AH 0(SCD)

1 _ 1 + 1 _ 3
AH®* SA*> AD* 2d°

* d(A,(SCD)) = AH . Xét tam gide vuong SAH, c6:

a6

Vay: d(B.(ScD))=d(A,(scD)) = AH = >

Chwong I. Khéi da dién 27 Phan tw luin



Hinh hoc 12

GV. Lw Si Phap

Bai 39. Cho hinh ling try ABC.A'B'C'c6 d6 dai canh bén déu bang 24, ddy ABC 14 tam gi4c vudng tai
A, AB =a,AC = a3 va hinh chiéu vudng géc ctia dinh A" trén mit phang (ABC ) 1a trung diém cua canh

BC. Tinh theo a
a) Thé tich khoi chép A'.ABC
b) Cosin cua goc gitra hai duong thang AA',B'C'

i ' HD»= Giai
a) Thé tich khoi chép A'.ABC
Goi H 1a trung diém cua BC. Taco:% A'H [ (ABC) ;

& AMBC vudng tai A, ¢6: BC =VAB® + AC* =a* +3a* =2ava AH = %BC =a
s AA'HA vudng tai H, c6: A

AH =A'A’-AH? =38 => A'H =a\3
azx/g B’

2 2a

< Dién tich: S, . =%AB.AC :%.a.af =

° A oz —_ 1 ' — 1 az\/g — 03

% Thé tich: V,, .. _EA HS,, . —7§.a 3. 5 o

b) Cosin cua gdc gitra hai duong thang AA',B'C"' ‘ af3

Ta co: AR C
AA'IBB' [ ———— — a ‘

<& :>(AA',B'C')=(BB',BH)=B'BH =g H
BB'/ /|BH B

% NA'B'H vudng tai A' c6: HB'=+A'B*+A'H*> =2a=>ABB'H cin tai B'

% ABB'H c6: HB” = BH + BB”—-2BH.BB'cos¢ = cos@ = 2‘; =i

2a

Bai 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh 2a,SA =a,SB = a\/g va mit phang
(SAB) vudng géc voi mit phang day. Goi M, N 1an luot 13 trung diém cia cac canh AB, BC. Tinh theo a

a) Thé tich khéi chop S.BMDN
b) Cosin cua goc gitra hai duong thang SM, DN

i ' HD»= Giai

a) Thé tich khoi chép S.BMDN
Goi H 1a hinh chi€u cua S 1én AB. Ta c6:

(saB) O(ABCD)

(sAB) n (ABCD) = AB = SH 0O(ABCD)

SH OAB
= SH 14 chiéu cao ctia hinh chop
S.BMDN
% SA®+SB* =a’ +3a’ = AB> = ASAB vuong tai S. Do d6:
SM=A—2B=a=AB=MA
o A a 3
s ASAM déu—= SH :T
A _ 1 1 1 s
* Dién tich: SBMND - SBMD +SBND _ESBAD +ESBCD _ESABCD =2a
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3

% Thé tich: V. lepgs =4

S.BMDN 3 BMDN 3

ey

b) Cosin ciia goc giita hai duong thing SM, DN
Také ME//ND(EUAD)

Ta cé:
ME//ND o
@ = (SM,ND) = (SM,ME) =SME =¢
SMnME=M
2
o AAME'*ACDN:)A—MZE = AE :M :Cl_ :g
CD CN CD 2a 2

% SH 0 AE = SA [J AE (dinh 1i ba dudng vuong géc). SE =+/SA> + AE* =

;

% AAME vudng tai A, c6: ME =~ AM”* + AE”® :% =SE

% Ap dung dinh 1y cdsin trong tam gidc AME, co:

a
SE? = SM? + ME* ~2SM.MEcosp = cosp = =_2_=

l\) ‘

s
2

Bai 41. Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuong, AB = BC = a, canh bén

AA'= a\/E . Goi M 1a trung diém cua canh BC. Tinh theo a
a) Thé tich khoi lang tru ABC.A'I%'C '
b) Khoang cach gitra hai duong thang AM, B'C

) HDx Giai
a) Theé tich khoi lang tru ABC.A'B'C". Ta cé:
% ABC la tam giac vuong va AB = BC = a = AABC vuong cin tai B.
2

< Dién tich: S, :%BA.BC :%

2

ABC.A'B'C'

2
< Thé tich: V =AA'S,, =a\2 % =

b) Khoang céch giita hai duong thang AM, B'C

Goi E 14 trung diém ciia BB’.

% Khi d6 mit phang (AME) song song v6i B’C nén khoang céch giira
hai duong thang AM, B’C bang khoang cich giita B’C dén mit phang
(AME)

¢ Hon nita d(B'C;(AME)) =d(C;(AME)) = d(B;(AME))

Goi h 1 khoang céch tir B dén mp(AME).

+¢ Do tr dién BAME c6 BA, BM, BE d6i mt vudng gbc nén

L: 1 + ! + 1 :i+i+£:l:h:&

h* BA®> BM® BE® 4 4 4 & 7

Vay khodang cich gifta hai duong thing AM va B’C 1a g

Bai 42. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 13 hinh thang, BAD = ABC =90°, AB=BC =a,AD =2a,
SA vudng géc voi day va SA =2a. Goi M, N lan luot 1a trung diém cta SA, SD.

a) Chirng minh ring BCNM 1a hinh chit nhat
b) Tinh thé tich ctia khdi chép S.BCNM theo a

HDx Giai
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a) Ching minh rang BCNM 14 hinh chir nhat

¢ MN la duong trung binh cua tam gidc SAD
MN //AD

1 = MN//BC va MN =BC =a
MN =—AD =a

= BCNM la hinh binh hanh (1)

BC UAB
{BC LSA
< Tu (1) Ya (2) suy ra BCNM 1a hinh chir nhat
b) Tinh thé tich ctiia khoi chép S.BCNM theo a
oS =280 =V, =2V,

7
’0

X/

= BC O(SAB) = BC OBM (2)

BCNM S.BCNM S.BCM
. _ 1 _1 21 1 _ 1 _a
4 VtSﬂBCM _VCSBM _ECB'SASBM _ECB'SASAB —ECBESAAB —E.a.a.Za —g
3
o A 2. X JORET _a
% Vay thé tich khéichopla V, , . = 3

Bai 43. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, mit bén SAD 14 tam giac déu va
nam trong mit phang vudéng goc véi day. Goi M, N, P lan lugt 14 trung diém cia céc canh SB, SC, CD.
a) Ching minh rang AM vudng géc voi BP

b) Tinh thé tich cta khdi tr dién CMNP theo a

. HDx Giai
a) Chirng minh rang AM vudng géc v&i BP
Goi H la trung diém AD. Tam giac SAD déu = SH U AD

(sap) O(ABCD)

<4(SAD) n (ABCD) = AD = SH 0O(ABCD) = SH O BP (1)
SH 0AD

% Hinh vudéng ABCD, P 14 trung diém ctia BC va H 1 trung S

diém AD= ACDH =ABCP = B, =C,

Ma: B +P=90" = C,+P=90° = I=90"

Hay CH OBP (2)

< Tir (1) va (2) suy ra BP O(SCH)
MN/SC

. |ANTICH AMN)//(SCH

o NMaav=y = (AMN)/I(ScH)
MN,AN O (AMN)

< Suy ra: BP O(ANM) = BP 0 AM

b) Tinh thé tich cta khdi t&r dién CMNP theo a

Goi K 1a giao diém ciia AN va BH = K 1 trung diém BH A B
MK |/ /SH 1
— MK [ (ABCD)
SH [ (ABCD) H I
. _ 1
K VCMNP - VM‘CNP _EMK 'SACNP D P C
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% ASAD déu :>SH=&:>MK21SH=Q
2 2 4
1 laa a
% S§ =—cNep==-44=4
ACNP— o 222 8
2 3
Vay: Vo =Viyon =+ af3 @ _a'J3

CMNP M.CNP 3 : 4 : 8 96

Bai 44. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Goi E 1a diém ddi xing
ctia D qua trung diém ctia SA, M 1a trung diém ctia AE, N 1 trung diém cta BC.

a) Ching minh rang MN vudng géc v6i BD

b) Tinh khoang céch giita hai duong thiang MN va AC theo a

‘ HDx» Giai
a) Chirng minh rang MN vudng géc v6i BD
< Goi 0 1a giao diém ctia AC va BD. Hinh chép tir gidc déu S.ABCD = SO [(ABCD)

MP//AD
. MP//NC
% Goi P la trung diém cua SA. Trong tam giac EAD c6: 1 a =
MP:EAD:E MP =NC
= MNCP la hinh binh hanh
MN//CP
= MN //(SAC) (1)
cp 0(SAC)
BD UUAC
X3 = BD 0(SAC) (2) E 3
BD [0SO /
s Tu (1) va (2) suy ra BD [0 MN q
b) Tinh khoang cach gitra hai duong thang MN va AC theo a MK 4Py
% MN//(SAC) = d(MN.AC)=d(N.(sAC)) \ St
B 1
2 NB=2E 5 a(n,(sac)) =L a(B,(sac)) =LBp =22 | AT
2 2 T LAY
aN?2 S
% Vay: d|MN,AC)= 0™
1y ( ) 4 (7
B N

Bai 45. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 13 hinh thang, BAD = ABC =90°, AB = BC = a,AD =2a,

SA vudng gbc voi ddy va SA = a\/E . Goi H 12 hinh chiéu cta A trén SB.
a) Chung minh rang tam giac SCD vudng

b) Tinh khoang céch tir H dén mét phang (SCD)theo a

HDx Giai
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a) Chirng minh r:img tam gidc SCD vudng
Goi I 1a trung diém ctia AD
s IA=IC =1ID =a—= AACD vudng tai Chay AC OCD(1)
< SAO(ABCD)= SACD (2)
s Tu (1) va(2) suy ra CD OSC hay ASCD vudng tai C
b) Tinh khoang céch tir H dén mét phang (SCD)theo a
+ Trong tam gidc SAB ta c6:
SA> SH _ SA’
e
SB~ SB SB
% ASAB vudng tai A, c6 SB> =SA® + AB*> =3a’

SH.SB=SA*> = SH =

Do d6: & = 2i = 2
SB 3a* 3
< Goi d,va d, lan luot 1a khoang céch tir B va H dén mat phang (SCD). Khi d6: d, //d, nén
d
2 = S_H = % d2 = %dl
d SB 3 3
1 3V SA.S | .
* Vi oA Spgy > d, =B =MD 5 =—ABBC=—;
wes ne l SASCD SASCD ) 2
Sasco =%SC.CD = %x/SA"‘ +AC? NIC*+ID* = %\/SAZ +AB* +BC* NIC* +ID* =2

2
a2.%

% Suyra: d, = 2 - g. Vay khoang cach tir diém H dén mit phang (SCD) la: d, = %dl =%

a2

Bai 46. Cho hinh try c6 cdc ddy 1a hai hinh tron tim O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va bang a.
Trén duong tron tam O lay diém A, trén duong tron tdim O' lay diém B sao cho AB =2a . Tinh thé tich

cua khéi tir dién 00' AB theo a

HDx Giai

K¢ duong sinh AA'. Goi D 1a diém ddi ximg ctia A' qua O'va H 13 hinh chiéu ciia B trén duong thing

A'D

% Dé tinh thé tich ctia khdi tr dién OO’ AB, ta tinh thé tich khéi chép B.AOO'

& {BH HAO gy 0(400'A") hay

BH O AA'

BH 0(A00") = BH 1a chiéu cao hinh chép B.A0O".
. 1

%V, 00 =5 BHS,,

% AAOO'vudng cén. S, = %AA A0 = %

% AA'AB vuong, c6: A'B=+AB> - AA" :a\/g

% NAA'BD vuong, c6: BD=\A'D*-A'B* =

f

BD =BO'=DO'=a= ABDO' d&u = BH =<

o

@
2 12
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Bai 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chi¥ nhat véi AB =a,AD = a\/g, SA=avaSA
vudng géc voi mit phang (ABCD) . Goi M va N 1an luot 1a trung diém cta AD va SC; I 14 giao diém cua
BM va AC.

a) Ching minh rang mit phang (SAC ) vudng géc voi mit phing (SMB)

b) Tinh thé tich cta khoi tor di€n ANIB theo a

HDx Giai
a) Ching minh rang mit phang (SAC ) vudng géc voi mit phing (SMB)
< SAO(ABCD)= SAUBM (1)

B oY 2

‘:‘ADZa\/E:AM:a 2AM= 2 :_zvéﬁziz_z
2 AB a2  BC g2 2

:%:%:MBM dong dang véi ABCA = ABM = BCA

@ BCA+BAC =90" = ABM + BAC =90° = AIB=90° hay BM 0 AC (2)
< Tir (1) va (2) suy ra BM O(SAC) = (SBM) O(SAC)

b) Tinh thé tich cta ghéi tr dién ANIB theo a

¢ Goi H la trung diém AC = NH la duong trung binh cta
ASAC = NH //SA va SAO(ABCD) = NH O(ABCD) hay

NH 0O(ABI). NH 1 chiéu cao hinh chép N.ABI

R 1 ) _SA _a
* VN‘ABI _ENH'SAABI’ NH _7_5
1 1 1 a3

< NBM , c6: s=—+ s> Al =——
Al° AB° AM
3a’ a6

% AABI,c6 BI* = AB*-AI* =d° —7:»31 =

2
S, Ly ar=l oo al3 a2
2 273 3 6
R _loa aZ\/E _a3\/§
VO Ve 53576 T 36

Bai 48. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA =2a va SA vudng géc v6i mit
phang (ABC) . Goi M va N 1an luot 12 hinh chiéu vudng géc ciia A trén cdc duong thang SB va SC. Tinh
thé tich cua khdi chép A.BCNM theo a

HD= Giai
< Goi K la trung diém BC = BC 0 AK va BC 0SA = BC 0(SAK)

{AH 0SK

% Trong tam gidc SAK, ké AH 0 AK . o= AHD (SBC) hay AH O(BCNM) = AH 1a chicu

cao cua hinh ch6p A.BCNM

33
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»V :lAHS

A.BCNM 3 “~BCNM
. s ., , 1 1 1
«» Xét tam giac SAK c6: ~=—>1 .
AH SA® AK
I U SR :AHzgaﬁ

(24) (afI 124’ Ji9

% Hai tam gidc SMN va SBC c6 chung géc S nén ti sé dién tich

ctia chiing bang ti s6 cac canh bén. S = %SM SN sing' ,

ASMN

S
S ose :lSBSCsmS = ASMN —&ﬂ
2 S SB SC

ASBC
2 2
% Xét tam gidc SAB: SA* =SM.SB = SM_SAT__ SA =4
SB SB® SA°+AB* 5
2 2
% Xét tam gidc SAC: SA> = SC.SN :ﬂ L — _4
sC sc? SA2 +AC* 5

S 16 9
Suy ra: &M = — — ¢ =S
SASBC 25 BCNM 25 ASBC
2
% Xét tam gidc SAK c6: SK =~/SA® + AK? =, [4d’ +3% = “*/25
o leepe=t a\/_ _ 19 I 19 94219
asse =5 202 4 BONM. 25" 4 100

1 2a\/_ 9a2\/_ 3a3\/_
ABCNM - 3 \/_ 50

Ciach khac: Ap dung cong thuc ti s6 thé tich, ta co:

Vay thé tich khéi chép 1a V

Vaun _ SA SM SN E —E
a VS AMN VS ABC
Vs.ac SA SB SC 25 : 25 S
9 . 2\/_ a3\/§
= V A..BCNM =E'VSAABC' Ma VSABC 3 SAS —5 2a. 7 -

3 3
Vay thé tich khéi chép 12 V, ..., _2% % = 3“5({

Bai 49. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC vudng tai C ¢c6 AB = 20,6479 =30°; SA=2a va SA vuong
gbc voi miat phang (ABC ) . Goi H va K 1an luot 12 hinh chiéu vudng géc ciia A trén cic duong thiang SB
vasC. '

a) Tinh thé tich cua khoi chép H.ABC theo a

b) Chimg minh ring AH 0SB va SB 0(AHK)

¢) Tinh thé tich ctia khdi chép S.AHK theo a

HDx Giai
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a) Tinh thé tich ctia khdi chép H.ABC theo a
Cich 1.

% Trong mit phang (SAC) , ké HI song song v6i SA = HI [ (ABC)

1
Vay V, e 3HI.S

DAABC
Ta cé:
1
% AC=ABcos30° =a\3.5,,,. =— AB.AC.sin30" =232 3
2 2
o HI _HC _HCSC _AC’ _  AC* _3a’ _3 :H1_6_a
SA SC  SC*  SC* SA’+AC: i 7 7
A 1 6a azf 3\/5
Vay: Viwwe =377 7
1

Cleh 2.V, e =Vy e =7 BCSyupe
b) Chig minh ring AH 0SB va SB (AHK)

AH OSC
Ta c6: % = AH 0(SBC) = AH 0SB

AH 0 CB(do BC O(SAC))

SB O AH
3 = $B O(AHK)
SB O AK
¢) Tinh thé tich ctia khdi chép S.AHK theo a
Cach 1.
o Voang A SH SK _1 SH _1 SHSC _1 _ SA* _2
Viwy SA'SCSB 27SC 27 5C°  2'SA*+AC* T
1 1. & a A3 2 243
SV o= JOAS e T2 = VY Y S s

Cich2:V,, = ;SK.SAAHK

Bai 50. Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C' c¢6 ddy ABC la tam gi4c can v6i AB=AC =a,BAC =120°,
mit phing (AB'C') tao véi day mot géc 60°. Tinh thé tich V cta khéi lang tru di cho.

i HD» Giai
Goi I 1a trung diém cua B'C'. Suy/r\a: A C
(AB'C'),(AB'C') = (A'L,IA) = A'TA = 60"
Ta c6: A'B'I 1a nita tam gidc déu nén \\:\ 3
Ar=2, Bl—i:BC =a3 = Syepe L arge=aP3 ME
2 2 4
\/§ 3a’

Talai c6: AA'= A'Ttan60° = 5 . Vay V=AA'S, »c :?

Bai 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB=a, BC =2a, SA vudng goc voi
mat phang day va SA = a. Tinh khoang cach gitta hai duong thang AC va SB.

HDx Giai
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Dung diém E sao cho ACBE 12 hinh binh hanh,
Khi d6: AC//EB = AC//(SBE).
= d(AC,SB) =d(AC,(SBE)) =d (A,(SBE)).
Ke Al OEB(IDEB),
k¢ AH OSI(HOSI)= d(A,(SEB)) = AH.
1,1 _ 1 1_5

) 1
Tam giac ABE vuOng tai = + = ="
g gt Al AB* AE* 4d* o 44°

Xét ASAI , ta co:
1 1 1 1 5 9 2
= + —+ = =AH ==a.

AH?> SA* A’ & 4a° 4d° 3
Vay: h=d(AC,SB) :2—3“.

Cdch 2. V& hinh hQp chit nhét c6 ba canh lién tiép AB.AD, AS ( S D'
nhu hinh v& ) thi SB|| (ACD"). ! f
= d(SB,AC) =d(SB,(ACD") =d(B,(ACD")=d(D,(ACD") =} p' ,'

(vi B, D 14 hai diém d6i xtmg nhau qua O ) . /

I, A i/: ,,,,,,,,, 1& ,,,,,,,,,, N >
Do DA,DC,DD' dbi mot vudng goc suy ra N S e
t_ 119 2
B DA> DC®> DD” 44’ 3 B ¢
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CHUONG 1. KHOI PA DIEN

PHAN TRAC NGHIEM
Cau 1: Cho khdi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao /. Tinh thé tich V ctia khdi tru di cho.
A.V=Bh. B.V= éB.h. C.V=Bh D.V= %B.h.

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai A va B; biét AB=BC =a,
AD =2a, hai mit phing (SAB) va (SAC) cung vudng goéc voi day, goc gitta SC va (ABCD) bang

60°. Thé tich khbi V cua chép S.ABCD .
A. V=£a3. B. V=ﬁa3. C. V=£a3. D. V=£a3.
3 3 2 6
Cau 3: Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang 12 va G 14 trong tAm ctia tam gidc BCD. Tinh thé tich V cua
khdi chép A.GBC.
A.V=6. B.V =4, C.V=3. D.V =5.
Cau 4: Cho khdi hop ding ABCD.A'B'C'D', trong 46 ABCD 1a hinh thoi c¢6 hai duong chéo
AC =a,BD = aJ3 va ¢6 dudng chéo ciia hinh hop AC' = a~/3 . Tinh thé tich V ctia khéi hop da cho.
3 3 3
A v=2Y0 B yv=CV3 c.v=2Y6, D.V =a'\5.
2 2 3
Cau 5: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, ABC =30°, SBC la tam gidc déu canh
a va mdt bén SBC vuodng goc voi day. Puong cao A ha tir dinh C trong tam gidc SAB theo a la.

a\/ﬁ av13 a 2a\/E
2 3

A. h= . B. h= C.h= 3.
4 4
Cau 6: Cho hinh lang try tam gidc déu. Néu ta ting c}liéu dai cua canh day Ién gip hai lan thi thé tich cua
khoi lang try thu dugc bang bao nhiéu lan thé tich khoi lang tru ban dau?

A. 4 1an. B. 8 lan. C. 2 lan. D.i lan.

D. h=

Cau 7: Hinh lang tru tam giac déu co bao nhiéu mat phang d6i xung ? i
A. 4 mit phing. B. 1 mat phang. C. 2 mdt phang. D. 3 mit phéng.
Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng goc voi day, SC tao day mdt goc
bang 45°. Khoang cach & tir diém B dén mit phang (SCD) tinh theo a la.
A n=23 B. =20 c.n=26. p. h=23
6 6 3 3
Cau 9: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB=a, BC =a\/§ , SA vudng
géc véi mat phang ddy. Biét goc giita SC va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi V cita chop S.ABC .
3 3
Av=L, pv-23, Ved. v==L
2 3 3
Cau 10: Cho hinh chép déu S.ABCD day 1a hinh vudng canh a va canh bén tao voi ddy mot géc 60°. Tinh
dién tich xung quanh S, cua hinh nén ngoai tiép hinh chép.

Lo

A.S, =" B. S, =m. C. S, =27, D. s, =2ma.

xq

Cau 11: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giic déu canh a. Hinh chiéu vudng géc ciia S 1én mit
phéng (ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc gitta duong thang SC va mit phang

(ABC) bang 60°. Tinh khodng cach A giita hai dudng thang SA va BC.
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A.h:a\éﬁ. B.h:a\{lﬁ. c.h:“?. D.h:“?

Cau 12: Cho hinh ling truy ABC.A'B'C" ¢6 ddy 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cta A’

trén mat phang (ABC ) la trung diém ctia canh AB, géc giira duong thang A’C va mit day bang 60°. Thé
tich Vkhoi tru ABC.A'B'C’ theo a la.

33 SER
B

B.V=——a. C.v=
4

ﬁcf. D.V =§a3.

8 8
Cau 13: Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C' c¢6 diy ABC la tam gidc vubng tai A . Biét
AB=a,AC =a~/3 va mit bén BB'C'C 1a hinh vudng. Khoang cich h giita hai duong thing AA’va
BC' tinh theo a 1a.

AV =

A =23 B. h=2a, c.h=22 D, h=Y3
3 2 2 2
Cau 14: Cho hinh chép S.ABCcé diy ABCla tam gidc déu canh a. Hai mit bén (SAB) va (SAC)
vudng goéc voi mat diy. Canh bén SB toa véi mat ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V ciia khdi chép

S.ABC.
3 3 3

A.v=‘“/€. B.v=%L. C.V=d. D.v=“‘/§.
6 4 12

Cau 15: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gi4c vudng can tai B, AB=a. Goi I 1a trung diém
AC, tam gidc SAC can tai S va nam trong mat phang vudng goc voi day; biet goc gitra SB va mat
phang day bang 45°. Thé tich V khdi chép S.ABC theo a la.

3 12 6 12

B.V=—a. C.V=—a. D.V=
Cau 16: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' ¢6 ddy la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vudng géc cua A’

A V=

trén mit phang (ABC ) la trung diém cua canh AB, géc gitra duong thang A’C va mit ddy bang 60°.
Khoang céch & tir diém B dén mat phang (AC C'A ) tinh theo a la.

30@ _ 3a\/ﬁ a\/E a\/E

A. h= . B. h . C.h= . D. h= .
13 13 39 13
Cau 17: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD hinh vudng canh a, mit phang (SAB) vudng goc voi mat

phang diy, SA =SB, gbc gitta duong thing SC va mit phang day bang 45°. Thé tich V cta khdi

chop S.ABCD theo a la.
V5 J6 . J5

A.V:£a3. B.V=—"¢a'. C.V=-—-qc. D.V="24".
5 5 5 6

Cau 18: Cho hinh lang try tam gic déu. Néu ta ting chiéu cao ciia lang try 1én gip hai lan thi thé tich ctia
khoi lang try thu dugc bang bao nhiéu lan thé tich khoi lang tru ban dau?

A. 6 1an. B. % lan. C. 4 lan. D. 2 lan.

Cau 19: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, canh bén SA vudng goc véi day,
BAD =120°, M 1a trung diém ciia canh BC vi SMA =45°. Thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo a 1a.
A V=24 B.v=2. C. V:£a3. D.v==
3 12 4 4
Cau 20: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, mat bén SBC 1a tam giic déu
canh @ va mit phang (SBC ) vudng géc voi mit phang day. Khoang céch h giira hai duong thang SA, BC
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tinh theo a la:
A n=23 B.j =22 c.n=aV3. b, h=3
2 4 8 3
Cau 21: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, AC = 2a,A/C\B =30°. Hinh chiéu

vudng géc H cua dinh S trén mat ddy 1a trung diém cia AC va SH = a2 . Thé tich V ciia khéi chép
S.ABC dugc tinh theo a la.

J6 3 V3 V6 3, D. V=¥a3.

A V=—uoa. B.V=""{". C.V=—a
3 2 6

Cau 22: S6 dinh ctia mot hinh bat dién déu 1a.
A. 8. B. 10. C. 6. D. 12.
Cau 23: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc voi mat

phang ddy. Biét thé tich cua khdi chép S.ABCD theo a la V =§a3. Géc a giira duong thang SD va
mit phang (SAB) 14 bao nhiéu do ?
A. a=90". B. a =30". C. a=60". D. a =45".

av'13
2

Cau 24: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SD = . Hinh chiéu cta S 1én

(ABCD) 1a trung diém H ctia AB. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD.

3 3 3 3
A.V:”“/E. B.V:“*/g. c.v=2% pD.v=2%,
3 4 3 6

Cau 25: Thé tich V cua khdi bat dién déu canh a 1a.

h h e

A V="S"U4(2, B. V=24 C.v=24'. D. V=84".
3 6 2

Cau 26: Néu mot hinh chép déu c6 chiéu cao va canh déy ciing ting 1én n 1an thi thé tich V ciia n6 ting
lén.
A. n* lan. B. 21” lan. C. n’ lan. D. 2n° lan.
Cau 27: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c¢6 day 1a tam gidc déu canh g, goc giita canh bén va mat day
bang 30°. Hinh chiéu cta dinh A’ trén mit phang (ABC) tring voi trung diém cta canh BC. Tinh thé
tich V ctia khéi lang tru da cho.
3 3 3 3
Av=aB By =2Y3 cv=aV3 b,y =93
3 8 24 12
Cau 28: Mot khdi chop tam gidc c6 céc canh ddy bang 6, 8, 10. Mot canh bén c¢6 do dai bang 4 va tao véi
day mot géc 60°. Thé tich V cta khéi chép d6 1a.

A. V=83 B. V =1643. C.v="2 D. V="

Cau 29: Mot hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang a va canh bén tao voi mat phang day bang mot
gbéc a . Thé tich V cua khoi chép la.
a’tana a’cota _acota _a'tana

. B.V= . . .
12 12 8 24

Cau 30: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai B, AC =2a, ACB =30°. Hinh chiéu

vudng géc H cua dinh S trén mét déy 1a trung diém ctia AC va SH =av/2. Khoang céch A tir diém C dén
mat phang (SAB) dugc tinh theo a la.

2a\/& 2a\/§ _ Za\/g 2a\/ﬁ

A h= . B. h= . C.h . D. h=
11 11 11 11

A V=
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Cau 31: Cho hinh tir dién déu canh bing 2. Chiéu cao 4 cua khdi tir dién 1.
A. h=2./3. B. 1 =26. C. h=+/6. D.hz?.

Cau 32: Cho khéi chép tam giac S.ABC, ddy ABC 1a tam gic vudéng cAn AB = AC, canh bén SA=3a
tao voi mat phang day mot goc 30°. Biét thé tich ctia khoi chop bang a’, tinh d6 dai canh AB.

A. AB=a. B. AB=2a. C. AB=a3. D. AB=a\/2.
Cau 33: S6 canh ctia hinh muoi hai mat déu 1a.

A. 20. B. 12. C. 30. D. 16.
Cau 34: Cho khdi chép c6 day n_gidc. Trong cic ménh dé sau ddy, ménh d& nao ding ?

A. S canh ctia khbi chép bang n+1. B. S6 dinh cua khdi chép bang 2n+1.

C. S6 mat ciia khbi chép bang 2n. D. S6 mit khdi chép bang s6 dinh ciia né.

Cau 35: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B, AB =a. SA vudng goc vdi mit
phang (ABC), gbc gitra hai mdt phang (SBC) va (ABC) bang 30°. Goi M la trung diém ctia canh SC.
Thé tich V ctia khdi chép S.ABM theo a 1.

L, 5, 5,

A.V=—a B.V=—a". C.v= . D.V=
4 12 18 36
Cau 36: _
A. cos¢ :L. B. cos¢ =£. C. cos¢ =@. D. cos¢ =£.
J13 4 4 13

Cau 37: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh a, SD = 370 . Hinh chiéu vuéng géc ctia S trén

mit phang (ABCD) 1a trung diém cta canh AB. Khoang cach & tir diém A dén mat phang (SBD) theo a

N

la.

A. h= B. h= C.h= D. h=—.

2
4 4 3
Cau 38: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c6 ddy 1a tam gidc déu canh 24, géc giita canh bén va mat day

aN?2 3a\/5 a 2a
= .

bang 60°. Hinh chiéu ctia dinh A’ trén mat phang (ABC) tring véi trong tim ciia tam gidc ABC. Tinh
thé tich V ctia khéi lang try di cho.
a3 cv=2¥
4 2
Cau 39: Cho hinh liang tru ABC.A'B'C" ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AC =2a. Hinh chiéu
vudng géc cia A’ trén mit phang (ABC) 1a trung diém ciia canh AC, duong thing A’'B tao véi mit phang
(ABC) mot géc 45°. Thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A'B'C' duoc tinh theo a 1a.

A V=4 B. V=%a3. C. V=24, D. V =224,

A. V = 4’3 B.V= D. V =24°/3.

J6

Cau 40: Cho hinh chép déu S.ABCD day 1a hinh vudng canh a va biét thé tich khdi chép 1a V =?a3.

Tim a la gbc tao bdi canh bén va mat day.

A. a=90". B. a =30". C. a=45" D. a =60".
Cau 41: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng gbc voi mat
phang ddy. Puong thang SD tao v6i mit phang (SAB) mot géc 30°. Thé tich V ciia khdi chép S.ABCD

theo a la.
2, NER 33,

A.V=£a3. B.V=—a C.V=—a D.V=——a’.
3 3 5 2
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Cau 42: Thé tich V ctia mot khdi chép c6 dién tich ddy B va chiéu cao h 1a.

AV =éB.h. B.V =%B3.h. C.v =%B.h. D. V=B.h.

Cau 43: Cho khdi chép S.ABCcé day ABC 1a tam gidc vudng can tai A, AB = aN2,SA =SB =SC . Géc
gifta SA va mat phang (ABC) bang 60°. Thé tich V clia khéi tr dién S.ABC theo a la.

J3 3 B, 23

A V=""0 B.V=""{". C.Vv=—u’. D. V="
2 3 3

Cau 44: Cho hinh chép S.ABC c6 mét bén SBC la tam giac déu canh a, canh bén SA vudng goc voi mat
phang day. Biét BAC =120°. Thé tich V ctia khéi ch6p S.ABC theo a la.
3 3 3 3
a3 By =3 cv=a2 b,y =2
24 8 12 36
Céu 45: SO dinh cta hinh mudi hai mit déu la.
A. 12. B. 20. C. 15. D. 30.
Cau 46: Cho hinh chép S.ABC c¢6 didy ABC 1a tam gidc déu canh a, SA vudng géc voi miat phang day;
géc giita (SBC) va (ABC) bing 30°. Thé tich V ctia khdi chép S.ABC theo a 1a,
A.V=£a3. B.V=£a3. C.V=&a3. D.V=£a3.
24 24 15 2
Cau 47: Khi chiéu cao ctia mot hinh chép déu ting 1én n 1an nhung mdi canh day giam di n 1an thi thé
tich V cua né.
A.Tinglén (n—1) lan. B.Khong thay déi. C. Tang 1én n 1an. D. Giam di n 1an.
Cau 48: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc véi mat
phang day, géc giita mat phang (SBD) va mit phang ddy bang 60°. Tinh thé tich V cua khdi chép
S.ABCD theo a la.

3 3 3 3
A.V:‘“@ B.V:‘“g. C.V:‘“@ D.V=a\/5.
12 6 6 6

Cau 49: Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, AB =a,AD = a\/g ,SA vuong goc voi day va
mit phang (SBC) tao véi ddy mot géc 60°. Tinh thé tich V ciia khdi chép di cho.

a3 \/§a3

A V=

A.V =3a". B.V=a. C.V=—. D.V=
3 3
Cau 50: Thé tich V cta khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét AC' = av/3.
A. V=¥a3. B. V =334 C. V:%cf. D.V=d.

3
a

Cau 51: Cho khodi chép déu S, ABCD c6 AB =a. Thé tich ciia khéi chép bang 2 Tinh khodng cich

h tir diém C dén mat phang (SAB).

A h=24, B, h=2. c.p=2al3 D, h=242
3 3 3 3
Cau 52: Cho hinh chop déq S.ABCD dy 1a hinh vudng canh a va canh bén tao véi day mot géc 60°. Thé
tich V ctia khoi hinh chép deu theo a la.
V6 V6

J6 | V6

A.V=—uoa. B.V="o4" C.V="o0’. D.V=—ouo".
4 3 6 2

Cau 53: Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 12 V. Trén cac doan SA,SB,SC lay lan lugt cic diém A',B',C'
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sao cho SA=2SA', SB=3SB',SC =4SC' . Tinh thé tich V' ctia hinh chép S.A'B'C’ theo V.
Av=Y B.V =L cv=" p.v="
3 12 72 24
Cau 54: Cho tir dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD d61 mdt vudng géc voi nhau; AB =6a,AC =7a
va AD =4a. Goi M, N, P tuong tng la trung diém céc canh BC, CD, DB. Thé tich V cua tt dién AMNP
1a.
_ 3 28 3
A.V=Ta. B.V=?a. C.V=14a". D.V=—a.
Cau 55: Néu ba kich thudc ctia mot khdi hinh hop chir nhat ting 1én k 1an thi thé tich ciia n6 ting 1én.
A. k* lan. B. 3k’ lan. C. klan. D. k* lan.
Cau 56: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, BA=3a, BC =4a; mit phang
(SBC)vuong goc voi mit phing (ABC). Biét SB=2a+3va SBC=30. Thé tich V cia khéi chop
S.ABC theo a 1.
3

AV =234, B. v:7a3. C. V=324, D. V=254

Cau 57: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat véi AB =2a, AD = a. Hinh chiéu cua S 1én
(ABCD) 1a trung diém H cua AB, SC tao v6i mat ddy mot géc 45°. Tinh thé tich V cta khéi chép
S.ABCD.

3 3 3 3
A V=22 B,y =343 c.y=32 D,y =202
3 4 2 3
Cau 58: Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng géc véi mit

phing ddy. Biét BAC =120°. Khoang céch A tir didm B dén mt phing (SAC) theo a 1.

A h=2L B.h=2. c. h=22
12 6 6

Cau 59: Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC 1a tam gi4c déu canha. Hinh chiéu vudng géc cta S 1én mat

phing (ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Géc gitta duong thang SC va mat phang

(ABC) bang 60°. Thé tich V cta khéi chép S.ABCtheo a la.

7
A.V:ﬁaf. B.V="oC0 C. V:£a3. D. V:£a3.
12 7 7 12
Cau 60: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, ABC = 30°, SBC la tam giac déu
canh a va mat bén SBC vudng gboc véi day. Thé tich khoi V cua chép S.ABCtheo a la.
3 3 3 3
Av=L, B.V=" c.v==, D.v=_.
4 32 8 16

Cau 61: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A va SC =2a\/g . Hinh chiéu
vudng ctia S trén mit phang (ABC ) la trung diém M ciia AB. Géc giita dudng thang SC va (ABC ) bang

. D.h=2.
4

60° . Dién tich S ctia tam gidc ABC tinh theo a 1.
2

A. S:%. B. S =2.154". C. $=24". D.S=d’.
Cau 62: Mot hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bang a3 va canh bén tao v4i mit phang diy bang
mot géc 60°. Thé tich V ctia khéi chép 1a.
3 3 3 3
A V=22 B. V=22 c.v=22 p.v=2%
8 2 12 4
Cau 63: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, mit bén SBC 1a tam giic déu
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canh ¢ va mit phang (SBC )Vuéng gbc voi mit phang ddy. Khoang cach A tir diém C dén mit phang
(SAB) tinh theo a la.

A.h:aﬁ. B.h:a@. C.h:“@. . _a\/ﬁ.
21 3 21 7
Cau 64: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C’D’ canh a tim O . Tinh thé tich V khéi tir dién A’ ABC.
3 3 3 3
Av=L B.v=2L. c.v=2L, D.v=‘“/§.
8 12 6 3

Cau 65: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABCla tam giac déu canh a, SA vudng géc véi day. Goc giita SB
va mat day bang 60°. Tinh khoang cich d giita AC va SB theo a.

A =3 B. g =15 c.a=15 D. 4=
2 15 5 5
Cau 66: Tong dién tich cic mit ciia mot hinh 1ap phuong bang 150. Tinh thé tich V cua khéi lap phuong
do.
A. V=125, B. V =145. C.V =25 D. V =625.
Cau 67: Cho hinh ling try d&u ABC.A'B'C'c6 AB =a va dudng thing A'Btao véi ddy mot goc bang
60°. Goi M va N lan luot 1a trung diém ciia cac canh AC va B'C'. D¢ dai doan thing MN theo a 1.

a13 a13 a13 a13
4 2 6 3

A. MN = B. MN = C. MN = D. MN =

Cau 68: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, canh bén SA vudng goc véi day,
BAD =120", M 1a trung diém cta canh BC va SMA =45°. Khoang cach & tir diém D dén mat phing
(SBC) theo a la.
h:&. B, h= 0 C.h:"*/g. D. h-i

4 4 3
Cau 69: Cho hinh ling try déu ABC.A'B'C'c6 AB=a va duong thang A'B tao voéi day mot géc bang
60°. Goi M va N lan lugt 12 trung diém cia cic canh AC va B'C'. Thé tich V khdi ling tru
ABC.A'B'C'theo a 1a.

3
Av=37 B.V=£a3. C.v=124 D. V=3¢
4 4 8 2
Cau 70: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, cic mit phfmg (SAB),

(SAD) cing vudng goéc v6i mit phang ddy, con canh bén SC tao v6i mit day mot g 30°. Thé tich V ciia

khdi chép S.ABCD 1a.
A.V=§a3. B.V=@a3. C.V=€a3. D.V=§a3.

Cau 71: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c¢6 SAC la tam gidc déu canh a. Tinh thé tich V cta khdi
chop da cho.
a3 a3 _ a3 _ a3

. o

A V= B.V= C.v= D.V=

12 4 6
Cau 72: Cho hinh chép S.ABCD cé déy 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a tam giic déu va niam trong

mit phang vudng géc voi mit phang day. Khoang cach & tir diém A dén mit phing (SCD) theo a la.

‘“/F. B.hzza;/i. c.hz"‘/?. D. h—%

Cau 73: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 day 1a tam gidc déu canha. Hinh chiéu vudng géc cua A’

A. h=

trén mit phang (ABC ) 1a trung diém cua canh AB, géc gitra duong thang A’C va mit ddy bang 60°.
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Chiéu cao & cta khbi tru tinh theo a 1a.

A. h—%l B. h-i C. h=a\3. D.h:%a.

Céu 74: Xét khdi tr dién ABCD ¢6 canh AB = x va cc canh con lai déu bing 24/3. Tim x dé thé tich
khoi tir dién ABCD dat gia tri 16n nhat.

A. x=243. B. x=+/14. C. x=32. D. x =+/6.
Cau 75: S6 canh ctia mot hinh bét dién déu 1a.

A. 16. B. 10. C.12. D. 8.
Cau 76: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, mit bén SBC 1a tam giic déu
canh a va mit phang (SBC ) vudng goc v6i mit phang ddy. Thé tich V khdi chép S.ABC tinh theo a la.

A. Vzﬁcﬁ. B. V:ﬁcﬁ C.V=£a3. D. Vzﬁcf.

8 4 24 2

Cau 77: Cho hinh chép tu gidc S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a2 . Tam gidc SAD can tai S va mat
bén (SAD) vudng goc v6i mit phang ddy. Biét thé tich khéi chép S.ABCD bang %a3. Khodng céch A tir

diém B dén mit phang (SCD) 1a.

2 4 3 a2

A. h=—a. B. h=—a. C. h=—a. h——
3 3 4

Cau 78: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao Ping ?
S6 cac dinh hodc sé mat cta bat ki hinh da dién nao cling:
A. Lon hon hogc bang 5. B. L6n hon 5
C. Lén hon hodc bang 4. D. L6én hon 4.
Cau 79: Cho hinh lang tru dang ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B va BA=BC =a .

a3
2

Biét thé tich ctia khi trula V = .Tim & 1a géc hop giita duong thang A'B va mét phang (ABC).

A. a=36"47". B. a =60". C. a=45" D. a =30".
Cau 80: Cho khdi chép tir gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén gap hai lan canh ddy. Tinh thé tich V
ctia khdi chép da cho.
3 3 3 3
*/f". B.V:*Ez". C.v:ﬁ;. D.v:*/f".

Cau 81: Mot hinh chop tam giac déu c6 canh bén bang b va canh bén tao véi mat phang ddy mot géc a .
Thé tich V cua hinh chép la.

A V=

A. V= ?lf cosasin’ a. B.V= %lf cosasin’d.
C.V= glf cos’* asina. D.V= %lf cos’ asina.

Céau 82: Cho hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a va c6 tdm l1a O. SA vudng goc védi
mit phang day; SB tao v6i ddy mot géc 45°. Khoang céch A tir O d&én (SBO).

A.h=af. B. h—i c.hz”‘f. D.h=af.

Cau 83: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 12 hinh vudng canh g, mit bén SAB 1a tam giic déu va nam trong
mit phang vudng géc v6i mit phing ddy. Thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo a 1.

o 5 A i,

A.V="o0a. B.V=—"¢a. C.V=-"-’. D.V=—7u
2 4 6 3
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Cau 84: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 tat ca cic canh déu bang a. Tinh thé tich V cta khoi
chép S.ABCD .

a\2 a2 a\2 a\2

A V= B.V= C.Vv= . D.V=
2 6 12 16
Cau 85: Mdi dinh ctia hinh da dién 1a dinh chung cua it nhat.
A. Bén canh. B. Nam canh. C. Ba canh. D. Hai canh.
Cau 86: Hinh chép tir gidc déu c6 bao nhiéu mat phang ddi xing.
A. Mot B. Bén. C. Hai. D. Ba.

Cau 87: Thé tich V cta khéi tir dién déu canh a 1a.

A.V=£a3. B.V=£a3. C.V=4d. D.V=£a3.

12 12 6

Cau 88: Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C'c6 do dai canh bén bang 2a, diy ABC 1a tam gidc vudng tai
A, AB=a,AC = a3 va hinh chiéu vuéng géc ctia dinh A' trén mit phing (ABC)la trung diém ctia canh
BC. Cdsin ciia goc gitra hai duong thang AA',B'C'1a.

AL B. L. c.l

6 3 5

Cau 89: Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C' c¢6 diay ABC la tam gidc vudbng tai B . Biét
AB=a,BC =2a va AA' =3a.Thé tich V ciia khbi ling tru ABC.A’B'C'tinh theo a la.

A. V=34 B. V=24 C.V=d. D. V =34
Cau 90: Cho khéi chép tam gidc ddu S.ABC c6 thé tich V =24+/3, géc giita mit bén va mit ddy bing
60°. Tinh chiéu cao 4 cia khbi chép di cho.

A. h=1. B. h=3. C. h=2. D. h=/3.

D.

NG

Cau 91: Cho hinh ling try dimg ABC.A'B'C’, c6 ddy ABC la tam giic vudng cin tai B, A/CX/ =60°,
A'C =2a . Thé tich V cua khdi lang tru ABC.A’B'C’theo a la.
A. V:£a3. B. V=£a3. C. V=£a3. D. V=£a3.
12 6 4 2
Cau 92: Cho hinh chép tr gide S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA vudng gdc voi
mit phing ddy va SA = a2 . Thé tich V ciia khdi chép S.ABCD 1.

B,

A V= B.V="4’. C.V="24'. D.V=—"24’.
6 4 3

Cau 93: Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a,SA vudng géc v6i ddy va khoang céch tir
A dén mat phang (SBC) bang # . Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

3 3
A V=d. B.v="L c.v=Y3
3 9
Cau 94: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a . Goi M la trung diém cta canh AA’.
Khoang cich A tir diém B dén mit phang (MB/ D’ ) 1a.

Cl\/g d\/g a
3

B. h=——. C.h=
6

3
p.v=2,
2

a

A. h= D.h=—6.
4

6
-
Céu 95: Cho hinh chép tir gidc déu c6 dién tich ddy bing 4 va dién tich ciia mt mit bén bing +/2 . Thé
tich V cua hinh chép la.
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av=RZ e cv=t pyst
Cau 96: Cho khdi hop dimg ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD 1a hinh thoi c6 hai duong chéo a va 2a.

Canh bén AA' =2a va tao voi mat phang day mot géc bang 30°. Tinh thé tich V ctia khdi hop di cho.

A. V—la B. V—ia C.Vv=ad. D.V =2a’.
6 24
Cau 97: Hinh da dién nao duéi day khong c6 tim ddi xtng ?
A. Hinh bat dién déu. B. Hinh 13p phuong.
C. Hinh tir dién déu. D. Hinh lang try tam gidc déu.

Cau 98: SO dinh cua hinh hai muoi mat déu 1.
A. 30. B. 20. C. 24. D. 12.

Cau 99: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a.Biét SA vudng géc voi mit phang

a*\f3
24

day va thé tich cua khdi chép S.ABC 1a V =

(SBO).
A. a =45 B. a =60". C. a =30" D. a =90°.
Cau 10(): Trong céc ménh dé sau, ménh dé nao Dl’mg ?
A. S@ dinh va s0 mat ciia mot hil}h da di§n luﬁp bang nhau.
B. T@n tai mot hinh da dién 9(’) sO canh })éng s@ dinh.
C. T@n tai hinh da dién c6 so dinh va sO mat béng nhau.
D. Ton tai mdt hinh da dién c6 s6 canh va mat bang nhau.
Cau 101: Cho lang try ABC.A'B'C’ ¢6 déy ABC 1a mét tam gidic déu canh a. Biét hinh chiéu vudng goc
cia A" trén mp(ABC) 1a trung diém cta BC va goc gitra canh bén véi day 1a 60°. Thé tich V cua lang tru

ABC.A'B'C' theo a la.
ﬁcﬁ. ﬂcﬁ V=—a. D.V :ﬁcﬂ
4 2 3 8

Cau 102: Cho hinh chép S.ABC c6 mat bén (SBC ) 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng géc vai

. Tim @ 1a géc hop giita hai mat phang (ABC) va

A V= B.V=

mit phing ddy va BAC =120° . D¢ dai doan thing AB.

A. AB-T*/_ B. AB—i C. AB=§. D. AB=a3.
Cau 103: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, mit phang (SAB) vudng géc véi
mdt phang ddy, tam gidc SAB déu. Goi goéc gitra hai mat phing (SCD) va (SAB) la @ . Timtan Q .

A. tana :i. B. tana=£. C. tana'=l. D. tana':z

3 2 2 2

Cau 104: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai A, ABC =30" , SBC 1a tam gi4c déu
canh @ va mit bén SBC vudng goc voi day. Khoang céach & tir diém C dén mat phang (SAB) theo a la.

_ ax/@ 2a\/5 a39 _ a\/B
3 . 39

A.

B. h= . C.h= D.
13 13

Cau 105: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc v&i mat
phang ddy, goc giita mit phang (SBD) va mit phang day bang 60°. Khoang céch A tir diém A dén mit
phang (SBC) theo a la.

‘“/g. B. ‘“/_ C.h:“*/g. D.h:‘“/g.
10 10 5 5
Cau 106: Cho hinh chép tir gidc déu c6 cic canh ddy bang a va canh bén tao véi miat phang diy mot goc
60°. Thé tich V cta khdi chép d6 1a.

A. h=
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¥ V6 s
2

A.V:?cf. B.V="-4" C.V="o"4". D.V="-o14".

Cau 107:’ Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao Sai ?

A. Khoi hop 1a khoi da dién 101.

B. Khoi tir dién la khoi da dién 16i. .

C. Khoi lang try tam gidc la khoi da di¢n 161. .

D. Lap ghép hai khoi hgp s€ dugc mdt khoi da dién 10i.
Cau 108: Xét khdi chép S.ABC c6 day 1a tam gidc vudng can tai A,SA vudng goc véi day, khoang cich
tir A dén mat phang (SBC) bang 3. Goi @ 1a géc giita hai mit phing (SBC) va (ABC). Tinh cosa khi
thé tich khbi chép S.ABC nho nhat.

V3 V2

A. cosa :%. B. cosa :l. C. cosag=—. D. cosa =—.
3 3 3 2

Cau 109: Cho khdi chép S.ABCD, trong d6 SABCIla tir dién déu canh a va ABCD 1a hinh thoi. Tinh
thé tich V cta khdi chép di cho.
3 3 3 3
Av=aN2 By =2 cv=2¥3 D,y =92
6 12 3 24
Cau 110: Cho khéi hop ding ABCD.A'B'C'D', trong d6 A’ABD 1a tir dién déu canh a. Tinh thé tich V
ctia khdi hop da cho.
A v=aN2 By =92 c.y=3 D. V=d'V2.
2 6 2
Cau 111: Cho khdi hop dimg ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD la hinh thoi canh a, BAD =30"va
AA' =2a. Tinh thé tich V ctia khbi hop da cho.
3
A V=2 B.V=d c.v="2 D.V="
3 3 2
Cau 112: Trqng cdc ménh dé sau, ménh Qé nao Sai ? ‘ i ‘
A. Hai khoi try c6 dién tich ddy va chiéu cao twong (mg bang nhau thi c6 thé tich bang nhau.
B. Hai khoi hop chir nhat ¢6 dién tich toan phan bang nhau thi c6 thé tich bang nhau.
C. Hai khoi chop c6 dién tich day va chi€u cao tuong tmg bang nhau thi c¢6 thé tich bang nhau.
D. Hai khoi 1ap phuong c6 dién tich toan phan bang nhau thi c6 thé tich bang nhau.
Cau 113: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C'c6 day ABC la tam giac vudng tai B va BA=BC =a.

Géc giita dudng thing A'B véi mit phiang (ABC)bang 60°. Thé tich V ciia khéi lang try ABC.A'B'C'

tinh theo a la.
J3 3,

B3

A V=" B.V=""20¢". C.V=""". D.V="CT
3 2 15

Cau 114: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao Ping ?
Sb cdc canh cuia hinh da dién lu6n ludn: .
A. Lén hon 6. B. Lon hon hodc bang 6.
C.Lén hon 7. D. Lén hon hodc bang 8.
Cau 115: Cho hinh chép tir gidc déu c6 cic canh ddy bang a va cic mit bén déu tao véi mat phang day
mot géc 60°. Thé tich V ctia khdi chép d6 1a.
5

A. V:£a3. B. V=£a3. C. V=£a3. D.V=-""U".
4 8 24 6

Céu 116: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bﬁng a. Goi M,N lan luot 1a trung diém cua cdc canh
AB,BC va E la diém dbi xting v6i B qua D. Mit phang (MNE) chia t dién ABCD thanh hai khéi da
dién, trong d6 khoi da dién chira dinh A c6 thé tich 1a V. Tinh V.
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12a" B,y =132 c.v=Y24 p.y =12
216 216 18 216
Cau 117: Cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C' c6 diy ABCla tam gidc vudng cén tai A, canh
AC =2+2. Biét AC' tao v6i mit phing (ABC) mét géc 60° va AC' =4. Tinh thé tich V cua khéi da
dién ABCB'C'.
A.V=@. B.V=%. c.v=2% p.v=3,
3 3 3 3
Cau 118: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 12 hinh vudng canh a, SA vudng géc voi mat phang (ABCD),
géc gitta duong thang SC va mit phang (ABCD) bang 45°. Thé tich V ctia khdi chép S.ABCD tinh theo a

1a.
A. V=%a3. B. V=ga3. C. V:%cﬂ. D. Vz%a?

Cau 119: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a, SA vudng goc véi mit phing (ABCD),
goc gilta duong thang SC va mit phang (ABCD) bang 45°. Khoang cach & giita hai duong thiang SB, AC
duoc tinh theo a la.

a\/g av'10 C h—& a\/ﬁ
5 . . - .

A V=

A h=——. B. h= D. h= .
10 5 10

Cau 120: Cho hinh chép S.ABCD cé6 day la hinh vudng canh a, SD = 3761. Hinh chiéu vudng géc ctia S

trén mat phang (ABCD) 1a trung diém ciia canh AB. Thé tich V khi chép S.ABCD theo a la.

\/g 3 a’ 3

A v=24 B.v=_. c.v==_. p.v==L
3 12 3 6
Cau 121: Thé tich V cia mot khéi hinh chit nhat c6 kich thude ba canh a,b, ¢ 1.
A V=a. B. V=ab.c. C.V=b'. D.V=¢.

Cau 122: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng tai B, BA=3a, BC =4a; mit phang
(SBC) vudng géc véi mit phang (ABC). Biét SB =2a+/3 va SBC =30". Khoéng céch h tir diém B dén
mit phang (SAC ) theo a la.

3‘“6. B.h=3mﬁ. c.hzz‘“ﬁ. D.h=6aﬁ.
14 7 7 7

Cau 123: Cho khéi lang try ding ABC.A'B'C' ¢6 BB' =a, diy ABC la tam giic vudng cin tai B va
AC =a+2. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru di cho.

3 3 3
Av=L B.V=d c.v=%4, D.v=%L.
6 2 3

Cau 124: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chitr nhit, AB=a, AD = a\/g va cac canh bén
d8u c6 d6 dai bing a~/5 . Thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo a la.

3 243
B

A V=—a. B.V=
6

A. h=

C. V=243 D. V=§a3.
Cau 125: Cho hinh chép S.ABC c¢6 didy ABCla tam gidc vudng tai A, AB=3a, BC =5a vi mit phang
(SAC) vudng goc véi ddy. Biét SA =2a+/3, SAC =30, Tinh thé tich V ciia khdi chép S.ABC.

2a3\/§ a3\/§

AV =243 B.V =d’\/3. C.V= - D.V= T

Cau 126: Cho hinh ling try dimg ABC.A'B'C’ c6 didy ABC la tam gidc vudng tai A . Biét
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AB =a,AC =a~/3 vamitbén BB'C’C 1a hinh vudng. Thé tich V cua khéi lang tru ABC.A’B'C’ tinh theo
ala.

A. V=24, B. V=34 C.V=2a D. V=34
Cau 127: Tong dién tich cic mit cia mot hinh 1ap phuong bang 96. Thé tich cuia khdi 1ap phuong d6 1a.
A. 84. B. 64. C. 46. D. 48.

Cau 128: Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh diy bang a,SA =2a. Tinh thé tich V cua khdi chép
S.ABC.

3 3 3 3
‘“/ﬁ. B.V:“‘/ﬁ. C.V:“*/g. D.v:3“*/§.

12 12 3 7
Cau 129: Cho tir dién ABCD c6 AB=CD =2a. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia BC va AD. Biét
MN =a~/3. Tinh géc ¢ giita AB va CD.

A. ¢ =60". B. ¢ =45, C. ¢ =30" D. ¢ =90".

Cau 130: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chit nhat véi AB =2a,BC = a~/3. Hinh chiéu cua S 1én
(ABCD) 1a trung diém H cua AB, SD tao véi miat day mot géc 60°. Tinh thé tich V cta khéi chép
S.ABCD.

a*13 a*\f3 a*\21 a1

A V=

A V= . B.V= C.V= . D.V= .
2 3 3 3
Cau 131: Khdi tim mit déu thudc loai ndo dudi ddy ?
A. Loai {5;3}. B. Loai {4;3}. C. Loai {3;4}. D. Loai {3;3}.

Cau 132: Khi d6 dai canh ciia hinh 1ap phuong ting thém 3cm thi thé tich ctia n6 ting thém 387cm’. Tim
canh a cua hinh 13p phuong.

A. a=5cm. B. a =6cm. C. a=4cm. D. a =3cm.
Cau 133: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng géc vdi mat
phang ddy, goc giita mit phang (SBD) va mit phang ddy bang 60°. Khoang céch A tir diém B dén mit
phing (SCD) theo a la.

NP B a=S c.n="1 b, 5=

10 10 5 5
Cau 134: Cho hinh chép S.ABCDc6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D voéi
AD =CD =a,AB =3a.Canh bén SA vudng géc voi mat phang day va canh bén SC tao voi mat ddy mot

g6c 45°. Thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo a la.

A. Vzﬁcf. B. V:&cﬁ cv=ia D V—&cﬁ.
3 3 3 3
Cau 135: Khoi hai muoi mit déu thudc loai nao dudi day?
A. Loai {3;4}. B. Loai {4:5}. C. Loai {4:3}. D. Loai {3;5}.

Cau 136: Néu ta gidm do dai mdi canh ciia hinh 14p phuong 3 1an thi ta thu dugc khdi 1ap phuong méi ¢6
the tich bang bao nhiéu lan thé tich khoi 1ap phuong ban dau?

A. 27 lan. B. 1 1an. C. 9 lan. D. 1 lan.
27 9

Cau 137: Cho khdi chép tir gidc ¢6 dinh S, dy 14 hinh thoi canh a tdm I va c6 géc & A bang 60°. Hinh

a*\2

chiéu vudng géc ciia S trén mit phing day 1a diém 1. Khoi chép c6 thé tich V = L Tinh khoang céch
h tir diém C dén mat phang (SAB).
A =0 B. h=9Y3 c. n=26 D. h=2<.
3 6 2 2
49
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Cau 138: Ba kich thudc ctia mot hinh hdp chit nhat lam thanh mot cép s6 nhan c6 cong bodi 1a 2. Thé tich
hinh hdp da cho 1a 1728. Céc kich thudc cia hinh hop la.
A. 8, 16, 32. B. 6, 12, 24. C. 6, 12, 48. D. 2,4, 8.

Cau 139: Cho khi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a. SA vudng géc véi diy va SC tao voi
mit phang (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich V ciia khéi chép da cho.

A V=

3 3
@“ . 2a’ C. V=24 D.v=ﬁ3“ .

B.V=—1!
3

Cau 140: Cho hinh ling try déu ABC.A'B'C'c6 d6 dai canh bén bang 2a, ddy ABC 1a tam gidc vudng tai
A, AB=a,AC = a3 va hinh chiéu vuong géc ctia dinh A" trén mét phing (ABC)la trung diém ctia canh
BC. Thé tich V cta khdi chép A'.ABC duoc tinh theo a 1.

A. V—la B.Vzlaﬁ. C.V=1a3. D.V=1a3.
3 6 4 2

Cau 141: Dédy cua mot hinh hop ding 1a mot hinh thoi ¢6 duong chéo nho bang d va géc nhon bang a.
Bict dién tich cia mot méat bén bang S. Tinh theé tich V ctia khoi hop da cho.
A. V=édScosa. B.V =dSsina. C. V=dSsin%. D. V=dScos%.

Cau 142: Cho khéi hop ding ABCD.A'B'C'D', trong d6 ABCD 1a hinh thoi c6 hai dudong chéo
AC =a,BD = a3 va canh AA' =a+2. Tinh thé tich V ciia khdi hop da cho.
a6 a*\3 a6 a6

6 3 4 2

A V= B.V= C.v= D.V=

Cau 143: Mit phiang (AB'C’) chia khéi ling tru ABC.A'B'C’ thanh céc khdi da dién nao ?

A. Hai khoi chép tam gidc. ,

B. Mot khoi chop tam gidc va mot khoi chop ngi gidc.

C. Mot khoi chop tam gidc va mot khoi chop tir gidc.

D. Hai khoi chép tor giac.
Cau 144: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng géc voi ddy, SC tao ddy mot
gbc bang 45°. Khoang céch h tir diém D dén mat phang (SBC ) tinh theo a la.

af a3 a3 a6

A. h= Bh—— Ch—— Dh—T
Cau 145: Phep d6i xtmg qua mat phang (P) bién dudng thang d thanh chinh n6 khi va chi khi.

A. d O(P). B. d nam trén (P).

C. d song song véi (P). D. d nim trén (P) hoic d O(P).

Cau 146: Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng goc véi day, SA =4,AB=6,BC =10 va CA=8. Tinh thé
tich V ctia khdi chép di cho.

A. V=192, B.V =24 C.V=32. D. V =40.
Cau 147: Cho hinh ling tru ding ABCD.A'B'C’'D’ c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a . Puong chéo
A'D tao véi mit phing (A'AB) mot goc 30°. Thé tich V' ctia khdi lang try ABCD.A'B'C’ D' tinh theo a

N

la.

3 3
a;/E. B.V=a3\/§. a;/g.

A. V= C.V= D.V =34°.

Cau 148: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh 2a va thé tich bang «’. Tinh chiéu cao h
cua hinh chép da cho.

a3 B. = a3, C. h_i D. h—%

A. h——
3 2

Cau 149: Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S'la téng dién tich tat ca cac mat cua hinh bat dién d6. Ménh
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dé nao dudi day diing ?

A. S =23 B. S =84’ C. § =34 D. S =43’
Cau 150: Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C' c¢6 diay ABCla tam gidc cin véi
AB = AC =a,BAC =120°, mit phing (AB'C’) tao véi ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V cia khdi ling tru
di cho.

3 3 3 3
A V=22 B. V=20 c.v==. p. V=22
8 8 8 4
Cau 151: Hinh hop chir nhét ¢6 ba kich thude doi mét khac nhau ¢6 bao nhi€u mat phang (jéi xtng ?
A. 4 mit phing. B. 3 mat phang. C. 6 mdt phang. D. 9 mit phéng.

Cau 152: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SA vudng goéc voi ddy, SC tao ddy mot
g6c bang 45° . Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD.
V6

ﬂdz \/5 3 \/5
> .

A V= B.V=—a. C.V=-"da'. D.V=—a.
3 6 3

Cau 153: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai A va SC = 2a\/g . Hinh chiéu
vudng ctia S trén mit phang (ABC ) 1a trung diém M ctia AB. Géc giita dudng thang SC va (ABC ) bang
60°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC .

NI 13, NI 35
Td. Ta. ?a. Ta.

Cau 154: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a,SA vudng géc vdi mat day, SD tao voi
mit phang (SAB) mot géc bang 30°. Tinh thé tich V ciia khbi chép S.ABCD.

3 3 3
@“. B.V:\/ia. C. V=134 D.v:*/lgg.

A V= B.V= C.v= D.V=

A V=

[<br>]
Cau 155: Tinh the tich V cua khoi lang tru tam gi4c c6 tat ca cic canh bang a.

J3d? J3d J3d? J3d?

A V= . B.V= . C.v= . D. V=
4 12 2 6
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MOT SO CAU HOI TRONG PE THI THPT

Cau 1: Mot hinh chép tam gidc déu ¢ canh ddy bang @ va canh bén tao vi mat phang day bang mot géc
a . The tich V cta khoi chép la.
3 3 3 3
atana_ B.V:a cota. C.V:a COtO’. D.V:atana’
24 8 12 12

Cau 2: Cho hai hinh vuéng ABCD va ABEF c6 canh bang 1, 1an lugt ndm trén hai mat phang vudng
gbéc voi nhau. Goi S diém doi xing ciia B qua duong thang DE. Tinh thé tich V cta khoi da dién
ABCDSEF.

A.V:Z. B.VZE. C.V:g. D.V:§.
6 12 3 6

Cau 3: Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a, SA = 2a. Tinh thé tich V cua khbi chép S.ABC.

3 3 3 3
a\/§. .y =4I C.V:3a\/§. p.y=94V12
3 12 7 12

NE

Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chit nhat thoa man AD :TAB. Mat bén SAB la tam

A. V=

AV =

gidc déu va nam trong mit phang vudng géc véi day. Goi ¢ 1a goc giita hai mat phang (SAB) va (SCD).
Tim ¢.
A. ¢ =90° B. ¢ =45°. C. ¢ =60". D. ¢ =30°.

Cau 5: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, khoang cich tir C dén duong thing BB’ bing /5 , khoang cich
tir diém A dén duong thang BB va CC'lan lugt bang 1 va 2, hinh chiéu vudng géc cia A 1én mat
phing (A'B'C') 1a trung diém M cua B'C' va A'M =+/5. Tinh thé tich V cua khéi tru da cho.

/15 Jis 2.5

A V=22 B.V =4/5. cv="2 D. V=22
3 3 3

Cau 6: Cho t dién OABC c6 OA,OB,0C d6i mdt vudng goc voi nhau, OA=a va OB =0C =2a. Goi
M 1a trung diém cia BC. Khoang cich d giita hai duong thaing OM va AB bang bao nhiéu ? (tham
khdo hinh bén)

A.d:z*f“. B.d=a
C d—@. D d:*/ga.

Cau 7: Khing dinh nao dudi day sai ?
A. Thé tich ctia khéi chép c6 dién tich diy B, chiéu cao h1a V = %B.h.

B. Thé tich khéi lap phuong c6 canh bang a 1a V =’

C. Thé tich khdi hop chit nhat c6 ba kich thudc a,b,¢ 14 V = %a.b.c.

D. Thé tich khdi lang try c6 dién tich ddy B, chiéu cao h1a V = B.h.
Cau 8: Cho hinh lép phuong ABCD.A'B'C'D' c6 tam O. Goi [ 1a tam cua hinh vuéng A'B'C'D" va M
l1a diém thudc duong thang OI sao cho MO =2MI (tham khao hinh v& bén). Goi ¢ 1a gbc tao bdi hai
mit phang (MC'D') va (MAB). Tim sin §.
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17413 685 & C

A.singg =———. B. singg =——.

65 85 M
C. sin :@. D. sin :@. A NET:
65 85 Ry
RN
EL---F\:\:::.—::;--_ o4
Tl ,'l i
A’ D'

Cau 9: Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, AB=a,AD = ax/g ,SA vudng gbéc voi day va
mit phang (SBC) tao v6i ddy mot géc 60°. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.
3 3

fa B. V =3d’. cv==, D.V=d

3 3
Cau 10: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong dinh B, AB = a, SA vudng géc voi mat
phang day va SA =2a. Khoang cich d tir A dén mat phang (SBC) bang bao nhiéu ?
2?". B.d=a. C.d:@. D.d=%.

Cau 11: Cho hinh lang try ABC.A'B'C’, khoang cch tir C dén duong thang BB' bang 2, khoang cich tir
diém A dén duong thing BB' va CC'lan lugt bang 1 va /3, hinh chiéu vudng gbéc cua A lén mat

23

phang (A'B'C’) la trung diém M cua B'C' va A'M = = Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho.

AV =

A.d=

A.V:¥. B.V =43. C.vV=l. D.V=2.

Cau 12: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc voi mat phang day va
SA=a2. Géc ¢ gitra duong thing SB va mit phang ddy bang bao nhiéu ?
A. $=90° B. ¢ =30". C. ¢ =45, D. ¢ =60°.
Cau 13: Cho khdi chép c6 day 1a hinh vudng canh a va chidu cao bang 2a. Tinh thé tich V cua khoi
chop da cho.
4

A.V=4ad’. B. V=§a3. C. V=§a3. D.V=2ad.
Cau 14: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chitr nhat, AB=a,BC =2a,SA vudng gbc voi mat
phang day va SA =a. Khoang cich d giira hai dudng thing AC va SB bang bao nhiéu ?

x/ga 2a

A.d=<. B.d=2 C.d="2% D.d==2
2 3 2 3
Cau 15: Hinh da di¢n trong hinh v€ bén c6 bao nhiéu mat ?
A. 6. B. 10.
C.11. D. 12.

Cau 16: Cho khdi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. SA vudng goéc voi day va SC tao voi
mit phang (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich V ciia khéi chép da cho.
3 3 3
A.V:‘E" . B.V:%. C. V=24 D.Vz*/i“ .

Cau 17: Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S la téng dién tich tAt ca céc mat cda hinh bat dién d6. Ménh
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dé nao dudi day diing ?
A. S =43 B. S =84 C. §=+3a%. D. $ =234

Cau 18: Cho hinh chép S.ABC c6 didy ABC la tam giac vudng dinh B, AB = a, SA vudng goc voi mit
phang day va SA =a. Khoang cich d tir A dén mit phang (SBC) bang bao nhiéu ?

\/_a 2a 2\/561' \/_d

Ad—— Bd—T C.d= 3 Dd——
Cau 19: H1nh da dién nao dudi ddy khong c6 tim d6i xtng ?

A. Hinh t&r dién. . B. Hinh lap phuong.

C. Hinh lang tru luc giac déu. D. Hinh bat dién déu.

Ciu 20: Xét khéi tir dién ABCD c6 canh AB = x va céc canh con lai déu bing 24/3. Tim x dé thé tich
khoi tir dién ABCD dat gié tri 16n nhat.

A x=114, B. x=/6. C. x=32. D. x=243.
Cau 21: Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc voi mit phang diy AB=a va SB=2a. Géc ¢ giita
duong thang SB va mat phang day bang bao nhiéu ?

A. ¢ =30" B. ¢ =90". C. ¢ =45, D. ¢ =60".
Cau 22: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudong canh a,SA vudng géc voi mat day, SD tao voi
mit phang (SAB) mot géc bang 30° . Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD.

3 3
Z“ . */_a . C. V=3 D.V:\/ga

B.V= .
18

Cau 23: Cho khdi tir dién c6 thé tich bang V. Goi V' la thé tich ctia khéi da dién c6 cac dinh 1a cac trung

A. V=

diém cua cac canh cta khéi tir dién da cho. Tinh ti sb

2
Vs B V22 c.
vV 8 vV 3
Cau 24: Tinh thé tich V ctia khdi ling tru tam gidc déu c6 tat ca cic canh bang a.
3 3 3 3
a3 By =4Y3 cy=a¥3 b,y =93
4 12 6 2
Cau 25: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam gidc vudng cén tai A, mat bén SBC 1a tam gidc déu
canh a va mit phing (SBC) vudng goc v4i mit phang ddy. Tinh thé tich V khdi chép S.ABC.
A. V:£a3. ﬂa? C. Vzﬂcf. D.V=—"o
24 2 8 4
Cau 26: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc v6i mit phing day va
SB =2a. Géc ¢ giita duong thing SB va mat phang day bang bao nhiéu ?
A. ¢ =90". B. ¢ =60". C. ¢ =30". D. ¢ =45°.
Cau 27: Cho khdi chép tir gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén gip hai 1an canh day. Tinh thé tich V
ctia khdi chép da cho.
3 3 3
26’ B,y =Yda’ cy=Y24 b,y =Yl
6 2 2 6
Céu 28: Cho tir dién déu ABCD c6 canh béng a. Goi M,N lan luot 1a trung diém cua céc canh
AB,BC va E la diém dbi xting v6i B qua D. Mit phang (MNE) chia t dién ABCD thanh hai khéi da
dién, trong d6 khoi da dién chira dinh A ¢6 thé tich 1a V. Tinh V.
3 3 3 3
_13V2a’ gy =20 c.y =12 b,y =12
216 18 216 216
Cau 29: Cho khdi chép S.ABC c¢6 SA vudng goc véi day, SA=4,AB=6,BC =10 va CA=8. Tinh thé

D.K:
\%4

<|<_

.[;|»—~
N | =

AV =

B.V=

AV =
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tich V ctia khdi chép da cho.
A. V=192 B. V =40. C.V=32. D. V=24
Cau 30: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy ABCD 1a hinh thoi tim O canh 2a, Dbiét

BAD =60°, SO [ (ABCD) va SO = %‘1. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

3 3
AV =d2. B.v="f. c.v="f. D. V =a*\3.

Cau 31: Cho khdi chép c6 day 1a hinh vudng canh a va chiéu cao bang 4a. Tinh thé tich V cua khdi
chop da cho.

A.V =164’. B.V =44’ C.Vv =§a3. D.V=—a".

Cau 32: Cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C' ¢6 diy ABC la tam gidc vudng can tai A, canh
AC =24/2. Biét AC' tao v6i mit phing (ABC) mot goc 60° va AC' =4. Tinh thé tich V cta khéi da
dién ABCB'C'.
Av=L By =163 cy=83 D.v=2,
3 3 3 3
Cau 33: Cho khdi lang try c6 day 1a hinh vudng canh a va chiéu cao bang 2a. Tinh thé tich V ctia khdi
lang tru da cho.
3 — 4a’ 3 2
A.V =4a . B.V—T. C.V=2a". D.V—ga
Cau 34: Xét khdi chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc vudng can tai A,SA vudng goc voi ddy, khoang cach tir
A dén mit phang (SBC) bang 3. Goi @ 1a géc giita hai mit phang (SBC) va (ABC). Tinh cosa khi thé
tich khdi chép S.ABC nho nhét.
3
T

A. cosa :% B. cosa =72. C. cosa :%. D. cosa =—

Cau 35: Cho hinh chép tr gidc S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a~2. Tam gidc SAD can tai S va
mit bén (SAD) vudng géc véi mit phang day. Biét thé tich khoi chép S.ABCD bang %a3. Tinh khoang

cach A tir B dén mat phéng (SCD).

A. h=§a. B. h=ia. C. h=§a. D. h=ga.
4 3 3 3

Cau 36: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vuong tai C,AC =a,BC = V2a, SA vudng gbéc voi
mit phang diy va SA=a. Géc ¢ giita duong thang SB va mit phang ddy bang bao nhiéu ?

A. ¢ =30 B. ¢ =90". C. ¢ =45, D. ¢ =60°.
Cau 37: Trong khong gian, khang dinh nao dudi diy sai ?

A. Hai duong théng phén biét cing vudng géc véi mot duong théng thi song song véi nhau.

B. Hai mat phang phan biét cing vudéng goc véi mot duong thang thi song song voi nhau.

C. Néu ba mit phang cit nhau theo ba giao tuyén phén biét thi bao giao tuyén ay hoic dong quy hodc
doi mot song song v4i nhau.

D. Cho hai dudng thing chéo nhau. Cé duy nhit mot mit phang chtra duong thing nay va song song
v6i duong thang kia.
Cau 38: Hinh lang try tam giéc déu c6 bao nhiéu mit phang dbi xung ?

A. 4 mit phang. B. 3 mit phang. C. 1 mit phang. D. 2 mit phang.
Cau 39: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 tim O. Goi I 1a tim cua hinh vudng A'B'C'D' va M
1a diém thudc duong thang OI sao cho MO =2MI (tham khao hinh v& bén). Goi ¢ 12 géc tao boi hai
mit phang (MC'D’) va (MAB). Tim cos ¢.
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613 _ 6485 B c

A. cosp=——. B. cos¢p =——. 4
¢ 65 ¢ 85 AE .

C. cos ¢ :@. D. cos :@.
65 85

A P
Cau 40: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai C, BC = a, SA vudng gbc voi mat
phang day va SA =a. Khoang cich d tir A dén mit phang (SBC) bang bao nhiéu ?

V2a \3a

A d=34 B. d=2¢ c.da=2. D. d =+2a.
2 2 2

Cau 41: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhit, AB =a,BC =2a,SA vudng gbéc voi mit
phang day va SA = a. Khoang cich d giira hai dudng thing BD va SC bang bao nhiéu ?
V304 V304 2\21a 421a

A.d= . B.d= . C.d= . D.d= .
6 12 21 21

Cau 42: Cho ta dién OABC c6 OA,0B,0C do6i mdt vudng goc voi nhau, OA=0B =a va OC =2a.
Goi M 1a trung diém cua AB. Khoang cich d giita hai duong thing OM va AC bang bao nhiéu ?(tham
khéo hinh bén)

a«/z 2a

A d=2= B.d=-%
3 3
C. dzz*f“. D. d=%.

Cau 43: Cho hinh chép ta giac S.ABCD c6 day ABCD]1a hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc
v6i mat phing ddy va SA =a~/2. Tinh thé tich V cta khéi di cho.
3 3 3
AV =24, By =Y cy=Y2 p.y=Y2
3 6 4
Cau 44: Tinh thé tich V cua khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D', biét AC' = /3.
3 3
A. v=3*/f" . B. V =33d". C.V=d. D.V:%.
Cau 45: Cho tr dién ABCD c6 ciac canh AB,AC va ADd6i mdt vudng goc voi nhau;
AB=6a,AC =7a va AD =4a. Goi M,N,P lan luot 13 trung diém cic canh BC,CD, DB. Tinh thé tich
V cua khbi tr dién AMNP.
284’ 74’

A. V= 3 B.V =144°. C.v=7a. D.VzT.

Cau 46: Cho khéi ldng tru c6 dién tich day bang 304’ va thé tich bang 1804°. Tim chiéu cao & ctia khéi
lang tru da cho.

A. h=6. B. h=18. C. h=6a. D. h=18a.
Cau 47: Cho khbi ling try ding ABC.A'B'C' ¢6 BB'=a, ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B va
AC =an2. Tinh thé tich V cta khéi lang tru di cho.

3 3 3
a

A.VZg. B.V=d C.V=—. D.V=—.
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Cau 48: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 tim O. Goi I 1a tim cua hinh vudng A'B'C'D' va M

1a diém thudoc dudng thang OI sao cho MO :%MI (tham khao hinh v& bén). Goi ¢ 1a goc tao béi hai
mit phaing (MC'D’) va (MAB). Tim cos ¢.

' B (!
A. cos @ =@. B. cos¢ =Q. . i
65 65 / B i D
_ 6485 _ 7485 aNo
C.cos¢g=——-. D. cos¢p =——. IS N
85 85 M
I}’J————-:—ﬂ——::::—"—" (f
P s
A D'

Cau 49: Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tam O. Goi I 1a tim cta hinh vuong A'B'C'D' va M
la diém thugc dudng thang OI sao cho MO =%MI (tham khdo hinh vé& bén). Goi ¢ la gbc tao bai hai
mit phang (MC'D’) va (MAB). Tim sin @.

6413 1713 5 C

A.sing =——. B. singg =———.

65 65 R =
C. sing :@. D. sing :@. \-*x:\?_
85 85 M
;I G o=
*
A D'

Cau 50: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a3, SA vudng géc v6i mat phang ddy va
SA = a. Khoang cich d tir A dén mit phing (SBC) bang bao nhiéu ?
_3a _6a 3a _5a

B.d C.d=—-. D. d
2 6 3 3

Céu 51: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C', khoang cch tr C dén duong thing BB' bing /5 , khoang
cach tir diém A dén duong thang BB' va CC'lan lugt bang 1 va 2, hinh chiéu vudng géc clia A 1én mit
J15

phang (A'B'C’) la trung diém M cua B'C' va A'M = = Tinh thé tich V ctia khdi tru da cho.

A.V:@. B. V=45 C.Vz%. D.Vz@.
Cau 52: Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’, khoang cach tir C dén dudng thang BB' bang 2 , khoang céch
tir diém A dén dudng thing BB' va CC'lan luot bang 1 va V3, hinh chiéu vudng géc cia A 1én mat
phang (A'B'C’) 1a trung diém M cia B'C' va A'M =2. Tinh thé tich V cta khdi try da cho. (tham khao
hinh bén)

AV =2, B.V =43. A

A. d

C.V=—-. D.V=1.

B

Cau 53: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh 2a va thé tich bang . Tinh chiéu cao & clia
hinh chép da cho.

57
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3 V3 V3

A h="24 B. h=a3. c.h="24 D. h="2a
261 a 3(1 6(1

Cau 54: Hinh hop chir nhét c¢6 ba kich thude d6i mot khac nhau ¢6 bao nhi€u méat phang d(f)i xung ?

A. 9 mat phang. B. 6 mdt phang. C. 3 mat phang. D. 4 mat phang.
Cau 55: S6 mat doi xang cua hinh tir dién déu 12 bao nhiéu ?

A. 6. B. 1. C.8. D. 4.
Cau 56: Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang 3a. Trén duong thing vudng géc véi miat phang chia
hinh vudng tai A lay diém S sao cho tam giac SBD déu. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

3 3

A. V =943 B. V=94, C. V=9%. D. V=@.
Cau 57: Cho hinh chép S.ABC c6 SA,SB,SC d6i mot vudng goéc voi nhau. Tim thé tich V ctia khdi chop
da cho.

AV = éSA.SB.SC. B.V =%SA.SB.SC. C.v= %SA.SB.SC. D. V =SA.SB.SC.

Cau 58: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang 2a, goi O 1a trong tim cta tam

gidc ABC va A'O = Z“f. Tinh thé tich V ctia khoi lang tru da cho.

4 3 2 3

A. v=%. B.V =4d. C.V=2d D.V=%.
Cau 59: Mit phang (AB'C') chia khéi ling tru ABC.A'B'C’ thanh céc khdi da dién nao ?

A. Mot khdi ch6p tam gidc va mot khdi chép ngil gidc.

B. Mot khoi chop tam giac va mot khoi chop tir gidc.

C. Hai khoi chop tur gidc.

D. Hai khoi chép tam giac.
Cau 60: Néu mot khdi chop c6 thé tich va dién tich mit ddy lan lugt 1a @’ va a® thi chiéu cao h clia n6
bang bao nhiéu ?

A. h=3a. B. h=2a. C.h=a. D. h=—.

Cau 61: Cho khéi 1ap phuong c6 do dai duong chéo bing 3+/3cm. Tinh thé tich V cua khdi 1ap phuong
do.

A.V =27cm’. B. V =181cm’. C.V =8cm’. D. V =64cm’.
Cau 62: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat véi AB =a, AD =2a, tam giac SAB cantai S
va nam trong mit phang vudng goéc vai day. Biét khoang céch tir diém D dén mit phing (SBC) bing

2—3“. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

3 3 3 3
Ay 224310 By =202 c.y =410 b,y =245
15 15 15 15
Cau 63: Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gi4c can v6i AB = AC =a, BAC =120°,
mit phang (AB'C") tao voi ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V ctia khdi lang tru d cho.
_3a’ _3a’ _9a’ _a
A V=—mo B.V=—. C.V=—-. D.V=—.
4 8 8 8
Cau 64: Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang 12 va G 14 trong tdm ciia tam gidc BCD. Tinh thé tich V
cua khoi chép A.GBC.
A.V =3. B.V =6. C. V=5, D.V =4
Cau 65: Cho tir dién ABCD,G la trong tim ctlia tam gidic ABD. Trén BC lay diém M sao cho

MB =2MC. Khang dinh nao dudi diy diing ?
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A. MG | (ACB). B. MG || (ABD). C. MG || (ACD). D. MG || (BCD).

Cau 66: Cho khdi lang try c6 day 1a hinh vudng canh a va chiéu cao bang 4a. Tinh thé tich V cta khoi

lang tru da cho.

4 3
A. v=%. B. V=?a3. C.V =164’ D. V=44,

Cau 67: Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a,SA vudng géc véi ddy va khoang céch tir
. ) . 2 ) .
A dén mat phang (SBC) bang 4. Tinh thé tich V cta khoi chép da cho.

3 3 3
A.Vzﬁa . B.v=%. C.V=d. D.v=2L.
9 2 3
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