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2. PHAN NOI DUNG
2.1. Co s6' 1y luan

Trong chuong trinh THPT, mon Toan gitt mot vai tro quan trong. Mon Toan
dugc coi 1a mon hoc cong cu, cung cép cac tri thirc dé nguoi hoc co thé hoc tap cac
mon hoc khéac. Thong qua hoc todn, nguoi hoc dugc hinh thanh, rén luyén va phat
trién tu duy. Thuyc té, ¢6 nhiéu nguoi it dung truc tiép kién thuc toan hoc vao thuc
tidn cudc séng, nhung khong ai phu nhan rang, nhitng ngudi hoc toan tot thudng o tu
duy t6t. Vi thé, nguoi ta dung cac bai kiém tra toan dudi nhiéu hinh thirc khac nhau
va dung thanh tich hoc tap mon Toan 13 mot thude do trong nhiéu ki thi.

Trong nam hoc nay, B§ Gido Duc va Pao Tao chon hinh thirc thi tric nghiém
khach quan, day 14 hinh thirc thi ma co thé kiém tra t6t nhat ning lyc tu duy ciia hoc
sinh, nhung ciing 13 hinh thirc thi khé ma hoc sinh gip phai. Do vay, dé hinh thanh tu
duy ngudi hoc thong qua cac bai toan trac nghiém khach quan 13 mot van dé kha méi
mé& va hap dan ddi v6i mdi giao vién hién nay.

2.2. Thyc trang

Hoc sinh hay gédp kho khan va ngai kho khi hoc toan hinh hoc khong gian.

Hoc sinh moi chi dung lai ¢ viéc linh héi cac kién thirc trong sach giao khoa
ma chua van dung no, chua c6 kién thirc co ban vé tu duy tric nghiém, thuong giai
bai tap theo kiéu ty luan.

Gi4o vién day ciing chua c6 nhiéu tai liéu tham khao vé van dé nay.

Gido vién chua duogc tham gia cac budi hoi thao, thao ludn cac van dé tric
nghiém. Chi mét s6 it dugc tham gia tap hudn ra dé.

2.3 Noi dung va hinh thirc caa giii phap
2.3.1.Bai toan lién quan dén thé tich khoi da dién

Trong phan ndy, toi trinh bay mot sé ky thuat tinh thé tich théng qua viéc phan
chia cac thé tich ciing nhu tinh ti sd thé tich tryc tiép, gian tiép va nhimng wu khuyét
diém cua no.

V& phan 1i thuyét, ngoai kién thtrc trong SGK t6i xin trinh bay thém céc tinh
chat sau:

Tinh chit 1. Cho khdi chop tam gidc S.ABC, ¢6 M, N, P lan luot 14 ba diém thudc
ba canh SA, SB, SC khi d6 ta ludén co:




Ve _ SMSNSP
Vi s SASBSC

Tinh chit 2. Vi moi khéi hop ABCD.A’B’C’D’ta ludn co:

1

Vieso =Vespe =Vaase =Vpiacp = 6 Visco.ascp-(0)
Tinh chit 3. Ludn chia duoc khéi ling tru tam giac thanh 3 khdi tir dién c6 thé tich
bang nhau. Cu thé, xét khdi ling tru ABC.A’B’C’ tuy ¥ ta co:

Viawe =Viase =Vipee-(ifi)

Bai 1. Cho khéi hop ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich bang l1dm’ Thé tich khéi chop
ACB’D’ la:

A Ldw B. Zaw c. Saw D. —dm’

3 3 4

Phan tich. Vi bai toan ndy, néu nhu tinh truc
tiép thé tich khéi ACB’D’ ta thiéu rat nhidu yéu t6 vé
chiéu cao ciing nhu dién tich da gidc day, do vay khi lam
bai tric nghiém ta khong thé lan luot timg budc di giai
quyét timg yéu t6 mot ma ta phai nghi ngay dén mot cong
viéc khac c6 thé don gian hon. Do vay vi¢c doc k¥ de,
phan tich gia thiét 1a mot yéu té cuc ki quan trong ddi véi
viéc giai mot bai toan tric nghiém. Tir d6 ta nén nghi dén
viéc tinh thé tich khéi tir dién ACB’D’ gian tiép thong qua viéc phan chia lip ghép
khéi da dién.

Loi giai:
Cach 1.

Nhin vao hinh v& ctia bai toan s& cho ta nghi dén viéc chia khdi hop thanh cac khdi tr
dién AA’B’D’, CC’B’D’, ACDD’,ACBB’ va ACB’D".

Nén VACB'D' =V- VCB'C'D' - VB'.ABC - VD"ACD - VA.A'B'D'

. 1
trong d6 V50 =Vegpe = Vause =Vpraep = gV-

Suyra: Vg =V =4V gy = %V = %(dm3).

3



Cach 2.

Tir cac dap an, ta nhan thiy rang ti s6 cta khéi tr dién ACB’D’ va khdi hop
ABCD.A’B’C’D’ luén bang hang s6. Hon nira, khdi 1ap phuong ciing 1a khéi hop, do
d6 ti s thé tich cua khdi tir dién ACB’D’ véi khdi hop ABCD.A’B’C’D’ludn bang ti
s6 ctia khéi ttr dién déu ACB’D’ véi khéi lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh bang a.

D& thdy thé tich 1ap phuong 1a ¢® va khéi tir dién déu ACB’D’ ¢6 canh a~/2

3 '
nén thé tich khdi ACB’D’ Ia V' :%(aﬁ)zg.“ﬁﬁ =“?, suy ra Kzg_

Do d6 V'=%(dm3).

Nhan xét: Néu tinh chat T dang cho khdi hop thi tinh chat T ciing ding cho khéi 1ap
phuong. Do vay khi 1am bai tdp néu chi cho khéi hop ma khong 6 tinh chat gi thém
thi ta xem khdi hop d6 c6 thé 1a mot khdi 1ap phuong canh a. Nguoce lai bai toan dung
cho khéi 1ap phuong khong suy ra dugc nd ding cho khdi hop.

Bai 2. Cho khéi chép tir gidc 16i S.ABCD. Goi M,N,P va Q lan luot 13 trung diém cua
SA, SB, SC va SD. Khi do, ti s6 thé tich 25422 bing bao nhiéu?

S.MNPQ

A, — B. 8 C. 16 D. 2
16

Phin tich: Véi bai ndy, tao cho ta lién tuong ngay dén cong

thirc ti s6 thé tich (Tinh chat I), nhung day 1a khdi chop tir 4»
gidc chtr khong phai 1a tir dién. Do d6, dé ap dung dugc cong " :
thitc (i) ta can phai chia khdi chop t&r gidc nay thanh cac

khéi ttr dién sau d6 moi ap dung dugc cong thirc. A ‘
Loi gidi. E C

Ap dung cong thire (i) cho hai khdi chop S.ABC va S.ACD co:

1
-V,

Vesmpr = gVS.ABC ’ VS.QMP = g sAcD

1

Suy ra: Vs + Vsour = Vsamro = gVS.ABC + gVS.ACD = gVS.ABCD

Hay, Vs asco -8

S.MNPQ




Nhan xét. Néu khong doc ki dé, va cha ¥ cach ap dung cong thirc (i) ta sé sai 1am

Viurg _ SMSN.SPSQ _ 1 [x e

trong cach giai bai nay, dé la viéc ap dun
s e Y e T SASBSCSD 16

1am 1a chon ngay d4p an A hodc D.

Mot diéu can chu y ¢ bai toan nay Ia néu cac diém M,N,P,Q chia cac canh SA,
SB, SC, SD theo cac ti s6 khac nhau va chung déng phang thi ta c6 thé giai nhu trén
khong. Néu khong thi can thém yéu t6 gi nira?.

Bai 3. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B’C’ c¢6 day 1a tam giac déu canh 2a, hinh
chiéu H ciia A’ 1én mit phang ABC nam trén dudng cao ciia tam giac ABC. Biét
A’H=3a. Tinh thé tich khdi chép A.B’BCC".

A. 2\/§a3 B. 4\/§a3 C. \/§a3 D. 2\/§a3
Phan tich: Bai toan cho ta lién tuéng dén viéc
chia khdi lang tru. Nhu ta da biét khéi ling try A c
bat ky ta luén chia duge thanh 3 khéi tr dién co v

thé tich bang nhau. Ttrc 1a nhin vao hinh v& ta s&
thay ngay dugc khéi tir dién A.A’B’C’ ¢c6 thé tich

M 1 Ao - Ao A J
bang 3 thé tich lang tru hay thé tich khoi chop V .

’ D M 2 A Lr - A B

A.B’BCC’ bang 3 thé tich lang tru. Do vay,
viéc di tim thé tich khdi chép A.B’BCC’ chinh 1a tim thé tich khdi ling tru
ABC.A’B’C’.
Loi giai:

Tacod: S, ;= a*+/3 , Chiéu cao AH cua lang try 14 3a. Khi d6 thé tich ling try la:

V =B.h=a*\33a=33d

Ap dung tinh chét (iii)Taco:V, gpecc =V =V, ype = %V.

Suy ra thé tich kh6i chop A.B’BCC’ 1a: V, 4500 = %V =234’

Nhan xét: Dé bai cho hinh chiéu H ctia A’ 1én mit phing (ABC) nidm trén dudng cao
tam gidc ABC chi dé gay nhiéu, néu khong chu ¥ k¥ s& mat thoi gian ¢ dit kién nay.




Mt khéc, néu cho thé tich khdi lang try ABC.A’B’C’ béng V va tinh thé tich
khéi chop A.B’BCC’ thi ta xem khéi ling try trén 1a nita khéi 1ap phwong va khi do

khéi chop A.B’BCC’ ¢6 thé tich bang % khéi 1ap phuong.
Bai 4. Cho hinh chop S.ABC c6 d9 dai SA=a, SB=b, SC=c véi a<b<c va cac goc
ASB = BSC = CSA = 60°. Khi d6 thé tich khdi chép S.ABC 1a :

abc«/ﬁ B abc\/ﬁ C abc\/ﬁ D abc\/ﬁ

12 ) 4 3 ) 6

Phian tich: Néu bai nay tinh tryc tiép thé tich khdi
chop S.ABC ta s& gip van dé kho khin d6 chinh 13 xac
dinh do dai duong cao, nhung tinh gian tiép thé tich
khéi chop S.ABC thi ta dwa vao thé tich khdi nao?. )

Vay nén ta nén chon cach nao?.Tra 101 cau hoi nay

chinh 1a trd 161 cau hoi “cdc goc o dinh cua tam dién ‘ c
bang 60°trong dé c6 y nghia gi”? Va ta dé ¥ thém °

rang néu cac canh bén cua khdi chép bang a thi khéi chop S.ABC tré thanh khdi
chop déu, va do chinh 1a chia khoa cuia bai nay.

Loi giai: Gia sir trén canh SB, SC lay cac diém M, N sao cho SM=SN=SA=a. khi d6

taco Vy =@ 1—22 Ngoai ra, ap dung cong thuec (1) ta duoc:

Veuw  SMSN _d°

Ve pe SBSC b

v 2
Suy ra, Vs e = be =40 = abci.

' a 12
Nhan xét: Khi 1am bai tap tric nghiém nén van dung thanh thao ciing nhu thudc cac
cong thirc thé tich khdi tir dién déu, khdi chop tir gidc déu co cac canh bang nhau,.. dé
khi lam bai tap ta lién tuong ngay dén nd néu bai toan c6 diu hiéu lién quan.

2.3.2. Bai toan lién quan dén tim va ban mit cAu ngoai tiép hinh da dién

Trong phan niy t6i xin trinh bay vé van dé hay gip 1a tim ban kinh mit cau
ngoai tiép khdi chép va lang try con vé tAm mat cau thi chi dé cip. Ngoai kién thirc
trong SGK t6i gi6i thiéu mot sd tinh chat nhu sau:




Tinh chat 1. Néu hinh chop c6 dudng thang d 1 truc cta dudng tron day ( duwong
thang qua tam dwong tron ngoai tiép da gidc ddy va vudng géc véi mdt phang chira
day)thi tAm mat cau ngoai tiép 1a giao diém cua d va mit phang trung truc ctia mot
canh bén (néu c6 canh bén SA va d dong phang thi dung dudng trung truc ctia canh
bén SA dé trong mp (d, SA).

Tinh chit 2. Trong tr dién déu co:

e Trong tdim G cua tir dién 1a giao diém cua doan ndi trung di€ém cla cac cdp
canh doi dién va Ia trung di€m cua cac doan noi do.

e Trong tdm cua tir dién ciing 14 giao diém cia cac doan ndi dinh va trong tim
ctia mat doi dién va chia doan d6 theo ti s6 %(GA =3GG’, A la dinh va G’ la trong
tam tam giac day cu tw dién).

e T dién déu c6 tm dudng tron ndi tiép ngoai tiép va giao diém cac dudng
cao la trong tdm cua tur dién.

Tinh chét 3. Hinh t dién gan déu (cé cdc cdp canh déi bang nhau) c6 tAm mit cau
ngoai tiép, noi tiép tir dién tring véi trong tim tir dién.

Bai 1. Cho t di¢n ABCD c6 AB = CD = 3; AC = BD = 5; AD = BC = 6. Ban kinh
ciia mit cau ngoai tiép tor dién la:

V35 V35 V35 V35

A, — B. — C. — D. —
2 4 6

Phén tich: D& nhan thy ddy 13 t&r dién gan déu nén tim cia A

mit cAu ngoai tiép 13 trong tAm t&r dién. Hon nita cac tam giac

CAB va DBA 13 hai tam giac bang nhau nén hai trung tuyén

CI va DI bang nhau, tir d6 ta suy ra tam gidc IDC cén tai I va

J 1 DC. 3
C

B D

Loi gidi: Goi [, J lan luot 1a trung diém cua AB, CD khi dé
trong tdm O t{r dién 1a trung diém ctia 1J va ciing 13 tim mat cau ngoai tiép ttr dién.

26

2 2 2 2 2 2 2 2
D3 tinh duoc: IJ2=IC2—JC2:(CA +CB 4B j_CD :[6 +5 _3_j_3_:

2 4 4 2 4 4
W3S

Suyra:R=0A4= 14" + —.
4 2




Nhan xét: Trong tt dién gan déu trén, cac mat 1a nhimg tam giac bang nhau nén dién
tich ciia ching ciing bang nhau. Suy ra thé tich cac khdéi OABC, OACD, OABD,

: S A e 4 . 1 A o
OBCD bang nhau va bang Zthé tich tor dién. Tur do khoang céach tor O dén cadc mat

~ N \ N 3V A A A . - A A R ’ [N J4 r
cling bang nhau va bang E Vay ludn ton tai mat cau noi ti€p t dién co6 ban

kinhr = 3—V )
45

Bai 2. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA vuéng goc véi day, AB=c, AC=b, BAC=60".
Goi B, C” 1an luot 14 hinh chiéu vudng goc cua A trén SB, SC. Ban kinh mat cau di
qua ndm diém A, B, C, B*, C’ 1a:

A.

23 ' 3
Phan tich. Tuong tu bai trudc, nhan théy khdi A.BB’C’C s
l1a khoi chop co day 1a tor gide ndi tiep duong tron, nén |
tdm mat cau ngoai tiép khdi chop nam trén truc cia
duong tron ngoai tiép tr giac BB’C’C, viée tim tAm theo
ky thuat nay ciing that sy kho véi lai bai todn chi can tim

Vb +¢* —be B Vb  +¢* —be C B2+ c? —be D b +¢* =2bc
3 ) 2 | 243

ban kinh mit cdu ngoai tiép ma thoi. Do vy néu gia sir
dung dugc tim I ciia mit cdu ngoai tiép khdi chop
A.BB’C’C khi d6 I ciing nam trén truc ciia duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Goi

O la tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC, kéo dai AO cit duong tron nay tai D.
Dé nhén théy cac tam giac AC’D, AB’D vuodng tai C’, B’.Suy ra tam I cia mat cau
ngoai tiép khéi chop chinh 1a O.

Loi giai. Goi O 1a tim duong tron ngoai tiép tam giac ABC, kéo dai AO cat duong
tron nay tai D, ta c6 DC L (SAC),DB L (SAB). Suy ra céac tam giac tam gidc AC’D,
AB’D vudng tai C’, B’. Hay O 14 tim mit cau ngoai tiép khdi chop.

Hon nita ap dung cong thirc tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac, ta co
R—OA— abc bC\/b2 +c’ —bc B \/b2 +c* —bc

45 N NG

4bc—
2

Nhan xét. Ban kinh mat cau ngoai tiép khong phu thude vao vi tri diém S, nén khi
giai bai toan khong nén chu y nhiéu vé yéu té tu do. Ngoai ra, khi 1am bai tap lién
quan ban kinh mit ciu nén luu ¥ cong thirc ban kinh dudng tron ngoai tiép .




@ _ b ¢ _5phose s=%¢.
sind sinB sinC 4R

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh chir nhat c6 AB=5a,BC=8a, mit
bén SAB niam trén mat phang vudng goc day c6 SA=6a, SB=9a. Ban kinh mit cau
ngoai tiép hinh chop la:

A %/—2482 B. %2482 C. %«/2482 D. 42482

Phan tich.

Day ciing 1 bai todn xac dinh tAim mit cau ngoai A,
tiép khéi chop, nhung ¢ bai ndy ta nhan thdy ring mat
bén SAB cua hinh chép vuong géc mat day (ABCD) va
day ABCD 1a hinh chit nhat nén tao cho ta lién tuéng
dén mot hinh lang try dung da bi cit bo nhiing bd phan
khong lién quan. Tur d6, ta tai hién lai lang try dimg co
day la tam gidc SAB va mat bén 1a hinh chit nhat ABCD
ta c6 ngay dugc tdm va ban kinh cta khdi ling tru va né ciing chinh 13 tim va ban

kinh ctia khoi chop can tim.

Loi gidi: Dung lang tru ding SAB.S’CD c6 déy la tam gidc SAB va mét bén 1a hinh
chit nhat ABCD nhu hinh v&. Goi O, O’ 1an luot 13 tAm dudng tron ngoai tiép tam
giac SAB, S’CD. Khi dé, ta c6 tim mat ciu ngoai tiép 13 trung diém I cuia OO’ va
ban kinh 1a IS.

Ap dung cong thic ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc SAB ta ¢

abc 27
=——q

OS=——-
4S \545 V2

2
Suy ra, ban kinh mat cau 1a IS =vI10*+R? = (B_ij +R* = a%\/2482

Nhan xét: Day 1a kiéu bai toan gidng bai s6 42 trong d¢& minh hoa THPT Qudc gia
2017 nhung ¢ mirc 46 kho hon va luu y rang chi c6 lang try ding c6 day 1a da giac
noi tiép duong tron thé c6 duge tim mat cau ngoai tiép. Do dé bai toan c6 yéu t6
canh bén vudng goc voi day ta méi nghi dén viéc dung lang tru.

Ngoai ra khi giai bai toan tric nghiém ta nén chii y cac dap an. O bai nay ban
kinh mat cau ngoai tiép khong thé 1a dap an D vi n6 16n gap 4 1an do dai canh 16n
nhat.




2.3.3. Bai toan lién quan dén hinh tron xoay

Trong phan nay tbi xin trinh bay mot s6 bai toan lién quan dén thé tich cac vt
thé tron xoay trong thuc té, cac dang bai tap twong tu nhu cic bai trong dé thi minh
hoa va dé thir nghiém. Ngoai kién thtrc trong SGK, dé giai cac dang bai tip nay ta can
chu ¥ céc tinh chit sau:

Bai 1. Mot thing dung thirc n gia stc ¢6 dang mot hinh tron Ag——0—5D

xoay nhu hinh v€ bén dugc thiét ké gém mot hinh tru noi1 tiép

hinh nén (hinh tru dwoc goi la néi tiép hinh nén néu mét dong tron

ddy nam trén mdt xung quanh cua hinh nén, day con lai nam trén mat

ddy ciia hinh nén) va phan dinh cua non. Biét rang hinh nén dinh B »C
I ¢6 thiét dién qua truc cua né la tam giac déu canh 1m, con

thiét dién qua truc cua hinh try 1a hinh vudng. Thé tich cua

thung la: I

A TVB-37(33-4) B @ (35-)

C. %(2& -37(3V3-4)  D. Z@3-37(35-4)

Phén tich. Thung cin tinh thé tich gdm khéi try tron xoay I
ghép vai khdi non tron xoay, dé tinh thé tich cua thung ta can
tinh thé tich ting khdi, tirc 14 ta phai tim canh cua hinh 5 c

vudng ABCD. Van dé ¢ day 1a cach nao dé tim canh hinh
vudng ABCD khi chi biét dugc no ndi tiép duoc trong tam
gidc déu co canh bang 1. Qua biéu dién hinh s& cho ta lién
tuong dén cac hé thirc ciia tam giac dong dang, that vay néu
ta dit AB=x ta c6 h¢ thuc : B _BO va MB _ A4 tu day thay MB=IM —IB ta

M MO IM 10

duoc két qua va 1o1 gidi ngan gon nhu sau.

Loi giai. Biéu dién hinh v&, Pat 4B = x, ap dung cac hé thirc ctia tam giic dong dang

ta co:
IB BO' MB BA MI—-IB BA IB BA , ..
- , =—— suy ra: —:—hay—:l—— tre la:
IM MO IM 10O IM 10 IM 10
1y
_BO :1—%@2—:1—i<:>x: \/§ =2\/§—3.
oM 01 NE) 2+4/3
2 2




633
2

Ngoai ra, chiéu cao ciia khdinén 1a: h=10-0'0 = g — (2\/5 -3)=

Vay thé tich thung 14: 7 = %(2@ -3)’(3V3-4)

Nhin xét. Trong thung trén, ta thdy khdi tru va khéi non chung day nén khi tinh thé
tich ta thiét 1ap cong thirc trudc va st dung may tinh cam tay dé tinh d& tn thoi gian.

C6 rat nhiéu loai bai toan trac nghiém kiéu ndy, nguoi ta c6 thé thay khdi non
dugc ghép béi nita khdi cau, ( bon chira xdng) do vy can rén luyén that nhiéu cac ki
thuat bién d6i dé rat ngan thoi gian trong qua trinh lam bai.

Bai 2. Mot bong dén huynh quang dai 120 cm, duong kinh 2cm,
dugc dat khit vao éng gidy cing dang hinh hop chit nhat ( hinh
v& bén). Dé bao vé bong dén khoi v khi di chuyén nguoi ta
thudng cho xdp vao cac khoang ho giita bong dén va hop giay.
Tinh thé tich xp can dé 1ap kin nhitng khoang ho d6 la:

A. 0,103m° B. 130cm®

C. 1,03dm’ D. 0,103dm’

Phin tich: Dé xac dinh dugc day cua hop gidy 1a hinh vudng

¢ canh bang duong kinh cta bong dén va chidu cao hop bang chiéu cao ciia bong
deén. Thé tich x6p can lip vao khoang hé bang thé tich khéi hop trir di thé tich bong
den.

Lai giai: Ta co thé tich bong dén 1a:V = 7.120(cm?)
Thé tich khéi hop: V = 4.120 = 480(cm’)
Thé tich xdp: V =480 — 7.120 ~ 103(cm?)

Nhan xét. Pay 1a bai tap van dung nhung ¢ muc do thap, nhung hoc sinh d& méic phai
sai 1am khi thyuc hién chon dap an ¢ dang quy d6i don vi .
=)

Bai 3. Khi san xuét vo lon sita hinh tru, cac nha thiét ké =2

C"L"-N‘.‘U-"'-E' -

luén dat muc ti€u sao cho chi phi nguyén li¢u lam vé lon la — anhU
it nhat, tirc 13 dién tich toan phén ctia hinh tru 1a nhé nhit. Q ; k
Mudn thé tich lon sira d6 bang 1dm’® va dién tich toan phan _ dec- ‘iv’

ctia n6 nho nhét thi ban kinh day cta hinh try phai bang bao ol QU

o ik
SWEETENED LONE

nhiéu?
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1 1

—dm.. —dm.
Az B. 2z
C ;dm D La’m

o /—272_ . . %/;

Phin tich. Pay 1a bai toan lién quan dén GTLN, GTNN ctia biéu thirc. Trudc hét ta
phai xac dinh dugc dién tich toan phﬁn cta lon sita theo thé tich ctia né sau d6 méi
bién luan gia tri nhé nhét duoc. That vay, néu nhu ta goi chiéu cao lon sita 1a A, ban
kinh day lon sita 1a 7 thi S, =27r.h+ 277" va thé tich lon sita 1a: 7 = zr°h suy ra dién

tich toan phan la:

1
Stp =2xr

1
+ 271 =2(—+ 7r’)
r r

2

Loi gidi: Goi chiéu cao lon sita 1a %, ban kinh day lon sita 1a 7 thi dién tich toan phan
cua lon sira la:

1
Stp =2xr

1
+ 271 =2(—+ 7r’)
r r

2

Ap dung bat dang thirc AM-GM cho 3 s6 duong: 7zr2,2L;2L ta duoc:
r2r

1 >
Sy =2+ y>3r

Piang thire xay ra khi: 7% = 1 Sr=3 L ,(dm).
2r 2
Nhan xét. DPay la bai toan thude loai cyc tri hinh hoc, ta co thé ap dung ham sb dé
tim GTNN cua S, nhu sau:
r \ A 1 2 7. ’ 1
Xetham s6 f(r)=2(—=+7zr") vo1 (r>0)cod f'(r)=2(——+27r)
r r
1

2

2.3.4. Bai tap ap dung

Suyra f'(ry=0r= 1ap BBT ta duoc két qua.

Caul: Cho khéi ling try tam gidc ABC.A’B’C’ ¢6 thé tich 13 V. Goi I, J lan
luot 1a trung diém hai canh AA’ va BB’. Khi d6 thé tich cua khdi da

12



Cau 2:

Cau 6:

dién ABCIJC’ bang:

2
3y, B. 2y c. Zv. D. .
4 5 3 5
Cho hinh chop tam giac S.ABC. Goi M,N, lan luot 1a trung diém cua

SB, SC . Khi d6, ti s6 thé tich 2% bing bao nhidu?

§.4BC

3

B. C. 4 D.

4 1
3 4
Xét mot hop bong ban dang hinh hop chit nhat, biét rang hop chira vira
khit ba qua béng ban duoc xép theo chiéu doc, cac qua bong co kich
thudce nhu nhau. Khi d6, phan khong gian con tréng trong hop chiém:

60,9% B. 47,64% C. 52,36% D. 82,36%

Cho khdi lang try tam gidc ABC.A’B’C’. Pudng thing qua trong tim
tam giac ABC song song v6i BC cit AB tai D, cat AC tai E. Mat phang
di qua A’, D, E chia khéi lang tru thanh hai phan. Ti s thé tich cua hai
phan d6 (s6 bé chia s6 16n) 1a:

4
2 B. — c. 2 D. —
3 23 9 27
Thé tich cua khdi duoc ghép boi hai hinh 14cm
hop nhu hinh bén la: 15em 4em
7Tem
6cm
328cm’ B. 456cm’ C. 584cm’ D. 712cm’

Cho khdi lang tru tam giac c6 thé tich bang V. Xét diém P thudc canh

BB’ sao cho FB :l, diém Q thuoc canh CC’ sao cho o = l Tinh
BB' 2 cC' 4

thé tich khéi chép A. BCQP

B. — C.
8 5

3V V V
- — D.
6

4
4

Hinh hdp dimg ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day 1a mot hinh thoi véi dién tich
S,. Hai mat chéo ACC’A’ va BDD’B’c6 dién tich lan lugt bang s,,S,

13



A.

Cau 8:

Cau 9:

A.

Cau 10:

Cau 11:

A.

Cau 12:

Cau 13:

Khi d6 thé tich ctia khdi hop 1a 2

BSS.S, g 2555, c.[S5:5, b, S/S:S,
3 3

2 ) 2

Cho lang try dimg ABC.A’B’C’ ¢6 tit ca cac canh bang a. Khi d6 ban
kinh mit cau ngoai tiép lang try la:

av21 B.

a
6 2

a

C. D. a2

Cho khdi hop ABCD.A’B’CD’ ¢6 thé tich V. Mat phang di qua dinh A
va qua trung diém cua cac canh B’C’, C’D’ ¢t A’B’ tai E cit A’D’ tai
F. Tinh thé tich khdi chop A.A’EF

v B. 2 c. L p. L

3 3 4 8

Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B’C’ ¢6 goc giita hai miat phing
(A’BC) va (ABC) bang 60, canh AB = a. Tinh thé tich khdi da dién
ABCC’B’ bang

33,
—d

y B. 34 C. =a D.

V3,
—da

4
Cho hinh hop chir nhit ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich 1a V. Goi M va N 1a
trung diém A’B’ va B’C” thi thé tich khéi chop D’.DMN bing?

V V |14 V

5 B. g C. E D. Z

Cho ling tru tam giac déu ABC.A’B’C’, canh day bang a. Cho goc hop
boi (A’BC) va mat day 1a 30°. Thé tich khdi lang tru ABC.A’B’C’ la:

24 12

B. D.

Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’. I 1a trung diém BB’.Mit phang
(DIC’) chia khéi l1ap phuong thanh 2 phan c6 ti sb thé tich phan bé chia
phan 16n bang:

7 g 1 L 7
48 T48 T 14 24
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cho ba doan théng SA,SB,SC d6i mdt vudng goc tao vdoi nhau thanh
mot hinh tir dién S.ABC vd1 SA = a, SB= 2a ,SC =3a. Ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh tr dién d6 1a

R o @i o i

2 2 6

Cho khéi ling tru ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich 36 cm’.Goi M 1a diém
bat ky thudc mit phang ABCD. Thé tich khdi chép MA’B’C’D’ la:

18cm’ B. 16cm’ C. 12’ D. 24cm’

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan
luot 13 trung diém ctia SA, SB. Ti s6 thé tich ctiia khdi chép S.MNCD va
khdi chép S.ABCD bang:

3

> B. - c. - D. -

8 4 3 2

Ngudi ta bo 3 qua bong ban cung kich thude vao trong mot chiéc hop
hinh try c6 day bang hinh tron 16n cia qua bong ban va chiéu cao bang 3
lan dudng kinh cta qua bong ban. Goi S; 1a tong dién tich cua 3 qua
bong ban, S, 1a dién tich xung quanh ctia hinh tru. Ti s S,/S, bang:

3

1 B. 2 C. D.

5
Mot hinh tt dién déu canh a ¢6 1 dinh trung véi dinh cua hinh nén tron

xoay, con 3 dinh con lai cia t&r di€n nam trén dudong tron day cta hinh
non. Khi do, dién tich xung quanh cua hinh noén tron xoay la:

%ﬂazx/g B. 7d*\2 C. %ﬂazx/g D. %ﬂazx/z

Goi S 1a dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay duoc sinh ra boi
doan thang AC’ cua hinh 13p phwong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh b khi
quay xung quang truc AA’. Di¢n tich S la:

h> B. /2 C. 3 D. /6

Cho hinh tru c6 chiéu cao 1dm. Biét dién tich xung quanh hinh tru gép
d6i dién tich hai day. Thé tich khdi try 1a:
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Cau

Cau

Cau

Cau

Cau

21:

22:

23 :

24 :

25:

26 :

27 :

A.

Za) B Zaw) c Zfaw) D E(aw)

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD hinh binh hanh va c6 thé tich
bang 1. Trén canh SC lay E sao cho SE=2EC, tinh thé tich V cua khoi ti
dién SEBD.

y=1 B. V=1 C. V=— p. v=2
3 6 12 3

Mot hinh tru ¢6 ban kinh dudng tron ddy bang R, thiét dién qua tryc 1a
hinh vuéng. Tinh thé tich lang tru tur giac déu noi tiép hinh tru.

2R B. 3R’ C. 4R° D. 5R’

Bai 7. Cho ti dién S.ABC c6 SA vudng goc voi mit phiang (ABC), SA=a;
AB=AC=b, BAC =60".Ban hinh cAu ngoai tiép tir dién S.ABC la

2 2 b 2 2 2
R=242 B rR=%42 . ro i R=[4.0
4 3 4 3 4 3 43

Cho hinh tru ¢6 thiét dién qua tryc 13 hinh vuéng ABCD canh 23 em
v6i AB 1a duong kinh cua dudng tron day tam O. Goi M 1a diém thudc

AB sa0 cho ABM = 60°. Tinh thé tich V cta khi tu dién ACDM.
8\/§(cm3) B. 3(cm3) 6(cm3> 9(cm3>

Cho tr dién ABCD c6 CD = 2a, cac canh con lai c6 do dai av/2. Ban
kinh mat cau ngoai tiép tar dién ABCD la:

R=— B. R=2a C. R=a D. R=2

3 2

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day R va duong sinh tao véi mat ddy mot goc
60°. Tinh thé tich ctia mat cau noi tiép trong hinh non.

W32R’ B. NEY & C. YNEY:S D. W32R’
27 27 27 9

Cho hinh tru ¢6 ban kinh day bang a va dudng cao bang a~/2 .Tinh thé

tich cua lang try tam giac déu ngoai tiép hinh tru.

a3\/§ B. 3613\/6 C. a3\/g D. 9a3.\/§
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Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cho hinh chép tir gidc déu SABCD c6 tit ca cac canh bang a. Tinh thé
tich khbi chop SABCD theo a

3 3 3 3
"f B. azﬁ C. “f D. "f

Pay cla lang try ding tam gidac ABC.A’B’C’ 1a tam gidc déu. Mat
(A’BC) tao véi day mot goc 30° va dién tich tam giac A’BC bang 8.
Tinh thé tich khdi lang tru.

a’\3 B “\3 a’\3

6 3 2 6

Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a h. Mot khéi nén co
dinh 13 tAm cua day va day 1a mot thiét dién song song
v6i day ctia hinh nén dd cho. Chiéu cao x cta khéi non
nay 1a bao nhiéu dé thé tich cua n6 16n nhét, biét 0 < x <
h?

2h h h
X = ? B X = E C X = E D x=h=\
Cau | bBapan | Cau Dap an Cau | Déapan
1 C 11 A 21 A
2 D 12 A 22 A
3 B 13 B 23 B
4 B 14 C 24 B
5 C 15 A 25 C
6 D 16 B 26 D
7 C 17 A 27 D
8 D 18 A 28 A
9 D 19 D 29 B
10 B 20 B 30 B
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