CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

| CHUONG |

MAT TRON XOAY — NON - TRU

@ LY THUYET.

I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY

— Trong khong gian cho mit phing (P) chira dudng thing A va mot dudng
C. Khi quay mit phiang (P) quanh A mét goc 360° thi mdi diém M trén C
vach ra mot dudng tron ¢6 tim O thudc A va nim trén mit phang vudng
goc véi A. Nhu vy khi quay mét phang (P) quanh dudng thang A thi C
s€ tao nén dugc mot hinh goi 1a mat tron xoay.

— Trong d6: duong C duoc goi 1a duong sinh ciia mdt noén; duong thang A
duoc goi la truc cua mat tron xoay.

II. MAT NON TRON XOAY
1. Pinh nghia mat nén tron xoay
— Trong mit phang (P) cho hai duong thing d va A cét nhau
tai diém O va tao thanh goc @ (v6i 0° < <90°). Khi quay mit
phang (P) xung quanh A thi duong thing d sinh ra mot mat

tron xoay dugc goi la mat nén tron xoay dinh O.

— Goi tt 1a mat non tron xoay.

— Trong d6: Pudng thing A duogc goi 1a truc; dudng thing d
duoc goi la duong sinh; goc 2o dugce goi la goc ¢ dinh.

2. Hinh non tron xoay va khoi nén tron xoay
a) Hinh no6n tron xoay

— Cho AIOM vubng tai 7. Khi quay tam giac d6 xung quanh
canh vudng goc OI thi duong gip khuc IOM tao thanh mot
hinh dugc goi 1a hinh nén tron xoay, goi tat 1a hinh non.

— Trong do:

+ Hinh tron tdm 7 sinh boi cac diém thudc canh A khi M
quay quanh truc Ol duogc goi 1a mat day ctia minh non.
+Piém O duoc goi 13 dinh cia hinh nén.

+ Do dai doan OI duoc goi la chiéu cao cta hinh nén.

+ B¢ dai doan OM dugc goi la d6 dai dudng sinh ctia hinh nén.
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+ Phan mit tron xoay sinh boi cac diém trén canh OM khi quay
quanh OI dugc goi la mat xung quanh cuia hinh nén.

b) Khéi nén tron xoay

— Phan khong gian dugc gidi han boi mot hinh
non tron xoay ké ca hinh d6 duogc goi la khdi nén
tron xoay hay con goi tat 1a khdi non.

— Trong do:

+ Piém thudc khdi nén nhung khong thude hinh
nén goi 1a diém trong cta khdi nén.

+ Ta goi dinh, mat day, duong sinh ctua hinh non
theo thir ty 1a dinh, mat day, duong sinh ciia khdi
non tuong Ung.

3. Dién tich xung quanh va dién tich toan phan ciia khéi nén tron xoay
a) Dién tich xung quanh cta hinh nén

— Dién tich xung quanh cta hinh nén tron xoay la
gi6i han cua dién tich xung quanh ctia hinh chép déu
noi tiép hinh nén dé khi s6 canh tang 1én vo han.

— Cong thue: S, =7rl.

Trong d6: r 1a ban kinh day; / 1a do dai dudng sinh.

b) Dién tich toan phan ciia hinh nén

— Dién tich toan phan ctia hinh non tron xoay 1a tong
dién tich mat day véi dién tich xung quanh cua hinh
non tron xoay.

— Cong thue: S, =S,

_ 2
vy TS =7r" +7rl.

¢) Dién tich hinh quat

— Néu cit mit xung quanh cta hinh nén !
theo mot duong sinh rOi trai ra trén mot

mit phang thi ta s& dugc:

+ Mot hinh quat c6 ban hinh bang d6 dai .

duong sinh cta hinh non.

+ Mot cung tron c¢6 do dai bang chu vi

dudng tron day cua hinh non.

— Cong thue: S, =S, =7rl.

quat
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4. Thé tich ciia khoi nén tron xoay

— Thé tich ctia khoi non tron xoay 1a gio1 han cua thé tich khoi
chop déu ndi tiép khoi ndn khi d6 s6 canh tang 1€n vo han.

— Cong thtc: V' = %S iyl - Trong do: h 14 chiéu cao cua khi
non.

_ Néu déy 12 hinh tron c6 ban kinh 7 thi 7 = émzh .

S. Hinh non cut

— Hinh nén cut la phﬁn non gidi han bdi mat day va mat thiét dién
song song voi day.

— Cong thuce

+ Dién tich xung quanh S, =7 (R+7r)l.

+S,, =7Z(r2+R2)+72'(R+r)I.

[
n
A
Y
SN

+ Dién tich toan phan S, =5,

day

+ Thé tich khdi nén cut ¥ = éﬂh(R2 +r2 4 Rr) .

Trong d6: R,r 1a ban kinh hai day; 4 = 1J 1a d6 cao hinh chop cut.

III. MAT TRU TRON XOAY:

1. Pinh nghia mit tru tron xoay: Trong mp (P) cho hai duong thing A va 1 song song nhau,
cach nhau mot khoang bang r. Khi quay (P) xung quanh A thi 1 sinh ra mot mat tron xoay duoc
goi la mat tru tron xoay. A goi la truc, | goi la dudng sinh, r 1a ban kinh ctia mat tru do.
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2. Hinh tru tron xoay: X¢ét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh duong thang
chtra 1 canh, chang han AB, thi duong gap khiic ADCB tao thanh 1 hinh dugc goi 1a hinh tru
tron xoay.

— Hai day: 1a hai hinh tron: tdim 4 ban kinh » = 4D vatdm B ban kinh r = BC .
— Duong sinh: 1a doan CD.

— Mat xung quanh: la mat do doan CD tao thanh khi quay, néu cét theo mot duong sinh va trai
ra ta dugc mat xung quanh 1a mgt hinh chir nhat.

— Chiéu cao: h=AB=CD.

* Khéi tru tron xoay: Phan khong gian dugc gidi han bdi mdt hinh tru ké ca hinh tru d6 duoc go1
la khoi tru tron xoay.

Cong thirc tinh di¢n tich hinh tru, thé tich khdi tru:

* Dién tich xung quanh cua hinh try bang tich do dai duong tron day va do dai duong sinh.
S, =2zrl ma h=[ nén |S _=27rh

* Dién tich toan phan cta hinh tru bang tong dién tich xung quanh va dién tich cua hai day.
S, =8, +2.8,, dodo|S, =2zrh+2zr’

* Thé tich khéi tru: ¥ = Bh =V = 4]

Mt s6 tinh chit:

—Néu cit mit tru tron xoay (c6 ban kinh 1a7) bdi motmp (@) vudng goe véi truc A thi ta duge

duodng tron c6 tam trén A va c6 ban kinh bang » voir cling chinh 1a ban kinh ctiia mat tru do.

—Néu cit mit tru tron xoay (c6 ban kinh 1a7) bdi motmp (o ) khong vudng goc véi truc A
nhung cét tit ca cac duong sinh, ta dugc giao tuyén 1a mot dudng elip co tru nho bang 27 va

truc 16n bang 2r , trong d6 ¢ 1a goc gitra truc Avamp (ar) v6i0” < 9 <90°.

sin @

—Chomp (a) song song vai truc A cua mat try tron xoay va cach A mot khoang k :
+Néuk < r thimp (o) cét mit try theo hai duong sinh = thiét dién 1 hinh chi¥ nhét.
+ Néuk =r thimp (a)tiép xuc voi mat tru theo mot dudng sinh.

+Néuk > r thimp (o )khong cit mét tru.

Page 4



CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

DANG 1: Xic dinh céc yéu t6 co bén (r,/,/) ciia hinh nén. Tinh dién tich xung qunh, dién tich toan

phén ciia hinh non. Tinh thé tich khéi nén.
PHUONG PHAP GIAI:

+ Ap dung cac cong thire lién quan dén hinh nén tron xoay & trén vao lam bai.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 5:

Cau 6:
Cau 7:

Cau 12:
Cau 13:

Cau 14:

Cho hinh nén c6 ban kinh day » =3cm va duong sinh [ =5cm .

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh non.

b) Tinh thé tich cua khdi nén tuong tng.

Cho tam giac SOA vudng tai O c6 OA =3cm,SA="5cm , quay tam giac SOA xung quanh canh
SO dugc hinh nén.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ciia hinh non.

b) Tinh thé tich cua khdi nén tuong tng.

Cho tam giac SAB déu canh a , O 1a trung diém cta 4B, quay tam gidc SAB xung quanh canh
SO dugc hinh nén.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh nén.

b) Tinh thé tich cta khéi nén tuong tng.

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bﬁng a. Goc giira mat bén va mat day bang
60°. M6t hinh nén c¢6 dinh S va duong tron day noi tiep t giac ABCD.

a) Tinh di¢n tich xung quanh ctia hinh non.

b) Khi d6 thé tich kh6i non tuong tmg.

Cho nira duong tron dudng kinh 4B =2R va diém C thay d6i trén nira duong tron do, dat
o =CAB va goi H 13 hinh chiéu vudng goc cia Clén 4B . Tim a sao cho thé tich vat thé tron
xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc 4B dat gia tri 1on nhat.

Cho khéi nén c6 ban kinh »=~/5 va chidu cao 4 =3. Tinh thé tich V' ctia khéi non.

Cho hinh nén (N) c6 dudng kinh dy bang 4a, duong sinh bang 54 . Tinh dién tich xung quanh
S ciia hinh nén (N).

Trong khong gian cho tam giac ABC vuong tai 4, AB=a va AC = a~3 . Tinh d¢ dai duong
sinh [/ cta hinh nén cé dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc 4B .

Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai 4, AC =a va BC =2a .Tinh dién tich xung
quanh cta hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB .

Mot hinh non c6 thiét dién qua truc la tam giac déu canh bang a . Dién tich toan phan cua hinh
noén 1a.

Cho hinh nén (N)cé do dai duong sinh bang 5 va dién tich xung quanh béng 157. Tinh dién
tich toan phén ciia hinh nén (N).

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day 13 4a, chidu cao 1a 3a . Dién tich toan phan hinh nén bang:

Mot hinh nén ban kinh day bang 5(cm), géc & dinh 1a 120°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non.

Cho khdi nén ¢ ban kinh duong tron ddy bang 10 va dién tich xung quanh bang 1207z . Chiéu
cao h cta khoi non la:
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Céu 15: Cho hinh nén tron xoay ¢6 chiéu cao / =20cm, ban kinh ddy r =25cm. Mt phing (@) di qua
dinh ctia hinh nén cch tdm ctia day 12cm . Tinh dién tich thiét dién ctia hinh nén cdt béi mp (o).

Cau 16: Cho hinh nén c6 goc ¢ dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 67a”. Tinh thé tich V cua
khéi non da cho.

Céu 17: Gia tri 16n nhit cua thé tich khéi nén noi tiép trong khdi cau c6 ban kinh R 1a

Cau 18: Goi 7 va £ lan lugt 1a ban kinh day va chiéu cao cia mét hinh nén. Ki hiéu 7], ¥, lan luot 1a

thé tich ctia hinh non va thé tich cta khoi cau noi tiép hinh non. Gia tri bé nhat cua ti s0 —- 1a
2

Cau 19: Trong tit ca cac hinh non noi tiép trong hinh cau c6 thé tich bang 367, tim ban kinh » ctia hinh
non c6 dién tich xung quanh 16n nhat. . ) ]

DANG 2: Tinh dién tich xung quanh, dié¢n tich toan phan va the tich khoi tru

Cau 1:  Cho hinh tru c6 hinh tron day ban kinh 1a r=a, c6 hiéu cao k= a\/§ . Tinh di¢n tich xung
quanh va dién tich toan phan hinh try theo .

Cau 2:  Cho hinh tru c6 hinh tron day ban kinh 1a » = a, ¢6 thiét dién qua truc 1a mgt hinh vuéng. Tinh
dién tich xung quanh va di¢n tich toan phan hinh tru theo a.

Cau 3: Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tim O va O’ va c6 chiéu cao bang a . Trén dudng tron
day tam O lay diém A sao cho AO’ hop voi mit phang day mot goc 60°. Tinh dién tich xung
quanh va dién tich toan phan hinh tru theo a.

Cau 4: Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a c6 hai dinh lién tiép A4, Bnam trén
duong tron day thir nhat cta hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thir hai cta hinh
try. Mat phing (ABCD) tao v6i ddy hinh tru goc45°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich
toan phan hinh try theo a.

Cau5:  Cho hinh try tron xoay c6 hai ddy 1a hai hinh tron(O,R) va (O',R). Biét ring ton tai day cung
AB clia dudng tron (O) sao cho AO'AB déu va mp(O'4B) hop véi mit phang chira duong
tron (0) mét géc 60°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh tru theo R.

Cau 6: Mot hinh tru 6 ban kinh day 7 = 5cm , chiéu cao /& = 7cm . Dién tich xung quanh cta hinh try nay 14

Cau 7: Mot hinh tru ¢6 ban kinh day r =a, d6 dai dudng sinh / =2a . Dién tich toan phﬁn cua hinh tru
nay la

Cau 8: Quay hinh vuong ABCD canh a xung quanh mét canh. Thé tich cua khoi tru dugce tao thanh la

Cau 9: Khbi tru co chiéu cao 4 =3cm va ban kinh day r = 2cm thi c6 thé tich bang

Cau 10: Bén trong moét lon sira hinh tru c6 duong kinh day bang chiéu cao va bang 1dm . Thé tich thuc
ctia lon sira d6 bang

Cau 11: Cho hinh vuéng ABCD canh 8cm . Goi M, N lan luot 14 trung diém cia 4B va CD. Quay
hinh vuéng ABCD xung quanh MN . Di¢n tich xung quanh cua hinh tru tao thanh la

Céu 12: MGt hinh try (T) ¢ dién tich toan phan 13 1207 (em?) va c6 ban kinh déy bang 6cm. Chiéu cao
cua(T) la

Cau 13: Mot khoi tru (T) c6 thé tich bang 81z (cm*) va c6 duong sinh gip ba lan ban kinh day. Do dai
duong sinh cua (T) la o .

Cau 14: Trong mot chiéc hop hinh tru nguoi ta bé vao doé ba qua banh tennis, biét rang day cua hinh tru bang
hinh tron 16n trén qua banh va chiéu cao cta hinh tru bang 3 lan duong kinh cta qua banh. Goi S, 1a

A ‘A ’ , 5 \ N 1A ’ 5 3 2 A S M
tong dién tich ciia ba qua banh va S, la dién tich xung quanh ctia hinh try. Ti s0 S—‘ bang
2
Cau 15: Mot hinh tru c6 ban kinh day r =5cm va khoang céch giira hai day 4 =7cm. Cit khéi try boi
mot mat phrfmg song song vai truc va cach truc 3cm. Dién tich cua thiét dién duoc tao thanh 1a:
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Cau 16: Cho hinh try ¢ hai ddy la cac hinh tron (0), (O') bén kinh bang a, chiu cao hinh tru gip hai
lan ban kinh ddy. Cac diém 4, B tuong ing nim trén hai duong tron (0), (O') sao cho

AB = aJ6. Tinh thé tich khéi tir dién ABOO' theo a.
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MAT CAU

@ LY THUYET.

1. Pinh nghia

Tap hop cac diém M trong khong gian cach diém O c6 dinh mot khoang R goi 1a mit cau
tim O, ban kinh R, ki hi¢u 1a: S(O;R). Khid6 S(O;R)={M |OM =R}

2. Vi tri twong doi ciia mot diem doi véi mat cau

Cho mit cau S (O; R ) va mot diém 4 bat ki, khi do:

1 Néu O4=R < 4e S(O;R).Khi d6 O4 goi la ban kinh mit cau. Néu O4 va OB 14 hai
ban kinh sao cho O4 = —OB thi doan thang AB goi 1a mot dudng kinh
cla mat cAu.

] Néu 04 <R < Anam trong mit cau.

] Néu 04> R < Anam ngoai mit cau.

— Khoi cau S(O;R) 1a tap hop tt ca céc diém M sao cho OM <R

3. Vi tri twong dbi ciia mit phing va miit ciu

Cho mit cau S (O;R)vamot mp (P). Goi d la khoang cach tir tim O clia mit cau dén

mp (P) va H 1a hinh chiéu cia O trén mp(P) =d=0H.

) Néud<R< mp (P) cat mit cau S (O; R) theo giao tuyén 1a duong tron nam trén

mp(P) cotdm1a H vabéankinh r = HM = JR? —d*> =</R* —OH (hinh a).

[ Néu d > R < mp(P) khong cit mit cau S(O;R) (hinh b).

(1 Néu d =R < mp(P) c6 mot diém chung duy nhat. Ta néi mit cau S(O;R) tiép xtc
mp (P). Do @6, diéu kién can va du ¢ mp (P) tiép xtc véi mat cau S(O;R) la
d(0,(P))=R (hinhc).

Hinh a Hinh b Hinh ¢
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4. Vi tri twong ddi ciia dwong thflng va mit ciu

Cho mit cau S (0; R) va mot duong thang A . Goi H 14 hinh chiéu cta O trén dudng thang A
va d = OH 1a khoang cach tir tim O ciia mit cau dén dudng thang A . Khi dé:

] Néu d > R & Akhéng cat mat céuS(O;R).

(1 Néu d < R < Acht mit cau S (O;R)tai hai diém phan biét.

] Néu d = R < A va mit cau tiép xtic nhau (tai mot diém duy nhat). Do d6: diéu kién can va

du dé duong thang A tiép xtc voi mat cau lad = d (O, A) =R.

Pinh li: Néu diém A nam ngoai mit cau S (0; R) thi:

] Qua A c6 v6 sd tiép tuyén voi mit cau S(O; R) .
| Do dai doan thang ndi A véi cac tiép diém déu bang nhau.
[ Tap hop cac diém nay 1a mot duong tron nam trén mit cau S (O; R) :

5. Dién tich va thé tich mit ciu

A ’ - A Ror - A 4
* Dién tich mat cau: . * Thé tich mat cau: V. = —zR’|.

3
@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

I. Mit ciu ngoai tiép khdi da dién

1. Cac khai niém co ban

[ Truc cia da giac day: 1a duong thang di qua tim dudng tron ngoai tiép cua da giac day va
vudng goc véi mit phang chira da giac day.
= Bét ki mot diém nao nam trén truc cia da giac thi cach déu céac dinh cua da giac do.
[} Puong trung true ciia doan thing: 13 duong thang di qua trung diém cua doan thing va
vudng goc voi doan thiang do.
= Bit ki mot diém nao nam trén dudng trung truc thi cach déu hai ddu mat cuia doan thing.
[ Mit trung truc ciia doan thing: 1a mat phang di qua trung diém cta doan thang va vudng
goc voi doan thing do.

= Bat ki mot diém nao nam trén mat trung truc thi cach déu hai dau mut cua doan thrfmg.

2. TAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop

(] TAm mit cAu ngoai tiép hinh chép: 1 diém cach déu cac dinh ctia hinh choép. Hay néi cach
khac, no chinh 14 giao diém I cua truc dirong tron ngoqi tiép mdt phang ddy va mdt phang
trung tryc cua mot canh bén hinh chop.

[ Ban kinh: 1a khoang cach tir I dén cac dinh cta hinh chop.

3. Cach xic dinh tim va ban kinh mit ciu ciia mét s6 hinh da dién co bin

a/ Hinh hop chir nhat, hinh 14p phwong.

- Tam: tring v&i tAm ddi xmg cta hinh hop chit nhat (hinh 1ap phuong).
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= Tam la [, 1a trung diém cua AC'.

- Ban kinh: bang ntra d6 dai duong chéo hinh hdp chit nhat (hinh 1ap phuong).

= Bén kinh: R = %, A B A
| N
D : \\\ C ! \\
i \ oA
| 1Q | Ib
A'/In— _____ N KN S, : \\
/// \\\ Br )____A\_. __
// N\ /// \\
D’ B’ (o4

b/ Hinh ling tru dimg c6 day ndi tiép dudng tron.

_________ An
Xét hinh ling tru dimg 4 4,4,...4,. 44, 4;...4,, trong d6 c6 2 day Al—\-— ______
70
|
Co | , A '
A A, A, A, va A A 4. A, ndi tiép dudmg tron (O) va (0'). Luc do, i —
mit cau ndi tiép hinh ling tru démg co: ?I "
| —
————— 4——="""] n
- Tam: [ vé6i | 14 trung diém ctia 00", A 1'\——_ io,
- Bankinh: R=I4 =14, =..=I4,. A N
n \

¢/ Hinh chép ¢6 cic dinh nhin doan thing ndi 2 dinh con lai duwéi 1 s6c vudng.

- Hinh chép S.4BC ¢6 SAC =SBC =90".
+ Tam: | 14 trung diém cia SC .

+ Ban kinh: R:%:IAzIBzIC.

- Hinh chép S.ABCD cé
SAC = SBC = SDC = 90"

+ Tam: [1a trung diém cta SC .

+ Bén kinh: R:%:]Az[leCle-

d/ Hinh chép déu.

Cho hinh chép déu S.4BC...

- Goi Olatam cua day = SO la truc cua day.
- Trong mat phéng xac dinh b1 SO va mot canh bén,

chang han nhu mp (SAO) , ta v& dudng trung truc cua canh S4

1a A cit 4 tai M vacat SO tai [ = I 1a tdm cta mit cau.

- Ban kinh:

Ta cod: ASMI ~ ASOA = SM = S — Ban kinh la:
SO SA4

2
R=15 =22y poje-
SO 250

Page 10



CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

¢/ Hinh chép c¢6 canh bén vudng géc vii mit phing day.

Cho hinh chop S.4BC... ¢c6 canh bén S4 | day (ABC ) va day ABC... ndi tiép dugc trong duong

tron tim O . TAm va ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC...duoc xac dinh nhu sau:

- Turtam O ngoai tiép ctia dudng tron ddy, ta v& dudng thing  vudng goc v6i mp (AB C ) tai
0.

- Trong mp (d, SA) , ta dung dudng trung truc A ctia canh S4, catS4 taiM | cit d tai .
= I 1a tAm mit cdu ngoai tiép hinh chop
vabankinh R=IA=IB=1C=1S=...

- Tim ban kinh:
Ta c6: MIOB la hinh chir nhat.

Xét AMAI vuong tai M co:

2
R=Al =MI* + MA* = AO%(%).

f/ Hinh chép khac.

Dung truc A cua day.

Dung mit phing trung truc (a) ctia mot canh bén bat ki.

(a)NA=1= 1 1atdm mit ciu ngoai tiép hinh chop.

Ban kinh: khoang cach tir I dén cac dinh caa hinh chop.
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N 7

Hinh vuéng: O 14 giao Hinh chit nhat: O 14 giao A déu: O 1a giao diém cua 2
diém 2 duong chéo. diém cta hai dudng chéo. dudng trung tuyén (trong tam).
Il ul Il
I I
I I @)
™9 T
A vuong: O la trung diém A thuong: O 1a giao diém ciia hai
cua canh huyén. duong trung truc cua hai canh A.

g/ Pudng tron ngoai tiép mét s6 da gisc thwong gip.

Khi x4c dinh tAm mit cdu, ta can xéac dinh truc cia mat phrfmg day, do chinh la duong thrfmg vudng
gdc v6i mat phing day tai tim O ciia dudng tron ngoai tiép day. Do do, viéc xac dinh tAm ngoai O
13 yéu t6 rat quan trong ctia bai toan.

II. KY THUAT XAC PINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP.
Cho hinh chép S.4,4,...4, (thoa man diéu kién ton tai mat cau ngoai tiép). Thong thirong,
dé xdc dinh mdt cau ngoai tié'p hinh chop ta thuc hién theo hai budc:
Budc 1: Xac dinh tAm ciia dudng tron ngoai tiép da giac ddy. Dung A : truc dudng tron ngoai
tiép da giac day.
Buéc 2: Lap mit phang trung truc () cia mot canh bén.

Licdsé: -Tam O cua mit caw: Anmp(a) = {0}

- Ban kinh: R = S4(= SO). Tuy vao timg trudng hop.

Page 12



CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Lueu y: Ky ning xdc dinh truc dwong tron ngoai tiép da gidc day.

1. Truc dwong tron ngoai tiép da giac day: 1a duong thang di
qua tdm duong tron ngoai tiép day va vudng goc véi mat phing
day.

Tinh chit: YM € A: MA= MB = MC

Suyra: MA=MB=MC < MeA

2. Cac budce xac dinh truc:

- Buéc 1: Xac dinh tim H cua dudng tron ngoai tiép
da giac day.

- Bu6c 2: Qua H dung A vudng goc v6i mit phing day.

VD: Mt s6 truong hop ddc biét

A. Tam giac vudng B. Tam giac déu C. Tam gi4c bit ki
A A A
B H C B C B

<
7

Luwu V: K§ ndng tam gidc dong dang

ASMO ddng dang voi ASIA = 50 _ &
I A S4  SI

Cau 1:

Cau 2:

Nhan xét quan trong:

MA=MB =MC

= SM 14 truc dudng tron ngoai tiép AABC .
S4=8B=SC

M, S : {
Tim tAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép
Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chir nhat, SA vuong goc voi day, SA4 =a,
AD =5a, AB =2a. Piém E thudc canh BC sao cho CE =a . Tinh theo a ban kinh mat cau
ngoai tiép tir dién SAED .
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang vuéng tai 4, B. Biét SA L (A4BCD),

AB=BC=a, AD =2a, SA:a\/E. Goi E latrung diém cia AD . Tinh ban kinh mat cau di
quacécdiém S,A4,B,C, E.
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Cau 3:

Cau 4:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat véi do dai duong chéo béng \/Ea ,
canh SA4 c6 do dai bang 2a va vudng gdc voi mit phang day. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh chép S.4BCD .

Cho hinh chop S.4BCD ¢6 ABC = ADC =90°, canh bén SA vuéng goc voi (ABCD), goc tao

2
a

boi SC va ddy ABCD bang 60°, CD =a va tam giac ADC c6 dién tich bang 3 . Tinh dién

tich mat cau S,, ngoai tiép hinh chép S.4BCD .

Cho hinh chép S.4BC c6 tam gidc ABC vudng tai B, SA vudng gbc véi mit phang (ABC).
SA=5, AB=3, BC=4.Tinh ban kinh R cta mat cau ngoai tiép hinh chop S.4BC.

Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day 1a hinh vudng canh bang «. Canh bén S4 vudng goc voi mat
day va SA= a2 . Tinh thé tich khdi cu ngoai tiép hinh chop S.4BCD theo a.

Cho hinh chép tam gidc déu S.4BC c¢6 canh day bang a va mdi canh bén bing a2 . Khi do
ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BC la:

Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh chit nhat. Biét SA=AB=a, AD=2a, SA L (ABCD).
Tinh ban kinh mat cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD .

Cho khéi tir dién OABC véi 04, OB, OC timg d6i mot vudng goc va O4 = 0B =0C = 6. Tinh
ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép tir dién OABC.

Tinh theo a ban kinh ctia mét cau ngoai tiép hinh chop tam giac déu S.4BC , biét cac canh day
co do dai béng a,canh bén S4 = a3 .

Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC latam giac vuongtai B va BA=BC =a.Canhbén S4 =2a

va vudng goc voi mit phing (4BC) . Ban kinh mit ciu ngoai tiép khéi chop S.4BC la:

Cho hinh chop S.ABC c6 canh bén SA vudng goc vaoi day, AB = a2 , BC=a, SC=2a va
SCA =30° . Tinh ban kinh R cla mit cau ngoai tiép tir dién S.4BC .

Cho hinh chép S.ABCD déu c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, canh bén hop voi ddy mot
goc bang 60°. Goi (S) 1a mat cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD . Tinh thé tich ¥ cta khéi cau

(S)-

Cho hinh chop déu S.ABCD c6 canh day 2a va canh bén a~/6 .Tinh dién tich cua mit cau ngoai
tiép hinh chép S.4BCD .

Cho hinh chép S.4BC c6 day 1a tam gidc déu canh 1, tam gidc SAB déu va ndm trong mit
phang vudng goc v6i mit phang day. Tinh thé tich ctia khdi cau ngoai tiép hinh chop di cho.
Cho hinh chop S.ABCD co day 1a hinh chit nhdt AB =3, AD =2 . Mit bén (S4B)

1a tam giac déu va nam trong mit phing vudng goc vai day. Tinh thé tich » cua khéi cau ngoai
tiép hinh chép da cho.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6ddy ABCD 1ahinh vudng canh @ , tam giac S48 déu va
nam trong mit phang vudng goc v4i day. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chop
SABCD .
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MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

| CHUONG |

MAT TRON XOAY — NON - TRU

@ LY THUYET.

I. SU TAO THANH MAT TRON XOAY

— Trong khong gian cho mit phing (P) chira dudng thing A va mot dudng
C. Khi quay mit phiang (P) quanh A mét goc 360° thi mdi diém M trén C
vach ra mot dudng tron ¢6 tim O thudc A va nim trén mit phang vudng
goc véi A. Nhu vy khi quay mét phang (P) quanh dudng thang A thi C
s€ tao nén dugc mot hinh goi 1a mat tron xoay. i

— Trong d6: duong C duoc goi 1a duong sinh ciia mdt noén; duong thang A
duoc goi la truc cua mat tron xoay.

II. MAT NON TRON XOAY
1. Pinh nghia mat nén tron xoay
— Trong mit phang (P) cho hai duong thing d va A cét nhau
tai diém O va tao thanh goc @ (v6i 0° < <90°). Khi quay mit
phang (P) xung quanh A thi duong thing d sinh ra mot mat

tron xoay dugc goi la mat nén tron xoay dinh O.

— Goi tt 1a mat non tron xoay.

— Trong d6: Pudng thing A duogc goi 1a truc; dudng thing d
duoc goi la duong sinh; goc 2o dugce goi la goc ¢ dinh.

2. Hinh nén tron xoay va khoi nén tron xoay
a) Hinh no6n tron xoay

— Cho AIOM vubng tai 7. Khi quay tam giac d6 xung quanh
canh vudng goc OI thi duong gip khuc IOM tao thanh mot
hinh dugc goi 1a hinh nén tron xoay, goi tat 1a hinh non.

— Trong do:

+ Hinh tron tdm 7 sinh boi cac diém thudc canh A khi M
quay quanh truc Ol duogc goi 1a mat day ctia minh non.
+Piém O duoc goi 13 dinh cia hinh nén.

+ Do dai doan OI duoc goi la chiéu cao cta hinh nén.

+ B¢ dai doan OM dugc goi la d6 dai dudng sinh ctia hinh nén.
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+ Phan mit tron xoay sinh boi cac diém trén canh OM khi quay
quanh OI dugc goi la mat xung quanh cuia hinh nén.
b) Khoi nén tron xoay

— Phan khong gian dugc gidi han boi mot hinh
non tron xoay ké ca hinh do duogc goi la khdi nén
tron xoay hay con goi tat 1a khdi non.
— Trong do:
+ Piém thudc khdi nén nhung khong thude hinh
nén goi 1a diém trong cta khdi nén.
+ Ta goi dinh, mat day, duodng sinh cua hinh non
theo thir ty 1a dinh, mat day, duong sinh ciia khdi
non tuong Ung.

3. Dién tich xung quanh va dién tich toan phan ciia khéi nén tron xoay

a) Dién tich xung quanh cia hinh nén

— Dién tich xung quanh cua hinh nén tron xoay la
gidi han cta dién tich xung quanh ctia hinh chép déu
noi tiép hinh nén d6 khi s6 canh tang lén vo han.

— Cong thue: S, =7rl.

Trong d6: » 1a ban kinh day; / 1a do dai dudng sinh.

b) Dién tich toan phin ciia hinh nén

— Dién tich toan phan ctia hinh nén tron xoay 1a téng
dién tich mat day vai dién tich xung quanh cta hinh
non tron xoay.

— Cong thue: S, =S,

_ 2
sy TS, =7r +arl.

¢) Dién tich hinh quat

— Néu cit mit xung quanh cta hinh nén L
theo mot duong sinh rOi trai ra trén mot

mat phang thi ta s& dugc:

+ Mot hinh quat c6 ban hinh bang d6 dai ,

duong sinh cta hinh non.

+ Mot cung tron c¢6 do dai bang chu vi

dudng tron day cua hinh non.

— Cong thue: S, =S, =7=rl.

4. Thé tich ciia khoi nén tron xoay
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[

— Theé tich ctia khoi ndn tron xoay la gidi han cua thé tich khoi
chép déu ndi ti€p khoi nén khi d6 s6 canh tang 1€n vo han.

— Cong thue: V = %S 4ip-h - Trong d6: /1 1a chidu cao ctia khéi
non.

_ Néu ddy 12 hinh tron ¢ ban kinh 7 thi ¥’ = %ﬂrzh .

S. Hinh non cut
— Hinh nén cut la phﬁn ndn gidi han bdi mat day va mot thiét dién
song song voi day.
— Cong thuce
+ Dién tich xung quanh S, =7 (R+7r)I.
+8, = 72'(}"2 +R2)+7r(R+r)l.

o
r
A
I
SN

+ Dién tich toan phan S, =5,

day

+ Thé tich khdi nén cut ¥ = %ﬂh(R2 +r2 4 Rr) .

Trong d6: R,r 1a ban kinh hai day; 4 = 1J 1a d6 cao hinh chop cut.

I1I. MAT TRU TRON XOAY:

1. Pinh nghia mit tru tron xoay: Trong mp (P) cho hai duong thing A va 1 song song nhau,
cach nhau mot khoang bang r. Khi quay (P) xung quanh A thi 1 sinh ra mot mat tron xoay duoc
goi la mat tru tron xoay. A goi la truc, I goi la dudng sinh, r 1a ban kinh ctia mat tru do.

2. Hinh tru tron xoay: X¢ét hinh chir nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh duong thang
chtra 1 canh, chang han AB, thi duong gap khiic ADCB tao thanh 1 hinh dugc goi 1a hinh tru
tron xoay.

— Hai day: 1a hai hinh tron: tdim 4 ban kinh » = 4D vatdm B ban kinh r = BC'.

— Puong sinh: 1a doan CD.
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— Mait xung quanh: 1la mat do doan CD tao thanh khi quay, néu cit theo mot duong sinh va trai
ra ta dugc mat xung quanh la mot hinh chir nhat.

— Chiéu cao: h=AB=CD.

* Khoi tru tron xoay: Phan khong gian dugc gidi han bdi mdt hinh tru ké ca hinh tru d6 duge goi
la khoi tru tron xoay.

Cong thirc tinh dién tich hinh tru, thé tich khéi tru:

* Dién tich xung quanh cua hinh try bang tich do dai duong tron day va do dai duong sinh.
S, =2zrl ma h=1[ nén |S, =27xrh

* Dién tich toan phan ciia hinh try bang tong dién tich xung quanh va dién tich cia hai day.
S,=S,+258,, dodo|S, =2xrh+27xr’

* Thé tich khéi tru: ¥ = Bh =[V = zr24]

Mt s6 tinh chit:

—Néu cat mat try tron xoay (c6 ban kinh 1a7) boi mot mp (a)vuf)ng goc voi truc A thi ta dugce

duong tron c6 tdm trén A va c6 ban kinh bang r voir cling chinh 1a ban kinh ctia mat tru do.

—Néu cit mit tru tron xoay (c6 ban kinh 1ar) bdi motmp () khong vudng goc véi truc A

nhung cit tit ca cac dudng sinh, ta duoc giao tuyén 1a mot dudng elip ¢ try nho bang 27 va
s 2 T . .
truc 16n bing—=" | trong d6 ¢ 1a goc giita truc A va mp (o) v6i0° < <90°.
sin ¢

—Chomp (a) song song vai truc A ctia mat try tron xoay va cach A mot khoang £ :
+Néuk < r thimp () cét mit try theo hai duong sinh = thiét dién 1 hinh chi¥ nhét.
+ Néuk =r thimp (a)tiép xuc vGi mit tru theo mot duong sinh.

+Néuk > r thi mp (o )khong cit mit try.
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@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

DANG 1: Xic dinh céc yéu t6 co bén (r,/,4) ciia hinh nén. Tinh dién tich xung qunh, dién tich toan

phén ciia hinh non. Tinh thé tich khéi nén.
PHUONG PHAP GIAI:

+ Ap dung cac cong thirc lién quan dén hinh nén tron xoay & trén vao lam bai.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho hinh nén c6 ban kinh day » =3cm va duong sinh [/ =5cm .
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh nén.
b) Tinh thé tich cta khéi nén tuong tng.

Loi giai
a) Dién tich xung quanh: S, =7rl =157 (cm®)
Dién tich toan phan: S, =zrl+mr® =24z (cm”)

b) Chiéu cao h=~I*—r* =4.

Thé tich khéi nén: ¥ = %mﬁzh — 127 (en’) .

Cho tam giac SOA vuong tai O c6 OA =3cm,SA=5cm , quay tam gidc SOA xung quanh canh
SO dugc hinh nén.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh non.
b) Tinh thé tich cta khéi nén tuong tng.

Loi gidi
Quay tam giac SOA xung quanh canh SO duoc hinh nén hinh bén

a) Dién tich xung quanh: S = 7rl =157 (cm®)
Dién tich toan phan: S, =nrl+xr® =24z (cm®)

b) Chiéu cao h=SO =+S4>-04> =4.

Thé tich khéi nén: ¥ = éz#h —127 (em’) .

Cho tam gidc SAB déu canh a , O latrung diém ctia AB, quay tam giac SAB xung quanh canh
SO dugc hinh non.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh nén.
b) Tinh thé tich cta khéi nén tuong tng.
Loi gidi
AB

Quay tam giac SAB xung quanh canh SO dugc hinh nén nhu hinh vé. Ta ¢6 r = -

a
2
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Cau 4:

Cau 5:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2
wa

a) Dién tich xung quanh: S =77l = 5

A \ A 3ra’
Di¢n tich toan phan: S, = zrl +7zr° =

a3

b) Chiéu cao /= SO = 5

NG

Thé tich khdi nén: V = l;zrzh =
3 24

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a. Goc giita mat bén va mat ddy bang
60°. Mot hinh nén c6 dinh S va duong tron day noi tiép tir giac ABCD.

a) Tinh di¢n tich xung quanh ctia hinh non.
b) Khi d6 thé tich khdi non twong tmg.
Loi giai
Goi O, H lan luot 13 trung diém cac doan AC va BC thi BC L OH va BC 1. SO= BC 1 SH
:(W)z@:@z@i

Taco OH =2 4B -9 = 50 Ot tanSHO 232, sw="1__,
2 2 2 cos 60

Hinh nén ndi tiép S.ABCD c6: Ban kinh » = OH = %;

a\3

duong sinh [ = SH = a; duong cao h:SOZT.

2
wa

a) Dién tich xung quanh S, =7zl =

b) Thé tich hinh nén d6 1a ¥, = %mﬂh = éﬂ'(ﬁj

? a\/g . 0371'\/5

2 24

2

Cho nira dudng tron duong kinh 4B =2R va diém C thay dbi trén nira duong tron do, dit
a =CAB va goi H 13 hinh chiéu vuoéng goc ciia Clén 4B . Tim a sao cho thé tich vat thé tron
xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc 4B dat gia tri 16n nhat.

Loi giai
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AC = AB. cosa =2R.cosa
Tacd {CH = AC.sinax =2R.cosa.sina

AH = AC.cosa =2R.cos* a

Thé tich vat thé tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH
quanh truc 4B1a

1 )
14 :§AH.7ZCH2 :§R3.cos4 a.sin’ o .

bat ¢ =cos’a (0<t<1)

3
=V = %R%z (1-1)= §R3.t.t(2—2t) < §R3 (wj

3

Vay V 16n nhat khi ¢ :g khi o = arctanL.

NG

Cau 6: Cho khdi nén c6 ban kinh »=+/5 va chidu cao / =3. Tinh thé tich ¥ cta khdi nén.
Loi giai
Thé tich V' ctiakhbinénla: V = %72’7”2/’1 = %72’5.3 =5r.
Cau7: Chohinhnén (N) c6 dudng kinh ddy bang 4a, dudng sinh bang 54 . Tinh dién tich xung quanh
S ciia hinh nén (N).
Loi giai

S5a

Dién tich xung quanh cta hinh nén (N) 1a: § =77l =7.2a.5a =107za’.

Cau 8:  Trong khong gian cho tam giac ABC vuongtai 4, AB=a va AC = a~/3 . Tinh do dai duong
sinh / cta hinh non ¢6 duogc khi quay tam giac ABC xung quanh truc 4B .
Loi giai
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Tam giac ABC vudngtai 4, AB=a va AC=a~/3 nén BC =2a.

Do dai dwong sinh [ cta hinh nén cé duoc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc 4B la
[=BC=2a.

Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai 4, AC=a va BC =2a .Tinh dién tich xung
quanh cua hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc 4B .
Loi giai
Di¢n tich xung quanh: S, = 7zrl=27a".
Mot hinh nén co thiét dién qua truc la tam giac déu canh béng a . Dién tich toan phﬁn cua hinh
noén 1a.
Loi giai

2
3rza

Tacod: [=a,R= %. Dién tich toan phan S, = 77l + 71 =
Cho hinh nén (N)c6 d6 dai dudng sinh biang 5 va dién tich xung quanh bing 157. Tinh dién
tich toan phén cua hinh nén (N).
Loi gidi
Taco S, =xrl=15r=nr5=r=3.
Dién tich toan phan: S, = zrl+zr’ =24rx.
Cho hinh nén c6 ban kinh day 13 4a, chidu cao 1a 3a . Dién tich toan phan hinh nén bang:
Loi giai
Duong sinh [ =+/r> +h*> =5a.

S,p = zrl + nr* = r.4a.5a + 716a* =367a’.

Mot hinh nén ban kinh ddy bang 5(em), géc & dinh 1a 120°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non.
Loi gidi
5 10

b6 dai duong sinh /| =——— =—.
' g sin60° /3

10 50743

=r15—=
NG)

Di¢n tich xung quanh: S, =77l (cm?).

Ciu 14: Cho khéi non co ban kinh duong tron day bang 10 va dién tich xung quanh bang 1207 .

Cau 15:

Chiéu cao h cua khoi nén la:
Loi giai

Taco S, =zrl=120r =710l =1=12.

Suyra h=+1*—r* =211

Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao / =20cm, bén kinh ddy r =25cm. Mét phing (a) di
qua dinh ctia hinh nén cach tam ciia day 12cm . Tinh dién tich thiét dién ctia hinh nén cat boi mp

().

Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Taco: d(0,(a))=0H =12.

Dién tich thiét dién cua hinh nén cit béi mp () 1a: S,,,, = %SM AB =SM.MA .

! L L_ 1, 1 Com=1s,

Trong tam giac SMO vuodng tai O: = + =
8 g gk OH®> SO* oM* 12> 20> OM*

Suy ra SM =SO” + OM> =~/20> +15% =25
Mit khac ta c6: M 1a trung diém ctia 4B va OM L AB.

Xét tam gide MOA vudng tai M : MA=04* —OM?* =25 —15> =20.
Vay Sygp = SM.MA =2520=500 (cm”).
Céu 16: Cho hinh nén c¢6 goc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 67a”. Tinh thé tich ¥ caa

khdi nén da cho.
Loi giai

Thé tich V = énth = %ﬂ.OAz.SO.
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Cau 17:

Cau 18:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

od_1
SO 3
Laico S, =7Rl=7.04.54=r.0AN OA’ +SO* =6ra’

Ta c6 ASB = 60° = ASO = 30° = tan 30° = SO = 043

= OA\OA> +304% =6a*> = 204> =64 = O0d=a3 = SO=3a=V = %ﬂ.3a2.3a =3rza’.

Gia trj 16n nhét cua thé tich khdi non noi tiép trong khéi cau c6 ban kinh R 1a
Loi giai:

R rang trong hai khéi nén ciing ban kinh day ndi tiép trong
mot khoi cau thi khoi noén cé chi€u cao 16n hon thi thé tich 16n
hon, nén ta chi xét khoi non cé chiéu cao 16n hon trong hai
khoi nén do.

Gid sir rang khoi nén 6 day 1a hinh tron (C) ban kinh . Goi
X v6i 0 < x < R 1a khoang cach giira tim khdi cau dén day
khoi non. Khi do chi€u cao 16n nhat ctia khoi nén néi ti€p khoi
cau v6i day 1a hinh tron (C) s& 1a /= R+ x . Khi d6 ban kinh

day nén 1a =+ R* —x* . Vay thé tich khdi non 1a

Vzémﬂzh:%/z(R+x)(R2 —x2)
— 7 (R x)(R#-3)(R =) = 7 (Ro+.x) (R+ ) (2R - 2x)

i R+x+R+x+2R-2x) 3
Ap dung BDT Co-sitacod V Sé;r( Y 2’“7 x) =32gr1R

Goi r va h lan lugt 1a ban kinh day va chiéu cao cia mét hinh nén. Ki hiéu ¥}, ¥, lan luot 1a

Aor 5 N r \ R o7 5 A A A gt A N r .7 . r A 5 2 A V \
thé tich cua hinh nén va thé tich cua khoi cau ndi tiép hinh nén. Gia tri bé nhat cta ti so — 1a
2

Loi giai

Ta co: Thé tich khéi non 1a 7/ = %;zﬁh .

Xét mit cit qua tim SAB, ké tia phan giac cua goc SBO, cit SO tai [.

10 OB _ r N+ h?

Tacdh: —=—=——=15=10-

IS SB J2ip P

Mat khac: I10+1S=h
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Cau 19:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A YRR T rh
Do d6 ta c6 ban kinh ctia mat cau ndi ti€p hinh chop la R =10 = —F——
r+NI +7

3
2
\/ﬁ3 1+ 1+h—2
4 PEyE v (r+ r +h) Vs

Thé tich khéi chula ¥, =2 2R == 7 s=>-L= M .
3 3 (r+ /h2+r2) v, 4rh 4h72
r
3 2
5 v,  (1+t)  (e+1)

bat t=,/1+— >1 L= =
a t3 (t> ):>V2 4(#—1) 4D

2 2 _
Détf(t)=(t+1) , Diéu kién: r>1, f'(t):ﬂ

t—1 (t-1)

TuBBT = /(1)> £(3)=8, Vi >1 :%22

2

= f'(t)=0=1=3

Trong tit ca cac hinh non noi tiép trong hinh cau ¢ thé tich bang 367, tim ban kinh r ctia hinh
non c6 dién tich xung quanh 16n nhat.
Loi giai

Goi béan kinh va thé tich ctia hinh cau la R va V.
Theo gid thiét ¥, =367 < %m@ _36r < R=3

Dién tich xung quanh cta hinh nén la

S, =mrSAd=mrA SH* +r* (1)

SH=SI+IH=R+IH =3+IH
IH =~ 14> —HA> =\R* =1 =912

= SH =3+9-r> (2)

Tr()va@2) = S, = ﬂ.r.\/(3+x/9—r2 )2 i

2
& qu =7r.\/r2(3+\/9—r2) +r!
bit t=v9-r" ©r*=9-1>.V6i 0<t<3 (3)

2
= S, =7r.\/(9—t)2(3+1/9—(9—t)2) +(9—1)" = mA=61> —18¢* + 541 +162

Xétham sd f(t)=—61" —18¢* +54t+162 = f'(t)=—-18¢" —36¢+54

= f'(1)=0 & t=-3 v t=1
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Béng bién thién

t —0 -3 0 1 3 +00

f(1) 83
108 \

Vay Max f(1)=8+3 tai t=1 < Max S, =783 tai =1

Kéthop 3) = r=22.

DANG 2: Tinh dién tich xung quanh, di¢n tich toan phan va thé tich khéi tru
Caul: Cho hinh try c¢6 hinh tron day ban kinh 1a » =a, c6 hiéu cao h = a3 . Tinh dién tich xung
quanh va dién tich toan phan hinh try theo a.

Loi giai
+ Dién tich xung quanh S =277k = 27a*\3

+ Dién tich toan phan S, = S, +2.5,, =27rh+ 27> =(1++/3)274a’

Cau 2: Cho hinh try c6 hinh tron day ban kinh 1a r =a, c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudéng. Tinh
dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh tru theo a.

Loi giai

\Aé Goi thiét dién qua truc la hinh vuéng ABB'A' voi AB, A'B’ lan
1 lwot la dwong kinh 2 duong tron ddy = AB = A'B'=2r =2a, do
dé h=AA'=BB'=2a.

N

+ Dig¢n tich xung quanh S, =27zrh= dra’

/‘3\\ + Dién tich toan phan Sy =84 +2.8,, =2rrh+2xr’ =6ra’

A

Cau 3: Cho hinh tru ¢6 cac ddy 1a hai hinh tron tim O va O’ va c¢6 chiéu cao bang @ . Trén dudng tron
day tam O ldy diém A sao cho AO’ hgp voi mat phang day mot goc 60°. Tinh dién tich xung
quanh va dién tich toan phan hinh tru theo a.

Loi giai

/—0\ Do 00' L mp(0)

/ = g6c(A40",mp(0)) = géc(A0', 40) = 0A0' = 60° = AOAO'

/o N . A o0’ a
Lo la nwra tam gidac déeu = r = AO =

A

/f,,_,,<,,,§ ,,,,,,,,,, . 2
- § + Dién tich xung quanh S, =2xrh= 2ma N3 V3

/ . \ 3
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Cau 4:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

+ Dién tich toan phan

27a* (V3 +1)

S,=8,,+2.8,, =2nrh +27r = 3

Cho mét hinh try tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a c6 hai dinh lién tiép A, Bnam trén
duong tron day thir nhat cta hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thir hai cta hinh
try. Mat phing (ABCD) tao v6i ddy hinh tru goc45°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich

toan phan hinh try theo a.

Cau 5:

C
P
o’ N
i /
! /
I 7
| /D
[ 7 4
J(«’ /7
A 4 /
S 7
P/ //
/
L,
/7y 7
/1 7a
/7
/ 4
7 /1
A S
-7 /
/7 4

Loi giai
Goi M, N trung diém AB, CD = MN la truc hinh vuéng
ABCD va MN qua tring diém I ciia OO’
g6c((ABCD),mp(0)) = géc(MI,MO) = IMO = 45° gic

AIOM vudng cin tai O :>0M:0[:M: a

V2 22

a2
2

= h=00"=20I =

AMOA vuéng tai M

- r-ou-orinr - [ o) -4

72'\/5 2
—da

+ Dién tich xung quanh S, =2xrh= 5

+ Dién tich toan phan

2
a

w3, 37, (3+283)x
Ta +—a =—F—F

2
S, =8, 2.8, =2nrh+2nr" = 1 n

Cho hinh try tron xoay c6 hai day la hai hinh tron (O, R) va (O',R). Biét rang ton tai day cung

AB clia dudng tron (O) sao cho AO'AB déu va mp(O'AB) hop véi mit phang chira duong

tron (0) mét géc 60°. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan hinh tru theo R.

Loi giai
Dt s6 do canh tam gidc déu ABC Ia x.
Goi I la trung diém AB = OI L AB, O'I 1 AB
g6c((0'4B),mp(0)) = géc(0'1,0I) = O'10 = 60°

OI:x\/§ O,[£:3_x
2 2 4

=0l = va h=00"=

2 2
AAIO vuéng tai I = OI° + AI’ = 04 @[?j +(£j =R’

2
lx2 =R’ @x:MR. Vay th—XZﬂR
16 7 4 7
_6\/771'R2

+ Dién tich xung quanh S, =27xrh 2
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Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
+ Dién tich toan phan

S, =S8, 2.8, =2xrh +27r = 27R* =

(14+6y7) 7R

6\77R’ N
7 7
Mot hinh tru ¢6 ban kinh day 7 = 5¢m , chiéu cao /& = 7cm . Dién tich xung quanh ctia hinh try nay 1a
Loi giai
Taco: S, =2zrh=27.5.7=707(cm*).

Mot hinh tru ¢6 ban kinh day » =a, d6 dai duong sinh / =2a . Dién tich toan phﬁn cua hinh tru
nay la
Loi giai

Ta co: Stp = qu +S,,=2nrh+ 2(7zr2) =27rl+27xr? =4a’*r +2a°w = 64 .

Quay hinh vuéng ABCD canh a xung quanh mot canh. Thé tich cua khéi tru dugc tao thanh 1a
Loi giai
Khi quay hinh vudng canh a quanh 1 canh ta duoc khéitruco r=h=a

Taco: v,

) =S, h=nr’h=ra’.

Khéi tru c6 chiéu cao 4 =3cm va ban kinh day r = 2cm thi c6 thé tich bang
Loi giai
Thé tich cta khdi tru 1a V = zr’h=7.2"3=121.

Bén trong mot lon sita hinh try c6 duong kinh day bang chiéu cao va bang 1dm . Thé tich thuc
ctia lon sira d6 bang
Loi giai

2
Thé tich thuc cta lon sita hinh try 13 V = zr°h = ﬂ(%] 1 =% (dm’) .

Cho hinh vuéng ABCD canh 8cm . Goi M,N lan luot 1a trung diém cua 4B va CD. Quay
hinh vuéng ABCD xung quanh MN . Dién tich xung quanh cua hinh tru

tao thanh 1a P T\
Loi giai v " %
! b,
Quay hinh vuéng ABCD xung quanh MN ta dugc hinh try nhu hinh veé. e
Khid(’)r:ATB=4;h=AD=8:>SXq=27rrh=647z(cm2)
Mot hinh tru (T) ¢6 dién tich toan phan 1a 1207 (cm®) va 6 ban kinh ddy R S c
\_\‘ 5= _/

bang 6¢cm. Chiéu cao cua (T) 1a
Loi giai

Taco: S, =S, +8,, =2zrh+2(xr*)=127xh+ 727 =1207 = h=4(cm).

Mot khéi tru (T) 6 thé tich bang 817 (cm’) va co duong sinh gap ba lan ban kinh déy. Do dai

duong sinh cua (T) 1a
Loi giai

Taco: V,

2
()ZSd.hZﬂ'I”zh:ﬂ'le:ﬂ'(éj [=8lr =729 1=9.
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Trong mdt chiéc hop hinh tru nguoi ta bo vao d6 ba qua banh tennis, biét rang dy ctia hinh tru bang
hinh tron 16n trén qua banh va chiéu cao ciia hinh tru bang 3 14n duong kinh ctia qua banh. Goi S 1a
tong dién tich ciia ba qua banh va S, 1a dién tich xung quanh ctia hinh try. Ti sd % bang

2
Loi giai

Goi R 12 ban kinh 1 qua banh = Téng dién tich 3 qua banh: S, =3x47R* =127R*

Chiéc hop co6 ban kinh day ciing bang R va chiéu cao bang 4 = 6R

= Dién tich xung quanh hinh try S, =27Rh=127R* = % =1.
2

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy » =5cm va khoang cach giita hai day 4 =7cm. Cit khi tru boi
mot mit phing song song véi truc va cach truc 3cm. Dién tich ctia thiét dién dugc tao thanh 1a:

Loi giai
Goi 0,0' 1a tam cua hai day cua hinh tru va (P) la mat ph'fmg song song voi truc va cach truc
00" mjt khoang 3cm.
Mp(P) cét hai hinh tron day (0),(0O’) theo hai day cung lan lugt 1 4B,CD va cit mit xung
quanh theo hai dudong sinh 1a 4D, BC . Khi d6 ABCD 1a hinh chir nhat.

Goi H la trung diém ciia 4B.Tacé OH L AB;OH 1 AD = OH 1 (ABCD)
=d(00',(P))=d(0,(ABCD))=0H =3cm.

Khi d6: AB =2AH =2\0A4* —OH? =2\5* -3 =8; AD=00"=h="Tem.
Dién tich hinh chit nhat 4BCD 1a: S ., = AB.AD =56(cm’).

Cho hinh tru c6 hai day la cac hinh tron (O) , (O') ban kinh bang a, chiéu cao hinh tru gip hai
lan ban kinh day. Cac diém A, B twong tng nam trén hai duong tron (O), (0') sao cho

AB = a+J6. Tinh thé tich khéi tir dién ABOO' theo a.
Loi gii
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Taco 00" =2a, AB=~AB* — AA” =J64* —4a* = a2 .
Do d6 A'B* =0'B* +0'4” =24’ nén tam giac O'A'B vudng can tai O' hay O'A' L O'B
— 041 0'B.

: . 1 : ’
Khido V,,,, = %OA.O’B.d (04,0'B).sin(04,0'B) = ga.a.Za.sm 90° =L
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MAT CAU

@ LY THUYET.

1. Pinh nghia

Tap hop cac diém M trong khong gian cach diém O c6 dinh mot khoang R goi 1a mit cau
tim O, ban kinh R, ki hi¢u 1a: S(O;R). Khid6 S(O;R)={M |OM =R}

2. Vi tri twong doi ciia mot diem doi véi mat cau

Cho mit cau S (O; R ) va mot diém 4 bat ki, khi do:

1 Néu O4=R < 4e S(O;R).Khi d6 O4 goi la ban kinh mit cau. Néu O4 va OB 14 hai
ban kinh sao cho O4 = —OB thi doan thang AB goi 1a mot dudng kinh
cla mat cAu.

] Néu 04 <R < Anam trong mit cau.

] Néu 04> R < Anam ngoai mit cau.

— Khoi cau S(O;R) 1a tap hop tt ca céc diém M sao cho OM <R

3. Vi tri twong dbi ciia mit phing va miit ciu

Cho mit cau S (O;R)vamot mp (P). Goi d la khoang cach tir tim O clia mit cau dén

mp (P) va H 1a hinh chiéu cia O trén mp(P) =d=0H.

) Néud<R< mp (P) cat mit cau S (O; R) theo giao tuyén 1a duong tron nam trén

mp(P) cotdm1a H vabéankinh r = HM = JR? —d*> =</R* —OH (hinh a).

[ Néu d > R < mp(P) khong cit mit cau S(O;R) (hinh b).

(1 Néu d =R < mp(P) c6 mot diém chung duy nhat. Ta néi mit cau S(O;R) tiép xtc
mp (P). Do @6, diéu kién can va du ¢ mp (P) tiép xtc véi mat cau S(O;R) la
d(0,(P))=R (hinhc).

Hinh a Hinh b Hinh ¢
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4. Vi tri twong ddi ciia dwong thflng va mit ciu

Cho mit cau $ (O; R ) va mot dudng thing A . Goi H 1a hinh chiéu ctia O trén duong thang A va
d = OH 1a khoang cach tir tim O ctia mit cdu dén dudng thang A . Khi d6:

[ Néu d > R < Akhong cit mit cau S (O;R).

(1 Néu d < R < Acit mit cau S (O; R ) tai hai diém phan biét.

] Néu d = R < A va mit cau tiép xtc nhau (tai mot diém duy nhat). Do dé: diéu kién can
va du d¢ dudng thang A tiép xtc véi mit culad =d (0,A)=R.

Pinh li: Néu diém 4 nam ngoai mit cau S (O; R) thi:

1 Qua 4 ¢6 v sb tiép tuyén véi mit cau S(O;R).
] Do dai doan thang ndi A4 véi cac tiép diém déu bang nhau.
[ Tap hop cac diém nay 1a mot duong tron nam trén mit cau S (O; R) .

5. Dién tich va thé tich mit ciu

A ’ - A A L7 - A 4
« Dién tich mat cau: |S,. = 47R*|. * Thé tich mat cau: |V, = —zR’|.

@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

I. Miit ciu ngoai tiép khéi da dién

1. Cac khai niém co ban

[ Truc cia da giac day: 1a dudng thang di qua tim dudng tron ngoai tiép cua da giac day va
vudng goc véi mit phang chira da giac day.
= Bt ki mot diém nao nim trén truc cta da giac thi cach déu cac dinh cua da giac do.
] Pwdng trung truc ciia doan thang: 1a duong thang di qua trung diém cta doan thing va
vudng goc véi doan thang do.
= Bét ki mot diém nao nam trén duong trung truc thi cach déu hai dau mut cta doan thang.
(] Mit trung truc ciia doan thang: 1a mat phing di qua trung diém cta doan thing va vudng
goc v6i doan thing do.
— Bét ki mot diém ndo nam trén mat trung truc thi cach déu hai ddu mut cua doan thrfmg.

2. TAm va ban kinh mit cAu ngoai tiép hinh chép

] TAm mit cAu ngoai tiép hinh chép: 1 diém cach déu cac dinh ctia hinh chép. Hay néi cach
khac, no6 chinh 1a giao diém I cua truc diong tron ngoqi tiép mdt phang ddy va mdt phang
trung tryc cua mot canh bén hinh chop.

[ Ban kinh: 1a khoang cach tir I dén cac dinh cta hinh chop.

3. Cach xic dinh tim va ban kinh mit ciu ciia mét s6 hinh da dién co bin

a/ Hinh hop chir nhat, hinh 14p phwong.

- Tam: trung v&i tim ddi xtmg cta hinh hop chit nhat (hinh 14p phuong).
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= Tam la I, 1 trung diém cta AC'.

- Ban kinh: bang ntra d6 dai duong chéo hinh hdp chit nhat (hinh 1ap phuong).

.1 AC'
= Béan kinh: R =—-. :A\ B A}ﬁ
\
D : N C ! \\
| \ : \
| 1Q | Ib
Wi "
N ST
D’ B’ : (e

b/ Hinh ling tru dimg c6 day ndi tiép dudng tron.

Ly An
Xét hinh ling try dung 4,4, 4,...4,.4 4, 4,...4, , trong d6 c6 2 day Al’\‘” ”””””
S0
A A A A, VA A A, 4,... 4, noi tip duong tron (0) va (0"). Lic do, Az\i\Aa
I
mat cau ndi tiép hinh lang try dung co6: ?'
|
, [ —Ay
- Tam: [ vé6i I 1atrung diém cta 00" Ay I
- Bankinh: R=1I4 =4, =..= 4. \ 0
¢/ Hinh chop c6 cac dinh nhin doan thang noi 2 dinh con lai dwéi 1 o0C vuong\

- Hinh chép S.4BC c¢6 SAC = SBC =90°. s
+ Tam: [ 1a trung diém cta SC .

+ Ban kinh: R=%=IA=IB=IC.

- Hinh chép S.4BCD co6
SAC = SBC = SDC = 90"

+ Tam: [ 1a trung diém cua SC.

+ Ban kinh: R=%=IA=IB=IC=ID.

d/ Hinh chép déu.

Cho hinh chép déu S.4BC...

- Goi Olatam cua day = SO la tryc cta day.
- Trong mat ph'fmg xac dinh bédi SO va mot canh bén,

ching han nhu mp (S40), ta v& dudng trung truc ciia canh S4

1a A cit SA tai M vacét SO tai [ = I 1a tAm cua mit cau.

- Ban kinh:
Ta c6: ASMI ~ ASOA = SM :ﬂ — Ban kinh la:
SO S4
2
R=1IS= SM .54 = 54 =J[A=IB=IC=...

SO 2850

¢/ Hinh chép ¢6 canh bén vudng géc vii mit phing day.
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Cho hinh chép S.4BC... c6 canh bén S4 L day (ABC...) va déy ABC... ndi tiép dugc trong dudng

tron tim O . TAm va ban kinh mét ciu ngoai tiép hinh chép S.4BC...duoc xac dinh nhu sau:

- T tdm O ngoai tiép ctia duong tron ddy, ta v& dudng thing d vudng goc véi mp (ABC ) tai
0.

- Trong mp(d,SA), ta dung duong trung truc A clia canh SA, cit SA tai M , cat d tai I .
= I 1a tim mat cau ngoai tiép hinh chop
vabankinh R=14=IB=I1C=1S=...

- Tim ban kinh:
Ta c6: MIOB la hinh chir nhat.

Xét AMAI vudng tai M co:

2
R=Al =N MI* + MA® = A02+(%j.

f/ Hinh chép khac.

Dung truc A cua day.

Dung mit phing trung truc (a) ctia mot canh bén bat ki.

(a)NA=1= 1 1atdm mit ciu ngoai tiép hinh chop.

Ban kinh: khoang cach tir I dén cac dinh caa hinh chop.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

N 7

Hinh vuéng: O 14 giao Hinh chit nhat: O 14 giao A déu: O 1a giao diém cua 2
diém 2 duong chéo. diém cta hai dudng chéo. dudng trung tuyén (trong tam).
Il ul Il
I I
I I @)
™9 T
A vuong: O la trung diém A thuong: O 1a giao diém ciia hai
cua canh huyén. duong trung truc cua hai canh A.

g/ Pudng tron ngoai tiép mét s6 da gisc thwong gip.

Khi x4c dinh tAm mit cdu, ta can xéac dinh truc cia mat phrfmg day, do chinh la duong thrfmg vudng
gdc v6i mat phing day tai tim O ciia dudng tron ngoai tiép day. Do do, viéc xac dinh tim ngoai O
1a yéu t6 rat quan trong ctia bai toan.

II. KY THUAT XAC PINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP.
Cho hinh chép S.4,4,...4, (thoa man diéu kién ton tai mat cau ngoai tiép). Thong thurong,
dé xdc dinh mdt cau ngoai tié'p hinh chop ta thuc hién theo hai budc:
Budc 1: Xac dinh tAm ciia dudng tron ngoai tiép da giac ddy. Dung A : truc dudng tron ngoai
tiép da giac day.
Buéc 2: Lap mit phang trung truc () cia mot canh bén.

Licds: -Tam O cua mit caw: A nmp(a) = {0}

- Ban kinh: R = S4(= SO). Tuy vao timg trudng hop.
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Lueu y: Ky ning xdc dinh truc dwong tron ngoai tiép da gidc day.

1. Truc dwong tron ngoai tiép da giac day: 1a duong thang di
qua tdm duong tron ngoai tiép day va vudng goc véi mat phing
day.

Tinh chit: VM € A: MA=MB = MC

Suyra: MA=MB=MC < MeA

2. Cac budce xac dinh truc:

- Buéc 1: Xac dinh tim H cua dudng tron ngoai tiép
da giac day.

- Bu6c 2: Qua H dung A vudng goc v6i mit phing day.

VD: Mt s6 truong hop ddc biét

A. Tam giac vudng B. Tam giac déu C. Tam gi4c bit ki
A A A
B H C B C B

<
7

Luwu V: K§ ndng tam gidc dong dang

ASMO ddng dang voi ASIA = 50 _ &
I A S4  SI

Nhan xét quan trong:

MA=MB =MC

= SM 14 truc dudng tron ngoai tiép AABC .
S4=8B=SC

M, S : {
Tim tAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép
Cau 1:  Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, S4 vudng goc véi day, SA =a,
AD =5a, AB =2a. Piém E thudc canh BC sao cho CE =a . Tinh theo a ban kinh mat cau
ngoai tiép tir dién SAED .

Loi giai
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Cau 2:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Taco AE> = AB* + BE® = 4a* +(4a)’ =20a*, DE* = DC* + CE* = 4a’ +d* = 54°.
Do d6 AE® + DE* = AD* =254, suy ra tam gidc AED suy ra tam gidc AED vudng &
E. Suyra ED L (SAE)= ED L SE . Vay Ava E déunhin SD duéi mot géc vudng. Do d6

mit cau ngoai tiép tor dién SAED co bankinhla R = STD = %\/ SA* + AD* = @.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang vuéng tai 4, B. Biét SA L (A4BCD),

AB=BC=a, AD =2a, SA:a\/E. Goi E latrung diém cia AD . Tinh ban kinh mat cau di
quacécdiém S,A4A,B,C, E.

Loi giai

* Do SA | (ABCD) = SA L AC = SAC =90°.
*Do BC L (SAB) = BC 1 SC = SBC =90°.
* Do CE//AB=> CE 1 (SAD) = CE L SE = SEC =90°.

Suy ra cac diém 4, B, E cung nhin doan SC dudi mdt goc vudng nén mat cAu di qua cac
diém S, 4, B, C, E 1a mit cdu duong kinh SC.
Ban kinh mit cau di qua cac diém S, 4, B, C, E la: R=%.

Xét tam gidc SAC vudng tai A tacd: AC = ABV2 =a2 = SC=ACV2 =2a
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Cau 3:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

=>R=—=a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat v6i d6 dai duong chéo bang \/Ea,
canh S4 c6 do dai bang 2a va vudng gdc voi mit phang day. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép
hinh chép S.4BCD .

Taco SAL(ABCD) nén SA L AC hay ASAC vudngtai 4 va S4 L BC, SA 1 CD.

+ BC L AB nén BC L SB hay ASBC vulng tai B;

+ CD 1L AD nén CD L SD hay ASCD vudng tai D;

Khi d6 ASAC, ASBC, ASCD cing nhin canh huyén SC dudi mot goc vudng nén cac dinh S,
4, B, C, D cung nam trén mat cau duong kinh SC.

Bén kinh mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD la:

R=1sc - List a0 =L aat 1207 =0,

2 2 2 2

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ABC = ADC =90°, canh bén SA4 vudng goc véi (ABCD), goc tao

2
a

3 . Tinh dién

boi SC va day ABCD bang 60°, CD =a va tam giac ADC c6 dién tich bing

tich mit cau S,, ngoai tiép hinh chép S.4BCD .

C
Loi giai

N

B

Gid thiét: S4 L (4BCD) = AC l1a hinh chiéu ctia SC 1én (ABCD).

Do do: (SC,(4BCD)) =(SC. 4C) = SCA = 60°.

<:>AD=a\/§,

1 azx/§
2

Xét tam gidc ADC vuong tai D, dién tich S,,,. = EAD.DC =
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Cau 5:

Cau 6:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Khi d6: AC = AD? + DC? =,/(a\6)2 va’ =2a.

ASAC vudng tai 4, ta co: tan SAC = % = 54 = AC.tan 60° = 2a/3 .

Goi 7 1a trung diém SC (1), # la trung diém AC.
Khi d6 IH //S4 = IH 1 (ABCD).

T giac ABCD ¢6 D=B=90° , H latrung diém AC nén # 1a tim dudng tron ngoai tiép tir
gidc ABCD.Suyra IA=IB=1IC=1ID (2).

Tir (1) va (2) suyra 7 la tim mit cdu ngoai tiép hinh chép S.4BCD .
Ban kinh mit cau: R = %SC = %\/4a2 +12a* =2a.

Dién tich mit cau: S =4zR*> =167a’.

Cho hinh chép S.4BC c6 tam gidc ABC vudng tai B, SA vudng gbc véi mit phang (ABC).
SA=5, AB=3, BC =4 . Tinh ban kinh R ctia mit cu ngoai tiép hinh chép S.4BC.

Loi giai

Tacd BC LS4 va BC L AB nén BC L(SAB)=> BC L SB. Viy hai diém 4, B cing nhin

canh SC dudi mot goc vudng. Didu d6 ching to SC 1a dudng kinh ciia mit cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC . Do d6 ban kinh

Rz%zéx/SAerACz =%\/SA2+ABZ+BC2 =%\/52+32+42 =¥.

Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh vuéng canh bang . Canh bén S4 vudng goc véi mat
day va SA= a2 . Tinh thé tich khdi cu ngoai tiép hinh chép S.4BCD theo a.

Loi giai
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Cau 7:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

N

Ta chimg minh duoc cac tam gidc SBC, SAC va SCD 1a cac tam giac vudng lan luot tai
B,A,D.

Suy ra cac diém B, 4, D nhin canh SC dudi mot goc vudng.
Goi 7 1a trung diém SC = I 13 tim mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD .

Khi d6 ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD la:

R=Al :%x/SAZ +AC? :%\/(aﬁ)z +(aﬁ)2 —a.
2 L. g 4 4 4ra’
Vay thé tich khoi cau ngoai ti€ép hinh chop S.ABCD la: V = §7Z'R3 = 572'.613 = Za

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang « va mdi canh bén bing a2 . Khi d6
ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BC la:

Loi giai

S

Goi A 1a trong thm tam gidc déu 4BC, khi d6 SH L (ABC) va la truc duong tron ngoai tiép
mat day.

Goi N la trung diém S4 , mat phéng trung tryc cua canh S4 cit SH tai 7.Khi do
IS =14=1IB=IC nén 7 13 tAm mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC.
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Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

1

ZS4? avz)
Ban kinh mit cula R= S/ =254 _ 2 _1 (+¥2) _alis
SH sS4 —aH* 2 > (203} D
(V2) 1375

Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh chit nhét. Biét S4=A4B=a, AD=2a, SA L (ABCD).
Tinh ban kinh mat cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD .

Loi giai

D@ thay SAC = SBC = SDC =90° . Suy ra mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD c6 dudng kinh

1a canh SC =+/S4% + AC* =a/6 . Vay bén kinh R = “f .

Cho khdi tir dién OABC vé&i 04, OB, OC timg d6i mot vudng goc va OA = OB = OC = 6. Tinh
ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép tir dién OABC.

Loi giai
Goi M 1a trung diém cia BC, do tam giac OBC vudng tai O nén A 13 tim duong tron ngoai
tiép tam giac OBC .

Qua M dung dudng thing d song song véi 04 khi d6 d 1a tryc dudng tron ngoai tiép tam giac
OBC .Goi A 1a duong trung tryc cta canh O4 va 71 13 giao diém ctua A va d.Khi d6 7 1a tim
mit cau ngoai tiép tir dién OABC.

Tacod OM:%BC :%\/032+0C2 =3ﬁ; ON = IM :%OA =3.

Tam gidc OMI vudng tai M nén IM =~OM”* +IM* =,/(3\/§)2 +32 =33

Vay ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién O4BC 1a R= 33,

Tinh theo ¢ ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chop tam giac déu S.4BC , biét cac canh
day co6 do dai béng a,canh bén SA = a3 .

Loi giai
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Goi # 1a trung diém ciia S4 . Trong mit phang (S40) ké duong thing qua # va vudng gbc
v6i SA cat SO tai 7.Khidé IS=I4=IB=1IC.

Ta co: AM=#; AO=aj§ ; SO =/S4> —04° =N3€“

SI _SH

Do ASHI @ ASOA ta co: _A =81 = SH .54 = 3\/861 .

SO SO 8

Cau 11: Cho hinh chop S.4BC c6 day ABC latam gidc vuongtai B va BA=BC =a.Canhbén S4 =2a
va vudng goc véi mit phing (ABC ) - Ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop S.4BC 1a:

Loi giai

Goi 7 latrung diém canh SC .

SA1L(ABC)= SA L AC = ASAC vuongtai 4.Suyra: [A=IC=1S .
SAL(ABC)= SAL BC va BC 1 AB (do A4BC vudng tai B).
Suy ra: BC 1 (SAB) nén BC 1 SB= ASBC vudngtai 8. Dodo IB=1IC=1IS.

Viy 7 13 tim mat cau ngoai tiép hinh chop S.4BC .

Khi d6 R=IS=%SC=%\/SA2 + AC? =%\/SA2+A32 + BC> =%\/4a2 +a’+a’ =

a6
>

Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén S4 vuéng goc voi ddy, AB=aN2, BC=a, SC=2a vi
SCA =30° . Tinh ban kinh R cla mit cau ngoai tiép tir dién S.4BC .
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Cau 13:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Loi giai

Ta co:

e AC=5C.cos30° =av3.

e AB’+BC’=2a’+a” =3a" =AC> = AABC latam giac vubng & B.
Goi #, 7 lan luot 1a trung diém cua AC, SC . Khi dé ta co:

e 77 1a tim dudng tron ngoai tiép A4BC .

e [H 1(A4BC).
Do d6 7 1a tAm mit cdu ngoai tiép hinh chép SABC . Suyra R = %SC =a.

Viy R=a.

Cho hinh chép S.4BCD déu c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, canh bén hop voi day mot
goc bang 60°. Goi () 1a mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD . Tinh thé tich ¥ cua khéi cau

(5)-

Goi O la tAm ctia hinh vuéng ABCD. Do S.4BCD la hinh chép déu nén SO L (ABCD) hay
SO 14 truc cua dudng tron ngoai tiép day.

Trong mit phiang (SBO) ké dudng trung truc A clia canh SB va goi / =A SO khi d6 ta c6
7 13 tAm mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD
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Cau 14:

Cau 15:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Theo gia thiét ta c6 S.4BCD 1a hinh chop déu va goc giira canh bén véi mit phiang day bang
60° nén SBO = 60° .

Ta co6 ASMI ~ ASOB nén S—M = ﬂ = ST = SM.SB .
SO SB SO
V&i SO =0Btan 60° < SO = a36 ; SB=0Bcos60° < SB :a\/a; SM = a\2/§
Vay 57 SM-SB _ a6 .
SO 2

3
2 z. 2 . e 4 6 3
Thé tich khoi cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD 1a V = %;ﬂ# = 57{“‘2/—] — 8‘/52”1 .
Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy 2a va canh bén av/6 Tinh di¢n tich ciia mat chu ngoai

tiép hinh chép S.4BCD .

Goi 463,51 1a tAm hinh vuéng A4BCD, um 1a trung diém cta SC . Trong mit phang (SOC )

dung duong thing qua A va vudng goc voi SC cat SO tai 7. Khi d6 7 1a tAim mat ciu ngoai
tiép hinh chép S.4ABCD va ban kinh » = ST .

Xét tam giac vudng ABC ta co: AC = 22a.

Xét tam gidc vudng SOC ta c6: SO =+ SC>* -O0C* =2a.

Xét ASMI - ASOC ta cé:*;—]g _ S g 2 SMSC_3a

= .
SC SO 2

2
) L 3a
Vay dién tich mat cau can tim la S =4~ (7) =97za’.

Cho hinh chdp s.4Bc c6 day 1a tam gidc déu canh 1, tam gidc s4z déu va nim trong mit
phang vudng goc véi mit phang day. Tinh thé tich cua khdi cdu ngoai tiép hinh chép da cho.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S

Goi u 1atrung diém cta 45 .Vi as4p déu va nam trong mit phing vudng goc voi mit phing
dédy nén SM L(ABC). Goi 7 1a trong tim a45C.Vi a4pc déunén 7 1 tim duong tron ngoai

tiép a4pC. Dung duong thang 4 di qua 7 va vudng goc véi mp(ABC).

Goi J 1a tam 1a tim duong tron ngoai tiép As4s . Dung duong thang ¢ di qua s va vudng goc
v6i mp(SAB).

Goi 0 1a giao diém ciia ¢ va «'. Khi d6 o 1a tim mit cau ngoai tiép hinh chép s.4BC voi
r=0C.

Do As4B va A4Bc la nhitng tam giac déu canh bang 1 nén ta co:

b3 B 23 B
3 2 6 3 2 3

3 6 6

2 2
Xét aorc vuong tai 7 taco: OC =+ IC? + 10? :\/(ﬁj J{ﬁj :E_

Vay thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop da cho la:

4{5]37[:5\5”

6 54

Cho hinh chép s .4pcp c6 day la hinh chit nhdt 4z —3, 4p=2. Mat bén (S4B) 1a tam giac
déu va nim trong mat phiang vudéng goc véi day. Tinh thé tich » cta khdi cau ngoai tiép hinh

chop da cho.

Loi giai
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Goi £ la trung diém 45

D@ thay SE L (ABCD).

Dung truc 4 qua o va song song véi sz .

Goi ¢ 1a trong tam tam gidc 1sc . Duong thing di qua ¢ vudng gbc véi mat phiang (ABC)

cat 4 tai ;. 7 la tam khoi cau ngoai tiép hinh chép s 45cp .

Ta co SE:%:SG:%SE:ﬁ-

GI=EO=%AD=1.

R=SI=+SG>+GI* =J4=2.

Suy ra thé tich khéi cau ngoai tiép la:

gy R S 2
3 3 3
Céu 17: Cho hinh chdp s._4sco ¢b ddy azcp 14 hinh vudng canh «, tam gidc s4z déu va ndm trong

mat phang vudng goc v6i day. Tinh thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chép sapco .

Loi giai

Goi  1a trung diém cta 4z, suyra AH L (ABCD).
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Goi ¢ la trong tdm tam gidc as4p va o 1a tdm hinh vuéng 4scp .

Tu ¢ ké g7/ mo suyra gz la truc dudng tron ngoai ti€p tam gidc asas vatr o ké o; /s si

thi o7 1a truc dudng tron ngoai tiép hinh vuéng 4zcp.
Ta c6 hai duong niy cling ndm trong mit phang va cat nhau tai 7.

Suyra ; 1a tim mit cau ngoai tiép hinh chép s_4zcp .

R:SY=J5G2+GF::a;m-

Suy ra thé tich khéi cau ngoai tiép khdi chép sascp 13 p = 4R =
3

721
—a -

54
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

MAT TRON XOAY - NON - TRU - CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

BAI TAP TRAC NGHIEM TRiCH TU PE THAM KHAO VA PE CHINH THU'C CUA BQ GIAO

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Ciu 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

DUC TU NAM 2017 PEN NAY
(MD 103-2022) Cho khéi nén ¢6 dién tich day 3a” va chiéu cao 2a . Thé tich ctia khdi non di cho bing

2
A. 3a’. B. 6a’. C.2a. D. EaS .
(MBD 104-2022) Cho khdi non c6 dién tich day 3a” va chiéu cao 2a . Thé tich ciia khdi nén dé cho bang
A. 3a’. B. 6a’. C.2a. D. %cf .

(MD 101-2022) Cho tam giac OIM vuong tai I co6 O =3va IM =4 . Khi quay tam giac OIM xung
quanh canh goc vuong OI thi duong gip khuc OIM tao thanh hinh ndn c6 d6 dai duong sinh bang

A. 7. B. 3. C.5. D. 4.

(MD 102-2022) Cho tam giac OIM vuodng tai I ¢6 O =3 va IM =4. Khi quay tam giac OIM
quanh canh goc vuong OI thi duong gip khuc OMI tao thanh hinh nén c6 do dai dudng sinh bang

A. 4. B. 3. C.5. D. 7.

(MD 101-2022) Cho hinh tru ¢6 chiéu cao 4 =1 va ban kinh day » = 2. Dién tich xung quanh cua hinh
tru da cho bang

A. 4r. B. 2. C.3x. D. 6r.

(MD 102-2022) Cho hinh tru ¢6 chiéu cao 4 =1 va ban kinh day » = 2. Dién tich xung quanh ctia hinh
try da cho bang

A. 3. B. 4r. C.2rx. D. 6r.

(MD 103-2022) Cho diém M ndm ngoai mit cau S(O;R). Khang dinh nao dusi ddy ding?

A. OM <R. B. OM >R. C. OM =R. D. OM <R.

(MD 104-2022) Cho diém M nim ngoai mit cau S(O;R) Khiang dinh nao sau day dung?

A. OM <R. B. OM =R. C. OM >R. D. OM <R.

(MD 101-2022) Cho hinh nén c6 goc & dinh bang 120° va c6 chidu cao bang 4 . Goi (S ) 12 mit cau di
qua dinh va chura dudng tron day cua hinh non da cho. Dién tich cta (S ) bang

A. 64r. B. 2567 . C.192rx. D. 967z .

(MBD 102-2022) Cho hinh nén c6 goc & dinh bang 120° va chiéu cao bang 1. Goi (S ) 12 mit ciu di qua
dinh va chira duong tron day cia hinh nén da cho. Dién tich cua (S ) bang

A. 167 . B. 12r. C.4r. D. 487x.
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Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(MBD 103-2022) Cho hinh nén c6 goc & dinh bang 120° va chidu cao bang 3. Goi (S ) 1a mat cau di qua
dinh va chira duong tron day cua hinh noén da cho. Di¢n tich cua (S ) bang
A. 1447, B. 108%. C. 48x. D. 96m.
(MD 104-2022) Cho hinh nén ¢6 goc & dinh bang 120° va chidu cao bang 2. Goi (S) 12 mat ciu di qua
dinh va chira duong tron d4y ctia hinh nén di cho. Dién tich cua (S) bang

1 67r 647r

A, — B. — C. 64r. D. 48x.
3 3
(P& Minh Hoa 2020 Lan 1) Dién tich xung quanh cta hinh nén c6 d6 dai duong sinh / va ban kinh day
7 bang
1
A. 4rxrl. B. 27zrl. C. zrl. D. gﬂrl.

(M4 102 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén c6 ban kinh day » = 2 va d¢ dai dudng sinh / = 7. Dién tich xung
quanh cua hinh nén da cho bang

14 98
A. 287. B. 147 c. =22, p. 22,
3 3
(M4 101 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy 7 = 2 va d6 dai duong sinh / = 5. Dién tich xung
quanh cua hinh nén da cho bang

20 10
A. 207 . B. =~ C. 107 D. /.
3 3
(M4 104 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén ¢ ban kinh ddy 7 = 2 va d6 dai duong sinh / = 7. Dién tich xung
quanh cua hinh nén da cho bang

A. 28—7[ B. 14r. C. 28r. D. 14—7[

3 3
(Ma 104 2017) Cho hinh nén ¢6 ban kinh day » = \/§ va d6 dai duong sinh / = 4. Tinh dién tich xung
quanh cta hinh nén da cho.

A. S, =837 B.S, =127 C.S, =43z D. S, =397

(D& Tham Khao 2017) Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bang 37a” va ban kinh day bang a . Tinh
do6 dai duong sinh / cua hinh nén da cho.

3 5
A.l=3a. B. [=22a. c.1=22 p. =Y
2 2
(P& Tham Khao 2018) Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 374> va c6 ban kinh day bang «.
Do dai duong sinh cta hinh nén da cho bang:

A. 3a B. 24 C. 37" D. 2424

(D& Minh Hoa 2017) Trong khong gian, cho tam giac vuéng ABC tai A, AB=a va AC = a~/3 . Tinh
d6 dai duong sinh / cua hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc 4B .

A.l=a\3 B./=2a C.l=a D.l=a\2

(M3 103 - 2019) Thé tich ciia khdi non c6 chiéu cao & va c6 ban kinh day r 1a

A. 27rth. B. %72'}"2}1. C. nr'h. D. %7[7"2/1.

(P& Tham Khéo 2020 Léan 2) Cho khéi non c6 chiéu cao 4 =3 va ban kinh day » =4. Thé tich cua
khéi nén di cho bang

A. 16r. B. 487x. C. 36r. D. 4r.
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M4 101 - 2020 Lan 1) Cho khéi nén c6 ban kinh ddy 7 =5 va chiéu cao 4 =2 . Thé tich khdi non da

cho bang:
10 50
A —Z B. 107. c. 22, D. 507.
3 3
(M4 102 - 2020 Lan 1) Cho khdi nén c6 ban kinh day » = 4 va chiéu cao 4 = 2. Thé tich ctia khdi non
d3 cho bang
2
A B. 87. ¢ D. 327.
3 3
(M3 103 - 2020 Lan 1) Cho khdi nén c6 ban kinh 7 =2 chiéu cao 4 = 5. Thé tich cta khbi non da cho
bang
20 10
A. T’T B. 207. C. T” D. 107.

(M3 104 - 2020 Lan 1) Cho khdi nén c6 ban kinh day 7 =2 va chiéu cao / =4 . Thé tich cta khdi nén
d3 cho bang
87 167

A. 8r. B. —. C.—. D. 167x.
3 3

(M3 110 2017) Cho khéi non c6 ban kinh day r = /3 va chidu cao / = 4 . Tinh thé tich ¥ ciia khéi non da
cho.

A V=127 B.V =4r C. V=16z3 D. V:W?B
(M4 101 - 2019) Thé tich cua khdi nén co chiéu cao £ va ban kinh day » 1a

A. %mfzh . B. 27r%h. C. émfzh . D. zr*h.

(M4 104 2019) Thé tich khéi non c6 chidu cao /# va ban kinh day » 1a

A. %m*zh ) B. gﬂl"zh ) C.2xr’h. D. zr’h.

(M4 102 - 2019) Thé tich ctia khdi non c6 chiéu cao 4 va ban kinh day 7 1a

A. ?m*zh . B. 7r’h. C.2xr’h. D. %7[}*2}1 .

(M3 105 2017) Trong khong gian cho tam giac ABC vuéngtai A, AB=a va ACB=30°. Tinh thé
tich V ciia khdi non nhan duoc khi quay tam giac ABC quanh canh AC .

J3na® DV J3na®
9 3

(P& Tham Khio 2019) Cho khdi non c6 do dai duong sinh bang 2a va ban kinh day bang a . Thé tich
ctia khéi non di cho bang
NS g, V7@’ c. e p. 7%

3 2 3 3
(Pé Tham Khao 2020 Lén 2) Trong khong gian, cho tam giac ABC vuéng tai A, AB=a va
AC =2a. Khi quay tam giac ABC quanh canh goc vuong AB thi duong gip khic ACB tao thanh
mot hinh nén. Dién tich xung quanh hinh nén d6 bang

A. Sta’. B. \/gﬁaz. C. 2\/§7mz. D. 10za’.

AV = B. V =+/314° C.V-=
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Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M4 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va goc & dinh bang 60°. Dién tich xung
quanh cta hinh nén di cho bang

16337 NEY
T

A. 8. B. C. . D. 16x.

3
(M4 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 5 va goc ¢ dinh bang 60° . Dién tich xung quanh
ctia hinh nén di cho bang

B 10037 | c 50\37 |
3 3

(M3 103 - 2020 LAn 1) Cho hinh non c6 ban kinh bing 3 va goc ¢ dinh bang 60°. Dién tich xung quanh

cua hinh no6n da cho bang

A. 187. B. 367. C. 6\3x. D. 1243~

(M3 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bing 4 va goc & dinh bang 60°. Dién tich xung

quanh cda hinh nén da cho bang

6437 3237
3 3

A. 50r. D. 100x.

A. B. 32rx. C. 64r. D.

(M3 123 2017) Cho mdt hinh nén c6 chiéu cao /1 =a va ban kinh day 7 =2a . Mit phang (P) di qua
S cét duong tron day tai A va B sao cho AB= 2\/55! . Tinh khoang cach d tir tim cuia duong tron day
dén (P).

(P& Minh Hoa 2020 Lén 1) Cho hinh nén ¢6 chidu cao bang 2\/§ . Mot mit phing di qua dinh hinh nén

D.d=a

va cht hinh nén theo mot thibt dién 13 tam giac déu c6 dién tich bing 9+/3 . Thé tich cia khéi nén duoc
gi6i han boi hinh nén da cho bang

3257
T

A. B. 327. C. 32457, D. 967 .

(M3 123 2017) Trong hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh déu bang axJ2 . Tinh thé tich V ciia khéi
non dinh S va dudng tron day 1a dudng tron noi tiép ta gilc ABCD

2 na’ na’ 2

B.Vz— C.V=— D.V:
2 2 6 6

(M3 110 2017) Cho tit dién déu ABCD c6 canh bang 3a . Hinh nén (N) ¢6 dinh A c6 day 1a duong

AV =

tron ngoai tiép tam giac BCD . Tinh dién tich xung quanh S,, cua (N ) .

A. S, =12rd’ B. S, =6rd’ C. S, =337’ D. S, =637a’

(Mai 105 2017) Cho hinh nén ( N ) c6 dudng sinh tao véi ddy mot goc go° . Mit phang qua truc cia
( N ) cét ( N ) duoc thiét dién 1a mot tam giac c6 ban kinh dudng tron noi tiép bang 1. Tinh thé tich
ctia khdi nén gidi han boi ( N ) :

AV =97 B.y =337 C.y=93z D.y =3z

(P& Tham Khéo 2020 Lén 2) Dién tich xung quanh cua hinh tru ¢6 d6 dai duong sinh / va ban kinh

day r bang

A. 4rxrl. B. x7l. C. %7[7”1. D. 2xrl.
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Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cau 51:

Cau 52:

Cau 53:

Cau 54:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M3 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru ¢6 ban kinh day R =8 va d6 dai dudng sinh / = 3 . Dién tich xung
quanh cta hinh try di cho bang:

A. 24r. B. 1927x. C. 48r. D. 64r.

(M4 102 - 2020 Lén 1) Cho hinh tru c6 ban kinh ddy » =4 va do dai duong sinh / =3 . Dién tich xung
quanh cta hinh try d3 cho bang
A. 487 . B. 127x. C. l16r. D. 24r .

(M4 103 - 2020 Lén 1) Cho hinh try ¢6 ban kinh day » =5 va d6 dai duong sinh / = 3 . Dién tich xung
quanh cta hinh try d3 cho bang
A. 157 B. 257x. C. 30r. D. 75x.

(M4 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban » =7 va d6 dai duong sinh / =3 . Dién tich xung quanh
ctia hinh try da cho bang
A. 421 . B. 147r. C. 49 . D. 21x.

(D& Minh Hoa 2020 Lén 1) Cho hinh try c6 ban kinh d4y bang 3 . Biét rang khi cét hinh try da cho boi
mot mat phfmg qua tryc, thiét dién thu duoc 1a mot hinh vuong. Dién tich xung quanh cuda hinh try da cho
bang
A. 187x. B. 367. C. 54r. D. 27x.

(D& Minh Hoa 2017) Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1vaAD =2.Goi M,N
lan luot 1a trung diém cia AD va BC. Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc MN , ta dugc mot

hinh try. Tinh dién tich toan phén S,p cua hinh tru do.
A. S, =107 B. S, =27 C.§, =6xr D. S, =4rx

(M3 105 2017) Cho hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 507 va d¢ dai duong sinh bang duong kinh
cua duong tron day. Tinh ban kinh 7 cua dudng tron day.
_5V2n B 52
2

2
(M3 102 - 2020 Lan 2) Cat hinh try (7) boi mot mat phang qua truc clia no, ta duogc thiét dién 1a mot

A. r =51 B.r=5 C.r D. r

hinh vuéng canh bang 1. Dién tich xung quanh cta (T ) béng.

A. T. B.%. C.2r. D.

(M 103 - 2020 Lin 2) Cét hinh try () boi mat phing qua truc cta no, ta duge thiét di¢n 1a mot hinh

NG

vudng canh bang 3. Dién tich xung quanh cua (T) béng

AE B. 187. C.9r. p. 2%
4 2

(M3 101 - 2020 Lén 2) Cét hinh try (7') béi mot mat phing qua tryc ciia n6 ta duoc thiét dién 1a mot
hinh vuéng canh bang 7 . Dién tich xung quanh ciia (T ) bang

4 4
A2 L C. 497, D. 987

4 2
(M 104 - 2020 Lan 2) Cit hinh try (7) bdi mot mét phing qua tryc ciia nd, ta dugc thiét dién la mot

hinh vuéng canh bang 5. Dién tich xung quanh ciia (T ) bang

A. 25—” B. 25rx. C. 50r. D. 25—”

2 4
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Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

Cau 64:

Cau 65:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M 102 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh day bang 7 = 5 va chiéu cao 4 = 3. Thé tich cuia khdi

try da cho bang

A. 5r. B. 30r. C. 25r. D. 75rx.

(M4 103 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh 7 = 3va chidu cao # = 4 . Thé tich khéi tru di cho biang
A. 4r. B. 12x. C. 36r. D. 24rx.

(M4 101 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru ¢6 ban kinh ddy » =4 va chiéu cao & = 3. Thé tich cta khdi tru da
cho bang

A. 48r. B. 4r. C. lor. D. 24r.

(M4 104 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru c6 ban kinh ddy » =3 va chiéu cao 4 = 5. Thé tich cta khdi tru da
cho bang

A. 457 B. 5. C. 15x. D. 30rx.

(M3 103 2018) Thé tich ctia khéi try tron xoay c6 ban kinh day » va chiéu cao / bang

A. %7[1"2}1 B. 7r’h C. %ﬁﬁh D. 27rh

(M4 123 2017) Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 ban kinh 7 =4 va chiéu cao h = 42 .

A. V=32 B. V =642 C.V=128n D. V =322x

(M3 103 - 2019) Cho hinh try c6 chiéu cao bang 3\/5 . Cit hinh try d4 cho béi mit phang song song voi
truc va cach truc mot khoang bé'lng 1, thiét dién thu duogc c6 dién tich bﬁng 12\/5 . Dién tich xung quanh
cua hinh tru da cho bang

A. 63107 B. 6347 C. 3107 D. 3J34r.

(M3 101 - 2019) Cho hinh try c6 chiéu cao bing 5\/§ . Cit hinh try da cho bdi mit phang song song véi

truc va cach truc mét khoang b@ing 1, thiét dién thu duogc c6 dién tich béng 30. Dién tich xung quanh cta
hinh try d4 cho bang

A.10\37. B. 5\397. C. 2037. D. 107397
(M4 102 - 2019) Cho hinh tru c6 chiéu cao béang 4\/5 . Cét hinh try da cho bi mot mit phing song song

véi truc va cach truc mot khoang bﬁng\/E , thiét dién thu duoc c6 dién tich b;"mg 16. Dién tich xung
quanh cta hinh try d3 cho bang

A 16327 . B. 827 C. 12\2x. D. 2427 .

(P& Tham Khao 2020 Lan 2) Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cit hinh tru di cho boi
mot mat ph.'fmg song song Vva4i truc va cach truc mét khoang béng 3a, thiét dién thu dugc 1a moét hinh
vuodng. Thé tich cua khéi try dugc gi6i han béi hinh tru da cho bang

A. 2167a’. B. 150za’. C. 54ra’. D. 1087a’.
(P& Tham Khio 2019) Mot khdi d6 choi gom hai khéi tru (H, ),(H,) ~
xép chdng 1én nhau, lan lugt c6 ban kinh day va chiéu cao twong tmg 1a C/

v, hy .1, by thoa man r, = %”vhz =2k, (tham khao hinh v&). Biét rang

thé tich cua toan bo khdi @b choi bang 30cm’, thé tich khi tru (H, )

bang
A. 24cm’ B. 15¢m’
C. 20cm’ D. 10cm’
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Cau 66:

Cau 67:

Caiu 68:

Cau 69:

Cau 70:

Cau 71:

Cau 72:

Cau 73:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(P& Tham Khio 2018) Cho tir di¢n déu 4BCD c6 canh bang4 . Tinh dién tich xung quanh S, cta
hinh try ¢6 mot duong tron day 1 duong tron nodi tiép tam gidc BCD va chiéu cao bang chiéu cao cla tir
di¢én ABCD.

163 1627
A. S, =837 B. S, =827 C.S, = ‘[ D. S, = {
(P& Tham Khao 2017) Tinh thé tich V' ciia khdi tru ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a.

A.Vzﬂ—a3 B.Vzﬁ—a3 C.Vz”—a3 D. V =ra’
6 2 4

(M3 104 - 2019) Mot co s san xuat co hai bé nudce hinh tru ¢6 chiéu cao bang nhau, ban kinh d4y lan
luot béng 1 mva 1,5 m. Chu co sé du dinh lam mot bé nude méi, hinh tru, c6 cung chiéu cao va thé trich
bang tong thé tich cua hai bé nudc trén. Ban kinh day cia bé nude du dinh 1am gin nhét véi két qua nao
duoi day?

A. 1,8 m. B.2,1 m. C.1,6 m. D.2,5m.

(M3 101 2019) Mot co s& san xut c6 hai bé nude hinh tru c6 chiéu cao béng nhau, ban kinh day 1an luot
bang 1m va 1,2m . Chu co s¢ dy dinh 1am mot bé nude mai, hinh try, c6 cing chiéu cao va co thé tich
bang tong thé tich ctia hai bé nudc trén. Ban kinh day cta bé nudc du dinh 1am gan nhit véi két qua nao
dudi day?

A. 2,2m. B. 1,6m. C.18m. D. L,4m.

(M3 102 - 2019) Mot co s san xuat co hai bé nudce hinh tru ¢6 chiéu cao bang nhau, ban kinh d4y lan
luot bang 1m va 1,4 m. Chi co so du dinh lam mot bé nude méi, hinh try, c6 cing chidu cao va c6 thé
tich bang tong thé tich cua hai bé nudc trén. Ban kinh dy cua bé nude du dinh 1am gin nhét véi két qua
nao dudi day?

A. 1,7 m. B. 1,5m. C.L9m. D. 2,4 m.

(M4 103 - 2019) Mot co so san xudt ¢6 hai bé nudc hinh try c6 chidu cao bang nhau, ban kinh day lan
luot bang Imva 1,8m . Chu co s¢ dy dinh 1am mot bé nude méi, hinh try, ¢6 ciing chidu cao va c6 thé
tich bang tong thé tich cua hai bé nudc trén. Ban kinh day cia bé nude du dinh 1am gan nhit voi két qua
nao dudi day?

A. 2,8m. B. 2,6m. C.2,Im. D. 2,3m.

(M4 102 2018) Mot chiée but chi c6 dang khéi tru luc gidc déu c6 canh day 3 (mm) va chiéu cao bang
200 (mM) Than but chi duoc 1am bing gd va phan 13i dugc lam bang than chi. Phan 16i ¢6 dang khoi
tru ¢6 chiéu cao bing chidu cao bing chiéu dai ciia but va day 14 hinh tron c6 ban kinh 1 (mm). Gia dinh
1 m® gd co gia @ tridu dong, 1 m’ than chi c6 gia 6a triéu dong. Khi d6 gia nguyén vat liéu lam mot
chiéc but chi nhu trén gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 8,45.a déng B. 7,82.a déng C. 84,5.a déng D. 78,2.a df”)ng

(M4 101 2018) Mot chiéc but chi c6 dang khéi lang tru luc giac déu c6 canh day 3mm va chiéu cao bang
200 mm. Théan but chi duoc lam bang g va phan 16i dwoc 1am bang than chi. Phan 16i ¢6 dang khbi try
¢6 chiéu cao bang chiéu dai cta but va day 1a hinh tron c¢6 ban kinh day 1 mm. Gia dinh 1 m® gd c6 gia
( (triéu dong), 1 m* than chi co6 gia 8a (tridu ddng). Khi d6 gid nguyén lidu lam mot chiée bat chi nhu
trén gan nht v6i két qua nao duéi day?

A. 9,07a (dong) B. 97,03a (d0ng) C. 90,7a (dong) D. 9,7a (dong)
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Cau 74:

Cau 75:

Cau 76:

Cau 77:

Cau 78:

Cau 79:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(P& Minh Hoa 2017) Tir m6t tm ton hinh chit nhat kich thude 50cm.240cm , ngudi ta lam céac thung
dung nudc hinh tru c6 chiéu cao bang 50cm , theo hai cach sau (xem hinh minh hoa duéi day):.

e Cach 1: Go tim ton ban d4u thanh mit xung quanh cua thung.

e Cach 2: Cit tAm ton ban dau thanh hai tim bang nhau, rdi gd mdi tim d6 thanh mat xung
quanh cua mdt thung.

Ki hiéu ¥} 14 thé tich cua thung go duoc theo cach 1 va V) 1a tong thé tich cua hai thing go

duoc theo cach 2. Tinh ti sb 71
2

—_—
L T —
! M _
—
S e
A.K:l B.ﬁ=1 C.£=2 D.ﬁ=4
o2 £ v £

(Mai 104 2018) Mot chiéc but chi c6 dang khdi lang tru luc gidc déu c6 canh day 3 mm va chiéu cao
200 mm . Than but chi dugc lam bang gd va phan 16i duge 1am bang than chi. Phan 13i ¢6 dang khéi try
¢6 chiéu cao bang chiéu cao cua but va ddy 1a hinh tron c6 ban kinh 1 mm . Gia dinh 1 m* gd c6 gia @
(triéu ddng), 1 m’ than chi ¢6 gia 7a (triéu dong). Khi d6 gid nguyén vat lidu 1am mot chiée but chi nhu
trén gan nht v6i két qua nao duéi day?
A. 85,5.q (ddng) B. 9,07.a(dong) C. 8,45.q(dong) D. 90,07.a(dong)

(M4 103 2018) Mot chiéc but chi c6 dang khéi lang tru luc gidc déu co canh ddy bang 3 mm va chiéu
cao bang 200 mm. Than bt chi dugc 1am bang gd va phan 15i c6 dang khéi tru c6 chidu cao bang chiéu
dai cua but va day 1a hinh tron ¢6 ban kinh bang 1 mm. Gia dinh 17> g6 ¢6 gia 0 (triéu dong). 12> than
chi c6 gia 9a (triéu dong). Khi d6 gia nguyén vt liéu lam mot chiéc but chi nhu trén gan nhit v6i két qua
nao dudi day?

A. 103,3q dong B. 97,03q dong C. 10,33a dong D. 9,7a ddng
CAU
(P& Tham Khio 2020 Lan 2) Cho mit ciu c6 ban kinh R = 2. Dién tich ctia mit cau di cho bang
A. 327” B. 7. C. 16x. D. 4r.
(M4 102 - 2020 Lan 2) Cho mit ciu c6 ban kinh 7 = 5. Dién tich mit cau di cho bang
A. 257. B. 2007 C. 1007 p. 1007
3 3
(M4 103 - 2020 Lén 2) Cho mit cu c6 ban kinh » = 4. Dién tich ctia mit ciu di cho bang
A 167. B. 647. C. 647” D. @
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cau 80: (M3 104 - 2020 Lan 2) Cho mit ciu ban kinh 7 = 5. Dién tich ctia mit cau da cho bang

5007z 1007
A ——. B. 257x. C.—. D. 1007 .
3 3
Cau 81: (Mai 101 2018) Dién tich ctia mit cau ban kinh R bang:
A. 7R B. %;; R? C. 2R D. 47R>
Cau 82: (Mai 101 - 2020 Lan 1) Cho khdi ciu c6 ban kinh 7 =4 . Thé tich cia khbi cau di cho bang:
A. 207 B. 647. c. %47 D. 2567 .
3 3
Cau 83:  (Mi 102 - 2020 Lan 1) Cho khdi cu c6 ban kinh » = 4. Thé tich ciia khbi cau di cho bang
64 256
A. 647 B. 7. C. 2567 p. =27
3 3
Cau 84: (M3 103 - 2020 Lan 1) Cho khéi cu c6 ban kinh # = 2. Thé tich cua khdi ciu di cho bang
A. 167. B. 327 C. 32rx. p. 37 .
3 3
Cau 85:  (Mai 104 - 2020 Lan 1) Cho khdi ciu ¢ ban kinh r = 2. Thé tich cta khdi cau bang
A 327 B. 167. C. 327 p. 37
3 3
Cau 86: (Mi 102 2018) Thé tich cua khdi cdu ban kinh R béng
A. %7;R3 B. gﬂR3 C. 4rR’ D. 2zR?
Cau 87: (P& Tham Khdo 2019) Thé tich khdi cau ban kinh ¢ bang :
na’ dra’
A, — B. 27d’ C. D. 47ad’
3 3
CAu 88: (Mi 123 2017) Tim ban kinh R mit cu ngoai tiép mot hinh 1ap phuong cé canh bang 2a.
A. R=+3a B. R=a C. 100 D. R=23a
Cau 89: (Mi 110 2017) Cho mit ciu ban kinh R ngoai tiép mot hinh 14p phuwong canh . Ménh dé nao duéi day
dung?
3R 27/3R
A.azJ—T B.az% C.a=2R D.a:2x/§R
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

| CHUONG |

MAT TRON XOAY - NON - TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

BAI TAP TRAC NGHIEM TRiCH TU PE THAM KHAO VA PE CHINH THU'C
CUA BO GIAO DUC TU NAM 2017 PEN NAY

Caul: (MD 103-2022) Cho khdi nén co dién tich day 3a’ va chiéu cao 2a. Thé tich cta khdi non da

cho bang

A. 3a’. B. 6a’. C. 24, D. %aS.
Loi giai

Chon C

Thé tich khdinén da cho 1a V = % 3a*-2a=2d".

Cau2:  (MD 104-2022) Cho khéi non c6 dién tich ddy 34> va chiéu cao 2a. Thé tich cua khdi non da

cho bang

A. 3a’. B. 6a°. C. 2a°. D. %cﬁ.
Loi giai

Chon C

Thé tich ctia khbi nén da cho bang:
1 1., 3
V==Bh=—-3a"-2a=2a.
3 3

Cau3: (MD 101-2022) Cho tam giac OIM vudng tai I c6 O =3va IM =4 . Khi quay tam giac OIM
xung quanh canh géc vudng OI thi dudng gip khuc OIM tao thanh hinh nén c6 d6 dai duong

sinh bang
A. 7. B. 3. C.5. D. 4.
Loi giai

Chon C
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Cau 4:

Caiu 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta ¢6 chiéu cao cua hinh nén 4 =710 =3, ban kinh r=IM =4, d6 dai duong sinh:

[=OM =JIM? +0I* =/3* +4* =5

(MD 102-2022) Cho tam giac OIM vudng tai I c6 Ol =3 va IM =4. Khi quay tam giac
OIM quanh canh goc vudng OI thi dudng gip khuc OMI tao thanh hinh nén c6 d6 dai duong

sinh bang
A. 4. B. 3. C.5. D. 7.
Loi giai
Chon C
o

Tacd I =OM =OI* + IM? =3 +4% =5,

(MBD 101-2022) Cho hinh tru c¢6 chiéu cao 7 =1 va ban kinh day » = 2. Dién tich xung quanh
cua hinh try da cho bang
A. 4r. B. 2. C.3r. D. 6r.
Loi giai
Chon A

Di¢n tich xung quanh cua hinh tru da cho la: S, =27zrh=27.2.1=4r.

(MD 102-2022) Cho hinh tru c6 chiéu cao 4 =1 va ban kinh ddy » =2. Dién tich xung quanh
ctia hinh tru da cho bing
A. 3. B. 4r. C.2r. D. 6r.
Loi giai
Chon B
Taco: S, =2zrh=4r.

(MD 103-2022) Cho diém M ndm ngoai mit cau S(O;R). Khang dinh nao dudi day dung?
A. OM <R. B. OM >R. C. OM =R. D. OM <R.
Loi giai
Chon B
(MD 104-2022) Cho diém M nim ngoai mit cau S(O;R) Khiang dinh nao sau day dung?

A. OM <R. B. OM =R. C.OM>R. D. OM <R.
Loi giai

Chon C

Cho diém M nim ngoai mit cdu S(O;R). Suyra: OM >R.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cau9:  (MD 101-2022) Cho hinh nén c6 géc & dinh bing 120° va c6 chiéu cao bing 4. Goi (S) 1a mt

cu di qua dinh va chira dudng tron day cta hinh nén da cho. Dién tich cta (S)bang

A. 647. B. 2567 . C.1927. D. 967
Loi gidi

Chon B

Gia stir hinh nén ¢é cac dinh duogc dat tén nhu hinh vé.
Theo d& bai, ta c6 SO =4 va ASB =120° = BSO = 60° hay BSI = 60° .

Goi / 1a tam mit cau (S), khi d6 tam gidc ISB can tai I ¢6 BSI = 60° nén no déu.

Dovay R=IS=IB=SB= =8 v&i R 1a ban kinh mat cau.

cos 60
Dién tich mit cau (S) la S=47R* =47.8" =2567.
Cau10:  (MD 102-2022) Cho hinh nén ¢6 géc & dinh bang 120° va chiéu cao bang 1. Goi () 1a mit
cdu di qua dinh va chtra dudng tron day cua hinh nén da cho. Dién tich cua () bang

A. 167 B. 127. C.4r. D. 48x.
Loi giai
Chon A

e e

Gia str hinh nén ¢6 cac dinh duogc dat tén nhu hinh vé.
Theo d& bai, ta c6 SO =1 va ASB =120° = BSO = 60° hay BSI = 60° .

Goi / 1a tam mit cau (S), khi d6 tam gidc ISB cén tai [ c6 BSI = 60° nén no déu.
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Cau 11:

Cau 12:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

SO
cos 60

Dién tich mit cdu (S) 1a § = 4zR* = 47.2> =[16x].

Dovidy R=1S=IB=SB= =2 véi R 1a ban kinh mat cau.

(MD 103-2022) Cho hinh nén c6 goc & dinh bang 120° va chiéu cao bang 3. Goi () 1a mit

cdu di qua dinh va chtra duong tron ddy ctia hinh nén da cho. Dién tich cua (S) bang

A. 1447, B. 1087. C. 48r. D. 96r.
Loi gidi

Chon A

Goi I 1a tim ciia mit cau (S).

Xét thiét dién qua tryc ciia hinh ndn 13 tam gidc ASAB véi O 1a tim duong tron day.
Xét AISB cantai I co ISB = %ZSE =60° nén 1a tam giac déu.

Suy ra ban kinh mat cau R = IS =20S =6.

Vay dién tich mit cau (S) 1a S =4nR* = 4m.6” = 1447.

(MBD 104-2022) Cho hinh nén ¢ géc & dinh bang 120° va chiéu cao bang 2. Goi () 1a mat

cau di qua dinh va chtra dudng tron day cua hinh nén da cho. Dién tich cua (S) bang

A. 16—” B. 64—” C. 64r. D. 487x.
3 3
Loi giai
Chon C
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S

Goi S la dinh hinh nén, 4B 1a duong kinh cia duong tron day hinh nén c6 tam 1a 7
O 1a tim mit cau (S) qua dinh va chira duong tron day cia hinh nén
Puong kinh SC cta hinh ciu (S)

S1

=4
cos 60°

Tacod: ASB=120° = ASI = 60° = AS =

2

Trong tam giac vudng SAC : SA* = SI.SC = SC = 47 =8

Vay S, =47R’ =474’ =64r

(P& Minh Hoa 2020 Lan 1) Dién tich xung quanh ciia hinh nén c6 d6 dai duong sinh / va ban
kinh day r bang

A. 4rrl. B. 27zrl. C. nrl. D. %ﬁrl.

Chon C
Ap dung cong thirc dién tich xung quanh hinh nén.

(M3 102 - 2020 Lan 2) Cho hinh nén ¢6 ban kinh day » =2 va do dai duong sinh / =7. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén di cho bang
A. 28r. B. 14r. C. 14—7[ D. 98—7[
3 3
Loi giai

Chon B

CoS, =nrl=nT.12=14r.

(M3 101 - 2020 Lén 2) Cho hinh nén c6 ban kinh day » =2 va do dai duong sinh / =5. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén di cho bing

A. 207 . B. 20 C.10x. D. 10—”

3 3
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Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Loi giai
Chon C

Ta c6 di¢n tich xung quanh cua hinh nén da cho la: S, =71l =7.2.5=107x.

(M3 104 - 2020 Lin 2) Cho hinh nén c6 ban kinh day » =2 va d¢ dai duong sinh /= 7. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén di cho bang

A. 28—” B. 14r. C. 28r. D. 14—”
3 3
Loi giai
Chon B

S, =nrl=2"1r=14r.

(M2 104 2017) Cho hinh nén c6 ban kinh day r = V3 va do dai duong sinh / = 4. Tinh dién tich
xung quanh cua hinh nén da cho.
A. S, =837 B.S, =12z C.S, =43z D. S, =397
Loi giai
Chon C

Dién tich xung quanh cua hinh nén la: S, = zrl= 43 .

(P& Tham Khao 2017) Cho hinh nén cé dién tich xung quanh bing 37a* va ban kinh day bang
a . Tinh d¢ dai duong sinh / cia hinh nén da cho.
A.1=3a. B. [=2V2a. c.1=2 b, =%
2 2
Loi giai
Chon A

Dién tich xung quanh cta hinh non la: S, =7zrl = ral = 3ra’ =1=3a.
(P& Tham Khao 2018) Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37a®va c6 ban kinh day
bang «. Do dai dudng sinh ciia hinh nén da cho bang:

A. 3a B. 24 C. 37" D. 2424

Loi giai
Chon A

Dién tich xung quanh hinh non: S, =7zrl véi r=a= r.al= 3ra’ =1=3a.

(P& Minh Hoa 2017) Trong khong gian, cho tam giac vuong ABC tai A, AB=a va AC = a3
. Tinh d¢ dai duong sinh / cda hinh non, nhan dugc khi quay tam giac 4ABC xung quanh truc
AB.
A l=a\3 B. [=2a C.l=a D.l=a\2

Loi giai
Chon B
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Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B

A C
Xét tam gidc ABC vudng tai A tacd BC> = AC* + AB*> =44’ < BC =2a

Puong sinh ctia hinh nén ciing chinh 1a canh huyén ctia tam gidc <>/ =BC =2a.

(M3 103 - 2019) Thé tich ciia khdi non c¢6 chiéu cao h va c6 ban kinh day » 1a

A. 27r*h. B. %m*zh. C. nr'h. D. %72’7"2/’1.
Loi giai

Chon B

Theé tich cua khoi nén c6 chiéu cao /4 va c6 ban kinh day » 1a V' = Emfzh .

(P& Tham Khio 2020 Lén 2) Cho khéi non co chiéu cao /=3 va ban kinh day » =4 . Thé tich
ctia khdi non di cho bang
A. 167 B. 48r. C. 36r. D. 4r.

Loi gii

Chon A
Ta c6 cong thirc thé tich khdi noén V = %.m%h = %.ﬂ.16.3 =167.

(M3 101 - 2020 Lén 1) Cho khéi nén c6 ban kinh day =35 va chiéu cao 4 =2. Thé tich khdi
nén da cho bang:

A. 10_7[ B. 10x. g.so_ﬂ: D. 501.
3 3
Loi gidi
Chon C
Thé tich khéi nén V' = %mzh _ SOT”

(M3 102 - 2020 Lan 1) Cho khdi non c6 ban kinh ddy » =4 va chidu cao 4 =2. Thé tich cua
khdi non da cho bang
32
A B. 87. c. =z D. 327.
3 3
Loi giai
Chon C
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Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

7 , 1 1 2
Thé tich ciia khéi non da cho 1a ¥ = g;zrzh - E;z.42.2 - 37” .

(M4 103 - 2020 Lén 1) Cho khdi non ¢6 ban kinh 7 =2 chiéu cao 4 =5. Thé tich ctia khbi nén
da cho bang
A. 20—7[ B. 20r. C. 10—7[ D. 10x.
3 3
Loi gii
Chon A

rih B 7.2%5 207
3 3

Ap dung cong thtrc thé tich khéi non ta dugc: V =

(M3 104 - 2020 Lan 1) Cho khdi nén c6 ban kinh day » =2va chiéu cao s =4. Thé tich cia
khdi non da cho bang

1
A.87. B. 5% c D. 167.
3 3
Loi giai
Chon C
Tacd V = l.rz.ﬂ.h = 1.22.714 = 16—” .
3 3 3

(M3 110 2017) Cho khéi nén c6 ban kinh day 7 =+/3 va chidu cao / = 4. Tinh thé tich ¥ ctia khéi
nén da cho.

B 167r\/§

3

AV =127 B. V =4r C.V=16z3 D.V

Loi giai

Chon B

Tacod V =§7z.r2.h =§7r(\/§)2 A=dr.

(M4 101 - 2019) Thé tich ctia khdi non co chiéu cao 4 va ban kinh day r 1a

A. %mfzh. B. 277r%h. C. %mfzh. D. zr*h.
Loi giai

Chon C

Thé tich ctia khdi nén c6 chiéu cao 4 va ban kinh day » 1a: ¥ = %mﬂzh .

(M4 104 2019) Thé tich khéi non co chiéu cao 4 va ban kinh day r 1a

A. %m’zh. B. %n'rzh. C. 2xr’h. D. zr’h.
Loi giai

Chon A

Ly thuyét thé tich khdi non.
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Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 - NON - TRU -

(M4 102 - 2019) Thé tich ctia khdi non ¢ chiéu cao 4 va ban kinh day 7 1a
A. %ﬂrzh. B. 7rh. C. 2zrh. D. %72'7’2}1.
Loi giai

Chon D

Theé tich cua khoi non c6 chiéu cao 4 vabankinh day r 1a V' = Ezrrzh

(Ma 105 2017) Trong khong gian cho tam giac ABC vudng tai A, AB=a va ACB
Tinh thé tich V cua khdi nén nhan duogc khi quay tam giac ABC quanh canh AC .

V3 NET

D. V=

AV = B. V =+/314° C.V-= 5 .

Loi giai

Chon D

a3
3

Tacé AC = AB.cot30° =a+/3. Vay thé tich khéinon 1a: V = %naz.a 3=

CAU

=30°.

(Pé Tham Khao 2019) Cho khdi nén c6 do dai duong sinh bang 2a va ban kinh day bang a.

Thé tich cta khdi nén d cho bang

3 3 3 3
A. V3za . B. V3ra . c. v p. 24
3 2 3 3
Loi giai
Chon A

Chidu cao khéi non dd cho 1a h=+I* =2 = a3
NEY 2%

3

Thé tich khdi nén da cho 1a: V = %72'}”2]’1 = %ﬂaz.a\/— =

(Pé Tham Khao 2020 Lan 2) Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai A, AB

=a va

AC =2q. Khi quay tam giac ABC quanh canh géc vuéng 4B thi dudng gap khuc ACB tao

thanh mot hinh nén. Dién tich xung quanh hinh nén d6 bang

A. Sza’. B. V57d*. C. N e D. 107a’.
Loi gii
Chon C
B
a
—
A 2a C

BC =+ AB*+ AC? =a /5.
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Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Dién tich xung quanh hinh nén can tim1a S =7.4C.BC = 7.2a.a\5 =257a".

(M4 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va goc ¢ dinh bang 60°. Dién
tich xung quanh ctia hinh nén di cho bang

16337 837

A. 8r. B. . C. D. 167.

3 3
Loi gidi

Chon A

Goi S la dinh cuia hinh nén va 4B 1a mot duong kinh cua day.
Theo bai ra, ta co tam gidc SAB 1a tam gidc déu = [=S4=AB=2r=4.

Vay dién tich xung quanh cta hinh néon dé cho1a S, =7rl =87 .

(M4 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 5 va géc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén da cho bang

100+/37 50+/37

A. 507 B. . C. . D. 1007 .
3 3
Loi giai
Chon A
© A 4a: An . . r 5
Ta c6 do dai duong sinh 1a / = =— =10
sin % sin30°

Dién tich xung quanh S, =77/ =507.

(M4 103 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 3 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh cua hinh non da cho bang
A. 187. B. 367. C. 6\37. D. 124/37.
Loi giai
Chon A

Goi / la dudng sinh, r 1a ban kinh day ta c6 »=3.

Goi & 1a gbc & dinh. Ta co sina =~ =1 =—_ =%=6
sina sin30
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Cau 37:

Cau 38:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Vay dién tich xung quanh S =7zrl=7.3.6=18x.

(M4 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 4 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén da cho bang

A. 64@”. B. 32r. C. 64r. D. 326”.
3 = 3
Loi gidi
Chon B

Do dai dudng sinh: 1=—"—_ =2
sin30° 1
2

Di¢n tich xung quanh hinh nén: S, =7rl=7.4.8=327x.

(M3 123 2017) Cho mét hinh nén c6 chidu cao h =a va ban kinh day r = 2a. Mit phang (P)
di qua S cat duong tron day tai A va B sao cho AB= 2+/34. Tinh khoang cach d tir tam cua
dudng tron ddy dén (P).

C.d= D.d=a

J2a
2
Loi giai

Chon C
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Cau 39:

Cau 40:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Co (P)=(SAB).

Tacd SO=a=h,0A=0B=r=2a,AB= 2a\/§ , 201 M 1a hinh chiéu cua O 1én AB suy ra
M la trung diém AB, goi K 14 hinh chiéu ciia O 1én SM suy ra d(O;(SAB)):OK.

Ta tinh dugc OM =+ OA* — MA® =a suyra SOM la tam giac vuong can tai O, suyra K la

SM _av2
2

trung diém cua SM nén OK =

(Pé Minh Hoa 2020 Lan 1) Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang 245. Mot mit phang di qua dinh
hinh nén va cét hinh nén theo mét thiét dién 1a tam giac déu c6 dién tich bﬁng 9\/5 . Thé tich cua

khoi nén dugc gidi han boi hinh noén da cho bang

2
A2 \f” . B. 327. C. 32457. D. 967
Loi gidi
Chon A

Theo gia thiét tam gidc SAB déu, S,,,, =93 va SO =25

AB\f
S.os =93 < =93 < 4B =6.

ASAB déu SA= AB=6.

2
Xét ASOA vudng tai O, theo dinh 1y Pytago ta c6: 04 =~/SA> —SO* =,|6* — (2\/3 ) =

l7r42.2
3

3245
V5=

Thé tich hinh nén bang V = %mfzh = %ﬂ.OAZ.SO =

(M3 123 2017) Trong hinh chép tir gidc ddu S.ABCD c6 canh déu bing a+/2 . Tinh thé tich V
ctia khdi nén dinh S va dudng tron day 1a duong tron noi tiép tir giac ABCD

2 na’ na’ 2
2 6

B.V=— C.V=— D.V:
2 6

AV =
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Cau 41:

Cau 42:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Loi gidi

Goi O=ACNBD = SO 1L (ABCD). Lai ¢6 OC:%:a

—=S0=+SA*-0C? =a.
a

V2

Ban kinh r = % =— Suy thé tich khéi nén 1a:

(M3 110 2017) Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 3a . Hinh nén (N) c6 dinh 4 c6 day la

dudng tron ngoai tiép tam giac BCD. Tinh dién tich xung quanh S, cua (N ) .
A. S, = 127a’ B. S, = 6ra’ C.S, = 33zd® D. S, = 6\37a>

Loi giai

Chon C

Goi r 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac BCD.

33 2

Taco BM = ,r=—BM=g.
2 3 3

3a2\/§=a\/§.

S, =nrl=nr.AB=rxa\3.3a=3\3.1d’.

(M3 105 2017) Cho hinh nén (N) ¢6 dudng sinh tao v6i day mot goc 60°. Mit phing qua tryc
cua (N) cat (N) dugc thiét dién 1a mot tam gidc co ban kinh duong tron ndi tiép bang . Tinh
thé tich y~ cua khdi non gidi han boi (V).

A V=9r B. y =337 C.y=93r D.y=3x
Loi gii

Chon D
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Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Hinh nén (N ) c6 duodng sinh tao voi ddy mot goc 60° nén SAH =60°

Taco ASAB cantai S ¢6 A =60° nén ASAB déu. Do do tam I cua duong tron ndi tiép ASAB
cling la trong tdm cuia ASAB.

Suy ra SH =3IH = 3.Mat khac SH =

%ﬁ:ABZZ@:R:@:s%:nRZZM.

Do do yp :%SH.S —%3.37[ =3r.

Day —
(Pé Tham Khio 2020 Lan 2) Dién tich xung quanh cua hinh tru c¢6 d6 dai duong sinh / va ban
kinh day r bang

1
A. 4rrl. B. nrl. C. gﬁrl . D. 2xrl.

Loi giai
Chon D

Dién tich xung quanh cta hinh tru S =277l .

(M3 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru ¢6 ban kinh day R =8 va d6 dai duong sinh / =3 . Dién
tich xung quanh cta hinh tru da cho bang:
A. 24r . B. 192rx. C. 48r. D. 64r.

Loi gidi

Chon C

Di¢n tich xung quanh cua hinh try S, =277l =487

(Ma 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban kinh day » =4 va dg dai duong sinh /=3. Dién
tich xung quanh ctia hinh try d cho bang
A. 487x. B. 12rx. C. 16x. D. 24r.

Loi giai

Chon D
Dién tich xung quanh cta hinh tru da cho 1a S =271l =27.43=24r.

(Ma 103 - 2020 Lan 1) Cho hinh tru c6 ban kinh day » =5 va d6 dai duong sinh /=3. Di¢n
tich xung quanh ctia hinh tru da cho bang
A. 157 B. 257x. C. 30x. D. 75x.

Loi giai
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Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Chon C
Ap dung cong thirc dién tich xung quanh hinh try ta dugc: S, =2nrl=30r.

(Ma 104 - 2020 Lén 1) Cho hinh tru c6 ban » =7 va d¢ dai duong sinh /=3 . Dién tich xung
quanh cta hinh try da cho bang
A. 21 . B. 147rx. C. 49r . D. 21rx.
Loi giai
Chon A

S, =2nrl=42rx.

(P& Minh Hoa 2020 Lan 1) Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang 3. Biét rang khi cit hinh tru da
cho boi mot mat phéng qua truc, thiét dién thu duoc 1a mot hinh vuong. Dién tich xung quanh
ctia hinh tru da cho bing
A. 187 . B. 367x. C. 54r. D. 27x.

Loi giai

Chon B

=
-0
Jos]

A

\

\

|
L —

. —==sl<
(L---%" )
Du

Gia sir thiét dién qua truc cua hinh tru l1a hinh vuéng 4ABCD.
Theo gia thiét ta co ban kinh ddy ctia hinh try r =3 =h=AD=DC=2r=6=1.
Vay dién tich xung quanh cua hinh try la: S, =271l =27.3.6 =367 .

(P& Minh Hoa 2017) Trong khong gian, cho hinh chit nhat 4BCD ¢6 AB =1 va AD =2 . Goi
M, N lan luot 14 trung diém ciia AD va BC . Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh truc MN
, ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich toan phﬁn S,p cua hinh tru do.
A. S, =107 B. S, =27 C.S§,=6x D. S, =4rx

Loi gidi
Chon D
Quay hinh chit nhat ABCD xung quanh MN nén hinh try c6 ban kinh » = 407 = ATD =1

Vay dién tich toan phan cta hinh try S,p =27r.AB+27r* =2n+2x =4r .

(M3 105 2017) Cho hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 50n va d¢ dai duong sinh bang
dudng kinh ctia duong tron day. Tinh ban kinh 7' cta duong tron day.

B.r=5 C.r= D.r

Loi gidi
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Cau 51:

Cau 52:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Chon D

------------

..

Dién tich xung quanh cta hinh tru: 2arl (1: d6 dai duong sinh) Co [ =2r

52

qu =2nrl & 2nrl =501 < 2nr2r =50n & r = —

(M3 102 - 2020 Lan 2) Cit hinh try (7)) boi mot mit phing qua truc ciia nd, ta duge thiét dién

12 mot hinh vudng canh bang 1. Dién tich xung quanh cua (T ) béng.

A. TT. B. Z. C.2r. D. Z.
2 4
Loi giai
Chon A
B
0]
A |
I
I
! I
I |
I |
! |
I
- I
! !
: |
1 |
1 I
L-=—T===.IC
- J.'—‘ "‘.‘
D
D

Thiét dién qua truc 1a hinh vuéng ABCD canh @

Do d6 hinh tru ¢6 dudng cao /=1 va ban kinh day = <2 = 1

2 2

Dién tich xung quanh hinh tru: S, =2rrh=2x.1 % =7

(M3 103 - 2020 Lan 2) Cit hinh try (7') boi mét phing qua truc cua n, ta dugc thiét dién 1a

mot hinh vudng canh bang 3. Dién tich xung quanh ciia (T) bang
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Cau 53:

Cau 54:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A 2% B. 187. C.9r. D. 2%
4 2
Loi gidi
Chon C

Vi thiét dién qua tryc cua hinh try (T) 1a mot hinh vudng canh béng 3 nén hinh tru (T) c6 duong

E .

[
sinh /=3, ban kinh r=§

3
Dién tich xung quanh cta hinh tru (T) as, = 2nrl = 277.5.3 =97

(M3 101 - 2020 Lan 2) Cit hinh try (7') boi mot mit phing qua truc cua n6 ta dugc thiét dién

12 mot hinh vudng canh bang 7. Dién tich xung quanh cua (T ) bang

491t 491t
—_—. B. —. C. 491. D. 98x.
4 2 -
Loi giai
Chon C

7
Bén kinh day cta hinh tru la 7 = E
Puong cao cuia hinh trula 7=7.
. 7
Dién tich xung quanh cua hinh tru 1a S =2nr.h = 27[.5.7 =497,

(M3 104 - 2020 Lan 2) Cat hinh try (7') boi mot mat phing qua tryc cia né, ta duge thiét dién

1a mot hinh vudng canh bang 5. Dién tich xung quanh ctia (T ) bang

A 2F B. 257. C. 507 p. 227
2 4
Loi gidi
Chon B

Ban kinh cta hinh try (7') bing % , d0 dai dudng sinh /=5

Dién tich xung quanh cua (7): S, =2nrl= 2;;_%5 =2571.
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Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

Cau 60:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M4 102 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh day bang » =5 va chiéu cao 4 = 3. Thé tich
ctia khdi try da cho bang
A. 5. B. 307 . C. 25r. D. 75r.
Loi giai
Chon D
Thé tich khéitru 13 ¥V = zr> h = 757 .
(M3 103 - 2020 Lan 2) Cho khdi tru ¢6 ban kinh 7 = 3 va chiéu cao s = 4. Thé tich khdi tru da
cho bing
A. 4r . B. 127. C. 36r. D. 24r.
Loi gii
Chon C
Tacod: Vv =rr’h=rn3%4=367
(M3 101 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh day » =4 va chiéu cao 4 =3. Thé tich cua
khéi tru di cho bing
A. 48r. B. 4r . C. l6r. D. 24r.

Loi giai
Chon A

Thé tich khéi tru 1a ¥ = 702k = 7.4°.3 = 487 .

(M4 104 - 2020 Lan 2) Cho khéi tru c6 ban kinh ddy » =3 va chiéu cao 4 =5. Thé tich cta
khdi tru da cho béng
A. 457 . B. 5x. C. 15x. D. 30r.
Loi giai
Chon A
Thé tich ctia khéi tru dd cho 1: ¥V = Bh= s’ h=2.3°.5=457.
(M3 103 2018) Thé tich cta khdi tru tron xoay c6 ban kinh day » va chiéu cao h bing
A. %,th B. 71k C. %mﬂh D. 2zrh
Loi giai
Chon B
V. =nr’h,
(M3 123 2017) Tinh thé tich V cta khdi tru c6 ban kinh r =4 va chidu cao h = 4\/5 .
AV =321 B. V = 642n C.V=128n D. V=3242n
Loi giai
Chon B

V = rth =16.4421 = 6421
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Céiu 61: (M4 103 - 2019) Cho hinh tru c6 chiéu cao bing 3\/5 . Cét hinh try d3 cho béi mat phing song

song v6i truc va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu duoc c6 dién tich bang 12\/5 . Dién
tich xung quanh cta hinh tru da cho bang

A. 6@%. B. 6@7[. C. 3\/571. D. 3@%.

Loi giai
Chon A
B
e ]
\\
D
Ta co:
S wep =123/2 =32.CD
=CD=4
=Cl=2

:>CO=\/C[2+IOZ :\/gzr

S, =27nrl =610

Cau 62: (M4 101 - 2019) Cho hinh try ¢6 chiéu cao bang 5\/5 . Cit hinh try d cho bdi mit phing song

song vdi truc va céach truc mot khoang béng 1, thiét dién thu duoc co dién tich béng 30. Dién
tich xung quanh cta hinh tru da cho bang

AL 1037 B. 5\397. C. 2037 D. 104397 .
Loi giai
Chon C

-

Goi 0, 0' 1an luot 1a tAm cua hai day va ABCD 1a thiét dién song song v&i truc voi 4,B € (0);
C,De(0'). Goi H 1a trung diém cia AB = OH =d (00',(ABCD))=1.

Vi SABCD:30@AB.BC:30:>AB:ﬂzzﬁ:HA:HB:ﬁ,

53
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Cau 63:

Cau 64:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Bén kinh cta day la r =vOH* + HA* =3+1=2.

Dién tich xung quanh caa hinh tru bang S, =2nrh= 27.2.5\3 =20\37 .

(M4 102 - 2019) Cho hinh tru c¢6 chiéu cao bang 4\/5 . Cat hinh try da cho boi mot mit phang

song song voi truc va cach truc mot khoang béng \/5 , thiét dién thu duoc co dién tich bﬁng 16.
Dién tich xung quanh cua hinh tru di cho bang

A. 16&%. B. 8\/5% C. 12&%. D. 24\@7.

Loi gidi

Chon A

Cit hinh tru d3 cho bdi mot mat ph'fmg song song voi truc, ta dugc thiét dién 1a hinh chir nhat
ABCD (v6i AB 1a day cung cua hinh tron day tam O).

Do hinh tru ¢6 chidu cao 1a /1= 00' = 4\/5 = hinh try c6 d¢ dai dudong sinh [=4D= 4\/5 .
. . 16 16
Dién tich hinh chit nhat ABCD bing ABCD=16= AB=—=—==22
AD 42
Goi K 1a trung diém doan AB thi OK L AB, lai c6 mp(ABCD)vudng goc voi mit phang day

cta hinh tru = OK 1 mp(4BCD) = khoang cach gitta 00" va mp(4BCD)la OK = \/5 .

2
Xét tam giac vudng AOK R=04=+OK* + AK* = /01(%(%) :,/(«/5)2 +(\/§)2 =2.

Dién tich xung quanh cta hinh try 13 § = 27R1=2n .2.4\/5 =l6rx \/E )

(P& Tham Khao 2020 Lan 2) Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cat hinh tru da
cho boi mot mat phéng song song vdi tryc va cach truc mdt khoang béng 3a, thiét dién thu duoc
1a mot hinh vudng. Thé tich cta khi tru dugc gidi han boi hinh try da cho bang
A. 2167a’. B. 1507a’. C. 54ra’. D. 1087a’.

Loi gidi

Chon D
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Cau 65:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Lay 2 diém M, N lan luot ndm trén dudng tron tim O sao cho MN = 6a .
Tt M, N lan luot ké cac duong thfmg song song voi truc 00", cat duong tron tam O' tai O,

P.
Thiét dién ta thu dwoc 1a hinh vuéng MNPQ c6 canh bang 6a.

Goi H latrung diém ctia PO. Suyra OH 1 PQ.

Vi 00'||(MNPQ) nén ta co d(00',(MNPQ))=d(0',(MNPQ))=0"H .

Tir gia thiét, ta co O'H =3a . Do d6 AO'HP 1a tam giac vudng can tai H .
Suy ra ban kinh dudng tron day cta hinh trula O'P=vO'H* + HP® = 3av2 .

2 14 N 2
Vay thé tich ctia khoi tru can tim la: V' = 6a.7r.(3ax/§) =1087za’ .
(P& Tham Khio 2019) Mot khéi d6 choi gdm hai khdi tru (H, ),(H,) xép chdng 1én nhau, 1dn
lugt c6 ban kinh day va chidu cao twong tng 1a 7, /73, b, thoa man », = % r.,h, =2h (tham khao

hinh v&). Biét ring thé tich cta toan bo khdi dd choi bang 30cm* , thé tich khdi tru (H|) bang

A. 24cem’ B. 15¢m® C. 20cm’ D. 10cm®
Loi giai

Chon C

Goi V},¥, 1an lugt 1a thé tich khéi tru (H, ),(H,)

%
V,=nr’h, :”(E’ﬁj 2h, :%
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
=SV =2V, maV,+V,=30=>7V,=20

Ciu 66: (P& Tham Khao 2018) Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang4. Tinh dién tich xung quanh S,
ctia hinh try c6 mot dudng tron ddy 1a duong tron ndi tiép tam giac BCD va chiéu cao bang
chiéu cao cua ti dién ABCD .
162
D. S = V27

xq 3

1613

A. S, =8 B. S, =827 C.S,= ‘[”
Loi giai

Chon D

Ban kinh dudng tron day hinh tru bang mot phan ba dudng cao tam giac BCD nén

14 23

372 3

2
Chiéu cao hinh tru bang chiéu cao hinh chép: 4 = \/42 _Lg_] = Ng——2 =N%

23 42 16327
373 3

Céiu 67: (P& Tham Khao 2017) Tinh thé tich 7 cta khdi tru ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bing

S, =2rrh=2rx.

a.
3 3 3
wa wa wa
AV =— B.V=— C.V=— D. VvV =zd®
6 2 4
Loi giai
Chon B
B’ o
|
I
A 1 D}
I
I
I
I
a I
I
Bee - o4 _ —AC
TN |-
- R
-~ -7 N
1 D
AC ax/i

Ban kinh duong tron day la R = B chiducao h=a.

2 3
wa

. . a
Vay thé tich khéi tru 1a: V =7R’h= A=

Cau 68: (Ma 104 - 2019) Mot co s& san xudt co hai bé nuéc hinh tru ¢ chiéu cao bang nhau, ban kinh
day 1an luot béng 1 mva 1,5 m. Chu co s& du dinh lam mot bé nude maéi, hinh try, co cung chiéu
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Cau 69:

Cau 70:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

cao va thé trich bang tong thé tich cia hai bé nudc trén. Ban kinh day cua bé nudc du dinh lam
gin nhat véi két qua nao dudi day?

A. 1,8 m. B. 2,1 m. C.1,6m. D. 2,5 m.
Loi giai
Chon A
Goi / 14 chiéu cao cua cac bé nude va r 1a ban kinh ddy cia bé nude du dinh lam.
g L R » R 9 13
Theo gia thiet, ta cd zr’h =z 12.h+7.(1,5) h<r =1+Z =

V13

Suyra r=——=1,8.
uy >

(M3 101 2019) Mot co s¢ san xudt c6 hai bé nude hinh tru ¢6 chidu cao bang nhau, ban kinh
day 1an luot bang Im va 1,2m . Cha co s& du dinh 1am mot bé nude mai, hinh try, c6 cing chiéu
cao va co thé tich bang tong thé tich cuia hai bé nudce trén. Ban kinh ddy ctia bé nude dy dinh lam
gan nhat voi két qua ndo dudi day?

A.2.2m. B. 1,6m. C.1,8m. D. 1,4m.
Loi gidi
Chon B

Goi R;R,; R 14n luot 13 ban kinh cta try thir nhét, tht hai va du kién s& lam,ta co:

V=V,+V,=aR’h=rxR’h+7R’h< R*=R’+R.
= R=\[R?+R> =\ +(1,2) ~1,56(m).

Vay: Gia tri can tim 1a: 1,6m.

(Ma 102 - 2019) Mot co so san xuét c6 hai bé nude hinh tru ¢ chiéu cao b:?lng nhau, ban kinh
day 1an lugt bang 172 va 1,4 m. Chi co s¢ du dinh lam mot bé nuéc méi, hinh tru, c6 ciing
chiéu cao va co thé tich bang tong thé tich cua hai bé nudc trén. Ban kinh day cta bé nude du
dinh 1am gan nhét v6i két qua nao dudi day?

A. 1,7 m. B.1,5m. C.1.,9m. D. 2, 4m.
Loi gidi

— .
[V1] L ¥

Taco: V=V+V, & haR* = hxr’ + hrr,.

Chon A
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Cau 71:

Cau 72:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

:>R=\/r12+r22 ~1,72m.

(M4 103 - 2019) Mot co s san xudt c6 hai bé nudce hinh tru c¢6 chiéu cao bang nhau, ban kinh
day 1an luot bang Imva 1,8m . Chi co s& du dinh 1am mot bé nude méi, hinh tru, cé cing chiéu
cao va c6 thé tich bang tong thé tich ctia hai bé nudc trén. Ban kinh day cta bé nude du dinh lam
gan nhét véi két qua nao dudi day?
A. 2,8m. B. 2,6m. C. 2,Im. D. 2,3m.

Loi giai
Chon C
Goi hai bé nuéc hinhtry ban dau 1an luot ¢ chiéu cao 14 &, ban kinh 7,7, thé tich 1a V}, V.

Ta c6 mot beé nudc méi cd chicucao h, y =y, +y, .

= arth=nr’h+ar,’h= ar'h=r. P h+r. 1,8 h<r=, ]% ~2,Im.

(M 102 2018) Mot chiéc but chi c6 dang khéi try luc gidc déu c6 canh day 3 (mm) va chiéu
cao bang 200 (mm) Than but chi duoc 1am bang gb va phan 16i duoc 1am bang than chi. Phan
16i c6 dang khdi tru c6 chiéu cao bang chiéu cao bang chiéu dai cua bt va day 13 hinh tron c6
ban kinh 1 (mm). Gia dinh 1 m* g6 c6 gid @ triéu dong, 1 m® than chi c6 gi4 6a tri¢u dong. Khi

d6 gia nguyén vat liéu 1am mot chiéc bat chi nhu trén gan nhat véi két qua nao duéi day?

A. 8,45.q dong B. 7,82.a dong C. 84,5.q dong D. 78,2.q dong
Loi gii
Chon B
1 I
I I
I I
i b I
1 I
VA
1
i ! L
] ! ! ]
1 ! L
| I 1 I
| ! oy
] ! ! ]
Is ! ! r
! 1 1 I
I ! L
] ! ! ]
1 ! oy
1 ! oy
I ! N
) N S
a"::-'-"‘ | -"h‘\

’; \\| 'l" \\
¢ Foa==n?l \‘
M ..J‘.;:‘;m{;?.l.... -

:"""“\.

a

dong.
1000 8

1 m® g0 co gia @ triéu dong suy ra 1 mm’® g0 cé gia

6a

dong.
000 8

1 »’ than chi c6 gia 6a triéu dong suy ra 1 mm’ than chi co gia
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Cau 73:

Cau 74:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Phén chi cia cdi bit c6 thé tich bang #; =200.z.1° = 2007 (mm’).

323
4

Phén gd cia ciia bt chi ¢6 thé tich bing ¥, = 200.6. ~2007 =27003/3 2007z (mm’ ).

~7,82a déng

Sé tién 1am mot chiéc bt chi 1 —6a-’1/1 +ab,

(M4 101 2018) Mot chiée but chi c6 dang khéi lang tru luc giac déu co canh day 3mm va chiéu
cao bang 200 mm. Than but chi duoc 1am bang gd va phan 156i duoc 1am bang than chi. Phan 16i
c¢6 dang khéi tru c6 chiéu cao bang chiéu dai cua bt va ddy 14 hinh tron ¢ ban kinh day 1 mm.
Gia dinh 1 m® gd co gia ¢ (triéu dong), 1 m’ than chi ¢ gia 8a (tridu ddng). Khi d6 gia nguyén
liéu lam mét chiéc but chi nhur trén gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 9,074 (d6ng) B. 97,03q (dong) C. 90,74 (ddng) D. 9,7a (ddng)
Loi giai
Chon. A.

, ‘ IREINC)
Dién tich ctia khéi lang tru luc giac déula S = 6.[(3.10 ’) 'Tj (m?)

3

Thé tich ctia chiée bt chi la: V= S.h = 6.{(3. 107) Tj.zoo. 107 =2743.107 ().

Thé tich cua phan 1i but chi 14 ¥, = 2724 = 7.(107)° 200.107 = 27107 (m’).

Suy ra thé tich phan than but chila v, =y -, = (27\/3 —27:).10_7 (m?).

Gi4 nguyén lidu 1am mot chiée bt chi nhu trén la:

Vya.10° +,.82.10° = (2743 ~27).107.a.10° + 2710 7.84.10° = (2,7¥3 + L4z )a =9.07a
(d6ng).

(Pé Minh Hoa 2017) Tir mot tAm t6n hinh chir nhat kich thudc 50c¢m.240cm , ngudi ta 1am cac

thung dung nudc hinh tru ¢6 chiéu cao bang 50cm , theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dudi
day):.
e Cach 1: Go tAm ton ban dau thanh mit xung quanh cta thung.

e Cach 2: Cit tm ton ban dau thanh hai tdm bang nhau, r6i go mdi tim d6 thanh mit xung
quanh cia mot thung.

Ki hiéu ¥} 1a thé tich cua thung go duoc theo cach 1 va V) 1a tong thé tich cua hai thing go

v
dugc theo cach 2. Tinh ti s —.
2
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

v (.-""_ T
! M
—
.

—_— S
4

1
Al B. L c.hioo D. =4
o2 7 £ 2
Loi giai
Chon C

Ban dau ban kinh day 1a R, sau khi cit tim ton ban kinh day la By

Puong cao cua cac khdi tru 1a khong ddi

2 2
R R .
Taco V, = hnR?, V, :2.hn(5] :hnE . Vay ti s0 ézg,
2

Cau 75: (Ma 104 2018) Mot chiée bat chi c6 dang khdi lang tru luc giac déu c6 canh day 3 mm va chiéu
cao 200 mm . Than bat chi duoc 1am bang gb va phan 16i dugc 1am bang than chi. Phan 15i co
dang khdi tru c¢6 chiéu cao bang chiéu cao cta but va day 1a hinh tron ¢6 ban kinh 1 mm . Gia
dinh 1 m® gd co gia @ (triéu dong), 1 m’ than chi ¢ gia 7a (tridu dong). Khi d6 gia nguyén vat
liéu lam mét chiéc but chi nhur trén gan nhat voi két qua nao dudi day?

A. 85,5.q (ddng) B. 9,07.a(dong) C. 8,45.q(dong) D. 90,07.a(dong)
Loi giai

Chon C

Thé tich phan 13i than chi: 7, = 7.0,00 1°.0,2=272.10" m’.

S6 tién 1am 13i than chi 7} = (27T.10_7)7a- 10° = 1,47a (dong).
Thé tich phan than bang gd cua bt

(0,003)%/3
4

v, =6. 0,2-27.107 =[3.27.107 =27.107 | m’.

S tién 1am phan than bang gd cua bt

T, = [27\5 107 —7z.2.107 ] a.10° = [2, 73 - 7.0, 2] 4 (ddng).

Vay gi4 vat liéu 1am bat chi 1a: T =T, +T, =8,45.a (ddng).
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Cau 76:

Cau 77:

Cau 78:

Cau 79:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

(M3 103 2018) Mot chiéc bt chi c¢o dang khéi lang tru luc giac déu ¢ canh day bang 3 mm va
chiéu cao bang 200 mm. Than but chi duoc 1am bang gd va phan 16i c6 dang khéi tru c6 chiéu
cao bang chiéu dai cua but va day 13 hinh tron c6 ban kinh bang 1 mm. Gia dinh 17:° gd ¢ gia
0 (triéu dong). 1> than chi co gia 9a (triéu dong). Khi d6 gia nguyén vat liéu lam mot chiée but
chi nhu trén gan nhét véi két qua nao dudi day?
A. 103,3q dong B. 97,034 dong C. 10,33q dong D. 9,74 dong

Loi giai
Chon D
3mm = 0,003m;200mm = 0,2m;1mm = 0,001m

Dién tich day cta phan than chi: S, = ar’ =110 (m?)

. . « 3°3 B 2743 .
Dién tich day phan but bang gb: S, =6S5,,; S, = (6. ;/_—7[}10 °= [T\/_—EJ.IO *(m”)

Thé tich than chi cin dung: ¥, = S,.h=7770,2=0,27.10"(m’)

2743

Thé tich gd 1am but chi: V, = S,.h = (——ﬂj 0,2.10°(m")

Tién 1am mét cay but:

V,.9a+V,a=(W,+V,)a= {9.0, 27107 +[#—ﬂ}o,2.10—6ja =9,7a(ddng)

CAU

(pé Tham Khéo 2020 Lan 2) Cho mit cau c6 ban kinh R =2. Dién tich cua mit cau da cho
bang
A. 327” B. 8. C.167. D. 4r.

Loi giai
Chon C
S=47R’ =161
(M4 102 - 2020 Lan 2) Cho mit cdu ¢ ban kinh » = 5. Dién tich mit cau da cho bing
A. 257 B. @ C. 1007 D. #

Loi giai.
Chon C

Dién tich mit cAu S = 477> = 47.5> =1007.

(M4 103 - 2020 Lin 2) Cho mit ciu ¢ ban kinh » =4 . Dién tich ctia mit cAu di cho bang
A. 167 B. 647. c. %7 p. 267
3 3
Loi gii
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Cau 80:

Cau 81:

Cau 82:

Cau 83:

Cau 84:

Cau 85:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Chon B
Dién tich ctia mit cau bang 47r> = 4.7.4> = 64r

(M3 104 - 2020 Lan 2) Cho mit cdu ban kinh 7 = 5. Dién tich ciia mit cau da cho bang

500z 1007
A ——. B. 257. Cc.—. D. 1007 .
3 3
Loi giai
Chon D
Dién tich cia mit cau c6 ban kinh =5 13: S =42, =475 =100 .
(M3 101 2018) Dién tich ctia mit ciu ban kinh R bang:
A. 7R’ B. gﬂ R? C. 2R D. 47R’
Loi gii
Chon D
(M4 101 - 2020 Lan 1) Cho khéi cau c6 ban kinh 7 = 4. Thé tich ctia khdi cAu di cho bang:
A. 267 B. 647. c. %47 D. 2567
3 3
Loi gii

Chon A

Thé tich cta khéi cAu ¥ — gmz _ @

(M4 102 - 2020 Lan 1) Cho khéi cau c6 ban kinh » =4. Thé tich ctia khdi cau di cho bang
A. 64r. . %7 C. 2567 . D. 2367
3 3
Loi gii
Chon D
Thé tich cta khi cau di cho bang V = %ﬂ'R3 = %72'.43 = 25367Z :

(M4 103 - 2020 Lan 1) Cho khéi cau c6 ban kinh 7 = 2. Thé tich ctia khbi cau da cho bang
A. 167. B. 327 C. 32x. p. 37,
3 3
Loi giai
Chon B
Thé tich cta khdi cAu da cho : p = gﬂﬁ = i;z,23 = 27r
(M3 104 - 2020 Lan 1) Cho khdi cau c6 ban kinh r = 2. Thé tich cta khéi ciu bang
A 327 B. 167. C. 32x. p. 37,
3 3
Loi gii
Chon A
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Cau 86:

Cau 87:

Cau 88:

Cau 89:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta co: V=§7rr3 =i7r23 =£7z

3 3

(M4 102 2018) Thé tich cua khdi cAu ban kinh R bing
3 4

A.ZﬂR3 B.EﬂR3 C. 4zR’ D. 2zR’
Loi giai

Chon B

(P& Tham Khao 2019) Thé tich khéi ciu ban kinh ¢ bang :

na 4ra’
A, — B. 27a’ C. D. 4rad’
3 3

Loi giai

Chon C

(M3 123 2017) Tim ban kinh R mit ciu ngoai tiép mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 2a.

A. R=+3a B. R=q C. 100 D. R=2\34
Loi giai

Chon A

3
\ L 1 A . r_ \/_ f s AC'
Duong chéo cua hinh 1ap phuong: AC'=2+/3a. Ban kinh R = = PNER

(M3 110 2017) Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh 1ap phwong canh ¢. Ménh dé nao
dudi day dang?

V3R 23R
aqa=— B. a= T

3

A. C.a=2R D. a=2\3R

Loi gidi

Chon B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A’ DF

B I
Goi O=AC'nA'C = O 1atam mit ciu ngoai tiép hinh 1ap phuong.

a3 2R 23R

Ban kinh mat cau: R = 04 =1AC' =" =g
2 2 NE) 3
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| CHUONG |

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

NON

MAT NON Cic yéu to mit non: Mot s6 cong thirc:

[ Puong cao: | =S50|. (SO | Chu vi day: |p=277].

cling dugc goi 1a truc cia hinh
non).

[ Dién tich day: |S, = 77|

- Ban kinh day: ) Thé tich: |V =2 h.8, =L hor?|
lr=04=0B=0M| 3 3
|| Pwong sinh: .
|l=S4=SB=5SM| || Dién tich xung quanh: |S = 7zr/|
@ Hinh thanh: Quay A vuong | Goc 6 dinh: | Dien tich toan phan:
SOM quanh truc SO, ta duoc |1 Thiét dién qua truc: ASAB can | |S, =S, +S, = zwrl+7r’|.
mat non nhu hinh bén voi: tai S.
{ h=S0 |1 Géc gitra dwong sinh va mit
Caul: Goi [, h,r lan lugt 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mit day cua hinh nén. Dién tich
xung quanh S, cta hinh noén la:
1
A. S, =—nrh. B. S, =xrl. C.S,=nrh. D. S, =2xrl.
3 xq xq xq
Cau2: Cho hinh nén co6 ban kinh dy bang a, duong cao 1a 2a . Tinh dién tich xung quanh hinh nén?
A. 2\57a’. B. \/57a’. C. 24 D. 54’ .
CAu3: Mot hinh non ¢6 thiét dién qua truc la mQt tam gidc vudng can c6 canh goc vudng béng a. Tinh

dién tich xung quanh cua hinh non.

2 2 2
2ra \/5 za \/5 C. zz'az\/i za \/5

A. . B. . . D. .
3 4 2
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Cau 4:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh nén c6 ban kinh day bang a va do dai dudong sinh bang 24 . Dién tich xung quanh caa
hinh nén d6 bang
A. 4ra’. B. 37a”. C.2ra’. D. 24°.

Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 374, ban kinh day bang a. Tinh d6 dai dudng sinh
cua hinh né6n dé

A 202 . B. 37“ C. 2. D. 3a.

Cho khéi nén (N) c6 thé tich bang 47 va chiéu cao 1a 3.Tinh ban kinh dudng tron day cua khéi
nén (N) .

13

A. 2. B. —. C.1. D.i.
3 3

Trong khong gian, cho tam gidc 4BC vudng tai cdn 4, goi I 1a trung diém cua BC, BC =2
.Tinh dién tich xung quanh cda hinh nén, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc
Al

A. S, =2r. B.S, =2r. C.S,=2V2z. D. S, =4r.

xq xq

Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng can c6 canh goc vudng bang a . Dién
tich xung quanh ctia hinh nén bang
2 2 2
a2 2na2 a2
D. na’2 .

B. . C. .
4 - 3 2

A.

Cho hinh hinh nén c6 d¢ dai dudng sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 87 . Khi d6 hinh
nén c6 ban kinh hinh tron day bang

A. 8. B. 4. C.2. D. 1.

Cho hinh nén ¢ ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 4. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non.

A. 127x. B. 9. C. 30r. D. 15x.

Cho hinh nén c6 duong sinh / =5, ban kinh day » = 3. Dién tich toan phan cua hinh nén d6 1a:
A. S, =157 B. §, =207. C.S,=22x D. S, =24x.

Cho hinh nén (N) c6 dudng kinh déy bang 4a, duong sinh bang 5a . Tinh dién tich xung quanh
S cua hinh nén (N).

A. S=10za’. B. S=14ra". C. S=36ra’. D. S=207a".

Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 574’ va ban kinh day bang a . Tinh d6 dai duong
sinh cta hinh n6n da cho?

A. a5, B. 3a/2 . C. 3a. D. 5a.

Mat phrfmg chira truc ctia mot hinh nén cat hinh nén theo thiét dién 1a:

A. mot hinh chir nhat.  B. mot tam gidc can.  C. mdt duong elip. D. mot duong tron.
Cho hinh nén ¢6 ban kinh day » = NER™ d6 dai duong sinh / =4. Tinh dién tich xung quanh §
cua hinh noén da cho.

A. S=8\3r. B. S =24r. C. S=163x. D. S=43z.
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Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Caiu 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho khébi noén c6 ban kinh day » =3, chiéu cao 4 = V2 . Tinh thé tich ¥ cua khdi non.

3742 B. V =3zJ11 C.V= 972

D. V=972
3 3 2

AV =

Cho tam giac ABC vudng tai 4, AB=c, AC =b . Quay tam gidc ABC xung quanh dudng thing
chita canh 4B ta dugc mot hinh nén co thé tich br?mg

A. l7rbcz. B. lbcz. C. lbzc. D. l7rbzc.
3 3 3 3

Cho hinh nén cé d6 dai duong sinh bang 25 va ban kinh dudng tron day bang 15. Tinh thé tich
ctia khéi non do.

A. 15007 . B. 45007 . C. 375x. D. 1875x.

Cho khdi non c6 ban kinh day » =2, chidu cao /& =+/3. Thé tich ctia khéi non 1a

473 4 273

A. . B. 2. C. . D. 474/3.
3 3 3
Cho khéi nén tron xoay c6 chidu cao va ban kinh day ciing bang @ . Khi d6 thé tich khdi nén 1a
A. imf. B. sz. C. na’. D. l7za3.
3 3 3

Cho khdi nén c6 ban kinh ddy » =~/3 va chidu cao 4 =4. Tinh thé tich V' cita khéi nén da cho.

1613
3

AV =16m3 B. V= C.V=12n D. V =4n

Cho khéi nén c6 do dai dudng sinh bing 2a va dudng cao bang a~/3 . Thé tich cita khéi non da
cho bing
2ra’ 3za’ 3ra’ ra’
A. . g, Y3ma ¢, Y3na p. 2.
3 2 3 3
Cho khdi non c6 thiét dién qua tryc 1a mdt tam giac can c6 mot goc 120° va canh bén br?mg a.
Tinh thé tich khéi non.
3 3 3
za 3ra 3 za
A —. B. . c. T3 D.
8 8 24 4
Néu giit nguyén ban kinh dy ctuia mot khdi nén va giam chiu cao cia né 2 1an thi thé tich cua

khéi nén nay thay d6i nhur thé nao?
A. Giam 4 lan. B. Giam 21an. C. Tang 2 lan. D. Khong dbi.

Cho khéi ndn c6 d6 dai dudng sinh bang dudng kinh day bang a. Thé tich khéi nén 1a.

3 3 3 3
A.M\/g. B.M\E. C.’mﬁ. D.M\/g.
16 43 24 8

Cho khdi non co6 ban kinh 7 = \/g va chiéu cao 4 =3. Tinh thé tich ¥ cua khdi non.
AV =975, B. V=315 C.V=15. D.V =5z,
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Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho khdi nén ¢6 ban kinh day 7 =2, chiéu cao = 3 . Thé tich ciia khéi nén Ia:

A A7 B. 2743 . C. 413 D. 473 .

3 3 3
Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 2, goc & dinh bang 60° . Thé tich khéi non 1a

883 (). S8 (). S8 ().

B. V=
9 2 3

A V= C.V=87rx/§(cm3). D. V=

Cit hinh nén b&i mot mat ph'fmg di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng can c6 canh
huyén bang a\/g . Tinh thé tich ¥ ctia khdi non do.

3 3 3 3
A.V:m4\/g. B.V:MZ\/E. C.V:”a6\/6. D.V:M?,\/g.

Cho khéi non tron xoay c6 duong cao 4 =15 ¢m va duong sinh / = 25¢m . Thé tich V' ciia khdi
non la:

A. 7 =1500r(cm’).  B. ¥ =500 (cm’). C. ¥ =240m (cm®). D. V =2000m(cm’).
Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, 4 va B 1a hai diém thudc dudng tron day sao cho khoang
cach tir O dén (SAB) bing # va S40 =30°,54B =60°. D¢ dai duong sinh ciia hinh nén
theo ¢ bang

A. a2 B. a\3 C.2a\3 D. a5

Cho moét hinh nén cé ban kinh day bang a va goc ¢ dinh bang 60°. Tinh dién tich xung quanh
cua hinh noén do.

2\/§7ra2 4\/§7za2

2
A. S, =4ra”. B. S, = 3 C.S, = 3

D. S, = 2ra’.

Cho doan théng AB ¢6 do dai bﬁng 2a, v tia Ax vé phia diém B sao cho diém B ludn cach
tia Ax mot doan bang a. Goi H 13 hinh chiéu ciia B 1éntia Ax, khi tam gidc AHB quay quanh
truc AB thi dudng gip khiic A4HB v& thanh mit tron xoay c6 dién tich xung quanh bang:
2 3+\/§ ra’ 1+«/§ ra’ 2+2)7d
2 2 2 2

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao % = 20, ban kinh day » = 25. Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén
c¢6 khoang cach tir tim ciia ddy dén mat phang chua thiét dién 1a 12. Tinh dién tich S cua thiét
dién do.
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Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
A. §=500 B. §=400 C. =300 D. § =406
Cit hinh non (N ) dinh S cho trudc béi mat phang qua truc ctia nd, ta dwgc mot tam gidc vudng

can c6 canh huyén bang 2a\/§ . Biét BC' 1a mot day cung dudng tron cua dy hinh nén sao cho
mit phang (SB C ) tao voi mat phang day cua hinh nén mot goc 60°. Tinh dién tich tam giac
SBC

4a2\/§ 4a2\/§ 2a2\/§ 2a2\/5

B. C. D.
3 9 3 9

A.

Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao bang 4 va ban kinh bang 3. Mit phang (P) di qua dinh
cta hinh nén va cit hinh non theo thiét dién 1a mot tam giac c6 do dai canh day béng 2. Dién
tich cua thiét dién bang.

A 6. B. 19. C. 2V6 . D. 2.3

Cit hinh nén béng mot mat phéng qua truc cua nd, ta dugc mot thiét dién 1a mot tam giac vuong
can canh bén a~/2 . Tinh dién tich toan phan ciia hinh nén.

A. 4a’r. B. 424’7 C. azﬂ(\/i+1). D. 2\2d’x .

Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D" canh a . Tinh dién tich toan phan cta vat tron xoay thu
dugc khi quay tam giac A4'C quanh truc AA4'.

A. ﬂ(\/§+2)a2. B. 272'(\/§+1)a2. C. 272(\/g+1)a2. D. 72'(\/6+2)a2.

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao va ban kinh day déu bang 1. Mit phing (P) qua dinh cta hinh nén
va cit day theo diy cung c6 do dai bang 1. Khoang cach tir tim cuia day toi mit phang (P) bang

i B & i

A —. B. —. C.—. D. —
7 2 3 7

Cho hinh nén dinh S, ddy 1a dudng tron (O;5).Mot mét phang di qua dinh cua hinh nén cét
dudng tron day tai hai diém 4 va B sao cho SA4= 4B =8. Tinh khoang cach tir O dén (S4B)

A. 22, B.%. C.#. D.@.

Cho hinh n6n dinh S, day la hinh tron tam O, ban kinh, R =3cm, goc & dinh hinh nén la
@ =120°. Cat hinh non bdi mat phang qua dinh S tao thanh tam giac déu S4B, trong d6 A, B
thuc dudng tron day. Dién tich tam gidc SAB bang

A. 33 cm®. B. 6+/3 cm’. C. 6cm’. D. 3cm’.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua tryc 1 tam giac vudng c6 canh huyén bang a~/2 - Tinh dién tich
xung quanh S, cta hinh non do.

2 2 2 2
Al qu _ 75613\/5 . B. qu _ TCaz\/E . C. qu _ TE(,Z6\/E . D. qu _ TCCI3\/E .
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CAu43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Cho hinh nén dinh ' c6 day 1a hinh tron tdm O, béan kinh R. Dung hai duong sinh S4 va SB,
biét AB chan trén duong tron day mot cung co sd do bang 60°, khoang cach tir tim O dén mat
phang (SAB) béng g Puong cao / cta hinh nén bang

R p. p RV6

A. h=R\3. B. h=R2. C.h== y

Cho hinh nén tron xoay c6 chidu cao bang 2a, ban kinh day bang 3a . Mot thiét dién di qua dinh
ctia hinh nén c6 khoang cach tir tim ctia day dén mit phang chua thiét dién bang 370!. Di¢n tich
ctia thiét dién d6 bang

124 24a°\3

2
2a */5. B. 12a°\/3 . C. . D.
7 7 7

A.

Cho hinh nén dinh S ¢6 day 14 hinh tron tAm O. Mot mit phang di qua dinh ciia hinh non va cat
hinh nén theo thiét dién 13 mot tam giac vudng SAB co dién tich bang 4a”. Goc gitta truc SO

va mit phang (SAB) bang 30°. Dién tich xung quanh cua hinh nén da cho bang
A. 4107a>. B. 24/1074> . C. J10zd*. D. 8/107a’.

Thiét dién qua truc cia mot hinh nén 1a mot tam gidc vuong can c6 canh huyén béng a\/z . Mot
thiét dién qua dinh tao v&i day mot goc 60°. Dién tich ctia thiét dién nay bang

2 2 2
A."f. B.“f. C. 24°. D.“f.

Tinh thé tich ctia hinh nén c¢6 goc ¢ dinh bang 60° va dién tich xung quanh bang 6z4”.
3ra’\2 3ra’\2
4 4

AV = B. V =3zd’ C.V= D.V =ra’
Cho tam giac ABC vuong tai A4, canh AB = 6, AC=8va M 1a trung diém cua canh AC  Khi

d6 thé tich cua khéi tron xoay do tam giac BM C quanh quanh 4B la
A. 867 B. 1067 C. 967 D. 987

Cho hinh nén ¢ ban kinh day bang 2 cm, goc & dinh bang 60°. Tinh thé tich cua khbi nén do.

8\/3 837 3 8
C. Tcm .

A. 937[ cm’. B. 8/37cm’. D. Tcm3.

Cho tam gidc ABC vudng tai 4, AB=6cm, AC =8cm. Goi V; 14 thé tich khdi nén tao thanh
khi quay tam gidc 4BC quanh canh 4B va V, la thé tich khbi non tao thanh khi quay tam giac

ABC quanh canh AC . Khi d6, ty sb g bang:

2

A. B.g. C. —. D. —.

AW
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cau 51: Cho hinhnén N, dinh S ddy la duong tron C(O;R), dudng cao SO =40cm. Ngudi ta cit nén

bang mit phing vudng goc véi truc dé dugc nén nhod N, c6 dinh S va day la duong tron

. . |4 1
C’(O';R') . Biét rang ty s thé tich —= ==. Tinh d6 dai duong cao nén N,.

Ny

A. 20cm. B. 5cm. C.10cm. D. 49cm.

Cau 52: Cho mot dong hd cat nhu bén dudi, trong d6 duong sinh bat ky ciia hinh ndn tao véi day mot goc
60°. Biét rang chiéu cao ctia dong hd 1a 30 cm va tong thé tich cia ddng hd 1a 10007z cm® . Hoi
néu cho day luong cat vao phan bén trén thi khi chay hét xudng dudi, ty sb thé tich luong cat
chiém chd va thé tich phan phia duéi 1a bao nhiéu?

NC

e

AL B. L. c. L. D. .
64 8 27 33

Cau 53: Cho hinh chit nhat ABCDc6 AB =2, AD =2+/3 va nim trong mit phing (P). Quay (P)mot

vong quanh duong thang BD . Khdi tron xoay duoc tao thanh c6 thé tich bang
A 287 B. 287 C. S56rx D. Sér
9 3 9 3

Ciu 54: Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=2, AD =2+/3 va ndm trong mit phing (P). Quay (P) mot

vong quanh duong thang BD . Khdi tron xoay duoc tao thanh c6 thé tich bang
A BT B. 287 c. %7 p. 27,
9 3 9 3

Cau 55: Cho hinh thang ABCD c6 A=B=90°, AB=BC =a, AD =2a. Tinh thé tich khéi tron xoay
sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD.

B a C
[ |
a
u D
A 2a
A 12rnd B 2rd’ C Tra’ D Tra’
. . Ty s TR
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Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh tr dién ABCD ¢6 AD L(ABC), ABC la tam gidc vudng tai B. Biét BC =2(cm)

,AB = 23 (cm), AD = 6(cm) . Quay cac tam gidc ABC va ABD xung quanh duong thang AB
ta duoc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung ctia 2 khéi tron xoay d6 bang

A. 3z(em®) Bi( D) ci( . D#( Y.

Cho hinh nén ¢6 goc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 67a”. Tinh thé tich ¥ cua
khdi nén da cho.

3 3
3’”’4‘5. B.V=7M4\/§.

A V= C.V=3xna’. D.V =ra’.

Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tim cta duong tron day, duong sinh bing a+/2 va
goc giira dudng sinh va mat phang day bang 60°. Dién tich xung quanh S,, cua hinh n6n va thé

tich 1/ ctia khdi non twong tg la

ra*\J6 ra’ a3

A S =rd, V= . B.S =22 y=
K 12 e 2 12
3 3
C. S, =xa®N2, V= m4\/8. D. S =na’,V= M4\£.

Cho hinh nén c6 chiéu cao 6a . Mot mit phang (P) di qua dinh cua hinh non va c6 khoang cach
dén tam 1a 3a , thiét dién thu dugc 1a mot tam gidc vudng can. Thé tich ciia khdi nén duoc gidi
han béi hinh nén da cho bang

A. 1507a’. B. 967a’. C. 1087za’. D. 1207d’.

Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 10. Mit phing (a) vuong goc voi truc
va cach dinh cta hinh nén mot khoang bang 4, chia hinh nén thanh hai phan. Goi v la thé tich

5 A ’ > 5 3 r ~ \ A o7 5 A \ . ’ 2 A V
cua phan chira dinh cta hinh non da cho, ¥, 1a thé tich ctia phan con lai. Tinh ti s6 —-?
2

A B. 2L c. > D. .
25 25 117 21

Cho mot hinh nén ¢6 bén kinh déy bang 2a . Mit phang (P) di qua dinh (.S) ctia hinh nén, cét

dudng tron day tai 4 va B sao cho 4B = 2a\3 , khoang cach tir tim duong tron day dén mat

phang (P) bang %. Thé tich khdi nén da cho bang

3 3 3 3
8ma B. 4ma C. 2ma D. na

A. . . .
3 3 3 3

Cho hinh chép tam giac déu S.4BC. Hinh non c6 dinh S va c6 duong tron day 1a dudong tron
noi tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén ndi tiép hinh chép S.4BC, hinh nén c6 dinh S va co
duong tron day 1a duong tron ngoai tiép tam gidc ABC goi 1a hinh nén ngoai tiép hinh chop
S.ABC . Ti sb thé tich cta hinh nén ndi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chép di cho la

1 1 2 1

A, —. B. —. C. —. D. —-.
2 4 3 3
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Caiu 63:

Cau 64:

Cau 65:

Ciu 66:

Cau 67:

Cau 68:

Cau 69:

Cau 70:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh chop tam giac déu S.4BC c6 canh day bang a, goc giita mit bén va day bang 60° .
Dién tich xung quanh ctia hinh non dinh §, c6 day 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc 4BC bang
2 2 2 2
A ZENIO g, T3 c. 7N p, TN
8 3 4 6
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a. Mot khdi nén c6 dinh 13 tdm ctia hinh vudng
ABCD va day 1 hinh tron noi tiép hinh vudéng 4'B'C'D’. Dién tich toan phan ctia khéi non dé
la

A.S :”Taz(\/?+2). B. S,p:”T“Z(\BH). C. S,p:”T”Z(\/Eu).D. S,p:”T“Z(\/?H).

1

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c¢6 canh day bang @, goc giita mat bén va miat day bang 60°
. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, day 14 hinh tron ngoai tiép tam giac ABC.

7Z'a2\/§ 7Z'a2\/7 ﬂazﬁ ﬂazx/ﬁ

B. C. D.
3 6 4 8

A.

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a, goc gitta mit bén va mit day bang 60°
. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S, day Ia hinh tron ngoai tiép tam giac ABC.

nazx/g nazxﬁ Ttazﬁ TCCIZ\/E

B. C. D.
3 6 4 8

A.

Cho hinh chép tir gidc déu S.4BCD c6 d¢ dai canh déy 1a a va (N) 1a hinh nén cé dinh 1a S
v6i day 1a duong tron ngoai tiép tir gidc ABCD . Ti s6 thé tich cua khdi chop S.ABCD va khdi
nén (N) la

AT B ﬂ.

. c. 2. p. 22
4 2 b

T
Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh 2a, canh bén tao v6i day goc 45°. Thé
tich khdi non ngoai tiép hinh chop trén la:

A. %na3\/§ B. %ncf\/g C. 27ra3\/§ D. %mfﬁ

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a . Tam giac SAB c6 dién tich bang 24’
. Thé tich cua khéi non c6 dinh S va dudng tron day noi tiép tir giac 4BCD.
ra* 71 ra*\7 ra’\7 ra’ 15
: B. : C. : D. :
8 7 4 24

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a. Mot khbi nén cé dinh 1a tim cua hinh vudng
ABCD va day 1a hinh tron ndi tiép hinh vuéng A'B'C'D’. Két qua tinh dién tich toan phan S,

A.

2
. 3 T . .7
cta khoi nén do6 co6 dang bang —Z (JZ + c) v6i b va ¢ 1a hai sO nguyén duong va b >1. Tinh

bec.
A. bc=5. B. bc=8. C. bc=15. D. bc=7.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Céau 71: Cho hinh chép tam gidc déu S.4ABC ¢6 canh AB=a, gbc tao béi (SAB) va (ABC) bing 60°.

Dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va c6 duong tron day ngoai tiép tam giac ABC bang

S
A C
B
A J77d B J7nd? C NEY S D NEY 7%
e e e T

Céu 72: Cho hinh hop chit nhit ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 13 hinh vuéng canh a va canh bén bang 2a.
Tinh dién tich xung quanh S cua hinh nén c6 dinh la tdm O cua hinh vuéng 4'B'C'D’ va day
1a hinh tron ndi tiép hinh vuéng ABCD.

ra* 17

5

MUC PO VAN DUNG - VAN DUNG CAO

C.5, == D. S, =27a’\17.

A. S, =ra’17. B.S, =

Cau 73: Cho hai khéi non c6 chung truc SS’ =37 . Khéi nén thir nhit co dinh S, day 1a hinh tron tim S’
ban kinh 27. Khdi non thi hai c6 dinh §’, day 13 hinh tron tim S ban kinh ». Thé tich phan
chung cta hai kh6i nén da cho bang

4xr zr 4xr 4rr

. B. —. C. . D.
27 9 9 3

Cau 74: Tinh thé tich cuia vét thé tron xoay khi quay mé hinh quanh truc DB.

3 3 3 3
A.97m\/§. B.37za\/§' C. 27m\6' D.ﬂa\/g.
8 8 3 12
Cau 75: Cho tam giac ABC vuong tai A, BC=a AC=b AB=c b<c Khj quay tam giac vuong
ABC mot vong quanh canh BC , quay canh AC , quanh canh AB, ta thu dugc céac hinh c6 dién
tich toan phan theo th ty bang S..S,,S.. Khiang dinh nao sau day dung?

A. S, >8.>8,. B.§,>S8 >8.. C.§5.>8,>S,. D. S >S8.>S8,.
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Cau 76:

Cau 77:

Cau 78:

Cau 79:

Cau 80:

Cau 81:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho tam gidc ABC cantai A4, géc BAC =120° va AB =4cm. Tinh thé tich khéi tron xoay lon
nhat c6 thé khi ta quay tam gidc ABC quanh duong thang chira mot canh cua tam giac ABC .

16
A. 16337 (cm3). B. 167 (cm3). c. 2 (cm3). D. 1o (cm3).

V3 3
Huyén c6 mdt tim bia hinh tron nhu hinh v&, Huyén mudn bién hinh tron d6 thanh mot cai phéu
hinh nén. Khi ¢6 Huyén phai cit bo hinh quat tron 4OB rdi dan hai ban kinh O4 va OB lai véi
nhau. Goi x 13 goc & tim hinh quat tron ding lam phéu. Tim x dé thé tich phéu la 16n nhét?

N B.Z. .z D.%.
3 3 2 4
Mot khéi non c6 thé tich bang 94° 7~/2 . Tinh ban kinh R day khéi non khi dién tich xung quanh
nho nhét.
3a 3a
A.R=3a. B. R="—. C. R=39a. D. R="—.
2 2
Cho hai mét phang (P), (Q) song song véi nhau va cung cit khdi cau tim O, bankinh R thanh
hai hinh tron cung béan kinh. Xét hinh n6n ¢6 dinh trung vdi tAm ctia mot trong hai hinh tron nay
va c6 day 1a hinh tron con lai. Tinh khoang cach / giira hai mat phing (P), (Q)dé dién tich

xung quanh ctia hinh non 13 16n nhat.

2R3

3 D. 2R3,

A.h=R. B. h=R\2. C.h

Cho tam giac O4B vudng can tai O, c6 OA=4.Lay diém M thudc canh AB (M khong tring
voi A, B)vagoi H la hinh chiéu cia M trén OA4. Tim gia tri 16n nhét cta thé tich khéi tron
xoay dugc tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh OA.

A 1287 B 81z C 256x D 647

THR YT T T
Luong nguyén liéu can ding dé 1am ra mot chiéc nén 14 duwoc udc lwong qua phép tinh dién tich
xung quanh cua mat non. Cir 1kg 14 dung dé lam non c6 the lam ra s6 non c6 tong dién tich xung
quanh 1a 6,13m”. Hoi néu mudn 1am ra 1000 chiéc nén 14 gidng nhau c6 dudng trinh vanh nén
50¢m , chidu cao 30c¢m thi can khéi luong 14 gan nhat voi con sb nao dudi day?

A. 50kg . B. 76 kg . C. 48kg . D. 38kg.
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Cau 82:

Cau 83:

Cau 84:

Cau 85:

Cau 86:

Cau 87:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Hai chiéc ly dung chit 10ng gidng hét nhau, mdi chiéc c6 phan chira chit 1ong 13 mot khdi non
¢6 chiéu cao 2dm . Ban dau chiéc ly tht nhit chira day chat 1ong, chiéc ly thir hai dé rong. Nguoi
ta chuyén chat 16ng tir ly thtr nhét sang ly thir hai sao cho do cao ctia cot chat 1ong trong ly thir
nhit con 1dm . Tinh chiéu cao A cta cot chét 16ng trong ly thir hai sau khi chuyén.

. o

-3 = - i

A. h=1,41dm. B. 7 ~1,89dm . C. h~1,91dm. D. h=1,73dm.

Cho mdt miéng ton hinh tron c6 ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién tich
toan phan cuia hinh nén bang dién tich miéng tén ¢ trén. Khi d6 hinh nén c¢é ban kinh day 1a:
A. 1032 (cm). B. 503/2(cm). C. 20(cm). D. 25(cm).

Cho hinhnén (N) c6 dudng cao SO =h va ban kinh ddy bang R, goi M la diém trén doan SO

,dit OM =x, 0<x<h.(C) la thiét dién ctia mit phing (P) vudng goc voi truc SO tai M,

v6i hinh non (N). Tim x dé thé tich khoi nén dinh O déy 1a (C) 16n nhat.

h 2 c M3
2 2

A, —. B. —

.2
2 3

Cho hinh tir dién ABCD c¢6 AD L(ABC), ABC la tam gidc vudng tai B. Biét BC=a,

AB=a\3 , AD =3a . Quay cac tam giac ABC va ABD xung quanh duong thing AB ta dugc
2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung cia 2 khdi tron xoay d6 bang

3 3 3 3
A. W3ra . B. 337 . C. S\3ra . D. 4f3ra .
16 3 16 16

Cho tam giac nhon ABC, biét rang khi quay tam giac niy quanh cac canh 4B, BC, CA talan

31367 94087

luot duoc céac hinh tron xoay c6 thé tich 1a 6727, .Tinh dién tich tam giac ABC

A. §=1979. B. §=364. C. S=84. D. §=96.
Mot chiée ly dang hinh nén. Nguoi ta d6 mot luong nudce vao ly sao cho chiéu cao cua luong
nuéc trong ly bang % chiéu cao cua ly. Hoi néu bit kin miéng ly roi Gp nguoc ly lai thi ty 18

chi€u cao ctia myc nudc va chiu cao cua ly nudc bay gid bang bao nhiéu?

h
A, 3263 p. Y03 c. 42Y63 D>
4 4 4 4
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Cau 88:

Cau 89:

Cau 90:

Cau 91:

Cau 92:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Cho tam gidc ABC ¢6 A=120°, AB = AC =a. Quay tam giac ABC quanh duong thing AB
ta dugc mot khéi tron xoay. Thé tich khdi tron xoay d6 bang:
TT a3 TT a3 wa 3 \/5 T Cl3 \/g

. B. . C. . D. .
3 4 2 4

A.

Mot vat N, c6 dang hinh noén c6 chiéu cao béng 40cm . Nguoi ta cat vat N, béng mot mat cit
. o ’ 5 r A A 3 r 5 J A or M 1 A or s

song song vé1 mat day cia nd dé duge mot hinh nén nhé N, co the tich bang 3 thé tich N, . Tinh

chiéu cao 4 cua hinh nén N, ?

A. 10cm B. 20cm C. 40cm D. 5c¢m

Cho mdt tAm bia hinh dang tam giac vudng, biét b va ¢ 1a 46 dai canh tam giac vudng ctia tim
mot khéi tron xoay. Hoi thé tich 7 ctia khéi tron xoay sinh ra boi tim bia bang bao nhiéu?
b2 2 b2 2 2 bZ 2 b2 2

AV=—~A"_., BV=——_. CVv=—E_, DV=—=~—2°__,

Wb+ Wb +¢° 3Wb* +¢* 342(b° +¢)
Mot chiée thung chtra day nude c6 hinh mot khéi 1ap phuong. it vao trong thung d6 mot khdi
n6n sao cho dinh khéi nén tring véi tim mot mit cua khdi lap phuong, day khéi non tiép xtc
véi cac canh ctia mat dbi dién. Tinh ti sb thé tich cua luong nudc trao ra ngoai va lugng nudc
con lai ¢ trong thung.

Y —cmm o= - - ——

Ny

A —Z B. L. c. ~. p. 1
12—7 11 12 12

Mot cai phéu co dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot luong nude vao phéu sao cho chiéu cao cua
r X M 1 <A 5 X T A . s A X A+ 1A
luong nudc trong phéu bang 3 chiéu cao cua phéu. Héi néu bit kin miéng pheu r6i 10n ngugc

phéu 1én thi chiéu cao ciia muc nude xp xi bang bao nhiéu? Biét rang chiéu cao ciia phéu la
15cm.
A. 0,501(cm). B. 0,302(cm). C. 0,216(cm). D. 0,188(cm).
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Cau 93:

Cau 94:

Cau 95:

Cau 96:

Cau 97:

Cau 98:

Cau 99:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Hai hinh nén bﬁng nhau ¢6 chiéu cao béng 2 dm duge dat nhu hinh v& bén. Lic diu, hinh nén
trén chira ddy nude va hinh nén dudi khéng chira nude. Sau d6, nudce duge chay xudng hinh nén
duéi thong qua 15 trong ¢ dinh ctia hinh nén trén. Hiy tinh chiéu cao ciia nudc trong hinh nén
dudi tai thoi diém khi ma chiéu cao ctia nudc trong hinh nén trén bang 1 dm.

A. 7. B.%. C.is. D.%.

Tai trung tdm thanh phd ngudi ta tao diém nhan bang cot trang tri hinh nén ¢6 kich thudc nhu
sau: chieu dai duong sinh / =10m, ban kinh ddy R =5m. Biét rang tam giac SAB la thiét dién
qua truc ctia hinh nén va C 1a trung diém cua SB. Trang tri mot hé théng dén dién tir chay tir 4
dén C trén mat non. Xac dinh gia tri ngan nhat cua chiéu dai day deén dién tur.

A.15m. B. 10 m. C.5/3m. D. 5/5m.

Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao ciia phéu 1a 20cm . Ngudi ta dd mot luong nude vao

phéu sao cho chiéu cao cua cdt nudc trong phéu la 10cm . Néu bit kim miéng phéu roi 14t ngugc
1én chiéu cao cua cdt nudce trong phéu gan nhat voi gia tri nao sau day.

\e/
\/ E

A. 1,07cm . B. 0,97cm . C. 0,67cm. D. 0,87cm .

Gia st dd thi ham s y= (m2 +1)x4 —2mx*+m*>+1 ¢6 3 diém cuc tri 14 4,B,C ma
x, < xp <x.Khi quay tam gidc ABC quanh canh AC ta dugc mot khdi tron xoay. Gia tri cua

m dé thé tich cua khdi tron xoay d6 16n nhat thudc khoang nao trong cac khoang dudi day:
A. (46). B. (2:4). C. (-2;0). D. (0;2).

Khi cit hinh nén c6 chiéu cao 16 cm va duong kinh diy 24 ¢m bdi mot mit phing song song
v6i dudng sinh cua hinh non ta thu dugce thiét dién c6 dién tich 16n nhat gén véi gia tri ndo sau
day?
A. 170. B. 260. C. 294. D. 208.
Mot hinh nén tron xoay c6 duong sinh 2a . Thé tich 16n nhat ctiia khdi non dé 1a

l67a’ l6xa’ Ara’ 87a’

35 ﬁ C.ﬁ' 35

Huyén c6 mdt tdm bia nhu hinh v&, Huyén mudn bién dudng tron d6 thanh mot cai phéu hinh
n6n. Khi d6 Huyén phai cit bo hinh quat tron A0B 16i dan OA, OB lai v6i nhau. Goi x 1a goc
& tAm hinh quat tron ding 1am phéu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhét?

A. &ﬂ'

B. ~ c. = p. =
3 2 4

Page 14



CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cau 100: Tai trung tAm mot thanh phd ngudi ta tao diém nhan bang cot trang tri hinh nén c¢6 kich thudc
nhu sau: duong sinh / =10m, ban kinh ddy R =5m. Biét rang tam gidc SAB la thiét dién qua
truc cua hinh non va C 1a trung diém cua SB. Trang tri mQt hé théng den dién tr chay tir 4 dén
C trén mat non. Dinh gia tri ngan nhat cua chiéu dai day dén dién tur.

A.15m. B. 10m. C.53m. D. 5v5m.

Page 15



| CHUONG |

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

NON

MAT NON Cic yéu to mit non: Mot s6 cong thirc:

[ Puong cao: | =S50|. (SO | Chu vi day: |p=277].

cling dugc goi 1a truc cia hinh
non).

[ Dién tich day: |S, = 77|

- Ban kinh ddy: ' Thé tich: |V =2 1.5, =~ hzr?|
lr=04=0B=0M| 3 3
|| Pwong sinh: .
|l=S4=SB=5SM| || Dién tich xung quanh: |S = 7zr/|
@ Hinh thanh: Quay A vuong | Goc 6 dinh: - Di¢n tich toan phan:
SOM quanh truc SO, ta duoc |1 Thiét dién qua truc: ASAB can | |S, =S, +S, = zwrl+7r’|.
mat non nhu hinh bén voi: tai S.
{ h=S0 |1 Géc gitra dwong sinh va mit
Caul: Goi [, h,r lan lugt 1a d6 dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mit day cua hinh nén. Dién tich

Cau 2:

xung quanh S, cta hinh noén la:

A. S, = %ﬂrzh : B. S, =7url. C.S, =nrh. D. S, =2xrl.
Loi giai

Chon B

Dién tich xung quanh cta hinhnén la S, =7rl.

Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bang a, dudng cao 14 24 . Tinh dién tich xung quanh hinh nén?

A. 2\57a”. B. \57d>. C. 24°. D. 5q°.
Loi giai
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Cau 3:

Cau 4:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Taco qu =Rl =raNa® +4a* = \/gimz .

Mot hinh nén ¢6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng can c6 canh goc vudng bang a. Tinh
dién tich xung quanh cua hinh non.

2 2 2
A. —27[a3 2 . B. ﬂa4\/§ . C. na*\2. D. 7[612\/5

Loi giai

Chon D

Ta c6 tam giac SAB vuong cantai S c6 SA=a.

2
Khidé: R=04=9Y% |- S4=q Nén s, CaRl= g 82 T2
2 1 2 2
Cho hinh nén c6 ban kinh day bang a va do dai duong sinh bang 2a . Dién tich xung quanh cua
hinh nén d6 bang
A. 4ra’. B. 37a’. C. 2ra’. D. 24°.

Loi giai

Ta co: qu =zrl=r.ala=2ra*.
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Ciu 5:

Ciu 6:

Cau 7:

Caiu 8:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 374, ban kinh d4y bang a . Tinh d6 dai duong sinh
cua hinh nén do

A. 242 . B. 37“ C. 2a. D. 3a.
Loi giai
S 2
S, =aRl=1="0="9 _3,
TR a

Cho khéi non (N) c6 thé tich bang 47 va chiéu cao 1a 3.Tinh ban kinh dudng tron day ciia khdi
nén (N) .

yNE)

A 2. B.T. C.1. D.

w |

Loi gidi
Thé tich cta khdi non duoc tinh béi cong thirc ¥ = %ﬁth :
Theo baira: V =4x,h =3 néntacd 47r:%7rR2.3c>R2 =4 R=2.

Viy R=2.

Trong khong gian, cho tam gidc 4BC vudng tai cdn 4, goi I 1a trung diém cua BC, BC =2
.Tinh dién tich xung quanh cda hinh nén, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc

A. S, =2z. B.S, =2 C. S, =22x. D. S, =4r.

Loi giai

A

R:BTC:I, [=AB=AC =

V2.

Sie 6
Il

Sy =7R=\2x

Mot hinh nén ¢6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng can c6 canh goc vuong bang « . Dién
tich xung quanh cuia hinh nén bang

2 2 2
ma’\2 B. 2ma \/E C. ma \/5 D. na’\2 .

4 - 3 = 2
Loi giai

A.
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

BC a\/z i aﬁ g nazx/z

Tacol=4AB=a,r=——= , S, =mrl =
2 2 ! 2 2

Cho hinh hinh nén c6 do dai duong sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 87 . Khi d6 hinh
nén ¢ ban kinh hinh tron d4y bang
A. 8. B. 4. C. 2. D. 1.
Loi giai
Ta c6 dién tich xung quanh cta hinh non la:

S, =7Rl=nR4=81=>R=12.

Vay ban kinh hinh tron day la R=2.

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 4. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non.
A. 12rx. B. 9. C. 30rx. D. 157x.

Loi gidi

Tacd [ =r>+h* =3 +4> =5.
Di¢n tich xung quanh cua hinhnéndachola S, =7rl=73.5=15x.
Cho hinh nén ¢6 dudng sinh /=5, ban kinh ddy » = 3. Dién tich toan phan cua hinh nén do 1a:
A. S, =15z B. §, =207, C. S, =22 D. S, =24r.

Loi giai
Ap dung cong thirc tinh dién tich toan phan ctia hinh nén ta cé S, =nrl+ xr’ =157 +97
=24r.
Cho hinh nén (N) c6 dudng kinh déy bang 4a, duong sinh bang S5a . Tinh dién tich xung quanh
S cua hinh nén (N).

A. S=107za’. B. S=14ra". C. S=36ra". D. S =207a’.
Loi gidi
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S5a

Dién tich xung quanh cta hinh nén (N) 1a: S = zrl = 7.2a.5a =107a’.

Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 574’ va ban kinh day bang a . Tinh d6 dai duong
sinh cta hinh n6n da cho?
A. a5, B. 3a2. C. 3a. D. 5a.
Loi giai
Ap dung cong thirc tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén S, , = 7RI, nén ta co:

S, 5xd’
[=—L = =5a.
7R wa
Mat phéng chtra truc cia mot hinh non cét hinh nén theo thiét dién la:
A. mot hinh chit nhat.  B. mot tam gidc can.  C. mdt duong elip. D. mot duong tron.

Loi giai

Mat phéng chtra truc cia mot hinh ndn cét hinh non theo thiét dién la mot tam giac can.

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day » = NER™ d6 dai duong sinh / =4. Tinh dién tich xung quanh §
cua hinh noén da cho.

A. S=8/3r7. B. S =24r. C. S=1637. D. S=43x.
Loi giai

Ta co S=7Z'I”l=4\/§7[.

Cho khdi nén ¢6 ban kinh ddy » =3, chiéu cao /= V2 . Tinh thé tich ¥ caa khéi non.

3”;/5 B. V =311 C.V= 9”3&

Loi giai

AV =

D. V=972
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

97z\/§

Thé tich khdi nén: V = %ﬂ.rz.h = 3

Cau 17: Cho tam giac ABC vuong tai 4, AB=c, AC =b . Quay tam giadc ABC xung quanh dudng thing
chita canh 4B ta dugc mot hinh ndn ¢ thé tich béng
A Lave. B. Ly, c. Lye. D. Lape.
3 3 3 3
Loi giai
B

V :lmﬂzh :lﬂbzc .
3 3

Cau 18: Cho hinh nén c6 do dai duong sinh bang 25 va ban kinh duong tron day bang 15. Tinh thé tich
cua khoi nén do.

A. 15007 . B. 45007 . C. 375x. D. 1875x.

Loi giai

................................

Goi h 1a chidu cao khéi non = h=~/I* —r? =~/252 —15% =20.
I, 1 )
:Vzgmf hzg.ﬁ.IS .20=1500r.

Céu 19: Cho khéi nén c6 ban kinh day =2, chiéu cao = /3. Thé tich ctia khéi nén 1a
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Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

473 4 273

A. . B. -~ C. . D. 473,
3 3 3

Loi giai

Chon A

47z\/§
3

Lo, LR s . 1
Khoi non co thé tich 1la V' =§7zr2h =

Cho khéi nédn tron xoay c6 chiéu cao va ban kinh dy cung bang @ . Khi d6 thé tich khdi non 1a

A. imf. B. %mf. C. na’. D. lﬂa3.
3 3 3

Loi giai
Chon D

Khdi non ¢6 ban kinh day R = a . Dién tich day S = za®. Thé tich khdinén 1a ¥V = émf :

Cho khéi nén c6 ban kinh day » = /3 va chiéu cao h=4. Tinh thé tich ¥ cua khéi nén d cho.

1671\/5
3

AV =16m3 B.V =

C.V=12n D.V =4n
Loi giai
Chon D

|14 :lnrzh =ln.3.4 =4r.
3 3

Cho khdi nén c6 do dai dudng sinh bing 2a va dudng cao bang a~3 . Thé tich ciia khéi nén da

cho bing
A 2 g, e C. 3ra’ L
3 2 3 3
Loi giai

Ta co l:2a,h:a\/§.

P =I-h=4a*-3d*=a"=r=a

\/572’613
3

Thé tich khdéinén1a V = %mﬂzh = %ﬂaza 3=
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho khdi non c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac can cd6 mot goc 120° va canh bén bang a.
Tinh thé tich khéi non.

3 3 3
3 3
A= B. =L c. X *6. p. 22
8 8 24 4
Loi giai
Chon A

Goi thiét dién qua truc 13 tam gisc ABC c6 BAC =120° va AB=AC =a. Goi O 14 trung diém

a3

cua duong kinh BC cua duong tron day khi dé ta co r:B0:ABsin6O°:T va

a\/gTﬁ_ ra’

1

h=AO = ABcos60° =—. Vay thé tich khéi nén 1a ¥ = Lon= —;z[

a
2 3 3 2 2 8

Néu giit nguyén ban kinh day cia mot khdi non va giam chidu cao ctia nd 2 1an thi thé tich cta
khéi nén nay thay d6i nhu thé nao?
A. Giam 4 lan. B. Giam 2 lan. C. Ting 2 lan. D. Khong doi.
Loi giai
Chon B

Goi R,h lan luot 1a ban kinh duong tron day va chiéu cao ctia hinh nén ban dau.
A o7 A r A \ 1 ‘~ A , ’ r , A J \ sy
Thé tich khoi noén ban dau la V] = gnth . Gilr nguyén ban kinh day cia khoi nén va giam

chiéu cao ctia né 21an thi thé tich ctia khbi non nay 1a ¥, = l7r.R2 g = %Vl .

Cho khéi nén co do dai duong sinh bang duong kinh day bang a. Thé tich khdi non 1a.
3 3 3 3
A.’mﬁ. B.’mﬁ. g.”“ﬁ. D.”aﬁ.
16 48 24 8
Loi giai

Chon C
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B ____ygln

- —

Khéi non c6 d6 dai duong sinh bang duong kinh day bang a.

— ASAB d&u canh a = SO:%.
2 3
v, =Ls0s, _1af3 @ _zaV3
3 372 T4 24

Cau 26: Cho khéi ndn co6 ban kinh r = \/g va chiéu cao 4 =3. Tinh thé tich ¥ cua khdi non.
A. V=975 B. V =375. C.V=r5. D.V=5x.
Loi giai

Thé tich V' cua khdinon la: V = %m*zh = %7[5.3 =5r.

Céu 27: Cho khdi nén c6 ban kinh ddy » =2, chiéu cao /= V3. Thé tich cita khéi nén 1a:

Taco V :lmfzh :lﬁ.
3 3

Céu 28: Cho hinh nén c6 ban kinh ddy bang 2, goc & dinh bang 60° . Thé tich khéi non 1a

S3 (o) S3 (o) 83 ().

B. V=
9 2 3

A V= C.V=873(cm’). D. V=

Loi giai
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Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta c¢6 ban kinh day » =2, duong cao s = r —h=23.
tan 30°

S3 (o).

Vay thé tich kh6i non V = %ﬂrzh = %ﬂ.4.2\/_ =

Cit hinh nén b&i mot mat phfmg di qua truc ta dugc thiét dién 1a mot tam giac vudng can c6 canh
huyén bang a~/6 . Tinh thé tich ¥ cua khdi nén do.

3 3 3 3
A. V:”“4*/g. B. V:”“;/g. C. V=7m6\/g. D. V:”“;/g.

Loi giai

h

2r

a6 .

. . 1
Khoi nén cod 2r:a\/€<:>r:7 va h=r suy rathé tich Vzgﬂ'l’zhz

ra*\6
YR
Cho khéi non tron xoay c6 duong cao s =15 cm va dudng sinh / =25¢m . Thé tich ¥ ctia khoi

noén la:
AV = 1500n(cm3). B. V' =500n (cmS). C. V=240n (cm3) . D.V= 2000n(cm3).

Loi giai
Taco: V= %nrzh = n.(12 —hz).h =20007 .

Vay: V =2000r (cm’).

Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO, 4 va B 1a hai diém thudc dudng tron day sao cho khoang
cach tir O dén (SAB) bing # va S40 =30°,54B =60". D¢ dai duong sinh ciia hinh nén
theo a bang
A. a2 B. a\3 C.2a\3 D. a5

Loi giai
Chon A
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Cau 32:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi K la trung diém cua AB tacdé OK L AB vitam giac OAB cantai O
Ma SO L AB nén AB L (SOK) = (SOK) L (SAB) ma = (SOK )N (SAB)=SK néntir O
dung OH L SK thi OH 1(SAB)=> OH =d(0,(S4B))

Xét tam giac SAO ta co: sin SAO =§—j:> SO =%

Xét tam gidc SAB ta co: sin SAB = i—lj = SK = %\6

1 1 1 1

= +
SK*-S0O* SO’

Xét tam giac SOK ta co: ! - = —+——
OH® OK*® OS
1 1 1 4 2 6 3

S =t > == 84=2d > S4=a\2
OH® SA4* 384 S4* sS4 sS4 s4° o

4 4 4

Cho mét hinh nén c6 ban kinh day bang a va goc ¢ dinh bang 60°. Tinh dién tich xung quanh
cua hinh noén do.
2\37d? B 43ra’

2
C.S,=—5— DS, =2

A. S, =4na’. B. S, =
3

Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Gid st hinh n6n c6 dinh 1a S, O 1a tam cta dudng tron ddy va AB 1a mdt dudong kinh cta
day.

r=0A=a, ASB=60°= ASO =30°.

04
sin 30°

b6 dai duong sinh 1a / =S54 = =2a.

Viy dién tich xung quanh ctia hinhnon la S, =77l =7.a.2a = 2ra’.

Ciu 33: Cho doan thang 4B c6 d6 dai bang 2a, v& tia Ax vé phia diém B sao cho diém B ludn cach
tia Ax mot doan bang a. Goi H 13 hinh chiéu ciia B 1éntia Ax, khi tam gidc AHB quay quanh
truc AB thi dudng gip khuc AHB vé& thanh mit tron xoay c6 dién tich xung quanh bang:

A 3\/§7za2 B (3+x/§)7ra2 c (1+x/§)7za2 b (2-1-\/5)72'612
S B —— S — T
Loi giai

A

Xét tam giac AHB vuong tai H.Taco AH =~ AB* —HB® = a3

AH.HB av3.a a\/§
AB 2a 2

Xét tam gidc AHBvuongtai H, HI | AB tai [ taco HI =
Khi tam giac AHB quay quanh truc AB thi duong gap khuc AHB vé& thanh mit tron xoay 1a
hop cua hai mat xung quanh cua hinh nén va.

Trong do:

1a hinh no6n c6 dugc do quay tam gidc AHI quanh truc A/ co6 dién tich xung quanh la

2
S, = nHLAH = 7. "23 a3 = 3”2"

1a hinh nén c6 dugc do quay tam giac BHI quanh truc Bl c6 dién tich xung quanh la

aﬁa_ﬁzmz
2

2

S, =n.HILBH = 1.

3ra’ N 3za’ _ (3+\/§)7za2 _

= §=5+8, =

2 2 2
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Cau 34:

Cau 35:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao % = 20, ban kinh day r =25. Mot thiét dién di qua dinh cua hinh non
c¢6 khoang cach tir tim ciia ddy dén mat phang chua thiét dién 1a 12. Tinh dién tich S cua thiét
dién do.
A. §=500 B. §=400 C. §=300 D. § =406

Loi giai
Gia sir hinh non dinh S, tim day O va c6 thiét dién qua dinh théa man yéu cau bai toan 1a
ASAB .

Tacé SO la duong cao ciia hinh nén. Goi I 1a trung diém cia 4B = OI 1 AB.
Goi H l1a hinh chiéu cta O 1én ST = OH L SI.

Ta chitng minh dugc OH L (S4AB) = OH =12.

1 1 1 1 1 1 1 1

= + = = - == .
OH?* O0S* oI’ oI’ OH* 0S* 12> 20> 225

Xét tam giac vudng SOI cé

= 0I*=225=0I =15.

Xét tam gidc vudng SOI ¢6 ST =~JOS> +0I* =+20% +15> =25.

Xét tam gidc vudng OI4 ¢ I4=~0A> —0I =+25"-15" =20 = AB =40.

Taco §=8 = lAB.SI 21.40.25 =500.
AABC 2 2

Cit hinh nén (N ) dinh S cho trudc boi mit phang qua truc ciia né, ta dugc mot tam giac vudng

can c6 canh huyén bang 2a\/§ . Biét BC' 1a mot day cung dudng tron cua day hinh nén sao cho
mit phang (SB C ) tao v&i mit phang dy cta hinh nén mot goc 60°. Tinh dién tich tam giac
SBC

402 402 20’2 20’2

A. B. C. D.
- 3 9 3 9

Loi giai
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Cau 36:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S

Thiét dién qua truc ciia hinh non 13 tam giac vudng can, suyra r = SO = a,\/i

Ta ¢ goc giita mit phang (SB C ) tao voi day bang goc SI0 = 60"

so 26

singl?) -3

Trong tam giac SIO wvuong tai O ¢c6 SI= a va

J6

Ol = SI.COSEIE = ?a

43

MéBCZQ 7”2—0]2 :TCI,

2
Dién tich tam giac SBC 1a S = %SI_BC = 4a3\/5
Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao béng 4 va ban kinh béng 3. Mat ph'fmg ( P) di qua dinh

cta hinh nén va cit hinh non theo thiét dién 1a mot tam giac c6 do dai canh day béng 2. Dién
tich cua thiét dién bang.

A. 6. B. J19. C. 26 D. 2./3.

Loi giai

Taco: h=0I=4,R=14=1B=3,4B=2.

Goi M la trung diém AB = MI | AB = AB L (SMI)=> AB L SM .
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Cau 37:

Cau 38:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Lai co: SB=~JOI* + IB* =~J4* +3* =5: SM =~/SB* - MB* =~/5* =12 = 2/6.

Vay: S, = %.SM.AB = %.2%.2 =26

Cit hinh nén bang mot mét phang qua truc ctia nd, ta dwoc mot thiét dién 13 mot tam giac vudng
can canh bén a~/2 . Tinh dién tich toan phﬁn cua hinh non.
A. da’r. B. 4\24°x . C. Clzﬂ'(\/i - 1) : D. 2\24’x.
Loi giai
Gia st hinh n6n da cho c6 d6 dai duong sinh /, ban kinh day 1a R .
Thiét dién cua hinh nén qua tryc 13 tam gidc OAB vudng cin tai O va OA4 = a2 .
Ap dung dinh 1y Pitago trong tam giac vuéng can OAB ta cé:
AB* =04’ +0B* =44’ = AB=2a.
Vay: l=a\/§, R=a.

Dién tich toan phan cua hinh nén la:

Sp=8,+8,,= 7Rl +7R* = 7a’ (\/5+ 1).

Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D"' canh a . Tinh dién tich toan phan cta vt tron xoay thu
dugc khi quay tam giac A4'C quanh truc AA4'.

A. ﬂ(\/§+2)a2. B. 2n(ﬁ+1)a2. C. 27[(\/g+1)a2. D. 72(\/6+2)a2.

Loi giai

Quay tam gidc A4'C mdt vong quanh truc AA4' tao thanh hinh nén c6 chiéu cao 44'=a, ban

kinh day = AC = a2 , duong sinh [ = A'C =+ A4+ AC* =a /3.

Dién tich toan phén cta hinh nén: S = zr(r+1)= ﬂa\/z(a 2+ a\/g) = ﬂ(\/g + Z)a2 :
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Cau 39:

Cau 40:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh day déu bang 1. Mit phang (P) qua dinh cta hinh non

va cit day theo dy cung cé d9 dai bing 1. Khoang cach tir tim cua déy téi mat phing (P) bang

A B 2. e p. Y2
7 2 3 7
Loi giai
Chon D

Taco I=h=1

Mit phang (P) qua dinh ctia hinh nén va cit day theo day cung AB c¢6 d6 daibang 1.1, K
18 hinh chiéu O 1én 4B ; SI.Tacé AB L(SIO)= OK L (SAB)

2
taco I0=+R*-04> = 12—(1) :ﬁ_

2 2

] ] ] 0I.SO J21
ok* or Tos % R

Jorr+os® 7

Cho hinh nén dinh S, ddy 1a duong tron (O;5).Mot mit phang di qua dinh cta hinh nén cét

dudng tron ddy tai hai diém A4 va B sao cho S4 = AB =8. Tinh khodng c4ch tir O dén (SAB)

A. 22, B. ﬁ C. g V13

p. 1=
=y 2

Loi giai

Chon B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi I 1a trung diém AB.

: {AB 50 B (SOI')=(S4B) L(SoOI).

Ta co
AB 1 OI
Trong (SOI), ké OH 1 ST thi OH L(SAB).

= d(0;(S4B))=0H .

2
Ta co: SO =~/SA*> — 04> = (85—5) 52 =439,

2
Ta cod: O =+ OA*> — AI* = /52—(%) =3,

Tam giac vuong SOI co: > = 12 + ! > :>OH:ﬂ.
OH® OI° SO 4
Vay d(0;(S4B))=OH = 3—“413.

Cau 41: Cho hinh nén dinh §, ddy 1a hinh tron tam O, ban kinh, R =3cm, goc ¢ dinh hinh nén la
@ =120°. Cét hinh non boi mit phang qua dinh S tao thanh tam giac déu SAB, trong 46 4, B
thuoc dudng tron day. Dién tich tam gidc SAB bang
A. 33 em?. B. 6+/3 cm’. C. 6cm’. D. 3 cm’.

Loi giai
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Cau 42:

Cau 43:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

N

Theo dé bai ta ¢6 goc & dinh hinh nén 13 @ =120° va khi cit hinh non boi miat phang qua dinh
S tao thanh tam giac déu S4B nén mat phang khong chira truc ctia hinh nén.

Do gbc ¢ dinh hinh nén 1a ¢ =120° nén OSC = 60°.

Xét tam giac vudng SOC tacod tan OSC = oc = SO = OE\ -3
SO tanOSC  tan 60°

Xét tam gidc vudng SOA ta co SA=+S0*+04*> =243 .

Do tam giac S4B déunén S,,,, :%(2\/5)2.sin 60° =33 (cmz).

Cho hinh nén c¢6 thiét dién qua tryc 1 tam giac vudng c6 canh huyén bang a~/2 - Tinh dién tich
xung quanh S, cta hinh non do.

2 2 2 2
Al qu _ 71?613\/5 . E- qu _ TCCIZ\/E . = ﬂd6\/5 . D. qu _ TCCI3\/§ .

Goi § la dinh hinh nén, thiét dién qua tryc la tam giac SAB.

o2

2

, AB
Taco ABza\/E:>SA=a,suyral:SA:a; rZTZ

a2 ma’\2
. a= .

2 2

Vay S, =mrl=

Cho hinh nén dinh S ¢6 day 1a hinh tron tam O, béan kinh R. Dyng hai duong sinh S4 va SB,

biét AB chan trén duong tron day mot cung co6 sd do bang 60°, khoang cach tir tim O dén mat

phang (SAB) béng g DPuong cao 4 cta hinh nén bang
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A. h=R3. B. h=R2. c.thTﬁ. Q.h:RT\E.
Loi giai

Chon D

~u
-

-y
~a,

LLTo-

~

~
~

)

~a3

Goi I 1a trung diém AB.
Ké OH vudng goéc véi SI.
R
d(0, (SAB))=0OH =—.
(0. (s48))= 0t ==

Ta c6 cung AB bang 60° nén AOB = 60°.

Tam giac AOI vuodng tai [, ta co cos 0A = % <> Ol =0A.cos30° = @

Tam giac SOI vudng tai O, ta cod

] ] ] ] ] ] ] 1 8 J6R
T e T A S o 2 A2 2 T = S0 =—
OH?> SO* OI* ~ SO* OH* 0OI ( RJ ( NG RJ 3R 4
2 2

Cau 44: Cho hinh nén tron xoay c6 chidu cao bang 2a, ban kinh day bang 3a . Mot thiét dién di qua dinh
ctia hinh nén c6 khoang cach tir tim ctia day dén mit phang chua thiét dién bang 37a. Di¢n tich

ctia thiét dién d6 bang

2 2 2
P */5. B. 124%3 . c. 122 p. 2% */5.
7 7 =7
Loi giai
Chon D

Xét hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao SO =2a, ban kinh ddy 04 =3a.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Thiét dién di qua dinh cua hinh nén 13 tam giac SAB can tai S.

+Goi I 1a trung diém cta doan thing AB . Trong tam giac SOI ,ké OH L. SI, H € SI .

AB 1Ol
+{ = AB 1(SOI\= AB L OH .
AB 1 SO
OH L SI
+{ :>0]—IL(SAB):d(O,(SAB)):OH:?’—a.
OH 1 AB 2

R U SN S N A
O OH* SO* 9a° 4a* 36a°

Xét tam giac SOI vudng tai O, ta cod

2
§||::

36a° _S_a

7

SI =~ SO* +0I* = |4a* +

, 36a’  33a
J7

Xét tam gidc AOI vudng tai I, Al =~ AO* —OI° =,|9a

63a
N

= AB=2AIl =

2
%.SI.AB _1 8a 6\3a_24a’\3

277 7

Céu 45: Cho hinh nén dinh S ¢ day 1a hinh tron tAm O . Mot mat phang di qua dinh cta hinh nén va cét

Vay dién tich cua thiét dién 1a: S

ASAB —

hinh nén theo thiét dién 1a mot tam giac vuong SAB c6 dién tich bang 4a”. Goc giira truc SO

va mit phang (SAB) bang 30°. Dién tich xung quanh cta hinh nén da cho bang

A. 4107a°. B. 2J107d> . C. J107za*. D. 8/107a>.
Loi giai
Chon B
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Cau 46:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi M 1a trung diém ctua AB, tam gidc OAB can dinh O nén OM L AB va SO L AB suyra
AB L (SOM).
Dung OK 1L SM .
Theo trén c6 OK L AB nén OK L (SA4B).
Véy géc tao boi giita truc SO va mit phing (SAB) 1a OSM =30°.
) ) . 1
Tam giac vudng can SAB co dién tich bang 4a” suy ra ESAZ =44> = SA=2a2

= AB=4a= SM =2a.

Xét tam gide vuong SOM c6 cos OSM = 5—}\04 — SO = ?.261 =3a.

Cubi ciing OB =+/SB> —SO* =a+/5 .

Vay dién tich xung quanh ctia hinh non bang S, =nrl= m.a5.2a\2 =24*\107 .

Thiét dién qua truc cia mot hinh nén 1a mét tam gidc vuong can c6 canh huyén béng a2 Mot

thiét dién qua dinh tao v6i day mot goc 60°. Dién tich cua thiét dién nay bang

a’y2 a’\2 a*\2

A. . B. . C. 2a*. D. .

A3 B 4
Loi giai

Chon A
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Gia str hinh non c6 dinh S, tAm duong tron day 1a O. Thiét dién qua truc 12 ASAB, thiét dién
qua dinh 1a ASCD; goi I 1a trung diém cta CD.

Theo gia thiét ta c6 ASAB vuong can tai S, canh huyén AB=aJ2 = r=04= 4

2
2

2
SA=SB=1=a = h=80=+SA*-04" = /a2_23 :‘122'
a2

SO > a6

Ta lai ¢6 SIO = 60° = sin 60° = 52 = ST = : ;
SI sin 60° \/3 3

2_6_612_51\/5 2a\/§

ID=~SD*>-SI’ = |a 5 T:>CD= .

Zaﬁ'ax/g _ azﬁ'

1
273 3 3

Dién tich thiét dién can tim 1a S, = %.CD.SI =

Céu 47: Tinh thé tich cta hinh nén c6 goc & dinh bang 60° va dién tich xung quanh bang 67za.

3 3
310’2 B. V =37d’ c.p 372
4 4

Loi gidi

A. V= D. V =ra’

Chon B

Khdi nén co goc & dinh bang 60° nén goc tao bai dudng sinh va ddy bang 60°.

Vay R:é; laico S, =7RlI=7R2R =67a’* nén Rza\/g;véy h=A+I*-R’ =R\/§:3a

Vay V = %ﬂ'th =3ra’.

Cau 48: Cho tam giac ABC vuong tai 4, canh AB=6 AC=8vy Mmla trung diém cua canh 4C . Khi
d6 thé tich cua khéi tron xoay do tam giac BM C quanh quanh 4B la
A. 86rx B. 1067 C. 96rx D. 987
Loi giai

B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Khi tam giac BMC quanh quanh truc AB thi thé tich khéi tron xoay tao thanh 1 hiéu cua thé
tich khdi nén c6 duong cao 4B, dudng sinh BC va khdi non c6 duong cao 4B, duong sinh

BM .Nén V = %AB.E.ACZ —%AB.ﬂ.AMz = %AB.ﬂ.ACz =967 . Pap an C

Cau 49: Cho hinh nén co6 ban kinh day bang 2 cm, goc & dinh bang 60°. Tinh thé tich cua khbi non dob.

837 N
9

RY/4 o’ 8 s
3

cm’. B. 8/37cm’. C. D. —cm

A.

Loi giai

A

Cit hinh non boi mot mat phéng di qua truc, ta dugc thiét dién 1a tam giac ABC can tai dinh
A cia hinh nén.

Do goc ¢ dinh cia hinh nén 1a BAC = 60°, suy ra HAC =30°. Ban kinh day R=HC =2cm.

. H 2
Xét AAHC vudngtai H,taco AH = ¢ =~ =23cm.
tan30° 1
V3

8\/§7[ 3
T cm .

: ‘. 1
Thé tich cua khoi nén: V = EﬂRZ.AH =

Cau 50: Cho tam gidc ABC vudng tai 4, AB=6cm, AC =8cm. Goi V; 14 thé tich khdi nén tao thanh
khi quay tam gidc 4BC quanh canh 4B va V, la thé tich kh6i non tao thanh khi quay tam giac

ABC quanh canh AC . Khi d6, ty sb n bang:

A. g.g. C. —. D. —.

AW
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Ta c6 cong thirc tinh thé tich khdi non ¢ chiéu cao 4 vabankinh r 1a V = %m*zh
+ Khi quay tam gidc 4BC quanh canh 4B thi:
h=AB=6cm va r=AC =8cm thi V, =§7z.82.6 =1287
+ Khi quay tam gidc 4BC quanh canh AC thi:

1
h=AC =8cm va r = AB=6cm thi V, =§72'.62.8:967Z
Vay: ﬂzi dap an B.
v, 3

Cau 51: Cho hinhnén N, dinh S ddy la duong tron C(O;R), dudng cao SO =40cm. Ngudi ta cit nén

bang mit phing vudng goc véi truc dé duoc nén nhod N, c6 dinh S va day la duong tron

N L V
C'(O';R’). Biét rang ty so thé tich AZREN l Tinh d6 dai duong cao non N, .
v, 8 ’

M
A. 20cm. B. S5cm. C.10cm. D. 49cm.
Loi giai

S

Tacé: V,, = %ﬂRz.SO, vy, = %nR'z.SO’ .

Mit khac, ASO'4 va ASOB ddng dang nén % = %

Vv,  R*SO' (SO'T 1

Suy ra: = = -
Vy, R°.SO SO 8

Suy ra 50 =l = SO'= 1.40 =20cm. Do do Chon A
SO 2 2

Céu 52: Cho mot dong ho cat nhu bén dudi, trong d6 dudng sinh bat ky cua hinh nén tao v6i day mot goc
60°. Biét rang chiéu cao ctia dong ho 1a 30 cm va tong thé tich ctia dong hd 1a 10007z cm® . Hoi
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Cau 53:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

néu cho day luong cat vao phan bén trén thi khi chay hét xudng dudi, ty sb thé tich luong cat
chiém chd va thé tich phan phia duéi 1a bao nhiéu?

AL B. L c. L D.
64 =8 27 33
Loi giai
Chon B

Goi r,h,,1,,h, 1an luot 12 ban kinh, duong cao cia hinh noén trén va hinh non dudi.
Do dudng sinh bat ky ctia hinh nén tao véi day mot goc 60°.

Suy ra: OAI' = OBI = 60°, khi d6 ta c6 méi lién hé: h =~/3r, h, =+/3r,.
Th A L. _ _1 2 2 _1 3 3\
eodetaco: V=V +V, —gﬂ(hl”l + hyr, )—572'(}11 +h2)—10007z.

Ma: (B} + 1) =(h +hy) =3(h +h).hhy, = bk, =200.

, , h =10
Két hop gia thiét: A, +h, =30 ta dugc { ' .
h, =20
2
Tird6 1 16 chn i g o U0V A 111
Vo (2043)h, 42 8

Cho hinh chit nhat ABCDc6 AB =2, AD =2+/3 vi ndm trong mit phing (P). Quay (P)mot
vong quanh duong thang BD . Khdi tron xoay duoc tao thanh c6 thé tich bang

A 287 B. 287 C. 56rx D. 56rx
9 3 - 9 3
Loi gidi
Chon C
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Khbi nén dinh D, tam day [ c6 thé tich ¥,
Tacé BD=4 ma IC'.BD=BC'.C'D=IC' =+/3

DC"
% :lnénVl=%7z.IC'2.ID:ﬂ

ID =

Khdi nén cut c6 tam day J,1 c6 thé tich ¥,

Taco DI=3,DJ =2, E:E 2:>JE:¥

IC' DI 3

v, = ; (rc? .pI-JE*.DJ)= DBz

Vay thé tich can tim 1a V =2(V; +7,) =%n .Pépan  C.

Cau 54: Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=2, AD =2+/3 va ndm trong mit phing (P). Quay (P) mot

vong quanh duong thang BD . Khéi tron xoay duoc tao thanh c6 thé tich bang
AL 287r B. 287r C S6r ' D. 567r
9 3 9 3

Loi giai

Goi diém nhu hinh vé
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A F
I
B I T i D
7
5 C

V.V, 1an luot 1a thé tich khoi non, non cut nhan duogce khi quay tam gidc ABH va tlr giac
AHLT quay BD.

Ta c6: AH:@,IL:i,BﬂzﬂLzl.

3

Taco: V=2(V,+V,) = 2[§BH.7z.AH2 +%HL.7:.(IL2 +IL.AH + AH’ )}

=2 l.l.ﬂ.3+l.l.7r. i+2+3 :56—”.
3 3 3 9

Cau 55: Cho hinh thang ABCD ¢6 A=B=90°, AB=BC=a, AD=2a. Tinh thé tich khéi tron xoay
sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD.

B a C
||

a
u «D

A 2a

A REL . B. Tard . c. 7@ p. 17
6 12 6 12
Loi gidi
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Cau 56:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2a

Goi E 1a giao diém ctia 4B va CD. Goi F 1a hinh chiéu vudng goc ciia B trén CE .

Tacod: A BCF = A BEF néntam giac A BCF va A BEF quay quanh truc CD tao thanh hai khéi
no6n bang nhau ¢ thé tich V] .

A ADC = A AEC nén tam gidc A ADC va A AEC quay quanh truc CD tao thanh hai kh6i nén
bing nhau co thé tich V.

Nén thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD bang;

3 3 3
w2y =2 a(epact - cr ) =2a|(a3) <[4 N
’ 3 V2 6

Cho hinh tr dién ABCD ¢6 AD L(ABC), ABC la tam gidc vudng tai B. Biét BC =2(cm)

,AB = 23 (cm), AD = 6(cm) . Quay cac tam giac ABC va ABD xung quanh duong thing AB
ta duoc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung ctia 2 khéi tron xoay d6 bang

53 3\/— 64\/_

A. \/gzz(cm3) B. —7r( %) C. —77( ). D. ——7(cm’).

Loi giai

Chon C
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Cau 57:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Déthdy AD L (ABC)= AD =R,

Goi {M}=BDN AC vaN la hinh chiéu ctia M trén AB. D& dang chirng minh duoc ti 18:

MN AN , MN _ BN () 4D AN AN 3 BN 1

e UEN! S0 > 2= =3t o

BC AB “UD 4B (2) BC BN AB 4 AB 4
33 V3 3

:AN:— BN =—; MN =—
2 2 2

Phan thé tich chung cta 2 khdi tron xoay 1a phan thé tich khi quay tam gidc a4MB xung quanh

truc AB. Goi V] 1a thé tich khdi tron xoay khi quay tam giac aBMN xung quanh AB

Va ¥, 1a thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc a AMN xung quanh AB

fﬂ fﬂ 3\/72

Dé tinh duogc: V, = (dvtt) v (dvtt)y =V, +V, = —(dvtt) Chon C

Cho hinh nén ¢6 goc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 674’ . Tinh thé tich V cia
khéi non di cho.
3ra’\2

4

AV = D.V=ra.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Thé tich V = énth = %ﬁ.OAZ.SO.

Tacd ASB = 60° = ASO = 30° :>tan30°=%=L:>SO=0AJ§.

N

Lai co S,, = 7RIl = 1.04.SA = 1.04\ 04’ + SO’ = 67a’

= OANOA* +304> =64’ =204’ =6a> = 04=a3=S0=3a=V = %7:3612.361 =37a’.
Cau 58: Cho hinh nén tron xoay c¢6 dinh 13 S, O 1a tim cta dudng tron day, duong sinh bang a~/2 va

goc giira dudng sinh va mat phang day bang 60°. Dién tich xung quanh S,, cua hinh n6n va thé

tich V' cua khdi non tuong ung la

_ra’\6 ra® | xad\f3

A. S =na’,V . B. S = ,V
! 12 o2 12
3 3
C.Swzﬁazﬁ,V:m\/g. D Sx=7ra2,V=”a\/g.
: 4 1 4
Loi giai

Dua vao hinh v€ ta c6: goc gitra duong sinh va mat day la SAO = 60°.

Tam giac SAO vuong tai O:
a2

R=04=SA4.cosSAO = a 2.c0560°=—=.

= SO = SA.sin SAO = a~/2.sin 60° =

a6
S

7m3x/g

12

1
Vay S, =7Rl= ra’ vav =§7rR2h =

Céu 59: Cho hinh nén c6 chiéu cao 6a . Mot mit phing (P) di qua dinh cua hinh non va c6 khoang cach
dén tam 1a 3a, thiét dién thu duoc 1a mot tam giac vudng can. Thé tich caa khéi non duge gidi
han bai hinh ndn da cho bang
A. 1507a’ . B. 967a’. C. 1087a’. D. 1207a’.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Loi giai

Chon D

Mit phing (P) cat hinh non theo thiét dién 1a tam giac SDE . Theo gia thiét, tam giac SDE
vudng can tai dinh §. Goi G 1a trung diém DE ,ké OH 1 SG = OH =3a.

1 1 1 1 1
= + = = -
OH®> SO* O0G? 0G* OH®* SO’

Ta c6 = 0G =2a\/3.

Do SO.0G = OH.SG = SG = S%CO;G - 6"?‘“5 — 443 = DE=8a\3.
a

OD =JOG* + DG =124* + 484> = 2\/15a.
Viy v %-z-(%/ﬁa)2 6a=1207d’

Céu 60: Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 10. Mit phang (a) vuong goc voi truc

va cach dinh cta hinh nén mot khoang bang 4, chia hinh nén thanh hai phan. Goi v la thé tich

5 A ’ > 5 3 r ~ \ A o7 5 A \ . ’ 2 A V
cua phan chira dinh ctia hinh nén da cho, ¥, 1a thé tich cta phan con lai. Tinh ti s6 —-?

£
A B. 2L c. -5 D. >
25 25 - 117 21
Loi gidi
Chon C
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Cau 61:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S
4
0 B
L A
Tac():]B//OA:£=£=i=z
04 SO 10 5
17r13251 > 3
_—
o e 8 ()2
roaso0 (04 \S 5 5
3
Suyra:ﬁz —izﬂ
V 125 125
vayEZE:EZ 8 117 _ 8
v, Vv 1257125 117

Cho mét hinh nén c6 ban kinh day bang 24 . Mit phing (P) di qua dinh (S ) ctia hinh nén, cit

duong tron day tai 4 va B sao cho AB = 2a43 , khoang cach tir tim dudng tron day dén mat
phang (P) bang #. Thé tich khéi nén di cho bang

8na’ B 4ma’ C 2na’ na
i B ——. s T
Loi giai.

A.

Chon B

-
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Cau 62:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

SO 1 AB
OC 1L AB

N

hinh chiéu cia O 1én SC thi OH 1 (SAB) nén OH = a=-

Goi C 1a trung diém cia 4B, O 1a tim cla ddy. Khi d6 { = (80C) L AB.Goi H 1a

1 1 1 1

OB =24, BC = a3 = OC = a. Xét tam gidc vudng SOC : —— = ———=—=50=a.
s s SO* OH®* oC* &
R IO I 1 f an 1 2 Ara’
Vay thé tich khoi non gioi han boi hinh nén da cho 1a En.(2a) a= 3

Cho hinh chép tam giac déu S.4BC. Hinh non c6 dinh S va c6 duong tron day la dudng tron
noi tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén ndi tiép hinh chép S.4BC, hinh nén c6 dinh S va co
duong tron day 1a duong tron ngoai tiép tam gidc ABC goi 1a hinh nén ngoai tiép hinh chop
S.ABC . Ti sb thé tich cua hinh nén ndi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chép di cho la

1 1 2 1

A, —. B. —. C. —. D. —-.
2 4 3 3

Goi M 1a trung diém cua BC.

Goi O la trong tdm cua tam gidc ABC'.

Taco: SO L(ABC) tai O.

Suy ra, O la tim duong tron ndi tiép va ciing 1a tim ctia duong tron ngoai tiép tam giac ABC .
Goi a la do dai canh cua tam giac ABC'.

Goi V, V, 14n luot 1a thé tich cua hinh nén nodi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Do OM :%OA nén ta co:
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Céu 63: Cho hinh chép tam giac déu S.4BC c6 canh day bang a, goc giira mit bén va day bang 60° .
Dién tich xung quanh ctia hinh non dinh §, c6 day 1a hinh tron ngoai tiép tam gidc 4BC bang

za*10 wa*\f3 za’\7 za’\1

A. . B. . C. . D. .
8 3 4 - 6

Goi 7 1atam duong tron (4BC) = IA=r=——.

Goi M la trung diém ctia AB = AB 1 (SMC)

2ax/§ _ a\/g

6 3

— Goc giita mat bén va mit day 1a goc SMC =60° = SM =2IM =

b

2

2
SA=SM? + MA* = %+% _4 621 .

a3 a\/i _ﬂazxﬁ

Di¢n tich xung quanh hinh nén S, =7rl = 7. 3 . S

Céu 64: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a. Mot khdi non ¢ dinh 1 tAm cua hinh vudng
ABCD va day 1 hinh tron néi tiép hinh vuéng 4'B'C'D’. Dién tich toan phan ctia khéi non dé

la

A.S, = ngz (V3+2). B.s, :”Taz(\/3+1). C.s, :”T"Z(th). D. s, :”Taz(\/?H).
Loi giai

Chon B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ah
B ’ \

B’ ST )
Ban kinh cia duong tron day 1a » = %

2
wa

Dién tich day non 1a: S, = 77> =
Do dai dudng sinh 1 / =va? +72 = %

Dién tich xung quanh cua khéi nén 1a: S, =nrl=

ra*\5
T

2
Vay, dién tich toan phan ctia khéi non do 1a: S,=58+8,= ﬂTa(\/g + 1) .

Céu 65: Cho hinh chop tam giac déu S.4BC c6 canh day bang a, goc gitta mat bén va mit day bang 60°
. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, day 14 hinh tron ngoai tiép tam giac ABC.

7Z'a2\/§ ﬂazﬁ 7Z'a2\/7 ra*~10

B. C. D.

3 - 6 4 8
Loi giai

A.

S

:

Goi O 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC, M 1a trung diémt canh BC, ta co

OM:%, OAz% va SMO = 60°

Trong tam giac vudng SMO : SO = OM .tan 60° = v




Cau 66:

Cau 67:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

a3 a7 - ra*71
3 243 6
Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a, goc gitta mat bén va mat day bang 60°

. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S, day 13 hinh tron ngoai tiép tam giac ABC.

na’\3 na’\7 na’\7 a’\/10

B. C. D.
3 = 6 = 4 8
Loi giai

Vay S, =71.04.54=r.

A.

Chon B

- -
-
-
-
-

| s Bl e et &

-
-
-
-

-
~—
-
= -

Goi E 14 trung diém BC . Theo gia thiét SEA = 60°.

w7
23

2
S, =7tRl=TC.a 3‘61\/7=7'Ea\/7
a 3 23 6

Cho hinh chép tir gide déu S.ABCD c6 d¢ dai canh day 1a a va (N) 14 hinh nén c6 dinh 1a S

Suyra: S4= l.

v6i day 1a dudng tron ngoai tiép tir giac ABCD . Ti sb thé tich cua khdi chop S.ABCD va khéi
nén (N) 1a

p. 22

B. ﬂ
2 T

AT c 2
4 T
Loi giai

Goi / 1a chiéu cao ctia khoi chop va dong thoi la dudng cao cua khoi non.
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Cau 68:

Cau 69:

= 38 7 4 24

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Thé tich cita khéi chop 1a 7 — %azh.

a2

2

Ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép day ABCD 1a r = % =

. . 1 &
Thé tich cita khéi nén 1a 7, = En.%.h .

Ti s6 thé tich cua khdi chop S.ABCD va khéi non (N)la L=

T

S

Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh 2a, canh bén tao v&i day goc 45°. Thé
tich khdi non ngoai tiép hinh chop trén la:

A. §TECI3\/§ B. %ncf\/g C. 2na’\2 D. %ncfﬁ
Loi gidi
Chon D

Ta co S.ABCD 1a hinh chop déu, goi O = AC N BD

= Goc gilra canh bén voi mat day 1a SBO = 45°

ABCD 1a hinh vuéng canh 2a = BD =2+/2a

Khéi nén ngoai tiép hinh chép S.4BCD c6 ban kinh dudng tron déy R = % N

ASOB vudng can tai O
— Chiéu cao khdinén 4 = SO = 0B =2a

— Thé tich khéi non 1a: Vz%nthzén(a\/E)z a2 =§na3\/§.

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a . Tam giac SAB c6 dién tich bang 24’
. Thé tich cta khdi non ¢6 dinh S va dudng tron day noi tiép tir giac 4BCD.

A 7[(13\/7 7[(13\/7 7[613\/7 7m3\/ﬁ

. B. . C. . D

Loi giai
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Goi O=ACNBD va M la trung diém AB . Hinh nén c6 dinh S va dudng tron day noi tiép

it gidc ABCD ¢6 ban kinh day 1a R = OM =§ va ¢6 chidu cao 1a 7= SO.

2
wa

Thé tich khéi nén V = %Bh trong 46 B=7R* =

. . 1
Dién tich tam gidc SAB 13 24’ nén ESM.AB =2a" < SM =4a.

2
Trong tam gic vudng SOM taco SO=~SM*-OM* =,[16a° —% = 3a7 hay h= 3a7 .

2 2

ra’ ﬁ

Vay thé tich ctiia khdinoén V = e

Céu 70: Cho hinh lap phuong 4BCD.A'B'C'D' ¢b canh . Mot khéi noén c6 dinh 1a tm cua hinh vudng
ABCD va day 1 hinh tron ni tiép hinh vudéng A'B'C'D’ . Két qua tinh dién tich toan phan S,

ctia khdi nén d6 co dang bang %(\/E + c) v6i b va ¢ 1a hai s6 nguyén duong va b>1. Tinh

bc.
A. bc=5. B. bc=8. C. bc=15. D. bc=T7.
Loi giai
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a5

Ta c6 béan kinh hinh nén r = % , dudong cao 4 =a, dudng sinh / =——.

2 2 2
a */§+ﬂa_:%(ﬁ+l):b=5,c=1-

Dién tich toan phan S, = zrl+7zr* =z

4 4
Vay bc=5.
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh AB =a, goc tao béi (SAB) va (ABC) bang 60°.
Dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va c6 dudng tron day ngoai tiép tam giac ABC bang

S
A C
B
2 2 2 2
a Y178 g, Y17@ ¢, Y3ra p, Y318’
3 - 6 2 6
Loi giai
S
A C
M

B

Goi M 1a trung diém AB va goi O 1a tAm cua tam giac ABC ta co:
AB 1L CM
= AB 1 (SCM) = AB L SM va AB L CM
AB 1 SO
Do d6 goc gitta (SAB) va (4BC) 1a SMO =60°.
Mit khac tam gidc 4BC déu canh a nén CM = #. Suyra OM = %CM = %.
SO = OM.tan60° =¥ 5 -2
6 2

Hinh nén di cho ¢6 chidu cao = SO = % ban kinh ddy R = 04 = % , d6 dai duong sinh
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Z:\/h2+R2:a\éﬁ.
”a 3 a\/ﬂ_\ﬁﬂ'az

3 6 6

Dién tich xung quanh hinh non la: S =7.R[=

Cho hinh hop chit nhat 4BCD.A'B'C'D' cb day la hinh vudng canh a va canh bén bing 2a.
Tinh dién tich xung quanh S cta hinh nén c6 dinh la tdm O cua hinh vuéng 4'B'C'D’ va day
13 hinh tron ndi tiép hinh vuéng ABCD.

ra’\17

A. S, =ra’17. B. S, =~ C s, ==, D. S, =27a’\17.
Loi giai
B' CV
| 0
A' 'I : D'
VA
I/ I
|/
;]
}1_3 !
==t =—7~ )FC
M& — — _ ™
7N 3 ,
4 — ~ D

Ban kinh day cua hinh nén: R = %.

2
Dudng sinh cia hinh nén: /= OM < [ =~MI* +0I* <= (%) +4a’ @l:aT.

Dién tich xungquanh cua hinhnénla S=z.RI < §= ﬁ.E.a— <S8

Cau 73:

J17

a 17

Ny

2 4
MUC PO VAN DUNG - VAN DUNG CAO

Cho hai khéi nén c6 chung truc SS’ =37 . Khéi nén thir nhit co dinh S, day 1a hinh tron tim S’
ban kinh 27. Khdi non thi hai c6 dinh §’, dy 13 hinh tron tim S ban kinh r. Thé tich phan
chung ctia hai kh6i nén da cho bang

A 4rr’ B 7[_7'3 C 47r’ D 4rr’
YE e C 5 F T3
Loi giai
Chon C
B s A
M, v N
C A D
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Goi (P) 1a mit phang di qua truc cta hai khdi non va 1an lugt cét hai dudng tron (S,r) va
(S', 2r) theo dudng kinh AB,CD . Goi M =SCNS'B,N =SD N S'4. Phan chung caa 2 khdi
nén da cho gdm 2 khdi noén chung day 1a hinh tron dudng kinh MN va dinh lan luot 1a S, S”.

. MN SN SN SA4 r
Taco — —=

CD SD SN+ND SA+SD 3r

:MNZLCD:ﬂ.
3 3

1
3
Goi 7 1a giao diém cta MN va SS'. Taco SI zéSS' =r,S8T= %SS' =2r.
Do d6 thé tich phan chung 1a

2 2 2 2 3
VzéﬂSl.[MN) +%7rS'].(MNJ Zlﬂ'.l’.4L+l7Z'.2r.4L:47;r .

Tinh thé tich cta vat thé tron xoay khi quay mé hinh quanh truc DB.

97ra3\/§ 37m3«/§ 27[613\/§ 7m3\/§

: : C. . .
8 8 3 12
Loi giai

A.

I

Chon B

Thé tich ctia vat thé tron xoay gdm hai phan bao gom thé tich V, ctia hinh nén tao béi tam giac
vudng ABC khi quay quanh canh 4B va thé tich V, ctia hinh nén tao boi tam gidec vudong ADE
khi quay quanh canh AD.

*Xét tam giac vuong ABC vudng tai B ta co:

r=BC=AC.sin30° =a; h = AB = AC.sin60° = a/3

1 1 .
Vaytacod V, =§7r.r12.h1 =§7r.a2,a\/_ _Z ;a

*Xét tam gidc vuong ADE vuong tai D ta co:

a3

r, = DE = AE.sin30° =< ; h, = AD = AE.sin 60° = ——
2 2

% (ajz'a\/g _ z\3d’

1
Vaytaco V, =—xrlh, =—rm.| —
i S I 2 2 24
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

7T\/§Cl3 N 72'\/5613 B 37rx/§a3
3 g

24

Vay thé tich cta vat thé tron xoay 1a V =V, +V, =

Cho tam giac ABC vuong tai A, BC=a AC=b AB=c b<c Khj quay tam giac vuong
ABC mot vong quanh canh BC , quay canh AC , quanh canh 4B, ta thu dugc cac hinh c6 di¢n
tich toan phan theo thir tw bang S..S,,S.. Khang dinh nao sau day dung?
A. S5 >8 >8,. B.§, >8>S . C.§5.>8,>S,. D. S >S8 >8,.

Loi giai

Chon A

A
Goi H 1a hinh chiéu cia 4 1én canh BC,AH =h.

Khi quay tam gidc vuong ABC mot vong quanh canh BC ta thu dugc hinh hop boi hai hinh non
tron xoay c6 chung day ban kinh bang 4, duong sinh lan lugt 1a b,c. Do d6 S, = zbh+ zch.

Khi quay tam gidc vuong ABC mdt vong quanh canh AC ta thu dugc hinh nén tron xoay co

ban kinh dy bang ¢, dudng sinh bang a, S, =mac+ rc’ = m:(a + c) .

Khi quay tam gidc vuong ABC mdt vong quanh canh 4B ta thu dugc hinh non tron xoay cod

ban kinh day bang b, dudng sinh bang a, S, = zab+ b’ = ﬂb(a +b).

ab<ac
Do b<c¢ nén =8.<85,.
b* <c? ‘
b b
Tacé h="2=8 =ab>S+rc’.2.
a a a

2

s . . C c c b
Tam gidc ABC vudngnén —<1=> zb> =< zb*; —2<1:>7T02—<7mb.
a a a a

= S, <zb’+rmab=rb(a+b)=S,.Dodd S, <S.,.
Vay S, >S,.>S,.
Cho tam gidc ABC cantai A4, géc BAC =120° va AB =4cm. Tinh thé tich khi tron xoay lon

nhat c6 thé khi ta quay tam gidc ABC quanh duong thang chira mot canh cua tam giac ABC .
1
A. 16\/§7T (cm3). B. 167 (cm3). C. lox (cm3). D. 16 (cm3).
3

V3

Loi giai

Page 42



Cau 77:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Chon B
qK
2cn@
R \2+3cm
dem ~ i
.::'" i 4 Ai »
B 23em H ¢

Truwong hop 1: Khéi tron xoay khi quay AABC quanh duong thang chita 4B c6 thé tich bang
hiéu thé tich ctia hai khéi nén (N, ) va (N,).

AK = AC.cos CAK =4.cos 60° =2cm
Dung CK | BA tai K = {BK =BA+ AK =4+2=6cm

CK = AC.sin CAK = 4.sin 60° = 2+/3cm
+(N,) ¢6 b = BK =6cm, 1, = CK =2+/3cm.

+(N,) 6 hy = AK =2em, 1, = CK =2+3cm .
Do d6 V%n.CKZ.(BK—AK):%;z.(z\E)Z.(6—2)=167r (cm’).

Truong hop 2: Khdi tron xoay khi quay A4BC quanh dudng thing chita BC c6 thé tich bang
tong thé tich cua hai khdi nén (N3) va (N4) .

AH = AB.cos BAH =4.c0s60° =2cm

K¢ duong cao 4H (H € BC) = ‘ . .
BH =CH = AB.sin BAH =4.sin 60° = 2\/§cm

(Ny) va (N,) ¢ hy=h,=BH =CH =2\3cm, r,=r, = HA=2cm.

Do dé V = 2%77.AH2.BH - 2%7;22.2\/_ _loz (cm3).

NE)

max

Vay V. =l6r (cm3).

Huyén c6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh v&, Huyén mudn bién hinh tron d6 thanh mot cai phéu
hinh nén. Khi ¢6 Huyén phai cit bo hinh quat tron AOB rdi dan hai ban kinh O4 va OB lai véi
nhau. Goi x 13 goc & tim hinh quat tron ding lam phéu. Tim x dé thé tich phéu 14 16n nhét?
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Cau 79:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2.6

A, —. B.
3

w |y

c.Z p. Z.
2 4
Loi giai
Chon A
Goc x chin cung 4B c6dodai /=Rux.

\ .9 < A ’ ’ 5 X \ Rx \ * A 5 X \
Tur gia thiét suy ra ban kinh cua phéu la r:z— va chiéu cao cua phéu la
T

h= R —

Bt

2.2 3
Khi d6 thé tich ciia phéu la V = l7rr2h = lﬂ. R )62 R 4r* —x* = R 2 X
3 3 4z 2

Xéthamsd f(x)=x’V4r’ —x*, x€(0;27)

3 7t —xt)—x x(87z2—3x2>
") =2 \/ﬁ_ X _ (
/ (X) s Vart —x° Vart —x° Vart —x°

2.6

Cho f/(x>:O$X:T7Z'

47

Lap bang bién thién, ta c6:

T
f(z) + 0 -

=) 0 / \0

2.6

Vay thé tich phéu 16n nhat khi x = = 7

Mot khéi non c6 thé tich bang 94° 7~/2 . Tinh ban kinh R day khoi non khi dién tich xung quanh
nho nhat.

A. R=3a. B. R=——. C. R=3/9a. D. R=

LW
N K

Loi giai
Chon A
Goi h,I lan luot 1a chiu cao va d6 dai duong sinh ctia khdi non.

3
V= %zsz.h a2 = =21 [ I =R+ 1? = 0 729"

R4
6
S, :ﬂ.R.l:ﬂ\/R4+7292a +—7292“ \/\/R“ 7292“ .7292"
M R R R R

7294°
2

=S, =97a’.Nén minS, =9za’ khi R* = < R=3a.

Cho hai mit phang (P) , ( Q) song song véi nhau va cing cat khdi ciu tim O, bankinh R thanh

hai hinh tron cung béan kinh. Xét hinh nén ¢6 dinh trung vdi tdm ctia mot trong hai hinh tron nay
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va c6 déy 1a hinh tron con lai. Tinh khoang cach & giita hai mit phang (P), (Q)dé dién tich

xung quanh ctia hinh nén 1a 16n nhat.

A. h=R. B. h=R2. g.hzﬁ. D. 2R\3.

Loi gidi
Chon C
Cat khdi cau tim O, ban kinh R bang mat phiang (@) di qua tim O va vudng gée véi hai mit

phang (P), (Q) ta dugc hinh nhu hinh v& bén dui.

h

od

c = D

Trong d6, AB=(a)(P), CD=(a)n(Q)v6i AB=CD, h=SH =AC=BD, R=0B.

Buong sinh /=SC=SD.
TR N £ 1 B
Bén kinh cua moi hinh tron giao tuyén la r = -

2
Taco: I' =SC* = AC* + AS* =h* +r* va r’ = SB* = OB’ - SO’ :RZ—%.

2
Suyra I’ :R2+%.

Ma dién tich xung quanh cta khéi nén duoc xét 1a: S, =nrl.
Taco S, dat gia tri l6n nhat < 7/ dat gia trj 16n nhat.
Ap dung bt dang thtrc Cauchy cho 2 sb 3 va l taco
! (rﬁ)lﬁ%(3r2+lz):§.4R2:ﬁ.

rl=——=2.
3

23

2
717l 16n nhét 1a 2R3 4 =¥.

khi va chi khi 3r* = 1> < h? =§R2 = h

Céu 80: Cho tam gidc OAB vudng can tai O, cd6 O4=4.Laydiém M thudc canh AB (M khong tring
v6i A, B)va goi H 1a hinh chiéu cia M trén OA. Tim gié tri 16n nhat cta thé tich khéi tron
xoay duoc tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh OA.
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A, 1287 B. 37 c. 2% p. %7
81 256 81 81
Loi giai
Chon C
A
H.\M
o B

bat h=0H, 0<h<4.
Khi quay tam gidc OMH quanh OA, ta dugc hinh non dinh O chiéu cao % ban kinh day
r=HM .

Tacc')HM//OBnénAH:HM:4_h:£:>r:4—h.
40 OB 4 4
3
v=Laen =L@ npn=La@ona—n)on <L |A2h AT 2R 2567
3 3 6 6 3 81
Vayy 1,256 2567

m37 7 8l
Luong nguyén liéu can ding dé 1am ra mot chiée nén 14 dwoc ude lwong qua phép tinh dién tich
xung quanh cua mat non. Ctr 1kg 14 dung d€ 1am nén c6 the lam ra s6 non c6 tong dién tich xung
quanh 13 6,13m*. Hoi néu mudn 1am ra 1000 chiéc non 14 gidng nhau c6 dudng trinh vanh nén
50cm , chidu cao 30c¢m thi can khéi luong 14 gan nhat voi con sb nao dudi day?
A. 50kg . B. 76 kg . C. 48kg . D. 38kg.

Loi giai

Chon A

Theo gia thiét mdi chiéc non 1a 14 mot hinh nén c6 ban kinh day R = 5—20 =25 (cm) =0,25 (m) va

duong cao h = 30(cm) = 0,3(m) )

03
0.25

Jai

Goi [ 1a chiéu cao cua hinh non=>/ =+ R> + h* = 20 (m).
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J61 1z

Dién tich xung quanh ctia 1 chiéc non 14 1a S,=7Rl= 7Z-0,25-—20 = 8061 (mz)

Tdng dién tich xung quanh ctia 1000 chiéc nén 1a S =1000.

ﬁ\/a 257r\/a 2
- ()
80

2
’ A ;A \ \ S
Do d6 khoi lugng 14 can dung 1a TR 50,03(kg).

Hai chiéc ly dung chit 16ng gidng hét nhau, mdi chiéc co phan chira chat 16ng 1a mot khdi nén
c6 chiéu cao 2dm . Ban dau chiéc ly thir nhat chtra day chét 1ong, chiéc ly thir hai dé rong. Nguoi
ta chuyén chét 16ng tir ly thir nhat sang ly thtr hai sao cho d6 cao ciia cot cht long trong ly thir
nhat con 1dm . Tinh chiéu cao A ciia cot chét 16ng trong ly thir hai sau khi chuyén.

R ,'/ \‘ \ / [

Y N o

" . - i

A. h=1,41dm. B. h~1,89dm. C. h~1,91dm. D. h=1,73dm .
Loi giai

Chon C

Goi ban kinh day, thé tich ctia khdi nén lan luot 1a r; V.

Goi ban kinh d4y, thé tich ctia khéi non lan lugt 1a 7 ; ;.

Goi ban kinh day, chiéu cao, thé tich ctua khdi nén lan luot 1a nihy V.

Ta c6: Thé tich chét 1ong ban dau la: V = %72'7‘2.

Thé tich chét 16ng con lai sau khi rét sang ly thér hai la: V= %mflz.

Thé tich chét 1ong ly tht hai la: ¥, = émjh =V -V < émjh N rh= %rz.

ma2ol S g a1 91dm
ro 2 2

Két luan: h~1,91dm.

Cho mot miéng ton hinh tron ¢6 ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién tich
toan phan cua hinh non bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén cé ban kinh day 1a:
A. 1052 (cm). B. 5042 (cm). C. 20(cm). D. 25(cm).
Loi gidi
Ta c6 dién tich miéng tén 13 S = 7.2500 (cm2 )

Dién tich toan phan cta hinh nén la: S, =nR*+m.RI.
\ . A
Thoa min yéu cau bai toan ta c6: 7R +7.RI1=25007r < R*+RI=2500=4 <= E_R .

Thé tich khdi nén 1a:
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2
V=%7rR2.h <:>V=%7rRz.x/lz—R2 <:>V=§7ZR2. (%—RJ ~R?

2 3 2
@V:lnRZ.JA—sz oV =iidF R 4R sVv=Ln A——zA(RZ—ﬁj
3 R 3 37V 38 4

= Vs%;z.g\/% Dau bang xay ra khi R :\/%:25 ,vay ¥ dat GTLN khi R =25.

—CAU

Cho hinh nén (N) c6 dudng cao SO =h va ban kinh ddy bang R, goi M la diém trén doan SO

,dit OM =x, 0<x<h.(C) la thiét dién ctia mit phing (P) vudng goc voi truc SO tai M,

v6i hinh non (N). Tim x dé thé tich khoi nén dinh O déy 1a (C) 16n nhat.

NS B 12 c. ™ p."
2 2 2 -3

Taco BM 1a ban kinh duong tron (C).

SM gy AOSM
SO SO h
Thé tich ciia khdi nén dinh O day 1a (C) 1a:

. BM
Do tam gidc ASBM @ ASAO nén 0 =

2
R _ 2
V=§7rBM2.OM =§n[%} x =lﬂR—(h—x)2x.

2
Xét ham sb f(x)zéﬁi—z(h—x)zx, (0<x<h) taco
2 2
Ta co f'(x):%ﬂ%(h—x)(h—?,x); f'(x)zocéﬂi—z(h—x)(h—k)@x:g.
Lap bang bién thién ta c6
0 h h
x -
3
f'(x) * 0 -
R}
£(x) 81
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Tir bang bién ta c6 thé tich khoi nén dinh O déy 1a (C) 16n nhat khi x = g :
Cho hinh tir dién 4BCD c¢6 AD L(ABC), ABC la tam gidc vudng tai B. Biét BC=a,

AB=a\3 , AD =3a . Quay cac tam giac ABC va ABD xung quanh duong thing AB ta dugc
2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung cia 2 khdi tron xoay d6 bang

3 3 3 3
A 3\/§7za ' B. 8\/§7za ' C. 5\/372’61 ' D. 4x/§7ra '
16 3 16 16
Loi gidi

Khi quay tam giac ABD quanh AB ta duoc khdi nén dinh B c6 dudng cao BA, day la duong
tron ban kinh AE =3 cm. Goi = ACNBE, IH 1 AB tai H.Phan chung ctua 2 khdi nén
khi quay tam giac ABC va tam gidc ABD quanh AB 1a 2 khdinon dinh 4 va dinh B c6 day
la duong tron ban kinh /H .

, . y( B 1
Ta c6 AIBC dong dang voi AIEA :>—C=—C=— = I4=3IC.
IA AE 3
Mat khic [H/BC = AL _AL 3 _ 1y 3pc 3¢
AB BC AC 4 4 4

Goi V;, V, lan lugt 14 thé tich cta kh6i non dinh 4 va B c6 day 14 hinh tron tam H

V= %ﬂ.IHZ.AH .
1 2
V,=ymdH  BH .
: 3d°3
=SV =V+V, :V:%.IH2.AB :V:%.%.a\g =V = “16‘/_.

Cho tam giac nhon ABC, biét rang khi quay tam giac ndy quanh cac canh AB, BC, CA talan

31367 94087

luot duoc céac hinh tron xoay c6 thé tich 1a 6727, .Tinh dién tich tam giac ABC

A. S$=1979. B. S =364. C. S=84. D. $=96.
Loi giai

Vi tam gidc ABC nhon nén cac chan duong cao nam trong tam giac.

Goi h,, h,, h, lan luot 1a duong cao tir dinh 4, B, C cuatam gidc ABC,vaa, b, c lan
Iuot 1a d6 dai cac canh BC, CA, AB.
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Khi d6

+ Thé tich khéi tron xoay khi quay tam gidc quanh 4B la %.;r.hcz.c =672r.

+ Thé tich khéi tron xoay khi quay tam gidc quanh BC la %.ﬂ.haz.a _ 31367
+ Thé tich khéi tron xoay khi quay tam gidc quanh CA4 1a %.ﬂ'.]’lbz.b = 941()387r :

1 45° 4S8*

—ch! =672 ——=672 c=

3% 3c 3.672

2 2

Do dé la.hj=3136 - iS_:3136 P 208

3 5 3a 5 3.3136

1, ., 9408 45* 9408 528°

—pp =222 |45 0408,

3 13 3b 13 3.9408

:>(a+b+c)(a+b—c)(b+c—a)(c+a—b):53,3%.—94108.—28;12

L1 L<:>.5'6:16.81.9408.28812<:>S=84.

=168 = 8" —.——.
3* 79408 28812

—CAU

Mot chiée ly dang hinh nén. Nguoi ta @6 mot lwong nude vao ly sao cho chiéu cao cia luong

nuéc trong ly bang % chiéu cao cua ly. Hoi néu bit kin miéng ly roi Gp nguoc ly lai thi ty 18

chiéu cao ctia muc nudc va chiéu cao cua ly nudc bay gio bang bao nhiéu?

h
R g, J63 c. 4 —J€§' 0.3
4 4 4 4
Loi giai
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h' khoang khong

) _/ A.-— nudc

r

L) ) * A \ , \ \ \ r , ’ A ) R o7 1
Gid su ly co6 chiéu cao / va day la duong tron c6 ban kinh 7, nén c6 thé tich V' = Eﬂhl"z.

A r r <A M 1 <A 5 A A r \ A r r
Khoi nude trong ly c6 chiéu cao bang " chi€u cao cua ly nén khoi nude tao thanh khoi nén cod

2
chiéu cao bang g va ban kinh day % thé tich nuéc bang lﬁﬁ(zj = é(l ﬂhl”zj = LV .

34 \4 3 64
A et . A S 1 63
Do d6 thé tich khoang khong bang V' ——V =—V
64 64
A - s . A X R r.h'
Nén khi Gp nguoc ly lai thi ta cd cac ti 1é: — = n =>x= —
r

» TS IS rh'Y 1 (R (B
Suy ra: thé tich khoang khong bang: Eh'.;rx :§.h'.7r. — :§7rhr. — | =—]V.

h h h

N3 N3 ! 3 3

:QVz " V= s =ﬁ:>h—=‘3fﬁ= 63:>h'=£h.
64 h h 64 h 64 4 4
3 3

Nén chiéu cao muc nude bang: h—h'=h— j3h:4 ;/ah
A o 1A i A , ooy 1A , e rae s 4-363
Vay ty 1€ chiéu cao cua muc nudc va chi€u cao cua ly nudc bay gio bang Y.

Cau 88: Cho tam gidc ABC c6 A=120°, AB = AC =a. Quay tam giac ABC quanh duong thing AB
ta dugc mot khéi tron xoay. Thé tich khdi tron xoay d6 bang:
3 3 3 3
. B. =L, c. 703 p, 703
3 - 4 2 4
Loi giai

A.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B

C

Theo dinh 1y cosin ta ¢6: BC = AB> + AC* —24B.AC.cos A = a /3 .
Quay tam gidc ABC quanh dudng thing AB ta dugc mot

khdi tron xoay c6 thé tich ¥ =V, —V, véi V;,V, 1a thé tich khdi tron xoay khi quay
tam gidc

vudéng BCH va tam giac ACH quay xung quanh v&i HB ( H 14 hinh chiéu vudng goc ctia C
1én AB)

a3

Ta tinh duwgc CH :T;AH :%. Khi do, ta co:

V=-nCH*BH——n.CH> AH =—n.CH* AB=—r.
3 3 3 3 4

2
1 1 1 1 [a\/g] a_ﬁa3
2 ]

Cau 89: Mot vat N, c6 dang hinh nén co chiéu cao bang 40cm . Nguoi ta cat vat N, bang mot mit cat

. o ’ , J A A 3 r 5 J Aor M 1
song song voi mit day ciia n6 dé dugc mot hinh non nhé N, c6 thé tich bang 3

thé tich N,.Tinh chiéu cao / cuia hinh nén N, ?

A. 10cm B. 20cm C. 40cm D. 5¢cm
Loi giai

Chon B
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Cau 90:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

40

Goi 1, = BE , h, = AB lan luot 14 ban kinh day va chiéu cao ctia hinh nén N,
Goi 1, =CD, h= AC lan lugt 1a ban kinh day va chiéu cao ctia hinh nén N,

Khi d6 thé tich cua hai khéi nén 1an luot 1a

1

W= En”lzhl
1
V, = Enr;h

Theo dé bai ta ¢

1,
v, gnrzh _{”_z
4 ;757”12}% h

Xét hai tam giac dong dang ACD, ABE c6:

AC _CD _

— =
AB  BE  r

2 (2)

hl

h 1 1

3
‘ ‘ h) 1 _h_1 _1,
Tu (1)va (2)suyra (h—J =3 —2<:>h—2h1—20

hl

Cho mdt tdm bia hinh dang tam giac vudng, biét b va ¢ 1a 46 dai canh tam giac vudng ctia tim
mot khéi tron xoay. Hoi thé tich ¥ ctia khéi tron xoay sinh ra boi tim bia bang bao nhiéu?

2 2
A y—_Pbc

Wb +¢? .

2 2 2 2 2 2
By—_"¢ oy p oy |
3Wb* + ¢ 3 +¢? 342(b* 4+ %)
Loi giai
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Cau 91:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

C

Goi tam gidc vuong la ABC,ké AH 1 BC,H lachan duong cao.

1 S S

AH® 4B AC? N

Thé tich khdi tron xoay can tinh bang tong thé tich 2 khdi non tao boi hai tam giac vuong
ACH va ABH khi quay quanh truc BC'.

Khi do

Khdi nén tao bai tam giac vuéng ACH khi quay quanh truc BC c6 thé tich V, = %ﬁCH AH?

Khdi non tao boi tam gidc vuéng ABH khi quay quanh truc BC c6 thé tich V,= %ﬂBH AH?
Thé tich khdi tron xoay can tinh la:

1 2 1 2
V=V+V,= EﬂCH.AH +§7Z'BH.AH

= %HBC.AHZ = %ﬂ\/bz +c*

bc )= b’c?
Jb* +¢? Wb+

Mot chiéc thung chtra ddy nude c6 hinh mot khdi 1ap phuong. it vao trong thing d6 mot khdi
n6n sao cho dinh khéi nén tring véi tim mot mit cua khdi lap phuong, day khéi non tiép xtc
v6i cac canh ctia mat dbi dién. Tinh ti sb thé tich cua luong nudc trao ra ngoai va lugng nudc
con lai ¢ trong thung.
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Cau 92:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

7 S SR
/o - ! Y
/- ! .
Yz | \
’ .
N
//\\\ 47
A —Z B. L. c. ~. p. 1
= 12-x 11 12 12
Léi giai
Chon A

Coi khéi 1ap phuong c¢6 canh 1. Thé tich khéi lap phuong 1a V =1.
Tir gia thiét ta suy ra khdi non co6 chidu cao 4 =1, ban kinh day r = % .

Thé tich lwong nudc trao ra ngoai la thé tich V| cua khdi non.

Taco: V, =l7rr2h=17z.l.l=£.
3 4 12
2 . o . \ \ T 12-n7
Thé tich luong nude con lai trong thung la: V, =V -V, :I—E: TR
4 T
Do dé: == .
v, 12-x

Mot cai phéu c6 dang hinh non. Nguoi ta @6 mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao cua
r X M 1 A 5 X I A . ’ A X A 1A
luong nudc trong phéu bang 3 chiu cao cua phéu. Héi néu bit kin mi¢ng phéu roi 1on nguoc

phéu 1én thi chiéu cao cia muc nude xap xi bang bao nhiéu? Biét rang chiéu cao cua phéu l1a
15cm.
A. 0,501(cm). B. 0,302(cm). C. 0,216(cm). D. 0,188(cm).

Page 55



Cau 93:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi A, 1a chiéu cao cua nudc ta co A, =lh. Tt hinh ve€ ta co: h_n = :lr; h_n
3 h r 3 h or
, hr
S === —h,=r,.
rn r h
Ta c6 thé tich ctia nudce trude va sau khi 16n nguoc 13 nhu nhau:
2 2 2 2 2 2
byt = har —hy e by = AT g TR g B
7, r r r,
1, 1 |
3 ]’ll-*}" 3 hl.* 153 5.—.15
o h =h—2—% o h, =h—2— 9 op=2_"9  pioisoslias
h2 Lhzz h2 %h22 h2 h2 9
n h

& h,* =3250 < h, =1/3250 Vay bit kin miéng phéu rdi 1on ngugc phéu Ién thi chiéu cao cia

muyc nude xap xi bang: 0,188(cm).

Hai hinh nén bﬁng nhau ¢6 chiéu cao béng 2 dm duge dat nhu hinh v& bén. Liuc dau, hinh nén
trén chira day nude va hinh non dudi khong chira nude. Sau do, nudce duge chay xudng hinh non
duéi théng qua 15 trong & dinh cta hinh non trén. Hay tinh chiéu cao cta nude trong hinh nén
dudi tai thoi diém khi ma chiéu cao ctia nudc trong hinh nén trén bang 1 dm.

A 7. B.%. c. 5. D.

N | =

2dm

Goi a 1a ban kinh day hinh nén;
V..V, 1an lugt 14 thé tich cta hinh nén trén lic chira day nudc va khi chiéu cao ctia nudce bang 1

dm;
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Cau 94:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
h, V, 1an luot 1a chiéu cao cia nudc, thé tich cua hinh nén dudi khi chiéu cao cua nude trong
hinh nén trén bang 1 dm;

R, r lan luot 1a ban kinh cua hinh nén trén cua nudce, ban kinh cda hinh nén dudi ctia nudce khi
chiu cao ctia nudc trong hinh nén trén bang 1 dm.

Ta co: £=l:>R=£.
a 2
. . . » nad’
Thé tich nu6ce cta hinh nén trén khi chiéu cao bang 11a ¥V, =1.1.7(1a) = o
Mt khac: ~ =2 = =4
a 2 2
: 2 ma’h’
Do d6 thé tich nu6e hinh non du6i V, =4.hz(4a) = 5

Theé tich nudc cua hinh nén trén khi day nuée V, =1.2.7a>.

Laico: V, =V, —V, = %?:gz.;mz— ’i—‘j Sl+h =8 h=37.
Tai trung tAm thanh phd nguoi ta tao diém nhin bang cot trang tri hinh nén co kich thudc nhu
sau: chieu dai duong sinh / =10m, ban kinh ddy R =5m. Biét rang tam giac SAB la thiét dién
qua truc ctia hinh nén va C 1a trung diém cua SB. Trang tri mot hé théng dén dién tir chay tir 4
dén C trén mat non. Xac dinh gia tri ngan nhat cua chiéu dai day dén dién tu.
A.15m. B. 10 m. C. 5{3m. D. 5J/5m.

Loi giai

« Cit hinh nén theo hai duong sinh S4, SB rOi trai ra ta duoc hinh nhu sau:
5

5m

10m c

H2
Khi d6, chiéu dai day dén ngin nhat 13 d6 dai doan thang AC trén hinh H2.
* Chu vi cung tron AB: C= %.27:.5 =5r.

= ASAC vudng tai S.

— AC =/SA> +5C?> =10 +5° =5/5m.
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Cau 95:

Cau 96:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot céi phéu c6 dang hinh ndn, chiéu cao cua phéu la 20cm . Nguoi ta d6 mot lugng nude vao
phéu sao cho chi€u cao cua cdt nudce trong phéu la 10cm . Néu bit kim miéng phéu roi 1t ngugc
lén chi€u cao cua cot nudc trong phéu gan nhat voi gia tri nao sau day.

&/

v f \

A. 1,07cm . B. 0,97cm . C. 0,67cm. D. 0,87cm .
Loi gidi

Chon D

. . 2 R
Goi R la ban kinh day cua cai phéu ta co By la ban kinh ctua day chura ¢t nudc

2
Ta c6 thé tich phan non khong chira nuée 1a V = %72(R)2 .20 —%ﬂ(%) 10= SZsﬂRz .

Khi 14t nguoc phéu Goi 4 chiéu cao cua cot nude trong phéu.phan thé tich phan nén khong chira

2
R(20-
nuée la V:lzz(zo—h)[ (20 h)] - ! 7(20-h)’ R%.
3 20 1200

L 2 (20-h) R* =22 2R = (20— k) =7000 = h 0,87
1200 6

Gia st dd thi ham sb y= (m2 +1)x4 —2mx* +m*>+1 ¢6 3 diém cuc tri 14 4,B,C ma
x, < xp <x.Khi quay tam gidc ABC quanh canh AC ta dugc mot khdi tron xoay. Gia tri cua
m dé thé tich cua khdi tron xoay d6 16n nhat thudc khoang nao trong cac khoang dudi day:
A. (46). B. (2;4). C. (-2;0). D. (0;2).

Loi giai

Chon B

V' =4(m* +1)x’ —4mx = 4):[(7712 +1)x” - m}

x=0
+ 9y =0d4x|(m*+D)x*-m|=0 <
g [( ) ] x:i‘f ;n (m>0)
m-+1

+ Vi m > 0thi dd thi ham s6 ¢6 3 diém cuc tri 1a:

2 2
m m ) ) m m )
A(— ;- +m” +1); B(O;m~ +1); C ;- +m°+1).
( m*+1 m*+1 ); B( ) ( m*+1 m*+1 )
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+ Quay AABC quanh AC thi dugc khdi tron xoay co thé tich la:

B

3 (m*+1 +1 (m2+1)5
7 m9
+ Xétham so f(x) = 5
(m2+1)
8 2
Cé:f'(x)zw;f’(x)=0<:>m=3(m>0).
(m2+1)
Ta co BBT:
X 0 3 +00
f’(x) - 0 +

f(x) O/ - \ 0

Vay thé tich can tim 16n nhét khi m =3 .

Ciau 97: Khi cat hinh nén c6 chiéu cao 16 cm va dudng kinh day 24 cm boéi mot mit phang song song
vo1 duong sinh cua hinh non ta thu dugc thiét dién co dién tich 16n nhat gz‘?m vOi gia tri nao sau
day?

A. 170. B. 260. C. 294. D. 208.
Loi gidi
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cit hinh nén boi mot mit phing song song voi dudng sinh ctia hinh nén ta thu dugc thiét dién
la mot parabol.

Xét day cung bat ky chira doan KH nhu hinh v&, suy ra ton tai duong kinh 4B L KH , trong
tam gidc SAB, KE //SA,E € SB, Suy ra Parabol nhan KE lam truc nhu hinh v€ chinh la mot

thiét dién thoa yéu cau bai toan.
bat BK =x.
Trong tam gidc ABH c6: HK® = BK.AK = x(24—x).

Trong tam giac SAB co: KE _BR < KE = %.SA < KE = 5x .
S4 BA BA 6

Thiét dién thu dugc la mot parabol co6 dién tich: S = %KH KE .

16 16 25x* 100 10

Tacod: S*=—KH* KE* =— x(24-x). =— (24X —x*) = § =—A24X° - x*
9 9 ( ) 36 81 ( ) 9

bat f(x)=24x"-x",véi 0<x<24.

x=0
Taco: f'(x)=72x"—4x’. Suyra f'(x)=0<72x" -4x’ =0 <:{ e
X =
Bang bién thién:
x 0 18 24
f'(x) + 0 -

f(x) / 3499\

Vay thiét dién co6 dién tich 16n nhat 1a: %\/34992 ~207,8 cm®

Mot hinh nén tron xoay c6 duong sinh 2a . Thé tich 16n nhat ctiia khdi non dé 1a

l67a’ - l67a’ C 4ra’ 5 8ra’

33 = o3 T 33 T3f3

Loi giai

A.

Fb: Bi Trin

Goi hinh nén tron xoay c6 duong sinh / =2a c6 ban kinh ddy la R va duong caola /.
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Thé tich khdi non: V = %ﬁth .Taco: R*+h*=4a".

2 2 4472
Ap dung bt dang thuc C6 si: 4a® = R* + h* = R?+R7+h2 > 313/R4h .

472
:R h Sﬁaézlﬂthﬁwag’.

4 27 3 27
R_Z_hz h:&a
Ding thirc xay ra khi va chikhi { 2 = 3
PR —4a | r=20,
3
Khido V. = 16;”76 .

Céiu 99: Huyén c6 mot tim bia nhu hinh v&, Huyén mudn bién dudng tron d6 thanh mot cai phédu hinh
noén. Khi d6 Huyén phai cit bo hinh quat tron 40B 161 dan OA4, OB lai v6i nhau. Goi x 1a goc
& tam hinh quat tron dung 1am ph&u. Tim X dé thé tich phéu 16n nhét?

246
A. in B. = c. = p. =

3 3 2 4

Loi giai
Chon A
W B
4 B;X
T s s 2 R’x xR o . 4 2 2y
Ta c6 dién tich cta hinh phéu qu = T =>r= 2— 1a ban kinh ctua day phéu; = x =
T

V= %72'1”2}1 = %mﬂleR2 -7’ = %ﬂ\/r“,Rz — ¢ 14 thé tich ciia phéu
Xét ham sé phu y=r".R* =’ =y =41 R - 6r°

J6

y,:0<:>2.R2—37"2:0<:>7':TR
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R6 2 27R6 2726
V@yymaxthiVVéVmaxkhir=T\/_<:>x=£<:>x ”3R‘/_c>x= ”3[

Cau 100: Tai trung tAm mot thanh phd ngudi ta tao diém nhan bang cot trang tri hinh nén c¢6 kich thudc
nhu sau: duong sinh / =10m, ban kinh ddy R = 5m. Biét rang tam gidc SAB la thiét dién qua
truc cda hinh nén va C 1a trung diém cua SB. Trang tri mdt hé théng den dién tir chay tr 4
dén C trén mat non. Pinh gia tri ngin nhét cta chiéu dai day dén dién tur.
A 15m. B. 10m. C.5\3m. D. 5J5m.
Loi gidi

Taco: ASAB canva SB=AB = ASAB déu

Di¢n tich xung quanh hinh non la S, =nRI = SOn(mz)

VE (P ) di qua C va vudng goc véi AB. Mit phing (P ) cit hinh nén theo thiét dién 12 mot
Elip

Khi d6, chiéu dai day dén dién tir ngan nht chinh 1a chiéu dai day cung AC trén Elip.

* Ta dung phuong phép trai hinh ra s& thiy ngay nhu sau
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Hinh trai dai la mot hinh quat voi AB 1a d9 dai nira duong tron va 4B = Ru=>5m(m)

1 ASBRR? — 36025n

S =55 =25 251 ASB === 90"

Vay ASAC vudng tai S va AC =+/S4"+SC’ =55,
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

TRU

MAT TRU Cic yéu to mit tru: Mot s6 cong thire:

@ Hinh thanh: Quay hinh chit . 2
nhit ABCD quanh duong trung | [ Thiet dién qua tryc: La hinh Sp = Sy +25, = 2mrh + 2777}

binh 00’ , ta c6 mit tru nhu chir nhat ABCD.

(A)

'l Pwong cao: .
") Pwong sinh: |/ = AD = BC|. Ta
ob: [I=A] "] Dién tich day: |S, = 77|

[l Chu vi day:|p =27zr|.

) Ban kinh ddy: ] Thé tich khéi tru: [V = h.S, = hzr’|.

lr=04=0B=0'C=0'D|

" Dién tich xung quanh: |S, =27zr.h|

] Truc 1a duong thang di qua hai .
diém 0, O ] Dién tich toan phan:

hinh bén.

Caul: Cho khoitru (T) c6 bankinh ddy R =1, thé tich V' =57 . Tinh dién tich toan phén cua hinh tru
tuong tng
A. S=12x B. S=11x C. S=10x D. S=7r

Cau2: Tinh dién tich xung quanh cua hinh try biét hinh tru c6 ban kinh day 12 ¢ va duong cao la a3
A. 27a’ B. za’ C. 7a*\3 D. 27a*\3

Cau3: Cit mot khdi tru bsi mot mat phéng qua tryc cua n6 ta dugc thiét dién 12 mot hinh vuong c6 canh
bang3a . Tinh dién tich toan phan cta khéi tru.

2 2 2
A s =197 B.S —anl3.  Cs5 <SB30 p o 2an
/4 6 P P 2 P 2
Cau 4: Mot hinh try c6 dién tich xung quanh bang 47a* va ban kinh day 1a «. Tinh d6 dai dudng cao

cua hinh tru do.
A. a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.
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Cau 5:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot hinh try c¢6 ban kinh day bﬁng 2¢m va c6 thiét dién qua truc la mdt hinh vudng. Dién tich
xung quanh cua hinh try la

A. 8pem’ B. 4p cm’ C. 32pcm’ D. 16p cm’

Cat mot hinh tru béi mot mat ph'fmg qua truc cua no, ta dugc thiét dién 12 mét hinh vuong co
canh béng 3a . Tinh dién tich toan phﬁn cua hinh tru da cho.

1 2 2 2 2
3ra B, 2/7d C. 97a’. p, 27

6 2 2
Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=1,AD=2.Goi M,N lan luot 1a trung diém
cua AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN ta dugc mot hinh try. Tinh dién

A.

tich toan phan S,, cua hinh try do.

A. S, =4 B. S, =6x. C. S, =2n. D. 5, =107.

ip

Hinh try ¢6 ban kinh day bang a va chidu cao bang a3 . Khi d6 dién tich toan phan cta hinh
try bang

A. 27a*(\3-1). B. za’ (1++/3). C. 7a’\3 . D. 27a* (1++3).

Cho 1ap phuong c6 canh bang ¢ va mot hinh tru c6 hai d4y 1a hai hinh tron néi tiép hai mat ddi
dién cua hinh 14p phuong. Goi S, 1a dién tich 6 mat cua hinh 1ap phuong, S, 1a dién tich xung

quanh cta hinh try. Hay tinh ti s 2.

S,

A2l B.2_Z c.2_g p.2_7

S, 2 .2 S, S, 6
Mot hinh try c6 ban kinh day » = 5cm, chiéu cao 4 =7cm. Tinh dién tich xung quanh cua hinh
tru.

) ) 70 5 35 5
A. S:35n(cm ) B. S:70n(cm ) C. S=—n(cm ) D. S=—n(cm )
3 3

Cat mot hinh tru béng mot mat phéng qua tryc cia no, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuong canh
2a . Dién tich xung quanh cta hinh tru bing

N
N

A. 27a’. B. 87ad’. C. 4ra*. D. 167a°.

Tinh di¢n tich xung quanh ctia mét hinh tru c6 chiéu cao 20 m, chu vi day bﬁng Sm.

A. 50 m?. B. 507 m®. C. 1007 m>. D. 100 m?>.

Cho hinh tru c¢é dién tich xung quang bang 87a” va ban kinh ddy bang . Do dai duong sinh
ctia hinh try bang;
A. 4a. B. 8a. C. 2a. D. 6a.
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Tinh dién tich toan phan cua hinh tru c6 ban kinh day a va duong cao a3 .

A. 27d (ﬁ—l). B. 7a’\3. C. 7’ (\BH). D. 274> (ﬁ+1).

Mot hinh tru ¢6 ban kinh déy a, co thiét dién qua truc 1a mot hinh vuoéng. Tinh theo a dién tich
xung quanh cua hinh try.
A. 7a’. B. 27a’. C. 3ra’. D. 4ra’.

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng, dién tich mdi mat day bﬁng S=9rx (sz)
. Tinh dién tich xung quanh hinh tru d6.
A. S, =3672'(CH’12). B. S, =187z(cm2). C.§,= 727r(crn2). D. S, :97z(crn2).

Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 167a” va d6 dai duong sinh biang 2« . Tinh ban kinh
r cua duong tron day cua hinh tru da cho.
A. r=4a. B. r=6a. C.r=4r. D. r=8a.

Xét hinh tru 7' ¢6 thiét dién qua truc cua hinh try 13 hinh vudng c6 canh béng a . Tinh dién tich

toan phan S cua hinh try.

3za’ B S_;ra2
. ==

A. S= C. za*. D. 4ra*.

Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=a va AD=2a.Goi H, K lan luot 1a
trung diém cta AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 quanh truc HK , ta dugc mot hinh try. Dién
tich toan phan cua hinh try la:

A. S, =8r. B. S, =8da’x. C.S,=4a’r. D. S =4r.

ip

Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=a, AD=2a.Goi M , N lan luotla trung diém cua cac canh
BC va AD . Khi quay hinh chit nhat trén quanh duong thing MN ta nhan duoc mot khdi tron
xoay (T). Tinh thé tich cua (T') theo a.

3 3
4ra B. 2% C. ra’. D. 4ra’.

A. .
3 3

Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang R, chiéu cao bang % . Biét rang hinh try d6 c6 dién tich toan
phan gip d6i dién tich xung quanh. Ménh dé nao sau dy ding?
A.R=h. B. R=2h. C. h=2R. D. h=+2R.

Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang % . Mit phang (a) song song vai truc

M R ’ A s s A A 5 1 < 5 . -
cua hinh tru va cach truc mét khoang bang E . Tinh dién tich thiét dién cua hinh tru cat boi mat

phang (a).
2 2 2 2
N 2R3\E | B 3R2\B | c 3R2\/§ | D 2R3\/§ |
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cau 23: Cit hinh tru (T) bang mot mat phang di qua truc duoc thiét dién 1a mot hinh chir nhat c6 dién
tich bang 20cm? va chu vi bang 18cm. Biét chiéu dai ctia hinh chir nhat 1én hon dudng kinh mit
day cta hinh try (7'). Dién tich toan phan cta hinh try 1a:

A. 307r(cm2). B. 287r(cm2). C. 247r(cm2). D. 2677(cm2).

Cau 24: Thé tich khdi try ¢6 ban kinh day » = a va chidu cao / =a+/2 bing

ra*\2

A. 47ra3\/§. B. 7m3\/§ . C. 2xa’. D. T

Cau 25: Thiét dién qua tryc cua mot hinh try 1a mgt hinh vuong c6 canh br?mg 2a. Tinh theo @ thé tich
khdi tru d6.
A. na’. B. 2na’. C. 4na’. D. %na3.

Cau 26: Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =2BC =2a. Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phing
ABCD quanh truc AD.
A. 4ra’. B. 27a°. C. 8za’. D. za’.

Cau 27: Cho hinh try c6 dién tich toan phan 1a 47 va c6 thiét dién cat boi mat phing qua truc 1a hinh
vudng. Tinh thé tich khi try?

A. ”l—f B. ”T*/g c. = D. 476

9 9

Cau 28: Cho hinh chit nhat ABCD ¢4 AB=a, AD =2a . Thé tich ctia khéi tru tao thanh khi quay hinh
chit nhat ABCD quanh canh 4B bang

A. 4ra’. B. 7a’. C.2d°. D. a°.

Céu 29: Trong khong gian, cho hinh chit nhat 4BCD ¢6 AB=1va AD=2.Goi M , N lan luot 1a trung
diém cia AB va CD. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN , ta dugc mét hinh try. Tinh
thé tich 1 cta khéi tru tao boi hinh tru d6

A.%. B. z. C.2x. D. 4r.
Ciu 30: Cho khdi tru c6 chu vi day bang 47a va do dai dudong cao bang a . Thé tich ctia khéi try da cho
bang
4
A. wa’. B. EﬂaS. C. 4ra’. D. 167a’.

Céu 31: Cho mét khdi tru c6 dién tich xung quanh ctia khdi tru bang 807 . Tinh thé tich cta khéi tru biét
khoang cach gitra hai day bang 10.
A. 160 . B. 400rx . C.40rx. D. 64r.

Cau 32: Cho khdi tru c6 ban kinh hinh tron day bang » va chiéu cao bang /. Hoi néu ting chiéu cao 1én
2 1an va tang ban kinh day 1én 3 1an thi thé tich ciia khéi try méi s& ting 1én bao nhiéu 1an?
A. 18 lan. B. 6 lan. C. 36 lan. D. 12 lan

Cau 33: Cho hinh try c6 dién tich toan phan 13 47 va c6 thiét dién cat boi mit phang qua tryc 1a hinh
vuong. Tinh thé tich khdi tru?

A. 6 B. 4’”6. c. ™6 p. 47

9 9 12 9
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Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mat phrfmg di qua tryc hinh try, cat hinh tru theo thiét dién 1a hinh vuong canh a. Thé tich khéi
try d6 bang

7Z'Cl3 72'613 7Z'Cl3

C.—. D

A. 7a’. B. . .
2 3 4

Thiét dién qua truc cua mdt hinh tru 1a hinh vudng c6 canh 1a 24 _Thé tich khéi tru duoc tao nén
bdi hinh tru nay la:

27za’
3

8za’

A. 2xa’. B C. 87a°. D.

Cho mét khdi try (S ) c6 ban kinh day bang a . Biét thiét dién ctia hinh try qua truc 1a hinh vudng

¢6 chu vi bang 8. Thé tich ctia khéi tru s& bang
A. 8r. B. 4r. C.2r. D. 16x.

Cat mot khdi tru boi mot mat phéng qua truc ta dugc thiét dién 12 hinh chit nhat ABCD ¢6 AB
vaCD thudc hai day cua khdi tru. Biét AB =4a, AC = 5a . Tinh thé tich cta khéi try:
AV =12za’. B. V =167xa’. C.V=4ra. D.V =8zd’.
Cit hinh try (7) bang mot mit phang di qua truc duoc thiét dién 1a mot hinh chit nhat c6 dién
tich bang 30cm’® va chu vi bang 26 c¢m . Biét chiéu dai cta hinh chir nhat 16n hon duong kinh
mit ddy cta hinh tru(7'). Dién tich toan phan cta (T') la:
237 697

A. 237 (cem?). B. ——(cm?®). C. ——(cm*). D. 697 (cm?).

(cm?) S (em’) S (em’) (cm?)
Mot hinh tru ¢6 ban kinh d4y bang 50 cm va cé chidu cao 1a 50 cm. Mot doan thang AB c¢6 chiéu
dai 1a 100 cm va c6 hai dau mat ndm trén hai dudng tron day. Tinh khoang cach d tir doan thang
d6 dén truc hinh tru.
A. d=50cm. B. d =503 cm. C.d=25cm. D. d =253 cm.
Mot hinh tru tron xoay c6 hai day la hai duong tron (O,R) va (O', R) . Biét rang ton tai day

cung AB cua duong tron (0, R) sao cho tam giac O'AB déu va goc giita hai mat phing
(O'AB ) va mat phang chira duong tron (O, R) bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh

tru da cho.

3\7/7 R o7

A. 47R> B. 23R’ c. - D. TnR2

Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 40 ¢ va mot hinh try ¢6 hai day 14 hai hinh tron noi tiép
hai mat d6i dién cua hinh 1ap phuong. Goi Sl , 52 lan luot 1a dién tich toan phﬁn cua hinh lap
phwong va dién tich toan phan cua hinh try. Tinh S =8, +§, (sz) .

A. §S= 4(2400+7r) . B. S= 2400(4+7r) . C. 8= 2400(4+3ﬂ') . D.§S= 4(2400+37T) .

Page 5



Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Mot hinh tru ¢6 dién tich xung quanh bﬁng 47 , thiét dién qua truc 1a hinh vuéng. Mot mat phrfmg
(0{ ) song song voi truc, cat hinh tru theo thiét dién 1a tir giac ABB'A’, biét mot canh cua thiét
dién 1a mot day cung cua duong tron déy cua hinh tru va cang mot cung 120°. Tinh dién tich
thiét dién ABB'A’.
A 32, B. V3. c. 3. D. 2.2
Cho hinh tru ¢6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang % Mit phing (Oc ) song song voi
truc cua hinh tru va cach truc mot khoang béng g . Tinh dién tich thiét dién cua hinh tru cit boi

mit phing (Ot) .

2 2 2 2
N 2R3J§ | . 3R2J§. . 3R2J§ | o, 2R3ﬁ |

Cho hinh try c6 ban kinh day bang 5cm va khoang cach giira hai ddy 1a 7 cm . Cat khéi tru boi
mot mat phrfmg song song voi truc va cach truc 3cm. Tinh dién tich §cua thiét dién duoc tao
thanh.

A. 55cm?. B. 56cm?. C. 53cm?. D. 46cm?.

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy » = 5cm va khoang cach giira hai ddy # = 7cm . Cét khéi try boi
mot mat phrfmg song song vai truc va cach truc 3cm. Dién tich ctia thiét dién duoc tao thanh 1a:

A. §=56(cm’). B. §=55(cm?). C. §=53(cm?). D. S=46(cm2).

Cho hinh try ¢6 hai day 14 hai hinh tron (O) va (0'), chiéu cao 2R va ban kinh day R . Mot
mit phing (@) di qua trung diém ctia 00" va tao v6i 00" mét goc 30°. Hoi (@) cat duong
tron day theo mot day cung c6 do dai biang bao nhiéu?

2R\2 4R 2R 2R
A, ———. B. —=. C. —. D. —=.
V3 33 3 V3
Mot cde nude hinh try ¢6 chidu cao 9em, dudng kinh 6¢cm.Mit day phang day lem, thanh coc
day 0,2cm . D6 vao cbe 120 ml nude sau d6 tha vao cde 5 vién bi co dudng kinh 2cm . Mt
nude cach mép cdc gan nhit véi gia tri bang

A. 3,67(cm). B. 3,08(cm). C. 2,28(cm). D. 2,62(cm).

Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang R va chiéu cao bang 37R Mit phing (a) song song voi
truc cua hinh try va cach truc mét khoang br?mg g . Dién tich thiét dién cta hinh tru cit boi mat
phang (a) la:

2R? R? 2+/3R? 2+J2R?
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Cau 49:

Cau 50:

Cau 51:

Cau 52:

Cau 53:

Cau 54:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Mot hinh tru c¢6 di¢n tich xung quanh 1a 4, thiét dién qua tryuc 1a mdt hinh vuong. Mot mat
phang (a’) song song vai truc, cat hinh tru theo thiét dién ABB'A’, biét mot canh cua thiét dién

12 mot diy cua dudng tron day cua hinh tru va cing mot cung 120°. Dién tich cua thiét dién

ABB'A’ bang
A.Zﬁ. B. 2.2. C. 3\2. D.\/g.

Mot cai mil bang vai ciia nha do thuat véi kich thudc nhu hinh v€. Hay tinh tong dién tich vai can c6
de 1am nén céai mi do.

———F- 30 cm

Yoo

35 om

I

|

|

|

|

|

|
e
-

A. 750,257z(cm2). B. 756,257z(cm2). C. 7007r(cm2). D. 7007z(cm2).

Mot khdi tru ¢6 ban kinh day » = 2a . 0,0’ lan luot 1a tAm dudng tron ddy. Mot mat phang song

song Vv6i truc va cach truc , cit duong tron (0') tai hai diém 4, B. Biét thé tich cua khdi ti

3
a

dién OO'4B bang . Do dai dudng cao cua hinh tru bang

A. 0. B. 6a. C. 3a. D. 2a.

Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 8« . Biét hai diém 4, lan lugt nam trén hai day thoa AC =10a
, khoang cach gitta AC va truc cua hinh tru bﬁng 4a. Thé tich cua khdi tru da cho 1a
A. 1287a’. B. 3207a’. C. 80xza’. D. 2007za’.

Hoi néu tang chiéu cao ctia khdi tru 1én 2 1an, ban kinh cta no 1én 3 1an thi thé tich caa khoi tru
m&i s& ting bao nhiéu lan so véi khéi tru ban dau?

A. 36. B. 6. C. 18. D. 12.

Can d&o thanh gb hinh hop c6 day 13 hinh vudéng thanh hinh tru c¢6 ciing chiéu cao. Ti 1¢ thé tich
0 can phai d&o di it nhat 1a

A. 30%. B. 50%. C. 21%. D. 11%.
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Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot khéi gd hinh tru c6 dudng kinh 0,5m va chidu cao 1(m). Ngudi ta da cit khdi g6, phan

con lai nhu hinh v& bén ¢6 thé tich 1a . Tinh V.

A.3—”(m3).

T D.l(m3).

16
Cho hinh try ¢6 0,0’ 1a tim hai d4y. Xét hinh chit nhat ABCD ¢6 4,B cing thuoe (O) va

C, D cung thudc (0') sao cho 4B = Cl\/g , BC =2a ddng thoi (ABCD) tao v6i mat phang day
hinh tru gbc 60°. Thé tich khéi tru bang

3 3
A 1a'\3 . B. ”agﬁ . C. 7[(13\/5 . D. 27a’\3.

Cho khéi tru c6 hai day 1a (O) va (0'). 4B,cD lan lugt la hai duong kinh ciia (O) va (0'),
goc gitta AB va CD bang 30°, AB =6. Thé tich khdi tir dién ABCD bang 30. Thé tich khoi
tru d4 cho bang

A. 1807 . B. 90r. C. 30r. D. 45r.

Tir mot tAm ton hinh chir nhat kich thudc 50cmx 240 cm , nguoi ta 1am cac thing dung nuée hinh
try c6 chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau:

« Cach 1: Go tam ton ban du thanh mit xung quanh cta thung.

« Cach 2: Cét tAm ton ban du thanh hai tAm bang nhau, r6i go mdi tim dé thanh mit xung quanh
cua mot thung.

Ki hiéu V| 1a thé tich cua thung go duoc theo cach 1 va ¥, 13 téng thé tich cta hai thing go duoc

¥
theo cach 2. Tinh ti s —.
2

>
SN
Il
w
S
[
N | —
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Cau 59:

Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

Caiu 64:

Cau 65:

Cau 66:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh tru c6 hai day 1a hinh tron tim O va O', chiéu cao h = 3. Mit phang di qua tim
O vatao véi 00" mot goc 30°, cat hai dudong tron tim O va O’ tai bén diém 1a bon dinh cua
mot hinh thang c6 day 16n gip d6i day nho va dién tich bang 34> . Thé tich cua khdi tru duoc
gi6i han boi hinh try da cho bang

3na’ 3na’ 3na’
A. ¥3 B. \3nd’. C V3 D 3 .

3 . T T

Cho hinh tru va hinh vudéng ABCD c6 canh ,. Hai dinh lién tiép 4, B nam trén duong tron day
thir nhat va hai dinh con lai nim trén duong tron day thtc hai, mit phiang (ABCD) tao voi day
mot goc 45°. Khi @6 thé tich khdi tru 1a

A xa'\2 B 3ra*\2 zad'\2 b 3ra*2 |

. . . C. . .
8 8 16 16

Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢ d6 dai canh day bing , va chiéu cao bang .
Tinh thé tich 7 cua khéi tru ngoai tiép lang tru di cho.

2 2
A.V =3xa’h. B. V = za’h. C.V:”Zh. D.V:”c;h,

Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng, di¢n tich xung quanh bﬁng 367a>. Tinh thé
tich V' cua lang tru luc gidc déu noi tiép hinh try.

A 2734 B. 234, C. 36\34°. D. 8134’

Cho khdi tru c6 day 1a cac dudng tron tAm (0) , (0') c6 ban kinh 13 R va chiéu cao #=R+2.
Goi A, B lan luot 1a cac diém thude (0) va (0') sao cho OA vudng goc voi O'B. Ti s6 thé
tich ctia khoi tir dién OO'AB véi thé tich khéi try la:

2 1 1 1

A, —. B. —. C. —. D. —.
RY/4 RY/4 6r 4

Mot hinh try ¢6 ban kinh day bang chiéu cao va bang « . Mot hinh vuéng ABCD c6 day AB,CD
1a hai day cung cuia hai duong tron day va (4BCD) khong vudng goc voi dy. Dién tich hinh

vuong d6 bang

2
AL B. 54°. c. 32 p. 3%
4 2 2

Cho hinh lang tru déu ABC.4'B'C’, biét gbc gitra hai mit phang (4'BC) va (ABC) bang 45°,
dién tich tam giac 4’BC bang a*\/6 . Tinh dién tich xung quanh cta hinh try ngoai tiép hinh
lang tru ABC.A'B'C".

4 2 2
A \/5 B. 2za’. C. 4ra’. D. Sza \/5

3 3

Cho hinh tru c6 ban kinh R va chiéu cao x/gR. Hai diém A, B lan luot nam trén hai duong

tron day sao cho goc gitta AB va truc d cua hinh tru bang 30°. Tinh khoang cach giita 4B va
truc cua hinh tru:

Rf

A. d(AB,d)=

B. d(AB.d)=R.  C.d(AB.d)=R\3. D.d(AB.d)= g
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Cau 67:

Cau 68:

Cau 69:

Cau 70:

Cau 71:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh ling tru déu ABC.4'B'C’", biét goc giita hai mit phang (4'BC) va (ABC) béing 45°,

dién tich tam giac 4'BC bang a*+/6 . Tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru ngoai tiép hinh
lang tru ABC.A'B'C".

47ra2x/§ 87m2x/§

A. . B. 27a’. C. 4ra*. D. .
3 3

Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc la hinh vuong, di¢n tich xung quanh béng 367a*. Tinh thé
tich V' cua lang tru luc gidc déu ndi ti€p hinh tru.

AV =27\3a". B. V =813’ C. V =243d’. D. V =363’

Cho lang try dimg ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang 24, day ABC 14 tam giac vudng cén tai
A, gbe gitta AC" va mit phang(BCC'B') bang30". Thé tich cta khéi tru ngoai tiép ling tru
ABC.A'B'C' bang

B C

CV

A. a’. B. 2za’. C. 4ra’. D. 3za’.
Cho hinh tru (7) ¢6 (C) va (C') 1a hai dudng tron day ndi tiép hai mat dbi dién ciia mot hinh
1ap phuong. Biét rang, trong tam giac cong tao boi dudng tron (C ) va hinh vudng ngoai tiép cua

(C) c6 mot hinh chit nhét kich thudc ax2a . Tinh thé tich ¥ cua khoi tru (T) theo a.

10074° 25074°
A, 1007a” B. 25074’ . c. 27

3 3

D. 10074’ .

Cho hinh try ¢6 thiét dién qua truc 13 hinh vuéng 4BCD canh bing 2+/3 (cm) v6i AB 1a duong
kinh cta duong tron day tim O. Goi M 1a diém thudc cung AB cua duong tron day sao cho
ABM =60° . Thé tich ctia khdi tir dién ACDM 1a:

A. V=3(cm3). B. V=4(cm3). C. V:6(cm3). D. V=7(cm3).
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Cau 72:

Cau 73:

Cau 74:

Cau 75:

Cau 76:

Cau 77:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 @6 dai canh ddy bang a, chiéu cao 1a 4. Tinh
thé tich ¥ ctia khéi tru ngoai tiép hinh ling tru.

wa*h wa*h

AV = B. V= C.V =3xd’h. D. V =xa’h.

Cho hinh tru ¢6 hai ddy 1a cac hinh tron (O), (O') ban kinh bang ., chiéu cao hinh tru gép hai
lan ban kinh ddy. Céc diém A, B tuwong mg ndm trén hai duong tron (O), (O') sao cho
AB = a+6. Tinh thé tich khéi t& dién 4ABOO’ theo a .

a*5 24’ 2a°5

3
AL B. . c. 2L D. .
3 3 3 3

MUC PQ VAN DUNG - VAN DUNG CAO

Ngudi ta 1am ta tip co tay nhu hinh v& véi hai dau 13 hai khi try bang nhau va tay cam ciing 1a
khéi try. Biét hai dau 1a hai khdi tru duong kinh d4y bang 12, chiéu cao bang 6, chiéu dai ta
bang 30 va ban kinh tay cAm 1a 2. Hiy tinh thé tich vat liéu lam nén ta tay do.

e

A. 1087 . B. 6480 . C. 5027 . D. 504r.

Mot nguoi thg cé mot khéi da hinh tru. K¢ hai duong kinh MN, PQ cua hai day sao cho
MN 1 PO . Ngudi tho d6 cit khdi da theo cac mit di qua 3 trong 4 diém M,N,P,Q dé khoi
da c6 hinh ti dién MNPQ . Biét MN =60 cm va thé tich khdi t dién MNPQ =30 dm’ . Hiy tinh
thé tich lugng da cét bo.

A. 101,3dm’ B. 111,4dm’ C. 121,3dm’ D. 141,3dm’

Cong ty X dinh 1am mét téc nude hinh try bang inox co dung tich 1m®. Dé tiét kiém chi phi
cong ty X chon loai téc nude co dién tich toan phan nho nhat. Hoi dién tich toan phan cia téc
nude nhoé nhét bang bao nhiéu?

A. 5,59 m® B. 5,54 m’ C.557 m* D. 5,52 m®

Mot chiéc ta tay c6 hinh dang gém 3 khdi try, trong d6 hai khdi tru & hai dau béng nhau va khdi

try 1am tay cam & gitra. Goi khéi tru lam du ta 1a (7;) va khdi tru 1am tay cam la (7, )1an luot

Tt Li <od A 1 N 1
co ban kinh va chiéu cao twong ing 1a ,, A, r,, h, théaman r, =4r,, h = Ehz .

' (ny ) (¢5)]
Biét rang thé tich cua khéi try tay cam (Tz) bang 30 (cm3) va chiéc ta 1am bang inox c6 khdi
luong riéng 1a D =7,7g/cm’®. Khdi lugng cia chiéc ta tay bang

A. 3,927(kg). B. 2,927(kg). C. 3,279(kg). D. 2,279 (kg).
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Cau 78:

Cau 79:

Cau 80:

Cau 81:

Cau 82:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot cong ty san xuat bat chi c6 dang hinh lang try luc gidc déu c6 chidu cao 18cm va day la

hinh luc giac ndi tiép dudng tron duong kinh 1em . But chi duoc cau tao tir hai thanh phéan chinh
1a than chi va bot gd ép, than chi 1a mot khéi tru & trung tam c6 dudng kinh %cm , gia thanh 540

ddng/cm’ . Bot gd ép xung quanh c6 gia thanh 100 ddng/cm’. Tinh gid cua mot cai but chi
duoc cong ty ban ra biét gia nguyén vat liéu chiém 15,58 % gia thanh san pham.
A. 10000 dong. B. 8000 dong. C. 5000 dong. D. 3000 dong.

Mot khiic gd hinh tru ¢6 ban kinh R bi cit boi mot mit phing khong song song voi day ta dugc
thiét dién 1a mot hinh elip. Khoang cach tir diém 4 dén mat day 1a 12 cm, khoang cach tir diém
B dén mit day 1a 20 cm. it khiic gb d6 vao trong hinh hop chit nhat c6 chiéu cao bang 20 cm
chira ddy nuée sao cho dudng tron day cua khic gb tiép xuc véi cac canh day cta hinh hop chir
nhat. Sau d6, nguoi ta do lugng nudce con lai trong hinh hdp chir nhat 1a 2 lit. Tinh ban kinh cua

khuc go.
A
T ot
zll, 3 " ]
i
f—: ¥ 2llem
! i
12em : :
I I
sl
,F;:‘ ------ =17
A. R=5,2cm. B. R=4,8cm. C. R=6,4cm. D. R=8,2cm.

Mot hdp dung bong tennis cd dang hinh try. Biét réng hdp chira vira khit ba qua bong tennis duoc
xép theo chiéu doc, cac qua bong tennis c6 kich thude nhu nhau. Thé tich phan khong gian con
tréng chiém ti 18 a% so v&i hop dung bong tennis. S& a gan dung véi s6 nio sau day?

A. 50. B. 66. C. 30. D. 33.

Sir dung manh inox hinh chit nhit ABCD c6 dién tich bang 1m* va canh BC =x (m) dé lam
mot thing dung nudc cé day, khong co nap theo quy trinh nhu sau: Chia hinh chir nhat 4BCD
thanh hai hinh chit nhdt ADNM va BCNM , trong d6 phan hinh chit nhat ADNM duoc go
thanh phan xung quanh hinh try c6 chiéu cao bang AM ; phan hinh chit nhat BCNM dugc cit
ra mot hinh tron dé lam ddy cua hinh tru trén. Tinh gan ding gia tri x dé thung nudc trén c6 thé
tich 16n nhét.

A D
. s 4 .-‘I I
M v C) N
B C B C
A. 1,37m. B. 1,02m. C. 0,97m. D. Im.

Mot dai 1y xang dau can lam mot cai bon dau hinh tru béng ton ¢6 thé tich 16 . Tim ban kinh
day r cua hinh tru sao cho hinh try dugc lam ra it tdn nguyén vat li¢u nhat.
A. 0,8 m. B. 1,2 m. C.2m. D. 2,4 m.
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Cau 83:

Cau 84:

Cau 85:

Cau 86:

Cau 87:

Cau 88:

Cau 89:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Anh H dy dinh 1am mét céi thing dung dau hinh try bang sat c¢6 nip déy thé tich 12’ . Chi phi
lam mdi m® day 1a 400 ngan dong, mdi m*> nip 1a 200 ngan dong, mdi m*> mit xung quanh 1a
300 ngan dong. Dé chi phi 1am thung 13 it nhat thi anh H can chon chiéu cao ctia thing gan nhat
v6i s6 nao sau day?.

A. 1,24m. B. 1,25m. C. 2,50m. D. 2,48m.

Nguoi ta can lam mét cai bon chira dang hinh tru c6 thé tich 1000 lit br?mg inox dé chua nudc,
tinh ban kinh R cua hinh tru d6 sao cho dién tich toan phén ctia bdn chira ¢ gia tri nho nhét.

A.Rzi/z. B.Rzi/z. C.R:;/L. D.Rzé/i.
T T 27 27

Thiét dién cta hinh tru va mat ph'fmg chira truc cua hinh tru 1a hinh chir nhét c6 chu vi bﬁng 12.
Gi4 tri 16n nhat cua thé tich khéi try 1a
A. l6rx. B. 327x. C.8r. D. 64r.

Can san xuit mot vo hdp sira hinh try c6 thé tich ¥ cho trudce. Dé tiét kiém vat liéu nhat thi ban
kinh day phai bang

AL B\/Z c L D. 3.
2 2 Vs RY/4

Trong céc hinh tru c¢6 dién tich toan phan bang 1000cm® thi hinh tru c6 thé tich 16n nhat 1a bao
nhiéu cnr’
A. 2428. B. 2532. C. 2612. D. 2740.
Cho hinh try c6 d4y 1a hai duong tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron day c6 tim O ldy diém A, trén duong tron tim O’ iy diém B. Dt o 1a goc
gilta AB va day. Biét rang thé tich khdi tir dién OO'4B dat gia tri 16n nhét. Khang dinh nio sau
day dang?

1
A. tana =+/2. B. tana=1. C. tanazﬁ. D. tana:%.
Cho hinh try c6 d4y 14 hai dudng tron tim O va O, ban kinh dy bang chiéu cao va bing 2a.
Trén dudng tron day co tim O lay diém A, trén dudng tron tim O’ lay diém B . Pit o 1a goc
gilta AB va day. Tinh tana khi thé tich khdi tr dién OO'AB dat gia tri 16n nhat.
A. tana:%. B. tana:L. C. tana =1. D. tana =/2.

V2
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Cau 90:

Cau 91:

Cau 92:

Ciu 93:

Cau 94:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Nguoi ta thiét ké mot thung chtra hinh try ¢6 thé tich ¥ nhét dinh. Biét rang gia cia vat lidu 1am
mit day va nap cta thung bang nhau va dét gap ba lan so v6i gia vat liéu dé lam mat xung quanh
5 \ . A 5 \ \ \ ’ 7 r \ 7 . A h . r A
cua thung. Goi chiu cao cua thung la /# va ban kinh day 1a ». Tinh ti s0 — sao cho chi phi vat

r
liéu san xut thung 14 nho nhét?

h
P A
\‘___‘____-;-_:;}._,_/
Ao B "2 c. e p. o342
r r r r

Mot hinh tru c6 d6 dai duong cao bing 3, cac dudng tron ddy lan luot 1a (O;1) va (0%1). Gia
sit AB 1a duong kinh cb dinh cta (O;1)va CD 1a duong kinh thay d6i trén (O;1). Tim gié tri
1én nhat ¥ ciia thé tich khéi t dién ABCD.

AV =2 B.V__=6. C. 7V =l D.V_ =1

max max max 2 ° max

Can san xuit mot vo hop sita hinh tru ¢ thé tich ¥ cho trude. Dé tiét kiém vat liéu nhit thi ban
kinh d4y phai bang

AL B\/Z c. i~ D. 3.
27 2 T RY/4

Thiét dién cua hinh tru va mat ph'flng chtra truc cua hinh tru 1a hinh chit nhat ¢6 chu vila 12 cm.
Gi4 tri 16n nhét cua thé tich khéi tru 1a:
A. 64rcm’. B. 167cm’. C. 87cem’. D. 327cm’.

Trén mot manh dat hinh vudng co dién tich 81m” ngudi ta ddo mot cai ao nudi ca hinh tru sao
cho tdm cua hinh tron day tring véi tim ctia manh dat. O gitra mép ao va mép manh dat nguoi
ta dé lai mot khoang dat trong dé di lai, biét khoang cach nho nhat giita mép ao va mép manh
dat1a x(m). Gia st chiéu sau cua ao cling 1a x(m). Tinh thé tich 16n nhét ¥ cua ao.

A. V:13,57r(m3). B. V=277z(m3). C. V:367r(m3). D. V=727r(m3).
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Cau 95:

Cau 96:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh tru c6 day 13 hai dudng tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron ddy c6 tam O iy diém A, D saocho AD = WNEY ; goi C 1a hinh chiéu vudng
goc ctia D 18én mit phang chira dudng tron (0 ') ; trén duong tron tam O’ 13y diém B ( AB chéo
v6i CD). Pit a 1a goc giita AB va day. Tinh tano khi thé tich khdi tir dién CDAB dat gié tri
16m nhat.

3
A. tana=\/§ B. tanoz:L C. tana =1 D. tanozz£

2 3

Cho hinh try c6 day 14 hai dudong tron tim O va O', ban kinh ddy bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron ddy c6 tim O ldy diém A, D trén duong tron tim O’ 1iy diém B, C sao cho
AB//CD va AB khong cit OO'. Tinh AD dé thé tich khdi chop O'.ABCD dat gi tri 16n nhat.

43

A. AD =224 B. AD =4a C. AD:T3a D. AD =24
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

| CHUONG |

MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

TRU

MAT TRU Cic yéu to mit tru: Mot s6 cong thire:

(A)

'l Pwong cao: .
") Pwong sinh: |/ = AD = BC|. Ta

[l Chu vi day:|p =27zr|.

ob: [I=A] "] Dién tich day: |S, = 77|
) Ban kinh ddy: ] Thé tich khéi tru: [V = h.S, = hzr’|.

lr=04=0B=0'C=0'D|

" Dién tich xung quanh: |S, =27zr.h|

] Truc 1a duong thang di qua hai .
diém 0, O ] Dién tich toan phan:

@ Hinh thanh: Quay hinh chix ’ :
nhat ABCD quanh duong trung | Thiét dién qua truc: La hinh S, =8,, +2S, = 2nr.h + 27r"|.
binh 00’ , ta c6 mit tru nhu chir nhat ABCD.
hinh bén.

Caul: Cho khoitru (T) c6 bankinh ddy R =1, thé tich V' =57 . Tinh dién tich toan phén cua hinh tru

tuong tng

A. S=12x B. S=1lr C. S=10r D. S=7x
Loi giai

Chon A

Tacd V =Sk voi S=rnr’=x nén h:%:S.

Dién tich toan phan cia tru trong tng la: S, =27Rh+ 27R* =27 1.5+27w.1 =121

Cau2: Tinh dién tich xung quanh cua hinh try biét hinh tru c6 ban kinh day 12 ¢ va duong cao la a3

A. 2ra’ B. za’ C. 7d*\3 D. 27a*\3
Loi giai

Chon D
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Cau 3:

Cau 4:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Dién tich xung quanh cua hinh tru 1a: S =271l =27zrh = 2r.a.aN3 =2za* 3.

Cat mot khoi tru boi mot mat phéng qua truc cua no ta duogc thiét dién 1a mot hinh vudng c6 canh
bang3a . Tinh dién tich toan phan cua khdi try.
13’7 azﬂ\/g 27a’r

A5, == B. S, =a’m\3. C.5, === D5, ="~

Loi giai
Thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng c6 canh bang 3a nén ta c6 d6 dai duong sinh / =3a va

ban kinh duong tron day 1a » = 37‘1 .

2 2
Tur do ta tinh duogc S, =2nmrl+ 27 = 27[.3761.361 + 27[.(3—61) = Zaz .

2 2
Mot hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 474> va ban kinh déy 13 «. Tinh d6 dai duong cao
cua hinh tru do.
A. a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.
Loi giai
Chon B

Dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 ban kinh day « va chiéu cao 4 1a

S 4ra’®
S, =drah o h=—9=""2 94,
d 2ra 2rna

Vay d6 dai duong cao cua hinh trudé 1a 7 =2a.

Mot hinh try c¢6 ban kinh day bﬁng 2¢m va c6 thiét dién qua truc la mdt hinh vudng. Dién tich
xung quanh cua hinh try 1a
A. 8pcem’ B. 4p cm’ C.32pcm’ D. 16p cm’

Loi giai

h

e

Cong thuc tinh dién tich xung quanh hinh tru c6 ban kinh day R, chiéu cao 4 1a S, = 2prh

Cong thuc tinh thé tich cta khdi tru ¢6 ban kinh day R, chidu cao 4 1a V'= p R*h

Vi thiét dién qua tryc 13 hinh vudng nén ta c6 h= 2r= 4cm. S, = 2prh=2p.2.4=16p cm’
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Ciu 6:

Cau 7:

Cau 8:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cat mot hinh tru bdi mot mat phéng qua tryc cua no, ta duoc thiét dién 1a mot hinh vudng co
canh bﬁng 3a . Tinh dién tich toan phén cua hinh tru da cho.
137a’ 27xa’ 97a’
. B. . C. 97a’. D. .
6 2 2
Loi gidi

A.

D
Goi thiét dién qua truc la hinh vudng 4BCD . Theo déthi 4B=AD=3a.

Bén kinh day ctia hinh tru 1a R = % = 3761.

Puong sinh ctia hinh try la /= 4D =3a.

Ap dung cong thire dién tich toan phan ctia hinh try, ta c6

2 2
S =27RI+27R* = 2739 3g40.] 30| 22174
g 2 2 2

Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1,AD =2.Goi M,N lan luot la trung diém
cua AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truyc MN ta dugc mdt hinh try. Tinh dién
tich toan phan S,, cua hinh try do.

A. S, =4z B. S, =6m. C. S, =2 D. 5, =107.

ip

Loi giai
Hinh tru d cho c6 chiéu cao 1a AB va day 14 hinh tron tAm N béan kinh BN .

Do do: S, =S, +28,, = AB27.BN +27.BN* =127.1+27.1’ = 4x.

Hinh tru c6 ban kinh day bang a va chiéu cao bang a3 . Khi do dién tich toan phan cua hinh
try bang

A. 27z'a2(\/§—1). B. 7z'a2(1+\/§). C. 7Z'a2\/§. D. 27z'a2(1+\/§).
Loi giai
Ta c6: Dién tich toan phan ciia hinh try = Dién tich xung quanh + 2 14n dién tich day.
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Suyra S, =27zrh+ 271 =2raa\3 +2na’ =2n.a’ (\/5 + 1).

Cho 1ap phuong c6 canh bang ¢ va mot hinh tru c¢6 hai d4y 1a hai hinh tron ndi tiép hai mat ddi
dién cua hinh 14p phuong. Goi S, 1a dién tich 6 mat cua hinh 1ap phuong, S, 1a dién tich xung

quanh cta hinh try. Hay tinh ti s6 % .
1
A2l B.2_Z c.2_g D 2_Z
S, 2 A S, S, 6
Loi giai

Taco S, =6a’, S, =2xarh = na’

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy » = 5cm, chiéu cao 4 =7cm . Tinh dién tich xung quanh cua hinh
tru.

A. S:35n(cm2). B. S:70n(cm2). C. S=7?On(cm2). D. S=3?5n(cm2).
Loi giai
Theo cong thirc tinh di¢n tich xung quanh ta c6 S, =27zrh = 707T(cm2 ) .

Cat mot hinh tru béng mot mat phéng qua tryc cua no, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuong canh
2a. Dién tich xung quanh ciia hinh try bang

N
N

A. 27a’. B. 87a’. C. 4rna’. D. 167a’.
Loi giai

Dua vao hinh v& ta c6 ban kinh va chiéu cao cua hinh tru 1an luot 1a a va 2a.
Do do, S,, =27Rh=2r.a.2a = Ara’ .

Tinh di¢n tich xung quanh ctia mét hinh tru c6 chiéu cao 20 m, chu vi day béng Sm.

A. 50 m?. B. 507 m”. C. 1007 m>. D. 100 m”.
Loi giai
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Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Tacoéchuviday C=27R=5 .
Dién tich xung quanh cta hinh try la S =27RI/ =520 =100 m’.
Cho hinh tru c¢é dién tich xung quang bang 87a” va ban kinh day bang «. D6 dai duong sinh
ctia hinh tru bang:
A. 4a. B. 8a. C. 2a. D. 6a.
Loi giai

S, _ 8ma’

Taco: S, =2nRl ==
7 2nR  2ma

=4ad.

Tinh dién tich toan phan cta hinh try ¢6 ban kinh day a va dudng cao a3 .

A. 2za* (V3 -1). B. 7a’\3. C. 7a* (V3 +1). D. 27a* (V3 +1).
Loi giai

Ta c6 dién tich toan phan cta hinh try 1a:

Sy =S +25,, =272Rh+27R* = 210’3+ 270" =270’ (V3 +1).

Mot hinh tru ¢6 ban kinh déy a, co thiét dién qua truc 1a mot hinh vuéng. Tinh theo a dién tich
xung quanh cua hinh try.
A. ma’. B. 27a’. C. 3za’. D. 4rxa’.

Loi giai
Vi hinh tru c6 ban kinh day a, c6 thiét dién qua truc 1a mét hinh vuéng nén cé chiéu cao
h=2a.

Vay di¢n tich xung quanh ctia hinh tru 1a: S, =27rh=27.a.2a =47a’.

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng, dién tich mdi mat day bﬁng S=9rx (sz)
. Tinh dién tich xung quanh hinh tru do.
A. S, =36r(cm’). B.S, =187(em’). C.S, =72z(cm’). D.S

= 97z(cm2).
Loi giai

Thiét dién qua truc la mot hinh vuéng nén 4 =2r.

Dién tich day S = 97r(cm2) < r’r=97 < r=3(cm)=h=6(cm).

Vay dién tich xung quanh S =2rzh= 367r(cm2) .

Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 167a” va d6 dai duong sinh bang 24 . Tinh ban kinh
r cua duong tron day cua hinh tru da cho.
A. r=4a. B. r=6a. C.r=4r. D. r=8a.

Loi giai

Sy 167a’ B

= =4a.
27l 2rx2a

Theo gié thiét ta c6 S, =271l < r=

Xét hinh tru 7' ¢6 thiét dién qua truc cua hinh try 1a hinh vuéng c¢6 canh br?mg a . Tinh dién tich
toan phan S cua hinh try.

Page 5



CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A. S= 37a . B. s =24 C. na’. D. 4rza’.
2 2
Loi giai
A B

Theo bai ra: ABCD 14 hinh vuéng canh bang a.

Vay hinh try 7 c6 ban kinh R = %, chiéu cao h=a.

2 2
3rza

2

Dién tich toan phan S cia hinh tru la: S =27Rh+27R> = 27[%61 +2r (%)

Cau 19: Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD ¢c6 AB=a va AD=2a.Goi H, K lan luot 1a
trung diém cta AD va BC. Quay hinh chit nhat d6 quanh truc HK , ta dugc mot hinh try. Dién
tich toan phan cua hinh try la:

2 2 —
A. S, =8r. B. S, =8a"x. C. S, =4dar. D. S, =4r.
Loi giai
A H
a
B K C

Quay hinh chit nhat 4BCD quanh tryc HK ta dugc hinh tru c6 dudong cao la 7= AB =a, ban

kinh duong tron day 1a R= BK = %BC =a.

Vay dién tich toan phﬁn cua hinh tru la: Stp =27Rh+27R* =4ra’.

CAau 20: Cho hinh chit nhat A4BCD ¢6 AB=a, AD =2a.Goi M , N lanluot1a trung diém cua cac canh
BC va AD . Khi quay hinh chit nhat trén quanh duong thing MN ta nhan duoc mot khdi tron
xoay (T). Tinh thé tich cua (T theo a.

3 3
drra a

. B.
3 3

A. ra’. D. 47a’.

e

Loi giai
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Cau 21:

Caiu 22:

Cau 23:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B C

Thé tich khdi tron xoay (7)) 1a: V =7a*.a = ra’.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang R, chiéu cao bang /. Biét rang hinh try d6 c6 dién tich toan
phan gép doi dién tich xung quanh. Ménh dé nao sau day dung?
A.R=h. B. R=2h. C. h=2R. D. h=~/2R.
Loi giai
Taco: S, =28, < 27R*+27Rh=227Rh < R=h.

. = . R , .
Cho hinh try c6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang 37 . Mit phang (a) song song véi truc

M R ’ A s s A A 5 1 < 5 . -
cua hinh tru va cach truc mét khoang bang E . Tinh dién tich thiét dién cua hinh tru cat boi mat

phing ().

2 2 2 2
N 2R3\B | B, 3R2\E | c 3R2\/§ | D 2R3\/§ |

Loi giai

Thiét dién ctia hinh try cat boi mat phang («) 1a hinh chit nhat 4BCD véi BC = 37 .

Goi H latrung diém 4B, taco AH=§:>AB:2HB:2\/R2—AH2 =R\3.

2
Vay dién tich thiét dién la: S = AB.CD = R\3 .%R 3 Rz‘/g .

Cit hinh tru (T) bang mot mat phang di qua truc duoc thiét dién 1a mot hinh chir nhat ¢ dién
tich bang 20cm? va chu vi bang 18cm. Biét chiéu dai ctia hinh chir nhat 1én hon dudng kinh mit
day cua hinh try (7'). Dién tich toan phan cta hinh try 1a:

A. 307z(cm2) . B. 287r(cm2) . C. 247r(cm2) . D. 267z(cm2) .

Loi giai
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Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2rh =20 {h:S

Goi & va r 1a chiu cao va ban kinh cua hinh try 4 > 27 . Ta ¢ =
2r+h=9 r=2

S, =2nrh+ 21’ =207 +87 =287.

Thé tich khdi tru c6 ban kinh day 7 = a va chiéu cao h = a2 bang

za*\2

A. 4za’2. B. a2 . C.2na’. D. 3
Loi giai

A i |

Thé tich khéi tru 13: V = 7r*h = n.a*.aN2 = na* 2 .

Thiét dién qua truc cia mot hinh try 12 mét hinh vuéng c¢6 canh béng 2a. Tinh theo a thé tich
khdi tru do.

A. a’. B. 2na’. C. 4na’. D. Zna’.
Loi giai
Goi chiéu cao va ban kinh day cua hinh tru lan luot 1a A, r.
Thiét dién qua tryc cda hinh try 1a mot hinh vuoéng cé canh béng 2a nén h=2a,r=a.
Thé tich ctia khdi tru d6 1a V = nr’h = ta’.2a = 2na’ .

Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =2BC =2a. Tinh thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phing
ABCD quanh truc AD.
A. 4ra’. B. 27a’. C. 8za’. D. za’.

Loi giai
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Cau 27:

Caiu 28:

Cau 29:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Khéi tron xoay tao thanh 1a khdi tru c6 ban kinh day 1a 4B =2a va duong cao AD = BC =a
c6 thé tich bang V = 7 AB*AD = 4rd’

Cho hinh tru c6 dién tich toan phén 1a 47 va co thiét dién cit boi mat ph'fmg qua truc 1a hinh
vuong. Tinh thé tich khdi tru?

A V6 g 76 c 4 p. 476
12 9 9 - 9
Loi giai
Chon D

Hinh try c6 thiét dién cét boi mat phiang qua truc 13 hinh vudng suy ra: [ = h = 2r
Hinh try ¢6 dién tich toan phan 13 47 suy ra:

S, =2nrl+ 271 =27.2r" + 27’ =671’ =4rx

Nén r=?,12h2¥

47r«/€

9

Thé tich khéi tru: V = 71’ h =

Cho hinh chit nhat ABCD ¢b6 AB=a, AD =2a . Thé tich cta khéi try tao thanh khi quay hinh
chit nhat ABCD quanh canh 4B bang
A. 4ra’. B. 7a’. C.24°. D. a’.

Loi giai
Ap dung cong thtrc tinh thé tich khdi tru tron xoay ta c6
V=rnr’h= 7z(2a)2 a=4ra’.
Trong khéng gian, cho hinh chit nhat 4BCD ¢6 AB=1va AD=2.Goi M, N lan luot 1a trung
diém cia AB va CD. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN , ta dugc mét hinh try. Tinh
thé tich ¥ cuia khéi try tao boi hinh try d6
A.%- B. z. C.2x. D. 4r.

Loi giai
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Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Quay hinh chir nhat xung quanh truc MN ta dugc hinh tru ¢6 ban kinh ddy » = AM = % , chiéu

q .. ‘ 1Y
cao h= AD =2 . Thé tich khoi try twong ing bang V = zr’h = 72'(5] 2 =%.

Cho khdi tru c¢6 chu vi day bang 47a va d6 dai duong cao bang a . Thé tich ciia khi tru da cho
bang

4
A. ma’. B. Ezrcf . C. 4ra’. D. 167a’.
Loi giai
Goichuvidayla P.Tacoé: P=27R < 4ra=27nR < R=2a.
Khi d6 thé tich khéi try: V = zR*h = 7(2a)’ .a = 4na’.
Cho mot khéi tru c6 dién tich xung quanh ctia khéi tru bang 807 . Tinh thé tich ctia khéi tru biét
khoang cach gitra hai day bang 10.

A. 1607 . B. 4007 . C. 40r . D. 64r.
Loi gidi

N

Ta c6: khoang céach gitta hai day bang 10 nén A=/ =10.

S, =807 < 27rl =807 < r=4.

Vay thé tich ctia khdi tru bang V = 7.4%.10 =1607 .

Cho khbi try ¢6 ban kinh hinh tron day bang r va chiéu cao bang 4 . Hoi néu ting chiéu cao 1én
2 1an va ting ban kinh day 1én 3 1an thi thé tich ctua khdi tru méi s& ting 1én bao nhiéu lan?
A. 18 lan. B. 6 lan. C. 36 lan. D. 12 lan
Loi giai
V,=2hx(3r) =18(hxr’) =18V

Cho hinh try c6 dién tich toan phan 13 47 va c6 thiét dién cat boi mit phang qua tryc 1a hinh
vuong. Tinh thé tich khdi tru?

A.”—*/g. B. 4”6. C.”—\/g. p. 2%
9 9 12 9
Loi gidi

Vi thiét dién cat boi mat phang qua tryc 13 hinh vudng nén khdi try c6 chiéu cao bang 2r.

Page 10



Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta co: S,p =4x S2nr* +2nrl =4 < 6xrt =4r.

\F
=r=|=
3

Tinh thé tich khéi tru 1a: V = zr*h =221 =21

&_4%%
3309

Mat phéng di qua tryc hinh truy, cat hinh tru theo thiét dién 1a hinh vudng canh a. Thé tich khéi
tru d6 bang

A. 7a’. B.

L1 ; . a . ‘A A R s A \
Ta c6 ban kinh day » = 5 va chiéu cao 4 =a nén thé tich khoi tru 1a

2 3
wa

V=2rr’h= 27z.a—.a = .
4 2
Thiét dién qua truc cua mot hinh tru 1a hinh vudng c6 canh 1a 24 _Thé tich khéi tru duoc tao nén

bdi hinh tru nay la:

27za’
3

3
C. 87a°. D. 8za .

A 2ra’. B
Loi giai

Tacdé: R=a, h=2q nén thé tich khéi tru duoc tao nén boi hinh try nay la:

V=nRh =ra’2a=2rna.

Cho mot khdi tru (S ) c6 ban kinh day bﬁng a . Biét thiét dién cua hinh tru qua truc 1a hinh vuéng
¢6 chu vi bang 8. Thé tich cua khéi try s& bang
A. 8r. B. 4r. C.2r. D. 16rx.
Loi giai
* Ta c6 chiéu cao cua khoi tru: h=2r=2a.

* Theo gia thiét ta c6:42a=8=a=1.
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Cau 37:

Cau 38:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
* Thé tich khéi tru: V = zr*h=r.a*2a=27x.

Cit mot khdi tru béi mot mat phéng qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh chtr nhat ABCD c¢6 AB
vaCD thudc hai day cua khdi tru. Biét AB =4a, AC =5a . Tinh thé tich cua khéi tru:
AV =127a’. B.V =167a’. C.V=4na’. D.V=8za’.

Loi giai

9y

Ta c6 ban kinh khéi tru: R = % =2a

Xét AADC vudngtai D: AD =+ AC* ~DC* =,/(5a)" ~(4a)’ =3a

Thé tich khéi tru la: V = zR*h = 77(261)2 3a=12zad’

Cat hinh try (7) bang mot mit phang di qua truc duoc thiét dién 1a mot hinh chit nhat c6 dién
tich bang 30cm’® va chu vi bang 26 ¢m . Biét chiéu dai cta hinh chir nhat 16n hon duong kinh

mit ddy cta hinh tru(7'). Dién tich toan phan cta (T') la:

A. 237r(cm2). B. 23T”(cmz). C. 69Tﬁ(cmz). D. 697[(cm2).

Loi giai

Chon C
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Cau 39:

Cau 40:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi h,r 1an lugt 1a dudng cao va ban kinh ddy cta hinh try (7). Thiét dién ciia mét phing va

hinh try (7') 14 hinh chit nhat ABCD . Khi d6 theo gia thiét ta c6

h>2r h>2r h>2r h>2r
S pep =h2r=30  olhr=15 <{h=13-2r o h=13-2r
Cuscp =2(h+2r)=26  |h+2r=13 |2/ +15r-15=0 r=5=h=3()

r=%:>h=10(TM)

Vay §_,=8§

2 .
o T2, = 2mrh+ 2 —277.%.10+27r %] —wTﬁ(cmz).

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 50 cm va cé chiu cao 1a 50 cm. Mot doan thang AB c¢6 chiéu
dai 12 100 cm va c6 hai du mit nim trén hai duong tron day. Tinh khoang cach d tir doan thing
d6 dén truc hinh tru.
A. d=50cm. B. d =503 cm. C.d=25cm. D. d =253 cm.

Loi giai

O

Qua B ké dudng thiang song song véi 00’ cit dudng tron day tai C .

00'// BC = 00'//(4BC)=d(00',4B)=d (00',(4BC))=d (0,(4ABC))=0H =d .(H la

trung diém cua doan thing AC).

AC =~ AB*> — BC* =504/3 cm.
Viy d = OH =~OC* — HC* =25cm.

Mot hinh tru tron xoay c6 hai ddy la hai duong tron (O,R) va (O',R). Biét ring ton tai day

cung 4B cua dudng tron (0, R ) sao cho tam giac O'AB déu va goc giira hai mit phing
(O'AB ) va mat phang chira duong tron (O, R ) bang 60°. Tinh dién tich xung quanh cuia hinh

tru da cho.

A. 41R> B. 2\/37R>

C. #nR2 #n
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Cau 41:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Loi giai

Chon D

10
Il
1)
.-r':
sl
oy
forny
Lo
’Jl‘
roy !
U l:
1
po P
[
[ 1
Al L1l
Bl B D
- N 1 ~
TN ido
I
- -
K]
A
A

Goi K 1a trung diém AB, dit AB=2a.

Tacd: AB L OK va AB L OO nén OKO' =60° = O'K =20K = O'K* =40K>

4R?
= 3a’ =4(R2 —az) =a’ =
4R’ R’
Mit khic : 00” =0'B*-OB* =4a’ -R* = 4. ; ~-R =9T =00 =@
2
Vay dién tich xung quanh hinh trudachola: S  =2nR/= 6\/an .

Cho hinh lap phuong c¢6 canh bang 40 cm va mot hinh tru c6 hai ddy 14 hai hinh tron noi tiép
hai mat ddi dién cua hinh lap phuong. Goi §,, S, lan luot 1a dién tich toan phén cua hinh 1ap

phuong va dién tich toan phan cua hinh try. Tinh S = S+, (sz) .
A. §=4(2400+7). B.S=2400(4+7x). C.S=2400(4+37). D. S=4(2400+37).

Loi giai
D ! C!
) |
! |
A/ !
| B | ! B
o | |
b I |
o | |
b I |
in ! |
s R S N LS
//(\\i”’ "’6 L
A B

Taco: S, =6.40° =9600.

Bén kinh duong tron noi tiép hai mat dbi dién cia hinh 1ap phuong 1a: » =20 cm; hinh tru ¢6
duong sinh /=40 cm
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Cau 42:

Cau 43:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Dién tich toan phan cua hinh try 1a: S, = 2.7.20> +27.20.40 = 24007 .
Vay: S =5, +S5 ,=9600+ 24007 = 2400(4 + 7).

Mot hinh tru c¢6 dién tich xung quanh bﬁng 4r , thiét dién qua truc 1a hinh vuéng. Mgt mat ph'fmg
() song song véi truc, cét hinh tru theo thiét dién 1a tr gidc ABB'A’, biét mot canh ciia thiét
dién 1a mdt day cung cua dudng tron day cua hinh try va cdng mét cung 120°. Tinh dién tich
thiet dién ABB'A’.

A. W2, B. 3. C. 243. D. 22.

Loi giai

Goi R, h, [ 1an luot 1a ban kinh, chiéu cao, duong sinh cta hinh tru.
Taco S, =47 < 27RI=4r < RI=2.

Gia st AB 1a mot day cung cua dudng tron day cia hinh tru va cang mot cung 120°.

Taco ABB'A’ 1a hinh chit nhatcd A4A'=h=1.

Xét tam gidc OAB cantai O, OA=0B =R, A/O\B =120° = 4B :R\/E.

S e = AB.AA = R\3.1 = RIN3 =243 .

Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang % . Mit phang (a) song song vai truc

N R [N , A A 5 3 < 5 . -
cua hinh tru va céch truc mot khoang bang 7 Tinh dién tich thiét dién cua hinh tru cat béi mat

phang (a).
2 2 2 2
A.2Rx/§. B.3R\/§. C.3R\/§. D.2Rx/§.
3 2 2 3
Loi gii

Thiét dién cta hinh try cdt béi mit phang («) 1a hinh chit nhit ABCD véi BC = % :
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Cau 44:

Cau 45:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Goi H latrung diém 4B, tacd AH =§ — AB=2HB=2\R*— AH> =R\/3.

3R _3R\3

Vay dién tich thiét dién 1a: S = AB.CD = R\/3. S

Cho hinh tru c6 ban kinh day bang 5cm va khoang cach giita hai day 1a 7cm . Cat khoi tru boi

mot mat phrfmg song song voi truc va cach truc 3cm. Tinh di¢n tich S cua thiét dién duoc tao
thanh.
A. 55cm”. B. 56cm’. C. 53cm’. D. 46cm®.

Loi giai

Goi thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD, H 1a trung diém CD.

OH L CD
Ta c6: { = OH 1 (4BCD) = d(00';(ABCD)) = d (0;(ABCD))=OH =3cm.

OH 1 BC

— HC = HD =\ OC? —OH? =/5* =3% =4cm.
= AB=CD =8cm.
=S op = AB.BC =8.7=56cm’ .

Mot hinh tru c6 ban kinh day » =5cm va khoang cach giita hai day 4 =7cm. Cit khéi tru boi
mot mat phéng song song voi tryc va cach truc 3cm. Dién tich cua thiét dién duoc tao thanh la:
A. §=56(cm’). B. § =55(cm’). C. §=53(cm’). D. §=46(cm’).

Loi giai
Goi 0,0' 1a tam cua hai day cua hinh try va (P) la mat phéng song song vai truc va cach truc
OO" mot khoang 3cm .
Mp(P) cit hai hinh tron ddy (0),(O') theo hai ddy cung lan lugt 1a 4B,CD va cit mit xung
quanh theo hai duong sinh 1a 4D, BC . Khi d6 ABCD 1a hinh chit nhat.
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Cau 46:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

SN

Goi H la trung diém cta AB . Tacé OH L AB;OH 1. AD = OH 1 (ABCD)
=d(00,(P))=d(0,(4BCD))=0H =3cm.

Khi d6: AB=24H =2\OA* —OH> =2/5* -3 =8; AD=00"=h="Tem.

Dién tich hinh chit nhat ABCD 1: S ,,, = AB.AD =56(cm’).

Cho hinh try ¢ hai d4y 1a hai hinh tron (0) va (0'), chiéu cao 2R va ban kinh day R . Mot
mit phing (@) di qua trung diém ctia OO’ va tao v6i OO' mot goc 30°. Hoi (o) cit duong
tron day theo mot day cung c6 do dai biang bao nhiéu?

A 2RV2

NG

C. —. D.

2R
5

B SO

~
< ~
P S
<
<

--------

|
I

1

<

1

1

]

1

1

I
PAN

Q

Goi M 1a trung diém cua Q0" Goi 4, B 1a giao diém cua mit phing (a) va duong tron (0)

va H 1a hinh chiéu cua O trén 4B = 4B L (MHO).

Trong mit phing (MHO) k¢ OK L MH (K e MH) khi d6 goc gitta OO" va mit phing (a)

la goc OMK =30°.

R+3
Xét tam gidc vuong MHO tacd HO = OM tan30° = Rtan30° = T\/_ .
2
Xét tam gidc vuong AHO tacd AH =04 —OH* = |R’ —RT = RT\?
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Cau 47:

Cau 48:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Do H latrung diém ctia AB nén AB= %

Mot cde nudce hinh tru ¢6 chiéu cao 9cm, dudng kinh 6¢cm.Mit day phiang day lem, thanh coe
day 0,2cm. D06 vao coc 120 ml nudce sau do tha vao coc 5 vién bi c6 duong kinh 2cm . Mat
nuée cach mép cdc gan nhit véi gia tri bang
A. 3,67(cm). B. 3,08(cm). C. 2,28(cm).
Loi giai

Thé tich cia coc nudce la: V = .71.(2,8)2 8 =62, 727r(cm3) )

D. 2,62(cm).

Thé tich ctua 5 vién bi la: ¥ :5%.71'.13 =?.7z(cm3).

Thé tich con lai sau khi d6 vao cdc 120 ml nudce va tha vao coe 5 vién bi la: V, =V -V, 120

= 62,727r—?.7z—120 ~ 56,10(cm3) .

v, 5610
7.(2,8)° 7.(2,8)

Chiéu cao phan con lai la: /= ~2,28(cm).

Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang % . Mit phang (a) song song vai truc

) R ‘A s <A [N , 3 < 9. - M
cua hinh tru va cach truc mot khoang bang > Dién tich thiét dién cta hinh tru cat bdi mat phang

(a) la:
A 3V2R? 5 33R? c 2\3R o 2\2R?
= B.——. N S
Loi giai
Chon B
A
e, _‘_\_""\-s_\_\_\_\-

Gia str thiét dién 1a hinh chit nhat 4BCD nhy hinh vé.

) d(O;BC) =
Goi H 1a trung diém ctia BCsuyra OH L BC gyyra

2
BC =2HB =2 OB’ -OH" :2‘/}32 —(gj =R\3
Khi d6

2
Suyra S ., = BC.AB=R-\/3 .% = 3*/? .
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Cau 49:

Cau 50:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh 1a 4, thiét dién qua truc 1a mot hinh vudéng. Mot mat
phéng (a) song song voi truc, cit hinh tru theo thiét dién 4BB'A’, biét mot canh cua thiét dién

1a mot day ciia dudng tron day cia hinh tru va cang mot cung 120°. Dién tich cua thiét dién
ABB'A’ bang

A. 243, B. 2V2. C. 3V2. D. 3.
Loi gidi
Chon A
Goi ban kinh day va chiéu cao ctia hinh tru 1an luot 1a .4 .
Theo dérata co: 2nrh=4r =rh=2.
Khong giam tinh tong quat, ta gia st AB 1a day cta dudng tron day cta hinh tru. Goi O 1 tAm
cua day trén cua hinh try. Theo bai ra ta co: AOB =120".

Ap dung dinh 1y cosin trong tam giac OAB, ta c6: AB*> = OA* + OB* —204.0B. cos(ZO\B)
= AB> =7 +7" = 21" c0s(120°) = 37> = AB =1+/3.

Mat khéc, do mit phiang (&) song song véi truc nén ABB'A’ 1a hinh chit nhat va A4’ =h.
Tu, vatasuyra: S,,,, = AB.AA' = rBh=rh3 =23,

Mot cai mil bang vai ciia nha do thuat véi kich thudc nhu hinh v€. Hay tinh tong dién tich vai can c6
de 1am nén cai mii do.

]
- 30 cm
]

Yoo

I
I
I
I
I
I
|
-
b 3

35 cm
A. 750,257r(cm2). B. 756,257r(cm2). C. 7007r(cm2). D. 7007z(cm2).
Loi giai
Chon B
Ban kinh hinh try ctia cdi mii 1a » = w = 1?5 (cm).

Puodng cao hinh try ctia cdi mii 1a 30 cm .

Dién tich xung hinh try la: S =271 = 2.72.%.30 = 4507 (cm’).
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Cau 51:

Cau 52:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
e 35Y )
Dién tich vanh mii la: S, =x| — | -5, (cm )
2
Vay tong dién tich vai can c6 dé 1am nén cai mii do 1a:

2
§=8,+S8,+8S, :4507z+(3?5j 7 =T756,25.r (cmz).

Mot khéi tru c6 ban kinh day r =24 . 0,0’ 1an lugt 1a tim dudng tron day. Mot mit phang song

v < av15 z \ \ . PPy & R s ) -
song voi truc va cach truc , cat duong tron (O’) tai hai diém A4, B . Biét the tich cua khoi

3
tar dién OO'AB bang a :{E . Do dai dudong cao cua hinh tru bang

A. a. B. 6a. C. 3a. D. 2a.
Loi giai

Chon C

V& duong sinh AC, khi d6 miat phang (ABC ) song song voi OO" va cach OO’ mdt khoang

a15

-

a15

Goi [ 1a trung diém 4B ta co d(00',(4BC))=d(0',(4BC))=01=—

2
Ban kinh O'4 =2a suyra BA=2I4=230'4*-0'I’ =2, /4a2 - 15; =a.

3

Thé tich tir diégn OO'4B bing <

3 3
%.00'.10'./13 _4 ZE o %.00'. “Jf a=2 ;/E =00 =3a.

néntaco :

Vay hinh tru c6 chiéu cao 00’ =3a.

Cho hinh try c6 chiéu cao bang 8 . Biét hai diém A4, C lan luot nam trén hai day thoa AC =10a

, khoang cach gitta AC va truc cta hinh tru bﬁng 4a . Thé tich cua khdi tru d3 cho 1a
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Cau 53:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A. 1287a° . B. 3207a’ . C. 807a’. D. 200za’.
Loi giai

Chon D

Goi (0),(0')1an luot 1a hai dudng tron day. 4€(0),Ce(0').
Dung AD,CB lan luot song song véi 00’ (D e (0'),3 € (0) Dé dang c6 ABCD 14 hinh chir
nhat.

Do AC=10a,AD =8a = DC =6a.
Goi H 1a trung diém cua DC.

O'H L DC
{ = O'H L (A4BCD).

O'H L AD
Taco 00'//(ABCD) = d(00',AC)=d (00',(ABCD))=0'H =4a..
O'H =4a,CH =3a= R=0'C=5a.

Vay thé tich ctia khéi tru 1a ¥ = zR*h = z(5a)’ 8a = 2007za’ .

Hoi néu tang chiéu cao cua khoi tru 1én 2 14n, ban kinh ctia n6 1én 3 14n thi thé tich cua khéi tru
m&i s& ting bao nhiéu lan so véi khéi tru ban dau?
A. 36. B. 6. C. 18. D. 12.

Loi giai
Gia st ban dau khéi tru c6 chidu cao /4, va ban kinh 7. Khi d6, khdi tru c6 thé tich 1a ¥V, = 71’
Sau khi tang chiéu cao cta khdi tru 1én 2 14n, ban kinh ciia n6 1én 3 1an thi khéi tru c6 chiéu cao
2h, va ban kinh 3r. Khi d6, khéi tru méi c6 thé tich 1a V,= 7z(3rl )2 2h =18xrh, .

v
Do viy —==18.
1y 7

1
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Céu 54: Can d&o thanh gd hinh hop c6 day 1a hinh vudng thanh hinh tru c6 cung chiéu cao. Ti 18 thé tich
0 can phai d&o di it nhét 1a

A. 30%. B. 50%. C. 21%. D.11%.
Loi giai
| o’
|
Iy l
| |
| h
I _ I __ U
I/// I \\\
/
[~
[N 0 _
- —

Dé gb bi d&o it nhit thi hinh hop d6 phai 1a hinh hop ding.
Goi A l1a chiéu cao cua hinh hop chir nhat va R 1a ban kinh day cua hinh try.
Do hinh hdp chit nhét va hinh tru c6 ciing chiéu cao nén thé tich gb d&o di it nhat khi va chi khi

dién tich d4y cua hinh try 16n nhat. Suy ra R = % .

Goi ¥, va ¥, lan lugt 1a thé tich ctia khdi hop va thé tich cua khéi tru c6 day 16n nhét.
2
Tacod: V,=a’h vaV,=nR*.h= ﬁ.%.h :

Suy ra: % = 24h = % ~78,54% . Vay thé tich gd it nhat can d&o di 1a khoang 21,46%.
! a.

Céau 55: Mot khéi gd hinh tru c6 duong kinh 0,5m va chiéu cao 1 (m). Nguoi ta da cét khoi g, phan

con lai nhu hinh v& bén ¢6 thé tich 1a ¥ . Tinh V.

Loi giai
Goi V;, V, 1an luot 14 thé tich khéi gd ban dau va thé tich khdi gd bi cat.

2
Thé tich ctia khéi gd ban dau 1a ¥, =7T(O;5J 1== (m*).
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Cau 56:

Cau 57:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2
Thé tich phin g3 da bi cdt di1a 7, =~ 7[ 22| 0,5= % (m®).
2\ 2 64
Thé tich khéi g8 con lai va ¥ = -, = 2~ 3% (m?).
16 64 64
Cho hinh try ¢c6 0,0’ 1a tam hai d4y. Xét hinh chit nhat A4BCD c¢6 A4,B cung thudc (O) va
C,D cing thuge (O') sao cho 4B = a3, BC =2a ddng thoi (ABCD) tao véi mit phing day

hinh tru gbc 60°. Thé tich khdi tru bang

3 3
A. a3 B. ”agﬁ. c. a3\/§.

Loi giai

D. 27ra3\/§.

Chon A

Goi M, N lan luot 1a trung diém cia CD, AB va I 1a trung diém cua 00'.
Suy ra goc giita mat phing (ABCD) va mat phang day la IMO' = 60°.

Ta co ]M=%MN=%BC=a.

a3

Xét AIO'M vuédng tai O, ta cd 10’ = IM.sin IMO' = = =h=00'=210'= a3 ;

o'M =IM.COS@’=%.

Xét AO'MD vubdng tai M , c6 O'M :%,MD:%CD:%ABzé

2

2 2
= r=0'D=JO'M*+MD? \/(%j +£a\/§J =r=a.

Vay V = zr*h=rd’3.

Cho khoi try c6 hai day 1a (O) va (O'). 4B,CD lan luot 14 hai dudng kinh ciia (0) va (0'),
goc gilta AB va CD bang 30°, AB=6. Thé tich khdi tr dién ABCD bang 30. Thé tich khi
tru da cho bang

A. 180r. D. 45x.

C. 30rx.
Loi giai

B. 90r.

Chon B
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Cau 58:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Lay diém E sao cho t&t gisc BCDE 12 hinh binh hanh.

Khi d6 (AB,CD)=(AB,BE)=>sin(A4B,CD)=sin(A4B, BE).

d(D,(4BE))=d(AB,CD).
Visen =Vispr = %.d(D,(ABE)).SABE = éAB.CD.d(AB, CD).sin(A4B,CD)

VABCD:%AB.CD.d(AB,CD).sin(AB,CD):>d(AB,CD): Vw180 _ 14,

ABCD.sin30° o1

2

Chiu cao cua lang try bing & =d (A4B,CD)=10.

Thé tich lang tru: ¥ = S.h = 7.3%.10 =907.

Tir mot tAm ton hinh chit nhat kich thuéc 50cmx240cm, nguoi ta lam cac thing dung nude
hinh tru ¢6 chiéu cao béng 50cm, theo hai céch sau:

« Cach 1: Go tam ton ban dau thanh mit xung quanh cta thung.
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Cau 59:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

« Céch 2: Cit tam t6n ban dau thanh hai tim bang nhau, r6i go mdi tAm d6 thanh mat xung quanh
ctia mot thung.

Ki hiéu 7] 1a thé tich cta thing go dugc theo cach 1 va ¥, 1a tong thé tich cuia hai thing go dugc

.V
theo cach 2. Tinh ti so —.
2

A Lo B. AL C Ly p. Ly
£ , 2 £ £
Loi giai
Chon C

O cach 1, thung hinh try ¢6 chiéu cao h=50cm, chu vi day C, =240cm nén ban kinh day
C, 120

R =—L=-""cm. Do d6 thé tich ctia thung 13 ¥, = 7R’/ .
2r &

O cach 2, hai thung déu c6 c¢6 chiéu cao 4 =50cm, chu vi day C, =120cm nén ban kinh day
C, 60

R1=2—=—cm.Do d6 tong thé tich ctia hai thung 1a V, =27 R; % .
T T
. (120)
Vay A - zRh _1(R) 11 x| _y
TV, 2zRh 2\ R,) 2| 60
VA

Cho hinh tru c¢6 hai day 13 hinh tron tim O va O’, chiéu cao h = a3 . Mit phang di qua tim O
va tao véi 00" mot goc 30°, cat hai dudng tron tim O va O’ tai bon diém 1a bén dinh caa mot
hinh thang c6 day 16n gip d6i day nho va dién tich bing 3a®. Thé tich cua khi tru duoc gidi
han boi hinh try d cho bang

3 3 3
V3na B. \/gmf ' J3na V3na .

. C. . D.
3 12 4

A.

Loi giai

Chon B
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Cau 60:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Gia sit ABCD1a hinh thang ma dé bai dé cap ( BC day 1on, AD day nho) va r 1a ban kinh day
cua hinh tru.

. | BC=2r
Theo dé: = AD=r
BC=24D

Ké O'1 L AD = AD 1(00'T) = (ABCD) L(00'J)

Suy ra goc gitta 00’ va (ABCD)1a goc O'OI . Theo d& O'OI =30°

0085\0[=%<:>01= 00 =ﬂ= a
Ol cos 30° \/5
2
) (AD+BC).IO ) (r+2r).2a
Taco: S, = > < 3a =#<:>r=a

Thé tich cta khéi tru 1a V = w?h = na’.a3 = na*\3
Cho hinh try va hinh vuéng ABCD c6 canh « . Hai dinh lién tiép 4, B nam trén dudng tron day
thtr nhét va hai dinh con lai ndm trén dudng tron ddy thirc hai, mit phang (4BCD) tao véi ddy

mot goc 45°. Khi d6 thé tich khéi try 1a

3 3 3 3
wTa’ N2 3ra’~?2 Ta N2 3ra’~?2
A. \/_ . B. \/_ . C. \/_ . D. \/_ .
8 8 16 16
Loi giai
B
\\ \\i\
A &
\\:\H \\\\
JUBEEE L,,)\“\ N C
,,,,,,,,,,,, ) ,,\,\\7/,,,,::]
0' ,// I'
D

Goi I,1' 1an luot 1a trung diém cia AB,CD ; 0,0’ lan luot 1a tAm dudng tron ddy cua hinh
try; H 1a trung diém cua I’ .

Khi d6 H 1a trung diém cua OO’ va géc gitta (ABCD) tao véi day 1a HI'O = 45°.

Do I'H =% = 0H=01=%Y2 Knido hzOO’zﬁ.
2 4 2
Taco: r=0'C=OT"?* +1'C? =#.
3
Thé tich khdi tru 1a V=ﬂr2h=3mll6\/§.
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Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 d6 dai canh day bang a va chiéu cao bang /.
Tinh thé tich ¥ cua khdi tru ngoai tiép ling tru da cho.

2 2
wah wah

A. V =3xd*h. B. V =xa’h. C.V= D. V= 3

Loi giai

Chon D

Khéi tru ngoai tiép lang tru tam giac déu co hinh tron day 1a hinh tron ngoai tiép tam giac day
ctia lang try, va chiéu cao bang chiéu cao ling tru.

oo C s 1 \ \ C A 13 3a
Tam giac déu canh @ c6 ban kinh duong tron ngoai ti€p bang .

wa*h
T

2
Vay thé tich ctia khdi tru can tim [a V = h.S = hﬂ(%) =

Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuong, dién tich xung quanh béng 367a*. Tinh thé
tich V' cua lang tru luc giac déu noi tiép hinh tru.

A. 2734’ . B. 2434, C. 36\34. D. 81334,
Loi gidi

Taco S, = 367a’ =27Rh.
Do thiét dién qua tryc 1a hinh vuéng nén ta c6 2R =h.

Khi dé6 h*> =36a” hay h=6a; R=3a.

Dién tich ciia mat ddy hinh lang tru luc giac déu noi tiép hinh trula B=6.

R*\3 2743
. .

2
Thé tich ¥ cua lang tru luc giac déu ndi tiép hinh trula V = Bh = 81a3\/§ .

Cho khdi tru c6 day 1a cac dudng tron tim (O), (O') ¢6 ban kinh 1a R va chiéu cao / = R2.
Goi A4, B lan luot 1a cac diém thudc (O) va (0') sao cho OA vuéng goc voi O'B. Ti s6 thé
tich ctia khoi tr dién OO'4B véi thé tich khoi tru la:
A2 B. . c L. p. L.
RY/4 RY/4 6 4
Loi gidi

Page 27



Caiu 64:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Thé tich khéi try ¥, = 7R*.h = 7R* RN2 = 7R*\2

Khéi tt dién BO'OA c6 BO' 1a dudng cao va day 1a tam gidc vudng 0'O4, do do thé tich khéi

tir dién 1a V, = %SO,OA.O’B ==.—04-00'-0'B = %R.R\/E.R = %1@

W | —
|~

yﬁ_R3\/§ 1 1

Va : =,
TV 6 aRW2 6n

Mot hinh try ¢6 ban kinh day bang chidu cao va bang « . Mot hinh vuéng ABCD c6 day AB,CD
1a hai day cung cua hai duong tron day va (4BCD) khong vudng goc vai day. Dién tich hinh
vuong d6 bang

5a° 5a2\/§ 5,2

A —. B. 54°. C. D. —.
4 2 2

Loi giai

4 —_
TR
led -

+Goi 0,0' 1a tAm cua 2 duong tron day, I 13 trung diém cua 00'.

Do tinh d6i xtmg nén I 1a trung diém ciia AC,BD .

Ké dudng kinh CC'= AC'=a;CC'=2a = AC=C' 4> +C'C* =a/5 .

, 1 5q°
+ Do db SABCD :EAcz :7.
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Cau 65:

Cau 66:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh lang try déu ABC.A'B'C’, biét gbc giita hai mat phang (A'BC) va (ABC) bang 45°,
dién tich tam giac 4'BC bang a*/6 . Tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru ngoai tiép hinh
lang tru ABC.A'B'C".

2 2
4ra’\3 B. 27a’. C. 4rza*. D. L \/5

A. .
3 - 3

BC 1 AM
BC 1 A4

Goi M la trung diém BC, khi dé{ = BC L A'M , do d6 géc giira (A'BC) va

(ABC) 1a A'MA=45°,

Tam giac A'AM vudng cantai 4 nén A'M = AMAN2 = BC\[ 2= BCI

2
Dién tich S, = ! —A'M.BC = 1 BC6 .BC = BC \/E
2 2 2 4
Theo dé 2€ ‘/_ a’\J6 = BC=2a.
Hinh tru c¢6 day 1a duong tron ngoai tiép ABC c6 ban kinh r = BC;B = 2a3«/§ , duong cao
B3 _ o,

h=AA'= AM =———=
2

Dién tich xung quanh S = 27rh =2x 2a3\/§ a3 =4na’.

Cho hinh tru c6 ban kinh R va chiéu cao x/gR. Hai diém A, B lan luot nam trén hai duong
tron day sao cho goc gitta AB va truc d cta hinh try bang 30°. Tinh khoang cach giita 4B va
truc cua hinh tru:
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

R3

A.d(AB,d)zT. B. d(4B,d)=R.  C.d(A4B,d)=R3. D.d(A4B,d)=

R
>

Loi giai

Goi [, J la tam cua hai day.
Tir B ké dudng thing song song véi truc d cua hinh try, cit duong tron day kia tai C . Khi do,

(4B,d)=(4B,BC) = ABC. Suyra ABC =30°.

Xét tam gidc ABC vuong tai C, ta co:

AC

tanZ}—}Z‘ :E = AC = CB.tanZEE’ = R\/g.tan30° = R\/§L

=R.

&

Lai cé d//(ABC) va (ABC)> AB nén d(d,AB) =d(d,(ABC))=d(J,(4BC)).
Ké JH L AC, He AC. Vi BC LJH nén JH L(ABC).Suyra d(J,(4BC))=JH.
Xét tam giac JAC tathdy J4=JC = AC =R nén JAC 1a tam giac déu canh R . Khi d6 chiéu
cao la JH:RT*/? Vay d(d,AB)zRT\/g.
Céu 67: Cho hinh lang tru déu ABC.4'B'C’, biét géc giita hai mit phing (A'BC) va (ABC) bang 45°,

dién tich tam giac 4'BC bang a*/6 . Tinh dién tich xung quanh cta hinh try ngoai tiép hinh
lang tru ABC.A'B'C".

47mz\/§ 87ra2\/§

A. . B. 27a’. C. 4ra*. D. .
3 3
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Cau 68:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

’ ’
A"t C
N

BI

Goi M 1a trung diém BC.Khid6tacdé BC L AM , BC L A'M

Suy ra: ((A'BC),(ABC)) = AMA=45° = A'A= AM . Goi O la trong tdm tam giac ABC'.

Pit BC=x, x>0.Taco AM:A’A:%:A'M:%.

2
Nén S, 5 :%.A'M.BC: i f =a*\J6 = x=2a.
Khi do: AOz%AMz%.MZ\B - 2“3*/5 va AAd=av3.

Suy ra dién tich xung quang khéi tru 1a: S, =27.04.4'4 = 2. 2a;/§ a3 =4rd*.

Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc la hinh vuong, di¢n tich xung quanh béng 367a*. Tinh thé
tich V' cua lang tru luc giac déu noi tiép hinh tru.
AV =273a". B. V =81\34. C.V=2434". D. V =36\3a’.

Loi giai
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Cau 69:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Dién tich xung quanh hinh try S, =271l =27r.2r =367a” = r=3a
Lang tru luc giac déu c6 duong cao h=1=6a
Luc giac déu ndi tiép dudng tron co canh bang ban kinh ciia dudng tron

(3a)’'\3 _274\3
4 2

Suy ra dién tich luc giac déu S = 6.

Vay thé tich V = S.h =81\/3a’ .

Cho lang try dimg ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh bén bang 2a, day ABC 14 tam giac vudng cén tai
A, gbe gitta AC" va mit phang(BCC'B') bang30". Thé tich cta khéi tru ngoai tiép ling tru
ABC.A'B'C' bang

B C

CV

A. za’. B. 27a’. C. 4ra’. D. 3za’.
Loi giai
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Cau 70:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi ban kinh ctia hinh tru la R .
Taco: CC' L(ABC) = CC' L Al.
Lai c6 tam gidc ABC 1a tam giac vudng cén tai 4 nén A/ 1 BC do d6 Al 1 (BCC'B') hay

goc gitta AC’ va mit phang (BCC'B') 1a IC'A.

Xét tam giac AIC' tacod: IC' = Ai\ =R\3.
tan /C'4

Xét tam giac CIC' ta co: IC” =IC* +CC” < 3R> =R’ +4a> = R=a\2.

Thé tich khéi try ngoai tiép ling tru ABC.A'B'C’' 13: V = zR*h =4rd’.

Cho hinh try (T) ¢6 (C) va (C') 1a hai duong tron day noi tiép hai mat dbi dién ctia mot hinh
1ap phuong. Biét rdng, trong tam gidc cong tao béi duong tron (C) va hinh vudng ngoai tiép clia

(C) c6 mot hinh chir nhat kich thudc ax2a . Tinh thé tich V' cua khdi tru (T) theo a.

&

N

10074° 25074°
A, 1007a” B. 25074’ . c. 27

3 = T3
Loi giai

D. 10074’ .
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Cau 71:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B H A

K?[ :
\ |

C D

Tacd BK =2a, KI =a nén B[=a\/§:>cosl?B\I:L va sin[?B\I:i.

V5 V5

Khi d6 cosO/\BI = cos(@—@) = cos@.cos45°+sin@.sin45°

_LV2 232 32
52 T2 a5

Ki hiéu AB=2x thi Ol =x,0B = x+/2.

_— 32
Tacd OI* = BO* + BI* —2.BO.BI.cosOBI =2x* +5a* —2.x\J2.a\/5 i —2x* +54% —6xa

25

2 2 2 2 2 xX=a
Sx =2x"+5a" —6xa & x —6xa+5a =0 sq’
x=15a

Vi x>a nén x=5a hay r=0[ =5a.
Vay thé tich khéi tru (T) 1a ¥ = z(5a)’ .10a = 2507a’ .

Cho hinh tru ¢6 thiét dién qua truc 13 hinh vuéng ABCD canh bing 2+/3 (cm) v6i AB la duong
kinh cua duong tron day tim O. Goi M 1a diém thudc cung AB cua duong tron day sao cho
ABM =60° . Thé tich ctia khdi tir dién ACDM 1a:

A. V=3(cm3). B. V=4(cm3). C. V:6(cm3). D. V=7(cm3).

Loi giai

Page 34



Cau 72:

Cau 73:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta c6: AMAB vudng tai M c6 B =60° nén MB =~3; MA=3.

Goi H 1a hinh chiéu cia M 1én 4B, suyra MH 1(ACD) va MH = Mi ‘2“ = %

M

A 1 13 3
Vay V,, ,cp =§MH.SACD =§.5.6=3(cm )
Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 @6 dai canh ddy bang a, chiéu cao 1a 4. Tinh
thé tich ¥ ctia khéi try ngoai tiép hinh lang tru.

2 2
ﬂah' B.V=7[ah.

AV = C.V =3rd’h. D. V =xah.

Goi G 1a trong tAm cua tam giac 4BC . Do 4BC 13 tam giac déunén O 1a tAm dudng tron

ngoai tiép tam giac 4BC
AG=2ay 2 4V3 a3
Ta co 3 3 2 3

wa*h

Viy thé tich ctia khéi tru ngoai tiép hinh lang trula V' =7 R’h 3

Cho hinh try ¢6 hai ddy la cac hinh tron (O), (0') ban kinh bang a, chiéu cao hinh tru gip hai
lan ban kinh ddy. Céc diém 4, B tuong (mg ndm trén hai duong tron (O), (O') sao cho
AB = a~J6. Tinh thé tich khdi t&r dién 4BOO' theo a.

a5 2a° 24°\/5

C. — D.
3 3 3

Loi giai

3
AL B.
3
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Tacd 00" =2a, A'B=AB>— A4” =\6a* —4d> = a2 .

Do d6 A'B* =0'B* +0'A” =2a” nén tam giac O'A'B vudng can tai O' hay O'4’ L O'B
=0AL1LOB.

3
Khido V,,,; = %OA.O'B.d (04,0'B).sin(0A4,0'B) = %a.a.2a. sin90° =L
MUC PO VAN DUNG - VAN DUNG CAO
Céu 74: Nguoi ta lam ta tap co tay nhu hinh v& v6i hai dau 13 hai khdi tru bang nhau va tay cam ciing 1a
khéi try. Biét hai dau 1a hai khdi tru duong kinh déy bang 12, chiéu cao bang 6, chiéu dai ta
bang 30 va ban kinh tay cAm 1a 2. Hiy tinh thé tich vat liéu lam nén ta tay do.

FE

A. 1087. B. 64807 . C. 5027.
Loi giai

D. 5047.

Goi A, R, V, lan lugt 1a chiéu cao, ban kinh day, thé tich khdi tru nho mdi dau.
Vi=h.m.R =6.71.6"=2167.

Goi h,, R,, V, lan luogt 14 chiéu cao, ban kinh day, thé tich ciia tay cam.
V,=h,.m.R} =(30-2.6).7.2° =72x.

Thé tich vat liéu lam nén ta tay béng V=2V +V,=504r.

Cau 75: Mot ngudi thg ¢6 mot khdi da hinh try. Ké hai duong kinh MN, PO cia hai day sao cho

MN 1 PO . Ngudi tho d6 cit khdi da theo cac mit di qua 3 trong 4 diém M, N,P,O dé khéi
da c6 hinh tir dién MNPQ . Biét MN =60 cm va thé tich khdi tir dién MNPQ =30 dm® . Hay tinh

thé tich luong da cit bo.

A. 101,3dm’ B. 111,4dm’ C. 121,3dm’ D. 141,3dm’
Loi giai

Chon B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi O va O’ lan luot 1a trung diém MN va PQ.
Khi d6 00" 1a tryc cua hinh try va 00" L MN = MN 1 (OPQ).

1 00'.6*
VMNPQ ZEMN ‘SOPQ =

=600’ (dm3) Theo bai ra ta ¢6 V,,,, =30dm® = 00’ = 5dm.

Thé tich khéi tru 1a V,, = 7.3%.5 ~ 141,4dm’. Vay thé tich luong da cat bo

V=V ~111,4dm’.

ru VMNPQ

Cong ty X dinh 1am mét téc nude hinh tru bang inox c¢6 dung tich 1m’. Dé tiét kiém chi phi
cong ty X chon loai téc nudc c6 dién tich toan phan nho nhat. Hoi dién tich toan phan cua téc
nuéce nho nhat bang bao nhiéu?

A. 5,59 m’ B. 5,54 m’ C.557 m’ D. 5,52 m’
Loi giai
TRh :i
Taco: V =zRh=1=> R
TR =l
h

, 3 2
Dién tich toan phén cua téc nudce: S, =27Rh+ 27R? = n +27R?

Xét S’:47rR—%:O<:>R:3,/L.
R 27

Lap bang bién thién ta c6 S, dat gia tri nho nhét tai R = 3/%
T

27

=227 +
3[471_2

:>S( ~ 5,54

tp)min
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Mot chiéc ta tay c6 hinh dang gdm 3 khdi tru, trong d6 hai khdi tru & hai ¢au bang nhau va khéi

try 1am tay cam & gitra. Goi khéi tru lam déu ta 1a (7;) va khdi try 1am tay cam la (7, )1an luot

-2 , . |
c6 ban kinh va chiéu cao tuong mg 1a ,, h,, r,, h, théaman r, =4r,, h = Ehz :

I () ()

Biét rang thé tich ctia khdi tru tay cam (Tz) bang 30 (cm3) va chiéc ta lam bang inox c6 khi lugng riéng

Cau 78:

1a D=7,7g/cm’. Khéi lugng cua chiéc ta tay bang

A. 3,927(kg). B. 2,927(kg). C. 3,279(kg). D. 2,279 (kg).
Loi gidi

Chon A

Thé tich cta hai khoi tru 1am dau ta (7 ):

Vi =2mrh =27 (4r,) %hz =1671,h, =16.30 =480 (cm’ ).

Téng thé tich ctia chiéc ta tay: V' =¥, +V, =480+30=510(cm’).
Khéi lugng cua chiéc ta; m=DV =7,7.510= 3927(g) = 3,927(kg).

Mot cong ty san xuat bat chi c6 dang hinh lang tru luc giac déu c6 chidu cao 18cm va day la

hinh luc giac ndi tiép duong tron duong kinh 1cm . But chi duoc cau tao tir hai thanh phan chinh
1a than chi va bt g ép, than chi 1a mot khéi tru & trung tim c6 dudng kinh %cm , gia thanh 540

dong/cm’. Bot gd ép xung quanh c6 gia thanh 100 dong/cm®. Tinh gia cia mot cai but chi
dugc cong ty ban ra biét gia nguyén vat lidu chiém 15,58% gia thanh san pham.
A. 10000 ddng. B. 8000 ddng. C. 5000 dong. D. 3000 dong.

Loi giai

Chon A

Page 38



Cau 79:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

D

T T Ty pe——
e o mwomm

1————————————.—

%

bttt N L N N N N N

Goi R va r 1an luot 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép luc gidc déu va ban kinh cua 13i than
chi.

Ta co R=lcm va r=lcm.
2 8

£

V3o 133 33
4 8

-lkl»—‘

Suy ra dién tich cta lyc gidc déula S =6.R’

Goi V' 1a thé tich ciia khdi lang tru luc giac déu. ¥}, ¥, 1an lugt 1 thé tich ciia khéi than chi va

bot gb dung dé 1am ra mot cay bt chi.

33 .. 273

Taco V = Sh—— 18—T(cm3); vV, =nr2h=n.8%.18=9_n(cm3).

=V, =V- V_M—g—”( 3).
4 32

Do d6, gia nguyén vat lidu dung dé 1am mot cay but chi 1a 540V, +100V,.

Vay gid ban ra cua cay but chi 1a

(540Vl+100V2).1150g8 {540— 100(£—9—nﬂ. 100 ~10000.

32 4 32 )1 15,58

b

Mot khuc g hinh tru c6 ban kinh R bj cit boi mot mit phang khéng song song véi day ta duoc
thiét dién 1a mot hinh elip. Khoang cach tir diém 4 dén mat day 1a 12 cm, khoang cach tir diém
B dén mit day 1a 20 cm. it khiic gb d6 vao trong hinh hop chit nhat c6 chiéu cao bang 20 cm
chira ddy nuée sao cho dudng tron day cua khic gb tiép xuc véi cac canh day cta hinh hop chir
nhat. Sau d6, nguoi ta do lugng nude con lai trong hinh hdp chir nhat 1a 2 lit. Tinh ban kinh cua
khuc go.
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%
L1
A
A
i
|
s

——

I'\\.
= o e el
(] \

\

%

2liem

12cm

- —

Ly p——
\
]
J|
)
|

i

i =13
A. R=5,2cm. B. R=4,8cm. C. R=6,4cm. D. R=8,2cm.
Loi giai
Chon D
=
I == A
, -
s,
T
IF"':::- RS 171 | 20em
12cm :t |r
M= e 17

Goi ban kinh d4y hinh tru 1a R.

Goi V,,V, 1an lugt 14 thé tich hinh hop chir nhat va khéi gd.

Taco V, = B.h=4R*.20=80R"

Chia khéi gd 1am hai phan bang mot mat phang qua A va song song day.

Taco V, =R’ A, +%7[R2.(h —h)=167R">,

h, 1a khoang cach tir diém 4 dén mat day, h khoang cach tir diém B dén mat day.

Thé tich nudc con lai la

V=V,—-V,=16R*(5-7)=2000= R ~8,2.

—CAU

Mot hop dung bong tennis c6 dang hinh tru. Biét rang hop chira vira khit ba qua bong tennis dugc
xép theo chiéu doc, cac qua bong tennis c6 kich thudc nhu nhau. Thé tich phan khong gian con

tréng chiém ti 18 a% so v&i hop dung bong tennis. S& a gan dung véi s6 nio sau day?
A. 50. B. 66. C. 30. D. 33.
Loi gidi

Chon D
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B

e — h=6R

Dit 4, R 1an luot 1a duong cao va ban kinh hinh tron dy cua hop dung bong tennis.

D@ thiy mdi qua bong tennis c¢6 cling ban kinh R vé6i hinh tron déy ciia hop dung bong tennis
va h=6R.

Do d6 ta co:
Tong thé tich cia ba qua bong 1a ¥, = 3%71'1{3 =47R’;

Thé tich ctia hinh tru 1a V, = 7R*h = 67R’;

Thé tich phan con trdng ctia hop dung bong 1a V,=V,-V,=2zR’.

\ . . ) 1
Khi d¢ ti I¢ phan khong gian con trong so voi hdp dung bong 1a % = 3 ~0,33.
0

Suyra a=33.

Sir dung manh inox hinh chit nhit ABCD c6 dién tich bang 1m* va canh BC =x (m) dé lam
mot thung dung nudc c6 day, khong co nip theo quy trinh nhu sau: Chia hinh chit nhat 4BCD
thanh hai hinh chit nhdt ADNM va BCNM , trong d6 phan hinh chit nhat ADNM duoc go
thanh phan xung quanh hinh try ¢ chiéu cao bang AM ; phan hinh chir nhat BCNM duoc cit
ra mot hinh tron dé 1am day cta hinh tru trén. Tinh gan ding gia tri x dé thung nudc trén co thé
tich 16n nhét.

A 0
M N { Q N
B C B C
A. 1,37m. B. ,02m. C. 0,97m. D.Im.
Loi giai

Chon B
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
. 11
Tacd ABBC=1= AB=——=—(m).
BC
Goi R (m) 1a ban kinh dy hinh tru inox go dugc, ta c6 chu vi hinh tron ddy bang BC = x (m).

Dodo 27R=x & R=—" (m); BM =2R=""= AM = AB—BM =~ (m).
2 V4 X

2
Thé tich khéi try inox go dwuoc 13 V = 7R*h = 72'( al j .(l—£j= 12 (z—xz).
2 x m) 4r

Xethamsof )(x>0):>f( )=m—3x".

f'(x O:x—\/ﬁ f'(x >O<3xe(0\/gJVéf'(x)<O©xe(\/§;+oo].

Vay f (x) dong bién trén khoang (0; \/% ] va nghich bién trén khoang (\/%’ +oo] .

25@
5

T

Suy ra glftoz()f(x)=f( —):

3
Tir d6 ta c6 the tich ¥ 16n nhét khi va chi khi f'(x) 16n nhat < x = \/% ~1,02 (m).

Mot dai 1y xang dau can lam mot cai bon dau hinh tru béng ton ¢6 thé tich 167 . Tim ban kinh
day r cua hinh try sao cho hinh try dugc lam ra it tén nguyén vat li¢u nhét.
A. 0,8 m. B. 1,2 m. C.2m. D. 2,4 m.
Loi giai
Chon C
Dé it tbn nguyén vat liéu nhit thi dién tich toan phan S,, phai nho nhét.

Goi h (h>0) la chiéu cao cia bon dau. Ta c: S, =277 +27rh.

Mait khac, theo gia thiét: V =167 < rr’h=167 < h= 2
r

=S, =2ﬂr2+277r-§:27r(r2+§j=2 ( +8+8]

7”2 r r r

. . 8 8 / 8 8
Ap dung BDT Cauchy cho 3 s6 duong: r ,§ 8 ,ta duoc: P +—+—2>33r" == =12.
r r

r r r r

= S, > 247 . Dang thic xédy ra or=Sar-scr=2.
r

= min (S, ) =247
Vay dé it ton nguyén vat liéu nhit thi » =2.
Anh H du dinh 1am mét cai thung dung du hinh tru bang st c6 nip ddy thé tich 12m’. Chi phi
lam mdi m® day 1a 400 ngan dong, mdi m* nip 1a 200 ngan dong, mdi m*> mit xung quanh 1a
300 ngan dong. D¢ chi phi l1am thung 1a it nhat thi anh H can chon chiu cao cia thung gan nhat
v6i s0 nao sau day?.
A. 1,24m. B. 1,25m. C.2,50m. D. 2,48m.

Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Chon D

Goi ban kinh ddy cua hinh trula R. Ta co
12

7R

Suy ra chi phi lam thung

C = 7R*.400 + 7R*.200 + 277Rh.300

V=rRh=h=

3 -

:600[ R2+12]
R

= 600{7:R2 +£+£] > 600.33| 7R’ 06 _ 13003367
R R R'R

Dan dén

min C = 18003367 < 7R> :%@ R :iﬁ
T

Vay dé chi phi nho nhét thi chiu cao cua hinh tru 1a /= ~2,48m .

\3/36

Nguoi ta can lam mot cai bon chtra dang hinh tru c6 thé tich 1000 lit béng inox dé chtra nudc,
tinh ban kinh R cta hinh try d6 sao cho dién tich toan phan ctia bon chtra c6 gi tri nho nhét.

A.Rzi/z. B.R:i/I. Q.R:;/L. D.Rzé/i.
T T 27 27

Loi giai
Chon C
Ta c6 1000 lit = 1m°.
. .3 1
Goi 4 lachiéucaocuahinhtrutacd V=zR’h=1=h= PR
r
Dién tich toan phan 1a: S, =27R* +27Rh =27 R’ =27R* + 3

—2(nR2+—+—j> 233 7R} — . — i/:
2R 2R

Dau "=" xay ra khi va chi khi 7R’ L & R=3—.
2R 2
Thiét dién cta hinh tru va mat ph'fmg chira truc cua hinh tru 1a hinh chir nhét c6 chu vi bﬁng 12.
Gia trj 16n nhat cta thé tich khoi tru 1a
A. 161 B. 327. C. 8r. D. 64r.
Loi gidi

Chon C

Page 43



Cau 86:
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N
D

Tir hinh v& ta ¢ ABCD 13 hinh chit nhat, goi chiu cao cua hinh tru 1a 4 va ban kinh day cia
hinh try 13 7, theo gia thiét ta c6 2(h+2r)=12 < h+2r=6.

Thé tich cta khéi tru twong tmg 14 V = zr°h, theo bat dang thirc Co si ta co

3
rer+h>33r*h < V:mfthﬂ'.(zr;hJ =87

Dau bang xay ra khi va chikhi r=h=2.
Vay gia tri 16n nhit cua thé tich khéi try 1a 87 .

Can san xuit mot vo hop stra hinh tru c6 thé tich ¥ cho trudc. Dé tiét kiém vat liéu nhat thi ban

kinh d4y phai bang
A.3L. B.3K. C.i/z. D.SL.
— \2z 2 T RY/4
Loi giai
Chon A
Goi A, 7 1a chiéu cao va ban kinh duong tron day cua hinh try.
Taco V=nr’h< h= V2 :
nr

Dé tiét kiém vat liéu nhat thi dién tich toan phan nho nhat.
)4 VoV
> = 2art + = =271+ —+—.
nr r r r

Tacod S, =27zr’ +2zrh =27r’ +27r

Ap dung bt dang thie AM — GM cho ba sé 2777, K, Y o

r r
2
S, > 3327 L L 23927 knong déi
r r r

Dau bang xay ra khi 277 4PN ‘3/21 ta co
r T

Trong céc hinh tru c6 dién tich toan phan bang 1000cm” thi hinh try ¢ thé tich 16n nhat 1a bao
nhiéu cm’
A. 2428. B. 2532. C. 2612. D. 2740.
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Loi giai

Chon A

Taco S, =27Rh+27R* = Rh+R® :2i
T

Vay thé tich khéi tru ¥ = 7R = ﬁR(i—sz =§R—7rR3 =F(R)

2r
Ta co: F’(R):£—37z1'32 =0« R= i
2 \ 67

Bang bién thién

R 0 T
F'(R) " 0 -
F(R) A -;
/"/( F i |
//" L 6.1 ! —~a
S 1000 {1000 1000 ’

Tir bang bién thiéntaco V= ER R =—— | — -

Vs ~ 2428.
2 6z 6r

Cho hinh tru c6 day 13 hai dudng tron tim O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duodng tron day c6 tdim O ldy diém A, trén duong tron tim O’ iy diém B . Pit o 1 goc
gitta AB va day. Biét rang thé tich khéi tir dién OO'AB dat gié tri 16n nhat. Khang dinh nao sau
day dang?

1
A. tano =+2. B. tana =1. C. tana = D. tana:E.

5i-

Loi giai

Chon C

I T -
’,,41 N pETY

,‘rH/ A | ~

] = - e N

f', 7 ”’i

/-
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Goi B’ 1a hinh chiéu ciia B trén mit phang chira dudng tron (O), khi d6 4B’ 1a hinh chiéu
ciia AB trén mit phang chtra dudng tron (O).
/—’\! AI /\! TE
Suy ra (AB,(OAB )) _ (AB, AB ) _BAB' —a, ac (0;5].

Xét tam giac vudong ABB' vudng tai B’ ¢o tan BAB' _5B = AB' = BB _ _2a .
AB' tano.  tana

Goi H latrung diém AB', khi d6 OH L AB' va

12 2
OH =~OA* — AH? =\/R2 _4B :\/4a2 -4 12
4 tan” o tan” o

1 1

Laico S, ., = EOH.AB' = E.OB'.d(A,OB’)
1 2a
oHAB N ot a 1
= d(4,0B)=———= an o ane - l4——— =d(4,(00BB)).
OB 2a tan o tan” o
1 1 a 1 1 245 1 1
Vay VvV, ,,.=—d(A,(OO'BB')).S,, . =—. 4 — —.2a2a= . 4 —
A Voo 3 ( ( )) 200 3 tana N tan’a 2 3 tana tan” o
1 1
r £, 42 A s . 1 tan2a+4_tan20t
Ap dung bat dang thirc Co-si ta ¢ 4-——— < =2
tan o tan” o 2
24° 4q°
=V, . < 2=—
A.OO'B 3 3
A 9 2 . \ 5 . 1 1 1 2
Dau “=" xay ra khi va chi khi A —F=4-————=4
tan o tan” o tan” o tan” o tan” o

1
<:>tan2a=l:>tana:— do ae(o;ﬁj.
2 2 2

Cho hinh try c6 d4y 14 hai dudng tron tim O va O, ban kinh dy bang chiéu cao va bing 2a.
Trén dudng tron day co tim O lay diém A, trén dudng tron tim O’ lay diém B . Pit o 1a goc
gilta AB va day. Tinh tana khi thé tich khdi t dién OO'AB dat gia tri 16n nhat.

1 1
A. tana =—. B. tana =—. C. tana =1. D. tana =+2.
2 V2
Loi giai
Chon B
Ii’i-"”,J
\\ ' “
N LI §
\ oy
\‘: 1
l\\ \
Jn‘ ___.-""‘Ols \\‘\
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Goi A' 1a hinh chiéu cia 4 trén dudng tron tim O khi d6 ta c6

1 1 . L
Vooun =7 Vaoo s = g.SOO,A.A.al (B.(00'4'4)) v6i d(B,(00'4'4)) = OB.sin BO' 4'
Do S, ., 12 hang s nén dé thé tich khéi tir dién OO'AB dat gia trj 16n nhat thi
d(B,(00'4' 4)) 14 16n nhit hay BO'4'=90°
Khi d6 taco tana =tanA/Bj':ﬂ=2—a=£.

A'B 242 2

Nguoi ta thiét ké mot thung chira hinh try c6 thé tich ¥ nhét dinh. Biét rﬁng gia cua vat liéu lam

mit day va ndp cia thung bang nhau va dét gap ba lan so vé6i gia vat liéu dé lam mat xung quanh

. A 5 \ \ \ ’ ’ , \ ’ s A h . r A
cua thung. Goi chi€u cao cua thung 1a /4 va ban kinh day 1a ». Tinh ti s6 — sao cho chi phi vat
r

lidu san xuat thung 12 nho nhat?

h

\\___‘_%—‘—:;W/
Ao B. 1) c g p. o3z
r r r r
Loi giai
Chon C

Goi x la gia vat liéu lam mat xung quanh.

Thé tich cua thung V = zr*.h khong d6i. Suy ra h = r

7.
nr

Khi do, chi phi dé lam thing bing P =S, x+28,.3x = 2zrhx+27r’ 3x = 27x(3r" +7h).

2
= P=2xx| 3r’ +L = Zﬂx(3r2 +L+L > 67rx.,3[ 3V2 )
r 2xr  2xr A

2

P=6xx} 3V2<:>32:L<:>r3—1.
V4 2xr 67

h vV V

Tosuyra — =——=——=6.

Y rooar V

ﬂ'i

67

Mot hinh tru c6 d6 dai duong cao bing 3, cac dudng tron day lan lugt 1a (O;1) va (0%1). Gia
st AB 1a duong kinh c6 dinh cua (O;1)va CD 1a duong kinh thay déi trén (O%1). Tim gié tri
1én nhat ¥ ciia thé tich khéi t dién ABCD.

AV =2 B.V, =6. C.V, =— D.V_ =l
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Chon A

Goi o 1a 56 do goc giita AB va CD.
Taco V., = %AB.CD.d(AB; CD).sino. = %.2.2.3.sinoc =2sino<2.

Do d6 V., dat gid tri 1on nhét 1a 2, dat dwoc khi AB 1 CD .

CAu 92: Can san xuat mot vo hop sita hinh tru c6 thé tich ¥V cho trudc. Dé tiét kiém vt liéu nhat thi ban

kinh day phai bang
A B. 3. c. i~ D. 3.
— \2z 2 V4 RY/4

Loi giai
Gia sir vo hop sira c6 ban kinh déy 13 R, chiducaola & (R,h>0).

|14
7R

Vithé tichvo hop1a V néntacd V =zR’h = h=—:.

DPé tiét kiém vat liéu nhat thi hinh tru vo hop sira phai co dién tich toan phan

S, = 27Rh+27R* :%+27Z'R2 nho nhit.

Cich 1:

Taco S, _ 2 R =%+%+27ZR2 >3327V7 .

S,, dat gia tri nho nhat khi va chi khi %: 27R* < R=} /21 .
T

Cich 2:

Xéthamsd f(R)= %+ 2R’ trén khodng (0;+0).
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e 2V 4zR’ -2V, v
Tacof(R):—F+47rR:T. f(R):o@st/E.

Béng bién thién:

R 0 3L +o0
27
f'(R) — 0 +

wy | T~ —

T BBT ta thiy f(R) dat nho nhatkhi R = 3/21 .
T

Vay de tiét ki¢m vat liéu nhat thi ban kinh day vé hop phai bang ‘3/2— .
T

Thiét dién cua hinh tru va mat phrfmg chtra truc cua hinh tru 1a hinh chit nhat ¢6 chu vila 12 cm.
Gia tri 16n nhat ctia thé tich khdi try 1a:
A. 64rcm’. B. l67cm’. C. 8rcem’. D. 327cm’.

Loi giai
Goi chiéu cao va ban kinh day cta hinh tru lan luot1a x, y (x,>0).

Khi dé ta co thiét dién cua hinh tru va mat phrfmg chira truc cua hinh tru 1a hinh chit nhat c6 kich
thude lan luot 1a x, 2 y

Theo gia thiét ta c6 2.(x+2y)=12 < x+2y=6.

Cach 1.

Thé tich khéi tru: ¥ = 7y .x =7Z'y2(6—2y)=272'(—y3+3y2).
Vix+2y=6 =20<2y<6=0<y<3.

Xét ham sb f(y) =-y"+3y” trén khoang (0;3)

Taco f'(y)=-3y"+6y :>f'(y):0<:{

Bang bién thién:
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Yy 0 2 3
f'(y) i 0 B
4
fly)

Suy ra rg%§f(y)=f(2)=4.

Vay gia tri 16n nhit cua thé tich khéi tru bang 27.4= 87 cm’.

Cach 2.

3 3 3
Thé tich khéi tru: V:ﬂyzx:ﬁ.x.y.yﬁﬂ(WJ 27{%) :ﬂ[éj =8r

Dau “="xayrakhi x=y=2.

Vay gia tri 16n nhit cua thé tich khéi try bang V' = 87 cm’.

Trén mdt manh dat hinh vuong c6 dién tich 81m° ngudi ta ddo mot cai ao nudi ca hinh try sao
cho tdm cua hinh tron day tring véi tim ctia manh dat. O gitra mép ao va mép manh dat nguoi
ta dé lai mot khoang dat trong dé di lai, biét khoang cach nho nhat giita mép ao va mép manh
dat1a x(m). Gia str chiéu sau cia ao ciing 14 x(m). Tinh thé tich 16n nhat 7 cia ao.

A V=135xz(m’).  B.V=27x(m). C. vV =36z (m’). D. V=727 (m’).
Loi giai

Chon A

Phwong phap

Xac dinh ban kinh day va chiéu cao cta hinh tru, st dung cong thitc ¥ = zR*h tinh thé tich cua
hinh tru.

+) Lap BBT tim GTLN ciia ham thé tich.

Cach giai

Ta c6: Puong kinh day cua hinh tru 12 9 —2x = Ban kinh déy hinh try 1a 2 —22x .

< 4, L R Ly . 9-2x g
Khidotacothétichaola V =r

x:%(9—2x)2x=%f(x)
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Cau 95:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Xétham s6 £ (x)=(9—2x)" x=4x* —36x" +81x V6i 0<x<% ta co:

9

x=—

£(x)=12x" —72x +81=0 < §

x==

2

BBT:

3 9
0 l z
) 2 2
Sf(x) + 0 - 0

max max

Dua vao BBT ta thdy f(x) 54 x=2 . Khidd ¥, 2%.542277”213,57z(m3).

Cho hinh tru c6 day 13 hai dudng tron tim O va O', ban kinh d4y bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron ddy c6 tam O iy diém A, D saocho AD = WNEY ; goi C 1a hinh chiéu vudng
goc ctia D 1én mit phang chira dudng tron (O ') ; trén duong tron tam O’ 1y diém B ( AB chéo
v6i CD). Pit a 1a goc giita AB va day. Tinh tano khi thé tich khdi tir dién CDAB dat gié tri
16m nhat.

J3

C. tana =1 D. tana:?

A. tanazxg B. tana =

-

Loi giai

Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cia B 1én mit phing chira dudng tron (O).
Goi K 1a hinh chiéu vudng géc cia A 1én mit phang chira duong tron (0").

Ta cd6 HAD.BKC 1a mdt hinh lang tru ding.

Ta c6 thé tich cua t&t dién CDARB 1a
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V s = %VHAD'BKC = %.Za.SAHAD = %.m%.wd (H;AD) = %.2a.%.2a«/§ d(H;A4D).

(Visen ), < (d(H; AD))max < H 1a diém chinh giita cung 16n AD ctia duong tron (0).

— 4D 2\fa\5

Theo dinh ly sin ta c6 A—D =2.2a < sin AHD = = N nén AHD =60".
sin AHD 4a  4a 2

Do d6 xay ra khi AAHD déu < AH = AD =2-3a.

BH 2a 3

Suy ra: tana—tanﬁ{— =—.
4 AH 243 3

Ciu 96: Cho hinh try c6 day 1a hai dudng tron tdm O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron ddy c6 tim O ldy diém A, D trén duong tron tim O’ 1iy diém B, C sao cho
AB//CD va AB khong cit OO'. Tinh AD dé thé tich khdi chop O'.ABCD dat gi tri 16n nhat.

43

A. AD =22a B. AD =4a C. AD——a D. AD =+2a

Loi giai

Ké duong thing qua O' song song v6i AB cit mit phiang chira dudng tron (O) tai 0,.
Lic d6 A0,D.BO'C 1a mot hinh lang try chiéu cao bang 2a.

Vi AD=BC nén S, =S,0up

Ta c6 thé tich cuia khdi chop O'.ABCD :

1 2 2 2 1 —  8a’
Vo asen =§VA01D.BO'C :§.2a.SABO,C =§.2a.SAOAD 3 —.2a. 5 .2a.2a.sin AOD <T

Vo asep ),... = AOD=90" & AD =22a.
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MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

MAT CAU - KHOI CAU

MAT CAU

Mét s6 cong thirc:

Mat cau ngoai tiep da di€én
Mat cau ngi tiep da dién

& Hinh thanh: Quay duong
tron tam 7, ban kinh R = %
quanh truc AB , ta c6 mit cu
nhu hinh vé.

|| Tam /, ban kinh
R=IA=IB=IM.

] Pwong kinh AB=2R.
| Thiét dién qua tAm mit cau:
La duong tron tdm [, ban kinh

R.
|| Dién tich mat cau: .
3
[ Thé tich khéi cau: |V = 4”3R .

Mt cau ngoai
tiép da dién l1a

mit cau di qua tat

ca dinh cua da
dién do.

Mt ciu ndi tiép
da dién 1a mit cau
tiép xuc véi tit ca
cac mat cua da dién
do.
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CACH TiM BAN KINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP THUONG GAP

Hinh chép c6 cac dinh nhin mt canh dwdéi mot
g6c vuong.

2. Hinh chép déu.

déu canh a thi
B r, = ﬁ .

| Xét hinh chop c6 co3

SA | va SA — A : ban - Neéuday la hinh vubéng
kinh duong tron ngoai canh a thi r, = # )

tiép cuia dayla r, . ,
pem iy la " Néu ddy 13 hinh chi

nhét canh a, b thi

_Na*+b*

-
a 2

s s
R , ,
g
A c
A
B
-1 Xét hinh chop c6 [} Xét hinh chop tam |} Xét hinh chop tir giac déu c6
1 Xét hinh chop co SA L (ABCD) va giac déu c6 canh bén canh bén bang b va chiéu cao
SA L (ABC) va ABCD 1a hinh chi bang b vaduongcao | SO=h.
2@ —90°. nhat hodc hinh vuong. jSé‘I = kh : ) ‘ "1 Ban kinh mit cau ngoai tiép
T , r— an kinh mat cau 2
| Ta coSAC =SBC 90" Ta c0:54C = SEE‘ o| ngoai tiép hinh chop hinh chop trén la |R = ;)_h .
SAC = SBC =90° nén =5DC=30 7
mit ciu ngoai tiép hinh | Suy ra mat cau ngoai trén la |R = hl
chép co tim / 1a trung | ti€p hinh chop c6 tam 1
diém SC, ban kinh 1a trung diém SC, ban
SC
r5€| kinh [R=2=],
2 2
3. Hinh chdp co h bé 0 0c v&i mat
1 ChOP €0 can 2 o v’u ong goc volma Hinh chop c6 mat bén vuéng goc véi mat day.
phang day.
S ] Khi d6 mat cau ngoai
tiép hinh chép c6 ban
h , A
kinh |R = 5 +r2|
A —I 1) Néu ddy 1a tam giac
ra \"---, 0

[ ] X¢ét hinh chop c6 mat bén (SAB) L, ban kinh ngoai
tiép day la r, , ban kinh ngoai tiép ASAB 1a T,
d=AB = (SAB)N.

|| Khi do ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop 1a

2
R=1frd2+rb2—I .
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Caul: Cho mit cau c6 dién tich bang 1674°. Khi d6, ban kinh mit cdu bang

A. 224 B. V24 C. 2a D. “‘2/5

CAu?2: Dién tich mit cdu ban kinh 2a la
4 2

A. 4rza’. B. 167a°. C. 16a°. D. ”3(1
Cau 3: Dién tich cia mot mit cau bﬁng 167r(cm2) . Ban kinh ctia mat cau do 1a.

A. 8cm . B. 2cm . C. 4cm. D. 6cm .
Céu4: Tinh dién tich mgt cau (S) khi biét chu vi dudng tron 16n ciia n6 bang 47

A. =327 B. S=16x C. S=64r D. S=8r
Cau5: Mot mit cau co dién tich xung quanh 1a 7 thi ¢6 ban kinh bang

NRES B. 3. c. Ll D. 1.

2 2
Ciu 6:  Dién tich mit cau c6 duong kinh bang 24 1a
3
A. 167a’. B. 7a*. C. 47;a . D. 4rza’.

2

A we A ogena N 8ra 1 <, A 13
Cau7: Cho mat cau c6 di¢n tich bang . Ban kinh mat cau bang

ax/g ax/g a2 ax/g
3 .

A. . B. . C.
3 3 2

Cau8: Qua bong rd size 7 c6 dudong kinh 24.5 cm. Tinh dién tich bé mat qua bong rd do
A. 629 cm?. B. 1886 cm?. C. 8171 cm?, D. 7700 cm?,

Cau 9: Tinh dién tich mat cau (S ) khi biét chu vi duong tron 16n cta né bang 47

A. S=32rx. B. S=16rx. C. §=64r. D. §=8r.
Céu 10: Thé tich cta khdi ciu c6 ban kinh 1a 1 bang:
A. 27, B. Z. c. iz D. 4r.
3 3
Cau 11: Thé tich khdi cau c6 duong kinh 2a bang
A. 4ra’ . B. 4ra’. C. 7’ D. 27a’.
3 3
Céu 12: Thé tich khéi cau ban kinh 3 cm bang
A. 367 (cm3). B. 1087 (cm3). C. 97 (cm3). D. 54 (cm3).

Cau 13: Cho miit cAu (S) c6 dién tich 4ra’ (cm’). Khi do, thé tich khi cau (S) 1a
4ma’ na’ 64mna’ 16ma’
A. 3 (cm3). B. T(cm3). C. 3 (cm3). D. 3 (cm3).

Céu 14: Cho mit cau c6 dién tich bang 3677a” . Thé tich khdi cau 1a
A. 187a’. B. 1274°. C. 367a’. D. 97a’.
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Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Tinh dién tich S cua mit cau va thé tich ¥ cua khdi cau c¢6 ban kinh bﬁng 3cm.
A. S =367 (cmz) va vV =36r (cm3). B. S=18x (cmz) va v =1087 (cm3).
C. §=36x (em’) va ¥ =108 (em’). D. §=187 (em®) va ¥ =367 (em’).

Thé tich cua khdi cau ban kinh 34 1a

A. 4ra’. B. 127a°. C. 36xa’. D. 367za’.
Cho mit ciu c6 dién tich bang 3677a” . Thé tich khdi cau la
A. 187a°. B. 1274, C. 367a’. D. 97a’.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD = AA'=2a. Dién tich cua mat cau
ngoai tiép ctia hinh hop chir nhat da cho bang

2 2
A. 97a’ B. 3ra C. oma D. 3za®
4 4
Thé tich khi cau ngoai tiép hinh hop chir nhat c6 ba kich thude 1, 2, 3 1a
A. 367. B. 2% c. 74 p. 2%
2 3 8

Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong canh 3 cm 1a

2 2
A. 773 cm’. B. 973 cm’. C. 973 cm’. D. 773 cm’.

2 2 8
Dién tich mat cau ngoai tiép khéi hop chir nhat c6 kich thudc a, a\/§ , 2a la
A. 8a*. B. 4ra’. C. 167xa’. D. 8za’.
Tinh duong kinh mit cau ngoai tiép hinh l4p phuong c6 canh bang a+/3.
A.3a. B. a\f3. C. 6a. D.%".
Tinh thé tich ¥ ciu khéi cAu ndi tiép hinh lap phuong canh a.
3 3 3 3
4
A V=" B. V=22 c.v="2, p. V="
6 3 3 2
Cho khéi cau tiép xuc véi tat ca cac mit ciia mot hinh 1ap phuong. Goi ViV, 1an luot 1a thé tich
ctia khéi cau va khdi 1ap phuong d6. Tinh k = —L.
2
Ak=2T B.k=—. C.hk=2. D.k:ﬂ.
3 6 3 3

Tinh thé tich ciia kh6i cAu noi tiép hinh lap phuong co canh bang 1.

L B. Z. c.Z. p. 2%,
12 3 6 3
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Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot hinh hop chir nhat c6 ba kich thudc a,b,c ndi tiép mot mat cau. Tinh dién tich S cua mit

ciu do6
A. S:16(a2+b2+02)7z. B. S:(a2+b2+02)7z.
C.S=4(a2+b2+c2)7z. D.S=8(a2+b2+c2)7r.

Cho lang try tam giac déu c6 canh day bang a canh bén bang b . Tinh thé tich ciia khi cau di
qua céc dinh cua lang tru.

A. (4a +3b2) B. (4a +3b2)

18«/_ 18J_

C'1gﬁ (4a +b). D.lgf (4a +3b)

Mot mit cAu ngoai tiép hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢ kich thuéc AB =4a,
AD =5a, AA'=3a. Mit cau trén c6 ban kinh bang bao nhiéu?

A. 5‘/5“. B. 6a. C. 243a. D. 3*/5“.
2 2

Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh chir nhat ¢6 ba kich thudc 1,2,3 1a

A. 9?” B. 97” C. 367. D. 7‘/;_4”.

Tinh ban kinh R cta mit cau ngoai tiép ctia mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 2a

a3
3

A. R= B.R=a. C. R=2a\3. D. R=a3.

Dién tich mat cau ngoai tiép khdi hdp chir nhat c6 kich thude a, a\/g va 2a.
A. 8a*. B. 47a”. C. 167a’. D. 87a’.
Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD = AA =2a . Dién tich ctia mat cau
ngoai ti€p hinh hop da cho bang
3ra’ ra’

C.

A. 97za’. B. . D. 3zd’.
4 4

Cho hinh lap phuong c6 canh bang a . Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh 1ap phuong d6 bang

3 3
A. V—£7Z3 B. V=434’ C.V:”a;g. D.V:ﬂaz\/g.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich S ctia mit cdu ngoai tiép hinh lap
phuong ABCD.A'B'C'D'.
47; < p, T3

A. 3rad*. B. 7a’. C.

Cho ling try ding ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam gidc ABC vudngcantai A, AB=a, AA' = a3
. Tinh ban kinh R ctia mit cau di qua tt ca cac dinh cta hinh ling tru theo a.

a\/— a a\/_

A. R—— B. R=—. C.R=2a. D. R——
2 2 2

Tinh di¢n tich S cua mat cau ngoai ti€p hinh lang try tam giac déu co tat ca cac canh bang a .
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Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2
Tra za

2
B. C. zd*, p. /7¢

A. . .
3 8 9

Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C' c6 day ABC latam giac vuongtai 4, AB = a3 , BC=2a
, duong thang AC’ tao voi mit phing (BCC'B') mét goc 30°. Tinh dién tich S cua mat cau

ngoai tiép hinh ling tru di cho?

A. S=24ra’. B. S=6xa’. C. S=4ra’. D. S=3ra’.
Cho lang tru dimg ABC.A'B'C’ c6 chiéu cao bang 4, ddy ABC 1a tam gidc can tai A véi
AB=AC=2; B]\C' =120°. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép lang tru trén

6472 3272

A. . B. 16x. C.32rx. D. )
3 3

Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 cac canh déu bang a . Tinh dién tich S ciia mit
cdu di qua 6 dinh cta hinh ling tru do.
Tra’ Us 497a’® 49a°

7a_ a c.s="""4 D.§=22

A S= B.S=_-—. . . .
3 144 114

Cho hinh chép S.4ABC co day la tam giac déu canh 4a, S4 vudng goc véi mat phang day, goc
giita mit phang (SBC ) va mit phing day bang 60°. Dién tich ctia mit ciu ngoai tiép hinh chop

S.ABC bang
2 2 2
A. 1723’“’ . B. 762“’ . C. 8474 D. 1729’“’

Cho hinh chép S.4BC c6 day la tam giac déu canh 4a, S4 vudng gbc voi mit phing day, goc
gilta mat phang (SBC ) va mit phiang day bang 30°. Dién tich mat cdu ngoai tiép hinh chop
S.ABC bing

2 2 2
A. 5274, p. 1727 c. 167a p, 67"

3 9 3

Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac déu canh 2a, SA vudng gbc véi mit phing ddy, goc
gilta mit (SBC) va mit phang day 1a 60° . Dién tich ciia mat ciu ngoai tiép hinh chép S.4ABC
bang

43ra’ 197a° 43ra’

B. C. . D. 21xzd>.

A. . .
3 3 9

Cho hinh chép S.4ABC c6 day 1a tam giac déu canh 2a, SA vudng gbc véi mit phing day, goc
giita mit phang (SBC ) va mit phing day bang 30°. Dién tich cia mit cau ngoai tiép hinh chop
S.ABC bang
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Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cau 51:

Cau 52:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

437a* B 197a* C 1974?

3 3 9
Cho hinh chép ABCD c6 day 1a hinh thang vudng tai 4 va D . Biét S4vuodng goc véi ABCD,
AB=BC=a, AD =2a,SA = a2 . Goi Ela trung diém ctia 4D . Ban kinh mit cau di qua cac

diém S, 4,B,C,E bang
a~/30 a6

A. &. B. . C. . D. a.
2 6 3

A. D. 137a°.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat c6 duong chéo béng a\/i , canh S4
c6 d6 dai bang 2a va vudng goc voi mat phang day. Tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép
S.ABCD .

a\/g a\/g a\/g 2a\/g

A. . B. . C. . D. .
2 12 4 3

Cho hinh chép S.4ABCD , c6 day 1a hinh vudng canh bang x . Canh bén S4 = x\J6 va vudng goc
v6i mat phiang (ABCD). Tinh theo x dién tich mit cAu ngoai tiép khéi chop S.ABCD .

A. 8mx’. B. x*V2. C. 2mx’. D. 2x°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Canh bén SA4 =a+/6 va vudng goc vé6i
day (ABCD). Tinh theo a dién tich mat cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD .

A. 8za’. B. *\2. C.2ra". D. 24°.

Trong khong gian, cho hinh chép S.ABC c6 SA,AB,BC do6i mdt vuong goc voi nhau va
SA=a, AB=b,BC =c. Mit cau di qua S, 4, B,C c6 ban kinh bang

A. —2(a+3b+c)‘ B. Va' +b* +c’. C. 2\a* +b* +¢’. D. %\/a2+b2+cz.

Cho tir dién ABCD c6 tam gidc BCD vuéng tai C, AB vudng goc v6i mat phiang (BCD),
AB=5a, BC=3a vda CD =4a. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép t dién ABCD .

5a+2 B. R~ 5a+/3 C. R= 532 D. R= 5a+/3
3 3 2 2

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chit nhat véi AB =3a, BC=4a, SA=12a va SA vuong

goc v6i day. Tinh ban kinh R ciia mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

A.R:B—a B. R=6a C.R:S—a D.R:”—a
2 2 2

A. R=

Cho hinh chép S.4BC c6 tam gidc ABC vudng tai B, SA vudng goc vi mit phang (4BC).
SA=5, AB=3, BC =4 . Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.4BC

52 5

: B. R=5. C.R=E. D. R=5V2.

Cho hinh chép S.4BC c6 duong cao SA, ddy ABC 1a tam giic vudng tai A. Biét
SA=6a,AB =2a, AC = 4a . Tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABC?

A. R=2a7 . B. R=a14. C. R=2a3. D. r=2a5.

A. R

Page 7



Cau 53:

Cau 54:

Cau 55:

Cau 56:

Cau 57:

Cau 58:

Cau 59:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh chép S.4BCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat c6 duong chéo bang JV2a, canh S4 c6
d6 dai bang 24 va vudng goc v6i mit phang day. Tinh ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh chép
S.ABCD?

A. —“*f : B. —“f . 2a76 p, 6

C. . . .
3 12

Cho hinh chép S.4BC ¢ BAC =60°, BC=a, SA L(ABC).Goi M ,N 1an luot 12 hinh chiéu
vuong goc cia 4 1én SB va SC . Ban kinh mat cau di qua cac diém 4,B,C,M,N br?mg

A a3 2a+/3

B.
3 3

C.a D. 2a

Hinh chop S.4ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, 4B =a,S4 L (ABCD), SC tao voi mat day mot

goc 45°. Mt cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD c6 ban kinh bang a~/2 . Thé tich ctia khdi chop
S.ABCD bing
3 3
3 2
B. 2a3x/§. a \/7 a \/5

C. . D.
3 3

A. 24°.

Cho hinh chép S.4BCD c6 ABCD la hinh vudng canh bang a. SA L (ABCD), SA = a~/3. Tinh
ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop?

NS

2
Cho hinh chop SABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai B va AB =a. Canh bén S4
vudng goéc voi mat phang day. Puong thang SC tao véi ddy mot goc 60°. Tinh dién tich mat
cdu di qua bdn dinh ctia hinh chép SABC
324’ 8a’m

. C.
3 3

B. 2a. C. ax/g. D. axﬁ.

A. 8a’r. B. D. 4a°x.

Cho hinh chép S.4BC c6 SA vuéng goc véi mit phing (A4BC), tam gidc ABC vudng tai B.
Biét SA=2a,AB=a,BC = a~/3 . Tinh ban kinh R cua mit ciu ngoai tiép hinh chop.

1
A a. B. 2a+/2. C. a\2. D.x:3;y:§.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai A, SA vudng goc véi mit phing
(ABC) va AB=2, AC=4, SA= J5 . Mit cdu di qua céc dinh cta hinh chép S.4BC ¢6 ban
kinh la:

25 5 10

A. R=—. B. R= C. R=5. D. R=—.
2 2 3
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Cau 60:

Cau 61:

Cau 62:

Cau 63:

Cau 64:

Cau 65:

Cau 66:

Cau 67:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Cho tir di€n ABCD c6 cac mat ABC va BCD la cac tam giac déu canh bﬁng 2; hai mat ph'fmg
(ABD) va (ACD) vudng géc v6i nhau. Tinh ban kinh mét ciu ngoai tiép tr dién ABCD.

A. 22, B. 2. c.#. D.?.

Hinh chép S.4ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh bang 1, mit bén SAB 14 tam giac déu va
nam trong mit phang vudng goc voi miat phing day. Tinh thé tich cua khdi cu ngoai tiép hinh
chop S.4BC.

N RENIEL P RENEL c.y-Hfr p.v=2
18 54 27 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuongtai 4 va B, AB=BC =a,AD =2a
. Tam gidc SAD déu va nim trong mit phang vudng goc voi day. Tinh dién tich cia mit cau
ngoai tiép hinh chdp S.4BC theo a.

A. 67a’. B. 107a’. C. 37a>. D. 5za’.

Cho hinh chop S.ABC c6 AB =a, ACB =30". Biét S4B latam giac déu va nam trong mat phang
vuédng goe véi day (ABC). Tinh dién tich mit cdu S, ngoai tiép hinh chép S.4BC.

2 2 2
A. Sm6=77;“ . B. 5, —1374 c.s, =17

e . e D. S, =4ra’.
3 12

Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh vuéng canh a, SAB la tam gidc déu va ndm trong mit
phang vudng goc véi day. Tinh dién tich S ctia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD

2
A. S=3ra’. ara D. S=7xa*.

B.S:T C.S:T.

Cho hinh chép S.4BCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tam gidc SAB déu va nam trong
mit phang vudng goc v&i mat phang ddy. Tinh thé tich ¥ cua khdi ciu ngoai tiép hinh chop da
cho.

B 7@7[(13 4\/§7m3 4\/§7m3

3
=@. B.V C.V= . D. V= .

AV . .
54 18 81 27

Cho t dién ABCD c6 AB=BC=AC=BD=2a,AD =a\3; hai mjt phing (ACD) vi

(BCD) vuéng géc véi nhau. Dién tich mét cau ngoai tiép tir dién ABCD bang

64ma’ B 4ma’ C 16ma’ b 64ma’

27 C 27 9 9
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat. Tam giac SAB nim trong mit phang
vudng goc v6i mit phang (ABCD). Biétring AB=a, AD=a/3 va ASB = 60° . Tinh dién tich
khdi cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD .

137a* B S_l37za2 C S_llmz2 D S_ll;z'a2

A. S= . . .
2 3 2 3
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Caiu 68:

Cau 69:

Cau 70:

Cau 71:

Cau 72:

Cau 73:

Cau 74:

Cau 75:

Cau 76:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh choép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat va 4B =2a, AD = a. Tam giac SAB
déu va ndm trong mit phang vudng goc véi day. Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD
bang

aﬁ a\/ﬁ 2a\/E a\/ﬁ

B . C. . D. .

A. . .
6 4 3 3

Cho hinh chép S.4BC ¢b ddy ABC la tam giac déu canh @, mitbén SAB 1a tam giac déu va nam
trong mt phang vudng goc v4i mit phang day. Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC
la
2 2 2 2
L B. 227 c. 2 p. 2.

12 3 3 12

Neéu tir dién déu c6 canh bang a thi mat cau ngoai ti€p cua tir dién c6 ban kinh bang:

a2 a2 Cl\/g ax/g

A. . B. . C. . D. .
6 4 4 6

Cho hinh chép tit gide ddu S.ABCD c6 canh ddy bing 3v/2a, canh bén bing Sa. Tinh ban kinh
R cta mit cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD.
A. R=+3a. B. R=+2a. c. R=24

8

D. R=2a.

Hinh chop déu S.ABCD tat ca cac canh bing @ . Dién tich mit cdu ngoai tiép hinh chop 1a
A. 4ra®. B. 7a’. C. \2zd* D. 27za’.
Cho hinh chép ttr gidc déu c6 goc giita mat bén va mat day bang 60°. Biét ring mit ciu ngoai
tiép hinh chop d6 c6 ban kinh R = ax/§ . Tinh d6 dai canh day cta hinh chop tir gidc déu noi trén.
A. 2a B. 2a C. ia D. ga

5 2 4
Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh 4B =a, goc giita mat bén véi
mit phang day bang 60°. Tinh ban kinh mit ciu di qua bdn dinh cta hinh chép S.4BC

3

A. —‘“2/— . B. /¢ c. 2

. . — D
12 16

a
S
Cho mit cau tim O va tam giac ABC c6 ba dinh ndm trén mat cau véi goc BAC =30° va
BC=a. Goi § la diém nim trén mit cau, khong thudc mit phing (ABC ) va thoéa man
SA=SB=SC, goc giita duong thing S4 va mat phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V' cia

khéi ciu tAm O theo a.

A. V=£7Z'613 B. Vzﬂﬂ'cf C. Vzﬂﬂa3 D. Vzﬁﬁa3
9 27 27 27
Cho hinh chép S.ABC c6 S4 = % , cac canh con lai cung bﬁng a. Ban kinh R cua mit cau ngoai
tiép hinh chop S.ABC la:
A.R:a\éﬁ B.R:% C.R="‘éB D.R:“*éE
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Cau 77:

Cau 78:

Cau 79:

Cau 80:

Cau 81:

Cau 82:

Cau 83:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
MUC PO VAN DUNG - VAN DUNG CAO

Cho khéi cau (S) tdm 7, ban kinh R khong doi. Mot khéi tru thay doi c6 chiéu cao A va ban

kinh day r noi tiép khéi cau. Tinh chiéu cao % theo R sao cho thé tich khdi tru 16n nhat.

Ry2 _ 2R3

A h="2, B. i C. h=R\2. D. h=""2,
2 3 3

M5t co s& san suét dd gia dung dugc dat hang 1am cac chiéc hop kin hinh tru béng nhom dé dung
rugu c6 the tich 1a ¥ =287za’ (a>0). D¢ tiét kiém san suét va mang lai loi nhuan cao nhat thi
co sfy, s& san sut nhitng chiéc hop hinh tru c6 ban kinh 1a R sao cho dién tich nhém can ding 13
it nhat. Tim R

A.R=ai1 B. R=2a3/7 C. R=24314 D. R=ail4

Trong tit ca cac hinh chop tir giac déu noi tiép mit cau co ban kinh bang 9, tinh thé tich V caa
khoi chop c6 thé tich 16n nhat.

AV =576\2 B. V =144/6 C. V=144 D. V=576

Trong tat ca cac hinh chop tir giac déu noi tiép mit cau co ban kinh bang 9, khdi chop co thé tich
16m nhat bang bao nhiéu ?

A. 576v2 . B. 144. C. 576. D. 1446 .

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh, cic canh bén ciia hinh chép bang
J6 ¢m, AB =4 cm . Khi thé tich khdi chop S.ABCD dat gia trj 16n nhét, tinh dién tich mit cau
ngoai tiép S.ABCD .

A. 127 em?. B. 47 cm®. C. 97 cm*. D. 367 cm”.

Cho mat cau (S) c6 ban kinh R =5. Khéi t dién ABCD c6 tat ca cac dinh thay doi va cung
thudc mit cau (S) sao cho tam gidc ABC vudng cén tai B va DA = DB = DC . Biét thé tich 16n

nhat ctia khi tir dién ABCD 1a % (a,b 1a cac sb6 nguyén duong va % 13 phan sb t6i gian), tinh

a+b.
A. a+b=1173. B. a+b=4081. C.a+b=128. D. a+b=5035.

Trén mét phing (P) cho goc xOy = 60°. Poan SO =a va vudng goc véi mit phing (a). Cac
diém M :N chuyén dong trén Ox, Oy sao cho ta ludén c6: OM +ON = a . Tinh dién tich cua mat
cau (S ) c6 ban kinh nho nhit ngoai tiép tr dién SOMN .

2 2 2
dra B. a C. 8ra D. 16za .

A. . . .
3 3 3 3
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Cau 84:

Cau 85:

Cau 86:

Cau 87:

Cau 88:

Cau 89:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Mot vat thé dung ddy nude hinh lap phuong khong co nap. Khi tha mot khdi cau kim loai dic
vao trong hinh 1ap phuong thi thdy khdi cau tiép xtic v6i tit ca cac mit cta hinh 1ap phuong do.
Tinh ban kinh ctia khdi cau, biét thé tich nudc con lai trong hinh 1ap phwong 1a 10. Gia sir cac
mit cua hinh 1ap phuong c6 d6 day khong dang ké

A. ,3/ 15 . B. ,3/ ? . C. ﬂ 15 . D. ,3/ 2 .
12-2r 24—-4rx 24—-4rn 12-27

Mot cai thung dung dﬁy nude duge tao thanh tir viée cit mat xung quanh ctia mét hinh nén béi
mot mat phang vuéng goc voi truc cua hinh nén. Miéng thung 14 dudng tron c¢6 ban kinh bang

A ’ 7 - ’ 5 \ N 5 \ r A A A r \ r M 3
ba lan ban kinh mat day cia thung. Nguoi ta tha vao d6 mdt khdi cau c6 duong kinh bang 5

chiéu cao ctia thung nudc va do dugc thé tich nudc tran ra ngoai 1a 5431 (dm3) . Biét ring khoi

cau ti€p xuc vdi mat trong cua thung va ding mot nira ciia khoi cau da chim trong nudc. Thé tich
nudc con lai trong thung cé gia tri nao sau day?

A. ﬁ«/gzr (dm3). B. 18\/§7r (dm3). C. ﬁ\/gﬂ' (dm3). D. 187 (dm3).
5 3
Cho tt dién OABC ¢6 OA=a, OB =b, OC =c va d6i mot vudng géc voi nhau. Goi r 1a ban

TR Y S T T TN R T T T B S £ S
kinh mat cau ti€p xuc voi ca bon mat cua tr dién. Gia st @ > b,a > ¢ . Gia tri nho nhat cua — 1a

r
A. 1443 B. 2+4/3. C.\3. D. 3+43.
Cho hai mit cdu (S,) va (S,) dong tam O, c6 ban kinh lan luot 1a R =2 va R, =+/10 . Xét t&
dién ABCD c6 hai dinh 4,B nim trén (S,) va hai dinh C,D ndm trén (S, ). The tich 16n nhét
ctia khdi tir dién 4BCD bang
A. 32, B. 7/2. C. 4/2. D. 63/2.
Trong tat ca cac hinh chop tir gidc déu ndi tiép mit cau c6 ban kinh bang 9, tinh thé tich V' cia
khdi chop c6 thé tich 1on nhat.
A. V=144, B. V =57612. C. 7V =576. D. V =1446 .
Cho hinh chép tir giac déu chiéu cao 1a / noi tiép trong mot mit ciu ban kinh R . Tim 4 theo

R dé thé tich khdi chop 13 16n nhat.

A. h=+3R. B. h=+2R. C.V:%. D.V:%.
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| CHUONG |

MAT TRON XOAY — NON - TRU — CAU

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

MAT TRON XOAY
NON - TRU - CAU

@ HE THONG BAI TAP TRAC NGHIEM.

MAT CAU - KHOI CAU

MAT CAU

Mét s6 cong thirc:

Mat cau ngoai tiep da di€én
Mat cau ngi tiep da dién

& Hinh thanh: Quay duong
tron tam 7, ban kinh R = %
quanh truc AB , ta c6 mit cu
nhu hinh vé.

|| Tam /, ban kinh
R=IA=IB=IM.

] Pwong kinh AB=2R.
| Thiét dién qua tAm mit cau:
La duong tron tdm [, ban kinh

R.
|| Dién tich mat cau: .
3
[ Thé tich khéi cau: |V = 4”3R .

Mt cau ngoai
tiép da dién l1a

mit cau di qua tat

ca dinh cua da
dién do.

Mt ciu ndi tiép
da dién 1a mit cau
tiép xuc véi tit ca
cac mat cua da dién
do.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

CACH TiM BAN KINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP THUONG GAP

Hinh chép c6 cac dinh nhin mt canh dwdéi mot
g6c vuong.

2. Hinh chép déu.

déu canh a thi
B r, = ﬁ .

| Xét hinh chop c6 co3

SA | va SA — A : ban - Neéuday la hinh vubéng
kinh duong tron ngoai canh a thi r, = # )

tiép cuia dayla r, . ,
pem iy la " Néu ddy 13 hinh chi

nhét canh a, b thi

_Na*+b*

-
a 2

s s
R , ,
g
A c
A
B
-1 Xét hinh chop c6 [} Xét hinh chop tam |} Xét hinh chop tir giac déu c6
1 Xét hinh chop co SA L (ABCD) va giac déu c6 canh bén canh bén bang b va chiéu cao
SA L (ABC) va ABCD 1a hinh chi bang b vaduongcao | SO=h.
2@ —90°. nhat hodc hinh vuong. jSé‘I = kh : ) ‘ "1 Ban kinh mit cau ngoai tiép
T , r— an kinh mat cau 2
| Ta coSAC =SBC 90" Ta c0:54C = SEE‘ o| ngoai tiép hinh chop hinh chop trén la |R = ;)_h .
SAC = SBC =90° nén =5DC=30 7
mit ciu ngoai tiép hinh | Suy ra mat cau ngoai trén la |R = hl
chép co tim / 1a trung | ti€p hinh chop c6 tam 1
diém SC, ban kinh 1a trung diém SC, ban
SC
r5€| kinh [R=2=],
2 2
3. Hinh chdp co h bé 0 0c v&i mat
1 ChOP €0 can 2 o v’u ong goc volma Hinh chop c6 mat bén vuéng goc véi mat day.
phang day.
S ] Khi d6 mat cau ngoai
tiép hinh chép c6 ban
h , A
kinh |R = 5 +r2|
A —I 1) Néu ddy 1a tam giac
ra \"---, 0

[ ] X¢ét hinh chop c6 mat bén (SAB) L, ban kinh ngoai
tiép day la r, , ban kinh ngoai tiép ASAB 1a T,
d=AB = (SAB)N.

|| Khi do ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop 1a

2
R=1frd2+rb2—I .
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Cau 1:

Cau 2:

Caiu 3:

Cau 4:

Cau 5:

Ciu 6:

CHUYEN PE VI - HINH HOC 12 - NON - TRU —

Cho mit cau c6 dién tich bang 16z4”. Khi d6, ban kinh mit cdu bang

A. 224 B. \2a C. 2a D. “‘2/5

Loi gidi
Chon C
Tacod: S=47R*=167a> = R=2a

Dién tich mat ciu ban kinh 24 1a

4

A. 4ra’. B. 167a°. C. 16a°. D. 7;a
Loi giai

Taco: S=4zR* =47(2a) =167a>.

Dién tich cia mot mat cau béng 167 (sz) . Ban kinh ctia mat cau do 1a.

A. 8cm . B. 2cm. C. 4cm. D. 6cm .
Loi gii

Tacod: 47R* =167 < R* =4 = R =2(cm).

Tinh dién tich mét cAu (S) khi biét chu vi duong tron 16n ciia n6 bang 47

A. §=32r7 B. S=167 C. S=64r D. S=87x

Loi giai

Chon B

CAU

Nhan xét : Duong tron 16n cia mét cau (S) 1a duong tron di qua tim cta mét cu (.S) nén ban

kinh ctia dudng tron 16n ciing 14 ban kinh ctia mat cau (S ) .

Chu vi duong tron 16n clia mit cu (S) bang 47 = 27R =47 < R=2.
Vay dién tich mit cau () 1a S =47zR* =167.

Mot mat ciu c6 dién tich xung quanh 13 7 thi ¢ ban kinh bang

A.ﬁ. B.\3. c L. D. 1.
2 2
Loi giai
Chon C

SmC=47zR2=7z:R=%.

Dién tich mat cau c6 dudng kinh bang 2a 1a
dra’
3

A. 167a’. B. za*. C.

Loi giai
Chon D

Ban kinh mat cau 1a R =a = Dién tich mit ciu 13 S =47R> = 4rxa’.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2

A o A g oaea N 8ra F 1y < XA 13
Cau7: Cho mat cau c6 di¢n tich bang . Ban kinh mat cau bang

ax/g ax/g a~N?2 ax/g
3 .

A. . B. . C. D.
3 3 2

Loi giai

Chon A

2
Ta c6 dién tich mit chu S =dzr = r = |0 = |74 _ a6
4 34r 3

Ciu 8: Qua bong rd size 7 c6 dudng kinh 24.5 cm. Tinh dién tich bé mit qua béng rd d6
A. 629 cm?. B. 1886 cm”. C. 8171 cm? D. 7700 cm?,
Loi gidi

Chon B
1 1 1, R 24.5
Ta c6 ban kinh qua bong ré 1a » = - =12.25(cm).
Vay dién tich bé mit qua bong 16 6 1a S = 47zr* = 47.(12.25)* ~ 1886 (cm?).
Cau 9:  Tinh dién tich mit cau (S) khi biét chu vi dudng tron 16n ctia nd bing 47
A. S=32r. B. S=167. C. S=64r. D. S=8r.
Loi giai
Chon B
Nhan xét : Duong tron 16n cia mét cu (S) 1a duong tron di qua tim cta mét cu (S) nén ban
kinh ctia dudng tron 16n ciing 14 ban kinh ctia mat cau (S ) .
Chu vi dudng tron 16n cia mét cau (S) bang 47 = 27R=47r < R=2.
Vay dién tich mit cau (S) 1a S =4zR* =167.
Cau 10: Thé tich cua khdi cAu c6 ban kinh 14 1 bang:

A. 27 B. Z. c iz D. 41 .

3 3
Loi giai
Chon C

7 _ 4 4
Thé tich cua khoi cau: V = E”RS = 572'.

Cau 11: Thé tich khdi cau c6 duong kinh 2a bang

Ara’ 3
A. 7;a . B. 47a’. C. ”;l D. 2za’.
Loi giai
Chon A
Ara’

Puong kinh cta khoi cau 1a 2a, nén ban kinh cua né 1a a, the tich khoi cau la

Cau 12: Thé tich khdi cau ban kinh 3 cm bang
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A. 367 (cm3). B. 1087 (cm3). C. 9z (cm3). D. 54~ (cm3).
Loi giai

Thé tich khéi cau la: V = %.ﬂ.R3 = %:.33 - 367r(cm3 )

Céu 13:  Cho miit cdu (S) c6 dién tich 4ra’ (cm”). Khi do, thé tich khi cau (S) 1a

A. 4n3a3 (cm3). B. 7tTa3(cm3). C. 64;ca3 (cm3). D. 16;ca3 (cm3).

Loi gidi
Goi mit cau c6 ban kinh R . Theo dé ta c6 47R> =4xa®. Viy R =a(cm).

3 3
Khi o, thé tich khéi cu (8) la: ¥ = 2 37 (00

3
CAu 14: Cho mit cau c6 dién tich béng 367a” . Thé tich khéi cau 1a
A. 187a’. B. 127a’. C. 367a’. D. 9za’.
Loi giai

Goi R 1a ban kinh mat cau.
Mit cau c6 dién tich bang 36za” nén 47R*> =367a> < R* =94 = R =3a

Thé tich khéi caula V = %mﬁ = %ﬂ(3a)3 =36za’

Cau 15: Tinh dién tich S cua mit cau va thé tich ¥ cua khdi cau c6 ban kinh bﬁng 3cm.

A. S=367 (cmz) va vV =36rx (cm3). B. S=187 (cmz) va v =108 (cm3).

C. §=367 (em’) va ¥ =1087 (em’). D. § =187 (em®) va ¥ =367 (em’).
Loi giai

Chon A

M3t cAu ban kinh 7 c6 dién tich 1a: S = 4xr” = 47.3* =367 (cmz) .

Khéi ciu ban kinh 7 c6 thé tich 1a: V = %71';’3 = §E.33 =361 (cmS) .

CAu 16: Thé tich ctia khdi ciu ban kinh 34 13
A. 4ra’. B. 1274’ . C. 367a’. D. 367a’.
Loi gii
Chon D
- Ban kinh khéi ciu: R =3a.

A7R3 B 472'(3a)3
33

- Thé tich ctia khéi cAu: V = =367a’.

Céu 17: Cho mit cdu co dién tich bang 367a” . Thé tich khdi cau 1a
A. 187a’. B. 127a’. C. 367a’. D. 9ra’.
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Cau 18:

Cau 19:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Loi giai

Chon C
Goi R 1a ban kinh mat cau.
Mit cau c6 dién tich bing 367a” nén 47R*> =367a° <R =94’ =>R=3a.

. s 4 4
Thé tich khéi cau 1a V = En}# = Eﬁ(3a)3 =367a’.

Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD = AA'=2a. Dién tich cua mat ciu
ngoai tiép ctia hinh hop chir nhat da cho bang

3ra’ 97a’
2 2
A. 9ra B. C. D. 37a
4 4
Loi giai
Chon A
B' o
1\
|\
L
] \\ Dl
A' | \
<< 1 <
< 1 \
\\-l \
~< \
RN
| S~
l A~
I \ ~SNo
2a ! AN N
| ‘o S~
o it ik ey —=—=> C
s S N\ k-
i \\\’”,4:
i ,”” \\\ \
z _--" ~o N
S N
A 2a D

Ban kinh khdi ciu 1a mot nira duong chéo cua hinh hdp chit nhat:

R =%\/ABZ + AD? + BB" =%\/a2 +(2a)* +(2a)? =%a.

Dién tich mat cau ngoai tiép hinh hop chir nhat la:

2
S=47R*= 47{%} =97a’.

Thé tich khéi cAu ngoai tiép hinh hop chit nhat co ba kich thude 1, 2, 3 1a
B. 2% C. 714 .
2 3

Loi giai

. 22
8

A. 36r.
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Cau 20:

Cau 21:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

. %

Goi R 1a ban kinh khéi cau ngoai tiép hinh hop chir nhat.
14
Taco R=%BD’ =%\/12 +2% 437 =g.

77r\/ﬁ
T

4 4 (J1aY
Vay thé tich khéi cau 1a: ¥ == zR® =§7{ > J =

Thé tich khdi cAu ngoai tiép hinh 1ap phuong canh 3 cm 1a
A. 2773 cm’. B. 973 cm’. C. 973 cm?. D. 2773 cm’.
2 2 8
Loi giai
B A
1
C | D
R
I\ = ~ ~
: 0\ ~ ~ ~
1 S~ <
O e -
o F E
G H
Goi R 1a ban kinh khéi cau ngoai tiép hinh 1ap phwong ABCD.EFGH .
Tacod CE = ABA/3 =33 cm. Suyra R =%CE =%cm.
3
Thé tich khéi cu 1a: ¥ = 2 7R =2 7 33 = 2743 7 cm’.
3 2 2
Dién tich mat ciu ngoai tiép khéi hop chit nhat c6 kich thude a, a3, 2a 1a

C. 167a’.
Loi gidi

A. 8a’. B. 4ra’. D. 87a’>.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A’ B’
[
1\
1 \\
’
| \/’,
AI/’A\I B
/,----\ -------
V2 \
Vs \
7/
/7 \\
7/
Dh’

C

Xét hinh hop chit nhat la ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD = a3 , AA'=2a.
Goi I 1atrung diém A'C, suyra I 13 tim mit ciu ngoai tiép hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' .

Ta c6 ban kinh mit cau ngoai tiép hinh hop ABCD.A'B'C'D' la:

R :%AC':%\/ABz + AD? + AA” = a2 .

Vay dién tich mat cau la: S = 47R* =87a’.
Cau 22: Tinh dudng kinh mit cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a+/3.
A. 3a. B. a\/3. C. 6a. D. =—.
Loi gidi
Chon A
Puong kinh mit ciu ngoai tiép hinh 14p phuong bang d6 dai duong chéo cua hinh 1ap phuong
do.
Do do, duong kinh ctia mat cau can tim 14 d = av/3+/3 =3a.
Céu 23: Tinh thé tich ¥ cau khdi ciu ndi tiép hinh 1ap phuwong canh a.
3 3 3
4
A V=22 B. V=% c.v="2 p.v="%
6 3 3 2
Loi gidi

Chon A
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Cau 24:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

C/
B/ ’)
|
|
. O'e
o ! : D'
1 1
1 1
1 7!
o—-—--:—-——--—-+ ————— — - — -0
1 1
1 1
B |
/,o-_____l _____
// !
e 0¢
///
A&

Nhin vao hinh v& d& nhan thdy ban kinh mat cau ndi tiép hinh 1ap phuong 14 tim I, ban kinh

r=10= % . Thé tich ctia mat cAu ndi tiép hinh lap phuong la:

. Bap an duogc chon la A

3 3
V :im’3 =i7[.(£j =
2 6

Cho khéi cau tiép xtic voi tat ca cdc mat clia mot hinh 1ap phuong. Goi V,; V, 1an lugt 1a thé tich

s . V
cta khoi cau va khoi 1ap phuong d6. Tinh k£ = —L.
2

. s

Ak=2T B. k=2_. C.k="l. D. k=1Y2
3 6 3 3
Loi giai
Chon B
A .
/I[
D’ ://l C \
I/ /+,—_—~’\ \
VAR S
—-F——o-————.{
| I /
N e _ L7
_____ AR
: \A)Af P /B
7/ N d
7
Ve
D c
Goi a 1a canh cua hinh 14p phuong da cho.
a 4 4 ’ s
Ban kinh ciia khdi caua R =, nén thé tich ciia nd 12‘1‘/1:§7TR3:§7T.[%] :%.

Thé tich khéi 1ap phuong 1a V, = a”.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

%
Vay b= =".
vV, 6

2

Cau 25: Tinh thé tich ciia kh6i cAu noi tiép hinh lap phuong co canh bang 1.

T B. Z. c.”. p. 2%
12 3 =% 3
Loi gidi
Chon C

Ban kinh cua khoi cau » =

o — ¢

3

Thé tich khéi chu ¥ = 2 7/ — iﬂ_[l
3 37702

Cau 26: Mot hinh hdp chit nhat ¢6 ba kich thudc a,b,c noi tiép mot mat cau. Tinh dién tich S cua mit

z
-

ciu do
A. S:16(02+b2+02)7z. B. S:(a2+b2+cz)7z.
C. S=4(a2+b2+c2)7r. D. S=8(a2+b2+c2)7r.
Loi giai
Chon B
A D
1\
| \
\
I \
B | \ -
, R O
ﬁku:-—-— S——fF—-Fo
/ \.\ \
/ \
/ \\ \
B' / \\\
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Cau 27:

Cau 28:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

AC' Nd*+b*+c*

Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh hop chir nhatla r =0OA = = 5

Dién tich mat cau ngoai tiép hinh hop chit nhat 1a

—\ 2
S=d4xr’ —4[MJ 7Z'=(a2+b2+6‘2)72'.

2

Cho lang tru tam giac déu co canh ddy bang a canh bén bang b . Tinh thé tich ctia khdi cau di
qua céc dinh cua lang tru.
A. 4a® +3b° B. 4a® +3b°
1 \f ( X T f ( )
C. 4a> + b D. —_ [(4a> +3p*) .
18«/_ ( X 1842 ( )
Loi giai
A’ o
],' M'
Bl

TO

L

.I/.M/

B
Goi 1,1’ 1an lugt 13 tAm hai day, O latrung diém cta II'. Khi d6 ta c6 O 1a tAm mit cau
ngoai tiép lang tru.
Taco: Al = i ,10 = 5 suy ra ban kinh mit cau ngoai tiép ling tru 13
R= a_2+b_ —L\Maz +3b°
34 283
Vay V,, =2 2R = (4a° +30°) .
Y Y(o:r) 3 1 \/’

Mot mit cAu ngoai tiép hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢ kich thuéc AB =4a,

AD =5a, AA'=3a. Mit cau trén c6 ban kinh bang bao nhiéu?

S\Ea
S

B. 6a. C. 24/3a.

D. 3*/25“ .

Loi giai

Chon A
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Cau 29:

Cau 30:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A D'

B c
Goi I 1a tAm cta hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D" khi d6 ban kinh mit cau ngoai tiép hinh

1 5424

hop nay 1a R=IA=EAC=%\/A32 + AD*+A'A? = 5

Thé tich khéi ciu ngoai tiép hinh chit nhat ¢6 ba kich thudc 1,2,3 1a

AE B. 2. C. 367. D. 7‘@”.
8 2 3
Loi giai
Chon D
A D
B :l “ s,
B ol

Tacéd AC' =~JAA” + AB* + AD* =+/14.
Mt cau ngoai tiép hinh hop chit nhat nhan dudng chéo AC’ la duong kinh, do d6 ban kinh mat

1 J14 4 iﬂm\/ﬁ_%ﬂz

caula R=—AC' =——. Vay thé tich khéi cau la V =— 7R’ =
2 2 3 3708 3

Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép ciia mot hinh 1ap phuong c6 canh bang 24

a

A. R= B. R=a. C. R=2a\3. D. R=a\3.

3
T
Loi giai

Chon D
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Cau 31:

Cau 32:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A’ D'
B ¢
Y
N VIS S
AT D
B c

Hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ nhu hinh v&. [ 1a tdm cua hinh l&p phuong. Khi d6 7 1a tam
mit cdu ngoai tiép cua hinh lap phuong.
AC NAA? + AC* N AA4” + AB? + AD?

Taco R=

Dién tich mat cu ngoai tiép khéi hop chir nhat co kich thudc a, a\/g va 2a.

A. 8a°. B. 47a” . C. 16xa’. D. 87a’.
Loi gidi
Chon D
A’ D’
B’ fod
A/ D
B c

Xét khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' tam O, véi AB=a, AD = a3 va Ad'=2a. DB thy
O céach déu cac dinh cua khdi hop nay nén mit cau ngoai tiép khdi hop co tim O, ban kinh
AC’

-

Ta co

AC=AB + AD* =2a, AC' =\ AC? +CC"* =2a\2 :RZATCzaﬁ.

Vay dién tich mat cau ngoai tiép khdi hop nay 1a S = 47R> = 87a>.

R:

Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD = AA' =2a . Dién tich cia mit cau
ngoai tiép hinh hop da cho bang
3ra’ C Ira’
4 T4
Loi giai

A. 97za®. D. 37a’.

Chon A
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A D

B’ o

P ‘w‘\
5 3
B c

Ta c6 tim mat ciu ngoai tiép hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ciing 1a trung diém cia mot duong
chéo A'C cua hinh hop.

Hinh hop chir nhat ¢6 d6 dai 3 canh dai, rong, cao la: AD=2a, AB=a, AA'=2a.

; o A AD? + AB* + 447
= Ban kinh mat cau ngoai ti€p hinh hop la: R = 2C = \/ i i = 3a .

2 2

2
=S =47k’ = 45.(%) =9ra’.

Cau 33: Cho hinh lép phuong c6 canh bang d. Thé tich khéi cau ngoai tiép hinh l4p phuong d6 bing

3 3

3 2

Loi giai
Chon D

Tam [ cta mit cau ngoai tiép 1ap phuong ABCD.A'B'C’'D' 1a trung diém cua dudng chéo AC’

Vé. RZIA:%

Khéi lap phuong canh a nén:

A = a, AC = a\2

= AC =N A4" + AC" = |d’ + a\/_ 2C =§.

Vay thé tich khdi cau céan tinh 1a:

4 5 4 (a\/gT 4 33 rmd\B
=—naR =—n|— | =—na —= .

377 3770 2 378 2
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Cau 34:

Cau 35:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh ,. Tinh dién tich § ciia mat cau ngoai tiép hinh lap
phuong ABCD.A'B'C'D' .

4ra’ a3
A. 3za’. B. 7a”. C. . D. \/— .
3 2
Loi giai
Chon A
B c
A D
0
B c'
N

§
Goi O 1a tam cta hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ khi d6 ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh lap

3 . .
phuong ABCD.A'B'C'D'1a R=04= aT . Do d6 dién tich § cua mat cau ngoai tiép hinh lap

2
3
phuong ABCD.A'B'C'D'1a S =4xR* = 47[[617] =37a*.

Cho lang tru ding ABC.A'B'C' ¢ day latam gidc ABC vudngcantai A, AB=a, 44 = a/3

. Tinh ban kinh R ctia mit cau di qua tat ca cac dinh cua hinh lang tru theo 4.

a5

A. R= : B. R=2. C. R=2a. D. R=
2 2 2
Loi gidi
Chon A
Hinh v&.

Goi M latrung diém BC,suyra M la tim dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
Goi M' latrung diém B'C’, suyra M’ 1a tim dudng tron ngoai tiép tam giac A'B'C’.
Goi [ 1a trung diém MM, khi d6 I chinh 1a tAm dudng tron ngoai tiép ling tru.

. BC 2 MM'  AA' 3
TheodétacéMB=7=a\2/— va IM = 5 = 5 =a\2/—.
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Cau 36:

Cau 37:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

5
Tam giac MIB vudng tai M nén ta tinh dugc R=IB=~IM’+MB’ = % .

Tinh dién tich § ciia mit cau ngoai tiép hinh ling try tam giac déu co tat ca cac canh bang ..

2 3 2
A I7E B. 7% C. ra’. p. 17&
3 8 9
Loi giai
Chon A
_-EJ
A" ~
wa
ol
- .’r
A . h
Y

Goi O, O’ lan luot 1a thm dudng tron ngoai tiép hai tam giac ABC, A’B’C’.
Trén OO’ ldy trung diém I. SuyraIA =IB=IC=IA’=IB’ =1C".
Vay I 1a tAm mait cau ngoai tiép ling tru.

2 2
Suy ra ban kinh mit ciu R = 4 =JOI’ + 04> =\JOI* + O4* = ’{gj +(#J =a\/6§_

714’ _Tnd’
3

Dién tich mit ciu § =4zR* = 4x

Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C’' c6 day ABC latam giac vudngtai A, AB= a\/g , BC=2a
, duong thang AC' tao véi mat phiang (BCC 'B') mot géc 30°. Tinh dién tich Scua mit cau

ngoai tiép hinh ling tru da cho?

A. S=24ra>. B. S=67xa>. C. S=4rxa”. D. S=37a>.
Loi giai

Chon B
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Cau 38:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ké AH L BC (H € BC) thi 4H 1 (BCC'B). Suyra: AC'H =30°.

AB.AC 3
AABC vuédngtai A c6 duong cao AH nén AC =~BC* - AB* =a vaAH = 20 = a;/_.

AMHC' vuong tai H — 4c' = _ 4 /3. Suyra A4’ =NAC* - 4AB* =a\2 .

. = a
sin 30°

Ta c6 thé xem hinh lang tru da cho 1a mot phﬁn cua hinh hop chit nhat c6 cac kich thudc 1an luot

1a AB:a\/E, AC=a va A'A=a~?2.

. , 1 2 2
Do d6 ban kinh mat cau ngoai tiép hinh lang tru 1a R = E\/(a\/g) +a’+ (a\/z) = é.

Dién tich mat ciu can tim: S = 47R? = 677> .
Cho lang try dimg ABC.A'B'C’ c6 chiéu cao bang 4, ddy ABC 1a tam giic cén tai 4 véi
AB = AC =2; BAC =120°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép lang tru trén

64772 32722

A. . B. 167. C. 32r. D. .
3 3
Loi giai
Chon C
CV
A!
M'
|8
OI
A
7
7/
A 7 l C
= — e — —)
\7/
M
B

Goi M, M’ 1an luot 12 trung diém cua BC va B'C’. Goi I,1' lan luot 1 tAm dudng tron
ngoai tiép tam gidac ABC va tam giac 4'B'C’. Khi d6, II' 1a truc dudng tron ngoai tiép cac tam

gidc ABC va tam gidc A'B'C’, suy ra tim mat cau la trung diém O cua II'.
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Cau 39:

Cau 40:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Tacd BM = AB.sin60° =+/3 = BC = 2./3.

B—E\:Z.IA:]A:?izz; Ol =2= 04=~NOI* +14* =22
sin BAC 2.sin120°

\ \ 2
Ban kinh mit cdu R = O4 = 24/2 . Dién tich mit ciu 1a S = 47R* = 47z(2\5 ) 327,

Phuong 4n C duoc chon.

Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 cac canh déu bang a . Tinh dién tich S cta mit
cdu di qua 6 dinh cta hinh ling tru do.
Trna’® 7a* 497ra’ 494
A §=72 B.s=12 c.s=""9_ s=29
3 3 144 114
Loi giai
Chon A
4|, (\u’
) 7
M
I
j
5
|
|
|
Q1
~ - 1
- I
R
o | c
Goi I, I' 1an luot 13 trong tAm tam giac ABC,A'B'C’, O 1a trung diém cua /I'. Khi d6 O 1a
tAm mat cAu ngoai tiép hinh lang try.
Ta c6 A1=3AM=&, or=<.
3 3 2
aY aY a7
Bén kinh mit cu ngoai tiép hinh ling try R = 04 =~OI* + AI* = (—j + (—j = .
2) \\3) V12
2 2
Dién tich mit cAu S =47R> = 47[.7L _Jza )
12 3
Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac déu canh 4a, S4 vudng goc véi mat phang day, goc
giita mit phang (SBC ) va mit phing day bang 60°. Dién tich ctia mit ciu ngoai tiép hinh chop
S.ABC bang
2 2 2
A 1727a . B. T67a ' C. 84rd>. D. 172ra
3 3 9
Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Chon A

Ta c6 tdm cua day ciing 1a giao diém ba duong cao ciia tam giac déu ABC nén ban kinh duong

\/g 4\/§a

tron ngoai tiép day 1a r = 4a.7 = 3

C 4a~3
Puong cao AH cua tam giac déu ABC la AH = azf =2/3a.

Géc gifta mt phang (SBC) va mit phang déy bang 60° suy ra SHA = 60°.

Suy ra tan SHA = o4 _ s

- ~3=>S4=6a.
AH  23a

2

Dién tich mat cau ngoai tiép ctia hinh chép S.4BC la S =4rxR*=4r

2
(\/129 aJ _1727d°
; .

3

Céau 41: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh 4a, SA vudng goc véi mit phang day, goc
gilta mat phang (SBC ) va mit phiang day bang 30°. Dién tich mat cdu ngoai tiép hinh chop

S.4ABC bing
2 2 2
A. 527d>. B, 274" POALL p. 1074
3 9 3
Loi giai
Chon D
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Cau 42:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
|
|
|
|
|

P1

|
B 1

Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua BC, AB, SA
Goi G la trong tAm tam giac dong thoi 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
Qua G ta dyng dudng thing d vudng goc mit day.

Ké duong trung truc SA cét duong thing d tai 1, khi do 7 13 tim mit cau ngoai tiép khi
chop S.4BC.

Ta cé ((SBC),(4BC))=SMA=30°,

3B S4

= S4A =AM .tan30° = 4a—T:2a :>AP:7=a

= Pl=AG=

G2 a2 aa 3 4a\f 4a\3
3 372 3

Xét tam gidc API vuongtai P c6 Al =\ AP> + PI* =

2+[4a\/§J2 =a\/§
3 .

3

Ban kinh R=A] =

a57
.

Cn Y T6ra’
Dién tich mit cau S =47R* =

Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac déu canh 2a, SA vudng gbc véi mit phing day, goc
giita mat (SBC) va mit phang day 1a 60° . Dién tich ctia mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC

bang
4 2 1 2 4 2
A. 37a . B. oma . C. 3ra . D. 21za’.
3 3 9
Loi giai
Chon A

GoiZ,J lan luot la trung diém cia BC,SA4. Ta cb ((m)) — SIA = 60°. ,
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Cau 43:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

= SA = Al.tan 60° =3a DKG:%z%

Goi G trong tAm tam giac dong thoi 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .
Qua G ta dung dudng thang A L (4BC).

Dung trung truc SA cit duong thiang A tai K, khi d6 KS = K4 = KB =KC nén K 1a tim mat
cau ngoai tiép khdi chop S.ABC .

2
Tacd R=KA=+KG*+ AG* = a-y/% Dién tich mit ciu § =47R* = 4373”’ .

Cho hinh chép S.4ABC c6 day la tam giac déu canh 2a, S4 vudng gbc voi mit phiang ddy, goc
gita mit phang (SBC ) va mat phang day bang 30°. Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chop

S.ABC bang
2 2 2
A Bra AL c. Dra D. 137a°.
3 3 9
Loi giai
Chon B

Goi M 1a trung diém cua doan BC.

N 14 trung diém cta doan SA.

G latrong tam AABC.

Goi d' 1a dudng thang di qua trong tim G ctia A4BC va vudng gbc v6i mit phang day.

d 1a duong trung tryc cta doan thing SA.

Tir d6 suy ra tim / clia mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABC la giao diém cta hai dudng thing
dvad'.

Suy ra: ban kinh mit ciu R = Al .

2a+/3

3

Ta c6: AABC déu canh 2a = AM = 2a.? — a3 va AG =

Géc gifta mt phang (SBC) va mat phang day la goc SMA =30°
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Cau 44:

Cau 45:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

tan SMA = L = S4 = AM.tan 30" =a\/§.£= a.
AM 3

Suyra: AN :%.

ajz J{za\/?I 57

Do do: R = Al =~ AN? + NI* =\ AN? + AG? _\/(5 S -

\/EJZ B 197a*

Vay dién tich ctia mit cAu ngoai tiép hinh chép S.4BC 1a: S =4z.R* = 47[.( p 3

Cho hinh chép ABCD cé day 1a hinh thang vudng tai 4 va D . Biét S4 vudng goc véi ABCD,
AB=BC=a, AD =2a,S4= a2 . Goi Ela trung diém cua AD . Ban kinh mit cau di qua cac
diém S, 4,B,C,E bang

a

B. C.

3
2 6

=
Q

A.

a~/30 a6
. 3

Loi giai

Chon D

Ta thiy cac tam gidc ASAC;ASBC;ASEC vuéng tai 4,C, E . Viy cac diém S, 4, B,C, E nam

2 2
trén mit cau duong kinh SC = R = % = % =a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat c6 duong chéo bang a2 , canh S4
c6 d6 dai bang 2a va vudng goc voi mit phang ddy. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop
S.ABCD .

2a\/6

o B, 46 c. 2
2 12 3

A. 6 . D.
4

Loi giai

Chon A
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Cau 46:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Theo gid thiét, S4 L (ABCD)= SA L AC nén ASAC vudngta A.
Mat khac
{BC 1 AB

= BC L SB. Suyra ASBC vuongta B.
BC 184

Tuong ty, ta cling c6 ASCD vudngta D.
Goi I 1a trung diém cta SC.Suyra IS=I4=IB=IC=1ID.

Do d6, I 13 tAm cta mit ciu goai tiép hinh chép S.4BCD va ban kinh R = % .

Taco SC =S+ AC" = |(2a)’ +(av2) _af:R_af

Cho hinh chép S.ABCD , c6 day 1a hinh vudéng canh bang x . Canh bén S4 = x/6 va vuong goc
v6i mit phang (ABCD). Tinh theo x dién tich mat cdu ngoai tiép khdi chop S.ABCD .

A. 87mx’. B. x’v/2. C. 2mx’. D. 2x°.
Loi giai

Chon A

+Taco SA4 1L (ABCD)= S4A 1 AC, SA L BC, SA L CD.

CD 1 54
:BCLSB,{ —~CD L SD.

BC 1 84
CD 1L AD

BC 1 4B

Vay SAC = SBC = SDC =90° do d6 4, B, D, S, C thudc mat cAu duong kinh SC .
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+Tacd AC=+/2x, SC=+/S4> + AC* =22x. R 1a ban kinh mit cAu ngoai tiép khdi chép
S.ABCD khi @6 R= % —/2x. Dién tich mit cAu ngoai tiép khéi chop S.4BCD bing

2 2 2
S=4nR" = 41?(\/5)6) =8mx”.

Cau 47: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Canh bén S4 =a~/6 va vudng goc vé6i
déy (ABCD). Tinh theo @ dién tich mit cAu ngoai tiép khéi chop S.ABCD .

A. 87a’. B. *\2. C.2ra". D. 2a4°.
Loi giai

\
N\ \\\\
o
N\ \\
\'\
.\\
\\
A"
W
[BY .
Y S
LY S
PN . ___\,>D
1;3:"'
== =

Goi O=AC N BD, dudng chéo AC =a~2 |
Goi I 1a trung diém cua SC .
Suy ra OI la duong trung binh cua tam giac SAC . Suyra Ol //SA = OI L (ABCD) .

Hay OI 1a tryc dudng tron ngoai tiép day ABCD .

Ma IS=IC = IA=IB=IC=ID=1S .Suyra I latim mit cAu ngoai tiép chop S.ABCD .

/ 2 2
Bén kinh mit ciu ngoai tiép chop S.ABCD: R = SI = % = % =a 2.

Dién tich mit cau: S =4zR? =87a’.

Cau 48: Trong khong gian, cho hinh chop S.ABC c6 SA4,A4AB,BC d6i mot vudng géc véi nhau va
SA=a,AB =b,BC =c. Mit cau di qua S, 4,B,C c6 ban kinh bang

A. —2(a+b+c). B. Va’ +b* +c’. C. 2\a* +b* +¢’. D. %\/a2+b2+cz~

3

Loi giai
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S
N~
AN \\
AN
%
N
) >
a \ /’/ ?\ .
ey \ .
A0\
N AN
L IR B L o
4 \ \\,\ /
p o~ ¢
-/
B
. (SA4L 4B
Ta co: = SA L (ABC)=S4 L AC.
S4 1 BC
~ (BC L54
Ta co:
BC 1 4B

= BC 1 (S4B)= BC L SB.

Goi O latrung diém SC, ta c6 tam giac SAC,SBC vudng lan luot tai 4 va B nén:
OA:OB:OC:OSZE.

Do d6 mat cau di qua S,4,B,C cotam O vaban kinh R = E

Tacod: SC* =SB* + BC* =SA* + AB> + BC* =a* +b* +c*. suyra R :%\/az +b*+c.
Cau 49: Cho t dién ABCD c6 tam giac BCD vudng tai C, AB vudng goc vdi mit phang (BCD),

AB=5a, BC=3a vda CD =4a. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép tr dién ABCD..
A R=5DV2 B, =503 c. =502 p. R= 513
3 3 2 2
Loi giai
Chon C

=]

Tam giac BCD vudng tai C nén ap dung dinh li Pitago, ta dugc BD =5a.

Tam giac ABD vudng tai B nén ap dung dinh li Pitago, ta dugc AD = 5a\/5 .
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Cau 51:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Vi B va C cing nhin AD dudi mot goc vudng nén tdm mit cdu ngoai tiép tir dién ABCD 1a

trung diém I cua AD. Ban kinh mit cdu nay la: R = % = 5“;/5 .

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day 1a hinh chit nhat véi AB =3a, BC=4a, SA=12a va SA vuong
goc véi day. Tinh ban kinh R ciia mit ciu ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

A.R:B—a B. R=6a C.R:S—a D.R:”—a
2 2 2

Loi giai

Chon A

Ta c6: AC =~/ AB*> + BC* =5a
Vi 84 L AC nén SC =~/SA* + AC* =13a
. |BCLAB
Nhan thay: = BC L SB. Tuong tu: CD 1 SD
BC 1 .54
Do cac diém 4, B, D déu nhin doan thing SC dudi mot goc vudng nén goi / 1a trung diém
ctia doan thang SC thi 7 13 tAm mat cAu ngoai tiép hinh chop S.ABCD .

2 2
Cho hinh chop S.4BC c6 tam gidc ABC vudng tai B, SA vudng goc v6i mit phang (4BC).

SA=35, AB =3, BC =4 . Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC

52 5

A. R : B. R=5. C.Rzz. D. R=5V2.
Lo gidi 1

Chon A
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

B

Goi K 1a trung diém AC.Goi M la trung diém SA4.

Vi tam gidc ABC vudng tai B nén K 13 tdm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .
T K dung duong thang d vudng goc v6i mp (ABC).

Trong mp(SAC ) dung MT 1a dudng trung truc doan S4 catd tail .

Khi d6 diém I 1a tim mit cu ngoai tiép hinh chop S.ABC va ban kinh mat cau la R = AI .

Tacd AC =~ AB* + BC? =5:AK=§.C6 1K=MA=%=%

Vay R= Al =\ AK* +IK* = /%+% :%.

Loi giai 2
Goi I 1a trung diém ctia SC. Tam gidc SAC vudngtai A nén IS =IC =14
Taco BC L AB;BC 1. SA= BC 1(SAB) = BC L SB=> ASBC vudngtai  B.

Nén IS=IC=1B

Tir vatacod 1 13 tAm mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC béan kinh R = %SC.

AC=+\AB*+BC? =5; SC=~AS* + AC* =52
52
=

Vay R
Cho hinh chép S.ABC c6 duong cao SA, ddy ABC la tam giac vudng tai 4. Biét
SA =6a,AB =2a, AC = 4a . Tinh ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chép S.4BC?
A. R=2a7. B.R:a\/ﬁ. C. R=2a\3. D. r=2a5.

Loi giai

Chon B
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Cau 53:

Cau 54:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Ta c6

BC =JAB* + AC? =J4a* +164* =2a+5

Rdza\/g
2 SA2 2 2
R= Rd+T:\/5a +94* = a14.

Cho hinh chép S.4BCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat c6 duong chéo bang J2a, canh S4 c6
d6 dai bang 24 va vudng goc v6i mit phang day. Tinh ban kinh mit cdu ngoai tiép hinh chép
S.ABCD?

Aa\/g‘ a6 2ax/6' Da\/g

B. —. C.

= 2 4 3 12
Loi giai

*) Ta c6 ASAC vudngtai 4 (1).

*) CM ASDC vuong taiD. Ta co:
AD L CD.

SALCD.

Ta suy ra: CD L (SAD) =CD L SD = ASDC vudng tai D (2).
*) Chitng minh tuong tu, ta dugc ASBC vudng tai B (3).

T (1), (2), (3): Ta suy ra: mit cau () ngoai tiép hinh chép S.4BCD cé dudng kinh SC .

Ta co: SC = /SA> + AC? =J4a* +24* = a /6 .

a6

2

Vay mit cau (S) ngoai tiép hinh chép S.4BCD c6 ban kinh bang R = % =

Cho hinh chép S.4BC ¢ BAC =60°, BC=a, SA L(ABC).Goi M ,N 1an luot 12 hinh chiéu
vuong goc cia 4 1én SB va SC . Ban kinh mat cau di qua cac diém A4,B,C,M,N béng

a3 2a\3

A. B.
3 3

C.a D. 2a
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Loi giai

* Goi I 1a tim dudng tron ngoai tiép AABC
= IA=IB=IC (1).
* Ké [H latrung truc cua AC.

IH 1 AC

} < IH 1 (SAC) < IH L(ANC).
IH 1 54

Ma AANC vudng tai N ¢6 AC la canh huyén va H 1a trung diém AC = IH 1a truc cua
AANC = IA=IC =N (2).

* Tuong tw ké K 1a trung truc ciia 4B = IK la tryc cia AAMB = IA=1IB=IM (3).

(1),(2),(3)=>I4=1IB=IC =IM = IN = I 1a tim dudng tron ngoai tiép chép 4. BCMN .

BC B a a\/g
2sin BAC 2sin60° 3

Dinh 1i ham sin trong A4ABC: 14 =
Hinh chop S.4BCD c6 day 1a hinh chit nhdt, 4B =a,SA L (ABCD), SC tao véi mat day mot

goc 45°. Mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BCD c6 ban kinh biang a2 . Thé tich ctia khdi chop
S.ABCD bing

3 3
B. 24°3. c. 2 ;/5 D. 2“3\5.

A. 24’
Loi giai

Chon D

Page 29



Cau 56:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi O la tdm cuia hinh chit nhat ABCD; [ 1a trung diém doan SC .

= BC 1 (S4B)= BC L SB.

BC 184
BC 1 AB

CD 1 54
{ = CD L (S4D)=CD L SD

CD 1 AD
Céac diém 4, B,D cung nhin SC dudi mot goc vuéng nén I chinh I tim mat ciu ngoai tiép
hinh chop S.4ABCD .

Mit khac AC 14 hinh chiéu ctia SC trén mit phing day nén goc gitra SC va mit phing day la
goc ACS bing 45°. Do d6 tam gidc SAC vudng cantai A= SA=AC=2a.
24°\3

3

1 1
VS.ABCD = ESA'SABCD = §.2a.a.a\/_ =

Cho hinh chép S.4BCD c6 ABCD la hinh vudng canh bang a. SA4 L (ABCD), SA= a~/3. Tinh

ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop?

A ﬁ. B. 2a. C. a\/g. D. a\ﬁ.

= 2

Loi giai

Goi O = AC N BD. Dyng (d) di qua O va vudng goc v6imp(ABCD).

Dung A 1a dudng trung tryc ctia canh SA4 cat SA tai E .
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Cau 57:

Cau 58:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

I =d nA = 1atdm cia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD => Ban kinh 1a: /4.

@2y @By a5
: .

Taco AO =

a2
2 2 2

,AEz#. Al = AO® + AE? =\/
Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B va 4B =a. Canh bén SA4
vudng goéc voi mat phang day. Puong thang SC tao véi ddy mot goc 60°. Tinh dién tich mit
cau di qua bon dinh ctia hinh chép S4BC

2 2
A. 8a°x . B. 32a . C. 8a37z D. 4a’r.
Loi giai
Chon B
S .
lld
M 1
C
A
B

Goi K,M lan luot 13 trung diém cua AC, AS

Tam gidc ABC 1a tam giac vudng can tai Bnén K la tim dudng tron ngoai tiép
Tir K dung duong thang d vudng goc mit phang.

Trong, dung dudng trung truc cta SA cit d tai I

Khi d6 113 tim mat cau ngoai tiép hinh chop SABC va ban kinh mit cau 1a R = I4

Taco AC =~JAB* + BC =a\/§:>AK=ATC:a
SA_ax/g

SA:AC.tan@:a«/gsMA:T_ 5

2
2

= R =I4A=~MA* + AK* = a2 . Dién tich mit ciu 13 S = 47R> =8a’x
Cho hinh chép S.4BC c6 SA vuéng goc véi mit phing (A4BC), tam gidc ABC vudng tai B.
Biét SA=2a,AB=a,BC = a~/3 . Tinh ban kinh R cua mit ciu ngoai tiép hinh chop.
A a. B. 2a+/2. C. aV2. D.x:3;y:%.
Loi giai

Chon C
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

S

Tacc')B }:>BCJ_(SAB):>BCJ_SB,Iaicé CALSA.

Do d6 2 diém A, B nhin doan SC duéi mot goc vudng. Suy ra mit ciu ngoai tiép hinh chop S.
ABC 1a mit cau dudng kinh SC.

Xét tam giac ABC ¢ AC =\ BC* + BA®> =2a suyra SC=~/SA> + AC* =2a+/2 .

Viy R= a2 .
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai A, SA vudng goc véi mit phing

(ABC) va AB=2, AC=4, SA= V5 . Mit cu di qua céc dinh cta hinh chép S.4BC ¢6 ban

kinh 1a:
A R=Z B. R=2. C.R=5. p. =2
2 2 3
Loi gidi
Cich I.

Goi M,H lan luot 1a trung diém BC,SA .
Ta c6 tam gidc ABC vudngtai 4 suyra M 13 tdm duong tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Qua M ké duong thing d sao cho d L (ABC ) = d 1a tryc duong tron ngoai tiép tam giac
ABC.

Trong mit phiang (SAM ) ké dudng trung truc A cta doan S4, cit d tai [
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IA=1B=1IC A A A e .
= IA=IB=1C=1S = I latam mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BC.

=
IA=1S

. {HA L (A4BC) {HA Lam

=
IM L(ABC) ~ |HA/IM
HI 1S4
o 1AM 154 = HI /| AM .

HI,SA, AM < (SAM)

Suy ra tir giac HAMI 1a hinh chir nhat.

Ta co AM:%BC:%\/22+42 =5, IM=%SA=§.

Bén kinh mat cAu ngoai tiép hinh chép S.4BC 1a: R= Al =AM +IM* =[5 +% = % .

Cich 2. Str dung két qua: Néu SABC 1a mot tir dién vudng dinh A thi ban kinh mit cAu ngoai

tiép tir dién SABC duoc tinh béi cong thirc: R = %\/ASZ + AB* + AC?

7 2
Ap dung cong thirc trén, ta co R = %\/(\/g) +2° + 47 =§.

Cau 60: Cho tir dién ABCD c6 cac mat ABC va BCD la cac tam giac déu canh bﬁng 2; hai mat phfmg
(ABD) va (ACD) vudng gbe v6i nhau. Tinh ban kinh mt ciu ngoai tiép tir dién ABCD .

A. 24/2. B. 2. c.#. D.?.
Loi giai
C
A
/1\
: | \.‘ 2
[\
A:’l \/_' ,;,,,,,2 ,,,,,,,,,, B
-
ﬁol\/_ 5
23\ )
2 D

Goi O la trung diém 4D .

(ABD) L (ACD)
(ABD)(ACD)= 4D = CO 1 (A4BD)
CO L AD
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

ACOB vudng cantai O va CB=2 suyra OB=0C = V2.

OD=0A4=+AC*-0C? =+2.

Vay O 1a tim mit ciu ngoai tiép tir dién ABCD va ban kinh bing V2.

Hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mat bén S4B 1a tam giac déu va
nam trong mit phang vudng goc voi miat phing day. Tinh thé tich cua khdi cau ngoai tiép hinh
chop S.4ABC.

VR RENIEL B, y - N5 O e L p.v=2
18 54 27 3
Loi gisi
Chon B

Goi M,G,H lan luot 1a trung diém cua AB , trong tam AABC,ASAB .
Vi AABC,ASAB 1a hai tam giac déunén CM 1 AB;SM 1 AB.
(SAB ) L (ABC )

Ma 1(S4B)N(A4BC)= 4B =

{CM 1(84B)
CM L AB;SM 1 AB

SM L (ABC)

Trong (SMC ) tir G, H 1an luot ké cac dudng thang song song véi SM, MC va cét nhau tai 1.
Khi d6 I 13 tAm mit cau ngoai tiép khdi chop S.4BC.

Ta c6
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Cau 62:

Cau 63:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

2 2
SI* =SH? + HI* = SH* + MG* = (%SM) +GSM)

:§5M2:§‘3:i
9 9°4 12
3
O B TS (T I
37 (V12 54

Cho hinh choép S.4BCD c6 ddy ABCD 1a hinh thang vudngtai 4 va B, AB=BC =a,AD =2a
. Tam gidc SAD déu va ndm trong mat phang vudng goéc voi day. Tinh dién tich cia mit cau
ngoai tiép hinh chdp S.4BC theo a.
A. 67a’. B. 107a’. C. 37a>. D. 57a’.

Loi giai

Goi H 1a trung diém cta AD . Tam gidc SAD déuva (SAD)L(ABCD)= SH L (ABCD).

Tacod AH =a,SH = a~/3 vatir gidlc ABCH 1a hinh vuéng canh ¢ = BH = a~/2.

AD

3 AB L .
Mgtkhic y o = AB L (SAD)=> AB 1 S4 hay SAB=90" (1).

Chirng minh tuong tw ta c6 BC L SC hay SCB = 90" (2).

Tur (1) va (2) ta thiy hai dinh 4 va C cta hinh chép S.4BC cung nhin SB dudi mot goc

vudng. Do do bon diém S, A4,B,C cung nam trén mat cau duong kinh SB .

Xét tam gidc vudng SHB, ta cd SB=BH> + SH* =a+/5 .

2
Vay dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a S =4x (STBJ =5ra’.

Cho hinh chop S.ABC c6 AB =a, ACB =30". Biét S4B latam giac déu va nam trong miat phang
vuédng goe véi day (ABC). Tinh dién tich mit cdu S, ngoai tiép hinh chép S.4BC.

2 2 2
ma N e 771[2“ . D. S, =4rd’.

A S, = B.S,
3

Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi I 1a tAm duong tron ngoai tiép AABC = IA=IB=IC=R = AO =a
2sin 30
Dung duong thang d qua I va vudng goc véi (A4BC).
Goi M 1a trung diém cua AB.
Goi G latrongtam A ABC = GA=GB=GC
K& duong thing di qua G va vudng goc véi (SAB) cit d tai O = 0A=0B=0C=0S .
Suy ra O 1a tAm mit cau ngoai tiép hinh chop S.4BC bankinh1a »=04=0B=0C=0S .

. 1
Khi d6 SM=£:>GM=—SM=&=OI.
2 3 6
2 2
OB =0l + 1B =% 4 2 =139
12 12

2 2
Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC 14 S, =4.xr* =4r 1?; = 1373m

Cho hinh chép S.4BCD c6 day 1a hinh vuéng canh a, SAB 1a tam gidc déu va ndm trong mit
phang vudng goc v6i day. Tinh dién tich § ciia mat cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD

2 2
A. S=37d". B. 5= 470 c. 5="7%" D. S=7rd’.

Loi giai

Chon C
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
+) Xac dinh mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BCD

Goi SH 1a dudng cao clia tam giac SAB. Vi SAB 1a tam giac déu va nam trong mit phang vudng
goc voi mat day nén SH la dudng cao cia hinh chop S.ABCD.

Goi O la tam cua hinh vuéng ABCD, tir O dung Ox 1 (ABCD).

T trong tam G cua tam gidc SAB dung Gy L (SAB).

Goi I =OxNGy. Vay I1a tim ciia mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

+) Chig minh 7 13 tAm mit ciu cin tim

Vi I € Ox, ma Ox L (ABCD), O la tam hinh vuong ABCD nén I cach déu 4, B, C D.

Mit khac G 14 trong tAm cta tam gidc déu S4B, [ € Gy, maGy L (SAB) nén I cach déu S, 4,
B.

Tuvasuyralcachdéu S, 4, B, C, D. Nén [ 1a tAm mat cau ngoai tiép hinh chop
S.ABCD, ban kinh R=IB
+) Tim dd dai ban kinh mit ciu

Vi OI L (ABCD), SH 1 (ABCD) nén OI//GH Vi G e SH

Mit khac Gy L (S4B), I € Gy ma OH L (SAB) nén GI//OH

Tir va suy ra GHOI 13 hinh binh hanh OF = GH = ;SH - ;“f = “f

Vi OI 1 (ABCD) = OI 1 OB =ABOI vudng tai B
Xét aBOI vudng tai B ta co

2 2
1B = IO + OB> =[“f] {“fj =172a2:>IB=\/?a=R.

A o A 1a 7
— Dién tich mit cau la S =47R* = 3 ra’.

Cho hinh chép S.4BCD ¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tam gidc SAB déu va nam trong
mit phang vudng goc v&i mat phang ddy. Tinh thé tich ¥ cua khdi ciu ngoai tiép hinh chop da

cho.
3 3 3 3
A.V:—Ni’m . B.V:—Ni’m . C V=4\E’m . D.V:4\67m .
54 18 81 27
Loi giai
Chon A
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*) Xdc dinh tém mdt cdu ngogi tiép hinh chép S.ABCD :

Goi G la trong tdm tam giac SAB, O la tdm cda hinh vuéong ABCD, M 1a trung diém cua AB

Do ASAB déu = SM 1 AB

Ma (SAB) 1 (ABCD) =>SM L (ABCD) =SM L OM
OM 1a duong trung binh cia AABC = OM //AD = OM 1 AB (do AD 1 AB)

= OM L (S4B)

Dung cac dudng thing qua G, 0 13 lugt song song voi MO, SM , hai duong thang nay ct
nhau tai /

Ta co: 10/1SM, SM L(ABCD)= I0 L (4BCD)
a Co:

,ma O 1a tam cta hinh vuong ABCD

Ta co: O1/OM, MO L(SAB)= GI 1 (SAB)

, ma G 1a trong tim tam giac déu S4B
= IS=I4=1IB
T, suy ra: / 13 tAm mat cdu ngoai tiép hinh chop S.ABCD .
*) Tinh bdn kinh, thé tich khoéi cdu ngoai tiép hinh chép S.ABCD :
a

Taco: OM =+ ap=% = Gr=om =2
2 2 2

ASAB déu canh bang a ¢6 G 1a trong tim = BG = %a_ =

Do GI L (SAB)= GI L BG = ABGI vuéng tai G

2 2 2 2
— IB=+/IG* + GB* = (3] + a3 :,/“—+“—=a\/z
2 3 43 12
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Bén kinh khéi cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD1a: R=1IB=a, /%

Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD la:

3
4 4 [ 7}_7\/57#

V=—rxR==rla
12 54

3 3

Cau 66: Cho tir dién ABCD c6 AB=BC=AC=BD=2a,AD=a3; hai mat phing (ACD) va

(BCD) vudng goc voi nhau. Dién tich mit cau ngoai tiép tir dién 4BCD bang

2 2 2 2
64ma B. 47a C. 167a D. 64ma
27 27 9 9
Loi giai
Chon D

D

Goi H 1a trung diém CD = BH L (ACD) vatam giac ACD vudng tai A.
= CD =+/CA* + AD* = a7 va BH =~/BD* — HD’ =%a.

Trong mit phang (BHA) ké duong trung truc A ciia canh BA va goi I =ANSH

Khi d6 ta co I 1a tAm mit cu ngoai tiép tir dién ABCD.
Ta cod

BK.BA _ BA’

ABIK ~ABAH = BI = =
BH 2BH

4
=—a.
3

Suy ra ban kinh mit cdu 1a R = Bl = %a.

64na’ .

Viy dién tich ciia mit cau 1a S =4nR* =
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Céu 67: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat. Tam giac S4B nam trong mit phang
vudng goc véi mit phang (ABCD). Biétring AB=a, AD=a/3 va ASB = 60° . Tinh dién tich
khdi cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD .

137a* 137a* 117a? 1 lza?

A. S= B. S= C.S= D. S

2 3 2 3
Loi giai

Goi 7, J 1a tAm duong tron ngoai tiép cua tir gidc ABCD va tam giac SAB. M 14 trung diém cua
AB va O 1a tAm ctia mit cau ngoai tiép hinh chop.

Taco: JM L AB va IM 1 AB va mp(SAB) L mp(ABCD) nén IM L JM , ngoaira O 1a tam
ciia mit cau ngoai tiép hinh chop nén OI L (ABCD)=OI LIM ; OJ L(SAB)= OJ LJM .
Do d6 O, J, M, I dong phang va tir giac OJMI 13 hinh chit nhat.

Goi R, R, 1an luot 13 ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chop va ban kinh duong tron ngoai tiép

tam giac SAB.

ABR?

Taco: R=SO=ySJ*+0J> = R +IM* = [R> + 14> — AM" :\/Rj+IA2—

BD> AB’+AD’ a’+3a’
4 4

—a’=Id=ua.

Ap dung dinh 1y Pytago: I4* =

AB a a

Ap dung dinh 1y sin trong tam giac SAB: R, = — =
" 2sinASB 2.sin60° 3

2 2

1
Dodé: R=, [ +a?-L = —3a2 :S:4ﬂR2:£ﬂa2.
3 12 3

Nhén xét: Bai todn nay dp dung mét bé dé quan trong sau:
Xeét hinh chop dinh S, co mat bén (SAB) vudng goéc véi mdt phang déay, mdt phang ddy ngi
tiép trong dwong tron ban kinh R,, ban kinh mat cau ngoai tiép tam gidc SAB la R, . Khi do

AB?
4

hinh chép nay néi tiép trong 1 mdt cdu cé ban kinh R = R} +R -
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Caiu 68:

Cau 69:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh choép S.4BCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat va 4B =2a, AD = a. Tam giac SAB

déu va ndm trong mit phang vudng goc véi day. Ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD

bang
A. aﬁ. B. a\/ﬁ' C. 2a\/E’ D. a\/ﬁ.
6 4 3 3
Loi giai
Chon A

B

Goi O 1a tAm cua day, M 1a trung diém cua AB va G 14 tAm cia tam giac déu S4B .

Goi d,A lan luot 1a truc cua dudng tron ngoai tiép hinh chitr nhat ABCD va tam giac SAB .
Do (S4B) L (A4BCD),(SAB)N(ABCD)= AB,SM 1 AB nén SM 1L (ABCD).
Mait khac d J_(ABCD) nén d//SM hay A Cmp(d,SM), A va d citnhau tai [ .

Tacod I cachdéu S,4,B,C,D nén I la tAm mit cau ngoai tiép hinh chop.

Tt gidc GMOI ¢6 GM L MO,IG 1 GM,SM // 10 nén GMOI 14 hinh chit nhat.

SM:aﬁ,GM%SM:%,Aoz%AC:#.

. . > 507 57
Bén kinh mit cAu ngoai tiép hinh chop 13 R = I4 =+/10* + A0 = “? + % = ‘/;“ .

Cho hinh chép S.4BC ¢b ddy ABC latam giac déu canh @, mitbén SAB 1a tam giac déu va nam
trong mit phang vudng goc voi mit phang day. Dién tich ciia mat cau ngoai tiép hinh chop S.4BC
la

2 2 2 2
2z B. 27 c. 2 D. 2%
12 3 3 12
Lo giai
Chon B
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Goi G,I 1alan luot 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gisc ABC va SAB.

Truc cta hai dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC va SAB catnhautai J nén J 13 tim mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC, ban kinh mit cau 1a R = SJ

L3 gy 2 0B 0 g gy 5 =Y

Taco IJ=GD=—. 3: .
3 2 6 3 2

: ; o Sra’
Vay Dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BC 1a S =47R* = 7a

Cau 70: Néu tr dién déu c6 canh béng a thi mat cau ngoai tiép cua tir dién ¢6 ban kinh béng:

a6 a6

2. C. : D. .
4 = 4 6

a a

A.

2. B.
6

Goi tir dién déu 1a ABCD , Ola tim dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD thi ta c6
AO 1 (BCD). Trong mat phang (40D) dung dudng trung truc ctia AD cat AO tail , vayl la

tam mat cau ngoai tiép tr dién ABCD véi AI 14 ban kinh.

Goi E la trung diém AD . Ta c6 AAEI ~ AAOD :%zgéR:Alz

ADAE AD’
240°
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Cau 71:

Cau 72:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

= R= =
3 2a£ 4
"3

: |

AO =\ AD* - DO? = az—(

Cong thirc tinh nhanh: T dién déu ABCD c6: d dai canh bén AB = AC = AD = x va chiéu
2
cao /. Khi d6, ban kinh mat cau ngoai tiép t dién ABCD 1a R = ;C—h

Cho hinh chép tir gide ddu S.ABCD c6 canh ddy bing 3v/2a, canh bén bing 5a. Tinh ban kinh

R cta mit cdu ngoai tiép hinh chop S.4BCD.

A. R=+/3q. B. R=2a. C.Rz%". D. R=2a.

Loi giai

Chon C

Goi O 1a tam hinh vuéng ABCD, G 1a trung diém SD, GI L SD,I € SO .
Ta c6 canh day bang 3v2a nén BD =3v2a2 =6a , OD=3a.

Xét ASOD vudng tai O ta cd: SO =~/SD> —0OD* =4a

Ta c6 ASOD~ASGI | suy ra SO_SD _ 4ar :l(Sa)2 _ p=2
SG  SI 2
Hinh chép déu S.4BCD tit ca cic canh bang a . Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chop 1a
A. 4ra’. B. za’. C. \2zd* D. 27a’.
Loi giai
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi O=ACABD; M 1atrung diém SA.
Trong mit phang (SAC) goi I 14 giao diém ciia trung truc doan S4 véi SO.

Khi d6 7 1a tim mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD .
Tam giac SAO ddng dang véi tam giac SIM .

a
SMSA 5 a2

ST_SM gy = - - .
A0 a2 2
2

= =
SA AO

a

2
] =2ra’.

Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép 1a S = 47{ 22

Cach 2:

Goi O=ACNBD.
Vi ASBD = AABD nén OS =0A.

Ma 04 =0B=0C=0D = O 1atdm mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD .

Ban kinh mét cdu R =04 = a22 .

a

2
Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép 1a S = 47{ 22J =2ra’.

Cho hinh chép tir gidc déu c6 goc giita mat bén va miat day bang 60°. Biét ring mit ciu ngoai

tiép hinh chop d6 c6 ban kinh R = a\/g . Tinh d6 dai canh ddy ctia hinh chop ti giac déu noi trén.

A. 2a 3 9
5

Loigiai

B. 2a C. —a D. —a
2 4
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Goi cac diém nhu hinh v&.
Taco SI = a~3. Goc SMO = 60.

Goi canh d4y bang x thi SO =OM.tan 60" = % :
SA=+SO* + 40* = —xf
SN SO 5% 3ax 12
—_——_—— s — =

ASNI ~ ASOA nén — &S x=—a(x>0)
ST 5

SA 8 2
Céu 74: Cho hinh chop déu S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh AB=a, goc gitta mit bén véi

mit phang day bang 60°. Tinh ban kinh mit cdu di qua bdn dinh cta hinh chép S.4BC

3
A.i. B. 1% c. e p. <.
2 12 16 2

Chon B

Goi M 1a trung diém cia BC, H 1a trong tAm tam giac ABC

Khi d6 SH L (4BC) = ((SBC),(4BC)) = SMA = 60°
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Goi N 1a trung diém cua SA,ké NI L SA(I e SH)

Khiddtacd IS=14=IB=IC,nén I 1a tAm mit ciu ngoai tiép hinh chép S.4BC

AABC déu canh a nén AM:%:HM:%,AHzg.
tanS/]\ZI:S—H:SH:&.x/—:la
HM 6 2

a> a* 71d°
SA> =SH?> + AH? ==+~ ="
4 3 12

2 2
ASAH ~ASIN = A S0 SASN _SA” T4’ _Ta
SN SH  2SH [ 12

Cau 75: Cho mit cau tim O va tam giac ABC c6 ba dinh nam trén mat cau véi goc BAC =30° va
BC=a. Goi S la diém nam trén mat ciu, khong thudgc mat phéng (ABC ) va théa man
SA=SB=SC, goc giita duong thing S4 va mat phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich V' cia

khéi ciu tAm O theo a.

A. Vzﬁﬂa3 B. V=—32\/§ ra’ C.V =—4\/§ ra’ D.V :—15\/5 na’
9 27 27 27
Loi giai
S
,I{ ™,
’fr |I' \\\
: / II| i \\\\
NE e N
/N AN
~ ™,
Jlllr |II l; 0 \\'\
Jllllr_- II | \\\
.-1'*'\::—— |__r ——;:__:-*C
LY 1= =1 __d_.-"'f
\\. II H - -~
\\"\ |I .-d""-ff
\_J’___.-"
B

Goi H 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC, khi d6 SH L (ABC ) va SH l1atruc

dudng tron ngoai tiép da giac day.
Goc giira duong thang S4 va mit phang (ABC ) la SAH = 60°.

Goi N 1a trung diém SA4, mit phing trung tryc cia canh S4 cat SH tai 0. Khi d6
OS =0A=0B =0C nén O 1a tim mit cu ngoai tiép hinh chop S.ABC.
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Cau 76:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Khi d6 ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC 1a AH = 2B—C300 =a.
sin

SH = AH.tan60° = a3, SA=/SH* + AH* = 2a..
SN.SA _ S4> 243 )
SH 2SH 3

323
—a .

27

Ban kinh mit caula R =S50 =

Thé tich cua khdi cau taim 0 1a V = %ﬂRB =

Cho hinh chép S.ABC c6 S4 = % , cac canh con lai cung bﬁng a. Ban kinh R cua mit cau ngoai

tiép hinh chop S.ABC la:
A.R:‘“/E B. =% C.R=a\/ﬁ D.R=“‘/§
2 3 3 = 6
Loi gii
Chon D
Tacd SM =AM = i SA = i , do d6 tam giac SAM déu.

Goi M 1a trung diém doan BC. Ta c6 (SAM ) la mat phang trung truc doan BC.

Goi G 1a trong tAm tam giac SBC, A 1a truc dudng tron ngoai tiép tam giac SBC .

Goi E latrung diém SA,tacd I =ANEM ,khido I 1atam duong mat cau ngoai tiép
S.ABC.

IG =GM .tan30° =<, SG:i% a3
6 2 3 3
Do d6 R=SI=IG’ +GS’ = _+% :sR_“\éB,

MUC PO VAN DUNG - VAN DUNG CAO
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Cau 77:

Cau 78:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho khéi cau (S) tdm 7, ban kinh R khong doi. Mot khdi tru thay ddi c6 chiéu cao /4 va ban

kinh day » ndi tiép khdi cau. Tinh chiéu cao 4 theo R sao cho thé tich khdi tru 16n nhét.

R2

A h=——. B. D. h=—"—
2 3
Chon B
2
Ta co: rzquz—h—.
4
Y , hz
Thé tich khoi tru 1a V:wrzh:w[Rz—T]h, 0<h<2R
2
VI =m Rz—ﬂ V! :O@h:i&.
(h) 4 (h) 3
Béng bién thién
2R3

V' a

() + 0
v / \
2R3

Vay thé tich khéi tru 16n nhat khi / = =

M5t co s& san suét dd gia dung dugc dat hang 1am cac chiéc hop kin hinh tru béng nhom dé dung
rugu c6 the tich 1a ¥ =287za” (a>0). D¢ tiét kiém san suét va mang lai loi nhuan cao nht thi
co s s& san sudt nhitng chiéc hop hinh tru ¢6 ban kinh 1a R sao cho dién tich nhém can dung 1a
it nhat. Tim R
A. R=dil7 B. R=2a37 C. R=2a¥14 D. R=ai14

Loi giai
Dién tich nhdém can dung dé san suét 1a dién tich toan phﬁn S

284°

Tacé l=h:maV =287a" < 7R*h=287a’ = h= 2

284°

S=27RI+27xR* =2r +27R* v&i R>0

3
S'=27{—28" +2R]=0<:>R:a3/ﬁ

R2
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Cau 79:

Cau 80:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Béng bién thién
R 0 ai:.n"'lTI +a0
5 - 0 +
Y ¥

Vay S, < R=aill4

Trong tat ca cac hinh chép tir giac déu ndi tiép mit ciu c6 ban kinh bang 9, tinh thé tich V cua
khéi chop co thé tich 16n nhat.
AV =57632 B. V =144\/6 C. V=144 D. V=576

Loi giai

Chon D

Xét hinh chép tir giac déu S.ABCD ndi tiép mat ciu c6 tdm / va ban kinh R =9.
Goi H=ACNBD, K latrung diém SC.
bat AB=x;SH =h , (x,h>0).

2
Tacé HC=——=1=5C= |+
2 2

SK  SI
- = =

Do ASHI «» ASHC = o I?=2hR = x> =36h-2h".

1 |
Dién tich day ciia hinh chép S, = x> nén V = gh.x2 =3 (36h—21").
Ta ¢6 lh.(36h—2hz)=—.h.h(36—2h)s

3 3 3 3

rakhi h=h=36-2h< h=12,x=12.Vay V. =576.

max

3
1 l.(wj =576 = V <576, d4u bing xay

Trong tat ca cac hinh chop tir giac déu noi tiép mit cau co ban kinh bang 9, khdi chop co thé tich
16n nhét bang bao nhiéu ?
A. 57642 . B. 144. C. 576. D. 1446 .

Loi gidi
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Gia st khéi chop S.ABCD 1a khéi chop tir gidc déu nodi tiép mit cdu co ban kinh bang 9.

Goi O la tam hinh vuéng ABCD thi SO L (ABCD). M la trung diém cta SA, ké MI vuéng

goc véi SA vacat SO tai I thi  1a tAm mat cau ngoai tiép hinh chép S.4BCD , ban kinh cua
mitcaula I4=1S=9.

Pit [0=x, 0<x<9,do AIAO vudng tai O nén A0 = AI’ —10* =~/81-x*, suyra
AC=2+81-x" .

Do tir giac ABCD 1a hinh vuéng nén 4B = AC _ V2A81-x7 suy1a S, 50 = AB’

V2

=2(81-x).

Vay Vs pen %SDABCD.SO =§(81—x2).(9+x) =§(—x3 —9x” +81x+729).

Xéthamsd f(x)= %(—ﬁ —9x* +81x+729) v6i x [0;9].

x=3

f1(x)=2(—x"—6x+27) ; f(x)=0 L:_9(1)

Béng bién thién :

Dua vao bang bién thién ta thdy : max]f(x) =/ (3)=576.

xe[0;9

Vay khdi chop co thé tich 16n nhét bang 576.
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh, cac canh bén cta hinh chép bang
J6 cm, AB=4 cm. Khi thé tich khdi chép S.4BCD dat gid tri 16n nhét, tinh dién tich mat cAu
ngoai tiép S.ABCD .
A. 127 em’. B. 47 cm’. C. 97 cm’. D. 367 cm’”.

Loi giai

Chon D

Goi O 1a giao diém cia AC va BD.

Tacd ASAC cantai S nén SO L AC va ASBD can tai S nén SO L BD .
Khi d6 SO 1 (ABCD).

Ta co: ASA0 =ASBO =ASCO =ASDO = 0O4A=0B=0C=0D

Vay hinh binh hanh 4BCD 1a hinh chir nhat.

16+ x*
2

Piat BC=x= AC =4 +x* AO— 5=

2
Xét ASAO vuodng tai O, tacd: SO =+/S4* - 40* = \/6_16+x \/82 X

Thé tich khdi chép S.ABCD 1a: V 0 =—=SO.S jpep =

2 2

Ap dung bét dang thic : ab < @

ta co: V:%\/8 X x<§ u

2

w|oo

Diu "=" xdyra < 8—x> =x < x=2. Do d6: BC=2,50=1.
Goi M 1a trung diém cua SA4, trong (SAO) ké duong trung truc ctia S4 cat SO tai [ .
Khi d6 mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD c6 tam I va ban kinh R = IS.

2
Vi ASMI &2 ASOA(g.g) nén ﬂzsﬂ:ﬂ: 54 =£=3:>R=3(cm).
S4 SO 2.50 2.1

Dién tich mit cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD la: 4zR* = 47.3* =367(cm’)
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Cau 82:

Cau 83:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Cho mit cau (S) c6 ban kinh R =5. Khéi t dién ABCD c6 tat ca cac dinh thay doi va cung
thudc mit cau (S) sao cho tam gidc ABC vudng can tai B va DA = DB = DC . Biét thé tich 16n

nhat ctia khéi tir dién ABCD 1a % (a,b 1a cac s6 nguyén duong va % 13 phan sb t6i gian), tinh

a+b.

A. a+b=1173. B. a+b=4081. C.a+b=128. D. a+b=5035.
Loi gii

Chon B

Goi H la trung diém cua AC, Vi tam gidc ABC vudng

cantai B va DA= DB =DC nén DH 1 (ABC) vatam

[ ctamit cau (S) thudc tia DH . Dat DH =x va AH =a
(0<a<50<x<10).

Cé ID=I4=5 va IH =|x-3|.

Xét tam giac vuong AIH co6 a° = AH* = AI’ —IH* =25—(x=5)" =10x—x".

Dién tich tam giac ABC la: § = %AC.BH =a’=10x—x".

Thé tich khéi chép ABCD l1a: V = %SABC .DH = %(1 Ox—x")x.

Xét f(x):%(lﬂx—xz)x=%(10x2—x3) vol 0<x<10.

Lap bang bién thién cho ham sé f(x) ta dwoc gia tri 16n nhit cia ham sb f(x) trén nira

4000 . 20

khoang (0;10) ta c6 két qud la tai x

Vay a =4000,b=81 nén a+b=4081.

Trén mét phing (P) cho goc xOy = 60°. Poan SO = a va vudng goc véi mit phing (a). Cac
diém M :N chuyén dong trén Ox, Oy sao cho ta ludén c6: OM +ON = a . Tinh dién tich cua mat
cau (S ) c6 ban kinh nho nhit ngoai tiép tr dién SOMN .

2 2 2 2
dra a 8ra 16za

B. C. D.

A. . . .
-3 3 3 3

Page 52



Cau 84:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Loi giai

Chon A

Goi H, I lan luot 1 tim dudng tron ngoai tiép tam giac OMN va tim ban mit cAu ngoai tiép
2
tir dién SOMN = R* = OH* + [H” = %+ OH”.

MN =20H @OH:M.
sin60° \/3

Ap dung dinh 1y ham s cosin trong tam giac OMN ta c6
MN? = OM* + ON* —=2.0M .ONcosMON = OM? + ON*> ~OM.ON =(OM +ON )’ =30M .ON

Ap dung dinh 1y ham s6 sin trong tam giac OMN ta ¢

>a2_3(OM+ON)2 _a
B 4 4
2 2 2 2 2 2
—MN? > s3om? >4 S pr=d ot 4L
4 4 4 4 34 3

Ban kinh nho nhét ctia mit cau ngoai tiép tir dién SOMN bang % .
Tinh dién tich cia mit cdu (S) c6 ban kinh nho nhat ngoai tiép tir dién SOMN la 4z R’

B dra’
3

Mot vat thé dung day nudce hinh 1ap phuong khong c6 nip. Khi tha mot khdi cau kim loai dic
vao trong hinh 18p phuong thi thy khéi cau tiép xtc voi tit ca cic mit cta hinh 1ap phuong do.
Tinh ban kinh ctia khéi cau, biét thé tich nudc con lai trong hinh 1ap phuong 1a 10. Gia st cac
mit ctia hinh 1ap phuong c6 d6 day khong dang ké

A. ‘s/ L B. 3 . C. 3 L D. ,3/ .
12-27 24—4rx 24—4rx 12-27

Loi giai

Chon A
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Cau 85:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

A )
7T
FE \
1T =~
'\I j|
S Y
[ ittt H
\,‘,. _________ LL -
A -

,l S -

’

Gia str hinh 1ap phuong ¢ canh x . Khi d6 thé tich khéi 1ap phuong 1a x°.

f1r Ao A X, . wi ISR X 2R s e A .
Ban kinh khoi cau ti€p xuc vdi cac mat cua khoi 1ap phuong 1a 5 Do d6 thé tich khoi cau tiép

3 3
xuc véi cac mdt cua hinh 1ap phuong la %ﬂ(gj -

x® 60

Theo dé rata co x° — =10 <

Do d6 ban kinh ctia khéi cau 1a R:£:3 15
2 V12—2ﬂ

Mot céi thung dung déy nude duoc tao thanh tir viée cit mat xung quanh ctia mgt hinh non boi
mot mit phang vudng goc véi truc cta hinh nén. Miéng thung 13 dudng tron cd ban kinh bang

\ . o . 3
ba lan ban kinh mat day ctua thung. Nguoi ta tha vao d6 mdt khoi cau c6 duong kinh bang )

chiéu cao ctia thung nudc va do dugce thé tich nudc tran ra ngoai la 54x/§7t (dm3 ) . Biét rang khéi

cau tiép xuc voi mat trong cua thung va dung mot nira cua khoi cau da chim trong nudc. The tich
nudc con lai trong thung cd gia tri nao sau day?

A. ?\/5;; (am’). B. 1837 (dm’). C. D. 187 (dm’).

Chon C

Xét mot thiét dién qua truc cua hinh nén nhu hinh v€. Hinh thang can ABCD (1J 1a truc ddi
xung) 1a thiét dién cia cai thiung nudc, hinh tron tim I ban kinh 7H 1a thiét dién cua khdi cau.
Céc duong thang 4D, BC, IJ dong qui tai E.
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Cau 86:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Dit ban kinh ctia khdi cau 1a IH = R, ban kinh mit day cua thung 1a JD = r, chiéu cao cia
thungla IJ =h. Tacd

%ﬂR3=54\/§7r<:>R=3\/§, %h=2R:6\/§<:>h:4\/§_

EZEZL:l:EJ:2\/§,
El IB 3r 3 y)

1 1 1 1 1 1
—=—+ 2@—:—2+—©r=2.
H- [4°~ IE 27 9r° 108

, 1 1 2
Suy ra thé tich ciia thung nuéc 1a V, = 5;zlAz.IE —gﬁJDZ.JE = ng” :

20837 safire 4637 ().
3 3
Cho tt dién OABC ¢6 OA=a, OB =5b, OC =c va d6i mot vuéng géc voi nhau. Goi » 1a ban

Vay thé tich nuéc con lai trong thing 1a V =

1 o wr A grtA L ge ad Ao o, qea S T £
kinh mat cau ti€p xuc voi ca bon mat cua tr dién. Gia st a > b,a > ¢ . Gia tri nho nhat cua — 1a

A 1443 B. 2+4/3. C.\3. Q.3+«B.

Loi giai

r

Chon D

K¢ duong cao AH cuia tam gidc ABC.

5 1 1 1 bc
D3 thiy OH L BC nén —— = —— +—— = OH =——25__ |
4 OH®> O0B® 0C N/
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Cau 87:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

\/azb2 +b*c* +cta?
\/b2 +c?

Tam gidc AOH vudng tai O c6 AH> = 04> +OH> = AH =

Tam gidc OBC c6 BC =+/b*+c* nén S, =%AH.BC =D+ +a’

Vay dién tich toan phan cta hinh chép 0.4BC la:

S,y =Sous +Sosc +Soca TS sc =%(ab+bc+ca+\/a2b2 +b’c? +cza2).

D@ thay thé tich khdi chop O.4BC 1a V = L abe = lSt r.
6 37
Suy ra
1 1 a 2§, ab+bc+ca+~ab> +bc +cd’
—abc==S§, r =>—= =
6 37 r  bc bc

2 2
=£+1+%+,/a—2+1+cbl—2 >1+141+/1+1+1=3++/3.
C C

Dau “=" xay rakhi vachikhi a=b=c.

Cho hai mit cdu (S,) va (S,) déng tim O, c6 ban kinh 1an lugt 13 R, =2 va R, =+/10 . Xét t&
dién ABCD c6 hai dinh 4, B ndm trén (S,) va hai dinh C,D nim trén (S, ). Thé tich 16n nhat
ctia khdi tr dién ABCD bang

A 2. B. 72. C. 42, D. 6/2.

Loi giai

Chon D

Dung mit phang (P) chira AB va song song v6i CD, cit (O;R,) theo giao tuyén la duong

tron tam [ .

Duyng mit phiang (Q) cha CD va song song voi AB, cit (O; Rz) theo giao tuyén 1 dudng

tron tam J.

Dung hai duong kinh 4’8", C’D’ 14n lugt cia hai dudn tron sao cho A'B' L C'D’
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Cau 88:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU
Khidé IJ =d(A4B;CD)=d(A'B;C'D').
Xét tt ca cac tir dién c6 canh AB nam trén (P) va CD nam trén (Q) thi ta co:

V

ABCD

= éABCDIJ sin (4B, CL CD)< ABCD I =V ey

Do d6 ta chi can xét cac tir dién c6 cap canh d6i 4B L CD va ching c6 trung diém 7, thiang

hang véi O.

Pt 1A=x,(0<xﬁﬂ),chy,(0<ysz),ta co: OI =\10—x>,0J =+/4— 1" .

Khi d6: d(A4B,CD)=1J = OI +OJ =\10— x> +J4— ) .

Thé tich khéi tx dién ABCD 1a:

Vi =%AB.CD.IJ =%.2x.2y.(\/10—x2 +4—y? ) =§xy(\/10—x2 +\/4—y2)

2
Co V10— :%.2. 10-x* < 144’“ J4-yt <

242y 24—2ﬁxy_12—ﬁxy

Suy ra V10—x +\/4— ?

4 4 2
Ta duoc:
2
2 12— \/—xy \/Exy+12—\/§xy B
VABCD—3xy ) \/—(\/_xy)(u \/_xy)S \/5[ > —6\/5,
0<x<+10,0<y<2
10-x* =2
q ; x=+6
Dang thirc xay ra khi: {y/4—y" =1 &
2 2 y:\/g
x =2y
x/Exy:IZ—\/Exy

Vay max/V ., = 62 .

Trong tat ca cac hinh chop tir giac déu ndi tiép mat cau co ban kinh bang 9, tinh thé tich ¥ cua
khéi chop c6 thé tich 16n nhét.
AV =144, B. v =576v3 . C. V' =576. D. V =144/6 .

Loi giai
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Cau 89:

CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Goi [ 1a tam mat cau va S.ABCD 1a hinh chop noi tiép mat cau.
Goi x la d6 dai canh SO .

Goi M 1a trung diém cua SD .
Taco S1.80 =SM .SD = %SD2 = SD?> =281.50 =18x.
Suyra OD> =18x—x".

Thé tich khéi chép S.4BCD bang ¥ = %SO-SABCD _ %x,2,0D2 _ %x(lgx 3 = %xz (18—x).

3
Tacod x° (18—x)=4£_£_(18_x)g4(§j —864 .
22 3

Vay thé tich ctia khdi chop can tim 14 V' = 576.
Cho hinh chép tir giac déu chiéu cao 13 & ndi tiép trong mot mat cau ban kinh R . Tim / theo
R @6 thé tich khéi chop 1a 16n nhét.

A.h:\/gR. B. h=2R. Q.V=4?R. D.Vz%R.

Goi 4 14 d6 dai canh day cta hinh chop tir gidc déu S.ABCD . Goi 0,1 lan luot 1a tim day va
tAm cau ngoai tiép hinh chop.

2
a

2
Tam gidc IBO ¢6 (h—R)2+%:R2 :>7sz ~(h—R) =2Rh—h".

Thé tich ctia khdi chop 1a: v = %azh = %2(2Rh —hz).h .
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CHUYEN PE VI — HINH HOC 12 — NON — TRU — CAU

Xétham sé y=(2Rh—h).h v6i 0<h<2R, y' = 4Rh—30’ :y':o:h:%.
Trén (0; 2R) , y' d6i diu tir “+” sang “-” qua s = 4TR nén thé tich hinh chop dat 16n nhat tai

h=—-.
3
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