TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

§1_SU PONG BIEN NGHICH BIEN CUA HAM SO

DANG 1_TiM KHOANG DB, NB KHI BIET BBT CUA HAM SO Y = F(X)

PHUONG PHAP
¢ Quan sat dau ' >0hay y'<0.

*Néu ' >0 trén khoang (a;b) thi ham sb dong bién trén khoang (a ;b) .

*Néu y' >0 trén khoang (a;b) thi ham s dong bién trén khoang (a ;b) .

A — Vi DU MINH HOQA:
Vidu 1. Cho hamsé f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —2 0 2 +00

!

y - 0 + 0 — 0 +
1

+no 3 +o
Ham sd dé cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-2;0). B. (2;+). C. (0;2). D. (0;+).

Loi giai

Chon C
Trong khoang (O; 2) ta thdy )’ <0 Suy ra ham sd da cho nghich bién.
Vidy2. Chohamsb y=f(x) c6 bang bién thién nhu sau

X —a0 -2
()

A% - 0 +
+0o0

’ \1/ T~

Ham sé dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (2;+). B. (-2:3). C. (3;+x). D. (1;4).

Loi giai

+o0

| O |
|

Chon B
Trong khoang (—2;3) ta thiy y'>0. Suy ra ham s6 dong bién.

Vidu3. Chohamsd y= f(x) ¢6 bang bién thién nhu

sau. Ménh dé nao dudi day ding? x| —® 0 1 +o
A. Ham s6 nghich bién trén (—oo;1). ¥ - + 0 -
B. Ham s6 nghich bién trén (—oo;O) u(1;+oo) . v | o 2
C. Ham sb déng bién trén (0;1) . \ ) / \
-1 - -0

D. Ham s6 dong bién trén (—o0;2).
Loi gidi
Chon C
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TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

Trong khoang (0;1) ta thdy y'> 0. Suy ra ham s6 dong bién.

B — BAI TAP AP DUNG.

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cho ham s6 £ (x) co bang bién thién nhur sau

X | —00 1 0 1 +00

y' -0 + 0 - 0 +
+00 3 0o
0 0

Ham s d cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—1;0). B. (—1;+oo). C. (—oo;—l). D. (0;1).
Cho ham s6 f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

X —o0 -2 0 2 +o0

¥ - 0 + 0 0 +
400 3 40
1 1

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day.

A. (0;400). B. (0;2). C. (-2:0). D. (—o0;-2).
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau

X —0 -2 0 2 4
V' + 0 — 0 + 0 —

N N

Hamsb y=f (x) nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (—2;0). B. (—oo;—Z). C. (0;2). D. (O;+oo).

Cho ham s6 y = f (x) c6 bang xét diu dao ham nhu sau

Ménh dé nao dudi day dung?
A. Ham sé ddng bién trén khoang (—2;0) . B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;O).

C. Ham s nghich bién trén khoang (0; 2) . D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;—2) .

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau
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TRUONG THPT PAK GLONG TAI LIEU ON THI THPT QG 2021

Cau 7.

Ham sd dé cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—L+). B. (1;+00). C. (-L1). D. (—oo1).
Chohamsdy = f (x) ¢6 bang bién thién nhu hinh vé sau

X —o0 -1 0 1 +o0

Y . 0 I+ 0 -
3
\ 2

y /2\_1/

Ménh dé nao dudi ddy dung?
A. Ham sb dong bién trén khoang (—1;3) . B. Ham s6 dong bién trén khoang (—00;2) .
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;1) . D. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;2) .

Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén R\ {2} va ¢ bang bién thién nhu hinh v&.

X —on 2 -+
f(x) - -
1 +
j269 \ \
—a0 1
Hay chon ménh dé dung.

A. f (x) nghich bién trén timg khoang (—00;2) va (2; +oo).
B. f(x) dong bién trén timg khoang (—00;2) va (2;+oo) .
C. f(x) nghich bién trén R.

D. f(x) dong bién trén R .

Cho ham s& y = f(x) c6 bang bién thién

X | —oo 1 2 +0
V' + 0 - 0 +
3 +00
—0 -3
Ménh dé nao dudi ddy dung?
A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo;3) . B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—3;3) .

C. Ham s6 dong bién trén khoang (—3;+ oo) . D. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;2) .
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TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

Ciau9. Chohamsd y= f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

x | —oo -1 1 + o

Ménh dé& nao dudi day dung?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—l; 1) . B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).
C. Ham sé dong bién trén khoang (—1;+ ).  D. Ham sb nghich bién trén khoang (-1;3).

Cau 10. Cho hamsé y = f(x)c6 bang bién thién

X -0 -1 0 1 +no
y' — 0 — T 0 -
2 3

Ménh dé nao sau day ding.
A. Ham sb nghich bién trén (—2;1) . B. Ham sb déng bién trén (—1 ;3).

C. Ham sb nghich bién trén (1;2) . D. Ham s6 déng bién trén (—oo;2) .

DANG 2_TiM KHOANG DB, NB KHI BIET PO THI CUA HAM SO Y = F(X)

PHUONG PHAP
¢ Déng d0 thi tang (di 1én) trén khoéng(a ;b) . Suy ra ham s6 DB trén (a;b) .

¢ Déng d6 thi giam (di xudng) trén khoéng(a;b) . Suy ra ham s& NB trén (a ;b) .

A — Vi DU MINH HOA:
Vidy 1. Cho ham s y= f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ham s6 da VA

cho dong bién trén khoang nao dudi day?

- (0;1). B. (—o031). v O 1 x
c. (-11). D. (-1,0). | |
Loi gidi LN
Chon D —2

Trong khoang (—1; 0) ta thay dang do thi di 1én. Suy ra ham sé da cho dong bién.
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Vidy2. Chohamsd y= f(x) c6dd thi nhu hinh v& bén. Héi ham

s6 di cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (—38). B. (1;4).
C. (4+). D. (0;1).

Loi giai
Chon B

© @rerereneens

Trong khoang (1;4) ta thiy dang do thi di xudng. Suy ra ham s6 di cho nghich bién.

Vidu3. Chohamsb y=f (x) xac dinh, lién tyc trén R va c6 d6 thi
nhu hinh v& duéi day. Ménh d& nao sau day ding?

A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo ; 1) .

B. Ham sb dong bién trén khoang (—oo —1)
C. Ham s6 dong bién trén khoang (0, )
(35+0).

Loi giai

D. Ham so dong bién trén khoang

Chon B

[ ——— -

Trong khoang (—o0;—1) ta thdy dang d thi di 1én. Suy ra ham sé da cho dong bién.

Trong cac khoang khac d6 thi ham so6 c6 dang di 1én va c6 ca di xudng

B - BAI TAP AP DUNG:

Cho ham sé y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén.
Khang dinh nao sau day 14 sai?

A. Ham sb nghich bién trén khoang (0; 1) .

Cau 11.

va (1;+40).
va (1;+0).

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0)
C. Ham s6 ddng bién trén khoang (—0;3)
D. Ham s di qua diém (1;2).

Cau12. Chohamsé y= f(x) ¢ d6 thi nhu hinh v& bén.

Khiang dinh nao sau day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1) .

B. Ham s dong bién trén khoang (—1;3) .
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;—1) va (1L;+00).
D. Ham sb dong bién trén khoang (—1;0) .

Cau13. Chohamsd y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&
Hamsd y=f (x) d6ng bién trén khoang nao dudi day?
A. (-2;0). B. (-11).

C. (0;2). D. (-2;-1).

A
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Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cho @6 thi ham s6 y = £ (x) nhu hinh bén. Khang dinh nao sau
day la dung?

A. D06 thi ham sd chi c6 mot tiém can.

B. D6 thi ham s6 chi co tiém can dang.

C. Ham s ¢6 hai cuc tri.

D. Ham s6 nghich bién trong khoang (—o0;0) va (0;+0).

Cho ham s& y = f(x) ¢6 dd thi (C) nhu hinh v&. Chon khang
dinh sai vé ham s6 1 (x):

A.Ham s f(x) tiép xtic voi Ox .

B. Ham s6 f (x) dong bién trén (0;1).

C.Ham s6 f(x) nghich bién trén (—o0;—1).

D. D6 thi ham s6 f (x) khong c6 duong tiém can.

Cho d6 thi ham s6 y = f (x) hinh bén. Khang dinh nao dung?
A. D06 thi ham sb ¢6 tiém can ding x =1, tiém can ngang y =—1.
B. Ham sd nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (—1;+00).

,,,,,,,,,,,,,,,,,

C. Ham s6 dong bién trén céc khoang (—o0;—1) va (—L+o0).

D. Ham s0 ¢6 mot cuc dai va mdt cuc tiéu.

Cho ham s f (x) c6 dao ham f '(x) xac dinh, lién tuc trén R
vay=f (x) ¢6 do thi nhu hinh vé& bén. Khang dinh nao sau day
la diang?

A. Ham s6 dong bién trén (1;+00).

B. Ham sd déng bién trén (—oo;—l) va (3;+oo) .

C. Ham sb nghich bién trén (—4;3).

D. Ham sb déng bién trén (—oo;—l) u(3;+oo) .

w
I
|

Cho ham s y = f(x) c6 d0 thi nhu hinh v& bén.

Ham sé dé cho nghich bién trén khoang 41

"y

3

A. (0;2). B. (-2;0).
C. (-3-1). D. (2;3).

Cho ham s y=f (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 do
thi nhu hinh v& dudi day. Ménh dé nao sau dy dang?

A. Ham s6 ddng bién trén khoang —oo;l) .

|
W
|
4 |
|
) R

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;—1).
®).

C. Ham sb dong bién trén khoang (0;+
D. Ham s6 dong bién trén khodng (—3;+).
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Ciu 20. Cho ham s6 f (x) c¢6 do thi nhu hinh v& bén. Ham s6 dong bién trén
khoang nao sau day?
A. (2;4).
C. (2:3).

(0;3).

(-L4).

B.
D.

DANG 3_TIiM KHOANG DB, NB KHI CHO HAM SO Y = F(X) TUONG MINH

PHUONG PHAP

¢ Tim tip xéc dinh.

¢ Tinh y', gidi phuong trinh »'=0 hoac y’ khong xac dinh.
* Lap BBT.

# Duya vao BBT két ludn nhanh khoang DB, NB.

A — Vi DU MINH HOA:

. 1 A e
Vidul. Hamsoy= §x3 —2x% +3x+1 dong bién trén khoang nao sau day?

A. (2;+x). B. (1;+0). C. (1; 3). D. (—o0; 1) va (3;+0).
Loi giai
Chon D
Taco y =lx3 —2x"+3x+1=y' =x>—4x+3=0.
'~ 0 x=1
=0
4 x=3
X | - 1 3 +90
V' + 0 - 0 +
7 s
v / 3 \ /
o 1
BBT = Ham s6 dong bién trén khoang (—o0; 1) va (3;+0).
Vidu2. Hoéihamsb y =x* —2x* +2020 nghich bién trén khoang nao sau day?
A. (—o0;-1). B. (-1;1). C. (-1,0). D. (—oo;1).
Loi giai
Chgn A
y=x'-2x"+2020= ) =4x’ —4x
'~ 0 x=0
=0
d x ==l
BBT
x | —» -1 0 1 +0
v’ - 0 + 0 - 0 +
oo 2020 40
2019 2019
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TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

= Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—1).

—2x-3
+1

A. Ham s6 ludn nghich bién trén cac khoang xac dinh.

B. Ham s6 lu6n dong bién trén R .

C. Ham s6 ¢co tap xac dinh R\{l} .

Vidu3. Chohamsd y= (C), chon phat biéu ding

D. Ham s6 ludn dong bién trén cac khoang xac dinh.
Loi giai
Chon D
_ 273 :y’=%>O,Vx¢—1.
x+1 (x + 1)

= Ham s6 ludn dong bién trén cac khoang xac dinh.
B - BAI TAP AP DUNG:
Ciu21. Hamsd y=—-x"+3x" -1 dong bién trén cac khoang

A. (—oo51). B. (0;2). C. (2;+0). D. R.
Ciu 22. Céc khoang nghich bién ctia ham sé y=x’ —3x—1 la

A. (—oo;-1). B. (1;+0). C. (-11). D. (0;1).
Céau 23. Hamsd y=—x*+2x* +1 nghich bién trén

A. (=0;=1) va (0,1).  B. (<1,0) va (I,+0).C. R. D. (~2.42).

Céau 24. Hamsd y=x*+2x* —4 ddng bién trén cac khoang
A. (-;0). B. (0;+00). C. (-1;0)va (1;+). D. (—o0;—1) va (031).

. 2 \ Lz
Cau 25. Hamso y = al dong bién trén
x+3

A R. B. (—0;3). C. (-3;+x). D.(—00;—3);(-3;+0).

Cau26. Hamsd y= x+2 nghich bién trén cac khoang

A. (—oo;l) va (l;+oo).B. (1;+oo). C. (—1;+oo). D. R\{l}.

Dx—
+1

A. Ham s6 luon nghich bién trén mién xéc dinh.

B. Ham s6 lu6n dong bién trén timg khoang xac dinh.

C. Ham s6 luén dong bién trén R

D. Ham s6 c6 tap xac dinh D = R\{l} .

Cau 27. Chosamsb y= 3 (C). Chon phat biéu ding?

Cau 28. Ham s0 nao sau day dong bién trén khoang (—o0;—1).
A. y=2x"-3x" -12x+4. B. y=2x"+3x"-12x+4.
C. y=-2x"-3x"+12x—4. D. y=-2x"+3x>+12x—4 .

Ciu29. Chohamsd f(x)=x"—3x+2. Trong cac ménh d@é sau, ménh dé nao sai?
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A. f(x) nghich bién trén khoang (-11). B. f(x) nghich bién trén khoang (—1;%) .
C. f(x) dong bién trén khoang (—l;l). D. f(x) nghich bién trén khoang (% ; 1)

Céau 30. Trong céc ham s sau, ham s6 nao sau day dong bién trén khoang (1;3)?

_x-3 _x2—4x+8

A.y C. y=2x"—x". D. y=x"—4x+5.

. B.
x—1 Y x—2

DANG 4 _TiM KHOANG DB, NB KHI BIET HAM SO Y = F’(X)

PHUONG PHAP
¢ Lap BBT
¢ Dua vao BBT tim khoang DB, NB

A — Vi DU MINH HOA:
Vidy 1. Chohamsb y=f(x) cédao ham f'(x)=x"+1. Khang dinh ndo sau ddy ding?

A. Ham s6 nghich bién trén (—oo;1). B. Ham s nghich bién trén (—o0;+0).

C. Ham sé nghich bién trén (-1;1). D. Ham s6 dong bién trén (—oo;+o0).
Loi gidi

Chon D

Do f’(x) =x”+1>0 véimoi x € R nén ham s6 luén ddng bién trén R .
Vidy2. Chohamsd y=/(x) ¢6daohim y=f'(x)=(x-2)",VxeR.Ménh dé nao dudi day sai?

—00;2

A. Ham s ddng bién trén khoang ( ) .
B. Ham s6 dong bién trén khoang (2;+0).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;+00).
D. Ham s nghich bién trén khoang (—o0;2).
Loi giai

Chon D
Do f'(x)=(x- 2)2 >0,VxeR nénham s6 dong bién trén R .
Chu y: Ménh dé sai.

Vidy3. Cho ham s f(x) c6 dao ham trén R 1a f(x)=x"(x—1). Ham sb da cho dong bién trén

khoang
A. (l;+oo). B. (—oo;+oo). C. (0;1). D. (—oo;l).
Loi gidi
Chon A
Ta c6 f'(x)=o@x2(x—1)=0®[ }
X =

Béng xét déu

x | =0 0 1 +0

y | - 0 - 0 -
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Vay ham s6 dong bién trén khoang (1;+0).

B - BAI TAP AP DUNG:

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Céau 36.

Cau 37.

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham f’(x) =()c+l)2 (x—l)3 (2-x). Ham s6 f(x) ddng bién trén
khoang nao, trong cac khoang dudi day?

A. (-L1). B. (1;2). C. (—o0;-1). D. (2;+0).

Cho ham s y = f(x) cé dao ham f'(x)=(x+ 1)’ (2—x)(x+3). Ménh d nao dusi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—3; - 1) va (2; + oo) .

B. Ham s6 nghich bién trén khoang (-3; 2).

C. Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo; —3) va (2; +oo) .

D. Ham s6 dong bién trén khoang (-3; 2).

Chohamsé y = f(x) liéntuc trén R vacodao ham f'(x)=(x+2)(x~1)""" (x-2)"" . Khang
dinh nao sau day dung? ﬂ w w

A. Ham s6 dat cuc dai tai diém x =1 va dat cuc ti€u tai cac diém x=12.

B. Ham sd déng bién trén mdi khoang (1;2) va (2;+oo) .

C. Ham s ¢6 ba diém cuc trj.

D. Ham sb nghich bién trén khoang (—2;1) .

Ham sé y = f(x) ¢6 dao ham y' = x*(x—5). Ménh dé nao sau day dung?

A. Ham s6 dong bién trén (5;+0). B. Ham s6 nghich bién trén (0;+o0).

C. Ham s6 nghich bién trén R . D. Ham s nghich bién trén (—oo; 0) Vé(S; +oo).
Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén tap R va co f'(x) = x” —5x+4. Khang dinh nao sau day
la dang?

A. Ham sb d3 cho nghich bién trén khoang (1; 4) .

B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (3;+).

C. Ham sb da cho dong bién trén khoang (—00;3) .

D. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (1;4).

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x)=(x—2)(x+5)(x+1)’, VxeR. Ménh dé nao sau day
dang?

A.Ham sd y= f(x) dong bién trén khoang (—1; 2) .

B. Ham s6 y = f(x) ddng bién trén khoang (—l; + oo).

C.Ham b y = f(x) nghich bién trén khoang (~1;+ ).

D. Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (—1; l) .

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f’(x) = x” +2,Vx € R. Ménh dé nao duéi day 1a dung?
A. f(—l)zf(l). B. f(—l)zf(l). C. f(-1)> f(1). D. f(—1)<f(1).
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Cau 38. Chohamsd f(x) c6 daoham f'(x)=(x+ 1)2 (x— 2)3 (x+ 3)2021 . Ménh dé nao dudi day dang?
A. Ham sb nghich bién trén cac khoang (—3; — 1) va (2; + oo) .
B. Ham s dong bién trén khoang (—3; 2) .
C. Ham sb nghich bién trén cac khoang (—oo; —3) va (2; +oo).

D. Ham sb nghich bién trén khoang (—3; 2) .

DANG 5 TIM KHOANG DB, NB PE CHO PO THI HAM SO Y = F’(X)

PHUONG PHAP

& Do thi hamsb y= f '(x) nam phia trén truc Ox trén khoéng(a ;b) . Suy ra ham s

y= f(x) ddng bién trén (a;b) .

& Do thihamsb y=f (x) nam phia dudi truc Ox trong khoéng(a ;b) . Suy ra ham s

y= f(x) nghich bién trén (a;b) .

# Néu cho do thi ham s y = f '(x) ma hoi sy bién thién ctia ham s6 hop y = f (u) thi str dung

dao ham cua ham s hop va xét ddu ham sé y = /" (u) dva vao ddu ciia ham y = /(x).

A - Vi DU MINH HOQA:

Vidul. Cho ham s6 f (x) xac dinh trén R va c6 do thi ham s
y=1f" (x) 1a dudng cong trong hinh bén. Ménh dé nao dudi day
dang?

A. Ham s f(x) nghich bién trén khoang (—1;1) .
B. Ham s6 f(x) ddng bién trén khoang (1;2) .
C.Hamsé f (x)

(x)

-3 =2/ -1 O 1 2 3z

dong bién trén khoang (-2;1).

D. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (0;2) )

Loi gidi
Chon D
Duya vao d6 thi ctia ham y = f'(x) ta co bang bién thién:

X | —w -2 0 2 +o0
i — 0 + 0 - 0

N
+on Yep +o0
Yer Yer

Vay ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (0;2).
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Vidu 2. Chohémséy=f(x).H£1mséy=f’(x)cc')d6thinhu Vi ] :f’(‘c]
hinh bén. Him s6 y = f (2 — x) d6ng bién trén khoang: . /
A. (1,3). B. (2;+x). —1/-\

C. (-21). D. (—0;2). o] 1 4 X
Loi gidi

Chon C
Taco: (f(2-x)) =(2-x) .f'(2-x)=—f"(2-x)

Ly » . ' 2—-x<-1 x>3
Ham s6 dong bién khi (/' (2-x)) >0<:>f'(2—x)<0<:{ {

=
1<2-x<4

Vidu3. Cho ham sd y=f(x). Biét ham s y=f'(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén dusi. Ham sb

2<x<l

y=f (3 —x”) ddng bién trén khoang

A. (2;3). B. (—2;—1). C. (—1;0). D. (0;1).
Loi giai
Chon C
Hamsé y = f(3-x") ddng biénkhi y' >0 < -2xf"(3-x*)> 0 < 2x1'(3-x") <0.
{x<0
x<0

x* <1 [—1<x<0
=

x<0
, , <13-x">2 =
f'(3-%)>0 x<0

3<x<-2
-6<3-x’<-1

4<x*<9

x>0

x>0
x>0 . x> >9 x>3
, ) S93-x" <6 < .
f(3—x)<0 x>0 I<x<2
-1<3-x"<2
1<x’ <4
So sanh véi dap an Chon C.
Vidu4. Cho ham sé f (x) xéac dinh trén tap s6 thuc R va c6 do thi
f'(x)nhu hinh sau. Dit g(x)=f(x)-x, ham sé g(x)
nghich bién trén khoang:

A. (L;+0). B. (-1;2). x
C. (2;+oo). D. (—oo;—l).

Loi giai
Chon B

Tacod g'(x)=f"(x)-1.

Thdy Nguyén Trong 12
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Dua vao d0 thi da cho ta thiy Vx e(-1;2) thi

L

f'(x)<1eg'(x)<0 va g'(x)=0< x=1 nén ham ) y = g(x) nghich bién trén (-1;2).

B - BAI TAP AP DUNG:

Cau 39. Cho ham sb y= f(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham
f'(x). Biétrang f'(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ménh dé nao
sau day dung?

A.Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (—2;0) .

(x)
B.Hiamsb y=f (x) nghich bién trén khoang (0;+oo).
C.Hamsb y = f(x) ddng bién trén khoang (—00;3).
D. Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (-3;-2).
Cau40. Chohamsd y=f(x). Himsb y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&.
Hamsd y=f (3 - 2x) +2020 nghich bién trén khoang?
A. (1;2). B. (2;+).
C. (-oo31). D. (-11).
Chu41. Chohamsd y = f’(x) c6 dd thi nhu hinh v&.
Hamsd y=f (x) d6ng bién trén khoang nao sau day
A. (—0;0). B. (—o0;4).
C. (-3;+). D. (—4;0).

Ciu42. Chohamsd y= f(x) .Ham s y= f’(x) ¢6 dd thi nhu hinh

bén. Him sé y = f (x) ddng bién trén khoang

yu

_20

3
/ X
/]

A J

N

Y

va

A (=0i=1). B. (2;+). / =

C. (-51). D. (1;4).
Cau43. Cho ham s6 y=f(x) c6 d thi nhu hinh bén.Ham s
y==-2f (x) dong bién trén khoang
A. (1;2). B. (2;3).
C. (-10). D. (-L1).

Thdy Nguyén Trong
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Cau 44.

Cau 45.

Céiu 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cho ham sb y = f(x) Biét rang ham s6 f(x) c6 dao ham la AY
£'(x) vaham s§ y="(x) c6 db thi nhu hinh v& bén Khing N
dinh nao sau day sai?
A. Ham f(x) nghich bién trén khoang (—o0;—2). \
B. Ham f'(x) dong bién trén khoang (1;+). —2I _=1 Ul —
C. Trén (—l;l) thi ham s f(x) ludn tang.
D. Ham f (x) giam trén doan c6 d6 dai bang 2.
Cho ham s6 f (x) c6 dao ham trén M va ¢6 d6 thi y = f'(x) nhu uk
hinh v&. Xét ham s6 g(x) = f (x* —2). Ménh dé ndo sau ddy sai? 1 1 /
A. Ham s6 g(x) nghich bién trén (0;2). -
B. Ham s6 g(x) dong bién trén(2;+oo) .
C.Ham s6 g(x)nghich bién trén (—o0;—2).
D. Ham s g(x)nghich bién trén (—1;0).
Cho ham sé y = f"(x)cé dd thi nhu hinh v&. 54
Hamsb y=f (2 N xz) dong bién trén khoang nao dudi day \
2
A. (—oo;O). B. (O;l).
C. (1,2). D. (0;+00).
. , (@] ™~——"2 @
Cho ham so f (x) c6 bang xét dau cuia dao ham nhu sau
T I—DC 1 2 3 4 400
fl(-"), — 0 4+ 0O 4+ o -0 ++
Hamsd y=3f (x + 2) —x” +3x ddng bién trén khoang nao dudi day?
A. (—oo;—l). B. (1;+oo). C. (—1;0). D. (0;2).
Cho ham s f(x) .Hamsb y = f’(x) ¢6 bang xét dau nhu sau
X ‘ - -2 1 3 + @
f(x) ‘ _ 0 + 0 + 0 -
Hamsb y=f (xz + 2x) nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;1). B. (—2;—1). C. (—2;1). D. (—4;—3).

DANG 6_TIM THAM SO M PE HAM SO PONG BIEN, NGHICH BIEN TREN TUNG
KHOANG XAC PINH, TREN KHOANG (A ; B) HAY TREN R.

PHUONG PHAP

1. Ham da thire.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén X .
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¢ Néutrén K, f'(x)>0 va dau “=" xay ra tai mot s6 hitu han diém thi f(x) dong bién trén K .
* Néu trén K, f'(x)<0 va diu “=> xay ra tai mot s6 hitu han diém K thi f(x) nghich bién trén K .
¢ Cho tam thirc bac hai f(x) =ax” +bx+c co biét thic A =b> —4ac . Ta co:

f(x)20, ‘v’xeR<:>{a>0 f(x)<0, vXeR@{“O

A<0 A<0

® Xét bai toan: “Tim m dé hamsd y=f (x, m) ddng bién trén K . Ta thudng thuc hién theo cac budce
sau:

* Tinh dao ham f"'(x, m)

« Ly lugn: Ham s6 dong bién trén K < f'(x,m) >0, Vxe K < m2 g(x),Vxe K (m < g(x))

« Lap bang bién thién ciia ham sd g(x) trén K, tir 46 suy ra gia tri can tim ctia m.
& Ham sb bac 3: y=ax’ +bx’ +cx+d

Ham sb dong bié R 0,VxeR a>0 a>0
e Ham s6 dong bién trén R < y'>0, & &
g yoEmure A, <0 |h*-3ac<0

‘ . L a<0 a<0
* Ham so nghich bién trén R < y'<0,Vxe R < <9,
A, <0 b*—3ac<0
2. Chu ¥: Xét hé s6 a =0 khi no c6 chira tham sd.

2. Ham phéan thire hiru ty: y = ax+h .
cx+d

¢ X¢t tinh don diu trén tap xac dinh:

ad —bc

° Té_p xac dlnh D= R\{—i} ; Pao ham y' = 5
(cx+d)

C

«Néu ' >0, Vx e D, suy ra ham s6 dong bién trén mdi khoang (—oo;—ij Vé[—i’ +ooj .

)
C C

« Néu y'<0, Vxe D, suy ra ham sb nghich bién trén mdi khoéng(—oo;—iJ ; (—i;+ooJ .
c c
¢ X¢t tinh don diéu trén khoang (a; b) thudc tap xac dinh D:

ad —bc>0,Vx e (a;b)
* Néu ham s6 dong bién trén khoang (a;b) thi { 4
——¢(a;b)
c
ad —bc<0,Vx e (a;b)
* Néu ham sé nghich bién trén khoang (a;6) thi { 4
——¢(a;b)
c

A — Vi DU MINH HOQA:

Vidul. Chohamsd y=—x’—mx’+(4m+9)x+5 (voi m 1a tham sb). C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia

m dé ham s6 nghich bién trén R ?

A. 0. B. 6. C.5. D. 7.
Loi giai

Chon D

y=—x —mx’+(4m+9)x+5.

TXDb: R.
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Vidu 2.

Vi du 3.

Vidu 4.

Vidu 5.

Yy =-3x"—2mx+4m+9.

_

Ham sb nghich bién tréen R< ' <0 VxeR (diu xay ra tai hitu han diém)
& -3x" —2mx+4m+9<0 VxeR < A'<0 (do a=-3<0)

o m +3(4m+9)<0 o m’ +12m+27<0 < -9<m<-3.

Vay c¢6 7 gi tri nguyén ctia m théa man dé bai.

N A 5 7 (e . 5 A A1 A 1 A < A A
Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé ham s6 y = §x3 —2mx* +4x—5 dong bién trén R .

A, -1<m<l1. B. -1<m<1. C.0<m<l1. D. 0<m<1.
Loi giai

Chon A

TXD: D=R

Taco, y' =x" —dmx+4.
a=1>0

YCBT < »'20,VxeR < 5
A=(~4m) —4.14<0

om’-1<0s -1<m<l.

Tim m dé ham s y=x’ (m —x) —-2018 (1) ddng bién trén khoang (1;2) .

A. me[3;+0). B. m €[0;+0). C. me[-3;+,). D. m e (—o0;—1].
Chon A

Tacd y' =-3x>+2mx . Dé ham sé(l) dong bién trén (l; 2) thi y'>0, Vxe (1;2) .

Khi d6-3x* +2mx >0, Vx e(1;2) @mZ%Vxe(l;Z) & m>3.

;LA 5 “A e, A . 21 X X+ 3
Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cia m dé hamso y = 2
x+4m

A. 1. B. 3. C. Vo sb. D. 2.
Loi giai

nghich bién trén (2; +oo) .

Chon A
Diéu kién: x = —4m.

Dé ham sb x4c dinh trén (2;+oo) thi dm<2 < m> —%

dm-3
(x+ 4m)2
Ham sd nghich bién khi va chi khi
3

(x44’rn—4_m)2<0’ Vx e(2;+x)

Taco: y'=

y'<0,Vx e(2;40) <

c>4m—3<0c>m<%.

Vay —% <m< % nén c6 1 sb nguyén m =0 théa man.

X—m

Tim céc gi tri ctia tham s6 m dé ham sé y = ddng bién trén cac khoang xac dinh cua né.
A. me[-1;+0). B. me(—o0;—1). C. me(—1;+w). D. me(—o0;—1].

Loi giai
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Vidu 6.

Chon C
Tap xac dinh: D= R\{—l} .
1
Taco: y'= +m2
(x+1)
Ham s6 dong bién trén cac khoang xac dinh ciané khi y'>0,Vxe D < +—7’I12 >0; VxeD

(x+1)
Sl+m>0om>-—1.

, R . n ) z PO z mx+9 . X n ,
C6 bao nhiéu gié tri nguyén cua tham s6 m dé ham s6 y = nghich bién trén khoang

X+m
(1;+400)?
A.s5. B. 3. C.2. D. 4
Loi giai
Chon D
Tép xac dinh: D=R\{-m}.
2 —_—
Ta co: y’=—m 92.
(x+m)
. . <0 ’-9<0
Ham sb da cho nghich bién trén khoang (1;+o0) <1~ =" .
—me‘(l;—i—oo) -m<1
-3<m<3
S -1<m<3.
m2=-1

Vi meZ:me{—l;O;l;Z}.

B - BAI TAP AP DUNG:

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

C6 bao nhiéu gié tri nguyén clia tham s6 m dé ham sd y=x’—3(m+2)x’ +3(m2 +4m)x+1
nghich bién trén khoang (0;1).

A. 1. B. 4. C. 3. D. 2.

Cho ham sé y = —x* —mx* + (4m +9)x+ 5, v6i m 1a tham s6. Co bao nhiéu gi tri nguyén cua
m dé ham sb nghich bién trén (—o0;+00) 2

A. 5. B. 6. C.7. D. 4.

Gia tri ctia m dé ham s y=x3+2(m—1)x2+(m—1)x+5 dong bién trén R 1a
A. me(—oo;l)u(zﬁooj. B. me(l;zj.

4 4
C. me(—oo;l)u‘:%ﬁooj. D. me{l;i]

C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé hamsd y = (—m2 + 2m)x3 +(m—2)x* +x+10 dong bién trén

R
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé hamsd y = (m2 —1)x3 +(m—1)x* —x +4 nghich bién trén R

A. 1. B. 2. C.0. D. 3.
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Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham so y = X nghich bién trén khoang (5;+oo)
A. 7. B. 8. C.9. D. 10.
mx+16

Tim tt ca cac gia tri cia m dé ham sd y = dong bién trén (0; 10) .

xX+m
B. me(—oo;—4)u(4;+oo).
D. me(—oo;—4]u[4;+oo).

A. m e(—oo;—lO]u(4; +oo).
C. me(—oo;—lO]u[4;+oo).

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham sd y = x+56 nghich bién trén khoang
X+5m

(10;+oo).

A.S. B. 3. C.4. D. V6 sb.

\ £ mx—2m-3 . N A . \ oA Ao oo s A ,
Cho ham s0 y =—— v&i m 1a tham s0. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén cta

X—m

m dé ham s6 dong bién trén khoang (2;+oo) . Tim s6 phan tir cua S .

A. 3. B. 4. C.5. D. 1.

Tim tap hop tit ca cac gia tri ciia tham sb thuc m dé ham sé y = - ddng bién trén timg
khoang xac dinh.

A. [-6:6]. B. (—/6:6). C. [/6:46). D. (—/636].

M -BANG DAP AN

1.A 2.C 3.A 4.C 5.B 6.D 7.A 8.D 9.A 10.C

11.C 12.C 13.D 14.D 15.B 16.C 17.A 18.B 19.B 20.C

21.B 22.C 23.B 24.B 25.D | 26.A 27.B 28.A | 29.C 30.A

31.B 32D | 33D | 34.A | 35A | 36D | 37.D | 38.D 39.B 40.A
41.C 42.C 43.A | 44D | 45D 46.B 47.C 48.B 49.B 50.C
51.D 52.C 53.B 54.A | 55.A | 56.C 57.A 58.B
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§2 CUC TRI HAM SO

DANG 1_TiM CUC TRI KHI BIET BBT, BANG DAU CUA HAM SO Y = F(X).

PHUONG PHAP
¢ Qua x,, f'(x) doidautir (+)—>(-) thi x, 1a diém cyc dai cua ham sé.

¢ Qua x,, f'(x) déidautir (-)—(+) thi x, la diém cyc tiéu cta ham sb.

A — Vi DU MINH HOA.

Vidy 1.

Vi du 2.

Vidu 3.

Vi du 4.

Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& bén. Ménh dé nao dudi ddy dung?

x| —® 0 1 +i
L4 - 0 + 0 -
+x 5
y \ / \
4 -0
Ay, =3. B.. C. x.,=35. D. x., =1.
Loi giai

Chon A
Tu BBT suy ra ham s6 dat cuc daitai x=1, gid tri cyc dai y., = y(l) =5.

Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:
x | —w 0 +ao

(]

y - 0 +

n| S|k
I

Ham s dat cuc dai tai diém

A. x=1. B. x=0. C. x=5. D. x=2.
Loi giai

Chon D

Qua bang bién thién ta c6 ham s6 dat cuc dai tai diém x=2.

Cho ham s6 f'(x) c6 bang xét diu dao ham nhu sau:

x —0 1 2 3 4 +i0
O - o0 + o + o0 - o0 =
Ham sd ¢6 bao nhiéu diém cuc tiéu ?
A. 2. B. 3. C.0. D. 1.
Loi giai
Chon A

Tir d6 thi ta thay ham s6 dat cyc tiéu tai x =1;x = 4.

Cho ham s6 f (x) c6 bang bién thién nhu sau:
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X —xm 1 3 +mo
fx) - 0 + 0 -
— +00 2
fix) \ / \
—L —0
Ham sb da cho dat cuc dai tai:
A. x=35. B. x=3. C.x=-2. D. x=2.

Loi giai
Chon B
Qua bang bién thién ta c6 ham s6 dat cuc dai tai diém x=3.
B - BAI TAP REN LUYEN.
Caul. Choham sd y=f (x) c6 bang bién thién nhu sau. Tim gid tri cuc dai y., va gid tri cuc tiéu Yer

cua ham so da cho.

x | —x —2 2 +a
v + 0 - 0 N
+I
1 / \ /
—i 0
A. yop=3va y.,=0. B. yop, =3 va y., =-2.
C.ypp=-2vay,=2. D.y,=2vay.,=0.

Céu2. Chohamsd f(x) c6 bang bién thién nhu sau

X | —x -1 2 =X
v - 0 + 0 -
. 1
1 \ / \
-3 —x
Ham sd da cho dat cuc tiéu tai diém
A. x=2. B. x=1. C. x=-1. D. x=-3.
Cau3. Chohamsd f(x) c bang bién thién nhu sau
X — 1 3 +10
Sf(x) - 0 + i} -
+> 2
| T~ T~
-2 —a0
Ham sd di cho dat cuc dai tai
A. x=5. B. x=3. C. x=-2. D. x=2.
Cau4. Chohamsd f (x) ¢6 bang bién thién nhu sau
X —n 0 2 I
I - 0 ¥ 0 -
+0
¥ 5
—oo
Gia tri cuc dai caa ham sd d3 cho bﬁng
A. 5. B. 1. C.2. D. 0.
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Cau 5.

Cau 6.

Cau 9.

Cau 10.

Cho ham s6 f (x) c6 bang bién thién nhu sau il 1 3 +oo
Gié trj cyc tiéu ctia him s 1 f'@ *+ 0 - 0 +
A. x=3. B. x=1. 2 +08
C-y=_2 D.y=2. f(x) / \ /
—00 -2
Cho ham s6 f (x) c6 bang bién thién nhu sau X |—oo 1 2 +00o
Piém cuc dai ciia dd thi ham sb 1a y + 0 - 0 +
A. x=3. B. (1;3). +00
3 /'
. — 4
C. (2;-2). D. x=2. / \_2
—00

Cho ham s6 f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau

X ‘ —0 -1 0 1 +o
f

fl - 0+ 0 - 0 4
Do thi ham sb ¢6 bao nhiéu diém cuc tri
Al B. 3. C.2. D. 0.
Cho ham sé f (x) ¢ bang bién thién nhu - > B
sau. D thj ham sé c6 bao nhiéu diém cyc tri ¥’ + [ +
Al B. 3. + oo -2
C.2. D. 0. Y / /

-2 — o0

Cho ham sé f(x) c6 bang bién thién nhu .| 1 . oo
hinh y’ —+ 0 — 0 +

vé. D06 thi ham s6 ¢6 bao nhiéu diém cuc ti€u

3 +o0
Y
Al B. 3. / \ /
e -2

C.2. D. 0.

Cho ham s6 f (x) 6 bang xét diu cua [ '(x) nhu hinh v€

Ham sd ¢6 diém cuc dai la
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.

DANG 2_TiM CUC TRI KHI BIET PO THI CUA HAM SO Y = F(X).

PHUONG PHAP
& Néu do thi “di 1én” r6i “di xudng” thi day 1a diém cyc dai ctia d6 thi ham sb.

¢ Neéu do thi “di xuong” roi “di 1én” thi day la diém cuc tiéu cua do thi ham so.
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A - Vi DU MINH HQA

Vidu 1. Cho hamsé y = f (x) xac dinh, lién tuc trén doan [—2;2]
va c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh v& bén. Him s f (x)
dat cyc dai tai diém nao dudi day?
A x=-2. B. x=-1.
C.x=1. D. x=2.

Loi giai

Chon B S
Tir d6 thi ta thay ham sb dat cuc dai tai x =—1.

N e e
v

'
—— — —
-
-t

Vidu 2. Cho ham ) y=ax’+bx* +cx+d (a,b,c,d € R) c6 dd thi nhu Il', ¢
hinh v& bén. S diém cuc tri ciia ham sd d3 cho 1a: . /\
A. 3. B. 0. I'lIl / \
C.2. D. 1. \ (0] \ x
Loi giai \ ) \
Chon C \/ |

Qua do6 thi ham s6 ta ¢ ham s6 ¢6 2 cuc tri.

Vidy 3. Chohamsé f(x) c6 d thi nhu hinh vé:

Do thi ham so ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 1. B. 3.

C.2. D. 0. -
Loi giai

Chon B

Qua do thi ham so ta ¢6 ham s6 ¢o6 3 cuc tri.

Vidu 4. Chohamsd y =ax* +bx’> +c¢ (a, b, c € R)c6 do thi nhu hinh
vé bén. S6 diém cuc tri ctia ham sb da cho 1a
A. 3. B. 0. \ |

0 .
C.2. D. 1. !
Chgn A
Qua dd thi ham s ta c6 ham sd ¢6 3 cuc tri

B - BAI TAP REN LUYEN.

Cau 11. Cho ham sé y = f(x) lién tyc trén R va c6 do thi nhu hinh bén. Y
Hoi ham s6 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri? o
| I
A. 4. B. 5. | |
C.2. D. 3. ! ; N
1 o 1
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Cau12. Cho ham s6 y = f (x) lién tyc trén R va c6 do thi nhu hinh vé

bén dudi. Héi ham s6 d6 ¢6 bao nhiéu diém cyc tri?

1V

A. 0. B. 3. ‘
C. 1. D. 2. o1 =
17 [
Cau13. Hamso y= f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [—2;2] va ¢co T ]'
d6 thi 1a duong cong trong hinh v& bén. Ham sé f (x) dat cuc /iINT T ﬁ
. [N .
dai tai di€ém nao duoi day? Py O\‘\\ ; /” =
A, x=-1. B. x=-2. T AN
C. x=1. D. x=2. i
— =
Cau 14. Cho ham s6 c¢6 dd thi nhu hinh vé&. Gid tri cuc dai cta ham sb y
bang
A. 1. B. 2. 1 o 1 X
C. 1. D. 0. L
-2

Cau 15. Chohamsd y = f(x) c6 do thi nhu hinh bén duéi. Tim s6 diém
cuc tri cia ham s§ y = f(x).
A. 1. B. 2.

C. 4. D. 3.

Ciau 16. Cho ham s6 bacba y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén.

Piém cuc dai ctia ham sb da cho b?mg
A. 3. B.O.
C.2. D. 1.

Cau17. Chohamsd y = f(x) c6 do thi nhu hinh v& bén dusi.
Ham sd c6 bao nhiéu diém cyc tiéu trén khoang (a;b)?

A. 4. B. 2.

C.7. D. 3. ,

Cau 18. Cho ham s6 f(x) c6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé nao duéi day

dung?

A. Ham sb c6 ba cuc tri.

B. Ham sd ¢o gia tri cuc tiéu bang 2.

C. Ham s c6 gid tri 16n nhat bang 2 va gi4 tri nho nhat bang —2.
D. Ham sd dat cuc dai tai x=0 va dat cuc tiéu tai x=2.

=

S E—
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Cau19. Cho ham s y=ax’+bx’+cx+d (a,b,c,d €R) c6 dd thi nhu | Y

hinh v& bén. S§ diém cuc tri ciia ham s6 da cho 1a
A. 3. B. 0.
C.2. D. 1.

Cau20. Cho ham sé f(x) c6 do thi nhu hinh v&. S6 diém cuc trj ciia ham

s0 da cho la

A. 3. B. 4.
C.2. D. 1. p
-1 0O 1 3

DANG 3_TiM CUC TRI BE CHO HAM SO Y = F(X) TUONG MINH

PHUONG PHAP

¢ Lap BBT

# Duya vao BBT két luan cuc tri
A — Vi DU MINH HQA.
Vidu 1. Tim gia tri cuc dai ciia ham ) y=x —3x+2.

A. 1. B. 4. C.0. D. -1.

Loi giai
Chon B
Ta céd
x=l= y(l) =0

'=3x’ 3=y =03x"-3=0
Y 4 Lz—l:y(—l =4

Béng bién thién

Ttr bang bién thién, ta thdy gia tri cuc dai cia ham s bang 4.

Vidy2. Cho hamsd y=f(x) c6 dao ham f’(x)= x(x+2)2 ,VxeR. S6 diém cyc tri ciia ham s da

cho Ia.

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.
Loi giai

Chon D

Ta c6 phuong trinh f '(x) =0 c6 hai nghiém x=0 va x=-2 (la nghiém kép)

Bang xét ddu
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Suy ra ham s6 da cho c6 1 diém cuec tri.

, 5 £ 1-2x ca
Vidu3. Hamso y= ¢6 bao nhiéu cuc

—x+2
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
Loi giai
Chon B
y'=_—32<0,‘v’x¢2
(—x+2)

Suy ra ham s6 khong c6 cuc tri.

Vidu4. Hamso y=x*—2x”+1 c6 bao nhiéu diém cuyc tri.

A. 3. B. 2. C.0. D. 1.
Loi giai
Chon A
f’(x)=4x3—4x
x=0

f’(x) =0<| x=1, cac nghiém nay déu 12 nghiém don.
x=-1
Vay ham s6 6 3 cuc tri.

B - BAI TAP REN LUYEN.
Cau2l. Goi x, va x, la hai diém cyc tri clia ham s f(x) = %x3 ~3x? —2x. Gid trj ciia x7 +x? bang?
A. 13. B. 32. C. 40. D. 36.

CAu 22. Ham s y=x"—3x"—9x+4 dat cuc tri tai x, va x, thi tich céc gia tri cuc tri bﬁng?
A. =302. B. 25. C. -207. D. -82.

Cau 23. Gia tri cuc dai y., cua ham $6 y=x—12x+20 1a
A yop,=—4. B. yo,=-2. C. yo, =36. D. y,=2.

Cau24. Socuc triciahamsd y=/x" —x 1a

A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.
A \ £ 2x— . A 2 .
Cau 25. Hamso y= 0 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
X+
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

CAu 26. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f'(x) = (x2 —1)(x—3)2 (x+2)2021 , VxeR. S6 diém cuc tiéu cua

ham sb d3 cho 1a
A. 5. B. 2. C. 3. D. 4.
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Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cho ham sb f (x) c6 dao ham f"(x)=(x*~1)"" (x—5)(x+2). S6 diém cyc trj cta ham s
f(x) bang
A4 B.3. C.1. D.2.

Ham sé y = x* +x* —2020 c6 bao nhiéu diém cyc tri?
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.

Ham sd y=x"—3x+2020 dat cuc tiéu tai

A. x=-1. B. x=3. C.x=1. D. x=0.

Cho ham sb f(x) c6 dao ham f’(x)z()chl)2 (x+2)3(2x—3).Tim s6 diém cuec tri cua f(x)
A. 3. B. 2. C.0. D. 1.

DANG 4_TIM CUC TRI KHI BIET PO THI HAM SO Y = F’(X)

PHUONG PHAP
® Xac dinh sb giao diém ma d6 thi f '(x) cit truc Ox.
# Két luan s6 cuyc tri cua ham sb f (x) b?mg s6 giao diém véi truc Ox.

¢ Cha y néu do thi tiép xuc véi truc Ox thi diém ay khong 14 cyc tri.

% A - Vi DU MINH HQA.

Vidu 1.

Cho ham s6 y=f (x) lién tuc trén R . Biét d6 thi ciia ham s6 Vi

y = f"(x) nhu hinh v&. S6 diém cyc trj cia ham s y = /(x) 1a

A. 4. B. 0. 1
C.2. D. 3.
Loi giai o
Chon B -1 1

x=-1 y . . L
Duya vao hinh v& ta c6: f'(x) = Oc{ , va do thi ham s0 y = f'(x) ndm phia trén truc

hoanh.

Ta c6 bang bién thién:
x —® -1 1 +0
Y + 0 + 0 +

Vay hamsd y = f (x) khong c¢o cuc tri.
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Vidu2. Chohiamsé y=f (x) xac dinh trén R va c6 d6 thi ham y
s6 y=f "(x) 1a duong cong ¢ hinh bén. Héi ham s0

yv=f (x) ¢6 bao nhiéu diém cyc tri?

A. 5. B. 4.
C.3. D. 6.

Loi gidi V o E
Chon C

Dua vao do thi y= f "(x) ta thdy phuong trinh
f'(x)=0 c6 4 nghiém nhung gid tri f”(x) chi doi déu 3 lan.

Vay ham s6 y = f(x) ¢6 3 diém cuc tri.

Vidu3. Cho hamsd y= f(x) xac dinh trén R va ham s y = f'(x) yA
c6 dd thi nhu hinh v& Tim sd diém cuc tri cia ham sb
V= f(x2 —3). >
A- 3 . B- 2 . ) 1 \'E
C.5. D. 4. © -
Loi giai
Chgn A

Quan sat do thitaco y = f’(x) d6i dau tir am sang duong qua x =—2 nén hamsd y = f(x)

c6 mot diém cyc trila x=-2.

tach <[ 3] 2ar () ymos [ _o[170

X =3=

Do d6 ham s6 y = f()c2 —3) c6 ba cyec tri.

Vidu4. Cho ham s6 y= f(x). D thi ciia ham sé y = f'(x) nhu hinh v
bén. Ham sb g(x)= f(xz) ¢6 bao nhiéu diém cuec tri?
A3, B. 5. ,
C.2. D. 4. —2 o| 1 3
Loi gidi
Chon B
~ 2
L x=0
Turdo thi y=f"(x)taco f'(x)=0< .
=3
x=0
T 257" (2 0| " =l _01
4 ! — ! ’ — :i .
aco g'(x)=2xf (x )g(x) =S f'(x2)=0© P
x> =0 x=t3

Ta c6 ham s6 g(x)= f(xz) ¢6 5 diém cuc tri.
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% B - BAI TAP AP DUNG.

Cau 31. Cho hamsd y= f(x) c6 do thi ciia ham y = f'(x) nhu hinh v€ dudi v
day. S6 diém cyc tri ciia ham s y=f(x) léyzf(x) Cho ham s
y= f(x) lién tuc trén R . Biét d6 thi cia ham s6 y =f’(x) nhu hinh T [0 /T 2 =
v&. S6 diém cuc trj cua ham sb y = f(x) la /
A 4. B. 0. -
C.2. D. 3.

Céau 33. Choham sb f(x) c¢6 ddthi f'(x) nhu hinh vé& bén. y= 1@
S6 diém cyc trj cia ham s6 f(x) 1a /
A. 3. B. 4. i o 5 3 =
C.2. D. 1. '

Ciu34. Cho ham sb y=f (x) c6 dao ham trén R va d6 thi ham s6

y=/f"(x) trén R nhu hinh v& Ménh dé nao sau day 1a dung? "
A.Hamsb y= f(x) ¢6 1 diém cuc tiéu va khong c6 cuc dai. 2
B. Ham s6 y=f (x) ¢6 1 diém cuc dai va 2 diém cuc tiéu. /:E\
C.Hamsb y= f(x) ¢6 1 diém cuc dai va khong co cuc tiéu. / 1I © £3
D. Ham sb y= f(x) ¢ 1 diém cuc dai va 1 diém cuc tiéu.
Cau35. Chohamsd y=f(x).Hamsd y=f'(x) c6 dd thi nhu hinh vé&: y4

Ménh dé nao dudi day dung?

A. Do thiham s y=f (x) ¢6 hai diém cuc dai.

B. D6 thi ham s6 y = f(x) c6 ba diém cyc tri.

0

(x)
C.Po6 thi ham sb y = f(x) ¢6 hai diém cuec tri.
(x)

D. D6 thi ham sé y = f(x) c6 mot diém cuc trj.

Cau 36. Chohamsd y= f(x),c6daohamla f(x) lién tuc trén R va ham v
) f'(x) ¢6 d6 thi nhu hinh duéi day.Hoi ham s6 y = f(x) c6 bao
nhiéu cuc tri ?

A. 1. B. 0.
C.3. D. 2.

Cau 37. Cho ham s y= f(x) xac dinh va lién tuc trén R, c6 dao

ham f'(x). Biét d6 thi ciia ham s6 f”(x) nhu hinh vé.
Xac dinh diém cyc tiéu ciia ham s6 g(x) = f(x)+x o 12 >
A. Khong c6 cuc tiéu. B. x=0. 3 L%
C.x=1. D. x=2. /”' RS \\
i"‘“ “II
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Ciau 38. Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham lién tyc trén R . DS thi ham s6
vy = f"(x) nhu hinh vé& sau.
S6 diém cyc tri cia ham s6 y = f(x)—5x la
A. 3. B. 4.
C. 1. D.2.

Cau 39. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R c6 do thi cia ham sb

) , YA
y= f'(x) nhu hinh vé. Hoi ham so y = f(x) —Xx c6 bao nhiéu diém
cuc dai?
A. 1. B. 2. /
C.3. D. 0. o ! %y
[
Ciu 40. Cho ham s y=f (x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham sd
\ ‘ 3 ¥y
y=f '(x) ¢6 6 thi nhu hinh vé duéi day:Cho bon ménh d¢ sau: v
1.Haimsb y= f(x) ¢6 ba diém cuec tri.
-1 \1 4

2.Hamsd y=f (x) d6ng bién trén khoang (0;1) . 0

=y

3. Ham s6 y = f(x) c6 mot diém cuyc tidu.

4.Ham sd y = f(x) dat cuc dai tai diém x=1.

S6 ménh d& ding trong bén ménh dé trén 1a
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.

DANG 5_TiM THAM SO M BE HAM SO PAT CU'C TRI TAI PIEM CHO TRUOC.

PHUONG PHAP

¢ Tim f"(x); /" (x).

f'(xO):O
f”(xo)<0'
f'(xo):0
f”(xo)>0'

* Ham sb dat cuc dai tai x = X, = {

¢ Ham so dat cuc tiéu tai x = x, = {

A — Vi DU MINH HOA.
Vidu 1. Tim gia tri thyc cta tham sé m dé ham sb y = %x3 —mx’ +(m2 -m —l)x dat cuc dai tai x=1.

A. m=0. B. m=3. C.med. D. m=2.
Loi giai

Chon B

Taco y' =x>—2mx+m’ —m—1.

y'=2x-2m.

y'(1)=0 {1—2m+m2—m_1=0 m- —=3m=0

Ham sd dat cuc dai tai x=1< =
y"(1)<0

1-2m<0 m>—
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Vidu 2.

Vi du 3.

[sz
m=3
= S m=3.

m>—
2

\ A 5 .y . 5 A \ A 1 . .
Tim tat ca gia tri cia m dé ham so6 y:§x3—mx2+(m2—m+l)x+l dat cuc dai tai x=1.

A.m=-1. B. m=-2. C.m=2. D. m=1.
Loi gidi

Chon C

Tap xac dinh D=R.

Tacéd y =x>—2mx+m> —m+1;y" =2x-2m.

Ham sd dat cuc dai tai x=1 khi

—1
{y'(1)=0 {m2—3m+2=0 [m
= =

m=2&m=2.
y'(1)<0 2-2m<0
m>1

Tim gia tri thyc cua tham s6 m dé ham sd y=x"=3x>+mx dat cuc dai tai x=0.

A. m=1. B. m=2. C.m=-2. D. m=0.
Loi gidi

Chon D

XD D=R

Yy =3x"—6x+m, y" =6x—6.
Ham s6 y=x* —3x% + mx dat cuc dai tai x=0 = '(0)=0 < m=0.
Vi m=0tacd y"(0)=—6<0 = x =0 1a diém cuc dai ciia dd thi ham sb.

Vay m =0 1a gia trj can tim.

B - BAI TAP REN LUYEN.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Ham sd y=2x3 —(4—2m)x2 +(m—5)x—4 dat cuc dai tai x=0 thi gia tri cia m 1a?
A. 5. B. 5. C. 2. D. 13.

Ham s y=x"—2mx* +m’x—2 dat cuc tiéu tai x =1 khi
A. m=3. B. m=1. C. m=-1. D. m=-3.

Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = mx’ + x> + (m2 — 6)x +1 dat cuc tiéu tai

x=1.
m=1 1
A. . B. m=—4. C. m=1. D. m>——.
m=-4 3

Tim tat ca cac gia tri thyc ciia tham s6 m dé ham sb y = x* —4x® + mx* —4x+3 dat cuc tiéu tai
x=1.

A.m=2. B. m=4. C. m=6. D. m=1.

Pé ham sd y=x"=3x>+mx dat cuc tiéu tai x=2 thi tham s6 thuc m thudc khoang nao sau
day?

A. me(3;5). B. me(—3;—1). C. me(l;3). D. me(—l;l).
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Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Céu 49.

Cau 50.

N \ oz 1 .
Tim gié trj thyc cua m sao cho ham so f(x)= §x3 + mx? +(m2 —4)x dat cuc daitai x=1?
A. m=1. B. m=3. C. m=-1. D. m=-3.
Tim cac gia tri thyc ciia tham s6 m dé ham s y=x—mx’ +mx dat cuc tiéu tai x=2.
A. m=4. B. m=-2. C.m=2. D. m=—4.
\ , .7 - 5 A A \ A 1 . .
Tim cac gia tri thuc cta tham s6 m dé ham so y =§x3 —mx’ +(m2 —4)x+3 dat cuc dai tai

x=3.

A. m=1. B. m=-1. C.m=-7. D. m=5.

Tim tt ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m dé ham sb y = x* —3mx? +2x+1 nhan diém x =1 lam
diém cuc tiéu.

A Am. B. m= C.Vosd m. D. m=

Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = x* + (m - 1) x> +m* dat cuc tiutai x=0

A. m=1. B. m>1. C.meR. D. m<1.

DANG 6_TiM THAM SO M BE HAM SO BAC BA CO CUC TRI THOA PIEU KIEN.

PHUONG PHAP
¢ Tinh f'(x).

¢ Cho f"(x)=0= Bién luan m d¢ théa diéu kién.

A — Vi DU MINH HOA.

Vidu 1.

Vidu 2.

N A 5 .y . 5 A A \ A 1 , .
Tim tat ca gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s y = §x3 +x% +mx+2020 co cuc tri.

A. me(—oo;l]. B. me(—oo;l).

C. me(—0;0)u(0;1). D. me(-o0;0)U(0;1].
Loi giai

Chon B

Tacod y'=x"+2x+m.

Ham bac ba ¢6 cuec tri khi va chi khi 3’ ¢6 hai nghiém phan biét < A'=1-m>0< m<1.
Cach hoi ham bac 3 ¢6 cuc tri hoic c6 hai diém cyc tri, déu nhu nhau.

C6 thé ta dung cong thirc: b* —3ac.

C6 cuyc tri; hai cuc tri: b* —3ac >0.

Khong c6 cuc tri b* —3ac<0.

Véi a,b,c lahésdcla y.

4
A

Tim tat ca gia tri thuc cua tham s6 m dé ham s y= %x3 +x* +mx+2017 c6 cyc tri.
A. meR\(—2;2). B.
C. me(-2;2). D. me[-2;2].

Loi giai

me(—0—2)U(2;+x).
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Vidu 3.

Chon B
y=%x3—mx2+4x+5 =y'=x"-2mx+4

Piéu kién can va da cia dé ham so ¢6 hai diém cuec tri la

A'>0
omt-4>0
{m<—2

=
m>?2

Hay m e (—0—2)U(2;+).

Do thi ham s y= ax> +bx? +cx+d 6 hai diém cuc tri la A(l;—7) , B(2; —8) . Tinh y(—l) .

A. y(—1)=7. B. y(—1)=11.
C. y(—1)=—11. D. y(—1)=—35.
Loi giai
Chon D
y=ax’ +bx’ +cx+d = y' =3ax’ + 2bx +c.
Theo dé bai ta c6 hé
3a+2b+c=0 3a+2b+c=0 a=2
12a+4b+c¢=0 12a+4b+c¢=0 b=-9
= = .
at+b+c+d=-7 Ta+3b+c=-1 c=12

8a+4b+2c+d=-8 |d=-T—(a+b+c) |d=-12
Vay y=2x" —9x> +12x-12 = y(~1)=-35.

B - BAI TAP REN LUYEN.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cho ham s6 y = x* —mx? +(m2 —6)x. Tim s6 cac gia tri nguyén ciia tham s6 m dé ham sé da
cho c6 cuc tri.

A. 5. B. Vo s6. C. 4. D. 6.

Piéu kién can va di ciia m dé hamsd y = %ﬁ —mx* +4x+5 c6 hai diém cuc trj 1a.

A. meR\(-2;2). B. m e (—o0;-2)U(2;+0).

C. me(—2;2). D. me[—2;2].

Tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m @& ham sé y = x* —3x% +3mx+1 khéng co cuec tri 1a.

A. m<1. B. m>1. C. m<1. D. m>1.

Tim c4c s6 thye m dé ham so y = (m—2)x’ +3x” + mx—5¢6 cyc tri.

m#2 m<-3
A. . B. 3<m«<l. C. . D. 2<m«<l.
3<m<l1 l<m

Diéu kién can va di ctia tham s6 m dé ham s6 y=x> —x> +mx—5 c¢6 cuc tri la

A.m>l. B.m<l. C.msl. D.mzl.
3 3 3 3
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Tim tat ca cc gia tri thuc cua tham s6 m sao cho ham sd y=x"+3x> +mx—1 khong c6 cuc tri
A. m>3. B.m=>3. C. m<3. D. m<3.

Tim tit ca cac gia tri thyc cua tham s6 m dé ham sb y=x"=3x+m co gia tri cuc dai va gia tri
cuc tiéu trai dau

A.me{—2;2}. B. m<—-2 hodac m>2.

C. 2<m<2. D. meR..

Tim tat ca gia tri ctia tham sd m dé ham sé y = mx® — 2mx* +(m —2)x+l khoéng c6 cuc tri

A. me[-60). B. m e[0;+%).

C. me(—oo;—6)u(0;+oo). D. me[—6;0].

Biét rang d6 thi ham s6 y = x> —3x” +ax+b c6 diém cyc ticu la A(2;—2) . Tinh tong S =a+b
A. §=34. B. S=-14. C. S=14. D. §=-20.

Gia trj cia tham s6 m dé ham so y = x’ —3x” +mx—1 ¢6 hai cuc tri x,,x, théa min x +x; =6

A. m=-3. B. m=1. C. m=-1. D. m=3.

DANG 7_TiM THAM SO M BE HAM SO TRUNG PHUONG CO CUC TRI THOA DPIEU

KIEN

PHUONG PHAP
¢ Tinh f'(x).
¢ Cho f’(x)=0= Bién luan m d¢ thoa diéu kién.
+ Hodc xéthé sd a:b.
¢ Ham trung phuong cé:
* 3 diém cuc tri < ab<0.
o 1 diém cuc tri < abh>0.
¢ Tur do ta co thém:

a<0

* C6 cuc dai khong co cuc tiéu < .
b<0

a>0

* C6 cuc tiéu khong c6 cuc dai < .
b>0

A — Vi DU MINH HQOA

Vidu 1.

C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m trén mién [—10;10] déhamsd y = x* — 2(2m + 1) X +7
6 ba diém cuc tri?
A. 20. B. 11. C. 10. D. 9.
Loi giai
Chon B
Tacod y'=4x’ —4(2m+1)x.
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Vi du 2.

Vidu 3.

=0 4 —4(2m+1)x=0 |0
x> =2m+1
Pé ham sb 6 ba diém cuc tri thi 2m+1> 0 < m >—%.

Vay céc gid tri nguyén clia m trén mién [-10;10] 1a m e {0;1;2;3;4;5;6;7;8;9;10} .

Tim s cac gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = x* +2(m2 -m —6)x2 +m—1 ¢6 3 diém

cuec tri.

A. 6. B.5. C. 4. D. 3.
Loi giai

Chon C

P& ham sb ¢6 3 diém cuc tri 4:)ab<0©2(m2—m—6)<0<:>—2<m<3.

Do m nguyén nén m € {—1;0;1;2} .

Tim cac gia tri ciia m dé ham sb y:x4—2(m—l)x2—3+m c6 diing mot diém cuec tri.
A. m=>1. B. m<1. C. m>1. D. m<1.
Loi giai
Chon B
ab20c>—2(m—1)20<:>m31.

B — BAI TAP REN LUYEN.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Tim tat ca cc gia tri cia tham s6 m dé do thi ham sé y =mx* +(m —1)x2 +1-2m chi c6 mot
cuc tri.
m<0

A. m>1. B. m<0. C.0<m<]1. D. .
m2>1

Tap hop céc s thuc m théa man ham sb y = mx* —x* +1 c6 ding mot diém cyc tri la

A. (—;0). B. (—0;0]. C. (0;+00). D. [0;+).

Tim gié tri ctia tham s6 m dé ham s6 y = mx* +2x* =10 c¢6 ba diém cyc tri.

A. m=0. B. m#0. C. m>0. D. m<0.

C6 bao nhiéu s6 nguyén m dé dd thi ham sé y =(m—1)x*+(6-m)x* +m c6 ding 1 cyc tri.
A. 5. B. 1. C. 6. D. 0.

Ham s y=x*—mx* +1c6 ba cuc tri khi va chi khi
A. m<0. B. m>0. C. m<0. D. m=>0.

Ham s6 y =x* +mx? —m—5 (m 1a tham sb) c6 3 diém cuc tri khi cac gia tri cia m 1a

A. 4<m<S5. B. m<O0. C. m>8. D. m=1.

Tim tat ca cac gia tri cia m dé dd thi ham sé y = (m2 — l)x4 +mx*+m—2 chi c6 mot diém cuc
dai va khong c6 diém cuc ticu

A.—%<m£0. B. -1<m<0. C.0<m<]1. D.—1<m<%.
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Céu 68. Tim tit ca cac gia tri ciia tham s6 m dé ham s6 y = %x“ —2mx’ +% ¢6 cuc tieu ma khong co
cuc dai
A.m=0. B. m=>1. C. m=-1. D. m<0.

Ciu 69. Tim tham s6 m dé ham sb y =lx4 —mx’ +% ¢6 cuc tiéu ma khong co cuc dai.
A. m=-1. B. m=>1. C. m<0. D. m>0.

Cau 70. Xac dinh cdc hé s6 a,b,c cua dd thi cia ham sé y=ax* +bx” +¢ biét A(1;4),B(0;3) la cac
diém cuec tri cua do thi ham s6?
A.a=1b=0;c=3. B.a=—%;b=3;c=—3.
C.a=1b=3;c=-3. D.a=-1;b=2;c=3.

BANG DAP AN

1.A 2.C 3.B 4.A 5.C 6.B 7.B 8.D 9.A 10.B

11.B 12.C 13.B 14.B 15.D 16.A 17.B 18.A 19.C 20.A

21.B 22.C 23.C 24.B 25.D 26.B 27.D | 28D | 29.C | 30.B

31.A | 32B | 33.C  34A | 35B  36C | 37.C 38.C | 39.D | 40.C

41.B 42.B 43.C 44.C 45.D 46.A | 47.A 48D 49.D 50.B

51.A 52.B 53.D 54.A 55.B 56.B 57.C 58.D 59.C 60.A

61.D 62.B 63.D 64.C 65.B 66.B 67.C 68.D | 69.C 70.D
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§3 GIA TRI LON NHAT-NHO NHAT

DANG 1 _ TiM GTLN-NN KHI BIET CHO PO THI CUA HAM SO Y =F (X)

PHUONG PHAP

# Quan st gia tri diém cao nhat va gia tri diém thap nhat ctia do thi ham sb.

A - VI DU MINH HQA:
Vidu1l. Cho hamsd y= f(x) lién tuc trén doan [— 1;3] va c¢6 do thi
nhu hinh v& bén. Goi M va m lan luot 1 gi tri 16n nhat va

nhod nhit cua ham sb da cho trén doan [— 1;3]. Gia tri cua

M —m bang X
A. 1. B. 4.
C.5. D.0
Loi gidi
Chgn C

Dua vao d6 thi ta théy:
M=r{1_133>};f(x)=f(3)=3 va ng%%f(x)zf(2)=—2
Vay M —m=5.

Vidu2. Cho ham sé y= f(x) lién tuc trén doan [—1;1] va c6 do thi
nhu hinh v&. Goi M va m lan luot 1a gia tri lon nhét va nho

nhét cua ham s6 da cho trén doan [—1;1]. Gia tri cia M —m

bang

A. 0. B. 1. . x

C.2. D. 3. + o
Loi giai 1

Chon B

Tur dd thitathdy M =1,m=0 nén M —m=1.

Vidu 3. Cho ham sb y= f(x) lién tuc trén doan[—l;3] va ¢6 d6 thi
nhu hinh v& bén dudi. Goi M va m lan luot 13 gid tri 16n nhét
va nho nhat ctia ham s di cho trén doan [—l; 3] . Gia tri cua

M?* +m* bang

A. 15. B. 11.
C. 4. D. 13.

Loi giai
Chon D

Tir d6 thi ta thdy M =2,m =-3 nén M* +n* =13
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B - BAI TAP REN LUYEN:
Caul. Cho hamsd y= f(x) lién tuc trén doan [-1;2] va c6 d thi
nhu hinh v& bén. Goi M , m 1an luot 14 gi tri 16n nhat va gia

tri nho nhat cua ham s dé cho trén doan [—l; 2] .Tacd 2M +m

bang
A. 4. B. 0.
C.3. D. 5.

Cau2. Chohamsdy = f(x) lién tuc trén doan [-1;3]
va ¢ d thi nhu hinh v& bén. Goi M va m 1an luot 13 gia tri 16n
nhat va nho nhat ciia ham s6 da cho trén doan [-1;3]. Gid tri cua

2M + m bang
A. 1. B. 4.
C.5. D. 0.

Cau3. Cho hamsb y= f(x) lién tuc trén doan [—2;4] va c6 dd thi nhu
hinh
vé bén. Goi M va m lan luot 13 gia tri 10n nhat va gia tri nho nhat
ctia ham sb da cho trén doan [-2;4]. Gia tri cua M* +m’ bing
A. 8. B. 20.
C. 53. D. 65.

Cidu4. Chohamsb y = f(x) lién tuc trén doan [—1;2] va c6 d6 thi nhu

hinh v& bén. Goi M,m lan luot 14 gia tri 16n nhat va gia tri nho
nhat ctia ham s6 di cho trén doan [—1;2]. Ta c6 M +m bing

A. 1. B. 4.

C.2. D. 0.

Cau5. Chohamsé y=f(x),xe[-2;3] c6 dd thi nhu hinh v&. Goi
M, m lan lugt 1a gia tri lon nhat va gia tri nho nhét ciia ham
) f(x) trén doan [—2;3] .Giatri M +m la
A. 6. B. 1.
C.5S. D. 3.

Cau6. Chohamsd y= f(x) lién tuc trén doan [—3;4] va c6 do thi
nhu hinh v& bén. Goi M va m lan luot 13 cac gia tri 16n nhat
va nho nhat ciia ham s6 da cho trén doan [—3;4]. Tinh M +m.
A. 5. B. 8.

C.7. D. 1.
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Cau7. Chohamsé yv=f (x) lién tuc trén doan[—2;3] va ¢ do thi nhu
hinh v& bén dudi. Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va

nho nhét ctia ham sb da cho trén doan[—2; 3] .Giatricia M —m

bang
A. 0. B. 1.
C. 4. D. 5.
Cau8. Cho ham s y=f (x) lién tuc trén doan[—3;1] va ¢ d6 thi nhu 7

hinh v& bén dudi. Goi M va mlan luot 13 gia tri 10n nhat va nho

nhét ctia ham s6 d3 cho trén doan[—3;l] .Giatricua 2M —m
bang
A. 0. B. 1.
C. 4. D. 5.
Cau9. Cho ham sb y=f (x) ¢ dd thi trén doan [—2; 4] nhu hinh v
vé bén. Tim fgaﬁ|f(x)| A :
A. 2. B. |7 (0). 1o 2 .
C.3. D. 1. \ Vi
Cau 10. Cho ham sb f (x)lién tuc trén doan [—2;4] ¢4 dd thi nhu Y
N , -] R
hinh v€ dudi day. Goi m, M lan luot 1a gia tri nho nhat va _
gia tri 16n nhét cua ham sb trén doan [—2;3]. Gia tri cua -2 -1
: ) =
2m—3M bang:
A. —13. B. -12
C. -16. D. —-15.

DANG 2 _TiM GTLN-NN KHI BIET BBT CUA HAM SO Y = F (X)

PHUONG PHAP
# Quan sat gia tri diém cao nhat va gia trj diém thap nhat ctia do thi ham s théng qua chiéu

BBT.

A - Vi DU MINH HOQA:
Vidul. Chohamsd y=f (x) lién tuc va c6 bang bién thién trong doan [—1;3] nhu hinh bén. Goi M 1a

gia tri 1on nhét cua ham sb y=f (x) trén doan [—1;3] . Tim ménh dé ding?

x -1 0 2 3
¥ + 0 - 0 +
5 4
¥ / \ /
0 1
Asz(O) B.M=f(3). C.sz(). D.sz(—l).
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Vi du 2.

Loi giai
Chgn A
Dua vao bang bién thién, ham s6 y = f(x) dat gi4 tri 16n nhit bang 5 khi x=0.

Cho ham s0 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& bén. Ménh dé nao dudi day diung?

x | =™ 0 1 +ac
V' - 0 + -
~oc 5
1 \ / \
4 —x
A vy =5. B. ijny=4. C. yo,=0. D.rnRaxy=5.
Loi giai

Chon A
Duya véo bang bién thién

+ Ham sd dat cuc tiéu tai x=0 (yCT = 4).

+ Ham sd dat cyuc dai tai x=1 (yCD =5).

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cho ham sb y=f (x) xac dinh trén doan[—\/g ;\/g ] va c6 bang bién thién nhu hinh v& sau:

5 4 i 7
J + 0 - 0 +
2 25
y . 7~ . -

Khang dinh nao sau ddy la ding?

A. mi =0. B. =24/5. C. =2. D. mi =-2.
iy gy =25y iy

Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [—3;2] va co bang bién thién nhu sau. Goi M,m lan

lugt 1a gié tri 16n nhét va gia tri nho nhat ciia ham sé y = f(x) trén doan [-1;2]. Tinh M +m.

x | =3 =) 0 1 9
Y + 0 - 0 + 0 -
3 2
y / \ / \
-2 0 1
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4.

Cho ham s6 y=f (x) xac dinh trén doan [—\/5 ; \/g ] va co bang bién thién nhu hinh v&

x | -3 -1 1 J5
V' + 0 - 0 +

2 2,5
v . - — , /
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Khing dinh nao sau day 1a ding?

A. mi =0. B. =2. C. =2J5. D. mi =1.
&Y R (=R Dty

Ciu 14. Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

X s 1 1] 1 g

]

¥ 0 ; 0 0

(NN

Gia tri nho nhét cta ham s6 trén doan [-1;1] bang:

A. 1. B. 3. C. -1. D. 0.
Cau 15. Chohamsé y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2] va c6 bang bién thién nhu sau.
x -3 -1 0 1 2
3 2
£(%) / \ / \
—2 0 1

Goi M, m lan luot 1a gia tri lon nhat va gia tri nho nhét cua ham sb y=f (x) trén
doan [—1;2]. Tinh M +m.

A. 3. B. 2. C.1. D. 4.

Ciu 16. Chohamsd y= f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

x | —w -2 1 3 +on
¥ _ 0 i 0 _ 0 +

TN

Khang dinh nao sau déy sai?

A. mRaXf(x)=4. B. max f(x)=4. C. mRinf(x)z—2. D. min f(x)=-1.

CAu 17. Cho ham sb f (x) lién tuc trén [—3;2] va co bang bién thién nhu hinh v& bén. Goi M, m lan
luot 1a gid tri 16n nhat va nhé nhat ctia f(x) trén [-3;2]. Tinh M —m.

x =3 0 1 2

2

0
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A. 4. B. 5. C. 6. D. 7.
Ciu 18. Cho ham sé y = f(x) co6 bang bién thién 1a

x —a0 —1

B e

Khang dinh nao sau day 1a khing dinh ding?

g|\DD>_n
+
=

A. Ham s c6 gia tri 16n nhét bang 220 .

B A r [ s 1z A M 9 \ .7 . 5 A M 3
B. Ham s c6 gia tri 16n nhat bang 20 va gia tri nhé nhat bang 5
C. Ham sb sb ¢o gia tri lon nhét bfmg % trén doan [ —1;2].
D. Ham sb c6 gia tri nho nhat bang —%.

Cau 19. Cho ham s y = f(x) co bang bién thién 1a

X |+:a: —1 0 1 +x;
Yoo~ 0 + 0 -
I

Khang dinh nao sau ddy 1a khang dinh dang?

A. Ham s6 c6 gia tri 16n nhét bang 1.

B. Ham s co gia tri nho nhét 3.

C. Ham sb dat gia tri 16n nhét tai diém x=1.

D. Tong cua gia tri nho nhat va nho nhat bang 4.
Ciau 20. Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién

T — -1 1 + oo
Yy’ — + —

0 0
0 12
y \1/2/ \ 0

Goi M, m lan lugt 1a gié tri 16n nhat va nho nhat cia f(x) trén R. Tinh M —m béng

A. B. 2. C. 1. D. 0.

N | =

DANG 3 _TiM GTLN-NN KHI BIET PO THI CUA HAM SO Y = F’ (X)

| PHUONG PHAP
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# Dua vao d6 thi caa f '(x) dé suy ra diu cta dao ham, tir d6 lap bang bién thién ctia ham

f(x).

A - VI DU MINH HQA:
Vidy 1. Cho dd thj ham sé y = f'(x) nhu hinh v& Ham s6 y = f'(x)

dat gia tri nho nhét trén khoang [0; 2] tal x béng bao nhiéu?

A.xzi. B. x=0.
2
C.x=1. D. x=2.
Loi giai
Chon C

Dua vao db thi cia ham sb y=f (x) ta c6 BBT nhu sau:

T — o0 -1 0

ot

rade

y' — 0+ 0 —

+

N N

Duya vao BBT suy ra hamsé y = f (x) dat gia tri nho nhat trén khoéng[0;2] tai x=1.

Vidu 2. Cho d thi hamsb y = f’(x) nhu hinh v&. Haim s6 y = f(x)

dat gia tri nho nhét trén khoang [—1;4] tai x béng bao nhiéu?

A. x=3. B. x=0.
C. x=4. D. x=-1.

Loi giai
Chon A

Duya vao d6 thi cia ham sé y = f'(x) ta c6 BBT nhu sau:

r |-1 3 4

A

¥ | o - o] +

BBT suy raham s y = f(x) dat gia tri nho nhét trén khoang [—1;4] tai x=3.

B - BAI TAP REN LUYEN:
Céu 21. Cho d6 thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh v&. Him s6 y = f(x)
dat gid tri 1on nhat trén doan [1;3] tai x,. Khi d6 gid trj cua

x —2x, +2020 bang bao nhiéu?

AN 5
A. 2020. B. 2022. ! NS
C. 2018. D. 2024. -
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Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cho d6 thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh v&. Him s6 y = f(x) dat
gi4 tri 16n nhat trén doan [—2; 2] tai x bang bao nhiéu?
A x=2. B. x=0.
C. x=-2. D. x=1.
Cho d6 thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh v&. Him s6 y = f(x)
dat gia tri nhd nhét trén doan [—2; 2] tai xbéng bao nhiéu? T .
A. x=3. B. x=0. F LN
C.x=2. D. x=1.
k
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [O;%} ¢6 d6 thi ham s6 v y = f'(x)
3
y= f'(x) nhu hinh v& sau: Haim sé y = f(x) dat gia tri nho
'l 1
, 7 ,
nhat trén [0;—} tai diém x,nao dudi day? . 3/ z
2 ¢ O w 7
A. x=0. B. x= 7 .
2
C. x=3. D. x=1.
Cho ham sb y= f(x) xac dinh va lién tuc trén[—2;2] , c6 do thi ! Y
cia ham s6 y= f ’(x) nhu hinh bén. Tim gia tri x, dé ham s6 \/ X
y = f(x) dat gi4 tri 16n nhat trén [-2;2]. -2 -10
A x=2. B. x=-1.
C.x=-2. D. x=1.

DANG 4 TiM GTLN-GTNN CUA HAM SO TREN DPOAN [A; B]

PHUONG PHAP: Dung quy tic tim GTLN-GTNN

¢ Tim cac diém X5 Xy,..., X, thudc khoang (a ;b) ma tai d6 ham s f c6 dao ham bang 0 hoic
khong c6 dao ham.

¢ Tinh f(x);/(x);/(x)55 1 (x,);/(a); £(b)

¢ So sanh céc gia tri tim dugc ¢ bude 2. s6 16n nhat trong cac gia tri d6 chinh 1a GTLN cua f
trén doan [a ;b]; s6 nho nhit trong cac gia tri d6 chinh 1a GTNN cuia f trén doan [a:b].

e Dic biét:

*Néu f'(x)ddng bién trén doan [a;b] thi r[nfcg(f(x) =f(b) ; minf(x)=f(a)

[a:t]

*Néu f(x)nghich bién trén doan [a;b] thi I%l%(f(x) =f(a) ; minf(x)=r(b)

[a:t]
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A — Vi DU MINH HOQA:

Vidu 1. Gia tri nho nhat cua ham sb f (x) = x’— 3x + 2 trén doan [-3;3] béng

Vi du 2.

Vidu 3.

Vi du 4.

A. 0. B. —16. C. 20.
Loi giai

Chon B
f'(x)=3x2—3

oo x=1e[-3;3]
filx)=0e x=-le[-33]
f(-3)=-16; f(-1)=4; f(1)=0; f(3) =20.
min f(x)=-16

[-3:3]

Gi4 tri 16n nhat ctia ham sb f (x) = x> — 3x trén doan [—3; 3] bﬁng

A, =2, B. 18. C.2.
Loi giai

Chon B
f'(x)=3x2—3

oo x=1e[-3;3]
filx)=0e x=-le[-33]
f(—3)=—18;f(—1)=2;f(1)=—2;f(3)=18.
maxf (x) =18

[-3:3]

. R J4 , \ 4 X ~
Tim gié tri l6n nhat M cia ham so y = trén doan [0;2] .

A. M =5. B. M =-5. Q.Mzé.
Loi giai
Chon C

Ham s da cho x4c dinh trén [0;2].

Tacod: y' = <0,vxe[0;2].

-8
(x-3)
y(0)=3. ¥(2)=-5

.7 s 1z A 5 \ A 3~ \ 1
Gia tri 16n nhat ciia ham s6 da cho la M = 3

Y S 9 . X
Gia tri nhé nhat cia ham s6 y = x+— trén doan [2; 4] la
X

. . 13 . 25
A. I[I;ar]ly:6. B. r[121141]1y=? C. 1[12114r]1y=7
Loi giai
Chon A
Y=o 9 x> =9
x’ x’

D. 4.

D. —18.

D. M:_é'
D. 1[121;i}]1y:—6.
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1@)=5. F(3)=6. F(4)=7

Vay miny = f(3)=6.

[2:4]

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Céu 34.

Gia tri 16n nhat ctia ham s f(x) =x* —3x+2 trén doan [—1;2] la
A. 6. B. 0. C. 2. D. 2.

Tim gié tri 16n nhat ca ham s6 f(x) =x" —2x> —4x+1 trén doan [1;3] .

A. Iﬂ%f(f(x)z_T B. Iﬂ%f(f(x):_4'
C. max f(x)=-2. D. maxf(x):ﬂ.
[1:3] [1:3] 27

Ham sb y = %x3 —%xz +6x+1 dat gia tri 1on nhit va gia trj nho nhét trén doan [1;3] lan luot tai

hai diém x, va x,. Khi d6 x, +x, bang
A 2. B. 4. C.5. D. 3.

Cho ham s6 y =+/4+ x ++/4—x . Khing dinh nio sau day la ding?

A. Gia tri 16n nhét ciia ham s6 bang 4. B. Ham s dat gia tri nho nhat tai x=0.
C. Ham s dat gia tr 10n nhit tai x=4. D. Gia tri nh6 nhét ciia ham s6 bang 4.
X' —4x+7

Cho ham s6 y= .Goi M,m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat ciia ham sb

x—1
trén doan [2;4] .Tinh M +m.
16 13
A M+m=17. B.M+m:?. C.M+m=?. D.M+m=5.

Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = f(x) = x* —4x” +5 trén doan [—2;3] bang

A. 1. B. 50. C.5. D. 122.
cr e 1x £o \ J x+5 \
Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = 5 trén doan [8;12] la
x—
AL 15, B. U C. 13, p. 13
5 2

Cho ham s6 y =22+ ¢ gia trj 16n nhét trén doan [-11] 1a

A.l. B._—2. C.l. D.%.
3 3 2 3
Gi4 tri 16n nhét ctia ham s§ y = 3% +12 trén [0;2] bing
X+
A. 2. B.§. C.E. D. 3.
3 3
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2x+9

Céu35. Goi M, m lanluot 1a gi4 tri 16n nhat va gié tri nho nhét cia ham s6 y = T trén [0;3]. Khi

d6 M +m bing
AL B.2. c p. 13,
2 2 2 2

DANG 5 TiM GTLN-GTNN CUA HAM SO TREN KHOANG (A; B)

PHUONG PHAP
# Lap bang bién thién ciia ham s y = f (x) trén khoang (a;b) cho trudce

Ttir bang bién thién, tiy theo su thay ddi gia tri cia ham s6 suy ra két qua can tim

A — Vi DU MINH HOA:

Vi du 1. Tim gia tri nh6 nhat ciia ham sd y = —x +3—

trén ntra khoang [—4; —2) .

x+2
. . . . 15
A. miny=4, B. miny="7. C. miny=5. D. miny=—.
[4:2) [-4:2) [4:2) [-4;2)
Loi gidi
Chon B
Taco: y'=-1+ ! .
(x + 2)
x=-1
Xét y=0& { .
x=-3
Béng bién thién
x |-4 -3 -2
y' - 0 +
5 =
y 2 \ /
7

Tir bang bién thién ta co min y=7.
[-4:2)

2 f—
Vidu 2. Gid trj nho nhit ciia ham s6 f(x)=x—"1+1 trén khodng (1;+<0) 14
x_
A. miny=3. B. miny=-1. C. miny=>5. D. miny=——
- (1;+<x:)y (1;+oo)y (1;+oo)y (l;+w)y
Léi giai
Chon A
X —x+1 1 , 1 x?—2x
f(x)=———=x+——.= f"(x)=1- = =
x—1 x—1 (x—l) (x—l)

x=0

x=2

Ta co f'(x)=0c>[

Bang bién thién ctia ham s6 trén khoang (1; +oo)
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Vi du 3.

T dé miny=3.

(I50)
Gi4 tri nho nhat cia ham s6 y = x +£—(1 + \/5)2 trén khoang (0;+o) Ia
x
A. Khéng ton tai. B. -3. C. -1+42. D. 0.
Loi gidi
Chon B

Ham sd xéac dinh va lién tuc trén khoang (0; +oo).

Y= l—i _ x*=2
x x
PIPONES 2
Béng bién thién:
& — oo _\"{E 0 \.'(E + oo
' + o = - o+
] + o + @

Vay (rg;lgl)y:f(\/g):—&

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cho ham s6 y = ,/x +l. Gi4 tri nho nhat ctia ham so trén (0;+oo) bang
X
A.2. B. 2. C.0. D. 1.

Trén khoang (0;+0) thi ham s6 y =—x’ +3x+1

A. C6 gia tri 16n nhat 1a max y =1. B. C6 gié tri nho nhat 1a min y =—1.
C. C6 gi4 tri 16n nhét 13 max y =3. D. C6 gia tri nh6 nhit 1a min y =3.
\ csos , AL N1z A, o \ I x’ -1 A A 3
Tim gia tri nho nhat va 16n nhat cia ham s6 y = trén tdp hop D = (—oo; —1] U 1;5
x—
A. m[e)le(x) =0 khong ton tai m[}nf(x) . B. mgxf(x) = O;rngnf(x) =5,
C. mgxf(x) =O;rrgnf(x) =-1. D. rngnf(x) =0 khong ton tai mgxf(x) .

Cho ham s6 y = x* —2x” +1. Khang dinh nao sau day sai?

A. Diém cuc dai cia ham s6 1ax=0. B. Diém cuc dai cua dd thi ham sb 12‘1(0;1) .
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Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

C. Ham sb khong c6 gia tri nho nhét. D. Ham s khong c6 gié tri 16n nhat.
\ X1y A X +x-1 cp e 4 g AL A .
Tim x d€¢ hamso y = 1 dat gia tri nhé nhat trén khoang (1;+oo) .
A x=-2. B. x=0. C.x=2. D. x=3.
Gia tri 16n nhat ctia ham s y = > la
x +2
A. 10. B. 3. C.5S. D. 2.

2
I3 14 X +x— 1 .y . 5 A A 3
Tim x d€ ham so y = 1 dat gia tri nho nhat trén khoang (1;+oo) .

A x=-2. B. x=0. C.x=2. D. x=3.

N s s 2 Ao 21z Ay 2 \ Je x* -1 A A 3
Tim gia tri nho nhat va 16n nhat ciia ham s6 y = trén tdp hop D = (—oo; —1] ) 1;5

x_
A. m[e)le(x) =0 khong ton tai mgnf(x) . B. mgxf(x) = O;rngnf(x) =5,
C. mgxf(x) = O;ngnf(x) =-1. D. mgnf(x) =0 khong ton tai m[a)le(x) .
. . . . X —x+1
Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = Traal Khi do,
X +x+

tich m.M bang bao nhiéu?
1 10

A. —. B. 3. C. —. D. 1.
3 3
Cho ham s6 y =— 1 c6 gia tri 1on nhét 1a M va gia tri nho nhat 1a m. Tinh gia tri biéu thirc
X"+
P=M?*+m>.
A p=L B.P=L. C.2. D. 1.
4 2

DANG 6 _TiM THAM SO M PE HAM SO PAT GTLN-GTNN BANG K

PHUONG PHAP: Dung quy tic tim GTLN-GTNN

¢ Tim cac diém X5 Xy,..., X, thudc khoang (a ;b) ma tai d6 ham sO f c6 dao ham bang 0 hoic
khong c6 dao ham.

¢ Tinh f(x); /(%,); £ (x3)5-50(x,):./(a); £(D)

¢ So sanh cac gia tri tim dugc ¢ bude 2. s6 16n nhat trong cac gia tri @6 chinh 1a GTLN cua f
trén doan [a ;b]; s6 nho nhat trong cac gia tri d6 chinh 1a GTNN cia f trén doan [a :b].

e Dic biét:

* Néu f(x)dong bién trén doan [a;b] thi I%I%?f(x) =1(b) I[nlbI]lf(x) =f(a)

*Néu f(x)nghich bién trén doan [a;b] thi r[n%(f(x) =f(a) ; minf(x)=/(b)

[a:0]
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A — Vi DU MINH HOQA:

Vidu 1.

Vidu 2.

Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 y=x"+a (a latham sé) trén doan [—1;2] .

A. miny=1+a. B.miny=a. C. mny=4+a. D. miny=0.
[-1:2] [-1:2] [-1:2] [-12]
Loi giai
Chon B

Ham sb lién tuc va xéac dinh trén [—1 ; 2] .

Taco y'=2x=)'=0< x=0.

y(-1)=1+a.

y(O) =a.

y(2)=4+a.

Vay gi4 tri nho nhat ctia ham s6 bang a dat dugc khi x =0.

AL a e TR U VR S 9 2x+m—-1
Tim tat ca gid tri cia m d¢€ gia tri nhd nhat cia ham so f(x) = 1 trén doan
X+

[1;2] bang 1
A.m=1. B. m=-2. C.m=2. D. Khong c6 gia tri m.
Loi giai

Chon A

Taco f'(x) =3_—mz

(x+1)

(i;;’;z >0 nén ham s dong bién trén (1;2) = r[rlhizr]lf(x) =f()=1.
m+1

Viay rgg?f(x)=1®f(l)=l©7=1®m=1 (nhan).

Néu m<3: f'(x)=

3-m
(x+1)°
:>I[Illizglf(X)=f(2)=1-

Néu m>3: f'(x)=

<0 nén ham s6 nghich bién trén (1 ; 2)

Vay r[rll_iz?f(x)=1<:>f(2)=1<:>3;m=1©m=0 (loai).

B - BAI TAP REN LUYEN:

Céiu 46.

Cau 47.

C6 mot gia tri m, ciia tham sb m dé hamsd y=x’ + (m2 + l)x +m+1 dat gia tri nho nhét bang
5 trén doan [0;1] . Ménh @& nao sau day la dung?

A. 2018m, —mg >0. B. 2m,-1<0.

C. 6m,—m; <0. D. 2m,+1<0.

X+m*+m

Goi 4, B la gia tri nho nhét, gia tri 16n nhat cua ham sb y= trén doan [2;3] . Tim

A 5 y .y . 5 A A 13
tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé 4+ B = BN

A.m=1;, m=-2. B. m=-2. C.m=%2. D.m=-1, m=2.
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Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cho ham s y=x"=3x"—9x+m co gid tri 16n nhét trén doan [—2; 0] bé’mg 2, v6éi m 13 tham sb

thuc. Ménh d& nao dudi ddy ding?

A.m=-3. B. m=4. C.m=2. D. m=3.

Cho ham sé y = XM thoa 1%11121]1 y+rf11%]x y =8, véi m 1a tham sb thyc. Ménh dé nao dudi day
X ; ;

dang?

A. m>4. B. 0<m<2. C.2<m<4. D. m<0.

Gi4 tri nho nhit cia ham sé y = 2x* —3x* +m trén doan [0;5] bang 5 khi m 1a
A. 6. B. 10. C.7. D. 5.

2

N ) X—m L \ A izt 1z A, o A . \

Cho hamso f(x)= , v6i m 1a tham s0. Gia tri 16n nhat ctia m dé r[nnllf(x) =-21a
X+ 0:3

A. m=5. B. m=6. C.m=4. D. m=3.

Cho ham s y =2x" —3x” —m. Trén [—1;1] ham s6 c6 gia tri nho nhat la —1. Tinh m.

A. m=-6. B. m=-3. C. m=-4. D. m=-5.
Gia tri 16n nhat ciia ham s f(x)= ;nx—l trén doan [3; 5] bang 2 khi va chi khi:
x+m

A.m=7. B. me{7;13}. C.med. D. m=13.

Tim m dé ham s6 y = —2x° +3x% +m c6 gia tri 16n nhit trén doan [0;3] bang 2021.

A. m=2022. B. m=2020. C. m=2018. D. m=2017.

Y VS S VI £ X iz o1z A, \ A x+m’

Tim tat ca cac gia tri cua tham soO m de¢ gia tri 16n nhat cia ham so y = trén [2;4]
x_

bing 2.

A. m=0. B. m=-2. C.m=2. D. m=—4.

DANG 7 _UNG DUNG GTLN-GTNN VAO PHUONG TRINH, BAT PT CHUA THAM SO

PHUONG PHAP
1. Tim dk ciia tham s6 dé phwong trinh f(x,m)=0 c6 nghiém xe K ?

# Chuyén trang thai twong giao: g(x)=h(m),xel.
¢ Lap bang bién thién ciia g(x) trén I .
® Ycbte x € E (Mién gia tri cua g(x) trén I).

<Dbic biét: Phuong trinh g(x) = h(m) c6 nghiém x €[a;b] < min f(x)< h(m) < max f(x)
[a;b] [a;b]

2. Tim diéu kién ctia tham s6 dé bat phwong trinh £ (x,m) > 0 ¢6 nghiém (nghi¢m ding véi

moi)xeK?

& Bién d6i bpt vé dang: g(x) > h(m) (1), (g(x) < h(m),g(x) > h(m), g(x) < h(m)) ,x €1 .

Thdy Nguyén Trong 50




TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

¢ Bit pt (1) c6 nghiémx e I < Max f (x)2 h(m).

& Bit pt (1) nghiém dung v6i moi x €/ < Min f (x) > h(m).

A — Vi DU MINH HOA:

Vidy 1.

Vidu 2.

Vidu 3.

Tim tit ca cac gia tri thuc cia tham s m dé phwong trinh x* —=3x* —m =0 ¢6 2 nghiém phan
biét
A. Khong co m. B. me{4;0}. C. me{-4,0}. D. m=0.
Loi gidi
Chon C
Tacd X’ -3x"-m=0=x" —-3x" =m.
Xétham sé y = x° —3x%:
TXD: D=R, y'=3x"-6x=0<x=0 hodc x=2.
Béng bién thién:

Duya vao bang bién thién suy ra m =0 hodc m=—4.

Vay me{—4;0}.

Tim tt ca cac gia tri ciia tham s6 m dé phuong trinh x* —3x+4m —1=0 c6 it nhat mot nghiém
thuc trong [—3;4] ?

A e, B. 2 w2 Sstem<to. D. —-51<m<19.
4 4 =7y 4

Loi giai
Chon B
Taco x’ =3x+4m—-1=0 < —x" +3x+1=4m.
Dat f(x)=—x3 +3x+1.

Ta co f(x) lién tuc trén [—3;4].

£(x) =37 +3,f'(x)=0<:{;c:_1.

£(=3)=19, £ (4) =51, f (1) =1, £ (1) =3.
Suy ra r[{13a3]<f(x)=19 khix=-3. fgiﬁf(x)z—Sl khix=4.

Phuong trinh x° —3x+4m—1=0 c6 it nhét mot nghiém thuc trong [—3; 4] khi

fgi;%f(x)£4mSr{naxf(x)@TSmS—.

. N A LAy o g sy A A , e 2 . m
Goi S 1a tap tat ca cac gia tri nguyén am cuia tham s6 m dé phuong trinh x ++/4—x* = B} co

nghiém. Tap S c¢6 bao nhiéu phan tir?
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A. 10. B. 6. C. 4. D. 2.
Loi giai

Chon C

Tacd: x+/4—x* = % (*) didu kién x4c dinh: —2<x<2.

Xét ham sb f(x):x+\/4—x2 , xe[—2;2].
X

4-x7

Co f'(x)zl—
x>0

fl(x)=0e1- X 2=0©\/H=x<:> i=2
Ja—x* T

<:>x=x/§e[—2;2]

Ham sb f(x) =x++/4—x* lién tuc trén [—2;2] ; ¢0 dao ham trén (—2;2) .
7(-2) :—2;f(2):2;f(\/5)=2\/§. Suy ra fgi;%f(x)z—l r{gag};f(x) =22,

Vay phuong trinh (*) ¢6 nghiém < -2 < % <2 e -d<m<a2.

Mat khac m nguyén am nén S = {—4; —3;—2;—1}

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Tim m dé phuong trinh x* —3x—m =0 c6 nghiém x €[0;2]?

A. me(-0;-2]. B. [-2;2]. C. [2+0). D. Pap an khéc.

Tim m dé phuong trinh —2x" +3x” +2m =0 c6 nghiém x &[1;+00)?
A.mz—%. B.mS%. C. m<l1. D. m>-1.
Biét m e[a;b] thi phuong trinh x* —2x* +2—m =0 conghiémx e[-2;0]. Tinh T=b-a?
A. 1. B. 8. C.9. D. 10.
Tim m dé bat phuong trinh 2x —1> m(x — 1) nghiém dung véi moi x € [—1;0] ?
1 2 3

A. m<1. B.mSE. C.ng. D. m=>—.

Tim m dé béat phuong trinh x* — Smx +9 > 06 nghiémx €[1;9]?

A. m<2. B.mﬁg. C.m=>2. D.ng.

Tim tat ca cac gia tri thyc cia m dé bat phuong trinh x° +5x+7 <m nghiém dung v&i moi
xe[—S;O] ?

A.-m=2T7. B. m>-143. C. m<-143. D. m<7.

Y N S SR TR ) X 1A Lo 2x+1
Tim tat ca cac gia tri thuc cua m de bat phuong trinh

>m c6 nghiém [-2;0]?
x-—1
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A. m<1. B.mﬁg. C.m=>-1. D.mz—g.
Chu 63. Tim tit ca cdc gia trj thuc cia m dé phuong trinhx* +2x” —1=2m c6 nghiémx &[1;+)?
A. m>1. B. m>0. C. m<2. D. Pap an khac.
Ciu 64. Tim tat ca cac gia tri thuc cia m dé bat phuwong trinh 2x* —4x* —10 > m nghiém dung voi moi
Xe (—oo; - 1] ?
A. m<-12. B. m<12. C. m<-8. D. med.
Cau 65. Tim tit ca cac gia tri thuc cia m dé phuong trinh/x> —2x+5 +3 =m 6 nghiém?
A.m>5. B. m<5. C. m<3++5. D. m>0.
Ciu 66. Tim tit ca cac gia tri thuc cia m dé bat phuwong trinh~/5—4x +1<m nghiém ding v&i moi
xe[-1;1]?
A.m=>4. B.m>2. C. m<3. D. m>1++5.
Céu 67. Tim tit ca cac gia trj thuc cua m dé bit phuong trinhv4—x* +2018 < m c6 nghiém?
A. m>2018. B. m>2020. C. m<2021. D. m<2022.
BANG DAP AN

1.A 2.B 3.D 4.A 5.B 6.A 7.C 8.D 9.C 10.B

11.D 12.A 13.C 14.D 15.A 16.A 17.C 18.C 19.C 20.C

21.A 22.A | 23D 24.C 25.D 26.A | 27.C 28.D 29.A | 30.D

31.B 32.C 33.D 34.B 35.C 36.B 37.C 38.B 39.C 40.C

41.D | 42.C 43.B 44.D 45.B 46.A | 47.A | 48.A | 49.C 50.A

51.C 52.C 53.A 54.B 55.A 56.B 57.A | 58.C 59.D 60.C

61.A | 62.A | 63.A | 64A | 65A | 66.A | 67.A
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§4 PUONG TIEM CAN

DANG 1_TiM TIEM CAN BANG PINH NGHiA, BANG BIEN THIEN HOAC PO THI.

PHUONG PHAP
1. Dinh nghia:
. lim y =y 0
¢ Ham s0 y = f(x) thoa man 1 trong cac BK: | "7 = y =y, dugc goi 1a TCN.
lim y =y,
i lim y =+o0
lim y =—o0
¢ Ham s6 y = f(x) théa man 1 trong cac DK: |~ = x =x, dugc goi la TCD.
lim y = +o0
lim y =—o0

2. Dua vao bang bién thién hay db thi suy ra tiém cén:
¢ Néu x — o0 ma y — y, (mot sd) thi y =y, 1a TCN.

¢ Néu x — x,( mot s6) ma y — *oothi x=x, la TCD.

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidu 1.

Vi du 2.

Cho ham s6 y = f(x) c6 lim f(x)=0 va lim f(x)=-o0. Ménh d nao sau day 1a ménh dé

ding?
A. D06 thi ham sd nim phia trén truc hoanh.
B. D6 thi ham s6 ¢ mot tiém cén dung 1a duong thang y =0.
C. Do thi ham sd ¢6 mot tiém can ngang la truc hoanh.
D. D6 thi ham s6 khong c6 tiém can ngang.
Loi giai
Chon C
lim f(x) =0= y =0 ttc truc hoanh la TCN.

Choham s y = f (x) xac dinh trén R\ {—1} , lién tuc trén mdi khoang xac dinh va ¢ bang bién

thién nhu hinh vé.

x| —oo -1 1 + @
H" + + 0 -
3 2
)
1 —m 1

Khing dinh nao dudi diy dang?
A. D6 thi ham s di cho c6 hai tiém cén ngang.
B. D6 thi ham s6 ¢6 tiém can dimg x=2.
C. Gi4 tri 10n nhit cia ham s6 1a 3.
D. D6 thi ham sd khong c6 tiém céan dung.
Loi giai
Chon A
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Vidu 3.

Vi du 4.

Khi x > —00=y—>1nén y=11aTCN.

Khi x > +00= y —> -1 nén y=-11a TCN.

Cho d thi mot ham s ¢ hinh v& nhu hinh dudi day. /
Hoi d06 thi trén c6 bao nhiéu dudong tiém can?

. 4. B. Khong c6 tiém céan.
.2, D. 3. ,J 0 /,,

Loi giai (

ollg

Chon A
Do thihamséc6 2 TCN1a y=0; y=b va2TCP 1a x=a.

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& duéi day. Héi d6 thi ciia ham sé da cho

¢06 bao nhiéu duong ti€ém can?

x 0 40
y +
+0 |1
¥
B / \ .
A. 1. C.2. D. 4
Loi gidi

Chon B

Duya vao bang bién thién ta c6:

+ lim £ (x)=—o0, suy ra duong thang x =-2 1a tiém c4n dimg cua d6 thi ham sb.
x—-2"

+lim f (x) = +o0, suy ra duong thang x =0 1a tiém can dung ciia do thi ham sd.
x>0

+ lim f (x) =0, suy ra duong thang y =0 1a tiém can ngang cia do thi ham sb.
x—>+0

Vay dd thi ham sb ¢6 3 duong tiém can.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cho ham sb y zf(x) c6 do thi (C) va lim f(x) =-00, lim f(x) =-2. 86 tiém can ngang
cua (C ) la
A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 lim f(x)=+o va lim f(x)=2. Ménh dé ndo sau day diing?
x—-1* x—-l1
A. D) thi ham sd khong c6 tiém can. B. D4 thi ham sb ¢6 tiém cén dimg x=1.
C. D6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can. D. D6 thi ham s6 c6 tiém can ngang y =2.
Cho ham s6 y=f (x) xac dinh trén R\ { —l} , lién tuc trén mdi khoang xac dinh va c6 bang bién

thién nhu hinh vé.

T —00 -1 1 + oo
yf + + O —_
3 2
v / /
1 - 1

Khang dinh nao duéi day sai?
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Cau 4.

Cau 6.

Cau 7.

A. D6 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang 1a y =1 va y=—1.
B. D4 thi ham s c6 tiém can dimg x=-1.

C. Db thi ham s6 c6 3 dudng tiém can.

D. D6 thi ham s d3 cho ¢6 hai tiém can dingla x=1va x=-1.

Cho ham s6 y = f (x) ¢6 bang bién thién nhu bang dudi day

T ' —1 00

f'{z) I
—1 +00

— 0 1

Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. D6 thi ciahamsé y= f (x) c6 ding 2 tiém cén ngang va khong c6 tiém can dung.
B. D6 thi cia ham s y = f (x) co6 dung 1 tiém can ngang va 1 ti€ém can dung.

C. D6 thi ctia ham s6 y = f(x) c6 ding 2 tiém can ngang va 1 ti€ém cén ding.

D. D6 thi ciia ham sé y = f (x) khéng c6 tiém can ngang va 1 tiém can dung.

Cho ham s6 y = f(x) xéac dinh trén R\ {O} , lién tyc trén mdi khoang xéac dinh va c6 bang bién

thién nhu sau:

T —00 0 1 +00
Yy - + 0 -
+o00 9
Yy \ / \
-1 —00 —00

Hoi do thi ham s trén c¢6 bao nhiéu duong tiém cin?
A.0. B. 1. C.2. D. 3.

Cho ham s y=f (x) lién tyc trén R, c6 bang bién thién nhu hinh sau:

T — 0 -1 1 2 + a0

!

Uy -

I + 0 +
+ o0 2
y \
\-3/ _4

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Ham s6 c6 hai diém cuc tri.

B. Ham s c6 gia tri 16n nhat bang 2 va gia tri nho nhat bang -3 .

C. Db thi ham sb co dang mot duong tiém can.

D. Ham s nghich bién trén mdi khodng (—o0;—1), (2;+00).

Cho ham s6 f(x)=ax* +bx* +¢ ¢6 dd thi nhu hinh v&. Hoi dd thi ham sé f'(x)c6 bao nhiéu

duong tiém can?
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-

2

/N

o

A. 0. B. 1. C. 3. D. 4.

Cau8. Cho d6 thi ham s§ y = f(x) nhu hinh v& duéi. Chon khing dinh sai?

v

2

/ 1 ]

A. D) thi ham sb ¢6 tiém can ding x=-1. B. D6 thi ham sb ¢6 tiém can ngang y=2.

C. DO thi ham s6 c6 ba duong tiém can. D. D6 thi ham s6 c¢6 hai duong ti€m cén.

Cau9. Chohamsé y=/(x) c6 dd thi nhu hinh v& dudi ddy. Hoi d6 thi ham s§ y = f(x) ¢6 tiém can

ngang la?
1
/ © x'
2
A.y=lvay=-2. B.y=-1vay=-2.
C.y=lvay=2. D. y=2.

Ciu 10. Cho ham sd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T |[-o0 2 +00

VALY - -

" \ \
-0 -5

Téng s tiém can ngang va tiém can dung cua do thi ham s da cho 1a
A. 4. B.2. C.3. D. 1
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DANG 2_TiM SO TIEM CAN CUA NHUNG HAM SO TUONG MINH THUONG GAP.

PHUONG PHAP:
1. D6 thi ham da thirc khong c6 tiém cén.

2. Ham phan thirc dang y = ax+b

(¢#0; ad —bc #0)
cx +

D4 thi ham sé luén ¢6 1 TCN 1a y=< va 1 TCD P
C C

3. Tim tiém cén ngang cia ham phan thirc y = %

g(x

¢ Néu bac tir bé hon bac mau ¢c6 TCN 1ay =0.

+ Néu béc ctia tir < bac ciia mau thi d6 thi co TCN.

¢ Néu bac cta tr > bac ctia mau hodc ¢o tap xac dinh la 1 khoang hiru han (a ;b) hoac [a;b] thi

khong c6 TCN.

4. Tim tiém can dirng ciia ham phén thire y = EAC)) .
g(x)
¢ Ham phan thirc ma mau c¢6 nghiém x = x , nhung khong 1a nghiém ctia tir thi do thi co tiém
can dimg x = x,( v61 dk ham sd xé4c dinh trén khoang K \ {Xo}3x, € K).
+ Tim nghiém miu g(x) =0.
¢ Miu g(x) =0 vo nghiém = db thi ham s6 khong c6 TCP.

¢ Mau g(x) =0 c6 nghiém x,.

()

- Thay x, vao tir, néu f(x,) # 0 = lim Z-=2 = +oo thi ta két luan x = x, 1a TCD.
x—ox, Z(X

- Thay x, vao tu, néu f (x,) =0 (tlc 1a x, 12 nghiém clia c4 tir va mau thi ta tinh

lim @ (dung may tinh Casio dé tinh gigi han).

x—x, (X

o Néu Tim 23 — 1o thi ta két luan x = x, 1a TCD.
XX g(x)

& Néu lim fg—x; # +oo thi ta két luan x = x, khong 1a TCP.
x—x, Z(X

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidu 1. Do thi ham s y= c6 cac duong tiém can dung va tiém can ngang lan luot 1a

x+2
A. x=-2vay=-3. B. x=-2va y=1.
C.x=-2vay=3. D. x=2va y=1.
Loi gidi
Chon A
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TCb x=_T2=—2; TCN y=_T3=—3.
Vidu 2. S6 dudng tiém can ding va ngang cua do thi ham sé y = % bang
x"=3x—
A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
Loi giai
Chon B
lim "1 —0= =0 1aTCN.
x—>Fo x _3x -2
. x+1 . x+1
lim ————=-1lim ————=+w
x=lIm x“=3x— x>2t x*=3x-2
Suyra x=2 1a TCD.
Vidu 3. D6 thi ham sé nao nao sau day khong c6 tiém can ding?
1 1 x-3 3x-1
A y=—. B.y=—F"-—. C.y= . D. y= .
4 X d X +2x+1 =7 x+2 4 x* -1
Loi giai
Chon C
Mau ¢6 nghiém x = —2 nhung né khong phai gi tri xac dinh ctia ham sb nén d6 thi ham sb
khong c6 TCD.
Vidu 4. S6tiém can ding cua d6 thi ham sé y = —“‘24_2 1a
X +x
A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
Loi gidi
Chon C
Tap xac dinh D = R\{—l; 0} .
.. Ax+4-2 . 1 x+4-2
Taco lim ————= lim . = +00
o) Xt 4x (1) x+1 x
o xvd-2 { 1 Jx+4 —2}
lim ———= lim . = —00
(-1 X" +x (1) x+1 X

Do d6 duong x =—1 la tiém can dung cua dd thi ham sb da cho.

\/x+4—2_1. 1 1

Ta co lim

im =—
D0 x O (xrl) (Vx4 +2) 4

Do d6 dudng x =0 khong 1a tiém cén dung cua d6 thi ham sb da cho.

Viay d6 thi ham sé da cho ¢6 duy nhat mét tiém can dung 1a duong x =—1

B - BAI TAP REN LUYEN:

Céu 11. Tiém can dimg ctia do thi ham sb y = _)3C la
X+
A x=2. B. x=-3. C.y=-1. D. y=-3.
Cau 12. DPuong théng x=3,y=2 lan luot 1a tiém can dang va ti€ém cén ngang cua dd thi ham sb
2x-3 x-3 3x-1 2x-3
A y= . B. y= . C.y= . D. y= .
7 x+3 7 x+3 7 x=3 7 x=3
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A A 1 1a e X o \ A A , \ i A A \
Cau13. Dbothihamsd y= c6 céac duong tiém can dung va tiém can ngang lan lugt 1a

x+2
A. x=-2va y=-3. B. x=-2va y=1.
C.x=-2vay=3. D. x=2va y=1.
Cau 14. D) thi cia ham sd nao dudi day co6 ca tiém cén ding va tiém can ngang?
-1 ’-1
A y=x—x’+l.  B.y=—— C. y=x+2018. D.y=———.
2x+1 2x° +1

Cau 15. Duong tiém cin ngang ciia dd thi ham sb y = 3 c¢6 phuong trinh 1a

A. y=0. B. y=-2. C. x=3. D. x=-2.

Cau 16. Tim toa do giao diém cua duong tiém can ding va tiém cén ngang clia dd thi ham sb y= X 5
x+

A. (2;1). B. (—2;2). C. (—2;—2). D. (—2;1).

Céu 17. DO thi ciia ham s6 ndo sau ddy khong co dudng tiém can dimg va tiém can ngang?
3x-2 x> —2x 1
A. y=log, x. B. y= . C.y= . D. .
7 &2 Y x—1 7 x=2 x*+1

Ciau 18. Cho hamsb y = % Khang dinh nao sau day ding?
x —
A. D) thi ham sb c6 tiém can ngang 1a y = % .
B. D6 thi ham sd ¢6 tiém can dung 1a x = % .

P ST . 1
C. Do thi ham s0 c6 ti€ém cén ngang la y = 5
D. D6 thi ham s6 ¢6 tiém can ngang la y=2.

Nx—=2+1

Cau 19. S6 dudng tiém can ding va tiém cdn ngang cua do thi ham sé y = 3010 la
X" —3x+
A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.
A A 1s1a A Va-x' ‘A \ ‘A A 47
Cau 20. Do thihamso y=—; 3 ¢6 bao nhiéu duong tiém can ding?
X +3x
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.
A A \ ‘A A o AA L1s 1y A 4—x° \
Cau 21. SO duodng tiém can cta do thi hams6 y=———1a
x —3x—-4
A. 3. B. 0. C.2. D. 1.
A A 3 a . A o aX 1a £ x*+2
Cau 22. S0 duong tiém can ctia d6 ham s6 y = i
x_
A. 4. B. 2. C.1. D. 3.
2 ; . _ s . Jx—4
Cau 23. Tong so cac duong tiém can ding va ti¢m cén ngang cua do thi ham so y = al " la
x_

A. 0. B. 3. C.1. D. 2.
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Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

N

Do thi ham so y = ¢6 bao nhiéu duong tiém can?

x> +3x—4
A. 0. B. 3. C.1. D. 2.
2 A 33 . A as A A S A X =3x+2
Tong s6 duong tiém can ding va tiém can ngang cta do thi ham s6 y =——— 1a
-Xx
A. 2. B. 1. C.3. D. 4.
: VX x4+l . A g :
Cho hamso y = 5 SO duong tiém céan cua do thi ham so 1a:
x_
A. 3. B. 1. C.0. D.2.
Do thi ham s y= w c6 tht ca bao nhiéu duong tiém can?
X" —2x
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Sé duong tiém can cta dd thi ham sé y = —“’“29_3 la
X +x
A. 3. B. 4. C.2. D. 1.

Vx+2 -1 1a

Tong s6 duong tiém cén ding va dudng tiém can ngang cta do thi ham s6 y =— S
x°=3x-—

A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.

Vx+3-2 .,

la
x* =1

A. 3. B. 1. C.2. D. 0.

S6 cac duong tiém cén ding ctia do thi ham s6 y =

DANG 3_TIM GIA TRI CUA THAM SO BE PO THI HAM SO CO SO TIEM CAN THOA
PIEU KIEN.

PHUONG PHAP
¢ Dua vao dinh nghia duong tiém can, cac tinh chét vé tiém can ctia ham s6 thuong gép va cac
kién thuc lién quan dé giai quyét bai toan.

TR ax+b
¢ D6 thi ham s6 y =

(ad —bc # 0) c6 tam doi xtng 1a giao diém cua 2 tiém cén.
cx +

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidu 1.

mx—1

Tim m dé d thi cia ham s y = c6 dudng tiém can dimg di qua diém A(3;2).

xX+m
A.m=-2. B. m=2. C.m=3. D. m=-3.
Loi giai
Chon D
Vi ad —bc=m*>+1#0 nén c6 TCD x=-m.
A(3;2)ex=—m:m=—3.
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Vidu 2.

Vidu 3.

Vi du 4.

Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé dd thi ham s6 y= ZX;I ¢6 tiém can ngang ma
X" =2x+m
khong c6 tiém can dung.
A.m>1. B. m<1. C.m=>1. D. m<1.
Loi giai
Chon A
Bths ¢c6 TCN y=0.
Dths khong ¢c6 TCD x*> —2x+m vd nghiém
SA=1-m<0&m>1.
Tim tat ca cac gia tri thyc cua tham s6 m sao cho d6 thi ciia ham sb y= B ¢6 hai tiém
Nmx® +1
can ngang.
A. Khong c6 gia tri thyc ndo cia m thoa mén yéu cau dé bai. B. m<0.
C. m=0. D. m>0
Loi giai
Chon D

Xét cac truong hop sau:

Vé6i m=0: ham s tré thanh y = x+1 nén khong c6 tiém can ngang.
Véi m<0:

x+1 x+1 . I

= 5 tap xac dinh 1a D =| — :
R T L W P P

suy ra khong ton tai gidi han lim y hay ham s6 khong c6 tiém cin ngang.
x—>Fo0

)

ham so y=

Voi m>0:
Ta co:

1+

o |-

VR

= lim

\/ mx’ +1 f T 1 N
—X,|m + — +—
X
(1 ")
li = lim al !
x—>+oo /mx +1 X—>+00 1 \/Z
X
Vay ham sd ¢6 hai tiém can ngang la : y = ! khi m>0.

e

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s m dé do thi ham sd y = zx;l c6 ding bdn
Vmx® —8x+2
duong tiém can?
A. 8. B. 6 C.7. D. V6 sb.
Loi gidi
Chon B

Diéu kién: mx>—8x+2>0.
Nhan thdy do thi ham sb da cho c6 dung bon duong tiém can khi db thi co ding hai dudng tiém
can ngang va hai duong tiém can ding.
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D6 thi ham s6 c6 diing hai duong tiém can ding khi mx? —8x +2 = 0 ¢6 hai nghiém phan biét

m=#=0 '
khac 1 < {16—2m>0 @{mio’mi6.
m-g+220 | "F
y:x——l nén do thi c6 dung hai duong tiém cin ngang khi m > 0.
dym—+ 3
X Xx

Viy d thi ham s6 di cho c6 dung bdn dudng tiém can khi d thi c6 ding hai duong tiém can
O<m<8 | .
ngang va hai duong tiém cén dung < 6 ma meZ nén me {1;2;3;4;5;7} .
m#

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 31.

Céu 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cho ham s y= iii ¢ do thi (C) Toa d¢ giao diém I cua hai duong tiém can cua (C) la
A. 1(-2;3). B. I(1;3). C. 1(3;-2). D. 1(3;1).

Cho ham sb y = 2;_*; c6 dd thi (C). Toa do tam dbi xtmg I cua (C) la

A. 1(2;2). B. I(-1;2). C. 1(2;-1). D. /(1;2).

Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé do thi cua ham sb y= xx+_m ¢6 tiém can dang.

A. m#-3. B. m#3. C.m=3. D. m=-3.

Tim tét ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé dd thi ham sb y= n::r_z c6 tiém can dung.
A.m=4. B. m#—4. C. m=-4. D. m#4.

\ cr e A 22X s L A mx+1 A \ 2 \ ‘A A
Tim gia tri cua tham so0 m d€ d6 thi ham so6 y = nhan duong thang y =1 lam tiém cén

ngang.

A. m=4. B. m#—4. C.m=-2. D. m=2.

Tim gia tri cua tham s6 m dé dd thi ham sd y= x+21 nhéan duong théng x=1 lam tiém can
m—2x

dang.

A.m=3. B. m=-3. C.m=-2. D. m=2.

Tim tat cac céc gia tri cua tham s6 m dé do thi ham s6 y = co tiém can dung nam bén

xX—m
phai truc tung.

A. m<0. B.m>0vém¢%. C. m>0. D.m>0v;‘1m¢—%.

Tim m dé db thi ciia ham s6 y = = c6 duong tiém can dimg di qua diém 4(2;-3).

x+m
A. m=-2. B.m=2. C. m=3. D. m=-3.
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Cau 39.

Céau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Tim m dé do thi cuia ham sé y = % c6 duong tiém cén ngang di qua diém A(2;—1).
A. m=—4. B.m=2. C. m=3. D. m=-3.

Tim m dé dd thi ham s y = 2x_’711 c6 duong tiém can ding cit duong thing d :y =—x+1 tai
diém A(1;0)

A.m=—4. B. m=-2. C. m=3. D. m=2.

A3 A 11 9 ax+1 . . A a7 \ s ea A \ "
Biét rang do thi ham s6 y = 5 c6 tiém can ding 1a x =2 va tiém cdn ngang la y =3. Hiu
x [

a—2b co giatrila

A. 4. B. 0. C. 1. D. 5.
\ e mx+1 . £ . .2 , . \ ‘< n A , I TRER
Cho ham s6 y = 3 v6i tham so m # 0. Giao diém ctia hai duong tiém cén cia do thi ham
x—2m
s6 thudc duong thing c6 phuong trinh nao dudi day?
A. 2x+y=0. B. y=2x. C.x-2y=0. D. x+2y=0.
\ £ (m + 1) x+2 £ 1A \ \ A A \
Cho ham s0 y = ol Do thi ham so nhan truc hoanh va truc tung lam tiém can ngang va
xX—n+
tiém c4n dung. Tinh gia tri biéu thic P=m+n.
A. P=2. B. P=-1. C. P=0. D. P=3.

(2m—n)x2 +mx+1

Biét do thi ham sb y= , (m,n 1a tham sé) nhén tryc hoanh va truc tung lam

x> +mx+n—6
hai duong ti€ém can. Tinh m+n.

A. 6. B. 9. C.6. D. 8.

A e ., I U U S x+2  ea A \
Tim tat ca cc gia tri ctia tham s6 m dé do thi ham s6 y =— coO tiém can ngang ma

x"—4x+m
khong c6 tiém can dung.
A.m>4. B. m<4. C. m>4. D. m<4.
2 2

. X, o s croe , J4 X L 1 4 X —mx—2m . \

Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham so0 m sao cho do thi ham so y=—2 c6 dudng
x_

tiém can dung.

m#—2 A . oL
A. . B. Khong c6 m thoa man.
m#=1
m#-2
C. . D. meR.
m=#1
S T TR A A aX s o 13 A x+1 A as
Tim tét ca cac gia tri cua tham s6 m d€ do thi cua ham s6 y =— ¢6 hai tiém can ding
X" +m
A. m<0; m=-1. B. m<0. C.m>0; m=#1. D. m<-1.
, 2 T n , £ 22X 11 1.a A x+2 .
Tinh tong S cac gia tri nguyén duong cua tham so m dé do thi hamso y = co

X +2x+m*=3m
3 tiém can.
A. §=6. B. $=19. C. §=3. D. §=15.
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Cau49. Tim m dé dd thi ham sé y="2—= c6 dung hai duong tiém cin?
x —
A. m=0. B. m=1. C. m=-1. D. m=%1
Cau50. Do thihamsd y=x+3++x>+x+1
A. Cé tiém can dung x =-3. B. C6 tiém can ngang y = % .
C. Co6 tiém can ngang y =-3. D. Khong c6 tiém ngang.
BANG DAP AN
1.C 2.B 3.D 4.C 5.B 6.B 7.A 8.C 9.A 10.B
11.B 12.D 13.A 14.B 15.A 16.D 17.C 18.A 19.D 20.B
21.D 22.D 23.C 24.C 25.A 26.A 27.C 28.C 29.D 30.B
31.D 32.A 33.A 34.B 35.C 36.D 37.B 38.A 39.C 40.D
41.C 42.C 43.C 44.B 45.A 46.C 47.A 48.C 49.D 50.B
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§5 PO THI HAM SO BAC BA

DANG 1_NHAN DANG HAM SO BAC BA KHI CHO PO THI HAM SO.

PHUONG PHAP: Chu y cac dac diém nhan dang sau:

¢ Quan sat dang db thi, chu y cac hé s6 a>0; a<0

¢ Chuy diém cuc tri: ac<0: ¢6 2 diém cuc trj nam veé 2 phia truc tung Oy .
¢ Piém u6n nam bén phai truc Oy khi ab <0 va bén trai truc Oy khi ab>0.

# Cac giao diém dic biét véi truc Ox, Oy.

y=ax’ +bx* +cx+d (a#0)

¥'=0 ¢6 2 nghiém phan
biét

Y Y
(2] y' =0 c6 nghiém kép

YA YA
(3] y'=0 v0 nghiém K

A — Vi DU MINH HOA:

)
T
=
S
/
=Y

Vi du 1. Pudng cong trong hinh v& bén dudi 1a dd thi ciia mot trong bon
ham s6 duoc liét ké & bon phuong an A, B, C, D dudi day.
Ho6i ham s6 d6 1a ham s6 nao?
A. y=—x"-3x+1. B. y=x'-x"+3.

b'e
C.y=x"-3x+1. D. y=x"-3x+1. g
Loi gidi
Chon C
Do thi ham sb da cho 1a cia ham s6 béc ba c6 hé s6 a >0 nén
phuong an dang 1a ham sé y = x* —3x+1.
Vidu 2. Pudng cong trong hinh bén 14 d6 thi cia ham sé nao dudi day? ;
A, y=—x"+1. B. y=—4x"+1. ]
a2 L m3 2 |
C. y=3x"+1. D. y=-2x"+x". — i o\ >
Loi giai
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Vi du 3.

Chgn A

Ta thiy d6 thi chira A(1;0), B(0;1), C(~1;2) nén thay toa do cac diém nay vao dap an co két

luan d6 thi 1a cia ham sb y=—x+1.
Puong cong trong hinh bén 1a d6 thi cia mot ham sb trong bén
ham sb duoc liét ké & bon phuong an A, B, C, D duéi day. Hoi

ham so0 @6 1a ham s0 nao?

A. y=—x"+3x. B. y=x'-x*+1.
C. y=—x"+3x-1. D. y=x’-3x.

Loi giai
Chon A

Dua vao dang diéu do thi suy ra ham bic ba c6 hé séa < 0. Loai dap an B va D.

Vi d6 thi di qua gdc toa d6 nén loai dép an C.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Caul.

Cau 2.

Cau 5.

Cau 6.

Puong cong trong hinh sau 1a d6 thi cia mot ham s6 trong bén ham
s6 duogc liét ké & bén phuong an A, B, C, D duéi day. Hoi ham s
d6 1a ham s6 nao?

A, y=—x"-3x+1. B. y=—x+3x+1.

C. y=x"-3x+1. D. y=—x’+3x>+1.

DPudng cong trong hinh bén 14 hinh dang dd thi ciia ham s nao?
A, y=—x"+3x+1. B. y=x'-x"+1.

C.y=—x"+x-1. D. y=x"-3x+1.

Puong cong trong hinh v& bén dudi 1a 46 thi ciia mot trong
bdn ham s6 duoc liét ké ¢ bdn phuong an 4,B, C,D dudi

day. Hoi ham s6 do6 1a ham s0 nao?

A y=-x"+3x"-2. B.y=x-3x"-2.
C.y=x"+3x"-2. D. y=-x"-3x>-2.

Do thi hinh bén 1a db thi ciia ham sb nao trong cac ham sb sau
A, y=—x+3x"+1. B. y=x"-3x-1.
C. y=x"-3x+1. D. y=—x"-3x"-1.

DPuong cong trong hinh bén 14 hinh dang d6 thi ciia ham sé nao?
A. y=—x +3x+1. B. y=x"'—x"+1.

C.y=—x"+x-1. D. y=x’-3x+1.

DPuong cong ¢ hinh v€ bén dudi 1a cua d6 thi ham s6 nao?

Yy
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B. y=x"-3x>+2.
D. y=—x"+3x*-2.

A. y=x+3x—4.
C.y=—x"—4.

Ciu7. DO thi sau ddy 1a ciia ham sé nao?
A. y=x"-3x"+4. B. y=—x'-3x"-4.
C.y=x-3x"-4. D. y=—x"+3x"-4.
Ciu 8. DPudng cong trong hinh v& bén 14 d6 thi ciia ham s nao
trong cac ham sé duoc cho boi cac phuong an
A, B, C, D dudi day?
A, y=2x"+1. B. y=x"+x+1.
C.y=x+1. D. y=-x"+2x+1.
Ciu 9. DO thi nhu hinh v& 1a dd thi cta ham sb nao dudi day?
A, y=x -3x*+4. B. y=—x+3x"-4.
C. y=x"-3x"—-4. D. y=—x’-3x"—4.
Ciau 10. Cho ham s6 y = x* —3x? +2. DJ thi cta ham s6 14 hinh nao dudi day?
Y
4
3
2
1 -1
A, 1O 1E
N 9
3 1
2
o
1 —1
c.-10 1 2 Iﬁa -2

Thay Nguyén Trong

68



TRUONG THPT PAK GLONG

TAILIEU ON THI THPT QG 2021

DANG 2_BIEN LUAN SO NGHIEM CUA PHUONG TRINH BANG PO THI HAM SO.

PHUONG PHAP

¢ Bién ludn sd nghiém cua phuong trinh _
(C):ry=f(x)

£ (x) =g (m)dugc quy vé tim s6 giao diém cua

\

d6 thi ham sb y=f(x)(C)ve‘1 duong thiang

\/

(d):yzg(m).

¢ C6 2 cach bién luan sé nghiém cua phuong trinh:

®. Bién luan sb nghiém cua phuong trinh f(x) = g(m) bang d6

tryc tung.

bang bién thién hodc tw xdy dung).

thi ( khi bai todn cho san dé

thi): ta dua vao sy tinh tién ctia duong thing (d ) Y= g(m) theo hudng 1én hodc xudng trén

®. Bién luan sb nghiém cua phuong trinh f (x) = g(m) bang bang bién thién (bai todn cho san

A — Vi DU MINH HOA:

Vidu1l. Chohamsd y= f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau:

X —0 -2 3 +00
v + 0 = +
7 +300
—C 1
S6 nghiém cta phuong trinh f (x) -2=01a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.
Loi giai

Chon B

Ta co f(x)—2=0<:>f(x)=2.

Tir bang bién thién ta suy ra phuong trinh f (x) =2 c6 ba nghi€m phan biét.

Vidu2. Chohamsd y=ax’+bx’+cx+d c6 dd thi nhu hinh bén dudi.

Hoi phuong trinh ax’ + bx* +cx+d +2 =0 ¢6 bao nhiéu
nghiém?
A. Phuong trinh c6 ding mgt nghiém.
B. Phuong trinh c6 dung hai nghiém.
C. Phuong trinh khong c6 nghiém.
D. Phuong trinh c6 dung ba nghiém.
Loi giai
Chon B
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Ta c6 phuong trinh <> ax’ +bx” +cex+d =-2.
S6 nghiém phuong trinh bang sé giao diém ciia dudng thing y=-2 va d0 thi ham sd
y=ax’ +bx’ +cx+d.
Ttr db thi ta thay c6 ba giao diém. Vay phuong trinh ¢ ba nghiém.

Vidu 3. Cho ham sO y= f(x) lién tuc trén doan [—2;4] va ¢ db thi vk
nhu hinh v& bén. S6 nghiém thuc cia phuong trinh
3f(x)—4 =0 trén doan [—2;4] la

A. 1. B. 0. '

C.2. D.3. , /1> _
Loi giai O 2 x

Chon D ; I

Ta co: 3f(x)—4=0<:>f(x)=g

S6 nghiém ctia phuong trinh da cho bang s6 giao diém cua d6 thi ham s6 y = f (x) va duong
. 4
thang y=—.
gy 3
Xét trén doan [—2;4] , duong thang y =§ cit dd thi ham y = f (x) tai ba diém.

Vay phuong trinh 3f(x) —4 =0c6 ba nghiém trén doan [—2 ; 4] .

Vidu4. Tim m dé d6 thi ham sd y = x* —3x% —m cit truc hoanh tai 3 diém phén biét?

A.m<—4. B.me[—4;0]. Q.me(—4;0). D. m>0.
Loi giai
Chon C
Tap xac dinh: D=R.
¥ =3x" —6x.
Bang bién thién:
T —m 0 2 + oo
' + 0 — 0 +
—m + oo
) / \ /
— oo
—in—A4
A A \ . ’ , . jmm> 0
Yéu cau bai toan thoa khi &S -4<m<0.
-m—4<0

B - BAI TAP REN LUYEN:
Ciau 11. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh dudi day. Do thi
ham s6 y = f(x) cat duong thang y =—2021 tai bao nhiéu diém?

X —0 -1 0 1 +o0
V' - 0

—
/'3\_1/'3\

.l'
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Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

A. 2. B. 4. C. 1. D. 0.
Cho ham s yzf(x)lién tuc trén doan [—2;4] va ¢6 dd thi nhu Y. .. S

hinh bén. S6 nghiém thyc ctia phwong trinh 3 £ (x) —5=0 trén doan

[0:4] 1a A/
A. 1. B.2. 2 /T e
C.3. D. 0. / " T
Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau: [ =

T |- -1 3 +00

Y + 0 - 0 +

4 +o00
Y / \ /
o i

S6 nghiém cta phuong trinh f(x)—2=0 1a
A.2. B. 3. C.0. D. 1.
Cho ham s6 y = f (x) c¢6 do thi nhur hinh v&. S6 nghiém cua ya

phuong trinh 3f(x)-4=0 Ia = :
A. 1. B. 3. ) i

C.0. D. 2. \/ . \ x

Cho ham sd f(x) =ax’ +bx* +cex+d (a,b,c,d € ]R) c6 dd thi ¥y

nhu hinh v& bén. 86 nghiém thuc cta phuong trinh 4 f(x)+3=0 1a
A. 3. B. 2. \ 2

C. 1. D. 0. ' -

Cho ham sd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

r | —~ —1 3 +0
!

y + 0 — 0

+
+oo

v _N/J‘\Q/

Tap tit ca cac gia tri cua tham s m dé phuong trinh f(x)=m c6 ba nghiém phan biét 1a
A. (4;+0). B. (—;-2). C. [-2:4]. D. (-2;4).

Cho ham s6 f (x) ¢6 d6 thi nhu hinh bén. S6 nghiém thuc ciia phuong
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Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

trinh 1~ (x)—l =0 bang

A. 3. B. 6.
C. 4. D. 1.

Cho ham s f (x)=ax’ +bx* +cx+d (a#0) c6 dd thi nhu hinh v&. \

S6 nghiém cua phuong trinh 3 f (x) —~1=0 bang

A. 0. B. 1.
C.2. D. 3.
il 2 1
(@] !

Do thi sau day 1a cua ham s6 y =—x’ +3x% —4. Véi gia tri ndo —1 \/\
ctia m thi phuong trinh x° —3x”> +m =0 c¢6 hai nghiém phan biét. y
Hay chon cau tra 161 dang.

m=0 m=—4
A. . B. .

m=-4
C. [ . D. m=0.

m=0

Tim s6 gi4 tri nguyén cua m dé phuong trinh x* —=3x% +1—m =0 c6 3 nghiém phan biét:
A. 4. B. 3. C.2. D. 0.

DANG 3_SU TUONG GIAO CUA 2 PO THI (LIEN QUAN PEN TQA PQ GIAO PIEM)

PHUONG PHAP
Cho 2 ham sé y = f(x),y=g(x) co d6 thi 1an lugt 1a (C)va (C)

# Lap phuong trinh hoanh d giao diém cua va: f(x)=g(x). (1)

\
. =1y,
¢ Giai phuong trinh (1) tim x tir d6 suy ra y va toa do giao diém. I ’
| X
¢ SO nghiém cua (1) bang so giao diém cua hai do thi Yo |O

y=r(x).y=g(x).

A - Vi DU MINH HOQA:

Vidu 1.

C6 bao nhiéu giao diém cua do thi ham s6 y = x’ +3x—3 vdi truc Ox ?

A. 2. B. 3. C.0. D. 1.
Loi giai

Chon D

Tacod y' =3x*+3>0;VxeR, ham s y= f(x) ludn dong bién trén R

Béng bién thién
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Vidu 2.

Vidu 3.

=00
y' +

~+o0
y ///,,-r

—Q0

400

Vay d6 thi ham s6 y = x* +3x—3 vatruc Ox c6 1 giao diém.

Biét rang dudng thing y =—2x+2 cit do thi ham s6 y = x* +x+2 tai diém duy nhat c¢6 toa do

(xo;yo). Tim y,.

A. y,=0. B. y,=4. Vo=2. D. y,=-1.
Loi giai

Chon C

Ta c¢6 phuong trinh hoanh do giao diém

X x+2=-22+26 " +3x=0x(x" +3)=0ox=0=y=2.
Chohamsé y =2x" —3x” +1 ¢6 dd thi (C)va duong thang (d): y =x—1. Tim s giao diém ciia

(C) va (d).

A. 3. B.2. C.0.

Loi giai

D. 1.

Chon A
Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (C ) va (d ) :

2% =3x*+1l=x-12x"-3x*+1-x+1=0

x =1

1+\/ﬁ

4

20 -3 —x+2=0&|x, =

AN

Phuong trinh c6 3 nghiém phén biétnén (C) va (d) ¢6 3 giao diém.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

D6 thi ctia ham s6 y = x* +2 va d6 thi cia ham s6 y = x+2 ¢6 tat ca bao nhiéu diém chung.
A. 1. B. 0. C. 3. D. 2.

Cho ham s6 y =2x" —3x” +1 ¢6 0 thi (C) va duong thing d : y = x—1. SO giao diém ctia (C)
vad la
A. 1. B. 3.

C.0. D. 2.

Puong thing A c6 phuong trinh y = 2x+1 cét dd thi cia ham s y = x* —x+3 tai hai diém A4

va B véi toa d duoc ki higu lan luot 1a A(x,;y,)va B(x,;y,) trong do x, <x,.Tim x, + y,

A, xp+y,=-5. B. x; +y,=-2. C.x,+y,=4. D.x,+y,=7.
S6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = (x +3)(x” +3x+2) vdi truc Ox 1a:
A. 0. B. 3. C. 1. D. 2.
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Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Céu 29.

Cau 30.

Cau 31.

Céu 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Biét rang duong thang y =2x—3 va do thi ham s6 y = x° + x* + 2x—3 ¢6 hai diém chung phan
biét 4 va B, biét diém B c6 hoanh d¢ am. Tim x,.

A. x, =-1. B. x, =-5. C. x,=-2. D. x, =0.

Tim tit ca cac gia tri ciia tham s6 m dé do thi ham s6 y = x* —3x? cét duong thing y = m tai ba

diém phan biét.
A. me(—o0;—4). B. m e (0;+0).
C. me(—0;—4)U(0;+). D. me(—4;0).

Cho ham s§ y = (x—2)(x* —5x+6) c6 b thi (C). Ménh dé nao dusi day ding?
A. (C ) khong ct truc hoanh. (C ) cit truc hoanh tai 3 diém.

B.
C. (C) cit truc hoanh tai 1 diém. D. (C) cit truc hoanh tai 2 diém.

Tim toa d6 giao diém 7 ctia d6 thi ham s6 y = 4x° —3x voi duong thang y=—x+2.

A 1(231). B. 1(22). C. I(1;2). D. 1(1;1).

Giasir 4 va B la cic giao diém cua dudng cong y =x" —3x+2 vatruc hoanh. Tinh d6 dai doan
thang AB .

A. 645, B. 42 C. 3. D. 53.

Cho ham s6 y =2x’ —3x” +1 ¢6 d thi (C) va duong thing d : y = x—1. Giao diém ctia (C) va
d lan luot 1a A(l;O) , B va C.Khido dodai BC la

Ji4 V34 30 W2

A. BC=——. B. BC=——-. C. BC=——. D. BC=——.
2 2 2 2

D) thi ctia ham s§ y = x* —x va d6 thi ham s6 y = x” —x ¢ tt ca bao nhiéu diém chung?
A. 0. B. 2. C.1. D. 3.
Db thi ciia ham s6 y =x>+2x* —x+1 va d6 thi cua ham sé y=x’—x+3 c6 bao nhiéu diém
chung?
A. 1. B. 3. C.0. D. 2.
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé do thi ham s6 y = 2x* —6x? —m+1 ludn cét truc hoanh tai
ba diém phén biét?
A. 2. B. 3. C.7. D. 9.
Tim tit ca cAc gié tri thuc clia tham s6 m dé 46 thi ham s6 y = x* —3x* +2 (C ) cit duong thing
d :y =m(x—1) tai ba diém phan biét x,,x,,x,.
A.m>=2. B. m=-2. C.m>-3. D. m=-3.
Cho ham s y = x* =3mx’ +3(2m—1)x+1(C,). Vi gid tri ndo ciia tham s6 m thi duong thang
(d):y=2mx—4m+3 catdo thi (C,) tai ba diém phan biét?
4 9 4
A. me(—oo;O)u(g;Jroo)\{g}. B. me(O;;).

4 o
C.me (§;+oo) . D. Khong c6 gia tri m thoa man.
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DANG 4 XAC PINH HE SO A, B, C, D TU PO THI HAM SO BAC 3.

PHUONG PHAP: Chu ¥ cac dic diém nhin dang sau:
& Hé s a: Xac dinh dang di 1én hay di xudng cua do thi
« Quan sat dang do thi, chti y cac hé s6 a > 0; a <0.
# Tich s6 ab: Xac dinh vi tri diém udn
« Piém udn bén phai truc Oy néu ab <0 ; bén trai truc Oy néu ab>0.
® Tich s ac: Xac dinh vi tri hai diém cuyc tri
« ac<0: ¢ 2 diém cyc tri nam vé 2 phia truc tung Oy .
* ac>0:c6 2 diém cyc tri nam vé 1 phia truc tung Oy .
e ¢=0:d0 thi ¢ 1 cuc tri ndm trén truc tung.
® Hé sb d : Xac dinh giao diém v&i truc tung.
*d>0:giao diém cua d6 thij véi truc tung nam trén géc toa do O.
* d<0:giao diém cua d6 thj véi truc tung nam dudi géc toado O.

« d =0: giao diém ctia do thi véi tryc tung tring véi gbc toa d6 O.

A — Vi DU MINH HOA:
Vidu 1. Cho ham s6 bac ba f(x)zax3+bx2+cx+d (a,b,c,deR

, a#0) co dd thi nhu hinh v& bén.Ménh dé nao sau day ding?
A.a>0,b=0,¢c>0,d<0.

B.a>0,b6>0,c=0,d<0. 9] X
C.a>0,b<0,c=0,d<0. \\\\\J//
D. a<0, b<0,c=0, d<0.

Loi giai
Chon B
lim y=-o
Tacod: {7777 =a>0.
lim y = +o0

Do thi ham sb ¢t truc tung tai diém co tung d6 am = d < 0.
Vi dd thi ham s6 c6 hai diém cuec tri, ta c¢6 ¥ =3ax’ +2bx+c =0 co6 hai nghiém phan biét X, X,

x1+x2=—2—b<03b>0; x1x2=i=0:>c=0.
3a 3a

Vay a>0; b5>0;c=0; d<0.

Vidu2. Cho ham sé y=ax’+bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh bén. v
Khiang dinh nao sau day ding ?
.a<0,b<0,c<0,d <0.
.a<0,b>0,c>0,d>0. TN
.a<0,b>0,c<0,d>0. N :
.a<0,b>0,c>0,d<0.
Loi giai

T O = >
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Vidu 3.

Chon D
Nhin d6 thi ta cé lim y=—o nén a<0.

X—>+0
Do thi ham sb cét truc tung tai diém (O;d ) nam dudi truc hoanh nén d <0.

Ham s6 ¢6 hai diém cuc tri trai ddu nén y' =3ax’ + 2bx + ¢ c6 hai nghiém trai dau, ma a <0

nén ¢ >0.
\ e 3 2 £ L1 . ~ 1A 3 ‘.‘Y
Ham s0 y =ax” +bx" +cx+d c6 do thi nhu hinh vé€ bén.
Ménh dé nao dudi day dung trong cac ménh dé sau: 2
A. ad <0,bc<0. B. ad >0,bc > 0. 1
C. ad <0,bc>0. D. ad > 0,bc <0. / X
Loi giai - / o 1 2
Chon D t

D6 thi ham s6 cat Oy tai diém A(0;d) nén d > 0.
limy=+0=a>0=ad >0 (1)

X—>+00

%
3a

Vi hai diém cyc tri cta d6 thi ham sé da cho ndm & goc phan tu thir nhét.

Tacod y' =3ax’ +2bx+c=0=> x5 + X =—

Do d6: —%>0:>b<0
3a

Tacd y'=0 c6 2 nghiém duong phan biét nén x.,.x, = 3i >0=c¢>0
a

Suy ra: bc<0.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 36.

Céu 37.

Ham sd y = ax® +bx” + cx+d c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Ménh
dé nao sau day 1a dung? <] 2
A.a<0,b<0,c<0,d <0. /\

B.a>0b>0,c>0,d<0. 1
C.a>0,b>0,c<0,d>0. :

D.a>0,b<0,c<0,d >0.

Cho ham s6 y=ax’ +bx’ +cx+d c¢6 d6 thi nhu hinh vé dudi y

\y
day
Ménh dé nao sau day dang ?
A.a<0,h>0,c<0,d>0. A
B. a<0,b>0,c<0,d>0. 5 >
C.a<0,b>0,c<0,d>0. \
D.a<0,b>0,c<0,d>0.
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Ciu 38. Chohamsd y= f(x)=ax’ +bx’ +cx+d co6 d0 thi nhu hinh v& &
bén. Ménh dé nao sau dy ding?

.a>0,56>0,¢>0,d>0.

.a>0,5>0,c¢<0,d>0.

.a>0,b<0,¢>0,d>0.

.a<0,b<0,c¢c>0,d<0.

SO >

Ciu39. Hamsd y=ax’ +bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh v& bén dudi:
Khang dinh nao 14 dang?

A.a<0,b<0,c<0,d<0. \
.a>0,b6>0,¢c>0,d<0. //\
.a>0,56>0,c<0,d>0. :

.a>0,b<0,c<0,d>0.

S Ow

Cau 40. Cho ham sb y=ax’ +bx* +cx+d c6 dd thi nhu hinh bén.
Ménh dé nao sau ddy 1a ménh dé dung?
A. a,d >0;b,c<0.
B. a,b,d >0;c<0.
C.a,c,d>0,b<0.
D. a,b,c<0;d >0.

Ciu 41. Cho d6 thi ham s6 bac ba y = ax’ +bx* +cx+d ¢6 do thi duoc
biéu dién nhu hinh v& bén dudi. Nhan xét dung vé diu cua cac
hé s 1a.

.a<0,b<0,c<0,d<0. 7 X

.a<0,b>0,c>0,d<0. L y/l \

.a>0,b<0,c<0,d <0. \

.a>0,6>0,¢<0,d<0.

>

S O W

Chu 42. Cho ham s0 y=f (x) c6 do thi nhu hinh v€ bén. Khang dinh ¥

nao sau day la dung?

A. f(1,5)<0< f(2,5).
1,5)<0, f(2,5)<0. 0 x
1,5)>0,1(2,5)>0.

L5)>0> f(2,5).

B. f(
C. f(
D. f(
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Ciu 43. Cho ham sé f(x)=ax’ +bx*+cx+d c6 dd thi nhu hinh v&
bén. Ménh dé nao sau dy ding?
A.a<0,b<0,¢<0,d>0.
B.a>0,6>0,c<0,d>0.
C.a>0,b<0,¢c<0,d>0.
D.a>0,b<0,¢>0,d>0.

y A

v

Cau44. Cho ham sb y=x+ax’ +bx+c (a,b,ceR)cé dd thi nhu y
hinh v&. Khing dinh nao sau déy sai?
A.a+b+c=-1.

B. a+c>2b.
C.a+b’+c’ =11. .
D. abc>0.

Ciu 45. Cho d0 thi ham s6 y =ax’ +bx’ +cx+d c6 dd thi nhu hinh vé.
ménh d& nao sau day ding?
A.a>0b<0,c<0,d>0.
B. a<0,b<0,c>0,d<0.
C.a<0,b>0,c>0,d<0.
D. a<0,b>0,c<0,d <0.

BANG DAP AN

1.B 2.D 3.C 4.C 5.D 6.B 7.D 8.C 9.B 10.D
11.A 12.B 13.B 14.B 15.A 16.D 17.C 18.B 19.A 20.B
21.C 22.B 23.A 24.B 25.A | 26.D 27.D 28.D 29.C 30.B
31.B 32.A | 33.C 34.C 35.A | 36.D | 37.A | 38.C 39.D 40.A
41.B 42.D 43.B 44.B 45.C
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§6 PO THI HAM SO TRUNG PHUONG

DANG 1 _NHAN DANG HAM SO TRUNG PHUONG KHI CHO PO THI HAM SO.

PHUONG PHAP: Chu y cac dac diém nhan dang sau:

¢ Quan sat dang d6 thi, chii y cac hé s6 a > 0; a <0.

¢ Chu y diém cuc tri:

eab <0: ham s6 c6 3 diém cuec tri.

eab>0:ham sb c6 1 diém cuec tri.

¢ Cac giao diém dic biét véi truc Ox, Oy .

«¢>0: giao diém truc tung nam trén Oy .

«c<0: giao diém truc tung nam dudi Oy .

«c=0: giao diém truc tring v&i Oy .

y=ax*+bx’ +c
a>0 a<0
(a#0)

@.3'=0 ¢63 /\l/\

nghiém phén biét o x
néu ab <0 \/" \/ x
y y
@. y'=0 ¢o
ding 1 nghiém = - ~ -
néu ab >0

A - Vi DU MINH HOQA:

Vidu 1. Pudng cong trong hinh v& bén 1a d6 thi ciia ham s nao trong cac ham

Vidu 2.

sO sau:
x —

. B. y=x*-2x"-2.
x+1

A y=

D. y=x"-2x"-2.
Loi giai

C.y=-x"+2x"-2.

Chon B

D6 thi trén 1a do thi cua ham trung phuong c¢6 hé sé @ duong nén tir cac phuong an da cho ta

suy ra do thi trén 1a d6 thi ctia ham s6 y = x* —2x
D) thi sau day 1a ciia ham sb nao?

A y=x"+2x"-3. B y=x'-3x"-3

C. y=x"-2x"-3. D.y=—ix4+3x2—3.

22,
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Loi giai
Chgn C
D6 thi co: lim y =+ = D sai.

X—>+00

Ham s6 ¢6 cac diém cuc trila: x=0, x==1

= A, Bsai.
Y
Vidu 3. D06 thi sau dy 1a d6 thi ciia ham s6 nao? :
A, y=—x*+2x*+1. B. y=—x"+2x". .
—1 3] 1 T
C. y=x"-2x". D. y=x"-2x>+1.
Loi giai
Chon B
Dua vao d thi ta thdy a <0, ¢ =0
nén chi c6 dap an B thoa man.
Vi du 4. Puong cong trong hinh v& sau I do thi ciia ham s6 nao dudi day?
A y=—x'-2x"+3. B.y=x"+2x"-3.
C.y=-—x"+2x"+3. D. y=—x>+3.
Loi giai
Chon A
Tur dd thi ta c6 nhan xét: 5
lim y =—o loai phuong an B
D) thi giao vai truc hoanh tai hai diém c6 toa do (—1;0); (1;0) loai phuong an C, D.
B - BAI TAP REN LUYEN: y
Ciul. Dudng cong trong hinh 1a dd thi cia ham sé nao dudi day? -1 1 11
A y=-2x"+3x*-5. B.y=—x"'+x"-1. V/
C.y=-x"+2x"-1. D.y=—x"+3x"-4. -1
Ciu 2. Puodng cong trong hinh v& bén 13 d6 thi cta ham sb nao trong cac y
ham s sau: \-1 o1 I X
A.yzx_z. B. y=x'-2x"-2. |
x+1 i
C.y=-x'+2x"-2. D.y=x-2x"-2. !
Cau3. Cho ham s6 y=f(x) c6 @6 thi nhu hinh v& bén. Biét ring

yv=f (x) la mot trong bén ham dugc dua ra trong cac phuong an A,
B, C, D du¢i day. Phuong an nao trong cac phuong an dudi day la
dang?

A. f(x) =—x"+2x".

C. f(x)=x4—2x2.

B. f(x)=x4+2x2.
D. f(x)=—x4+2x2—1.
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Cau 4.

Cau 5.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cho ham s y=f (x) c¢6 do thi (C ) nhu hinh v&. Khang dinh nao sau

day 1a sai?

A. Db thi (C) nhan Oy lam truc ddi xung.
B. (C) cit Ox tai 4 diém phan biét.

C. Ham s6 c6 3 diém cuc tri.

D. Ham s6 dat gia tri lon nhat tai x = i\/z .
Hinh v& sau day 1a d thi ciia ham s6 nao?

A, y=—x'-2x". B. y=—x"+3x>+1.
C. y=—x"+4x". D. y=x"-3x".

Ham sd nao sau ddy c6 do thi nhu hinh bén?
A, y=—x'+2x*+1. B.y=—x'-2x"+1.
C. y=x"-3x"+1. D. y=x"-2x"+1.

Puong cong & hinh v& bén dudi 14 d6 thi ctia ham sb nao dudi
day?

A y=—x'+4x*+2. B.y=x -3x>+1.
C.y=x"-4x"+2. D. y=x"+4x>+2.

D0 thi hinh bén 1a cta ham s6
A y=x"-2x"+2. B. y=—x"+2x".
C. y=x"+2x". D. y=—x'+2x"-2.

Puong cong trong hinh bén dudi 1a do thi cia ham s6 nao
trong 4 ham so sau:
4 4

X 2 X 2
A y=—=-2x"-1. B. y=——+2x"—1.
7 4 4 4
x* xt X
C.y=—-x"-1. D.y=—-"—-1.
4 4 7 4 2
Cho ham s y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& bén dudi
X | —0 -1 0 1 40
.,V’ 0 0 +
+o0

NN

L

A.y:—x4+2x2—3‘ B.y:—%x4+3x2—3.

C. y=x"+2x*-3. D. y=x"-2x*-3.
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Ciu 11. Ham sd nao sau day c6 d6 thi nhu hinh bén?

A, y=—x*+4x>+3.
C. y=(x2—2)2—1.

Cau 12.
A y=x"+x>+1.

C.y=—x"—x"+1.

B. y=—x"+2x*+3.
D. y=(x2+2)2—1.

B. y=—x"+x"+1.

D. y=x'-x*+1.

Do thi ham sb trong hinh bén dudi 1a dd thi ctia ham sb nao?

DANG 2 _ BIEN LUAN SO NGHIEM CUA PHUONG TRINH BANG PO THI HAM SO.

PHUONG PHAP

¢ Bién luan sb nghiém cua phuong trinh f (x) = g(m) duoc
quy vé tim s giao diém cuia do thi ham s6 y = f(x)(C)

va duong thang (d) Y= g(m)

# C6 2 cach bién ludn sb nghiém cua phuong trinh:

(d ) y=g (m) theo huéng 1én hodc xudng trén truc tung.

bién thién (bdi todn cho sdn bang bién thién hodc tir xdy dung).

A
/

©. Bién luan s nghiém ciia phwong trinh f (x) =g (m) bang db thi

( khi bai toan cho san do thi): ta dua vao su tinh tién cua duong théng

®. Bién luan s nghiém cia phuong trinh f (x) =g (m) bang bang

A - Vi DU MINH HQA:

Vidul. Chohamsb y=f (x) lién tuc trén R va co bang bién thién nhu sau:

X | -o0 3 5

7

y' + 0 -

Phuong trinh f (x) =4 ¢6 bao nhiéu nghiém thuc?

y /3\1/5\%
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Vidu 2.

Vidu 3.

Vi du 4.

A. 4. B. 2. C. 3. D. 0.
Loi giai
Chon B
Duya vao bang bién thién ta thiy phuong trinh f (x) =4 c6 bao nhiéu nghiém thyec.
r 1 ‘:fr
Chohamso y=f (x) lién tuc trén R va c6 d6 thi & hinh bén. 2+
y=T(x)

S6 nghiém duong phan biét cia phuong trinh f(x) = 3 1a T

A. 1 B. 3.
C.2 D. 4.

Loi giai
Chon C

S6 nghiém duong phéan biét cia phuong trinh f(x) = ~f31a
sd giao diém c6 hoanh do duong phan biét cta d6 thi ham sé y = f (x) va dudng thang
y=—5.

D0 thi ham sé y = f(x) nhu hinh v&, dudng thing y =—+/3 song song véi truc Ox va cit truc
Oy tai diém c6 toa do (0;—+/3).

Suy ra phuong trinh f (x) =3 ¢c62 nghiém duong phan biét.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va cé do thi nhu hinh vé y

dudi day. SO nghiém thyc ciia phuong trinh 4 f (x) -5=01a

A. 4. B. 3.
C.2. D. 0.

Loi giai
Chon A

4f(x)—5=0<:>f(x)=

Al

Dya vao do thi ta c6 phuong trinh f(x) =% c6 4 nghiém phan biét.

Cho ham s y = f(x) c6 do thi nhu hinh v&. Phuong trinh f(x)—-1=0 YA
¢6 miy nghiém?
A. 2. B. 3
C. 1. D. 4
Loi giai
Chon D
Taco: f(x)—le@f(x):l.

D6 thi ctia ham s6 y = f (x) cit duong thang y =1 tai bén diém phan biét.

Vay phuong trinh f (x) —1=0 c6 4 nghiém.
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B - BAI TAP REN LUYEN:
Ciu 13. Cho hamsb y= f(x) ¢6 d6 thi nhu sau

S6 nghiém ctia phuong trinh 2 f (x) -3=01a

A. 0. B.2.

C. 4. D. 1. / 0 \ ~
Céu 14. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh v& ot

dudi day. S6 nghiém thyc ciia phuong trinh 4 f (x) -5=01a 4

A.4. B. 3.

C.2. D. 0.

Ciu 15. Chohamsd y=f (x) xéc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién

sau

r | —® -1 0 1 + oo

v - 0 + 0 - 0 @+

NN N

Tim tat ca cac gia tri thyc ciia tham sé m dé phuong trinh f (x) —1=m c6 ding hai nghiém.

m=-2 m>0 m=-2
A. . B. 2<m<-1. C. . D. .
m>—1 m=-1 m2>-1
Ciu 16. Tap tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé phuong trinh x* —4x? +3+m =0 c6 4 nghiém phan biét
l1a
A. (-1;3). B. (-3;1). C. (2:4). D. (-3;0).
Ciu 17. DPuodng cong trong hinh bén 14 d6 thi ham y = x* —2x* —2. Tim tat WA
ca cac gia tri thuc cta tham s6 m dé phuong trinh x* —2x* —1=m \ / >
c6 4 nghiém phan biét. -2 o 1 2
A.m>=3. B. 2<m<-I.
C.m<-2. D. 3<m<-2. -2

Céau 18. Cho ham s6 y = —x* +2x” ¢6 d0 thi nhu hinh v&.
Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham sé m dé phwong trinh
—x*+2x* +1=m c6 bdn nghiém thyc phan biét.
A. 0<m<I. B.1<m<2.
C.0<m<lI. D.1<m<2.
Ciu19. Chohamsd y=f (x) lién tuc trén R c6 bang bién thién sau:
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Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

—60 3 5 7 +00

+ —_

o+ 0 -
5
' /'3\»1/ \

Phuong trinh f (x) =4 c¢06 bao nhiéu nghi¢m thyc?
A. 4. B. 2. C. 3. D. 0.

Cho hamsd y= f (x) ¢6 @6 thi nhu hinh bén. Tim tat ca cac gia tri thuc \ yT /
ctia tham sé m dé phuong trinh £ (x) =m+2 c6 bdn nghiém phan biét. >

A, 4d<m<-3. B. 4<m<-3.
C. - 6<m<-5. D. 6<m<-5.

=<y

Chohamsb y = f (x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh v&

bén. Ménh dé nao dudi diy dang?

— -2 0 2 +w

/*\0/*\

A. Phuong trinh f (x) =0 c06 4 nghiém thyc phan biét.

B. Ham sd déng bién trén khoang (O; +oo) .

C. Gia tri nho nhat ctia ham sb bang 0.

D. Ham s6 ¢6 3 diém cuec tri.

Cho ham s6 y = x* —2x* +1 ¢6 d6 thi (C) va duong thang (d) :y=m+1 (m 1atham sd). Puong
thang (d) cét (C) tai 4 diém phan biét khi céc gid tri ciia m 1a

A.3<m<5. B.l<m<2. C. -1<m<0. D. -5<m<-3.

Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh sau:

x | —w -1 0 1 +@
I

+ 0 - 0 + 0 -
3 3
—oD —1 —0
Do thi ham sd y = f(x) cét dudng thiang y =—2020 tai bao nhiéu diém?
A 4. B. 0. C.2. D. 1.

Cho ham s y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v&.
Phuong trinh 1-2.f (x) =0 c6 tat ca bao nhiéu nghiém? . :
A. 2. B. V6 nghiém. / \

C. 3. D. 4.
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Cau 25. Cho ham sb y =f(x) =ax*+bx* +¢ (a, b,c € R) c6 dd thi nhu 1s

sau: 86 nghiém thyc ciia phuong trinh 2/ (x)-3=0 1a T

A.0. B.2. /T\

C. 4. D. 3.

-1
4.2

Cau 26. Cho ham s6 y=f (x) xac dinh, lién tyc trén R va co bang bién

thién sau:

x | —o -1 0

1 +o

3 — 0 0

0

1IN LT

Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham sé m dé phuong trinh f (x) —1=m c6 ding hai nghiém.

A.m=-2,m>-1. B. m>0, m=-1.

C.m=-2,m>-1. D. 2<m<-1.

4

Céiu 27. Tt ca cac gia tri cua m dé duong thing y =m cét d6 thi ham s y =%—2x2 +1 tai 4 diém

phén biét 1a
A. m>-3. B. m<1.

C. -12<m<3.

D. 3<m«<l.

Ciu 28. Cho ham sy =x*—2x*—3 c6 d6 thi ham s nhu hinh bén dudi.

A
V6i gia tri ndo ctia tham s6 m phuong trinh x* —2x* —=3=2m -4 1 ’ -
¢6 hai nghiém phan biét? ;
(m=0 | E
A. 1. B.0<m<—. -
m>— 2 '
m<0 1 i
C 1. D. m<—. :
m=— 2 -
L 2
DANG 3_SU TUONG GIAO CUA 2 PO THI (LIEN QUAN PEN TQA PQ GIAO PIEM).
PHUONG PHAP
¢ Cho 2 ham s6 y=f(x),y=g(x) 6 d6 thi l1an lugt 1a (C) va v (C)
1
() M, |Y2 M,
« Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém cua va: f (x) = g(x) , (D) >?<:V_1 _____ ! (CE)
: | i X
* Giai phuong trinh (1) tim x tir d6 suy ra y va toa d¢ giao diém. ! .
r N r 2 1 xl O x2
* SO0 nghiém cua (1) bang so giao diém cua hai do thi
y=1(x),y=g(x).
* Nghiém cua PT: ax* +bx* +c=0
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« Nhim nghi¢m:

- Nhim nghiém: Gia sw x=x, la mot nghiém cua phwong trinh.
X ==X,
g(x)=0"

- Dura vao gia thiét xir 1y phirong trinh béc 2 g(x)=0.

- Khi do ta phadn tich: f(x,m)z(x2 —xé)g(x)=0<::{

o An phu - tam thirc béc 2:
Dat t=x*,(t20). Phuwong trinh: at® +bt+c=0.

L, o4, LA v s A , o t,<0=t¢
- Néeu co dung 1 nghiém thi co nghiém t.t, thoa man: [ : 2

t=t,=0

L o P v P , o 1, <0<t
- Néeu co dung 2 nghiém thi co nghiém t.t, thoa man: [ X ’

0<t =t,
- Néu co dung 3 nghiém thi co nghiém t,t, thoa man: 0=t <t,.
- Néu co dung 4 nghiém thi co nghiém t,t, thoa man: 0<t, <t,.

v'. PP d6 thi ham sé.
- Lap phuong trinh hoanh d¢ giao diém dang F (x, m) =0.

- C6 lap m dua phuong trinh vé dang m =/ (x) )

A — Vi DU MINH HQA:

Vidu 1. Tim tit ca cic gia tri m nguyén dé phuong trinh x* —2x> +4—m =0 c6 bén nghiém thuc.
A.-med. B. m=1. C.m=2. D. m=3.
Loi gidi
Chon A
Ta co x4—2x2+4—m:0(1).
bt 1 =x’(1>0) ta duge phuong trinh 7° -2t +4-m=0(2).

(1) ¢6 bon nghiém phan biét < (2) c6 hai nghiém duong phan biét

A'>0

m>3
= —2>0<:> 2>0 3<m<4.
Ca 4-m>0
—>0
a
Viay meQD.
Vidu 2. DPuong thing y=x+1 cit dd thi ham s y =x* —x* +1 tai miy diém phan biét?
A 2. B. 4. C. 1. D. 3.
Loi giai
Chon A
Xét phuwong trinh hoanh d6 giao diém: x* —x* +1=x+1.
x=0

oSxt-x¥-x=0ox(x-x-)=0 3 .
x —x—1=0
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Vi du 3.

Vi du 4.

Xét x* —x—1=0 khong c6 nghiém x =0 va ham sb f()c)zx3 -x-1.

)0 av 1m0 el e () (L
Co f'(x)=0=3x"-1=0x i\/gvaf(\/gjf[ \/§J>0.

Nén db thi ham s6 f (x) =x’ —x—1 cit truc hoanh tai mot diém. Suy ra phwong trinh.
x’ —x—1=0 c6 mot nghiém.
Véy duong thing y =x+1 cdt d6 thi ham s6 y =x* —x” +1 tai hai diém phan biét.
Hai d6 thi y=x*-x* vd y =3x*+1 c6 bao nhiéu diém chung?
A. 2. B. 4. C. 1. D. 0.
Loi giai
Chon A
Phuong trinh hoanh d6 giao diém: x* —x* =3x7 +1 (l) .

X =2+445
(e x'-x*-3x-1=0x* -4’ -1=0 & S x=1y2+45.

x’ =2—\/§(WV)
86 diém chung ctia hai dd thi y =x*—x* va y=3x"+1 bang s6 nghiém cua phuong trinh (1)
1a hai.

Tim tit ca cac gia tri thyc cua tham s6 m dé d6 thi ham s y=x"- (m + l) x* +m cit truc hoanh

tai 4 diém phan biét.

A. (0;400). B. (0;+0)\{1}. C. [0;+00). D. [0;+00)\{1}.
Loi gidi

Chon B

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém: x* —(m + l)x2 +m=0.(1)
Sxt-mx*-x*+m=0
o x° (x2 —m)—(x2 —m)=0
= (x2 —m)(x2 —1) =0
¥’ =1
< 5 .
X =m
D6 thi ham s cat truc hoanh tai 4 diém phan biét khi phuong trinh x? = m c6 hai nghiém phéan

) m>0
biét khac 1 = { .
m=#1

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

D6 thi ham sé y = —%x“ +x? +% cét truc hoanh tai may diém?

A. 3. B. 4. C.2. D. 0.

Tim m dé dd thi cia ham sb y=x*'-2mx*+m cit truc hoanh tai bén diém phan biét.

A. m>0. B. m>1. C. m=>1. D. m<0 hoac m>1.
P9 thi ham sé y = x* (x* -3) tiép xiic vi dudng thing y = 2x tai bao nhiéu diém?

A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.
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Ciu 32. D6 thi ham sd y =2x* —3x? va do thi ham s6 y =—x*+2 ¢6 bao nhiéu diém chung?

A. 2. B. 1. C.3. D. 4.
Ciu 33. Tim m dé duong thang y =m cat dd thi ham s6 y = x* —2x” +2 tai 4 diém phan biét.
A.2<m<3. B.m>2. C.l<m<?2. D. m<2.

Ciu 34. Tim tit ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé duong thing y=4m cit dd thi ham sb
y=x*—8x%+3 tai bdn diém phan biét?

A. —E<m<§. B. —Eﬁmgz. C.mgz. D.mZ—E.
4 4 4 4 4 4

Céu 35. Tt ca cac gia tri ciia tham s& m dé ham sé y = x* —2x% +m cét truc hoanh tai 4 diém la
A. -1<m<0. B. 0<m«<1. C. -1<m<0. D. 0<m<l1.

Céu 36. Phuong trinh x* —4x* +m—3=0 ( m 1a tham s6) c6 diing bdn nghiém khi va chi khi
A.m<T. B. m<7. C. m<3. D.3<m<7.

Ciu 37. Chohamsd y= f (x) xéc dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién sau

x —00 -1 0 1 +00
¥ — 0 + 0 - |0 +
y

+00 +00
\ 7 0 W /
-1 » -1
Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham sé m dé phuong trinh f (x) —1=m c6 dang hai nghiém.

A.-m=-2, m>-1. B.m>0, m=-1. C.m=-2,m>-1. D. 2<m<-1.

CAau 38. Cho ham sb y=x' —(m —1)x2 +m—2. Tim m d dd thi ham s cit truc hoanh tai 4 diém phan
biét.
A. me(1;+0). B. me(2;+). C. me(2;+0)\{3}. D. me(2:3)

DANG 4_XAC PINH HE SO A, B, C TU PO THI HAM TRUNG PHUONG.

PHUONG PHAP: Chu ¥ cc dic diém nhan dang sau:
& Hé s6 a: Xac dinh dang di 1én hay di xudng cua do thi
Quan sat dang db thi, chiiy cac hé sb a>0; a <0.
# Tich sd ab: Xac dinh sb diém cuc tri
ab <0 : ham sb ¢6 3 cuc tri
ab>0:ham s c6 1 cuc tri
® Hé sd ¢: Xac dinh giao diém véi truc tung.
c>0: giao diém cua db thi véi truc tung nam trén géc toado O.
c<0: giao diém cua dd thi véi truc tung nam duéi géc toadd O.

c=0: giao diém cta do thi v4i truc tung tring véi goc toa do O.
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A - BAI TAP MINH HOQA:

Vidu 1. Cho ham séyza.x4+bx2+ccé 6 thi nhu hinh v& sau.
Khiang dinh nao sau day ding?
A.a>0,b<0,¢c<0. B.a>0,b6<0,c>0.
C.a<0,b>0,¢c>0. D.a>0,b>0,c>0.

Loi giai
Chon B
Ham s6 14 ham béc 4 trung phuong co:
+ Nhin dang d6 thi suy ra a >0
+Chon x=0=y=c=c¢>0

+ Vi ham s6 ¢6 3 cuc trj <> a,b trai ddunén b<0.

Vidu2. Chohamsd y=ax*+bx*+c c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ménh
dé nao dudi day dung?
A.a>0,b<0,c<0. B. a<0,b<0,c<0.

C.a<0,b>0,c<0. D.a>0b<0,c>0 \
Loi gidi

Chon C

D6 thi ¢6 bé 16m quay xudng nén a < 0

x=0 suyra y=c. D0 thi cit truc Oy tai y=-3 =c=-3<0
x=0

Taco: Y =4ax’ +2bx=0 < ) b -
X =——

2a
B - BAI TAP REN LUYEN:

Ciu 39. Cho ham sé y = ax* +bx* +c¢ c6 d6 thi nhu hinh v& bén.
Trong cac ménh dé dudi ddy, ménh dé nao ding?
A.a>0,b<0,c>0. B.a<0,b>0,c<0.
C.a<0,b<0,c<0. D.a>0,b<0,c<0.

Cau 40. Cho ham s y = ax* +bx* +¢ ¢6 d thi nhu hinh v& bén.
Tim két luan dtng.
A.a+b>0. B. bc>0.
C.ab>0. D. ac>0.

Cau4l. Ham sé y=ax*+bx’ +¢ c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ménh dé nao
sau day dang?
A.a>0,b>0,c<0. B.a<0,b>0, c<0.
C.a>0,b<0,c>0. D.a>0,b<0, c<0.

-

ny
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Ciu 42. Cho ham sd y =ax* +bx* +c(a #0) ¢6 d6 thi nhu hinh bén.
Hay chon ménh dé dung.
A.a<0,b<0,c=0. B.a<0,b>0,c=0. e 1 >
C.a>0,b<0,c=0. D.a>0,b<0,c>0. N

CAu43. Cho ham s y=ax* +bx* +¢ c6 dd thi nhu hinh bén dudi. \ b /
Ménh dé nao dudi ddy dung?
A.a>0,b<0,¢>0. B.a>0,b<0, c<0. o) =
C.a>0,b>0,c<0.D.a<0,b>0, c<0.

Ciu 44. Cho hamsb y =ax* +bx* + ¢ ¢6 d6 thi nhu hinh v&. Tim két luan
dang

Illl yl\ I|I
A. a+b>0. B. bc>0. | ||' >
C. ab>0. D. ac>0. | lo | x
o/

Ciu 45. Cho ham sé bac bén trung phuong y = ax® +bx* +¢ ¢6 do thi

nhu hinh vé bén. Ménh dé nao duéi day 1a ding?

A.a<0,b>0,c>0. B.a>0,b<0,c>0. /\

C.a<0,b>0,c=0. D.a>0,b<0,c<0. / o \

Ciu 46. Cho ham sd y =ax* +bx* +¢ ¢6 dang dd thi nhu hinh v& bén.

Ménh dé nao dudi day ding?

A. a<0:b>0;c<0. B.a>0:b>0;c>0. /\
C.a<0;h<0;c<0. D.a>0h<0c>0. \/O \/ X
Ciu 47. Cho ham s6 y = ax* +bx” +¢ c¢6 dang d6 thi nhu hinh v& bén. ¥

Ménh dé nao dudi day dang?
A.abc>0. B. abc=0. /\
C.a<0;b>0;,c>0. D.a>0,b<0;c>0.

BANG DAP AN

1.C 2.B 3.A 4.B 5.C 6.A | 7.C 8.B 9.A | 10.Db | 11.C | 12.C
13.C | 14.A | 15.A | 16.B | 17.B | 18.D | 19.B | 20.D | 21.D | 22.C | 23.C | 24.D
25.B | 26.C | 27.D | 28.A | 29.C | 30.B | 31.D | 32.A | 33.C | 34.A | 35.D | 36.D
37.C | 38.C | 39.B | 40.B | 41.C | 42.C | 43.B | 44.B | 45.C | 46.D | 47.D
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§7_ PO THI HAM SO HU'U Ti

DANG 1_NHAN DANG HAM SO HU'U Ti KHI CHO PO THI HAM SO.

PHUONG PHAP

¢ Chu y cac dic diém nhan dang sau:

Quan sit dang db thi, chit § déu dao ham y' =24 =€
(ex+d)

Cac giao diém dic biét véi truc Ox, Oy .

. , e A -d .. . a
Xac dinh cac duong tiém can dung: x =—, tiém cén ngang: y=—.
c c

_ax+b
Cex+d’ ®.ad—bc>0 ®.ad—-bc<0
c#0,ad —bc#0
Y ]
©®.)'>0:Ham y
5O tang 0
®.y'<0: Ham X 0
) giam /_-
A — Vi DU MINH HQA: R
})
, \ 2 1s A 13 3R Jls 2 1os £ ax+b .
Vidu 1. DPuong cong ¢ hinh bén 1a d6 thi ciia ham s6 y = p Vo1
ox +
a,b,c,d 1a cac sb thyc. Ménh dé nao duéi day dung? 1
Ay <0,Vx#1. B. y'<0,Vx#2. _'_""“a. 3 =
C.y>0,V+2. D. y'>0,vx#1
Loi giai
Chon C
Dua vao d6 thi ta nhan théy tiém can dung bﬁng 2,
Ham sd nghich bién vay chon B
Vidu 2. Pudng cong trong hinh v& bén duéi 1 do thi cia ham sé nao y
dudi day? )
2x—1 x+1
A . y= . B.y=——.
x—1 x—1 1
_ 4 2 _ .3
C.y=x"+x"+1. D. y=x"-3x-1. —
Loi gidi -T\op X
Chon B \
Tap xac dinh: D =R\ {l} .
Thay Nguyén Trong 92




TRUONG THPT PAK GLONG TAI LIEU ON THI THPT QG 2021

Ta co: y’=_—22<0, Vx#1.
x—1

Ham s6 nghich bién trén céc khoang (—o0;1) va (1;+0).

lim y = lim xtl =1= y =1 la duong tiém can ngang.

x>0 x40y — ]
. . ox+1 . . ox+1
limy=lim—— =400, limy = lim—— = -
x—1* x>t x — X1~ =" x—1
= x =1 la dudng tiém can dung.
A 1 3m N £ +1
Viay 306 thi da cho 1a cia ham s6 y = x_l
x_
Vidu 3. Puong cong trong hinh v& bén 1a d6 thi ciia ham sd nao A2
trong cac phuong an A, B, C, D dudi day?
A y=1 B. y-22t1 >
x+1 x+1 '/,_,_
+2 +
C.y= e D. y= al 3. /| -
x+1 I-x -1 ( O X
Loi giai
Chon B
Tur d6 thi ta c6: Tiém can ding x =-1; tiém can ngang y =2.
-1 : -1 . - A A A A
y= X766 lim = I; lim RN tiém can dung x =—1; tiém can ngang y =1
x+1 ot x4+1 0 ao" x 41
A sai
2x+1 , .. 2x+1 . 2x+1 A A, A
= ¢6 lim =2, lim =—o0 = ti€m cén diing x =—1; tiém can ngang y =2
x+1 x40y 41 -1 x 41
B dung

x+2 , .. x+2 . 2x+1
y= co lim =1, lim
x+1 oo x41 - x+1

=+ = tiém cdn dung x =—1; tiém cén ngang y =1

C sai
x+3 , .. x+43 . 2x+1 A, A A

y= co lim =—1,lim =—o0 = tiém can dung x =1; tiém can ngang y =—1
1—x x>t | — x = x+1

D sai

B - BAI TAP REN LUYEN:

Caul. Duodng cong trong hinh bén 1a d thi ctia ham s6 nao?

x+1 x—1 1
= . B. y= . Lol
TS s - L

x—1 x—1 t
C- = . D, = . 1 o 1 x
YT T | A/
Ciu 2. Duong cong trong hinh bén 1a d6 thi ciia ham s6 nao? Ay
A.y=2x+1. B.y=x_1. J
x+1 x—2 . 2

C. y=2x—1' D. y_2x—1. < /-:
x—1 x+1 -1 /(_1 x
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Cau3. Duodng cong trong hinh bén 1a dd thi ciia ham sé nao dudi )
day? '
A y=x"-2x"+1. B. y=x"-3x"+1.
:2x—1. D.y:x—Z‘
x+2 x+1
Ciu 4. Pudng cong trong hinh sau 13 d6 thi cia ham sb nao dudi y
day?
x+2 2x-3 © 1 ]2
A = . B. = . A
YT o4 YT = f
-x+1 -x+3
C- = . D. = .
) Y4
Ciu 5. Hinh v& bén day 1a d6 thi cua ham s nao trong cac ham sb
sau:
X -X
RAETITE Coxwls o T i ——
X -X *
C.y= D. y= ;
Yo Yo |
Ciu 6. DO thi sau 1a d6 thi ciia ham sb nao dudi day?
X 2x-3
A y=—. B. y= .
YT T .
1 —1 —1 o 1
C.y= i D. y= . }
x—1 x+1
Ciu7. Dudng cong trong hinh bén 1a db thi cia ham sé nao?
v
x+1 2x+1
A y=—ro. B. y= .
YT T2 |
-X x—1 1
C. y= 1— . D. y= —1 .
—X X+
-1 0 |1 X
| | N
Cau 8. Ham s0 nao dudi day co bang bien thién nhu hinh v&? \
r —00 —1 400
y + +
+0oo 2
y / /
2 —0o0
A y=—x'+3¢+1. B, y=3t3 C. ¥ +3x>+4. D. y= 2+l
x+1 x+1
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Cau 9. Ham s0 nao sau day c6 bang bién thién nhu hinh bén:

HE —0x 2 +00
yr
1 +o0
Y \ \
—oa 1
2x+3 x+3 2x-17 x—3
A, y= . B. y= . C.y= . D. y= .
Y x—2 Y x—2 Y x—2 Y x—2
Ciu 10. Bang bién thién sau day 1a ciia ham s6 nao?
X —0 2 4+
£() : :
+0 1
1 —m
x—3 x+3 x+3 2x-3
A x)= . B x)= . C. x)= D x)= .
fn)=222 flx)= 222 f(x) =2 Fx) =2

DANG 2_SU TUONG GIAO CUA 2 PO THI (LIEN QUAN PEN TQA PO GIAO PIEM)

PHUONG PHAP
Cho2hamsé y = f(x),y=g(x) c6 dd thi lan lugt 1a (C) va (C')

S
0

& Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém cua va: f (x) = g(x) , (1)
¢ Giai phuong trinh (1) im x tir 46 suy ra y va toa do giao diém.

¢ S nghiém cua (1) bang s6 giao diém cta hai do thi y = f(x),y = g(x) .

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidu 1. Tim tung d¢ giao diém cuia d thi (C):y = al 3 va duong thang d: y=x-1.
x+

A. 1. B. 3. C. -1. D. 3.
Loi giai

Chon C

Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua hai duong (C) va d 1a

2x-3

=x-1(xz3)=>x"=0=2x=0=y=-1.
x+3
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.. 2 A g : 2x+1 . :
Vidu 2. S6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = T véi duong thang y=2x+3 la

x—
A 2. B. 3. C.1. D. 0.
Loi gidi
Chon A
. X \ N 2 2x+1
Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém: - =2x+3

& 2x+1= (2x + 3)(x - 1) (do x =1 khong la nghi¢m cua phuong trinh)

x_1+x/§

Sl -x-4=0<

Vidu3. D6 thi hamsd y= x_+1 va duong thang y = —2x+11 cét nhau tai 2 diém phéan biét 4, B. Tim
x [—

hoanh do trung diém / ciia doan thang 4B .
5 7
A. x;, =3. B. x, =2. C.x, == D. x, =—.
2 2
Loi giai
Chon A
Goi A(x;;y,) va B(x,;»,) v6i x,, x, la nghiém cua phuong trinh x_Jri =-2x+11.
x—

Hay x,, x, la nghiém cua phuong trinh —x* +6x—6=0 (*)

Do 7 1a trung diém cua doan thang 4B nén [ (%,Mj

2

X, + X,

T phuong trinh (*), tacd x, +x, =6 < =3.

Vay hoanh d¢ cia diém 7 bang 3.

Vidyd. Cho ham sé y=22"2 c6 db thi (C). Dudng thing (d): y=x+1 cat d6 thi (C) tai 2 diém
X

phan biét M va N thi tung d6 trung diém / cua doan thang MN bing

A. 2. B. 3. C. 1. D. 2.
Loi giai

Chon D

Taco x,,, x, 1a nghiém cua phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (C ) va (d ) :

2x+2 x#1
=x+l< )
xX— x =2x-3=0

X, +X

— _ M N __
=X, txy=2=x, = =1.

Vi I thuge (d) =y, =2.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 11.  S6 giao diém cuia d6 thi ham s6 y = 20+l v6i duong thang y=2x+3 1a

x—1

A. 2. B. 3. C.1. D. 0.
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Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

2x+1

Biét réng dd thi ham sb y= va d6 thi ham s6 y=x"+x+1 cit nhau tai hai diém, ky hi¢u

X

(x:53).(x,5»,) 1a toa d¢ hai diém d6. Tim y, +y, .

A,y +y,=0. B. y+y,=2. C.y +y,=6. D. y +y,=4.

Goi M, N la giao diém ctia duong thing y = x+1 va duong cong y = 2xtd . Khi d6 hoanh d¢
trung diém 7 cua doan MN bang

A.%. B.—%. C.2. D. 1.

Tim tung d6 giao diém cua d6 thi (C): y = xx+_3 va duong thang d : y = x—1.

A. 1. B. 3. C. 1. D. 3.

Pudng thing y = x—1 cét d6 thi ham sé y = xx+_1 tai cac diém c6 toa do 1a

A. (-1;0);(2:1) . B. (1;2). C. (0;-1);(2;1). D. (0;2).

D6 thi clia ham s6 y = ;‘: cit hai truc Ox va Oy tai 4 va B .Khi d6 dién tich tam giac
OAB (O 1a gbc toa do bang)

A.;_. B.%. C. 1. D. 2.

Puong cong y = 2x -8 cit duong thing y =—x tai hai diém M, N . Tinh d6 dai doan thing

MN

A. MN =4. B. MN =245 C. MN=42. D. MN =6+2.

Duong thing y = —x—3 cét dd thi ham s§ y == _; tai hai diém phan biét 4, B . Trung diém
X+

cua doan thfmg AB ¢6 hoanh d6 1a

A. 5. B. -7. C. —%. D. 3.

- X A fe AA 1s La A 2x+1 . ... . \ ALY L . A 12
Tiep tuyén voi d6 thi ham so y = tai diém c6 hoanh d6 bang 0 cat hai tryc toa do lan luot

x+1
tai 4 va B.Dién tich tam gidc OAB bang

A. 2. B. 3. c.l p. L.
2 4
Puong thing y = x+1 cit dd thi ham sb y = “i’ tai hai diém phan biét 4, B . Tinh do dai doan
o
thang 4B .
A. AB=6. B. AB=+/17. C. AB=1/34. D. AB=8.

Biét duong thing y =x+1 cit dd thi ham s6 y = 2xt] tai hai diém phan biét 4, B c6 hoanh

x—1

do lan luotla x, ; x,. Tinh gid tri cia x, +x,.
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Ao x, +x,=2. B. x,+x,=-2. C.x,+x,=0. D. x,+x,=1.
Cau 22. Tap hop tit ca cac gi tri ciia tham sb m dé duong thing y =x—m tiép xtic véi dd thi ham sb
x+1

x+2
A.m=-2. B. me{—l;—S}. C. m=-5. D. me{—2;2}.

DANG 3 _XAC PINH HE SO A, B, C, D TU PO THI HAM SO HU'U TY

PHUONG PHAP: Chu y cac dic diém nhan dang sau: ‘

* Tiém can dimg: ¢ Giao dlfem truc ox: ’
cd >0 ; TCD nam bén trai truc Oy ab>0; nam bén tréi goc toa do O
. . ab <0 ; nam bén phai gdc toa d6 O
cd <0; TCD nam bén phai truc Oy . )
biac bi¢t: @ =0: Do thi khong cat truc Ox
biac biét: d =0: TCD trung véi truc Oy

¢ Giao diém truc oy:
¢ Tiém cén ngang: . .
. bd >0; nam bén trén goc toa d6 O
ac >0; TCN nam bén trén truc Ox ) ,
. bd < 0; nam bén dudi goc toa do O
ac <0; TCN nam bén dudi truc Ox ,
Dac biét: b =0: Giao truc tung trung vdi goc toa do O
Pac biét: a=0: TCN trung véi truc Ox

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidul. Chohamsé y=2F 1b ¢6 d thi nhu hinh v&.
X+
Tim khang dinh dtng trong cac khang dinh sau
A.b<0<a. B. O<a<b.
C.a<b<0. D. 0<b<a.

Loi giai
Chon B
Do thi ham sb ¢6 tiém can ngang y=1=a>0,

x=0=>y=b=2>0.

Vay 0<a<b
, \ J4 ax—b , .5 ... . ~ )
Vidu2. Chohamso y= ¢6 do thi nhu hinh vé. Y
x_
Khiang dinh nao dudi day 13 ding?
A. 0<a<b. B. b<0<a. 1 2z X
o
C.0<b<a. D. b<a<0. ° —
Loi gidi _“‘\2\
Chon D
Nhin d0 thi ta thdy dd thi cat Ox tai x=2 va cat Oy tai
y==2.
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ax—b b -2

Nén v6i ham sé y = 0 ,cho x=0y=b=>b=-2,cho y=0=>x=— hay 2=—
a a

x_
=a=-1.
Vay b<a<0.Dap an dugc chon la D

_ . ",’l
Vidu3. Chohamsd y= Z" L 6 dd thi nhu dusi day. Tinh gid o
X+ C oA
\ AN
tri biéu thitc 7 =a+2b+3c. i \
A T=1. B.T=2. o —
C.T=3. D.T=4. — | T
Loi giai \1\ |
Chon A \
Db thi nhan x =1 13 tiém cén ding — "
3 2 1 | ) 3 4 )
= 1=b=—c. 41 } !
Db thi nhan y =2 latiém cén ngang :%=2:>a=2b.
A . e 4 a.0-1
Doth;dlquadlem(o;l): =l=oc=-1=b=1=a=2.
b.0+c
Vay T=a+2b+3c=2+2(1)+3(-1) =1.
B - BAI TAP REN LUYEN:
vy
. ax—b o . .
Cau 23. Chohamso y = I ¢6 do thi nhu hinh bén. Khang dinh nao
x p—
1 2 x
dudi day la dang? [9)
A.b<0<a. B. b<a<0. |
C.a<b<0, D.0<b<a. -
Céu24. Cho hamsé y= “x+ ¢6 dé thi nhu hinh v& bén duéi, Ay
X I
Tim khang dinh dtng trong cac khang dinh sau: :
|
A.a<b<0. B.b<0<a. i_\ﬁ

Cau 25.

C.0<b<a. D. O<a<b. _1: O z
\:
|
ax+b !

Biét hinh v& bén dudi 1a d6 thi cia ham sb y =

cx+d’
Ménh dé nao dudi ddy dung? /
A. ac<0,cd >0 B. ad >0 ,bc<0.
C.ac>0,ab>0. D. cd >0 ,ad <0 . /
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Cau 26. Cho hamsé y="— _lb ¢6 dd thi nhu hinh bén y
e
Khing dinh nao dudi day 1a dung? \
1 2 X
A.b<0<a. B. b<a<0. o) ) ——
C.a<b<0. D. 0<b<a. —]
) \

, _b
Céu27. Chohamsé y=%

1 ¢ dd thi nhu hinh vé. khéng dinh nao Y
%—
dudi day dang? 1

A. b<0<a. B. a<0<b. .
C.0<b<a. D. b<a<0,. SEEE=no=r E===Ta=

. +b X .
Cau 28. Cho ham s6 y = o c6 do thi nhu hinh v&. Tim khang

x+1 1

dinh diing trong cac khang dinh sau. E\

A.0<a<bh. B.h<0<a. o ——

C.a<b<0, D.0<b<a, —
ax+1 :

Cau29. Cho ham s6 y=

, ¢c6 d0 thi nhu hinh v&. Tinh ,
bx—-2
T=a+b
A.T=2. B.T=0.

C.T=-1. D.T=3. 2 :
. ax+b \ rh
Cau 30. Chohamso y= n ¢0 d6 thi nhu hinh v€ a, b, ¢ lacac
xX+c
s6 nguyén. Gia tri cia biéu thitc 7 = a—3b +2¢ bang ¢
2
A.T=12. B. T=10. % \Q
C.T=-7. D.T=-9. -
\4\
Cau 31. Chohamsd y:ibl c6 d6 thi nhu hinh vé dudi day. Ménh v
CX —
dé nao dudi day dang?
A.c<0;b<0. B.5<0;c>0.
C.b6>0;c>0. D.b>0;c<0. ——
O"\ X

~ \ A (a_l)x+b , e X - \ o
C4iu 32. Cho ham s6 yzm,d<000 do thi nhu hinh trén. k
c—1)x

Khing dinh nao dudi day 1a dung?
A.a>1,b>0,c<1, B.a>1b<0,c>1, ~
C.a<lLb>0,c<l. D.a>L,b>0,c>1, \
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, ax+b
Cau 33. Chohamso y=

¢ d6 thi nhu hinh vé&.

cx+d ‘
Ménh d& nao sau day la ménh d& dtng? —
A. 0<ad < be. B. ad <bc<0. '
C. bc<ad<0. D. ad <0< bc.

DANG 4_TIM PIEU KIEN THAM SO M THOA PK CHO TRUGC

PHUONG PHAP
ax+b
cx+d

& Chohamsb y= (C) vaduong thing d:y = px+q.

X \ A 2, . ax+b
¢ Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua va:
cx+

¢ X1 ly diéu kién va tim tham s6 m thoa yéu cau bai toan.

=px+q<:>F(x,m)=0

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

: . Lo +1 . Lz . . 2
Tim m d€ duong thang y =mx+1 catdo thi y = x_l tai 2 diém phéan bi¢t thudc hai nhanh d6

X—
thi.

A. me(—oo;O). B. me(—%;vLooj\{O}.
C. me(0;+0). D. m=0

Gia sir m :—%, a,beZ",(a,b)=1lagia tri thuc ciia tham s6 m dé duong thang d :y=—3x+m

2x+1

cit dd thi ham sb y= (C ) tai hai diém phéan biét 4, B sao cho trong tam tam giac OAB

x—1
thudc dudng thing A:x—2y—2=0, véi O 1a gbc toa d6. Tinh a +2b.
A. 2. B. 5. C.11. D. 21.

-3 , . o .
Cho dudng cong (C):y = x_l va dudng thang d : y = x+3m . Tim tat ca céc gia tri cua m dé
X+

d va (C ) cit nhau tai hai diém phéan biét A, B sao cho trung diém I cta doan théng AB ¢b
hoanh d¢ bang 3.

A. m=0. B. m=1. C. m=-1. D. m=-2.

Tim m dé duong thang y =2x+m cét d6 thi ham s6 y = x+? tai hai diém M , N sao cho do
X+

dai MN 1a nhé nhét.

A. 3. B. -1. C.2. D. 1.

Goi S1a tap hop tit ca cic gia tri nguyén cia tham s m dé duong thing d:y=—x+m cét do

thi (C ) hamsb y = 2% -;1 tai hai diém phan biét 4, B sao cho AB < 2. Tong tat ca cac phan
X+

tir ciia S bang:

A. —6. B. 0. C.9. D. -27.
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Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham sé m dé duong thang y = —3x+m cat do thi ham

s y= 2xtl tai hai diém phan biét 4 va B sao cho trong tim tam gidc O4B (O la gbc toa dd)
x_
thudc duong thing x—2y—2=07
A. 2. B. 1. C.0. D. 3.
Tim tit ca cac gia tri thuc cia tham s m dé dudng thing y=2x+m cét do thi ciia ham sb
»=2%3 (4 hai diém phan bict.
x+1
A. me(—o;+w). B. me(—1;+). C. me(-2;4). D. me(-w;-2).

—m . \ A Taihe oS NIRRT £ 1A < \
n voi m 1a tham so. Biét rang Vm #0 do thi ham s0 luon cat duong
mx +

thing d:y=3x—3m tai hai diém phan biét 4, B. Tich tat ca cac gia tri cua tham sé m tim

Cho ham s y =

dugc dé dudng thang d cit Ox, Oy lan lugt tai C, D sao cho dién tich tam giac OAB bang 2
lan dién tich tam giac OCD bang
4

A. Iy B. 4. C. -1. D. 0.

Cho dudng cong (C):y = x—_i va dudng thing d : y = x+3m . Tim tit ca cac gia tri cua m dé
X+

d va (C ) cit nhau tai hai diém phan biét A4, B sao cho trung diém I cua doan thfmg AB ¢o

hoanh d¢ bang 3.
A. m=0. B. m=1. C. m=-1. D. m=-2.

2x+1

Cho ham s6 y = 1 c6 @6 thi (C). Tiép tuyén cta (C) cat hai duong tiém can cua (C)tai

hai diém 4, B. Gia tri nho nhét cia 4B 1a

A 4. B. 2./3. C.2\2. D.2.

Biét duong thing y = x—2 cét dd thi ham s6 y = 2x +11 tai hai diém phan biét 4, B c6 hoanh
e

d6 lan luot 1a x,,x,. Khi do x, +x, la:

A, x, +x,=5. B. x,+x,=2. C.x,+x,=1. D. x,+x, =3.

Dé duong thang d:y=x—m+2 cit dd thi ham s6 y = 2—’“1 (C) tai hai diém phan biét 4 va

B sao cho d6 dai 4B ngén nhét thi gia tri m thudc khoang nao?
A . me(—4;-2). B. me(2;4). C. me(-2;0). D. me(0;2).

BANG DAP AN

1.A 2:C 3.D 4.A 5.A 6 7.A 8.D 9.B 10.A

11.A 12.D 13.D 14.C 15.C 16.A 17.D 18.D 19.C 20.C

21.A 22.B 23.B 24.D 25.B 26.B 27.A | 28.A 29 30.D

31.C 32.D 33.B 34.C 35.D 36.D | 37.A | 37.A | 39.C 40.A

41.A | 42.D 43.A | 44.A | 45D

Thdy Nguyén Trong 102



TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

§8 TIEP TUYEN CUA PO THI

DANG 1 _ TIEP TUYEN TAI TIEP PIEM CUA PO THI

PHUONG PHAP
* Tiép tuyén v6i (C) tai M (xy;/(x,)) la duong thing
Aty =f(x)(x=x)+ f(x,)-

Dé viét PTTT clia (C) tai M(xo;f(xo)):

« Xac dinh toa do tiép diém x,; y, tir gia thiét M(xost(xo))

« Tinh hé s goc tiép tuyén: 1 '(xo) T
* Thay vao cong thirc y = f'(xo)(x—x0)+f(xo)

¢ Chii y: Toa d9 giao diém dic biét sau:
* Giao diém cua do thi véi truc tung: (0;, )

« Giao diém cta dd thi véi truc hoanh: (xO;O)

A - BAI TAP MINH HQA:

Vidy 1.

Vidu 2.

Vi du 3.

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia 6 thi ham s6 y = x* —4x* +5 tai diém c6 hoanh d6 x=—1.
A. y=4x-6. B. y=4x+2. C. y=4x+6. D. y=4x-2.
Loi giai
Chon C
Taco y' =4x’—8x, y'(-1)=4.
Diém thudc dd thi da cho c6 hoanh do x =—1 1a: M(—l;2).
Viay phuong trinh tiép tuyén cua do thi ham s6 tai M (—l; 2) la
y=y'(-1)(x+1)+2 o y=4(x+1)+2 < y=4x+6.

<A A, AN 3y A 2x+3 . L . \ A , \
Ti€p tuyén cia do thi ham so6 y = tai diém c6 hoanh d¢ bang 3, tuong Gng 1a

x—2
A. y=Tx+13. B. y=—-7x+30. C. y=3x+9. D. y=—x-2.
Loi giai
Chon C
X,=3=y,=9;
y' = — =y'(3)=-7.

Phuong trinh tiép tuyén twong tng 1a y = —7(x - 3) +9< y=-7x+30.

Phuong trinh tiép tuyén ciia d thi ham s6 (C): y = 21_ xl tai giao diém ctia (C) véi truc hoanh
X+

11 11 11 11
A y=——x+—. B. y=—x——. C.y=——x——. D. y=—x+-.
S rET3y Y7373 N T3
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Vi du 4.

Loi gidi
Chon A
Giao diém cua (C) va Ox la: 4(1;0)
-3 1
Tacd: y=——— nén y'(1)=——
ey 0=

Phuong trinh tiép tuyén ciia (C) tai 4(L0) la: y=y'(1)(x-1)+0 <y =—%(x—1) hay

1.t
YET Ty

-4 F S S W A x+1 .2 . Al \
Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham so y = tai diém c6 tung do bang -2 1a

x=2
A. y=3x+1. B. y=-3x-1. C. y=-3x+1. D. y=-3x+3.
Loi giai
Chon C
. n X e . £ x+1 \
Goi M(xo;yo) thudc do thi cua ham so y=—2 ma y,=-2.
x—
c .. X+l
Khi d6 2=—2:>x0+1=—2(x0—2)<:>x0=1:>M(1;—2).
Xy —

Tacd y'=———,suyra y'(1)=-3.

X —

Do d6 phwong trinh tiép tuyén cua dd thi ham sé y= ;C+1 tai M (1;—2) la
y =—3(x—1)—2 =-3x+1.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 1. Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 (C):y = Zx_fl tai giao diém ctia (C) véi truc hoanh
la
A.y:—%x+%. B.yz%x—%. C.yz—%x—%. D.y:§x+§.

Cau2. Chohamsé y=x’—4x>+1 c6 dd thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén voi dd thi (C) tai diém
M cohoanh @6 x=1.
A. y=-5x+3. B. y=5x-3. C. y=3x-5. D. y=-3x+5.

Cau 3. Phuong trinh tiép tuyén ciia do thi ham s§ y = xi_ tai diém c6 hoanh do bang —1 1a
A y=x+2. B. y=—x+2. C.y=—x-3. D. y=x-1.

Caud4. Chohamsé y= %f +x” —2x+1 ¢6 dd thi 1a (C). Phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém

M(l;lj la
3

A. y=3x-2. B. y=-3x+2. C. yzx—%. D. yz—x+§.
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Cau 5.

Cau 7.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

iy ; X s : -1 . ..
Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = x_l tai diém C (—2;3) la
x+

A, y=2x+7. B. y=2x+1. C.y=-2x+7. D. y=-2x-1.

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = x* —3x tai diém c6 hoanh do bang 2.

A. y=-9x+16. B. y=-9x+20. C. y=9x-20. D. y=9x-16.

Tiép tuyén ciia db thi ham sé y = f(x)zx—_i tai diém M (=3;2) c6 hé s goc bing bao nhiéu?
X+

A.%. B. 2. C.o0. D. 2.

2
Viét phuong trinh tiép tuyén cta d6 thi ham sb y = f(x)=%+x tai diém M (2;4).
A. y=3x. B. y=3x-2. C. y=3x-1. D. y=-3x+10.
. -1 X £ A g - £ c a2
Cho ham s6 y =x—1. Phuong trinh ti€p tuyén cua do6 thi ham so6 da cho tai diém A(—2; 3) la
x+
A, y=-2x-1. B. y=-2x-7. C. y=2x+1. D. y=2x+7.

Phuong trinh tiép tuyén cta d6 thi ham sd y = x* +3x% + x+2 tai diém c6 hoanh d¢ bang —1 1a

A. y=-2x-5. B. y=-2x+1. C.y=-2x-2. D. y=10x-13.
Phuong trinh tiép tuyén ctia @6 thi ham sb y = “; tai diém c6 hoanh do bang 3 1a

x_
A. y=-3x+13. B. y=3x-5. C. y=3x+13. D. y=-3x-5.

Phuong trinh tiép tuyén ciia d6 thi ham s6 y =x* —3x* +1 tai diém 4(3;1) 1a

A. y=-9x-3. B. y=9x-26. C. y=9x+2. D. y=-9x-26.
\ A A . A A, A L1s 1 e 3-4x . ..z . A 7
Tim h¢ s0 goc cua tiép tuyen cua do thi ham so y = tai diém c6 tung do y=—§.
X—
A2 B. -2 c.2. D. -10.
5 9 9

Cho ham s6 y =—x* +3x—2 c6 db thi (C ) Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C ) tai giao diém
cua (C ) véi tryc tung.

A, y=-2x+1. B. y=2x+1. C.y=3x-2. D. y=-3x-2.

Cho ham s6 y = % Viét phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s trén tai diém c6 hoanh do
X+

x,=0.

A. y=3x-2. B. y=-3x-2. C. y=3x-3. D. y=3x+2.

Chohamsb y=x’—3x+4(C). Tiép tuyén clia dd thi (C) tai diem M (—2;2) c6 hé s6 gbc bing

bao nhiéu?
A. 9. B. 0. C. 24. D. 45.
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DANG 2_TIEP TUYEN CUA PO THI BIET HE SO GOC K

PHUONG PHAP
¢ Viét PTTT cua (C) tai tiép diem M (x,; y, ) khi biét hé
s6 goc tiép tuyén bang k.

« Hé s goc tiép tuyén: f’(xo) =k=>x,=?

* Xac dinh x, = y, =7

* Thay vao cong thﬁcyzf'(xo)(x—x0)+f(x0) ] > -
# Chu y: Céc vi tri twong ddi co ban:
Cho A, :y=kx+m va A,:y=k,x+m,.Taco:
k =k,
c A=A & ;
m, =m,
ky =k,
*AllA, & ;
m, # m,
A LA, & kk,=-1;
0. 9()° . . , k —k,
¢ Cho ae(O ;90 ),taco: A, tao voi A, goc a@ < |——=|=tana;
1+kk,

« Dic biét: néu k, =0 thi: A, tao véi A, goc a < |k1| =tanc .

& Ham s6 béc ba: Tiép tuyén tai diém udn c6 hé sb goc bé nhit khi a >0 va 16n nhit khi a <0

A - VI DU MINH HQA

Vidu 1.

Vi du 2.

Tim hé s6 goc cua tiép tuyén ciia dd thi ham s6 y = 3 —42x tai diém co tung do y = —%.
x_
A2 B. -2 c . D. -10.
5 9 9
Loi giai

Chon C

7 3-4x 7

3 x-2 3
Taco: y'= > >

(x=2)
A A A ’ A \ \ ] 5

Vay hé so goc can tim 1a y (_1)25'

Cho ham s6 y =x* —x* +2x+5 ¢6 dd thi (C). Trong céc tiép tuyén cua (C), tiép tuyén c6 hé s6

goc nho nhat, thi hé s6 goc cua tiép tuyén do 1a

A. i B. E C. % D.
3 3 3

Loi giai

W | —
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Vidu 3.

Vidu 4.

Chon D
Ta c6 hé s6 goc: y'(x)=3x-2x,+2

Hé s6 goc nho nhat khi y”(x,)=0=>6x,-2=0=>x, =%

>

3

Cho d6 thi ham s6 y = x’ —3x (C ) . SO céc tiép tuyén ctia do thi (C ) song song voi duong thang
y=3x+2021 1a

A2, B. 1. C.3. D. 0.
Loi giai

Thay x, =§ vao y'(x,) =

Chon D
y=x -3x=y =3x"-3
Goi M (x,;¥,) 1a tiép diém.
Vi tiép tuyén song song véi duong thang y =3x—10 nén
f(x)=3e32-3=3ax,=t/2
Véi x, =\/E:>y0 -2 phuong trinh tiép tuyén la y 23()6—\/5)—\/5 =3x-42
Véi x, =—\/§:>y0 =2 : phuong trinh tiép tuyén 1a y =3(x+x/§)+\/§ =3x+42
Cho ham s6 y =—x"+3x" =3 ¢6 dd thi (C). S6 tiép tuyén cta (C) vudng géc véi duong thang
y =éx+2020 la
A 2. B. 1. C.0. D. 3.
Loi giai
Chon A
Goi (xo; yo) la toa do tiép diém.
Taco y' =-3x> +6x.
Vi tiép tuyén cta (C) vudng goc voi duong thang y = éx +2020 nén y'(x, )(é) =-1
, 5 x,=-1
<Y (x)="9 < 3x +6x,+9=0 <=
X, =3
Véi xy=-1=y,=1,suyra PTTT la: y=—9(x+1)+1 & y=-9x-8
Véi x,=3=y,=-3,suyraPTTT la: y=—9(x-3)-3 < y=-9x+24.

B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 17.

Cau 18.

Chohamsb y=x’-3x+4 (C) . Tiép tuyén cuia d6 thi (C) tai diém M(—2;2) c¢6 hé s6 goc bang
bao nhiéu?

A. 9. B. 0. C. 24. D. 45.

Trong cac tiép tuyén tai cac diém trén do thi ham sé y = x* —3x? + 2, tiép tuyén c6 hé sb gbc nho

nhat bang
A. 3. B. 3. C. 4. D. 0.

Thdy Nguyén Trong 107



TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Céu 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

A Ao Y- £ ) TR J . og.2 . \ A T 1y
Heé s6 goc cua ti€p tuyén cua do thi ham s6 y =tanx tai di€ém c6 hoanh d¢ x, = " la

2

B. —. C. 1. D. 2.
2

A.

| —

. 1 < Lz P . v .
Cho ham s6 y = —§x3 —2x% =3x+1 ¢6 do thi (C). Trong cac tiép tuyen voi (C), tiep tuyen co

hé sb goc 16n nhét bang bao nhiéu?

A. k=3. B. k=2. C. k=1. D. k=0.

Cho ham s6 y=x" —6x+5 c6 tiép tuyén song song vi truc hoanh. Phuong trinh tiép tuyén do
la:

A x=-3. B. y=-4. C.y=4. D. x=3.

3
Tiép tuyén cuia dd thi ham sb y = x?+ 3x? =2 ¢6 hé sb goc k =—9, c6 phuong trinh 1a:

A. y-16=-9(x+3). B. y=-9(x+3). C.y-16=-9(x-3). D. y+16=-9(x+3).

. 4 A g . ) .
Chohamso y =2—— c6do thi (H ) Puodng thang A vudng gdc voi duong thang d: y=—x+2
X

va tiép xtc véi (H) thi phuong trinh cua A 1a
y=x-2 y=x-2 .

A. y=x+4. B. . C. . D. Khong ton tai.
y=x+4 y=x+6

Lap phuong trinh tiép tuyén cua dudng cong (C):y=x +3x* —8x+1, biét tiép tuyén d6 song

song v6i dudng thang A: y = x+20207?

A. y=x+2021. B. y=x+4.

C.y=x—-4;y=x+28. D. y=x-2021.

Cho ham s6 y = x_+1 (C). C6 bao nhiéu cip diém 4, B thudc (C) ma tiép tuyén tai d6 song

song v&i nhau
A. 0. B. 2. C. 1. D. V6 s6.

Cho ham s6 y=—x’+3x> =2 ¢6 d6 thi (C). SO tiép tuyén cta (C) song song véi duong thing
y=-9x-71a

A. 1. B. 3. C. 4. D. 2.

Cho ham s y=x -2x"+2x ¢ db thi. Goi X, ,x, lahoanh do cac diém M, N trén (C) , ma

tai do tiép tuyén cua (C ) vudng goc v6i dudng thing y=-x+2020.Khi 46 x, +x, béng

A.i. B._—4. C.l. D. -1.
3 3 3
S6 cap diém A, B trén d6 thi ham s§ y=x’ +3x* +3x+5, ma tiép tuyén tai 4, B vudng goc
v6i nhau la
Al B. 0. C.2. D. V6 sd.

Thdy Nguyén Trong 108



TRUONG THPT PAK GLONG TAILIEU ON THI THPT QG 2021

Céu 29.

Cau 30.

Cau 31.

Céu 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Céau 36.

cit dd thi (C’) ctia ham s& y = x> +1 tai hai diém 4, B.

A gA , . 2
Biét do thi (C) cuiaham s6 y = 5

Tiép tuyén tai hai diém A4, B v&i d6 thi (C)c6 hé sb goc 1an lugt 1a k,;k,. Tinh tong k, +k, .

Ak +k,=3. B. k1+k2=§. C.k+k,=1. D. k1+k2=—§.
\ A 2x+1 -4 A , r \ 2 .
Cho ham s6 f(x)= " ,(C ) Ti€p tuyén cua (C) song song voi duong thang y =-3x cd
x—
phuong trinh la
A. y=-3x-1y=-3x+11. B. y=-3x+10;y=-3x-4.
C. y=-3x+5y=-3x-5. D. y=-3x+2;y=-3x-2.

: 2x—1 v ‘ . . . ez
Cho ham s6 y = x—l(C). Tiép tuyén cia vudng goc voi duong thing x+3y+2 =0 tai diém
x+

¢6 hoanh do

x=0 x=0
A. x=0. B. x=-2. C.[ . D.[ .
x=-2

Cho ham s& y=x*—3x%+1 ¢6 dd thi la (C ) Phuong trinh tiép tuyén cia (C ) song song voi
duong thing y =9x+10 1a

A. y=9x+6,y=9x-28. B. y=9x,y=9x-26.

C. y=9x-6,y=9x-28. D. y=9x+6,y=9x-26.

Cho ham s6 y=x’—3x>+2 c6 d0 thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ciia do thi (C) biét tiép
tuyén song song voi duong thang d :9x—y+7=01a

A. y=9x+25. B. y=-9x-25. C. y=9x-25. D. y=-9x+25.

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = f(x) = V2x+1, biét rang tiép tuyén do6 song
song voi duong thang x—3y+6=0.

1 1 1 5 1 5
A, y=—x-1. B. y=—x+1. C.y=—x——. D.y=—x+—.
Y 3 Y 3 Y Y 3 3

3
Cho ham s y = %+3x2 —2¢6 d6 thi 1a (C). Viét phuong trinh tiép tuyén véi do thi (C) biét

tiép tuyén c6 hé sé goc k=-9.
A. y+16=—9(x+3). B. y=—9(x+3).
C. y—16=—9(x—3). D. y—16=—9(x+3).

P N s R A A s 1 A 1 7 N A A 5 A 1y A
C6 bao nhiéu di€m trén d6 thi ham s6 y = —§x3 +3x* =5x +§ ma ti€p tuyén cua do thi ham so

da cho tai diém d6 song song véi truc tung.
A. V0 sb. B.2. C.0. D. 1.

DANG 4 BAI TOAN TIiM THAM SO, DIEN TiCH TAM GIAG, ...

PHUONG PHAP
¢ Ung dung phuong trinh tiép tuyén cua do thi

¢ Khai thac diéu kién cta bai toan
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¢ Giai quyét bai toan

A — Vi DU MINH HOA:

Vidu 1.

Vi du 2.

Vi du 3.

Tim m dé moi tiép tuyén ctia dd thi ham s y = x> —mx? + (2m —3)x—1 déu c6 hé sb goc
duong.
A.m=0. B. m>1. C. m=1. D. med.
Loi giai
Chon D
Hé sb goc tiép tuyén cua dd thi ham sd
y= x> —mx® +(2m—3)x —1tai tiép diém M(xo;yo) la
V' (x,) =3x; —2mx, +2m—3
3>0

, <:>(m—3)2<0<:>me®
A'<0

Hé s6 goc ludn duong < y'(x,)>0,Vx, e R < {

Cho ham sé y = Ll c6 dd thi (C). Goi A la tiép tuyén ciia (C) tai diém M (2;1). Dién tich
X

tam giac dugc tao bdi A va cac truc bang

A3, B.>. c. 9. ..
5 2
Lo gidi
Chon B
y'=——— . Theo d¢ X =2%y,=Ly(x)=-1.

(x=1)
Suyrapttt A la: y=—-x+3.
Tiép tuyén A ¢t céc truc Ox, Oy lan luot tai A(3;0),B(O;3).

Do @6 dién tich tam giac dugc tao bdi A va cac truc toa do béng: S= %.OA.OB = % .

Cho ham s6 y = x* —2x* + (m —1)x +2m (Cm) . Tim m & tiép tuyén co hé s6 gbc nho nhat cua

dd thi (C,) vudng goc véi dudng thang A:y =2x+1

A. m=1. B. m=2. Q.ng. D.mzi.
6 11
Loi giai
Chon C
Yy =3x"—dx+m-1
2
Taco y'=3 )c—z +m—12m—Z
3 3 3

A A .« 30 R ’ \ A 2 ’ A A I3 5 A \ A A , I3 ’ .y . 7
Tiép tuyén tai diém c6 hoanh d¢ x = E cO hé s6 goc nhé nhat va hé s6 géc ddo co giatri k=m——

Theo bai ra: 2.k=—1<:>2(m—§)=—1:>m=1—61.
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B - BAI TAP REN LUYEN:

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cho ham s y == _”11 c6 dd thila (C,,). Vi gid tri ndo cia m thi tiép tuyén cia (C,,) tai diém
X+

¢6 hoanh d6 bang 0 song song v6i dudng thing d : y =3x+1.

A.m=3. B.m=2. C. m=1. D. m=-2.

Cho ham s6 y=x’ —1-m(x+1) (C,). C6 bao nhiéu gia trj ciia m dé tiép tuyén tai (C,) tao

v6i hai truc toa do mdt tam giac ¢6 dién tich b?mg 87
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

tai diém co

Goi dudng thang y = ax+5b 1a phuong trinh tiép tuyén ciia @6 thi ham s6 y = al 0
x+

hoanh d6 x=1.Tinh S=a-5.
A.Szé. B. S=2. C.S=-1. D. S=1.
Cho ham sb f(x) =x +mx’ +x+1.Goi k 1a hé sb goc tiép tuyén ctia dd thi ham s6 tai M c6

hoanh d6 x =1. Tét ca cac gia tri thyc ctia tham s6 m dé thoéa man k.f (—1) <0.

A.m>2. B. m<-2. C. 2<mx<l. D. m>1.
Goi la tiép tuyén ctiia ham sb y= x—2 tai diém c6 hoanh do béng —3. Khi d6 tao vdi hai truc
x+
toa d§ mot tam giac co dién tich la:
A 5=19 B. s=21 c.s=2. p.s=2.
6 6 6 6

DPuong thing y =9x+m 1a tiép tuyén cua duong cong y = x° +3x> —1 khi m béng

A. —6 hoidc 26. B. -1 hoac 3. C. -3 hoac 1. D. 3 hoac -5.

Tim m dé do thi: y = me3 +(m—1)x*+(3m—4)x+1 c6 diém ma tiép tuyen tai d6 vudng goc
v6i duong thang x—y+2013=0.

A. m<1. B. —lSm. C. —lSmSI. D. —l<m<1.
2 2 2

Cho ham s6 y=x’—3x+1 c6 dd thi 1a (C).Gia sir (d)la tiép tuyén cta (C) tai diém c6 hoanh
d0 x=2, dong thoi (d) cat dd thi (C) tai N, tim toa do N.
A. N(1;-1). B. N(2;3). C. N(—4;-51). D. N(3;19).

Cho ham sb y = %f —3x” +x+1 c6 dd thi (C). Trong céc tiép tuyén voi do thi (C), hdy tim
phuong trinh tiép tuyén c6 hé s6 goc nho nhat?

A. y=-8x-10. B. y=x-10. C. y=-8x+10. D. y=-x+10.

Cho ham s6 y =x’ —mx’ —mx+2m—3 ¢6 d thi 1a (C), véi m la tham sb thuc. Goi T 1a tap
tat ca cac gia tri nguyén ciia m dé moi duong thing tiép xtc véi (C ) déu c6 hé sb goc duong.

Tinh tong cac phan tir ciia T .
A. 3. B. 6. C. -6. D. 3.
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Cau 47. Cho ham sé y=—x*+mx* +mx+1 c6 dd thi (C ) C6 bao nhiéu gia tri cuia m dé tip tuyén co

hé s6 goc 16n nhat ciia (C) di qua gbc toa do O?

A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.
Ciu 48. Trong cac dudng thang sau, duong thing nao 1a tiép tuyén cia do thi ham s6 y = +23
X+
hai tryc toa do mot tam giac vuéng can?
A y=x+2. B. y=x-2. C.y=—x+2. D.y=Zx+%.
BANG PAP AN
1.A 2.A 3.C 4.C 5 6.D 7.A 8.B 9.D 10.B
11.A 12.B 13.C 14.C 15.A | 16.A | 17.A | 18.A | 19.D | 20.C
21.B 22.A | 23.C 24.C | 25D | 26.D | 27.A | 28.B 29.B | 30.A
31.C | 32.D | 33.C | 34D | 35C | 36.C | 37.D | 38D | 39.D | 40.C
41.A | 42.A | 43.C | 44.C | 45C | 46D | 47B | 48.A
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