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BAI1.  SU DONG BIEN, NGHICH BIEN CUA HAM
sO

A.DBE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

. -5
Cau 1. Cho ham so y = 8~ 5

——— Khéng dinh nao sau day la sai?
dr — 9

PR . 37
A. Ham so dong bien trén khoang (—oo; —Z>

P . 9
B. Ham so dong bien trén khoang (— ; —1>

PR . 9
C. Ham s6 dong bién trén khoang <_Z; +oo>.

. . 37
D. Ham so nghich bien trén khoang (—oo; _Z)

Cau 2. Cho ham s6 c¢6 bang bién thién nhu sau

T | —00 _—4 1 +00
3 2
Y + 0 - 0 +
218 +00
—00 4

Khang dinh nao sau day la ding?

. . 4
A. Ham so nghich bien trén khoang (—oo; —g)

PR . 41
B. Ham so dong bien trén khoang (—— —).

32
. . 7
C. Ham s0 nghich bien trén khoang (5, —i—oo).
PR . , 7
D. Ham so6 dong bién trén khoang <— ; —g)
Cau 3.
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Cho ham s6 c¢6 do thi nhu hinh bén. Khang dinh nao sau day v
la dang?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 1).
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;0).
. . 7
C. Ham s0 nghich bién trén khoang (g, —|—oo).

D. Ham s6 dong bién treén khodng (—oo;1).

Wl - - ==
a8

|

7z z 2 2z 1
Cau 4. Tim tat ca cac gia tri thyc cia tham s6 m dé ham so y = —§x3 —mz?+ (2m —
3)z — m + 2 nghich bién trén R.
A m<-3 m>1. B.-3<m<l1. C. -3<m<1. D.m<1.

Cau 5. Cho ham s6 y = —2% — ma? + (4m + 9)z + 5, v6i m la tham s6 thuc. C6 bao
nhiéu gia tri nguyen ctia m dé ham s6 nghich bién trén (—oo; +00)?

A. 5. B. 6. C. 7. D. 4.
Cau 6. Cho ham s6 y = 72° + 922 — 3z — 4. Khang dinh nao sau day la sai?

A. Gia tri cyc dai y = 1. B. Ham s6 dat cuc tiéu tai x =

~| =

C. Gia tri cuc tieu y = =. D. Ham s6 dat cuc dai tai v = —1.

1
7
Cau 7. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé sau

T | —00 10 12 +00
Yy’ + 0 - 0 +
3 —00
Y / \ ; /
—00

Ham s6 y = f(z) dat cuc dai tai
A. z = 10. B. x =8. C. xz=12. D.z=17.

Cau 8.

Cho ham s6 c6 dd thi nhu hinh bén. Khing dinh nao sai?

A. Ham s6 ¢6 mot cuyc tiéu tai x = 1 va dat cuc dai tai z = 0.
. . . . .2 113
B. Gia tri cuyc dai y = —1 va gia tri cuc tieu y = —33

N A ~ ~ « 2 .
C. Ham s0 ¢6 mot cuc tieu tai x = ——.

. L 3
D. Ham so6 c6 mot cuc dai tai z = T
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Cau 9. Cho ham s6 y = 823 — 6ma? + 9ma + 6m (m 1a tham s6 thue). Gia tri ciia m dé

ham s6 dat cuc tiéu tai = —6 thuoc khoang nao sau day?
35 47 23
A. | —oo;—— ). B. | —o0;—— ). C.(——;400]. D. o.
3 3 3
Cau 10. Tim tat ca cac gia tri thyc ctia m dé ham s6 y = 2® — 322 + (m + 1)z + 2 ¢6

hai diém cuc tri.
A.m <2 B. m <2 C.m>2. D. m < —4.

. 4 .
Cau 11. Cho ham s6 y = 2% — 2ma? + <—§m2 —40m — 144> x—5 (m la tham s6 thuc).

Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham s6 c6 cuc tri?
A. —-11 <m < —6. B. m < —9 hodac m > —4.
C. —14<m< —6. D. m < —9 hoac m > —6.

Cau 12. Cho ham 86 y = (m + 1)z* — ma? + 3. Tim tat ca cic gia tri thuc cta tham s6

2 N £ 2, < 2 .
m dé ham so c6 ba diém cuc tri.

A.m e (—oo0;—1) U [0; +00). B. m € (—1;0).

C. m e (—oo; —1] U [0; +00). D.m € (—oo; —1) U (0; +00).
| D| |2 D||3 D] 4. c|| cl| c]
\ Al[8 D|[9 D] |10. All11 D| |12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham 86 y = f(x) = 23 — 322 — 1. Cdc meénh dé sau ding hay sai?
a) Ham s6 da cho nghich bién trén R.
b) Ham s6 da cho dong bién trén (3; +00).
¢) Ham s6 da cho nghich bién trén (1;2).
d) Ham s6 g(z) = f(z) + 2 dong bién trén (—oo;0).

Cau 2.
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Cadc ménh Yy
dé sau dung hay sai?
a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoéng (—2,0).
b) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—3;1).
¢) Ham sb da cho dong bién trén khodng (2; +00). 0 r
) —/3 -2 \ / 12

|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
}

d) Ham s6 f = | f(z)| nghich bién trén khodng (—2,0

Cau 3. Cho ham s6 y = f(r) = z* — 22? — 3. Cdc ménh dé sau ding hay sai?
a) Ham sb da cho dat cyc dai tai z = 0.

b) Ham s6 da cho dat cyc tiéu tai x = —3.
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c) Ham sb da cho c6 gia tri cyc dai va cyc tiéu lan lugt 1a —4, —3.
d) D6 thi ham 6 g(x) = f(x) + 3 ¢6 diém cyc dai 1a (0;0) .

Cau 4.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén duéi.

a) Ham s6 da cho chi ¢6 2 cue tri.

b) Ham s6 da cho c6 gia tri cyc tiéu z = —2.
¢) Ham s6 da cho c6 gia tri cyc dai y = —1.
d) Do thi ham s6 y = |f(x)| c6 diém cue dai 1a (0, 2).

. @sbplep@p||2. @PDbSskbD@Ss]||3.
4. (@s®)s(p@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cau 1. Cho ham sb6 y = 423 + 82% — 3z + 3. Gia tri cyc dai clia ham s6 bang bao nhiéu?

KQ: o

Cau 2. Tim diém cyc tiéu ctia ham s6 y = 2° — 522 —8x+87 KQ: .....................
Cau 3. Cho ham s6 y = —2® — ma? + (4m + 9)z + 3 v6i m 1a tham s6. C6 bao nhieu gia
tri nguyén ctia m dé ham s6 nghich bién tren (—oo; +00)?  KQ: .....oooiiiiiiin....
Cau 4. D6 thi ham s6 y = 2° — 32% + 2az + b ¢6 diém cuc tieu A(2; —2). Khi d6 a + b
bang bao nhieu? KQ: oo
Cau 5. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sd m dé ham s6 y = 23 — 3(m + 2)z% +
3(m? 4 4m)z + 1 nghich bién trén khoang (0;1)? KQ: oo
Cau 6. Tim gia tri ctia tham s6 m dé ba diém cyc tri ctia d6 thi ham s6 y = 2* + (6m —
4)z* + 1 — m 1a ba dinh ctia mot tam giac vuong? (Két qua lam tron dén chit s6 hang

phan tram). KQ: oo

1 12] |2. 4] 3. 7] 4. 2| |5. 4] |6. 0,33
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cac khoadng dong bién ctia ham s6 y = 2% — 822 — 4 1a

A. (—00; —2) va (2; +00). B. (=2;0) va (0;+00).
C. (—o0; —2) va (0;2). D. (—2;0) va (2; +00).
Cau 2. Ham s6 y = 2* — 222 + 1 nghich bién trén cac khodng nio sau day?
A. (—o0;—1) va (0;1). B. (—o00; —1) va (0; +00).
C. (—00;0) va (1;400). D. (—1;0) va (1;+00).

. 1 R R
Cau 3. Cho ham so y = x_—l—?) Trong cdc ménh de sau, ménh de nao sai?
x _—

A. Ham s6 nghich bién trén tung khodng xac dinh ctia no.
B. Ham s6 nghich bién trén tap xac dinh ctia no.
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (3;+00).
D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oc; 3).
1

. 1 N
Cau 4. Cho ham s6 y = §x3 — 5:102 — 122 — 1. Ménh dé ndo sau day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—3;400).
B. Ham s6 dong bién tren khodng (—oo;4).
C. Ham s6 dong bién trén khoéng (—3;4).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (4; +00).
Cau 5. Ham s6 nao sau day khong dong bién trén (—oo; +00)

—1
Aly=2"+23—-1. B.y=a3+2. C.y:x .
T+ 2

Cau 6. Cho ham s6 y = x — 2y/z. Ménh dé nao sau day dung?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+00).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (2; +00).

D.y=x+1.

C. Ham s6 dong bién trén khoang (0; +00).
D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; 1).

Cau 7. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh lien tuc va lien tuc trén R va ¢6 bang bién thien

nhu sau
T | =0 2 +00
Yy - 0 +
+00 400
0
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Khéang dinh nao sau day ding?
A. Ham s6 c6 2 cuc tri. B. Ham s6 c6 gia tri ciic dai bang 2.

C. Ham sb6 c6 gia tri cyc tiéu bang 0. D. Ham s6 c6 gia tri cie dai tai x = 0.

Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau. Ménh dé ndo dudi day 1a sai?

T | —00 0 2 +00
Y + 0 - 0 +
3 +0o0
y / \ /
—00 0

A. Ham s6 khong dat cuc tiéu tai diém = = 2.
B. Ham s6 dat cuc dai tai diém z = 0.
C. Gia tri cyc dai ctia ham s6 1a y = 3.

D. Gia tri cyc tiéu ctia ham s6 1a y = 0.

Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau

T | —00 0 2 400
Y + 0 - 0 +
3 400
y / \ /
Tim gié tri cuc dai yep va gia tri cuc tiéu yor ctia ham s6 da cho.
A. yCD:3vayCT:2- B. yCD:2VELyCT:O.
C. yc}):?)vaycfp:?). D. yCDI3VéyCT:O.

Cau 10. Tim m dé ham s6 y = 2% + ma® + (1 — 2m)z + m — 3 dong bién trén khoang
(—3;0).
A.-m>2V/3+3. B.m<2/3-3.  C.m>6-+v42. D.m<6+42.

Cau 11. Tat ca cac gia tri clia tham s6 m sao cho ham s6 y = —2% — 3ma? +4m — 1
dong bién tren khoang (0;4) la

A. -2<m<0. B. m < —4. C. m< -2 D.m > 0.
Cau 12. Tim tét cd cac gia tri cta tham s6 m dé ham s6 y = —2% + 322 + 3ma — 1

nghich bién trén khoang (0; +00).
A.m>—1. B.m>-1. C. m<-—1. D.m< —1.
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Dao ham f/(z) clia ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh bén dudi. Xét tinh diung
sai clia cac ménh dé sau

a) Ham sb dat cyc tiéu tai v = —1.

b) Ham s6 dong bién trén (—1;2) va (4;5).

¢) Ham s6 nghich bién tren (2;4).

d) Ham s6 f(z + 2) dat cuc dai tai z = 0.

y
y=[f'(z)
2 -1lo0 2 45 =

Cau 2. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé.

T —0 —1 1 +0o0

f'(x) + 0 - 0 +

Xét tinh dung, sai clia cac ménh dé sau.
a) Ham sb c6 2 cyc tri.
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).
¢) Ham s6 dong bién trén khoang (1; +00).
d) Ham s6 f(1 — ) dong bién trén khoang (—1;1).

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va ¢6 do thi ctia ham s6 y = f/(z) 1a
duong cong & hinh vé dudi.
a) Ham s6 f(z) dat cuc dai tai z = 0.
b) Ham sb f(z) nghich bién trong khoang (0;2).
¢) Ham s6 f(z) c6 2 khoang dong bién va 2 khoang nghich bién.
(z)

d) Ham s6 f(z) c6 3 diém cuc tri.
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Y

. 16
Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [O; E} thod méan

1 N
1 (5) =f(1)=f (g) =0 va ¢6 do thi la dudng cong nhu hinh dudéi.

Yy
3 ,,,,,,,,,,
|
l
|
Ol3 1 ol
-3 N
|
l
—2--=-=-=--- )
a) r =1 la diém cyc dai ctia ham s6.
1 ) .2 2 . .
b) x = -, z = = la diém cuyc tiéu ctia ham so.

. ) 1 )
c) Ham s6 da cho nghich bién trén (5, 1) va (5, —i—oo).

d) Gia tri 16n nhat ctia ham s6 1a 3.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngdn.

. 1 1 )
Caul. Him s y = —a* — §x3 ¢6 bao nhiéu diem cuc tri? KQ:

. 2
Cau 2. Cho ham s6 y = m ot
20 +m

tri nguyén ctia m dé ham s6 nghich bién trén khoang (0;1). Tim s6 phan tit clia S.
KQ:
Cau 3. Tim gia tri ctia tham s m dé ham s6 f(r) = (m? — 3)x — 2mInz dat cyc tiéu

tai diem xy = 1. KQ:

, m 1a tham s6 thuc. Goi S 1a tap hop tat ci cac gia
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Cau 4. Goi A, B la hai diém cuc tri ctia d thi ham s6 y = 2% — 322 + 4. Tinh dién tich
S ctia tam giac OAB véi O 1a gbc toa do. KQ:

3

. . ) 1
Cau 5. Co6 bao nhiéu gia tri nguyén ctiia tham s6 m dé ham so y = 3% (m—1)2?—(m—

3)x + 2024m dong bién tren cac khoang (—3; —1) va (0;3)? KQ:

Cau 6. Goi (P) la parabol qua 3 diém cyc tri clia do thi ham s6 y = Z:z:4—mx2—l—m2. Tim

tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé (P) qua A(2;24). KQ:

1. 1] |2. 2] (3. 3] [4. 4] [5. 4] [e. 6]
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BAI2.  GIA TRI LON NHAT VA NHO NHAT CUA
HAM O

A.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

. 2 3
Cau 1. Tim gié tri nho nhat cia ham s6 y = v ] trén doan [—1;0].

A. miny = —-3. B. miny = —-2. C. miny = —4. D. miny = 3.
[(—1;0] [—1;0] [—1;0] [—1;0]
Cau 2.
Gia tri nhé nhat trén tap xac dinh ctia ham s6 ¢6 do thi sau 1a
A. miny = —1. B. miny = 1.
min y min y
C. miny = 0. D. miny = —2.
miny miny

Cau 3. Tim gia tri 16n nhat ctia ham s6 f(z) = 2® — 22° — 42 + 1 trén doan [1; 3].

A. rﬁ%?f(x) = —T. B. Iﬁég{f(x) = —4.
67
. = _2 D. = ——.
C max flz) m[lgfcf (@) = —5-

1
i 5 trén [—1;0] 1a

Cau 4. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y =

1 2
A, — . B. —-. C. 2. D. 0.
2 3

Cau 5. Cho ham s6 f(z) = —22* + 422 + 10. Tim gia tri 16n nhat M va gia tri nhd nhat

m clia ham s6 trén doan [0; 2].

A. M =10;m = —6. B. M =12;m = —6.

C. M =10.m = -8. D. M =12;m = —8.
Cau 6. Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = Vz +2 —z la

A -2 B. V31 c.? D. 2.

4 4

Cau 7. Tim gié tri 16n nhat M ctia ham s6 y = —2v/4 — .

A. M = —4. B. M =-2. C. M =1 D. M =0.
Cau 8. Tim gia tri 16n nhat M ctia ham s6 y = el tren khoang (—oo; +00).

Vaz+1
A. M =22 B. M =1. C. M =+2. D. M =2.

. . 1
Cau 9. Gia tri 16n nhat ctia ham s0 y = 2x + — khi x < 0 la
x

A. 2V2. B. —2V2. C. Khong ton tai.  D. 4.
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Cau 10. Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 f(z) = x(1 — 2?) trén khoang (0;1) 1a
1 1 2
A. - B. —. C. 0. D. —3
9 V3 9

Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham céap hai tren R. Biét f/(0) = 3, f/(2) = —2

va bang xét dau cta f”(x) nhu sau

T —00 0 2 +0o0
() + 0 - 0

Ham 86 y = f(x+3)+2x dat gia tri nhé nhat tai diém zy thudc khoang nao sau day?
A. (3;400). B. (—o0; —3). C. (0;3). D. (-2;0).

Cau 12. Xét ham s6 f(x) = |2® + ax + b|, v6i a, b 1a tham s6. Goi M 1a gia tri 16n nhat
ctia ham s6 trén [—1;3]. Khi d6 M nhan gid tri nhd nhéat c6 thé duge, tinh a + 2b.

A. 3. B. 4. C. —4. D. 2.
E Al 2 All3 Cl 4. D] | Bl | Cl
\ D| |8 cll9 B| [ 10. D| |11 B|[12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1.
Ham s6 y = f(x) h/én tuc trén doan c | -1 0 9 3
[—1;3] va c¢6 bang bién thién nhu sau.

Y + 0 - 0 -+

Goi M va m lan lugt 14 GTLN va GTNN

ctia ham s6 trén [—1;3]. Khang dinh nao 5
ding? y / \ /

a) m= f(2). b) M = f(4). 0 1
c) m=f(-1). d) M= f(0).

Cau 2. Tim khang dinh ding. Xét tren khoang (—o0; +00), ham s6 y = 2* + 222 -3
a) khong c6 ca gia tri 16n nhat va nho nhat.
b) ¢6 cuc tri.
c) c6 gia tri nho nhat.

d) c¢6 gia tri 16n nhat.

Cau 3.
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Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh dudi y
day. Méenh dé nao dung?
a) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1).
b) Ham s6 dong bién treén khoang (—1;2).
c) Ham s6 c6 ba diém cyc tri.

d) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 2.

-1 o1 =z

Cau 4. Cho ham s6 y = f (x) xac dinh va lien tuc trén khoang (—3;2) ¢c6 lim f(x) =

z—(=3)*"
-5, mlféi f () = 3 va ¢6 bang bién thien nhu sau
x -3 -1 1 2
Y + 0 - 0 +
0 3
y / \ /
-5 9

Meénh dé nao dudi day ding?
a) Ham sb khong c6 gia tri nho nhat trén khoang (—3;2).
b) Gia tri cyc dai ctia ham s6 bang 0.
c) Gia tri 16n nhat ctia ham s6 trén khoang (—3;2) bang 0.

d) Gia tri cyc tiéu ctia ham s6 bang —2.

1. @s®s@p@p||2. @sbbebds||3. @bpbsEbp@s
4. @Pb)DP()s@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1.
Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 Y
do thi nhu hinh vé ben. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n
nhat va gia tri nhé nhat ctia ham s6 da cho trén doan
[—1;3]. Tinh M —m.
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KQ:
Cau 2. Biét ham s6 y = 2° — 322 — 9z + 28 dat gid tri nhé nhat trén doan [0;4] tai z.
Tth P = 2 + 2. KQ:
Cau 3. Timm dé hamséy = —+m1 c6 gia tri nhé nhat tren [0; 1] bing —2. KQ:
mx
r—m

Cau 4. Timm déhamsdy = c6 gia tri nho nhat tren [0; 1] bang —2. KQ:

mx + 1

Cau 5. Mot xudng in ¢6 8 may in, moi may in duge 3 600 ban in trong mot gid. Chi phi
dé van hanh mot may in trong méi lan in 13 50 nghin dong. Chi phi cho n méy in chay

trong mot gio 14 60(6n + 10) nghin dong. Ho6i néu in 50 000 t6 quang cao thi phai st dung

bao nhiéu may in dé duge 1ai nhiéu nhat? KQ:

Cau 6. Ong An mudn xay mot cai bé chita nude 16n dang mot khéi hop chit nhat khong
nip c6 thé tich bing 288 m?. DAy bé 1a hinh chi nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong, gia
thué nhan cong dé xay bé 1a 500 000 dong/m?. Néu ong An biét xac dinh céc kich thudc
ctia bé hgp 1f thi chi phi thué nhan cong sé thap nhéat. Héi ong An tra chi phi thap nhat

dé xay dung b& d6 1a bao nhisu? (Don vi: trieu ddng) KQ:

1. 5] (2. 5] (3. 2] 4. 2] [5. 5] [6. 108
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén [—3;2] vA ¢6 bang bién thien nhu hinh dudéi
day. Goi M va m lan lugt 1a gid tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ciia ham s6 y = f(x) trén
[—1;2].

x| =3 -1 0 1 2
Y + o0 - 0 + 0 -

NN

Gia tri cia 5M — 2m bang bao nhiéu?

A. 15. B. 3. C. 17. D. —15.
~ *z . 2 s 2 N S ':1:2 + 3 ~ N
Cau 2. Gia tri nhé nhat ctia ham so f(z) = 1 trén doan [2;4] 1a
19 13
A.T. B. 6. C. —. D. —.
3 3
=~ . X N 2 . 2, FS ., . 2 £ 2 N Z 3.7; - 1
Cau 3. Goi M, m lan lugt la gia tri I16n nhat, gia tri nhé nhat cia ham s f(z) = 3
.1' —

tren doan [0;2]. Gia tri cia 3M + m béang
A. 0. B. —4. C. —-2. D. 1.

Cau 4. Goi M va m lan luct 1a gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham s6 y =
V1—1a+ 1+ 2. Gia tri cia M — 2m? bang
A. 2. B. 2. C. 0. D. —1.

. . 9 1
Cau 5. Gia tri nho nhat ctia ham s6 y = 2cos®z — 5 cos?x + 3cosx + 5 la

3 1
A. -9 B. 1. C. —. D. -
2 2

Cau 6. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = —2® + 3z + 1 trén khoang (0; +00) bang
A. 1. B. 3. C. —1. D. 5.

Cau 7. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. Goi m va M lan lugt 1a gia tri nho

nhéat va gia tri 16n nhéat ctia ham s6 f(z) trén doan [—1;1].
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T
Khéng dinh nao sau day la ding?

A.m+ M =2. B. m+M=-2 C.m+M=0. D.m+ M =-3.
Cau 8. Tim gia tri thuc ctia tham s6 a dé ham s6 f(x) = —23 — 322 + a ¢6 gia tri nhd
nhat trén doan [—1;1] bang 0.

A.a=2. B. a=6. C.a=0. D.a=4

Cau 9. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va ¢6 d6 thi nhu hinh dudi

L/

Tim gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = f?(x) + 3 trén doan [0; 2].
A. 12. B. 13. C. 2. D. 9.

T 2

Cau 10. Cho ham s6 f(z) = __:2
x

v6i m 1a tham s6 thuye. Tim gid tri 16n nhat cta m
dé ham sb ¢6 gia tri nhd nhat trén doan [0; 3] bing -2.
A.m=—-4 B. m =5. C. m=4. D.m=1.

Cau 11. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham f'(z) = (x + 1)(xz — 1)*(z — 2). Gia tri nhé nhat
) 1 N
ctia ham s6 g(x) = f(z) + ga:?’ — x — 2 trén doan [—1;2] bang
4 8 4

A. f(2)—§. B. f(l)—g. C. f(0) —2. D. f(—l)—g.
Cau 12. Héi tap hgp nao dudi day chita tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé gia tri
16n nhat ctia ham s6 y = |z* — 222 + m| trén doan [0; 2] bang 57

A. (—o0;—5) U (0; +00). B. (—5;-2).

C. (—4;-1) U (5; +00). D. (—4;-3).
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén tap 2. S6 M va m lan lugt duge goi la gia
tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham s6 y = f(z) trén 2.
a) f(zr) > M v6i moi z € 2 thi M 1a GTLN ctia ham s6.
b) m 1a GTNN néu f(x) > m véi moi x € & va ton tai xg € Z sao cho f (xg) = m.
c) M—m=0.
d) M la GTLN néu f(z) < M véi moi z € 2 va ton tal z9 € 2 sao cho f (z9) = M.

Cau 2. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—2;1] va c¢6 hinh vé nhu sau.

Goi M va m lan lugt 1a GTLN va GTNN ctia ham s6 trén [—2; 1]. Xét tinh dung sai trong

cac khang dinh sau

a) m=—4. b) M = —1.
c) M+m=—4. d) Ham s6 dat GTLN tai z = —1.
r—m? <
Cau 3. Ham s6 y = . Xét tren doan [—4; —2| thi
x
4 m?
— 47 b =2 -
W iy 5 ) sy =2
3
c) [Igmﬂy—z m d) [ﬂi}é]y:Q—l—m.

Cau 4. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan R va ¢6 bang bién thien nhu sau. Goi M va
m lan lugt 1a GTLN va GTNN ctia ham s6. Khi d6
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x —00 -1 0 % +00
Y -0 + 0 + 0 +
+00 +00
1
a) m=1. b) M = 4.
c) Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat. d) m=1taiz =1

1. @s®ples@p||l2. @Pbs@OP@D||3. @bPDbSCESsS@b
4. (@Pbs@p@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Goi m va M lan luot 1a gia tri nhé nhat va gia tri 16n nhat ctia ham s6 y =
]- 2 NS
ST — Ve + 2 trén doan [—1;34]. Tong S = 3m + M bang  KQ:

Cau 2. Cho ham s6 y = (z + m)®> — 3(x + m) + 1 + n. Biét ham s6 nghich bién
tren khoang (0;2) va gia tri 16n nhat ciia ham s6 tren [—1;1] bang 4. Tinh m + n.

KQ:
Cau 3. Choham s6y = (—2® + 3z — m — 1)°. Tinh tdng tat ca cac gia tri ctia tham s6 m

. 1
Cau 4. Mot vat chuyen dong theo quy luat S = —§t3 + 9t%, v6i t (giay) 1a khodng thoi

sao cho gia tri nho nhat ciia ham s6 trén doan [—1;1] bang 4. KQ:

gian tinh tit lic vat bat dau chuyen dong va S(m) 1a quiang dudng vat di duge trong thai
gian d6. Trong khoang thai gian 10 giay, ké tit ltic bat dau chuyén dong, tinh van toc 16n
nhat ctia vat dat duoc. KQ:

Cau 5. Mot cita hang ban vai Thanh Ha véi gia ban méi kg 1a 50 000 dong. Véi gia ban
nay thi cita hang chi ban dugc khoang 25 kg. Ctta hang nay du dinh giam gia ban, udc
tinh néu ctia hang cit gidm 4000 dong cho mot kg thi s6 vai ban duge tang them 1 50 kg.
Xac dinh gid ban (don vi nghin dong) dé ctra hang d6 thu dugc lgi nhuan 16n nhat, biét

rang gia nhap vé ban dau mdi kg 1a 30000 dong. KQ:

Cau 6. Nha xe khoan cho hai tai xé An va Binh mdi nguoi lan lugt nhan 32 1it va 72 1it

xing trong mot thang. Biét rang trong mot ngay tong sd xing ca hai ngudi st dung 13 10 lit.

Tinh tong s6 ngay it nhat dé hai tai xé sit dung hét s6 xang. KQ:

1. 6,5/ [2. 0] |3. 2| [4. 54] [5. 41] [6. 20|

7= GV: PHAM LE DUY @ Trang 27/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025

0704.963.919

DUONG TIEM CAN

BAI 3.

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én lva chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) ¢c6 lim f(z) =1 va lim f(z)

T—r400 T——00

sau day la khang dinh ding?
A. D6 thi ham s6 da cho c6 hai dudng tiém can ngang la cac duong thang z
xr=—1.
B.
C.
D.

D6 thi ham s6 da cho khong c6 tiém can ngang.

D6 thi ham s6 da cho c6 ding mot dudng tiém can ngang.

D6 thi ham s6 da cho c6 hai dusng tiém can ngang la cic dudng thang y
y=—1

Cau 2. Tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = a 1
T

¢6 phuong trinh la

A y=-2 B.y=1 C.z=-1 D.z =2
Cau 3. Tiém can ding ctia do thi ham s6 y = zz _T_ i c6 phuong trinh 13
A.y=-2 B. x=-2. C.z=1. D.y=1
Cau 4. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau
z —00 0 3 400
y/ — —
1 2 3

Tong s6 tiem can ding va tiém can ngang ctia do thi ham s6 da cho la
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.

Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau

—00 3

= GV: PHAM LE DUY
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Tiem can ding ctia dd thi ham sé da cho 1a dudng théng c6 phuong trinh
A.x=-1. B.y=-1 C.y=-2 D.z=-2.

Cau 6. Trong cac ham s6 duéi day, ham s6 nao nhan duong thing x = 1 la duong tiem

can ding?
2 — 1 2242 —3
Ay = . B.y=-""°"_°
Y= Y 2 -3

C.y=z—+va2+2. D.y=——7-—.
g S Y 24z +1

Cau 7. Ham s6 nao sau day c6 mot duong tiem can?
22+ 31 — 2

T+ 3
A. = . B. =
y 2 —1 Y FEE
T
C. = . D. — .
y 24+ 1 y x—1

Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé duéi day

D6 thi ham s6 c6 dudng tiem can xién di qua diém nao dudi day?

B. N(—2;1). C. P(2;2). D. Q(1;-1).

A. M(1;2).
Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé duéi day
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Khang dinh nao sau day ding?
A. x =1 la dudng tiém can ding ctia ham sob.
B. y = —1 13 duong tiém can ding clia ham sb.
C. z = —1 la duong tiém can ngang clia ham sob.
D. y = 1 la duong tiém can ngang ciia ham s6.
r—1

Cau 10. Cho ham s6 y = ——————. Xét caAc ménh dé sau
2 — 32+ 2

(I). Do thi ham s6 c6 tiem can ngang y = 0.

(IT). D6 thi ham 6 c6 hai tiem can dimg z =1 va x = 2.

(ITT). D6 thi ham s6 khong c¢6 tiém can xien.

Ménh dé nao sau day la dung?
A. Chi ¢6 (III) ding. B. Chi ¢6 (I) va (II) dang.
C. Chi ¢6 (I) va (III) ding. D. C4 3 ménh dé déu dung.

Cau 11. V6i gia tri nao clia m thi tiém can xién ctia do thi ham s y = 2 +m +

di qua diém M(1;2).

m—

A.m=1 B. m=0. C. m=2. D.m=3.
Cau 12. Tim tong tat ca cac gia tri nguyen duong ciia tham sé m sao cho do thi ham
. T+ 2
£ . N A
SO Y R p— c¢6 3 duong tiém can’

A. 6. B. 2. C. 5. D. 4.
| D] [2 B| |3 B 4. Bl | D] | Al
\ cl |8 cll9 D] [10. cl |11 Al |12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

x? —2x+2
T+ 2
a) Ham s6 c6 hai duong tiem can.

Cau 1. Cho ham s6 y = . Cac ménh dé sau ding hay sai?
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b) Giao diém ctlia hai tiem can 1a I(—2; —6).
c) Khoang céch tit O dén dudng tiem can xién bing 4/2.

d) Tiém can xién ctia ham s di qua diem M (0; —4).

. 3 X
Cau 2. Cho ham so (C): y = x—+1 Cac ménh de sau ding hay sai?
'I‘ J—

a) Do thi ham s6 c6 tiem can ding z = 1.
b) Do thi ham s6 ¢6 tiem can ngang y = 1.
c) Tam déi xing ctia do thi ham s6 (C) ¢6 toa do 1a I(1;1).

. . N . 2 1
d) Tiép tuyén cia do thi ham so (C') tai diem A(—3;0) c6 phuong trinh la y = 7% 1.

Cau 3. Cho do6 thi ham s6 y = f(x) nhu hinh bén duéi
Y

1

,,,,,,,,,,,,,, 1

ol x

-1

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Do thi ham s6 ¢6 hai duong tiem can.
b) Tam dbi xiing ctia dd thi ham s6 1a diem A(1;1).
c) Ham s6 y = f(z) c6 dao ham ¢’ > 0,Vz # —1.

d) Ham s6 nghich bién trén tap xac dinh.

S5V2+6+x—12

43 — 3z — 1

Cau 4. Cho ham s6 y =

sai?

c6 do thi (C). Cac meénh dé sau dung hay

a) Do thi (C) clia ham s6 khong c6 tiem can.

b) Do thi (C) ctia ham s6 chi ¢6 mot dudng tiém can ngang y = 0.

¢) D6 thi (C') clia ham s6 c6 mot dudng tiém can ngang y = 0 va hai dudng tiém can
ding x = 1,2 = —%.

d) Do thi (C) ctia ham s6 chi 6 mot dudng tiem can ngang y = 0 v mot dudng ti¢m

can ding x = 1.

7= GV: PHAM LE DUY ® Trang 31/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

. @pd®pl@s@p||l2. @pOpPbP@Ss||3. @phsb@Ss
4. (@sbss@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

. 20 — 1 i N )
Cau 1. Cho ham so y = 3 Goi x = m va y = n lan lugt la duong tiém can
x
N . P ., . o N P 2m - 1
ding va tiém can ngang ctia do thi ham so6. Tinh gia tri ctia biéu thic P = T3
n

KQ:

_$ —
dr +1
A(m;n). Tinh m+n KQ:

Cau 2. Cho ham s6 y = . Toa do tam doi xiing ctia do thi ham sd c6 dang

Cau 3. Cho ham s6 y = 2 — V22 + 2 — 4. C6 mot duong tiém can ngang 1a y = m hay
n

tim duong tiém can do KQ:

Cau 4. Cho ham s6 y = %, do thi ham s6 c6 duong tiém can xién c6 dang

(C): y = aw +b. Tinh gid tri cita biéu thite P = 7. KQ:
r—1

Cau 5. Cho ham s6 y = . Tong cac gié tri ctia tham sb m dé

22— (2m+ 1)z +m? -3
d6 thi ham s6 ¢6 ding hai dudng tiém can bang bao nhieu? (két qua lam tron dén hang

phan chuc) KQ:

T —2
x2 —3mx+m "
ditng. Biét tong céc gia tri ctia tham s6 m c6 dang phan s6 " tinh tong S = a + b

Cau 6. Cho ham s6 y = tim m dé do thi ham s6 c6 ding mot tiem can

B ~14] [2. —0,5

3. —05] |4 0,25

5. ~1.3| [6. 101
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 f(x) xac dinh va lién tuc trén R\ {—1} ¢6 bang bién thién nhu sau

T |70 —1 +00
f'(x) - -
+00
f(z) ’ \ \
—00 2

Khang dinh nao sau day ding
A. Do thi ham s6 f(x) ¢6 hai tiém can ngang y = 2, y = 5 va c6 mot tiem can diing 1a
r=—1
B. D6 thi ham s6 c¢6 bon duong tiém can.
C. D6 thi ham s6 c6 hai duong tiém can.

D. D6 thi ham s6 ¢c6 mot dudng tiem can.

Cau 2. Duong thing 2 = a dugc goi 1a mot duong tiém can ding (hay tiem can ding)

ctia do thi ham s6 y = f(x) néu diéu kién sau thod man

A. lim f(x)=a. B. lim f(x) = +o0.
T—r+00 T—ra~

C. lim f(z)=a. D. lim f(z) =a.
T—r—00 T—a—

Cau 3. Duong thang y = m dudc goi 1a mot duong tiem can ngang (hay tieém can ngang)
ctia do thi ham s6 y = f(x) néu
A. lim f(x)=m hodc lim f(z)=m.

T—+00 T——00

B. lim f(z) = —m hoac lim f(z) = —m.
—00 T—00

C. lim f(z) = +o0 hoac lim f(z) = —o0.
r—m r—m

D. lim f(x) = +oo hodc lim f(z)= —o0.
T——m T—>—m

Cau 4. Duong thang y = ax + b,a # 0, dugc goi 1a dudng tiem can xién (hay tiém can

xién) ctia do thi ham s6 y = f(z) néu

A. xll)leoo(f(x) —ax —b) =0 hoac xgrfoo(f(x) —azx —b) =0.

B. xkr_noo(f(x) —ax +b) =0 hoac xkriloo(f(x) —azx+0b)=0.

C. glﬁli%[f(x) — (az 4+ b)] = +o00 hoiic glch%)[f(x) — (az +b)] = —o0.
(f( -

D. lim (f(z) —ax+0b) =a hoac lim (f(x)

T—r—00 T—r+00

ar+0b) = a.

Cau 5. Duya vao do thi ham sé
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Y

A. Do thi ham s6 chi ¢6 2 duong tiém can ding x = —1 va o = 1.

B. D6 thi ham s6 c¢6 3 duong tiém can.
C. D6 thi ham s6 c6 4 duong tiem can.

D. D6 thi ham s6 c¢6 2 duong tiém can ding va 1 duong tiém can xién.

N . -2 .
Cau 6. Do thi ham so6 y = Z; 1 c6 may dudng tiém can?
‘T J—
A. 3. B. 1. C. 2.
2
, . -1
Cau 7. Tiém can xién cta ham s6 f(z) = rihr- la
x
A.y=x—-1. B.y=x2-2 C.y=z-3.

Cau 8. Do thi sau 1a clia ham s6 nao sau day

= GV: PHAM LE DUY

D. 0.

D.y=x+1.
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Yy
19) 1 2
T
T =2
r =1
A 222 +3 2r — 3 2 — 3 2r — 3
" 5a2 — 15z + 10° a2 =5 +6 " 5x2 — 15z + 10° 24 —6
Cau 9. Bang bién thién sau la ctia do thi ham s6 nao sau day
xr —00 1 +00
f'(x) - -
+00 00
—00 —00
z+1 —x? + 2 -2+ T+ 2
A.y= . B.y=—u«—+—. C.y=——. D.y= )
L O R LT
. . 2x .
Cau 10. D6 thi ham s6 y = ——— ¢6 so dudng tiém can 1a
g y \/m g v 1
A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.
R . -3 2025
Cau 11. Biét rang do thi ham s6 y = (a )x(—gi—g) nhan truc hoanh lam tiém
:C J—
can ngang va truc tung lam tiém can ding. khi dé6 gia ctia a + b 1a
A. 3. B. -3. C. 0. D. 6.

Cau 12. Giao diém ctia hai duong tiém can ctia do thi ham s6 ndo dudi day ndm trén

dudng thing d: y =

A.yzzmx_;;. B.y:ii—j C.yzQ;i—;. D.xig.
E Al 2 B| 3 Al 4. All5 Bl | c]
7 D| |8 cl |9 B| | 10. D|[11 cl |12 B|
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho céac phat biéu sau
a) Néu chi c6 diéu kien lim f(r) = +oo thi duong thing » = a khong dude goi la

z—at

duong tiem can ding ctia do thi ham s6 f(z).
b) Duong thiang y = m duge goi la mot dudng tiem can ngang (hay tiém can ngang)

ctia do thi ham s6 f(z) néu lim f(x) =m hodc lim f(z) =m.

Tr—r—00 r—r

c) Dudng thing y = ax + b,a # 0, dudc goi la tiem can xién (hay tiém can xién) ctia

do thi ham s6 f(x) néu hrf [f(z) — (ax +b)] = 0.

T—r+00

d) Tiém can xién y = ax + b,a # 0 ctia f(z) véi he s6 a = liril @
T—r+00 €T
. 3(z?+1)(z—3
Cau 2. Cho ham so y = (z"+ (= = 3)
(x+1)3
a) Ham s6 khong c6 tiém can ngang. b) Ham s6 ¢6 ding mot tiém can ngang.
c) Ham s6 c6 mot tiém can xien. d) Ham s6 khong c6 tiém can ding.

Cau 3. Cho do thi ctia ham s6 f(x) nhu hinh sau

Y
r=—1 1 y=x+1
O x

a) y =z + 1 la dudng tiém can ngang clia ham s6 f(z).
b) ham s6 f(z) ¢6 mot duong tiem can ding va mot dudng tiém can xién .
2+ 2x + 2
r+1
d) ham s6 f(z) c6 duong tiém can xién la y = z + 1.

¢) do thi ham s6 c¢6 phuong trinh la f(z) =
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N 7z b 2
Cau 4. Db thi trong hinh la ciia ham s6 y = “‘”: (a,b,c € R). Khi d6 téng a+ b+ c
r+c
bang
Y
1
O x
-1
K L 1
a) Ham sb c6 tiém can ngang la y = —1.

b) Ham s6 c6 tiem can ding la z = 1.
c) a+b+c=0.

d) Ham s dong bién tren cac khoang xac dinh.

. (@shple)pdp ‘2. @S@D@S@SH& @S@D@D@D‘
4. @pbO)DPE)DPSs

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 15i ngdn.

r—3

Cau 1. Dothihamsby = ————
2?2+ —2

¢6 bao nhiéu duong tiém can ding? KQ:

Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén R\ {—1} ¢6 bang bién thién nhu hinh dudi

day, ham s6 c6 bao nhiéu tiém can ngang

T —00 -1 2 +00
f(x) + - 0 +
+00 | +00 +00
f@ | N
-1 0
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KQ:
Cau 3. Cho ham s6 f(z) xac dinh va lien tuc trén R\ {—1}, ¢6 bang bién thién nhu sau:
x —00 —1 +00
f'(x) - -
2 400
) | g
—00 —2
2. X . N £ 1 - £ 2 PN N PN ~ ~, N PN ~
Hoi do thi ham so y = m ¢6 tat ca bao nhiéu duong tiém can diing va tiém can ngang?
x
KQ:
Cau 4. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m thudc doan [—2025; 2025] dé ham s6
2
Yy = Tt ¢6 hai tiém can ding? KQ:
Vat—4drz+m

1++v/x+1

22— (1—m)x+2m

Cau 5. S6 gié tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y = c6 3 duong

tiem can (bao gom tiém can ding va tiém can ngang) 1a KQ:

Cau 6. Cho ham da thiic bac ba y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé
Y

Tong s6 duong tiém can ngang va tiem can ding cta do thi y = () la
KQ:
1. 2] [ 2. 1] (3. 4] 4. 2028] |5. 2] [6. 3]
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BAI4.  KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE O THI
HAM O

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én lva chon

20 +4

Cau 1. S6 diém c6 toa do nguyen trén do thi ham s6 y = 1 la
:L‘ —
A. 8. B. 7. C.09. D. 6.
N z - 1 z 2
Cau 2. Do thi ham so0 y = ¢ 5 c6 tam doi xing la diem c6 toa do
A. I1(2;-1). B. I(—2;1). C. 1(2;1). D. I(2;-1).
Cau 3.
D6 thi nhu hinh vé 1a ciia ham sb Yy
Ay T — _ 1 |
YT T YT e i
C. oy z+1 =1 ] T
YT T AR ol
1, z
Cau 4.
D6 thi nhu hinh vé 1a ctia ham s6 y
Ay=a23—224+ 2+ 1. B. y =123 — 322+ 3.

C.y=23+322+32z+1. D.y=2>+22+1.

Cau 5.
Dus & hinh ben I dd thi ciia ham s6 5 = ““ . Menh
ng con inh bén 1a do thi ctia ham s6 y = . Mén
dé nado dwéi day dng? === {,%;
A.y <0, Vz #2. B. y <0, Vz # —1. 1
-1,/ 10 x
C.y >0,Ve#2. D.y >0, Ve # —1. /

Cau 6. Bang bién thién sau 1a ctia ham s6
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x —00 0 2 +00
Y + 0 — 0 +
-1 +00
Y / \ /
—00 -5
A.y=—2%—-3z-2. B.y=2%—32% - 1.
C.y=—a%+32% 2. D.y=—2%+32% — 1.
Cau 7.
L . P T ax 1. 1 s . ar —1 . .
Xac dinh cac hé so a,b,c dé do thi ham so y = n c6 do thi Y
T+ c
ham s6 nhu hinh vé bén:
Aa=20b=2c——1. B.a=2b=—1c—1. 2
TN
C.a=2b=1,c=1. D.a=2b=1,c=—-1. \
O ‘\1 x
Cau 8.
Duong cong & hinh bén 14 do thi ctia ham s6 y = ax® + ba? + y

cr + d. Khi d6 phuong trinh ¢ =0

A. ¢6 hai nghiém x =0 va x = 1.

B. ¢6 hai nghiém x = +1. 0 "
C. vo nghiém.

D. ¢6 mot nghiém kép x = 1.

Cau 9.
Duong cong sau day 1a do thi ham s6 nao? v
—1
A.y=—2%—-32+2. B.y:x . I
—? . 8
C.y= : D.y= 3r — 2.
Y 1 Yy =1x"+ ox JI |
| 2
L lo .
—2 2
—2
Cau 10.
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Bang bién thién & hinh vé 1 clia ham s6

1
A.y:%+ .
i
C.y:x+ .
1—x

Cau 11. Do thi ctia ham s6 y =

e
-2

C.

Cau 12. Cho ham s6 g(x) lién tuc trén R thoa man ¢'(0)

D6 thi ctia g(x) 1a

2
B.y:x_l— :
S
D.y= * .
20+ 3

r—2

z+1

\/\/

T —00 1 +00
Y - -
1 +00
—00 1
1a
/ ’
2
ol/2 =
-2
B.
y \\
1
0
1 2 z
D.

Y

0, ¢"(x) <0,V € (—1;2).

a0 \J 7 - : -
A. B.
y y
N
1T 1+
. \/ \ 2 /
VA o \J =
C. D.
1. Al |2 Al[3 B| 4. B| [5. D] | B|
|7 D| |8 D] | c] [1o0. Al |11, cl[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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Cau 1.

b
ax + . Xt tinh

Hinh vé sau la do thi ctia ham s6 y =
cx +

ding sai ctia cac ménh dé sau.

a) ad > 0. b) bd < 0.
c) ab> 0. d) ad —be < 0.
Cau 2.
) -1 b S
Cho ham sb y = w, d < 0 ¢6 dd thi nhu hinh
(c—1Dx+d
vé. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh duéi day.
a) a>1,b>0,c<1. b) a>1,b<0,¢> 1.
c) a<l,b>0,c<1. d) a>1,b6>0,¢>1.

Cau 3.

Cho ham s6 y = ax® + ba? + cx + d c¢6 dd thi nhu hinh y
bén. Xét tinh ding sai clia cac ménh dé sau.
a) ad > 0. b) be > 0.
c) ad < 0. d) abec < 0. f
@) xT
Cau 4.
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240
Cho ham s6 y = 22" 5 45 thi nht hinh vo '
mx +n ,
bén. Xét tinh dang sai ctia cac khang dinh sau. !
a) Ham s6 c6 2 cyc tri.
b) Trcp = —2.
n
c) —=—-1L
) m

d) Do thi ham s6 c¢6 tam doéi xting 1a I(—1,2).

. @Pp®pP@s@s||l2c @s®ses@p||3. @phbDE)Ss@Ss
4. (@bPDb)s()s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn. ‘

Cau 1.
Hinh bén 1 do thi ctia ham s6 y = (m_:_ b (v6ia,b,c € R). y |
Xz C I
Khi dé6 ab — ¢ bang bao nhiéu? " 9
o | @
,,,,,, = I \
Cau 2.
Cho ham s6 y = f(z) = az®+bax? + cx +d ¢6 do thi (O) Y
nhu hinh vé. Khi d6 f(5) bang ()
2
1

Cau 3.
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5
ar + = 6 6 thi bt hinh y

Cho ham s6 y =
cxT +

vé. Tich acd bang bao nhieu?

Cau 4.
Cho ham s6 bac ba y = az® + bx? + cx + d c¢6 do thi nhu hinh vé. y
Tim gia tri nhé nhat ctia bicu thiic P = a® + ¢ + b + 1. (Két qua

lam tron dén hang phan tram).

Cau 5.
Cho ham s6 bac ba f(z) = 2®+ba? 4 cx +d. Biét do thi ciia ham y
s6 y = f'(x) nhw hinh vé. Gid tri ctia g la (lam tron dén hang

phan chuc)

oief”
w\w\

Cau 6. Cho do thi ham s6 y = 5z — 1+
thic C' = a + 30.

c6 tam doi xing I(a;b). Gia tri clia biéu
x J——
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Do thi clia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu duong cong trong hinh bén?

A y=2%-3z. B.y=—-2*+3z. C.y=2>-22. D. y = —222+ 3.

Cau 2. Ham s6 nao dudi day c6 bang bién thien nhu hinh bén duéi?

T —00 5 +00
y/ _ _
1 +00
—00 1
A.y:i:g. B.y:i:?. C.y:x5_xl. D.y:i:;

Cau 3. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh, lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh ben.

7

0] 1 x

D6 thi nao dudi day 1a do thi ctia ham s6 y = f(x) + 17
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y y
/2
/1 1
) 1 z o) 1 x
A. B
y y
2
1 1
O 1 z O 1 x
C. . D.

Cau 4. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh bén. S6 nghiém
thuc ctia phuong trinh f(z) = —1 1a

A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

Cau 5. Tim tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m dé do thi ham s6 y = 2° — 322 cit
duong thang y = m tai ba diém phan biét.

A.m e (—oo;—4). B. m e (—4;0).

C. m e (0;+00). D. m € (—oo; —4) U (0; +00).

Cau 6. Do thi ctia ham s6 y = 2% — 32 + 2 cit truc tung tai diém c6 tung do bang

A. 0. B. 1. C. 2. D. -2.
Cau 7. S6 giao diém ctia do thi ham s6 y = 2® + 322 va do thi ham s6 y = 322 + 3z
1a

A. 3. B. 1. C. 2. D. 0.
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Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) lien tuc va xéc dinh trén R. Biét f(z) c6 dao ham f'(x)
va ham s6 y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh vé, khéng dinh nao sau day ding?

Y

A. Ham s6 f(z) dong bién trén R .
B. Ham s6 f(z) nghich bién trén R.
C. Ham s6 f(z) nghich bién trén (—oo;0).
D. Ham s6 f(z) nghich bién trén (0; 400).

T

Cau 9. Cho ham s6 y = f(z) liéen tuc va xac dinh trén [—2;2], c6 do thi cia ham s6
y = f'(x) nhu hinh vé. Tim gia tri 2o dé ham s6 y = f(z) dat gia tri 16n nhat trén doan
[—2;2].

\
[\

\
—_
Q
—_

8

A. £E0:2. B. il?():—l. C. ZEQZ—Q. D. Ty = 1.

Cau 10. Dao ham ctia ham s6 y = f(r) tai diém z( 14 hé s6 goc clia tiép tuyén véi do
thi (C) ctia ham s6 tai diém My(xo; f(20)). Khi d6 phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai
diém M, 1a

A.y+yo= f'(z0) - (x — o). B. y—yo= f'(z0) - (¥ + o).

C.y—vyo= f'(z0) - (x — ). D.y—yo= f'(z0) - (x0 — 2).

Cau 11. Cho ham s6 y = 2% — 22 + 1. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham sb
tai diém M(0;1).

A.y=2s+3. B.y— —2r+1.  C.y—dr+1. D.y— —dz+1.
Cau 12. Do thi ctia ham s6 y = 2® — 3ma? — x + 3m véi m la tham s6 di qua bao nhieu
diém 6 dinh?

A. 1 B. 2. C. 3. D. 4.
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho mot ham s6 ¢6 dd thi nhu sau

Y

a) Day la do thi ctia mot ham sé dong bién.

b) Do thi ¢6 tiem can ding la z = 1.

c) Do thi c¢6 tiem can ngang 1a y = 0.

z+1
z—1

d) Duong cong trén la do thi clia ham s6 y =

Cau 2. Cho ham s6 f(x) = ax? + bz* + ¢ c6 do thi la dudng cong trong hinh beén.

a) DO thi clia ham s6 cit truc hoanh tai 2 diém phan bigt.

b) S6 nghiem thuc ctia phuong trinh f (z) =1 1a 2.

. 3
c) S6 nghiém thuc clia phuong trinh f (z) = 3 la 3.

d) Phuong trinh f (2) — 3 = 0 c6 tong cac nghiém bing 0.

Cau 3. Ham s6 y = f (z) lién tuc trén khoang K, biét do thi ctia ham s6 y = f/ (z) trén

K nhu hinh vé bén duéi.
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Y

a) Do thi clia ham 86 y = f' () cat truc hoanh tai 3 diém phan biét.
b) Ham s6 y = f (z) dong bién trén khoang (0;1).

¢) Ham s6 y = f (z) nghich bién trén khoang (—1;1).

d) Ham s6 y = f () ¢6 2 cyc tri.

Cau 4. Cho duong cong (C) :y =23 — 4
a) Heé s6 goc clia tiép tuyén véi dusng cong (C) tai diém M (0; —4) 1a 1.
b) Phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong (C) tai diém c6 hoanh do bing 1 1a y =

3z — 9.

c) Phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong (C) tai diém c6 tung do bing 4 1a y =
12z — 20.

d) Phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong (C) di qua diém A (2;4) la y = 3x — 2 va
y = 122 — 20.

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

. 2
Cau 1. Cho ham s0 y = ar
br — 2

v6i a,b € Z c6 do thi nhu hinh bén dudi. Tinh gié tri

ctia bidu thic T = a + b.

y |
,,,,,,,,,,, o I A
3 \ |
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KQ: oo
Cau 2. Biét duong thang y = —22+2 cit do thi ham s6 y = 2° 4+ 242 tai diém duy nhat
c6 toa do 1a (z¢;yo). Tinh gia tri clia biéu thic T = x9 —yo. KQ: ..........cooviiin...

Cau 3. Cho ham s6 y = f () lien tuc trén R va ham s6 y = f (x) ¢6 do thi nhu hinh

ve.

/ %)
2017 — 2018z

5017 c6 bao nhiéu diém cuye tri? KQ: .....................

Ham sy = f (z)+

) 1 . . . N
Cau 4. Cho ham so y = gw?’ — 22% + 3z + 5. Biét phuong trinh tiép tuyén cta do thi
ham s6 véi he s6 géc nhé nhét ¢6 dang 1a y = az +b(a,b € R). Tinh gid tri ctia biéu thite

T = a+ 3b. KQ: ..o

Cau 5. Cho ham s6 y = f (z) lién tuc trén [1; 3] va c6 bang bién thién nhu sau

T 1 2 3
f'(x) + 0 —
4
o | T TN
1 3
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh f (x +1) = o —Tx 5 nghiém
trén khoéng (1;2)? KQ: oo
20 — 1

Cau 6. Cho ham s6 y = ¢6 do thi (C). Tinh tong hoanh do ctia hai diém nam

r+1
tren (C) dbi xiing nhau qua dudng thang d : y = 3z + 5. KQ: oo
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BAI§. (NG DUNG BAO HAM PE GIAI QUYET
MOT SO VAN DE LIEN QUAN BEN THUC TIEN

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

7z 2 2 1 2
Cau 1. Mot chat diem chuyen dong theo quy luat s(t) = ¢* — 6253 (m). Tim thoi diem ¢
(gidy) ma tai d6 tdc do v (m/s) ctia chuyén dong dat gid tri l6n nhat.
A.t=25 B.t=1. C.t=2 D.t =05

Cau 2. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = %t3 — 12 4 9t v6i t (giay) 1a khoang thoi
gian tinh tit ldc vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dusng di dugc trong thoi
gian d6. Héi trong khodng thoi gian 10 giay ké tit lic bat dau chuyén dong, tdc do 16n
nhat ctia vat dat dude bang bao nhiéu?

A. 109 (m/s). B. 89 (m/s). C. %(m/s). D. 71 (m/s).
Cau 3. Trong mot moi truong dinh dudng c6 1000 vi khuan duge cay vao. Bing thuc

nghi¢m xac dinh duge s6 lugng vi khuan tang theo thai gian béi quy luat N(¢) = 1000 +
100t
100 + 2 ? ?
khi thire hién cay vi khuan vao, s6 luong vi khuan tang lén 16n nhat?

A. 0. B. 1. C. —10. D. 10.

(con vi khuan), trong dé ¢ 1a thoi gian (don vi giay). Hay xac dinh thoi diém sau

Cau 4. Mdi dgt xuat khau gao clia tinh A thudng kéo dai trong 60 ngay. Ngudi ta
nhan thay lugng gao xuat khau tinh theo ngay tht ¢ dude xac dinh bdi cong thiic:
S(t) = §t3 — 63t? + 3240t — 3100 (tan) (1 <t < 60). Hoi trong 60 ngay do, ngay thit may
c6 luong gao xuat khau cao nhat?

A. 60. B. 45. C. 30. D. 25.

Cau 5. Trong cac hinh chit nhat c¢6 chu vi la 24 ¢m, hay tim hinh chi nhat c¢6 dién tich
16n nhat.
A. 36. B. 24. C. 48. D. 72.

Cau 6. Do giam huyét 4p ctia mot benh G(z) = 0,02522(30 — x) trong d6 z 1a s6 miligam
thubc duge tiem cho bénh nhan (0 < z < 30). Dé bénh nhan dé c6 huyét ap giam nhiéu
nhat thi lieu lugng thude can tiem vao la

A. x =15 (mg). B. z =20 (mg). C. z =20 (mg). D. z =25 (mg).
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Cau 7. Su anh huéng khi sit dung mot loai doc t6 véi vi khuan X duge mot nha sinh
hoc mo ta bdéi ham s6 P(t) = %, trong d6 P(t) 14 s6 lugng vi khuan sau t gio st
dung doc t6. Vao thai diém nao thi s6 lugng vi khuan X bit dau gidm?

A. Ngay tu ltc bat dau st dung doc t6.  B. Sau 0,5 gio.

C. Sau 2 gio. D. Sau 1 gio.

Cau 8.
Mot ngusi the go lam mot cai hom dang hinh hop chit

nhat c6 nip bang ton. Biét rang do dai duong chéo hinh
hop bing 3v/2 dm va chi duge st dung vita di 18 dm? e ] R
ton. V4i yéu cau nhu trén ngudi thg cé thé lam duge cai ,

hom c¢6 thé tich 16n nhat biang
A. 8 dm?. B. 2v/2 dm®.
C. 6 dm?®. D. 4 dm3.

Cau 9. Cho mach dién xoay chiéu RLC mic ndi tiép c6 R thay déi. Biét dien tré cuon
cam Zp = 80(f2), dién trd cia tu dién la Zo = 200(92) va higu dien thé hai dau mach la
u = Uy cos 1007t (V). Dé cong suat tieu thy ctia mach cyc dai thi gia tri cia R bing

A. 120(9). B. 50(€). C. 100(9). D. 200(9).

Cau 10. Mot xudng in ¢6 8 may in, mdi may in duge 4000 ban in khé gidy A4 trong
mot gis. Chi phi dé bao tri, van hanh mot méy trong mai lan in 1a 50 000 dong. Chi phi
in an clia n méy chay trong mot gic 1a 20(3n + 5) nghin dong. Hdi néu in 50 000 ban in
kho gidy A4 thi phai sit dung bao nhiéu méy dé thu duge nhiéu lai nhéat?

A. 4 may. B. 7 may. C. 6 may. D. 5 may.

Cau 11. Khi nuoi c4 thi nghieém trong ho, mot nha sinh vat hoc thiy rang néu trén mdi
don vi dién tich ctia mat ho ¢6 n con ca thi trung binh mdi con ca sau mot vu can ning
Q(n) = 480 — 20n (gam). Ho6i phai tha bao nhiéu con ca trén mot don vi dién tich cta
mit hd dé sau mot vu thu hoach duge nhiéu ca nhat?

A. 12 B. 14. C. 10. D. 18.

Cau 12. Khi san xuat vé lon sita bo hinh tru, cac nha thiét ké luon dit muc tiéu sao
cho chi phi nhién liéu lam vé lon la thap nhat, tic 1a dién tich toan phan ctia hinh tru
nhé nhat. Mudn thé tich ctia khéi tru d6 bang V' va dién tich toan phan ctia hinh tru nhé
nhat thi nha thiét ké phai thiét ké hinh tru c6 ban kinh bang bao nhiéu?

NRVAS B. i/ L. c. /Y . ¢/¥
21 27 T s
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Gia st mot hat chuyén dong trén mot truc thing ding chiéu duong huéng lén
trén sao cho toa do clia hat (don vi: mét) tai thoi diém ¢ (giay) la y = t* — 12t +3,¢ > 0.

Xét tinh ding, sai clia cac phéat biéu sau

Phat biéu b|S
a) Gia toc clia hat tai thoi diém ¢t = 2 1a 12 m/s>.

b) Hat chuyén dong xudng dudi khi ¢ < 0.

¢) Trong khodng thoi gian 0 < ¢ < 3 hat di duge quang duong 9 m.

d) Hat tang toc khi ¢ > 0, hat gidm toc khi ¢ < 0.

Cau 2. Gia stt ham cau ctia mot san pham doc quyen duge cho béi p = 400 — 2Q va ham
— 400 . . _

chi phi trung binh C' = 0,2Q + 4 + Xl trong d6 @ la s6 don vi sdn pham ( p va C' duge

tinh bing $ ddi véi mdi don vi sdn pham).

Xét tinh ding, sai clia cac phéat biéu sau

Phét biéu b|S
a) @ =90 la lugng sén pham ban ra dé lgi nhuan thu duge téi da.

b) Gia ban dé lgi nhuan thu dugc t6i da 1a 4008$.

c) Lgi nhuan t6i da 1a 174208.

d) Néu chinh phit ddnh thué 22$/ mot don vi san pham thi gia ban 390$
dé lgi nhuan thu duoge t6i da.

Cau 3. Mot nha san xuat trung binh ban dude 1000 laptop mdi tuan véi gia 14 trieu
dong mot chiéc. Mot cudc khao sat thi trudng chi ra rang néu cit gidm gia ban 500 nghin
dong, s6 lugng laptop béan ra sé tang thém khoang 100 chiéc moi tuan. Biét rang ham chi
phi hing tuan 1a C'(z) = 12000 — 3z (trieu dong), trong d6 z 1a s6 laptop ban ra trong
tuan.

Xét tinh diang, sai clia cac phét biéu sau

Phat bidu b|S

X 1 . X N ., ? X
a) Ham caula p = ~500° + 19, trong d6 p (trieu dong) la gid clia moi

laptop, x 1a s6 laptop ban ra.

b) Dé doanh thu dat dugc la 16n nhat thi nén gidm gia ban laptop 1a 5

trieu dong cho mot chiéc.
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c) Dé cong ty khong bi 16 von thi mdi tuan can ban dudc it nhat 600
chiéc laptop.

d) Lgi nhuan 16n nhat ma coéng ty c6 the dat duge 1a 12200 (trieu dong).

Cau 4. Mot ngudi cheo thuyen tit diém A trén bo mot con song thing, rong 3 km va
mudén dén diém B, cach b déi dien 8 km vé phia ha Iwu, cang nhanh cang t6t( Hinh bén
dudi). Ngusi ay c6 thé cheéo thuyén qua song dén diém C rdi chay bo dén B, hodc anh ta
c6 thé cheo thing dén B, hoic c6 thé cheéo thuyen dén diém D nao do giita C' va B roi
chay bo dén B. Biét ring toc do cheo thuyeén clia ngudi nay 1a 6 km/h va tdc do chay bo
Ia 8 km/h. Biét toc do dong nudc la khong dang ké so véi toc do chéo thuyén clia ngudi

dan ong.

Goi x (km) 14 do dai quang duong C'D. Xét tinh ding, sai clia cAc phat biéu sau

Phat biéu b|Ss
a) 8 —z (km) la do dai quang dudng BD.

Vaz+9
—— (8i0).
»?+9 8—u
v + .
8
d) 1 gio 30 phiit 14 khodng thdi gian ngan nhat ngudi nay c6 thé di tir A
dén B.

b) Thai gian cheo thuyén trén quang duong AD la

c) Tong thai gian di chuyén tit A dén B 1a

1. @pds@s@p||2c @bPbs@Obpds||3. @bpbsEs@p

7= GV: PHAM LE DUY ® Trang 54/327




B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

4. (@pPd)ss@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Ong Anh muén diing tAm bia hinh vuong canh 6 cm lam mot chiée hop khong

nap, c¢6 day la hinh vuong bang cach cat bé di 4 hinh vuong nhé & bon goc clia tam bia.

I

D6 dai canh hinh vudéng can cat bé dé chiéc hop dat thé tich 16n nhat 1a bao nhieu?

KQ:

Cau 2. Cho mot hinh tru noi tiép trong hinh nén c6 chiéu cao bang 12 cm va ban kinh
day bing 5 cm (Hinh 1). Ngusi ta cit hinh nén, tru nay theo mit phéng chita dudng
thang nbi dinh va tam hinh tron ddy ctia hinh nén thi thu dugc mot hinh phing nhu
Hinh 2.

12 cm

r 5 cm

Hinh 2

Tim h dé khéi tru c6 thé tich 16n nhat. KQ:

Cau 3. Mot ngusi nong dan c¢6 15000000 dong dé lam mot hang rao hinh chit E doc
theo mot con song bao quanh hai khu dat trong rau c¢6 dang hai hinh chit nhat bang nhau
(Hinh bén duéi). D6i véi mat hang rao song song véi bo song thi chi phi nguyén vat ligu
14 60000 dong/mét, con ddi v6i ba mat hang rao song song véi nhau thi chi phi nguyén
vat lieu 1a 50 000 dong/mét, mat gidp v6i bo song khong phai rao. Tim dién tich 16n nhat
ctia hai khu dat thu duge sau khi lam hang rao.
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\ | [
| l\w i L
T

KQ:

Cau 4. Mot cong ty muén lam mot duong éng dan tit vi trf A trén bo bién dén vi tri
B trén hon déo. Khoang cach tit diém B dén bd bién 1 BH = 6 km (Hinh bén dudi).
Gia tién dé xay dyng dudng 6ng trén b 1a 50000 USD méi kilomét va gia tién xay dung
dudng 6ng tren bién 1a 130000 USD mbi kilomét, biét rang AH = 9 km. Xéc dinh vi tri
diém C cach vi tri A mot khodng bao nhiéu dé khi 1dp éng dan theo duong gap khic
ACB thi chi phi cong ty b ra la thap nhat.

1 9 km |

Cau 5. Dan sb clia mot qubc gia sau ¢ (nam) ké tit nam 2024 duge ude tinh bdi cong
thitc N(t) = 100e®°?" (N (t) dugc tinh bang trieu ngusi, 0 < ¢ < 50).

Vao nam nao toc do tang dan so ciia qubc gia d6 1a 1,6 tricu ngudi/nam? KQ:

Cau 6. Hinh vé bén dudi mo td doan duong di vao GARA 6-t6 nha thay Anh. Doan
duong dau tién c6 chidu rong bang z (m), doan dudng thang vao cong GARA c6 chiéu
rong 2,6 (m). Biét kich thude xe 6-t6 1a 5m x 1,9m. Dé tinh toan va thiét ké duong di
cho 6-t6 ngudi ta coi 6-t6 nhu mot khéi hop chit nhat c6 kich thude chiéu dai 5 (m), chiéu
rong 1,9 (m). Héi chidu rong nhd nhét ciia doan dusng dau tién bing bao nhieu mét dé
0-t0 ¢6 the di vaio GARA dugce? (Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat)
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2,6

-

KQ:

— Ea— | — | O | — O
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Mot vat chuyéen dong theo quy luat s = —%t3 + 6t% vdi t (giay) 1a khoang thoi
gian tinh tit khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang dudng vat di chuyén dugc
trong khoang thoi gian d6. Héi trong khoang thoi gian 7 giay, ké tit khi bit dau chuyén
dong, toc do 16n nhat ciia vat dat duge bang bao nhiéu?

A. 24 m/s. B. 36 m/s. C. 180 m/s. D. 144 m/s.

Cau 2. Mot doan tau chuyén dong thang khéi hanh tit mot nha ga. Quang dudng (theo
don vi mét (m)) di duge clia doan tau la mot ham sb ctia thoi gian ¢ (theo don vi giay
(s)) cho bdi phuong trinh 1a S = 6t2 — #3. Tim thoi diém ¢ ma tai d6 téc do v(m/s) cia
doan tau 1a 16n nhat?

A.t=14s. B.t=1s. C.t=2s. D.t=6s.

Cau 3. Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té wdc tinh s6 nguoi nhiém
bénh ké tit ngay xuit hién bénh nhan dau tién dén ngay thi ¢ 1a f(t) = 15t2 — 3 (theo
két qua khao sat cdc nam vita qua). Néu xem f’(¢) 1a toc do truyén bénh (nguoi/ngay)
tai thoi diém ¢ thi vao ngay ma téc do truyen bénh 16n nhat, sé ngusi nhiém bénh 13 bao
nhiéu?

A. 500. B. 250. C. 600. D. 75.

Cau 4. Mot cong ty bat dong san c6 40 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué moi can
ho véi gid 3000 00 dong mot thang thi moi can ho déu c6 nguoi thué va cit tang them gia
mdi can ho 100000 dong mot thang (theo quy dinh trong hgp dong) thi sé c¢6 mot can ho
bi bé trong. Héi mudn c6 thu nhap cao nhat thi cong ty dé phai cho thué mdi can ho véi
gia bao nhiéu mot thang?

A. 3500000 dong.  B. 4000000 dong. C. 3700.000 dong. D. 3900000 dong.

Cau 5. Mot chat diém chuyen dong c6 van toc tiic thai v(t) phu thudc vao thai gian
theo ham s6 v(t) = —t* + 24t% + 500 (m/s). Trong khoang thoi gian tit ¢ = 0 (s) dén
t = 10 (s) chat diém dat tdc do 16n nhat tai thoi diém nao (Iam tron két qua dén hang
don vi)?

A.t=2 B.t=4. C.t=0. D.t=1.

Cau 6.
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T mot tam ton c¢6 hinh dang 1a nita hinh tron ban

kinh R = 3, ngudi ta muén cit ra mot hinh chit nhat
(hinh vé bén). Dién tich 16n nhat c6 thé ctia tam ton
hinh chi nhat 1a

A. g B.6v2. C.9/2. D.o.

Cau 7. Mot xuéng san xuat nhitng thung hinh hop chit nhat bang nhom khong nap va
c¢6 cac kich thuée x,y, z (dm). Biét ti s6 hai canh day 1a x : y = 1 : 3, thé tich khdi hop
bing 18 dm?. Dé tén it vat lieu nhét thi téng = + y + 2 bing

26 19

A. 10 dm. B. 3 dm. C. 26 dm. D. 5 dm.

Cau 8. Ong An mudn xay mot bé nudc dang hinh hop chit nhat ¢6 ndp véi dung tich
3000 lit. DAy bé 1a mot hinh chit nhat c¢6 chiéu dai gap doi chiéu rong. Gia thué nhan
cong dé xay ho 1a 500 000 dong cho m&i mét vuong. Hoi chi phi thap nhat ong An can bd
ra dé xay bé nudc la bao nhieu?

A. 6490123 ddng.  B. 5151214 dong.  C. 7500000 ddng.  D. 6500000 ddng.

Cau 9. Mot thanh sit chiéu dai AB = 100 m dudc cat thanh hai phan AC va C'B véi
AC =z (m). Doan AC dugc uén thanh mot hinh vuong c6 chu vi bang AC va doan CB
uén thanh tam giac déu c6 chu vi bing C'B. Khi tong dién tich clia hinh vudéng va tam
gidc nhé nhat, ménh dé ndo dudi day dung?

c
A B

N

A. z € (52:58). B. z € (48;52). C. z € (40;48). D. z € (30 40).

Cau 10. Mot ngudi ban buén Thanh Long D6 nhan thay rang: Néu ban véi gia 20 000
dong/ke thi méi tuan ¢6 90 khach dén mua va méi khach mua trung binh 60 kg. Ctt téng
gia 2000 dong/kg thi s6 khach mua hang tuan gidm di 1 va khi d6 mdi khéch lai mua it
hon mic trung binh 5 kg, va nhu vay cit giam gia 2000 dong/kg thi s6 khach mua hang
tuan tang them 1 va khi d6 moi khach lai mua nhiéu hon mic trung binh 5 kg. Héi nguoi
d6 phai ban vé6i gia mdi kg 1a bao nhieu dé 1gi nhuan thu duge hang tuan 1a 16n nhét, biét
rang ngusi d6 phai nop tong cac loai thué 1a 2200 dong/kg (két qua lam tron dén hang
nghin).
A. 16000 d. B. 12000 d. C. 24000 d. D. 22000 4.
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Cau 11. Trén sa mac ¢6 mot khu dat hinh ch nhat ABCD c6 chiéu dai AB = 70 km,
chiéu rong AD = 10 km. Van tdc trung binh clia xe may trén khu dat nay 1a 20 km/h,
rieng di trén canh C'D thi van toc 1a 40 km/h. Mot nguoi di xe may xuat phét tit A muén
dén B thi can it nhat bao nhiéu gio?

AL B, 2V3+T c. 1V p. 20
2 4 V3 V3
Cau 12.

Méang truct clia mot cau truct cho tré em

(Hinh a) duge udn tit mot tam kim loai c6

bé rong 80 cm, mat cat duge mo ta & Hinh
b. Nha thiét ké khuyén cdo, dién tich mat

cat cang 16n thi cang dam bao an toan cho Y cm
tré em. a) b)
Hinh
Véi x dat gia tri bang bao nhiéu thi cau trugt ddm bio an toan nhat cho tré em?
A. x=16 cm. B. x =18 cm. C. z=22cm. D. x =20 cm.
11 B| |2 cl3 B| 4. Al B | D]
\ D| |8 All9 c| |10. D|[11 B| |12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Mot bé boi chita 5000 lit nuée tinh khiét. Nguoi ta bom vao bé dé nude mudi co
nong do 30 gam mudi cho méi it nude véi toc do 25 1it/phit.

Phat biéu b|S
a) Sau t phit khoi lugng mudi trong bé 1a 750t (gam).

b) Nong do mudi trong bé sau t phit (tinh bing ti s6 ctia khéi lugng mudi

2 2 2 30t
trong bé va the tich nuée trong be, don vi: gam/lit) 1a f(t) = 500 —

c) Xem y = f(t) 1a mot ham s6 xac dinh trén nita khoang [0; +00), tiem

can ngang ctia do thi ham s6 d6 c6 phuong trinh 1a y = 30.

d) Khi ¢ ngay cang 16n thi nong do mubi trong bé sé tién gan dén mitc 30
(gam/lit).

Cau 2. Do gidm huyét 4p ctia mot bénh nhan dude cho bdi cong thiic

G(z) = 0,0252%(30 — )

trong d6 x 1a lieu lugng thude duge tiem cho bénh nhan (x duge tinh bang miligam,
0 <z < 30).
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Phat biéu b|s
a) Do gidm huyét ap ctia mot bénh nhan 1a G(z) = 0,752 — 0,02523.

b) Dao ham cta G(z) la G'(z) = 1,5z + 0,075z

c¢) Phuong trinh G'(¢) = 0 ¢6 nghiéem duy nhét.

d) Liéu lugng thudce can tiem cho bénh nhan dé huyét ap gidm nhiéu nhat

la 20 mg.

Cau 3. Mot cong ty bat dong san c¢6 120 cin ho cho thue. Biét rang néu cho thué moi
can ho vé6i gia 3 trieu dong thi mdi thaing moi can ho déu c6 nguoi thué va ci ting them
gia cho thué méi can ho 100 nghin dong mot thang thi sé c6 3 can ho bi bo trong. Goi x

(trdm nghin) 1a s6 tién tang them.

Phat bidu D|S

a) SO can ho con lai sau khi tang gia 1a 120 — 3z.

b) Gia mot can ho sau khi ting 1a 30 — z (tram nghin).

c) Tong sb tién cong ty thu duge la S(z) = —322 + 302 + 3600 (tram
nghin).

d) Cong ty thu dugc nhiéu tién nhat khi gid thue méi can ho 1a 4 (tricu
dong).

Cau 4.
Ong A du dinh st dung hét 5,5 m? kinh dé lam mot bé c4 bang
kinh c6 dang hinh hop chit nhat khong nap, chieu dai gap doi chicu

rong (cac mdi ghép ndi khong dang ké). Goi a va h lan lugt 1a kich [ -

thuée chiéu rong va chiéu cao (theo don vi mét). /

2a

Phét biéu b|S
a) Tong dién tich 5 mat ctia bé 1a S = 2a? + 2ah + 4ah = 2a® + 6ah.
5,5 + 2a*

6a
? : B5a  2d°
c) Thé tich ciia bé 1avz’Ta+%.

11/33

d) Bé ca c6 dung tich 16n nhat biang TR

b) Ta c6 h =

@

. @pOpEp@p|(2. @DPDOSES@D @pbds@Op@s

7= GV: PHAM LE DUY ® Trang 61/327




B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

4. (@Pb)s()s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Mot loai thuée dude diing cho mot bénh nhan va nong do thude trong méu clia
bénh nhan duge giam sat bdi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau ctia bénh nhan
sau khi tiém vao co thé trong t gid dugc tinh theo cong thic c(t) = v j_ 7 mg/L. Sau
khi tiem thudc bao nhiéu gio thi nong do thudc trong mau ctia bénh nhan cao nhat?

KQ:

Cau 2. Mot doanh nghiép can san xuat mot mat hang trong dung 10 ngay va phai si
dung hai may A va B. May A lam viéc trong x ngay cho so tién 1ai 1a 2% + 2z (trieu
dong), may B lam viéc trong y ngay cho s6 tién 1ai 1d —27y? + 326y (trieu dong). Hoi
doanh nghiép dé can sit dung may A lam viéc trong bao nhiéu ngay dé s6 tién lai thu

duge nhiéu nhat? Biét rang hai may A va B khong dong thoi 1am viéc va may B lam viéc

khong qua 6 ngay. KQ:

Cau 3. Bac Tom c6 mot cai ao ¢6 dién tich 50 m? dé nudi cd. Vu vita qua bac nudi véi
mat do 20 con/m? va thu dugc tat ca 1,5 tin ca thanh pham. Theo kinh nghiém nudi
ca thu duge, bac thay cit tha gidm di 8 con/m? thi tuong ting sé ¢6 mdi con ca thanh
pham thu duge tang thém 0,5 kg. Héi vu t6i bac phai mua bao nhiéu con ca giéng dé dat
dugc tong khoi lugng ca thanh pham cao nhat? (Gia st khong ¢6 hao hut trong qué trinh
nuoi). KQ:

Cau 4. Mot ciia hang ca phé sip khai truong dang nghién cttu thi truong dé dinh gia ban
cho méi coc ca phé. Sau khi nghién citu, ngusi quan ly thay rang néu ban véi gia 20 000
dong mot coc thi mdi thang trung binh sé ban duge 2 000 coc, con tit miic gia 20 000
dong ma cit tang gia them 1 000 dong thi sé ban it di 100 cdc. Biét chi phi nguyen vat liéu
dé pha mot cbc ca phé khong thay doi 1a 18 000 dong. Hdi cita hang phai ban méi coe ca

phé v6i gid bao nhiéu nghin dong dé dat 1gi nhuan 16n nhat? KQ:

Cau 5.
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Mot ho nude nhan tao dude xay dung trong mot vy
cong vién giai tri. Trong mo hinh minh hoa bén,
n6 dugde gidi han béi cac truc toa do va do thi cia
ham s6 y = f(z) = 1—10 (—2% +92% — 15z + 56).
Don vi do dai trén méi truc 1a 100 m ( Nguon: A.
Bigalke et al, Mathematik, Grundkurs ma-I1, Cor-
nelsen 2016).

) 56 8 12
Trong cong vién c¢6 mot con duong chay doc theo do thi ham s6 y = —1,5x + 18. Nguoi

ta dir dinh xay dung trén bo ho mot bén thuyén dap nude sao cho khoang cach tit bén
thuyen dén con duong nay la ngin nhat. Hoanh do ctia diém dé xay dung bén thuyen nay
bang bao nhiéu? KQ:

Cau 6. Mot duong day dién dugc ndi tit mot nha may dien 6 A (ndm tai bo bién 1a
duong thang AB) dén mot hon ddo C, khodng cach ngan nhat tit dio vé bd bién 1a doan
BC' dai 1 km, khoang cach tit B dén A 13 4 km duge minh hoa bang hinh vé dudi day.

»
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N R B N T N T T N R R T - IR B SN Y
T T T R T T S TR L N R B

[ N S i) R A S R B S N T S B R SN

N N S SR SN R I S T N N

R B S IR ) R R S B
IR R B e N T S T e B I e
e e e e e e e R T N T S R

Biét rang mdi km day dién dat dudi nuée chi phi mat 5000 USD, con dat dudéi dat chi
phi mat 3000 USD. Hoi diém S trén bs cach A bao nhiéu km dé khi méac day dien tit A
qua S roi dén C' c6 chi phi 13 it nhat? KQ:

BERRRRRERRERER!
L O O O S O O O S

1. 1] [2. 4] [3. 512] |4. 29] |5. 6] |6. 3,25
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BAIO6.  ONTAP CHUONG 1

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Ham s6 y = —2® + 322 — 1 dong bién trén khoang

A. (—00;0) va (2; +00). B. (0;3).
C. (0;2). D. (1;+00).
~ N .~ ~ 2 X . ~ Z 2£E - 4 N
Cau 2. Duong tiém can ngang ciia do thi ham s6 y = ) la
x
A.y=2 B. x=2. C.x=-2 D.y=-2.
Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau.
r |—o0 -1 2 +00
y' + 0 — 0 +
4 +00
y - \ 7
Gia tri cyc tiéu clia ham s6 bang
A. 4. B. 2. C. —1. D. 3.
Cau 4.
Duong cong trong hinh vé bén 1a do thi clia ham s6 nao duéi y

") o/
A.y=—2%—322+2. B.y=—2%+32% - 2. o
C.y=a—2%-2. D.y=—2*+ 2% —2. \/ \'%

Cau 5. Tim cac gia tri m dé ham s6 y = 2> — ma — 2 dat cuc dai tai x = —2.
A. 4. B. 12. C. —4. D. —12.
Cau 6. y
Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham f'(z) xac dinh tréen R. Ham s (=)

y = f'(x) c6 do thi nhu hinh bén. Héi ham s6 y = f(z) ¢6 bao
nhieu diém cuc tri?
A. 2 B. 3. C. 4. D. L ~1[ 0 2 T

Cau 7. Cho ham s6 f ¢6 dao ham f'(z) = (z +1)%(z — 2)3(22 + 3). Tim s6 diém cyc tri
ctia ham s6 f.
A. 3. B. 2. C. 1 D. 0.
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. .2
Cau 8. D& thi hamsby = —

1 cit duong thang y = x—1 tai may diém phan biét?

A. 2. B. 1. C. 3. D. 0.
Cau 9. Ham s6 nao dudi day dong bién trén R?
—1
A.y=a*— a2 B.y=2a2—u. C.y:x ) D.y=2*+z
T+ 2
Cau 10.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc tréen R va c¢6 do thi nhu hinh bén.
Phuong trinh f(x) = 7 ¢6 bao nhiéu nghiém thuc phan biét?
A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.

Cau 11. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m sao cho ttng v6i moi m, ham s6

y = —a% + 32% — 3max + 3 c6 diing mot diém cue tri thuoe khoang (—2;5)?

A. 16. B. 6. C. 17. D. 7.
Cau 12. Cho ham s6 y = Zx;l Tim tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé do thi
x? —2mx +4
c6 ba duong tiém can.
m< —2 5
vam # ——. B. m> 2.
m > 2 2
m < —2 m < —2
C. 5 -
m# —— m > 2
2
E c| 2 All3 D] [4. Bl | Bl | D]
\ B| |8 All9 D] |10. B| 11 D|[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

. 2420 -2 .
Cau 1. Cho ham so y = H—xl Cac phat bieu sau day dung hay sai?
x j—

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a 2 = R\ {1}.

b) ¥ =0« 2z =0 hoac z = 2.

c) Dudng thang y = z 1a tiém can xién ctia do thi ham s6.

d) S6 gia tri nguyen ctia tham s6 m dé phuong trinh |f(z)] — m = 0 c6 4 nghiem bé
hon 1 la 3.

Cau 2.
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240
Cho ham s6 y = f(x) = % (véi a, b, c,
b 1a céc s6 thyc) c¢6 do thi nhu hinh bén. Xét tinh
ding hay sai ctia cac khang dinh sau
a) r =0 la mot duong tiem can ding ciia do thi

ham sb.

b) Ham s6 da cho c¢6 mot diém cyc tri.
c) y = x la mot dudng tiém can xién cta do thi

ham so.

d) Céac he sb a, b, ¢, b’ c6 tat ca 1a 3 s6 duong .

Cau 3.
Cho ham 6 bac ba y = f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé& bén. Mai y
ménh dé sau day diang hay sai?
a) Phuong trinh f(z) =0 ¢6 2 nghiém. 1 LY
b) Phuong trinh f(z) = 1 v6 nghiém. i
c) Phuong trinh f(z) 4+ 1 =0 ¢6 2 nghiém. O 1 z
d) Phuong trinh f(z) = = ¢6 3 nghiém. \

—4x +5

————— ¢6 d6 thi (C). Xét tinh ding hodc sai cta cac
2z + 3

Cau 4. Cho ham s6 ham s6 y =
khéng dinh sau
a) Ham s6 khong c6 cyc tri.
b) Do thi ham s6 c6 tiem can ding r = —3.
¢) Do thi ham s6 c6 tiem can ngang y = —2.
d) Céc dudng tiem can cua do thi tao véi hai truc toa do mot hinh chit nhat c¢6 dieén
tich bang 3.

1. @p®pl@s@s||l2c @pbs@Obpds||3. @bpDbsEs@p
4. (@pPb)s(b@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cau 1.
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Cho ham s6 bac bon y = f(z) c6 do thi 1a dudng cong Y
trong hinh bén. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6
m sao cho tng v6i moi m, phuong trinh 2f(x) = m c6 4
nghiém thyc phan biét?
o I x
I
KQ:
. 2422 +3 . .
Cau 2. Ham s6 y = % c6 tam doi xing 1a I(a;b). Gia tri 2a + b bang bao
x
nhieu? KQ:
~ N Z mx — 2m — 3 Py N £ . N A P 2 .z
Cau 3. Cho ham s0 y = ——— v6i m la tham s6. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia
r—m

tri nguyéen ciia m dé ham s6 dong bién trén cac khodng xac dinh. Tim s6 phan tit ciia S.

KQ:

) 1 ;
Cau 4. Mot vat chuyen dong theo quy luat s = —§t3+6t2 v6i t (giay) 1a khoang thoi gian
tinh tit khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di chuyén duge trong
khoang thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian 9 giay, ké tit khi bat dau chuyén dong,

van toc 16n nhat ctia vat dat duge biang bao nhieu m/s? KQ:

Cau 5. Thé tich V clia 1 kg nude (tinh bang cm?®) ¢ nhigt do T (don vi: °C) khi T' thay
ddi tit °C dén 30°C duge cho xap xi béi cong thiic

V = 999,87 — 0,06426T + 0, 00850437 — 0,00007697"°.

(Nguon: James Stewart, J. (2015). Calculus.Cengage Learning 8th edition, p.284)
Tim nhigt do Ty € (0;30) dé ké tit nhiét do Ty tré len thi thé tich V tang (1am tron két
qué dén hang don vi). KQ:

Cau 6. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham f’(z) = 2> —82x. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong

ctia tham s6 m dé ham sy = f (2* — 1822 + m) c6 ding 7 cyc tri.  KQ:

1. 17] | 2. -1 [3. 3] [4. 36] [5. 1] [6. 80]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) liéen tuc trén R va ¢6 dao ham f'(z) = x + 1. Ham s6 da

cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (—o0;—1). B. (—oc;1). C. (—1;400). D. (1;+00).
Cau 2.
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén doan [—2;2] va y
c6 do thi 1a dudng cong trong hinh vé bén. Ham s6 f(z) dat Al
cuc dai tai diém nao dudi day? |
A.x=2. B.x=-1. C.z=1 D.x=2. | i
LN
[ -10)\ 1 [2 =
| N
7777777 4
Cau 3. Gia tri nhé nhat ctia ham s6 f (z) = 2° — 21z trén doan [2;19] bang
A. —36. B. —14V/7. C. 14V7. D. —34.
Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thien
x —00 -1 1 +00
f'(z) + 0 - 0 +
2 400
—00 —2
Bang bién thién da cho la clia ham s6 nao sau day?
A.y=—23+ 3. B. y =23 — 3x. C.y=—a*+222. D.y=2z*—22°
Cau 5.
Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 da cho v,

dong bién trén khodng nao sau day?

A. (0;1). B. (—o0;—1). C.(=1;1).  D.(-1;0). \FOQ/ -

—1

-2
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Cau 6. Cho ham s f(r) ¢6 dao ham f'(z) = z(z+1)(x —4)3, Vo € R. S6 diém cye tiéu
ctia ham s6 da cho 1a
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.

P . 4
Cau 7. Tinh gid tri nhé nhat ctia ham s6 y = 3z + — trén khoang (0; +00).
x
33

A. min y=3v9. B. min y=7. C. min y = —. D. min y = 2v/9.
(0;4-00) (05400) (05+00) 5) (0;4-00)

Cau 8. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau

x —00 1 400

Y + +

+00 5
2 3

Tong s6 tiém can ngang va tiém can ding ctia do thi ham s6 da cho 1a

A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.
Cau 9.

Duong cong trong hinh vé bén 1a do thi ctia ham s6 nao dudi Y
day?

A.y=a"—22% 1. B.y=a2"4+22% 1.

C.y=a23—-22-1 D.y=—23+22-1. o v
Cau 10. S6 giao diém ciia do thi ham s6 y = 2% — 22 va do thi ham s6 y = —2? + 5z
la

A. 2. B. 3. C. 1. D. 0.

Cau 11.
Cho ham s6 bac bén y = f(z) ¢6 do thi 1a dudng cong y
trong hinh bén. S6 nghiém thyc phan biét ctia phuong trinh 1

! (fA(xi;: o B. 10. C. 8. D. 4. /}OA/I\ ;
S

Cau 12.
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Cho ham s6 y = f(z), ham s6 y = f(z) lien tuc trén y
R vA ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Bat phuong trinh 2 y = f(z)
f(x) <2z 4+ m (m la tham s6 thuc) nghiém dung véi moi
z € (0;2) khi va chi khi

A.m > f(0). B.m> f(2)—4.  C.m> f(0) D.m > f(2) — 4.
E All2 BJ |3 B 4. Bl | D] | D]
\ Al[8 cl |9 Al [10. B| 11 B| |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = 2® — 322 4+ 1. Xét tinh dung, sai clia cac khéng dinh sau
a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;0).
b) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (2; +00).
c¢) Gia tri cyc dai ctia ham s6 da cho bang 1.

d) Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 da cho trén khoang (—oo; +00) bang 0.

22— 4z +3
4 — 422 + 3

a) Do thi ham s6 da cho luon ¢6 3 dudng tiém can ding.

Cau 2. Cho ham s6 y = . Xét tinh diing, sai cia cac khéng dinh sau

b) Do thi ham s6 da cho luon c¢6 1 dudng tiém can ngang.
¢) Do thi ham s6 da cho luon c¢6 5 dudng tiém can.

d) D6 thi ham s6 da cho c6 4 dudng tiém can.

Cau 3.
Cho dd thi ham s bac ba y = az® + ba? 4 cx + d nhu hinh y
vé bén. Xét tinh ding, sai ciia cac khang dinh sau
a) Do thi ham s6 da cho luon nam trén truc hoanh.
b) D thi ham s6 da cho c6 2 diém cyc tri.
c) Do thi ham s6 da cho cit truc hoanh tai 3 diém phan 19 I x
biet. \
d) Do thi ham s6 da cho ¢6 2 s6 duong trong cic s6
a;b;c;d.

Cau 4.
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Cho do thi ham s6 bac bén y = f(z) = az* + bz? + c(a # 0)
c6 dang do thi nhu hinh bén. Xét tinh ding, sai clia cac khing

dinh sau
a) Do thi ham s6 da cho c6 3 diém cuec tri.
b) D6 thi ham s6 da cho cit truc hoanh tai 2 diém phan
biét.
c) Gia tri nhé nhat ctia ham s6 trén toan tap xac dinh bang
—3.
d) Phuong trinh |f(z)| = 7 ¢6 6 nghiém.

. @p®s@bp@s || @pOpPlEs@p||3. @sbbPlDP@PD
4. @bpb)DP()s@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 15i ngdn.

Cau 1. Tinh gid tri nhé nhat ctia ham s6 f(x) = 23—3x+2 trén doan [—3;3]. KQ: ......oooiiiiin..

Cau 2.
Cho ham s6 f(x) = ax? +bx*+ ¢ c6 do thi la dudng cong trong y

tham s6 m dé phuong trinh f(z) = m c6 ding 2 nghiém thuc

phan biet? v \1/ ‘

Cau 3. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham sb

hinh bén. C6 bao nhiéu gié tri nguyén thuoc doan [—2;5] clia \ /
—1 1

y=2%+(m—2)2° — (m* —4)2* +1

dat cuc tiéu tai x = 07 KQ: ..o

Cau 4. Cac chuyén gia y té udc tinh s6 ngusi nhiém virus corona ké tit ngdy xuét
hién bénh nhan dau tien dén ngay thi ¢ 1a f(t) = 45t — 3 vé6i (0 <t < 25). Néu coi
f(t) 1a mot ham xac dinh trén doan [0;25] thi ham f'(¢) duge xem la toc do truyen
bénh (ngusi/ngay) tai thoi diem ¢. Xac dinh ngay ma téc do truyén bénh 1a 16n nhat.

KQ: ..o
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. -2 R ,

Cau 5. Cho ham s6 y = * 1 c6 do thi (C). Goi I la giao diém cta hai tiém can cia
T

(C). Xét tam giac déu ABI c6 hai dinh A, B thuoc (C), doan thing AB c6 do dai bing

bao nhieu? (két qua lam tron dén hang phan tram). KQ: oo

Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 0 1 +00

vy | - 0o + 0o - 0 4+

N N

Phuong trinh 2 f(sin 2)+3 = 0 ¢6 bao nhiéu nghiém thuoc doan [—m; 277 KQ: .....................

L —16] [2. 7] 3. 4] [4. 15 5. 346][6. 6]
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BAI7.  VEC-TO TRONG KHONG GIAN

A.DBE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én lua chon

Cau 1. Trong khong gian, goi ¢ 1a géc gitta hai vecto @ va b khéc vecto khong. Khang
dinh nao sau day duang?
A.0° < p<90°. B. 0°<p<180°.  C.0°<e<180°. D.0° < ¢ <90°.

Cau 2. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Néu hai vecto vuong goc véi nhau thi tich vo huéng ctia ching biang 0.
B. Tich vo huéng ciia hai vects bang tich do dai ctia hai vecto d6 véi cosin géc hgp béi
hai vecto do.
C. Tich vo huéng ctia hai vecto bang binh phuong do dai ciia méi vecto.
D. Binh phuong vo huéng bang binh phuong do dai.

Cau 3. Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’. Déang thiic nao sau day la sai?

A. AB + AD + AA = AC'. B. BC+CD + BB = BD'.
C.CB+CD+ DD =CA. D. AD + AB + AA' = AC.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh. Dit SA = @, SB =

b,SC =7, SD = d. Khing dinh nio sau day ding?
AT+C=d+0b. B.T+b="2C+d.
C.i+d=0+7. D.@+2+d+0b=0.

Cau 5. Cho tit dien ABCD. Goi M, N, P, Q, I, J lan luct 1a trung diém ctia AB, BC,
CD, DA, AC, BD. Cac vecto bang nhau 1a

A. MI, 10, @’1\7 B. MN, CI, QP.
C. MQ, NP, (CD CB). D. MQ, NP, % (CE-CD)
Cau 6. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’. Diat AA = @, AB= b, AC =2, BC =d

Trong cac dang thitc sau dang thiic nao ding?

A§+3+€+3:3 B.@+b+7C=d.
C.bL—-2+d=0. D.@=10+7¢.

Cau 7. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Tinh tich AC-B'C".
A.z4_C')~B’—C'7—ga2. B. AC-BC = a?
C.z4—C')~B’—C'7:\/§a2. D.A_C')-B’—C'7:2a2.
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Cau 8. Cho hinh chop S ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Hay chi ra
déing thiic sai trong cac déng thic sau
A. SA+5C =250. B. SB + 5D = 250.
C.SA+SB+3C+3D=AC+BD. D.SA+S5C=SB+S5D.

Cau 9. Goi G la trong tam cta ti dien ABCD. Trong céc khang dinh sau, khang dinh
nao sai? . )

A.A_G’:ZL(EJFA—C’JFE’). B.ﬁ:§(@+ﬁ+1@’).

—> — —> — — —> 1, — —> —> —

C.GA+GB+GC+GD=0. D.OG:Z(OA+OB+OC+OD).
Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh vi AB = 6, AD = 4,
AB-AD = ~12 . Tinh (5C - 5A)",

A. 76. B. 28. C. 52. D. 40.
Cau 11. Cho titdien ABCD c6 tam gidc BCD déuva AD = AC. Gia tri clia cos (/Té, C’_lj)

Ia /3
1 1 3
L= B. 0. C. —-. D. X

2 2

Cau 12. Cho tt dien ABCD. Goi M , N lan luct la trung diém ctia AB, CD. Biét
MN =k (AD + BC). Gia tri k Ia
A. 3. B. 2. C.

\)

D.

Wl
DN | —

[Caul. B |[Cau2. C |[Cau3. D |[Cau4. A |[Caus. C |[Cau6. C |
[Cau7. B |[Cau8. C |[C4u9. B |[Ca4u10. B |[Caull. B |[Caul2. D |

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian, cho ba vec-t6 @, Z), 7 phan bist déu khéc 0.

Phat biéu b|S
P i . ~ ~ Fid N pe
a) Néu @ va b cung huéng v6i ¢ thi @ va b cung hudng.
z N 2, 2y N . pe
b) Néu @ va b ngugc huéng véi ¢ thi @ va b nguge hudng.
A N - N Zy* N N - . pe
c) Néu @ va b cung phuong v6i € thi @ va b cung huéng.
P4 z 2t rid ~ - ~ Z Zy® N ~ z Zy
d) Néu @ vuong goc véi b va b vuong goc v6i ¢ thi @ vuong goc véi C.

Cau 2. Trong mat phang () cho tit gidc ABC'D va mot diém S tiy .

Phat bidu b|S

a) AC +BD = AB+CD.
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b) SA+SC =SB+ SD.
c) Néu ton tai diém S sao cho SA+SC =SB+ 5D thi ABCD la hinh
binh hanh.

d) OA+ OB +OC + OD = 0 khi va chi khi O 1a giao diém ciia AC va
BD.

Cau 3.

Mot chiée den chiim treo c6 khéi lugng m = 5 kg duge
thiét ké v6i dia den duge git bdi bén doan xich SA,
SB, SC, SD sao cho S.ABCD la hinh chép ti giac
déu c6 ASC = 60° (tham khéo hinh vé bén). Trong
luc P tac dong lén den chitm xéc dinh bdi cong thitc
P= mg trong d6 ¢ vec-to gia toc roi tu do c¢6 do 16n
10 m/s?.

Phét biéu b | S
a) Do 16n cua trong lyc P téc dong lén chiéc den chium bang 50 N.

b) Céc vec-to SA. SB, SC, SD bing nhau.

c) Do I6n clia lyc cang cho mdi sgi xich bang 12,5 N.

d) Giit nguyén khéi lugng m = 5 kg clia dén, thay doi cach treo sao cho
ASC = 90° thi do 16n cia luc cang moi sgi xich sé 16n hon.

Cau 4.
Cho tit dien déu ABCD. Goi M, N, P, Q, I, J lan luct 1a A
trung diém ctia AB, BC, CD, DA, AC, BD (tham khao
hinh vé bén).
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Phat bidu D|S

a) Co6 3 vec-to bang MN.

b) IM+IN+1P+1Q=1J.

c) Hai vec-to IM va IP vuong goéc v6i nhau.

d) Goi O la trung diém ctia M P, G la trong tam ctia tam gidc BC'D. Khi
d6 A0 = 300G,

Caul. (@b(d®)s(c)sds Cau2. (@)s(®)s(e)p(ds

Cau3. (@b®)s(c)S@D Caus. 2)P(Dd)S(©DP@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian, cho hai vec-té @ va b c6 ciing do dai bang 2. Biét rang goéc
gifta hai vec-ta d6 1a 30°. Tinh @ - b. KQ:

Cau 2. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Goéc gitta hai vec-to AC va B'C bang

bao nhiéu do? KQ:

Cau 3. Cho hinh lang truy ABC.A’B'C". Goi O la giao diém ctia AB’ va A'B, M la trung
didm ctia AB. Biét CC' = kOM. Gid tri k bing KQ:

Cau 4.

Ba lue ]_7)1, ]_7)2, Fg cung tac dong vao mét vat c6 phuong doi
mot vuong goc va ¢6 do 16n 1an lugt 1a 2 N; 3N; 4 N. Hop luc
ctia ba luc da cho ¢6 do 1én bao nhieu Niu-ton (két qud lam

trom dén mot chit so thap phan)? ja

=)

Cau 5. Trong khong gian, cho hai vec-to @ va b Biét |d| =1, ’Z’ = 2 vi gbc gitta hai

N N —\ 2
vee-ta d6 bing 60°. Tih (37 427", KQ:
Cau 6. Cho tit dien déu ABCD c6 canh bang 6 va M 1a trung diém ctia C'D. Tinh tich
vo huéng AB - AM. KQ:

[Caul. 2 |[Cau2. 45 ][Caus. —2]||Cau4. 54|[Caub. 37 |[Cau6. 18 |
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BAI /. HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho diéem M (1; —2;3). Chon khang dinh dtng trong céc
khéng dinh sau.

A.OM=7-27+3%. B. MO=17 -2 +3%.
C.OM="% —27 +37. D.OM =7 —27 +3%.

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, toa do cia véc-to 7 1a
A. (1;0;0). B. (0;1;0). C. (0;0;1). D. (0;1;1).

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho @ = — 7 +27 — 3k. Toa do clia véc-ts @ la
A. (2;-1;-3). B. (-3;2;-1). C. (2;-3;-1). D. (—1;2;-3).

Cau 4. Trong khong gian Oxy, cho A(1;—1;2) va B(—1;0;1). Toa do véc-to AB 1a

A. (2;-1;1). B. (-2;-1;-1). C. (=2;1;-1). D. (0;—1;3).
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2; —1;3). Hinh chiéu ctia A trén truc Oz
1a
A. Q(2;-1;0). B. P(0;0;3). C. N(0;-1;0). D. M(2;0;0).
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho OA = (3;1; —2). Tim toa do diém A.
31 -3 —1
A. (3;1;-2). B. (-3;-1;2). C. (—;—;—1). D. (—;—;1).

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day thuoc truc Oy?

1 1 1 1 1
A.M< ;== ) B.N<; ;——>. (J.P(——; ; ) D. (——; ;—).
0 3 0 0;0 5 3 0;0 Q 5 0 3

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho diem A (1;—3;1). Hinh chiéu vuong géc ctia diém
A trén mat phang (Oyz) la diém
A. M (1;0;0). B. N (0;-3;1). C. P(0;-3;0). D. Q(0;0;1).

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho diém N(3;1;0) va MN = (—1;—1;0). Tim toa do

2 - 2
cua diem M.

A. M(4;0;0). B. M(—4;-2;0). C. M(4;2;0). D. M(2;0;0).
Cau 10. Trong khong gian Ozyz, toa do diém A thuoc tia Oz va do dai doan OA = 3
1a

A. (3;0;0). B. (—3;0;0). C. (0;3;0). D. (1;1;1).
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Cau 11.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Cé thé lap mot 2
hé toa do Ozyz c6 goc O trung véi dinh C va B, D, C' D’
lan lugt thugce truc Oz, Oy, Oz. Gia st A'(3;2;4) . Tim g A
toa do dinh B’. l
‘% ——————————— — Y
/,/ cC=0 D
B A
X
A. B'(3;—2;4). B. B'(3;2;0). C. B'(0;2;4). D. B'(3;0;4).
Cau 12.
Trong khong gian Ozxyz, tim toa do cua
cac vectd A1 A 6 hinh vé sau day, biét
A(4;5:3).
z
L3 Ay
A3
A 5
K 'y
4 Ay
T
A. (0,0,3). B. (0,0, —3). C. (3,0,0). D. (0,3,0).

[Caul. A |[Cau2. A |[Cau3. D |[Cau4. C |[Caub5. B |[Cau6. A |
[Cau7. A |[Cau8. B |[Cau9. C |[Ca4u10. A |[Caull. D |[Caul2. B |

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diéem B (0;3;1), C (—3;6;4). Cac khang dinh
sau ding hay sai?

a) Véc-to don vi clia truc Oy la 7= (0; —1;0).

b) BC = (3;—3; —3).

¢) Hinh chiéu ctia C trén (Ozy) c6 toa do la (—3;6;0).

d) Goi M la diém nam trén doan BC sao cho MC = 2M B. Toa do ctia M 1a (—1;4;2).

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to OA =27 + 57 + 3%. Cac khéng dinh sau
ding hay sai?
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a) Toa do diem A 1a (2;5;3).

b) Hinh chiéu vudng goc ctia A len truc Oz 1a A’(0;5;0).

c) Hinh chiéu vuong goc clia A lén mat phang (Oyz) 1a H(2;0;0).

d) Diém A’ d6i xiing véi A qua gbc toa do O. Toa do ctia A’ 1a (—2; —5; —3).

Cau 3.
Cho hinh hop chit nhat OACB.O'A'C'B’ ¢6 OA = 2; z
OB = 3; OC = 4 dugc dat trong khong gian Oxyz nhu o’ B
hinh vé. Céc khang dinh sau ding hay sai? o !

l c’

/L ——————————— — Y

/,/ (@) B
e A C
Hinh 2.37

a) Toa do diem A 1a (2;0;0).
b) Toa do diem C 1a (2;3;0).
c) Toa do cia C' 1a (2;3;4).
d) Goi I 1a tam cta hinh hop chit nhat da cho. Toa do I 1a H(1;2;2).

Cau 4.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu
canh biang 2, SA vuong géc véi day va SA = 1. Thiét
lap hé toa do Ozyz nhu hinh vé bén. Cac khéng dinh

sau dang hay sai?

a) Toa do diém H l1a (0;0;1). b) Toa do diém B la (1

c) Toa do diém S la (0; \/3;1). d) Toa do véc-to AC =
Caul. (@s®S(P@DP Cau2. (@b(®)S(c)s@P
Cau3. (@b®)b()P()sS Cau4. (@bp®)S()PS

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho diem A(1;1;0), B(—1;1;2), C(3;1;4). Biét D(a;b; c)
théa man ABCD la hinh binh hanh. Tinh o + b + 2. KQ: oo
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Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C" ¢6 A(1;0;2),
B(3;2;5), C'(11;-3;8). Diém D'(a;b;c) sao cho ABCD.A’B'C'D’ 1a hinh hop. Tinh

a+b+c. KQ: oo

Cau 3.
O mot san bay, vi tri cia may bay dugc xac z
dinh béi diém M trong khong gian Oxyz nhu ¢y
hinh bén. Goi H 1a hinh chiéu vuong goc clia .
M xudng mit phang (Oxy). Cho biét OM = 7 >
50, (7,0H) = 64°, (OH,OM) = 48°. Biét 3

toa do ctia diém M 1a (a; b; ), a, b, ¢ dugc lam T ~<

tron dén hang phan chuc. Tinh a + b — c.

15
Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(0;2;2), C(4;—1;2); AB = R

AC = 5. Tim cao do ciia diém D la chan duong phan giac trong vé tit dinh A ciia tam
gidc ABC. KQ: oo

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho A(1;0;0), B(2;3;—1), C(0;6;7) va goi M la diém
di dong trén truc Oy. Tim tung do cta diém M dé P = ‘MA + MB + MC" dat gia tri

nhé nhét. KQ: .o

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(0; —2; —3), B(—4; —4;1),C(2; —3;3). Gia
stt diem M (a; 0; ¢) trong mat phang Ozz thoa man P = M A% + M B? +2MC? dat gia tri
nhé nhét. Tinh a® — 2. KQ: -

[Caul. 30 ][Cau2. 9 ]|Cau3. 76|[Cau4. 2 |[Caubs. 3 |[Cau6. -1
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz cho OM = 27 —V31+ ¥ Toa do ctia diém M 1a

M(—+/3;2;1). B. M(2;—/3;1). C. M(2;/3;1). D. M(V/3;-2;1).

Cau 2. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho @ = 27 + 57 + %. Tim toa
do cia @

AT =(-27:57: k). B. @ = (—2;5;0)

C. a = (-2;5;1). D. @ = (2;-5;—1)
Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho hai diem A(1;1; —1) va B(2;3;2). Véc-to AB c6 toa
do la

A. (1;2;3). B. (—1;-2;3). C. (3;5;1). D. (3;4;1).

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to © = (1;2;0). Ménh dé nao sau day la
ding?

A.T=27+j. B.Z=i+2]. C.T=j+2k. D.T=7+2k.
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC v6i A(1;2;1), B(—3;0;3), C(2;4; —1).
Tim toa do diém D sao cho ti giac ABCD la hinh binh hanh.

A. D(6;—6;3). B. D(6;6;3). C. D(6;—6;—3). D. D(6;6;—3).

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho hinh binh hanh ABC'D véi A(—1;2;3),
B(4;0; —1), C(5; —3;6) va D(a;b;c). Gia tri ctia a + b + ¢ bang
A. T B. 9. C. 11. D. 3.

Cau 7. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba véc-to @ = 27 + 37 — 51—;,

b= 3] +4k c——z—2] Khang dinh nao sau day ding?
A. T =(23-5), b =(—34;0), T = (—1;-2;0).
B. 7= (23 —5), b = (=3;4;0), T = (0; —20)
C. T =(23-5), b =(0;-3;4), T = (~1;-2;0).
D. @ = (23-5), b = (1;-3;4), @ = (—1;-2; 1).

Cau 8. Trong khong gian Owyz, hinh chiéu vuong goc clia diém M (4; —1;3) trén mit
phing (Oyz) c6 toa do 1a

A. (4;0;0) . B. (0;—-1;3) . C. (—1;3;0) . D. (0;—-1;0) .
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, tim toa do H 1a hinh chiéu ctia diém M (4; 5; 6) trén
truc Oz

A. H(0; 5; 6). B. H (4; 5; 0). C. H (4 0;0). D. H (0; 0; 6).
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Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;2;3). Hinh chiéu vuong géc ciia diém A
len mit phang (Ozy) 1a diém

A. N(1;2;0). B. M(0;0;3). C. P(1;0;0). D. Q(0;2;0).
Cau 11. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 toa do
cac diém A(1;2;—1), C(3; —4;1), B'(2;—1;3), D'(0;3;5). Gia sit toa do diém A'(x,y, 2)
thi tong = + y + 2 bang

A. 5. B. 7. C. -3. D. 2.
Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho bén diem M (2;-3;5), N(4;7;-9), E(3;2;1),
F(1;—8;12). Bo ba diéem nao sau day thang hang?

A. M, N, E. B. M, E, F. C.N,E,F. D. M, N, F.
E Al 2 cl[3 All4. Bl | D] | B|
7 RE B|[9 D] [10. Al |11 B| [12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Ozyz cho hinh binh hanh ABCD. Biét A(—1;1;2), B(1;0;3),
C(0;2; —2).

a) BC = (—1;2;—5). b) AB=27 — j + k.

) D(-2;3;—3). d) AD=—7 +27 +5k.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz cho M (4;5;6). Tim khang dinh ding.
a) Hinh chiéu ctia M len Oz 1a M'(—4;5;6).
b) Hinh chiéu ctia M len Oz 1a M’(0;0;6).
¢) Hinh chiéu ctia M len Ozy la M'(4;5;0).
d) Diém déi xting ctia M qua Oy la M'(4; —5;6).

Cau 3. Cho hinh hop cht nhat OABC.DEFG ¢6 OA = a, OC = b, OD = ¢. Chon hé
trite chuan Ozyz sao cho @E, @, O= lan lugt 1a O_/i, O—C’), OD. Tim khing dinh ding.

a) DG = ABL. b) OA = (a,0,0).

¢) Toa do diém D 1a D(0,b, c). d) EF = (0,b,0).

Cau 4. Cic menh dé sau ding hay sai?
a) Trong khong gian v6i he toa do Owzyz, hinh chiéu ctia diém M (1; —3; —5) trén mit
phang (Oyz) c6 toa do 1a (0; —3;0).
b) Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho tam gidc ABC c¢6 AB = (—3;0;4),
AC = (5; —2;4). Toa do cta AM 1a (1;—1;4).
c) Trong khong gian, cho hai diém A(—2;2; 1), B(0; —1; —2). Toa do diém M thuoc
mat phang (Ozy) sao cho ba diém A, B, M thang hang 1a M(—4;5;0).
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—

d) Trong khong gian véi he truc toa do Ozyz, cho cac vecto @ = (1;2;1), b =
(—2:3:4), @ = (0;1;2) va d = (4;2;0). Biét tding d = 2@ + yb + 2. Gid tri
r+y+zlal

1. @p®@p@p@s||2c @sbbpebds||3. @sbblEs@pb
4. (@sb®bplebP@Ss

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian véi hé truc toa do Owxyz, cho ba diém A(3;2;1), B(1; —1;2),

C(1;2; —1). Diém M (z;y; 2) théa man OM = 2AB—AC. Tinh tong z+y+z. KQ:

Cau 2. Trong khong gian véi he toa do Ozyz, cho hai diém B(1;2; —3) va C(7;4; —2).
Néu diém E(z;y;z) théa man dang thic CE = 2EB. Tinh tong P = 2 +y + 2.

Cau 3. Trong khong gian véi he toa do Ozyz, cho véc-to @ = (1;—2;0), b= (—1;1;2),

— > 13
¢ =(4;0;6) va u = (—2;5;5

). Giésﬁ’i_[:ma’—i-n_b)—i-p? Tinh tong A = m +n + p.

Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Owzyz, cho cac diém A(0; —2; —1) va B(1; —1;2).
Gia st M(a; b; c) thuoe doan thang AB va théa M A = 2M B. Khi d6 gia tri ¢ biang bao
nhiéu? KQ:

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong
canh bing v/2 va chiéu cao bing 3. Giao diém hai dudng chéo AC va BD triung véi gbc
0. Cac véc-to O_B), @), O3S lan luot ciing huéng véi ?, 7, k. Gia st AS = (a;b; ¢). Tinh

tong a + b+ c. KQ:
Cau 6.
Trong khong gian Oxyz, cho hinh vé bén. Goi H la hinh z
chiéu ctia M len (Ozy). Cho bist OM = 6, (i,0H) = Ci.
60°, (5ﬁ, O_]\_j) — 30°. Gia st OM = (a;b;¢). Tim c. v
k4
J B Y
N l ~
N0
7777777777 H
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1. —4] [2. 38 175 (4 1] [5. 3] [6. 3]
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BAI8.  BIEU THOC TOA PO CUA CAC PHEP TOAN
VEC-TO

A.DE1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho hai véc-to 1a @ = (2;1;—1) va ¥ = (1;3;1). Toa
do clia véc-to U + 27 tuong ting 13

A. (3;4;0). B. (1;-2;-2). C. (4,7;1). D. (5;5;—1).

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho diém A théa man OA =27 + 7, \(ol 7, 7 la hai
véc-to don vi trén hai truc toa do Oz, Oy. Toa do diém A la

A. A(2;1;0). B. A(0;2;1). C. A(0;1;1). D. A(1;1;1).

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho diém I(2;3;—4). Khoang cach tit I dén truc Ox
bang

A. 2. B. 5. C. V13. D. 2V/5.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to ¥ = (1;0;—1), ¥ = (2;1; —2). Tich vo
huéng o - U bang

A. 0. B. 1. C. 4. D. 2.

Cau 5. Trong khong gian Owxyz, cho diém A(2; —1;0) va diém B(3;1;1). Toa do diém
do6i xting v6i A qua B la

A. (1;-2;-4). B. (0;3;-1). C. (4;3;2). D. (0;—-1;3).

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC vé6i A(1;2;1), B(—3;0;3), C(2;4; —1).
Tim toa do diém D sao cho ti giac ABCD la hinh binh hanh.

A. D(6;—6;3). B. D(6;6;3). C. D(6;—6;—3). D. D(6;6;—3).
Cau 7. Cho tam giac ABC biét A(2;—1;3) va trong tam cia tam gidc c¢6 toa do 1a
G(2;1;0). Khi d6 AB + AC ¢6 toa do la

A. (0;-9;9). B. (0;6;9). C. (0;9;-9). D. (0;6;—-9).
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho cac diem A(2;—1;6), B(—3;—1;—4), (5;—1;0).
Khéng dinh nao sau day ding?

A. AABC can. B. AABC ¢6 3 géc nhon.

C. AABC vuong. D. AABC déu.

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to @ = (2;m + 1;—1) va b = (1;-3;2).
V6i gia tri nao cia m sau day thi ‘EL’ : ?‘ =37

A. 4. B. 0. C. 2. D. -3.
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Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(—1;—2;3), B(0;3;1), C(4;2;2). Cosin

clia goc BAC bang
9 9 9

A ——. B. ——. C. ——.

2v/35 V35 24/35

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;—1), B(2; —1;3), C(—4;7;5). Toa

do chan duong phan giac trong gbc B cia tam giac ABC' la

2 11 2 111 11
A. (—2;11;1). B. (——;—;1). C. (—;—;—). D. (—;—2;1).
33 3 33 3

Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(0;0; —1), B(—1;1;0), C(1;0;1). Tim
diém M sao cho 3MA? +2M B? — M(C? dat gia tri nhé nhat.

D.

ot

31 31
A. M(Z;gl—l). B. M(—g;g;—l).
C. M(—Z;§;2). D. M<—Z;§;—1).
E c][2 Al3 Bl | c]| cl| D]
\ D| |8 cl |9 B| 10 All11 B| |12 B]

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho véc-to OA = (2; —1;5) va diém B(5; —5;7).
a) Toa do ciia diem A la (2;—1;5).
b) Goi C(a;b; ¢) théa man AABC nhan G(1; 1;1) lam trong tam. Khi d6 a+b+c = —4.
c) Néu A, B, M(z;y;1) thang hang thi tong x +y = 3.
d) Cho N € (Ozy) dé AABN vudng can tai A. Tong hoanh do va tung do ctia diém
N bang 3.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A(1;3;4) va B(2;3; —1).
a) Trong tam clia tam gidac OAB la G(1;2;1).
b) Khoang céch giita hai diem A va B la v/29.
¢) Biét C(a;b;c) 1a dinh thit tu ctia hinh binh hanh OABC. Khi d6 gia tri a+b+c = —4.
d) Goi S la tap hop cac gia tri ctia tham s6 m dé D(m;m + 2;1) théa man goc giita
hai véc-ta OA va BD la 45°. Khi d6 téng cac phan tit ciia S 1a %

Cau 3. Trong khong gian Ozxyz, cho AABC ¢6 A(1;2;3), B(—2;4;4) va C(4;0;5).
a) Toa do véc-to AD = (—3;2;1).
b) Trung diém I clia doan thang BC c6 toa do 1a (1;2;4).
c) Diém N théa man AN = 3BN + NC ¢6 toa do la (—11;10;4).
d) Cho G la trong tam AABC. Biét diém M nim trén mit phang (Ozy) sao cho do
dai doan thing GM ngén nhat. Khi d6 do dai doan thang GM = 4.
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Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M(2;3; —1), N(—1;1;1).
a) Hinh chiéu clia diém M trén truc Oy c6 toa do 1a (—2;3;1).
b) Goi E la diém dbi xiing ctia diém M qua N. Toa do ciia diém E 1a (—4; —1;3).
c) Cho P(1;m — 1;3). Tam giac M NP vudng tai N khi va chi khi m = 1.
d) Diém I(a;b;c) nim trén mit phiang (Oxy) thda man T = ‘3[74) — I—N)‘ dat gia tri
nhé nhat. Khi d6 2a +b+c=9.

. @p®pep@s||2. @bpbseOpdb||3. @bP0bSEDP@D
4. (@sbblebP@S

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop M N PQ.M'N'P'Q’ véi M(1;0;0), N(2; —1;1),
Q(0;1;0), M'(1;2;1). Biét toa do diem P’'(a;b;c). Khi dé gia tri tong a + b + ¢ bang bao
nhiéu? KQ:

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho 3 diem M (2;3;—1), N (=1;1;1), P (1;m — 1;2).
V6i gié tri nao ctua m thi tam gidc MNP vuong tai N7 KQ:

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho véc-to ¥ = (1;1;—-2), ¥ = (1;0;m). V6i m = my
thi goc gitta hai @, ¥ bang 45°. Khi d6 gia tri 10mg bang bao nhiéu (két qua lam tron
dén hang phan chuc)? KQ:

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(3;1;0), B(2;1;—1), C(z;y; —1) sao
cho tam gidac ABC la tam gidc vuong can tai A. Khi dé téng = + y bang bao nhieu?

KQ:

Cau 5. Trong khong gian Oxyz cho cac diém A(1;0;0), B(3;2;4), C(0;5;4). Xét diem
M thudc mat phang (Ozy) sao cho P = MA? + M B? +2M(C? dat gia tri nhé nhat. Tim
gid tri nhé nhat Py, do. KQ:

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho véc-tc @ = (1;—1;0) va hai diem A(—4;7;3),
B(4;4;5). Hai diém M, N thay d6i thuoc mat phang (Ozy) sao cho MN ciing huéng véi
@ va MN = 5v/2. Gia tri 16n nhat ctia [AM — BN| bing bao nhiéu (két qua lam tron
dén hang phan tram)? KQ:

1. 5] [2. 0] [8.  —45][4 5] [5. 66] [6. 1,12
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto 1a @ = (1;2;3) va b= (4;5;6). Toa do
ctia vécto @ + b tuong tng 1
A. (5;7;9). B. (3;7;9). C. (5;3;9). D. (3;5;9).

Cau 2. Trong khong gian Owzyz, cho hai vécto 1a @ = (2; —1;4). Toa do clia vécto —a
1a

A. (—2;1;—-4). B. (2;-1;—4). C. (—2;—-1;4). D. (2;1;4).
Cau 3. Trong khong gian Owzyz, cho hai vécto 1a @ = (1;2;3) vd ¥ = (4;—5;6). Tim
tich vo huéng ciia hai vécto @ va ©.

A. 12. B. 20. C. 14. D. 28.
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho diem A(1;2;3) va diém B(3;4;5). Toa do diem C
la trung diém ctia doan thang AB la

A. (2;3;4). B. (1;3;5). C. (2;4;3). D. (2;2;3).
Cau 5. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho ba diém A(3;2; —5), B(1;2;4), C(2;5; —2).
Toa do trong tam G cia AABC' 1a

A. G(6;9;-3). B. G(2;3;-1). C. G(2;3;1). D. G(6;9;3).
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto 1a @ = (1;2;3) va b = (2;—1;1). Tim

biéu thiic toa do clia vécto ¢ = 347 — 2?.

A. (—1;8;7). B. (3;4;5). C. (-1;7;7). D. (4;5;6).
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, diém ddi xing véi diém M(2;2;—1) qua mat phang
(Oyz) la

A. M'(2;-2;1). B. M'(-2;0;0). C. M'(-2;-2;1). D. M'(-2;2;-1).

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho diem M (1;—2;3). Diém déi xing v6i M qua truc
Oy la
A. My(1;2;3). B. M3(—1;2;-3).  C. My(=1;—-2-3). D. My(1;—-2;-3).

Cau 9. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Ozyz cho tam gidc ABC, véi A(1;2;1),
B(-3;0;3), C(2;4; —1). Tim toa do diem D sao cho t1t gidc ABC D 1a hinh binh hanh.
A. D(6;6;—3). B. D(6;—6;3). C. D(6;6;3). D. D(6;—6;—3).

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho hai vécto 1a @ = (1; —2;3) va b= (—2;1;2). Tich
vo huéng (E’ + 3) - bang
A. 12. B. 2. C. 11. D. 10.
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1\/§0>

272

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto 1a @ = (1;0;0) va b = (
Goc gitta hai vécto nay la

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1); B(2; —1;3) va diem M (a; b;0)
sao cho M A% + M B? nhé nhat. Gia tri ctia a + b 1a

A. 3. B. —2. C. 1. D. 2.
E Al 2 All3 All4. Al Bl | Al
\ D| |8 cll9 Al |10, cl |11 Cl[12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1; —2;3), B(—2;1;2), C(3; —1;2).
a) AB = (—3;3;1).
b) AB = 3AC.
c) Ba diém A, B, C khong thang hang.

47 13 >

d) Toa do chan dudng cao vé tit A ciia tam giac ABC 1a (—E, 39

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;3;5), B(1;1;3), C(4; —2;3).
2 5 1
a) Toa do trung diem cia BC' la (5, —5 3).
b) Do dai doan thing BC la 3v/2.

== . 1
c) Cosin BAC bang 73—\/8_9

d) Goi D la dinh thit tu ctia hinh binh hanh ABC'D. Toa do6 hinh chiéu ctia trong tam
tam giac ABD lén mat phang Oyz 1a (2;0;0).

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho OA =37 — Z:), véi 7, % 1a hai
vécto don vi trén hai truc toa do Oz, Oz, hai diém B(—1;2;3), C(1;4;1).
a) A(3;0;—1).
b) Ba diém A, B, C thiang hang.
c) Diém D(a;b;c) 1a diém dbi xing ciia véi A qua B. Khi d6 a + b+ ¢ = 6.
d) Diém M (m;n;p) trén mat phang (Ozy) sao cho M A% + M B? + MC? dat gia tri
nhé nhat. Khi d6 2m — n + 2024p = 0.

Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1;2;3), B(2;1;5),
C(2;4;2).
. .2 . (3 3
a) Toa do trung diem ctia AB la 5; 5; 4.
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b) OA+ OB +0C = (5;7;10).

c) Goc giita hai duong thing AB va AC bang 30°.

d) Diém I(a;b;c) nam trén mat phang (Oxz) théa man T = ‘3]_3) - I—>) dat gia tri
nhé nhat. Khi d6 a — 20 + 2¢ = 15.

1. @s®hs@p@s||l2c @pbpebds||3. @bpbSsEODP@D
4. (@Pb)DP()s@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—1; —1;1) va B(3; —1; 1). Diem M (a; b; c)
théa man AM = 3MB. Tinh a — 2b + c. KQ:

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho ba diem A(0;1;3), B(3;2;8) va C(—2;m;4). Tim
m dé tam giac ABC vuong tai A. KQ:

, 1
Cau 3. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diem A(-2;3;1), B <Z;O; 1),
C(2;0;1). Diém D(a;b; c) 1a chan dudng phan giac trong géc A clia tam giac ABC. Tinh
2022a + 2023b — 2024c. KQ:

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC véi A(1;2;5), B(2;4;-3), C(3;3;1).
Goi G la trong tam ctia tam giac ABC va M la diém thay ddi trén mat phang (Oxy). Do
dai GM ngan nhat bang bao nhiéu? KQ:

Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho cac diem E(3;—2;1), F(7;18; —7).

Diém M (a; b; ¢) théa man FM = 3ME. Khi d6 a—b+c bing bao nhieu? KQ:

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC biét A(1;2;3), B(0;—1;4), C(2;2;5).
Diém M (xy7;yar; 2ar) thude mat phiang Oxy sao cho biéu thic S = M A% + M B% 4+ MC?
dat gid tri nhd nhat. Tih P = 2 + yas + 2a1. KQ:

1. 5] [2. 2] |3. 2| [4. 1] [5. 0] [6. 2]
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BAIQ.  ONTAP CHUONG 2

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho tt dien ABCD. Goi M va P lan luct la trung diém ctia AB va CD. Dat

zﬁ:?,fl—d:?,@:(_f. Khéng dinh nao sau day ding?
AMP:%(?+?[+3). B.J\WD’—;(CH?—?).
C.MP=(¢+F 1) D.JP = (¢+d-T)

Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tam O. Dit AB = @, BC = b. M 1a diém
xac dinh bdi OM = % (ZL) — _b)> Khéng dinh nao sau day ding?
A. M la trung diém BB’ B. M la tam hinh binh hanh BCC'B’.
C. M la tam hinh binh hanh ABB’A’. D. M la trung diem CC".
Cau 3. Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C’" ¢6 AA = @, AB = 3, AC = 2. Hay phan
tich (biéu thi) vecto BC qua cac vecto @, 7;, c

A.BC=3+b-72. B.BC = -3+ b —
C.BC'=—-G-1+72. D.B_&:_)—T;-i-

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (1;—2;2), b= (—2;0;3). Khang dinh nao dudi
day la sai?

A.T+b=(-1-25). B.7—b=(3-2-1)

C.33 = (3;-2,2). D. 23 + b = (0;—4;7).

Cau 5. Cho ba diém A(1;3;5), B(2;0;1),C(0;9;0). Toa do trong tam G ctia tam giac
ABC la
A. G(3;12;6). B. G(1;5;2). C. G(1;0;5). D. G(1;4;2).

Cau 6. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho ba vecto @ = (—1;1;0), b =
(1;1;0), ¢ = (1;1;1). Menh dé nao duéi day sai?

A.D L2 B. |7] = V2. C.b .13 D. |2] = 3.

ks
Cau 7. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz cho 7 = 27 + 37 - % Toa do clia 7
la
A.7=(2;-1;3). B.7=(-1;23). C.7=(23-1). D.7=(32-1).
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A(2;1;—1), B(1;2;3). Do dai doan thang
AB bang
A. 3V2. B. 18. C. V3. D. v/22.
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Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho hai vecto ¥ va ¥ tao véi nhau mot géc 120° va
|| = 2,|7| =5. Tinh |7 + 7|

A. V19. B. —5. C. 7. D. /39.

Cau 10. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho hai vecto 1 (2;3; —1) va U(5; —4; m).
Tim m dé ¥ L 7.

A.m=0. B. m=2. C. m=4. D.m=-2.

—

Cau 11. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho ba vectoc @ = (—1;1;0), b =
(1;1;0), @ = (1;1; 1). Trong cAc ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. |3 =2 B.7Ll5b. C.b 172 D. || = V3.

Cau 12. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho cac diem A(3; —4;0), B(—1;1;3),C(3,1,0).
Tim toa do diém D tren truc hoanh sao cho AD = BC.

A. D(-2;1;0),D(—4;0;0) . B. D(0;0;0), D(—6;0;0) .

C. D(6;0;0), D(12;0;0) . D. D(0;0;0), D(6;0;0).
E D| |2 Al3 D] [4. cl| D] | Al
\ e All9 Al [10. D|[11 cl |12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1.
Cho hinh hop ABCD.A, B,C, D;. Khi d6 A D,
a) BC 4 BA=B,C, + B4, '

b) AD + D,C; + D1A; = DC. By
c¢) BC + BA+ BB, = BD;.
d) BA+ DD, + BD, = BC.

™)

B C

Cau 2. Trong khong gian toa do Owzyz cho 3 vectos @ = (1;2;3); b = (0;—1;1); ¢ =
(1;5;2). Khi d6

a) Toa do clia vecto @ =@ + b — € la (0; —4;2).

b) Toa do ciia vecto T = 2@ + 3D + ¢ 1a (3;6; 11).

c) Gia tri @.¢C bang 17.

- 1
d) Giatricos(a;b) la ——.
) G i on (7)1

Cau 3. Trong khong gian toa do Oxyz cho 3 diem A (0;1; —2); B (2;1;0); C (1;4;5). Khi
do

a) Toa do trong tam tam giac ABC la G (1;2;1).
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b) Néu D c6 toa do (—1;4;3) thi ABC'D la hinh binh hanh.

— —4
¢) Cosin goc ABC 1a ——.
) g =

d) Diém M thudc truc Ox sao cho MB = MC' c6 toa do M (3?7, 0; 0).

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diem M (—1;1;2); N (1;4;3) ; P (5;10;5).
Khi do

a) MN =/14.

b) Céac diem O, N, P thang hang.

c) Trung diém ctia NP 1a I (3;7;4).

d) M, N, P la ba dinh ciia mot tam giéc.

1. @s®s@s@p||l2c @pbpep@b||3. @bPpDbSsSED@Ss
4. (@pb)s@bp@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Goi M, N lan luot la trung diém ctia cac canh AC va BD ctia t dien ABCD. Goi
I 1a trung diém doan M N va P la 1 diém bat ky trong khong gian. Tim gié tri ctia k thich
hop dién vao dang thiic vecto: Pl=k (P—A) +PB+PC + 13—15) KQ:

Cau 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = AB = AC = a va BC = aV/2.
Tinh goc gitta hai vecto AB va SC. KQ:

Cau 3. Trong khong gian cho 2 vectd @ va b tao v6i nhau mot goc 120°. Biét rang
@] =3 |[F] =5 Tih |@ - T, KQ:

Cau 4. Trong khong gian toa do Oxyz cho 2 vecto U = (z;2x — 3;2) va U = (y; —4;8).
Tim 22 + y? biét rang ¥ va U clng phuong.

Cau 5. Trong khong gian toa do Oxyz cho 3 diém A (2;5;3); B (3;7;4);C (x;%;6). Tinh
x + y biét ring A, B, C thang hang. KQ:

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho badiem A (1; —1;3), B (2; —3;5),C (—=1; —2;6).

Biét diém M (a; b; ¢) thoa man MA+2MB—2MC = O, tmh T = a—bte. KQ:

1 0,22 120] [3. 7] [5. 16] [6. 11]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

Cau 1. Cho tit dien ABCD. Lay G la trong tam ciia tam gidc BC'D. Khang dinh nao

sau day la sai?

A.BG+CG+DG=0. B. AB + AC + AD = 34G.
C. BC' + BD = 3BG. D.GA+GB+GD=0.

Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’'. Lay M la trung diém ctia doan thang CC'.
Véc-to AM bang

—s —s — —s — ] —
A. AB+ AD + AA'. B. AB+AD—I—§AA’.
Yy 1o 1-—— 1o —
C. AB+ éAD + §AA’. D. §AB + AD + AA
Cau 3. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Khang dinh nao dudi day sai?
A. AB+CC = AB'. B. AB + AD + AA = AC".
C. AD + BB = AD. D. AB + CC' = AC'.

Cau 4. Cho ti dien déu ABCD c6 do dai canh bing a, goi M 1a trung diém ctia doan

thang C'D. Tich vo huéng AB - AM bang

2 CL2

AL B. L. c. & D. .
4 2 3
Cau 5. Trong khong gian Owzyz, cho @ = (1;—2;2), b= (—2;0;3). Khang dinh nao
dudi day la sai?
A.T+D=(-1,-25). B.7T— b =(3-2-1).
C.33 = (3;-2,2). D. 23+ b = (0;—4;7).

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho hinh binh hanh ABCD c¢6 A(—1;0;3), B(2;1;—1)
va ((3;2;2). Toa do diem D la

A. (2;-1;0). B. (0;—1;-6). C. (0;1;6). D. (-2;1;0).
Cau 7. Trong khong gian Ozyz, cho A(1;0; —1), B(0; —1;2) va G(2;1;0). Biét tam giac
ABC ¢6 trong tam la diém G. Toa do ctia diem C' la

A. (5;4;-1). B. (—5;—4;1). C. (1;2;-1). D. (—1;-2;1).

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (2;1;-3), b = (—=2;—1;2). Tich v6 huéng

a - Zbéng

A. -2 B. —11. C. 11. D. 2.
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (2;1; —2), b= (0; —1;1). Goc gitta hai véc-to
@, b bing

A. 60°. B. 135°. C. 120°. D. 45°.
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Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (—2;2;2), b= (1; —1; —2). Co-sin cua goc
gifta hai véc-to @, b bang
A 222 B. 22 c. V2, p. Y2
3 3 3 3
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC ¢6 A(1;0;1),B(0;2;3),C (2;1;0).
Do dai duong trung tuyén AM 1a

Cau 12. Cho ba luc F, Fy, Fy lan lugt ¢6 cuong do 2N, 4N, 5N duge dit vio chét diém
M. Biét rang goc tao bdi hai lyc bat ki trong ba Iyc déu bang 60°. Cuong do ctia hgp luc

)

tac dung len M la

A. 45N. B. V45N. C. V83N. D. 83N.
E D] [2 B| |3 D] [4. Bl | clle c]
\ Al (8 B|[9 D] [10. Al |11 D| |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho tu dien ABCD. Khi do
a) AB+CD = AC + DB. b) AC + BD = AB + CD.
¢) AD + BC = AB + DC. d) BA+CD = BD + CA.

Cau 2. Cho ba diem A(2;1; 1), B(3;2;0) va C(2; —1;3).
a) Ba diém A, B, C la ba dinh ctia mot tam gidc.
b) Chu vi tam giac ABC khoang 10,56.

53 ,
c) Toa do M (5, 5; —2) la trung diem canh AB cua tam giac ABC.
72 2 .
d) Toa do G (5, g; 5) la trong tam cua tam giac ABC.
Cau 3.
Mot chiée den tron dudce treo song song véi mit phang 10,

nim ngang béi ba soi day khong dan xuét phat tit diém

O trén tran nha lan lugt buoc vao ba diém A, B, C trén

den tron sao cho tam giac ABC' déu (Hinh vé bén). Do = 24 7 L
3
dai ctia ba doan day OA, OB, OC déu bang L. Trong / f 18
1n
lugng ctia chiée den 1a 24 N va ban kinh ctia chiée den A - c

14 18 in (1 inch = 2,54 ¢m). Goi F' 1a do 16n cta cac luc
cang ﬁ:, 1—7’;, ﬁ; trén mdi sgi day. Khi d6 F = F(L) la B

mot ham sb véi bién s6 1a L.
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. 8L
a) Cong thic tinh ham s0 F' = F(L) = ———.
b) Béng bién thién ctia ham s6 F = F(L) 1a
L 18 +00
F/ —
+00
F AN
8
c) Do thi ham s6 F = F(L) 1a
y |
,,,,,, S
0 18 x

dai t6i thiéu ctia médi soi day 14 30 inch.
Cau 4. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tam O . Dat AB = @, BC = b. M la diém
e 1 —
xdc dinh bdi OM = 5 (@—b). Khido
a) M la tam hinh binh hanh ABB’A’.  b) M la tam hinh binh hanh BCC'B'.
c) M la trung diem BB’ d) M la trung diém CC".

1. @s®s@s@p||l2c @pbbles@b||3. @PODPEDPAD
4. (@s®s@pds

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cau 1. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi M, N lan luct la

trung diém clia cac canh AA’ va CC’. Tinh géc gitta hai véc-to M N va AD'. KQ:

Cau 2. Cho ¥ = (2;-5;3), ¥ = (0;2;—1), @ = (1;7;2). Tim tung do clia vécto @ =
T — 47 - 2. KQ:

Cau 3. Cho ba diém A(0;1;2), B(1;2;3), C(1;—2; —5). Goi M la diém nam trén doan
thang BC sao cho M B = 3MC. Tinh do dai ctia AM?2. KQ:
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Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho cac diem A(2;—1;3), B(1;1;—1) va C(-1;0;2).
Tinh x4y + 2 biét toa do diém M (x;y; z) thudce truc Oz sao cho dudng thang BM vuong

goc véi duong théang AC.

Cau 5.

Hinh minh hoa so do mot ngoi nha
trong hé truc toa do Ozyz, trong do
nén nha, bon biic tuong va hai mai nha
déu la hinh chit nhat. Tinh géc doc clia
mai nha, tic 13 tim s6 do clia géc nhi
dién c6 canh la dusng thing FG, hai
mat lan lugt 1a (FGQP) va (FGHE)
(lam tron két qua dén hang phan mudi

cia do).

KQ:
Q(2;5;4)
a (e G(4;5;3)
| P(2;0;4)
z I
E(O§O;3) : ]
¥
O e B(4;5;0)
0(0;0;0) A x
KQ:

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, lyc khong do6i F=37+ 57 + 10% 1am di chuyén mot
vat doc theo doan thang tit M (1;0;2) dén N (5;3;8). Tim cong sinh ra néu khoang cach

duge tinh bang mét va Ie dude tinh bang newton.

KQ:

(1. 60] | 2. —27] [3.

30| 4.
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BAI 10.

KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG T
PHAN VI CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

A.DBE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Phat biéu nao sau day la sai
A. Khoang t1¢ phan vi cang 16n thi mau s6 lieu cang phan tan.
B. Khoang t1t phan vi khong phu thudc vao cac gia tri bat thuong.
C. Khoang bién thién cang bé thi do phan tan cang bé.
D. Khoang bién thién khong phu thudc vao cac gia tri bat thuong.

Cau 2. Cho mau sb lieu ghép nhém cho bdi bang nhu hinh sau

= GV: PHAM LE DUY

Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan s6 6 11 9 7 3
Cd mau clia mau sb lieu bang
A. 11. B. 36. C. 175. D. 15.
Cau 3. Cho miu s6 lieu ghép nhém cho béi bang nhu hinh sau
Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan sb 6 11 9 7 3
Do dai mdi nhéom bang
B. 3. C. 5. D. 4
Cau 4. Cho mau s6 lieu ghép nhém cho bdi bang nhu hinh sau
Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan sb 6 11 9 7 3
Khoéng bién thién ctia mau so lieu 1a
B. 9. C. 8. D. 15.
Cau 5. Cho mau sb lieu ghép nhém cho béi bang nhu hinh sau
Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan sbé 6 11 9 7 3
Khodng chita m6t ctia mau s6 lieu 1a
A. [163;166). B. [166;169). C. [169;172). D. [172;175).
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Cau 6. Cho miu s6 lieu ghép nhéom cho béi bang nhu hinh sau

Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan sb6 6 11 9 7 3
Moét ctia mau sb lieu 1a
A. 166. B. 163. C. 165,14. D. 166.,6.
Cau 7. Cho miu s6 lieu ghép nhém cho béi bang nhu hinh sau
Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan sb 6 11 9 7 3
Tt phan vi thit nhat clia mau 1a
A. 164,1. B. 163,2. C. 163,5. D. 163,83,
Cau 8. Cho mau s6 lieu ghép nhém cho bdi bang nhu hinh sau
Nhoém | [160; 163) | [163; 166) | [166; 169) | [169; 172) | [172; 175)
Tan s6 6 11 9 7 3
Khoang tit phan vi clia mau s6 lieu 13
A.56. B. 5.2. C. 6.4. D. 63.

Cau 9. Biéu do dudi day théng ke thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngay trong thang
9/2022 ctia bac Binh va bac An.

Sé ngay
B0 e

D

B Bic Binh

e

Béc An

L o

T

[15;20) 20:25)

[25;30)

[30;35) [35;40) phit

Trung binh thoi gian tap thé duc mdi ngay ciia bac Binh la

A. 26 phut. B. 25,5 phit. C. 25,75 phut. D. 25 phaut.
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Cau 10. Biéu do duéi day théng ke thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngay trong thang
9/2022 ctia bac Binh va bac An.

S6 ngay

30 ..................................................................................................................................
25
25- B Bic Binh
20- M Bic An
15-
10-
5 .
[15:20) [20:25) [25:30) [30;35) [35:40) phiit
Khoang bién thién biéu thi thoi gian tap thé duc clia bac An la
A. 10 phat. B. 15 phit. C. 20 phat. D. 25 phit.

Cau 11. Biéu do duéi day thong ké thoi gian tap thé duc budi sang mdi ngay trong thang
9/2022 ctia bac Binh va bac An.

S ngay
30 N

25 B Bic Binh

20- M Bic An

15

10-

[15:20) [20;25) [25;30) 30;35) [35;40) phiit

Tt phan vi thi nhat ctia mau s6 lieu thoi gian tap thé duc clia bac Binh 1a

A. 22,4, B. 22,14, C. 21,04. D. 214,
Cau 12. Biéu do duéi day thong ké thoi gian tap thé duc budi sing mdi ngay trong thang
9/2022 ctia bac Binh va bac An.
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S ngay
)
25
D B Bic Binh
L Bac An
15 freversresnesnnnennnsnnng e SRR
1O
5
5_ ,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,
K
[15:20) 20;25) [25;30) 30;35) [35;40) phiit
Khoang t& phan vi bicu thi thsi gian tap thé duc ciia bac Binh bing
A. 74 B. 6,8. C. 7.1 D. 8,1.
1. D| |2 B [3 B | D| 5. B | C|
|7 D| |8 Al D|[10 Al |11 Cl[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Bang bén duéi biéu dién mau s6 lieu ghép nhém vé chiéu cao (don vi: centimét)

ctia cac hoc sinh nam 16p 12A va 16p 12B 6 mot trudng trung hoc phd thong.

Chiéu cao

[160; 163)

[163; 166)

[166; 169)

[169; 172)

[172;175)

So

hoc sinh nam 16p 12A 6

11

9

7

3

S6 hoc sinh nam 16p 12B 0

21

8

7

0

a) Do dai m6i nhom bang 3 (cm).

b) Khoang bién thién ctia mau s6 ligu ghép nhém vé chiéu cao ctia cac ban hoc sinh
nam 16p 12A 1a 15 (cm).

¢) Khoang bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém vé chiéu cao ctia cac ban hoc sinh
nam 16p 12B 1a 15 (cm).

d) Néu can ctt va khoang bién thién thi chiéu cao ciia cdc ban nam & hai 16p c¢6 do

phéan tan nhu nhau.

Cau 2. Ban Trang théng ké lai thoi gian tap thé duc budi sang ctia bac Binh va bac An
G bang sau:
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Thai gian (phit) [15;20) | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40)
S6 ngay tap ctia bac Binh 5 12 8 3 2
S6 ngay tap ctia bac An 0 25 5 0 0

a) Trong mau so licu ghép nhém vé thoi gian tap thé duc budi sang clia bac An, ti
phan vi thit nhat bang 22,5 (pht).

b) Khodng bién thién clia mau s6 lieu ghép nhom vé thoi gian tap clia cia bac An la
25 (phut).

¢) Khoang bién thién clia mau s6 lieu ghép nhoém vé thoi gian tap clia cia bac An la
25 (phut).

d) Néu can ctt va khoang bién thién thi bac Binh c6 thoi gian tap phan tan hon béc
An.

Cau 3. Mot doanh nghiép & dia phuong A mudn huéng dich vu ctia minh dén cac gia
dinh ¢6 mtic thu nhap 6 tam trung, tic 1a 50% céc ho gia dinh c¢6 mic thu nhap & chinh
gitta so v6i mitc thu nhap clia tat cd cac ho gia dinh cia dia phuong nén tién hanh diéu
tra tong thu nhap trong nam 2022 ctia mot s6 ho gia dinh trong mot dia phuong nay. Két
qué dugc ghi lai trong bang sau:

Tong thu nhap (triéu dong) | [200; 250) | [250; 300) | [300; 350) | [350; 400) | [400; 450)
S6 ho gia dinh 24 62 34 21 9

L. ~ 16175
a) T phan vi tht nhat ciia mau so lieu ghép nhéom la Q; = ———.
1417125
62
65475

¢) Khoang tit phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém 1a Ag = TR

d) Doanh nghigp can huéng dén cac gia dinh c¢6 miic thu nhap trong khoing
[16175 11525) (trieu déng)
————: ———— ] (triéu dong).
62 ' 34 o EORS

b) Tt phan vi thit ba ctia mau s6 ligu ghép nhom 1a Q3 =

Cau 4. Gia st két qua khéo sat hai khu viuc A va B vé do tudi két hon ctia mot s6 phu

nit vira lap gia dinh duge cho é bang sau:

Tudi két hon [19;22) | [22;25) | [25;28) | [28;31) | [31;34)
Sé phu nit khu vyc A 10 27 31 25 7
S6 phu nit khu vic B 47 40 11 2 0

a) Khoang bién thién ctia mau s6 ligu ghép nhom ting véi khu vie A va khu vie B 1a

15 tudi.
388

b) Khoang t1t phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém ting véi khu vice A la e
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1647
470

¢) Khoang t phan vi ctia méau s6 ligu ghép nhém ting véi khu vyce A 1a

d) Phu nit ¢ khu vigc A ¢6 do tudi két hon dong déu hon.

1. @p®pP@s@s||l2c @s®ples@p||3. @pbsEs@p
4. (@sbblebSs

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 15i ngdn.

Cau 1. Bang 8 biéu dién mau sb lieu ghép nhom veé s6 tién (don vi: nghin dong) ma 60

khach hang mua sach 6 mot cita hang trong mot ngay.

Nhém | [40;50) | [50;60) | [60; 70) | [70;80) | [80;90)
Tansoé| 3 6 19 23 9

Khoang bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém trén bang bao nhieu ? KQ:

Cau 2. Bang sau bicu dién mau s6 licu ghép nhém vé s6 tién (don vi: nghin dong) ma

60 khach hang mua sach é mot cita hang trong moét ngay.

Nhém | [40;50) | [50;60) | [60; 70) | [70;80) | [80;90)
Tans6é| 3 6 19 23 9

Khoang ti phan vi ctia mau s6 lieu ghép nhém trén béng bao nhiéu (Iam tron dén 1 chit

s6 thap phan) KQ:

Cau 3. Diém thi danh giad nang lyc ciia mot truong Dai hoc A thé hién & biéu dd cot

nhu sau.
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S6 hoc sinh
140

120

100

80

60

40

20

133
122
104
95 95
62
54 55
24
21
12
8
o 0o o o 0o o o 1 0 0 0 0
— e e e e ST O D D D Diém
EOOOOOOOOOOOOOOOOOOQOEO
'S‘OLOOLQOLOOLOOLOOUDOLOOLOOLOOOHHC\]
B o= 7RG RRT F R QRN RN PP o g
O"_"n—{HH—iHHHHv—(v—(v—(v—in—in—in—in—in—i‘_"n—{n—(—i—i
e T e T L T B ¥ o e Lo e R e T (o B N g R N e T =g e B I L]
PS8R F I 00 END03FS S O

[
1
[
[

Khoang ti phan vi ctia mau diém thi danh gia nang lic nay biang bao nhiéu (lam tron

dén hang don vi)

KQ:

Cau 4. Cho bang bic¢u dién mau s6 licu ghép nhom théng ke miic luong ciia mot cong

ty (don vi: trieu dong).

Nhom | [10;15) | [15;20) | [20; 25) [ [25;30) | [30; 35) | [35; 40)
Tan sb 15 18 10 10 5) 2
Khoang bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém do 1a KQ:

Cau 5. Cho bang biéu dién mau s6 licu ghép nhom théng ke mitc luong ciia mot cong

ty (don vi: trieu dong).

Nhém | [10;15) | [15;20) | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40)
Tan s 15 18 10 10 5 2
Khoang tit phan vi ctia mau sb lieu ghép nhom da cho 1a KQ:

Cau 6. Cho bang biéu dién mau s6 lieu ghép nhém vé do tudi clia cu dan trong mot khu

phd.

Nhom | [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50; 60)

[60; 70)

[70; 80)

Tans6| 25 20 20 15

14

6
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Tinh khodng bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém do. KQ:

1. so]l2. 142][s. 170] [4. 30] [5. 11] [6. 60|
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Khoang tt phan vi AQ ctia mot mau s6 lieu ghép nhém 1a

A. Hiéu giita tit phan vi thit ba va ti phan vi thit nhat clia miu s6 lieu d6: AQ =

Q3 — Q1.

B. Hiéu giita tit phan vi thit nhat va td phan vi thit ba clia miu s6 lieu d6: AQ =
Q1 — Q3.

C. Tong giita ti phan vi thd nhat va ti phan vi thi ba ctia mau sé lieu dé: AQ =
Q1+ Q3.

D. Trung binh cong ctia t¢ phan vi thit nhat va t& phan vi thi ba ciia mau s6 liéu do:
AQ = Q1+ Qs

2
Cau 2. Bac Long lam nghé xe om, thong ké quang duong di duge ctia bac Long trong
20 ngay dugce cho trong bang sau

Quing duong (km) | [20; 30) | [30; 40) | [40; 50) | [50; 60) | [60; 70)
S6 ngay 3 5 6 4 2

Khoang t1t phan vi clia mau sb lieu trén 1a
A. 185, B. 20,5. C. 265. D. 225,

Cau 3. Théng ké s6 hoc sinh di hoc muon trong mot thang ctia truong THPT A dugdc

cho trong bang sau

s6 hoc sinh di muon | [0;3) | [3;6) | [6;9) | [9;12) | [12;15)
S6 ngay 3 5 6 4 2

Khoang bién thién ctia mau so lieu trén 1a

A. 8. B. 14. C. 12. D. 15.

Cau 4. Anh Minh lam nghé giao hang, thong ké quang duong di dugc ctia anh Minh
trong 15 ngay dudgc cho trong bang sau:

Quéang duong (km) | [10;20) | [20;30) | [30;40) | [40; 50) | [50; 60)
S6 ngay 3 4 5 2 1

Khoang tt phan vi clia mau sb lieu trén 1a

A. 8. B. 10,5. C. 12,5. D. 14.

Cau 5. Phat biéu nao sau day la sai?

A. Khoang t1¢ phan vi cang nhé thi mau s6 liéu cang tap trung.
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B. Khoang t1t phan vi it bi 4&nh hudng bdi cac gia tri bat thuong.
C. Khoang bién thién cang 16n thi do phan tan cang 16n.
D. Khoang t1 phan vi phu thudc vao cac gia tri bat thuong.

Cau 6. Bang sau thong ké lai can ning ctia 50 qua dua hau duge lya chon ngau nhién

sau khi thu hoach ¢ nong truong:

Can nang (kg) | [1,5;1,6) | [1,6;1,7) | [1,7;1,8) | [1,8;1,9) | [1,9;2,0)
S6 qua dua 5 10 20 10 5

Khoang t1t phan vi clia mau s6 lieu trén 1a

A. 0,15, B. 0,30. C. 0,25. D. 0,40.
Cau 7.
Cho bang bicu dién méau s6 lieu ghép nhom vé chitu [ Nhom | Tan 6 | Tan s6 tich luy
cao ciia 50 mau cay ¢ mot vuon thuc vat (don vi [40; 45) 7 7
centimet). Ménh dé nao sau day ding. [45;50) | 12 19
[50; 55) 9 28
[55;60) | 10 38
[60; 65) 46
[65; 70) 50
n = 50
A. C3 mau n = 51.
B. Q, = 45.
C. Q3 = 12,65.

D. Nhom c¢6 tan sb 16n nhat la nhém [55;60).

Cau 8. Trong mot cudce khao sat vé thoi quen doc séch ctia 50 hoc sinh, s6 lugng sach

ma mdi hoc sinh doc trong mot thang duge thong ké nhu sau:

S6 luong sach | S6 hoc sinh | Tan s6 tich luy
0:1) 8 8
1;2) 12 20
2:3) 15 35
3;4) 10 45
[4; 5) 5 50

Phan 16n s6 hoc sinh doc duge sé lugng cudn sach trong khodng
A. [4;5). B. [2;3). C. [3;4). D. [1;2).

Cau 9. Mot nha khoa hoc thyc hiéen mot nghién citu vé do dai ctia 30 con ca trong mot

ho ca (don vi: centimet). Két qua thu dude duge biéu dién trong bang sau:
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Nhém | Tan s6 | Tan s6 tich luy
[10;15)| 4 4
[15:20) | 8 12
[20; 25) 6 18
[25; 30) 9 27
[30; 35) 3 30
n =30
Menh dé nao sau day 1a sai?
A. C5 mau n = 30. B. @ = 18 (cm).
C. Q3 =29,5 (cm). D. Khoang t@ phan vi AQ = 15 (cm).

Cau 10. Théng ké s6 gis hoc thém modi tuan clia cac hoc sinh trong mot 16p trong 30

ngay dugc cho trong bang sau:

S6 giv hoc them (giv) | [1:3) | [3:5) | [5:7) | [7;9) | [9; 11)
S6 ngay 5 1 8 | 9 | 6 2

Tt phan vi thit ba clia mau s6 liéu trén 1a
A. Qs = 7.101. B. Qs = 8,167. C. Qs = 7,167. D. Qs = 8,191.

Cau 11. Mot nha tam 1y hoc thiyc hién mot nghién citu vé s6 lugng tin nhan ma 15 cap
doi yeéu nhau gii cho nhau trong mot tuan (don vi: tin nhén). Két qua thu duge dugce

biéu dién trong bang sau:

Nhém | Tan s6 | Tan s6 tich luy

20;25)| 3 3

25:30)| 4 7

30;35) | 2 9

35:40)| 3 12

40;45) | 3 15
n=195

Tt phan vi thit nhat 1a
A. Q1 = 24,9375. B. Q1 = 24,9382. C. Q; = 25,9375. D. @ = 25,9382.

Cau 12. Khoang ti phan vi trong thong ké 1a gi va dugc st dung trong truong hop
nao?
A. Mot phép do mo ta sy phan bd ciia mot tap dit lieu bang cach chia tap dit lieu thanh
boén phan bing nhau.
B. Mot phép do mo ta sy bién dong ciia dit lieu bang cach chia tap dit lieu thanh bon
phan bang nhau.
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C. Mot phép do mo ta sy phan bd ctia mot tap dit lieu bang cach chia tap dit liu thanh
hai phan, moi phan chita mot phan tu (25%) cta dit lieu.

D. Mot phép do mo ta sy bién dong ctia dit lieu bang cach chia tap dit lieu thanh hai
phan, mdi phan chita mot phan tu (25%) cia dit ligu.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Ban Trang thong ke lai chiéu cao (don vi: ¢cm) ciia cac ban hoc sinh ntt 16p 12A

va l6p 12B 6 bang sau.

Lép Chiéu cao | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175) | [175;180) | [180; 185)
12A 4 9 12 9 0 1
12B 8 12 8 5 2 0
a) C3 mau cta 12B la n = 35.
el Al x g o . 9855
b) Tt phéan vi thid nhat ciia mau so lieu 16p 12A 1a T
A 3845
c) T phan vi tht ba ctia mau so6 liéu 16p 12B 1a 51

d) Mau s6 ligu ctia 12A it phan tan hon 12B.

Cau 2. Hang ngay ong Thang déu di xe buyt tit nha dén co quan. Dudi day 1a bang
thong ke thoi gian ctia 100 lan ong Thang di xe buyt tit nha dén co quan. Xét tinh ding

- sai ctia cac ménh dé sau.

Thoi gian (pht)
Sé luot

[15;18)
22

[18;21)
38

[21;24) | [24;27) | [27;30) | [30;33)
27 8 4 1

a) C3 mau n = 33.

693
b) Q) = =2,
) @ iy

d) Di hét 31 phut la mot gia tri ngoai 1é ctia mau s6 lieu ghép nhom.
Cau 3. Cho bang biéu dién mau s6 licu ghép nhém vé chiéu cao ctia 50 mau cay ¢ mot
vuon thye vat (don vi centimet). Xét tinh dung sai ctia cdc ménh deé sau.
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Nhém | Tan s6 | Tan s6 tich luy
[40;45) | 7 7
[45:50) | 12 19
[50; 55) 9 28
55:60) | 10 38
[60; 65) 46
[65; 70) 50
n = 50
c) Q3 =0675.

a) Cd maun =>50. b) @ =45.

d) Ag ~ 54,075.

Cau 4. O mot phong diéu tri noi tra ctia bénh vién, dit lieu thong ké thoi gian ngt hing

dem ciia hai benh nhan trong suét mot thang dude téng hop bdi hai bang dusi day:

Bang a. Thoi gian ngti ciia bénh nhan A Bang b. Thoi gian ngti ctia bénh nhan B

Thoi gian (phut) | S6 dém (tan s6) Thoi gian (phut) | S6 dem (tan s6)
[180; 240) 5 [180; 240) 2
[240; 300) 5 [240; 300)
[300; 360) 10 [300; 360) 12
[360; 420) [360; 420)
[420; 480) [420; 480)
a) Kich thudc mau s6 lieu 1a 45.
b) Q1A = 270.
C) AQB = 81.
d) Benh nhan A ngt on dinh hon bénh nhan B.
. @PpOp@s@s||l2c @s®peOp@b||3. @POHSESsS@Ss
4. (@sbbl)s@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Bang duéi day bicu dién mau s6 licu ghép nhém vé s6 lan khach hang ghé tham

mot quan ca phé trong mot thang.

Sé lan

[5; 10)

[10; 15)

[15;20)

[20; 25)

[25; 30)

S6 khach

4

8

12

20

16

Khoéng bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém trén bang bao nhieu? KQ:
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Cau 2. Bang sau biéu dién mau s6 lieu ghép nhém vé sé phit ma 50 ngudi sit dung dich

vu internet trong mot ngay.

Nhom | [20:30) | [30;40) | [40; 50) | [50;60) | [60; 70)
Tansé| 5 12 15 10 8

Khoéang tit phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém trén bang bao nhiéu (lam tron dén 1 chit

s6 thap phan)? KQ:

Cau 3. Bang sau biéu dién mau sb licu ghép nhom vé tdc do (don vi: km/h) clia cic

phuong tién giao thong trén duong cao toc.

Nhom | [60; 70) | [70;80) | [80;90) | [90; 100) | [100; 110)
Tansé| 10 20 30 25 15

Tinh khodng tt phan vi clia mau s6 liu ghép nhom trén (lam tron dén 1 chit s6 thap
phan). KQ:

Cau 4. Cho bang biéu dién mau s6 lieu ghép nhéom vé do tudi ctia cu dan trong mot khu

phé.
Nhom | [20:30) | [30; 40) | [40; 50) | [50: 60) | [60; 70) | [70; 80)
Tan sb 25 20 20 15 14 6
Tinh khodng bién thién ctia mau so lieu ghép nhém do. KQ:

Cau 5. Cho bang biéu dién mau s6 lieu théng ke thu nhap ciia cac cap vg chong trong

mot khu phé (don vi: trieu dong).

Nhom | [10; 15) | [15;20) | [20: 25) | [25;30) | [30: 35) | [35; 40)
Tans6| 12 20 15 8 4 1

Tinh khodng tit phan vi ctia mau s6 lieu thu nhap ctia céc cip vo chong da cho(lam tron

dén hang phan tram). KQ:

Cau 6. Thu nhap ctia cac cip vg chong trong mot nam & mot khu phd duge thé hien

qua bieu do cot sau.
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S6 cip vg chong
70
60
50
40

30 —
50

20 40

10

~~~~~~~~~~~ Thu nhap (trigu dong)

Tinh Khoang t phan vi ctia mau thu nhap trén (lam tron dén hang don vi). KQ:

2192

B 15
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BAI 11. PHUONG SAI VA PO LECH CHUAN CUA
MAU SO LIEU GHEP NHOM

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong an luva chon

Cau 1. Cho méiu s6 lieu ghép nhom sau

Nhom Gia tri dai dien Tan s6
lay; az) T n1
[a2§ CL3) Z3 L)
[@m; Qmy1) T .
n=n+ne+...+n,

Goi 7 s trung binh cong mau s6 lieu trén.

, mi(z =) 4+ ny(r— )+ ..+ N (T — T)°

S =
n
Cong thiic sau ding dé tinh
A. Phuong sai. B. Do lech chuan.
C. Gia tri trung binh. D. Do phan tan.

Cau 2. Thay Tuén théng ke lai diém trung binh cudi nam ctia cac hoc sinh 16p 11A va

11B & bang sau

Diém trung binh | [5;6) | [6;7) | [7;8) | [8;9) | [9;10)
11A 1 0 11 22 6
11B 0 6 8 14 12

Néu so sanh theo do léch chuan thi hoc sinh 16p nao cé diém trung binh it phan tén
hon?
A. Néu so sanh theo do lech chuan thi hoc sinh 16p 11A ¢6 diém trung binh it phan
tan hon.
B. Néu so sanh theo do lech chuan thi hoc sinh 16p 11B ¢é diém trung binh it phan
tan hon.
C. Néu so sanh theo do léch chuan thi hoc sinh 16p 11A va 11B ¢6 diém trung binh
phéan tan nhu nhau.
D. Khong thé so sanh dudc.
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Cau 3. Do lech chuan c6 ¥ nghia gi trong phan tich dit lieu?
A. Do léch chuan chi ra s6 lugng quan sat trong mau dit lieu.
B. Do léch chuan cho biét trung binh ciia cac gia tri dit lieu.
C. Do lech chuan do ludng miic do bién dong hoic phan tan ctia cac gia tri dit lieu so
véi gia tri trung binh.
D. Do léch chuan cho biét tong céc gia tri dit lieu.

Cau 4. Phuong sai trong phan tich dit lieu ¢6 § nghia gi?
A. Phuong sai cho biét gia tri trung binh ctia mau dit lieu.
B. Phuong sai cho biét mitc do phan tan ciia cac gia tri dit lieu so v6i gia tri trung
binh.
C. Phuong sai cho biét tong cac gia tri dit lieu trong mau.
D. Phuong sai cho biét s6 lugng quan séat trong mau dit lieu.

Cau 5. Gia tri ndo dudi day thuong dude st dung dé dai dien cho bang dit lieu?
A. Phuong sai. B. Do lech chuan.
C. Gia tri trung binh. D. Tan sb.

Cau 6. Diing la hoc sinh rat giéi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khéi rubik khéc
nhau. Trong mot lan tap luyén gidi khéi rubik 3 x 3, ban Diing da tir thong ke lai thoi

gian gidi rubik trong 25 lan giai lien tiép & bang sau

Thoi gian giai rubik (giay) | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)
S6 ngay 4 6 8 4 3

Do lech chuan ciia mau s6 lieu ghép nhém co gia tri gan nhat véi gia tri nao dudi day?
A. 598. B. 6. C. 244. D. 2)5.

Cau 7. Mot vuon thi ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con hd va thu duge két qua

nhu sau

Tudi tho | [14;15) | [15;16) | [16;17) | [17;18) | [18;19)
S6 con hd 1 3 8 6 2

Phuong sai ctia mau s6 lieu duge lam tron dén hang don vi 1

Al B. 0,98. C. 0,8. D. 0,7.

Cau 8. Khi do lech chuan ctia mot méau dit lieu bing 2% gia tri trung binh, diéu nay cho
thay diéu gi vé mic do bién dong cla dit lieu?
A. Dit lieu ¢6 mic do bién dong rat thap va cic gia tri dit lieu tap trung gan gia tri
trung binh.
B. Dit lieu ¢6 miic do bién dong cao va cac gia tri dit lieu phan tan rong rai xung quanh

gia tri trung binh.
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C. Gi4 tri trung binh ctia dit liéu rat cao.

D. Gi4 tri trung binh ctia dit liéu rat thap.
Cau 9. Mdi ngay bac Huong déu di bo dé ren luyen sic khée. Quang duong di bo méi
ngay (don vi: km) ctia bac Huong trong 20 ngay duge thong ké lai 6 bang sau

Quang duong ( km) | [2,7;3,0) | [3,0;3,3) | [3,3;3,6) | [3,6;3,9) | [3,9;4,2)
S6 ngay 3 6 5) 4 2
Tinh gia tri dai dién cho mau dit liéu trén.
A. 3,39. B. 4. C. 3. D. 3,5.

Cau 10. Chiéu cao hoc sinh nit 16p 10 dude thdng ké nhu sau

Chiéu cao hoc sinh nit 16p 10

(S6 hoc sinh)

9

160

164 168 172 176 180

(Chiéu cao cm)

Chiéu cao trung binh ctia nit sinh 16p 10 1a

A. 170. B. 180. C. 150. D. 169.

Cau 11. Chiéu cao hoc sinh nit 16p 11 dude théng ké nhu sau

Chiéu cao (cm)

[160; 164)

[164; 168)

[168; 172)

[172; 176)

[176; 180)

S6 hoc sinh

3

5

8

4

1
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Gia tri do lech chuan vé chiéu cao ctia nit sinh 11 xap xi bing
A. 4,26. B. 4,5. C. 3.9. D. 3,5.

Cau 12. O cudc thi nhay cao ctia hoc sinh 12. Két qua dude théng ke nhu sau

Do cao (ecm) | [160;164) | [164;168) | [168;172) | [172;176) | [176; 180)
S6 hoc sinh 15 10 8 6 3

Gia tri phuong sai vé do cao bang

A. 26,14. B. 18,04. C. 26,41. D. 26.9.
E All2 All3 Cl 4. Bl | cl| cl
\ B| [8 All9 Al |10, D| |11 Al |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Biéu do tan suat hinh quat trong hinh bén

mo t4 bang phan bd tan suat ghép 16p cua dit lieu ] [6:7)
diém thi ctia 40 hoc sinh 16p 12B19 trong ki thi hoc O [7:8)
ki 2 mon Toan (thang diém 10). 8:9)

] [9;10]

a) Tan s6 clia cac gia tri dai dién 6,5; 7,5; 8,5; 9,5 ctia cdc 16p ghép nhom lan luot 1a
12;12; 9; 7.
b) Diém thi trung binh mon Toan ctia 16p 12B19 1a 7 = 7,75.
¢) Khoang tit phan vi clia bang s6 lieu la Ag = g
d) Do léch chuan ctia méu s6 licu 1a 7,82.
Cau 2. Trén hai con duong A va B, tram kiém soat da ghi lai téc do (km/h) ctia 30

chiéc 6 t0 trén mdi con duong nhu sau:
Con duong A:

Lép [50;60) | [60;70) | [70;80) | [80;90] | Cong
Gia tri dai dién| 55 65 75 85
Tan sb 0 10 11 9 30

Con duong B:
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Lép [50; 60) | [60;70) | [70;80) | [80;90] | Cong
Gié tri dai dien| 55 65 75 85
Tan s6 1 10 16 3 30

a) Gi4 tri trung binh ctia hai mau s6 lieu ghép nhém 1a 74 = 74,6, g = 72.

Y h . 143
b) Phuong sai, do léch chuan ctia toc do xe trén duong A lan lugt 1a — va 8,6.

. . . 5488
c) Phuong sai, do léch chuan cta toc do xe trén dusng B lan lugt 1a va 6,9.

d) Xe chay trén con dudng B an toan hon duong A.

Cau 3. Do chiéu cao ctia 40 hoc sinh trusng THPT X, ta c6 bang sb licu sau

150 [ 151 | 151 | 151 | 152 | 152|153 | 153 | 154 | 155
155|156 | 156 | 156 | 157 | 159 | 159 | 160 | 160 | 161
161 {162 | 164 | 165 | 166 | 166 | 167 | 167 | 167 | 168
168 {169 | 170 | 170 | 171 [ 171|172 | 173 | 174 | 175

a) Thn s6 cia cac 16p ghép [150; 155), [155; 160), [160; 165), [165; 170), [170;175] lan
lugt 1a 9; 8; 6; 9; 8.

b) Miic do phan tan cltia mau so lieu 1a 50,471.

c) Do lech chuan ctia méu s6 licu ghép nhém 1a 7,29.

d) Sai s6 tuwong dbi ctia do léch chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém so véi mau s6 lieu
gbc 1a 0,028.

Cau 4. Do dai ctia 60 14 duong xi trudng thanh duge cho bang bang phan bo tan sé ghép
16p nhu sau.

S6 TT | Lép ctia do dai (cm) | Tan s6
1 [10; 20) 18
2 120; 30) 8
3 130; 40) 10
4 [40; 50) 24
Cong 60

a) Tong cac gia tri dai dién c6 tan s6 24 va 8 bang 1 280.
b) Do dai trung binh la z = 30.

~ 1460

c) Phuong sai cia mau s6 liéu la 9
. 305
d) Khoang t@ phan vi ctia mau so liéu ghép nhém la Ag = SR
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. @s®@ples@s||ec @pdskes@p||3. @phs@bP@P
4. (@sbs@Obds

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Bang duéi day thong ké cu li ném ta ciia mot van dong vien.

Cu li (m) | [19:19,5) | [19,5:20) | [20;20,5) | [20,5;21) | [21;21,5)
Tén s6 13 45 24 12 6

Hay tinh phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom trén (1am tron hai chit s6 sau dau phay).

KQ:

Cau 2. Bang duéi day thong ké cu li ném ta ciia mot van dong vien.

Cu li (m) | [19;19,5) | [19,5;20) | [20:20,5)} | [20,5; 21) | [21: 21,5)
Tan s6 13 45 24 12 6

Hay tinh do léch chuan ctia mau s6 lieu ghép nhom trén (lam tron hai chit s6 sau dau

phay). KQ:

Cau 3. Lép 12A3 c6 40 hoc sinh ciing lam bai kiém tra Toan. S6 diém dat dudc clia céc
ban duge thong ké nhu trong bang

S6 diem | [0;2) | [2;4) | [4;6) | [6;8) | [8;10)
Tansb | 2 x 15 | 12 y

Biét ring diém trung binh ca 16p dat dugc 1a 6,05. Hay tinh phuong sai ctia mau dit liéu

tren (Iam tron hai chit s6 sau dau phay). KQ:

Cau 4. Ban Minh Hién sit dung vong deo tay thong minh dé ghi lai s6 buéc chan di méi
ngay trong mot thang. Két qua duge ghi lai § bang sau

S6 bude (don vi: nghin) | [3;5) [ [5;7) | [7;9) | [9;11) | [11;13)
S6 ngay cia Minh Hién | 6 7 6 6 5
Hay tinh do lech chuan ctia mau sb lieu ghép nhom tren. KQ:

Cau 5. Ban Minh Nhan sit dung dién thoai thong minh dé choi game trong mot ngay.
S6 1an ban sit dung dién thoai duge thong ké nhu sau. Két qua duge ghi lai & bang sau

Thoi gian (don vi: h) | [3;5) | [5;7) | [7;9) | [9;11) | [11;13)
S6 lan st dung 2 5 13 8 2
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Hay tinh ti s6 phan tram (Iam tron 1 chit s6 thap phan) giita do léch chuan va gia tri

trung binh. KQ:

Cau 6. Mot gidng cay xoan dao dugc trong tai hai dia diém A va B. Ngudi ta théng ke

duong kinh than ctia mot s6 cay xoan dao 5 nam tudi ¢ bang sau

Duong kinh (cm) [30;32) | [32;34) | [34;36) | [36; 38) | [38;40)
S6 cay trong 6 dia diem A | 25 38 20 10 7
S6 cay trong & dia diem B| 22 27 19 18 14

Tinh do lech chuan clia cay trong tai dia diém nao c6 dudng kinh dong déu hon (lam tron

1 chit s6 sau dau phay) KQ:

1. 0,28 [2. 0,53 [3. 4,40] [4. 2,75 [5. 23,9/ [6. 2,3
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Xét mau so lieu ghép nhém cho béi bang sau

Nhém [ug; ug) | [ugsug) | - | [uk; ugs1)
Gi4 tri dai dien| ¢ o ..
Tan sb ny N9 - Ny

Chon khéng dinh sai.

A.Comaulan=n; +ng+---+ny.
n1C1 + NaCo + * + + + NgCx
" )

B. S6 trung binh ctia mau s6 lieu ghép nhém 1a 7 =
. L 1 _
C. Phuong sai clia mau s6 lieu ghép nhom 1a S? = — (nyc? + naci + -+ - + npcs — 72).
n
D. Do lech chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém la cin bac hai s6 hoc clia phuong sai.

Cau 2. Xét mau so lieu ghép nhéom cho béi bang sau

Nhém [ug; ug) | [ugsug) | - .. | [uk; ugr1)
Gia tri dai dién c1 Co e Cr
Tan sb ny Mo . ng

Phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhom, ki hieu S?, duge tinh béi cong thiic
1
A. 5% = - ni(c1 —Z)2 +nalce —T)? + -+ np(cr — 7)?].
B. S?2 =[ni(c; = T)? + na(ca —T)? + - - + ni(cx — T)?].
1
C. 8 = (e =7+ (e =T+ + (o~ 7))
1
D. S2 = H [7’L1<Cl — E) + 7”LQ<C2 —E) + -+ nk(ck — f)]
Cau 3. Ban An st dung vong deo tay thong minh dé ghi lai s6 buéce chan di mdi ngay
trong mot thang. Két qua dugc ghi lai 6 bang sau

S6 bude (don vi: nghin) | [3;5) [ [5;7) | [7;9) | [9;11) | [11;13)
Sé bude dai dién 4 6 8 10 12
An 6 7 6 6 D

Phuong sai clia mau s6 liéu trén gan nhat véi gia tri ndo sau day?
A. 7,65. B. 7,56. C. 7,54. D. 7,45.

Cau 4. Mau s6 lieu sau cho biét két qua kiém tra mon Toan ctia 16p 12A nam hoc 2023
- 2024.
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Diém s6 13;5) [ [5;7) | [7;9) | [9;11)
Gia tri dai dién | 4 6 8 10
S6 hoc sinh 5 18 10 7

Tinh phuong sai ctia mau s6 ligu trén (lam tron dén hang phan chuc).
A. 34 B. 41, C. 33. D. 18.

Cau 5. Hang ngay ong Thang déu di xe buyt tit nha dén co quan. Duéi day 1a bang
théng ké thoi gian ctia 100 lan ong Thang di xe buyt tit nha dén co quan.

Thai gian (phut) | [15;18) | [18;21) | [21;24) | [24;27) | [27;30) | [30;33)
Sé luot 22 38 27 8 4 1

Do léch chuan ciia miu s6 liéu trén gan nhat véi gia tri nao sau day?
A. 10,84, B. 2,93. C. 3,29, D. 6,78.

Cau 6. Giao vién chii nhiém khao sat thoi gian st dung Internet trong mot ngay cta 40

hoc sinh, chia thanh nam nhém (don vi: pht) va 1ap bang tin s6 ghép nhém nhu sau.

Nhém (phit) | [0:60) | [60; 120) | [120; 180) | [180; 240) | [240: 300)
S6 hoc sinh 6 13 13 6 2

Phuong sai clia mau s6 lieu d6 gan nhat véi gia tri ndo sau day?
A. 64,72, B. 64,70. C. 62,36. D. 62,74.

Cau 7. Cho mau s6 lieu ghép nhém nhu sau

Nhém | [0;2) | [2;4) | [4;6) | [6;8) | [8;10)
Tans6| 3 8 12 12 4

Do léch chuan clia mau sb liéu trén gan nhat véi gia tri nao sau day?
A. 2,02. B. 2,23. C. 2.35. D. 2.44.

Cau 8. Nguoi ta do duong kinh ctia 61 cay gb duge trong sau 12 nam (don vi: centimét),
ho thu dugc bang tan s6 ghép nhéom sau

Duong kinh | [20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45)
S6 cay 4 12 26 13 6

Phuong sai ctia mau so lieu gan nhat véi gia tri ndo sau day?
A. 27. B. 26,5. C. 26. D. 27.5.

Cau 9. Kiém tra dien lugng clia mot sb6 vien pin tiéu do mot hang san xuat thu duge

két qua sau

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 121/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025

0704.963.919

Pien lugng (Nghin mAh) | [0,9;0,95) [ [0,95; 1,0 [ [1,0;1,05) [ [1,05; 1,1) [ [1,1; 1,15)
Gi4 tri dai dién 0,925 0,975 1,025 1,075 1,125
S6 pin 10 20 35 15 5
Do lech chuan ctia mau sb lieu gan nhét véi gia tri nao sau day?
A. 0,052. B. 0,054. C. 0,055. D. 0,053.

Cau 10. Két qua khéo sat nang suat (don vi tan/ha) ctia mot s6 thita ruong duge minh

hoa & bieu do sau

Nang suat lta ctia mot so thita rudng

S6 thita ruong
6
>
4
3
2
1
O SO DD B QY Nang subt (thn/ha)
i/;ow Q«\ {DO_)'\ (’0}\“ \C.sbw \(‘Ofo\

Do léch chuan ctia mau s6 lieu trén gan véi gid tri ndo nhat?

A. 0,294. B. 0,301. C. 0,289. D. 0,086.

Cau 11. Biéu do sau mo ta két qua diéu tra vé diém trung binh nam hoc ctia hoc sinh
hai truong A va B.
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Diém trung binh nim hoc ctia hoc sinh hai truong A va B

S6 hoc sinh
6 hoc sinh trucng A
5 hoc sinh truong B
4
3
2
1
0 Diém trung binh

[5:6)  [6:7)  [7;8) [8&9)  [910)

Goi 4, zp lan luct 1a s6 trung binh ctia mau s6 liéu hoc sinh truong A, B. S4, Sg lan
lugt 1a do lech chuan ctia mau s6 lieu hoc sinh trusng A, B. Chon khang dinh sai.
65

A. EA - g’Y

B. —_—
30

C. Sp ~1,123.
D. Néu so sanh theo do lech chuan thi hoc sinh truong A c¢é diém trung binh dong déu

Tp =

hon trucng B.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Can niang clia mot s6 qua mit trong mot khu vuon duge théng ké 6 bang dudi.

Xét tinh ding sai cAc ménh dé sau.

Can nang (kg) |[4;6)[6;8) |[8;10)|[10;12) | [12;14)
Sé qua mit 6 12 19 9 4

a) Co mau ctia mau s6 lieu la 50.
b) S6 trung binh ctia mau s6 lieu ghép nhom 1a 8,72.
¢) Phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhém 1a 4, 9.

d) Do léch chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém 1a 2,2.
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Cau 2. Théng ké téng sé gio ning trong thang 9 tai mot tram quan tric dit ¢ Ca Mau

trong cac nam tir 2002 dén 2021 dugc théng ké nhu sau

111,6 | 134,9 | 130,3

134,2

140,9

109,3

154,4

156,3

116,1 | 96,7

105,2 | 80,8 | 80,8

110

109 | 139

145

161

126 | 114

a) C6 mau ctia mau s6 lieu la 30.

b) S6 trung binh clia mau s6 lieu ghép nhom 1a 124,1.

¢) Phuong sai ctia mau s6 licu ghép nhém 1a 566.

d) Do lech chuan ctia méau s6 licu ghép nhém 1a 23,795.

Cau 3. Tbéc do ciia 20 xe hoi khi di qua mot tram kiém tra téc do (don vi: km/h) dugc

thong ke lai nhu sau

42 43,4434

46,5

46,7 | 46,8

47,5

47,7

48,1

48,4

50,8 | 52,1 | 52,7

53,9

54,8 1 55,6

57,5

29,6

60,3

61,1

a) Cd mau ctia mau s6 lieu la 20.

b) Khoang bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhom 1a 19.

¢) Khoang t phan vi ctia méau s6 ligu ghép nhom 1a 8 45.

d) Do lech chuan ctia mau s6 licu 1a 32,2.

Cau 4. Bang duéi day thong ké cu li ném ta ciia mot van dong vien.

Culi (m)

[19:19,5)

19,5

; 20)

[20; 20,5)

20,5; 21)

[21;21,5)

Tan sb 13

45

24

12

6

a) C& mau ctia mau so licu la 105.

b) S6 trung binh ctia mau s6 lieu ghép nhom la 20,015.

¢) Phuong sai ctia mau 6 licu ghép nhém 1a 0,277.

d) Do lech chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém 1a 0,277.

@p®b)s@s

@s®bp)s@p

@pdsp@s

@s®pOD@S

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Mot giéng cay xa cit dude trong tai dia diém A. Nguoi ta théng ke duong kinh

than ctia mot s6 cay xa cit 5 nam tuoi ¢ bang sau

Duong kinh (cm)

[30;32)

32;34)

[34; 36)

36; 38)

[38;40)

S6 cay

25

38

20

10

7
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Tinh phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhém vé dudng kinh ciia than cay xa cit (lam tron
KQ:

Cau 2. Téc do ctia 20 xe hoi khi di qua mot tram kiém tra téc do (don vi km/h) dugc

dén hang phan chuc).

thong ke lai nhu sau

Téc do (km/h)

Sé xe

[42; 46)
3

[46; 50)
7

[50; 54)
4

[54; 58)
3

[58;62)
3

Tinh do léch chuan ctia mau s licu trén (lam tron két quid dén hang phan tram).
KQ:
S6 trung binh ctia mau s6 lieu ghép nhom la

3-44+T7-484+4-52+3-56+ 360
20

T = — 51,2,
Phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhém 1a

@1

20[3-4424—7-4824—4-5224-3~562+-3~601+]—-(5L2)2::2656.

Do léch chuan ciia mau s6 lieu ghép nhom 1a
S =v52%2=,/26,56 ~ 5,15.

Cau 3. Két qua diéu tra tong thu nhap trong nim 2024 clia mot s6 ho gia dinh & thanh
ph6 Nha Trang duge ghi lai § bang sau

200; 250)
24

[250: 300)
62

Téng thu nhap (trieu dong)
S6 ho gia dinh

300: 350)
34

350: 400)
21

400; 450)

Tinh phuong sai ctia mau s6 lieu trén (1am tron két qua dén hang don vi).

Cau 4. Mbi ngay anh A déu di bo dé ren luyen stic khée. Quang dusng di bo mdi ngay
(don vi km) ctia anh A trong 20 ngay dugc thong ké lai 6 bang sau

Quéang duong (km) | [2,7;3,0)

3

3,0;3,3)
6

3,3;3,6)
5

3,6;3.9)
4

3,9;4,2)
9

S6 ngay

Tinh phuong sai ctia mau s6 lieu trén (1am tron két qué dén hang phan chuc). KQ:

Cau 5. Ban Tung rat thich béng da hién dai. Thoi gian tap béng mdi ngay trong thoi

gian gan day ctia ban dugce thong ké lai § bang sau

Thoi gian (phut)

[20; 25)

[25; 30)

[30; 35)

[35; 40)

[40; 45)

S6 ngay

6

6

4

1

1
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Tinh phuong sai ctia mau s6 lieu trén (1am tron dén hang phan chuc). KQ:

Cau 6. Mot bac tai xé thong ke lai do dai quang duong (don vi km) béac da 14i xe mdi

ngay trong mot thang ¢ bang sau

Do dai quang duong
(km)
S6 ngay 5 10 9 4 2

[50; 100) | [100; 150) | [150; 200) | [200: 250) | [250; 300)

Tinh do léch chuan ctia mau s6 liéu (Iam tron dén hang phan chuc). KQ:

Cau 7. Dya vao bang tan s6 mau s6 lieu ghép nhéom sau, tim phuong sai clia mau sb

liéu.
Nhoém | [30;40) | [40; 50) | [50; 60) | [60; 70) | [70;80) | [80;90)
Tan s6 | 2 10 16 8 2 2
KQ:
1. 5.4] [2. 5,15 [3. 3043] [4. 0,1} [5. 31,3][6. 55,7 |
7. 132,3
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BAI 12. ON TAP CHUONG 3

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho mau s6 lieu ghép nhém c6 ti phan vi thit nhat, thi hai, thi ba lan lugt 1a
Q1, Q2, Q3. Khodng ti& phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém dé bang

A. 2Q,. B. Q1 — Qs. C. Q3 — Q. D. Q3+ Q1 — Qs.

Cau 2. Mot vuon thi ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con hd va thu duge két qua

nhu sau

Tudi tho | [14;15) | [15; 16) | [16;17) | [17; 18) | [18; 19)
Sé con ho 1 3 8 6 2

Khoang bién thién ctia mau s6 lieu ghép nhém nay 1a

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

Cau 3. Mot vuon thu ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con ho va thu duge két qua

nhu sau

Tuoi tho | [14;15) | [15;16) | [16;17) | [17;18) | [18; 19)
S6 con hd 1 3 8 0 2

Nhém chita t¢ phan vi thi nhat 1
A. [14;15). B. [15;16). C. [16;17). D. [17;18).

Cau 4. Mot vuon thu ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con ho va thu duge két qua

nhu sau

Tuéi tho | [14;15) | [15;16) | [16:17) | [17;18) | [18; 19)
S6 con ho 1 3 8 0 ’

Nhom chtta t1t phan vi thi ba la
A. [15;16). B. [16;17). C. [17;18). D. [18;19).

Cau 5. Mot vuon thu ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con ho va thu duge két qua

nhu sau

Tudi tho | [14;15) | [15;16) | [16;17) | [17;18) | [18;19)
S6 con ho 1 3 8 6 2
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S6 dac trung nao khong st dung thong tin ctia nhém s6 lieu dau tién va nhém so lieu cudi

cung.
A. Khoang bién thién. B. Khoang tit phan vi.
C. Phuong sai. D. D6 léch chuan.

Cau 6. Mot vuon tht ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con ho va thu duge két qua

nhu sau

Tuéi tho | [14;15) | [15;16) | [16:17) | [17;18) | [18; 19)
S6 con ho 1 3 8 0 ’

Néu thay tat ca cac tan s6 trong mau so lieu ghép nhém trén bang 4 thi sé dic trung nao
sau day khong thay doi?

A. Khoang bién thién. B. Khoang ttt phan vi.

C. Phuong sai. D. Do léch chuan.

Cau 7. Cho mau s6 licu théng ke {1;2;3;4;5;6;7;8;9}. Tinh (gan ding) do léch chuan
clia mau so lieu trén.

A. 245. B. 2,58. C. 6,67. D. 6,0.

Cau 8. Cho mau s6 lieu thong ke {2,4,6,8,10}. Phuong sai clia mau s6 lieu trén bang
bao nhiéu?
A. 6. B. 8. C. 10. D. 40.

Cau 9. Cho day s6 lieu thong ke 1,2,3,4,5,6,7. Phuong sai clia mau so6 lieu théng ke
da cho la

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 10. Cho mau s6 lieu 10,8, 6,2, 4. Do léch chuan ctia mau la

A. 8. B. 2.4. C. 6. D. 28.

Cau 11. Bang s6 lieu sau cho biet thoi gian lam bai tinh bing phut ctia 50 hoc sinh.

Thoi gian [3[4(5]6|7[8(9]10|11 12
Tansé (n) |1]3[4[7(8]9(8/5|3|2| N=50

Tim do lech chuan ctia mau s6 licu théng ke tren.
A. 6~ 215. B. ) ~ 2,14. C. § ~ 2,16. D. 6~ 2,13.

Cau 12. Séan lugng laa (don vi ha) ctia 40 thita rudng cé cung dién tich duge trinh bay

trong bang s6 licu sau

San lugng | 20 | 21 22|23 | 24
Tansd |5 | 8 |11|10| 6 | N =40
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Tinh phuong sai ctia bang s6 liéu.

A. 155. B. 1,53. C. 1,52. D. 1,54.
E c| 2 cl3 Cl 4. cl| Bl | Al
\ B| [8 B|[9 D] [10. D| |11 D| |12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Mot truong trung hoc pho thong théng ké lai chidu cao ctia mot s6 hoc sinh va

duge tong hop 6 bang bén dudi.

Nhém | Chiéu cao (cm) | Gia tri dai dién (cm) | S6 hoc sinh
1 [150; 153) 151,5 7
2 [153; 156) 154,5 13
3 [156; 159) 157,5 40
4 [159; 162) 160,5 21
5 [162; 165) 163,5 13
6 [165; 168) 166,5 6
Phat biéu b|s

a) Khoéang bién thién vé chiéu cao ctia cac hoc sinh bang 18 cm.

b) Gia tri tit phan vi thit nhat cia mau s6 licu trén 1a Q, = 156,375.

c) Gi4 tri t phan vi thit ba ctia mau s6 ligu trén la Q3 = 160,5.

d) MaAu s6 lieu ghép nhém tren khong c6 gid tri ngoai lé.

Cau 2. Diém thi danh gia nang luc clia mot truong dai hoc vao nam 2024 c6 biéu do
nhu hinh bén dudi.
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S6 hoc sinh

122
120 ]
104
100 95 95
80
62
60 54 55
40
% 24 21
12
8
O00000001 00 00 ~
P e o o e e e N N N e e N N N NN = Diem
OOLDO!OOLDC)IDOLOOLDOLDOLOOLOOO\—{\—{C\]
B o7 9ARRF F R DO N ®B 0P g
._.mOLOC)lQC)lDO\DOLDOLOOLDONDOmOLOOLD
wiiﬂﬂﬂﬂ&&ﬁﬁ&&gg&aagga":
Phat biéu D|S

a) C6 140 hoc sinh tham gia ki thi danh gia nang luc.

b) Gia tri dai dién cho nhém chtia t¢ phan vi thi ba clia mau s6 lieu ghép
nhom la 775.

c) Gi4 tri t phan vi thi nhat ciia mau s6 licu ghép nhom la Q = 625.

d) MaAu s6 lieu ghép nhém tren c6 gid tri ngoai lé = € [350;400).

Cau 3. Hinh bén duéi la biéu do biéu dién nhiét do trung binh hing thang ctia hai dia
phuong Y va Z.
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Biéu d6 nhiét trung binh hing thing cta hai dia phuong Y va Z
°C

40
35
30
25
20
15

10

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 Théng

Phat bidu D|S

a) V6i do dai cdc nhom 1a 5 va dau muat phai clia nhom cudi cting 13 40 thi

bang s6 s6 lieu ghép nhém vé nhiét do trung binh ctlia hai dia phuong
Y, Z déu c6 6 nhom.

b) Gia tri tit phan vi thit nhat ctia dia phuong Y béng 17,5.

c) Gia tri tt phan vi thit ba ctia dia phuong Z bang 32,5.

d) Néu so sanh theo do lech chuan thi nhiét do trung binh trong mot nam

cua dia phuong Y it phan tan hon dia phuong Z.

Cau 4. Thong ke lai thu nhap trong mot thang ctia nhan vien hai cong ty A va B (don
vi: trigu dong) duge thé hién trong bieu do dudi day.
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(S6 nhan vién) ~ ~ 3 ) L L .
Thu nhap trong mot thang ctia nhan vién hai céng ty A va B
50
40

30

20

10

[9;13)

13:17)  [(1721)  [21;25) (tricu déng)

Phat biéu
a) C6 14 nhan vien clia cong ty A thu nhap ti 17 trieu dong dén 21 trieu

b|S

dong trong mot thang.

b) Thu nhap trung binh mdi thang ctia nhan vién cong ty A cao hon nhan

vién cong ty B.

c) Néu so sanh vé phuong sai thi thu nhap méi thang ctia nhan vién cong

ty A it phan tan hon nhan vién cong ty B.

d) Néu so sanh vé khoang ti phan vi thi thu nhap trung binh méi thang
clia cong ty B dong déu hon cong ty A.

1. @pOdpPE)s@pb||2
4. (@pPb)s(b@p

@s®ples@p||3. @sbbleb@S

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I1&i ngén.

Cau 1. Ban Trang thong ke lai chiéu cao (don vi: ¢cm) ciia cac ban hoc sinh ntt 16p 12C

va l6p 12D 6 bang sau.

Lop Chidu cao | [155; 160) | [160; 165) | [165; 170) | [170;175) | [175; 180) | [180; 185)
12C 2 7 12 3 0 1
12D 5 9 8 2 1 0
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Goi Ag va Aj lan luot 14 do phan tan ciia nita gitta hai mau s6 liéu chiéu cao ciia cac
hoc sinh nit 16p 12C va 12D. Tinh gia tri ctia bicu thitc Ay — Ag (két qua lam tron dén

hang phan tram). KQ:

Cau 2. Hang ngdy ong Thang déu di xe buyt tit nha dén co quan. Dudi day 1a bang
thong ké thoi gian ctia 100 lan ong Thang di xe buyt tit nha dén co quan.

Thai gian (phut) | [15;18) | [18;21) | [21;24) | [24;27) | [27;30) | [30;33)
S6 lugt 22 38 27 8 4 1

Hay tim khodng t1t phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém & dit lieu trén sau khi da loai bd

cac gia tri ngoai l¢ (két qua lam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 3. Cho bang biéu dién mau s6 licu ghép nhém vé chiéu cao clia 42 mau cay ¢ mot
vuon thiye vat (don vi centimet). Tinh khodng ti phan vi ctia mau s6 lieu ghép nhéom do

(lam tron két qua dén hang phan muoi).

Nhém | Tan s6 | Tan s6 tich luy
[40; 45) 5 )
[45; 50) 10 15
[50; 55) 7 22
[55;60) 9 31
[60; 65) 7 38
[65;70) 4 42
n =42

KQ:

Cau 4. Dé danh gia chat luong mot loai pin dién thoai méi, ngudi ta ghi lai thoi gian

nghe nhac lién tuc ctia dién thoai duge sac day pin cho dén khi hét pin cho két qua sau

Thai gian (gio) [5; 5,5) | [5,5; 6) | [6;6,5) | [6,5; 7) | [7; 7.5)
S6 chiée dien thoai (tan s6) 2 8 15 10 5

Tinh phuong sai cia mau s6 lieu ghép nhém trén (két qua lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 5. Bang 1, Bang 2 lan lugt biéu dién mau s6 lieu ghép nhém vé nhiét do khong khi
trung binh cac thang nam 2021 tai Ha Noi va Hué (don vi: do)
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Bang 1 Bdng 2
Nhom Gia tri dai dién | Tan sb Nhom Gia tri dai dién | Tan sb
[16,8;19,8) 18,3 2 [16,8;19,8) 18,3 1
[19,8;22,8) 21,3 3 [19,8;22,8) 21,3 2
[22,8;25,8) 24,3 2 [22,8;25,8) 24,3 3
[25,8; 28,8) 27,3 1 [25,8; 28,8) 27,3 2
[28,8;31,8) 30,3 4 [28,8;31,8) 30,3 4
n =12 n =12

(Nguon: Nién giam thong ké 2021, NXB Thong ke, 2022)

Goi s, s' 1an luot 1a do lech chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém ciia Ha Noi va Hué. Tinh gia

tri ctia biéu thite T = s—s' (két qua lam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 6. Bang 3 théng ke do am khong khi trung binh cac thang nam 2021 tai Da Lat va
Viing Tau (don vi: %).

Thang 1121341567 |8]9]10(11]12

DaLat 83|79 79|87 |87 |87|88|89[90|91|88]86

Ving Tau | 75 |77 |78 |77 |79 |79 |81 |79|81 83|80 |77
Bang 3.

(Nguon: Nién giam thong ké 2021, NXB Thong ke, 2022)

Goi Ag, A lan lugt 14 khodng t phan vi ctia mau so lieu ghép nhém ciia Da Lat va
Viing Tau. Tinh gia tri bicu thic K = Ap—Aq (két qua lam tron dén hang phan tram).

1 1.24] (2. 1,37 [3. 12,7] |4. 0,53] [5. 0,59] [6. 0,72
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Phat biéu nao sau day sai?
A. Khoang bién thién dac trung cho do phan tén clia toan bd mau sé lieu.
B. Khoang ti phan vi dic trung cho do phan tan ctia mot nita cac s6 lieu, co gia tri
thuoc doan tit Q; dén Q3 trong mau.
C. Khoang tit phan vi bi &nh hudng béi cac gia tri rat 16n hoac rat bé trong mau.
D. Khoang t1 phan vi dugce ding dé xac dinh cac gia tri ngoai lé trong méu, do la céc

gia tri qua nhé hay qua 16n so véi da s6 cac gia tri trong mau.

Cau 2. Cho mot mau dit lieu da duge sap xép theo thit tu khong gidm z; < 25 < 253 <
... < z,. Khi d6 khoang bién thién R clia miu s6 liéu bang

A-R::Bn_xl- B.R:J,’l—l‘n. C.R::En_xl D.R:xl_xn

2 2

Cau 3. Két qua diéu tra tong thu nhap trong nim 2022 ctia mot s6 ho gia dinh trong

mot dia phuong duge ghi lai & bang sau:

Téng thu nhap (trieu dong) | [200; 250) | [250; 300) | [300; 350) | [350: 400) | [400; 450)
S6 ho gia dinh 24 62 34 21 9

Khoang bién thién ctia mau sb liu trén 1a

A. 250. B. 50. C. 25. D. 150.
Cau 4. Thong ke diém thi danh gia nang luc clia mot trudng THPT qua thang diém 100
dugc cho & bang sau:

piém | [0;20) | [20;40) | [40; 60) | [60; 80) | [80; 100)
S6 hoc sinh | 25 35 37 15 8

Trung vi clia mau s6 lieu ghép nhém thuoe khodng nao sau day?

A. [0;20). B. [20;40). C. [40;60). D. [60; 80).

Cau 5. Do can ning ctia 1 16p gom 40 hoc sinh 16p 12B dudc cho 6 bang sau:

Khéi lugng (kg) | [40; 45) | [45;50) | [50: 55) | [55;60) | [60; 65) | [65;70) | [70; 75) | [75; 80)
S6 hoc sinh 4 13 7 5 6 2 1 2

Tt phan vi thit nhat ciia mau s6 lieu ghép nhéom thudc khoang nao sau day?

A. [10;45). B. [45:50]. C. [50; 55]. D. [55;60].

Cau 6. Mot cuoe khao sat da tién hanh x4c dinh tudi (theo nam) ctia 120 chiéc 6 to.

Két qua diéu tra dude cho trong bang sau:
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S6 tudi (theo nam) | [0;4) | [4;8) | [8;12) | [12;16) | [16;20)
S6 6 to 23 25 37 26 19
C6 bao nhiéu 6 t6 ¢6 do tudi tir 12 dén dudi 167
A. 23. B. 25. C. 37. D. 26.

Cau 7. Anh Ba ghi nhan lai két qui ném lao ctia minh & cir 1i 30 lan duge ghi 6 bang

Sau.

Cu li (m) ] [69,2;70) | [70;70,8) | [70.8: 71,6) | [71,6; 72.4) | [72,4;73,2)
S6 lan 4 2 9 10 5)
Cuy li trung binh moéi 1an ném ctia anh Ba la
A. 72,5, B. 70.5. C. 69,5, D. 71.5.

Cau 8. Bang sau thong ké can ning ciia 50 qua xoai Thanh Ca dugdce Iyga chon ngau nhién

sau khi thu hoach 6 mot néng truong

Can ning (g) | [250;290) | [290; 330) | [330; 370) | [370; 410) | [410; 450)
S6 qua xoai 3 13 18 11 5
Tit phan vi thi nhat cia mau s6 lieu ghép nhom trén 1a
4149 4150 4151 4152
Co13 Co13 Co13 Co13

Cau 9. Can nang clia mot s6 qua mit trong mot khu vuon duge théng ké & bang sau

Can nang (kg)

[4;6) | [658)

[8; 10)

[10;12)

[12:14)

S6 qua mit

6 12

19

9

4

Do lech chuan ctia mau sb lieu ghép nhom tren gan véi gia tri ndo sau day?

C. 2,19.

A. 251.

Cau 10. Biéu do dusi day mo ta két qua diéu tra vé miic luong khéi diém (don vi: trigu

B. 1,12.

dong) ctia mot s6 cong nhan 6 hai khu vie A va B.
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Miic luong khéi diém ctia cong nhan § hai khu vuc A va B

(S6 cong nhan)

Khu vuc A
S g v A

L 7 R

NN
NNNNN
RN
NN

NN
NN

NNNNNNY
SNNNNAY
SNNNNNY
NNNNNY
SNNNNNY
SNNANY

Két luan nao sau day la ding vé mitc luong khéi diém néu so sanh theo do lech chuan?
A. Luong khéi diém hai khu vue dong déu nhu nhau.
B. Luong khéi diém 6 khu viuc A dong déu hon khu vuc B.
C. Luong khéi diém ¢ khu vire B ddng déu hon khu vie A.
D. Khong thé song sanh.

Cau 11. Két qua do chiéu cao ctia 100 cay keo 3 nam tudi tai mot nong trusng duge cho

G bang sau:

Chiéu cao (m) | [8,4;8.6) | [8,6:8,8) | [8,8;9,0) | [9,0:9,2) | [9,2;9,4)
S6 cay 5 12 25 44 14

Khoang tit phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém trén 1a

A. 0,280. B. 0,282. C. 0,284. D. 0,286.

Cau 12. Biéu do duéi day biéu dién s6 lugt khach hang dit ban qua hinh thic truc tuyén
mdi ngay trong quy III nam 2022 ciia mot nha hang. Cot thit nhat biéu dién s6 ngay co
tit 1 dén dudi 6 lugt dit ban; cot thi hai biéu dién s6 ngay cé tit 6 dén dudi 11 lugt dit

ban;....
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Sé ngay
3 e
30
25
20 1
15

1 6 11 16 21 26 Sé lugt diat ban

Khoang tit phan vi ctia mau s6 lieu ghép nhém cho béi biéu do tren 1a

A. 84. B. 8,5. C. 8,6. D. 8,7.
1. cl 2. Al 3. Al 4. cl |5. B| |6. D|
7. D| 8. B| 9. c| [10. C| |11 D] |12. B|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Thoi gian luyén tap trong mot ngay (tinh theo gio) clia mot s6 van dong vien

dugc ghi lai 6 bang sau:

Thai gian luyén tap (gio) | [0;2) | [2;4) | [4;6) | [6;8) | [8;10)
S6 van dong vien 3 8 12 12 4

a) C6 tat ca 40 van dong vien duge khdo sat.

b) Khoang bién thién mau mau s6 lieu trén 1a R = 10 (gio).

- 65
c) T phan vi tht hai cia mau s6 liéu trén 1a Qo = e

- 25
d) Khoang t phan vi ctia mau so liéu trén la Ag = s

Cau 2. Bang tan s6 ghép nhom s6 lieu dusi day théng ké can nang ctia 40 hoc sinh 16p
12A trong mot truong trung hoc pho thong (don vi: kilogam).
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Nhém | Tan s6 Tan 50
tich luy
[30; 40) 2 2
[40; 50) 10 12
[50; 60) 16 28
[60;70) 36
[70; 80) 38
[80; 90) 40
n = 40

a) Can nang trung binh ctia 40 hoc sinh trén la 56 kg.
b) Tt phan vi thit hai clia mau s6 lieu tren 1a Qy = 50 kg.
¢) Khoang tit phan vi ctia mau s6 lieu tren 1a Ag = 15 kg.

d) Trong bang 6 li¢u trén hoc sinh ¢6 can ning khodng 54 kg chiém nhiéu nhat.

Cau 3. Thong ke tong s6 gio ning trong thang 9 tai mot tram quan trac dat ¢ Ca Mau
trong cac nam tir 2002 dén 2021 dude théng ké nhu sau:

S6 gio ndng | [80;98) | [98; 116) | [116:134) | [134;152) | [152; 170)

S6 nam 3 6 3 5 3

(Nguon: Tong cuc Thong ke)

a) Gia tri dai dién ctia nhom thit ba la 125 gio.
b) S6 gio ning trung binh clia mau s6 ligu tren 1a 124,1 gio.
c) Tt phan vi thit hai clia miu s6 lieu trén 1a 128 gio.

d) Do lech chuan ciia mau s6 ligu trén 1a S = 23,795 gic..
Cau 4. (Gia dong ctra ctia mot co phiéu la gia clia co phiéu d6 cudi mot phien giao dich.

Bang sau théng ké gia déng ciia (don vi: nghin dong) ctia hai ma c6 phiéu A va B trong

50 ngay giao dich lién tiép.

Gia dong cita | [120;122) | [122; 124) | [124; 126) | [126; 128) [ [128; 130)
S6 ngay giao dich
BEESS R 8 9 12 10 11
cua co phieu A
6 ngay siao dich
O Hgay s1ao e 16 4 3 6 21
cua co phieu B

a) Khoang bién thién trong mau sb li¢u trén bang 10 nghin dong.
b) S6 trung binh ctia hai loai ¢d phiéu trong mau s6 liéu trén 1a bing nhau.

c) Do lech chuan trong mau s6 lieu ctia co phiédu A 1a Sy ~ 2,743.
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d) Néu dimg phuong sai v do lech chuan dé so sanh mitc do riii ro clia cac loai ¢d phiéu
c¢6 gia tri trung binh gan bing nhau, ¢ phiéu nao c¢6 phuong sai, do léch chuan cao
hon thi dugc coi 1a ¢6 do rui ro 16n hon. Nhu vay thi co phiéu A sé c6 i ro cao

hon.

. @s@peOp@s || @pPBsk@s@p||3. @pHLDPE)S@P
4. @pb)P)DSs

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 1&i ngdn.

Cau 1. Bang sau thong ké tong lugng mua (don vi: mm) do duge vao thang 7 tit nam
2002 dén 2021 tai mot tram quan trac dat 6 Ca Mau.

Nhém lugng mua (mm) | [140; 240) | [240; 340) | [340; 440) | [440; 540)
Tan s 3 7 7 3

(Nguon: Tong cuc Thong ke)

Tim t& phan vi thit nhat ctia mau s6 ligu trén (két qua lam tron dén hang don vi).

KQ:

Cau 2. Hang ngay ong Thang déu di xe buyt tit nha dén co quan. Dudi day 1a bang
thong ke thoi gian cia 100 lan 6ng Thang di xe buyt tit nha dén co quan.

Thai gian (phut) | [15;18) | [18;21) | [21;24) | [24;27) | [27;30) | [30;33)
S6 luot 22 38 27 8 4 1

Z . 2 = £ [N 2 Pe ~ N a A L4 z.
Biét khoang tt phan vi cia mau s lieu ghép nhém trén la 3 (toi gian), a,b € N. Tinh

gi4 tri biéu thic a + b. KQ:

Cau 3. Bang sau biéu dién méiu s6 lieu ghép nhém vé s6 tien (don vi: nghin dong) ma

60 khach hang mua sach & mot cita hang trong mot ngay.

Nhém | [40;50) | [50;60) | [60; 70) | [70;80) | [80; 90)
Tansoé| 3 6 19 23 9

Tinh s6 tién trung binh ma khach mua trong mot ngay (lam tron dén chit s6 hang don

vi). KQ:

Cau 4. Thong ke lgi nhuan hang théang (don vi: triéu dong) trong 20 thang clia mot nha
dau tu duge cho nhu sau:
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Loi nhuan | [10;20) | [20; 30) | [30; 40) | [40; 50) | [50; 60)
S6 théng 2 4 8 4 2

Tinh do léch chuan ctia mau s6 lieu trén (1am tron dén mot chit s6 thap phan). KQ:

Cau 5. Ngudi ta theo doi su thay doi can nang, duge tinh bang hiéu can nang trude va

sau ba thang 4p dung ché do an kiéng ctia mot s6 ngudi cho két qua nhu sau:

Thay déi can nang (kg) | [=1;0) | [0;1) | [1;2) | [2;3) | [3;4)
S6 nguoi 2 3 5 3 2

Tinh phuong sai ctia mau s6 lieu trén (1am tron dén phan tram). KQ:

Cau 6. Két qua diéu tra tong thu nhap trong nam 2022 ctia mot s6 ho gia dinh trong

mot dia phuong duge ghi lai 6 bang sau:

Téng thu nha
On B HRAP 1000, 250) | [250;300) | [300; 350) | [350; 400) | [400; 450)
(trieu dong)

S6 ho gia dinh 24 62 34 21 9
Tim t phan vi Q3 (1am tron dén hang don vi). KQ:
1 255] [2. 619] [3. 0] [4. 11,0] |5. 1.46] [6. 336
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BAI13.  NGUYEN HAM

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Ho tat cd cdc nguyeén ham ctia ham s f(z) = e°® 1a

1
A. e 1Inb. B. geg‘m +C. C. 5e’ + C. D. .
Cau 2. Nguyén ham F(z) ctia ham s6 f(x) = e” — 3e™* thda man F(0) =4 1a
A. F(x)=¢€"—3e". B. F(z) = e* + 3e 2.
C. F(x) =e"+3e™ ™. D. F(z) =e"+3e " + 4.
. 1
Cau 3. Biét F(z) la mot nguyén ham cia f(z) = . va F'(2) = 1. Tinh F(3).
‘x J—
1 7
A F(8)=m2-1 B.F@)=m2+1 C.F(3)=2. D. F(3) = 1.
Cau 4. Ho tat cd cdc nguyen ham ctia ham s6 f(z) = 2% -3 - 7% 1a
" In84 ' "In2-In3-In7 '
C. 84"+ C. D. 84 - In84 4 C.
~ S 2 ~ ~ N 2 N A x2+3x+2 ~ ?
Cau 5. Ho tat cd cac nguyen ham ctia ham s6 f(x) = 213 trén khoang (—3; +00)
T
la )
A.%+21n(x+3)+0. B. x4 2In(z +3) +C.
7 7
C.7+ln(x+3)+0. D.;—Zln(m—i—?))—l—C.
£ 1
Cau 6. HO nguyen ham ctia ham so f(ill') = m la
1 r—1 1 T+ 2
A./f(:z:)dx—§1n P +C. B./f(x)dx—gln _1'—I—C.
r—1 r—1
C./f(x)dx—lnx_075’+0. D./f(x)dx—ln 2x—1‘+c'

Cau 7. Biét /(ZSinx + cosx)*dr = asin2x — cos2x + bx + O, véi a,b € Q. Tinh

@ b217 109 17 109
A, —. B. —. C. —. D. —.
2 4 16 16

Cau 8. Cho ham s6 f(z) thoa man dong thoi cac diéu kien f/(z) = x+sinz va f(0) = 1.
Tim f(z).

2

A. f(x):%—i-cosx. B. f(x)z%—cosx—?.
7 z? 1
C. f(x):g—cosx—l—z D. f(a:):?%—cosx—l—a
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. 2
Cau 9. Mot nguyen ham F(z) ctia ham s0 f(z) = sinz + ——— théa man F (Z) = £
COS* x 4 2
1a
A. —cosx +tanx + C. B. —cosz + tanx — V2 + 1.
C. cosz +tanz + V2 — 1. D. —cosz + tanx + V2 — 1.

1+ 222

Cau 10. Biét F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = thoa man F(—1) = 3.

x
Khang dinh nao sau day ding?
A. F(z)=ln|z|+z+2. B. F(z) =1In|z| + 2% — 2.
C. F(z) =1In|z| + 22* + 1. D. F(z) =1In|z| + 2% + 2.

Cau 11. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham f/(x) lien tuc va c¢6 mot nguyen ham 1a ham s6

F(z). Tim nguyén ham [ = / 2f(z) + f'(z) + 1] dx.

A. I =2F(x)+ f(x)+ 2+ C. B. I =2F(z)+xf(x)+C
C.I=2zF(x)+ f(x)+z+ 1. D.I=2zF(z)+ f(z)+z+C.
. 1 . .
Cau 12. Cho ham s6 f(x) = —5—. Neu F(z) la mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) va
sin” x

dd thi ham s6 F(x) di qua diém M (%, 0) thi F(z) la

A. —\/?g—{—cota:. B. —/3 + cotz. C. V3 — cotz. D. \/?g —cotz.
E B| |2 cl[s Bl | Al| Al D]
\ D| |8 C]| D|[10 D| |11 Al |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Biét F(z) = 2* — 32? 4+ 2z 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) tréen R.
a) F(1)=0.

b)/ r)dr = 32° — 62 + 2.

c) f(z)=3z*—6x+ 2.
d) Neu G(z) cling 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén R thi F(z) = G(z).

L 20— 5

~ N A z . ~ . Z / S 2 ~
Cau 2. Cho ham s0 f(z) xac dinh trén R\ {1;4} ¢6 f'(z) = o théa man
f(3)=1—-1In2.

2) f(5) =~

1 1
b) flla) = —— + ——.
) flla)=—5+—

c) fl(e)=In|lz—1]+Injz —4|+1—-2In2.
d) Gia tri f(2) bang 1+ In2.
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Cau 3. Cho F(x) = mz® + (3m + 2)z? — 4z + 3 1a mot nguyén ham cua f(z) = 3z% +

10x — 4.

a) Hai ham s6 F(z) va f(z) déu c6 nguyén ham v6i moi gid tri ctia m.

b) Mot nguyén ham cia f(x) 1a 2® + 1022 — 4.

c) Dé ham s6 F(x) la mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) thi m = 1.

d) Phuong trinh F'(x) = —4 c¢6 ba nghiém phan biét.

Cau 4.

Mot vat chuyén dong trong 4 gid v6i van toc v (km/h) phu
thuoc thoi gian ¢ (h) ¢6 do thi cia van tdc nhu hinh bén.
Trong khodng thoi gian 3 git ké tit khi bat dau chuyén dong,
do thi d6 1a mot phan ctia parabol ¢6 dinh I (2;9) v6i truc doi
xitng song song véi truc tung, khodng thoi gian con lai do thi

la mot doan thing song song véi truc hoanh.

a) Van toc l6n nhat ctia chuyén dong 1a 9 (km/h).
9
b) v(t) = _Zt2 +9t, v6i 0 <t < 3.
27
c) v(t) = Zt’ voi 3 <t <4

d) Quang duong vat di chuyén dugc trong 4 gio 1a 27 km.

N S I

w e - e e e e e e e e e e e oo ------
’,'; e e cccccccccccccccccce-

1. @pdsC@p@s||2. @sbblebds||3.

ORIORIORIOE

4. (@pPbODb()s@Db

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Cho ham s6 f(z) théa man f'(x) = 27+ cosz va f(0) = 25. Tinh f(1). (Két qua

lam tron dén hang phan mudi).

4o +1
2¢ + 3

s6 nguyéen duong). Tinh 2a — b.

Cau 2. Cho biét /
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KQ:

KQ:

dz = azx — gln(Qx +3)+C véize (—g; —|—OO) (a, b la cac
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Cau 3. Goi F(z) = (ax? + br + ¢)e” 1a mot nguyen ham ciia ham s6 f(z) = (z — 1)%e”.

Tih S = a + 2b + c. KQ:

Cau 4. Mot vat chuyéen dong c6 gia toc laa () = 3t2+t (m/s?). Biét raing van tdc ban dau

clia vat 12 2 m/s. Van toc ctia vat d6 sau 4 giay 1a bao nhieu (m/s)? KQ:

Cau 5. Cho ham sb f(z) c6 dao ham lién tuc trén [1; 4] thoa man f(1) = 2va f(x) = 2®+
1—zf'(x). Tinh f(4) (Két qua lam tron dén hang phan musi). KQ:

Cau 6. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén [1;2] théa man f(1) = 4 va
f(x) =xf'(z) — 22% — 322 Tinh f(2). KQ:

1. 52,3] [2. —1] [3. —2| [4. 74 (5. 112|l6.  20]
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B. DE 2

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

Cau 1. Cho F(z) la nguyén ham ctia ham s6 f(z) = sin (g — 1:) Khi d6 F'(z) bang

A. cos (5 —x) B. sinx. C. —cos <g —x). D. cos .
- ! 3 ..
Cau 2. Ho nguyén ham ctia ham s0 f(z) = 2z + — 1a
x

3 3
A 2> ——+C. B. 2>+ —+C.

! 3
C.z2+3lnz*+C. D. x2—|—§1n|x2|+0.

£ 1
Cau 3. Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = = va théa man F (e?) = 3. Khi
T
d6 F(x) bang

A. In|z|+5. B. In|z| + 1. C. In|z| + 3. D. In|z| — 1.
1 N
Cau 4. | ————dx bd
o /1+C032x v hans
1 1
A. Qtanx—i-C’. B. 2tanz + C. C. §tan2x+C'. D. 2tan2x 4 C.
~ 1 .
Cau 5. /(T—Fl) dx bang
ex
1
A ~ 30 +x+C. B. In () +z + C.
em
3 1
C.——+z+C. D.gln(e?’x)—i—x—i—C.
e

Cau 6. Cho F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = €?* va théa man F(In2) = 5.
Khi d6 F(x) bang

1 1
A. ée% +4. B. 2¢%* + 1. C. 562:6 + 3. D. 2¢*® — 3.
Cau 7 / 177 e b
au 7. [ ———=dz ban
1+ &
1 3 2
A.x—ﬁ—l—C. B. 2 — F—FC C.x—ix\/f—i-c. D.x—gm\/}—i-C’.
1
Cau 8. Mot nguyén ham cua f(r) = ——————=1a
Ot nguy (=) $+9_\/§
2
— |/ (x+9)3
3L/x+9 Vai| 7[ Ve,
2
— |V (@ +9)3+ Ve D .
7[ } 3[\/(:17%—9)3%—\/1'3}
3
Cau 9. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(r) = — - la
cos* 2x
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A. ;(1+tan2$)+0. B. 6(1 +tan2z) + C.

C. 6 (1 +tan?2x) + C. D. ;(1—|—tan22:1:)—|—0.

Cau 10. Cho F(z) 14 mot nguyén ham f(z) = sinx — cosz va théa F (g) = 0. Khi do
F(z) bang

A. —cosx —sinz + V2. B. —cosx—sinx%—\g.
C. cosx—sinx—i-\/?. D. cosx—sinqu\/Ti.
Cau 11. Ham s6 nao dudi day c¢6 mot nguyén ham 1a F(z) = In (x + \/m)?
1
A. f(x) :x\/ﬁ. B. f(z) = Vet
C. f(z) = Nt D. f(z) = V1 + 22

Cau 12. Cho F(z) va G(z) lan lugt 1a nguyén ham ctia ham s6 f(z) = cos® x va g(z) =
sin?z. Khi d6 F(z) — G(z) bang

A. 2sin2x + C. B. 2cos2z + C. C. cos2zx + C. D. %sinQ:c—l—C.
| D] [2 Al[3 B | Al[5 Al Cl
\ D| |8 C]| Al 10 Al |11 B| [12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

2
Cau 1. Cho ham s6 f(z) = (sing + cos g) .

a) f(z) =1+ cosz.

b) f(x) lien tuc tren R.

c) /f(x)dx =z —sinz + C.

d) F(z)la mot nguyén ham cia f(z) théa man F(0) = 1. Khi d6 F(z) = x — cosx + 2.

Cau 2. Cho F(z) la mot nguyén ham ciia ham s6 f(z) = e* — g trong R\ {0} théa man
F(2) = ¢ A

a) F'(x) =¢e" — —

b) f'(z) = e" + In|x|.

c) F(z) =e¢*—4ln|z| —e® +41n2.

d) Phuong trinh F(x) = e® ¢6 nghiém duy nhat.

. 1 2
Cau 3. Cho ham s6 f(z) xac dinh trén R\ {5}, thoa f'(x) = f(0) =1 va

S 2 -1’
f(1)=2.
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a) f(x)=In|2z -1+ C véi C € R.

b) f(x):ln(1—2x)+1Vac7é%.

c) Gia tri ctia biéu thitc f (—1) + f (3) béng 3 + In 15.
d) Véi x > % thi /ef(x)dx =2(x* — 1)+ C.

N D 1 )
Cau 4. Mot van dong vien dién kinh chay véi gia toc a(t) = _ﬂt?’ + 1—6152 (m/s?), trong
do6 t 1a khoang thaoi gian tinh tir ltic xuat phat.
) 1 5)
a) Van toc ctia van dong vien duge tinh theo cong thitc v(t) = —%t‘l + @t?’ + 3t m/s.

b) Van toc ciia van dong vien tai giay thit 5 1a 6,51 (m/s).
¢) Quéang duong chay duge ctia van dong vién sau thai gian ¢ giay duge tinh theo cong

1 5}
thic S(t) = —@tS —+ %fl (m)

d) Sau 4 giay thi van dong vién chay duge quang dudng la 6,2 m.

1. @s®ples@p||2. @bPbs@s@s||3. @phbsp@s
4. (@sbb)s@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Cho F(x) = (ax + 2b)e” (a,b € R) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) =

(x + 5)e*. Tinh gia tri ctia a® + 2b%. KQ:
Cau 2. Cho ham s6 f(x) x4c dinh tren R\ {1} théa man f'(x) = " i T f(0) = 2,
£(4) = 3. Tnh gid tri cia bidu thic f(—2) + £(2). KQ:
Cau 3. Mot vat chuyén dong c6 gia toc 1a a () = t—i—il (m/s?). Biét rang van téc ban

dau ctia vat 1a 6 m/s. Van toc ctia vat d6 sau 5 giay 1a bao nhiéu m/s? (Ilam tron két qua

dén hang phan mudi)? KQ:

20+ 3
el‘

Cau 4. Biét / dz = (ax + b)e™™ + C (v6i a, b € R). Tinh gia tri cia a — 2.

Cau 5. Cho F(z) l1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = cos 2z va théa man F(r) = 1.

Phuong trinh F'(z) = 1 ¢6 tat ca bao nhiéu nghiem trong doan [0; 37]? KQ:

. 1
Cau 6. Cho F(z) la mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = — va théa man F(1) = —1. Co
T
1
F(z)+1

tat ca bao nhiéu gia tri ctia z dé 2F (z) =

1?7 KQ:
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L. 9] [2. 58 132][4 8] [5. 7] [6. 1]
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BAl 14.  TICHPHAN

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Khéng dinh nao sau day sai?

A/ 3 +ele dx_/f dﬁ/"()d_
b [ re = [ fwrass jmdx

Cau 2. Cho hai s6 thyc a,b tuy ¥, F(z) 12 mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) trén tap
R. Ménh dé nao dudi day la dang?
b

b
A./f(:z:)dx:f(b)—f(a). B. /f(x)da::F(b)—F(a).
C./f(x)d:v:F(a)—F(b). D. /f F(b) + F(a).

Cau 3. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén doan [a;b] va f(a) = =2, f(b) = —
b

Tinh T = /f’(x) dz

A. T = —6. B. T =2. C. T =6. D.T=-2.
: d
Cau 4. Tinh tich phan I = / a
x4+ 2
0
4581 15) 5 21
= —. B. I =log—. C.I=In-. D.[]=——.
5000 %85 b 100

Cau 5. Tinh tich phan /Sin 3z de.
0

AL

s

1
. .- C. —. D.
3 3 3

2
3
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1
- ) B 1

Cau 6. Tinh [ = / <2x+1 —1—3\/5) dz.

0

A. 2+ InV3. B. 4+1n3. C.2+n3. D. 1+Inv3.
3e 1
Cau 7. S6 nghiém nguyén am ctiia phuong trinh 22 —az +2 = 0 véi a = / —dx 1a
x

1

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
2 s 2
. 3z khi0<z <1
Cau 8. Cho ham so6 y = f(z) = . Tinh tich phan /f(x) dz.
4—xkhil<ax<2 ]
AL B. 1. c.? D. >
2 2 2
2018
Cau 9. Tich phan [ = / 27 dz bang
22018 -1 22018
A. 22018 1, s — C. . D. 22018,
In 2 In 2
5
- ) . de |,
Cau 10. Tich phan I = —— bang
sin®
I
A. Cotg—cot%. B. Cotg—l—cot%. C. —cotg—l—cot%. D. —Cotg—cot%.
Cau 11. Mot dam vi tring tai ngay thit ¢ ¢6 s6 lugng N(t), biét réing toc do phat trién

7000

cta vi trung la N'(t) = — va lac dau dam vi trung c¢6 300000 con. Sau 10 ngay, ddm

vi triing ¢6 khodng bao nhiéu con (lam tron dén chit s6 hang don vi)?
A. 302542 con. B. 322542 con. C. 312542 con. D. 332542 con.

Cau 12. Mot ngudi lai xe 6 t6 dang chay v6i van toc 20 m/s thi ngudi 14i xe phat hién
¢6 hang rao ngan dudng ¢ phia trude cach 45 m (tinh tir vi tri dau xe dén hang rao) vi
vay, ngudi lai xe dap phanh. Tt thoi diém do xe chuyen dong cham dan déu vé6i van toc
v(t) = —5t +20 m/s, trong d6 ¢ 14 khoang thdi gian tinh bing giay, ké tit lic bat dau dap
phanh. Héi tit ldc dap phanh dén khi dimg han, xe 6 t6 con cach hang rao ngan cach bao

nhiéu mét (tinh tir vi tri dau xe dén hang rao)?

A. 5 m. B. 4 m. C. 6 m. D. 3 m.
E c][2 B| |3 D] | c]| D] | Al
\ B| (8 Al D| |10 cl |11 cl[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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1
Cau 1. Tich phanI:/ < dzx.
x+1
0
1 1 1 1 X
x x
dr = 1 dx. b dr = (1— )d.
a) /x+1 T /( + ) dz )/x+1 T / ] T
0 0 0 0,
c) [=1—In2. d) Biéuthﬁ’celzz

b
Cau 2. Cho tich phan [ = / (a:2 + 1) dzx.
% b

b

a) 1:/(;c2+1) dx:/x2dx+/dx.

b) I = (a:3+x)|z
1 1
c) I:§b3+b—§a3—a.

4
d) Véia=0.b=1th =

s}

1 -1

Cau 3. Cho hai tich phan [; = / (z* +22°) da, I = / (z* 4 3z) dz.

-1 -2

1 13
I == b) [, = ——.
o ? 12 & 0
p=21_2= d) 5I; + 61, = —11.
) I, 65 ) 5L+ 6
2 .
khi0 <z <1

Cau 4. Cho ham s6 y = f(z) = r+1
20— 1 khil <z <3.

8

1
2
flx)dz = dz.
0/35+ 1

1 1
2
a) Tich phan /f(m) dz :/ 1 dz.  b) Tich phan
T
0 0

f(z)dz =6+ In4.

S LV —

3
c) Tich phan /f(x) dz = 6. d) Tich phan
1

1. @s®pp@s||l2c @bpbs@OP@D||3. @sbbPES@D
4. (@pPb)s(ep@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.
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2
Cau 1. Cho tich phan /ﬂdx =a+br v6i a,b € Q. Tinh P = 1 + a® + b°.
1+4+sinz
0

1

Cau 2. Chol = / dz = (a—b)In2+bIn 3. Tinh a+b. KQ:

3+ 2r — a2

0

Cau 3. Tim s6 thyc duong m dé tich phan / x —a? dx c6 gia tri16n nhat. KQ:
0

Cau 4. Tai mot noi khong c6 gié, mot chiéc khi cau dang dimg yén ¢ do cao 162 (m) so
v6i mit dat da duge phi cong cai dat cho né ché do chuyén dong di xubng. Biét ring, khi
cau da chuyén dong theo phuong thang ding véi van toc tuan theo quy luat v(t) = 10t—¢2,
trong d6 ¢ (phit) 1 thoi gian tinh tit lic bat dau chuyén dong, v(t) duge tinh theo don
vi mét/phat (m/p). Néu nhu vay thi khi bat dau tiép dat van téc v ctia khi cau bang bao
nhiéu m/p? KQ:

Cau 5. Goi h(t) cm la miic nude trong bon chita sau khi bom dugc ¢ giay. Biét réang toc

1 N N
do tang gidm ctia myc nude la b/ (t) = S\S/t + 8 (cm/s) va lic dau bon khong c¢6 nude.
Tim miic nuée & bon (don vi: cm) sau khi bom nuée duge 6 giay (lam tron dén chit s6
hang phan tram). KQ:

Cau 6. Mot vat chuyén dong véi van toc tang lien tuc dude biéu thi bang do thi la duong
cong parabol ¢ hinh bén du6i.

5O F------=

@) 10 t(s)

Biét rang sau 10s thi vat d6 dat dén van téc cao nhat va bat dau gidm toc. Hoéi tir lic

bat dau dén lic dat van toc cao nhat thi vat d6 di duge quang dudng bao nhiéu mét (lam

tron dén chit s6 hang don vi)? KQ:
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L —25] [2. 0,5 [3. 1] [4. 9] [5. 2,66 [6. 333
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2

Cau 1. Tinh tich phan [ = /22024“3dx.

24048 -1 0 24048 -1 24048 -1 24048

Ad=—mr— Bl=gmmm %I~ P I=gmmy

2
Cau 2. Tich phén/ 3: — 2 dz bang

0

9 4 4
A . —g- c. . D. —.
2
Cau 3. Tinh tich phanI:/I—'—ldx.
/ xr
A.T=2n2 B./=1+mm2  C.l=1-In2 D.I:E.

2 2

2
Cau 4. Néu [ f(z)de=3va [ g(x)der = -3 thi [ [f(z) —2g(x)] dz bing
[ ] /

A. 9. B. —9. C. -3. D. 3.
2 4 .
Cau 5. Biet/f )dz =1, tmh/—f
NG
1 1 .
A.1=2. B.I=1. C.Izi. D.I=4.

Cau 6. Cho hai ham s6 f(x), g(x) x4c dinh va lien tuc trén doan [0; 1], thdéa méan

1 1

[ )~ sg(@) do = -9, [ () + 59(a) o =2

0 0
0
Tinh I :/ ) dz.
1
A. T ) B. I =-3. C.1=2. D. I =-2
_ 2
Cau 7. Tinh tich phan /x cos 2z dz bang cach dat . Ménh dé nao dudéi
dv = cos 2z dx
day dung?
1 5. i ) 1 5. i )
A. ] = éx sin2x| +2 | zsin2xdz. B. I = §x sin2x| + [ xsin2zdx.
0 0

0 0
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1 L 1 7
C.JI=—-2*sin2zx| — /xsin2xda:. D. [ = —z%sin 2z —2/xsin2:cd:c.
2 0o 2 0 /
2
. z khiz>1
Cau 8. Cho ham so f(x) = . Tinh tich phan I = /f(x) dz.
1 khiz<1 J
5 3
A. T =—. B. I =4. C.I=-. D.I=2.
2 2
4
1 .
Cau 9. Tich phan | ———dxz ban
P / V2x +1 &
0
A. V2. B. 3. C. 2. D. /5.
1
(z —1)°

dz = alnb+c, trong dé a; b; ¢ 1a cac s6 nguyen. Tinh

Cau 10. Tich phan [ :/

0
gia tri ctia bidu thitc a + b + c?

x2 +

A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
/ d
x
Céull.Biét/ = a— Vb — /e v6i a, b, ¢ 1a cac sb nguyen
/ (z+ 1)z +avr+1 Ve ve sy
duong. Tinh P=a+ b+ c.
A. P =42. B. P =46. C. P=44. D. P =48.

Cau 12. Cho ham s6 f(z) > 0 lien tuc vd ¢6 dao ham trén [0;1] va théa man

1—|—2018/f(t) dt = f2(z). Tinh/f(:):) da.

A 1017 B 2013 o, 2015 p, loil

R L L R
1. B| [2. D] 3. B| 4. Al 5. Al 6. C|
7. C] [s. Al 9. c] [10. Al 11 D] |12. D]

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Hay xét tinh ding sai clia cac ménh dé sau
1

4
a) I—/2x+1dx—21n3.
0

1
b) Gié st /e2”” dr =

0

ae’ +b

, V6i a, b 1a cac s6 nguyén. Khi d6 a +b = 0.

1 3
, 1
¢) Cho ham s6 f(x) lien tuc tren R thoa mé’m/f(:v) da = g.Khi dé/f (%) do = 75
0 0
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s

s in 2 )
d) Biét rang /(ﬁ&dx =a+ %, v6i a, b la cac so hitu ti. Khi d6 a +b = 2..
sin x

0

Cau 2. Xét tinh ding sai clia cac ménh dé sau

a) Néu /jf(:z:)dx —2va /jg(aj)daz — 3 thi /4 [f(z) + g(x)]dz = 6.

-1

4
V25 — a2 12
b) Cho/ﬂdm:a—kb-\/é—l—c-ln 5\/_6—+ +d-In2véia,b, c, dla cac
/ x 5v/6 — 12

sO hitu ti. Khid(’)a—l—b—i—c—l—d—;.

2

1
c) Néu/f (2x)dz = 8 thi /[f(x)—Q:p]dleQ..

0

\V2r — .
d) Biét / * dr = a+bln2+ cln3 + dInb véi a, b, ¢, d 1a cac s
20+ 32z —1+1

nguyén. Khid6 S=a+b+c+d=>5..

Cau 3. Xét tinh dung sai cua cac ménh de sau
5

) d
a) Néu/2 ’ =Inc v6i c € Q thi c = 3.

rz—1
1

1
b) Néu dit x = sint thi /\/1 —22dz = [ cos®tdt.
0

O\wm

1

c) Biét tinh phan /x\3/1 —zrdx = N la phan so toi gian. Khi d6 M + N = 35.

0

72

d) Tich phan/(sin z —cosy/z) dv = A+ Br. Khi d6 A+ B =6.
0

Cau 4. Xét tinh ding sai clia cac ménh dé sau
2

5 5
a) Biét/f(x)dx 6,/f )dz = 1, khi doI:/f(x)dx:
1 2 1
4

2 4
b) Cho/f(u)du:élvé,/f(v)di):l& Khi dé]z/{f(x)—%} dz =14 —3In2.
1

1 2
4
1
c) ]:/arlnxda::ei :

1

d) Cho ham s6 f lien tuc, f(z) > —1, f(0) = 0 va thoa f'(x)vVa? + 1 =2z+/f(x) + 1.
Khi dé f(v/3) = 6.
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. @pOpPpEbp@s||2c @s®pebp@s||3. @pbDE)s@P
4. @sbbplebs

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Mot o6 to dang chay véi toc do 10 m/s thi ngudi 1ai dap phanh, tir thoi diém dé6 o6
to6 chuyén dong cham dan déu véi van téc v(t) = —5t + 10 m/s, trong d6 ¢ 1a khodng thoi
gian tinh bing giay, ké tit lic bat dau dap phanh. Héi tir lic dap phanh dén khi dimng

hén, 6 t6 con di chuyén bao nhieu mét? KQ:

5 1
Cau 2. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va / f(z)dz = 2025. Tinh I = /f (3x 4+ 2)
2 0

KQ:

2

Cau 3. Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham lién tuc trén [1;2], c6 f (2) = 14 va / @) dz = 6.
x
1

KhidéI:/f’(x)ln:vdx:alnb—c. Th T =a+b+c KQ:

Cau 4. Cho ham s6 f (z) lién tuc tren R. Goi F (), G (x) 1a hai nguyén ham ctia f (x)
8

tréen R théa man F (2) + G(2) = 2 va F(0) + G(0) = —2. Khi d6 /f (%) dz bing

Cau 5. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R va théa man [ tanz - f(cos’z)dr = 2;

O\Mﬂ

e 2

In? 2 .

M dz = 2. Khi dé / (%) 1 6 i tri bing bao nhieu? KQ:
rinx xr

PN

Cau 6. Cho ham s6 y =  f(r) xac dinh trén [0; g] thodA man

/Q[fQ(x)—%/ﬁf(x)sin (x—%)} dsz;W. 1 An/Qf(a:)dxbéng KQ:

1. 10] [2. 675] | 3. 22| 4. 8] [5. 8] [e. 0]
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BAI 1§.  ('NG DUNG HiNH HQC CUA TICH PHAN

A.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén doan [a;b]. Viét cong thiic tinh dién tich S
ctia hinh phing giéi han béi do thi ham s6 da cho, truc hoanh va hai dudng thing = = a,

r=>b(a<b).
b

)
A.S=[|f(z)dz. B. S = /[f(x)]de.

C. S:/a|f(x)|dx. D.S:/bf(x)dx
b a

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, vat thé (H) giéi han bdi hai mit phang c6 phuong trinh
r=avix=>bvdia<b Goi S(x)la dien tich thiét dien ctia (H) bi cit bdi mat phang
vuong goc véi truc Oz tai diém c6 hoanh do 1a = véi a < x < b. Gia st ham s6 S(z) lien

tuc trén doan [a;b]. Khi d6, thé tich V' ctia vat thé (H) dugc tinh bdi cong thitc
b b

AV :W/S(x) dz. B.V = /S(x) dz.

a

b b
C.V= /52(56) dz. D.V = 7T/52(x) dz
Cau 3.
Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé y

bén. Goi S la dién tich hinh phang dugc giéi han bdi do thi ham
sOy = (:c) va truc hoanh Khing dinh nao sau day dung7

A. /f dx—/f . B —/f(a:)dx+/f(:c)da:. §
710 ! Aoy 2\ '
C._/lf(x) dx+0/f(x)dx. D. —_/1f(x) dx—o/f(x) dz.

Cau 4. Cho hinh phéng gi6i han bdi do thi clia ham s6 y = f(z) liéen tuc va khong

am trén doan [1;3], truc Ox v& hai dudng thiang z = 1, z = 3 quay quanh truc Oz, ta
duge khoi tron xoay. Thé tich clia khéi tron xoay nay duge tinh theo cong thiic nao dudi
day?
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3 3
AV = /f(x) dz. B. vz/[f(x)F dz.
1 1
3 3
C.V:W/f(x)dx. D.V:W/[f(m)]2 dz.
1 1
Cau 5. Tinh dién tich S hinh phing giéi han béi cac duong y = 222, y = —1, x = 0 va
r =1
1 5 47 o
A.5=-. B. S=-. C. S5=—. D.S=—.
S 3 S 3 S 15 S 3

Cau 6. Cho hinh phang (S) giéi han bsi Oz va y = /1 — x2. Thé tich khéi tron xoay

khi quay (S) quanh truc Oz la

3 2 4 3
A. —7. B. —7. . —T. D. —7.
27r 3’/T C37r 47r

Cau 7. Tinh thé tich V ctia phan vat thé giéi han bdéi hai mat phang x = 1 va z = 3,

biét ring khi cit vat thé boi mat phéng vuong goc véi truc Oz tai diém c6 hoanh do

r (1 <2 < 3) thi duge thiét dien 1a mot hinh chit nhat ¢6 do dai hai canh 1a 3z va
3xr2 — 2.

124
A.V =(32+2v15)7. B.V = 5
124
C. V:TW. D.V =32+ 2V15.
Cau 8. Dién tich hinh phang gii han béi cac dudng cong y = 2°—62 vay = 22 bing
12 1 2
) B. 10, c.® D. 22
12 3 4 12

Cau 9. Cho hinh phéang giéi han béi hai dudng y = 22 — 22 ;y = 2. Tinh thé tich khéi
tron xoay thu duge khi quay hinh phang quanh truc Ox.

AL B. T c. = D. —.
6 5 ) 25
Cau 10.
Cho ham s6 y = f(z) lién tuc tren R. Goi Si; y
S, 1a dien tich ctia hinh phéng tuong tng nhu 2 y = f(z)
trong hinh vé. Biét S; = 4 va S, = 3 Tinh 1 S
6 5
1= [ s 0 7 REENC A
' 11 16
A.T=—. B.I=—.
83 130
C.I1=-. D.I=—.
3 3
Cau 11.
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Cho hinh phang (H) giéi han bdi cac dudng y = f(z) =
Vv, y = g(x) =z — 2 va truc hoanh (nhu hinh vé). Tinh
thé tich V ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh
(H) quanh truc hoanh.

8 167
AV =—. B.V=——.
3 3
C.V =28r. D.V =10n.
Cau 12.

Mot manh dat hinh chit nhat c6é chiéu dai 60 m, chiéu rong 20 m.

Nguoi ta muodn trong co & hai dau ctia manh dat hai hinh bang nhau

gi6i han bdéi hai dusng Parabol ¢é hai dinh cédch nhau 40 m (nhu

hinh vé bén). Phan con lai cia manh dat ngudi ta lat gach véi chi
phi 14 200000 dong/m?2. Tinh tong s6 tién dé lat gach (Iam tron dén

hang nghin).

A. 133334000 dong. B. 186667 000 dong.
C. 53334000 dong. D. 213334000 dong.

‘|<740 m*ﬂ
60 m

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1.

Cho hai ham s6 y = 42 — 2% vi y = z lan lugt ¢6 Y

d6 thi (P) va d nhu hinh beén.
a) (P) va d cat nhau tai hai diém phan biét.
b) Dén tich S; ctia hinh phang gi6i han béi (P),
truc hoanh va hai dudng thang z = 0,2 = 2
la 2.
c) Dén tich S, clia hinh phang gidi han béi d,
truc hoanh va hai dudsng thang z = 0,z = 2

16 O

la —. ‘
3
d) Dién tich S ctia hinh phing giéi han bdi

(P),d va hai duong thang z = 0,z = 2 Ia
10

E.
Cau 2.
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Mot chiéc cong cé hinh dang 1a mot parabol
(P) ¢6 kich thuéc nhu hinh vé, biét chiéu cao
cong bang 4m, AB = 4m. Ngudi ta thiét ké cira
di 14 mot hinh chit nhat CDEF (v6i C, F €
AB; D,E € (P)), phan con lai (phan to dam)
duing dé trang tri. Biét chi phi dé trang tri phan
to dam 1a 1000000 dong/m?. Gan hé truc toa
do Ozxy nhu hinh bén.

a) Parabol di qua diém A(—2;4).
b) Phuong trinh ciia chiéc cong parabol la y = 22.

. 3
c) Dieén tich cong parabol (tinh luon cé cia di) la 3

d) S6 tién dung dé trang trf nhé nhat 1a 4 000 000 dong.

Cau 3. Mot thiing rugu vang c6 dang khdi tron xoay véi ban kinh mat day va mat &
trén 1a 33 cm, ban kinh mit cit & chinh gitta thiing 13 43 cm. Chiéu cao clia thung rucu
la 112 c¢m, bao gom phan than thung rugu, hai dé dd thung rugu (mdi dé cao 3 cm) va
thuing rugu duge ghép tir cdc thanh gd s6i v6i do day mdi thanh gb 1a 3 cm (Hinh 1a).
Hinh 1b mo6 phéng phan bén trong thiing rucu c6 dang mot khoi tron xoay tao thanh khi
quay mot phan ctia parabol (P): y = az?® + bx + ¢ quanh truc hoanh (mdi don vi ting véi
10 cm).

Hinh 1

a) Phan bén trong thiing rugu c6 chiéu cao la 100 cm.

b) He s6 b =0 va ¢ = 20.
1
c¢) Parabol (P) ¢6 phuong trinh y = —ﬁ:ﬁ + 40.
d) Thung rugu d6 chita duge t6i da 425,16 1it rugu (lam tron két qua dén hang phan

tram).
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Cau 4. Trén cita s6 c6 dang hinh chit nhat, hoa si thiét ké logo hinh con c& cho mot
doanh nghiép kinh doanh hai san. Logo la hinh phéng giéi han bdi hai parabol véi céc
kich thuée duge cho trong hinh bén (don vi trén méi truc toa do 1a dm).

)
B = flz)
2 dm
-5 0) o) 4
E

3 dm

a) Dién tich logo dugce tinh theo cong thiic / |f(z) — g(x)| de.
5
b) Phuong trinh f(z) = —%xQ + 2.
c) Phuong trinh g(z) = 1—361:2 + 3.
1354
48

d) Dién tich ciia logo 1a dm?.

1. @p®s@s@p||2c @bPbs@Ob@s||3. @bpbsEOpP@D
4. (@pPdDb)s@s

PHAN 3. Cau trc nghiém tr& 15i ngdn.

2 N Z - ].
Cau 1. Goi S la hinh phang gi6i han bdéi do thi ham s6 (H): y = i |
x

toa do. Tinh dién tich hinh phéng (S) (Iam tron dén chit s6 thit hai sau dau phay).
KQ:

va cac truc

Cau 2. Tinh thé tich ciia khéi tron xoay khi cho hinh phing gii han bdi dudng thiang
y = 3z + 2 va do thi ham s6 y = 22% quay quanh truc Oz (lam tron dén chit s6 thit nhat
sau dau phay). KQ:

Cau 3.
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Cho vat thé day 1a hinh tron c6 ban kinh bang 1 (tham khao
hinh vé&). Khi cit vat thé bing mat phing vuong géc véi truc
Ox tai diém c6 hoanh do x (—1 < 2 < 1) thi dugc thiét dién

N ~ <z N . 2 . ~ 2 3. N N £ £5500K0
la mot tam gidac deu. Tinh the tich vat the dé (lam tron dén ”,:/;’:'étgﬁo‘:‘:‘”““

/

7
%

%

chit s6 dau tién sau dau phay).

KQ:

Cau 4.

Mot gia dinh muén lam canh cong (nhu hinh vé). Phan I

phia trén cong c6 hinh dang 14 mot parabol véi TH =

2,5 m, phan phia duéi 1a mot hinh chit nhat kich thudc 2,5m
canh 13 AD = 4 m, AB = 6 m. Gia st gia dé lam phan A H B

Ay

cong duge to mau la 1000000 dong/m? va gia de lam S
X 2 s ~ N X A e X 2
phan cong phia trén 1a 1200 000 dong/m?. S6 tién tong

cong gia dinh can tra 1a bao nhiéu triéu dong? L

Ry

6 m

KQ:

Cau 5.

Cho hai ham s6 f(x) = aa® + bz? + cx — 1 va g(z) =
dz? + ex + % véi (a,b,c,d € R). Biét do thi clia ham s6
y = f(z) vi y = g(x) cit nhau tai ba diém c6 hoanh do
lan lugt 1a —3, —1, 2 (tham khao hinh vé bén). Tinh dien
tich hinh phang gidi han bdi hai dé thi da cho (Iam tron

dén chit s6 dau tien sau dau phay).

KQ:

Cau 6.
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A

A

A

A

A

Ve

=)

A

2

Mot vat trang tri c6 dang mot khoi tron xoay duge tao

N NN NN NN NN NN N NN N NN N NN N NN N NN NN

N

N

tu cia cac duong tron ban kinh bang 1 cm véi tam lan
h BC, AD. Tinh thé tich

t trang tri d6 (don vi cm?), lam tron két qua dén

2

o

€Im Cua cac can

2

thanh khi xoay mién (R) (phan gach chéo trong hinh vé
bén) quanh truc AB. Mién (R) dugc giéi han bdi cac
canh AB, AD ctia hinh vuong ABCD va cac cung phan

lugt 1a trung di

o

cua va

N

hang phan mudoi.

KQ:

10,5

5,3 6.

98,2] [3. 2,3] [4. 36] |5.

0,39 [ 2.

B

© Trang 165/327
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) va y = g(z) lién tuc trén doan [a;b]. Dién tich S ctia hinh
phing gidi han béi do thi hai ham s6 y = f(x), y = g(x) v cac duong thing v = a, z = b

dugce tinh béi cong thiic
b

A 5= [ 1f) - glw)lds, B. 5 = | [1/(e) - gla)lds).

C. S:/|f(x)+g(x)|dx. D. S:/|f(:v)|dx+/|g(ac)\dx.

Cau 2. Cho ham s f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi (H) 1a hinh phang gidi han bdi dd
thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x = a, x = b; V 1a thé tich ctia khoi
tron xoay tao dudc khi quay (H) quanh truc Oz. Khang dinh nao sau day ding?

b b

A. Vzw/]f(q:ﬂ dz. B. V:/fQ(x)dx.
ab ab

C. V:W/fQ(x)dm. D. V:/|f(x)| dz.

Cau 3. Thé tich khéi tron xoay tao duge do hinh phang giéi han béi cac duong y = 2;
y=0; r = 1; x = 4 quay quanh truc Oz la

21w 15 21 157

. — B. —. C. —. D. —.

16 16 16 8
Cau 4. Tinh dién tich S ctia hinh phang gi6i han béi cac duong y = 2> —z va y =
x+ 3. - 6

A.SZK. B.Sz;. C. S =16. D. § = 32.

Cau 5. Viét cong thiic tinh thé tich V ctia vat thé nim gifta hai mat phéing = 0 va
x = In4, biét khi cit vat thé bdi mat phing vuong géc véi truc hoanh tai diém cé hoanh

do z (0 < x <1In4), ta duge thiét dien 1a mot hinh vuong ¢6 do dai canh 1a /xe?.
In4 In4

A.V:/xemdx. B.V:ﬂ/xemdx.
0 0
In4 In4
C. V= 7r/(31:e96)2 dz. D.V = /\/:er dz.
0 0

Cau 6. Tinh thé tich V ctia phan vat thé giéi han bdéi hai mit phdng © = 0 va x = 3,
biét ring thiét dien ctia vat thé bi cit bsi mit phang vuong géc véi truc Oz tai diém co
hoanh do z (0 < z < 3) 1a mot hinh tron ¢6 duong kinh bang /36 — 3x2.
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A.VZS}TF. B.V:%. C. V =81 D. V =81.

Cau 7. Hinh phéng giéi han bdi cac duong y = 23+ 1,y =0, 2 =0, = 1 ¢6 dién tich

bing 5 7 4 3
A. 1 B. T C. 3 D. T
Cau 8.
Goi tam gidc cong (OAB) la hinh phang gidi han bdi do Y
thi cac ham s6 y = 22%, y = 3 — z, y = 0 (hinh vé& bén).
Tinh dién tich S ctia (OAB). 0
3

8 4 )
A.S=-. B.S=-. S=-. D.S=—.
S 5 S 5 C. S 5 S

Cau 9. Dien tich hinh phéng giéi han bdi hai dd thi ham s6 y = 2° — 12z va y = 22

a 939 979 160 937
A.Szﬁ. B.S:E. C.S:?. D.S:E.

Cau 10. Cho phan vat thé () gi6i han béi hai mat phang c6 phuong trinh z = 0 va

x = 2. Cat phan vat thé (3) bsi mat phang vuong goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh

do o (0 < x < 2), ta duge thiét dien 14 mot tam gidc déu c6 do dai canh bing zv/2 — z.

Tinh the tich V ctia phan vat thé (3).

4 3
A.V:§. B.V:\/?_. C.V =43. D.V =+3.

Cau 11. Biét dien tich hinh phang gi6i han béi do thi ham s6 y = 322 4+ 2max +m? + 1,
truc hoanh, truc tung va duong thdng = = /2 dat gia tri nhé nhat. Menh dé nao sau day
ding?

A.me(—4;,-1). B.me(3;5). C. m € (0;3). D.me (-2;1).

Cau 12. Tinh thé tich khéi tron xoay dudce tao bdi phép quay quanh truc Oz ctia hinh
phing gi6i han béi cac duong y = /7, y = 2 — & va truc hoanh.

Acr BT c. o D.
| Al 2 cl[3 All4. Al | Al Al
\ Al |8 All9 D] |10. B [11 D] |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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\V)

Cau 1. Cho hinh (H) gi6i han béi cac dusng y = —, y =0, x =1 va x = 4.
T

A 2 ~ ; 1 N 2

a) S0 m théa man [ —dz =2 lae”.
x
1
b) Dién tich hinh (H) bang 41n 2.
c) Thé tich ciia khdi tron xoay khi quay hinh (H) xung quanh truc hoanh biang 27.
d) Goi x = k 1a dudng thang chia hinh (H) thanh 2 phan c6 dién tich bing nhau. Khi
do k=1.

Cau 2. D6 thi ctia ham s6 y = f(x) lien tuc trén doan [—3;5] nhu hinh vé dudi day

(phan cong ctia d6 thi 1a mot phan ctia Parabol y = ax? + bz + ).

a) Dien tich tam giac ODE béng 6.
2 2 S 9
b) Dién tich hinh phang giéi han bdi Parabol va dudng thang C'B bang 3

3

.97

c) Gia tri cia [ = /f(x) dz bang 5
e

d) Goi dién tich tam giac OED la S; va dién tich hinh phang giéi han béi phan cong
Parabol, truc Oz va duong thing = 1 14 S,. Khi dé 35; > 25,.

Cau 3.
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Cho ham s6 y = z* — 2% + m ¢6 do thi 1a (C) ¢t truc hoanh
tai 4 diém phan biet. Goi S; 1a dién tich hinh phing giéi han
béi truc hoanh va do thi (C) nam phia trén truc hoanh, S, 1a
dien tich hinh phéng gi6i han béi truc hoanh va phan dd thi
(C) ndm phia duéi truc hoanh, S 1 dién tich hinh phéng gisi

T
han bdi truc hoanh va d6 thi (C).
a) Khi m =1 thi dién tich S = 1.
56
b) Khi m = —2 thi dién tich S = 1—5\/5.
1
c) Khi m = 0 thi dién tich S = 7
d) Biét ring S; = Sy va gia tri cia m = % v6i % 13 phan s6
t61 gidn. Khi d6 T = a? + b? = 1321.
Cau 4.
Cho do thi (C): y = f(z) = /. Yy
Goi (H) 1a hinh phang gidi han 3 |
bai (C), duong théng = = 9, o y y=+r
truc hoanh. Cho M la diém thuoc 1
(C), A(9;0). Goi Vi la thé tich
khoi tron xoay khi cho (H) quay 0 | A
, ) T
quanh truc Oz, V5 1a the tich khoi  —1 1 H )
tron xoay khi cho tam giac AOM x =9

quay quanh truc Ozx.

a) Dién tich hinh phéng giéi han bdi do thi (C), duong thang x = 9 va truc Oy bing

Sl - 16
81

c) Goi N(4;2) thuoc (C). Khi d6 thé tich khéi tron xoay khi quay tam gidc AON quay

xung quanh truc Ox 1la V = 117.

d) Dién tich S phan hinh phang gidi han béi (C) va OM biét V; =2V, 1a S =

273
16

. @Pp®pPls@s |2 @pdpEb@Ss||3.

@s®b(©s @D

4. (@sbb)s@b

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.
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Cau 1. Tinh thé tich V clia vat tron xoay tao thanh khi quay hinh phing (H) gi6i han
béi cac duong y = 2?; y = \/r quanh truc Ox. (Két qua lam tron dén chit s6 thap phan
thit nbét). KQ:

Cau 2. Tinh dién tich hinh phing giéi han béi do thi cdc ham s6 y = —a? + 22 va
y = —3x. (Két qua lam tron dén chit s6 thap phan thit nhat). KQ:

Cau 3. Du khach ghé tham Binh Dinh khong thé bé qua dia danh Thap Banh It ndi
tiéng. Thap c6 hai cita, mdi clta ¢6 hinh dang 14 mot cung Parabol ndm cling mot truc
(huéng Dong - Tay). Hai cita cdch nhau 8 mét, c6 chiéu cao 4 mét, 16i di rong 1 mét thong
hai cita v6i nhau. Hay tinh thé tich phan khong gian 16i di giéi han giita hai cita. (Két

qué lam tron dén chit s6 thap phan thit nhat). KQ:

Cau 4.

Trong mat phing toa do Ozxy, cho hinh

chit nhat (H) c6 mot canh nam tren truc D

hoanh va c6 hai dinh trén mot duong
chéo 1a A(—1;0) va C (a;+/a), v6ia > 0.
Biét ring do thi ctia ham s6 y = &
chia hinh (H) thanh hai phan c6 diegn 4
tich bang nhau. Tim a. -1

Cau 5.

Cho parabol (P): y = —2% + 4 cit truc hoanh
tai hai diém A,B va duong thing d:y =
a(0 < a<4). Xét parabol (P,) di qua A, B va ¢6
dinh thudc duong thing v = a. Goi S; la dién
tich hinh phang gidi han béi (P)) va d, Sy 1a dien
tich hinh phang gi6i han bdi (P,) va truc hoanh.
Biét S; = Sy (tham khdo hinh vé& bén). Tinh
T = a® — 8a® +48a. KQ:

Cau 6.
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Mot hoa van trang tri duge tao ra tit mot miéng bia hinh

vuong canh bing 10 cm bang cach khoét di béon phan bang

A
nhau c6 hinh dang parabol nhu hinh vé bén. Biét AB = 5 by
cm, OH = 4 cm. Tinh dién tich ctia bé m#t hoa van d6 (don
vi: cm?) (két qua lam tron dén chit s6 thap phan thit nhat). B
KQ:

)[R T S | | o7
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BAI 16.  ONTAP CHUONG 4

A.DE 1

PHAN 1. Cdu tréc nghiém nhiéu phuong an luva chon

Cau 1. Ham s6 F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) trén khoang K néu
A. F'(z) = —f(z), Yz € K. B. F'(z) = f(z), Vo € K.
C. f'(z) = F(x),Vz € K. D. f'(z) = —F(x),Vz € K.

Cau 2. Cho hai ham s6 y = f(z) va y = g(x) lien tuc trén doan [a;b]. Goi (2) la
hinh phing gidi han bdi dé thi ham s6 y = f(x) vA y = g(x) vA hai dudng thang

r=a, x="> (a <b). Dién tich ctia (Z) dudc tinh theo cong thiic ndo dudi day?
b

A.S= /|f z)| dz. B.S:/(f(x)—g(:v)) dz.
C.S= /|f z)| da. D.S:/bf(:z:)dx—/bg(x)dx.

Cau 3. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R v& a 14 s6 thuc duong. Khang dinh nao sau day
la khang dinh dang?

A./fm z = /f . C./af(x)dx:(). D./af(x)dx:

Cau 4. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 22 + cosz 1a
1 1
A.2x —sinz+C. B. §x3+sinx+0. C. 23 +sinz+C. D. §x3—sinx+0.

3
Cau 5. Néu /f(x) de = % + e” 4+ C, v6i C la hing s6 thi f(z) 1a ham s6 nao sau

day?
4 4

A. f(z) =322 +e". B. f(x):%—i—e C. f(z) =2+¢€". D. f(:(:):%—l—e””.

5
Cau 6. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham trén [—3;5]. Tinh /4f’(:v) dz, biét f(=3) =1 va
3
f(5)=09.
A. I =40. B. I =36. C.I=8 D. I =32.
3 3
Cau 7. Biét /f(:v) dz = 8. Khi d6 két qua ctia / (2f(z) — 3) dz bang
1 1

A. 16. B. 10. C. 13. D. 9.
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Cau 8. Cho vat thé (£) gisi han bdi hai mat phang c6 phuong trinh x = 0 va x = 2.
Cat vat thé (%) bdéi mat phing vuong goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do bing
(0 < x < 2) ta duge thiét dién c6 dien tich bang 2%(2 — z). Thé tich ctia vat thé (%)
la

A.VZ%W. B.V:%l. C.Vzgﬂ'. D.Vzg
Cau 9. Diéen tich S ctia hinh phing giéi han béi do thi ham sé y = 322 + 1, truc hoanh
va hai duong thing z =0, z = 2 1a

A. S =12 B. §=28. C. S=0. D. S =10.

Cau 10. Ki hieu (s#) la hinh phang gi6i han bdi do thi Y
ham s6 y = 2o — 22 v& truc Oz (hinh bén). Tinh thé tich
vat thé tron xoay dugc sinh ra bdi hinh phang () khi n6

quay quanh truc Ozx.
AT g lim g O p BT
15 15 15 15

Cau 11. Vi khuan E. coli séng chii yéu ¢ dudng ruot va c6 sé lugng 16n nhat trong heé vi
sinh vat ctia co thé. Mot quan thé vi khuan E. coli duge quan sat trong diéu kien thich
hop, ¢6 toc do sinh trudng duge cho bdi ham s6 f(t) = 480 - 2! In 2. Trong d6 ¢ tinh bang
gio (t > 0), f(¢) tinh bing c4 thé/gio. Biét tai thoi diém bat dau quan sit, s6 lugng cé
thé duge uée tinh mot cach chinh xac khoang 480 cé thé. Ham s6 bicu thi s6 lugng ca thé
theo thoi gian t la

A. F(t) =480 - 2. B. F(t) = 480 - 2! + In2.

C. F(t) = 480 - 2! — 480. D. F(t) = 480 - 2" + 480.

Cau 12. Ngudi ta mudn do bé tong mot con dudng gisi han béi hai duong cong AB va
C'D (phan gach soc) vdéi kich thuée nhu hinh vé bén dudi.

C

A

I
I
N
NN
NN
e
|
|
I
I
I
I
I
I
|
I
I

15m

Biét rang duong cong DC nhan dugc tir duong cong AB biang cach tinh tién theo phuong
thang ding lén phia trén 3 m, 16p bé tong can do day 15 cm va gia tién 1 m® bé tong 13
1080000 dong. Tinh s6 tién can dimng dé do bé tong con dusng doé.

A. 6580000 dong. B. 7290000 dong. C. 6850000 dong. D. 8420000 dong.
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Biét F(x) = 2® + 322 132 mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) trén R.
a) F(1) =4.

b)jf@Mx=

!
c) f(x) :Z—i-x?’—i-C.

d) Néu G(z) cing la mot nguyen ham cta f(z) trén R thi F(x) = G(x).

Cau 2. Goi S, S, 1a dién tich ctia hai hinh phéng gi6i han
béi d6 thi cia ham s6 y = f(x) vd truc hoanh (xem hinh
Blet Sl =10 va SQ =1.

a)/f . b)if@ﬂwz
¢) /f(:p)dlel. d) /2|f(x)| dr = 11.

Cau 3. Tai mot khu di tich vao ngay 18 hoi hang nam, téc do thay déi luong khach tham
quan dugc bicu dién bang ham s6 Q'(t) = 4t° — 72t> + 288t, trong d6 t tinh bing giv
(0 <t < 13), Q'(t) tinh bang khach/gio (Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus
10e, Cengage). Sau 2 gis da c¢6 500 ngusi ¢6 mat.

a) Lugng khach tham quan dugc biéu dién bdi ham s6 Q(t) = t* — 243 + 144¢2.
b) Sau 5 gi lugng khach tham quan la 1325 nguoi.

¢) Lugng khach tham quan 16n nhat 1a 1296 nguoi.

d) Téc do thay ddi lugng khach tham quan 16n nhat tai thoi diém ¢ = 6.
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Cau 4. Mot vat chuyén dong trong 4 gid véi van tdc v (km/h) phu
thuoc thoi gian ¢ (h) c6 do thi cia van téc nhu hinh bén. Trong
khoadng thai gian 3 gio ké tir khi bt dau chuyén dong, do thi dé
1a mot phan ctia duong parabol ¢6 dinh 1(2;9) v6i truc déi xing
song song vdi truc tung, khoang thoi gian con lai do thi 1a mot doan
théng song song vdi truc hoanh.

a) Van toc 16n nhat ciia chuyén dong 13 9 (km/h).

9
mzw):—zﬁ+9uwﬁ0§t§3

27
c) v(t) = Zt, voi 3 <t < 4.

d) Quang duong vat di chuyén dugc trong 4 gig 1a 27 km.

1. @bpdbe)s@s |2 @PbSs@p@bbscs@p
3. @s®ble)s@s ||4 @PBDPS@WpP@DPBDESED

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Tinh

DN W

. 1
Cau 1. Cho F(z) la mot nguyen ham ctia ham so f(z) = — théa man F(2) =
x

F(1). KQ:

. 2241 néuzxz>1 :
Cau 2. Cho ham s6 f(z) = . Tinh tich phan /f(a:) dz (lam tron
0

2x néu x < 1

dén hai chit so thap phan). KQ:

Cau 3. Tinh dién tich S ctia hinh phing giéi han bdi cac dudng y = %, y = 2, = 0,
x =1 (lam tron dén hai chi so thap phan). KQ:

Cau 4. Gia tri trung binh ctia ham s6 lien tuc f(x) trén doan [a;b] duge dinh nghia 1a

bia/abf(x)dx.

Gia st nhiét do ngoai trdi ¢ mot thanh phd vao cac thoi diem khac nhau trong ngay
ditge mo phéng béi cong thite h(t) = 29 + 3sin [%(t - 9)} , v6i h tinh biing do C va ¢ I

thoi gian trong ngay tinh bang gid. Tim nhiét do trung binh (don vi: do) clia ngay trong

khodng thoi gian tit 6 gio sang dén 12 gio trua. KQ:
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Cau 5. Tai mot nha may san xuat mot loai phan bén, goi P(x) 1a 1gi nhuan (tinh theo
trieu dong) thu dugc tit viec ban 2 tan san pham trong mot tuan. Khi d6, dao ham P’(z),
goi 1 lgi nhuan can bién, cho biét téc do tang lgi nhuan theo lugng sdn pham ban dugc.
Gia stt 1gi nhuan can bien (tinh theo trieu dong trén tan) ctia nha may duge ude lugng
béi cong thiic

P'() = 16 — 0,022 v6i 0 < x < 100.
Tinh 1¢i nhuan (trieu dong) nha may thu duge khi ban 90 tan sin pham trong tuan.

Biét ring nha may 16 25 triéu dong néu khong ban duge lugng san pham nao trong tuan.

KQ:

Cau 6. Goi () la hinh phing gi6i han

béi do thi (¢) ctia ham s6 y = /x, truc o

Oz va dudng thing = 9. Cho diém M , y=1® :

thuoc do thi (¢) va diem A(9;0). Goi V; 1a !

thé tich khoi tron xoay tao thanh khi hinh i A
phiang () quay quanh truc Oz, V, la the o 5 ;1 9 =z

tich khoi tron xoay tao thanh khi tam gidc

OM A quay quanh truc Ozx.

Biét rang V) = 2V,. Tinh dién tich S phan hinh phang gi6i han bdi do thi (%) va duong
thang OM (lam tron dén hang phan tram). KQ:

2. 4,33 [3. 0,49/ [4. 29] [5. 1334] |6. 2,92
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén khoang K va cac hang s6 a,b,c € K va a < ¢ < b.
Meénh dé nao dudi day sai?

A./bf(x)dx:/cf(x)dx+/bf(a:)dx.
B./bf(x)dxsé/bf(t)dt.

C. /k:-f(x)dx:k/f(x)dxvéikER.

a

b
D./f(x)da::—/f(:c)dx.
a b
Cau 2. Ho nguyen ham ctia ham s6 f(z) =sinz + 2 1a
A. —cosx+2x+C. B. —cosx +2x+C.
C.coszx+2x+C. D. cosz + C.

2
Cau 3. Tich phan / 2% dz bing
1

15 17
A, —. B. —. C.
3 4

3 3
Cau 4. Néu/f(a:)d$:2va/g(x)da:: 1 thi
1 1

A. 6. B. 8. C.

[3f(x) + 2g(z)] dz bang

=~ H\w 4>_| ~

D. 5.

2
Cau 5. Cho ham s6 f (x) c6 dao ham trén doan [0; 2] va f (0) = —1, biét /f' (x) doz = 5.

0
Tinh f(2).

A. f(2) = 6. B. f(2) = 2. C. f(2) =5 D. £(2) = 4.
Cau 6. Cho ham s6 f(z) va F(x) liéen tuc trén R thod man F’(z) = f(x) v6i moi s6 thuc

1
z. Tinh /f(:z:) da. Biét F(0) =2; F(1) = 5.
0
A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.
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3 3
Cau 7. Tich phan / [2f(x) + 1] dz =5 thi /f(x) dx bang
1 1

3

A. 3. B. 2. .- D. 5

Cau 8. Tinh thé tich vat thé tao thanh khi quay hinh phang (H) quanh truc Oz, biét
(H) dugc gidi han béi cac duong y = 422 — 1, y = 0.

B~ W

8T AT 167 2
5 B. T C. T D. T
Cau 9. Dien tich hinh phing gi6i han béi 2 dudng cong y = 2> — 2z va y = 222 — 2 — 2
la
A. 4. B. 9. C. 5. D. g

Cau 10. Biét F(z) = (az® +br +c)e” 1a mot nguyen ham ctia ham s6 f(z) = (z —1)%
Tinh S =a+2b+c.
A. 5=3. B. S=-2. C. §=0. D. S=4.

Cau 11. Cho do thi ham s6 y = f(z) nhu hinh vé bén dudi.

Y

Wf N
[ o NOb

Dién tich S clia hinh phang dugdc giéi han bdi do thi ham s6 y = f(z) va truc Oz (phan

gach soc) duOc tinh béi cong thiic

A S = /f B.S:/lf(x)dx+/3f(x)dm
= /f(:c)dx D.S:/lf(x)dx—/gf(x)dx

Cau 12. Tai mot nha may, goi C(x) 1a tong chi phi (tinh theo tri¢u dong) dé san xuat
o tan san pham A trong mot thang. Khi d6, dao ham C’(x), goi la chi phi can bién, cho
biét téc do tang tong chi phi theo luong san pham dude san xuat. Gia sit chi phi can bién
(tinh theo triéu dong trén tan) ctia nha may duge wde lugng bdi cong thiic

C'(z) =5 — 0,06z + 0,0007222 v6i 0 < z < 150.

Biét ring C(0) = 30 triéu dong, goi 14 chi phi ¢6 dinh. Tinh tong chi phi khi nha may
san xuat 100 tan san pham A trong thang.
A. 570 trieu dong.  B. 470 trieu dong.  C. 420 trieu dong.  D. 440 triéu dong.
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c) Giad st F(z) la mot nguyén ham cta f(x). Khi do f'(x) = F(z).
d) Goi F(z) 1a mot nguyén ham ctia f(z). Néu do thi ham s ciia F(z) di qua diém
3

(3;1) thi F(z) = % — 8.

Cau 2. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham cap mot, dao ham cap hai lién tuc trén R.

a) [ 1@)ds = @)+, b) [ fa)de= (o) + C.
o) [ 1le)ds= (o) Q) [ 1) de= o)+ C.
Cau 3. Gia stt v(t) 14 phuong trinh van téc cia mot vat chuyén dong theo thoi gian ¢

(giay), a(t) 1a phuong trinh gia toc clia vat d6 chuyén dong theo thai gian ¢ (giay). Xét
chuyén dong trong khoang thai gian tit ¢ (giay) dén b (giay).

a) /a(t) dt = v(b) — v(c). b) /U(t) dt = a(b) — alc).
c) /v'(t) dt = v(c) —v(b). d) /v’(t) dt = v(b) —v(c).

Cau 4. Mot vat chuyén dong véi gia toc a(t) = 2cost (m/s?).
a) Tai thoi diém bat dau chuyén dong, vat c¢6 van tdc bang 0. Khi d6, van tdc ciia vat
duge biéu dién bdi ham sb v(t) = 2sint (m/s).
b) Van toc clia vat tai thoi diém t = g la 1 m/s.
c) Quéang duong vat di dugc tit thai diém ¢ = 0 (s) dén thoi diém ¢ = 7 (s) 1 4 m.

2 7z 2 3
d) Quang duong vat di dugc tir thoi diém ¢ = g () dén thoi diém ¢ = Zﬂ (s) 1a 2 m.

1. @p®dss@p||e2. @s®bp)s@p
3. @p®)s)s@p | |4 @pbs@Obp@ds
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PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngdn.

Cau 1.
Cho ham s6 bac ba y = f(z) ¢6 do thi 1a duong cong y
trong hinh bén. Biét ham s6 f(x) dat cyc tri tai hai | |
diém z;, zo thdéa man zo = 2 +2 va f (z1) + f (v2) = 0. E Si
Goi Si va S, 1a dien tich cita hai hinh phéng duge gach i
trong hinh bén. Ti s6 il bang {L 7
Sy 0 1 o i T
KQ:
- . < s s oz =6
Cau 2. Goi F(z) la mot nguyén ham cia ham s6 f(z) = . biét F(0) = 7.

Tinh tdng céc nghiém clia phuong trinh F(z) = 5 (lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 3. Xét vat the (7) nam gifta hai mat phang x = —1 va x = 1. Biét ring thiét dién
clia vat thé cit bdi mat phang vuong géc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do z (-1 < x < 1)
13 mot hinh vuong c6 canh 2v/1 — 22. Tinh thé tich vat thé (7)) (lam tron dén hang phan
tram). KQ:

Cau 4. Mot vat chuyén dong véi gia tdc duge cho bdi ham s6 a(t) = 5cost (m/s?). Lic

bat dau chuyén dong vat c6 van téc 2,5 m/s. Tinh gia tdc clia vat (don vi m/s?) tai thoi

diém van toc dat gia tri 16n nhat trong 7 (s) dau tien. KQ:

Cau 5. Cho parabol (P): y = 22 va hai diém A, B thuoc (P) sao cho AB = 2. Tim gia
tri 16n nhat ctia dién tich hinh phang gigi han bdi parabol (P) va dudng thang AB (Lam

tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 6.
Ban An can mua mot chiéc guong c6 vien la o
duong parabol bac 2 (xem hinh vé). Biét rang
doan AB = 60 cm, OH = 30 cm. Dién tich cua

chiéc guong ban An mua bang bao nhiéu cm?? 30 cm
KQ:
O
A 60 cm B
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BAl17.  PHUONG TRINH MAT PHANG TRONG
KHONG GIAN

A.DBE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho mat phing (P): z — 2y + 3z + 1 = 0. Héi véc-to
nao dusi day 14 mot véc-to phap tuyén ciia mat phang (P)?
A. (1;-2;3). B. (1;2;3). C. (—2;3;1). D. (2;-2;4).

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho hai mat phing (P): 2 —y—22+1=0va (Q): ma+
(3—2m)y+nz+1 = 0. Khi hai mat phang (P) v (Q) song song v6i nhau thi gia tri clia
biéu thitc T = m + n bang

A. 1. B. 0. C. -3. D. 5.

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho mat phang (P): 2r—y—22—1 = 0.
Mit phang (Q) di qua gbc toa do O va song song véi (P) la
A. 2z +y—22=0. B.2rx —y—-22=0.
C.2zr—y—2241=0. D.2x+2y —2=0.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, mat phang (o) di qua diém A(1;2; —3) vA nhan véc-to
7 = (2; —1;3) lam véc-to phap tuyén c6 phuong trinh 1
Az +2y—3249=0. B. o 4+2y—32—9=0.
C.2r—y+32+9=0. D.2z—-y+32-9=0.

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, diém M (1; —3;2) thuoc mit phang c6 phuong trinh nao

sau day?
A2z +y—2+3=0. B.3z—y+2—-2=0.
C.2r+y—2+4=0. D.zx—2y—z2+1=0.

Cau 6. Trong khong gian Owyz, cho hai diém A(—1;2;0), B(1;1;3) va mat phang
(P): # — 2y + 3z — 5 = 0. Phuong trinh ctia mat phang di qua hai diém A, B dong
thoi vuong goc véi (P) la

A.z+2y+2—-3=0. B.2xr4+y—2=0.

C.x—y—2+3=0. D.z+y—2—-1=0.
Cau 7. Trong khong gian Ozyz, mat phang (P): 4+ 2y — 2z + 1 = 0 di qua diém nao
duéi day?

A. M(1;2;3). B. N(1;2;-2). C. P(—1;2;-3). D. Q(2;-2;1).
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Cau 8. Trong khong gian Ozyz, cho hai diéem A(—1;0;2), B(3;2;0). Phuong trinh mit
phing trung truc ctia AB la
Arz+y+2+2=0. B.2r+y—2+4+2=0.
C.rx+y+z2—-2=0. D.2z4+y—2—-2=0.

Cau 9. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho diém M(1;2;3). Goi A, B, C lan
lugt 13 hinh chiéu vuong géc ctia diem M lén céc truc Oz, Oy, Oz. Phuong trinh miit
phang (ABC) 1a

N

x z x oy
A.—+=+-=1 B.—+=+-=1.
%+12/+§ 1—;24;3
.-+=+-=0. D.o Y421

C1+2+3 0 1 2 3

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho diém M (—1;2;0) vad mat phang (P): 2x — 2y +
z+ 1= 0. Tinh khodng cach tit diém M dén mit phang (P).
) 7 5)
A, ——. B. -. C. - D. 5.
3 3 3
Cau 11. Phuong trinh mat phang (P) chia hai diém A(2;1;1); B(3; —2;4) va song song

v6i CD, C(—2;3;1); D(—3;4;—6) c6 dang (P): 9z +by+cx+d = 0. Gia tri cita b+c+d

bang
A. —19. B. —18. C. —17. D. —20.
Cau 12. Mit phang (P) di qua diém A(2;3; —5) va chia truc Oz ¢6 phuong trinh 1a
A.y=0. B. 3y —52=0. C. 5y+32=0. D.y—2=0.
| All2 cl[s B 4. c]| Al c]
\ Al[8 D|[9 Al [10. cl |11 B| |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): z — 3y + 2z — 3 = 0. Cac khang
dinh sau la ding hay sai?
a) n; = (1;—3;2) 1a mot véc-to phap tuyén cia (P).
b) ny = (—4;12; —8) la mot véc-to phéap tuyén cta (P).
c) n3 = (—2;6; —4) khong phai 1a mot véc-to phap tuyén ctia (P).
(

d) 73 = (1;—2; 3) 1a mot véc-to phap tuyén cua (P).

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) di qua ba diém A(1;0;2), B(—1;2;1),
C(2; —3;1). Cac khang dinh sau la ding hay sai?
a) Mit phang (P) c6 mot cap vée-to chi phuong 1a uy = (—2;2; —1) va a3 = (3; —5;0).
b) Mit phang (P) c6 mot véc-to phap tuyén 1a 7 = (—5; —3;4).
c) Mit phang (P) c6 mot véc-to phap tuyén la 7 = (5;3;4).
d) Mit phang (P) c6 mot véc-to phap tuyén la 7 = (10;6; —8).
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Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho hai mit phang (P): 22 —y+3z+1=0va (Q): —
4x + by + cz + 5 = 0. Cac khang dinh sau la ding hay sai?

a) (P) [ (Q) < b=2c=—6.

b) Ton tai gid tri ctia b va ¢ dé (P) = (Q).

c) Véib=1vac=2thi (P) cit (Q).

d) Véib=1vac=3th (P)L(Q).

Cau 4. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz cho hai mat phang (Py) va (P) c6 cac véc
to phap tuyén lan lugt 1a ny, ny. Goi « la goc gitta (P;) va (P;). Xac dinh tinh dang, sai
clia cac ménh dé sau:

a) a=(ng;ny). b) a+ (n1;n3) = 180°.

c) cosa = cos(ny;ny). d) cosa = |cos(ny;n3)|.

. @pOpEbp@s||2c @pPOPES@p||3. @pPHsbD@D
4. (@s®)s()s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho (P): x —y+ 2z —3 =0 va A(5;6;7). Goi H(a;b;c)
12 hinh chiéu vuong goéc ctia A trén (P). Tinh a +2b+c.  KQ:

Cau 2. Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho cac diém A(1;0;0), B(0;2;0), C(0;0;m).
Dé mit phang (ABC) hgp véi mat phang (Oxy) mot géc 60° thi tong cac gid tri clia m
I KQ:

Cau 3. Trong khong gian cho hai diém A(2; —2;2), B(4;2; —1) v mat phang (P): (m +
2n)r + (m — 1)y + (n +2)z — 6 = 0. Goi H la hinh chiéu vuong géc ctia A len mat
phang (P). Khi hai tham s6 m, n thay d6i, quy tich diém H luon cach B mot doan
bing /21 la duong tron c6 ban kinh bing bao nhiéu (lam tron dén hang phan tram)?
KQ:

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1; —1;3), B(3;2;2). Biét ring hai diém
A va B nam khéc phia so véi mat phang (a): ax + by + 3z +d = 0, véi a va d la nhitng

tham s6. Biét ring tong khoang cach tit A vi B dén («) 16n nhat. Gia tri nguyen duong
6n nhat ciia d I KQ:

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(—1;1;3) vaA mat phang
(P): v — 3y + 2z — 5 = 0. Mat phang (Q) di qua A, B va vuong géc v6i (P) c6 phuong

trinh dang ax + by + cz + 11 = 0. Téng a + b + ¢ bang KQ:
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Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2;1;0), B(1;2;0) va diém M di dong
tren tia Oz. Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu vuong goc ciia A len OB va M B. Dudng thing
HK cét truc Oz tai diém N. Khi thé tich khéi t¢ dien ABM N nhé nhat thi mit phéng
(AHK) c6 dang ax+by+cz—4 = 0. Gi4 tri clia a+b+c biang KQ:

(L. 24] [2. o] [3. 224 [4 29] [5. —5] [6. 1]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Trong khong gian Oxzyz, cho mat phang (P) c6 phuong trinh 5z +3y—z+1 = 0.
Mit phang (P) c6 mot vecto phap tuyén la
A. 7= (53;1). B. 7=(-531). C.n=(53-1). D.n=(5-3-1).

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;—2;1), B(—1;3;3), C(2; —4;2). Mot
vectd phap tuyén 7 ctia mat phang (ABC) la
A7 =(94-1). B.nm=(941). C. 7 =(49-1). D.7n=(-1;94).

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat phing (P) di qua diém A(—1;2;0)
va nhan 7 = (—1;0;2) 1a vecto phap tuyén c6 phuong trinh I
A.—z2+2y—5=0. B. —2+2:-5=0.
C.—z+2y—5=0. D.—x+22—-1=0.

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho hai diéem A(—1;0;1), B(—2;1;1). Phuong trinh mit
phang trung truc clia doan AB la
A.z—y—2=0. B.z—y+1=0. C.z—y+2=0. D.—z2+y+2=0.

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho hai mit phang (a): 3z + (m — 1)y + 4z — 2 = 0,
(B): nx + (m + 2)y + 2z + 4 = 0. V6i gia tri thyc ctia m, n biang bao nhieu dé (a) song

song ().
A.m=3;n=—6. B. m=3;n=6.
C. m=-3;n=—6. D.m=-3;n=6.

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mit phang (P) di qua diém M (—2;3;1)
va song song vdi mit phang (Q): # +3y — 2z +2 =10 la

A.(Q):x+3y—2z+5=0. B. (Q):x4+3y—2z—-5=0.

C.(Q): —2zx+3y+2+2=0. D.(Q): —2x+3y+2—-5=0.

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho ba diem A(3; —2; —2), B(3;2;0), C(0;2;1). Phuong
trinh mat phang (ABC) 1a
A.dy+22—-3=0. B.3x+2y+1=0.
C.2xr—-3y+62=0. D.2y+2-3=0.

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (a) di qua A(2; —1;4), B(3;2;—1) va

vuong géc véi mat phang (Q): z +y + 2z — 3 = 0. Phuong trinh mit phang () la
A.bx+3y—42+9=0. B.z2+3y—52+21=0.
C.x+y+22—-3=0. D. 5z +3y — 42z =0.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 186/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, mat phang (o) di qua diém A(2; —1;5) va vuong goc
v6i hai mat phang (P): 3z — 2y 4+ 2+ 7 =0 va (Q): 52 — 4y + 32 + 1 = 0. Phuong trinh
mat phang (a) 1a

A.z+2y+2—-5=0. B. 2z —4y — 22— 10 = 0.

C. 2z 4+ 4y + 22+ 10 = 0. D.z2+2y—2+5=0.

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, toa do diém M nim trén truc Oy va cach déu hai mat
phing (P):x+y—2+1=0v(Q):z—y+2—-5=01a

A. M(0;-3;0). B. M(0;3;0). C. M(0;—2;0). D. M(0;2;0).
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mat phang (P) song song véi mit phang
(Q): x+2y — 22+ 1=0 va cach (Q) mot khodng bang 3 1a

A.(P):x+2y—22—8=0.
B. (P):x+2y—2z—10=0.
C.(P):x+2y—2248=0,(P): z+2y—22—10=0.
D.(P):x+2y—2z—8=0, (P): x+2y—2z+10=0.

Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ v6i A(5;1;3), B(1;2;6),
C(5;0;4), A'(4;0;6). Viét phuong trinh mat phang (A’'B'C").
A.z+y+2-9=0. B.z+y+2-10=0.
C.z+y+2—-8=0. D.z+2y+2-10=0.

1. cC||2. A][3. D||4 c]||5. D|[6. B||7. cC|[8. A|l9. A|[10. A]
[11. D] |12. B]

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): 3z + 2y — 4z +1 = 0.
a) 1 = (3;2;—4) 1a mot vecto phép tuyén cta (P).
b) A(—1;—1;—-1) la mot diém nam tren (P).
c) (P)
d) (P)

song song v6i mat phang (Q): 6z + 4y + 8z = 0.
vuong goc v6i mat phang (R): 22 +y — 2 + 3 = 0.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) di qua A(3; —2;5) v c6 vectd phap
tuyén 7 = (4;—3;2).

a) Phuong trinh mat phang (P) 1a 3z — 2y + 52 — 28 = 0.

b) (P) song song v6i mat phang (Q): 2z + 11y + 82 — 5 = 0.

c) (P) vuong goc véi mat phang (R): z + 2y — z + 3 = 0.

d) Khoang cach tit diem B(1;1; —1) dén mat phang (P) 1a 5.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 187/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho ti dien ABCD c6 toa do cac dinh A(5;1;3),
B(1;6;2), C(5;0;4), D(4;0;6).
a) Phuong trinh mit phang (ACD) 1a 2z +y+ 2 — 14 = 0.
2 Z 2 2 3
b) Khoang cach tit didm B dén mat phing (ACD) la Tf
c¢) Phuong trinh mit phang (P) di qua diém A va song song v6i (BC' D) 1a 3x+2y+17 =

0.
d) Phuong trinh mat phang (Q) chita canh AB, song song v6i canh C'D 1a 10x + 9y +
b5z — 74 = 0.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A(1;3; —4) va B(—1;2;2).

, 7
a) Phuong trinh mat phang trung truc ctia doan AB 1a —2z +y + 62 + 5 = 0.

. . 5 )
b) Toa do hinh chiéu vuoéng géc cua diem M (5; X —13) lén mat phang trung truc

cua doan AB la H (1; %; —1).

c) Phuong trinh mat phang (Q) di qua hai diém A, B va vuong géc v6i mit phang
(R):x—3y+224+44=01ade—2y—524+9=0.

d) Phuong trinh mat phéang (o) di qua hai diem A, B sao cho khodng cach tit
C(2;11; —4) dén («) bang 6 1a (a): z+y+ %Z—Q = 0 hodic (a): —9z+ 13y — gz—
100

— =0
3

1. @p®pl@s@s||2c @sbs@Obpds||3. @bpDbsEs@p
4. (@sbb)s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mit phang (P) di qua hai diém A(1;2; —2),
B(2;4;1) va vuong goéc véi mat phang (Q): z+3y+2—1=0c6 dang ax+by+cz—5 = 0.

Gia tri a + b + ¢ bang bao nhiéu? KQ:

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, mat phang (P) di qua diém M(1;2;3) va cit truc toa
do tai A, B, C (khac gbc toa do) sao cho M la trong tam tam giac ABC ¢6 phuong trinh

1a ax + by + cz — 18 = 0. Gia tri clia abc bang bao nhieu?  KQ:

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'c6 A(1;0;1), B(2;1;2),
. b
D(1;—1;1), C'(4;5; —5). Chidu cao cia hinh hop ABCD.A'B'C'D' 1a “\Tf Gié tri ciia

a - b bang bao nhiéu? KQ:
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Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho (a): y +22 -4 =0, (f):z+y—2+3 =0,
(7): z +y + 2z — 2 = 0. Phuong trinh mit phang (P) qua giao tuyén hai mit phing (a)
va (B), dong thoi (P) vudng goéc véi mat phang () c6 dang ax + by + cz + 13 = 0. Gia
tri a + b+ ¢ bang bao nhiéu? KQ:

Cau 5. Nguoi ta thiét ké mot mai che hinh chit nhat ABCD phia trén san khau. Gan he
truc toa do Oxyz (don vi trén truc 1a mét), ngudi ta xac dinh dude toa do ctia cac diém
nhu sau: A(0;0;8), B(0;20;8), D(15;0;14), C(15;20;14). Mot cong chao hinh chit nhat
EFHG véi toa do diém G(8;0;4) dung vuong géc véi mat dat. Ngusi ta mudn lam cac
doan day néi thanh ngang GE véi méi che dé gan hoa va den led. Do dai ngin nhét clia

mdi doan day nay bang bao nhieu mét? (lam tron dén chit sé6 thap phan thit nhat)

14 m

KQ:

Cau 6. Hai hoc sinh dang chuyén béng. Ban nit ném béng cho ban nam. Qua béng bay
trén khong, léch sang phai va roi xubéng tai vi trf cich ban nam 3 m, cach ban nit 5
m. Cho biét quj dao ctia qua béng nim trong mit phing (P) vudng goéc véi mat dat.
Phuong trinh ctia (P) trong khong gian Ozyz duge mod ta nhu trong hinh vé ¢6 dang
ax + 3y + cz +d = 0. Gia tri cia a + cd la bao nhiéu?

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 189/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

(1 4] [2. 36] [3. 18] [4. 0] [5. 18] [6. —4
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BAI 18. PHUONG TRINH DPUONG THANG TRONG
KHONG GIAN

A.DE1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

r=—-142¢
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, dudng thangd: { y=2—t  c6 mdt véc-to chi phuong
z=31
la
A. T =(2;1;3). B. Wy =(-1;2;0). C.W3=(-1;2;3). D. dy=(2;—1;3).

. 2
Cau 2. Trong khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong ctia duong thang d: rhe
y+1 z—3
— = la
-2 —1
A w0y =(—2;1;-3) B. Uy =(-3;2;1)
C. U3 =(3;—-2;1) D. uy=(2;1;3)
T =

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, dudng thang d: { y = 1 — ¢ di qua diém nao sau day?

z2=2+t
A. K(1;—-1;1). B. E(1;1;2). C. H(1;2;0). D. F(0;1;2).
2 - 2 - 3 - 4 2
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, duong thang d: a 5 = i 5 = - 5 di qua diem
nao dudi day?
A. Q(3;-2;3). B. M(-2;-3;—-4). C. P(2;3;4). D. N(-3;2;-3).

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P): v +y—2z—2=0va (Q): v —
y — 5 = 0. Duong thang (d) song song v6i cd hai mat phang (P) va (Q) c6 véc-to chi

phuong la
AT =(-1;-1;1). B. 7 =(2;,-1;1)
C. U =(1,-2;1). D. 7= (-1;-1;-2).

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém khong thang hang A(—1;3;1), B(0;3;2) va
C(1;2;2). Dudng thang (d) vuong géc véi mat phang (ABC) c¢6 véc-to chi phuong 1a

A. 7 =(1;2;-3). B.uW=(1;1;1). C.7=(1,-23). D.u=(11;-1).
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh dudng thing di qua hai diém A(1;2;3) va
B(5;4;—-1) la
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r—5 y—4 =z2+1 B r+1 y+2 243
' 21_ 12_ 23' ' 43_ 23_ —41'
c.t-t_Y—2_z79 5 J s

4 2 4 ) -1 2

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh dudng thang d di qua M (4;3;2) va song

song v6i truc tung la

r=4+1t z =4 r =4 r=4—1t
z=2 z=2 z=2+t z2=2
Cau 9. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh dudng thing d di qua A(3;5;7) va song
song v6i dudng thin d"x_ —y_2—z_31a
g g ga: 5 3 4
=3+ 2t r=2+4 3t r=1+ 3t r=1+2t
A. y=05+3t. B. {y=3+5t. C. y=2+5t. D.Jy=2+3t.
z=T+4t z=4+7Tt z=3+Tt z=3+4t

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC v6i A(1;2;3), B(—3;5;7), C(—1; —4; —1).
Phuong trinh duong thang vuong géc véi mat phang (ABC) tai trong tam G clia tam

giac ABC' la

r—1 y+1 2z+3 r+1 y—-1 2z-3

A. d: 21 _41— 53 B. d: 21 41: 53
c.g.r-t_yrl_=zt5 p.g i _y-1l_z-5
5 1 5 5 ] 5

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, tim dudsng thang A nam trong mat phang (P): x +

1 2 .
Trl_Y_ i, biet A di qua diem

2y + 2z —4 = 0 va vuong géc véi dusng thang (d):

2 1 3
M (1;1;1).
A‘x—lzy—lzz—l‘ B.x—lzy—lzz—l'
1y 2 D1 oyts 2 a
C.x_ :y+ _ 2 . D.x+ :y+ _ - .
5) -1 2 5) -1 3

Cau 12. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mat phang (P): 6z —2y+2z—35=0
va diem A(—1;3;6). Goi A’ 1a diém dbi xting véi A qua (P). Do dai doan OA’ bang

A. 31/26. B. 5/3. C. V/46. D. V/186.
| D] [2 B3 D] [4. cl| D] | N
\ D| |8 B|[9 Al |10, D| |11 Al |12 D|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mat phang (P): 2z +y+3z+1=0
r=-3+1
va duong thang d: < y = 2 — 2t . Xét tinh ding - sai ctia cac ménh dé sau.
z=1
a) Duong thang d di qua diém M (—3;2;1).
b) Dudng thang d c6 véc-to chi phuong 7 = (1; —2;1).
c) Duong thing d cat mat phang (P).
d) Duong thing d nim trong mat phing (P).

, 5 1 2
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho diem A(2; —3; 1) va dudng thang d: % = % =
%. Xét tinh ding - sai clia cAc ménh dé sau.
a) Duong thang d di qua diém A.
b) Dudng thang d c6 véc-to chi phuong 7 = (2; —1;2).
c) Hinh chiéu vuong goc ciia diém A trén duong thang d 1a diem H(1;—3;2).
d) Diém A céch dudng thang d mot khoang ngan nhat bang v/11.

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mit phang (P): z +y+2—3 =0 va
y+1 z—-2
2 -1
a) Duong thing d c6 véc-to chi phuong 1a @ = (1;2;1).

o xz . 9 2 ~ X
duong thang d: 1= . Xét tinh dung - sai ctia cdc ménh deé sau.

b) Dudng thang d vuong géc v6i mit phang (P).
c) Duong thang d cit mat phang (P) tai diem M(1;1;1).

£ -1 -1 -1
d) Hinh chiéu ctia d trén (P) ¢6 phuong trinh la ‘ = Y "

2 2 - 10 4
Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho diem M (1;1;4), dusng thang d; : ? — = Y —; =

1 —1 S
i +3 Y 1= % Xét tinh dung - sai ctia cac ménh de

z—15

va duong thang ds:
sau.
r=—-1-3t
a) Phuong trinh tham s6 clia dudng thang dy 1 { y = 1+ 4t

z =5t
b) Dudng thang d; di qua diém M.
c) Hai duong thang d; va dy cit nhau.
d) Duong thing d di qua M, vuong goc véi d; va cat dy c6 phuong trinh 1a a ; ! =
y—1 z—-4
4 -3
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. @p®s@s@p|l2e @s®pebp@s||3. @sbs@OpP@P
4. (@bDb)s()s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC v6i A(1;2;3), B(—3;5;7), C(—1; —4; —1).
Duong thang vuong goéc véi mat phang (ABC) c6 véc-to chi phuong @ = (a; —4;b). Tinh
a’ +v?. KQ:

. -1 —2 -3
Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho dusng thang d: ’ 5 = Y 5 = - 1
va mit phang (P): mz + 10y + nz — 11 = 0. Biét ring mat phang (P) luon chita duong

thing d. Tinh gia tri cia m + n. KQ:

r+2 y—>5 z-—2

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang d: 5 3 7 va mat
phang (P): 2z + z — 3 = 0. Duong théng d cit mit phang (P) tai M (x0;yo; 20). Tinh
Zo + Yo + Zo- KQ:

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang d nam trong (P): v +2y + 2z —4 =0,

r=—-142t

dong thoi d cit va vuong goc véi dudng thang d': { y =t . Phuong trinh duong
z=—2+4+3t

théng d c6 dang x;‘”” - y:f/f’ - ’Z;l v6i a - b # 0. Tmh (zo+10)> + (a — ).

KQ:

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d di qua diem A(2; —1;3), vuong goc

r y—o z+2 _ N 2 r—1 y+1 2z2-1

_——= —_—— t h N = =

1 = — vaca duong tl ang do 5 3 1

Phuong trinh duong thing d c6 dang z —1150 _ Yyt _zox v6i m - n # 0. Tinh
n

v6i duong théng d; :

m

(o + 20)* + (m +n). KQ:

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1; —1;2), mat phang (P): 2 +y—22+5=0
1 -2 5 . N

:E;_ = % _—— T Duong thang A cat d va (P) lan lugt tai M va

N sao cho A la trung diém ctia doan thang M N. Phuong trinh dudng thing A c¢6 dang

9 _ _
rTHY_ Y 3%:2 sz v6i a-b# 0. Tinh a®+ 0% +y3 +2¢. KQ:
a

va dudng thing d:

1. 29] [2. —21] [3. 2] [4. 68] [5. 11] [6. 136]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2 - 3 - 4 1
Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang d: * 5 = Y = Z_;: . Véc-td nao

duéi day la mot véc-to chi phuong ctua d?
A. Q9= (2;4;-1). B. W, =(2;-53). C.uds3=1(2;5;3). D. 7, = (3;4;1).
r=2—-1
Cau 2. Trong khong gian Ozyz, duong thang d: { y = 1 + 2t ¢6 mot véc-to chi phuong
z=3+t
1a
AUy =(-1;23). B. d3=(21;3). C. Us=(—1;2;1). D.dy=(2;1;1).
Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho hai diém A(1;1;0) va B(0; 1;2). Véc-to
nao dusi day la mot véc-to chi phuong ciia dudng thang AB
A.d=(-112. B.ad=(-10-2). C.b=(-102). D.2=(122).
Cau 4. Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, cho diem M (1;2;3). Goi My, M, lan lugt
12 hinh chiéu vuong goc ctia M lén cac truc Oz, Oy. Véc-to nao dudi day la mot véc-to
chi phuong ctia dudong théng M; M,
A. 7y =(-1;0;2). B. @, =(0;2;0). C. Wy =(—1;2;0). D. w3 =(1;0;0).
Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém M (1;2;1) va N(3;1;—2). Dudng thang
MN c¢6 phuong trinh la

A.x+1:y+2:z+1‘ B.x—lzy—sz—l‘
o2 e L

C.x_ _Yy-c_Z2-7 . D.x+ :y+ :Z+ .
4 3 —1 2 —1 -3

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém M(1;0;1) va N(3;2; —1). Duong thang
MN c¢6 phuong trinh tham s6 1a

r=1+2t r=1+1 r=1-—1 =1+t
A.Sy=2t . B.{y=t . C.qy=t . D.{y=t
z=1+1 z=1+t z=1+t z=1—¢

Cau 7. Trong khong gian toa do Ozyz, phuong trinh nao dudi day la phuong trinh chinh
r=1+4+2t

tac ciia duong thang d: { y = 3t (t € R)?

z=—-2+1

y z—2 Bx—l_y
3 1 13

:1:—1—1_
=

A.
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r+1 y z2-2 Dx—l_y z 42
2 3 =2 2 3 17
Cau 8. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho hai diem M(1;—-2;1), N(0;1;3).

Phuong trinh dudsng thang qua hai diem M, N la

A.1:+1:y—2:z+1' B.x+1:y—3:z—2‘

-1 3 2 1 -2 1
c. X _y-1_=z=3 p f_y-1t_z=3
-1 3 2 1 -2 1
Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang d di qua diem M (3; —1;4) va c6 mot

C.

véce-to chi phuong ¥ = (—2;4;5). Phuong trinh ctia d 1a

(1= —2+3t T =3+ 2t (v =3-2t x =32t
A.qy=4—t . B.{y=—-1+4t. C.y=1+4t. D. dy=—-1+4t.
(2 =0+ 4t z =445t (2 =4+ 5t z=44+5t

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, dudng thang Oy c6 phuong trinh tham s6 1
(2=t (2 =0
A.Sy=t(teR). B. {y=2+t(t eR).
(2=t (2 =10
(2 =0 (2 =1
C.qy=0(teR). D.{y=0(teR).
(2 =1 (2 =0
Cau 11. Trongkh@nggian()xyz,chodiémA(1;2;3)vaduéngthéngd:I;?):y;l:
Z_+ 7. Dudng thang di qua A, vuoéng goc véi d va cat truc Ox c6 phuong trinh 13
r=—142t r=1+1 r=—1+4+2t r=1+1
A Qy=-2t . B.{y=2+2t. C.qy=2t . D.{y=2+2t.
z=1 z2=3+3t z=3t z2=3+2t

Cau 12. Trong khong gian Oxyz, cho cac diem A(1;0;2), B(1;2;1), C(3;2;0) va D(1;1;3).
Duong thang di qua A va vuong géc véi mat phang (BCD) c6 phuong trinh 13

r=1-—1 r=1+1 r=2+t r=1-—1
A.Qy=4t . B. (y=4 . C.{y=4+4t. D. (y=2-—4t.
2=2+2 z2=2+2 z=4+2 2 =2-2t
E B |2 c] (3 cl |4 cl| B | D]
\ D] |8 cll9 D] |10. B [11 cl |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (a):  +y — 2z + 6 = 0 va dudng thang
J: r—1 y+4 =2

2 3 5
a) Mt phang (a) c6 vée-to phap tuyén 7 = (1;1; —1).

b) d | (a).

=1+t
c) Duong thing di qua A va vuong goc véi (a) c6 phuong trinh { y = —4 + ¢ (t € R).

D 5) 1
d) Hinh chiéu vudng géc ctia d lén («) c6 phuong trinh la g _yto_z+ :

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho M(1;0;1) va duong thang (A): % = g =
a) M e (A).
b) (A) ¢6 vée-to chi phuong @ = (1;2;3).
r=t
¢) Phuong trinh tham s6 ctia (A): ¢y =2t (t € R).
z =3t
d) Toa do hinh chiéu ctia M lén dudng thang (A) 1a N (2;4;6).

x+1 y+3  z+2
22

va diém

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho dusng thing d:
A(3;2;0).

a) M(—1;,-3;-2) ed.

b) U = (1;2;2) 1a véc-to chi phuong cta d.

c) Toa do hinh chiéu ctia A lén dudng thang d 1a H(2;2;1).

d) Diém déi xting ctia diéem A qua dudng thang d c6 toa do 1a A'(1;0;4).

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): 6z — 2y + z — 35 = 0 va diém
A(—1;3;6).

a) 1 = (6;—2;—1) la véc-to phap tuyén cta (P).

b) A(—1;3;6) ¢ (P).

c) Toa do diém déi xing v6i A qua (P) 1a A’(11; —1;8).

d) Do dai OA" = 186.

1. @pdples@s||2c @sbbpebds||3. @pbbESs@s
4. (@PbOD()DP@S

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.
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r=1
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, khoang cach tit M (2; —4; —1) t6i duong thang A: { y =2 —¢
z=34+2t

1 -2 )
fo == 22 i hai diém
A(—=1;3;1); B(0;2;—1). Goi C(m;n;p) la diém thuéc dudng thang d sao cho dién tich

tam giac ABC bing 2v/2. Tinh gia tri ctia tong m +n +p. KQ:

bang bao nhiéu? (két qud lam tron dén hang phan tram).  KQ:

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing d:

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz. Goi M(a;b;c) thuoe dudng thang

- 1 2 z 2 2
A % _ Y 5 = z—é— . Biét diem M c6 tung do am va cach m#t phang (Oyz) mot

khodng biing 2. Xéc dinh gid tri T = a+ b+ c. KQ:

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, giao diém clia mat phang (P): 3z +5y — 2z — 2 =0 va
- ]_2 - 9 - 1 2 2
z 1 Y 5 = : 1 la diem M (zo; yo; 20). Tinh gia tri cua tong

To + Yo + 2o0- KQ:

dudng thang A:

Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho hai diem A(4;6;2) va B(2; —2;0) va
mit phang (P): z +y+ 2z = 0. Xét dudng thang d thay doi thuoc (P) va di qua B, goi H
la hinh chiéu vuong goc ctia A trén d. Biét rang khi d thay doéi thi H thudc mot dusng
tron ¢ dinh. Tinh ban kinh R ctia duong tron d6 (két qud lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phang (P): x — 2y + 2z —3 =0
va mat cau (S) tam 1(5;—3;5), ban kinh R = 2/5. Tit mot diém A thudc mit phing
(P) ké mot duong thang tiép xtc v6i mat cau (S) tai B. Tinh OA biét AB = 4 (két qud

lam tron dén hang phan chuc). KQ:

1 7482 3] 3. —13] [4. —2] [5. 245] [6. 3.3
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BAI 1Q.  CONG THUC TiNH GOC TRONG KHONG
GIAN

A.DE1

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

Cau 1. Trong hé toa do Ozyz, géc giita dudng thing Oz va duong thing Oy la
A. 0°. B. 90°. C. 3°. D. 45°.

Cau 2. Trong hé toa do Ozyz, goc gitta dudng thang Oz va mat phang (Ozy) 1a
A. 0°. B. 90°. C. 3°. D. 45°.

Cau 3. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho hai dudng thang A; va Ay c6 véc-to
chi phuong lan lugt 1a @, = (a1;b1;¢1), Ua = (ag;by; c2). Khi d6 khang dinh nao sau day
sai?

AL (A Q) = (U, Wo).

bib
B. cos (A1, Ay) = larag + biby + cico

VEFR+3E B+ G
C. cos (A1, Ay) = |u_)1—u2|

|U1||U2|'

D. (Al, Ag) = (Ul, 1_[2) hOéC (Al,AQ) = 180° — (1_1,)1, UQ)

!

Cau 4. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho dudng thang A: g = il = g Tinh
co-sin clia goc gitta duong thang A va truc Oz.
2 2 1
A. - B. ——. C. -. D.0
3 3 3
Cau 5. Cho hai dudng théng
A1;$_1:Q:Z+1,A2;i:y__2:z_3.
3 2 1 —1 2 —1
Goc gitta Ay v Ay bang
A. 0°. B. 90°. C. 3°. D. 45°.
Cau 6. Tinh goc tao bsi duong thang
‘- r—2 y—>5 =z+1
12—
va mat phang (o) : 2z +y+2—1=0.
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 0°.

Cau 7. Cho hai mit phang (P,): —V3r+2+5=0va (P): V3z+2z—2=0. Tinh géc
gitta hai mit phang (P)) va (P).
A. 70°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.
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Cau 8. Trong khong gian Ozyz, mat phang (P): x —y+2z —1 = 0 vuong géc véi duong

thang nao sau day?

rT=1
r—1 Y z—1
A Ay == = : B. A,: = _
1 5 1 1 2: sy=1+1¢
(2 =5+2t
(2= —1+2t
T Y z—1
C'A:_:_: . D.A: frd —
2T 2T O ki
(2 =3+ 4

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho cac diem A(—2;0;0), B(0;1;0), C(0;0; —3) va duong

2 - 2 1 - 5 2 2
thang d: a 5 = yi— _Z . Tinh gbc gitta duong thang d va mit phang (ABC)
(lam tron dén dén hang don vi ciia do).

A. 11°. B. 10°. C. 21°. D. 12°.

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho cac diem A(1;1;0), B(2; —1;1), C(1;2;2), D(0;1;2).
Co-sin géc giita hai dudng thing AB va CD.
1

A ——. B. 1. C. —. D. —.
2V/3 213 12

r=1 r=4+1
Cau 11. Trong khong gian Ozyz, cho duong thangdy: { y=2—1t vada: { y =1+ mt.

z=3+2t z2=2—1
\ g . 5
Tim m dé co-sin goc gitta hai duong thang bang =
1 1
A. 2. B. -. C. ——. D. —2.
2 2
Cau 12. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, goi dudng thang d di qua A(—1;0;—1)
. r—1 -2 z+4+2 o N r—3 -2 z+4+3
cat Aq: 5 = Y T =1 ,sao'cho co-sin goc gitta d va Ay — = i 5 = 5
la nhé nhat. Phuong trinh duong thing d la
z+1 Y z+1 x+1 y z+1
A. == = . B. == .
2 . -1 —1 2 ) 2 —11
c.tri_v_z*t0 p.rri_YV_71
2 2 1 2 2 -1
1 B| |2 B| |3 All4. Al Bl | Al
\ D] | D|[9 Al [10. cl |11 cl |12 B|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phang (P): v —y+22+1=0va
) —1 1 . N
duong thang d: T T = % - +1 . Xac dinh tinh ding, sai cia moi ménh de sau
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a) (—1;1;—2) la véc-to phéap tuyén cta (P).

b) Géc gitta (P) va (d) 1a mot géc nhon.

c) (d,(P)) = 30°.

d) Goc gitta truc Oz va d (lam tron dén hang don vi ctia do) bang 50°.

Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh
vuong ABCD va SA 1L (ABCD). Cho biét A(0;0;0), B(2;0;0), D(0;2;0), S(0;0; 3). Xac
dinh tinh dung, sai ctia méi ménh dé sau
a) Hai duong thang SC va BD vuong goc.
b) Géc gitta hai dudng thang AB va SC 1a 60°.
c) Goc gitta duong thang SC va mat phang (SBD) (Iam tron dén hang don vi ctia do)
bing 18°.

d) Co-sin giita mat phang (SBD) va mat day biang \/%
Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hinh lang tru ding OAB.O'A'B’ véi
0(0;0;0), A(a;0;0), B(0;2a;0), O'(0;0;3a), a > 0. Xac dinh tinh ding, sai ctia m6i ménh
dé sau
a) Toa do clia diem B’ 1a (a;0, 2a).
b) Phuong trinh mit phing (O’AB) 1a 6x + 3y + 2z — 6a = 0.
3v/14

c) Sin ctia goc gitta dudng thang A’B va mit phang (O’AB) bang T
d) Goc gitta hai mat phang (OO'A’A) va (AA'B'B) (Iam tron dén hang don vi ctia do)
bang 63°.

r=1+1
Cau 4. Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, cho hai dudng thang A: { y = 2¢

z2=-5—21
—1 -3 2 N N )
va A L 5 = id 5 = Z+1 . Xét cac vée-to v = (1;2;—5),u’ = (4;6; —2). Xac dinh
tinh dung, sai ctia méi ménh dé sau
a) Véc-to U la mot véc-to chi phuong ctia A .
b) Véc-to ¥’ 1a mot véc-to chi phuong ctia A'.
- - 26
c) cos(u,u’) = —.
) cos(il, W) = s
d) (A A) = 27°.
1. @p@pep@s||2. @bPbs@s@b||3. @shbblb@Ss

4. (@s®b()s@p
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PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngdn.

Cau 1. Tinh géc gitta dudng thang A va mit phang (P) biét A: g =

(P): 3z+2y—2—2025 = 0 (lam tron dén hang don vi ctia do). KQ:

Cau 2. Tinh géc giita hai mat phang (P) va (Q) biét (P): z 4+ y — 22z — 2024 = 0 va
(Q): 5x+3y+42+2025 = 0 (lam tron dén hang don vi cia d9). KQ:

Cau 3. Khi gin hé toa do Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo mét) vao mot can nha

sao cho nén nha thuoc mat phang (Ozy), ngudi ta coi mdi mai nha 1a mot phan ciia mit
phing va thay ba vi tri A, B, C' & mai nha bén phai lan lugt c6 toa do (2;0;1), (4;0;2)

va (4;5;3). Goc gitta mai nha bén phai va nén nha bang bao nhieu do (lam tron két qua

dén hang don vi)?

B(4;0;2)

\\/ZE

KQ:

Cau 4. Khi gin he toa do Ozyz (don vi trén moéi truc tinh theo kilomét) vao mot san

bay, mat phang (Oxy) tring v6i mit san bay. Mot may bay & vi tri A(3; —2;3) sé ha canh

t6i vi tri B(8;8;0). Goc giita dudng bay (mot phan clia duong thang AB ) va san bay

(mot phan ctia mit phang (Oxy) ) bang bao nhiéu do (lam tron két qua dén hang don

vi)?
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KQ:

Cau 5. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh bén bing av/3, canh day bing 2a. Géc gita
hai mat phang (SCD) va mat day (lam tron dén hang don vi cia d6) bing bao nhiéu?

KQ:

Cau 6. Cho biét kim ty thap Memphis tai bang Tennessee (M§) ¢6 dang hinh chop tit
gidc déu S.ABCD vé6i chiéu cao 98 m va canh day 180 m. S6 do goc gitta hai mat bén

bang bao nhieu do (lam tron két qua dén hang don vi)? KQ:

1 4] [2. 90] [3. 28] [4. 15] [5. 45 [6. 63]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho hai mat phang (P,): Ajx + Byy + Ciz+ Dy = 0 (A2 + B? + C? # 0) va
(Py): Ag + Boy + Coz + Dy = 0 (A2 + B2 + C2 # 0). Goi ¢ la goc gitta hai mat phang

(Py) va (P,). Hay chon khéng dinh ding?
|A1A2 + B1By + 0102’

A. — ,
YT BB+ ) (B + B3+ CY)
B cos p = |A1A2 + BlBQ + 0102|
' VAT BI+CY-\JA+ B2+ C3
C. cosv — A1Ay + B1 By + C1Cs
Y T T B 10 (A2 B2+ CY)
A1A2 + BlBQ + 0102
D. cosyp =

VAT + B+ C -\ /A + B2+ C3
Cau 2. Trong khong gian Owzyz cho hai mat phing (P): 22 —y — 2z — 9 = 0,
(Q): x —y — 6 = 0. Goc gitta hai mit phang (P), (Q) bang

A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.
Cau 3. Tinh s6 do goc giita mat phang (P): x + z — 4 = 0 va mit phang (Oxy).
A. 30°. B. 90°. C. 60°. D. 45°.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P): x —y —6 = 0 va (Q). Biét ring
diém H(2;—1;—2) 1a hinh chiéu vuong goc ctia goc toa do O(0;0;0) xudng mit phang
(Q). S6 do goc gitta hai mat phang (P) va mat phang (Q) bing

A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°.
Cau 5. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho mat phang (P): z —y+2z+1 =0
va dudong thang d: x% = % = Zjll. Tinh goc gita dudng théing d vd mit phing
().

A. 60°. B. 120°. C. 150°. D. 30°.

r=>5+t
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho dudng thang d: { y = -2+t , (t €
z=4 42
R) v mit phing (P) : 2 —y + v/2z — 7 = 0. Hay xéc dinh géc gitta duong thing d va
mat phang (P).

A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.
2 - 1 2 - 3
Cau 7. Trong khong gian Ozyz, cho hai duong thang A;: ? 5 = y—i— _ 5 va

r+3 y—1 2z+2

JAOS:
2 1 4

. Goc gifta hai dudsng thang A; va A, bing
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A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 135°.

Cau 8. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diem A(1;2;3), B(2;1;5), C(2;4;2).
Tinh goc giita hai dudng thing AB va AC.

A. 60°. B. 150°. C. 30°. D. 120°.
Cau 9. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho mat phang (P): 3x+4y+52+8 = 0 va
dudng thang d 1a giao tuyén clia hai mit phang (a): z—2y+1=0va (8): z—22—3 = 0.
Tinh goc ¢ gitta d va (P)

A. p=30° B. ¢ =45°. C. p =60°. D. ¢ =90°.

> 1 —1 —2
Cau 10. Trong khong gian Oxyz cho 2 duong thang d;: x—;— — Y _ =z 5
_m —_
-3 —1 . . .

dy: x T = % =z T Tim tat ca gia tri thyc cua m de d; vudng géc vé6i dsy

A.m=-1. B.m=1 C. m=-5. D. m=5.
Cau 11. Trong khong gian Oxyz cho diém A(0;2;2). Goc giita dusng thing OA va truc
Oy bang

A. 60°. B. 30°. C. 90°. D. 45°.

) -2 1 -3
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, hai duong thang d;: ‘ T = y:/; ~ =z 1 va
5 3 -5 . .
dy: rHO _yrs_z tao véi nhau goc 60°, gia tri ctia tham so m bang
1 V2 m
A.m=-1. B.mzﬁ. C.mzl. D.m=1.
2 2

E B [2 cl[s D | Al D | c]
\ B| |8 Al cl |10 All11 D|[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phang (P): x —y+22+1=0va
2 - 1 1 ~ N
duong thang d: z T = % - +1 . Xac dinh tinh ding, sai ctia moi ménh de sau
a) Mot véc-to chi phuong ctia d la (1;2; —1).
b) Mot véc-to phap tuyén cta (P) 1a (—1;2;1)..

c) (d.(P)) = 30°.

. , . 6
d) Néu diém M thuoc d ¢6 hoanh do bing 2 thi d(M, (P)) = g
Cau 2. Cho duong thang A: g = % = %
a) Duodng thang A c6 1 véc-to chi phuong 1a Wa = (2; —1;2).

) N i)
b) Cosin clia goc gitta dudng thang A va truc Oz bang \/?—
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, . 5
c) Cosin clia goc gitta dudng thang A va truc Oy bang \/?—

, AV
d) Cosin clia goc gitta dudng thang A va truc Oz bang T\/_
Cau 3. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, mot cabin cap treo xuat phat tit diém
A(10;3;0) va chuyén dong déu theo dudng cap c6 véc-to chi phuong 1a @ = (2; —2;1) v6i
toc do 1a 4,5 m/s (don vi trén mdi truc toa do 1a mét) (Hinh bén dudi).

z

B
\\ M U
'\ (0] Y
\\\ ///3
\\\ 10 77//
\ A(10;3;0)
25 /550
x
., . .. x+10 +3 =z
a) Phuong trinh chinh téc ctia dudng cép la 7 = Y 7 =71

b) Gia sit sau t (s) ké tit lic xuat phat (¢ > 0), cabin dén diém M. Khi d6 diém M c6
3t
toa do 1a <3t + 10; =3t + 3; §>
c) Cabin dimg & diém B c6 hoanh do xp = 550. Khi d6 AB = 750 m.
d) Duong cap AB tao v6i mat phang (Ozy) goc 19° (két qua lam tron dén hang don

vi ctia do).

Cau 4. Cho hinh lang tru ding OBC.O’'B'C" ¢6 day la tam gidc OBC vuong tai O va
c¢6 OB = 3a, OC = a, 00" = 2a.

2 N 3
a) Cosin goc gitta hai duong thang BO' va B'C bang ——.
) goc g g thang & i 6
b) Cosin géc giita hai mat phang (O'BC) va (OBC) bing =
) ) . 314
c) Cosin géc gitta duong thang B'C' va mit phang (O'BC') bang 9

314

d) Sin goc giita duong thang B'C' va mit phang (O'BC) bing 10

1. @pds@p@p||2. @Pbs@OP@D||3. @sbObPES@D
4. (@pPb®D()s@D
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PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngdn.

Cau 1. Tinh goc gitta hai mit phang (P): 2 +y+22—1=0va (P): 20 —y+2—2=0
(don vi do). KQ:

Cau 2. Cho mit phang (P) c6 véc-to phap tuyén 7 = (1;2;2) va dudng thang A c6
véc-to chi phuong @ = (2;2; —1). Goc giita dusng thang A va mit phang (P) bing bao

nhiéu do (lIam tron két qua dén hang don vi)? KQ:

Cau 3.

Trong khong gian v6i hé toa do Owxyz, cho
hinh lang tru ding OBC.O'B'C' véi 0(0;0;0),
B(2a;0;0), C(0;a;0), O'(0;0;3a), a > 0. Tinh
sin ciia goc gitta duong thing B'C' va mat phéng
(O'BC) (két qua lam tron dén hang phan tram).
KQ:

Cau 4.

Trén mot suon nii (c6 do nghieng deu), C
ngudi ta trong mot cay thong va mudn
gitt n6 khong bi nghiéng bang hai s¢i
day neo nhu Hinh bén. Gia thiét cay
thong moc thang ding va trong mot he 5
toa do phit hgp, cac diem O (gbc cay
thong) va A, B (noi budc day neo) c¢é toa
do tuong tng la 0O(0;0;0), A(3;—4;2), Hinh 34
B(—5;—2;1), don vi trén mdi truc toa do

12 mét (Hinh bén). Biét rang hai day neo

déu duge buoc vao cay thong tai diém

(0;0;5) va duge kéo cang tao thanh cac

doan thang.
Tinh tong s6 d6 cac goc tao bdi mdi day neo va mit phang suon nii (lam tron két qua

dén hang don vi ciia do). KQ:

Cau 5.
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Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho hinh

chop S.ABCD ¢6 céc dinh 1an lugt 1a S [ 0;0: C”T‘/g ,

a a a a
A(—") B(——") (__..) D(—")

27070 ) 27070 Y C 27a770 ) 27a70
v6i @ > 0. Tinh gbéc gitta duong thang SD va mat
phing (SAC) (lam tron két qua dén hang don vi ciia
do). KQ:

Cau 6.
Dé chuan bi cho chuyén di da ngoai, nhom ban Dric
thiét ké léu cam trai dang hinh chép ti giac déu co
day 1a hinh vuong canh 4m. Theo ban vé thiét ké thi
gbc gitta hai mit bén ctia léu bang 60°. Bing phuong
phép toa do, hay tinh chiéu cao ctia léu nay (don vi:
mét). KQ:
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BAI20.  PHUONG TRINH MAT CAU

A.DE1

PHAN 1. Cdu tréc nghiém nhiéu phuong an luva chon

Cau 1. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuong
trinh mat cau

A2+ 92+ 22 —22=0. B. 22 +9y>—22+22—y+1=0.

C.202 42 = (x+y)’ — 22+ 22— 1. D. (z+y)” =22y — 22 — 1.

Cau 2. Trong khong gian véi heé truc toa do Ozyz, mat cau (S) (z — 1)*+ 2+ (2 + 3)° =
16 c6 tam la
A. I(1;0;3). B. I(—1;0;-3). C. I(1;0;-3). D. I(1;2;-3).

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, mat can 22 +y? + 22 — 4o +1=0c6
tam va ban kinh la

A. 1(2;0;0), R=3. B. 1(—2;0;0), R = /3.

C. 1(0;2;0), R=+/3. D. 1(2;0;0), R = /3.

Cau 4. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozxyz, phuong trinh mat cau c6 tam
I(-3;1;2), ban kinh R =3 la

A (2437 +@y—1)7+(242)°=3. B.(z— 1)+ wy+3)>+(>-27=0.
C.(z =37+ (y+1)+(2+27°=09. D. (z4+3)°+(@y—1)°+(z-2°=9
Cau 5. Mit cau 322 + 3y? + 322 — 62 + 12y + 2 = 0 c¢6 ban kinh bing
1 2 21
A R= /23 B. g YT c.r- 7 D. -V
3 3 3 3
Cau 6. Mat cau (9) : 22+ P+ 2220+ 10y +32+1=0di qua didm c6 toa do nao
sau day
A. (3;-2;—-4). B. (4;,—1;0). C. (2,1;9). D. (—1;3;-1).

Cau 7. Mat cau tam I (—1;2; —3) va di qua diém A (2;0;0) c6 phuong trinh 13
A (z4+1)°+@y—224(243°=22.  B.(z+1>+ -2+ (z+3)> =1L
C.(z—1)2+@y+22+(2-37=22. D.(@—-1%+ -2+ (z—3)7=22
Cau 8. Mt cau (5) : (z+1y)® = 2zy — 22 + 1 — 4z ¢6 tam la
A. 1(4;0;0). B. 1(—2;0;0). C. 1(—4;0;0). D. 1(2;0;0).
Cau 9. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz, cho hai diém A (1;0; —3) va B (3;2;1).
Phuong trinh mat cau duong kinh AB 1a
A2+ 2+ 22+ 4o — 2y + 22 = 0. B. 22 +9y? + 22 — 4o — 2y + 22 = 0.
C.22 4+’ +22—2x—y+2—-6=0. D. 2?2+ 9y?+22—42 —2y+224+6=0.
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Cau 10. Phuong trinh mit cau (S) ¢6 tam O, tiép xic véi mat phang () : 162 — 15y —
122475 =0 la

A2+ 4+ 22 -3 =09. B. 22 + 9%+ 22 = 3.

C. 22 +y*+ 2% =8l. D. 2?2 +¢y*+22=09.

Cau 11. Cho mat phang (P) va mit cau (S) c6 phuong trinh lan lugt 1a
(P):2x4+2y+2—m*+4m—5=0va (S): 2? +y* + 22 — 20+ 2y — 22 — 6 = 0. Gia tri
ctia m dé (P) tiép xtc véi (S) 1a

A.m = —1 hoac m = 5. B. m =1 hodc m = —5.

C.m=-1 D.m=5.

Cau 12. Cho bén diém A (6;—2;3),B(0;1;6),C(2;0; —1),D (4;1;0). Khi dé mit cau
ngoai tiép tit dien ABCD c6 phuong trinh la
A2+ +22—-204+y—32—-3=0. B. 22 +9y?+22—40+2y —62—3=0.
C.2?+9?+22+40—2y+62—-3=0. D.2?+1>+22+2r—y+32—3=0.

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho (S) : 2? + y* + 22 — 22 — 4y + 62 — 67 = 0. Cac ménh dé sau ding hay sai
?

a) Mat cau (S) ¢6 tam I (1;2;3).

b) Ban kinh mat cau (S) la R = 9.

c) Cho mit phang (P) : 2z — 2y + z — 13 = 0. Khi d6 (P) tiép xtc véi (S).

r=1+1
d) Cho duong thang (A): { y =2 . Khi d6 (A) va (S) cat nhau tai hai diém.
2=—4+Tt

Cau 2. Trong khong gian Ozyz cho ba diém A (1;0;0) B (0;2;0) C (0;0;3) va phuong
trinh mit cau (S) : (z —3)° + (y+2)> + ( — 1)*> = 9. Cac meénh dé sau ding hay sai
?

a) Thé tich ciia (S) 1a V = 367 .

N 1 3
b) Phuong trinh mat cau nhan AB lam dudng kinh ¢6 tam la [ (5, 1; 5)
9
c) Goi K la tam cua (5), khi d6 d (K; (ABC)) = =
d) Tap hop cac diem M théa man MA? = M B? + MC? 1a mit cau c6 ban kinh bing
2.
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Cau 3. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Ozyz cho mit phang (P) : 2z+2y—2+16 = 0
va miat cau (S) : (z —2)° + (y — 1)* + (2 — 3)* = 9. Céc khing dinh nao duéi day ding
hay sai?

a) Khoang cach tit tam I ctia (S) dén mat phang (P) bang 3.

b) (P) va (S) khong c6 diém chung.

c) Cho mat phéng (Q) : 3x — 2y + 2z — 10 = 0, khi d6 (S) cit (Q) theo mot giao tuyén
3V182

14
d) Cho diém M di dong trén (S) va diém (N) di dong trén (P) sao cho do dai MN

ngan nhat. Toa do diem M 1a M (0; —3;4).

1a duong tron c6 chu vi bang

Cau 4. Cho mit cau (S) : 2? +y* + 22 — 22 — 4y — 62 — m = 0.
a) Diéu kién ctia m dé mat cau (S) xac dinh 1a m > 14.
b) Véi m = 2, dudng tron giao tuyén ctia (S) khi cit mat phang (Oxy) c6 chu vi bing

2\/771
¢) V6i m = 2, Phuong trinh mat cau do6i xting véi mat cau (S) qua truc Oz ¢6 phuong
trinh (z +1)° + (y +2)° + (2 + 3)* = 16.
d) Véi m = 2, cho mit phang (P) : x +y — 2 + 4 = 0. Phuong trinh dudng thang d
r=—-1+7t

tiép xtc vai (S) tai A (—1;0;0) va song song véi mit phang (P) 1a { y = —7¢
z2=10

1. @s®ples@p||l2. @bPbsks@s||3. @shpls@p
4. (@sbb)s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 15i ngdn.

Cau 1. Goi I'1a tam mit ciu (S) : 22442 +(z — 2)2 = 4. Do dai ‘(71" bing KQ:

Cau 2. Cho mit cau (S) : 22 +y? + 22 — 22 — 4y — 42z = 0. Gia st mit phang tiép xic
v6i mat cau (S) tai diém A (3;4;3) c6 dang ax + by +cz—17=0. Khid6 H =a+b+c
bang KQ:

Cau 3. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho A(1;2;3); B (4;2;3); C (4;5;3).
Gia st dién tich mat cau nhan dudng tron ngoai tiép tam giac ABC lam dudng tron 16n

c6 dang mm, Khi d6 m bang KQ:

Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, c6 tat cd bao nhiéu s6 tu nhién clia
tham s6 m dé phuong trinh 22 + ¢ + 22 +2(m —-2)y —2(m+3)2 +3m?> +7 =0 la

phuong trinh mét cau KQ:
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Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau 22 +y%+ 2% = 9 va diem M (x0; yo; 20) thudc

r=1+1
d:{1+2t .Badiém A,B,C phan biét ciing thudéc mit cau sao cho MAMB,MC
2—3t
I4 cac tiép tuyén clia mat cau. Biét ring mat phang (ABC) di qua D (1;1;2). Tong
T = xf + yi + 25 bang KQ:

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho cac diem M (2;1;4), N (5;0;0), P(1;-3;1). Goi
I (a;b;c) 1a tam clia mat cau tiép xic v6i mit phang (Oyz) dong thai di qua cac diém

M, N, P. Biét ring a+ b + ¢ < 5. Khi d6 ¢ bing KQ:

1. 2] [2. 5] (3. 18] [4. 1] [5. 2%/ |6. 2]
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) ¢6 tam I(1;2; —1) va ban kinh R = 2.
Phuong trinh cta (5) 1a
A (z -1+ (y—2)%+ (2 +1)?
C.(z+ 1)+ (y+27°+ (2 —1)°

4. B. (z - 12+ (y—2)+ (2 + 1)
2. 2

2.
D. (z+12+(y+2)?°+(z—1)*=4.

Cau 2. Nguoi ta muén thiét ké mot bo 1ap rap mo hinh trai dat hinh cau. Cho biét
phuong trinh bé mat ctia mo6 hinh trai dat 1a (S): (z — 3)* + (y — 5)? + (2 — 4)* = 100.
Tim tam va ban kinh ctia mo6 hinh dé.

A. I(-3;-5;—4); R = 10. B. 1(3;5;4); R = 10.

C. I(-3;—5;—4); R = 100. D. 1(3;5;4); R = 100.

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(5;2;1) va B(1;0;1). Phuong trinh ctia
mit cau duong kinh AB la
A (z+3)°+(y+1)°+ (24 1)
C.(x =32+ (y—12+(2—1)?

5. B. (x —3)*+ (y — 1)> + (2 — 1)? = 20.
5. D. (z+3)*+ (y + 1>+ (2 + 1)* = 20.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Phuong trinh mat cau tam A va
tiép xtic v6i mit phang x — 2y + 22 +3 =0 la
A (z+1)7° 4+ (y+2)2+ (z+3)* =2. B. (z =104+ (y—2)?+ (2 —3)*=2.
C.(x+1)°+(y+2)>+(z+3)*=4. D.(z -1+ (y—2)*+ (2 —3)? = 4.

Cau 5. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho tit dien ABCO véi A(1;2;2)
, B(—1;2;—1),C(1;0; —1). Tim ban kinh mat cau (S) ngoai tiép tit dien ABCO.

A2 B. 22 c. V28 . Y22
2 2 2 10

Cau 6. Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, mat cau tam I(2;1;—3) va tiép xtc vdi
truc Oy c¢6 phuong trinh 1a
Az =22+ (y—1)
C.(x—2)2+ (y—1)*

(z
(z
Cau 7. Trong khong gian Ozyz (don vi clia cac truc toa do la kilomet), mot tram thu
phat séng dién thoai di dong c6 dau thu phat duge dit tai diem 1(6; —2;4). Cho biét ban
kinh phti song clia tram la 6km. Viét phuong trinh mat cau (S) biéu dién ranh gi6i clia

)

)2

+(2+3)" =4. B. (z-2)?%+(@y—12+(z+3)2=13.
+(z+3)*=09. D.(z -2+ (y—1)*+(z+3)*=09.

vung phu séng.
A (-6 +(y+2)°+ (2 —4)?
C. (x+6)*+ (y—2)*+ (2 +4)

6. B. (z —6)*+ (y +2)? + (2 — 4)* = 36.
6. D. (z+6)2 + (y — 2)* + (2 + 4)% = 36.
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Cau 8. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho mit cau (S) c6 tam I(—1;4;2) va c6
? . 256 N

thé tich bing Tﬁ Khi d6 phuong trinh mat ciu () la
A (x+ 1)+ (y—4)72%+ (2 — 2)? = 16. B. (x+ 1)+ (y—4)*+ (2 — 2)* =

4.
C.(z—172+(y+4)>+(z+2)*=4. D.(z =17+ (y+4)*+ (z+2)* = 4.

Cau 9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, hoi trong cac phuong trinh sau phuong
trinh nao 14 phuong trinh ctia mat cau?

A 2>+’ +22—20+42—-1=0. B. 2> +224+30—2y+42—1=0.

C.2?2+ 9y + 22+ 20y —4y+42—1=0. D.2?2+9y>+22-20+2y—42+8=0.

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mat cau di qua diém A(1; —1;4) va
tiép xtc v6i cac mit phang toa do.
A (z =3+ (y+3)?+ (2 + 3)* = 16. B. (z =34+ (y+3)?+(2—3)*=09.
C.(z+3)*+ (y—3)*+ (2 + 3)* = 36. D. (z+3)*+ (y—3)*+ (. — 3)* = 49.

Cau 11. Trong khong gian v6i he toa do Ozyz, cho ba diem A(1;2;—4), B(1;-3;1),
C(2;2;3). Tinh duong kinh [ ctia mat cau (S) di qua ba diém trén va c6 tam nim trén
mat phang (Ozy).

A. 1 =2/13. B. [ =2V/1l. C. | = 2v26. D. [ =2/11.
Cau 12. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): (z—1)?+(y—1)*+22 = 4
va mot diem M (2;3;1). Tt M ké dudc vo s6 céc tiép tuyén t6i (S), biét tap hop cac tiép
diém 14 duong tron (C). Tinh ban kinh 7 ctia dudng tron (C).

Ar—% B r—\/—g Cr—ﬁ D.r=2
= L= L= LT =2.
| Al 2 B3 c [4. D] | D | B]
\ B| |8 All9 Al [10. B| 11 cl |12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho hai phuong trinh mat cau (Cy): (z —2)? + (y + 2)? + 22 = 4 va (Cy): 2% +
y P+ 2% =22+ 2y +42—1=0. Goi I}, R 1a tam va ban kinh ctia (C}) va I, Ry 1a tam
va ban kinh cta (Cy). Hay tra 1oi céc ¥ sau:
a) Phuong trinh mat cau (Cy),(Cy) ¢6 toa do tam lan luct la [;(2;—2;1) va
I(1;,—-1;-2).
b) Mit cau (Cy) tiép xtc véi truc Oz va Oy.
c) Khoang cach nhé nhit ctia diém I; dén mat cau (Cy) c6 do 16n bang 1.

d) (C1),(Cy) ¢6 mot phuong trinh dudng tron giao tuyén la: 2z — 2y + 42 + 3 = 0.
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Cau 2. Trong khong gian Ozyz, mat cau (S) c6 tam I(1;0; —1) va ¢6 ban kinh R =
V2.

a) Phuong trinh cta (S) la (z — 1)2 +y? + (2 + 1)? = V2.

b) Mit cau (S) di qua diém I(1;0; —1).

c) Diém A(2;2;2) nim ngoai phuong trinh mit cau (9).

d) Cac diém nim trén mit cau (S) cach tam I mot khodng bing /2.

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho c6 phuong trinh (C): 2% + y* +
24+2m+2)r—2(m—3)z+m?—-1=0

a) Phuong trinh (C') luon la phuong trinh mét cau.

b) Phuong trinh m&t cau (C') luon ¢6 tam I(—m — 2;m — 3; —m? — 1) véi m € R.

c) V6i m =1 thi phuong trinh (C') 1a m#t cau c6 ban kinh nhé nhat.

d) Phuong trinh mat cau (C') luon di qua gbc toa do.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, Cho A(2;1;1), B(1;1;—3) va mit cau (S) c¢6 tam
I(1;—3;—1) ban kinh R = 2.

a) Phuong trinh m#t cau (S) ¢6 phuong trinh (z — 1)+ (y + 3)* + (2 + 1)? = 4.

b) Hai diém A, B déu nim ngoai mat cau ().

. . ) . V65
¢) Khoéng cach tit tam I dén trung diem cua doan thang AB ¢6 do 16n bang 5

d) Phuong trinh mit cau tam A c6 dudng kinh bang 4 ¢6 mat phang giao tuyén véi
mat cau (S) ¢6 phuong trinh 1a: x + 4y +22 — 3 = 0.

. @s@ples@p||l2. @s®s@OP@P||3. @PHSEODP@S
4. @pb)P()DSs

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho cac phuong trinh sau:
(r—2)%+ (y+3)*+22=5(1)

2? P+ 22— 20 +4y—62+1=0(2)

322 4+ 3y? + 322 — 6x + 3y +21 =0(3)

C6 tat ca bao nhiéu phuong trinh 13 phuong trinh mat cau  KQ:

Cau 2. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Oxyz, Biét cac gia tri m thoa man dong
thoi cac phuong trinh sau 13 phuong trinh mit cau c6 dang m < % va m > c.

a) 2 +y*+ 22 —2mr+2(m+ 1)y — 42+ 1 =0.

b) x? +y* + 22 —2(m — 3)xr — 4mz + 8 = 0.

Tinh téng G = 5a — b — ¢ KQ:
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Cau 3. Trong khong gian v6i he truc toa do Owzyz, cho mat cau (S) c6 phuong trinh
2?2 +y? + 2?2 + 42 — 2y — 4 = 0. Tinh ban kinh R ctia (S). KQ:

Cau 4. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, c6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén m
dé phuong trinh 22 + y? + 22 4+ 4max + 2my — 2mz + 9m? — 28 = 0 la phuong trinh mat
cau? KQ:

Cau 5. Trong khong gian v6i he truc toa do Owzyz, xét mat cau (S) c¢6 phuong trinh
dang 22 + y? + 2% — 4w + 2y — 2az + 10a = 0. Tim cac gia tri thyc clia a dé (S) c¢6 chu vi

duong tron 16n bang 8. KQ:

Cau 6. Dau in phun ctia mot may in 3D dang in bé mit clia mot mat cau c6 phuong
1 1 N )

trinh: 22 + 9% + 22 + = 1Y +2z+ 0= 0. Tinh khoang cach tit dau in phun dén tam

mit cau. KQ:

1. 2] |2. -1 [3. 3] 4. 7] [5. 2] |6. 0,98
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BAIZ21. ON TAP CHUONG 5

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Cho mat phiang (P): z+2y+3z—1 = 0. Véc-to nao dudi day 14 mot véc-to phap
tuyén cia (P)?
A 7y =(1;3;-1). B.Ty=1(23-1). C.7n3=(1;2;-1). D.7m,=(1;2;3).

Cau 2. Phuong trinh nao dudi day 14 phuong trinh ctia mit phang (Oyz)?
A.y=0. B. x=0. C.y—z=0. D. z=0.

Cau 3. Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mit phang di qua diém M(1;2; —3)
va ¢6 véc-to phap tuyén @ = (1;—2;3)7
Az —2y+32—-12=0. B.x—2y—324+6=0.
C.2—-2y+32+12=0. D.x—2y—32—6=0.

Cau 4. Cho mit phang (P): 3z + 4y + 22 + 4 = 0 va diém A(1; —2;3). Khoang cach tit

A dén (P) bang
L2 B. . c. V5 D.
V29 29 3

Cau 5. Cho bamit phang (a): z+y+22+1 =0, (8): 2+y—2z+2 =0va (y): x—y+5 = 0.

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

O] ot

A. (@) L (B). B. (v) L (8). C. ()I[(B). D. (@) L (7).
) —2 -1
Cau 6. Cho duong thang d: ‘ T = 4 5 = : —; 3. Véc-to nao dudi day la véc-to chi

phuong ciia duong théng d

AWy =(2;1;-3). B. uy = (-2;-1;3)
C. 3= (-1;2;1). D. 7y = (—1;2;-1)
r=1+2t r=3+4t
Cau 7. Cho hai dudng thing d;: {y =243t (t € R) vady: {y=5+6t (¢ € R).
z=3+41 z=T+8t
Trong ciAc ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. d, va dy cat nhau. B. d; || ds.
C. d, =d,. D. d; va ds chéo nhau.
Cau 8. Phuong trinh mit cau tam 1(2;1; —1), ban kinh R =2 1a
A (424 (y+1)2+(z—-1)2*=4. B. (z+2)?+ (y+1>2+(z—1)*=2.
C.(x—22+@wy—102+(z+1)?*=2. D.(z -2+ (y—1)*+(z+1)?2*=4.
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2 - 1 2
Cau 9. Goc gitta duong thang d : % = yT = % va mat phang («) : dx+3y+52—4 =0
bang
A. 30°. B. 120°. C. 60°. D. 150°.

Cau 10. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, mat phang (P) cit ba truc Oz, Oy, Oz
tai A, B, C; trong tam ctia tam gidc ABC' 1a G(—1; —3;2). Phuong trinh mat phang (P)
1a
A.x+y—2—-5=0. B.2x—-3y—2—1=0.
C.x+3y—2z2+1=0. D. 6z +2y — 32+ 18 = 0.
x+2 y—2
1 -
. Phuong trinh nao dudi day la phuong trinh duong théng di qua trung diém ctia

Cau 11. Cho hai diem A(1;—2;-3), B(—1;4;1) va dudng thang d:
z+3

doan thing AB vi song song véi d ?

Ad,.z_y—l_anl Bd,‘z_y—2_2+2
112 1 -1 2
Cd/.zzy_—lzz—l—l Dd,.x—lzy—lzz—i—l
| -1 2 1 -1 2

Cau 12. Trong khong gian v6i he toa do Oxyz, cho mit cau (S) di qua hai diém A(1;1;2),
B(3;0;1) va ¢6 tam thuoc truc Oz. Phuong trinh mit cau () 1a

A. (z+1)2+y*+22=5. B. (z+1)2 4192 + 22 = /5.
C.(x—1)2+y*+22=5. D. (z —1)2+9* + 22 = /5.
E D| |2 B|[3 c][a. Al cl| c]
\ RE D| |9 c] [1o0. D| |11 cl[12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Phuong trinh tong quat ctia mit phang (P) trong mdi truong hop sau la ding
hay sai?
a) (P) di qua diem M(—3;1;4) va c6 mot vée-to phap tuyén 1a 7 = (2;—4;1) 1a
20 —4y+2+6=0.
b) (P) di qua diém N(2;—1;5) va c¢6 cap véc-to chi phuong 1a @, = (1;-3;2) va
Uy = (—3;4;1) la 11z + Ty + 52 + 40 = 0.
c) (P) di qua diém I(4;0; —7) va song song véi mit phang (Q): 2z —y —2z—3 =013
2 4+y—2—15=0.

2 2 - 1 - 6
d) (P) di qua diem K(—4;9;2) va vudng goc véi duong thang A: xT = % : E

1a 22 +y + 5z — 11 = 0.
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Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;—1), B(0;1;2), C(—1;—2;3). Méi
ménh dé sau 1a ding hay sai?
a) Phuong trinh miat phang (ABC) 1a 5z —y + 2z +3 = 0.
r—1 y x+1
-1 1 3
¢) Phuong trinh mit cau duong kinh AC' la 22 + (y — 1) + (2 + 1)? = 12.

d) Phuong trinh m#t cau c6 tam A va di qua B la (z — 1)> + 2 + (2 + 1)* = 11.

b) Phuong trinh dudng thang AC 1a

Cau 3. Mo6i ménh dé sau la dung hay sai?

a) Mat cau (S) c6 tam I(4; —2;1) vaban kinh R = 91a (z—4)*+(y+2)*+(2—1)? = 81.

b) Mat cau (S) c6 tam 1(3;2;0) va di qua diem M (2;4;—1) 1a (S) 1a (z +3)? + (y +
2)% + 22 = 6.

c) Mit cau (S) c6 duong kinh 1a doan thing AB vé6i A(1;2;0) va B(—1;0;4) 1a 22 +
(y—1)2+ (2 — 2)% = 32.

d) Mit cau (S) mat cau tam I(—1;2;3) va tiép xic v6i mat phéng (P): 22—y —2z+1 =
0 ¢6 phuong trinh 1a (z + 1)? 4+ (y — 2)* + (2 — 3)? = 0.

Cau 4. Hinh bén dudi minh hoa duong bay ctia mot chiée tryc thang H cat canh tit mot
san bay. Xét hé truc toa do Ozyz c6 goc toa do O la chan thap diéu khién clia san bay;
truc Oz 1a huéng dong, truc Oy la huéng Bic va truc Oz la truc théng ding, don vi trén
moi truc 1 kilomét.

Truc thiang cat canh tit diem G. véc-to 7 chi vi tri clia truc thang tai thoi diém ¢ phut
sau khi cat canh (¢t > 0) c¢6 toa do 1a 7 = (1 + ¢;0,5 + 2t; 2¢).

M&i ménh dé sau la ding hay sai?
a) Goc 6 ma duong bay tao v6i phuong ngang lam tron dén phut la 45°.
b) Phuong trinh dudng thang GF, trong d6 F 1a hinh chiéu ctia diém H lén mat phang

r=1+t
(Ozy)la ¢y =0,5+2t,t€R.
z=0
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c) Truc thang bay vao may ¢ do cao 2 km. Toa do diém ma may bay truc thang bat
dau di vao dam may 1a (2;2,5;2).

d) Gia sit mot dinh nti nam & diém M (5;4,5;3). Khi HM vudng goc v6i dusng bay
G'H thi khoang cach tit may bay truc thing dén dinh nai tai thoi diém do 1a 3km.

1. @pds@s@p||2. @sbbples@b||3. @bP0bSsSEs@p
4. (@sbpebds

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 1&i ngdn.

Cau 1. Cho 3 diem A(2;—1;5), B(5;—5;7), M(x;y;1). Khi A, B, M thang hang thi
22 + y bang? KQ:

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;2;—5). Goi M, N, P lan lugt la hinh
chiéu ctia diem A lén cac truc Ox, Oy, Oz. Mat phang (M NP) c6 dang phuong trinh
102 + by + ¢ + d = 0. Khi d6 b+ ¢ + d bing KQ:

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho diém M (4; 1;1) v mat phang (P): 3z+y—z—1 = 0.
Hinh chiéu vuong goc H(a; b;c) ctia diem M trén mat phang (P). Khi d6 a — b+ ¢ bing

KQ:

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): 2v—y+2z—4 = 0. Phuong trinh mit
phang (Q) song song v6i (P) va cach (P) mot khodng bang 1 ¢6 dang 2x —y+2z+m = 0.

Khi d6 m bang may? KQ:
2 2 - 1
Cau 5. Trong khong gian Ozyz cho diem A(1;2;1) va hai dusng thang d;: * T =

y—2 =z d.:zf+1_y—1_z—|—3

172 9 1 5 Dudng thing d di qua A, cit d; vh vuong goc véi

-1 U
dy ¢6 véc-ta chi phuong T = (2 a:b). khi d6 a — b bing . KQ:

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, dai kiém soat khong luu san bay ¢6 toa do
0O(0;0;0), mdi don vi trén truc tng véi 1 km. May bay bay trong pham vi cach dai kiém
soat 417 km sé hién thi trén man hinh ra da. Mot may bay dang & vi tri A (—688; —185;8),
chuyén dong theo dudng thang d c6 véc-to chi phuong 1a @ = (91;75;0) va huéng vé dai

kiém soat khong luu.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 220/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

z

Toa do ctia vi trf s6m nhat ma may bay xuat hién tréen man hinh ra da la M (a;b; c). Khi

d6 a + b+ ¢ bang KQ:

1. 1] |2. -7|[3. 3] 4. 2] |5. —3] |6. —458|
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

r=1—-t
Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang { y = —2 + 2¢. Véc-to nao dudi day
141

la vecto chi phuong cua d?
A. (1;-2;1). B. (1;2;1). C. (—1;-2;1). D. (—1;2;1).

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho (P): 3z — 4y +2z+4 = 0 va diém A(1; —2;3). Tinh

khoang cach tit A dén (P).

AL B Y c. —~. D.

V29 3

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, tim tam va ban kinh clia m#t cau c6 phuong trinh
(r =12+ (y+4)*+ (2 — 3)? = 18.

s‘
Ne)
O | Ot

A.I(-1;-4;3), R=18. B. I(1; —4;-3), R = /18,
C. I(1;4;3), R = V18. D. I(1; —4;3), R = /18.
Cau 4. Trong khong gian Ozxyz, cho OA=7— 27 + 3%. Tim toa do diém A.
A. A(—-1;-2;-3). B. A(1;2;3). C. A(2;—4;6). D. A(1;-2;3).

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): — 6z +my — 2mz —m? = 0 va
(Q): 22 +y — 22+ 3 = 0 (m la tham s6). Tim m dé mat phang (P) vuong géc v6i mat
phang (Q).

12 . 5 12

.m = 12. Lm = —. .m=—. .m=—
A.m 2 B.m - m 12 D.m :

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to @ = (—4;5 — 3), b= (2;—2;1). Tim toa
do cia véc-to ¥ = @ + 2%

A.7=(0;-1;1). B.7=(-8091). C.7=(23-2). D.7Z=(01;-1).
Cau 7. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(1;3;5), B(2;0;1) va G(1;4;2)
la trong tam. Tim toa do diém C.

4
A.C (5, g; g) B. C(0;0;9). C. C(0;9;0). D. C(0;-9;0).

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(3; —1;1). Hinh chiéu vudéng géc clia A trén
mit phang (Ozy) 1a diém
A. N(3;-1;0). B. M(3;0;0). C. P(0;—1;0). D. Q(0;0;1).

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, mit phang («) di qua hai diém A(1;2; —2), B(2; —1;4)
va vuong goéc véi mat phang (8): 2 — 2y — 2 + 1 = 0 ¢6 phuong trinh 1a
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A 152 +Ty+2—-27=0. B. 15z —Ty+2—-27=0.
C.1bx—Ty+z+27=0. D. 152+ Ty — 2+ 27 =0.

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat phing cach déu hai duong thing
r+1 y—1 =z-2 r—2 y+2 z

dy: va ds: = —1la
2 3 1 1 ) —2
A. —1lz+5y+72+11=0. B. -1lz+5y+72+1=0.
C.1llx —b5y—72+1=0. D. -1lz +5y+ 72 —-1=0.

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y? + 22 —2x — 2y +42—-1=0
va mit phang (P): x +y — 2 —m = 0. Tim tat c& m dé (P) cat (S) theo giao tuyén la
mot duong tron c6 ban kinh 16n nhat.

A.m=T. B. m=4. C. m=0. D. m=—4.
Cau 12. Trong khong gian Ozyz, mat phang (P): 2z + 6y + 2 — 3 = 0 cat truc Oz va

-5 -6 . R
L lan lugt tai A va B. Phuong trinh mat cau duong

duong thang d:

kinh AB la : ’ -
A (z+2?2+(y—1)0+(24+5)*=09. B. (z —2)?+ (y+1)*+ (2 — 5)? = 36.
C.(z -2+ (y+1)2+(2—-5)2*=09. D. (z+2)*+ (y—1)>+ (2 +5)* = 36.
| D] [2 Al3 D] [4. D | D | D]
\ cl[s Al |9 Al [10. B [11 B| [12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2;1;0) v mat phang (P): 2x+y—2z+1 =
0.
a) Mot vée-to phap tuyén clia mat phang (P) 1a 7 = (2;1; —2).
b) Diém A thudc mit phang (P).
c) Khoang cach tit diem A dén mit phing (P) bang 3.
d) Phuong trinh mat cau tam A va tiép xic véi mat phang (P) 1a (v —2)2+(y—1)2+2% =
9.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): z —y + 2z — 1 = 0 vA mat cau
(S): (x =1 +y*+ (2 +1)* =25.

a) Mot vée-to phap tuyén clia mat phang (P) 1a 7 = (1;—1;1).

b) Mat cau (S) ¢6 tam I (1;0; —1).

c) Mit phang (P) cit mit cau (S) theo giao tuyén la hinh tron.

d) Ban kinh ctia hinh tron giao tuyén tao bdi (P) va (S) bang 5.
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Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(1;—1;2) vi duong thing d : xT_l =
y+2 z—-4
1 -3
a) Véc-to @ = (2;1;3) 1a mot véc-to chi phuong ciia dudng thang d.
b) Diém A khong thudc duong thang d.
c) Khoang cach tit diem A dén duong thang d bang 6.
d) Phuong trinh dudng thang di qua A va song song véi dudng thing d 1a a ; ! =
y+1 2z2-—-2
=

r=2+t
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: { y = —4 + 3t vamat phang (P): 3z+

z=1+1
y—z+1=0.
a) Mot véc-to chi phuong clia duong thang d 1a @ = (1;3;1).
b) Mot véc-to phap tuyén ctia mat phang (P) 1a 7 = (3;1; —1).
c) Gié tri a; - (P = 12,

d) Géc gitta dudng thang d va mit phang (P) bang 45°.

1. @pds@s@p|l2c @p@pPeb@Ss||3. @sbDE)s@Pp
4. @bPbO)DP(E)s@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

—

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai vée-to @ = (2;1;0), b = (—1;0;2). Tinh

cos(d, —b)) KQ:
r=(m-—1)t

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang d: { y = (2m + 1)t . V6i gia tri

z=1+42m* + 1)t

nio ciia m thi dudng thang d nam trong mit phang Oyz? KQ:

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 2 + (m + 1)y — 2z +m = 0

va (Q): 20 —y + 3 = 0 v6i m la tham s6 thyc. Tim m dé (P) vuong goc véi (Q).

KQ:

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho hai diem A(0; —1;2), B(1;1;2) va duong thang
1 - 1 Z 2 2

d: L —; = % _z T Biét diem M (a; b; ¢) thudoc duong thang d sao cho tam gidc M AB

c6 dien tich nhé nhat. Khi do, gia tri T = a + 2b + 3¢ bang KQ:
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Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): x — z + 10 = 0 va diém A(1;0;0).
) p . 2 .

Mit phang («) di qua A, vudng goc véi (P), cach goc toa ddo O mot khoang bang 3 va cat

cac tia Oy, Oz lan lugt lai cac diem B, C khong tring O. Thé tich khéi t dien OABC

bang (két qua lam tron dén hang phan tram) KQ:

Cau 6. Mot nguon am phat ra séong am la séng cau. Khi gan hé truc toa do Oxyz (don
vi trén méi truc 1a mét). Cudng do am chuan tai diém I(3;4;5) la tam ctia nguon phat
am vdi ban kinh 10 m. Dé kiém tra mot diém & vi tri M(7;10;17) c6 nhan duge cudng
do am phat ra tai I hay khong nguoi ta sé tinh khoang cach gitta hai vi tri [ va M. Hoi

khoang cach gitta hai vi tri I va M 1a bao nhiéu mét? KQ:

| | E o ) P | S ) | Co—"y

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 225/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

BAI22.  XAC SUAT O PIEU KIEN

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho hai bién ¢d A, B ¢6 xac suat P(A) = 0,4, P(B) = 0,6, P(AB) = 0,2. Tinh
xac suat P(A|B).
)
Cau 2. Cho hai bién ¢ A, B c6 xac suat P(A) = 04, P(B) = 0,3, P(A | B) = 0,25.
Tinh x4c suat P(B | A).
A. 0,1875. B. 0,48 C. 0,333. D. 0,95,

B. C. 0,3. D. 0,25.

N |

Cau 3. Cho hai bién doc lap A, B véi P(A) = 0,8, P(B) = 0,25. Khi do, P(A | B)
bang
A. 0.2, B. 0.8. C. 0,25, D. 0,75.

Cau 4. Cho mot hop kin c6 6 thé ATM ctia ACB va 4 thé ATM cuia Vietcombank. Lay
ngau nhién lan lugt 2 thé (14y khong hoan lai). Tim xac suat dé lan thi hai lay dugc thé

ATM ctia Vietcombank néu biét lan thit nhat da 1ay dugc thé ATM cia ACB.

AL B. 2 c. 2 D. 2.
3 3 9 9

Cau 5. Mot nhém 50 hoc sinh ¢6 23 ban biét choi cau long ma khong biét choi béng da
va 21 ban biét choi béng da ma khong biét choi cau long. Biét ring mdi hoc sinh trong
nhém nay biét choi béng da ho#c cau long. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong nhém.

Tinh xac suat hoc sinh nay biét choi béng da, biét rang ban ay biét choi cau long.

23

.= B. —. . —. D. —.

29 29 29 23
Cau 6. Mot binh dyng 3 bi xanh va 2 bi trang. LAy ngau nhien lan 1 mot vien bi (khong
b6 vao lai), roi 1an 2 mot vien bi. Tinh x4c suat dé lan 1 lay mot vien bi xanh, lan 2 lay
mot vién bi trang.

1 1

1
A. - B. —. .- D. —.
) 10 C 3 10

Cau 7. Mot cong ty dau thau 2 du an. Kha nang thang thau ctia cac dy an I va 17 lan
luot 14 0,4 va 0,5. Kha nang thang thau clia hai du an 1a 0,3. Goi A, B lan lugt 1a bién
c6 thang thau dy an I va di 4n I1. Biét cong ty thang thau du an I, tim x4c suat cong
ty thang thau dy an I1.

A. 0,25. B. 0,5. C. 0,75. D. 0,125.
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Cau 8. Mot sinh vien lam 2 bai tap ké tiép. Xac suat lam dtang bai thit nhat 13 0,7. Néu
lam dang bai thit nhat thi kha nang lam dang bai tht 2 14 0,8, nhung néu lam sai bai
thit 1 thi kha nang lam diang bai thit 2 14 0,2. Tinh xac suét sinh vién lam it nhat mot
bai.

A. 0,903. B. 0,737. C. 0,76. D. 0,62.
Cau 9. Mot thu vien c6 35% tong s6 sach 1a sach khoa hoc, 14% tong s6 sach la sach
khoa hoc tu nhién. Chon ngau nhién mot quyén sach ctia thu vien. Tinh xac suit dé quyén
sach dugdc chon la sach khoa hoc tu nhién, biét ring dé 1a quyen sach vé khoa hoc.

A. 0.2. B. 0.4. C. 0,4. D. 0.8.

Cau 10. Trong mot ki thi, thi sinh dugc phép thi 3 lan. Xac suat lan dau vuot qua ki thi
13 0,9. Néu truct lan dau thi xac suat vudt qua ki thi lan hai la 0,7. Néu trugt ca hai lan
thi xéc suft vuot qua ki thi ¢ 1lan thi ba la 0,3. Tinh x4c suat dé thi sinh thi dau.

A. 0,979. B. 0,97 . C. 0,79 . D. 0,797 .

Cau 11. Trong mot hop kin c6 7 chiée bt bi xanh va 5 chiée but bi den, cac chiée but
c6 cuing kich thude va khoi lugng. Ban Son 1ay ngau nhién mot chiéc but bi tit trong hop,
khong tra lai. Sau d6 ban Tung lay ngau nhién mot trong 11 chiéc bt con lai. Tinh xac

suédt dé Son lay dugc bt bi den va Tung lay duge bt bi xanh.
139 35 C 25 b 49

132 132 132 132
Cau 12. Mot hop kin dung 20 tam thé giong hét nhau danh s6 tit 1 dén 20. Mot nguoi
rat ngau nhién ra mot tam thé tit trong hop. Nguoi d6 duge thong bao riang thé rit ra

mang s6 chdn. Tinh x4c suat dé ngusi do rit duge thé s6 10.

A. 04. B. 0,3. C. 0,2. D. 0,1.
E Al 2 Al 3 Bl | D | Bl | D]
\ cl[s C]| B [10 Al 11 B| [12 D]

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Hai xa thi An va Binh bin vao ciing mot muc tiéu & hai thoi diém khéc nhau
v6i xac suat ban tring muc tieu lan luct 14 0,6 va 0,7. Xét cac bién c6
A: “Xa thit An ban tring muc tieu™;
B: “Xa tht Binh ban trang muc tiéu ”.
Xét tinh ding sai ciia cadc khang dinh sau?
a) P(A) =0,6; P(B) =0,7.
b) Hai bién c6 A, B 1a doc lap.
c) Xac suét ca hai xa thit déu khong ban tring muc tieu la 0,42.

d) X4c suat cd hai xa thit déu ban trang muc tiéu la 0,58.
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Cau 2. Mot xa thii bin vao bia s6 1 va bia s6 2. Xac suat dé xa thi doé bin tring bia sb
1, bia s6 2 lan lugt 14 0,8; 0,9. Xéc suat dé xa thii d6 ban tring ca hai bia 1a 0,8. Xét hai

bién cb6
o A:“Xa tha d6 ban tring bia sb 17;
e B:“Xa thu d6 ban tring bia s6 27

Xét tinh ding sai clia cac khédng dinh sau?
a) Hai bién c6 A va B c6 doc lap.
b) Biét xa thit d6 ban tring bia s6 1 thi xac suat xa thit d6 ban tring bia s6 2 14 0,72.
c¢) Biét xa thi d6 khong ban tring bia s6 1, thi x4c suat xa thit d6 ban tring bia s6 2
biang 0,9.
d) Biét xa thi d6 khong ban tring bia s6 1 thi xdc suat xa thi d6 ban khong tring
bia s6 2 bang 0,9.

Cau 3. Mot 16p hoc ¢6 17 hoc sinh nam va 24 hoc sinh nit. Co gido goi ngau nhién lan
lugt 2 hoc sinh (c6 thit ty) len tra 10i cau hoi. Xét cac bién ¢d
A: “Lan thi nhat co gido goi 1 hoc sinh nam”;
B: “Lan thit hai c6 gido goi 1 hoc sinh nit”.
Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau?
a) P(B| A) =0,575. b) P(
c) P(B|A)=0,425. d) P(

Cau 4. Gieo mot xiic xac can doi va dong chat 1 lan. Xét cac bién co:
A: “Mit xuat hién ciia xtic xac ghi s6 57

B: “Mat xuat hién ctia xtic xac ghi s6 18”.

Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau?

a) P(4) = g b) P(ANB) = é c) P(B|A)=1. d) P(A|B) = %
Cau 5. Mot ctta hang kinh doanh t6 chitc rit tham tring thudng cho hai loai san pham.
Ti lé trang thudng cla cac loai san pham I, II lan lugt 1 6%; 4%. Trong mot hop kin
gom cac tham cling loai, ngudi ta dé 1an lon 200 chiéc tham cho san pham loai I va 300
chiéc tham cho san pham loai II. Mot khach hang 1y ngau nhién 1 chiéc tham tir chiée
hop d6. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau

a) Xac suit dé chiéc tham duge 1ay ra la tring thudng bang 10%.

b) Xac suat tham duge lay ra tring thudng l1a tham cho san pham loai I bang 6% .

c) Xac suat tham duge lay ra tring thudng la tham cho san pham loai II bang 50%.

d) Kha nang lay ra duge tham tring thudng la tham san pham loai IT cao hon kha

nang lay ra duge tham tring thudng la tham san pham loai I.
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Cau 6. Mot phong nghién citu duge hoc cho 500 ngusi bi bénh H dung hai loai thude
X, Y dé diéu tri. Mot s6 ngusi duge diéu tri bing thude X va s6 ngudi con lai duge diéu
tri bang thuéc Y. Két qua nghién citu duge trinh bay & bang sau

Tinh trang Loai thuoc X y
Khoi bénh 180 190
Khong khéi benh 60 70

Chon ngau nhién mot nguoi trong s6 nay. Goi A 14 bién ¢6 "Nguoi duge chon khoéi bénh",
B 1a bién ¢6 "Nguoi duge chon diéu tri bang thuée X", C 1a bién c¢6 "Nguoi duge chon
diéu tri bang thuée Y.
Xét tinh ding sai clia cac khdng dinh sau?
a) Xac suat dé mot ngusi khoi benh khi didu tri bang thude Y c6 ki hieu 1a P(A|B) .
3
b) P(A|B) = 1
P . N . N 7
c) Xéc xuat dé mot ngusi khoi bénh khi dieu tri bang thude Y bang %
d) Thudce X ¢6 hieu qua hon thube Y trong diéu tri bénh.

1. @s®ples@s||2c @sbs@Obp@s||3. @shsp@s
4. @s®pOpP@s |5 @s®sEp@s|l6. @sbbl)s@Db

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd 15i ngdn.

Cau 1. Cho hai bién ¢6 A, B c6 xac suat P(A) = 0,4, P(B) = 0,6; P(AB) = 0,2. Xac suat

P(A|B) = % v6i % la phan s6 t6i gian. Tinh M = a® + 2. KQ:

Cau 2. Mot cong ty bao hiém nhan thay c6 48% s6 ngudi mua bao hiém 6 to 14 phu nit

va ¢6 36% s6 ngusi mua bao hiém 6 t6 1a phu nit trén 45 tudi. Biét mot ngusi mua bao

hiém 6 t6 1a phu nit, tinh xac suat ngusi dé trén 45 tudi. KQ:

Cau 3. Mot nhém 5 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit tham gia lao dong trén san trucng.
Co gigo chon ngau nhien dong thoi 2 ban trong nhém di tudi cay. Tinh xac suat dé hai

ban dugc chon ¢6 cling gidi tinh, biét rang ¢6 it nhat 1 ban nam duge chon. (Két qué lam

tron dén hai chit s6 thap phan) KQ:

Cau 4. Két qua khao sat nhitng bénh nhan bi tai nan xe may vé moéi liéen heé giita viéec

doi mit bdo hiem va kha nang bi chan thuong viung dau cho thay:
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- Ti le bénh nhan bi chan thuong ving dau khi gap tai nan la 80%;

- Ti lé benh nhan doi mii bado hiém ding cach khi gip tai nan 1a 90%;

- Ti lé bénh nhan doi mit bdo hiém ding cach bi chan thuong ving dau 1a 18%.

Hoéi theo két qua diéu tra trén, viec doi mi bao hiém diang cach sé lam giam kha nang

bi chan thuong ving dau bao nhiéu lan? (Két qua lam tron dén hang phan mudi).

KQ:

Cau 5. Mot cong ty dau thau 2 dy an. Kha ning thang thau clia cac du an I va 1]
lan lugt 1a 0,4 va 0,5. Kha nang thang thau ctia hai du 4n 1a 0,3. Goi A, B lan luct la
bién c6 thang thau dit an I va dy an I1. Biét cong ty khong thang thau dit an 7, tim
xac suat cong ty thang thau dy an I7.(Ké qua lam tron dén hai chit sé thap phan)

KQ:

Cau 6. Hop thit nhat c¢6 4 vién bi xanh va 6 vien bi d6. Hop thit hai c¢6 5 vien bi xanh
va 4 vien bi d6. Cac vién bi ¢6 cuing kich thude va khéi lugng. Lay ra ngau nhién 1 vién
bi tit hop thit nhat chuyén sang hop thit hai. Sau dé lai lay ra ngdu nhién 1 vién bi tit

hop thit hai. Stt dung so d6 hinh cay, tinh x4c suat ctia bién c6 B: “Hai vién bi lay ra c6

cing mau’. KQ:

2. 0,75 [3. 0,67] 4. 1,6 [5. 0,33 |6. 0,54]
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B. DE 2

PHAN 1. Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lva chon

Cau 1. Cho hai bién ¢6 A va B thoa P(A) = 0,4; P(B) = 0,6; P(AN B) = 0,2. Tinh

P(A|Bl). ' X '
A. - B. - C. -. D. -.
3 2 6 4

Cau 2. Cho hai bién ¢6 A, B doc 1ap véi nhau thoa P(A) = 0,8; P(B) = 0,25. Khi d6
P (A|B) bang
A. 0.2, B. 0.3, C. 0,25. D. 0,75,

Cau 3. Cho hai bién ¢6 A, B doc lap théa man P(A) = 0,6; P(B) = 0,8. Khi d6 P (B|A)
bang
AL B. > c. D. —.
5 20 5 20
Cau 4. Cho hai bién ¢6 A, B xung khic v6i nhau thoa P(A4) = 0,2; P(B) = 0,4. Khi d6
P (A|B) bang

A. 05 B. 0,2. C. 0,4. D. 0.

Cau 5. Trong mot ki thi hoc sinh giéi mon Toan cia mot tinh ¢6 200 hoc sinh tham gia,
trong dé6 c¢6 95 hoc sinh nit va 105 hoc sinh nam. Két qua ctia ki thi cho biét c6 50 hoc
sinh dat giai (bao gom nhat, nhi va ba), trong dé c6 24 hoc sinh nit va 26 hoc sinh nam.
Chon ngau nhién mot hoc sinh trong s6 200 hoc sinh dé. Tinh x4c suét dé hoc sinh dugc
chon c6 giai, biét rang hoc si2n4h d6 1a nam. 26 26
© 35 B. 9 C. 9 D. 105"

Cau 6. Trong mot 16 hang 4o thun tron gom 1000 chiée clia mot cong ty dét may c6 100
4o thun c6 mau dé. Cac 4o thun dé dé gom c6 cac kich thuée 1a X, M va L, trong d6
c6 30 4o kich thude M. Chon ngau nhién mot chiéc 4o trong 16 hang d6. Gi st chiéc 4o
duge chon 1a mau dé, tinh xac suét dé chiée ao do co kich thude M.

A. 0,03. B. 0,3. C. 0,01. D. 0,3.

Cau 7. Trong mot hop dung 500 chiée thé cting loai c¢6 200 chiéc thé mau vang. Trén
moi chiée thé mau vang c¢6 ghi mot trong nam s6: 1, 2, 3, 4, 5. C6 40 chiéc thé mau vang
ghi s6 5. Chon ra ngau nhién mot chiéc thé trong hop dung thé. Gia st chiée thé chon ra
c6 mau vang. Tinh xac suat dé chiée thé do ghi so 5.

2 4
A. 0,2 B. —. . 0,4. D. —.
0 15 .0, 15

Cau 8. Mot hop dung 8 vién bi mau dé va 5 vién bi mau vang (céc vién bi ¢6 kich thude

va khéi lugng nhut nhau). C6 5 vien bi trong hop duge danh sd, trong d6 ¢6 3 vien bi mau
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do6 va 2 vien bi mau vang. Lay ngiu nhién mot vien bi trong hop. Tinh xéac suét dé vien
bi duge 1ay ra c6 mau do, biét rang vien bi d6 duge danh sob.
A. 04. B. 0,6. C. 0,2. D. 0,3.

Cau 9. Gieo lan lugt hai con xtic xic can dbi va dong chat. Tinh xac suat dé tong sb
cham xuat hién trén hai con xtic xac khong nho hon 6, biét rang xtc xic thit nhat xuat

hién mat 4 cham.

5 5 5 5
A. 50 B. o C. =% D. R
Cau 10. Cho hai bién ¢6 A va B théa P(A) = 0,4; P(B) = 0,8; P (A|B) = 0,5. Tinh
P(A|B).
A. 04. B. 0,375. C. 0,5. D. 0,625.

Cau 11. Mot cong ty vira ra mat san pham X va to chiic ngay trai nghiem san pham.
Ho théng ké dude trong 200 ngusi dén tham quan ngay trai nghiém c6 60 ngudi 13 nam
gi6i va 140 ngudi 1a nit gidi. Trong s6 nhiing nguoi duge théng ke nay, c6 120 ngudi mua
san pham X, gom 40 khach hang nam va 80 khach hang nit, con lai 13 khong mua san
pham X. Chon ngiu nhién mot ngudi trong s6 200 ngudi duge thong ké. Tinh xac suit
dé ngusi nay mua san pham X, biét ring ngudi duce chon la nit gidi.

2 2
A. - B. —. .- D.
3 10 C 5

10

Cau 12. Theo két qua tit tram nghién citu khi hau tai mot dia phuong, xac suat dé mot
ngay cé gio6 la 0,6. Néu ngay do cé gio thi xac suat c6 mua la 0,4. Tinh xac suat dé troi

¢6 gi6 nhung khong c6 mua § dia phuong d6 trong mot ngay.

A. 0,6. B. 0,36. C. 0,24. D. 0,16.
| All2 B3 All4. D] | D] | ]
\ Al[8 B|[9 D] [10. B [11 D| |12 B]

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho A va B la hai bién ¢6 doc lap véi P(A) = 0,7 va P(B) = 0,4. Xét tinh dung
sai clia cac khang dinh sau:
a) P(A|B)=0,6. b) P(BJA)=04. «¢) P(4|B)=03. d) P(B|A)=0,6.

Cau 2. Cho A va B véi P(A) = 0,4; P(B) = 0,8 vi P(AB) = 0,4. Xét tinh ding sai ciia
cac khang dinh sau:

a) P(A|B) = % b) P(B|A) = % c) P(BJA) = % d) P(AB) = g
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Cau 3. Mot cong ty truyen thong dau thay 2 du 4n. Kha nang thang thau ctia di 4n 1
14 0,5 va dy an 2 1a 0,6. Kha ning thang thau cd 2 du 4n 13 0,4. Goi A, B lan lugt 14 bién
c6 thang thau du an 1 va 2. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

a) A, B la hai bién c¢6 doc lap..

b) Xéc xuat cong ty thing thau ding 1 dy an 1a 0,3.

c) Biét cong ty thang thau dy 4n 1, xac suat cong ty thang thau dy an 2 1a 0,8.

d) Biét cong ty khong thang thau dy 4n 1, x4c suat cong ty thang thau dy 4n 2 14 0,6.

Cau 4. O mot san bay, nguoi ta st dung mot loai may soi tit dong phét hién hang cam
trong hanh 1i ki gii. May phat chuong canh bao véi 95% cac kién hanh 1i ¢6 chita hang
cam va 2% cac kién hanh 1i khong chita hang cam. Ti & cac kién hanh 1f c¢6 chita hang
cam 12 0, 1%. Chon ngau nhién mot kien hanh 1 dé soi bang may trén. Xét tinh ding sai
clia cac ménh dé sau:
a) May khong phat chuong canh bao véi 5% cac kién hanh 1f ¢6 chita hang cam.
b) May khong phat chuong canh bao véi 98% céc kien hanh 1i khong chita hang cam.
¢) Xéc suat chon duge kién hanh 1f ¢6 chita hang cadm va may phat chuong canh bao
la 0,0095.
d) Xac suat chon dugc kien hanh 1i khong chita hang cam va mdy phét chuong canh
bao 1a 0,01998.

1. @s®Opp@p||2. @DPbs@ODP@s||3. @sbplp@s
4. (@pOdbP()S@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Cho hai bién 6 A, B ¢6 P(A) = 0,51; P(B) = 0,2; P(A|B) = 0,8. Tinh P(B|A),
lam tron két qua dén hang phan tram. KQ:

Cau 2. Cho hai bién ¢6 A, B ¢6 P(A) = 0,8; P(B) = 0,5; P(AN B) = 0,2. Tinh xéac

suat bién c6 B khong xay ra véi dieu kién bién c6 A xdy ra. KQ:

Cau 3. Gieo mot con xtc xic can dbi va dong chat hai lan. Tinh x4c suat dé tong sb
cham xuat hién trong hai lan gieo nhé hon 8. Biét ring con lan gieo thit nhat xuat hién
mit 4 cham. KQ:

Cau 4. Mot cong ty bao hiém nhan thay ¢6 56% s6 ngudi mua bao hiém stic khoe 1a phu

nit va c6 42% s6 ngudi mua bao hiém sitc khoe 1a phu nit trén 50 tudi. Tinh ti 1é ngudi trén

50 tudi trong s6 nhitng ngudi phu nit mua bao hiém sitc khée. KQ:
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Cau 5. Tai mot khu phé c¢6 100 cin nha, trong dé cé 40 can nha gin bién s6 16. Biét
rang c6 25 can nha gin bién s6 18 va 15 nha gin bién s6 chin c¢6 6 to6. Chon ngau nhién
mot nha trong khu phé dé. Tinh xéc suat nha duge chon gin bién s6 18, biét rang nha do

khong c6 0 to. KQ:

Cau 6. Két qua mot cudc khdo sat cac vu tai nan giao thong 6 to6 vé moi quan hé gitta
viéc that day an toan ctia ngudi lai xe khi xdy ra tai nan giao thong va nguy co tit vong

clia ngudi 1ai xe khi x4y ra tai nan giao thong cho thay:
e Tile nguoi lai xe tit vong khi xay ra tai nan giao thong 1a 0,4%.

e Ti le nguoi lai xe khong that day an toan giao thong khi x4y ra tai nan giao thong
1a 28%.

e Ti lé ngusi lai xe tit vong khi xay ra tai nan giao thong trong truosng hgp khong
that day an toan 1a 0,3%.

Hoi theo két qua khao sat trén, viec that day an toan clia ngudi 1ai xe 0 to sé lam gidm kha

ning t1t vong 1a bao nhiéu lan? (lam tron dén hang phan muoi). KQ:

1. 0,31] 2. 0,75

3. 0,5] [4. 0,75

5. 0,25 |6. 7,7]
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BAI23.  CONG THU'C XAC SUAT TOAN PHAN.
CONG THU'C BAYES

A.DE 1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho hai bién c6 A va B v6i 0 < P(B) < 1. Khi d6 cong thiic xac suat toan phan
cho bién c¢d A 1a
A. P(A) =P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B). B. P(A)=P(A)P(A|B) +P(A)P(A|B).
C. P(A) = P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B). D.P(B)=P(B)P(A|B)+ P(B)P(B|B).
Cau 2. Cho hai bién ¢6 A = Ay + A, va bién ¢6 B = B, + B, biéu dién theo do ven nhu

sau

<>

Tinh xac xuat ctia P(A).
A. P(A) = P(B1)P(A1|B1) + P(B2)P(A1|By).
B. P(A) = P(B1)P(A|By) + P(B2)P(A|Bz).
C. P(A) = P(B)P(A1|B1) + P(B)P(As| By).
D. P(A) = P(A1)P(A[By) + P(B2)P(A[By).
Cau 3. Gia st hai bién ¢6 A va B ngau nhién théa man P(A) > 0 véi 0 < P(B) < 1.
Khi d6 cong thitic Bayes la

A. P(A|B) = P(B)P(A|B)

' ~ P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B)’
B. P(B|A) P(A)P(A|B)

’ P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B)
C. P(B|A) = P(B)P(A|B)

' ~ P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B)’
D. P(B|A) - P(B))HB@

P(B)P(A|B) + P(B)P(A|B)

Cau 4. Trén ban c6 hai hop B; va B, déu dung da cam thach. Hop B; chita 7 vien xanh
va 4 vién trang. Hop By chita 3 vién xanh va 10 vién vang. Cac hop dugde sap xép sao cho
xac suat chon hop B 1a 3 va xac suat chon hop Bs 1a 3 Kathy bi bit mat va duge yéu
cau chon mot vien da cam thach. Co &y sé dugce thudng mot chiée TV néu chon duge mot

vién mau xanh. Xac suat co ay duge thudng mot chiéc TV mau xanh 1a bao nhiéu
157 B 158 C 159 D 59

" 429° " 4297 " 429 " 429
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Cau 5. C6 0,5% dan s6 méac benh X. C6 mot xét nghiem dé phat hien benh X. Déi véi
nhitng ngudi miac bénh X, Xac suat xét nghiém nay khong duong tinh 1a 2%. Déi voi
nhitng ngusi khong mic bénh X, xac suat xét nghiem nay duwong tinh 1a 3%. Xac suat
mot ngudi dude chon ngau nhién c6 két qua duong tinh véi xét nghiém phat hién bénh

X 1a bao nhiéu? 139 137 3
C D

Cau 6. Mot cap sinh doi c6 the do cting mot tring sinh ra (sinh doi that), hodic do hai
tring khac nhau sinh ra (sinh doi gid). Cac cap sinh doi that luon cling gidi tinh. Déi v6i
cip sinh doi gia thi kha nang cuing gi6i tinh va khéic gidi tinh 13 nhu nhau. Thong ké cho
thay 34% cip sinh doi déu la trai, 30% cap sinh doi déu 1a gai, va 36% cip sinh doi c6
gi6i tinh khac nhau. Tim xac suat sinh doi that?

A. 0,29, B. 0,27. C. 0,28. D. 0.,3.

Cau 7. Mot 16 hat gidng duge chia lam 2 loai: loai 1 chiém ; s6 hat ctia 16, con lai 13
loai 2. Hat trong loai 1 ¢6 ti 1é ndy mam la 80%, loai 2 c6 ti 1é ndy mam 1a 60%. Hoi ti
lé¢ ndy mam chung ctia 16 hat giéng nay la bao nhieu? (Hay néi cach khac: Ta lay ngau
nhién tlili 16 ra 1 hat giéng. Tllan XAc suat dé chon dluioc hat ndy mam). "

T B. 7R C. I D. 5
Cau 8. Mot tram cap cttu ¢6 80% nan nhan béng néng va 20% béng do hoa chat. Loai
béng do néng c6 30% bién chitng va béng do héa chat c¢6 50% bién chiing. Tim xéac suat
ctia nan nhan bi bién chiing.

A. 0,35, B. 0,36. C. 0,34. D. 0,37,

Cau 9. Chuong ga thit nhat ¢6 9 con mai va 1 con trong. Chuong ga thit hai ¢6 1 con
mai va 5 con trong. T mdi chuong ga bat ra ngau nhién mot con. Cac con ga con lai
duge don vao chuong thit ba. Bat ngau nhién mot con ga trong chuong thi ba. Tinh xéic
suat déglgét duge ga trong. " " 20
107 B. 105" C. 109" D. 105"
Cau 10. Day chuyén lap rap duge cac chi tiét do hai may san xuat. Trung binh may thi
nhat cung cap 60% chi tiét, may thit hai cung cap 40% chi tiét. Khoang 90% chi tiét do
mdy thit nhat san xuat la dat tiéu chuan, con 85% chi tiét do may thit hai san xuat la
dat tieu chuan. Lay ngau nhién tit day chuyén mot san pham, lay né dat tiéu chuan. Tim
xac suat dé san pham dé do méy thit nhat san xuét.
A. 0,713. B. 0,715. C. 0,814. D. 0,614.

Cau 11. Tan gio hoc budi chiéu mot sinh vien c¢6 60% vé nha ngay, nhung do gi cao
diém nén c6 30% ngay bi tic dudng nén bi vé nha muon (tit 30 phiit trd leén) con 20% s

ngay sinh vién d6 vio quan Internet canh trudng dé choi game, nhitng ngay nay xac suat
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ve nha muon la 80%. Con lai nhitng ngay khac sinh vién dé di choi véi ban be c6 xac suat
ve muon 1a 90%. Tinh xac suat sinh vien dé di choi v6i ban va vé muon.
A. 0,275. B. 0,575. C. 0,375. D. 0,475.

Cau 12. Day chuyén ldp rap may vo tuyén dién gom cac linh kién 1a san pham tit 2 nha
may san xuat ra. S6 linh kién nha may 1 san xuat chiém 55%, s6 linh kién nha may 2
san xuat chiém 45%; ty lé san pham dat tiéu chuan ctia nha may 1 14 90%, nha méay 2
la 87%. Lay ngau nhién ra 1 linh kién tit day chuyén ldp rap dé ra kiém tra thi dugc két

qué linh kién dat chuan. Tim xéc suat dé linh kién d6 do nha méy 1 san xuat?

A. 0,6683. B. 0,5583. C. 0,7583. D. 0,4583.
E Al 2 B| |3 C| 4. Al Bl | c]
\ D| |8 cll9 B| [ 10. D| |11 Cl[12 B|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Ngusi ta khao sat kha ning choi nhac cu cia mot nhém hoc sinh tai truong X.
Nhém nay c6 60% hoc sinh 1a nam. Két qua khdo sat cho thay c6 20% hoc sinh nam
va, 15% hoc sinh nit biét choi it nhat mot nhac cu. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong
nhém nay. Goi A 1a bién ¢6 “Chon dugc mot hoc sinh biét choi it nhat mot nhac cu’ va
B, B lan luct 1a cac bién ¢b “Chon duge mot hoc sinh nam” va “Chon dudge mot hoc sinh
nit’”.

a) Xac suat P(B) = 60% = 0,6.

b) P(A|B) = 0,8.

c) P(A|B) =0,15.

d) Xéc suat dé chon dugc hoc sinh biét choi it nhat mot nhac cu 1a 18%.

Cau 2. Két qua khao sat tai mot xa cho thay c6 20% cu dan hut thudce 1a. Ti lé cu dan
thuong xuyén gap cac van deé siic khoé vé duong ho hap trong s6 nhitng ngudi hit thude
14 va khong hut thudc 14 lan Iugt 1a 70%, 15%. Gia st ta giap mot cu dan clia xa, goi A 1a
bién c¢d “Nguoi d6 c6 hut thude 18" va B 1a bién c¢6 “Nguoi d6 thuong xuyén gap cac van
dé stic khoé vé duong ho hap”.

a) P(AB) = 0,13.

b) P(AB) = 0,14.

¢) Néu ta gdp mot cu dan clia xa thi xac suat ngudi d6 thudng xuyén gip cac van dé

stic khoé vé duong ho hap 1a 0,26.
d) Néu ta gidp mot cu dan clia xa thudng xuyén gap cic van de sic khoé vé dudng ho

hap thi x4c suat nguoi d6 c6 hut thude 14 xap xi 54%.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 237/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 3. X4ac suat dé mot chuyén bay khéi hanh ding gi 1a P(D) = 0,83; xac suat dé
n6 dén ding gis 1a P(A) = 0,82; xac suat dé né khéi hanh va dén déu ding gio la
P(D N A) = 0,78.
a) Xac suat dé mot méay bay dén ding gio biét ring né da khéi hanh ding gio 1a 0,94.
b) Xéc suat dé mot méay bay khdi hanh ding gio biét ring n6 sé dén ding gio 1a 0,85.
c) Xac suat dé mot may bay dén ding gic biét ring né khéi hanh khong ding gio 1a
0,24.
d) Xéc suat dé mot may bay khéi hanh ding gio biét ring né sé dén khong ding gio
la 0,95.

Cau 4. Cho hai bién ¢6 A, B sao cho P(A4) = 0,6; P(B) = 04; P(A| B) = 0,3.
a) P(B| A)=0,2. b) P(A| B) =0,8.
c) P(B|A) =08 d) P(BNA) =0,24.

. @pds@EObp@b||l2. @s®s@OpP@pP||3. @pPHSsEDP@S
4. (@PbODPE)Ss@s

PHAN 3. Cau trc nghiém & 15i ngdn.

Cau 1. C6 7 hop bi, trong dé6 c6 4 hop loai 1, 3 hop loai 2. Mdi hop loai 1 ¢6 3 bi trang
va 5 bi dd, moi hop loai 2 ¢6 4 bi trang va 6 bi d6. Chon ngau nhién 1 hop va tu do6 lay

ra 1 bi thi dugc bi trang. Tim x4c suat dé bi lay ra nay thudc hop loai 2. (Lam tron dén

két qua hang phan tram). KQ:

Cau 2. Trong 12 xa thti ¢6 5 ngudi ban tring hong tam véi xac suat 0,8; 7 ngudi ban

trang hong tam véi xac suat 0,7. Chon ngau nhien 1 xa thii. Tim xéc sudt dé ngudi nay ban

vién trang va 4 vién vang; hop thi 3 c¢6 22 vién trang va 8 vién vang. Ta tung dong thoi

tring hong tam. (Lam tron dén két qua hang phan tram). KQ:

Cau 3. 6 3 hop phan. Hop thi nhat c6 7 vién trang va 3 vién vang; hop thit hai c6 16

3 dong xu can ddi va dong chat: néu duge cd 3 mit sap thi chon hop thit nhat; néu duge
1 mi#t sap va 2 mit ngita thi chon hop thit hai; truong hop con lai thi chon hop thi ba.

Tt hop da chon ta lay ngdu nhien ra 1 vien phan. Tinh xac suat dé ldy dugc vien phan

trang. (Lam tron dén két qua hang phan tram). KQ:

Cau 4. Mot loai linh kien do 3 nha may s6 I, s6 11, s6 I1] cuing san xuat. Ty 1é phé
pham ctlia cac nha may lan lugt 1a 7: 0,04; I7: 0,03 va I11: 0,05. Trong 1 16 linh kien dé

1an 1on 80 san pham ctia nha may s6 I, 120 ctia nha may s6 17 va 100 cia nha may s6
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III. Mot khach hang ldy ngau nhién 1 linh kién tit 16 hang d6. Tinh Xéc suat dé dugc

linh kién t6t7 (Lam tron dén két qua hang phan tram). KQ:

Cau 5. Mot loai linh kién do 3 nha may s6 I, s6 11, s6 111 cung san xuat. Ty 1& phé
pham ctia cac nha may lan luot 1a: I: 0,04; I1: 0,03 va III: 0,05. Trong 1 16 linh kién
dé 1an 1on 80 sdn pham ciia nha may s6 I, 120 ctia nha méy s6 17 va 100 ctia nha may
s6 IT1. Khach hang lay phai mot linh kién loai phé pham tit 16 hang dé. Kha nang linh

kien d6 do nha may nao san xuat la cao nhat? (Lam tron dén két qud hang phan tram).

KQ:

Cau 6. Trong 1 dam dong, s6 ngudi nam bang s6 ngudi nit. X4ac suat mac can thi clia
nam 1a 0,4 va nit 14 0,6. Chon ngiu nhién 1 ngudi. Xac suat chon duge nam khong can

thi. (Lam tron dén két qua hang phan tram). KQ:

i on[E o[ om|[E o [E A o)
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2 1 — 1
Cau 1. Cho P(A) = o P(B|A) = 3 P(B|A) = 1 Gia tri ctia P(B) la
A2 B. - c. L D.
60 60 20 30

Cau 2. Cho hai bién ¢6 A, B v6i P(B) = 0,6; P(A | B) = 0,7 va P(A | B) = 0,4. Khi
do, P(A) béang

A.0,7. B. 0,4. C. 0,58. D. 0,52.
Cau 3. Theo cong thiic Bayes ta ¢6
_P(B)-P(B|A) _P(4)-P(B| 4
A.P(A|B) = D(A) ) B. P(B|A) = B(B) :
_P(A)-P(B]4) _ P(B)-P(A]| B)
C.P(A|B) = P(B) D.P(A| B) = DIA) :
X 4 2 e X
Cau 4. Cho P(A) = 5 P(B|A) = 3 P(B|A) = 1 Gia tri cia P(A | B) la
A2 B. 22, c. L. D. 20,
35 35 35 35

Cau 5. Ti lé ngusi dan da tiém vac xin phong bénh A ¢ mot dia phuong 1a 65%. Trong
s6 nhitng nguoi da tiem phong, ti 16 mac bénh A 14 5% con trong s6 nhiing ngudi chua
tiem, ti lé mic benh A 14 17%. Gap ngau nhién mot ngudi ¢ dia phuong d6. Xac suat
ngudi d6 mac bénh A I

A. 0,0325. B. 0,018 C. 0,092. D. 0,0525.

Cau 6. Mot nha may c6 hai phan xuéng I va II. Phan xudng I san xuéat 40% s6 san pham
va phan xudng II san xuat 60% s6 san pham. Ti lé san pham bi 16i clia phan xudng I 13
2% va ctia phan xuéng II 1a 1%. Kiém tra ngdu nhién 1 san pham ctia nha may va xéc
suat dé san pham d6 bi 16i 1a

A. 0,02. B. 0,6. C. 0,014. D. 0,01.

Cau 7. Mot bénh vién c¢6 hai phong kham la phong A va phong B v6i kha nang lya chon
ctia bénh nhan 13 nhu nhau. Ti lé bénh nhan nam c6 6 phong A va phong B lan luot 1a
60% va 40%. Mot ngudi bénh dude chon ngau nhiéu tit hai phong kham va biét ngusi nay
la nam, x4c suat dé ngudi benh duge chon dén tit phong A 1a

A. 0,6. B. 0,5. C. 0.4. D. 0,3.

Cau 8. Cho A, B la cac bién ¢b théa man P(A N B) = 0,35; P(A) = 0,25; P(B) = 0,6.
Gia tri cia P(A|B) bang

AL B.

C.
5

D

C»D.I —
=~

2
e
7= GV: PHAM LE DUY © Trang 240/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 9. Mot benh vien dang xét nghiém cho mot sé6 bénh nhan dé xac dinh lieu ho c¢6
nhiém virus X hay khong. Xac suat dé mot bénh nhan bi nhiém virus X 1a 0,05. Khi xét
nghiém, néu mot bénh nhan bi nhiém thi xac suat dé két qua xét nghiem duong tinh 13
0,95. Néu mot bénh nhan khong bi nhiém thi x4c suat dé két qua xét nghiém am tinh la
0,98. Mot bénh nhan dude chon ngau nhién va c6 két qua xét nghiem duong tinh. Xac

suat dé benh nhan dé thuc sy bi nhiém virus X 1a
133 C 5 D 2

* 3000° B. 200" - -
Cau 10. Két qua khao sat tai mot xa cho thay c6 20% cu dan hat thude 1a. Ti lé cu
dan thuong xuyén gap cac van dé siic khoé vé dudng ho hap trong sé nhitng ngusi hit
thude 14 va khong hat thude 14 1an lugt 1a 70%, 15%. Ti lé gap mot cu dan ctia xa thi xac
suat nguoi d6 thuong xuyeén gap cic van deé siic khoé vé duong ho hap 1a bao nhiéu phan
tram?

A. 26%. B. 12%. C. 68%. D. 24%.

Cau 11. O mot dia phuong X, xéc suit dé mot ngudi 16n tren 40 tudi mic benh ung
thu 14 0,05. X4c suat bac si chan doan ding mot ngudi mac bénh ung thu 1a 0,78 va chan
doan sai (khong bi ung thu nhung duge chan doan méc bénh) 14 0,06. Xac suat dé mot
ngudi that su méac benh ung thu khi nhan duge két qua chan doan bi ung thu bing

A. 0,40625. B. 0,096. C. 0,904. D. 0,59375.

Cau 12. Trung tam kiém sodt va phong ngita dich bénh Hoa K3 (Centers for Disease
Control and Prevention, viét tit 1a (CDC) théng ké vao thoi diém nam 2020 — 2021 vé
s6 luong s6c phan vé sau khi tiem vaccine ¢ mot s6 noi tai Hoa Ky va chau Au nhu sau:
Trong 360,19 triéu litu vaccine P duge st dung c6 581 ca sdc phan vé (c6 kha nang gay
tlt vong) va 4259 ca phan ting phu (khong sc phan vé, khong gay tit vong); trong 67,72
trieu lieu vaccine A duge stt dung c6 195 ca soc phan vé va 1118 ca phan ting phu.
(Nguon: https://www.ncbi.nlm.nih.gov/pme/articles/PMC8626274/)

A. 1,910, B. 2,8-10°S. C. 1,81-10°. D. 2,81-107°.
| B [2 cl[s c [4. B| | c]| c]
\ Al[8 B |9 c| |10. All11 All12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Ti l¢ nguoi dan da tiem viac xin phong bénh A ¢ mot dia phuong 1a 75%. Trong
sO nhitng nguoi da tiem phong, ti 1é mac bénh A 1a 10%; trong s6 nhitng ngudi chua tiem
phong, ti lé¢ mic bénh A 14 32%. Chon ngau nhién mot ngudi ¢ dia phuong d6. Goi A
14 bién c6: “Nguoi duge chon da tiém vac xin phong bénh” va B 14 bién c6: “Nguoi duge

chon méac bénh A”.
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16

a) P(A)=0,25. b) P(BJA)=0,1. ¢) P(B|A)=0,32. d) P(A|B) = T

Cau 2. O mot dia phuong, ti 1é nam va nit 1a 2 : 3. $6 ngudi mic benh bach tang clia
dia phuong nay chiém ti le 0,45% dan cu. Biét ti Ié nit gidi mac bénh bach tang 1a 0,35%.
Xét phép thit chon ngau nhién mot ngusi ¢ dia phuong, goi

e A la bién c6 “Ngudi duge chon méac bénh bach tang’™

e B la bién ¢ “Ngudi duge chon 13 nam”.

a) P(B) =
b) P(A) = 035%
c) P(A) =P(B) P(A[B) +P (B) - P (A|B).

d) Tile nam giéi mac bénh bach tang bang 0,65%.

Cau 3. Ban Nam tham gia moét gian hang tro choi dan gian trong hoi xuan ctia truong.
Trd choi ¢6 hai lugt choi. Xéac suat dé Nam thing & lugt choi thit nhat 1a 0,6. Néu Nam
thang & luot choi thit nhat thi xac suat Nam thing & lugt choi thit hai 14 0,8. Nguoce lai,
néu Nam thua & lugt choi thit nhat thi xac suat Nam thang & luot choi thit hai 14 0,3.

Xét cac bién cd
e A: “Nam thang & luot choi thit nhat”.
e B:“Nam thang & luct choi thit hai”.

a) P(A) = 0,8

b) P (B|A) = 0.6.

c) P (BJ4) =0,3.

d) Xac suat Nam thang & lugt choi thit nhat khi da thang & lugt choi thi hai 1a khoang
80%.

Cau 4. Mot loai linh kién do hai nha may s6 I, s6 II ciing san xuat. T lé phé pham cia
cac nha may I, IT lan lugt 1a 4%; 3%. Trong mot 16 linh kién dé 1an 1on 80 san pham cla
nha may s6 I va 120 sdn pham ctia nha may s6 I1I. Mot khach hang lay ngAu nhién mot

linh lién tir 16 hang d6. Xét cac bién cb sau
e A: “Linh kién lay ra 1a linh kién tot”.
e B;: “Linh kién lay ra la linh kién tt nha may s6 I”.
e B,: “Linh kién 13y ra 1a linh kién tit nha may s6 11",
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a) P(B;) =04.

b) P (A|B;) = 0,97.

c) P(A) = 0,966.

d) Néu linh kien dugc 1ay ra la linh kién phé pham thi xac suat linh kién dé do nha

may I san xuat 1a cao nhat.

1. @s@pep@p||l2. @s®s@OP@DP||3. @sbs@bP@P
4. (@pPpbbPODP@S

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Khi phat hién mot vat thé bay, xac suat mot hé théng radar phat canh béo 1a
0,9 néu vat thé bay dé la muc tieu that va 1a 0,05 néu dé 1a muc tieu gia. C6 99% céc vat

thé bay la muc tieu giad. Tinh xac suat dé radar phéat hién canh bao khi phat hien mot

vat thé bay (Lam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 2. Mot loai vaccine duge tiem & dia phuong X. Ngudi ¢6 bénh nén thi véi xac suat
0,35 ¢6 phan ting phy sau tieém, ngudi khong c¢6 bénh nén thi chi ¢6 phan tng phu sau
tiem véi xac suat 0,16. Chon ngau nhién mot ngusi dude tiém vaccine. Tinh xac suat

ngudi nay c6 phan tng phu, biét rang ti 1é ngudi c6 bénh nén & dia phuong X 1a 18%.

(Lam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 3. C6 hai chuong thé. Chuong I ¢6 5 con thé den va 10 con tho trang. Chuong II ¢6 7
con thd den va 3 con thé trang. Trude tién, tit chuong II 1ay ra ngau nhién 1 con thé roéi cho

vao chudng I. Sau dé, tir chudng I 1y ra ngau nhién 1 con thé. Tinh xac suat dé con thod

duge 1ay ra 1a con thé trang (Lam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 4. Nguoi ta diéu tra thay ¢ mot dia phuong no c6 2% tai xé sit dung dién thoai di
dong khi 14i xe. Trong cac vu tai nan ¢ dia phuong d6, ngudi ta nhan thay c6 10% la do

tai xé c6 st dung dién thoai khi 14i xe gay ra. Héi viéc sit dung dién thoai di dong khi lai

xe lam tang xac suat gay tai nan lén bao nhiéu lan? KQ:

Cau 5. Ti lé ngusi dan da tiém vac xin phong bénh A ¢ mot dia phuong 1a 65%. Trong
s6 nhitng ngudi da tiem phong, ti 16 mac bénh A 13 5% con trong s6 nhitng ngudi chua
tiem, ti 1é mac benh A 1& 17%. Gép ngau nhién mot ngudi 6 dia phuong dé. Biét rang
nguoi dé6 mac benh X. Khi d6 xic suat nguoi d6 khong tiem vic xin phong bénh X c6
dang % Gid tri b — a 1a? KQ:
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Cau 6. O mot khu rting no ¢6 7 chi lun, trong dé ¢6 4 cha luén néi that, 3 cha con lai
no6i that véi xac suat 0,5. Ban Tuyét gap ngdu nhién mot cha lin. Goi A 1a bién ¢d “Cha
lin d6 luon néi that” va B 1a bién ¢6 “Chi lun d6 tir nhan minh luon néi that”. Biét rang
chi Iin ma ban Tuyét gap tu nhan minh 1a ngusi luén néi that. Tinh xac suat dé chia lin

d6 luon noi that (lam tron hai chit s6 thap phan). KQ:

1. 0,96 [ 2. 0,19] [3. 0,64 [4. 5] [5. 65] |6. 0,73
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BAI24. ONTAP CHUONG 6

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho A, B 1a cac bién ¢6 clia mot phép thit 7. Biét rang P(B) > 0, xac suat cia

bién c6 A véi dieéu kién bién c6 B da xay ra duge tinh theo cong thitc nao sau day?

P(4) P(4)
A.P(A|B)=—=. B. P(A|B) = .
P(AB) P(AB)
C.P(A|B) = . D.P(A|B)= ———————.
(A B) D(B) (Al B) B(A) P(D)
Cau 2. Cho hai bién ¢6 doc lap A, B v6i P(A) = 0,3; P(B) = 0,4. Khi d6, P(A | B)
bang
A. 07, B. 0,12. C. 0.4. D. 0,3.
Cau 3. Cho hai bién ¢ xung khic A, B v6i P(A) = 0,2; P(B) = 0,4. Khi d6, P(A | B)
bang
A.05. B. 0,2. C. 04, D. 0.
2 1
Cau 4. Cho P(A) = o P(B|A) = 3 Gié tri cia P(AB) la
A2 B. > c. L D. .
15 16 5 15
2 — 1 —
Cau 5. Cho P(A) = o P(B|A) = 1 Gié tri ctia P (BA) la
1
A. - B. i C. i D. i
7 19 21 20
2 1 — 1
Cau 6. Cho P(A) = e P(B|A) = 3 P(B|A)= 1 Gia tri ctia P(B) la
A2 B. - c. - D. L.
60 60 20 30

Cau 7. An c6 mot tii gom mot s6 chiée keo cting loai, chi khac mau, trong d6 c6 6 chiéc
keo so-co-la den, con lai 14 4 chiéc keo so-co-la trang. An lay ngau nhién 1 chiéc keo trong
tai dé cho Binh, rdi lai 1ay ngdu nhién tiép 1 chiéc keo nita trong tdi va ciing dua cho
Binh. X4c suit dé Binh nhan ducce 2 chiée keo s6-co-la den 1a ;

1 1 2
A. - B. -. C. - D. -.
3 4 5 7

Cau 8. Ngudi ta nhap hai 16 hang vao kho. Lo thit nhat chita 10 san pham, trong dé c6
3 phé pham. Lo thit hai c6 4 phé pham va 8 san pham tét. Chon ngdu nhién mot san
pham. X4ac suat chon dudc mot san pham tot 1a
AR B. . c. - p. >
22 15 22 242
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Cau 9. Cho A, B la cac bién ¢b thda man P(A N B) = 0,35; P(A) = 0,25; P(B) = 0,6.
Gia tri cia P(A | B) béang
7 2

1 1
A. - B. - C. —. D. -.
5 3 15 3

Cau 10. Mot bénh vién ¢6 hai phong kham 1a phong A va phong B v6i kha nang lua
chon ctia bénh nhan 14 nhu nhau. Ti 1é bénh nhan nam c6 & phong A va phong B lan lugt
12 60% va 40%. Mot ngudi benh duge chon ngau nhiéu tir hai phong kham va biét nguoi
nay la nam, xac suat dé nguoi benh duge chon dén tit phong A 1a

A. 0,6. B. 0,5. C. 0.4. D. 0,3.

Cau 11. O mot dia phuong X, xéc sut dé mot ngudi 16n tren 40 tudi mic benh ung
thu 1 0,05. X4c suat bac si chan doan ding mot ngudi mac bénh ung thu 1a 0,78 va chan
doan sai (khong bi ung thu nhung duge chan doan méc bénh) 14 0,06. Xac suat dé mot
ngudi that sy méc beénh ung thu khi nhan duge két qua chan doan bi ung thu bing

A. 0,40625. B. 0,096. C. 0,904. D. 0,59375.

Cau 12. Mot loai vaccine dudc tiem & dia phuong X. Nguoi c6 bénh nén thi véi xac suat
0,35 c¢6 phan ting phu sau tiém, ngudi khong c6 bénh nén thi chi c6 phan tng phu sau
tiem v6i xac suat 0,16. Chon ngau nhién mot ngusi duge tiém vaccine va ngudi nay co
phéan tng phu. Tinh xéac suat dé ngusi nay c6 bénh nén, biét réng ti lé ngudi c6 benh nén
d dia phuong X 1a 18%.

. % : B. %. C. 0,16. D. 0,063.
| c][2 D] [3 D] [4. Al D] | ]
\ Al |8 Al |9 B] | 10. Al 11 Al |12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Lép 12A ¢6 40 hoc sinh, trong d6 c¢6 25 hoc sinh tham gia cau lac bo Tiéng Anh,
16 hoc sinh tham gia cau lac bo Toan, 12 hoc sinh vita tham gia cau lac bo tiéng Anh
vita tham gia cau lac bo Toan. Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Xét cac bién co sau
A: “Hoc sinh duge chon tham gia cau lac bo Tiéng Anh”;
B: “Hoc sinh dugce chon tham gia cau lac bo Toan”.
Xét tinh ding, sai clia cac khing dinh sau

a) P(A) =04. b) P(B) = 0,625. c) P(A|B)=0,75. d) P(BJA) =0,48.

Cau 2.
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Cho s do hinh cay nhu hinh bén. Xét tinh dung, sai ctia B
cac khang dinh sau
a) P(AB) = 0,48. b) P(AB) = 0,5. 0
_ P(B)P(4|B) : _
) P(AR) ) o
0,8

Cau 3. Trong mot hop ¢6 18 qua béng ban loai I va 2 qua béng ban loai 11, cac qua béng
ban c6 hinh dang va kich thuéc nhu nhau. Mot hoc sinh 1ay ngdu nhién lan lugt 2 qua
bong ban (lay khong hoan lai) trong hop.
Xét tinh ding, sai ctia cac khing dinh sau
a) Xac suat dé lan tht nhat 1y duge qua bong ban loai 11 1a %
b) Xéc suat dé lan thit hai liy duge qua bong ban loai 11, biét lan thit nhat 1ay duge

qué boéng ban loai 11, 1a Io°

c) Xac suat dé ca hai lan déu lay duge qua bong ban loai IT 1a ——.
189

d) Xac suat dé it nhat 1 lan lay duge qua bong ban loai I 1a 100"

Cau 4. Mot xudng may st dung mot loai linh kién duge san xuat tit hai co s6 I va IL.
S6 linh kien do co sé I san xuat chiém 61%, s6 linh kién do co s6 I san xuat chiém 39%.
Ti 1é linh kien dat tiéu chuan ciia co s6 1, co s6 11 1an luot 1a 93%, 82%. Kiém tra ngu
nhién 1 linh kién ¢ xuong may. Xét cac bién cd
Ay : “Linh kien dugc kiém tra do co 86 I san xuét”;
A, “Linh kién duge kiém tra do co s6 11 san xuét™
B: “Linh kien dugc kiém tra dat tieu chuan”.
Xét tinh ding, sai clia cac khang dinh sau

a) P(A4;) =0,39. b) P (B|Ay) = 0,82.

c) P(B)=0,89. d) P (A;|B) = 0,55.

@s®ses@p||3. @sbbl)s@p

Do

. @s®sepdp
4. (@s®b)s@p

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 15i ngdn.
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Cau 1. C6 hai hop dung cac vien bi cuing kich thuée va khoi lugng. Hop thit nhat chiia
5 vién bi d6 va 5 vién bi xanh, hop thi hai chita 6 vién bi d6 va 4 vién bi xanh. Lay ngau
nhién mot vien bi tit hop thit nhat chuyén sang hop thit hai, sau d6 lay ra ngdu nhién
mot vien bi tit hop thit hai. Tinh xac suat dé vien bi dugce lay ra tit hop thit hai la vien
bi d6 (Iam tron dén hang phan tram). KQ:

Cau 2. Trong s6 40 hoc sinh 16p 12A, c¢6 22 em dang ki thi nganh Kinh té, 25 em diang
ki thi nganh Luat, 3 em khong ding ki thi ¢4 hai nganh nay. Chon ngau nhién mot hoc
sinh, biét ring em dé dang ki thi nganh luat. Tinh x4c suat dé em d6 dang ki thi nganh
Kinh t6. KQ:

Cau 3. Trong mot tuan, Son chon ngau nhién ba ngay chay bo budi sang. Néu chay bo
thi x4c suat Son an thém mot qua tring vao bita sang hom d6 14 0,7 . Néu khong chay
bo thi xac suat Son an thém mot qua tring vao bita sang hom dé 1a 0,25. Chon ngau
nhién mot ngay trong tuan ciia Son. Tinh x4c sudt dé hom d6 Son chay bo néu biét

ring bita sdng hom d6 Son c¢6 dn thém mot qua tring (lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 4. Gia sit ¢6 khoang 40% thu dien tit (email) giii dén mot dia chi 1a thu rac. Ngudi
ta st dung mot thuat toan dé phan loai thu réc, biét réing thuat toan nay c6 thé phan
loai dén 99% thu rac va ti 1é sai s6t khi phan loai thu binh thuong thanh thu rac 1a 5%.
Tinh xac suat mot thu dién ti 1a thu binh thuong néu thu nay da duge phan loai ding

(lam tron dén hang phan tram). KQ:
Cau 5.
Cho so dd hinh cay nhu hinh ben. Tinh gia tri ctia bicu
P(B
thie DBIPA[B) KQ:
P(A)
0.2
0,8

Cau 6. Nam 2001, Cong dong chau Au c6 lam mot dot kidm tra rat rong rai cac con bo
dé phat hién nhitng con bi bénh bo dien. Khong c6 xét nghiém ndo cho két qua chinh
xac 100%. Mot loai xét nghiém, ma & day ta goi 1a xét nghiem A cho két quéd nhu sau:

khi con bo bi bénh bo dién thi xac sudt dé c6 phan ting duong tinh trong xét nghiem
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A 1a 70% con khi con bo khong bi bénh thi xéc suat dé cé phan tng duong tinh trong
xét nghiem A 14 10%. Biét rang ti 16 bo bi mic bénh bo dien ¢ Ha Lan 1a 13 con trén
1 000 000 con (Nguon: F. M. Dekking et al., Amodern introduction to probability and
statistics Understanding why and how, Springer, 2005). Khi con bd ¢ Ha Lan ¢6 phan
tng duong tinh v6i xét nghiem A thi xac suat dé né bi mac bénh bo dien 1a P, tinh 1000P

(lay gan ding dén hang phan tram). KQ:

2. 0,4] 3. 0,68 [4. 0,59] [5. 0,6] 6. 0,09
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho hai bién c6 A va B. Xac suat ciia bién c6 B, tinh trong diéu kién biét rang
bién c6 A da xay ra, dugc goi la xac suat ctia B v6i dieu kien A ki hieu 13

A.P(A|B). B. P(B| A). C. P (AB). D. P (B).

Cau 2. Cho hai bién c¢6 A va B. Biét rang x4c suat ctia bién c¢6 A bang 0,6; x4c suat clia
bién cb bién ¢6 B trong diéu kién bién c6 A da xay ra bang 0,2. Tinh xac suat clia A va
B déu xay ra.

A2 B. c. L
25 10 3

Cau 3. Gieo hai con xtic xac can do6i dong chat. Tinh xac suat dé tong s6 cham trén

D.

[GVRI )

hai con xfic xic bang bang 8 néu biét rang it nhat c6 mot con xic xic xuat hien mat 3

cham.
A2 B. 2. c. 1 D. 2.
11 5) 5) 11
Cau 4. Cho A va B 1a hai bién c6. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A.V6iP(B)>0.Khido P(A|B)=P(B)-P(AB).
B. Néu A va B la hai bién ¢6 doc lap thi P (B) =P (B | A).
C.V6i P(B)>0.Khid6 P(A|B)=1-P(A| B).
D. Néu A va B 1a hai bién ¢6 doc lap thi P (A | B) =P (A | B).

Cau 5. Cho A va B 1a hai bién c¢6. Cong thitc nao dudi day 1a cong thiic tinh xac suat

toan phan?

A. P( )=P(B)-P(A|B)+P(B) -P(A|B).
P(A)=P(B)-P(A|B)+P(B)-P(A|B).
P(A)=P(B)-P(A|B)+P(B)-P(A|B).
P(A)=P(B)-P(A|B)+P(B)-P(A]|B).

Cau 6. Cho hai bién ¢c6 A va B ¢6 P(A) = 0,3; P(B) = 0,5 va P(B | A) = 0,4. Tinh
P(A| B).
A. 0,6. B. 0,24. C. 0,15. D. 0,5.

Cau 7. Cho hai bién ¢6 A va B ¢6 P (A) =0,7; P(B) = 0,4 va P (AB) = 0,2. Tinh xéac

suat bilén c6 B v6i dieu kién4A. ) .
A. —. B. - C. -. D. —.
2 7 7 10

Cau 8. Cho hai bién ¢6 A va B ¢6 P(A) = 0,6; P(B) = 0,4 va P (AB) = 0,3. Xac suat
bién c6 A khong xay ra véi dieu kien B 1a
3

A — B. - .
10° 4 C

D.

N | —

1
4
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Cau 9. Trong hop ¢6 7 vién bi mau xanh, 5 vién bi mau do, cac vién bi ¢6 cung kich
thude va khéi luong. An lay ngau nhién mot vién bi tit hop khong tra lai, sau d6 Binh lay
mot vien bi trong céc bi con lai. Tinh x4c suat dé An lay duge bi mau xanh va Binh lay
duge bi mau dé. . . 5
‘132" B. i C. o D. 32"

Cau 10.
Cho so do cay nhu hinh vé bén. Khang dinh nao
sau day sai?

A.P(A)=03. B. P (B) = 0,54.

C.P(A|B)=06. D.P(B|A)=02.

L L s 2
Cau 11. Cho hai bién ¢d ngau nhién A va B. Bi¢t rang P(A | B) = §P (B|A) va
. P(A
P (AB) # 0. Tinh ti s6 B EB;
2 1 1
A. § B. -. C. -. D. —.
2 3 3 2
L4 = £, s 3 1
Cau 12. Cho hai bién ¢6 ngau nhien A va B. Biét rang P (A) = 5 P(B|A) = 1 va

S _
P(B|A)= 3 Tinh P (BA).
43 2 3 D 17

180 15 C 15 180

[Caul. B |[Cau2. A |[Cau3. D ||[Cau4. A |[Caub5. D |[Cau6. B |
[Cau7. C |[Caus8. D |[Cau9. A |[Ca4u10. C |[Caull. B |[Caul2. B |

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Mot nha may thuc hien khdo sit toan bo cong nhan vé sy hai long ctia ho vé

diéu kién lam viéc tai phan xudng. Két qua khio sat nhu sau:

Két qua khao sat
Hai long | Khong hai long

Khéo sat cong nhan

S6 cong nhan xudng I 23 12

S6 cong nhan xuéng 11 25 15
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Gap ngau nhién mot cong nhan ctia nha may. Goi A 1a bién ¢6 “Cong nhan dé lam viéc
tai phan xuéng I” va B 1a bién c6 “Cong nhan d6 hai long vé6i diéu kién lam viéc tai phan
xuéng”. Xét tinh diung sai ctia cac phat biéu sau.
a) X4c suat ctia bién ¢6 A la R
b) Xéc suat ctia bién ¢6 B 1a 0,65.
c) X4c suat gap duge cong nhan khong hai long véi dicu kién lam viee tai phan xudng
biét cong nhan d6 thuoc xudng I 1a 35
d) X4c suat gap duge cong nhan thuoce xudng I biét cong nhan dé hai long véi dieu

kién lam viéc tai phan xuéng la 0,52.

Cau 2. Cho hai bién ¢6 A va B c6 P(A) =0,35; P(B| A) = 0,6 va P(B | A) = 0,2. Méi
phat biéu dusi day ding hay sai?
a) P(A) = 0,65. b) P(AB)=02. c¢) P(B|A)=04. d) P(B)=0,34.

Cau 3.
Cho so do cay nhu hinh vé. Xét tinh ding
sai clia cac phat biéu sau.

a) P (A) = 0,25.

b) P (AB) = .

c) P(B)=0,65.

d) P(A| B) =0,16.

Cau 4. Trong mot truong hoc, ti 1 hoc sinh nit 1a 55%. Ti 1é hoc sinh ntt va ti 1é hoc
sinh nam tham gia cau lac bo tiéng anh lan ludt 1a 20% va 15%. Gap ngau nhién 1 hoc
sinh ctia truong. Goi A 1a bién ¢6 “Hoc sinh d6 1a nit” va B 1a bién ¢ “Hoc sinh d6 tham
gia cau lac bo tiéng Anh”. Xét tinh ding sai ctia cac phat biéu sau.

a) P(A) = 0,45.

b) P(B|A)=0,15vaP(B|A) =0,2.

c) Xéc suat dé hoc sinh d6 c6 tham gia cau lac bo tiéng Anh 1a 0,1675.

d) Biét rang hoc sinh c¢6 tham gia cau lac bo tiéng Anh. Xac suat hoc sinh d6 1a nam

bing —.
ing —

Caul. (@b®)S()PS Cau2. (@bp®)S(EPD
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Cau3. (@b(®)s(c)sS@P Cau4. (@)b(®)S(c)S(@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 1&i ngdn.

Cau 1. Lép 12A ¢6 40 hoc sinh, trong dé c¢6 22 ban nit va 18 ban nam. C6 3 tén Hién
gdom hai ban nam va mot ban nit. Thay gido chon ngau nhién mot ban lén bang lam bai
tap. Tinh x4c suat dé chon ding ban tén Hién 1a ban nam (két qud lam tron dén hang

phan tram).

KQ:

Cau 2. Mot hop dung 30 vién bi kich thude, chat lieu nhu nhau, trong d6 c6 20 vién
bi xanh va& 10 vién bi trang. Liy ngdu nhién ra mot vien bi khong bé lai trong hop, roi
lai lay ngdu nhién ra mot vien bi nita. Tinh x4c sudt dé lay dugec mot vien bi tring &

lan thi nhat va mot vien bi xanh & 1an tht hai (két qud lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 3. Khéo sat ti lé nguoi dan trong mot xa nghién thudce 14 1a 20%; ti 1é nguoi bi bénh
phoi trong s6 ngudi nghién thube 14 1a 70%, trong sd ngusi khong nghién thube 14 1a 15%.
Hoéi khi ta giap ngau nhién mot ngudi dan cia clia xa do thi kha nang ma nguoi dé bi
bénh phdi 14 bao nhieu %? KQ:

Cau 4. 06 2 xa thi loai I va 8 xa thi loai II, xac suat ban trang dich ciia cac loai xa
thi loai I 1a 0,9 va loai II 1& 0,7. Chon ngau nhién ra mot xa thi va xa thi dé ban mot

vien dan. Tim xac suat dé vien dan d6 trang dich.

Cau 5. Khéo sat su yéu thich mon Toan cua hai 16p 12 cia mot truong. Lép 12A1 co
40 hoc sinh va ¢6 80% hoc sinh thich mon Toan, 16p 12A2 ¢6 32 hoc sinh va ¢6 75%
hoc sinh thich mon Toan. Chon ngiu nhién mot hoc sinh. Biét rang ban d6 yéu thich

mon Toéan, tinh x4c suat ban d6 hoc 16p 12A1 (két qud lam tron dén hang phan tram).

KQ:

Cau 6. Hop thit nhat c6 6 vien bi dé va 4 vién bi xanh, hop thit hai c6 4 vién bi d6 va 6
vién bi xanh, cac vién bi c6 cting khoéi lugng va kich thude. Lay ngau nhién 1 vien bi ti
hop thit nhat bd sang hop thit hai. Sau d6 tir hop thit hai 1y ngau nhién ra mot vién bi.
Biét rang vien bi lay ra tit hop hai 14 vién bi mau dé. Tinh x4c suat vién bi bé tit hop
thit nhat sang hop thi hai 1a mau xanh (két qud lam tron dén hang phan tram).

KQ:
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Cau 1.

0,25

Cau 2.

0,23

[Caus. 26 |

Cau 4.

0,74

Cau 5.

0,57

|Cau6. 035 |
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CHUONG 1/ PE ON THI GITA Ki 1

BAI1. ONTAPGITAKY 1

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én luva chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau

x —00 0 3 +00
Y - 0 + 0 —
+00 —
— —00

Ham s6 da cho dong bién trén khodng ndo dudi day?
A. (—o0;1). B. (0;3). C. (3;+00). D. (—4;-1).

Cau 2. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = 2* — 22 + 13 trén doan [—1;2] bing
o1

A. 85. B. T C. 13. D. 25.
Cau 3.
Cho ham s6 f(z) lien tuc trén [—1;3] va ¢6 do thi nhu hinh y
vé bén. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 trén [—1; 3] bang Y P
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 2
)
! 2
-1 |o \/
% IS ‘
N P 2024 1
Cau 4. Tiém can ngang cua do thi ham so y = L;— la
x JE—
1 1
A. y=-2024. B. y = 2024. Y= —. D.y=—.
y=-20 y=20 Cv=50m Y7 72024
Cau 5.

257
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Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao dudi y
day la dang?
A. Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai z = —1. 3
B. Ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai z = 0. 91\
C. Ham s6 f(z) dat cuc dai tai z = 1. i
D. Ham s6 f(z) dat cyc tiéu tai x = 1. —1[ j
@) 1

Cau 6. Do thi ctia ham s6 y = (22 — 9) (z + 3)? cat truc hoanh tai bao nhiéu diém phan
biét?
A. 2 B. 3. C. 4. D. 1.

Cau 7. Nhan ngay qubc té Phu nit 8 — 3 nam 2019. Ong A da mua ting v¢ mot mon qua
va diit n6 trong mot chiée hop chit nhat c¢o thé tich 1a 32 (dvtt) c6 day 1a hinh vuong va
khong nap. Dé mon qua tré nén dic biét v xing tam véi gia tri cia nd, 6ng quyét dinh
ma vang chiéc hop, biét ring do day ciia 16p ma trén moi diém ctia chiéec hop la khong
do6i va nhu nhau. Goi chiéu cao va canh day ctia chiéc hop lan luot 1a h va z. Dé luong

vang trén hop 1a nhé nhat thi gia tri cia h va z 147

Ah=2z=1  B.h=2z=4 C.h:?,x:él. D.h=4z=2

Cau 8. Mot con ca hoi boi nguge dong dé vuot qua mot khoang cach 1a 300 km. Van tdc
dong nuée 1a 4 km/h. Gid st van toc boi clia ca khi nude ding yen 1a v km/h thi ning
lugng tieu hao ciia ca trong ¢ gio duge cho béi cong thitc E(v) = cvt, trong d6 ¢ 1a hing
s6 cho trude, E tinh bing Jun. Tim van toc boi ciia ca khi nuée ding yén dé ning lugng
tieu hao it nhat.

A. 6 km/h. B. 8 km/h. C. 9 km/h. D. 5 km/h.

Cau 9. Biét hai do thi ham s6 y = 2% + 222 — 3z + 1 v y = 22% — 1 cit nhau tai hai
diém A, B. Tinh do dai doan AB.

A. 3V/5. B. V/3T. C. 5V/3. D. V/73.

Cau 10. Do gidm huyét 4p ctia mot bénh nhan duge cho béi cong thiic G(z) = 0,0352%(15—
), trong d6 z 1a liéu lugng thude duge tiem cho bénh nhan (z duge tinh bang miligam).
Li¢u lugng thudc can tiém (don vi miligam) cho bénh nhan dé huyét ap giam nhiéu nhat
la

A.z =8 B. x = 10. C. z=15. D.x=7.
Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) lien tuc tréen R va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé sau
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v | —oo -3 0 2 4 00
f@ - 0 + 0o - 0 + 0 -

f(z) +OO\4/3\2/2\00

Ham s6 h(z) = 2f3(z) — 3f2(z) c6 bao nhiéu diém cyc dai?

A. 7. B. 14. C. 5. D. 6.

Cau 12. S6 cac gia tri nguyen ciia tham s6 m thuoc [—2023;2023] dé do thi ham s6
2z +4

y = pra— c6 tiém can ding nam bén trai truc tung la

A. 4044. B. 2022. C. 2023. D. 4046.
| B|[2 BJ[3 D] | B | D] | Al
\ B [8 Al Al 10 B [11 Al 12 B

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Ham s6 y = f(z) xac dinh, lién tuc trén R va ¢6 bang bién thién nhu hinh vé
bén dudi. Khi do:

x —00 —1 0 1 +o0
Y + 0 + 0 — 0 +
1 +o0
+00 -1

a) Trong doan [—1;1] ham s6 dat gia tri 16n nhat bang 1.
b) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 1 v gia tri nho nhat bang —1.
¢) Ham s6 c6 dung hai cie tri.

d) Ham s6 dong bién trong khodng (—o0;0).

Cau 2. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén R va ¢6 do thi ciia dao ham
y = f'(x) nhu hinh bén duéi. Khi d6:
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Y

_4\

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—3;0).
b) f(=4) > f(-2).
c) f(0)> f(3).

d) Ham s6 y = f(x) c6 hai diém cyc tri.

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé.
)

Xét ham s6 g(x) = f(|3 — x|). Khi do:

a) Ham sb g(x) c6 3 cuc tiéu.
b) Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (—oo; —1).
c) Ham s6 g(z) c6 4 cuc tri.
()

d) Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (—1;2).

Cau 4. Dan sb clia mot qubc gia sau ¢ (nam) ké tit nam 2023 duge ude tinh bdi cong
thite: N(t) = 100e°1% (N(t) duge tinh bang trieu nguoi, 0 < ¢ < 50). Xem N(¢) la ham
s6 ctia bién s6 t xac dinh trén doan [0; 50]. Dao ham ctia ham s6 N (¢) bi¢u thi téc do tang
dan s6 ctia quoc gia d6 (tinh bang trigu ngusi/ nam).

a) Vao nam 2054 dan s6 nudc ta ude tinh vao khoang 145 triéu ngudi.

b) Ham s6 N(t) dong bién trén doan [0;50].
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c) Toc do tang dan s6 giam dan trong giai doan sau 40 dén 50 nam.

d) Vao nam 2047 nado tdc do ting dan s6 ctia quoc gia d6 xap xi 1,6 trieu ngudgi/ nam.

1. @pds@p@p||2. @sbs@Obds||3. @bpbsEs@p
4. @bpb)DP()s@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 1&i ngdn.

~ ;N . N £ 113'2 + 3r —4 s LR ~ DN N ca ~
Cau 1. Do thi ham s0 y = ————— ¢6 tong cong bao nhiéu ducng tiém can?
x?2—3x+2
KQ:
Cau 2.
Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong y

trinh f%(z) — f(x) = 2 la bao nhieu?  KQ:

Cau 3.

Cho do thi ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ham y

s6 y = f(z) nghich bién trén khodng (a;b). Tinh 2024a — b. 2

KQ: \l 5 /
Cau 4.

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham trén R va do thi nhu hinh
vé bén. Xét ham s6 g(x) = f (2 + 2z) + m. Gia tri ctia tham
s6 m dé gia tri 16n nhat ctia ham s6 g(r) trén doan [0; 1] bang

10 1& bao nhiéu? KQ:

Cau 5.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 261/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cho d6 thi ham s6 y = f(2 — x) nhu hinh vé. y
Ham s6 y = f (z* — 3) nghich bién trén khoang F2— )
(a;b). Tmh b —a. KQ:

/0\/

Cau 6. C6 hai xA A, B cung 6 mot bén bd song Lam, khodng cach tir hai xa d6 dén bo
song lan lugt 1a AA’ = 500 m, BB’ = 600 m va nguoi ta do duge A’B’ = 2200 m. Cac
ki st mudn xay mot tram cung cap nuée sach nim bén bd song Lam cho dan hai xa. Dé
tiét kiem chi phi, cac ki su can phai chon vi tri M clia tram cung cap nudc sach dé trén

doan A’B’ sao cho tong khodng céch tit hai xa dén vi trf M 1a nhé nhat. Hay tim gia tri

nhé nhét ctia tong khodng cach do. KQ:

B

500 m 600 m

1. 2] [2. 5] |3 2| [4. 9] [5. 1] [s. 2460
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu Hinh 1. Ham s6 y = f(z)
dong bién trén khoang

A. (5;400). B. (3;5). C. (0;5). D. (3;+00).

Cau 2.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu Hinh 1. Ham s6 dat cuc
dai tai

A.x=0. B. x =3. C.x=4. D. x=5.

2 —4r+1

Hinh 1

Hinh 1

Cau 3. Cho ham s6 y = ——————. Trong cac khéng dinh sau, khang dinh nao

r—4
ding?

A. Ham s6 dat cuc tiéu tai z = 3, gia tri cuc tiéu la y = 2.
B. Ham s6 dat cuc tiéu tai z = 5, gia tri cuc tiéu la y = 6.
C. Ham s6 dat cuyc tiéu tai x = 3, gia tri cuc tieu la y = 6.

D. Ham s6 dat cyc tiéu tai z = 5, gia tri cyc tiéu la y = 2.

Cau 4.
Dao ham clia ham s6 y = f(x) 1a ham s6 ¢6 Y
do thi duge cho trong Hinh 2. Ham s6 y =

f(z) nghich bién trén khoang i
A. (—1;3). B. (-3;1). i

C. (1;5). D. (3;4+00). -3 —10
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Cau 5. Gia tri nho nhat clia ham s6 y = V22 + 2z + 3 trén doan [—2;3] 1a
A. V3. B. /30. C. V2. D. 0.

. . 223 4+ 322 — 3 .
Cau 6. Tiém can xién cia do thi ham s6 y = :15—1—2—901 la duong thang c6 phuong
x _
trinh
A.y=2x+3. B.y=2z+1. C.y=x+3. D.y=z+1
A o a ~ . 5 PN . N 2 —2x + 3 N N 2 2
Cau 7. Tiém can ding cia do thi ham so y = Trrl la duong thang c6 phuong
x
trinh
1 1 2 2
A.y=—-. B.z=—-. C.y=—-. D.z=—-.
Y775 s Y=75 "5
~ N % —2r—3 P 2 . 2 . N P
Cau 8. Cho ham soy = I Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. Ham s6 dong bién trén (—oo; —4) va nghich bién trén (—4; +00).
B. Ham s6 dong bién trén (—oo;4) va (4; +00).

C. Ham s6 nghich bién trén (—oo;4) va (4; +00).

D. Ham s6 nghich bién trén (—oo; —4) va (—4; 400).

Cau 9. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R va =
ham s6 y = f'(z) ¢6 do thi nhu Hinh 31. Y Ny
Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang: ;/h
A. (—o0;1). B. (0;1).
C. (0:2). D. (1;2). o 1A% x
Hinh 31
~ A N (PN ~ - N PN ~ 2. X . N A 4‘,'17 + 4
Cau 10. So duong tiém can ding va tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = ————
?24+2x+1

la

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 264/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025

0704.963.919

Cau 11. Ham s6 nao c¢6 do thi nhu Hinh 32 7
A y=—23+3x-2. B.y=—2°-2.

C.y=—2%+32>-2. D.y=2%— 3z — 2.

Hinh 32
Cau 12. Duong cong & Hinh 33 1a do thi ctia ham s Yy
nao sau day? }
r+1 —x+1 |
A.y= . B.y= . |
YT r YT e o
x—1 —T —2'—-1: 0 X
C. — . D. - . oo :, R
Y= +1 V=3 +1 L 1
- i, 1,
Hinh 33
\ Al |2 B] (3. B| 4. C| | cl[e. Al
\ B [8 cll9 B] | 10. cl[11 cl[12 D]
PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) = 2 + az® + bz + ¢ ¢6 do thi nhu hinh vé.
Xét tinh ding sai ctia cac phat biéu sau Y
a) Ham s6 dong bién tren khoang (0;2). 2
b) Khoang cach gitta hai cuyc tri ciia ham s6 1a 2.
c) Tonga+b+c=—1. 5
d) Ham s6 g(z) = f(f(x)) dong bién trén khoang (0;1). 0 : T
Y R !

ar +b

Cau 2. Cho ham s6 y = f(z) = —d
cr
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a) Do thi ham s6 nhan dudng thing z = 1 lam [ , [_ 1 1o
tiém can ding. Y _ _
b) Ham s6 da cho nghich bién tren R\ {1}. 5 oo
c) Tam doi xing ciia do thi ham s6 1a (1;2). y \\ \\
d) C6 2024 s6 nguyen m trén [—2024;2024] dé
. ar +b . . ~ — %
phuong trinh n = m c6 2 nghiém phan
cx

biét.

a) Ding. D6 thi ham s6 nhan dudng thing z = 1 lam tiém can ding.

b) Sai. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo;1) va (1;+00). Khong nghich bién
tren R\ {1} vi f(5) > 2 > f(0).

c) Dung. D5 thi ham s6 nhan dudng thang y = 2 lam tiém can ngang, do d6 tam doi
xting ctia do thi ham s6 1a 1(1;2).

d) Sai. Tt bang bién thién ctia ham s6 f(x) ta c6 bang bién thién ctia ham s6 | f(z)|

nhu sau (6 day o = ——).
a
T | —00 Zo 1 +00
Y - T -
2 +00 | +00
0 2
ar +b

= m c6 2 nghiém phan biét

Dura vao bang bién thién ta thay phuong trinh

cx +
khi v& chi khi 2 # m > 0, do d6 ¢6 2023 gi tri nguyén ctia tham s6 m thoa yéu cau.

Cau 3.
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Cho ham s6 y = % c6 do thi nhu Y
hinh vé. Xét tinh ding sai cia cac phat bieu
sau
a) Do thi ham s6 nhan duong théing x = 1
lam tiém can ding.
b) D6 thi ham s6 nhan diém 7(1; 1) lam tam
déi xiing.
c) Gia tri ctia a + b+ ¢+ m bang 1.
d) Duong thiang di qua hai diém cuec tri ctia 1 z
do6 thi ham s6 1a y = 2z + 1.

Cau 4. Mot chat diém chuyen dong theo phuong trinh li do x(t) = —3 + 182 + ¢ + 3,
trong dé ¢ tinh bing giay va x tinh bang mét. Xét tinh ding sai clia cac phét biéu sau

a) Li do ctia chat diém ¢ thoi diém t = 4 giay 14 231 mét.

b) Van téc clia chat diém tai thoi diém ¢ = 5 giay 1a 106 (m/s).

c) Gia toc clia chat diém tai thoi diém ¢ = 10 giay 1a 24 (m/s?).

d) Khi van téc ctia chat diém dat gia tri 16n nhat thi li do clia chat diém 1a 231 (m).

1. @s®s@p@p||2. @bPbs@Obds||3. @bpbbPES@D
4. (@PBODPE)Ss@Ss

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1.
Cho ham s6 bac ba y = f(x) = ax® + bx* + cx + d, véi a # 0 ¢6 do
thi nhu Hinh 3. Hay tinh gia tri ctia a + b+ ¢ — d.

Cau 2. Tim gia tri cuyc dai ctia ham s6 y = 23— 622+92+30. KQ:
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Cau 3. Hop sita 1 lit dudc thiét ké dang hinh hop chit nhat v6i day 1a hinh vudng canh

x cm. Tim 2 dé dién tich toan phan clia hop nhé nhat. KQ:

Cau 4. Khi mau di chuyén tit tim qua cac dong mach chinh rdi dén cac mao mach va
quay trd lai qua cac tinh mach, huyét ap tam thu (tic 1a ap lyc ctia mau len dong mach
khi tim co bop) lien tuc gidm xudng. Giad st mot nguoi c6 huyét 4p tam thu P (tinh béng
mmHg) duge cho bdi ham s6

_25t% 4125

P(t) = 0<t<10
() t2+1 ? — )

trong dé thoi gian ¢ duge tinh bang giay. Tinh toc do thay doi clia huyét ap sau 5 giay
k& tir khi méu roi tim. KQ:

Cau 5. Mot nha san xuat can lam nhitng hop dyng hinh tru c6 thé tich 1 lit. Tim cac kich
thude ctia hop dung dé chi phi vat lieu ding dé san xuat 1a nhd nhat (két qua duge tinh

theo centimét va lam tron dén chit s6 thap phan thit hai). KQ:

Cau 6. Mot duong day dién duge ndi tit mot nha may dien § A dén mot hon ddo & C
nhu Hinh 1.40. Khoang céch tit C' dén B la 4 km. B bién chay thang tit A dén B véi
khoang cach 1a 10 km. Téng chi phi 1dp dat cho 1 km day dién trén bién 1a 50 trieu dong,
con trén dat lién 13 30 triéu dong. Diém M trén doan AB khoang bao nhiéu km (diém néi

day tit dat lién ra dao) dé tong chi phi lip dat 1a nhé nhat. KQ:

c
4km
B A
M
Hinh 1.40
L -9] [2. 34] 3. 10][4  —0,74] 5. 10,84] [6. 3
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C.PE3

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T |—00 —1 0 1 +00
f(z) — 0 + 0 — 0 +

@ +00\1/4\1/+

0

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;—1). B. (0;1). C. (—-1;1). D. (-1;0).

. . P 1
Cau 2. Tim gi4 tri thyc ctia tham s6 m dé ham s6 y = §x3 —mz?+ (m? —4)z + 3 dat

cyc tri tai x = 3.

A-m=-1,m=-T. B. m=-T7.
C.m=5m=1. D.m=5.
Cau 3.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [—1;3] va ¢6 do thi y
nhu hinh bén. Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gia S i
tri nhé nhat ciia ham s6 da cho trén doan [—1;3]. Gia tri cla 2 |
M — m bang --~\ i
Al B. 4. C. 5. D. 0. ! 2/ ;
-10 \y 3
;) S I

Cau 4. Xét ham s6 y = f(x) v6i z € [—1;5] ¢6 bang bién thién nhu sau

T —1 0 2 )
Y + 0 — 0o +
4 +00
3 0

Khéang dinh nao sau day ding?
A. Ham sb da cho khong ton tai gid tri 16n nhat trén doan [—1;5].

B. Ham s6 da cho dat gia tri nhé nhét tai x = —1 v z = 2 trén doan [—1;5].
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C. Ham s6 da cho dat gia tri nhé nhat tai z = —1 va dat gia tri 16n nhat tai x = —5
trén doan [—1;5].
D. Ham s6 da cho dat gia tri nho nhat tai x = 0 trén doan [—1;5].
Cau 5. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 wginooy =1va xgrjlooy = —1. Khing dinh nao sau day
14 khang dinh ding?
A. Do thi ham s6 da cho khong c6 tiém can ngang.

B. D6 thi ham s6 da cho c¢6 ding mot tiém can ngang.

C. D5 thi ham s6 da cho c6 hai tiém can ngang 1 cac duong thang y = 1 va y = —1.
D. D thi ham s6 da cho c6 hai tiéem can ngang la cac duong thang x = 1 va z = —1.
~ 2 PR N P o e R o N N z 5372 — 4:.17 —1
Cau 6. Tong so tiem can ding va tiém can ngang cua do thi ham s0 y = ————— 1
‘r —
la
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 7.
Do thi ctia ham s6 dudi day c6 dang nhu dusng cong bén? Yy
A.y=2%—-32+1 B.y=2a2"—222+1.
C.y=—-2"+222+1. D.y=—23+3x+1.
AV
Cau 8.
D06 thi ctia ham s6 nao duéi day c6 dang nhu dudng cong trong y

dudi day? /\1 /\
B. y =2 — 222

A.y=—2*+ 222
C.y=ua3—32° D. y = —23 + 322

Cau 9. Ham s6 nao dudi day c6 bang bién thién nhu sau:

x —00 —1 1 +00
Y - 0 + 0 -
+00 2
y \ / \
—2 —00
A.y=a23- 3. B. y = 2? - 2x. C.y=—2%+3x. D.y= -2+ 2z.

Cau 10. Gia st chi phi (tinh bang tram nghin dong) dé san xuit = don vi hang héa nao
do 1a C'(z) = 23000 + 50z — 0,522 + 0,001752>. Tim ham chi phi bien.

21
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21
C.y= mx2 — x + 23050. D. y = 0,001752% — 0,52 + 23050.
Cau 11. Khi méau di chuyén tit tim qua cédc dong mach chinh roi dén cac mao mach va
quay trd lai qua cac tinh mach, huyét ap tam thu (tigc 1a ap lyc clia mau len dong mach

khi tim co b6p) lien tuc gidm xudéng. Gid st mot ngudi c6 huyét ap tam thu P (tinh bang
25t + 125

mmHg) duge cho béi ham s6 P(t) = a1 0 <t <10, trong d6 thaoi gian ¢t duge
tinh bang giay. Tinh téc do thay doi clia huyét ap sau 5 giay ké tit khi mau roi tim.
250 375 250 , 500
A. Tang —. B. Tang —. C. Giam —. D. Giam —.
169 13 169 13

Cau 12. Ngudi quan Ii cia mot khu chung cu ¢6 100 cdn ho cho thué nhan thay ring
tat cd cac can ho sé c6 nguoi thue néu gia thué mot can ho 1a 8 trieu dong mot thang.
Mot cuoc khdo sat thi truong cho thay rang, trung binh cit méi lan tang gia thué can ho
thém 100 nghin dong thi sé c¢6 théem mot can ho bi bo trong. Nguoi quan 1i nén dat gia
thué mdi can ho 14 bao nhiéu dé doanh thu la 16n nhét?

A. 10000000. B. 810000000. C. 9000000. D. 800000000.

PHAN 2. Cau tréc nghiém didng sai

Cau 1.
Cho ham s6 y = 2* — 3z + 1 ¢6 do thi (C) Y
a) Tap xac dinh 2 = R.
b) D thi ham s cit truc hoanh tai 2 diém phan bigt.
¢) Ham s6 dong bién trén (—oo; —1) U (1; +00).
d) Do thi ctia ham s6 trén c¢6 dang nhu hinh 1.

2 _3 N 2
- ] c6 do thi (C) va duong thang d: y = = + m.

Cau 2. Cho ham s6 y =

a) Do thi (C) c¢6 tam ddi xing 1a (1;2).
) . N 3
b) Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) tai M (3; 5) lax—4y+3=0.
c) V6i m = 1 thi dudng thang d cit (C) tai hai diém phan bigt.
d) V6i m < 1 thi d cit (C) tai hai diém phan biét duong.
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Cau 3. Ngudi ta bom xang vao binh xang clia mot xe 6 t6. Biét ring thé tich V' (lit) ciia
lugng xang trong binh xing tinh theo thoi gian bom xdng ¢ (phut), sau 30 giay thi day
binh. Cong thiic xac dinh lugng xang dude do vao trong thai gian t 1a

V(t) =300(t* — %) +4 v6i 0 <t <0,5.
(Nguon: R.I. Charles et al., Algebra 2, Pearson)

a) Ban dau trong binh xang c6 4 1it xéng.

b) Lugng xdng c6 trong binh xdng sau 12 giay la 13,6 lit.

¢) Dung tich ctia binh xang trong xe la 45 lit.

d) Khi xiang chdy vao binh xang, goi V(¢) 1a téc do tang thé tich tai thoi diém t vdi
0 <t < 0,5. Xdang chdy vao binh xing & thoi diém 15 giay c6 toc do tang thé tich
14 16n nhat.

. 1
Cau 4. Cho ham s06 y = —§x3 —mz? + (2m — 3)x —m + 2.
a) V6i m =1 thi ham s6 nghich bién trén R.
3 .
b) V6i m = 3 thi ham so dat cuc dai tai x = 0.

c) Véi 0 <m < 1 thi ham s6 nghich bién trén R.
d) V6i m < —7 thi ham s6 dong bién trén (2;3).

1. @pds@s@p||2. @bpbbPs@s||3. @pbbE)s@s
4. (@PDODE)Ss@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Biét rang ham s6 y = —3 4+ 322 — 4 dong bién trén khoang (a;b). Tinh a + b.
KQ:

Cau 2.

Cho ham s6 y = f(z), ham s6 f'(z) = 23 +ax® +bx +c(a,b,c € R) y
6 do thi nhu hinh vé bén. Biét rang ham s6 g(x) = f (f'(x)) nghich

bién trén khoang (0; %) v6i a 13 s6 hitu ti va b 14 s6 nguyén duong.

Tinh a® +b.

KQ:
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Cau 3. C6 bao nhiéu gia tri clia tham s6 a thuoc doan [—10;10] dé ham s6 y = ax* +

3z% + cx dat gia tri nhoé nhét trén doan [0;4] tai z = 1. KQ:

Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thien nhu sau:

x —00 -2 +o0
/

—00 —1

Tiem can ngang ciia do thi ham s6 da cho la duong thang c6 phuong trinh y + m = 0.
Tim m. KQ:

Cau 5.
Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d (a,b,c,d € R) c6 do y
thi 1a duong cong trong hinh bén. C6 bao nhiéu s6 duong

trong céc s6 a, b, ¢, d?

\x

KQ:

Cau 6. Mot nha san xuat trung binh ban duge 1000 ti vi man hinh phing méi tuan véi
gia 14 trieu dong mot chiéc. Mot cudc khio sat thi truong chi ra rang néu ci gidm gia
ban 500 nghin dong, s6 lugng ti vi ban ra sé tang them khodng 100 ti vi méi tuan. Néu
ham chi phi hang tuan 1a C(x) = 12000 — 3z (trieu dong), trong d6 z la s6 ti vi ban ra
trong tuan, nha san xuat nén dat gia ban nhu thé nao dé lgi nhuan 1a 16n nhat (don vi

tinh: trieu dong)? KQ:

1. 2] [2. 6] [3. 10] [4. 1] [5. 1] [6. 8]
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CHUONG 2/ PE ON THI CUOI Ki 1

BAI1. ONTAPHOCKY 1

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. D0 thi ctia ham s6 nao dué6i day c6 dang nhu duong cong y

hinh bén? /
A y=—23+3x—1. B.y=a2'—22%-2. 0 |x
C.y=a2°—2+2. D.y=2%—12—2.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho cac diem A(3;0;1), B(2;3;0),C(1;1;1). Sin cia
ABC bang

NV oL o7

Cau 3. Cho bang phan bo tan s sau

Gia tri 1 T9 T3 Ty Ts
Tan s6 3 5 n-+6 20 —n 9

Trong d6 n 1a sd tu nhién va gia tri x4 13 mdét duy nhat ciia bang s6 lieu thong ke da cho.
C6 bao nhiéu gia tri n théa man yéu cau?
A. 7. B. 6. C. 5. D. 4.

Cau 4. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham f’(z) xac dinh, lién tuc tren R va v
f'(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Khang dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 f(z) dong bién trén (—oo; 1).
B. Ham s6 f(z) dong bién trén (—oo; 1) va (1;400). ] #
C. Ham s6 f(z) dong bién tren (1;+00).
D. Ham s6 f(z) dong bién tren R.

Cau 5. Tién thudéng ctia 35 nhan vien trong mot cong ty dugc thong ké trong bang tan
s6 ghép 16p sau day (don vi: trieu dong)

275
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Lép | [20;24] | [25;29] | [30;34] | [35;39] | [40;44] | Cong
Tan sb 2 7 15 8 3 n =35

Do lech chuan (két qua lam tron dén hang phan tram) biang
A. 5.28. B. 6.43. C. 3.52. D. 4,98.

Cau 6. Cho bang phan bo tan s6 ghép 16p:

Lép céc gia tri = | [8; 10) | [10; 12) | [12; 14] | Cong

Tan s6 n; 15 30 55 100
Hay tim s6 trung binh clia cac gia tri trong bang trén.
69 59
A. 5 B. = C. 50. D. 11.

Cau 7. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho ba diem A(1;2; 1), B(2; —1;3),
C(—3;5;1). Tim toa do diém D sao cho tit giac ABCD 1 hinh binh hanh.
A. D(—2;8;-3). B. D(—2;2;5). C. D(—4;8;-5). D. D(—4;8;-3).

Cau 8. Diém kiém tra mon Toan ciia 40 hoc sinh 16p 10B dugc théng ké trong bang
phan bd tan s6 sau day (thang diém 10):

Piém [01(2|3/4|5|6|7|8]9|10| Cong
Tans6 (212|122 |5|7|y|5|4 |n=40

Biét rang mau so lieu trén c6 2 moét. Hay tim x va y.
A.z=8y="T. B.z=8y=8. C.z="7y=9. D.z=7y=8.

mlnx —2m

Cau 9. So6 gia tri nguyén ctia tham s6 m trén sao cho ham s6 y = 1 dong bién
nr—m
trén khoéng (e; 400).
A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.

Cau 10. Tim toa do diém M trén truc Oz cach déu hai diém A(1;2;—1) va diém
B(2;1;2).

1 3 2 1
A.M(—; ; ) B.M<—; ; ) .M(—; ; > D.M(—; ; )
2OO 200 C 300 30()

Cau 11. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABC'D 1a hinh binh hanh, ¢6 do dai cac canh
AB =8; AC =6; SC =10; SAD =90°. Tinh do dai canh SB.

A. 8V/2. B. 12. C. 6. D. 6/6.
Cau 12. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri thuc ciia tham s6 m sao cho gia tri 16n nhat
22 +mz+m

z+1
A. 3. B. 1. C. 2. D. 4.

ctia ham s6 y = tren [1;2] bang 2. S6 phan tit cia S 1a
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PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Bang s6 licu dudi day biéu dién mau s6 litu ghép nhém veé s6 tién (don vi: nghin

dong) ma 60 khach hang mua sach ¢ mot ciia hang trong mot ngay.

Nhém | Tan s6 | Tan s6 tich liy
40;50) | 5 5
50;60) | 8 13
60;70) | 25 38
[70;80) | 20 58
80;90) | 2 60

n = 60

a) S6 trung binh cong ctia mau s6 lieu trén 1a 65 (nghin dong).
b) Trung vi ctia mau s6 lieu trén 1a 66,8 (nghin dong).
¢) Tt phan vi nhat Q; ctia mau s6 lieu tréen 1a 60,8 (nghin dong).

d) Mot clia mau s6 lieu trén 1a 65 (nghin dong).

Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.
a) AB=AB =DC =DC" b) AC = A'C".
¢) AB+A'D +CC" = AC. d) AB+BC +CC'+C'D' = AD'.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh thang vuong tai A va B, AD = 2AB =
2BC = 2a, canh bén SA vuong géc véi mit phang day (ABCD), SA = 2a. Goi H la
hinh chiéu diém C trén canh AD.

a) Toa do cac diem A, B 1a A(0;0;0), B(a;a;0).

b) Toa do cac diem C, D 1a C(a;a;0), D(2a;0;0).

c) Toa do diem S 1a S(0;0;2a).

d) Toa do diem H 1a H(a;0;0).

Cau 4. Cho do thi ctia ham s6 y = f(z) nhu sau
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Y

x? —2x — 3
r—1
b) D6 thi ham s6 nhan giao diém [(2;2) ciia hai duong tiém can lam tam déi xing.

a) DO thi ctia ham s6 y = f(z) 1a ctia do thi clia ham s6 y =

¢) Ham s6 y = f(z) dong bién trén mdi khoang (—o0;2) va (2;400).
d) Ham s6 y = f(x) ¢6 hai cuc tri.

1. @s®pp@s||2c @pbbPs@b||3. @sbOpPEODP@D
4. (@s®bpDPSs

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Nhiet do trung binh & thang 12 ctia tinh X trong suét 30 nam qua da dugc ghi
lai theo bang phan bo tan suat ghép 16p nhu sau:

L6p nhiet do | Tan suat (%)
12; 16) 16,70
[16; 20) 43,25
120; 24) 36,75
[24; 28] 3,30

Cong 100%

Tim do léch chuan ctia bang s6 licu trén (Iam tron dén chit s6 thap phan thi 2)?
KQ:

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(2;1;0), B(0; —1;2), C(2; —1; —1), D(3; 3; 1).
Cosin clia géc tao bdi clia hai dudng thing AB, C'D gan bang (lam tron dén hang phan
tram) KQ:
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Cau 3. Mot hoc sinh ghi lai bang phan b6 tan sd, tan suat ghép 16p ciia mot mau so lieu

nhu sau

Lép [1; 9] | [10; 19] | [20; 29] | [30; 39] | [40; 49]
Tan sb n
Tan suét (%) | 12,5 0,0 50,0 25.0 12,5 100

Tuy nhién, em dé quén ghi kich thuéc mau n. Biét rang n 1a s6 c6 2 chit s6 va chit s6 tan

ciing 1a 2. Tim gia tri nhé nhat cta n. KQ:

Cau 4. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai véc-to U = (m;n;2) va

U = (4—m;n—2; —2). Gia tri nhé nhat ctia biéu thie T = ||+| 7| bang KQ:

Cau 5. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi ham s6 v
2
y = f(x) nhu hinh vé Ham s6 g(z) = f(z) + % +3dat cucdai Y ------ 3

tai diém = = a; x = b. Gia tri a®> + b bang

KQ:

Cau 6. Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham f'(z) = (z + 1)(z — 1)(x — 4);Vx € R. C6 bao

Z 2 Z 2 - N . Z
nhiéu s6 nguyén m < 20 dé ham so g(z) = f <1 n Z m dong bién trén (2;+00).
x

1. 3,06] [2. 0,38] [3. 32] [4. 6] [5. 18] [6. 19
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thien nhu sau

x —00 —1 0 1 +o0
f’(m) + 0 — 0 + 0 —

1o 00/2\1/2\00

Ham s6 da cho dong bién trén khodng ndo dudi day?

A. (1;400). B. (—1;0). C. (—1;1). D. (0;1).
~ N PN ~ . 2 X . N S x—i_ ]' N
Cau 2. Duong tiém can diing ciia do thi ham so y = 5 1a
‘T —_—
A.y=2 B.z=2 C.y=1 D.z=1.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, tam O. Khang dinh
nao dudi day diang?

A. AC = BD. B. AB = DC. C. BC = AD. D. OA = OB.
Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho vecto O—]\j — 927 — 3?. Toa do cua
diém M la

A. M(0;2;-3). B. M(2;-3;0). C. M(2;0;-3). D. M(0;-3;2).
Cau 5. Trong khong gian vé6i hé toa do Oxyz, cho @ = —7—1—47—1—2?. Toa do ctia vecto
a la

A. T =(-1;42). B.ad=(1;-4,-2). C.7=(-1;,-42). D. a7 =(-1;4;,-2).
Cau 6. Trong khong gian véi he toa do Ozyz, cho hai diem A(1;2; —4) va B(—3;2;2).
Toa do clua vecto AB Ia

A. (—2;4;-2). B. (—4;0;6). C. (4;0;—6). D. (—1;2;-1).
Cau 7. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho ba diém A(1;2;1), B(2;1;3) va
C'(0;3;2). Toa do trong tam G cua tam giac ABC la

12 2
A. (0;6;6). B. (g,g,g) C. (3;6;6). D. (1;2;2).

Cau 8. Goi Q1, Q, Q3 lan luct 1 gia tri clia t phan vi thi nhat, ti phan vi thit hai va
tt phan vi thit ba clia mot mau s6 lieu ghép nhém. Cong thiic tinh khoang ti phan vi
clia mau so lieu do 1a
A. Ag =2Q:. B. Ag = Q1+ Qs.
1
C.Ag=03— Q1 D. AQ:§<Q1+Q2+Q3)-
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Cau 9. Thoi gian hoan thanh bai kiém tra Toan 45 phit ctia cac ban trong 16p duge cho

nhu sau:

Thai gian (phit) 25; 30) [30; 35) [35;40) 40; 45)
S6 hoc sinh 2 7 10 25

Khoang bién thién vé thai gian hoan thanh bai kiém tra clia cac ban trong 16p c6 gia tri
bang

A. 23. B. 15. C. 10. D. 20.
Cau 10. Cho méau s6 licu ghép nhom vé tudi tho (don vi tinh la nam) ctia mot loai bong

den mdi nhu sau.

Tudi tho (nim) 2;3,5) [3,5;5) [5;6,5) [6,5;8)
S6 béng den 8 22 35 15
Khoang t1t phan vi clia mau sb lieu ghép nhom trén bang
303 44 95
C— B. —. .. D. 5.
154 7 © 22 g

Cau 11. Xét mau s6 lieu ghép nhém cho bdi bang sau :

Nhoém [u1; uz) [ug; us) . [Ug; Ugt1)
Gia tri dai dién c1 Co e Ch
Tan sb ny o o Nk

Cong thiic tinh phuong sai clia mau s6 liéu ghép nhém trén 13
A.7= ﬁ (n101 + ngcoy + ...+ nkck).

1
B. 2 = - (n1c3 + naca + ... + nyci) — T2

C. 52 =

1
— [nl(cl—E)2+n2(02—f)2+...+nk(ck—f)2].

D.n=ni+ns+ ... +ny.

Cau 12. Bang dudi day thong ke lai cip li ném ta ctia mot van dong vien.

Cu li (mét) [19;19,5) | [19,5;20) | [20;20,5) | [20,5;21) | [21;21,5)
S6 lan ném 13 45 24 12 6

Do lech chuan ctia mau sb lieu ghép nhom trén xap xi bang gia tri nao dusi day?

A. 0,277. B. 20,015. C. 0,526. D. 0,280.
| D] [2 B| |3 C| 4. c]| Al B|
\ D| |8 cl|9 D] |10. All11 B| |12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

7= GV: PHAM LE DUY ® Trang 281/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

, T
Cau 1. Cho ham s6 y = - - 6 6 thi (C). Khi d6

a) DO thi ctia ham s6 1a mot duong lien tuc.

b) D thi ham 6 cit truc hoanh tai diém c6 hoanh do z = —1.
¢) Ham s6 nghich bién trén R.

d) Do thi ham s6 nhan 7(1;1) lam tam déi xtng.

Cau 2. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Khi d6
2y (A8, 7D) o b) A 4D — 3
c¢) AC" = BC' — BA'. d) AC" = AB + AA' + AD.

— —

7, 0B=—7+427+k

— —
7

Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho OA =
va C'(2;2;—4). Khi d6
a) AB = (—2;3;1).
43
b) Truc tam cia AABC ¢6 hoanh do la -

. . . o7
c) Tong cac toa do ctia tam dudng tron ngoai tiep AABC bang —.

71
d) Cao do dinh thi tu ctia hinh binh hanh ABC'D la —5.
Cau 4. Cho méiu s6 lieu ghép nhém cho béi bang sau:
Nhom [ug; ug) | [ug;ug) | ... | [uk; ugs1)
Gi4 tri dai dién c1 Co o Cr
Tan s6 n ny | ... Nk

a) S6 trung binh dai dién cho nita mau sb lieu dudi.

1k 01 k
b) Phuong sai S> = -3 — (¢, —7)* véin =Y n,.
=1 Ty i=1
c) Phuong sai ding dé do mitc do phan tan ctia mau so licu ghép nhém quanh gia tri

trung binh.

d) Do lech chuan cang 16n thi mitc do phan tan ctia mau sb lisu cang nho.

. @s@pl@s@p||l2c @PBS@s@pP||3. @pPHDE)S@P
4. (@sbblebP@Ss

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

—x+b

Cau 1. Duong cong ¢ hinh bén dudi 1a do thi ctia ham s6 c6 dang y = i
cx
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Tinh gia tri ctia biéu thic P = b+ ¢+ d. KQ:

Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém A(7;—1;2). Vecto OA duoc
biéu dién dusi dang OA = ai + b? + ck. Tinh gia tri ctia biéu thitc P = a — b+ c.
KQ:

Cau 3. Can nang ctia mot s6 lon con méi sinh thudc hai gibng A va B dugc cho & biéu

do dudi day (don vi: kg).

(S6 con)

Can nang cta mot so lgn con mdi sinh

50

40

30

20

10

(kg)

Goi AQ1, AQ, lan lugt 1a gia tri khodng tit phan vi clia lgn con giong A va B. Tim gia
tri clia AQe — AQ; (lam tron két qua dén hang phan tram). KQ:

Cau 4. Tham nién cong tac ciia cac cong nhan hai nha may A va B dugc thong ké &

bang dudi day:
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Tham nién co6ng tac (nam) [0;5) [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25)

S6 cong nhan nha may A 35 13 12 12 8
S6 cong nhan nha may B 14 26 24 11 5

Goi Sy, Sp 1an luot 1a do lech chuan vé tham nién cong tac clia cong nhan hai nha may A va

B. Tinh gié tri cia S4—Sp (1am tron két qua dén hang phan tram). KQ:

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi
canh bang a, giao diém hai duong chéo AC va BD tring véi gbe O. Céc vecto O—B), O_Cf,
O3S lan lugt cung huéng véi 7, 7, % va OA=0S = 4. Gia st AB = 1:17 + y17 + 21 l—c);
AC = x27 + y27 + ZQZ va SB = x37 + y37 + z;;?. Tinh gia tri clia a dé biéu thic
P = x1+ 2o+ 23+ +ya+ys+ 21+ 20+ 23 dat gid tri nho nhat. KQ:

Cau 6. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho vecto @ = (1; —2;4) va b = (o3 Yo; 20)
cting phuong véi @. Biét b tao véi tia Oy mot goéc nhon va ‘F‘ = 1/21. Tinh gia tri clia

bidu thite P = 2o + 4o + 2o. KQ:

1. 3] [2. 10] [3. 0,03] [4. 1.48] [5. 1] [6. 3]
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C.PE3

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Ham s6 y = 2% — 32? + 5 dong bién trén cic khoang

A. (0;2). B. (0; +00).
C. (—o00;2). D. (—00;0) va (2; +00).
R . dr 4+ 1
Cau 2. Tiém can ngang ctia do thi ham so y = * +1 la
x J—
A.y=1 B. y=4. C.y=-1 D.y=—-4

-

Cau 3. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diem M thoéa man OM =27 + J.
Tim toa do diém M.
A. M(0;2;1). B. M(1;2;0). C. M(2;0;1). D. M(2;1;0).

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, hinh chiéu vuéng goc ctia diém A(3;5;2)

trén truc Ox c6 toa do 1a

A. (0;5;2). B. (0;5;0). C. (3;0;0). D. (0;0;2).
Cau 5. Cho hai diem M (1;—2;3) va N(3;0;—1). Tim toa do trung diém I clia doan
MN.

A. 1(4;-2;2). B. 1(2;-1;2). C. I(4;,-2;1). D. I(2;—-1;1).
Cau 6. Cho hai vectd @ va b théa man |@| =3,|b| =2va @ - b = —3. Xéc dinh goc
« gitta hai vecto @ va b

A. a=30° B. a=45°. C. a=60°. D. a = 120°.

Cau 7. Cho A(1;2;-1), B(2;—1;3), C(=3;5;1). Tim diém D sao cho ABCD la hinh
binh hanh.

A. D(—4;8;-3). B. D(—2;2;5). C. D(—-2;8;-3). D. D(—4;8;-5).
Cau 8. Mot vuon thi ghi lai tudi tho (don vi: nam) ctia 20 con hd va thu duge két qua

nhu sau:

Tudi tho |[14;15) | [15;16) | [16;17) | [17;18) | [18;19)
S6 con hd 1 3 8 6 2

Nhém chita t¢ phan vi thi nhat 1

A. [14;15). B. [15;16). C. [16;17). D. [17;18).
Cau 9. Thoi gian di bo thé duc mdi ngay trong thoi gian gan day ctia mot hoc sinh duge
thong ké lai § bang sau:

Thasi gian (phat) | [20;25) | [25;30) | [30: 35) | [35; 40) | [40; 45)
S6 ngay 6 6 4 1 1
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Khoang bién thién ctia mau sb lieu ghép nhom 1a

A. 25. B. 20. C. 15. D. 30.
Cau 10. Diing la hoc sinh rat giéi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khéi rubik khéc
nhau. Trong mot lan tap luyén gidi khéi rubik 3 x 3, ban Diing da tu thong ké lai thoi

gian gidi rubik trong 25 lan giai lien tiép 6 bang sau:

Thoi gian giai rubik (giay) | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)
S6 lan 4 6 8 4 3

Gia tri t phan vi thi nhat ciia mau s6 liéu trén 1a
A. 10,75. B. 1,75. C. 3,63. D. 14,38.
Cau 11. Bang dudi day théng ké cy li ném ta clia mot van dong vien thiic hién trong
100 1an ném la
Culi (m) |[19;19,5) | [19,5;20) | [20;20,5) | [20,5;21) | [21;21,5)
Tan s6 13 45 24 12 6

Cu li trung binh trong 100 lan ném ta ctia van dong vién do6 1a bao nhiéu?
A. 20,015. B. 22,05. C. 25,27. D. 30,015.

Cau 12. Trong mot cude thi “Di bo vi stc khde” cy 1i 5000 (m), thsi gian hoan thanh

cudc dua ciia 100 van dong vien duge théng ké lai nhu sau:

Thai gian (phuat) | [30;32) | [32;34) | [34;36) | [36; 38) | [38;40)

S6 van dong vien 25 38 20 10 7
Phuong sai clia mau s6 liéu trén bang bao nhiéu?
A. 34 B. 45. C. 54. D. 6,2.
1 D] |2 B|[3 D] 4. cl[5 D] |6 D]
\ Al[8 cl |9 Al [10. All11 All12 C|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1.
Béng ben bicu dién méu s6 licu ghép nhém théng ke mic luong cta [ Nhom | Tan s6
mot cong ty (don vi: trieu dong). [10;15)] 15
a) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu nay la R = 25. [15:20)| 18
b) Tt phan vi thit nhat ctia mau s6 ligu la @ = 15. 20:25)| 10
¢) Tt phan vi thit ba ctia mau 6 ligu 1a Q3 = 27. 25:30)| 10
d) Khoang t1t phan vi clia mau s6 lieu 1a AQ = 12. [30; 35)
35; 40)
n = 60
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Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thien dudi. Hay xét tinh ding sai clia céc

meénh dé sau

T —00 —1 1 +00
/ + 0 - 0 +
3 1
Y / \ 1 /
1 3

a) Ham s6 dong bién tren khoang (—1;3).

b) Ham s6 c6 gia tri nho nhat 1a 1.

¢) Do thi ham s6 c6 duong tiém can ngang la y = 1.
d) Phuong trinh 2f%(x) — 3f(x) + 1 = 0 ¢6 3 nghiem.

Cau 3.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 canh bang a. Xét tinh A D

ding, sai ctia cac khang dinh sau:

a) BB — DB = B'D. v ¢
b) @f@f@zﬁ- R ],
¢) |BA+ BC + BB'| = aV?2.

d) |B_C'>—§4>+CTA)’:a. B C

Cau 4.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABC'D la hinh chit nhat,
AB =1, AD = 2, SA vuong gbéc v6i mat day va SA = 3.
Véi hé toa do Oxyz dude thiét lap nhu sau: Goc toa do O
trimg véi diém A, cic véc to AB, AD, AS lan luot cling

2, P d N e 2 s ~ . 2 Pa 2
huéng véi 7, 5 va k. Xét tinh dung sai cua cac khang

dinh sau:
a) Toa do D(0;2;0). b) Toa do C(1;2;3).
c) Toa do S(2;0;0). d) Toa do I(1;1;0).

1. @s®@ples@s||lec @s®se@Op@p||3. @P0H)skEs@p
4. (@bpb)s@bs

PHAN 3. Cau tréc nghiém & 1&i ngdn.
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P x+2 N .. N Z . e . 2.2 . ~
Cau 1. Cho ham s6 y = 5 T Do thi ctia ham s6 giao véi truc Oy tai diem c¢6 toa do

(a;b). Khi d6 gia tri clia a + b bang bao nhiéu? KQ: oo

Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho U = 27 + 37 — Z, gia st toa do cta
% = (a;b;c). Khi do, gia tri ctia a + b + ¢ bang bao nhieu? KQ: .....................

Cau 3. Cho tt dién déu ABCD c6 canh bing 3 va M la trung diém ciia C'D. Gi4 tri tich
vo hudéng ctia AB-AM = %, khi d6 gia tri a+b bang bao nhieu? KQ: .....................
Cau 4. Hai chiéc khinh khi cau ciing bay lén tai mot dia diém. Sau mot gid bay, chiéc
khinh khi cau thi nhat cich diém xuat phéat vé phia Dong 100 (km) va vé phia Nam 80
(km), dong thoi cach mit dat 1 (km). Chiée khinh khi cau thit hai cich diém xuat phat
vé phia Bac 70 (km) va vé phia Tay 60 (km), dong thoi cadch mat dat 800 (m). Xac dinh

khoang cach (km) gitta hai chiéc khinh khi cau sau mot gio bay. KQ: .....................

Cau 5. Bang s6 lieu dudi day théng ke s6 lan tang cau ctia 25 hoc sinh duge gido vien

ghi nhan lai:

S6 lan tang cau | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)
S6 hoc sinh 4 6 8 4 3

Khoang t1t phan vi clia mau sb lieu trén 14 bao nhiéu? KQ: o

Cau 6. Chiéu cao ctia 20 hoc sinh trong doi tuyén boéng chuyén clia trusng THPT A
duge ghi nhan lai nhu sau:

Chiéu cao (cm) | [170;172) | [172;174) | [174;176) | [176; 180)

S6 hoc sinh 3 10 6 1
Do léch chuan ctia mau sé liéu trén la bao nhieu? KQ: ..o
1. —2| [2. 4] 3. 11|
4. 220] [5. 3,63 6. 1,66]
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D. PE 4

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Ham s6 y = —a2 + 322 + 92 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (—1;3). B. (3;+00). C. (2;4). D. (—o0;1).
2
A X Z - - 4
Cau 2. Tim s0 tiém can ding ctia do thi ham s6 y = %
72 —
A. 2. B. 3. C. 1. D. 0.

Cau 3. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vuong canh a. Canh bén SA vuong
géc v6i mat day (ABCD) va SA = av/3. Tich vo huéng clia hai véc-to CB va DS
bang

A. a®. B. 242 C. a®V/2. D. a2V/3.
Cau 4. Trong khong gian Ozyz cho ba diem A (1;3;-2), B(—1;1;4), C (3;4;1). Tim
toa do diém D sao cho ABCD la hinh binh hanh.

A. D (5;6;=5). B. D (5;6;5). C. D (-5;6;5). D. D (5;3;2).

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;1;—2), B(2;2;1). Vecto AB 6 toa
do 1a

A. (3;3;-1). B. (-1;—-1;-3). C. (3;1;1). D. (1;1;3).
Cau 6. Trong khong gian Ozyz, cho hai véc-to @ = (—4;5; —3) va b= (2;—2;1). Toa
do cia véc-to @ + 23 1a

A. (2;3;-2). B. (0;1;—-1). C. (0;—-1;1). D. (—8;9;1).
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, tich vo huéng cia hai véc-to @ = (3;2;1) va b o=
(—5;2;—4) la

A. 15. B. —15. C. —10. D. —-7.

Cau 8. Mot phong kham théng ké s6 bénh nhan dén kham bénh mdi ngay trong thang
4 nam 2024 6 bang sau:

S6 bénh nhan | [1;10] | [11;20] | [21;30] | [31;40] | [41;50]
S6 ngay 7 8 7 6 2

Tim khodng bién thién ctia mau sb lieu ghép nhom?
A. 50. B. 49. C. 10. D. 25.
Cau 9. Théng ké can ning ctia 40 hoc sinh 16p 12A trong mot truong pho thong ta thu

dude bang tan sé ghép nhom sau:

Can nang(kg) | [30;40) | [40; 50) | [50;60) | [60;70) | [70;80) | [80; 90)
S6 hoc sinh 2 10 16 8 2 2
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T phan vi thit ba ctia mau s6 lieu ghép nhém trén 1a
A. 55. B. 60. C. 65. D. 62,5.

Cau 10. Cho béang s6 lieu sau day

Nhom | [1,5;2,5) | [2,5;3,5) | [3,5;4,5) | [4,5;5,5) | [5,5;6,5)

Tan sb 2 3 7 2 1
Phuong sai ctia mau so lieu 1a
82 233 82 233
A. 2 =2, B. 2 = =22, C. s2 ==, D. s2 = =22
T 15 T T T

Cau 11. Hing ngay ong Thing déu di xe buyt tit nha dén co quan. Duéi day la bang
thong ké thoi gian ctia 100 lan ong Thang di xe buyt tit nha dén co quan.

Thoi gian (phat) | [15;18) | [18;21) | [21;24) | [24:27) | [27;30) | [30; 33)

S6 luot 22 38 27 8 4 1
Khoang tit phan vi clia mau s6 lieu ghép nhém trén 1a
il B. % c. p. 1003
38 3 114 114
Cau 12. Cho mau s6 lieu ghép nhém théng ké miic luong ciia cong ty A (don vi: trieu
dong).
Nhém Gid tr} Tan s6
dai dién
[10;15)| 125 15
[15:20)| 17,5 18
20;25)| 22,5 10
25:30)| 27,5 10
30:35)| 32,5
[35; 40) 37,5
n = 60

Tinh do lech chuan ctia mau s6 lieu ghép nhém biéu dién mic luong ciia cong ty A.

A. 6. B. 7. C. 8. D. 9.
| B| |2 cl[s D] [4. Al D] | ]
\ B [8 B| |9 D] |10. cl[11 cl |12 B

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va ¢6 dao ham trén ting khoang xéc dinh ctia n6

va ¢6 bang bién thién
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T —00 —4 -2 0 400
y' + 0 - - 0 +
—10 +00 400
—00 —00 -2

Cac ménh de nao sau day 1a dang hay sai?
a) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —10).
b) Ham s6 dong bién tren khoang (—2; +00).
¢) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat 1a —10.

d) Ham s6 c6 gia tri nho nhat 13 —2 trén khodng (—1; 400).

Cau 2. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = 3a, AD = 4a, AA" = 5a. Cac

ménh dé sau 1a ding hay sai?

a) AB + AD + CC' = C"A. b) Do dai vec-to ‘A—C) = 5a.
¢) BC = AC — AB. d) Tich vo huéng AC" - AA' = 25v/2a”.

Cau 3.
Dé theo déi hanh trinh clia mot chiéc may bay, ta cé thé lap hé truc toa do Ozyz c6
gbc toa do O trimg véi vi tri ciia trung tam kiém soat khong luu, mat phang Ozy tring
v6i mat dat (duge coi la mat phang) véi truc Oz huong vé phia tay, truc Oy huéng
vé phia nam va truc Oz huéng thing ding len troi. Sau khi cat canh dat do cao nhét
dinh, chiéc méy bay duy tri huéng bay vé phai nam véi toc do khong déi 1200 km/h
trong nta gio. Don vi do chiéu dai trong khong gian Oxyz 1a km. Cac ménh dé sau
day ding hay sai?

a) Vec-to bi¢u dién do dich chuyén ctia may bay la ¥ = (0; 600; 0).

b) Ltc may bay con trén mat dat, diem diat may bay c6 dang (z;y;0).

c) Toa do clia may bay ludn c¢6 do cao duong.

d) Néu chon truc Oy huéng vé phia béc, thi vec-to biéu dién do dich chuyén ciia may

bay la (x;1200; ).

Cau 4. Trong trang trai rudi linh den. Tudi tho clia 2 giéng rudi linh den (don vi: thang)

duge nuoi 6 hai 1ong khac nhau.

Tudi tho (thang) [1;2) [ [2;3) | [3;4) | [4;5) | [5;6)
Ruoi linh den Malaysia | 1 8 60 28 3
Ruoi linh den Brasil 2 20 46 28 4

Cac ménh deé sau day dung hay sai?

a) Tudi tho trung binh ctia Tudi linh den Malaysia 1 3,62.
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b) Sy bién dong vé tudi tho trung binh ctia rudi linh den Malaysia cao hon rudi linh
den Brasil.
c¢) Phuong sai miu s6 liu vé tudi tho rudi linh den Malaysia 1 0,4624.

d) Do lech chuan mau sb lieu vé tudi tho rudi linh den Brasil 1a 0,84.

. @pds@s@p||l2. @s®plebp@s||3. @pbbEs@Ss
4. (@sbs@Obp@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz cho hai diém A (—1;2;3), B (2;3; —2). Tim tung do diém
M thudc Oy sao cho tam giac ABM can tai M. KQ:

Cau 2. Cho ham s6 bac ba y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé. Tim gia tri f(5).
)

3

KQ:

Cau 3. Tbéc do ctia 20 xe hoi khi di qua mot tram kiém tra tdc do (don vi km/h) dugc

thong ké lai nhu sau

Téc do (km/h) | [42;46) | [46;50) | [50;54) | [54;58) | [58;62)
S6 xe 3 7 4 3 3

Tim khodng ti phan vi ctia mau sb liu trén (két qua lam tron dén hang phan muoi).

KQ:

Cau 4. Diéu tra chi phi thué nha ¢ hiang thang ctia mot s6 nhan vien doc than, cong ty

X thu duge s6 lieu duéi day

Tién thué nha
(trdm nghin dong)
S6 nhan vién 64 40 84 56 16

[3:6) [ [6;9) | [9;12) | [12;15) | [15; 18)
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Tinh do6 léch chuan chi phi thué nha hing thang ctia nhitng nhan vien duge diéu tra (két

qué lam tron dén hang phan chuc). KQ:

Cau 5. Cho hinh hop ABCDA'B'C'D’ ¢6 tat ci cac mat 1a hinh vuong canh a. Goi M 1a

trung diém AB. Tinh géc giita hai véc-to A’ M va AD (lam tron dén do). KQ:

Cau 6. Trong khong gian vé6i hé truc toa do Ozyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Biét
A(=3;2;1), C(4;2;0), B'(—=2;1;1), D'(3;5;4). Goi G(a;b;c) 1a trong tam cia AA'BD.
Tinh a+b+c. KQ:

1 152 19][3 74][4. 14,4 [5. 51] [6. 3]
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CHUONG 3/ PE ON THI GITA Ki 2

BAIT. ONTAPGITAKI 2

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Ham s6 F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) trén khoang K néu

A. F'(z) = —f(z),Vx e K. B. f'(z) = F(z),Vx € K.
C. F'(z) = f(z),Vzr € K. D. f'(z) = —F(z),Vx € K.
Cau 2. Tim mot nguyén ham F(x) cta f(z) =z — 272, biét F(1) = 0.
NPT o ry 11
N 171
7 x

2
Cau 3. Xét f(z) 1a mot ham s6 tuy ¥, F'(z) 1a mot nguyén ham ctia f(x) trén doan [a; b].
Ménh dé nao dudi day ding?
b

b
A. /f(x) dz = F(b) — F(a). B. /f(w) dz = Fla) — F(b).
/f F(a) + F(b). D./f(x)dx:—F(a)—F(b).

5 5 5
Cau 4. Néu /f(a:) dr =4 va /g(a:) dz =5 thi /[Qf(x) + g(x)] dz bang
2

2

2
A. 13. B. 3. C. -1 D. -3.

Cau 5. Goi S la dién tich hinh phéang gi6i han béi cic duong y = 3%, y = 0, v = 0 va

r = 2. Ménh dé nao duéi day la dung?
2 2

2 2
A.S:W/S’”dx. B.S:/?)de. C.S:/Bxdx. D.S:W/?)de.
0 0 0 0
Cau 6. Ki hieu (H) la hinh phang gi6i han bdi do thi ham s6 y = 22 — 22 va y = 0.
Tinh thé tich vat thé tron xoay dugc sinh ra bdi hinh phing (H) khi né quay quanh truc
Ox.
177 197 167 187

A=, B. —. — D. —.
15 15 C 7 15

295
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Cau 7. Trong khong gian Oxyz, mat phang (P): 2 +y + z + 1 = 0 c6 mot véc-tc phap
tuyén la
A. 7 =(-1;1;1). B.7ny,=(1;1;-1). C.n3=(1;1;1). D. 7y = (1;-1;1).

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(2;0;0), B(0; —1;0), C(0;0; 3). Mt phang
(ABC') ¢6 phuong trinh la

r Yy =z T Yy oz
A S+2+2 =1 B. —+-+-=1
%+%+3Z §2+y1+%
ottt =1 D.-+—+2-=1

Cotit s 5T 173

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P): 1 —2y—2+2=0va (Q): 27 —
3y +mz+1=0 (mlatham s5). Tim m dé (P) L (Q).
A.m=8. B. m=—-4. C. m=-8. D. m=4.
r=1+2
Cau 10. Trong khong gian Ozyz, diém nao dudi day thuoc duong thingd: { y = —3 +¢7
z=4+51

A. Q(4;1;3). B. P(3;-2;-1). C. N(2;1;5). D. M(1;-3;4).

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, dudng thang di qua diém I(1; —1; —1) va nhan @ =
(—2;3; —5) lam véc-to chi phuong ¢6 phuong trinh chinh tic 1a

r—1 y+1 =z+1 r—1 y+1 =z+1

A. : B. =
T oyls s 1oyl 22
C.QH_ _ Y- :z+ ' D.x+ _y—-1_ z- ‘
1 -1 —1 -2 3 -5
Cau 12. Trong khong gian Ozyz, tinh goc gitta hai dudng thing d; : % = y__—i—ll - ; !
. x+1 y z-—3
va ds: = = )
—1 1 1
A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.
| cl |2 c (s Al Al c]| c]
\ e D] | Al[10 D|[11 Al[12 B]

PHAN 2. Cau tréc nghiém didng sai

1
Cau 1. Cho ham s6 f(z) = x(2? 4+ 3). Xét I = / |f(x)| da.
21

1 0

a) Dat I = / ()] dz va I = / f(2)] dz. Khi d6 I, = Iy,
0 -1

b) Gia tri I = 0.
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c) S6 thyc duong m dé / |f(z)| dz = 4 bang v/2.
0

1
d) S6 thuc a dé /x(a:2 + 3 —av/z) dz = 0 béng 4.
0

Cau 2.
Goi (H) 1a hinh gi6i han béi do thi cAic ham séy = /7,y = 2—x y
va truc hoanh. Ki hiéu dién tich hinh (H) 1a Sy va dién tich hinh >
phéng gi6i han béi do thi ham s6 y = 2 — 2, y = /7 va truc ) U= T
Oy 1a Ss. A
0] 1 2 x
y=2—-=zx

a) Thé tich khdi tron xoay khi quay hinh phang gi6i han béi do thi ham s6 y = 2 — z,
LT
x =0, z =1 va truc Ox xung quanh truc Ox bang ?ﬂ

b) Gié tri S; = g

C) Sl = SQ.
d) Thé tich khéi tron xoay dugc tao bdi khi quay hinh (H) quanh truc Oz bing .

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho cac diem A(2;0;0), B(0; 3;0), C(0;0;6),
D(1;1;1).
a) Phuong trinh mat phéng trung tric clia doan thing AC la z — 32 — 8 = 0.
b) Phuong trinh mit phang di qua D va chita truc Oz la o — y = 0.
c) Toa do diém M c6 hoanh do duong thudc Oz sao cho khoang cach tit M dén miit
phing (ACD) bing /14 1a M <?, O;O).

d) C6 tat cd 5 mat phang phan biét di qua 3 trong 5 diem O,A,B,C,D.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): z + 2y — 3z — 12 = 0 va dudng
r+7 y+10 =z—-4

thang d c6 phuong trinh d:

3 4 —2
a) Toa do giao diém M ciia dudng thang d véi mit phang (P) 1a M (2;2; —2).
b) Goi ¢ la goc gitta d va (P). Khi d6 sing = 17@.
c) Phuong trinh duong théng d’' 1a hinh chiéu vuong géc clia d 1én mit phang (Oxy)
r=—-1+4+3t
la Sy =2+4t
z2=0
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d) Duong thing nim trong mit phang (P), dong thoi cit va vuong goc véi dudng
2 ) oy =2 y—2 z-—2
thang d c6 phuong trinh la T = 7 = 5

1. @pds@p@s||2c @pbbs@s||3. @sbplp@s
4. (@pPdDb)s@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Biét ham s6 F(z) 1a mot nguyen ham ctia ham s6 f(x) = sinz va théa man

F (g) — 2. Tinh gi4 tri ctia F(r). KQ:

Cau 2. Biét F(r) = 2% 1a mot nguyen ham ctia ham s6 f(z) tréen R. Tinh gia tri cia
3

/(1 + f(2)) da. KQ:
1

Cau 3.

Cho ntta lyc giac déu ABCD noi tiép duong tron duong
kinh AD = 8 (tham khdo hinh v&). Thé tich khéi tron
xoay dugc tao thanh khi quay mieén tit gidc ABC'D quanh

dudng thang C'D bing ar. Tim a.

A

KQ:

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (a): x +2y + 2 — 1 va (8): 27 —
y—z+2=0.Goi E(1;b;0) v6i b € Z va E cach déu hai mat phang (a) va (3). Tim b.

KQ:

2 - 5
Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho phuong trinh dutng thang d: xT =

y+2 z—4
1 V2

thang d v& mat phang () 1a bao nhiéu do? KQ:

va phuong trinh mat phing (a): 2 —y + v22 — 7 = 0. Goc giita duong

Cau 6. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, mot cabin cip treo xuat phat tit diem
A(10;3;0) va chuyén dong déu theo dudng cap c6 vée-to chi phuong 1a @ = (2; —2;1) v6i
toc do 1a 4,5 m/s (don vi trén mdi truc toa do 1a mét). Cabin ding & diém B c6 hoanh

do zp = 550. Tim do dai quang duong AB (lam tron két qua dén hang don vi clia mét).
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z
B
\\\ M
\\\ ﬁ(_[
\\ @)
\\ 102 //3 y
N A(10;3;0)
5550
KQ:
1. 3] [2. 28] [3. 112] [4. —4] [5. 30] [6. 810
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B. DE 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

Cau 1. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 322 + 1.

A. 22+ C. B.%—l—x—i—(]. C.23+2+0C. D. 6z + C.

Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén R théa man f'(z) = 3 — 5sinz va
f(0) = 14. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. f(z) =3z —5cosx + 9. B. f(z) =3z — 5sinz + 14.

C. f(z) =3x + 5cosx + 9. D. f(x) =3z + 5sinz + 14.

3 3
Cau 3. Biét /f(x) dx = 2. Gia tri clia /Bf(x) dx bang
1 1

A. b B. 6. C. ; D. 8
1 1
Cau 4. Cho /f(x)dx =4, khi d6 /[f(x) + 2x]dz bang
0 0
A. 6. B. 3. C. 2 D. 5.

Cau 5.
Cho ham s6 y = f (x) lien tuc trén [—2;3] va ¢6 do thi nhu

0 3
hinh vé. Biét /f () dz = q, /f (x) de = b. Tinh dién tich
29 0

ctia phan duge gach chéo theo a, b.

A.ath. B.b—a. c. 20

D. a—b.

Cau 6. Trong khong gian, xét mot vat thé duge giéi han bdi hai mat phang = = 1 va
x = 5. Néu cat vat thé bing mot mat phang vuong goc véi truc Oz tai diém c6 hoanh do
r (1 <z <5) thi thiét dien thu duge 1a tam gidc déu ¢6 canh bang gx Thé tich cta vat
thé d6 bling

A. % B. 124\/§. C. 248\/571 D. 124\/371
27 27 27 27
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, mat phang (Oyz) c6 phuong trinh 1a
A.y=0. B. x=0. C.z4+y+2=0. D. z=0.

Cau 8. Trong khong gian Ozyz cho hai mit phang (P): — 6x +my — 2mz —m? =0 va
(Q): 2x +y — 22+ 3 =0 (m 1a tham s6). Tim m dé mat phang (P) vuong géc v6i mat
phing (Q).

12
A.m=—. B. m=12. .m=—. D.m=—.
m : m C.m - m 12
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Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC v6i A (1;1; —2), B (2;0;3), C(—2;4;1).
Mit phang (ABC) c6 phuong trinh 13

Az+y—2+2=0. B.z4+y—2242=0.

C.z+y—2=0. D.z2+y+2-2=0.

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh ctia truc tung Oy la

x=0 r=t r=t x=0
A. Jy=t. B. =t. C. qy=0. D.qy=t.
z=1 z=0 z=1 z=0

Cau 11. Trong khong gian Ozyz, duong thang di qua hai diém A(1;2; —1) va B(2; —1;1)
c6 phuong trinh tham s6 1a

r=1+1 r=1+1t r=1+1 r=1+1
A Qy=-3+2t. B.qy=2-3t . C.{y=1+2t. D.{y=2-3t.
z=2—1 z=—1+2t z=—t z=1+4+2t

5 -1 -2
Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho duong thang A: i T = i 5 = % va mat
phing (P): 22 —y + 2z — 3 = 0. Goi « la goc gitta duong thang A va mat phang (P).

Khéng dinh nao sau day la ding?

A.sina = g B. cosa = ~5 C. sina = —g. D. cosa = 9
E c][2 cl[s Bl | D | D] | B|
\ B| |8 Al c][10 D| |11 B|[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho f(z) la ham s6 lién tuc trén doan [a;b]. Gid st F'(z) va G(z) 1a hai nguyén
ham cta f(z) trén doan [a; b].

a) G(z) = F(x) + C, v6i C 1a hang s6 nao do.
b

b) / f(a)dz = G(b) — F(a).

a

b

c) /f(m) dz = F(b) — F(a).
d) ;(b) + G(a) = G(b) + F(a).
Cau 2.
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Cho y = f(x) la ham s6 bac hai ¢6 d6 thi (P) nhu v
hinh vé& bén. Goi (H) 1a hinh phéng gidi han bdi (P)
v0Oi truc hoanh.

a) Hoanh do giao diém ctia parabol véi truc hoanh

lax=1vaz=2.

b) Phuong trinh ctia parabol 1a y = 2z — 2.
.2

c) Dién tich ctia hinh (H) bang 3

d) Khi cho hinh (H) xoay quanh truc Oz ta dugc

mot vat thé co thé tich bing T

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): x +y + 2z — 3 = 0 vA mat phang
(Q):x—2y+2=0

a) ©m = (1;1;1) 1a mot véc-to phap tuyén clia mit phang (P).

b) Diém A(1;0;3) thuoc mat phang (Q).

c) Khoang céch tit diém B(1;2;3) dén mit phing (P) bing v/2.

d) Goc gitta mat phang (P) va mat phang (Q) bang 90°.

r=1
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: { y =2 —t vamat phang (R): 2+
2 =3+ 4.
2y+z2=0
a) u = (0;—1;4) 1a mot véc-to chi phuong cua d.
b) Diém A(1;2;3) thuoc duong thang d.
c) Duong thang d cat mat phang (R) tai diém H(1;6;13).
d) Phuong trinh dudng thang A nim trong (R) va vuong goc véi d c6 mot véc to chi
phuong 1a m = (—9;4;1).

1. @pds@Op@p||2. @sbbles@s||3. @bpbsEs@p
4. (@pPdD()s@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

B -1 2 -3 3
Cau 1. Goi ¢ la goc gitta hai duong thang d; : ? 5 = yle == 5 va dy: x—f =
-1 2 L N
yT == +4 . Tinh cos¢ (lam tron dén hang phan tram). KQ:

. 2 .
Cau 2. Cho F(x) la mot nguyén ham cta ham s6 f(z) = —, biet F(1) = 2. Gia tri cla
T

F(3) bang bao nhiéu (lam tron dén hang phan chuc)? KQ:

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 302/327



B TOAN 12-BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 3. Toc do chuyén dong v (m/s) clia ca nd trong khoang thai gian 40 giay dugc the
hién nhu hinh bén dudi.

v(m/s)
10t-->

o 8 30 40
Quéng duong di duge (tinh bing m) ciia ca no trong khodng thoi gian nay 14 bao nhiéu?
KQ:

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, xét mat san phang (ABCD), véi A(1;1;0), B(—2;3; —2),
C(0;0;—4), D(3;—1;0). Tinh khodng cach tit diem F(8;1;2) dén mit san (ABCD).
KQ:

Cau 5.

Ong An xay dyng mot san bong da mini

hinh chit nhat c6 chiéu rong 30m va chiéu
dai 50m. Dé gidm b6t chi phi cho viéc trong
c6 nhan tao, 6ng An chia san béng ra lam

hai phan (t6 den va khong to den) nhu

30 m

hinh bén. Phan t6 den gom hai phan dién
tich bang nhau va duong cong AIB la mot

parabol dinh I dugc trong cé nhan tao véi
gia 130000 dong/m? va phan con lai dugc B
trong véi gid 90000 dong/m?.

Hoi ong An phai trd bao nhiéu tién (trieu dong) dé trong cé nhan tao cho san bong.

KQ:

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3) va hai duong thang

r=1—1
r—2 y+2 =z-3

dy:
"9 1 1

dy: Sy=1+2t
z=—1+1t

Dudng thang A qua A, vudng goc v6i dy va cat dy tai B. Tinh do dai AB (lam tron dén
hang phan tram). KQ:

3. 310 [4. 1] [5. 151][6. 592

1 0,71] | 2. 4,2
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C.PE3

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

) 1
Cau 1. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 1 1a
T
1
A.Inj2z 42|+ C. B. —Eln(x+1)2+0.
1
C. ——+CC. D. -1 1|+ C.
(x—|—1)2+ n|r+ 1|+
3
Cau 2. Ham s6 F(z) = % + e 1a mot nguyeén ham ctia ham s6 nao dudi day?
4 4
A. f(z)=32+¢". B. f(x)=2*+¢". C. f(z)= % +e”. D. f(z)= % + e”.

2 2

2
Cau 3. Cho | f(z)dz=3va [ g(z)dz = —2. Khi do, [ [f(z)+ g(x)] dz bing
1w ] /

A. b B. -5. C. —-1. D. 1.

1
Cau 4. Néu [ f(z)dx =5 thi /Sf(:c) dx bang
0

O\H

A. 3125. B. 1. C. 25. D. 10.
Cau 5. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh va lién tuc trén doan [a; b]. Dién tich hinh phang
gidi han bdi dd thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai dudng thang = a; z = b dugc
tinh theo cong thic

b b
A.S:/f(:v)dx. B. S= /f(x)dx
" a
C.S:/|f(x)\ dz. D.S:/|f(x)]dx.
a b
Cau 6.
Cho do thi ctia ham s6 y = f(z) nhu hinh vé bén. Biét y

1 2
/f(x) dz = a, /f(x) dr = b. Tinh dién tich S clia phan 5
2 1 ¢

hinh phang dudc t6 dam.
A.S=—a-0 B.S=a+b.
C.5=b—ua. D.S=a-0.

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P): 2z +y — 2 +3 = 0. Véc-tc nao dudi

day 1a mot véc-to phap tuyén cia (P) ?
A.73=(1;-1;3). B.7n,=(2;-1;3). C.7ny=(2;1;-1). D.n;=(2;1;3).
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Cau 8. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat phang (P): v — 2y + 2z —5=0.
Diém nao dudi day thuoc (P)?

A. M(1;1;6). B. N(—5;0;0). C. P(0;0—5). D. Q(2;-1;5).
Cau 9. Trong khong gian Ozyz, mit phang (P) di qua M (2; —5;1) v& song song v6i miit
phang (Ozz) c6 phuong trinh 1

A.z+y+3=0. B.z+2-3=0. C.y+5=0. D.xz-2=0.

Cau 10. Trong khong gian vé6i hé toa do Ozyz, dudng thang nio sau day co véc-to chi
phuong 1a @ = (2;3; —-1)?

r=1-—4t X =1+4t r=1-—2t r=1+2t
z=—1+2t z=—1—4¢ z=—1—1t z=—1—1

Cau 11. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém M (1;0; —2) va N(3;0; —2).
Véc-to nao sau day 1a mot véc-to chi phuong ciia duong thang MN?

A uz=(2;0;-2). B.uy=(2;0;-1). C. u; = (1;0;0). D. u; = (0;0;2).
Cau 12. Trong khong gian Oxyz, dusng thang di qua diém M (—2;1;3) va nhan véc-to

% = (1;—3;5) lam véc-to chi phuong ¢6 phuong trinh
r—1 y+3 =z2-5 r—2 y+1 =z2-3

A. = . B. _
—2 1 3 1 -3 5
C.x+2:y—1:z—3. D.x+2:y—1:z—3'
1 3 5 1 -3 5
1. Al 2. B [3. D] [4. c| 5. c|[e. C|
7. c|[s. Al 9. c] [10. Al [11 cl[12. D]
PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
Cau 1. Cho f(z) 1a ham s6 lien tuc trén R.
a) [ 1@)ds = @)+, b) [ fa)de= (o) +C.
0 [ 1a)ds= (o) Q) [ 1) de =)+ C.
Cau 2. Cho vat thé tron xoay nhu hinh dudi.
Yy
(%
0 VI
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a) Vat thé dugc tao thanh khi cho hinh phang gi6i han bdi d6 thi ham s6 y = f(x) va
hai duong thing = a,z = b quay quanh truc Oz.

b) Vat thé dugc tao thanh khi cho hinh phang gidi han bsi d6 thi ham s6 y = f(z),
truc hoanh va hai duong théng z = a,z = b quay quanh truc Oz.

b
c) Thé tich ciia vat thé duge tinh theo cong thitc V = 7T/ f(z)dx.

b
d) Thé tich ciia vat thé duge tinh theo cong thitc V = 7T/ [f(2))? da.

Cau 3. Trong mat phang Ozyz, cho mit phing (P) di qua M (1;2; —3) va c6 cap vecto
chi phuong @ = (2:1;2), b = (3;2; —1).

a) 7 = (10; —16; —2) 1a mot vecto phap tuyén ctia mat phang (P).

b) Phuong trinh mit phang (P) 1a 52 4+ 8y — 2z — 8 = 0.

c) (P) vudng goc v6i mat phang (Q): = + 2y — 2z +3 = 0.

d) Khoang cach tit diém A(1; —2; —1) dén (P) la v/10.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong théng

AT _Y=3 243
1 —1 2

r+4 y+2 z-4
2 1 =1

7A22

Xét cac vecto Uy = (1;—1;2) va Wy = (2;1;—1).
a) Duong thing A, di qua diém M;(0;3; —3) va c6 @1 = (1;—1;2) 1a mot vecto chi
phuong.
b) Duong thing A, di qua diém My(—4; —2;4) va ¢6 Uo = (2;1; —1) 1a mot vecto chi
phuong.
c) [y, Us)] = (1;=5;=3).
d) Hai duong thang A; vi Ay chéo nhau.

1. @s®@ples@p|l2. @s®pPlEs@b @p®d)s()s@p

4. @bpbDb(E)s@s

w

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 322 + 1 1a az® + ba® + cx + d. Tinh tong
a+b+c. KQ:

r—1 . . - N
dxr = a—1Inb, véi a, b la cac so nguyén. Gia tri cua a + b bang

Xz

3
Cau 2. Biét réng/
1
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Cau 3.

Cho ham s6 f(x) = 2+ az® 4+ bz + ¢ ¢6 d6 thi (C). Biét ring
tiép tuyén d ciia (C) tai diem A c6 hoanh do bang —1 cit (O)
tai diém B c6 hoanh do bang 2. Dién tich hinh phéng gidi
han bdi d va (C) bang % (v6i m, n nguyén duong va phan sb

M 6 gian). Gia tri m+n bang KQ:
n

Cau 4. Cho biét phuong trinh mit phang (P): ax + by + cz — 13 = 0 di qua 3 diém
A(1:—=1:2), B(2:1:0), C(0;1:3). Khi d6 a+b+c bing  KQ:

. —1 -2 +1
Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho duong thang * 5 = Y T = : 5

nhan véc-to ¥ = (a; 2; b) lam mot véc-to chi phuong. Tinh a—b. KQ:

r=1+2t
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: { y =1 —t vahaidiém A(1;0;—1),

z=t
B(2;1;1). Goi diém M (a;b;c) thuoc dudng thang d sao cho M A + M B nhé nhét. Tinh
—a+2b+c. KQ:
1 2] |2. 5] (3. 31] [4. 11] [5. -8| 6. 0]
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CHUONGV PE ON THI GITA Ki 1

BAI1. ONTAPHOCKY 2

A.DE1

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2
Cau 1. Cho /f(:c) dz = 10. Két qua / 2 —4f (z)] dx bang
5

A. 34. B. 36. C. 40. D. 32.
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: L I 2 _ Y ; L _ ;r L nhan véc-to
% = (a;2;b) lam véc-to chi phuong. Khi d6 a + b bang
A. -3. B. 3. C. 5. D. —5.
Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thing d : ‘ ; ! = y_+12 _— ; 1 va
r=3+1
dy: ¢ y=—t . Tinh goc gitta d; va ds.
z=4
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Cau 4. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat phang (a): x —y+2z+1=0va
duong thang A % = % = Z__ll. Goc gitta A va («) bing
A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 120°.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mit cau
tam I(1;0; —2), ban kinh r =47
A (x =122 +9*+ (2 +2)? =16. B. (z+1)?+y*+ (2 —2)?=4.
C.(z+1)2+y*+(z—2)*=16. D.(z -1+ + (z+2)* =4

Cau 6. Trong khong gian Ozyz, mat cau (S) c6 tam c6 tam I(1; —3;2) va di qua diém
A(5;—1;4) la
A (=1 +(y+3)°+(:-2°=v24 B. (@ +10°+(y—3)°+ (2 +2) =24
C.@+1)+(y—3°+(2+2=24.  D.(z—10+(y+3)*+(z -2 =24

Cau 7. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S) c6 tam I(—1;4;2) va thé tich bing

2567
—3 Phuong trinh ctia () 1a

309
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A (z+1)2+(y—4)>2+ (2 —2)2* =4 B. (z =12+ (y+4)°+ (2 +2)*=4.
C.(z—12+(y+4)>+(z+2)* =4. D. (z+ 12+ (y—4)*+ (2 — 2)* = 16.
Cau 8. Trong khong gian véi he toa do Ozyz, cho mat phang (P): 6z + 3y —2z+24 = 0

va diém 1(2;5;1). Mat cau tam I va tiép xtc v6i mat phang (P) c6 phuong trinh 1a

A (z =24+ (y—57°+ (2 —12=T7. B. (z+2)2+(y+57°+(z+1)*=T7.

C.(z—2*+(y—5)*+ (2 — 1) = 49. D. (z+2)*+ (y+5)*+ (2 +1)* = 49.
Cau 9. Mot hop c6 8 vien bi dé va 7 vien bi xanh, cac vién bi ¢6 cting kich thuée va khoi
luong. Ban Hoa lay mot vién bi trong hop, khong tra lai. Sau d6 ban Hong lay mot vien
bi trong hop dé. Tinh xac suat dé ban Hong lay duge vien bi dé néu biét ring ban Hoa
lay ducgc vien bi do.

AL B. > c. 2 D. "~

2 15 7 15
Cau 10. Cho céc bién ¢6 A va B théa man P (A) = 0,3; P(B) = 0,5; P(B|A) = 0,7.
Tinh P (A|B).
19 21

A B. = c. 2 D. 2
25 50 50 b}

Cau 11. Ngudi ta khéo sat kha ning choi nhac cu cia mot nhéom hoc sinh tai trusng
X. Nhém nay c6 60% hoc sinh 1a nam. Két qua khéo sat cho thay c6 20% hoc sinh nam
va 15% hoc sinh nit biét choi it nhat mot nhac cu. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong
nhom nay. Tinh xac suat dé chon dugc hoc sinh biét choi it nhat mot nhac cu.

A. 17%. B. 16%. C. 19%. D. 18%.

Cau 12. C6 hai hop dung cac vién bi cting kich thude va khoéi lugng. Hop thit nhat chita
5 vien bi d6 va 5 vién bi xanh, hop thit hai chiia 6 vién bi dé va 4 vien bi xanh. Lay ngau
nhién mot vien bi tit hop thit nhat chuyén sang hop thit hai, sau d6 lay ra ngdu nhién
mot vien bi tt hop thit hai (gid st vien bi duge 1y ra tit hop thit hai 1a bi d6). Tinh xéc
suat vien bi dé d6 1a ctia hop thi nhat.

1 25 5 29
A. . B. oo C. . D. .
1 Al |2 B [3 B| 4. cl|s All6 D|
\ D| |8 cl |9 Al [10. cl (11 D| |12 B|

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): 22 +y* + 22 — 4o + 2y +
2z — 10 = 0 v mit phang (P): 2 +2y — 22+ 10 =0

a) Mat cau (5) ¢6 tam [ (2;—1;—1).

b) Ban kinh ctia mat cau (S) 1a R = 4.

c) Véc-to phéap tuyén ctia (P) la 7 = (1;2;2).

d) (P) tiép xtc véi (S).
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Cau 2. Vao mdi budi sang ¢ tuyén phd H, xac sudt xay ra tdc dudng khi troi mua va
khong mua lan luot 1a 0,7 va 0,2. Xéc suat c6 mua vao mot budi sang 1a 0,1.

a) X4c suat xay ra tac duong khi troi mua 1a 0,2.

b) Xac suat xay ra tac duong khi troi khong mua l1a 0,7.

c) Xéc suat khong c6 mua vio mot budi sang 0,9.

d) Xac suat dé sang do tuyén phd H bi tic dusng 1a 0,25.

Cau 3. Mot nhém 5 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit tham gia lao dong trén san truong.
Co gisao chon ngau nhién dong thdi 2 ban trong nhém di tudi cay.
a) S6 phan ti cia khong gian mau 1a n(Q2) = C3 = 36.

b) S6 phan ti clia bién ¢b c¢6 it nhat mot ban nam duge chon 1a 10.

L . 15
c) Xa&c suat de trong hai ban duge chon ¢6 it nhat 1 ban nam duge chon la 36

T . 1
d) Xéc suat de hai ban duge chon ¢6 cung gidi tinh nam la —.

r=1-—t
Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho duong thang d: { y = 24 2t, va mit
z=3+t
phang (P): z —y +3 = 0.
a) Duong thang d ¢ véc-to chi phuong 1a @ = (—1;2;1).
b) Mit phang (P) c6 véc-to phap tuyén 1a 7 = (1;—1;3).
c) Diém A(—1;-2;0) € (P).
d) Goc gita dusng thang d va mat phang (P) bang 30°.

1. @p®@pl@s@p||2. @sbs@Obp@b||3. @pDbSsSbP@Ss
4. (@pb)s@bp@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit phang di qua M (3; —1;2), N(4; —1; —1),
P(2;0;2) ¢6 dang 3z + By+Cz+D = 0. Tinh B*+C?+ D% KQ:

z+1 y+1 z-3

2 1 1
vad mat phang (P): x + 2y — z + 5 = 0. Mat phang (Q) chita dudng thang d va tao vdi

(P) mot géc nhé nhat c6 phuong trinh dang Az + By — 2 + D = 0. Tinh A? + B? + D>
KQ:

Cau 2. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho duong thing d:
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Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho diém I(—4; —2;3). Tinh ban kinh ctia mat cau (S)

c6 tam I va tiép xtc vé6i truc tung Oy. KQ:

Cau 4. Trong khong gian vé6i hé toa do Ozyz, phuong trinh mit cau di qua bén diém
M(1;0;1), N(1;0;0), P(2;1;0) va Q(1;1;1) c6 dang (S): x> +y*+2%—2ax—2by—2cz+d =
0. Tinha+b+c+d. KQ:

Cau 5. Mot nghién ctu da chi ra rang ti 1é ngusi bi lao phoi trong nhém X nhitng ngudi
mic phai hoi ching suy gidm mién dich H 1a 15,2%. Két qua nghién ctu vé mot s6 trieu
chiing lam sang nhu ¢6 ho trong vong bén tuan, hoac cé bi sot trong vong bon tuan, hodc

ra mo hoi ban dém tit ba tuan trd lén ctia nhém X cho thay.
e Trong s6 nhitng ngusi mic bénh lao phoi, c6 93,2% trudong hop c6 it nhat mot trieu
chiing;
e Trong s6 nhitng nguoi khong mic bénh lao phodi, ¢6 35,8% trusng hop khong co

triéu chiing nao.

Néu bac si gap mot bénh nhan thudc nhom X va bénh nhan dé c6 it nhat mot trieu ching
trén thi xdc suat bénh nhan nay mac bénh lao phdi 1a bao nhieu? (két qua lam tron dén

phan tram) KQ:

Cau 6. Ban Nam tham gia mot gian hang tro choi dan gian trong hoi xuan cta trusng.
Trd choi ¢ hai lugt choi. Xac suat dé Nam thang & lugt choi thi nhat 1a 0,6. Néu Nam
thang & lugt choi thit nhat thi xac suat Nam thing & lugt choi thit hai 14 0,8. Nguoc lai,
néu Nam thua 6 lugt choi thit nhat thi xac suat Nam thang & luot choi thit hai 13 0,3.
Biét Nam da thang & luot choi thit hai, tinh xac sudt Nam thang & lugt choi thit nhat.

KQ:
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BAI2. ONTAPHOCKY 2 - BE SO 2

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhiéu phuong én lva chon

Cau 1. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = e* + 1z 1a

1
A.e® +22+C. B. em+§x2+0.
1 1
C. e’ + -1+ C. D.e"+14C.
x+1 2
- <z 2¢* 43
Cau 2. Cho ham soy— . Khang dinh nao sau day la dung7
x?
3 3
A/f =—+—+C /f ———+C.
2z x
3 3
f(z :—+ + C. D. [ f(x)dr = 22° —;+C.

Cau 3. Gia tri ctia [ cosx dx bang

o\w

A. 0. B. L. C. 3. D.
2 2
Cau 4. Tich phan /[4]”(35) — 2z]dz = 1. Khi d6 /f(a:)d:c bang
1 1
A. 1 B. -3. C. 3. D. -1

Cau 5.
Dién tich phan hinh phéng gach chéo trong hinh vé bén dugc

tinh theo cong thitc nao dudi day?
2 2

A. / (24 — 22 —4) dz.  B. /(—23: +2) da.

-1

C. /(2x—2)dx. D./(—2x2—|—2x+4) dz. 8
~1 1 y=x2—2x—1‘

Cau 6. Thé tich ctia vat thé tron xoay thu dugc khi quay hinh phang (phan gach soc
ctia hinh vé&) xung quanh truc Ox bang

Y
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A. 24r. B. 27r. C. 257. D. 267.

Cau 7. Trong khong gian Ozyz, cho mat phang (P): 3z — z + 2 = 0. Véc-to nao dudi
day 1a mot véc-to phap tuyén cia (P)?
A. 7 =(-10;—-1). B.w=(3-1;2). C.7n=(3-10). D.n=(30-1).

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;3;2), mat phing (P): 2z —y+2z—10 =0
2 -1 -1 . ., N

x—;— S = : T Duong thang A cat (P) va d lan lugt tai hai

diém M, N sao cho A la trung diém ctia doan M N. Biét ring @ = (a;b; 1) & mot vecto

va duong théng d:

chi phuong ctia A, gia tri ctia a + b bang
A. 11. B. —11. C. 3. D. -3.

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, co-sin clia goc gitta dudng thing chita truc Oy va mat
phing (P): 4r — 3y + /22 — 7 = 0 bang
A. @ B. i C. L D. i
V3 V3 V3 V3
Cau 10. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S): (z —1)? + (y — 2)? + (2 + 3)? = 4 c¢6 ban
kinh bang

A. 4. B. 2. C. V2. D. 16.
2 1
Cau 11. Cho P(4) = 5 P(B|A) = 3 Gia tri cia P(AB) 1a
A. 3 B. 3 C. 1 D. 4

15° 16 5 15°
Cau 12. An c6 mot tii gom mot sd chiée keo cuing loai, chi khac mau, trong d6 c6 6
chiéc keo s6-co-la den, con lai 1a 4 chiéc keo so-co-la trang. An lay ngau nhién 1 chiéc keo
trong tii dé cho Binh, roi lai ldy ngdu nhien tiép 1 chiéc keo nita trong tii va ciing dua

cho Binh. Xac suit dé Binh nhan dugc 2 chiéc keo so-co-la den 1a

AL B! c.? D.%
E B| |2 B| |3 B 4. Al D] | B|
\ D| |8 B|[9 Al [10. B][11 Al |12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Cho (S) : 2? + y* + 22 — 22 — 4y + 62 — 67 = 0. Cac ménh dé sau ding hay sai
?

a) Mat cau (S) c6 tam I (1;2;3).

b) Ban kinh mat cau (S) la R = 9.

c) Cho mit phang (P) : 2z — 2y + 2 — 13 = 0. Khi d6 (P) tiép xtc véi (S).
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r=1+t
d) Cho dudng thang (A): { y =2 . Khi d6 (A) va (S) cat nhau tai hai diém.
z=—4+Tt

Cau 2. Trong mot hop ¢6 20 vién bi xanh va 4 vién bi dé, cic vien bi déu c¢6 hinh dang
va kich thude gidng nhau. Mot hoc sinh 1ay ngau nhien lan lugt 2 vien bi (14y khong hoan

lai) trong hop. Céc khang dinh nao duéi day ding hay sai ?

£0 22 1A o 1
a) Xéc suat de lan thi nhat 1lay duge vien bi do 1a 5
b) Xac suat dé lan thit hai liy duge vién bi do, biét lan thi nhat 1ay dugc vien bi do,

3
la —.

23 X
c) Xéc suat dé ca hai lan déu lay dugc vien bi do 1a e
Z 2 Z N Z 45
d) Xéc suat de it nhat mot lan 1ay duge vien bi xanh 1a T

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat phang (P): 3z —y+22+2=0
va duong thang d: g = y%l = Z_+11' X4c dinh tinh ding, sai cia mdi meénh dé sau

a) (3;—1;—2) la véc-to phéap tuyén cta (P).

b) Géc gitta (P) va (d) 1a mot géc nhon.

c) Goc gita (P) va (d) 1a 20° (lam tron dén hang don vi ctia do).

d) Goc gitta truc Oz va d (lam tron dén hang don vi ctia do) bang 42°.

Cau 4. Xét mot 1o giay chién si dugc san xuat béi 3 nha may 1, 2, 3 véi ti le lan luot 1a
20%, 30% va 50%. Xac suat giay héng clia cac nha may lan lugt 1a 0,001; 0,005 va 0, 006.
Céc khing dinh duéi day dang hay sai?
a) Lay ngau nhién mot chiée giay tit 16 hang. Xac suat dé chiée giay lay ra la giay hong
G nha may 1 1a 0,002 .
b) Lay ngiu nhién mot chiée giay tit 16 hang. Xac suat dé chiée giay lay ra bi héng 1a
0, 0065.
c) Lay ngau nhién mot chiéc giay tit 16 hang. Xac suat dé chiéc giay lay ra khong bi
héng 1a 0, 9925.
d) Lay ngau nhién ra mot chiée giay kiém tra thi duge két qua la chiée giay bi hong.
Xac suat dé chiée giay d6 do nha méy 3 san xuat 1a 0,5 (lam tron dén chit s6 thap
phan thit nhat).

1. @s®ples@p||2. @sbbpebp@b||3. @shblEb@Ss
4. @bPbODP(E)s@s

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai
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Cau 1. Cho (S) : 2 + y* + 22 — 22 — 4y + 62 — 67 = 0. Cac ménh dé sau ding hay sai
?

a) Mat cau (S) ¢6 tam I (1;2;3).

b) Ban kinh mat cau (S) la R = 9.

c¢) Cho mat phang (P) : 2z — 2y + z — 13 = 0. Khi d6 (P) tiép xic véi (5).

r=1+1
d) Cho dudng thang (A) : {y =2 . Khi d6 (A) va (S) cat nhau tai hai diém.
z=—4+Tt

Cau 2. Trong mot hop c6 20 vién bi xanh va 4 vién bi dd, cic vién bi déu c¢6 hinh dang
va kich thude gidng nhau. Mot hoc sinh 1ay ngau nhien lan lugt 2 vien bi (14y khong hoan
lai) trong hop. Céac khang dinh nao dudi day ding hay sai ?

£L 32 1x L,z 1
a) Xéc suat de lan thi nhat lay duge vién bi do 1a v
b) Xac suat dé lan thit hai liy duge vién bi do, biét lan thi nhat 1ay duge vien bi do,
3
la —.
" 23 ,
c) Xéc suat dé ca hai lan déu lay dugc vien bi d6 1a T

L s . . 45
d) Xéc suat de it nhat mot lan 1ay duge vien bi xanh 1a T

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mat phang (P): 3z —y +22+2 =0
2 - 1 1 P ~ N
va dudng thang d: g = yT S +1 . Xac dinh tinh dang, sai ctia mo6i ménh de sau
a) (3;—1;—2) la véc-to phéap tuyén cta (P).
b) Géc gitta (P) va (d) 1a mot géc nhon.
c) Goc gitta (P) va (d) 1a 20° (lam tron dén hang don vi ctia do).

d) Goc gitta truc Oz va d (lam tron dén hang don vi ctia do) bang 42°.

Cau 4. Xét mot 16 gidy chién si duge san xuat bdi 3 nha may 1, 2, 3 véi ti le lan lugt 1a
20%, 30% va 50%. Xac suat giay hong clia cadc nha may 1an lugt 1a 0,001; 0,005 va 0, 006.
Céc khang dinh dudi day dang hay sai?
a) Lay ngau nhién mot chiéc giay tit 16 hang. Xac suat dé chiée giay lay ra la gidy héng
& nha may 1 1a 0,002 .
b) Liy ngiu nhién mot chiée giay tit 16 hang. Xac suat dé chiée giay lay ra bi hong la
0,0065.
c) Lay ngiu nhién mot chiée giay tit 16 hang. Xac suat dé chiéc giay lay ra khong bi
héng 1a 0, 9925.
d) Lay ngdu nhién ra mot chiéc giay kiém tra thi dugc két qud 1a chiée giay bi héng.
Xac suat dé chiéc giay d6 do nha may 3 san xuat 14 0,5 (lam tron dén chit s6 thap
phan thit nhat).
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. @s@ples@p||l2. @s®plep@p||3. @sbhDPEDP@S
4. @bpb)Db(E)s@s

PHAN 3. Cau tréc nghiém tr& 15i ngdn.

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2;0;—1) va B(0;2;3). Mat cau (S)
dutmg kinh AB ¢6 bén kinh R. Khi d6 8R? bing KQ:

2 2 - ]-
Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho diem M(1;0;2) va duong thang d: g = y—l =

z—3 g ,
. Duong thang A di qua M cat va vuong goc véi d c6 mot véc-to chi phuong la

U = (a;b;4). Gia tri biéu thiic S = a + b bang KQ:

Cau 3. Chuong I ¢6 5 con ga mai, 2 con ga trong. Chuong II ¢6 3 con ga mai, 5 con
ga trong. Bac Mai bat mot con g trong s6 dé theo cach sau: Bac tung mot con xtc
xac can doi, dong chat. Néu s6 cham chia hét cho 3 thi bac chon chuong I, néu s6 cham
khong chia hét cho 3 thi bac chon chuong II. Sau dé, tit chuong da chon bac bat ngau
nhién mot con ga. Goi P 1a x4c suat dé bac Mai bat dude con ga mai. Khi d6 84P bing

KQ:

Cau 4.
Mot vat trang tri c6 dang khoi tron xoay tao thanh khi quay mién 4 D
(R) dugc gi6i han béi duong gap khic DABFE va cung tron ED
(phan gach chéo trong hinh bén) xung quanh truc AB. Biét ABC'D
la hinh chit nhat canh AB = 3 cm, AD = 2 cm; F la trung diém
ciia BC; diém E cach AD mot doan bang 1 cm. Tinh thé tich cta
vat trang tri do, lam tron két qua dén hang phan mudi, don vi cm?.

KQ:
Q B F ¢

Cau 5. Cho ham s6 bac bén y = f(x) c¢6 ba diém cyc tri duong lan lugt 1a a1, 29, 3
théa man x; + x2 + 3 = 3 va g(x) la parabol di qua ba diém cuc tri cia do thi ham
f'(z)

7 ot " @) —g@)
hoanh va hai duong thiang r = —2, z = 0 bang (két qua lam tron dén hang phan tram).

Cau 6. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz cho diém A(—2;2; —2) va diém B(3; —3; 3).
2 2 . MA 2 2
Diém M thay doi trong khong gian thda méan WE - 3 biem N(a;b;c) thuoc mat

phing (P): — 2+ 2y — 22z + 6 = 0 sao cho M N nhé nhat. Tinh tong T = a + b + c.
KQ:

s6 f(z). Dién tich hinh phang gidi han bdi do thi cia ham s6 y = , truc
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(1 48] [2. 1] [3. 41] (4. 16,5] [5. 1,39] 6. —2
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A.DE3

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2 2
Cau 1. Biét rang /f(m) dz = —4. Gia tri ctia /[3x — 2f(z)] dx bang
0

0

A. -2 B. 12. C. 14. D. 22.
) -2 —1 3
Cau 2. Cho duong thang d: ’ T = 4 5 = Z—; . Vecto nao dudi day la vecto chi
phuong ctia duong thang d
A w0y =(2;1;-3). B. Uy = (—2;-1;3)
C. U3z =(-1;2;1). D. 7, = (—1;2;-1).

Cau 3. Cho hai mgt phang (P): 22 —y—2z—3=0va (Q): z — 2 — 2 = 0. Géc gifta hai
mat phang (P) va (Q) bing

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Cau 4. Goc gita dudng thang d: % = y_;l = ; va mat phing (a): 4o +3y+52—4=0
bang

A. 30°. B. 120°. C. 60°. D. 150°.

Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, phuong trinh nao sau day la phuong trinh
mat cau?
A2 +9y*+22+40 —2y+62+15=0. B. 2> +9y*+222+40 -2y +62+5=0.
C.o?+ > +22+42 —2y+62+15=0. D.2?+y?>+22+42 — 22y +62+5=0.

Cau 6. Cho mit cau (S): (x+1)? + (y —2)®> + (z — 1)> = 9. Toa tam I va ban kinh R
cia (9) la

A.I(-1;2;1) va R = 3. B. I(1;-2;-1) va R = 3.

C.I(-1;2;1) va R=09. D. I(1;-2;—-1) va R=09.

Cau 7. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz. Cho mat cau (S): x? +y*+ 22 — 2w+ 4y —
4z —m = 0 ¢6 ban kinh R = 5. Gia tri m la
A.m=—-4. B. m = —16. C. m = 16. D. m=4.

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, mat cau tam I(—1;2;3) va tiép xdc véi mat phang
(P): 2z —y — 2z 4+ 1 = 0 ¢6 phuong trinh
A (z+1)+(y -2+ (2 —3)*=0. B. (z+1)*+ (y —2)° + (¢ — 3)?
C.(z+1)0+(y—2>2+(z—-3)?2=2. D. (z+1)*+(y—2)2+ (2 —3)?

3.
4.

Cau 9. Cho A, B 1a cic bién ¢6 clia mot phép thit 7. Biét rang P(B) > 0, xac suat clia

bién c6 A véi dieéu kién bién c6 B da xay ra duge tinh theo cong thitc nao sau day?
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P(A) P(A)
A. P(A|B) = 2. B. P(A|B) = .
(A|B) P(B) (A|B) P(AB)
P(AB) P(AB)
. P(A|B) = . D. P(A|B) =
C. P(A|B) P(B) (A|B) P(A) - P(B)
Cau 10. Cho so do6 hinh cay nhu hinh bén. X4c suat dieu
kien P(A | B) la
7 7
A, —. B. 0.7. C. —. D. 0.48.
31 0,7 50 0,48 0,2

Gia tri cia P(A|B) bang
1 7 2

A. 1 B. -. C. —. D. -.
) 3 15 3

Cau 12. Mot bénh vién ¢6 hai phong kham 1a phong A va phong B v6i kha nang lua
chon ctia bénh nhan 14 nhu nhau. Ti 1é bénh nhan nam c6 & phong A va phong B lan lugt
12 60% va 40%. Mot ngudi bénh duge chon ngau nhiéu tit hai phong kham va biét nguoi
nay la nam, xac suat dé nguoi benh duge chon dén tit phong A 13

A. 0,6. B. 0,5. C. 0,4. D. 0,3.
E c][2 cl[3 C| 4. c]| cl| Al
\ RE All9 c] [1o0. Al |11 B| [12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mit cau
(S): (=14 (y+2)°+ (2 —1)* = 25.

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Tam ctia mat cau (S) la I(1, -2, 1).
b) Ban kinh ctia mat cau (S) 1a R = 5.
c) Diém M (5,1,—1) nam trén mat cau (9).
d) Duong kinh ctia mit cau (S) 1a 25.

7= GV: PHAM LE DUY ®© Trang 320/327



B TOAN 12 - BO DE ON TAP THEO CAU TRUC 2025 0704.963.919

Cau 2. Tai mot tiem nho ban diém tam sang ctia chi Loan, chi Loan chi ban bun riéu
hoiic hit tiéu. Néu hom nay chi ban bin riéu thi xac suat dé hom sau chi ban hu tiéu la
0,2. Néu hom nay chi ban hi tiéu thi xac suat dé hom sau chi ban bun rieu la 0,6. Xét
mot tuan ma thtt Ba, chi Loan ban bin rieu. Tinh xac suat dé thi Nam trong tuan do,
chi Loan ban hu tiéu.

a) 0,2-0,4+0,6-04. b) 0,2-0,4+0,8-0,2.

c) 06-04+0,6-0,2. d) 0,8-0,240,2-0,4.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A va mit phang (a) c6 phuong trinh

r=1+t
A qy=2—1t (@):x+2y—32+5=0
z=—1+2t

Cac ménh deé sau dung hay sai?
a) Duodng thang A va mit phang («) cit nhau.
b) Duong thang A va mit phang (o) vudng goc véi nhau.
c) Duong thing A va mit phang () song song véi nhau.

d) Géc gitta dusng thang A va mat phang («) xap xi 49,5°.

Cau 4. Mot nghién citu vé an toan giao thong mudén tim hiéu vé méi quan hé gitta viéc
that day an toan khi 1ai xe vA nguy co tit vong clia nguoi 1ai xe khi xay ra tai nan giao
thong. Gia st da xem xét 845814 vu tai nan giao thong 6 to va viéc that day an toan cla

ngudi 14i xe khi x4y ra tai nan giao thong. Két qua cho thay:

e Trong s6 nhitng nguoi lai xe c6 that day an toan, c6 515 ngudi tit vong va 621188

ngudi song sot;

e Trong s6 nhiing ngudi lai xe khong thit day an toan, c6 1605 ngudi tit vong va
222506 nguoi song sot.

Cac menh dé sau 13 dung hay sai?
a) Khong gian mau n(2) = 843694.
b) Xéc suat ngudi lai xe do tit vong khi xdy ra tai nan trong trudng hgp khong that
1605

222506
¢) X4c suat nguoi 1ai xe d6 tit vong khi x4y ra tai nan trong trudng hgp c6 thit day
515

621703
d) Ti s6 gitta xac suat clia ngudi 1ai xe tt vong khi khong that day an toan va ngudi

day an toan la

an toan la

tit vong khi c6 that day an toan xap xi 8,6 lan.
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1. @p®pP@s@s||l2c @s®ples@p||3. @p0hsEs@p
4. (@sbs@Ob@D

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

Cau 1. Trong khong gian v6i he truc toa do Owzyz, cho ba diém A(2;0;0); B(0; —1;0);
C(0;0; 3). Phuong trinh mat phang (ABC) ¢6 dang ax +by +cz—6 = 0. Khi d6 a +b+c
bing bao nhiéu? KQ:

Cau 2. Cho hai mit phang (P): x —y — 6 = 0 va (Q). Biét ring diém H(2;—1;—-2) la
hinh chiéu vuong géc ctia gbe toa do O(0; 0; 0) xudng mat phang (Q). Goc giita mit phang
(P) va mat phang (Q) 1a a°. Khi d6 a bang bao nhieu? KQ:

Cau 3. Trong khong gian v6i he toa do Ozyz cho miat cau (S): 22 +y? + 22 +4x — 8y +
2z —4 = 0. Bén kinh R cta (S5) la KQ:

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Ozxyz, dai kiém soat khong luu san bay c6 toa do
0(0;0;0), mdi don vi trén truc tng véi 1 km. May bay bay trong pham vi cach dai kiém
soat 417 km sé hién thi trén man hinh ra da. Mot may bay dang & vi trf A (—688; —185;8),
chuyén dong theo dudng thang d c6 véc-to chi phuong 1a © = (91;75;0) va huéng vé dai

kiém soat khong luu.

Méy bay bay gan dai kiém soat khong luu nhat & vi tri K (a;b;c). Khi dé a + b+ ¢ bing
bao nhiéu? KQ:
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Cau 5. Mot benh vien dang xét nghiém cho mot sé6 bénh nhan dé xac dinh lieu ho ¢6
nhiém virus X hay khong. Xac suat dé mot bénh nhan bi nhiém virus X 1a 0,05. Khi xét
nghiém, néu mot bénh nhan bi nhiém thi xac suat dé két qua xét nghiem duong tinh 13
0,95. Néu mot bénh nhan khong bi nhiém thi x4c suat dé két qua xét nghiém am tinh la
0,98. Mot bénh nhan dude chon ngau nhién va c6 két qua xét nghiem duong tinh. Xac

suat dé bénh nhan dé thyce sy bi nhiém virus X bang bao nhiéu? (Iam tron két qua dén

hang phan muoi) KQ:

Cau 6. Mot doanh nghiép ¢6 45% nhan vién 1a nt. Ti 1é nhan vién nit va ti 1é nhan viéen
nam mua bao hiém nhan tho lan lugt 1a 7% va 5%. Gap ngau nhién mot nhan vién cla

doanh nghiép. Biét riing nhan vién d6 c6 mua béo hiém nhan tho. Xéc suat nhan vien dé la

nam bang bao nhieéu? (lam tron két qua dén hang phan muoi) KQ:

L -1 [2. 45] [3. 5] [4. 48] [5. 0.7] 6. 0,5
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B. DE 4

PHAN 1. Cau tréc nghiém nhidu phuong én Iua chon

2 2
Cau 1. Cho ham s6 f(z) lien tuc trén R théa man / f(z)dz = 4; / f(z)dz = 3. Gia
0 1
1
tri ctia bieu thic / f(z)dx biang
0
AT, B. 1. C. 12. D. 0,75.

Cau 2. Duong thing d di qua M (2;0; —1) va c6 véc to chi phuong ¥ = (4; —6;2) co
phuong trinh

r=24+2t r=—-2+2t T =—2+4t =4+ 2t
A. y=-3 . B. y=—3t . C. y = —6t . D. y = —3t
z=—1+t z=1+4+1 z=1+4+2t z=2+t

Cau 3. Cho hai mit phang (P): 22—y —2z—3=0va (Q): 2 — 2 — 2 = 0. Géc giita hai
mat phang (P) va (Q) bing
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, tinh géc gitta hai dudng thang

d: y=3—t(teR)vad: Cy=1+2t (' €R)
2 =2t z2=3-1
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 5. Cho mit cau (9): (x+ 1)+ (y —2)*+ (2 — 1)? = 9. Toa tam [ va ban kinh R
cia (9) la

A.I(-1;2;1) va R = 3. B. I(1;-2;-1) va R = 3.
C. I(—1;2;1) va R=09. D. I(1;-2;—1) va R =09.

Cau 6. Mit cau tam 1(—3;0;4) va di qua diém A(—3;0;0) c6 phuong trinh 1a
A (z =3+ + (2 +4)*=4. B. (z =3 —y*+ (2 +4)* = 16.
C. (z+3)?+y*+ (2 —4)* =16. D. (z+3)+y*+ (2 —4)*=4.

Cau 7. Trong khong gian véi he toa do Oxyz, cho mit cau (S) di qua hai diém A(1;1;2),
B(3;0;1) va c¢6 tam nam trén truc Ox. Phuong trinh mat cau (S) 1a
A (z— 174y +22 =5 B. (x4 1) +4*+22=5.
C.(z—17+y*+22=5. D. (z+1)> + 4%+ 22 = /5.
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Cau 8. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho ba diém A(1;0;0), C(0;0;3),
B(0;2;0). Tap hop cac diem M théa man M A% = M B? + M(C? 1a mat cau c6 ban kinh
1a

A.R=2. B. R=2. C. R=3. D. R=/3.

Cau 9. Cho A, B 1a cic bién ¢6 clia mot phép thit 7. Biét rang P(B) > 0, xac suat cia

bién c6 A véi diéu kién bién c6 B da xay ra duge tinh theo cong thitc nao sau day?

A. P(A|B) = %. B. P(A|B) — Pifjg).
C. P(A|B) = PP(?BB)). D. P(AB) = %.

Cau 10. Cho hai bién ¢ A va B ¢6 P(A) = 0,8; P(B) = 0,5 va P(AB) = 0,2. Xac suat

clia bién c6 A véi dieu kien B 1a

A. 04, B. 0.5. C. 0,25. D. 0,625.
Cau 11. Cho hai bién b A, B véi P(B) = 0,6; P(A|B) = 0,7 va P (A[B) = 0,4. Khi do,
P(A) bang

A. 0.7, B. 0.4. C. 0,58, D. 0,52.

Cau 12. Cho so do hinh cay nhu hinh bén. Biét P(A) = 0,72.

— 0,6
Khi d6 P(A | B) béang

9 16 9 3 A
A o B. - C. & D.
B
A
E B| |2 Al 3 C| 4. c]| Al c]
\ RE B|[9 C] [1o0. Al |11 Cl[12 Al

PHAN 2. Cau tréc nghiém ding sai

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thing

r—1 y+2 2z-4 r+1 Y z+2

Ay
9 1 3 1 —1 3

Xét céc vée-to Uy = (—2;1;3) va Uy = (1;—1;3).

a) A; di qua diem M(1;—2;4) va c6 U 1a mot vée-to chi phuong.
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b) A, di qua diém N(—1;0; —2) va ¢6 Uy 1a mot véc-to chi phuong.
c) [, o] = (=673, —1).
d) Hai duong thang A; va A, cit nhau.

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho hai mat phang (P): 20 +y + 52 — 3 = 0 va
(Q): 3x —y + z — 2025 = 0. Xét cac vée-to 1 = (2;1;5) va 1y = (3; —1;1).
a) Mit phang (P) di qua diém M (0;3;0) va c6 7 1a mot vée-to phap tuyén.
b) Mit phang (Q) di qua diém N (0;0; —2025) va c6 Tio 14 mot véc-to phap tuyén.
c) My -my=1
d) Goc gifta hai mat phang (P) va (Q) bang 30°.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): (z —1)2+ (y —2)> + (z = 3)> =1 va
diém A(2;3;4). Goi M 1a diém thuoc (S) sao cho duong thang AM tiép xic véi (S).

a) Tam mat cau (S) 1a I(1;2;3).

b) Diém A ndm trén mit cau (9).

c) Mit phang (P): 2 +y+ 2 — 5 = 0 cit mat cau (9) theo giao tuyén 1a mot dusng
7

d) M thuoc mit phang c6 phuong trinh la o +y + 2 — 7 = 0.

tron c¢6 ban kinh bang

Cau 4. Cho hai bién c6 A va B c¢6 P(B) = 0,85; P(A|B) = 0,7 va P(4|B) = 0,5.
— 119 —
a) P(B)=025.  b) P(A)=06T. <) P(BJA) = d) P(A)=03.

1. @p®pl@s@s||2c @bpbskes@s||3. @bpbsEs@p
4. (@sbbplebP@Ss

PHAN 3. Cau tréc nghiém trd I&i ngén.

=442t
Cau 1. Cho dudng thang A c¢6 phuong trinh A: { y =2 — 3t . Mat phang (P) di qua

z2=3+t
diém M(2;—3;1) va chita A c6 phuong trinh —11z + by + cz +d = 0. Tinh b + ¢ + d.

KQ:

=1
Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho dudng thang dy: { y=1—2t(t €
z = =3t

2 - 1 1 2
R) va duomg thing dy: — — 4% — Z‘g . Tinh goc gitta hai duong thing di, da.

—4 1
KQ:
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Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(5; —1;3) va mit cau (S) c¢6 phuong trinh

(z — 1)+ (y+1)%422 = 9. Goi ] 1a tam mit cau (). Tinh do dai TA. KQ:

Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho diém I(2; —1;1) va dudng thang
r—2 y—1 z+41

d: 5= T Mit cau (S) tam I, ban kinh R cat duong thang d tai hai
diém A, B sao cho AIAB vuong tai I. Tinh R2. KQ:

Cau 5. C6 hai chuong thé. Chuong I ¢6 5 con thé den va 10 con tho trang. Chuong II ¢6 7
con tho den va 3 con thé trang. Trude tien, tit chuong II 1ay ra ngau nhién 1 con thé roi cho

vao chuong I. Sau do, tit chudng I 1ay ra ngau nhién 1 con thé. Tinh xac suat dé con thod

dugce lay ra 1a con tho trang. (Lam tron dén hang phan tram) KQ:

Cau 6. O mot khu rimg no ¢6 7 cha lun, trong dé ¢6 4 chi luon néi that, 3 chi con lai
no6i that véi xac suat 0,5. Ban Tuyét gip ngau nhién mot cha lin. Goi A 1a bién ¢ “Cha
lin d6 ludn néi that” va B 1a bién ¢6 “Cha lun d6 ti nhan minh luén néi that”. Biét rang
chi Iin ma ban Tuyét gap tu nhan minh 1a ngusi luén néi that. Tinh xac suat dé chia lin

d6 luon noi that. (Lam tron hai chit s6 thap phan) KQ:

1. 14] [2. 30°] [3. 5] [4. 8] |5. 0,64] [6. 0,73]

7= GV: PHAM LE DUY © Trang 327/327



	I Đề kiểm tra theo bài
	Sự đồng biến, nghịch biến của hàm số
	Đề 1
	Đề 2

	Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số
	Đề 1
	Đề 2

	Đường tiệm cận
	Đề 1
	Đề 2

	Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số
	Đề 1
	Đề 2

	Ứng dụng đạo hàm để giải quyết một số vấn đề liên quan đến thực tiễn
	Đề 1
	Đề 2

	Ôn tập chương 1
	Đề 1
	Đề 2

	Véc-tơ trong không gian
	Đề 1
	Hệ trục tọa độ trong không gian
	Đề 1
	Đề 2
	Biểu thức tọa độ của các phép toán véc-tơ
	Đề 1
	Đề 2


	Ôn tập chương 2
	Đề 1
	Đề 2


	Khoảng biến thiên và khoảng tứ phân vị của mẫu số liệu ghép nhóm
	Đề 1
	Đề 2

	Phương sai và độ lệch chuẩn của mẫu số liệu ghép nhóm
	Đề 1
	Đề 2

	Ôn tập chương 3
	Đề 1
	Đề 2

	Nguyên hàm
	Đề 1
	Đề 2

	Tích phân
	Đề 1
	Đề 2

	Ứng dụng hình học của tích phân
	Đề 1
	Đề 2

	Ôn tập chương 4
	Đề 1
	Đề 2

	Phương trình mặt phẳng trong không gian
	Đề 1
	Đề 2

	Phương trình đường thẳng trong không gian
	Đề 1
	Đề 2

	Công thức tính góc trong không gian
	Đề 1
	Đề 2

	Phương trình mặt cầu
	Đề 1
	Đề 2

	Ôn tập chương 5
	Đề 1
	Đề 2

	Xác suất có điều kiện
	Đề 1
	Đề 2

	Công thức xác suất toàn phần. Công thức Bayes
	Đề 1
	Đề 2

	Ôn tập chương 6
	Đề 1
	Đề 2

	II Đề ôn thi giữa kì và cuối kì
	Đề ôn thi giữa kì 1
	Ôn tập giữa kỳ 1
	Đề 1
	Đề 2
	Đề 3


	Đề ôn thi cuối kì 1
	Ôn tập học kỳ 1
	Đề 1
	Đề 2
	Đề 3
	Đề 4


	Đề ôn thi giữa kì 2
	Ôn tập giữa kì 2
	Đề 1
	Đề 2
	Đề 3


	Đề ôn thi giữa kì 1
	Ôn tập học kỳ 2
	Đề 1

	Ôn tập học kỳ 2 - Đề số 2
	Đề 3
	Đề 4






