TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

KHOI TRON XOAY - THE TiCH KHOI TRON XOAY

MAT TRU, MAT NON — MAT CAU

Cic yéu to mat non:

Mot s6 cong thirc:

& Hinh thanh: Quay A vudng

SOM quanh truc SO, ta dugc

maét nén nhu hinh bén

. |h=80

voi: .
r=0M

|| Duong cao: . (SO ciing
duoc goi 1a truc cua hinh nén).

|1 Ban kinh day:
lr=04=0B=0M|

7 Pwdng sinh:

[l=S4=SB=5SM|

" Géc ¢ dinh: | ASB|

| Thiét dién qua truc: ASAB can
tai S.

|1 Goc giira dwong sinh va mat

o —

déy: |SA0 = SBO = SMO),

|1 Chu vi day: .

1 Dién tich day:

2
Sy=nr|

[ Thé tich:

V= lh.Sd = lh.izr2 .
3 3

(lién tuwéng dén thé tich khéi chép).
1 Dién tich xung quanh:

S, =7rl|.

1 Dién tich toan phin:

_ _ 2
S, =8, tSy=nrl+nr|

Céc yeu to mat tru:

Mot s6 cong thirc:

& Hinh thanh: Quay hinh chir
nhat ABCD quanh duong
trung binh OO0’ ta ¢ mat tru
nhu hinh bén.

|| Duong cao: .

|| Pwong sinh: . Ta
co: .

|1 Ban kinh day:
lFr=04=0B=0'C=0'D|.

[ Truc (A) 1a dudng thang di qua
hai diém O, O'.

| Thiét dién qua truc: La hinh
chit nhat ABCD.

|1 Chu vi déy:.

| Dién tich day:

_ 2
Sy=nr|

1 Thé tich khéi tru:

V=hS,=hnr’|.

1 Dién tich xung quanh:

S, =27zrh|

| Dién tich toan
phan:
S, =S, +28, =2rr.h + 2mr?|.

tp

MAT CAU

Mot s6 cong thirc:

Mat cau ngoai tiep da dién
Mit cau ndi tiep da dién

& Hinh thanh: Quay duong

tron tdm 7, ban kinh R = %

quanh truc 4B, ta c6 mit cu
nhu hinh vé.

[ Tam /, ban kinh
R=I4=IB=1IM .

|| Puwong kinh 4B =2R.

1 Thiét dién qua tAm mit cau: La
duong tron tdm 7, ban kinh R.

|1 Dién tich mat cAu: .
B 4zR’
3 |

[ Thé tich khdi cau: |V

Mt ciu ngoai
tiép da dién 13 mit
cau di qua tit ca
dinh cua da dién
do.

da dién la mat

da dién do.

/4

N %

Mat cau néi tiép

cau tiép xtc voi
tat ca cac mat cla
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Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

CAU HOI MUC PO NHAN BIET

Dién tich xung quanh ctia hinh nén c¢6 d6 dai duong sinh / va ban kinh day » bang

A. 4rrl. B. 27zrl. C. nrl. D. %ﬂ'l"l.

Cho khdi nén c6 chidu cao £ =3 va ban kinh day » =4. Thé tich cta khdi nén di cho bang
A. 16rx. B. 487x. C. 36r. D. 4r.

Cho mit cau c¢6 ban kinh R =2. Dién tich ciia mit cau di cho bang

A. 3277[ B. 87. C. lor. D. 4r.

Dién tich xung quanh ciia hinh try ¢6 d6 dai dudng sinh / va ban kinh day » bang

A. 4rrl. B. zrl. C. %mﬂl. D. 27xrl.

Cong thuc tinh dién tich mat cu ban kinh 7 1a
A. S=nr. B.S=§7rr3. C.S=%7rr2. D. S =471,
Cho hinh nén tron xoay c6 ban kinh duong tron day 7, chiéu cao 4 va duong sinh /.
Két luan nao sau day sai?
A. V=%7Z’r2h. B.S, =xri+zr’. C.h*=r+I. D. S, =xrl.
Goi I, h, r lan luot 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh mat day cua hinh no6n. Dién tich
xung quanh S cua hinh nén la
1

A. S, =nrh. B. S, =7l C. S, =2nrl. D. S =—xr’h.
X X X xq 3
Cho khéi nén c6 ban kinh day R = \/5 va chiéu cao & =3. Thé tich ctia kh6i non da cho bang
A. 37. B. 9r. C. 3743, D. m/3.
Thé tich khdi cau ban kinh 6 cm bang
A. 1447 (em’) B. 2887 (cm”) C. 1627 (cm’) D. 8647 (cm’)
Tim d6 dai duong cao cua hinh tru biét hinh tru c6 dién tich xung quanh la qu va ban kinh r?
Sy Sy 27r nr
A —. B. —. C.—. D. —.
2nr r Sy S,

Dién tich xung quanh ciia hinh tru ¢6 d6 dai duong sinh / va ban kinh 7 bang

A. 4rrl. B. 27rl. C. nrl. D. %ﬂrl.

Cho hinh try (T) c6 thiét dién qua truc cta hinh tru 13 hinh vudng c6 canh bang « . Dién tich xung
quanh ctia hinh tru di cho bang

2 2
A. 27d*. B. 2. C. nd’. p. 74

2 2

Cho khdi nén c6 chiéu cao h=6 va ban kinh day bang r. Biét ban kinh day rbang mot nia
chiéu cao & . Thé tich cua khoi non da cho bang
A. 187. B. 54r. C. 36r. D. 127.

Dién tich ciia mot mat cau béng 167z(cm2 ) . Ban kinh cua mit cau do la
A. P2cm . B. 2cm. C.4cm. D. 2\3¢m.

Dién tich xung quanh cta hinh try ¢6 dién tich mot day 1a S va do dai duong sinh / bang?
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Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

A. 2IN7ZS . B. 25I. C. 27[1\/%' D. IN7zS .

Cho khdi nén c6 chiéu cao h=6va ban kinh day bang r. Biét thé tich ctua khéi nén da cho
V =8~ . Tinh ban kinh day.

1
A.r=2. B. —. C.i. D. 4.
3 3
Thé tich khéi cau c6 duong kinh 2a bang
3 3
A. 4’;" . B. 47a’. C. 32’3” D. 474>,

Cho hinh try c6 do dai duong sinh / va ban kinh 7. Néu do dai duong sinh khdi tru ting 1én 3 lan,
dién tich day khong do6i thi thé tich cua khoi tru sé tang 1én

A. 3 1an. B. % lan. C. 91an. D. 27 lan.

Dién tich toan phan ctia hinh non c6 do dai duong sinh / va duong kinh day 2r bang

A. 77l . B. 27rl + 471, C. nrl+7r. D. %7[1”1.
Béan kinh » cta khdi cau c6 thé tich V =367 (cmS) la
A.r=3(cm). B.rzx/ﬁ(cm). C.rzi/ﬁ(cm). D.r=3/§(cm).

Tim ban kinh » cta hinh nén biét hinh nén c6 dién tich xung quanh la S, va do dai duong sinh
1?

S, S, 7l 27l
A, =L, B. —. C.—. D. —.
7l 27l S S

xq xq

Trong khong gian cho tam gidc vuong tai 4, AB=a va AC= a3 . Tinh do dai duong sinh cia
hinh nén c6 dugc khi quay tam gidc 4BC xung quanh truc 4B .

A l=a\2. B./=2a. C.l=a. D./=a3.

Dién tich xung quanh ciia hinh try c¢6 ban kinh day R =2 va duong sinh / = 6bang

A. 24r . B. 127. C. 4r. D. 8x.

Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 1, goc gitta duong sinh va tryc cta hinh nén bang 30°. Dién
tich xung quanh cua hinh nén da cho bang

A. #ﬂ'. B. \3~. C. ¥7z. D. 27 .

Cho khéi tru c6 chiéu cao béng ban kinh day va dién tich thiét dién qua tryc cua khéi tru béng 16.
Theé tich khoi tru da cho bang

4
A. 647, B. 67” C. 16V2x. D. léf” .
Hinh try c6 thiét dién qua truc 1a mét hinh vuong c6 canh bﬁng 20cm. Thé tich cta khdi tru tuong
ung bang:
A. 8007z cm’. B. 8000z cm’. C. 400z cm’. D. 2000z cm’ .

CAU HOI MUC PO THONG HIEU

Trong khong gian cho hinh chit nhdt ABCD, AB =a, AC =2a. Khi quay hinh ch@t nhit ABCD

quanh canh 4D thi duong gip khic 4BCD tao thanh mot hinh try. Dién tich xung quanh cia
hinh tru do bang
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Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

2

2ma’ Ta
A. 4na®. B. : C. —. D. 2\3nd*.

V3 V3
Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai A, AB=a va AC =2a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh goc vudng 4B thi duong gip khiic ACB tao thanh mot hinh nén. Dién tich
xung quanh hinh nén d6 bang
A. Sza’. B. \57d’. C. 2/57d*. D. 10za’.

Cho hinh try ¢é ban kinh ddy bang 3. Biét rang khi cit hinh tru di cho bdi mot mat phang qua
truc, thiét dién thu duoc 12 mot hinh vuong. Dién tich xung quanh cuia hinh tru da cho béng

A. 187. B. 36x. C. 54r. D. 27rx.

Cho mdt chiéc cdc hinh nén chira day tra nhu hinh v&. Nguoi X udng mot phan tra sao cho chiéu

cao cua nd giam di 3 s0 V61 chiéu cao cua tra trong coc. Nguoi ¥ udng phan tra con lai trong

cbe. Khi d6 khang dinh nao dung.

A.Nguodi X udng luong tra bang 5,75 lan luong tra ctia ngudi ¥ udng.

B. Hai nguoi X va Y ubng luong tra béng nhau.

C.Nguoi X uong lugng tra bang 2,375 lan luong tra cia nguoi Y uong
D. Nguoi X udng 1u0ng tra bang mot nira luong tra ciia nguoi ¥ udng.

Cit hinh tru ( ) bang mot mit phiang song song vdi truc va cach truc mot khoang bang 2cm
dugc thiét dién 12 mot hinh vudng c6 dién tich bang 16¢m? . Thé tich cua (T) 1a
A. 327r(cm3). B. 167z(cm3). C. 647z(cm3). D. 87r(cm3).

Cho hai tAm t6n hinh chi nhat déu ¢6 kich thuéc 1,5mx8m . TAm t6n thir nhat duoc ché tao thanh

mot hinh hop chit nhat khong day, khong nap, c6 thiét dién ngang 12 mot hinh vudéng (mat phang
vudng goc voi duong cao cua hinh hop va cit cac mat bén cua hinh hop theo cac doan giao tuyén
tao thanh mot hinh vuéng) va c6 chiéu cao 1,5m; con tdm ton thr hai dugc ché tao thanh mot hinh

tru khong day, khong nap va ciing ¢6 chiéu cao 1,5m. Goi V., V, theo thtr ty 1a thé tich ctia kh6i

A ~ A \ A L 5 A e s A V
hop chir nhat va thé tich ctia khoi try. Tinh ti so —L.
2

—

AL, BA_Z ch_z
v, Vv, 4 v, 2

Mot hinh try ¢é ban kinh day »=5a va khoang cach giita hai day bang 7a. Cit khéi try boi mot

mat phéng song song voai truc va cach truc mot khoang béng 3a . Dién tich cua thiét dién duoc tao

nén bang

A. 56a°. B. 354°. C. 21d°. D. 704>.

Cho mdt cai bé nudc hinh hop chir nhat ¢6 ba kich thudc 2m,3m,2m lan luot 1a chiéu dai, chiéu

rong, chi€u cao cua long trong dung nudc cua be. Hang ngay nudc & trong bé dugce lay ra bdi mot
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Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020
cai gao hinh tru c6 chiéu cao 1a 5cm va ban kinh duong tron day 1a 4cm. Trung binh mét ngay
duge muc ra 170 gao nuéc dé sir dung (Biét mdi 1an muc 1a mic ddy gao). Hoi sau bao nhiéu
ngay thi bé hét nudc biét rang ban dau bé day nuoc?

A. 280 ngay. B. 282 ngay. C. 281 ngay. D. 283 ngay.

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD, AB=2a va AC =3a. Khi quay hinh chit nhat
ABCD quanh canh AB thi dudng gip khuc BCDA tao thanh mét hinh tru. Dién tich xung quanh
cua hinh try d6 bang
A. 657d”. B. 127a°. C. 457> . D. 207a’.
Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai A, AB=2a va AC =3a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh goc vuéng AB thi duong gap khic ACB tao thanh mot hinh nén. Dién tich
toan phan cua hinh nén do bang
A. 31374°. B. 3V137a® +4xd>.  C.3J137a* +97a*>. D. 4274’
Cho hinh try (T') c6 thiét dién qua truc cda hinh tru 1a mét hinh chir nhat c¢6 dién tich béng 48va
chu vi bang 28. Biét chiéu dai cua hinh chit nhat 16n hon duong kinh mit day cta hinh try (T )
Dién tich xung quanh cia hinh try di cho bang
A. 967 . B. 48r. C.24r. D. 327x.
Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuéng. Thiét dién cua hinh tru tao boi mat phéng
song song va cach truc mot khoang bang a c6 dién tich bang 8a*/3 . Thé tich cua khdi tru la
l67a’

3
Cho hinh nén c6 ban kinh day » = 3. Biét rang khi cat khéi nén d6 bang mot mit phang qua truc
cua no, ta duoc thiét dién la mot tam giac déu. Dién tich xung quanh cta hinh nén bang
A. 6337 B. 367. C.187. D. 97.

A. 167a”. B. 167d°. C. 327a’.

Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai 4, AB=3a va BC =5a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh goc vuéng AB thi duong gap khiic ACB tao thanh mot hinh nén. Dién tich
xung quanh hinh nén d6 bang

A. 204°. B. 157a”. C. 20za’. D. 807zd’.

Thiét dién qua truc cia mdt hinh nén 1a mot tam giac vudng can c6 canh goc vudng bang a. Dién
tich xung quanh cia hinh non bang

2 2
A. a2, B, ZN2 C. 7d*. p. 2L
2 2
Cho khdi nén c6 d6 dai duong sinh bang 5a va dudng cao bang 4a . Thé tich khdi nén bang
3
A. 8073m . B. 157a’. C. 127a’. D. 367a’.

Mot chi tiét may 1a phan con lai ciia mot khdi tru c6 ban kinh day » sau khi di duc bo phan bén

trong 1a mot khi tru co ban kinh day g (tham khéo hinh v§¢).

Facebook Nguyén Vuong® https://www.facebook.com/phong.baovuongTrang 5




NGUYEN BAO VUONG - 0946798489

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Ciu 48.

Biét thé tich khoi try nho bi duc bé bang 20(cm’ ). Thé tich ctia khdi chi tiét may do 1a

A. 40(cm3). B. 60(cm3). C. 80(cm3). D. 70(cm3).
Cho khéi nén c6 thiét dién qua truc 13 tam giac déu S4B canh . Thé tich khdi non bing
3 3 3 3
A.”a\/g. B. XL c. @ D.”‘“/g.
8 24 12 24

Mot khéi @6 choi gdm hai khéi cau (H, ),(H,) tiép xtc véi nhau, 1an luot c6 ban kinh tuong

Biét rang thé tich ctia toan bo khéi dd choi bang 180cm’ . Thé tich cua khdi cau (H 1) bang
A. 90 cm’ B. 120 cm’ C. 160 cm’ D. 135 cm’

ung la 7,7, théaman r, = %r] (tham khao hinh v&).

Cho khéi nén c6 thiét dién qua truc la tam giac SAB vuodng tai S véicanh SA=a. Thé tich khéi
noén bang
ra*\2 ra’ ra’ ra*\2
. B. . . . D. .
12 3 12 4

Mot chi tiét may gom 3 khéi try c¢6 cting chidu cao A gin voi nhau (nhu hinh v&).

A.

Khdi try 16n c6 ban kinh day » 16n gip doi ban kinh day cta hai khdi tru nho (hai khéi try nho
bang nhau). Biét thé tich ciia ca khoi chi tiét may d6 bang 90cm?® . Tinh thé tich cta khéi try 16n &
gitra.

A. 30cm’. B. 45cm’. C. 70cn’. D. 60cm’.

Mot chiéc banh sinh nhat gém ba khéi tru (Hl),(Hz),(HS)xé'p chéng 1én nhau, 1an luot c6 ban
kinh day va chiéu cao tuwong tng 1a 7,h;r,hy;r,, hthda man 7 =2r, =37,k =2h, =h, (tham
khéo hinh v&).
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Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

(D
=

Biét rang thé tich cua khoi (H 3) bang 80cm’ . Thé tich ciia toan b chiéc banh sinh nhat bang

A. 890cm’. B. 980cm’. C. 900cm’. D. 800cn’.

Cho khéi nén c6 thé tich bang Brd® va dudng cao bang a3 . Do dai duong sinh cta khbi non
da cho bang

A. a\6. B. 2a. C.a\2. D.a.

Mot khéi dd choi gdm maot hinh cau (H,) bankinh R va mét hinh non (H,) xép chdng 1én nhau,

lan luot c6 ban kinh day va duong sinh 1a r,/ théa man » = %Z val= %R. (hinh v€).

N

Biét tong dién tich mit cau (H,) va dién tich toan phan cta hinh nén (H,) 1a 91lcm’. Tinh dién
tich cua khoi cau (H,).

104 2
A. 16cm’. B. %cm3. C. 64cm’. D. ?6<:m3.
Cho hinh tru c6 ban kinh day béng 1 cm . M6t mat phéng qua truc cua hinh tru va cat hinh tru theo
thiét dién 12 hinh vudng. Tinh thé tich ctia khdi tru di cho.

A. 87 cm’. B. 27 cm’. C. 1677[ cm’. D. 16 e’

Thé tich ctia khdi cau ngoai tiép bat dién déu c6 canh bang a2 1a:

3 3 3 3
o L2z p, J2xa c. Ham p. 472

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 tam giac vudéng c6 canh huyén a2 . Tinh dién tich xung
quanh S cua hinh nén d6
wa*N2 wa*N2 wa*N2 ma*\2

A. s = . B.s = . C.s = . D.s = .
6 3 2 3

xq xq xq xq

Trong khong gian cho tir giac ABCD 1a mot nira luc giac déu noi tiép duong tron duong kinh
CD =2a . Khi quay ti gidc ABCD quanh canh 4B thi tao thanh mot khdi tron xoay. Thé tich
khoi tron xoay do bang

5 3
A. 7a’ . B. 27a’. C.~ra’. D. Emf.

Cho mét hinh nén c6 goc ¢ dinh 60°, ban kinh day bang « . Dién tich toan phan hinh nén d6 1a
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

A. ma’. B. 37a°. C. 27za*. D. \/gmf.

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh bang a . Thé tich khdi ciu c6 tim A va tiép xtc voi
duong thang A'C bang

3 3 3
A. */5;”’ . B. 8‘/5;7“ . C. *5;”’ . D. J6rd’.

Cho hinh chop tir giac déu S ABCD c¢6 canh day bang a, dién tich mdi mat bén bang a’. Thé
tich khoi nén dinh S va duong tron day ndi tiep hinh vuéng ABCD bang:

Ta’ . B. —rza’. C. —rna’. D. —7xa’.
24 8 12 18

Cho hai khoi cau c6 ban kinh lan luot bang a va 2a. Ti s0 gitia thé tich cua khoi cau nho véi

A.

thé tich cua khdi cau 16n bang

A.l. B. 4. C.

1
4 8’
Cho hinh try c6 chiéu cao bang ban kinh day va bang 5 cm. Mit phang (a’) song song voi truc,

D. 8.

cit hinh tru theo mét thiét dién c6 chu vi bﬁng 26 cm. Khoang cach tu (a) dén truc cta hinh tru

bang

A. 4 cm. B. 5 cm. C.2 cm. D. 3 cm.

Cho tam giac vuong can ABC c6 AB=BC = a2 . Khi quay tam glac ABC quanh dudng thing

di qua B va song song vdi AC ta thu dugc mot khéi tron xoay co thé tich bang

2ra’ ‘ C. dra’
3 3

Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 647 va thiét dién qua truc cta hinh try nay la mot

hinh vuong. Thé tich hinh tru d6 bang

A. 512rx. B. 1287 C. 64r. D. 256x .

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, canh bén hop voi day goc 60°. Hinh

nén (N) c6 dinh S, ddy la dudng tron ndi tiép twr gidc ABCD. Dién tich xung quanh cta hinh

A. 27a’. B. D. za’.

nén (N) bang

2 2 2 2
A. 17 . B. %% C. \3za . p. 7%
4 3 2 2

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD, AB =a,AC =2a . Khi quay hinh chit nhat 4BCD

quanh canh AD thi dudng gap khic ABCD tao thanh mét hinh try. Dién tich xung quanh cta
hinh tru d6 bang

2 2
Ve B. 274 C. 4rd>. D. 2\374>.

V3 V3

Cho hinh nén c6 duong cao . Biét rang khi cit hinh nén da cho mot mat phang di qua dinh cua

. P . A , , . . A 5 a <K, 1:Aa \ ~ .y
hinh noén va cach tam ctia day hinh né6n mét khoang 3 thiét dién thu duoc tao thanh mot tam giac

vuong. Thé tich khdi non duoc gidi han boi hinh nén da cho bang
A Sra’ . : ra’ . C. dra’ ‘ D. Sra’ ‘
12 3 9 9
Khéi tron xoay sinh béi mot tam giac déu canh a (ké ca diém trong) khi quay quanh mot duong
thang chirta mot canh cua tam giac do co6 thé tich bang
R B, 203 Lz p, T3
8 6 4 12
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Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020
Cho hinh chép déu S.4ABCD c¢6 AB =a, canh bén hop véi day goc 45°. Dién tich xung quanh
cua hinh non dinh S véi day 1a duong tron ndi tiep hinh vuéng bang
2 2 2
4Ly B.”a\/g. c. =
2 4 4
Mot hinh nén c6 thiet dién qua truc 1a mot tam gidc vudng cén cd canh géc vudng bang a . Dién
tich xung quanh cua hinh nén bang:
2 2 2
2 2 2 2
A. ”“4\/—. B. ’mT*/_ C. ”“2\/—. D. 72

A. D. 27za*.

Cho hinh chit nhat ABCD c6 AC=2a2 vi ACB=45. Quay hinh chit nhat ABCD quanh
canh AB thi dudng gip khic ADCB tao thanh hinh try. Dién tich toan phan S,, cua hinh tru la

A. S, = 167a’. B. S, = 107a’. C.S§,= 127a’. D. S, = 87a’.

Trong khong gian, cho tam giac ABC vuoéngtai 4, AB=a, ABC =60°. Tinh do dai duong sinh
[ cua hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC quanh truc AC.
A l=a\2. B./=2a. C.l=a. D. /=a\3.
Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=4,4A4C=5. Goi M ,N lan luot 1a trung
diém cta AD va BC. Quay hinh chit nhét d6 xung quanh truc MN , ta dugc mét hinh tru. Tinh
dién tich toan phan S, cua hinh tru do.

33 81

A. S, =8r. B. STP:77[. C. STP:?E. D. S, =24r.

Cho tr dién déu ABCD c6 canh bﬁng 4 . Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh tru c6 mot

duong tron day la duong tron ndi tiep tam giac BCD va chiéu cao bang chicu cao cua tir dién

ABCD .
16337

16327
3

A S, = . B. S, =8/27. C.S, =

X 3 xq xq

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, gbc giita canh bén S4 va mit phang
day bang 30°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try ¢6 mdt dudng tron ddy 1a duong tron

D. S, =837.

noi tiép hinh vuéng 4BCD va chiéu cao bang chidu cao cua hinh chép S.ABCD .
2 2 2 2
A.sz”“*/g. B.sz”“ﬁ. C.sz”‘“/g. D.Sx:”“ﬁ.
w6 w6 D) R
Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a, gbc gita AC' va (ABC) bang 30°.
Tinh thé tich V' ctia khdi tru ndi tiép hinh lang try 4BC.A'B'C’.
3 3 3 3
Ay FEN3 B,y =743 c.y-maV3 p.y TN
12 36 108 72

Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 5. Tinh thé tich ¥ ctia kh6i nén noi tiép tir dién ABCD .
7256 gy 283 ansde o x2sV6

108 108 108 36
Cho tir dién déu ABCD canh bang a3 . Tinh dién tich xung quanh S cua hinh try c6 ddy la
duong tron ngoai tiép tam giac BCD va c6 chiéu cao bang chiéu cao cua tir dién déu ABCD .
A. S, = 23ra’. B. S, =\27d*. C.§,= NEY D. S, = 2\27a”.
Cho mét lang try tam gidc déu ABC.A'B'C' c6 canh day bang a. Goc gitta A'C va mit phang
day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh non c6 ddy la duong tron ndi tiép tam giac

AV =

ABC va dinh la trong tdm cua tam giac A'B'C".

2 2 2 2
A.S. _ra 333. B.S. _7a 111. C. s, _ra 333. D. 5. _7a 111
1 36 1 36 1 6 1 6
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Cau 77.

Cau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 85.

Cho lang try dang ABC.A'B'C", ddy ABC la m0t tam giac vuong tai cdn 4 AB=a, canh AA'
hop v6i B'C goc 60°. Tinh thé tich ciia khdi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C" theo a.

za*\3 za’*\3 za*\3 za*\2

B.V = . C.V= . D. V= .
18 6 3 6

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai C, AC =a,BC =2a, mat phang
(SAB) vudng goéc voi miat phang (ABC ) va tam gidc SAB vudng cén tai S . Tinh thé tich cua

AV =

khéi non c6 dinh 13 S va day 1a duong tron ngoai tiép tam giac 4BC.
za’ 5 7a*5\5 7a*5\5 7a*3\3

. B.V= . C.V= . D. V=
24 12 24 24

Cho hinh chép S.4BC c6 diy ABC 1a tam giac vudng tai A,S4 vudng goc voi mat phang
(ABC), tam gidc SBC déu canh a, géc gitta mit phang (SBC) va mit phing d4y 1a 30°. Tinh
thé tich ¥ cta khéi try c6 mot duong tron day 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC va chiéu
cao bang khoang cach tir S dén mit phang (ABC).
Ay o TEN2 B,y -T2 c.y-Ta3 b,y - T3

4 16 4 16

Cho lang try dimg ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam gidc déu canh a. Mit phang AB'C’ tao voi mat
phang day goc 60°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try c6 mét duong tron day la duong

AV =

tron ndi tiép tam giac ABC va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh lang tru ABC.A'B'C’ .

2 2 2
A. S, = \/5,2,6, . B. S, = N?;m . CS,= \/3,6, T DS, =

Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D', AB=2a,AD =a, AC cit BD tai O, goc A'BA=60°.
Tinh thé tich ctia khdi nén c6 dinh 1a O va day la dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat A'B'C'D’ .
7a’ 53 za’*\3 7a*5\5 7a*5\3

AV = . B.V = . C.V= . D. V= .
6 6 6 2

CAU HOI MUC PO VAN DUNG - VDC
Cho hinh nén c6 tam day 1a 1. Mot mit phang di qua dinh hinh nén va cét hinh non theo mot
thiét dién 1a tam gidc déu co dién tich bing 3+/3, ddng thoi cit duong tron day tai hai diém. A, B
thi AIB =120". Dién tich xung quanh cta hinh nén da cho bang

A. 873 . B. @ C. 47[(1+\/§). D. 473,

Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang 2. Goi B,C 1a2 diém thudc dudong tron day sao cho
ASBC vudng tai S va ¢6 chu vi bang 10+5+2 . Thé tich cua khdi nén duge giéi han béi hinh
noén da cho bang:

A. T2z, B. 21V27. C. 432z . D. 1427 .

Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 245. Mot mat phang di qua dinh hinh nén va cat hinh non theo
mot thiét dién 1a tam gidc déu c6 dién tich bing 9+/3. Thé tich ciia khdi nén duge gii han boi
hinh nén da cho bang

3257
—

A. B. 32x. C. 3257 . D. 967 .

Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cat hinh tru da cho béi mot miat phing song song
v6i tryc va cach truc mdt khoang bﬁng 3a, thiét dién thu dugc 12 mot hinh vuong. Thé tich cua
khéi try duge giGi han boi hinh try da cho bang

A. 2167a’ . B. 1507a’. C. 54ra’. D. 1087a’.
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Cau 86.

Cau 87.

Cau 88.

Cau 89.

Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Cau 93.

i TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020
Cho hinh try ¢6 ban kinh ddy la 4 cm, mdt mat phang khong vudng goc vdi day va cat hai mat day
theo hai day cung song song AB,A'B' ma AB = A'B'=6cm(hinh v€). Bict dién tich tr giac
ABB' A" bang 60 cm?. Tinh chiéu cao cta hinh tru da cho.
A. 63/2 cm. B. 4+/3 cm. C. 82 cm. D. 5/3cm.
Khi cat mot hinh try boi hai mat phang ciing song song véi truc. Vi mat phang thir nhét cach truc
mot khoang bang q, thiét dién thu dugc 1a mot hinh vuéng. Con mat phang thi hai cach truc mot

. 6 , . ,
khodng bang % thiét dién thu duoc 1a mot hinh chi nhat c6 dién tich bing 24,2 . Thé tich
ctia khdi tru duogc gidi han boi hinh try da cho béng

3
A. 4’; “ B. 87a’\3. C. 4a’. D. 4ra’.

Cho hinh nén dinh S, tim dudng tron day 14 O va c6 dudng kinh bang 4a. Mit phing (P) di
qua S cit duong tron day tai hai diém 4 va B sao cho AB = 2\3a . Goi D l1a diém déi xng cua

A qua O. Biét khoang cach tr D dén mat phang (P) bang ga. Tinh thé tich khoi non.

3 3 3
A 247 B. 2“3”. C. 2‘/1:35‘ . D. 4“3”.

Cho hinh n6n dinh § c6 duong tron day tam O ban kinh R = a2 . Trén duong tron day lay hai
diém A4 va B sao cho tam giac OAB déu. Biét dién tich tam giac S4B bang 2\2a . Thé tich
hinh noén da cho bang:

3 3
A. ﬁmf. B. \/ﬁa%. C. \/Ea ”. D. ﬁa ﬂ.

3 3

Cho hinh try c6 hai déy 1a hai duong tron (0) va (0'), chiéu cao bang a3 va ban kinh déy a.
Mot mit phing (@) di qua trung diém cua OO’ va cit dudng tron ddy theo mot ddy cung c6 do
dai a~/2 . Goc tao boi mit phing (@) v6i mit ddy gin véi gié tri nao nhat.

A. 50°. B. 51° C. 39°. D. 41°.

Cho tam gidc ABC déu c6 canh bang 2a. Tir tim cia day, dung duong thang A vudng goc voi
mit phing (ABC ) Trén A ldy diém S sao cho khoang cach tir 4 dén mat phing (SBC ) bang

%a. Khi d6 thé tich khdi non co dinh 1a S va duong tron day 1a duong tron ngoai tiép

AABCbang
3 3 3 3
A 4a7r_ B. 16a7r_ C. 16a7r_ D. da’
9 3 9 3

Cho mit ciu (S) tam O va cac diém 4, B, C nam trén mit ciu (S) sao cho AB=3, AC=4,
BC =5 vakhoang cach tir O dén mit phang (ABC) bang 1. Thé tich ctia khéi cau (S) bang

2045 7421 2929 417
A 2 B. g

C. . D.—nr.
3 2 6 3

Cho hinh nén cé chiéu cao bang « . Biét rang khi cit hinh non di cho béi mot mit phang di qua

s . . o A , . \ . N ) N a N T A
dinh hinh nén va cach tam cia day hinh nén mét khoang bang 3 thiét dién thu dugc 1la mot tam

gidc vudng. Thé tich ctia khdi non duge gidi han boi hinh non da cho bang
3 3 3 3
4ra B. Srwa c. ma D Sra

A. . . . .
9 9 3 12
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Cau 94. Mot khoi tru c6 ban kinh ddy » =2a. O,0" lan luot 1a tdm duong tron day. Mot mat phang song

av'15

song vai truc va cach truc , cat duong tron (O') tai hai diém 4, B. Biét thé tich cua khoi tir

@15
4

A. a. B. 6a. C. 3a. D. 2a.
Ciu 95. Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C'cd AA'=2a;BC =a . Goi M 1a trung diém
BB'. Ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop M.A4'B'C'bang
33a JV13a V21a 234

A. . B. . C. . D. .
8 2 6 3

Ciu 96. Cho hinh chop S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam giac vudng can tai B va AC = a. Hinh chiéu vudng
géc cua dinh S 1én mat phing (4BC) la diém H dbi ximg v6i B qua AC. Goc gifra hai mit

phang (SAC) va (ABC)=45". Dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.4BC béng:

dién OO'AB bang . Do dai duong cao cua hinh tru bang

2 2
27a C. 57za*. D. >7a

3 4
Ciu 97. Cho hai khdi nén c6 chung truc SS’=37. Khdi nén thir nhét c6 dinh S day 1 hinh tron tdm S’
ban kinh 7. Khoi non thtr hai ¢6 dinh S'd4y 1 hinh tron tim S ban kinh 2. Thé tich phan
chung cuia hai khoi non bang

A. 27a*. B.

3 3 3 3
4rr . B T C. 4rr ‘ D. 4rr
27 9 9 3
Cau 98. Cho hinh chop S.ABC c6 SA L (ABC), AB =3, AC=2va BAC=30°. Goi M,N lan luot 1a
hinh chiéu cia A41én SB,SC . Ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép 4.BCNM 1a

A R=2. B. R=4/13. C.R=1. D. R=+2.

Ciu 99. C6 mdt bé hinh hop chit nhat chira ddy nudc. Ngudi ta cho ba khdi nén giéng nhau co thiét dién
qua tryc 12 mot tam gidc vudng cin vao bé sao cho ba dudng tron day cua ba khdi non doi mot
tiép xuc v6i nhau, mot khéi non co6 duong tron day tiép xtc voi mot canh cua day bé va hai khdi
non con lai co dudng tron day tiép xc véi hai canh cua déy bé. Sau d6 nguoi ta dit 1én dinh cua

A 4 A A A ) 7 ’ M 4 A I3 ’ 7 A ) A A+ A \ 5
ba khoi non mét khoi cau c6 ban kinh bang 3 lan ban kinh day khoi nén. Biét khoi cau vua da

3x

A I3 N LA r \ \ 3 . Ao 7 A A A
ngdp trong nudc va tong lugng nudc trao ra la (lit). Thé tich nudc ban dau trong bé thude

khoang nao dudi day? (tinh theo don vi lit).
A. (150;151) B. (151;152) C. (139;140) D. (138;139).

Céu 100. Cho hinh try ¢6 chidu cao bang 6a . Biét rang khi cit hinh try dd cho béi mot mit phing song
song voi truc va cach truc mot khoang béng 3a, thiét dién thu duoc 1a mot hinh vuong. Thé tich
ctia khéi try dugc gidi han boi hinh try da cho bang
A. 2167a’ . B. 1507a’ . C. S4ra’ . D. 1087a’ .

Ciu 101. Cho hinh tru c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cat hinh tru di cho boi mot mit phiang song
song vai truc va cach truc mdt khoang bang 3a, thiét dién thu dugc 1a mét hinh chit nhat c6 dién
tich 4842 . Thé tich cua khéi tru dugc gidi han bdi hinh try da cho béng
A. 2167a’. B. 1807za’. C. S4ra’. D. 1507a’.

Ciu 102. Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng gbc véi mat phang day, goc gitta (SBC ) va mit phang day
bang 60°. Néu ABC la tam giac déu canh a/3 thi ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop

S.ABC bang
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Céu 103. Cho hinh chép ABCD c6 day 1a hinh thang vudng tai 4 va D. Biét S4vudng goc voi ABCD,
AB=BC=a, AD =2a,S4 =a~2 . Goi Ela trung diém cua 4D . Ban kinh mait cau di qua cac

diém S, 4,B,C,E bang

a3

A. 23 . B. C. D. a.

a6
=

a~/30
.

Céu 104. Mot hinh tru ¢6 ban kinh d4y bang chiéu cao va bang a. Mot hinh vuong ABCD c¢6 AB,CD la
hai ddy cung cua hai dudng tron day va mit phang (ABCD) khong vuong goc véi day. Dién tich

hinh vuéng d6 bang.
2 2 2
A2 B. 5“‘/5. C. 54%. p. 2%,
4 4 2

CAu 105. Cho ba hinh cau c6 ban kinh lan luot 1a R,R,,R, d6i mot tiép xuc nhau va cung tiép x0c vOi mat
phang (P). Cac tiép diém ciia ba hinh ciu véi mat phang (P) 1ap thanh mot tam giac co do dai cac
canh 1an luot 14 2;3;4. Tinh tong R +R,+R;:

8 5. S b %
12 12 12 12

Céu 106. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh, cic canh bén ciia hinh chép bing
J6 ¢cm, AB=4 cm. Khi thé tich khéi chop S.ABCD dat gia tri 16n nhat, tinh dién tich mat ciu
ngoai tiép S.ABCD .

A. 127 cm’. B. 47 cm’. C. 97 cm’. D. 367 cm’.

Cau 107. Cho hinh ti dién ABCD oo AL L (4BC)

,AB = 2\/§(cm),AD = 6(cm)

, ABC 13 tam giac vuong tai B . Biét BC = 2(cm)

. Quay cac tam giac ABC va ABD ( bao gdom ca diém bén trong 2 tam
giac) xung quanh dudng thang AB ta duwgc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung cua 2 khdi
tron xoay d6 bang

W3, W3, 643,
A \/§W(6m3) B. Tw(cm ) Tw(cm ). Tw(cm ).

C. D.

Céu 108. Huyén c6 mot tim bia nhu hinh v&, Huyén mudn bién dudng tron d6 thanh mot cai phéu hinh nén.
Khi d6 Huyén phai cdt bo hinh quat tron AOB 161 dan OA, OB lai v6i nhau. Goi x 1a goc ¢ tam
hinh quat tron dung lam pheu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhat?

A 206, B.Z cZ D.
3 3 2

NI

Cau 109. Cho hinh try ¢6 hai day 1a hai hinh tron (0) va (0'), thiét dién qua truc cta hinh try 13 hinh
vuong. Goi A4,B 1a hai diém lan luot nam trén hai duong tron (0) va (0'). Biét AB=2a va

khoang cach giita hai duong thang 4B va OO’ bang #. Bén kinh day bang

a\/ﬁ a\/ﬁ av'14 a\/ﬁ
. I

A. . B. C. D. .
3 2 9

Cau 110. Cho hinh choép S.ABC g day ABC 13 tam giac vudng can tai B, AB=BC =3a\/§’
SAB=SCB=90" Bit khoang cach tir 4 dén mit phang (SBC) bang 2a+/3 . Tinh thé tich mat

cau ngoai tiép hinh chop S.ABC
A. 721874’ B. 181874’ . C. 6v/187a’. D. 241874’
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Cau 111.

Cau 112.

Cau 113.

Cau 114.

Cau 115.

Cau 116.

Cho hinh try c¢6 day 1a hai dudng tron tdm O va O’, ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron day c6 tam O lay diém 4, D trén dudng tron tm O’ lay diém B, C sao cho
AB//CD va AB khong cat OO'. Tinh AD de¢ thé tich khoi chop O'.ABCD dat gia tri 16n nhat.

43

A. AD =224 B. AD = 4a C. AD=T3a D. AD =24

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai mit phing song song
(P) 2x—-y+2z-1=0, (Q) 2x—y+2z+5=0 va diém A(—l;l;l) nam trong khoang gitra hai
mat phang nay. Goi (S ) 1a mat cau di qua 4 va tiép xuc voi ca (P) va (Q) Biét khi (S ) thay
ddi thi tim 7 cta n6 ludn thude duong tron (C ) ¢ dinh. Dién tich hinh tron gi61 han boi (C ) la
NES .4 c. 1ox .8

3 9 9 9
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc voi mit phang (ABCD), ti giac ABCD 1a hinh thang
vuéng voi canh day AD, BC. AD=3CB=3a, AB=a, SA= a3. Diém I théa min
AD =341, M 1a trung diém SD, H 1a giao diém cia AM va SI. Goi E, F lin luot 1a hinh
chiéu cua 4 1én SB, SC. Tinh thé tich V' cta khoi non c6 day l1a duong tron ngoai tiép tam giac
EFH va dinh thudc mit phang (ABCD).

7za3 7za3 71'(13 }

a
. B.V=—~H\ . C.V=—"-. D.V=—r .

N 25 J5 10v5

Cho m6t miéng ton hinh tron c¢6 ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién tich
toan phan ctia hinh nén bang dién tich miéng ton ¢ trén. Khi d6 hinh nén ¢ ban kinh day la:

A. 1032 (cm). B. 5082 (cm). C. 20(cm). D. 25(cm).

A V=

Cho hinh nén (N ) c6 duong cao SO =h va ban kinh day béng R, goi M1la diém trén doan SO,
dat OM =x, 0<x<h.(C) 1a thiét dién cua mat phang (P) vudng goc véi truc SO tai M , voi
hinh nén (N). Tim x d¢ thé tich khdi noén dinh O day 1a (C) 16n nhét.

AL B 2. . 3 D. 2.

2 2 2 3

Ban Hoan c6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh v&, Hoan mudn bién hinh tron d6 thanh mét hinh céi
phéu hinh nén. Khi d6 Hoan phai cit bo hinh quat tron 4OB rdi dan hai ban kinh O4 va OB lai
v6i nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi x 1a goc & tdm hinh quat tron dung lam
phéu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhat?

>
&N
NN
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KHOI TRON XOAY - THE TiCH KHOI TRON XOAY

MAT TRU, MAT NON — MAT CAU

Cac yeu to mit non:

Mot 56 cong thire:

|| DPwong cao: . (SO ciing

|1 Chu vi day: .

duoc goi la truc cua hinh non). L, . )
| Bén kinh dsy: || Dién tich day: |S, = 77|
r=04=08=0M| | Thé tich: |V = L 1S, = L
| Duwdng sinh: 3 3
|l =S4=SB=5SM| (lién tudng dén thé tich khoi chép).
- Gée & dinh: . || Dién tich xung quanh: |S = 7z7rl|
[ Thiét dién qua truc: ASAB can | Dién tich toan phin:
® Hinh thanh: Quay A vudng | tai S. S =S +S. =xrl+ar?|
SOM quanh tryc SO, tadugc |1 Goc giira dwdng sinh va mat rw
mat nén nhu hinh bén day: | 54\0 _ g?o _ %|
. |h=S0
voi: .
r=0M
MAT TRU Céc yéu td mit tru: Mot s6 cong thirc:
A)
|| Dwong cao: . |1 Chu vi day: .
c6: [[=h] f 2
| Ban kinh déy: || Thé tich khoi tru: |V =h.S, =h.zr
lr=04=0B=0'C=0'D| | Dién tich xung quanh: |S, = 2774

< Hinh thanh: Quay hinh chit
nhat ABCD quanh duong
trung binh OO’ ta ¢6 mit tru
nhu hinh bén.

[ Truc (A) 1a dudng thing di qua
hai diém 0, O'.

| Thiét dién qua truc: La hinh
chit nhat 4BCD.

|| Dién tich toan
phan:
S, =8, +28, = 2nr.h + 2mr*|.

tp

MAT CAU

Mot s6 cong thirc:

Miit cau ngoai tiep da dién
Miit cau noi tiep da dién

& Hinh thanh: Quay duong

tron tam 7, ban kinh R = ATB

quanh truc 4B, ta c6 mat cAu
nhu hinh vé.

|| Tam /, ban kinh
R=I4=IB=1IM .

[ Pwong kinh AB=2R.

| Thiét dién qua tAm mat cau: La
duong tron tdm 7, ban kinh R.

1 Dién tich mat cau: .
B ArR’
ik

| Thé tich khdi cau: |V

.
-

F

3

Mt ciu ngoai
tiép da dién la mit
cau di qua tat ca
dinh cua da dién
do.

da dién 1a mat

da dién do.

’
T

s
p -
1
1
|
|
|
|
|
|
T

Mt cau néi tiép

cau tiép xtc voi
tat ca cac mat cua
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CAU HOI MUC PQ NHAN BIET
Ciau 1.  Dién tich xung quanh ciia hinh nén c6 do dai duong sinh / va ban kinh day » bang
A. 4rxrl. B. 27rl. C. zrl. D. %ﬂ'l"l.
Loi giai
ghgn C
Ap dung cong thure dién tich xung quanh hinh nén.

Cau 2. Cho khdinon co chiéu cao 7 =3 va ban kinh day »=4. Thé tich cta khdi non da cho bang
A. 167. B. 48rx. C. 36r. D. 4r.
Loi giai
Cligila

. . 1 1
Ta c6 cong thure thé tich khéi non V = E.ﬂ.rz.h = 5.72'. 16.3=16x.

Ciu 3. Cho mit ciu co ban kinh R =2. Dién tich ctia mit cau da cho bing

2

A. 37” B. 87. C. 167. D. 4r.
Loi giai

Chon'C

S=4zR’ =167

Cau4. Dién tich xung quanh ciia hinh try ¢6 d¢ dai dudng sinh / va ban kinh ddy » bang
1

A. 4rrl. B. 7rl. C. gﬁrl . D. 27zrl.
Loi giai

ChonD

Dién tich xung quanh cua hinh try S =277/ .
Ciu 5. Cong thuc tinh dién tich mit cdu ban kinh 7 1a
A. S=7mr. B.S:%nﬁ. c.s:%ﬂrz. D. S=4zxr.
Loi giai
Chon D
Cong thire tinh dién tich mat ciu ban kinh 7 1a S =477,

Cau 6.  Cho hinh nén tron xoay ¢ ban kinh duong tron day , chiéu cao 4 va dudng sinh /.
Két luan nao sau day sai?

A. Vziﬂrzh. B. S, =zrl+7r? . C. h=r+*. D. S, ==rl.

Loi giai
Chon C
S

B

Ta c6 tam giac SOB vuodng tai O nén: b’ +r° =" = h’> =1> —r>.
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Cau 7.

Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

Goi [, h, r lan luot 1a d6 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh mit dy cta hinh nén. Dién
tich xung quanh S~ cta hinh non la

A. S =nrh. B. S, =xrl. C. S, =2xrl. D. S, -y
’ ’ : 3
Loi giai
Chon B
Dién tich xung quanh S, ctuahinhnonla S =7zrl.

Cho khdi nén c6 ban kinh day R = \/g va chiéu cao h =3. Thé tich ctia khdi nén di cho bang
A. 3. B. 9. C. 373, D. 7V3.
Loi giai
ChomA
; .. 1 1
Ta c6 cong thirc thé tich khoi nén V = E.;r.rZ.h = 5.7[.3.3 =3r.
Thé tich khéi cau ban kinh 6 cm bang
A. 1447 (cm’) B. 2887 (cm’) C. 1627 (cm’) D. 8647 (cm’)
Loi giai
Chon'B
1 A L7 A 1 \ 4 3 4 3 3
Vithé tichcantimla V = gﬂ'.R = gﬂ'.6 =288xr (cm ) .

Tim d6 dai duong cao cua hinh tru biét hinh tru c6 dién tich xung quanh la qu va ban kinh »?

qu qu 2727" nr
A —. B. —. C.—. D. —.
2nr r Sy S
Loi gidi
ChomA

Bang céng thirc tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru: (dwong cao hinh tru h bang dwong
sinh 1).

S
S, =2mrh=h=—".
M 27r

Dién tich xung quanh ctia hinh try ¢6 d¢ dai dudng sinh / va ban kinh 7 bang

A. 4rrl. B. 27rl. C. nrl. D. %m’l .
Loi giai
ChomA
Theo cong thirc tinh dién tich xung quanh cua hinh tru ta co
S, =2nrl

Cho hinh try (7) c6 thiét dién qua truc ciia hinh tru 14 hinh vudéng c6 canh bang a . Dién tich
xung quanh cta hinh try da cho bang

2 2
Ly C. na”. D. 37a .
2 2

Loi giai

A. 2za’. B.

Chon'C
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Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

ARSI |
DWC

Gia st thiét dién qua truc cua hinh tru 13 hinh vudéng ABCD c6 canh bang a .
Taco: [=AD=a; rzOA:A—zB:%.

Vay dién tich xung quanh cua hinh try la S, =277l = 27[.%.a =ra’.

Cho khdi nén c6 chidu cao 7 =6 va ban kinh day bang r. Biét ban kinh day rbang mot nira
chiéu cao /. Thé tich ctia khéi non da cho bang
A. 187. B. 54r. C. 36r. D. 12x.
Loi giai

Cligila

A , h 6
Béan kinh day: r=—=—=3

2 2

Ta c6 cong thirc thé tich khdi nén V = %.72‘.1"2.}1 = %.71’.9.6 =187.

Dién tich ctia mot mit cau bang 167r(cm2) . Ban kinh cua mit cau dé la

A. F2cm. B. 2cm. C. 4cm. D. 2\3cem.
Loi gidi

Chon B

Taco: 47R* =167 < R* =4 = R =2(cm).

Dién tich xung quanh cua hinh try c6 dién tich mot day 1a S va do dai duong sinh / bang?

A. 2IN7ZS . B. 2S1. C. 27;1\/%. D. [NZS .

Loi giai
ChonA

/S
Ta cé dién tich 1 day la: S=nr’ =r=,|—.

V4
Cong thirc tinh dién tich xung quanh cua hinh tru:

S, =2nrl= 27r\/g.l =2INr.S.
7

Cho khdi nén cé chiéu cao h =6 va ban kinh day bang r. Biét thé tich ctia khdi nén da cho
V =8z . Tinh ban kinh day.

1
A r=2. B. - .t D. 4.
= 3 3
Loi giai
ChonA

. . 1 BV [3.8
Ta c6 cong thirc thé tich khdinon V =—zr’h=r=,|— = 27 .
3 h 7.6
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Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

Thé tich khdi cau c6 duong kinh 2a bang

3 3
A. dma . B. 47a’. C. 327a . D. 4r.a’.
3 3
Loi giai
Chon'A

Theo cong thirc V = %72'}’3 =V =§7ra3.
Cho hinh try ¢6 d6 dai duong sinh / va ban kinh ». Néu do dai duong sinh khéi tru ting 1én 3
lan, dién tich day khong @61 thi the tich cua khoi tru s€ tang 1én
5 1 .. 5 5

A. 3 lan. B. 3 lan. C. 9lan. D. 27 lan.

Loi giai
cligilA ‘
Ta co: dwong cao hinh tru h bang dwong sinh [.
Theé tich khoi tru ban dau: V = B.h (B la dién tich day; h la chiéu cao).
Goi V'=B'h', voi B'=B,h'=3h la thé tich sau khi tang chiéu cao cua khoi tru lén 3 lan.
=V'=B'"hW'=B3h=3.Bh=3V.
Dién tich toan phan ciia hinh nén c6 do dai duong sinh / va duong kinh day 2 bang

1

A. vl . B. 27zrl+ 471’ . C. nrl+7r. D. gmﬂl.

Loi giai
Clighic
Vi dwong kinh ddy 2r nén ban kinh day la r . Theo céng thirc tinh dién tich toan phan ciia hinh
non ta co

S,y = 7wrl + 77’

Bén kinh » ctia khdi cau ¢ thé tich ¥ =367 (cm3) la
A. r=>3(cm). B.rzx/ﬁ(cm). C.rzm(cm). D.r=i/§(cm).

Loi giai
chigila
Theé tich khoi cau dugc tinh theo cong thure:

4
V=—nror =3—V<:>r3 =27 < r=3(cm).
3 4

Tim ban kinh » ctia hinh nén biét hinh nén c¢é dién tich xung quanh la S, vado dai duong sinh
1?

A S’“I B qu C il D 2_72'1
A. 7 . . 27l . . qu . . qu .
Loi gii

ChomA

xq

Bang céng thirc tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén: S,=nrl=r= .
xl

Trong khong gian cho tam giac vuong tai 4, AB=a va AC= a~/3 . Tinh d6 dai duong sinh
cua hinh non c6 dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB .
A l=a\2. B./=2a. C.l=a. D.l=a3.
Loi giai
Chon' B
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Khi quay tam giac ABC xung quanh truc 4B, ta c6:
Chiéu cao h = AB =a; ban kinh R=AC=a\3.

Puong sinh I=NI+R* =~Nd*+3a* =2a.

Ciu 23. Dién tich xung quanh ciia hinh tru c6 ban kinh diy R =2 va dudng sinh / = 6bang
A. 24r . B. 12r. C.4r. D. 8x.
Loi giai
Chonm A
Dién tich xung quanh cua hinh try la $ =277l =27.2.6 =24r

Ciu 24. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 1, goc giita dudng sinh va tryc ciia hinh non bang 30°.
Dién tich xung quanh cua hinh nén da cho bang

A. ﬁn. B. \3r. C. ¥n. D. 2r.
Loi giai
ChonD
Y
A

Ta co sin30°:§:>l:2r.
S, =nrl= 271 =2rm.

Cau 25. Cho khf)i tru c()’chiéu cao bﬁqg ban kinh day va dién tich thiét dién qua tryc cta khdi tru bﬁng
16. Thé tich khoi tru da cho bang
16\/571
3

A. 64r. B. 647”. C.16\2r. D.

Loi giai
ChonA

. . 1
Dién tich thiét dién qua truc ctia khoi tru la S' = ER.ZR =R

Theo gia thiét, tacé R =16=>R=4=h=4.
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Thé tich ciia khdi tru bang V = hzR* = 64r.
Cau 26. Hinh tru cé ‘thiét dién qua truc 14 mdt hinh vuéng c6 canh béng 20cm. Thé tich caa khoi tru
tuong ung bang:
A. 8007 cm’ . B. 80007 cm’ . C. 4007 cm’. D. 20007z cm’ .
Loi giai
Chon'D
Ta c6 thiét dién qua truc cta hinh try 13 hinh vudng c6 canh bang 20cm, do d6 ban kinh cua
hinh try 7 =20cm, chiéu cao cta hinh tru 2 =20cm. Suy ra V = zr*h = 7.10%20 = 20007 cm’ .

CAU HOI MUC PQ THONG HIEU

Cau 27. Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD, AB=a, AC =2a. Khi quay hinh chit nhat
ABCD quanh canh AD thi duong gap khiic ABCD tao thanh mot hinh try. Dién tich xung
quanh cuda hinh tru d6 bang

2na’ na

i I

A. 4ma’. B. D. 2\3nd.

ChomD

e ————

- -

- -

» N,

Hinh tru duoc tao thanh c6 A=+ AC? — AB* =a+/3, r =a nén S, =2nrh= 27r\/§a2 .

Cau 28. Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai 4, AB=a va AC=2a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh goc vudng AB thi dudng gip khuc ACB tao thanh mét hinh nén. Dién tich
xung quanh hinh nén d6 bang

A. 5ra’. B. /574> C. 257a. D. 10za”.
Loi gii
Chon' C
B
a
A 2a o

BC=+AB*+ AC* =av/5.
Dién tich xung quanh hinh nén can tim 1a S = 7. 4C.BC = 7.2a.a\5 = 2\/57d>.
Ciau 29. Cho hinh try c6 ban kinh day bang 3. Biét rang khi cit hinh try da cho béi mot miat phang qua
truc, thict dién thu dugc la mdt hinh vudéng. Dién tich xung quanh cta hinh tru da cho bang
A. 18rx. B. 36r. C. 54r. D. 27rx.
Loi giai
Chon B
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Cau 30.

Cau 31.

| =7 =~=.IC

D
Gia st thiét dién qua truc cda hinh tru 14 hinh vuéng ABCD .
Theo gia thiét ta c6 ban kinh day cia hinh try r =3 =h=AD=DC=2r=6=1.
Vay dién tich xung quanh cua hinh try la: S, =27zrl =27.3.6 =367 .

Cho mot chiéc coc hinh non chura day tra nhu hinh v€. Ngudi X uong mot phan tra sao cho
A 5 r <9 . l 7. A 5 \ A N A A <\ B .
chiéu cao cua n6 giam di 3 so vdi chiéu cao cua tra trong coc. Nguoi ¥ uong phan tra con lai

trong coc. Khi d6 khang dinh nao ding.

A.Nguoi X udng luong tra bang 5,75 1an luong tra cta ngudi ¥ udng.

B. Hai nguoi X va Y ubng luong tra bimg nhau.

C. Nguoi X uong lugng tra bang 2,375 lan luong tra ciia nguoi Y uong

D. Nguoi X udng luong tra bing mot nira luong tra ciia ngudi ¥ udng.
Loi giai

Chon C

Goi V = gﬁth 1a the tich tra c6 trong chiéc coc hinh non d6 (voi R la ban kinh day hinh non

va h la chiéu cao hinh non).
2
Sau khi ngudi X udng thi lwong tra con lai ngudi ¥ udng la V, = %ﬂ(%j 23—h %ﬁth.
e . .k . CLl 19
Khi d6 nguoi X da uong mot luong trabang V, =V -V, = aﬂ'R h.

vay e 219 5 395
v, 8

Y
Cit hinh try (T ) bang mdt mat phang song song véi truc va cach truc mot khoang bang 2cm
dugc thiét dién 12 mot hinh vudng c6 dién tich bang 16cm?*. Thé tich cia (T) 1a
A. 327r(cm3). B. 167r(cm3). C. 647r(cm3). D. 87r(cm3).
Loi giai
Chon A
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Gia st thiét dién 1a hinh vuéng 4BB'A’ nhu hinh v&.
Véi O1=2cm va S, = AB> =16 < AB =4cm.

Tacd r=04=|0I* + [ 2) =2V2em.

Ma h=AA'=4=V, =S, h=nr’h= n.(zﬁ)z 4=327(cm’).

CAu 32. Cho hai tdm ton hinh chit nhat déu co kich thudce 1,5m x8m . Tam ton thir nhat duoc ché tao

thanh mot hinh hop chit nhat khong day, khong nip, co thiét dién ngang 1a mot hinh vudng
(mat phang vudng goc voi dudng cao cua hinh hop va cit cac mat bén cua hinh hop theo cac
doan giao tuyén tao thanh mot hinh vuéng) va co chiéu cao 1,5m ; con tim ton thir hai duge ché

tao thanh mot hinh try khong day, khong nip va ciing ¢ chiéu cao 1,5m. Goi V., V, theo thir

\ 2,y , Ls 1 A ~ PO R s , e , , 2V
tu 1a thé tich ctia khoi hop chir nhat va thé tich ctia khoi try. Tinh ti s0 —-.
2

S

A.—+=r1. B.

S

= C.
4

oS

= D.
2

Loi giai
Chon B
Thiét di¢n ngang cua hinh hdp chir nhat 1a hinh vuéng nén hinh hop c6 day la hinh vudng canh
8 3
1a i 2(m), chiéu cao 1a 1,5(m) = ¥, =2°.1,5= 6(m3 )

4
Hinh tru c6 day 1a hinh tron c6 chu vi la 8(m) .Suy ra ban kinh hinh tron day 1a —.
V4

2
Thé tich khéi tru 1a 7, =n.[ij 15=24
T

Vs
V 6 =«
Viy 4+ =—=—.
'sz 24 4
T

Ciu 33. Mot hinh try ¢6 ban kinh diy »=5a va khoang cach giita hai day bang 7a. Cat khdi tru boi
mot mit phing song song véi truc va cach truc mot khoang bang 3a . Dién tich cua thiét dién
duoc tao nén béng
A. 56a”. B. 35a°. C. 21a*. D. 70a’.

Loi giai
Chon A
Theo d¢ A4’ = BB'=7a;04=r =5a;0] =3a.

Facebook Nguyén Vwong® https://www.facebook.com/phong.baovuongTrang 9




NGUYEN BAO VUONG - 0946798489

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Ap dung dinh 1y Py-ta-go tinh [4 =+/OA> —OI* =4a suyra AB=8a.
Dién tich hinh chit nhat ABB'A' = 8a.7a = 56a°.

Cho moét cai bé nude hinh hop chit nhét co ba kich thudc 2m,3m,2m lan luot 13 chiéu dai,
chiéu rong, chiéu cao ctia 1ong trong dung nudce cua bé. Hang ngay nudc & trong bé duogc 1y ra
bdi mot cai gao hinh tru c6 chiéu cao 1a 5cm va ban kinh duong tron day 1a 4cm . Trung binh
mot ngay dugc muc ra ’1 70 géo nugce dé sur dyng gB{ét mdi 1an mic 1a muc ddy gao). Hoi sau
bao nhiéu ngay thi bé hét nudc biét rang ban dau bé day nudc?

A. 280 ngay. B. 282 ngay. C. 281 ngay. D. 283 ngay.
Loi gidi

Chon C

Thé tich nudc dugc dung day trong bé1a V' =2.3.2 = 12(m3) :

Thé tich nude dung diy trong gdo 1a ¥ = 7425 = 80 =L 3).
e Cay Tong gR0 T B =7 7(em’) = 1550 (")

Mot ngay bé duge muc ra 170 gao nudc tirc 1a trong mot ngay lugng nudc dugce 1ay ra bang:

Taco V. __ 12 =280,8616643 = sau 281 ngay bé s& hét nude.

V 17

m

— T
1250

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD, AB =2a va AC =3a. Khi quay hinh chir nhat
ABCD quanh canh 4B thi dudng gap khiic BCDA tao thanh mot hinh try. Dién tich xung
quanh cua hinh try d6 bang
A. 63/57a. B. 1274>. C. 457a’. D. 2074

Loi giai
Clighic
Khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB thi duong gép khiic BCDA tao thanh mot
hinh tru ¢6 chiéu cao h= AB =2a, day 13 hinh tron ban kinh » = BC =y AC*> — AB* = ax/g ,

Khi d6 dién tich xung quanh cua la S, =27zrh= 27.2a.a5 = 457a’.
Trong khong gian, cho tam giac ABC vuong tai A, AB=2a va AC =3a . Khi quay tam giac

ABC quanh canh goc vuéng 4B thi duong gap khiuc ACB tao thanh mét hinh nén. Dién tich
toan phan cua hinh nén do bang

A. 31374°. B. 3V137d®> +4xd®.  C.3\137a* +97d®>. D. 4274a°.
Loi giai
clignic

Khi quay tam gidc 4BC quanh canh goc vudng 4B thi duong gap khiic ACB tao thanh mot
hinh nén c6 ban kinh duong tron day 1a » = AC = 3a, dudng sinh

1=BC=+AB>+ AC? = a\/13.

Khi d6 dién tich xung quanh ctua hinhnén la S, =7zrl = 31374,
Khi d6 dién tich toan phan ctia hinh nén la S, = 3J137a* +97a’.
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Cau 37. Cho hinh tru (T) c6 thiét dién qua truc cua hinh try 1a mot hinh chit nhat c6 dién tich béng
48va chu vi bang 28. Biét chiéu dai cua hinh chit nhat 16n hon dudng kinh mit day cua hinh
tru (7). Dién tich xung quanh ctia hinh tru da cho bang
A. 967 . B. 48rx. C.24r. D. 327x.

Loi giai
Chon'B

S
L o]
“Tw

-1 _—N

—J" b
& o~ Q'

D
Gia st thiét dién qua tryc cda hinh tru 1a hinh chit nhat ABCD.
Goi / va r 1a d dai duong sinh va ban kinh day cta hinh try, > 27 >0 (¥).
C[2r1=48 2r(14-2r)=48 PP=Tr+12=0 | r=3;1=8(t/ m(*))
aco & o &
22r+10)=28 [=14-2r [=14-2r r=4;1=6(loai)
Véy dién tich xung quanh clia hinh tru 1a S, =271/ =27.3.8=43x.

Cau 38. Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vuoéng. Thiét dién cta hinh tru tao béi mat phfmg
song song va cach truc mot khoang bang a c6 dién tich bang 8a* V3. Thé tich ctia khéi tru la
lorad’

A. 167a°. B. 1677a’. C. 32ra’. 3

Loi giai
Chon B

Goi R 1a ban kinh day hinh try, do thiét dién qua truc 1a mot hinh vuéng nén / = 2R .
Thiét dién cta hinh tru tao bdi mat phang song song va cach truc mot khoang bang a 1a hinh
chit nhat ABCD khi d6 OI =a véi I 14 trung diém BC ta co

IC=NR —a* = BC=2JR* ~d* .
Dién tich hinh chit nhat 1a S ,., = AB.BC =4RJR* —a* =84°+/3.
SR -Ra’-12a" =0 & (R —4d’)(R* +3a°)=0 < R=2a tird6 h=1=2R=4a.
Thé tich khéi tru 1a V = zR*h =167a’.
Ciu 39. Cho hinh nén c6 ban kinh day = 3. Biét rang khi cat kh6i non d6 bang mot mat phang qua

truc ctia nd, ta duoc thiét dién 12 mot tam giac déu. Dién tich xung quanh cta hinh nén bﬁng
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A. 637, B. 367. C. 187. D. 97.
Loi giai

Chon|C

Gia st thiét dién qua truc cua hinh non 1a tam giac déu SAB .
Goi / 1a d6 dai duong sinh cua hinh noén.
Tacod: r=04=3;1=84= .OA 5 =i=
sin30” 1/2
Vay dién tich xung quanh cua hinhnén la: S, =7zrl=73.6=18x.

Cau 40. Trong khong gian, cho tam giac ABC vuodng tai 4, AB=3a va BC =5a. Khi quay tam giac
ABC quanh canh géc vuong AB thi duong gap khiic ACB tao thanh mot hinh nén. Dién tich
xung quanh hinh nén d6 bang

A. 20a”. B. 1574*. C. 207a’. D. 807za’.
Loi giai
Chon'C
Khi quay tam gidc ABC quanh canh goc vuong AB thi duong gap khic ACB tao thanh mot

hinh nén c6 ban kinh dudng tron day 1a » = AC =+ BC*> — AB* =4a , duong sinh [ = BC =5a
Khi d6 di¢n tich xung quanh ctia hinhnén la S, = 7zrl = 207a’.

Ciu 41. Thiét dién qua truc ciia mot hinh nén 1a mot tam giac vudng can co canh goc vudng bang a.
Dién tich xung quanh cua hinh nén bang

2 2
A. a2 . B. =4 */5. C. 7d’. p. 2%

) )
Loi giai

CliglB

S

—_———— -
- -~
-

Gia sir thiét dién qua truc cta hinh nén 1a tam gidc SAB vuodng can dinh S .
Goi / va r lan lugt 1a d6 dai duong sinh va ban kinh day cta hinh non.
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NG

Tacd: [=SA=a; r=04=SA4.sin45° =a.—.

2
2
Vay dién tich xung quanh cita hinh nén 1a: S, =71l = 7. “*2/5 a= ”"2\5 .
Ciu 42. Cho khéi non c6 do dai dudng sinh bang 54 va duong cao bang 4a . Thé tich khdi non bing
3

A. 8073m ) B. 1574’ . C. 127a’ . D. 367a’ .

Loi giai
Chon\C

5
I
Jiy B

Theo gia thiét: [ =5a,h=4a=r=~I1*-h*> =3a
Suyra V= %ﬂ'rzh = %72'(361)2 da=127a’.

3
V =%7rr2h = %7[(2a)2 2a = 8ra

Ciu 43. Mot chi tiét may 1 phan con lai ciia mot khéi tru c6 ban kinh ddy » sau khi da dyc bo phan bén

trong 1a mot khi tru co ban kinh day % (tham khao hinh v¢).

Biét thé tich khéi tru nho bi duc bo bang 20(cm3) . Thé tich cta khdi chi tiét may do 1a

A. 40(cm’). B. 60(cm’). C. 80(cm’). D. 70(cm*).
Loi giai

ChonB ,

[JGoi chiéu cao khoi tru la 4.

IThé tich khdi chi tiét may: ¥ = zr2h—20

2
[ IMa thé tich khéi try nho bén trong 13 ﬁ(gj h= %nﬁh =20= 7r’h =80
[Vay ¥ =80-20=60(cm’)

Ciu 44. Cho khdi nén c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu S4B canh 4. Thé tich khbi nén bang
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3 3 3 3
A. ”‘“g. B. XL c. @ D. ”“‘E.

8 24 12 24

Loi gidi
Chon'D
5
I
A B

Tam giac SAB déu canh a nén: OB =

2 3
SOzafDVzémfzh:% (aj —a\/gzﬁa \/g

a a
2’ 2) 2 24
Cau 45. Mot khdi dd choi gdm hai khéi cau (H, ),(H,) tiép xtic v6i nhau, 1an lugt c6 ban kinh twong

ung la 7,r, théaman r, = %”1 (tham khao hinh v§).

©

"

Biét rang thé tich ciia toan bg khdi d6 choi bang 180¢m® . Thé tich ctia khdi cau (H 1) bang
A. 90 cm’ B. 120 cm’ C. 160 cm’ D. 135 cm’

Loi giai
Chon'C

[1Thé tich khoi (H,) 1a V; = émﬁ
[IThé tich khéi (H,) 1a 7, =§7rr23
3
[1Tong thé tich 2 khbila V =V, +V. e o e O e P4
1 2 3 1 3 2 3 1 1 1 1
[ISuy ra %Vl =180=V, =160

Cau 46. Cho khdi non co thiét dién qua truc 1a tam giac S4B vuodng tai S véi canh S4=a. Thé tich
khoi nén bang

3 3 3 3
A. ’”“E. B. 7%, c. . D. ’”“E.
12 3 12 4
Loi gidi
ChonA
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Cau 48.
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A B

Theo tinh chét ctia hinh nén tacé S4=SB=1.

a2

Vay tam giac SAB vudng cantai S suyra SA=SB=a,AB = a2 = SO = 0B = -

1 (a\/ifa 2 :71'613\/5.

Viay Vzlﬂ'l/'zhz—ﬂ'
3 3 2 2 12

Mot chi tiét may gom 3 khéi tru c6 cling chiéu cao / gin v6i nhau (nhu hinh v&).

Khéi try 16n c¢6 ban kinh day » 16n gip d6i ban kinh day cta hai khéi try nho (hai khéi try nho
bang nhau). Biét thé tich ciia ca khéi chi tiét may d6 bang 90cm’ . Tinh thé tich cua khéi try 16n

O gitta.

A. 30cm’. B. 45¢cm’. C. 70cm’. D. 60cm’.
Loi giai

ChonD

[1Thé tich khéi try 16n & gitta: ¥, = 77’k

Y3 3
[1Tong thé tich chi tiét may: V = zr’h+2x (5) h= Eﬂr2h = EVI
[ISuy ra: %Vl =90. Do do: V; =60

Mot chiéc banh sinh nhat gém ba khdi tru (H1 ) ,(H ) ) ,(H3 ) xép chéng 1én nhau, 14n lugt c6 ban
kinh d4y va chiéu cao twong tmg 13 7,h;r,,h;r, hthda man 7 =2r, =35,k =2k, = h, (tham
khao hinh v§).

(D
=

Biét rang thé tich cua khoi (H 3) bang 80cm’ . Thé tich ciia toan b chiéc banh sinh nhat bang
A. 890cm’ . B. 980cm’. C. 900cm’. D. 800cm’.

Loi giai
ChonA
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[1Thé tich khéi (H,) 1a ¥V, = zr}h, =80
2., £. . ) 3 V(1 9
[Thé tich khoi (H,) 1a V, =zr/h, =x 3% 5}13 =§V3
[IThé tich khéi (H,) 1a ¥, = 2’k = 7 (3r,)" hy, =9V,
1 Thé tich toan bo chiéc banh sinh nhat béng: Vi+V,+V, =9V, ﬁL%V3 +V, = %1/3 =890

Ciu 49. Cho khéi nén co thé tich bang Brd® va duong cao bang a3 . Do dai duong sinh ciia khoi
nén di cho bang

A. a6 . B. 2a. C.a\2. D. a.

Loi giai

Ciigila

3
Bén kinh day cua hinh non: » = /ﬁ =, ’3\/§7m —af3.
h za3

P dai duong sinh ciia khéi nén 1a: 7 = \/(a\B ) +(av3) =ave.

Cau 50. Mot khéi do choi gdbm mét hinh cau (H,) ban kinh R va mot hinh nén (H,) xép chong 1én

nhau, 1an lugt c¢6 ban kinh day va duong sinh 1a r,/ théa man r = %l val= éR. (hinh v¢).

N’

Biét tong dién tich mit cau (H,) va dién tich toan phan cta hinh nén (H,) 1a 91lcm’. Tinh
dién tich ctia khoi cau (H,).

A. 16cm’. B. %cmf C. 64cm’. D. %cm?

cligilc .
Dién tich toan bd khoi do choi la

— _ 2 2
S=Su,+ Sy, =4 R +mri+mr

2
=47.R’ +ﬁ.(%RJ.(%RJ+ﬂ.[%RJ :%.S(Hl)

= S, = 64(cm*).
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Cau 52.

Cau 53.
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Cho hinh tru ¢6 ban kinh day bﬁng 1 cm . MGt mat phfmg qua truc cda hinh tru va cit hinh tru
theo thiét dién 1a hinh vudng. Tinh thé tich cia khéi tru di cho.

A. 87 cm’. B. 27 cm’. C. 16?7[ cm’. D. 16 cm’.

Loi giai

Chon B

-

D

Thiét dién qua truc cda hinh tru 1 hinh vuéng 4ABCD .
Khiddétaco: AB=2r=2.1=2cm, h=1=AD =AB =2cm.
Vay thé tich cua khdi tru dd cho 1a: V = zr’h = 7.12.2 =27 cm®.

Thé tich ciia khdi cau ngoai tiép bat dién déu ¢ canh bang a2 1a:

A. ﬁ”"f. B. ﬁ’m}. C. —4@“’3 . D. 4”“3.
6 3 3 3
Loi giai
Chon'D
Xét khoi bat dién déu:

a2

Ao A st A ’ A A roA ’ , 4
Khoi cau ngoai ti€p bat dién déu c6 tdm O, ban kinh R = f =a=>V= gmf.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 tam gidc vudng c6 canh huyén a~/2 . Tinh dién tich xung
quanh S cua hinh non d6
2 2 2 2
A.s, = ﬂ-a6\/§. B. s, = ﬂ-a?’\/g. Cs,= ﬂaz\/i. D.s, = 7m3\/§~
Loi giai

Chon'C
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S
:
A H B
2
Taco: SA=sB="2_DN2_, 5 rHB.SB =22 g 72
V2o 2 2 2

Ciu 54. Trong khong gian cho tir giac ABCD 1a mét nira luc giac déu noi tiép dudng tron duong kinh
CD =2a . Khi quay t gidc ABCD quanh canh 4B thi tao thanh mot khdi tron xoay. Thé
tich khoi tron xoay do bang

5 3
A Ta’ . B. 27a’. C.=ra’. D. =7a’.
4 2
Loi giai
Chon'C
V& hinh chit nhat DFEC .
D a o a c
| \

'\\
\ / \\ /
A

F i B E

Goi V; 1a thé tich khéi try tron xoay sinh ra khi quay hinh chit nhat DFEC quanh canh FE .
V, la thé tich khdi nén tron xoay sinh ra khi quay hinh tam gidc vuéng DFA quanh canh FA .
Khi d6, thé tich khéi tron xoay can tim la V =V, -2V,

Tacs DF =0l =3 gr-ar=2.
2 2
3. dadd 1 1 (a3Y 3
Vi=ar'i2a=rx a 2a =24 JV,==nr*h=—=n a 2.
2 2 3 3 2 2 8
3 3 3
Vv -, =37ra _y7a =57za
2 8 4
Céu 55. Cho mdt hinh nén c6 goc ¢ dinh 60°, ban kinh day bang a . Dién tich toan phan hinh nén d6 1a
A. na’. B. 37a°. C. 2za*. D. \/gimz.
Loi giai
Chon' B
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AR

Goi S,0 lan luot la dinh va tam day cta hinh nén, 4 1a diém trén duong tron day, theo gia

thiét ta c6: sin 450 =€ —sin30" = s4=2% =24
54 1
2
2

S, =m.0ASA+7.04’ =r(a2a+a’)=37a

Cau 56. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" canh bang . Thé tich khdi cau c6 tim A4 va tiép xuc
voi duong thang A'C bang

3 3 3
A. Jara . B. 867 . C. 3ra . D. Jord®.
3 27 2
Loi giai
Chon B.
A,L’_’_/ _____________ B

Ké AH 1 A'C,khi 36 AH 14 ban kinh mit cdu tim A tiép xuc voi duong thang A'C.
Trong tam giac vuong 4'AC , ta c6
2 a6

1 1 1 1 1 3 N '
3 3

= AH’

= + — =
AH?*  A'A* AC? & 24a° 24°

4 ‘(ax/gf _ 8J6ra’
3 .

Viy Vziﬂ'AH3 =—7
3 3 27

Ciu 57. Cho hinh chép tir giac déu S ABCD c6 canh day bang a, dién tich mdi mit bén bang a”. Thé
tich khoi nén dinh S va duong tron day ndi tiep hinh vuéng ABCD bang:
A. Eﬂcf. B. ﬁmf. C. ﬁmﬁ. D. ﬁmﬂ
24 8 12 18
Loi giai
Chon'A
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Goi M la trung diém CD.
h=3S80
2

2
Seen =%.SM.CD =%\/502 +OM? .CD =%., I +%.a —d’ I +"T= 4a®
J15

Sh=——a
2

Puong tron day noi tiép hinh vuéng ABCD nén ban kinh 1a R = % .

2
Vzlerzh:lﬂ. a .Eazﬁﬂa
3 3 2 2 24

Ciu 58. Cho hai khdi cau c6 ban kinh lan lugt bang a va 2a. Ti sd giita thé tich ctia khdi cau nho voi

3

thé tich ciia khdi cau 16n bang

1 1
A. —. B. 4. C. - D. 8.
4 8
Loi gidi
Cligalc
2 s 5 Ao A SN ; A 4 ; 4 3 4 3
Thé tich cta khoi cau nho c6 ban kinh a 1a: V] =§7rR1 =§7r(a) =§7m .

Thé tich ctia khdi cau 16n c6 ban kinh 2a 1a: V, = %ﬂR; = %72’(261)3 = %72’.8613 = %mﬁ :
, 7 s 7 s A L
Ti s0 gitra thé tich ctia khoi cau nho véi thé tich ctia khoi cau 16n bang: 71 = 332 3
2 “ra

Cau 59. Cho hinh try c6 chiéu cao bang béan kinh ddy va bang 5 cm. Mit phing (&) song song véi truc,

cit hinh tru theo mét thiét dién co chu vi b'fmg 26 cm. Khoang cach tir (a) dén truc caa hinh

try bang

A.4 cm. B. 5 cm. C.2cm. D.3 cm.
Loi giai

ChonD

Goi O va O’ 1a tam cua hai duong tron day cua hinh try.
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Cau 61.
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Vi mat phang (0{) song song voi truc 00" nén (0{) cit hinh try theo thiét dién 1a mét hinh chir
nhat, goila ABCD v6i AB 1a day cung cua dudng tron (0) , CD la day cung cta duong tron
(). |

Hinh chit nhdt ABCD ¢6 chu vibang 26 cm vacd AD =5 cm nén AB=8 cm.

Goi M la trung diém cia AB.Khidé OM L AB va OM L AD nén OM L ().

Do d6 d(00',(a))=OM =NOA* —MA* =3 cm

Cho tam giac vuong can ABC c6 AB=BC =a2 . Khi quay tam giac ABC quanh duong
thang di qua B va song song v&i AC ta thu dugc mét khoi tron xoay c6 thé tich bang

3 3
27a dra

A. 2ra’. B. C.

D. za’.

3 3
Loi giai

Cligila

Taco AC=2a va Od=a.
Thé tich khoi tru khi quay OACO' quanh OO0' 1a V, = 704> . AC =2ra’ .

3
Thé tich khdi nén khi quay OAB quanh OB 13 V, =%7ZOA2.OB = ”;’ .

Ara’
3
Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh béng 647 va thiét dién qua tryc cua hinh try nay la mot
hinh vuong. Thé tich hinh tru d6 bang
A. 5127 B. 1287 . C. 64r. D. 256r .
Loi giai

Thé tich khéi tron xoay khi quay tam giac ABC quanh OO'1a V =V, -2V, =

ClignlB

e [

Goi r, h 1an luogt 1a ban kinh day va chiéu cao hinh try.
Vi thiét dién qua truc cta hinh tru 1a hinh vuéng nén ta c6 h =2r.
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Cau 62.

Cau 63.

Taco S, =64r < 2arh=064n < 21r2r=64n < 470’ =64r <1’ =16 < r=4.

Vi r=4 suyra h=2r=24=8.

Vay thé tich ctia hinh tru 13 V = zr*h = 7.4>.8 =128z . Chon B

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a , canh bén hop véi day goc 60°. Hinh
nén (N) c6 dinh S, ddy la dudng tron ndi tiép tr gidke ABCD. Dién tich xung quanh cta hinh
nén (N) bang

2 2 2 2
A. ﬁ;’“ : B. 2’2" . C. */5;’“ : D. ”;’ .
Loi giai
Chon A

B

Ta c6 ABCD 1a hinh vudng canh @ nén AC = AB* + BC? =a~2 = AH =% = av2 .

Ma SH L (ABCD)=>(S4,(ABCD))= SAH = 60°.

a6

Suy ra SH=AH.tan60°=T.

AB
Bin kinh hinh nén (N) 1a R=HM ==~ =%
Do d6 dudng sinh [ = SM =~/SH* + HM* = a\2/7 :
A A N . NCPTE
Viy dién tich xung quanh hinh non (N) 1a: S, = zRI = YRR

Trong khong gian, cho hinh chlt nhat ABCD, AB=a,AC =2a. Khi quay hinh chit nhat
ABCD quanh canh AD thi duong gap khic ABCD tao thanh mét hinh tru. Dién tich xung
quanh cua hinh try d6 bang

ra’ 27a?
A. . B. . C. 4rd. D. 2\/37a°.
NG) NG) -
Loi giai
Cliglp
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A ek B

D C

Khi quay hinh chit nhat 4BCD quanh canh AD thi duong gip
khic ABCD tao thanh mot hinh tru ¢o:
Bén kinh day: R=4B=a.

Chiu cao: h= AD = AC* — DC* =/4a* -a* =3a.
= Dién tich xung quanh cta hinh try da cho: S, =27zRh= 2\3ra’.

Céu 64. Cho hinh nén c6 duong cao a. Biét rang khi cit hinh nén da cho mot mit phang di qua dinh
cua hinh nén va cach tdm cua day hinh nén mét khoang %, thiét dién thu dugc tao thanh mot

tam giac vuong. Thé tich khbi nén duoc gidi han boi hinh nén da cho bang

PRELLAN B ¢ c. 4z’ p. 574’
12 3 9 9
Bai giai
ChonA
\ s
e
A L | B
o I
- -C

Goi B,C 1a giao diém ctia mit phiang va duong tron day, / 13 trung diém cua BC va OH la
khoang cach tir tim O dén (SBC).

Ta co: 12: 12+ 12<:> 12: 12+L2<:>0]:@'
OH" o0l OS (aj Ol a 4
3

SI =/SO* + 01 =%:BC:2S[:3\/§LI — = 0B =\JOI* + IB* =%
(x/gajz Sra’

Vzlﬂ =
3 2 12

Ciu 65. Khdi tron xoay sinh boi mot tam gidc déu canh a (ké ca diém trong) khi quay quanh mot
duong thang chira mdt canh cia tam giac d6 c6 thé tich bang
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Cau 66.

Cau 67.

7[613 72'(13\/§ 7z’a3 D 7[(13\/§
g 6 4 12

Gia sir tam giac ABC déu canh a c6 H 1a trung diém AC .
Khi quay tam gidc ABC quanh canh AC ta dugc khoi tron xoay c6 thé tich bang 2 lan thé
tich hinh noén tao thanh khi quay tam giac 4HB quanh truc AH , do d6 thé tich can tim bang

1 27 (a\/ng.a_mf

2 4

2.-—-7BH*.AH ===.
3 3 2

Cho hinh chép déu S.4BCD c¢6 AB=a, canh bé,n hop véi day goc 45° . Dién tich xung quanh

cua hinh nén dinh S véi day 1a dudng tron néi tiep hinh vuong bang
2 2 2

e B. X2 3 . c. X

2 - 4 4

Loi gidi
Chon|B

A. D. 27za’.

f
.{?-" :|I'|| k" c
f}x,:; B "
A \
gy
O T T T
S »\_' == = 7,
f" T o ¥ \
YACHE H-,f/"/
e e -r"'-‘A:L_/
s e
2 3
Ta co r:%’ HDzSth:%:l: r2+h2:§

goTa3
4
Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 13 mot tam gidc vudng can cd canh gdc vudng bang a.
Dién tich xung quanh cia hinh nén bang:
A. 7ra2\/§. B. —2”‘12\/5. C. a2
4 3 2
Loi giai

. D. 7ra2\/§.

Chon C
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Cau 69.

Cau 70.
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Thiét dién qua truc hinh nén 13 AABC = AABC vudng can tai A.
_BC_ACV2 a2

Dodo [=AC=a;r )
2 2 2

Dién tich xung quanh hinh nén 1a S =7zrl =

za*\2
>

Cho hinh chit nhat ABCD c6 AC =2a\2 va ACB=45". Quay hinh chit nhat ABCD quanh
canh AB thi duong gép khic ADCB tao thanh hinh try. Dién tich toan ph?m §,, cua hinh try la

A. S, =167a". B. S, =107a". C.S§, =127a". D. S, =8ra’.
Loi giai

ClighlD

Hinh cht nhat ABCD c¢6 AC = 2a\/2 va ACB =45 nén né 1a hinh vuong.

= AB=BC=CD=DA=2a.

Khi quay hinh chit nhit quanh canh 4B ta dugc hinh try co chiéu cao h= AB=2a va ban
kinh day la r =BC =2a.

S, =2nrl =2nrh= 8za’.

Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai 4, AB=a, ABC =60° . Tinh d6 dai duong
sinh / cta hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac ABC quanh truc AC.

A l=a2. B./=2a. C.l=a. D. [ =a3.
Loi giai
ClighiB
Khi quay tam giac ABC quanh truc AC thi canh huyén BC tao thanh dudng sinh, c6 do dai
1=pc="8 __ ¢ __,,

cosB cos60°

Trong khong gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=4,4AC=5. Goi M,N lan luot 1a trung
diém cua 4D va BC. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN, ta duwgc mot hinh try.
Tinh dién tich toan phan S,, ctia hinh tru d6.

A. S, =8r. B. S, :3—237z. C. S, I%ﬂ'. D. S, =24r.
Loi giai
Chon'B
Tacd: AB=4,AC=5= BC=3.
: . N . . AD BC 3
Khi quay hinh chit nhat ABCD quanh truc MN ta dugc hinh tru c6: » = B3 = Y = 5

Chiéu cao hinh tru 1= AB=4.
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Cau 71.

Cau 72.

Vay Stp:27rr(r+l):2717(,,_,_/,1):2”_%(3_'_4) 33;7[.

Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 4. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh try c6 mot

duong tron day 1a duong tron ndi tiép tam giac BCD va chi€u cao bang chiéu cao cuia tir dién

ABCD.

A S, = 16?”. B. S, =8/2z. C.S, = 16?” . D.S, =83x.
Loi gii

Chon A.

£33 43 .

Tam giac BCD déu canh 4 c6 dién tich: S, = -

. . e V2 1
Ap dung cong thirc tinh nhanh thé tich khoi tir dién déu canh o 1a V' = % =>Vigep = ?6\/5 .

3I/ABCD _ 4\/5

SBCD - \/§ .
Ban kinh day dudng tron ndi tiép tam giac BCD: r = S = i 2f
P
2f 4f _16v2x
33

Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, goc giita canh bén S4 va mit phiang
day bang 30°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh tru c6 mot duong tron ddy la dudng

= D¢ dai dudng cao khdi tir dién: & =

Vay dién tich xung quanh cua hinh tru 1a: S, =27zrh =27z

tron ndi tiép hinh vuéng ABCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh chép S.ABCD .

za*~\6 _7Z'a2\/§ _ﬂ'az\/g D. S _7ra2\/§

A. S = . B.S = . C.S, = . . =

— I 6 M 6 M 12 M 12
Loi gidi

Chon A

Goi O la giao diém ciia AC va BD.Khidé SO L(4BCD), AC=a 2.
Goc giita S4 va mit phang day bang 30° = SAO =30° ]
a2 3 a6

2 3 6 -

a6

Vay chiéu cao ciia hinh tru I3 h= 6

SO =A40.tan30° =
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Cau 74.

TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

Ban kinh ciia duong tron ndi tiép hinh vuéng ABCD canh a 1a » —%
Dién tich xung quanh cua hinh try 13 S, =27rl = 272'%% = 7m6\/— .

Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a, goc giita AC' va (ABC) bing 30°.
Tinh thé tich V' ctia khdi tru ndi tiép hinh ling tru ABC.A'B'C’ .

7Z'a3\/§ 7m3x/§ 7Z'a3\/§ 7ra3x/§

A. V= . B. V= ! C. V= . D. V=
12 36 108 72
Loi giai

Chon B.

BV
A’ E C'

B
A - \C

a3

Do dai duong trung tuyén trong tam giac déu canh a 1a >

la\/g

P ) \ \ A A oy A N a3
Bén kinh cua dudng tron ndi tiép tam gidc déu canh a la r =—. 5 = \6/7 .

a3
3

Goc gitta AC' va (ABC) bang 30° nén C'AC =30°, = C'C = AC.tan30° =

a3

Chiéu cao caa khditrula h= T

a3 _ ra*\3

3 36

2
Thé tich khéi try ndi tiép hinh ling tru ABC.A'B'C'1a V = zr*h = n[“fJ

Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 5. Tinh thé tich ¥ ctia khdi non néi tiép tir dién 4BCD.

_ 7256 | - 712543 | c. 71256 | - 7256 |
108 108 = 108 36
Loi giai
Chon C.

Tam giac déu canh 5 c¢6 do dai duong cao la % .

15[ 5(

Ban kinh day duong tron noi tiép tam giac canh 5 1a 7

Do dai duong cao khi ta dién 1a h= |5 (NIJ ,/ —E /O S\F

The tich cua khoi non ndi tiép tir dién déu canh 5 la:

5\3 T 56 _ 712576

V:lﬂrthlﬂ =
3 3 6 3 108
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Cau 75. Cho tt dién déu ABCD canh bing a+/3 . Tinh dién tich xung quanh S, ciia hinh tru c6 day 12
duong tron ngoai tiép tam giac BCD va c6 chidu cao bang chiéu cao cua tir dién déu ABCD .
A.S, = 237d*. B. S, = 2ra*. C.S,= NEY 7SS D.S, = 2\27a’,
Loi giai
Chon

B .
- J F\ ] - -i\‘
,/’//
e =
D6 dai dudng trung tuyén trong tam giac déu canh a3 1a a\/iﬁ = 37a .

2 3a
—_—=q

Ban kinh day dudng tron ngoai tiép tam giac BCD 1a R = 332

Do dii dudng cao khéi tir dign 14 k= |(av3) —a* =a2 .

Véy di¢n tich xung quanh cua hinh try 1a: S, =27Rh = 2raa2 =2\2nd* .
Ciu 76. Cho mdt lang try tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 canh day bang a. Goc giita A'C va mit phang
day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh nén c6 day 1a duong tron ndi tiép tam

giac ABC va dinh la trong tam cua tam giac 4'B'C".

2 P 2 5
A,Sq:m—m. B. S =7ra—111_ c. g _Ta 333_ D5 _74 111_
x 36 xq - . v —6
Loi gidi
Chon A.
B'
A’ ; Cc’
B!
A/ C

Do dai duong trung tuyén trong tam giac déu canh a 1a

, . N C, e . 1
Bén kinh cua dudng tron ndi tiep tam giac déu canh a 1a r = PN

a3

a\3

a\3
.

Goc gitra A'C va mit phing day bang 60° nén A'CA=60°.

— AA' = AC.tan 60° = a/3 . Chiéu cao ctia hinh non 1a 4 = a3 ,
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2
2 /

36 6

a3 a1l 7a*333
6 6 36
Cau 77. Cho lang try ding ABC.A'B'C", day ABC la mot tam giac vudng tai can 4 AB=a, canh
AA' hop v6i B'C goc 60°. Tinh thé tich cua khéi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C' theo a.

Dién tich xung quanh cta hinhnénla S, =zrl=7

A.V=”‘N§. g.V=”‘N§. C.V=”‘N§. D.V=7m3\/5.
18 6 3 6
Loi gii
Chon B.
A B
C

C'
Goi H la trung diém cua B'C' = H 1a tim cua dudng tron ngoai tiép aA'B'C’.
Ban kinh ciia duong tron ngoai tiép a4'B'C'1a r= A'H = BZC = af .

Canh AA' hop voi B'Cgoc 60°, vi BB'//AA' nén BB'C =60°.
BB = BC = aV3 . Chiéu cao cta khéi tru 1a A = a3 )
7 tan 60"3 3 ) 3

Thé tich cua khoi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C" la:

a\/ijz a\/§ _ 7Z'Cl3\/§ ‘

2 3 6
Ciu 78. Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai C, AC =a,BC =2a, mit phing
(SAB) vudng goc voi miat phing (ABC ) va tam gidc SAB vudng can tai S . Tinh thé tich cua

V:mfzh:ﬁ(

khéi nén c6 dinh 13 S va day 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

3 3 3 3
A.V:””‘B. B.V:””S‘B. g.V:’mS‘/g. D.V:”a3\/§.
24 12 24 24
Loi gii
Chon C.
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Cau 79.

S

AABC 1a tam giac vuong tai C nén AB =+/CA* +CB’* = a5 .
Goi H 1a trung diém cua 4B = H 1a tm cta duong tron ngoai tiép a4BC va SH L (ABC).
AB a5

Ban kinh cta dudng tron ngoai tiép a4BCla r = N

Tam giac SAB vuong can tai S nén SH :A—ZB = a\z/g .

Thé tich ciia khdi non c6 dinh 1a S va day la dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC la:

1 a\/gjz a\/g _ 7ra35\/§ .

V==nr’h =l7r
2 2 24

3 3
Cho hinh chép S.4BC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai 4,54 vudng goc voi mat phang
(ABC), tam gidc SBC déu canh a, goc gitta mit phang (SBC) va mit phing day 1a 30°. Tinh
thé tich ¥ ciia khdi tru c6 mot duong tron day 1a dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va chiéu
cao bang khoang cach tir S dén mt phang (ABC).

3 3 3 3
ALy =TEN2 By =42 C.szm\/g. Q.V:’m‘ﬁ.
4 16 4 16
Loi gidi

Goi M 1a trung diém cua BC.
Tir gia thiét = M 13 tim cta dudng tron ngoai tiép aABC va SMA =30°.

ax/g a3

SM =——= 54 =SM.sin30° =
2 4
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a3

Ban kinh cta khéi tru » = %, chiéu cao ctia khdi tru 4 = T
Thé tich cia khéi tru c6 mot duong tron day 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC va chiéu
2 3
cao bing khoang cach tir S dén mt phang (ABC) 1a V = zr’h = ﬁ(%} af = ”6116\/5 :
Ciu 80. Cho lang try ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh a. Mit phing AB'C’ tao voi mit
phiang day goc 60°. Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh tru c6 mot duong tron day la
duong tron noi tiép tam giac ABC va chiéu cao bang chiéu cao cua hinh ling try ABC.A'B'C’.

3rd? 3374 3rd?

_ _ _ _ 2
A S, ==—— B.S,=—0—>— CS8,=— D. S, =37a’.
Loi gidi
Chon A.
A C

Goi M 1a trung diém cia B'C', A'M = a\z/g.

a3

Ban kinh duong tron noi tiép tam gidc ABC 1a r=——.

Tir gia thiét AMA = 60° = A4’ = A'M .tan 60° = #I = 3?" .

Dién tich xung quanh S, cua hinh tru c6 mét duong tron ddy la duong tron ndi tiép tam giac
ABC va chiéu cao bang chiéu cao ciia hinh ling try ABC. A'B'C' la:

a\/§ 3_a \/gﬁaz

S, =27Rh=2n1——.—=
! 6 2 2

Ciu 81. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D', AB=2a,AD=a, ACcit BD tai O, goc

A'BA=60°. Tinh thé tich cta khéi non c6 dinh Ia O va day 1a duong tron ngoai tiép hinh chir

nhat AB'C'D'.
3 3 3 3
A.V:”asﬁ. B.Vzﬂa\/g. C.VzﬁaS\/g. D.Vzﬂasﬁ.
6 6 6 2
Loi gidi
Chon A.
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Cau 82.

Cau 83.

D! ¢

:
Al X B'

|
|
|
|
|
:
|

R e o

P 0
A B

Taco A'C' =~Ja* +4a*> = a /5.
a5

Ban kinh cta dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat 4/B'C'D'1a R = .

Tir gia thiét 4'BA=60°=> A4’ = AB.tan 60° =2a+/3 .
Thé tich ciia khdi non c6 dinh 1a O va day 1a dudng tron ngoai tiép hinh chit nhat 4'B'C'D’:
2
3
1 1 (a\@j 203 = 5\/5_

V=—nr’h=—n
3 3 6

CAU HOI MUC PQ VAN DUNG - VDC
Cho hinh nén c6 tam day 1a 7 . Mot mat phang di qua dinh hinh nén va cat hinh nén theo mot
thiét dién 1a tam gidc déu co dién tich bang 3+/3, ddng thoi cit dudng tron day tai hai diém.
A,B thi AIB =120°. Dién tich xung quanh cia hinh non da cho bing

87z\/§

A. 873 B. =~ C. 47z(1+J§). D. 4743.
Loi giai
CiigilD

o

B
Goi O la dinh hinh nén, thiét dién 13 tam gidc déu OAB.
043 o = S0 _ 433

Sroas = T = \/g \/g =

Tam gidc IAB céan c6 goc AIB =120° nén
AB* = IA* + IB* —2IA.IB.cos120° = 314° =12

Suyra R=14=2.

Dién tich xung quanh cua hinhnénla S, =7.Rl = 7223 =473 .

12=1=04=AB=2f3 .

Cho hinh nén dinh S ¢é chiéu cao bang 32, Goi B,C 14 2 diém thugc duong tron day sao

cho ASBC vudng tai S va c6 chu vi bang 10+5+2 . Thé tich ciia khéi nén duoc gioi han boi
hinh nén da cho bang:
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A. W2z, B. 2127 C. 43\2r. D. 14\27.
Loi gidi
Chonla

Goi d6 dai duong sinh SB =SC = x(x > 0).
Xét ASBC vudng can tai S, suy ra: BC = 2.
Cé: SB+SC+BC=10+5v2 < x+x+x4/2=10+52

@(2+\/§)x=10+5\/§

< x=5.

Xét ASOB: R=0C =+/SB>—SO* = 52—(3\/5)2 =7.

Thé tich khéi nén: V = %ﬂ'th = %72'(\/7)2 32 =727 (dvtt).

Ciu 84. Cho hinh nén cé chiéu cao bang 245. Mot mat phang di qua dinh hinh nén va cit hinh nén
theo mot thiét dién 1 tam gidc ddu c6 dién tich bang 9+/3 . Thé tich ctia khéi nén duoc giéi han
bdi hinh nén da cho bang

3257

A== B. 32r. C. 324/57. D. 967 .

Loi giai

Theo gia thiét tam giac SAB déu, S,,, =933 va SO = 245
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Cau 85.

Cau 86.

< AB=6.

2
A 29\/§<:> AB4\/§ =9\/§

ASAB déu SA= AB=6.

2
Xét ASOA vudng tai O, theo dinh ly Pytago ta c6: 04 =~/S4* - SO’ =,/6° —(2x/§) =4,
L N 25

Thé tich hinh nén bang V = %mﬂzh = %E.OAZ.SO = 57[ Tﬂ .

Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6a. Biét rang khi cit hinh try da cho bdi mot mat phang song
song voi truc va cach truc mot khoang bang 3a, thiét dién thu dugc 1a mot hinh vudng. Thé tich
cua khoi try dugc gidi han bdi hinh tru da cho bang

A. 2167a’. B. 1507za’. C. 54rna’. D. 10874’ .
Loi giai
Chon D
M
; N
A e '\ B
R
7 * i /*H“—: :_:;,iP
pL T o) T C

Lay 2 diém M , N lan luot nam trén dudng tron tim O sao cho MN =6a .
T M, N lan luot ké cac dudng thing song song véi truc 00", cit dudng tron tim O' tai O,
P.
Thiét dién ta thu dugc 14 hinh vuong MNPQc6 canh bang 6a.
Goi H la trung diém cia PQ. Suyra OH L PQ.
Vi 00'||(MNPQ) nénta cé d(00',(MNPQ))=d(O',(MNPQ))=0"H .
Tir gia thiét, ta c6 O'H =3a . Do 46 AO'HP 14 tam giac vudng cén tai H .
Suy ra ban kinh dudng tron déy cua hinh tru la O'P=+O'H* + HP® = 3av2 .

2 7 \ 2
Vay thé tich cta khoi try can tim la: V' = 6a.7r.(3a\/5) =1087a’.
Cho hinh tru ¢ ban kinh day 1a 4 cm, mot mat phang khong vudng goc véi day va cit hai mat
day theo hai day cung song song 4B, 4'B' ma AB = A'B'=6cm (hinh v¢). Bict dién tich tir
gidc ABB' A' bang 60 cm?. Tinh chiéu cao cta hinh try da cho.
A. 6~/2 cm. B. 43 cm. C. 82 cm.

Loi giai

D. 5\/§ cm.

Chon A
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6ﬁcm

Dung duong sinh B'C va A'D ,ta c6 tit giac A' B'CD 1a hinh chit nhat nén CD//A'B' va
CD=A4'B'=6cm.Vay CD//AB va CD = AB = 6cm . Do d6 tr gidc ABCD 1a hinh binh hanh
va noi tiép duogc nén 13 hinh chit nhat. Tu d6 4B 1 BC , mat khac AB 1 B'C nén
AB 1 (BCB'Y= AB 1 BB'
Vay ABB'C' 1a hinh binh hanh ¢6 mdt géc vudng nén 1a hinh chir nhat. Ta c6
S sz = AB.BB' nén BB'= % =10cm . Xét tam giac BB'C vuong tai C co
B'C*=BB"—BC?> ma BC* = AC* - AB*> = 64-36 =28 nén
B'C*=100-28=72=B'C=62cm.
Viy chiéu cao hinh try 1a 672 cm.

Céu 87. Khi cit mot hinh try boi hai mat phang cing song song vdi truc. V&i mat phallr}g thir nhat cach
truc mdt khoang bang q, thi€t dién thu dugc la mét hinh vuéng. Con mat phang thir hai cach

3 a4/6 TN \ Ar 13 ~ Ar g qtA 3
truc mot khoang bang T\/_, thiét dién thu dugc la mot hinh chit nhat c¢6 dién tich bang

2a*\[2 . Thé tich ciia khdi tru dugc gidi han boi hinh try di cho bang

3
A. 47;(1 i B. 87ra3\/37. C. 4a’. D. 4ra’.
Loi giai
ChonD

Goi R la ban kinh day hinh try.
Gia sir cat boi mat phang thir nhat dugc hinh vuéng ABCD ; khi d6 O =a véi I 1a trung diém

BC tacd h:l:BC:2IB:2w/R2—a2 .
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NG

Cit boi mit phang tht hai duoc hinh chit nhat 4'B'C'D’; khi d6 OK = "T v6i K 1a trung

2
diém B'C’ tacé B'C' =2KB =2,|R* —6%.
2 2
Dién tich S0 = 24 R* —a® 2,| R —6% —4JR -d |’ —6% =242 .
2 2
S wen =R —a® 2,|R —% =4 /R —a* ,|R’ —6% =242

4 2 2 2
@2(£j _5(5) +2=0<:>(£] =2 hodc (ﬁj =%(loaid0 R>a) @R:aﬁ.

a a a a

Thé tich khéi tru 1a V = 7R*h =47d’.
Ciu 88. Cho hinh nén dinh S, tim duong tron day 1a O va co dudng kinh bang 4a. Mit phang (P) di
qua S cat duong tron ddy tai hai diém A4 va B sao cho AB= 2\3a. Goi D 1a diém dbi xung

cua 4 qua O. Biét khoang cach tr D dén mit phang (P) bang ga. Tinh thé tich khoi

nén.
3 3 3
A. 2a°r. B. 2a T C. 2134 . D. 4a T
3 3 3
Loi giai
Chon B

Theo d bai, c6 R=04=2a.
Vi D 1a diém ddi xing véi 4 qua O nén O 1a trung diém cua 4D .
d(D,(SAB d(D,(SAB
(D.(845)) _ 4D =2<:>d(0,(SAB))=—( (548)) =£.
d(0,(S4B)) 40 2 5
Goi / latrung diém 4B ,suyra Ol L AB.
Ma AB 1 SO nén ABJ_(SO]).

Ké OH L SI(H € SI)= OH L AB=>OH L (SAB).

Do dé: d(0,(S4B))=OH =§ :

Xét AOAI : O =NJOA* - 14> = |(2a)° —(a\/§)2 —a.
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1 1 1 1

Xét ASOI :——=——+—=50=—~a.
OH*  SO* oI 2

3
Thé tich khdi non: V' =%7ZR2h = %7[.(2(1)2 .%a = 26;7[

(avtt).

Cau 89. Cho hinh nén dinh S c6 duong tron day tam O ban kinh R = a2 . Trén duong tron day lay

hai diém 4 va B sao cho tam gidc O4B déu. Biét dién tich tam gidc SAB béing 2v2a . Thé
tich hinh nén da cho bang:

3 3
A. 587a’ . B. V294’7 . C. \/2_9;1 T D. \/57261 T
Loi giai
ChonD

Theo dé c6 R=0A=a\/5.

2
‘ a2) B3
AOAB ddunén S,,,, =%=§a2 va Of :#.

Taco: SO L (OAB) suy ra O 14 hinh chiéu ctia S 1én (OAB).
Do d6: AOAB 14 hinh chiéu ASAB 1én mp(OAB).
Ap dyng cong thitc: S, =S,s5-c08¢ (¢ =((S4B),(04B)).

= COS¢=—SAOAB =£.
ASAB 8
Mat khdc: | 7 ((54B),(04B)) =510
: = , =SI0=¢.
T s L ¢
XétASO]::>c0sgo=g=£:>Sl=g=4a.
ST 8 NG

= SO =~/SI* - OI? =@.
2 \/% ﬁa%

Thé tich khéi non: ¥ = 7R%h = 1n.(aﬁ ) LA (dvtt).
3 3 2 3
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Cau 90.

Cau 91.

Cho hinh tru ¢ hai ddy 14 hai duong tron (O) va (O'), chiéu cao bing av/3 va ban kinh day
a. Mot mat phang (a) di qua trung diém cia OO’ va cat duong tron day theo mot day cung co

do dai a2 . Gée tao boi mit phang (a) v6i mat day gan v6i gid tri nao nhat.
A. 50°. B. 51° C. 39°. D. 41°.
Loi giai

Chion'B

Goi / 1a trung diém ctiia OO’ . Mit phang thiét dién cét duong tron day theo day cung 4B .
Dung OH L AB = AB 1L (OIH )= (OIH) L (I4B).

Taco O lahinh chiéu ciia / 1én mt phiang day. Do vay géc gilta () va mit phang ddy la goc
[HO

Xét tam gidc OHB vuong tai H = OH =~JOB? — BH* = %

10 _av3 aN2 _ ﬁ
OH 2 2 2

Cho tam gidc ABC déu c6 canh bang 2a. Tir tim cia ddy, dung dudng thing A vudng goc véi
mit phang (ABC). Trén A ldy diém S sao cho khoang céch tir 4 dén mat phang (SBC)

Xét tam giac vuong OIH vudng tai O = tan [HO = = IHO = 50"46'

béng %a . Khi @6 thé tich khéi non c¢6 dinh 1a S va dudng tron day 13 dudng tron ngoai tiép

AABCbang
3 3 3 3
A 4a7r. B. 16a7r. C 16a7r. D. 4a7r.
9 3 9 3
Loi giai

ClighlC
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Goi O la tam cua day, M 1a trung diém cua BC.

Vi AABC déunén: R=04 = 2a;/§ va OM = 2a6\/§ = a;/? (R ban kinh dudng tron ngoai
tiép AABC).
Mat khac:

D& thdy d (4,(SBC))=3d(0,(SBC)) =%a = d(0,(SBC)) =;a.

BC LOM
Ta co: { = BC L(SOM).

BC 1 SO
Trong (SOM), ké OHJ_SM(HESM) suy ra OH 1 BC nén OHJ_(SBC).

= OH =d(0,(SBC)) =§a :

1 1 1

Xét ASOM :—— = ——+——
OH® SO* OM

= 3S50=4a.

2

Za\/g 164’7
Aa =

3 9

Suy ra thé tich khdi non: V = %ﬂ'th = %ﬂ'( (dvtt).

Cho mit cau (S) tim O va cac diém 4, B, C nidm trén mit cau (S) sao cho AB=3,
AC=4, BC=5 va khoang c4ch tir O dén mit phing (ABC) bang 1. Thé tich cta khdi cau
(S ) bing

A. ﬁﬂ B. 7—\/i7r. C. 29@77. D. ﬁﬂ
3 2 6 3
Loi giai
chighlc
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Cau 93.

Tu AB=3, AC=4, BC=5 = A4BC vudng tai 4 = duong tron (C) ngoai tiép AABC co
ban kinh r=£=§.
2 2

Lai ¢6 (C) 1a duong tron giao tuyén ctia mit phang (ABC) va mit cau (S).

29 J29

Suyra R’ =dz(0;(ABC))+r2 :T = :T 14 ban kinh mit cau (S)

29429
6 T .

. 4
Vay Vg, =§7Z'R3 =

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao bang a . Biét rang khi cit hinh nén da cho bai mot mét phiang di qua
N N} a A .« A N A
dinh hinh nén va cach tam cua day hinh non mdt khoang bang E , thiét dién thu dugc la mot

tam giac vuoéng. Thé tich ciia khdi non dugc gidi han boi hinh nén di cho bang

3 3 3 3
A 4ra ‘ B. Sra ‘ c. r D. Sra
9 9 3 12
Loi giai
Chignlp

Mit phang di qua dinh hinh nén va cach tdm cta day hinh nén mot khoang bang % c6 thiét
dién 1a tam giadc vuong SAB nhu hinh v&.
Ké OK 1 AB;OH 1 SK .

AB 1 OK ‘ . ,
Ta co: suy ra AB 1 (SOK)=> AB L OHva OH 1 SKnén OH L (SAB). Do d6

AB 150
a
d(0;(S4B))=OH =3
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1 1 1 a 3a
Xét tam giac vuéng SOK co: = + = 0K =——;SK =\SO*+0K* =——;
8 & OH> _ SO* 0K’ 22 W2

Vi OK L ABnén K la trung diém ciia 4B . Tam giac vuong SAB c6 SK = KB = % .

Xét tam giac vudng OKB c6: OB =\ OK* + KB’ = %;

2
1 [x/gaj g Sza’

Vay thé tich kh6i nén can tim la: ¥ = %.ﬂ.OBz.SO =3

Ciau 94. Mot khdi tru ¢6 ban kinh day »=2a. 0,0 lan lugt 1a tim dudng tron day. Mot mat phang

5 2z \ \ 12 . . A A A s 5
, cat duong tron (0 ) tai hai diém A, B . Biét thé tich cia

r s o a
song song voi truc va cach truc

3

khéi ttr dién OO'AB bing a :‘/E . D6 dai dudng cao cua hinh try bang
A.a. B. 6a. C. 3a. D. 2a.

Loi giai
clignlc

(@]
C u{
.l

-~
~
-
-~
-~ -

o ]
]
]
I
]
]
I
I
I
4

3

’ -
A
1

|
"-.
1

AY
U
T

!

o+
=
AY
1
‘\i
Q

V& duong sinh AC, khi d6 mit phang (ABC ) song song véi 00" va cach OO" mot khoang

a15
.
Goi / la trung diém AB, tacé d(00',(4BC))=d(0',(4BC))=0'1 = anﬁ_
2
Bén kinh 0'A =24 suy ra BA=214 =204 — 0T =2 [4a> -2 _ 4.

3

Thé tich tir dién OO'AB bang a nén ta

4
3 3
c6: 1001048 =1 Jis =100 a15 a=2 Jis <00 =34.
6 4 6 2 4
Vay hinh tru ¢6 chiéu cao O0'=3a.
Ciu 95. Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C'cd AA'=2a;BC =a . Goi M 1a trung diém
BB'. Ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chop M.A4'B'C'bang

3x/§a x/ﬁa \/ﬁd 2\/§a
7

A. . B. . C. D. .
8 2 - 3

Loi giai
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Cau 96.

Cligalc

Goi N, P lan luot la trung diém A4, CC' va 0,0" lan luot 1 tim duong tron ngoai tiép cac

tam giac AMNP va AA'B'C'Khi d6 mat cau ngoai B

tiép khdi chop M.A'B'C' ciing 13 mit cau ngoai tiép
khoi lang tru MNP.A'B'C'
Goi 7 1a trung diem OO'. Suy ra I 1a tdim mat cau can

tim. Suyra [B'=R.Taco: O'B'=

32 3
va: 10'=200' =L 40 =2,
2 4 2
Nén: IB'=R=+0'I*+0'B* =~ 621 .

Chon C
Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam giac

(2.

vudng can tai B va AC = a. Hinh chiéu vuéng géc cta dinh S 1én mit phang (4BC) la diém
H d6i xtmg v6i B qua AC. Géc giita hai mit phang (SAC) va (ABC)=45°. Dién tich mt

cau ngoai tiép hinh chop S.4BC bang:

2 2
A. 27d. B. 2’;“ . C. 57d’. p. 2%¢
Loi giai
Cligalp
Goi O 1a trung diém AC.
Ta c6 H la diém doi xing cua B qua AC nén ABCH 1a hinh vuong.

:HB:AC:a:HO:%:%..

Theo d bai ta ¢6: ((SAC);(4BC)) = (SO, HO) = SOH = 45°
Suy ra: SHO vudng can tai H= SH = %.

ASAB vuong tai A (AB L (SHA))
Ta co:

ASBC vuong tai C (BC L (SHC))

= Tam mic cu ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a trung diém I ciia SB
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Ta c6: SB=+/SH> + HB® = */_a:>R SI—SB */_
\/g jz St o,

Vay dién tich mat cAu can tim la: 47{721 = Ta

Ciau 97. Cho hai khdi non c¢6 chung truc SS’ =37 . Khdi nén thir nhat co dinh S day 1a hinh tron tim S’
ban kinh r. Khéi non thir hai co dinh S’ d4y 1a hinh tron tdim S ban kinh 2. Thé tich phan
chung cua hai khoi nén bang

3 3 3
A drr . B. ﬂ C drr . D. drr
27 9 9 3
Loi giai
Clighic
S A
o) M
s B

Ta c6 thé tich phan chung 1a tong thé tich cia khdi chop co dinh S, truc SO va duong tron day
¢6 ban kinh OM va khoi chép c¢o dinh S’ truc S'O va duong tron day c¢6 ban kinh OM .

Ta co: tanO/STl—OM ﬁszlVa‘[anO/Sj\M—O_‘]M SB_E 2
0s' sS' 3 3 0s _SS' 3r 3
|
3 0S =
Suyra: L. 95 _3_1_ oy —205 = " L om=2,
os’ oM 2 2 0S'=2r 3
3

2 3
1 ssiom? =Ly, 3 47
3 9 9

Vay V = %ﬂ.SO.OMZ +%ﬂ.S’O.OM2 =

Cau 98. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB=~/3, AC=2va BAC =30°. Goi M,N lan luot
12 hinh chiéu ciia A1én SB,SC . Ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép 4.BCNM la
A.R=2. B. R=413. C.R=1. D. R=42.

Loi giai
cligiic
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e Xét tam gidc AMB vudng tai M nén tim cua tam gidc AMB 1a trung diém cta canh AB .

Khi d6, trong (ABC) ké dudng trung truc d cia AB thi tAm mat cAu can tim nam trén d .

e Xét tam gidc ANC vudng tai N nén tdm cua tam giac ANC 1a trung diém ctia 4C . Khi do,

trong (ABC), ké duong trung truc d' ciia AC thi tim mit cdu can tim nam trén 4.

= Piém I =d Nnd' 1a tAm ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép A.BCNM )

Ma d va d' cung nam trong (ABC) nén I ciing chinh 13 tim duong tron ngoai tiép tam giac

ABC.

Suy ra ban kinh mit cau bang ban kinh duong tron ngoai tiép tam gidc 4BC .

e Ap dung dinh 1y cosin trong tam giac ABC co:

BC*=AB*+ AC*-2.4B.AC.cosA=1 = BC =1

e Ap dung cong thirc ham sin :

BC oo BC_

sin 4 2.sin4  2.sn30°

Cau 99. C6 mot bé hinh hop chit nhat chira diy nuéc. Nguoi ta cho ba khéi non gidng nhau co thiét
dién qua truc 12 mot tam giac vudng can vao bé sao cho ba duong tron dy cta ba khdi non doi
mot tiép xuc voi nhau, mot khdi ndn cd duong tron ddy tiép xic v6i mot canh cta day bé va hai
khéi non con lai c6 duong tron day tiép xic véi hai canh cia day bé. Sau d6 nguoi ta dat 1én

K. z A Ae A r ) ’ M 4 A ) ’ J A z + A A
dinh cua ba khoi nén mét khoi cau c6 ban kinh bang 3 lan ban kinh day khoi non. Bict khoi

337x

cau vira du ngap trong nudc va tong luong nude trao ra la (lit). Thé tich nudc ban dau

trong bé thudc khoang nao dudi day? (tinh theo don vi lit).
A. (150;151) B. (151;152) C. (139;140) D. (138;139).
Loi giai

CligalB

- Pau tién, ta quan tam tdi mat phang day cta hinh hop:

D¢ thay tam giac IJE noi tdm cia ba mat cau 1a mdt tam giac déu canh 2R .
A M B

D& thdy AB=4R va AD=M1+KE+EP=(2+J§)R.
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- Tiép theo, ta quan tim t4i chiéu cao cta hinh hop:

. 3 A J e A r J ) . \ , ’ A 4R
Ta coi hinh cau c6 tam S, cham v6i khoi non c6 tam day 7 tai U va ban kinh cau SU = N

Ha SO vudng goc mit phang day. D& thdy chan dudng cao O 1a tim tam giac déu LJE.

2R3 2R
3

Dé tinh dugc 10 = , ap dung dinh 1y Pitago cho tam giac SHU , ta dugc SH = 5

Chiéu cao cta hinh hop 13 h = SH + HO + SL =2TR+R+4TR=%=
- Ta chi cﬁq tinh ban kinh cua md&i hinh nén nita 1 xong. D& thay thé tich nudc tran ra bang thé
tich cac khoi non va cau co trong hinh hop.
3
Nhuviy, 2l z=3v +V =3 rare + 22 [ 3R] = 37Z
24 3 3 3

3R.

Rop =Sl g3 (dm)
81 24 2
- Vay thé tich hinh hop bang
V =AB.AD.h = 4R.(2+\/§)R.3R = 12(2+J§)R3 =%(2+\/§) ~151,14 (dm).
Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6a . Biét rang khi cét hinh tru da cho bdi mot mat phang song
song voi truc va cach truc mét khoang bﬁng 3a, thiét dién thu duoc 1a mot hinh vuong. Thé
tich cua khéi tru duoc gid1 han boi hinh tru da cho béng
A. 2167za’. B. 1507a’ . C. S4ra’. D. 1087za’.

Loi giai

Cligalp

I
I
I
1
1
1
1
_.__)33
\

A

|
|

B -
I

Goi O va O' 1a tam hai day cua hinh try.

Gia sir thiét dién thu duoc khi cat hinh try da cho boi mot mét phang song song véi truc 14 hinh
vuong ABCD.

Theo gia thiét ta c6 AB=BC=00"=6a.
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Cau 101.

Cau 102.

Goi I latrung diém AB.Suyra O L AB va AIz%ABzSa.

Ma O L BC nén OI L(ABCD).
Vi 00'//(ABCD) nén d(00';(ABCD))=d(0;(ABCD))=0I =3a.

Xét tam gidc AOI vuodng tai [ vaco Ol = Al =3a = OA= 3a42.
Theé tich khoi tru la:

2
V=mR h=70400 =r(3a2) .(6a) =1087a’.
Cho hinh try ¢6 chidu cao bang 6a. Biét ring khi cit hinh tru da cho boi mot mat phang song

song voi truc va cach truc mot khoang béng 3a , thiét dién thu duoc 12 mot hinh chit nhat co
dién tich 484”. Thé tich cta khdi try dugc gidi han boi hinh try da cho bang

A. 2167a’. B. 1807a’. C. S4ra’. D. 1507a°.
Loi giai
ChonD
C
O“' 1
1 D
1
1 1
1 1
1 1
1 1
1 1
1
e e
4 O L == 7,1 N
~ L/
A

Goi O va ’O’ la tdm hai day cua hinh truy. 7
Gia su thiet dién thu dugc khi cat hinh tru da cho bdi mdt mat phang song song voi truc 1a hinh
chit nhat ABCD ¢6 AB=BC=00"'=6a, S ., =48a’ = AB=8a

Goi I latrung diém AB.Suyra O L AB va AI=%AB=4a.

Ma OI L BC nén OI 1(A4BCD).

Vi 00'//(ABCD) nén d(00';( ABCD))=d(0;(ABCD))=0I =3a.

Xét tam giac AOI vuongtai I vacod O =3a, Al =4a = OA=5a.

Theé tich khoi tru la:

V=nRh=n04.00 =xr(5a) .(6a)=150a".

Cho hinh chop S.ABC c¢6 SA vudng gbc v6i mat phang day, goc giita (SBC ) va mit phing

day bang 60°. Néu ABC la tam giac déu canh a~/3 thi ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop
S.4BC bang

A. a\/4_3 . B. a\/4_3 . C. a\/4_3 . D. a\/4_3

- 4 8 12 6
Loi giai

Cligila

Trang 46 Fanpage Nguyén Bio Vwong @ https://www.facebook.com/tracnghiemtoanthpt489/




TAI LIEU TONG ON TAP TNTHPT 2020

Goi H 1a trung diém AB
=AH 1 BC tai H

=((S4B),(ABC))= SHA = 60°

3a 3(1\/5

AH =—=S4=
2 2

Goi I latam cua aABC

Dung A diqua I,A//SA4

Dung A’ 1a trung tryc cua SA4

Goi J=ANA
ViJeA=JA=JB=JC
JeAN=JS=JA
=JA=JB=JC=JS

— J 13 tAm mit cau ngoai tiép SABC
Ban kinh mat cdu R =JA

Goi M la trung diém SA

Khi d6: JA = MA> + MJ?

Ciu 103. Cho hinh chép ABCD c¢6 day 1a hinh thang vudng tai 4 va D. Biét SAvudng goc véi
ABCD, AB=BC =a, AD =2a,S4 = a2 . Goi Ela trung diém ciia AD . Ban kinh mit cau di
qua cac diém S,4,B,C.E bﬁng

A."*/g. B.“*/%. c. W6 D. a.
2 6 3
Loi giai
Chon D
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Ta théy cac tam giac ASAC; ASBC;ASEC vuong tai 4,C, E. Vay cac diém S, 4, B,C, E nam

SC _NSA*+4C* _

trén mit cau duong kinh SC = R = - 5

Ciu 104. Mot hinh try ¢6 ban kinh ddy bang chiéu cao va bang a. Mot hinh vuéng ABCD ¢6 AB,CD la
hai day cung ctia hai duong tron ddy va mit phang (4ABCD) khéng vudng goc voi ddy. Dién

tich hinh vuéng d6 bang.
2 2 2
A2 B. 5‘“/5. C. 54°. D. 2%
4 4 2
Loi giai
Chon D

1 AD

= CD 1L (A'4D)=CD L A/'O=> £A'DC=90".
CD 1 A4

Tacd £A'DC 1a goc ndi tiép chin nira duong tron=> A'C =2a.
bit canh hinh vuéng ABCD 1a x.
AD*=AD — A4 =x"-a’ 2
Tacé{ DO - A o :>2x2—a2=4a2:>x2:SABCD:5i.
A'D*+DC* =4

o e JCD
K¢ duong sinh 4'4 . Khi do ta c6

CAu 105. Cho ba hinh cu c6 ban kinh 1an luot 1a R,R,,R, d6i mot tiép xUc nhau va cung tiép xuc voi
mit phang (P). Céc tiép diém cta ba hinh cau voi mit phang (P) 1ap thanh mot tam giac c6 do
dai cac canh lan luot 13 2;3;4 . Tinh tong R+R,+R;:

L B. & c.3 p. 2.
12 12 12 12
Loi giai

Chignla

0\

L

0,
H K
A B
C

Goi tam ciia ba mit cau lan luot 1a O,,0,;0, va A, B;C lan luot 12 hinh chiéu vudng géc ciia
0,;0,;0, Ién (P).Khoéng mét tong quat, gia sit R, > R, > R, vatheo d6 AB> AC > BC
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Goi L 1a hinh chiéu vudng goc ciia O, 1én O, 4 va H,K lan luot 1a hinh chiéu ctia O, lén
0,4;0,B

Taco 0,0, =R +R,;OL=R ~R, va O,>=(0,0,) —(O.L)’

oS4 =(R+R,)—(R-R,)=4RR,

Tuong tu, tacd 3° =(R +R,)’—(R —R,)’=4RR, ; 2’ =(R,+R,)’—(R,—-R,)’ =4R,R,

R1R2:4 ; 9 R3:Z 1

Tacohé {RR, =1 < R1R3:Z<:> R =3 .Suyra R +R,+R, _162
9 4
RR == RR =4 R,=—
1443 4 1772 3

Céu 106. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh, cic canh bén cta hinh chép bing
J6 ¢m, AB =4 cm . Khi thé tich khéi chop S.ABCD dat gié tri 16n nhat, tinh dién tich mat ciu
ngoai tiép S.ABCD .
A. 127 em’”. B. 47 cm’”. C.97 cm’”. D. 367 cm’”.

Loi giai

ChonD

Goi O 1a giao diém cia AC va BD.

Tacd ASAC cantai S nén SO 1L AC va ASBD cantai Snén SO L BD.
Khido SO L (ABCD).

Ta c6: ASAO =ASBO =ASCO =ASDO = 0OA=0B=0C=0D

Vay hinh binh hanh ABCD 1a hinh chir nhat.

2
Pit BC=x= AC =~/4* +x° :>A0—A2C %.
- - 16+ x> \/S—xz
Xét ASAO vuong tai O, ta co: SO =~S4" - A0 6— 5

1 1 \/8—x2 2

Thé tich khdi chép S.ABCD 1a: V 0 = 5SO.SABCD = 5 Ax = 3 8—x".x

tacé:V=§\/8 X x<§u 8.

2 3

2 2

Ap dung bét déng thirc : ab <& b

Dau "=" xayra < V8—x’ =x < x=2. Dodé: BC=2,50=1.
Goi M 1a trung diém cua SA, trong (S40) ké dudng trung tryc cia S4 cét SO tai I .
Khi d6 mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD cé tam [ va ban kinh R = IS.
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2
Vi ASMI  ASOA(g.g) nén oL =M _ gy 54 _ 6
SA~ SO 250 2.1

Dién tich mit cau ngoai tiép khdi chép S.ABCD la: 47R* =47.3" =367(cm’)

—=3= R=3(cm).

AD 1 (AB
Cau 107. Cho hinh ti dién ABCD c¢6 ( C)
BC =2(cm)

,AB = 2\3(cm), AD = 6(cm)

, ABC 1a tam giac vuong tai B. Biét

. Quay cac tam giac ABC va ABD (bao gdbm ca diém bén trong 2 tam
giac) xung quanh dudng thang AB ta duoc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan chung cta 2 khoi
tron xoay d6 bang

53

< _7T Cm3 — T Cm3 T Cm3
A, V3m(em?) B. 2 ) Cc. 2 ( ). p. 3 ( ).

Chon' C

D& thiy AD L (ABC)= AD =R,
Goi {M}=BD N AC vaN la hinh chiéu cua M trén AB. D& dang chimg minh dugc ti 1é:

MN AN MN BN (1) _ 4D _ AN AN 3 BN 1
TV @) » L=t 3 2
BC 4B AD 4B (2) BC " BN AB 4 AB 4
:ANzﬁ;BNzﬁ;MNZE

2 2 2

Phan thé tich chung cua 2 khéi tron xoay 1a phan thé tich khi quay tam gidc aAMB xung quanh
truc AB. Goi V] 1a thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc aBMN xung quanh AB
Val,la thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc aAMN xung quanh AB

3\/§7T \ \/_ 3z 3\/_ RY/4

Dé tinh dugc: V, =T(dvtt) vay, = (dvit)y =V, +V, =

(dvtt). Chon  C.

Céu 108. Huyén c6 mot tAm bia nhu hinh v&, Huyén mudn bién duong tron d6 thanh mot cai phéu hinh
n6n. Khi d6 Huyén phai cit bo hinh quat tron 4OB 16i dan OA, OB lai v6i nhau. Goi x 1a
gdc ¢ tam hinh quat tron dung 1am phéu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhat?

a 26, B.Z cZ D.Z
- 3 3 2 4
Loi giai
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Chon'A

Ta c6 dién tich ciia hinh phéu S .= Rx =>r= ;—R 1a ban kinh ctia day phéu; = x = %
T
V= %ﬁrzh = %ﬂrleRz - = %72’\/7’4.R2 —r® 1a thé tich caa phéu
Xét ham s6 phu y=r*R* —r° = ' =47 R* -6/
¥ =0 2.R* =317 =0<:>r=?R
kb
ro |0 R
R
Mmoo a
1,(}‘) / \
Vay ymaxthi V' va V' max khi r = Rf@xzzzr ©x=27z-311;\/€<:>x=27z-3\/€

Cau 109. Cho hinh try ¢6 hai day Ia hai hinh tron (O) va (0'), thiét dién qua tryc cta hinh try 1a hinh
vuong. Goi 4, B 1a hai diém lan luot nim trén hai duong tron (O) va (O'). Biét AB =2a va

khodng cach giita hai duong thing 4B va OO’ bang #. Bén kinh day bang

A. “*/ﬁ. B. “*/ﬁ. C. “*/ﬁ. D. “*/ﬁ.
3 2 4 9
Loi giai
Chon' C
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Cau 110.

- 0Q)

Duyng dudng sinh BC goi H 1a trung diém cia doan AB.
Tac6 d(00', AB)= OH = %

Gia sir ban kinh d4y cua hinh try 13 7, do thiét dién qua truc ciia hinh tru 1a hinh vuéng suy ra
BC =2r

— AC =+ AB* = BC? =/4a* — 412, mit khac

2
AC =204 —0H* =2 rz_%:,mrz_gaz

Ta c6 phuong trinh Vaa* —4r* =4’ -3a> = r = a\iﬁ‘.

Cho hinh chop S-4BC ¢6 day 4BC 1a tam gidc vudng can tai B, AB=BC=3a NG) ,
SAB=SCB=90"_ Biét khoang cach tir 4 dén mit phing (SBC) bing 2a+/3. Tinh thé tich
mit céu ngoai tiép hinh chép S-4BC.

A. 721874 B. 181874’ . C. 61874’ . D. 24\/187a’.
Loi gidi
Ciigilp
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Y

Goi I,H lan luot Ia trung diém cta canh SB va AC

Mait khac, theo gia thiét ta c6 ASAB, ASCB lan luot 1a cac tam giac vuong tai A va C
=IA=IB=IC=1IS

=T 14 thm mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC

Mit khac: AABC vudng tai B = H 1a tim duong tron ngoai tiép AABC

= IH 1 (ABC)

d(A;(SBC))  ac
Ta co: = =
d(H;(sBC)) HC
Goi K la trung diém cua canh BC = HK L BC(HK//AB, AB 1 BC)

2= d(H;(SBC))=a\3

Lai c6: BC L IH(IH L (ABC))= BC L (IHK)
Mat khéc: BC C (SBC) = (SBC) 1 (IHK) theo giao tuyén IK
Trong (IHK), goi HP L IK = HP 1 (SBC) tai P = HP =d(H;(SBC))=a+/3

1 1 1 1 1
s =—t—F=—F5+t—=Hl=3a
HP® HI® HK® HI* AB

4
Xét AIHB: IB=+JTH? + HB® =3a2 = R. Vay V — %nR3 —24/18ra’

Xét AIHK:

Cho hinh try c6 day 1a hai duong tron tim O va O', ban kinh day bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duodng tron ddy ¢ tam O lay di€m 4, D trén duong tron tm O' lay diém B, C sao
cho AB//CD va AB khong cat OO'. Tinh AD de¢ thé tich khoi chop O'.ABCD dat gia tri lon

nhéat.
A. AD =22a B. AD =4a C. AD=¥¢1 D. AD =2a

Loi giai
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NI

1 1
1 g
‘ Lo

o

Ké duong thang qua O' song song véi AB cit mit phing chia duong tron (O) tai 0.
Lac do6 AO,D.BO'C la mét hinh lang try chiéu cao bang 2a.

Vi AD=BC nén S,;5c =S, 0
Ta c6 thé tich cta khdi chop O'.ABCD :

VO'ABCD =

1
3

(Vipasen ). & AOD =90" & AD=242a.

h¢

toa do

2 — 8’

Oxyz,

cho

hai

2 2 1 .
—.2a.8, ;00 ==2aS,,,p = §.2a.5.2a.2a.sm AOD < 5

_VAOID‘BO'C = 3

mit phang

song

song

Cau 112. Trong khong gian véi
(P) 2x—y+2z-1=0, (Q) 2x—y+2z+5=0 va diém A(—l;l;l) nam trong khoang giita hai

mit phang ndy. Goi (S) la mat cau di qua 4 va tiép xtic v6i ca (P) va (Q). Biét khi (5) thay

d6i thi tam / cta no ludn thudc dudng tron (C ) c¢b dinh. Dién tich hinh tron gi¢i han bi (C )

la
A Z
3

D. 87
9

Ban kinh mit cau (S): R= d((P),(Q))

2 22 (1) 422 B

()

=1

Tam / clia mit cau (S ) nam trén mat phang (R) cach déu (P) va (Q)

Phuong trinh mgt phang (R): 2x—y+2z+2=0
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Tam / cua mit cau (S) ndm trén mit cau (S) cotdim 4 bankinh R=74=1

(-)-1r2142
J2 (-1 422 3

Tam / cla mit cau (S ) nam trén dudng tron (C ) 1a giao clia mat cau (S) va mat phang (R)
2
c6 tim K vabankinh 7 =KI =~ AI* - AK* = flz —(%) :¥

Dién tich hinh tron gi6i han boi (C) 1a: 7r* = 8?” )

Goi K 1a hinh chiéu cia 4 trén (R) = 4K =d(4,(R))

Céu 113. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA vubng goc véi mit phang (ABCD), tix gisc ABCD 1a hinh
thang vudng voi canh day 4D, BC. AD=3CB=3a, AB=a, SA= a3 . Piém I thoa man
AD=3A4I, M 1a trung diém SD, H 1a giao diém cia AM va SI. Goi E, F 14n luot 1a hinh
chiéu cia 4 1én SB, SC. Tinh the tich V' cia khoi nén c6 day 1a duong tron ngoai tiép tam
gidc EFH va dinh thuoc mat phing (ABCD).

7Z'(13 7Z'(13 7za3 7Z'Ll3

AV = B. V= D.V

Loi giai

I

Nhan xét: Tt giac ABCI 1a hinh vuéng. D& chimg minh BC L (SAB) va Bl L SC.

EA 1 SB
= EA 1 (SBC) = EALSC.
EA 1 BC
EA 1 SC
= SC L (AEF).
FA 1 SC
2
Trong tam giac vudng SAB co SE _ SA2 =i.
SB SB” 4
Trong tam giac SAD co E.ﬁ.@=1 :E=3 :ﬁzi.
HI AD MS HI ST 4
Trong tam giac SBI c6 %:%:% = FEH //BI .Do BI L SC nén EH L SC.

Suy ra cac diém A, E, F, H cung thudc mat phang di qua A4 va vudng goc véi SC.
Goi K 1a trung diém AF .
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Cau 114.

Cau 115.

1

1

EA 1 EF A . . X .
= K la tam dudng tron ngoai tiép tam gidc AEFH .

AH 1 FH

Tacs ap - SAAC _a 3.a2 :a\/E'

SC a5 NG
1 ax/g

Suy ra ban kinh ddy cia khdinon 1a R = EAF =—

257

Goi O la tam hinh vuong ABCI .

SC L(EFH ,
( ): OK 1 (EFH )= O la dinh cta khoi non.
OK /ISC
A N Lo N 1 1 Py ) 1 2 6 2 a
Chiéucaoctakhoinonla h=—FC =—NAC - AF* =—,2a ——a" =—.
2 2 2 5 Js
2 3
Vay thé tich khéinon 13 ¥ =~ zR>h =~ 1. afo| a _za
3 37025 ) 5 1045

Cho mot miéng t6n hinh tron c6 ban kinh 50 cm . Biét hinh ndn c¢6 thé tich 1én nhit khi dién
tich toan phan ctia hinh non bang dién tich miéng t6n & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh day
la:
A. 102 (cm). B. 502 (cm). C. 20(cm). D. 25(cm).

Loi giai
Ta c6 dién tich miéng ton 1a S = 7.2500 (cm2 )
Dién tich toan phan cta hinh nén la: S, = AR +7.RI.
Thoéa min yéu ciu bai toan ta c6: 7R* + 7.R1=250077 <> R*+R1=2500=4 <1 =%—R .
Thé tich khéi nén la:

1 2 1 2 12 2 1 2 A ’ 2
V=-rxR"h V=—=—aRANI"'-R- <V==—xR".,|| —R| —R
3 3 3 R

2 3 2
@V:l;zRZ.JA—Z—zA oV =tad PR 2R ov=tz |t 24r -2
3 R 3 3 8 4
I A4 . , . A A .
@ngﬂ.z E.Daubang xay rakhi R = Z=25,Vay V' dat GTLN khi R =25.

Cho hinh nén (N) c6 duong cao SO =/h va ban kinh ddy bang R, goi M la diém trén doan
SO, dit OM =x, 0<x<h. (C) la thiét dién cia mit phang (P) vudng géc véi truc SO tai
M, véihinhnén (N). Tim x dé thé tich khéi nén dinh O day 1a (C) 16n nhat.

h\/z C. —h\z/g D L

A.ﬁ. B. —. C =
2 2 -3

Loi giai
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Taco BM la ban kinh dudng tron (C).

Do tam gidc ASBM > ASAO nén DM M gy ~AOSM. by _R(h—x)
40~ SO SO h
Thé tich cta khéi nén dinh O day 1a (C) la:
— 7 2
VzlﬁBMz.OM =l7f M leﬁR—(h—x)zx.
3 3 h 3752
e 1 _R? 2 ,
Xét ham so f(x)z;;zh—z(h—x) x,(0<x<h)taco
Ta c6 f’(x)zlﬁR—z(h—x)(h—?ax); f’(x)=0<:>l7zR—2(h—x)(h—3x)<:>x=ﬁ.
3 p? 3 p? 3
Lap bang bién thién ta c6
0 h h
X -
3
f'(x) + 0 -
AR}
() 81

Tur bang bién ta c6 thé tich khdi nén dinh O déy 1a (C) 16n nhat khi x = g

Cau 116. Ban Hoan c6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh v&, Hoan mudn bién hinh tron d6 thanh mét hinh
cai phéu hinh non. Khi d6 Hoan phai cit bo hinh quat tron AOB rdi dan hai ban kinh O4 va
OB lai v6i nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi x 1a goc ¢ tAm hinh quat tron
dung 1am phéu. Tim x dé thé tich phéu 16n nhat?
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AL a3
e 5
Loi giai

Dua vao hinh vé, do dai cung AB 16n béng Rx, ban kinh hinh nén » = 2&

T

\ L s . [p2 2 2 R’x* R (i 2 2
Duong cao ctia hinhnén A=+R" —r" =,|R T =2— Ar” —x
Ar T
2 2
Thé tich khéi nén (phéu) V = —7rr *h = Rx” R —4r x* (47z2 —x’ )
3 3 41 2m

A’ 3
Theo Cauchy ta c6 X x_‘(4”2_x2)s( ) V< 237R .
2
Déu bél’lg Xéy ra khi % = 471'2 _x2 & X = #7[ . Vﬁ_y thé tich phéu 16m Ilhﬁ,_t Khi x =

2J6
—3 T
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