PHUONG PHAP PHAN BU
TINH THE TICH KHOI PA DIEN PHUC TAP
Tac gia: Vuong Thanh Binh
Ban Full dap an tai Facebook: https://www.facebook.com/ThanhBinhKami
Link video full mi&n phi tai : http://moon.vn/Pro/1/228
Moi gop Yy va bai tdp lién quan dén phirong phdp vui long Inbox Facebook

A-LY THUYET CHUNG
1) Khai niém khaoi da dién phic tap : La khdi da dién khong co ban ( khdng phai chop tam
giac, chop tar giac, hinh lang try, hinh hop, hinh 1ap phuong ... ) Hodc co ban nhung kho tinh
chiéu cao va dién tich day.
2) Y twéng : Ta s& xdy dung khdi da dién phic tap (H) ndm trong khoi chép co ban (A) . Vi
du du khéi chdp (A) gom khoi da dién phic tap (H) va khoi chop co ban(B) khi dé
V, =V, -V,
3) Cac dang thwong gép : +) Dang 1: (Coban) A=H+B=V, =V, -V,
+) Dang 2: (Nang cao) A=H+B+C =V, =V, -V, -B.
+) Dang 3: (Sa0) A=H +B+C+D =V, =V, -V, -V, -V,
4) Kién thitc lién quan :
4.1. Pinh ly Talet: Cho tam gi4ac ABC, duong thang d song song véi BC dong thoi cat céc
AM AN

canh AB, AC hoac cac duong kéo dai cua 2 canh nay tai M, N thitacétilé: B AC
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4.2. Pinh ly 3 dwong giao tuyén: Cho 3 mat phang (P),(Q),(R) giao nhau theo 3 giao tuyén

d,,d,,d, thi 3 giao tuyén nay mot 1a d6i mot song song hai la dong quy.
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DANG 1: V,;, =V, —Vq,

Vi du minh hoea: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang véi day l6n AB=3a ,

day nho CD =a, canh bén AD =2a,BC = 4—; . Chiéu cao SA=23a . Tinh thé tich caa khéi chop

S.ABCD
3 3 3 3
A 8a3J§ B 16a9J§ c 11a9J§ . 7a9J§

% Phén tich y twéng
+) Pé tinh thé tich khdi chép S.ABCD ta phai tinh duoc dién tich day ABCD la mot
hinh thang rat kho tinh dién tich ( Vi khdng phai hinh thang can, khéng phai hinh thang
vudng va chiéu cao trong hinh thang khé tinh duoc)
+) Trong truong hop nay ta s& sir dung phwong phap phan bu tinh thé tich
Ta xay dung khbi chép S.ABCD nam trong khdi chop S.IAB khi d6
V(S.ABCD) =V(s.lAB) _V(S.ICD)
Puong nhién ta phai chon sao cho khi chop S.IAB va khdi chop S.ICD déu dé dang
tinh dugc thé tich.




s Giai
+) Kéo dai AD va BC cit nhau tai I. Khi d6
1
V(S.ABCD) =V(S.IAB) _V(S.ICD) = 3 SA‘(SIAB - SICD)
e .. ID IC CD 1 1 8
+) Theo dinh ly Talet ta co: A" B AB 3 =S5 = §S,AB hay S,scp = §S,AB

+) Tu AD=2a,BC =4—3ad5 tinh dugc 1A=3a,1B =2a.

+) Theo dinh Iy Herong ta c6: S,,5 =/p(p—IA)(p-IB)(p-IC) =222’
16a°\2
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BAI TAP TUONG TU

Vay Ve :%SA.SS,AB = %.Ba.g.Z\/Z_az =

Bai 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich la a® day ABCD la hinh binh hanh tam O. Mat phang
(@) qua AM va song song véi BD cat SB, SD tai E va F. Tinh thé tich cua khdi da dién AEMCB
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GIAI

+) Ta xay dung khéi da dién AEMCB nam trong khéi chop S.ABC.
Klll dé: VAEMCB :VS.ABC _VS.AEM

+) Ta co: Vs'ﬂzﬁ-s_'vl:g 1=1:>VS.AEM 1VS.ABC
Vomwe SB SC 32 3 3
2 1 a’
<:>VAEMCB =VS.ABC _VS.AEM = §VS.ABC = EVABCD = ?

Bai 2: Cho lang ding ABC.A'B'C" c6 day ABC la tam giac vudng can, AB =BC =a canh bén
B' B'N 1

AA'=2a. Goi M va N 1a 2 diém thoa man sao cho —— = —— == Tinh thé tich khéi da dién
BA' B'C' 3

B'MNCBA

3 3 3 3
AL g, 3 c. 9N2 p. 132

2 15 28 27

GIAI

+) Ta xay dung khéi da dién B'MNCBA nam trong khéi chop tam giac 1.ABC
+)TacéV'-B'MN:M IN IB' 111 1 1 26

v A EE = 333 —E = Vig'wn :EVIABC :>VB'MNCBA :EVI.ABC

1.ABC
3
HMAV, o :% IB.% BABC :%.3a.%.a.a=a?
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Bai 3: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D' ¢c6 AB=3a,AD =4a,AA'=3a . Goi G la
trong tdm tam gidc CC'D . Mit phing chira B'G va song song véi C'D chia khéi hop thanh 2

, . Y . ..
phin. Goi (H) lakhéi da dién chua C . Tinh ti s6 % véi V1 thé tich khéi hop da cho.
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+) Khoi da dién (H) chra C 1a: CMNABB!
+) Ta xay dung khéi da dién (H) nam trong khéi chép 1.ABB'
Khi do VH :VI.BB'A _VICMN

#)Tinh V. g0 =~ 1B 2 BB BA= = 122 L 3a.3a - 184°
BAT3T2 372

+) Tinh \Mzi:VH _1 IBB.A=§a3
o 2T 27 3

DANG 2: V,,,, =V, V(5 Ve,

Vi du minh hoa: [THPT THANG LONG 2016] Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a
c6 M vaN lan luot 1a trung diém A'B',BC . Mt phang (DMN) chia hinh I4p phuong thanh 2

, . , .V
phin. Khéi da dién dinh A ki hiéu 1a (H,) , phn con lai ki hidu 1a (H,) . Tinh ti s \%
(Hz)
37 B 22 c 2 D 1
48 89 3 2

¢ Phan tich tw duy
+) Nhin vao hinh v& ta thdy mat phang (DMN) chia khéi I4p phuong thanh 2 khéi da
dién trong d6 khoi da dién (H,) 1a ABNDENF va phan con lai
+) Khéi da dién (H,) cuc ki phirc tap (khéng phai chdp, khong phai lang tru, khong phai

hop...) nén viéc tinh toan la rat phic tap
+) Bé dé tinh ta s& sir dung phwong phap phan bu tinh thé tich khéi da dién phic tap
Ta s& di xay dung khéi da dién (H,) ndm trong khdi da dién dé tinh 1.ADJ

Khi d6 V(Hl) =V a5 ~Viene ~Veans




@ Gia
JB IN JF 1 ,IA IN IE AN 1

+) Theo dinh ly Talettacé: —=—="—-==-Vd —=—=—=—"— ==
JA D J 2 IA.-J ID Al 14
Tir d6 ta c6 thé tich dugc hét cac doan thang vi du nhu: JB = %; BF = 2—3a, 1A= 2
. 1 1 .1 14a1l 4
+) T|nh VIADJ =§ IA'SADJ :§ IAEADAJ =§.?.E.2a.a=§a3
3
HTith Ve = SIALaeAaN-L212a_2a
3 2 33242 144
3
HTinhv.,, ——FBlpnpy-t22123, &
3 2 3322 18
A 55 89
Vay V(Hl) =Vi 403 ~Viae ~Vesw :mas :>V(H2) =a’ _V(Hl) :mas
\Y/
Vay (Hy) =§
Y 89

(Hy)
BAI TAP TUONG TU

Bai 1: Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C' canh déy la a, canh bén 1a 2a. Goi M va N lan luot

1a trung diém cuia cac canh B'C',CC" . Mit phang (AMN) chia khi lang tru thanh 2 khéi da



, V 9 ,
dién. Goi (H) 1a khdi da dién chira dinh B. Tinh ti s % VGi V14 thé tich cua khéi lang try

déu
3 3 3 &
AL g. &3 c. 72N2 i, 22N
3 W2 15 72
GIAI
+) Khéi da dién chira dinh B 12 B'MEABCN (khéi da dién H )
+) Ta xay dung khéi da dién H nam trong khdi chép 1.ABJ
Khi do: VH :VI.ABJ _VI.EB'M _VN.ACJ
3
HTihV, o, =~ 1B 1 BABIsin60° = ~3a 1o 38 32 B3
- 32 372 2 8
3
+) Theo cong thuc ti s6 thé tich thi Vieew _ i,VN-ACJ 1 =V, = 23 | asc = 2823
27'V 9 27 " 72
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Bai 2: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Goi M va N lan luot 1a trung diém
A'B',A'D' va diém P thoa man CP = %cf' . Mat phang (MNP) chia khdi lap phuong thanh 2



khoi da dién. Goi (H,) lakhéi da dién chira dinh C'. Goi (H,) 1a khéi da dién con lai. Tinh ti

.V
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+) Khoi da dién chira dinh C' 1a: PFB'MND'EC' la khéi da dién (H,)
+) Ta xay dung khéi da dién (H,) trong chop P.C'1J
Khi dé: VH1 :VP.C'IJ _VE.D‘IN _VF.B'MJ
3
HTinhv, ., ——pc'leicy-t3al3asa_da
' 3 2 34222 3
3
+) Theo cong thic ti s6 thé tich thi: Ve 5., = Ve g iVF,.CIJ Vv, ; o = 2;2
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DANG 3: Vi) =V ~Vie) ~Vie) ~Vioy

Vi du minh hoa: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" canh a, c6 M va N 1a trung diém cua

A'B' va CD . Mt phang () qua MN va song song véi B'D' chia khéi da dién thanh 2 phan.
Tinh thé tich cua khéi da dién chira dinh A.
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% Phén tich y twéng
+) Xac dinh thiét dién va ta xac dinh duoc khi da dién chira A 1a A'MJINFEBA (ta goi
day 1a khdi da dien H)
+) Bén dang 3 thi chic chung ta di quen vé6i ¥ twong: Néu tinh thé tich 1 khdi da dién
phtic tap ta s& sir dung phwong phap phan bu
+) Vay ta s& xay dung khéi da dién H niam trong khdi chép tam giéc S.APQ (dé tinh thé
tich) va V(H) :VS.APQ ~Vs.am ~Veeer _VIDNQ

s Giai
+) Taco V(H) :VS.APQ _VS.A'MJ _VE.BPF _VIDNQ
+) Str dung tinh chat caa quan hé song song va dinh Iy Talet ta d& dang tinh duoc d6 dai
cac doan thang SA', A'J, ID....

] 1.1 13a13a3 9°
TN Voo =35A S AP AR =35 5322 16
1 1 lala a_a_3

#) Tinh Vo gy =5 SAT S AMAT =202 20
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+) Tuong tu Ve gor =Vpyg = 4_8

o]

+) Vay V(H) =VS.APQ _Vs AMI _VE BPF _\/IDNQ =

% Binh luan

+) Bai nay con 1 cach lam nhanh nira 1a dya va tinh chat d6i xung cua 2 khéi da dién tao
thanh béi mét phang («) ta thay thé tich cuia 2 khoi da dién nay déu bang nhau va bing 1

nira thé tich khdi 1ap phuong.

+) Do dang nay kha phuc tap nén vi du minh hoa tac gia da cé tinh cho céc ban ti s rat

dep (toan 1a trung diém ) nén méi sinh ra cach dic biét kia.

+) Néu cac ban mudn bai toan mang tinh chét tong quat hon. Tac gia s& stra lai vi tri diém
thugc canh A'D' nhu trong bai tap tu luyén sb 2 thi bai toan s& cang thang hon rat nhiéu.

BAI TAP TUONG TU

Bai 1: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. M, N 4 trung diém A'B',CD . H la diém
thuoc canh A'D' sao cho HA'=3HD' . Mt phang (HMN) chia khéi chop thanh 2 da dién.

Tinh thé tich khéi da dién chira diém C.
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+) Khéi da dién chira diém C 1a CNFEB'C'D'HMG goi tét 1a hinh (H)

+) Ta co: V(H) =V; e —Viene ~Veom ~Veswa

+) Tinh V, ¢, _lictcaci=tralrara_ 343,
3772 342746 576
9 Tih v, —LJctoncp L3 lasa sa
NF T3 34224 64
3a°
+) Tuong tw V¢ jgp =—
) g ¢ E.AB'M 64
3
+) Tinh V oy leplpipp-tataa_a
S R 34246 576

N |9,

Vay V(H) :VJ CIA _VJCNF _VGD H _\/EB MA



Bai 2: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" canh a. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua

A'B',A'D' . E la diém thoa man % :% . Mat phang (MNE) chia khoi lap phuong thanh 2

khodi da dién. Goi (H) la khdi da dién chira dinh (C') . Tinh thé tich khoi da dién (H)
3 3 3
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+) Khéi da dién chira dinh C' 1a EPCQFMND'C'B' (khéi da dién H)
+) Taco: VH :VK.C'IJ _VK.CPQ _VE.D'IN _VF.B'MJ

3
) Tinh Vi ., =%KC'.%C'I.C'J %57;1%3;3;:12:
1,1 1al3a 3 3a°
#) Tinh V, o == KC.ZCPCQ=>,2 228 28 =8
) cerg =5 G5 PR =5421010 "800
3
#) Tinh Vi oy =%.ED'.%D'I.D'N =%.i—:.%%.%=%
3
#) Tinh V.., :%FB'.%B'M.B'J :%.i—g%g%:%
15492

Vay VH :VK.C'IJ _VK.CPQ _VE. D'IN _VF. BMI —

3600




