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CHUONG

ﬂ GIOI HAN

§ 1. GIOI HAN CUA DAY SO

TOM TAT LY THUYET

Gidi han hitu han cta day sb

(¢' Dinh nghia 1: Dy s6 (u,) c6 gi6i han 1a 0 khi n dan t6i duong vo cuc néu |u,| ¢6 thé nhd hon mot
s6 duong bé tuy y, ké tit mot sb hang nao d6 tré di. Ta viét lirjrg u, = 0.
N— o0

(¢ Dinh nghia 2: Diy s6 (u,) c6 gidi han la a néu lim (u, —a) = 0. Ta viét lim u, =a.
n——+oo n——4oo

E Ta c6 thé viét limu,, = a thay cho cach viét lirJrrl u, = a (khong can viét chi s6 n — +oo)
N— 00

(£ Mot vai gidi han dac biét: (c6 thé xem nhu cong thic)

1 1
e lim— =0; o lim— =0;

" v

1
° lim—k:O,VéikGN*; e limC=C,VC eR,;
n

1
lim — =0, v6i |¢| > 1;
qn

limg" = 0, néu |g| < 1.

Céc dinh Iy vé gigi han hitu han

(¢ Néulimu, = a valimv, = b thi ta cé:

o lim(u,£v,) =a+b; A lim<ﬁ) _4 voib£0; ® lim |uy| = |al;
Vi ba s
e lim(u,.v,) =a.b; e lim,/u, = \/a,véia >0; e lim(k.u,)=k.a (k€ R).

(¢" Dinh ly "kep gitia":
e Néu0 < |u,| < vy, Vi € N* valimv, = 0 thi limu, = 0.

o Néuw, <u, <v,, Vn € N*valimw, =limv, = a thi limu, = a.

Tong cua cap sO nhan lui vo han

(¢" Dinh nghia: Cép s6 nhan vo han (u,) c6 cong bdi ¢ thod man |g| < 1 dudc goi 1a cdp sé nhdn lii
vo han.

(¢ Cong thie tinh: Cho cip s6 nhan 1ui vo han (u,), ta ¢6 tdng clia cAp sd nhan 1ui vo han do6 1a

u
S=uy + 1t + U3+ ooty . :rlq,(|q| <1)
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Gidi han vo cuc

(¢ Pinh nghia:

® Tandi day sb (u,) c6 gidi han +o0 khi n — +oo, néu u, c6 thé 16n hon mot s6 duong bt
ki, k& tt mot s6 hang nao d6 trd di. Ki hidu: limu, = +oo.

@ Tanéi day sO (u,) c6 gidi han —oo khi n — +oo, néu lim(—u,) = +oo. Ki hiéu: limu, =

(£ Mot sb giéi han dic biét:
@ limn* = +oo, vi k € N*.

(& Mot sé quy tic tinh gidi han vé cuc:

@ Quy tac tim gi6i han cua tich u, - v,

@ limg" = +oo, V6i g > 1.

limu, =L | limv, = oo | lim [u, - vy
L>0 +oo +oo
L>0 —oo —oo
L<0 +oo —oo
@ Quy tic tim gi6i han clia thuong tn
Vn
limu, =L | limv, | Diuctav, | lim tn
Vn
L +oo Tuy y 0
L>0 0 + o0
L>0 0 — —o0
L<O0 0 + —o0
L<O0 0 — o0

PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

[JDANG 1. Khir v6 dinh dgng —

Phuong phdp gidi.

@ Thudng phat bi€u dudi dang lim -
Vn

(¢' Phuong phdp giai:

e Dit nhan tit n* ¢6 tinh "quyét dinh oo" & tif va mau.
e Khi bo n¥, dua gi6i han vé dang xé4c dinh dugc.
e Ap dung dinh Iy v& gi6i han hitu han d€ tinh két qua.

(¢ Trong trudng hop ham mii, ta dit dai lugng "quyét dinh oo" c6 dang a”.
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& Vidu 1. Tinh céc gidi han sau

)

o 22 43n—1 L 33+ 2n2+n
a) 111'1'12_—3’12 b) llmw
n+1 1 2n*+3n 2nP -3
d) li ( — > li —
) lim n242n n—1 ©) 1m( n+1 n?—1
2n+3)(1-3 4 _on?
) lim ”+2 )(1=3n) h) lim i
2n? —n+5 (n+1)2+n)(n®+1)
& Vidu 2. Tinh céc gi6i han sau
. 143" . 4347l
| b) im— M
a) im s ) m =
& Vidu 3. Tinh cic gidi han sau
2 lim 2n—1 b) lim Van?4+3n—1
Van2 414 3n V3n24+1—+2n+1
d) lim\/n2_4n_\/4n2+1 &) lim\3/8n3—|-nz—1—|—n—4
V3n2+1+n 2n—3

& Vidu 4. Tim cic gidi han sau:

1+24...+n

i
a) lim 2

2+4+8+...+2”)

I (
¢) lim 30n_ ]

I 1 1
b) Ii [1 —+—4... —]
) lim +2+4+ +

1

;
) lm<l.2

_I_

4n+1 + 6n+2

lim ———
¢) lim S g

Viant +1
Vit +4n+1+n?
L A

Vit +1+n?

¢) lim

2}1

1 1
n(n+1)

2.3

1’ A . 9. N 1 P .
& Vidu 5. Cho diy sb (u,) xdc dinh b6i u; = 10 v u,, | = gun +3,v6imoin>1.

15 < 4
a) Chidng minh day (v,) xac dinh béi v, = u, — 7T la mdt cap so nhan.

b) Tinh limu,,.

& Vidu 6. Cho day s6 u, thoa {

2u,

ui :3,u2:6

=Up—1 +upt1—2;

n+2—.\/u,

nhat mot cong thiic, hdy tinh lim
n—+oopp 4+ 1

Vi, +3n—2"

Vn € N*,n > 3. Biét rang u,, c6 duy

[ DANG 2. Khit v6 dinh dang « — e

Phuong phdp gidi.

(¢ Phuong phap giai:

(¢ Thuong phat bi€u duéi dang: lim (\/u, — v,) hodc lim (\/u; — /).

e Nhan thém lugng lién hgp bac hai cho ca tit va mau:
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(V=) (V) _

b lim (/i — v,) = lim Tt

> lim (\/u_n— \/ﬂ) =lim

m-—-—
\/Un +Vy

(s~ ) () _

VR

A3+ B3 = (A+B) (A>FAB+B?).

=1m -——

n
i+ /v

e Bién ddi biéu thiic can tinh gidi han vé Dang 1 (phan thiic, dit n*)

(¢ Doi khi, ta con sit dung lién hgp bac ba d€ giai cac bai toan chia 4n trong diu ciin bic ba:

& Vidu 7. Tinh cic gi6i han sau
a) lim (v/n? +2n—n) b) lim (21 — v/4n” +n)

d) limn(\/n2+2—n> e) lim<\/n2+2n—n—1)

& Vidu 8. Tinh céc gidi han sau

a) lim(\3/n3 +2—n) b) lim<\3/n3+1—\/n2—|—1)

¢) lim (\/n2+n—\/n2—l—2>

1
\/n2—|—2n—\/n2—|—4.

f) lim

c) lim<\3/n3+2—\/n2+n)

(O DANG 3. Mot sé quy téc tinh gidi han vo cuc

Phuong phdp gidi.

<& Vidu 9. Tinh cic gidi han sau:
a) lim (2n° 4+2n—1) b) lim (n—2n%)

d) lim(\/n2—3n—\/n+2) e) lim<1—\/1—|—3n2>

& Vidu 10. Tinh céc gi6i han sau

¢) limvn242n+7

f) lim(3"—2.5")

. 245+ b I 142.3"-7" . 1-23"+7"
a) lim———— im——— ¢) lim——r——
145 51 2.6 2n(3n+ _5)
& Vidu 11. Tinh c4c gii han sau:
2n* +n? -3 2n +n+4 (3n—1)(n—2)
Iim ————~ b) lim ——— li
2) lim 3n3 —2n2+1 ) lim 5n—n? ¢) lim 2n—1
. 2n+5 _ 2n+5 (Bn—1*(n—2)
d) im————— e) lim——— f) lim
V2 +1—n Vit 1—/n (1—2n)*
(3 DANG 4. Téng clia cép sé nhan Ili vé han
Phuong phdp gidi.
& Vidu 12. Tinh cic tdng sau:
) S 1—|—l+ +1+ b) S=16—8+4—-2+
QA S=-+5+..+—+.. =16— —24...
3 32 3n
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<& Vidu 13. Hay biéu dién cic s thap phan vo han tuin hoan sau dudi dang phan sb.

a) A=0,353535....

b) B=5,231231....

& Vi du 14. Tam gidc ma ba dinh ctia n6 la ba trung diém
ba canh cta tam giac ABC dudc goi la tam gidc trung binh ctua
tam giac ABC. Ta xay dung day céac tam giac A;B|Cy, A2B2C,
A\3B3C3, ...Sa0 ciho ,AlBlCl 1a mot tam gidc giac déu canh A
bang 3 va v6i moi so nguyén duong n > 2, tam giac A,B,C,
la tam gidc trung binh cla tam gidc A, 1B,_1C,_. V6i mdi

s6 nguyén duong n, ki hiéu S,, tuong ting 1a dién tich hinh tron
ngoai tiép tam giac A,,B,C,. Tinh tdng S = S+ Sy +-- -+, +

& Vidu 15. Cho hinh vuéng ABCD canh bing 2. Hinh vudéng A;B|C;D; c6 cac dinh 1a trung
di€m ctia cac canh cia hinh vudng ABCD, hinh vudng A>B,C» D, c¢6 céc dinh 1a trung diém cta cac
canh ctia hinh vuong A1 B|C; D1, hinh vudng A3B3C3D5 c6 céc dinh 1a trung diém cia cac canh cia
hinh vudng A,B>C,D»,..., hinh vudng A,B,,C,D,, c¢6 cic dinh la trung diém cia céc canh cta hinh
vuong A, 1B, 1C—1Dy—1,... (qud trinh chia nho nay duoc ldp lai vé han)

Ci

C

Ay

Ay

Goi Sy, S2, S3,....,5,... lan lugt 1a dién tich hinh vuong A;B|C\D;, AyB>oCoD;, A3B3C3Da,...,
A,B,C,D,,..... Tinh tong S| +S> +S3+ ...+ S, + ...

@ BAI TAP TU LUYEN
$® Bai 1. Tinh cac gidi han sau
3n+2

2n+3°

vn2+2n-3

n+2

a) lim

c) lim

$® Bai 2. Tinh cac gidi han sau

7.5"=2.7"
5n—5.7"

¢S Bai 3. Tinh cac gidi han sau

a) lim (\/n2 T on— n)

a) lim

¢) lim(vn?2+3n+2—n+1).

b) lim

d) lim

b) lim

4n? — 1
2n+n’

V2 +2n—n—1

Vn?+n+n

4n+1 + 6n+2
548"

b) lim(\/n3 +2n—n2).
d) lim(vn?+2n+3—1+n).
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$® Bai 4. Tinh cac gidi han sau

) i sin10n + cos 10n b) 1i 1 —sinnw
a 1m . m-———-
nz+1 n+1
¢ Bai 5. Tinh gidi han lim(v/n3 —3 —Vn2 +n—2).
VI+2+...4+n—n

¢S Bai 6. Tinh gidi han cua B = lim

V124224 4n242n
$© Bai 7. Tinh cac gidi han sau

11 1
A=lim|— +— +.. .
2 lm[1.3+3.5+ +(2n—1)(2n—|—1)}
b) B—lim[ R !
V1412 3v242V3 7 (n+1)/nt+nyn+ 1l

—

b))
RN

143432+ 43"

W

< Bai 8. Tinh lim

\S]

S Bai 9. Tinh lim

2.3+ 4 on
¢S Bai 10. Tim li biét ! + ! +...+ !
i 10. Tim limu, biét u, = :
" TV 1V2 3vV2+2V3 (n+1)y/n+nvn+1
1 1 1
$® Bai 11. Tinh gi6i han lim( + +...+—).
£ ) Vn24+n Vn2+n+1 Vn?+2n
2
p up =z P .
¢ Bai 12. Cho day s0 (u,) xac dinh béi 3 u, uns 1 Tim s0 hang tong quat
T o g+ 1
u, cua day. Tinh limu,,.
1
uy = =
$> Bai 13. Cho day sb (u,) x4c dinh nhu sau: 3 2 . Tim lim u,,.
Upi] = é’—l,VnZ 1
\ e ~ % , . upy = 1 3 Uy
¢S Bai 14. Cho day so (u,) xac dinh nhu sau: . Tim lim .
Upi] = Uy, +n,Vn>1 Up+1
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BAI TAP TRAC NGHIEM

S DTN
Cau 1. Gia tri cua gidi han lim (4+ ( +)1 ) bang
n
A. 1. B. 3. C. 4. D. 2.
-3
su 2. Gid tri ctia «idi han lim —— > 1
Cau (3}1a tri cua gidi han lim R a
A ——. B. —c. C. 0. D. —1.
4
n .
A 2. B. 1. C. 3 D. 0
3n3 —2n+1
Cau 4. Gia tri cua gidi han lim% a ) 3
A. oo, B. 0. C. -. D. -.
+ 7 4
2
5
Cau 5. Tir;h gidi han L = lim %
A L= B. L=—. C. L=2. D. L=1.
2 2
) 4n? 2 ) i N DR
Céu 6. Cho day so (uy,) v6i u, = % b€ day so da cho ¢6 gidi han bang 2, gia tri cia a
an
la
A. a=—4. B. a=4. C. a=3. D. a=2.
Cau 7. Trong cic gidi han sau day, gidi han nao bing 0?
3+42n° 2n* -3 2n—3n3 2n? —3n*
A limo T B. lim— . C. lim——"" D. lim———"
2n? —1 —2n3 —4 —2n?—1 —2n* +n?
Cau 8. Day s6 nao sau diy c6 gidi han 1a 4-c0?
1 +n? n*—2 n*—2n 1+2n
A u, = ) Uy = ———. DUy = ————. D. ——.
5n+5 5n+5n3 5n+5n? 5n+5n?
Cau 9. Day sd nao sau diy c6 gidi han 13 —oo?
142n n+2n—1 2n? —3n* n*—2n
L — B. uyy=——"—+ Uy = ————. D. u,= .
5n+5n? —n+2n3 n?+2n3 5n+1
1 3 n
5 + 14 5 +-- 5 .
Cau 10. Gia tri cua gidi han lim 5 bang
| n“+1 | |
A —. B. 1. .= D. -.
8 ¢ 2 4

Cau 11. Tong ctia mot cip sO nhén 1ui vo han bang 2, tdng clia ba s6 hang dau tién ctia cip sO nhan

bing e S6 hang dau u; cia cip sd nhan d6 1a

9

A. uy = 3. B. ui =4, C. uy = E D. ui =5.
Cau 12. Tinh tong S 9—|—3+1+1+1+ + +

u 12. Tinh tdng S = =t

- ¢ 379 33

A. S:?. B. §=14. C. S=16. D. S=15.
Cau 13. Gid trj cha gidi han lim (va+5—+/n+ 1) bing

A. 0. B. 1. C. 3. D. 5.
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-1\ .+
Cau 14. Giad tri cia giéi han lim<—2—}— 5 +n 5 )béng
n
A. 0O B ! C ! D. 1
. 0. 3 : 5 .
14+34+5+---+2n+1
Cau 15. Gia tri cua gidi han lim< F345+ 4 (204 )) bang
3n?+4
1 2
A. 0. B. - C. -. D. 1
3 3

Cau 16. Gia tri cia gidi han li (1 + ! +-F ! )l\

u 16. Gia tri cda giéi han lim | — + —+--- a

oA BIOTE 1223 n(n+1)
A. % B. 1. C. 0. D. —oo.
0 2 4 2"

Cau 17. TinhténgS:1—|—§+§+~-+§+~--.

A. S=3. B. $=4. C. §=5. D. §=6.
Cau 18. Gid trj ciia gi6i han lim (Va2 —n+1—n) la

1
A. —5 B. 0. C. 1. D. —co.

Cau 19. S thap phan vo han tuan hoan 0,5111--- dudc biéu dién bsi phan sb tdi gian g. Tinh téng
T=a+b.
A. 17. B. 68. C. 133. D. 137.

Cau 20. S6 thap phan vo han tuan hoan A = 0,353535.... dudc biéu dién bdi phan sb tdi gian g. Tinh
T = ab.
A. 3456. B. 3465. C. 3645. D. 3546.

. 1 VTR
Céau 21. Cho hai day so (u,) va (v,) ¢ u, = — vav, = sy Khi do limZ—n c6 gia tri bang

A 1. B. 2. C. 0. D. 3.

| 4 ; ° £ e 3
Cau 22. Cho day s0 (uy,) v6i u, = ;m i 3 trong d6 a la tham so thuc. D€ day so (u,) ¢ gidi han bang
n

2, giatricuaala

A. a=10. B. a=28. C. a=6. D. a=4.

trong d6 b 1a tham s6 thuc. D€ day s (u,) ¢6 gidi han hitu

A~ ~ £ PR 2n—|—b
Céu 23. Cho day so (uy,) V6i u, = 5a3

han, gia tri cia b 1a

A. blamdt sb thuc tuy y. B. b=2.
C. khong ton tai b. D. b=5.
. L e 5n* —3an*
Cau 24. Tim tat ca cac gia tri cua tham so a dé L = lim ! e > 0.
(1—a)n*+2n+1

A a<0a>1. B. O0<a<. C. a<0;a>1. D. 0<ax<1.
Cau 25. C6bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham s6 a thudc khoang (—10;10) d€ L = lim (51— 3 (a2 —2) n3) =
_oo?

A. 19. B. 3. C. 5. D. 10.

2 2 n N
Cau 26. Cho day sb (u,) Vi u, = V2 + (\/§> +-+ (\/i) . Ménh dé nao sau day ding?
V2
1-v2

C. limu, = +oo. D. Khong tOn tai lim u,,.

A. limu, = —oo. B. limu, =
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| =

Uy =
Cau 27. Cho day s c6 gi6i han (u,) xac dinh béi 1 . Tinh limu,.
Up+1 = 2_un,n 2 1
1
A. limu, = —1. B. limu, =0. C. limu, = 5 D. limu, =1.
Uy =2
Cau 28. Cho day sb c6 gidi han (u,) xic dinh bdi uy + 1 . Tinh limu,,.
Up+1 = ) nzl
A. limu, = 1. B. limu, =0. C. limu, =2. D. limu, = +oo.
Z S \3/ 3 5 2_7 4 2
Cau 29. Bict rang lim aZ 2+ " > = b\/3+ ¢ Vi a, b, ¢ 1a cac tham s6. Tinh gia tri cua biéu
n“-—n+
. a—+c
thic P = X
A. P=3. B. le. C. P=2. D.P:l.
3 2
Cau 30. Co6 bao nhiéu gid trj ctia a d€ lim (\/I’Lz +a2n—/n2+(a+2)n+ 1) =0?
A. 0. B. 2. C. 1 D. 3.
Cau 31. Cho day sb (u,) V6i u, = Vn2+an+5—v/n2+1, trong d6 a 1a tham sb thuc. Tim a dé
limu, = —1.
A. 3. B. 2. C. -2 D. 3.
. V3) =2l 23 5
Cau 32. Bict rang lim ( ) s + nz i = avs + ¢ v6i a,b,c € Z. Tinh gia tri
ctia biéu thic § = a® 4 b* + 2.
A. §S=26. B. §S=30. C. §=21. D. §=231.
Cau 33. Tim tht cé gid tri nguyén ciia a thude (0:2018) dé lim {f + T2 < 1
. Tim tat ca gid tri nguyén cta a thudc (0; € lim < :
. gla tri nguy @ Huoe 15 31 4 4nta S 1024
A. 2007. B. 2008. C. 2017. D. 2016.
an®—1 .
Cau 34. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia a thudc (0;20) sao cho lim /3 + 3 la mot O
n
nguyén?
A L B. 3. C. 2 D. 4.

l+a+a*+---+a" .
1-b C 1—a
I—a T

—HET—

Cau 35. Gid tri cua gidi han lim

A. 0. D. Khong ton tai.
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§ 2. GIOI HAN CUA HAM SO

TOM TAT LY THUYET

Gidi han hitu han ctia ham sb tai mét diém

(¢ Dinh nghia: Cho khoang K chiia diém xo va ham s6 y = f(x) xéc dinh trén K hodc trén K \ {xo}.
Ta néi ham s6 y = f(x) c6 gidi han la s6 L khi x dan t6i xo néu véi day s6 (x,) batki, x, € K\ {xo}
va x, — xo, ta cd f (x,) — L. Ki hiéu:

lim f(x) = L hay f(x) — L khi x — x

X—rX0

(¢ Nhin xét: lim x = x(; lim ¢ = ¢ véi ¢ 1a hang s0.
X—X0 X—X0

(2’ Pinh li vé gii han hitu han:

(a) Gid st lim f(x) =L va lim g(x) = M. Khi d6:
X—X0

® lim [/ +8(0] = L+ M ® lim (/) 8(] = L
® lim [f(x)-g(x)] = L-M; ® im I L weum20),
P x—=x g(x) M

(b) Néu f(x) >0va lim f(x) =L, thi L >0 va lim \/f(x) = vL.

X—X0 X—X0

(¢' Gidi han mét bén:

e Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén (xo;b). S& L dugc goi 1 gi6i han bén phai cia ham s6
y = f(x) khi x — x( néu véi day sb (x,) bat ki, xo < x, < b va x, — X0, ta ¢ f (x,) — L.
Ki hiéu:
lim f(x)= L.
x—xg
e Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén (a;x0). S6 L dugc goi 1a gidi han bén trdi ctia ham s6
y = f(x) khi x — xo néu véi diy sb (x,) bat ki, a < x, < xo va x, — X, ta cé f (x,) — L.
Ki hiéu:
lim f(x)=L.

X*)XO

Diéu kién d€ ton tai giSi han:

lim f(x) =L lim f(x) = lim f(x) =L

X=X x—xg x—xy

Gidi han hitu han cia ham sb tai vé cuc
(¢' Dinh nghia:

e Cho ham sd y = f(x) xdc dinh trén (a; +oo). Ta n6i ham sb y = f(x) c6 gidi han 1a sb L khi
x — oo néu véi day s6 (x,) bat Ki, x, > a va x, — +oo, ta cé f (x,) — L. Ki hiéu:

lim f(x)=L.

X—>+oo
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e Cho ham sb y = f(x) xdc dinh trén (—oo;a). Ta néi ham sd y = f£(x)c6 gidi han 1a s6 L khi
x — —oo néu véi day sb (x,) bAt ki, x, < a va x, — —o, tacé f (x,) — L. Ki hiéu:

lim f(x)=L.

X—>—o0
(@ Chiy:

e VGi c, k 12 hing s6 va k nguyén duong, ta ludn co:

® lim c=c @ lim c=c
X—>—too X—r—0
. C . c
® lim _k:() @ lim —k:O.
X—r+Foo X X—>—00 X

e Dinh li vé gidi han hitu han ctia ham s6 khi x — xy van con diing khi x — 4-c0 hodic x — —oo.

Gidi han v6 cuc cia ham sb

(¢" DPinh nghia: Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén (a;-+o0). Ta n6i ham s6 y = f(x) c6 gidi han l1a
—oo khi x — oo néu véi day s (x,) bat ki, x, > a va x, — +oo, ta c6 f (x,) — —oo. Ki hiu:

lim f(x) = —oo.

X—>4-o00

(£ Nhan xét lim f(x) =+oeo < lim (—f(x)) = —co.

X—>+o0 X—> 00
(&' Mot vai gidi han dac biét

. x1_1>1:|1_looXk = 40 vOi k nguyén duong.

+ oo néu k chan

o lim x*= B )
X——o0 —oonéukle

(& Mot vai quy tic vé gidi han vo cuc

e Quy tic tim gi6i han cda tich f(x) - g(x)

xllglo flx)=L xlgfclog (x) xlgfclo [f(x) - g(x)]
L>0 o0 +oo
L>0 —oo —o
L<O0 o0 —oo
L<0 —o Foe
e Quy tac tim gi6i han cta thuong @
g(x)
xllgclo fx)=L xlg?o g(x) | Dau cta g(x) xlglxlo %
L 400 Tuay y 0
L>0 0 + o0
L>0 0 — —
L<0 0 + —
L<0 0 — oo
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PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

[ DANG 1. Gii han clia ham sé khi x — xo. Khir dang vé dinh g

Phuong phdp gidi.

(¢' Thuong gip dang lim Fx)
x=x0 g(x)

(¢ Phuong phap giai: Thay x( vao ]% d€ ki€m tra, sé c6 mot trong cac trudng hop:
g(x

® T s6 f(xg) = a vamiu sd g(xg) = b # 0, ta suy ra ludn két qua

f@) _ fx) _a

oglx)  go) b

A 2. R £ A 0
@ Ca tl s6 va mau so déu bang 0 hay f(xo) = g(x9) = 0, ta xem déy 1a dang vo dinh o

Khit dang vo dinh nay biang cach phan tich nhan ti (x — xo).
Gia st f(x) = (x—xp) - f1(x) va g(x) = (x —x0) - g1 (x). Khi do:

f(x) (x—x0)fi(x) _ . fi(x)

lim —= = lim ————~ = lim
x=x g(x)  x—=x0 (x—x0)g1(x)  x—x0 g1 (%)

Ta tiép tuc tinh gidi han (1).
@ Tt sd f(xp) # 0 va mu sb g(xp) = 0. Ta dp dung cac dinh Iy lién quan dén gidi han vo
cuc dé tim két qua.

(£ Mot sb cach phan tich nhan ti thudng dung:

e Néu f(x) = ax® + bx + c c6 hai nghiém x1, x5 thi f(x) = a(x —x1)(x — x2).
e Néu f(x) 12 mot da thiic bac ba, bac bdn,...ta c6 thé ding phuong phap chia da thic.
e Néu f(x) 1a biéu thiic chia cin, ta ding cch nhan lugng lién hop.

& Vidu 1. Tinh céc gidi han sau

x4 2x VAt
a) lim . b) lim ————.
x—2 4 x—0 X2 +2

< Vidu 2. Tinh cic giéi han sau:

o xX*4+2x—8 O 2xr—5x+42
a) lim —— —. b) lim ———— =,
x—>—4  x2+4x X1 1—2x
2x% —5x+2 ©—1
lim —————~, d) lim —.

© 2 2 4x—6 )xl—I}} (x—1)3

& Vidu 3. Tinh cic gidi han sau

D lim ¥ +3V3 b) hm2x3+5x2—7x—|—2
3 3—x% x—2  x2—=3x+2
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& Vidu 4. Tinh cic gi6i han sau

33 —5x2 42
a) lim m-—_—-— .
x—1 3x2—5x+2
23 +3x+5
¢) lim

Xx—— 1x3+3x2—|—x—1

- —x+1
X3 —=52+Tx-3

e) hrr%

& Vidu 5. Tinh cic gidi han sau

2 lim Vx+3-2
x—1 2x—2 )

2
_4

¢) lim ——>

=22 43x—1-3

& Vidu 6. Tinh cic gidi han sau

—1
a) lim —m8—
) x=—12x+/3x2 +
¢) lim 1—J12x+1
x—0 4x '

& Vidu 7. Tinh cic gi6i han sau

Vx+2+3x—2—-2x
x—2 '

VX+4—+/x+8
c) lim .

x—0 X

o V14+3x-v1+2x—1
e) lim .

x—0 X

a) lim
x—2

b)

d)

f)

b)

d)

b)

d)

b)

d)

lim
D x—=1v/6+2x—

X432 —9x—

I
x;rr% X3—x—6
4x —3x—7

lim e

x——1

2

40 —5x* +1

lim

=1 (x—=1)(3+x—

ol —=v4x+1
lim —————.
x—0  x2+3x
3
1
1 +
—1y/x+5

2x — 5\/x—

lim
vx+4

x—5 3

V2x+9—x—

2)

5

lim .
x4 x5+ Vx+3

. Vx+3-—
lim

Vx+8+x*—4x+4

x—1 x—1

. V5—x3—
lim

\/x2+7

x—1 —1

-1

V1+3x

(3 DANG 2. Gidi han ctia haim sé khi x — 4. Khir dang vd dinh —;c0 — 00,0 -0

Phuong phdp gidi.

<& Vidu 8. Tinh cic gidi han sau:

3xt +5x2+7
x3 —15x

b)

d)

f)

lim 203 —x+10
x—+e0 x34+3x—3

lim
xo—o Tx2 —x+4

23 —5x2+1

(x+1)2(2x+1)?

xbee (203 + 1) (x—

2)3
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& Vidu 9. Tinh cic gidi han sau:

. VX2 4+x+2x
a) lim ——
X—>Foo 2x+3

& Vidu 10. Tinh cic giéi han sau:

a) lim (\/x2 +x—x)

X—>+o0

c) lim x (\/x2 +1 +x).

X——o00

e) XEIEX, (\/x2 +x+x+ 1)

& Vidu 11. Tinh cic gidi han sau:

a) lim (\3/x3 +x —x)

X—>+-o00

& Vidu 12. Tinh gidi han ctia cac ham sb sau:

a) lim (2 —x*+4x° —3);

X—r o0

c) lim (—x3 —x? +4x+2);

X—>-o00
e) lim (\/x2—|—x+x>
X—r—+oo

& Vidu 13. Tinh cic gi6i han sau:

. 1 1
2 xl—lgloox <x2—4 _x+2)

(-3
¢) lim|-——=
=0 \x  x2

2x2 —Tx+1
b) lim —, " "°
)x—l>r£1°° 3|X|—7
d) lim XEVXIA 2 VX2 +2
x—eo J/8x3 +x2 + 1
f) lim Va© — 8

x——oo x* 4+ 242 42

b) lim (\/x2+x—\/x2+2x)
X—>4-00
d) XETW(VX—F\/}_\/E)‘

1
f) lim )
XYoo y (\/x2 +2— Va2 + 1)

b) lim (\3/x3 +x— V2 +x)

X— oo

b) lim (2% —x*+4x° —3);

X—r—o0

d) lim (—x®—x*+4x+2);

X —oo
f) lim (2x—\/x2—|—x)
X——oo

x—1

b) x1—1>r4rrloo(x+2) X3 +x

2 1
in (2 1)
d) xl—rg 1—)C2 1—x

(3 DANG 3. Gidi han mét bén. Su ton tai giéi han

Phuong phdp gidi.

X—>)CO

X—X0

e Phuong phdp tinh lim f(x) va lim f (x) hoan toan tuong tu nhu bai toan tinh lim f(x).

o | lim £(x) = L |khi va chikhi lim f(x) = lim f(x)=L.

X%XO
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<& Vidu 14. Tinh gi6i han ctia cdc ham s6 sau:

lim

a)

—x*+5

b) lim

’

xﬁ+oox2—2x+6; x—3t x—3
2% +/3— i
¢ lim 2o tV3—x & fim 4
x—3~ x—3 x——2+ x+2
& Vidu 15.
2
x°—3x+2 )
L. Tinh lim f(x), biét f(x) ={ ~ x—1 khix<1,
o X khi x > 1
vVx+7-3
, * khi x > 2
2. Tinh lim £(x), biét f(x) ={ *—2 .
x—2 x—1 .
khix <2
6
(@® BAITAP Ty LUYEN
$® Bai 1. Tinh cac gidi han sau:
4x* —x—5 4—x?
lim ————. b) li .
2) xinfll Tx24+5x—2 ) xgEZ x+2
o 1,mx2+2x—15 &) lim 2x% —5x+2
im——— . i
x—3 x—3 x—2 x2—4
$© Bai 2. Tinh cac gidi han sau:
3 2 4
xT—x"—x+1 xt—1
li b) lim ——.
2) 2 —3x+2 ) P 2211
5 3 2
x 41 x?=5x"+3x+9
li . d) li
© s L R pe
$© Bai 3. Tinh cac gidi han sau
2 lim VvVI+2x—1 b) limx_ 3x—2
x—0 2x ’ =2 x2—4
o VI+x2—1 V2 +T—x-2
¢) Im———. d) lim .
x—0 2x3 — 3X2 x—1 x3 —4x+3
, x?—8x—9 . VBx+1+Vx2+8-5
e) lim . f) lim .
x—o—1\/4—3x2—-2x—3 x—1 x2—3x+2
Codx—x+2—/5x+26 . V14+4x-/14+6x—1
g) lim . h) lim .
x—2 x—2 x—0 X
$® Bai 4. Tinh cac gidi han sau:
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1=V +1
a) im———

x—0 3x

o VBx+24x—4
¢) lim .

x—2 x2—3x~|—2

. V8x Il —/x+7
e) lim .
x—2 x2—3x—|—2

¢S Bai 5. Tinh cac gidi han sau:

3x2—x+7

a) lim ——s—— b)

x——eo 2x3—1

V2
d) lim Y2

x——o0 3x3 — 1

)i x5
im
& e 2 +1

) VX x4+ 2x
j)  lim ————
x——o  2x+3

¢S Bai 6. Tinh cac gidi han sau:

) 23 —3x2 +4x+1
a 1m
x——oo x4 —5x3 4+ 2x2 —x+3

o lim Vx% 4+ 2x+3x
X0\ /4x2 1 —x+2
$® Bai 7. Tinh cac gidi han sau:

x—1+\/5—2x.

b

I
2) xgl—lz xX24x—=2

VT+6x—+/5+4x,

b

)
) hm Ty

¢ Bai 8. Tinh cac gidi han sau:

a) lim (4x° —Vx2+2);

X—>-+o0
V204X -1
¢) lim ————;
x—>+o0 1 —x2

$® Bai 9. Tinh cac gidi han sau:
a) lim (Vx24+2x—1—-x—1);

X—>—o0

c)

lim
X—>+oo

$© Bai 10. Tinh cac gidi han sau:

b) lim

d) lim

f) lim

©) 82— x+3

Vx—24+V1—x+x2

x—1 x2—1
V5—x3 =2 +7
x—1 x2—1 '
VI42x-J/1+4x—1
x—0 X ’
2% +7x% — 15 VX042
—_— c) ) lim
x—too 3x3 — 1
N B lim zx\/i
x—rFoo x>t —x 42

20 +x°—1 , 2/x|+3

) 2x2 —1)(x3 +x)

k)

b) lim

d) lim

b) lim

d) lim

(V4x2 —x — v/8x3 +3x2); d) lim

i) lim ——
x—o\/x2 4 x+5

/ X x4
y//=————— D Ilim
(x+1) 24+ a2 +1 ) e x1 4

I x+vVx2+2
m —
x—=too /8x3 4 x2+ 1
i VIx2+2 —v/6x2+5
x=too /1604 +3 — vV8x4 +7

242 —x— \3/9—x.

x—1 1—x

V1+2017x-v/1+2018x— 1

x—0 X

20— V20— 1
X——o0 x2_|_ﬁ s

V16x8 +3 — x?
x—teox(x+2)(x+4)(x+6)

b) lim (Vx2—2x—1+x—1);

X——o00

< 2017 2018 )

1 \ ] — 2017 1 _,2018
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a) lim (—6x4+2x3—x+5);

X—r—o0

¢) lim (\/4x2 3 2x);

X—>—00

$® Bai 11. Tinh cac gidi han sau:

) V—4 —4dx+3x2

a) lim ;
x——1- x+1
. 242 —5x+42
¢) lim ;

x—2+t (x — 2)2 ’

$© Bai 12. Tinh cac gidi han sau:

_2)20 30
o lim (2x—3)""(3x+2) ;
X—y—oo (2x+1)30

¢S Bai 13. Tinh céc gidi han sau:

2x5—|—x4—4x2+1.

a) lim
x—1

x3—1 ’
11
x+1
lim ———;
©) it xT+1

¢S Bai 14. Tim céc gia tri cua a, b sao cho

¢ Bai 15. Tinh gidi han [ = lim

x—0

0 2 2,4 4 20182018 ~2017
Coo1s +Copisx” +Coppgx" +--- Coppgx™ " —2

¢S Bai 16. Tinh L = lim

b) lim (\/4x2 -3 +2x);

X—>—o0

d) lim (x+ N 1).

x—>—o0

3x+1

b

b) li
) x—IgI* 2—x

N )
& lim YXT7—2

x——3F |X2 -9 |

2 9)20
b) lim o —x-2)7
22 (B —12x 1 16)10

29 112 -4
b) lim ;
x——2 (X—l— 2)2

x4+ x4+ x2018 _2018

d) I
)ng} x2—1

hI‘JIrl (Vx2+x+1—ax—b)=0.
—> o0

v6i n 12 s6 nguyén duong.

x—1

$> Bai 17. Cho ham sb f(x) =

ham s6 f(x) c6 gi6i han tai x = 1.

a) Tim mdi quan hé gitta a va b.
b) Tim gi4 tri nho nhét cda biéu thic P = a* + b2,

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. Gid tri ctia gi6i han lim (3x> +7x+11) la
x—2
A. 37. B. 38.

Cau 2. Gia tri cua giéi han lim

x——1 x3 +

A. 1. B. —2.
V3x24+1—x N

Cau 3. Gia tri cia giéi han lim
x——1

3 1

A ——. B. —.
2 2

khix <1

x—1

ax? +3ax—4a

. Biét ring a, b 12 cic sb thuc thda min

khix >1

C. 39. D. 40.
3

. 2. D. ——.
¢ 2
1 3
.- D. —.
¢ 2 2
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—15

Cau 4. Két qué ciia giGi han lim *— > 1a
x—2+t X —
15
A. —oo, B. +oo. C. 5 D. 1.
. Vi 2
Cau 5. Két qui cita gidi han lim Y= 1a
x=2F \/x—2
15
A. —oo, B. +oo. C. - D. Khong xac dinh.
Cau 6. Két qua clia gi6i han lim 22— 1a
. ua cla gidi im—
Ana cha gl I Y 22 —sx 2
1
A. —oo, B. +oo. C. — D. —.
+ 3 3
= Gix<1
vGi x
Cau 7. Chohams6 f(x) ={ V1—x . Khi do lir{1+f(x) la
V32 +1 voix>1 7
A. oo, B. 2. C. 4. D. —oo.
Tl i<t
) X
Céu 8. Chohamso f(x) =< 1—x . Khi d6 lim f(x) la
V2x—2 véix>1 !
A. oo B. —1. C. 0. D. 1.
X —2x+3 véix>3
Cau 9. Cho ham sb f(x) = ¢ 1 v6i x = 3. Khang dinh nao dudi day sai?
3—2x° voix < 3
A. lim f(x) = B. Khong ton tai lim f£(x).
x—3+ x—3
C. lim f(x) =6. D. lim f(x)=—15,
x—3~ x—3~
Cau 10. Gi4 tri ctia gi6i han lim (x—x+1)1a
X—>—oo
A. 1. B. —oo. C. 0. D. Hoo.
Cau 11. Gid trj cta gidi han 1_i>m (]x]3+2x2—|—3]x]) la
X——oo
A. 0. B. +oo. C. 1 D. —oo.
3_
Cau 12. Gié trj cita gi6i han lim 5 I
x—=2x*—4
A. 0. B. oo C. 3. D. Khong xac dinh.
o 233 +6V/3
Cau 13. Biétring lim 2203 _ 4 /34 b. Tinh @+ 17,
x—/3 33X
A. 10. B. 25. C. 5. D. 13.
V2 r—
Cau 14. Gié tri clia gi6i han Tim Lfﬁ Ia
x—0*t X
A. 0. B. —oo. C. 1 D. Hoco.
) 2x* +5x—3
Cau 15. Ket qua cua gidi han xgmw;;_:g—;% la
A 2. B. +oo. C. D. 2.
) 263 —7x2 + 11
Cau 16. Ket qua cua gidi han xgmoo?i&_|_+x§+_5 la
A, 2. B. oo C. 0. D. —oo.
Cau 17. Gid tri cta gidi han lim (2 —x?) 1a
X——oo
A. 1. B. oo C. —-1. D. —oo.
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Cau 18. Gid trj ctia giéi han lim (VI+2x”—x) Ia

X—>+o0

A. 0. B. oo C. V21 D. —c.
1 1

Cau 19. Gia tri caa giéi han i ( — >l‘

au id tri cdia gidi han lim { —— ——— | Ia

A. —oo, B. oo C. 0. D. 1.

. 1
Cau 20. Ket qua cua gidi han lim x(l ——)] la
x—0 X

A. oo B. —1. C. 0. D. Hoo.
Cau 21. Cho ham sb y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. y
Tinh lim f(x)+ lim f(x).

x—1+t x—3~
A. 5. B. 4.
C. 2. D. 0.
1 X
Cau 22. Cho ham sb f(x) = ax® + bx + ¢ c¢6 dd thi nhu hinh bén. y
Tinh Tim -/ 4
x—1>—°° 3x2+1 5
A - B. -.
3 3
C. 2. D. 1.
o
N2 x
. 2% =3x+2 .. .
Céu 23. Cho hamso f(x) = % Biét rang lirJrrl [f(x) = (mx+n)] =0. Tinh m+n.
X — X—>rFo
A. m+n=0. B. m+n=1. C. m+n=-1. D. m+n=3.
PN Y 1—+v1—0b 2
Cau 24. Biétringb>0,a+b=5valim Vaxtl-vi-bx_, Khing dinh nio dudi ddy sai?
X— X
A 1<a<3. B. b>1. C. a>+b*>10. D. a—b<0.

PN Vax? =2 1+2—
Cau 25. Bictrang L= lim al X lteoy
x——e  \/ax2 —3x+bx

> 0 1a hitu han (v6i a, b 1 tham ). Khang dinh

nao dudi day dung?

3 3
A a>0. B. L=— : C. L= : D. b>0.
¢ a+b b—+/a
Cau 26. Tim tt ca cac gia tri clia a d€ lim <\/ 2x2+ 1+ ax) 12 oo,
X—y—00
A a>V2 B. a< V2. C. a>2. D. a<2.
L b
Cau 27. Bictrang a+b =4 va lim ( 7 _ —) hitu han. Tinh gidi han
x—1\1—x 1 —)C3
L=lim (L - L) .
x—1 1—x3 1—x
A. 1. B. 2. C. 1 D. —2.
Cau 28. Biét rang lim (\/ 5x2 +2x+x\/§) =a\/5+b. Tinh S = 5a+b.
X—> —o0
A S=1. B. S=-1. C. S=5. D. §=-5.

Tai liéu hoc tdp mdn Toédn 11 Trang 19 Bi GV: Phiung V Hoang Em



Cau 29. Cho ham s6 f(x) va g(x) la cdc tam thiic bac hai thda man

li — 1 _4.
w2 (x—2)? w2 (x-2)?
Tinh lim [f(x) - g(x)]
x—2
A. 16. B. _3. C. —16. D. 3.
Cau 30. Biét ring 29X =3 6 idi han 1 40 khi x — + (v6i a 12 tham s6). Tinh gi4 tri nhd
. o) X [e’e] a .
/ B E o B g
nhét cta P = a? — 2a + 4.
A. P =1, B. P, =3. C. Py, — 4. D. P, =5.

_ HET—
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§ 3. HAM SO LIEN TUC

TOM TAT LY THUYET

Ham sb lién tuc tai mét diém

(¢ Pinh nghia: Cho ham s y = f(x) xéc dinh trén khoang K va xo € K. Haim s6 y = f(x) dudc goi

la lién tuc tai xo néu

lim f(x) = f(xo)

X=X

/N Néu ham s khoéng lién tuc tai xo thi ta néi ham sé do gidn doan tai xy.

(# Minh hoa do thi:

y

&
y=f()

Ham s6 lién tuc tai xg

Yo

/xo \ x
y=f(x)

Ham sb gian doan tai xo

Yo

y

/

/xo \x
y=f(x)

Ham s6 gian doan tai xo

Ham sb lién tuc trén mét khoang

(¢" Dinh nghia: Ham s6 y = f(x) dugc goi la lién tuc trén mot khoang néu no lién tuc tai moi diém
cua khoang do.
(¢ Chuy:
e Ham s6 y = f(x) dugc goi 1a lién tuc trén doan [a;b] néu nd lién tuc trén khoang (a;b)
va lim f(x) = f(a), lim f(x) = f(b).
x—b~

x—at

e Khdi niém ham s lién tuc trén mira khoang nhu [a;b), [a; +c0).... dudc dinh nghia mot
cach tuong tu nhu lién tuc trén doan.

JAN

Do thi ciia ham sé lién tuc trén mot khodng la mot “dwong lién” trén khodng y
do. Hinh bén la do thi ciia mot ham sé lién tuc tén (a;b). J /:
a (0] :
: N b X

Mét sb dinh Ii co ban

Pinh Ii 1.
1. Ham s6 da thitc lién tuc trén toan bé tdp sé thuc R.

2. Ham s6 phdn thitc hitu ti (thuong ciia hai da thitc) va cdc ham sé lugng gidc lién tuc trén
tung khodng cua tdp xdc dinh cuia chiing.
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Dinh li 2. Gid siy = f(x) va y = g(x) la hai ham sé lién tuc tai diém xo. Khi dé
1. Cdc ham sy = f(x)+g(x), y = f(x) —g(x) vay= f(x).g(x) lién tuc tai xo.

(x)

2. Ham sby = % lién tuc tai xo néu g(xq) # 0.
g(x

Dinh li 3. Sy ton tai nghiém ciia phuong trinh trén mot khodng

1. Néuham s6y = f(x) lién tuc trén doan |a;b] va f(a) f(b) < 0, thi ton tai it nhdt mot diém
¢ € (a;b) sao cho f(c) =0.

2. Néu ham séy = f(x) lién tuc trén doan |a;b] va f(a)f(b) < 0 thi phuong trinh f(x) =0
c6 it nhdt mét nghiém nam trong khodng (a;b).

PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

[ DANG 1. Xét tinh lién tuc cia ham sé tai mét diém

Phuong phdp gidi. Cho ham s y = f(x) xac dinh trén tap D. D€ xét tinh lién tuc cia ham s
y = f(x) tai di€m x( € D, ta thuc hién cdc budc sau:

Budc 1. Tinh f(xp).

Budc 2. Tim lim f(x).

X—X0
Budc 3. So sanh va rt ra két luan.

e Néu lim f(x) = f(xo) thi ham s6 f(x) lién tuc tai di€ém xo.
X—X0

e Néu lim f(x) # f(xo) thi ham s6 f(x) khong lién tuc (gidn doan) tai di€ém xo.

X—X0

2 —6x+5 i |

& Vidu 1. Xét tinh lién tuc cia ham s6 f(x) = x2—1 neu x 7 tai di€ém xp = 1.
-2 néu x =1
1—v2x-3 P )

& Vidu 2. Xét tinh lién tuc clia ham sb f(x) = 2—x neu x 7 tai diém xo = 2.
1 néu x =2

-2 .
3 ) \/)_C— neu x # 4 .

& Vidu 3. Xét tinh lién tuc clia ham sb f(x) = Véc‘i“ 5-3 tai diém xo = 4.

) néu x = 4

2 2
. . . . 2 1 néux>0 . .,
& Vidu 4. Xét tinh lién tuc ctia ham sb f(x) = {x + v tai diém xo = 0.

X neu x <0

x—35 .
’ ————— mnéux>35 .
& Vidu 5. Xét tinh lién tuc ctia ham s f(x) = { vV2x—1-3 tai di€ém xo = 5.

(x—=5)24+3 néux<5s
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(3 DANG 2. Xét tinh lién tuc cia ham sb trén mién xdc dinh

Phuong phdp gidi.

1. Ham da thuc lién tuc trén R.

2. Ham phén thic hitu ti, ham lugng giac lién tuc trén tiing khoang xac dinh cua ching.

<& Vidu 6. Xét tinh lién tuc clia ham sb sau trén tip xac dinh clia chiing.

2x+1 )
——— khix# -1 —— khix#1
a) fx)=9 x+1 7 b) flx) =4 (x—1)? .
-3 khix = —1 3 khix=1
& Vidu 7. Xét tinh lién tuc ctia ham s6 sau trén tap xdc dinh ctia chiing.
2 .
—3x+5 khix>1
2 43x Khix>2 o i
a) flx)= ] b) f(x)=<¢3 khix=1
6x+1 khix<?2. .
2x+1 khi x < 1.

[ DANG 3. Tim gid tri cGa tham s& dé ham s lién tuc - gién doan

Phuong phdp gidi.

2 .
. . . . 2x — kh 2. :
& Vidu 8. Tim tham s6 m dé ham s6 f(x) = {x ex—m ix# lién tuc tai xo = 2.

xX+m khix=2
2
—2x-3
) e T khix£ 1 _
& Vidu 9. Tim tham sb m d€ ham sb f(x) = x+1 lién tuc tai xo = —1.

m?+5m khix=—1

Vé4x+5-3 Khix> 1
& Vidu 10. Tim tham s6 m d& ham sb f(x) = x2—1 e gian doan tai xo = 1.
2m—+3 khix<1

ax—l—Z néu x<2

& Vidu 11. Cho ham sb f(x) =} 3 . Tim a d& ham s6 lién tuc tai
: V3 2—2 P s
voxte—s néu x>?2
x—2

xo = 2.

(O DANG 4. Chirng minh phuong trinh cé nghiém

Phuong phdp gidi.

e Dé chiing minh phuong trinh f(x) = 0 ¢6 it nhit mot nghiém trén D, ta ching minh ham
s6 y = f(x) lién tuc trén D va ¢6 hai sb a,b € D sao cho f(a).f(b) < 0.

e Dé chiing minh phuong trinh f(x) = 0 c6 k nghiém trén D, ta chiing minh ham s6 y = f(x)
lién tuc trén D va ton tai k khoang roi nhau (a;;a;41) (i = 1,2,...,k) ndm trong D sao cho

flai).f(ai+1) <0.

Tai liéu hoc tdp mdn Todn 11 Trang 23 Bi GV: Phiung V Hoang Em




& Vidu 12. Ching minh ring phuong trinh 2x* — 2x* — 3 = 0 ¢6 it nhit mot nghiém thudc

khoang (—1;0).

I du 13. Ching minh rin uong trinh 6x° + 3x° — 31x+ 10 = 0 c6 ding 3 nghi€ém phan
& Vidu 13. Chiing minh ring phuong trinh 6x> 4+ 3x? —31x+ 10 = 0 ¢6 ding 3 nghiém ph

biét.

& Vidu 14. Chiing minh ring phuong trinh (m2 +m+4) 1?17 —2x 41 =0 1udn c6 it nhat mot

nghiém am véi moi gia tri cia tham so m.

& Vidu 15. Chiing minh riang phuong trinh acos 2x+ bsinx+ cosx = 0 ludn c6 nghiém véi moi

tham sb a, b.

& Vidu 16. Chiing minh phuong trinh (x —a)(x — b) + (x —

nhat mot nghiém véi moi sb thuc a, b, c.

® BAI TAP T LUYEN

B =52 +Tx—3

b)(x—c)+(x—c)(x—a)=0cdit

. < khi 1. e
¢S Bai 1. Tim m dé ham so f(x) = x?—1 ix# lién tuc tai diém xp = 1.
2m+1 khix=1
@m=—
3x2 —2x—1
ek T khix<l
¢S Bai 2. Xét tinh lién tuc ctia ham s6 f(x) = x—1 tai diém xo = 1.
2x+2 khix>1
(@) lién tuc
Vxr-3-1 )
. et 1ea s sz ————— khix#2 . ...
¢S Bai 3. Xét tinh lién tuc ctia ham so f(x) = x—2 tai diém xp = 2.
2x—2 khix =2
() lién tuc
2 +2x—3
% khi x> 1
9 Bai 4. Xét tinh lién tuc ctia ham s6 y = f(x) = - tai diém xp = 1.
®) Vx+1+4+7 .
—3 khix <1
(&) khong lién tuc
2—Tx+5x2 =%
e e KXY bhix#2
¢S Bai 5. Xét tinh lién tuc ctia ham so f(x) = x2—3x+2 tai diém xo = 2.
1 khix =2
(&) lién tuc
2 +3x+42
e R T
¢ Bai 6. Xét tinh lién tuc ciia ham 0 f(x) = —x—1 tai diém xp = —1.
x4 2x khix = —1
(@) lién tuc
2
—3x—4
e 2 khix>4
¢ Bai 7. Xét tinh lién tuc ciia ham 80 f(x) = ¢ v/x+5—-3 tai diém xo = 4.
—4x+46 khix<4
@) lién tuc
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$> Bai 8. Tim m dé ham s6 f(x) =

29

@’":_7

$>Bai 9. Timm d€ f(x) =

$> Bai 10. Tim m dé f(x) =
on-!

$> Bai 11. Tim m dé f(x) =
> Bai 12. Tim m dé f(x) =
@m=-1

> Bai 13. Tim m dé f(x) =

@) m=1hodcm=2
¢ Bai 14. Tim m d€ f(x) =
@&)m = —6 hodgcm=0

> Bai 15. Tim m dé f(x) =

(@)m = —5hodcm =1

> Bai 16. Tim m dé f(x) =

X -8

3?6 FHY>2 i tuc tai didm xp = 2.
mx—+10 khix <2
vl —v1-
R T khix#£0
)il—x lién tuc tai diém xg = 0.
—Sm+ khix=0
x+2
V2x—1-1
VAT T khix>1 o
x24+2x—3 lién tuc tai diém xo = 1.
X+m khix <1
V6 -2
VORXTZ \hix£2 o
x—2 lién tuc tai di€m xp = 2.
2x—m khix=2

( 3 1
—vmfz Khi x 1
x_

k\/m2)62—|—8+2mx khix=1

(3x—3+|x—1|V5x2+4

lién tuc tai diém xo = 1.

5 khix < 1 i

lx —2x+1 lién tuc tai di€ém xo = 1.
m? 4+ ~x—3m khix > 1
\ 3
(V7T —3x—4

i khi x > —3
2— 1—x3 lién tyc tai di€m xp = —3.
m?> —2mx— =  khix< -3
. 2
( 3—x

khi x > 3
5—Vx2+16 lién tuc tai diém xo = 3.
[ 3(x2—4)
khix > 2

VX+2—x

lién tuc tai diém xg = 2.

| Vim+2+m—10x  khix <2

@m=2
203 +6x% +x+3 Khix £ —3
Ne Le s N 5 N A 1X — R
¢ Bai 17. Xét tinh lién tuc ciia ham s6 f(x) = x+3 trén R.
19 khix = -3
(@) lién tuc trén R
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232 —x—3
$> Bai 18. Tima d€ f(x) =< ¥ +x2+x+1
a khix = —1

khi —1
ix 7 lién tuc trén R.

$> Bai 19. Chiing minh rang phuong trinh x* — x* — 2x2 — 15x — 25 = 0 ¢6 it nhdt mot nghiém am va
it nhAt mot nghiém duong.

$> Bai 20. Chiing minh ring phuong trinh x* +4x? — 2 = 0 ¢6 ba nghiém trong khoang (—4;1).

¢ Bai 21. Chiing minh rang phucng trinh x° — 5x> +4x — 1 = 0 ¢6 diing nim nghiém.

$> Bai 22. Chiing minh rang phuong trinh x + 1 4+ cosx = 0 ¢6 nghiém.

$® Bai 23. Ching minh ring phuong trinh (1 —m?)x’ —3x— 1 = 0 ¢6 it nhat mot nghiém véi moi
gia tri cua m.

4 2 tmx—3m+1

$> Bai 24. Chiing minh rang phuong trinh a = m ¢6 it nhét 2 nghiém véi moi

x2—x-2
m>1.

. . s . 1 1 A,
¢ Bai 25. Ching minh rang phuong trinh —— — —— = m ludn ¢6 nghiém v6i moi gia tri ciia tham
cosx  sinx

SO m.

¢ Bai 26. Cho phuong trinh f(x) = ax? +bx +c = 0, biét a.f(c) < 0. Chiing minh ring phuong
trinh a (ax2 +bx+ c) 2 +b (ax2 +bx+ c) + ¢ = x c6 nghiém.

$> Bai 27. Chiing minh ring phuong trinh m(x —2)3(x — 3) +2x — 5 = 0 ludn c6 nghiém véi moi gia
tri ctia tham s6 m.

¢ Bai 28. Chiing minh phuong trinh (1 —m)x> 4 9mx?> — 16x —m = 0 c6 it nhit hai nghiém phan
biét.

$> Bai 29. Cho ba sb a, b, ¢ thda man hé thic 2a + 3b + 6¢ = 0. Chiing minh ring phuong trinh
ax? + bx+ ¢ = 0 ¢6 it nhat mot nghiém thudc khoang (0;1).

¢ Bai 30. Cho ham sb f(x) = x® — 3x? — 1. Chitng minh phudng trinh c6 nghiém xq € (3;4). Khong
tinh f (/36) va f (14 /36), chiing minh ring xo > 1+ v/36

BAI TAP TRAC NGHIEM

. 2x? . .
Cau 1. Cho ham so f(x) = adly Chon khang dinh ding trong cac khang dinh sau:
x

A. Ham sb f(x) x4c dinh v6i moi x # 0.
B. Ham s6 f(x) lién tuc trén R,
C. lim f(x)# lim f(x).
x—0t x—0~
D. Vi lim f(x) = lim f(x) nén f(x) lién tuc tai x = 0.
x—0F x—0~
a N A x2+3x—4 Lo 21N A PN . N A 2
Céu 2. Cho ham so f(x) = x4 vGi x # —4. D& ham s0 f(x) lién tuc tai x = —4 thi ta can bo
sung gid tri f(—4) bang bao nhiéu?
A. 5. B. 5. C. 3. D. 0.
Cau 3. Ham s6 nao duéi day gian doan tai diém x = 1?
x—1 X —x+1
Al y=—5—"——. B.y=——
Y 2+x+1 Y 2x+ 1
2
C.y=(x—-1)x*+x+1). D. y:x +1.
x —
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2
x =1 )
Cau 4. Tima déhamsb f(x) =4 x—1 khix 7 1 lién tyc tai di€m x = 1.
a khi x =1
=2

A. a=-—1. C. a=1. D. a=0.

Cau 5. Choham sb f(x) =
A. m=10.

. . Tim m d€ ham sb lién tuc tai diém xo = —1.
2x+m—1khix=—1

. m=238. C. m=-10. D. m=12.
8

Cau 6. Chohamsb f(x) =<¢ x—2 khix 72

mx+1 khix=2
1

. Tim m d€ ham so lién tuc tai x = 2.

15 1 17 13
A m=—. B. m=—. Lm=—. D. m=—.
m=- m=- C. m > m=-
3_,2
——— khix>1
Cau 7. Cho ham s6 y = f(x) = nx Khix— 1" Biét ham s6 f(x) lién tyc tai xo = 1. Gid tri

mx+1 khix<l1

cuam, nla
A n=m=1. B. n=1, m=0. C. n=—-1,m=0. D. n=0,m=1.
X2 +ax+b .
A N N 2 - ,VOIX#I ‘n A .
Cau 8. Cho a,b la hai so thuc sao cho ham so f(x) = x—1 lién tuc trén R. Tinh
2ax—1 ,voix=1
a—b.
A. 5. B. 7. C. —1. D. 0.
2
—16
A : Khix#4 .
Cau 9. Cho ham s0 f(x) = ¢ x—4 . Tap hdp céc gia tri cua a d€ ham so lién tuc tai
ax—1 khix=4
x=41Ia

A {8). B. {0}. C. {-%}. D. {Z}

sintx khi |x| <1
x+1 khi |x[>1
A. Ham s6 lién tuc trén cdc khodng (—oo; —1) va (—1;4o0).
B. Ham s6 lién tuc trén R.

C. Ham s6 lién tuc trén cac khoang (—oo; 1) va (1;+o0).

D. Ham sb gidn doan tai x = £1 .

Cau 10. Cho ham s6 f(x) = { . Ménh dé nao sau day 1a ding?

x*+m khix>?2
3x—1 khix<?2
ham sb da cho lién tuc tai xy = 2.

A. m=0. B. m=1. C. m=3. D. m=2.

Cau 12. Tim tét ci cdc gia tri thuc cia m d€ phuong trinh m(x — 1)?(x — 2) +2x — 3 = 0 v6 nghiém.

Cau 11. Cho ham s6 f(x) = { (m 13 tham s6). Tim gid tri thuc ctia tham s6 m dé

A m=1. B. m=0.
C. VmeR. D. Khong c6 gia tri m.
x*—3x+42 .
A .z —  VeiIX#2 ., A et A
Céu 13. Cho ham s0 f(x) = x—2 . V6i gia tri nao cua m sau day dé ham so
2m—+1 VOl x =2
f(x) lién tuc tai x = 2.
A. 2. B. 0. C. 1. D. —1.
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1 4 5
x> + —x> — 5x+ 3. Ménh d& nao sau déy sai?

Cau 14. Cho ham s6 f(x) = 3013

. Ham s6 da cho gidn doan tai xg = —

. Phuong trinh f(x) = 0 c6 nghiém trén khoang (—1;1).

A
B. Phuong trinh f(x) = 0 c6 nghiém trén khoang (0; +oo).
C
D. Ham sb f(x) lién tuc trén R.

x? —3x+2 )
A <z ——— L,khix>1 o
Cau 15. Cho ham so f(x) = x—1 . Chon khang dinh duing.
2x+1 ,khix <1
A. Ham sb f(x) lién tuc tai diém x = 1.
B. Ham sd f(x) gidn doan tai di€m x = 1 vi khong ton tai lim ) f (x).
x—1
C. Ham sb f(x) khong xac dinh tai x = 1.
D. Ham s6 f(x) gidn doan tai diém x = 1 vi lin}f(x) # f(1).
X—
2
—(a—2)x—2
, -y a2 L ,
Céu 16. Cho ham so f(x) = Vx+3-2 . C6 bao nhiéu gia tri cia tham so
8+a* khi x=1

a d€ ham sb lién tuc tai x = 1.

A. 2. B. 0. C. 1 D. 3.
Cau 17. Cho ham sb f(x) = x° +x— 1. Xét phuong trinh f(x) =0 (1). Trong cdc ménh dé sau, ménh
dé nao ding?

A. Phuong trinh (1) v nghiém.
B. Phuong trinh (1) khong c6 nghiém trén khoang (—1;1).
C. Phuong trinh (1) c¢6 nghiém trén khoang (0;1).
D. Phuong trinh (1) khong c6 nghiém trén khoang (0;1).
2
—3x+2
A ., . 9 A 2 N A ﬁ khlx # 1 PN .
Cau 18. Tim gid tri ciia tham s6 m d€ ham so f(x) = x—1 lién tuc tai x = 1.
m khix =1
A m=-2 B. m=2. C. m=-1. D. m=1.
2
x-—4x+3 )
Cau 19. Tim P d€ ham s6 y = x—1 khix>1 lién tuc trén R.
6Px—3 khix <1
1 5 1 1
A P=-. B. P=—. C. P=—. D. P=—.
3 6 6 2
214-2
, ki khi x # 0 o ,
Céu 20. Cho ham so f(x) = ’; . Tim gia tri thyc ctia tham so a d&€ ham so
2a — 1 khix=0
f(x) lién tyc tai x = 0.
3 3 4 4
A. B. a=—. L a=—. D. a=—-.
=7 a 2 C. a 3 a 3
—HET—
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§ 4. DAP AN TRAC NGHIEM CAC CHU BE

DAP AN TRAC NGHIEM BAI 1

1. c]l2. c|[3. D4 BJ5 Bl6 DJ7. B8 Al9. c |10 D]
[11. A ][12. A ][13. A |[14. C |[15. B |[16. B |[17. A |[18. A |[19. B |[20. B |
121. A |[22. A ][23. A |[24. C |[25. B ||[26. C ||27. D |[28. A |[29. B ||30. B |
131. C |[32. B |[33. A][34. B |[35. B |
DAP AN TRAC NGHIEM BAI 2
1. All2. BI[3. All4 All5. Blle. cl[7. B][8. Allo. clf10. D
11. B |[12. C |[13. A |[14. D |[15. D |[16. C |[17. D |[18. B |[19. A |[20. B
121. B |[22. B |[23. B |[24. A |[25. C ||26. B ][27. C ||28. A ][29. B |[30. B |
DAP AN TRAC NGHIEM BAI 3
1. All2. B][3. D4 B|5 Al6 B 8. B |[9. D][10. C
11.B12.D13.B14.A15.B16.A\7 \18.C19.C 20. A
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