UNG DUNG PAO HAM DE KHAO SAT HAM SO
VE PO THI HAM SO

Vin d& 1. TINH CHAT PON PIEU CUA HAM SO.

1. Pinh nghia:
Ham s6 y = f(x) x4c dinh trén khodng (doan hodc nita khodng) K va Vzi,zs € K.
e Ham s6 y = f(z) goi 1a déng bién (ting) trén K néu z1 < xo = f(x1) < f(x1).
e Ham s6 y = f(x) goi 1a nghich bién (gidm) trén K néu a1 < 29 = f(x1) > f(z1).
2. Piéu kién can dé ham sb don diéu:
Gid stt ham 86 y = f(z) c6 dao ham trén khodng K.
e Néu ham s6 dong bién trén khodng K thi f/(x) >0, Vz € K.
e Néu ham s6 nghich bién trén khodng K thi f'(z) <0, Vo € K.
3. Piéu kién da dé ham sb don diéu.
Gid stt ham 86 y = f(z) c6 dao ham trén khodng K.
e Néu f/(z) >0, Vz € K thi ham s6 dong bién trén khoang K.
e Néu f/(z) <0, Vx € K thi ham s6 nghich bién trén khoang K.

e Néu f/(x) =0, Vo € K thi ham s6 khéng déi trén khoang K.
Chu y.

e Néu K la mot doan ho#ic nita khodng thi phai bo sung gid thiét “Ham sb y = f(x) lién tuc trén
doan hoiic nita khoang d6.” Chiang han: Néu ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [a;b] v c6 dao ham
f'(x) >0, Vz € (a;b) thi hAm s6 dong bién trén doan [a; b].

e Néu f/(x) >0, Vx € K (hoac f'(z) <0, Vo € K) va f'(z) = 0 chi tai mot s6 diém hitu han ctia K thi
ham s6 dong bién trén khoang trén K (hodc nghich bién trén khodng K).

Dang 1: Xét tinh don diéu ctia ham sb

Cho ham s6 y = f(z)
e Tim tap xac dinh
e Tinh 3/
e Tim nghiém ¢’ = 0 hodc tai d6 dao ham khoéng xac dinh.
e Lap bang bién thién

e Dua vao bang bién va két luan

Vi du 1. Xét tinh don diéu ctia ham s6 y = 2> + 322 + 2.
L&i giai.



Téap xac dinh D =R

T —00 -2 0 +00
=0
y =322 +6z;y =0
r=-2 Y + 0 - 0 +
6 —00

e Ham sb dong bién trén khodng (—oo; —2) va (0; 400) / \
Y /

e Ham s6 nghich bién trén khoang (—2;0)

Vi duy 2. Xét chiéu bién thién ctia ham sb y = 23 — 322 + 3z — 1

. 21
Vi du 6. Xét tinh don diéu ctia ham sb y = —
X




BAI TAP CO BAN

Bai 1. Tim céc khodng diéu ctia cdc ham so sau:

1 1
a) y:—§x3+2x2—3x—f

2 3

Bai 2. Xét tinh don diéu ctia ham sb sau:
a) y=—a*+322+1
Bai 3. Xét chiéu bié thién ctia cdc ham s6 sau:

3—z -5
b =
z+3 )y

a) y=

1
b)y=—-2*+22—z+1 c)

2
y:$3+$2+5x—§




BAI TAP NAN CAO

Bai 4. Xét chieu bié thién clia cdc ham so sau:

22 —3x+2 —z2
= = - b) y =
Y= "3 Y= 5T
2 —5 —z2 4 22
= d) y= —"=
c)y — )y o

Bai 5. Tim cic khoang dong bién va nghich bién clia cic ham s6 sau:

a) y=+va?—2x+3 b) y = 3z + 10 — 22 c) y= Ve

T x2 —Tr+12
d) y= ———— = — V2 + 8 f Y B e
VY= a2 € y=—a+vait Jv=\ "2 3

Bai 6. Xét tinh don diéu cla cdc ham sb sau:

a) y=x —sinx b) y = x + cos® x

c) y=cos2x — 2z +3 d) y =z +sin’z

ar + b

Dang 2: Tim tham sb ham sb y =
cx +d

déng bién hoic nghich bién

ar +b
cr+d

Cho ham s y = (a,c #0,ad — be #£0)

d
e Tap xdc dinh D =R\ {—f}
c

ad — be

e Daoham ¢y = ——
’ Y (cx + d)*

— Ham s6 dong bién: 3 > 0, Vo € D < ad — be > 0

— Ham s6 nghich bién: i’ <0, V2 € D < ad —bc < 0

(m—1xz—2

Vi du 10. Tim m dé ham so y = dong bien trén tiung khoang xac dinh.

x—m
Lo giai.
Téap xéc dinh D =R\ {m}
—m(m—1)+2m _ —m?+3m
(z—m)2 (z-m)?’
Theo yéu cau bai todn : ¢ >0< —m?+3m >0 0<m < 3.

Ta c6 ' =

mx —2m + 2
r—m-+1

Vi duy 11. Tim m dé ham sb y = nghich bién trén ting khodng xac dinh.




BAI TAP CO BAN

mx —m? + 3
T+ 2

Bai 7. Tim cic gia tri ciia tham s6 m dé ham s6 y = dong bién trén hai khoang xac dinh ctia né.

m2x —

1 N .
) luon dong bien trén ting khodng xac dinh ctia né.

Bai 8. Tim céc gia tri cua tham so m dé ham so6 y =

2 _

Bai 9. Tim céc gid tri ciia tham s6 m dé ham sb y = 3m — nghich bién trén timg khodng xéc dinh ctia

né.
mx +m2 + 3

) nghich bién trén timng khodng xéc dinh ctia
x

Bai 10. Tim cac gid tri ciia tham s6 m dé ham so y =

né.

Dang 3: Tim m dé ham sb y = ax® + bz? + cx + d luén ddng, nghich bién.

Cho ham ham y = az® + bx? + cx + d (a # 0)
e Tap xéc dinh D = R.

o y = 3ax? + 2bx + c.

A<0
1. Ham s6 luon dong bién trén R < ¢/ >0, Vo € R &
a>0
P . A<O0
2. Ham s6 luén nghich bién trén R < ¢’ <0, Vz € R &
a<0

Vi du 13. Tim m dé ham s6 y = 2% — ma? + (m? — 3m)z + m3 — 2 luén dong bién trén R.
Lo giai.
Téap xac dinh D = R.
y' = 322 — 2ma + m? — 3m. Theo yéu cau bai ton thi ¢’ >0, Yz € R
A'<0
&322 -2mz+m?—-3m >0, V2R & _() & m?2—-3(m?—-3m) >0
a >

= 9

_2m2+9m20@0§mg§.
A 9

Vay gia tri m can tim m € {0; 5}

, £ 1 <
Vi dy 14. Tim m dé ham s6 y = fgsc?’ — (m — 2)z2 + (m — 2)z + m luon nghich bién.



BAI TAP CO BAN

.. N ’ .7 . 2 A R ’ \ A
Bai 11. Tim céac gid tri cia tham so m dé cac ham so sau:

3
a) y = —% + 222 4+ (2m + 1)z — 3m + 2 nghich bién trén. R

2
b) y = % —ma? + (4 — 3m)z — m? + 2 dong bién trén. R

(1 —m)a?

3 —2(2 —m)z? + 2(2 — m)x + 1 luén nghich bién.

) y=
Bai 12. Chtmg minh cic ham s6:

a) y=(m+ 1)z® + 2% + (2m? + 1)z — 3m + 2 dong bién trén R.

1 P
b) y = _§x3 + 222 — (m? + 4)%z + m ludn nghich bién.

BAI TAP NANG CAO

Bai 13. Véi gia tri ndo ctia m thi ham sb sau:

a) y = sinx — ma nghich bién trén R.

b) y = x + ma dong bién trén R.

¢) y = mx — x° nghich bién trén R.

d) y= %x?’ + ma? + 4x + 3 dong bién trén R.

e) y = x> — 3ma? + 4mx dong bién trén R.

f) y=a3-3(2m+ 1)a® + (2m + 5)z + 2 dong bién trén R.
Bai 14. Chimg minh cic bat ding thirc sau:

2
a) sinx <z, Vo > 0. b) cosx>1—%,Vac7éO.

i T x3 T
¢) sinz + tanz > 2x, Vo € (O; 5) d) tanz >z + 3 Vr € (O; 5)




Dang 4: Tim m dé ham sé y = f(x) déng bién, nghich bién trén (a;b)

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén khodng D.
e Ham s6 dong bién (ho#ic nghich bién) trén khodng (a;b).
<y’ >0 hodc (v <0), Va € (a;b) )
e Thong thuong (*) bién ddi vé duge mot trong hai dang:
— h(m) > g(z), Vz € (a;b)
— h(m) < g(x), Vx € (a;b).
Trong dé y = g(z) 1a ham s6 ton tai GTLN hoidc GTNN trén (a;b)
e Lap bang bién thién cho ham s6 y = g(x) trén khodng (a;b) va tit bang bién thién nay két ludn:
— h(m) > g(z), Vz € (a;b) < h(m) > ma

(asb

— h(m) < g(z), Yz € (a;b) < h(m) > a;ilg.

rd

=

=

—~

Vi du 17. Tim m dé ham s6 y = 2% + 322 + (m + 1)z + 4m ddng bién trén doan [0;2].
L3i giai. Tap xéc dinh D = R.

Ta ¢6 3y = 322 + 62 + m + 1. Theo yéu cau bai todn thi: ¢’ > 0, Vz € [0;2]

& m > —3x%2 — 6z — 1, Vo € [0;2).

Xét ham sb g(z) = —322 — 62 — 1, Vz € [0;2].

Ta ¢ ¢'(z) = -6 —6; ¢'(x) =0z =—1¢ [0;2]

Bang bién thién.

Tt bang bién thién: m > r{rl&)}(g(x) = —1. Vay gié tri m can tim la m > —1.
0;2

. . 4 .
Vidu 18. Tim m dé ham so y = % nghich bién trén (—oo;1).
x+m
Loi giai.

Tap xéc dinh D =R\ {—m}
2

Tacé gy = wrme Theo yéu cau bai toan: y' < 0, Va € (—oo; 1)
m?—4<0 —2<m<?2

& & s —2<m< —1.
-m>1 m< —1

s < 1 N p
Vi duy 19. Tim m dé ham s6 y = gx?’ — (m — 1)22 — 4max dong bién trén doan [1;4].




mx —2m — 3

BAI TAP NANG CAO

NG N 3 .z . 2 2 N £
Bai 15. Tim cac gia tri cia m dé ham so:

a) y = 2® + 322 + (m + 1)z + 4 nghich bién trén (—1;1).

1 2 p
b) y = —§x3 + (m — 1)2? 4+ (m — 3)z + 4m dong bién trén khoang (0; 3).
¢) y =3 — 3max? + m — 1 dong bién trén khodng (—o0;0).

d) y= 2% - 3(2m + 1)2% + (2m + 5)x + 2 dong bién trén khodng (2;+00).

_ mx + 6
T 24+ m+1

e) y nghich bién trén khodng (—1;1).




Dang 5: Tim m dé phuong trinh, bit phuong trinh cé nghiém
Cho phuong trinh f(x;m) =0 (*)

e Bién d6i phuong trinh (*) vé dang g(x) = h(m) (hoic h(m) > g(x))

e Lap bang bién thién cho ham s6 y = g(z) va duya vao bang bién két luan.

Vi du 22. Giai phuong trinh 4z — 1+ V422 — 1 =1 (1)

Loi giai.
N 1
bieu kién: z > 7

2 4
Xét hamn f(2) = VA= T+ VIZ =T, (o) =~ + —
Xr — xr4 —

N . 1 . 1 1 .
V4z? — 1 dong bién Vx > 5 Ta thay f (5) =l=z= 5 la nghiém duy nhat ctia phuong trinh.

1 P
>0, Vo > 7 Suy ra ham s6 f(z) = Vdr — 1 +

Vi du 23. Giai bat phuong trinh: /bz — 1 + x + 3 > 4.
Lai giai.

N 1
bieu kién: x > 5
p 1
Xét ham 80 f(z) =vbr — 1+ Vo +3, Vo > 5
5 1 1 PR . 1
= + > 0, Vo > —. Suy ra ham s6 dong bién trén (7;+ )
Yoo Be—1 2vz+3 5 oW § DICR e {55 o0

Ta thay > 1 = f(z) > f(1) = 4. Nghiém bt phuong trinh x € [1;+00)

V2r+3+/4i-y=4 (1)
Vi du 24. Giai phuong trinh .

2u+3+vd—x=4(2)
Loi giai.
x1a 3 3
bieu kién: —§§x§4, —§§y§4
Tu hé ta co:

V2r+3+/A-y=2y+3+Vi-zeV2r+3—-Vi-z=\2y+3—\/4—y (%)

Xét ham s6 f(t) = VA T3 - VE—1, t e {2.4}

27
@) = ! + ! >0, Vt € (—§'4> = ham s6 dong bién trén khoan (—§'4)
T VE+s  JAi-t 2 8 &\

Do dé tut (*) = f(z) = f(y) = x =y thay vao (2) ta duge: V22 +3+V4—z =4
3

Xét =V2r+3++v4d—ux ¢ () = >0,V E<—7;4>

Ggle)=V2rt3+Vi-ng@) = m==t 7= RN

= ham s6 g(x) dong bién trén (—g;4>

Ta ¢6 g(3) = 4 = 2z = 3 12 nghiém duy nhat ctia phuong trinh.

Vi dy 25. Tim tham s6 thuc m dé phuong trinh = + V322 + 1 = m ¢6 nghiém thuec.

L3 giai.
Téap xac dinh D = R.
Xét ham 6 f(z) =z +V322+1; f/(z) =1+ S
3z2 41
z <0 <0 1
ff2)=0& V322 +1=-3z & & S>r=———.
302 4+1=922 | 62%=1 V6

Bang bién thién.



1
x —00 —% “+00
/ —
Y 0 +
“+00 —00
3

Tt bang bién thién dé phuong trinh cé nghiém khi m >

BAI TAP NANG CAO

Bai 16. Tim tat ci gid tri cia tham s m dé cdc phuong trinh sau:

1
a) 22+ (2—m)x +2 — m = 0 c6 nghiém z € {75;2}

b) cos?x + (1 —m)cosx — 2m — 2 c6 nghiém
c) 22 — 3mz + 2 = 0 c6 nghiém duy nhat
Bai 17. Tim tham s6 m dé bat phuong trinh:
Va2 —2x + 24 < 2% — 2z + m c6 nghiém thye trong [—4; 6]

Bai 18. Tim tham s6 m dé bat phuong trinh:
Va2 —4x +5 > 2% — 42 + m c6 nghiém thyc trong [2; 3]

Bai 19. Tim tham sb m dé phuong trinh ma + \/(m — 1)z + 2 = 1 ¢6 nghiém thyc trong [0; 1]

Bai 20. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé cic phuong trinh sau cé nghiém.

a) Vel +z+1—-vVeZ—z+1=m

b) Vz2 +1 -z =m

c) Vet — 13z +m+z—-1=0

d) zv/z+ Ve +12=m (Vb —z + V4 —x)

e) VZ+VI—z=+v-22+9z+m

f) V3+z+v6—2—/B+z)(6—2)=m
Bai 21. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé cic phuong trinh sau cé nghiém.

a) 2Vr+1=x+m b) V4 — 22 =mz —m +2

c) VZ+vVi—z=+—-22+4zx+m d) V2 +1—\/z=m
e) Vd—z2=mx —m+2 f) V222 —2mz+1+2=2x
g) x+Vv3x2+322+1=m

Vin dé& 2. CUC TRI CUA HAM SO.

1. Pinh nghia

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén khodng (a;b) (c6 thé a 1a —oo; b 1a +oo va diém x( € (a;b)).

e Néu ton tai s h > 0 sao cho f(z) < f(z0), Vo € (w9 — h;xo + h) VA o # 7 thi ta néi ham sb f(r) dat

10



cuc tai xg
e Néu ton tai s h > 0 sao cho f(z) > f(z0), Vo € (w9 — h;xo + h) va = # x( thi ta néi ham sb f(r) dat
tiéu tai zo
2. Piéu kién dua dé ham sé c6 cyc tri
Gid stt ham s6 y = f(x) lién tuc trén khodng K = (x¢ — h;x9 + h) va ¢6 dao ham trén K hodc trén K \ {zo},
véi h > 0.
e Néu f’(x) > 0 trén khoang (x¢ — h;xo) va f'(x) < 0 trén khoang (xo;zo + h) thi g 1a mot diém cyc dai
ctia ham s6 f(x).
e Néu f/(x) < 0 trén khodng (z¢ — h;xo) va f'(x) > 0 trén khodng (2o;zo + h) thi 2o 13 mot diém cyc tiéu

ctia ham s6 f(x).

Minh hoa bing bang bién thién

T ro—h Zo To+ h T To—h o xo+h
Y + - Y - +
fop
fer
Chii 4.

Diém cuc dai va diém cuc tiéu duge goi chung 1a diém cuc tri.

Béng sau day tém tat céc khai niém dude sit dung trong phan nay:

xg f(xo) (w03 f(0))

Diém cuc tri ctia f | Gia tri cuc tri ctia f | Diém cuc tri ciia d6 thi ham s6 f

3. Minh hoa d6 thi
Gia st ham s6 y = f(x) xdc dinh trén khodng (a;b) chita diém c.
e Néu gia tri cia y = f(z) tai ¢ 16n hon hodc bang gia tri cia y = f(z) trén khoang (a;b) thi ham s
y = f(x) dat cuc dai tai z = c.
e Néu gia tri ciia y = f() tai ¢ nhd hon hoiic bang gid tri cia y = f(x) trén khodng (a;b) thi ham s

y = f(x) dat cuc tiéu tai x = c.

Yy Yy
(¢ f(e))
) ,
| F() f-----3
! H(c; f(e)
o é x 0] é x
Ham s6 f dat cuc dai tai x = c Ham s6 f dat cuc tiéu tai x = c

4. Céc quy tic tim cyc tri cia ham sé

a) Quy tic 1:

e Tim tap xac dinh ctia ham so.

11




e Tinh f/(z).

e Tim cdc nghiém f’(z) = 0 hodc tai d6 ham s6 khong xac dinh.

e Lap bang bién thién.

e T bang bién thién suy ra cic diém cuc tri.

b) Quy tic 2:

o Tim tap xéc dinh ctia ham s6

e Tim cdc nghiém f'(x) =0 va ky hiéu z;(i = 1,2,3,---) 1& cdc nghiém ctia né.

e Tinh f"(x) va f"(x;)

e Dua vio dau clia f”(x;) suy ra tinh chéat cuc tri ciia diém z;
— f"(x;) > 0= ham s6 dat cuc tiéu tai v = x;
— f"(x;) < 0= ham s6 dat cuc dai tai x = x;

— f"(x;) = 0= chua du két lugn x = xz; ¢ la cuc tri hay khong
5. Mét sb diém can chua y

x) b cuc tri & ¢ doi dau.

cb6 mot cuc tri < 5 doi dau 1 lan.

[ )
T
o
=)
©n
En
@
I
~
S

f(z)

e Ham s6 y = f(x) khong c6 cuc tri < y' khong déi dau.
(z)
f(z)

x) ¢6 hai cuc tri < 3 d6i dau 2 lan.

[ )
jas)
m/
B
»n
On
S
|

e D6i v6i mot ham sb bat ki, ham s6 chi c6 thé dat cuc tri tai nhitng diém ma tai d6 dao ham triét tiéu

hoac dao ham khong xéc dinh.

Dang 1: Tim cyc tri ham bac ba, ham trung phuong

e Lip bang bién thién cho ham s6 va dua vao bang bién thién va két ludn
Chi g
v z = a Goi la diém cuc dai (cuc tiéu) ctia ham sb tai z = a.
v M(a; f(a)) Goi la diém cuc dai (cyc tiéu) ctia dd thi ham sb.

v f(a) Goi la gid tri cyc dai (cuc tiéu) ctia ham sb.

Vi du 26. Tim cuc tri cia ham s6 y = —23 + 222 — 2 + 3
Loi gidi.

Tap xac dinh: D = R.
y' = —32% +4r -1

(en) Wl =

:1 / —
'=0& ) Y
vy = 1
Tr=— —00 3

3

T bing bién thién: \
. Y
v" Ham so dat cuc dai tai z =1 va ycp = 3 77

27 +o00

. . 1 7
v/ Ham s0 dat cuc tiéu tai z = 3 va ycr = 77
Vi du 27. Tim cuc tri cia ham s6 y = 2% — 222 + 1




Bai 22. Tim cuec tri ctia ham s6 sau:

1
a) y=a3+ 322 +4 b)y:—1x4+m2—|—2
c) y=23-32z2+3 d) y = z(2? - 3)
e) y=z* — 222 f) y=—2034+322 +122 -5
1 1 3 9
g)y=1x4—x3+3 h)y:1x4—§x2+ix+1

Bai 23. Tim cuc tri ctia ham sb sau:

3
a) y=x3+3x2 -9z +4 b)y:—%+x2+3m+1
c) y=—-x*+22-5 d) y=—2*—-32%2+2

BAI TAP NANG CAO
Bai 24. Tim cuec tri ctia cdc ham sb sau:

a) y=xv4—x? b) y = V8 — a2 c) y=|z|(z+2)

d) y = (z+2)%(x — 3)2 e) y= — ) y=a+vVa2—1
g) y=z—Vd—a? h) y =z + v1+ 222 ) y=z+v3+2
Dy=vVitz+/I-z k) y = |z|(z + 2)?

13




Dang 2: Tim tham sb: y = ax® + bx? + cx + d c6 cuc tri
e Tap x4c dinh: D =R

o 3y =3ax? =2bx +c
ey =0% 3a2? +2bx +c=0

a#0
Ay >0

e Ham s6 c6 cuc dai va cuc tiéu < 3 = 0 ¢6 hai nghiém phan biét <
Chu y:
v Ham s6 bac ba: ho#ic ¢6 2 cuc tri hodc khong cé cuc tri.
v Néu bai todn yéu cau ham sb c6 cuc tri va a c6 chtta tham sb thi chia hai trudng hop:
— Truong hgp 1: a =0

— Truong hgp 2: a #0

Vi du 29. Tim m dé ham sb y = 2® — 2ma? + ma — 1 ¢b cuc tri.

Loi giai.

Téap xac dinh: D = R.

y =322 —4dma +m

Dé ham sb da cho cé cuc tri thi phuong trinh ' = 0 < 322 —4ma +m = 0 c6 hai nghiém phan biét. Khi A’ = 4m? —3m >

m <0
0<

>7
m=y

R 3
Vay gid tri m can tim la m < 0 hoac m > T

. . 1 .
Vi du 30. Tim m dé ham s6 y = §mm3 — (m—1)2%+ (m+ 1)z — 1 b cyc dai va cue tiéu.

BAI TAP CO BAN

N N 2 7 N P 7 . N o 2
Bai 25. Tim m dé cdc ham so sau cé cuc dai va cuc tieu:

a)y:éx3+(m—1)x2+(3m+l)x—m2 b)y:%x3—mm2—m2+m

c) y=mz2 —2mz? +3z—1 d)y:w—mxz—kmx—l
Bai 26. Tim m dé cdc ham s6 sau ¢6 cuc dai va cuc tiéu:

a) y=2x34+3(m—1)z2 +6(m —2)z — 1 b) y=2%—622+3(m+2)x—m—6

c) y:éx37(mfl)x2+3(mf2)x+é d) y=2%+2(m+3)z? —mz +2

e) y=21°—3mz2+ (m? — 1)z +2 f) y:%x?’—mx2+(m2—m+l)x+1

14



Bai 27. Chimg minh rang cdc ham sb sau ludén cé cuc dai, cuc tiéu:

1 3
a)y:§x3+(m—3)x2—2m:v+5 b)yz%—i—mxz—f—(m—i—l)x—?)
_ .3 12 _ .3 2,2 _ ()2 _
c) y=z"+(2m — 1)z* — bz + 2 d) y=z’4+mz°—(m*+ 1z +2m—1

Dang 3: Tim tham sb: y = ax® + bx? 4 cx + d khoéng cé cuc tri
Tép xac dinh D =R

o 3y =3az?+ 2bx + ¢

Y =05 3ax? +2bx+c=0

Ham s khong c6 cuc tri < 3y = 0 vo6 nghiém hoiic ¢6 nghiém kép < A’ <0
Cha gy
Néu a chita tham s6 thi ta xét hai trudng hop:

— Truong hgp 1: a =0

— Truong hop 2: a # 0

3 — ma? + 2max — 1 khong c6 cuc tri.

Vidu 32. Tim m dé ham s6 y = «
Lo gidi.

Tap xéc dinh D = R. ¢/ = 322 — 2ma + 2m

Theo yéu cau bai todn thi 3/ = 0 < 322 — 2ma + 2m = 0 v6 nghiém hoac cé nghiém kép. Khi A’ =m? —6m <0< 0 <
m <6

Vay gia tri m can tim 1a m € [0; 6]

. 2 1.
Vidu 33. Tim m dé ham so y = fgws + 222 — (m — 3)z — 2m khong c6 cuec tri.

BAI TAP CO BAN

Bai 28. Tim m dé cdc ham s6 sau khong cé cuc tri:

3

1
a) y=1z3—mz?+mz—2 b)y=§x3+mx2+(3m—2)x—m

1
c) y:—§x3+(m+1)m2—m—2m d) y = 2% — 3ma® = 3(m? — 1)z — (m? - 1)

Dang 4: Tim tham sé: y = ax* 4+ bx? + ¢ c6 3 cyc tri hodic 1 cyc tri

Tap xac dinh: D =R

o y = 4daz3 = 2bx

z=0

Y =0 222022 +0) =0 &
2ax +b =0 ()

. b
Ham 80 ¢6 3 cuc tri < (*) c6 ba nghiém phén biét < (*) ¢6 hai nghiém phén biét khéic 0 < 50 >0<ab<0
a
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e Ham s6 c¢6 1 cuc tri < (*) c6 ding mot nghiém < (*) v6 nghiém hodc ¢6 nghiém kép bang 0 < —% <0
Cha y
v Ham béc bén triing phuong luén cé cue tri: hodc ba cuc tri, hodic 1 cuc tri. Do d6 dé tim m dé ham sb c6
1 cyc tri thi ta nén tim m cé ba cuc tri rdi suy ra m c6 1 cuc tri.
v Véi a > 0, hAm sb ¢6 3 cuc tri thi gom 1 CD, 2 CT.
v Véi a < 0, ham s6 ¢6 3 cuc tri thi gom 1 CT, 2 CD.
v Néu a cé chita tham s6 thi ta chia 2 trudng hop: a = 0 va a # 0.

Vi du 34. Tim m dé ham s6 y = 2* — (3m — 1)z2 +m — 2 ¢6 3 cuc tri.
Lo gidi.

Téap xdc dinh D =R

y =42 —2(3m — 1o = 2z [22® — (3m — 1)]

=0
=022 (222 - Bm-1)] =0%
y [ ( )] 2l 3ol
2 1
Dé ham s6 c¢6 3 cuec tri thi (1) c6 hai nghiém phan biét khac 0. Khi 3m — 1 > 0 < m > 3
N 1
Vay gid tri m can tim la m > 3"
Vi du 35. Tim m dé ham s6 y = 2* — (m — 2)22 ¢6 1 cuc tri.
BAI TAP CO BAN
Bai 29. Tim m dé cdc ham s6 sau ¢6 3 cuc tri.
a) y=—a*+ (m?+m)z?+m? -2 b) y = —z* — (m? — 5)z% + m? — 2m
c) y=z*— (4m — m?)z® — 2m d) y = mz* + (m? — 9)z% + 10 (m # 0)
Bai 30. Tim m dé cdc ham s6 sau ¢6 1 cuc tri.
a) y=—z*+(2m+3)z2 +m -1 b) y=z*— (m? - 2)22 +1
c) y=—z*+(2m? +m)z? + m3 -1 d) y=z*-2ma®+m-1

Bai 31. Cho ham s6 y = z* + (m? — 3m + 2)2% + 4 — m. Tim m dé ham s6 cé cuc tiéu va khong cé cuc dai.

Bai 32. Cho ham 86 y = —2* + (m? — m)2? + m* — m. Tim m dé ham s6 c6 cuc ticu.

DANG 5: Tim tham sb dé y = ax® + bx? + cx + d dat cyc tri tai © = x,
e Tap xédc dinh D =R

oy =3ax? + 2bx +c

o y' =6ax+2b
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. 2 . Z/(l‘o) =0
e Ham s0 dat cuc tai g &

y"(z9) <0
o y'(z0) =0

e Ham s0 dat tieu tai oy &
y"(z0) > 0

e Ham sb dat cuc tri tai zg < 9/ (zo) = 0. Sau d6 thit lai bang bang bién thién.

3
Vi du 36. Tim m dé ham sb y = % +ma? + (m? — 4)z + 2 dat cuc dai tai x = 1.

Loi giai.
Tap xac dinh D =R
y =2 +2mx+ (m? —4); ¥’ =2z +2m

m=1
. y'(1) =0 m?+2m —3=0
Theo yéu cau toan thi & & m= -3
y"(1) <0 2+2m <0
24+2m <0

Ta thiy m = —3 thod yéu bai toan.
3
Vi duy 37. Tim m dé ham s6 y = % —ma?+ (m?+m+ 1)z + 1 dat cyc tri tai x = 1.

BAI TAP CO BAN

Bai 33. Tim cic gid tri ctia m dé ham sd
a) y = —(m? + 5m)x® + 6ma? + 6x + 2m — 1 dat cuc dai tai z = 1
b) y = 2% — 3maz? + (m? — 1)z + 2 dat cyc tiéu tai x = 2
c) y=—a%+ (m+3)x®—)m? + (m? + 2m)x — 2 dat cyc dai tai z = 2
L 3 2 2 .
d) y=32° —me + (m* —m+ 1)z + 1 dat cyc dai tai x =1
1 3 2 . .
e) y:§m — 3ma”® + +5 dat cuc dai tai x = 3
f) y=2%—3mz? + (m? — 1)z + 2 dat cyc tiéu tai z = 2
1 3 2 o R .
g) y= 3% + (3m — 2)z* + (1 — 2m)x + 3 dat cyc tieu tai z = 1
h) y = 2% — 222 + ma + 1 dat cyc tiéu tai z =1

1 . )
i) y:§x5fmq;2+(m2—m—1);z:+1datcu’ctiéutaile

i) y= 3 — max? + 2(m+ 1)z — 1 dat cuc tidu tai didm z = -1
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BAI TAP NANG CAO

Bai 34. Biét M(0;2), N(2; —-2) la cic diém cuc tri ciia d6 thi ham s6 y = az® + bx? + cx + d. Tinh gi tri cla
ham s6 tai z = —2
Bai 35. Tim céc gié tri a,b dé céc ham sb:

4
x 5 .
1. y= - & ax? + b dat cuc tri tai = —1 va gid tri cyc tri tuong ting ctia né

bing —2

2. y=a®+ax? — 9x + b dat cuc tri tai z = 1 va do thi di qua A(1; —4)

b R .
3. y=x+a+ 7 c6 do thi nhan M (—2; —2) lam diém cyc tri.

T

DANG 6: Tim tham sb dé ham sb cé cuc tri thoa diéu kién cho trudc

e Bai toan 1. Tim tham s6 dé ham sé dat cuc tri tai x1, 2 thoa hé thitc F(z1;x2) = 0 (1)

v Diéu kién dé ham c6 cue, cuc tidu la:

a#0 R
y' = 0 ¢6 hai nghiém phén biét z1, x2 & = dieu kién m (*)
Ay >0
b
1+ Tog = ——
a
v’ 1, o3 thod hé thitc (1) < S 7729 = ¢
a
F(.Z‘l,ﬂig) =0

v Giai hé suy ra m. So vdi dieu kién (*) nhan hay loai gid tri m.

e Bai toan 2. Tim tham sb dé d6 thi ham sb c6 cuc tri tai A, B thoa tinh chit nao d6
v Dit diéu kién dé do thi ham sb c6 cuec tri tai A, B
v Théng thuong phuong trinh 3 = 0 c¢6 nghiém dep. Gidi phuong trinh ¢/ = 0 dé tim nghiém, tit d6 tim

toa do cac diém A, B.

Vi du 38. Tim m dé ham s6 y = 2% — 3ma? — 2(2m + 3)z + 3m dat cuc tri tai z1, 2o thod z1 + 20 = —3 (xil + %2)
Lo gii.
Tap x4c dinh D = R; 3/ = 322 — 6ma — 2(2m + 3)
Dé ham sb c6 hai cuc tri thi ¢’ = 0 & 322 — 6mx — 2(2m +3) = 0 ¢ hai nghiém phan biét. Khi A’ = 9m? +6(2m + 3) >
0= 9m?2+12m+18 >0, Ym € R.

1 1
Tfrxl—l—xz:—?)(——i——) <:>£E1+$2:—3(m> (%)

X1 To Xr1.X9

—2(2 3
Theo dinh li viét ta ¢6 x1 + 22 = 2m; z1.209 = % thay vao (*) ta dugc.
1 m =20
am = —— o (2m 4 3) = 9m o Am? — 3m = 0 5
20m +3) o
4
3

Vay gi4 tri m can tim 1a m = 0;m = 1

Vi dy 39. Tim m dé ham sb y = z* — 2m22? + 1 ¢6 3 diém cuc tri 1a 3 dinh ctia mot tam gidc vudng can.
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BAI TAP NAN CAO

. P 1
Bai 36. Tim m dé ham so y = gx?’ — (m+ 1)a? + (m? + 2)z +m — 2 dat cyc tri tai z1, 22 thod 2?2 + 23 = 10

Bai 37. Tim m dé ham s6 y = 22° — (9m + 3)z% + 12m(m + 1)z — m dat cyc tri tai 1, x5 thod x; — 220 = 4
Bai 38. Tim m dé ham s6 y = %x?’ + (1 =m)z? 4+ 3(m — 2)x — 1 dat cuc tri tai z1, 2o thod z; + 279 = 2

Bai 39. Tim m dé ham s6 y = 2> — ma? + (2m — 1)z — m + 2 ¢6 hai diém cyc tri c6 hoanh d duong.

Bai 40. Tim m dé d6 thi ham sé y = 23 — (2m + 1)2? + (m? — 3m + 2)z — m c6 hai cyc tri thuoc hai phia déi
véi Oy

Bai 41. Tim m dé do thi ham s6 y = 23 4+ 322 + m c6 hai diém cuc tri A, B sao cho tam giac OAB cén tai O.
Bai 42. Tim m dé d6 thi ham s6 y = 22° + ma? — 12z — 13 ¢6 diém cuc dai, cuc tiéu cach déu truc tung

Bai 43. Tim m dé do thi ham s6 y = z* — 2ma? 4+ 2m + m* ¢6 cuc dai, cuc tiéu sao cho céc diém cuc dai, cuc

tiéu lap thanh tam gidc déu.

Bai 44. Tim m dé d6 thi ham s6 y = z* — 2ma® + m ¢6 3 cuc tri 1a 3 dinh ctia mot tam gidc nhan O lam trong

tam.

2 s . 1 N
Bai 45. Tim m deé do thi ham s6 y = im‘l —2ma? +m c6 3 cue tri 1a 3 dinh clia mot gidc c6 dién tich bang 32v/2

VAn dé 3. GIA TRI LON NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO.

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén D.

e Néu f(x) < M va dxg € D sao cho f(xg) = M thi M goi la gid tri 16n nhit ctia ham sb y = f(z) trén D.
Ki hiéu

wep /) =M

e Néu f(x) > m va Jzg € D sao cho f(xg) = m thi m goi 1a gid tri nho nhat ctia ham sé y = f(z) trén D.

Ki hiéu
min flx)y=M
DANG 1: Tim GTLN va GTNN ctia ham s6 y = f(z) trén [a; b
e Tinh 3/

e Giai phuong trinh ' = 0 va tim céc nghiém zy € [a; ]
e Tinh f(a), f(b) va f(zo)
e Khi d6 r[g;ig}lf(w) =min{f(a), f(b), f(z0)}; Im?f(x) = {f(a), f(b), f(zo)}
e Cha y
— Néu ham s6 y = f(x) tang trén [a;b] thi: bcren[lanb] f(z) = f(a) va xrél[%?z] f(z) = f(b)

— Néu ham 86 y = f(x) gidm trén [a;b] thi: m[inb] f(z) = f() va m[a>i] f(x) = f(a)
xE|a; xE|a;

— Néu bai toan phai dit an phu thi phai cé diéu kién cho &n phu.

Vi duy 40. Tim gid tri 16n nhét, gid tri nhé ctia ham sb y = f(z) = 2% — 322 — 9z + 4 trén [—4; 4]
Lo giai.
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r=—1
Tacéy =322 —6x—9;9y =0&
T =-3

f(=4) = =725 f(4) = —16; f(—1) = 9; f(—3) = —23
Vay [Igliﬁ] f(z) = -T2 max flz)=9.

Vi du 41. Tim gié tri 16n va gid tri nhé nhat ctia ham s6 f(z) = 2* — 822 + 16 trén [—1;3].

Vi du 42. Tim gid tri 16n va gid tri nhé nhat ctia ham s6 f(z) = —— trén [-3; —2]
, 2 . P 2¢2 +5 4
Vi dy 43. Tim gid tri 16n va gid tri nhé nhat cia ham s6 f(z) = % trén [0; 1].
x



BAI TAP CO BAN

Bai 46. Tim GTLN-GTNN ciia céc ham sb sau:

a) f(z) = —23+3z+2, [0;3] b) f(z) = —z* — 222 + 5, [-1;2]

c) fz)=aV1—2z d) f(z) =5 — 4z, [—4;4]

x? — 3z

e) f(x) = cos?2x —sinxcosz + 4 f) f(z)= ——

, [2;4]

DANG 2: Tim GTLN va GTNN ctia ham sé y = f(x) trén khoang

e Lap bang bién thién ctia ham sb y = f(z).

e Dua vao bang bién thién ctia ham s6 dé tim gié tri 16n nhat, gia tri nhé nhét ctia ham sb.

. 2 —x+1
Vi du 47. Tim GTLN va GTNN ctia ham 0 f(z) = ———.
2?2+z+1
Loi giai.
Tap x4c dinh: D =R T | =00 -1 1 +00
,_ 20@*-1) % - 0 — 0 +
(x2+x+1)2 3 “+o0
z=-1
Flz)=0s y X
r=1 e 3
Vay min f(z) = 55 max f(x) = 3
aymﬂén T) = 3,m1§ax T) =
. 2z + 1)?
Vi dy 48. Tim GTLN va TGNN cita ham s6 f(z) = 2+ U

Vi du 49. Tim GTLN va TGNN ciia ham 6 f(z) = — 1
x
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BAI TAP NANG CAO

Bai 47. Tim GTLN va GTNN ctia cdc ham sb sau:

a) f(z) =1+ 8z + a2 b) f(z) = 423 — 34
T 2
9 f)= T (w5 0) Q) f) =22+ 2 (2> 0)
2 +3 8xr —3
Q) f@)= h 1@ =
2?2 -3z +1 22 +2x+3
g) f(x)ZT($<—1) h) f(x)zw( —-2)

Dang 3: Ung dung GTLN-GTNN trong giai phuong trinh, bt phuong trinh

e Bai toan 1: Ti m dé F(x;m) = 0 c¢6 nghiém trén D.

Bu6e 1: C6 1ap tham sb m va dua vé dang f(x) = A(m)

— Budc 2: Khao sét sy bién ctia f(x) trén D.

Bu6ce 3: Dua vao bang bién thién dé xdc dinh gid tri tham s6 A(m) sao cho dudng thing y = A(m)

nam ngang cat dd thi ham s6 y = f(z).
— Bubc 4: Két luan gid tri ciia A(m) dé phuong trinh f(z) = A(m) cé nghiém trén D.
e Chu y:
— Néu ham 86 y = f(x) c6 gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat trén D thi f(z) = A(m) < mDin fz) <
A(m) < max f(z).
— Néu bai todn yéu cau tim tham sb dé phuong trinh c6 k nghiém phan biét, ta chi can dua vao bang

bién thién dé x4c dinh sao cho dudng thing y = A(m) nim ngang cit d6 thi ham s6 y = f(x) tai k
diém phan biét.
e Bai toan 2: Tim m dé bat phuong F(x;m) > 0 hodc F(x;m) < 0 c6 nghiém

trén D.
— Budc 1: Co6 1ap m va dua vé A(m) > f(z) hogc A(m) < f(x).
— Khao sat su bién thién ctia f(x) trén D.
— Dua vao bang bién thién x4c dinh céc gia tri ctia m.
e Chui y: Néu ham s6 y = f(x) ¢c6 GTLN, GTNN trén D thi

Bat phuong trinh A(m) <

c6 nghiém trén D < A(m) < max f(z).

— BAt phuong trinh A(m nghiém ding Vo € D < A(m) < mDin fa).

(m) < f(=)
(m) < f(x)

Bt phuong trinh A(m) > f(2) ¢6 nghiém trén D & A(m) > min f(2).
(m) > f(x)

— BAt phuong trinh A(m) > nghiém ding Vo € D < A(m) > max f(z).
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e Khi dit an phu dé ddi bién, ta can dit diéu kién cho bién mdi chinh xac, néu khong sé lam thay déi két qua

cta bai toan.

Vi du 50. Tim tham s6 m dé phuong trinh 23 — 322 4+ 3ma — 1 = 0 ¢6 nghiém trong [1; +00).
Loi giai.
Ta c6 3y’ = 322 — 6z + 3m. Xét phuong trinh ¢/ = 0 < 3m = 6z — 322.

Dit g(z) = 6 — 322, Vx € [1; +00) x 1 +00
J(@)=6—6x;¢'(z)=0x=1

Tt bang bién, dé phuong trinh c6 nghiém thi
Im<3e&m<l Y

BAI TAP NANG CAO

Bai 48. Tim gi4 tri m khong A&m sao cho phuong trinh z3 — 3¥/3x + 2m = 2m cé nghiém duy nhét.

Bai 49. Tim tat cd cic gid tri thuc ciia m dé phuong trinh m+/2 + tan? 2z = m + tanx ¢ it nhit mot nghiém
thue.

Bai 50. Tim m dé phuong trinh 2% — 3ma + 2 = 0 ¢6 nghiém duy nhat.
Bai 51. Tim m dé phuong trinh 2% + 22 + x = m(2? 4+ 1)? ¢6 nghiém thudc [0;1]

Bai 52. Tim tap hop céc gia tri cia m sao cho bat phuong trinh sau c6 nghiém

Vr+5++V4—x>m.

Dang 4: Ung dung GTLN, GTNN ctia ham s vao bai toan thyc té.

e Buéc 1: Thiét 1ap ham sb dua vao gid thiét dé cho.

e Buéc 2: St dung GTLN, GTNN dé tim gid tri can tim.

Vi du 52 (P& minh hoa-2007). Cho tdm nhém hinh vuéng canh 12(cm). Ngusi ta cit & bon géc clia tAm nhom dé
bén hinh vuéng bang nau, mdi hinh vuéng ¢ canh x(cm), 16i gdp tAm nhém lai nhu hinh vé dudi day dé duge mot cai

hop khong nip. Tim z dé hop nhan duge thé tich 16n nhat.
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Ldi giai.
Vi canh hinh vuéng nhé bi cit 1a 2. Nhu vay khi gap lai ta duge khdi hop ¢ canh ddy (12 — ), 0 < < 12 va chiéu cao
la x.
Ta ¢6 Viep = (12 — z)?.2z. Xét ham ham f(z) = (12 — z)%.2 v6i 0 < = < 12,

z=4
f(z) = 32% — 487 + 144; f'(z) = 0 & .
x = 12(loai)
Vay Vinax = 256 khi x = 4.
Vi du 53. Khi xdy dung nha, chii nha can lam mot bé nuée bing gach ¢6 dang hinh hép cé ddy 14 hinh chit nhat chiéu
dai d(m) va chiéu réng r(m) véi d = 2r. Chiéu cao bé nudc h(m) va thé tich 2m>. Héi chiéu cao bé nutéc nhur thé nao thi
chi phi xay dung 1 thip nhat?

BAI TAP NANG CAO

1. Trong cac hinh chit nht c6 ciing chu vi 16(cm), hiy tim hinh chit nhat c6 dién tich 16n nhat.

Bai 53.

2. Trong céc hinh chit nhat c6 dién tich 48m? , hay tim hinh chit nhit c6 chu vi nhé nhat.

Bai 54. Mot khich san c¢6 50 phong. Hién tai méi phong cho thué véi gia 400 ngan dong mdt ngay thi toan bo
phong dude thué hét. Biét rang ¢t mdi lan ting gia thém 20 ngan dong thi c6 thém 2 phong trong. Gidm dbc phai

chon gid phong méi 13 bao nhiéu dé thu nhap ctia khéch san trong ngay 1a 16n nhét.

Bai 55. Mot doanh nghiép ban xe gan méy trong d6 c6 loai xe A ban é nhat véi gid mua vao mdi chiée xe 1a 26
triéu VND va ban ra 30 triéu VND, véi gid ban nay thi sé lugng ban moét nam 1a 600 chiée. Cita hang can day
manh viéc ban duge loai xe nay nén da dua ra chién luge kinh doanh gidm gid ban va theo tinh todn ctia CEO
néu giam 1 triéu VND mdi chiéc thi s6 lugng xe ban ra trong mot nim sé ting thém 200 chiée. Héi cita hang dinh

gia ban loai xe d6 bao nhiéu thi doanh thu loai xe d6 clia clta hang dat 16n nhat.

Bai 56. Cong ty du lich Ban Mé du dinh t6 chtic mot tua xuyén Viét. Cong ty du dinh néu gia tua la 2 triéu
dong thi sé cé khoang 150 ngudi tham gia. P& kich thich moi ngudi tham gia, cong ty quyét dinh gidm gid va cit
moi lan gidm gid tua 100 ngan dong thi sé c6 thém 20 ngudi tham gia. Hoi cong ty phai ban gia tua la bao nhiéu

dé doanh thu tit tua xuyén Viét 1 16n nhat.
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Bai 57. Ong A muén mua mét manh dat hinh chi nhat cé dién tich 238m? dé xay nha. Nhung vo 6ng mudn c6
khuon vién sin vuon dep nén 6ng mua thém vé hai phia chiéu dai méi chiéu 3(m) va vé hai phia chiéu rong mdi
chiéu 2(m) . Vay, dé 6ng A mua dugc manh dat c6 dién tich nho nhat (tiét kiém chi phf) thi manh dat d6 chu vi

14 bao nhiéu?

Bai 58. Ta c¢6 mot miéng ton phing hinh vuéng véi kich thude a(cm), ta mudn cit di & 4 géc 4 hinh vudng canh
bang x(cm) dé uén thanh mot hinh hop chit nhat khong c6 nip. Phai cit nhu thé nao dé hinh hop cé thé tich 16n

nhat?

Bai 59. Chi phi vé nhién liéu ctia mot tau dugc chia lam hai phan. Trong dé phan thit nhat khong phu thudc vao
van tdc va bang 480 ngan dong/gis. Phan thit hai ty 1& thudn v6i 1ap phuong clia van toc, khi v = 10(km/h) thi
phan thi hai bang 30 ngan dong/gis. Hay xéac dinh van toc clia tau dé tong chi phi nguyén liéu trén 1 km dusng

14 nhé nhat?

2 2 1 S
Bai 60. Cho chuyén dong thang xdc dinh bdi phuong trinh S(t) = —Zx‘l + 3t2 — 2t — 4, trong d6 t tinh bang (s)

va S tinh bang (m). Tai thoi diém nao, van tdc ciia chuyén dong dat gid tri 16n nhat?

Bai 61. Mot tAm thiéc hinh chit nhat dai 45(cm), rong 24(cm) duge lam thanh mot cai hop khong nip bang cich
c&t bén hinh vuéng bang nhau tit méi gbc va gap mép lén. Hoi céc hinh vudng duge cit ra ¢ canh 13 bao nhiéu

dé hop nhan dude c¢6 thé tich 16n nhat?

Bai 62. Mot sgi day c6 chiéu dai 28(m) 1a dugc cit thanh hai doan dé lam thanh mot hinh vuéng va mot hinh
tron. Tinh chiéu dai ctia doan diy lam thanh hinh vuéng dudc cit ra sao cho tong dién ctia hinh vuéng va hinh
tron 1a t6i thiéu?

Bai 63. Ong An can san xuat mot cai thang dé tréo qua mét biic tudng nha.

Ong mubn cai thang phai luén dude dat qua vi tri C, biét rang
diém C cao 2(m) so véi nén nha va diéem C céch tuong nha 1(m)
(nhu hinh v& bén). Gid sit kinh phi dé san xuit thang 1a 300.000
ddng/1(m) dai. Hi 6ng An can it nhat bao nhiéu tién dé san xuét

thang? (Két qua lam tron dén hang nghin dong).

‘l
Bai 64. S6 san pham ciia mot hang dau DVD san suat dude trong Ingdy 1a gid tri ctia ham s6: f(m,n) = m3n®

trong d6 1a m sb lugng nhan vién va n 13 sb luong lao dong chinh. M&i ngdy hang phai sdn xuat dudc it nhat 40
san pham dé dap tng nhu cau khach hang. Biét rang mdi ngay hang dé phai tra luong cho mot nhan vién 13 6

USD va cho mot lao dong chinh 1 24 USD. Tim gi4 tri nhé nhat chi phi trong 1 ngdy ctia hang sin xuit nay.

Bai 65. Mot vimg dat hinh chit nhat ABCD c6 AB = 25(km), BC = 20(km) va M, N lan lugt 1a trung iém ctia
AD, BC. Mot ngudi cudi ngua xuit phat tit A di dén C bang céch di thing tit A dén mot diém X thudc doan
MN rbi lai di thang tit X dén C. Van tdc clia ngua khi di trén phan ABNM 14 15(km/h), van téc clia ngua khi
di trén phan MNCD 13 30(km/h). Thoi gian it nhat dé ngua di chuyén tit A dén C 13 méy gio?

Vin dé 4. PUONG TIEM CAN CUA HAM SO

Cho ham s6 y = f(z) c¢6 do thi (O).

1. Tiém can ding
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Duong thing = = x¢ 14 tiém cén ding cta do thi (C) néu {t nhat mot trong bén diéu kién sau duge thoa:

lim f(z) = +o0; lim f(z) = —oo; lim f(x) = 4o0; lim f(x) =—oc0
TTG Ty z—ad z—ad
2. Tiém can ngang

Duong thing y = yo 13 tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 (C) néu:

3. Tiém can xién
Dudng thing y = az + b (a # 0) goi 14 tiém cin xién (goi tit 13 tiém can xién) ctia do thi ham sb y = f(z)

néu: lim [f(x) — (ax + b)] = 0 hogc lim [f(z) — (az +b)] =0

T—>+00 T——00

Dang 1: Tim tiém cin ditng, ngang ctia d6 thi ham sb

Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi (O).

1. Tiém can ding
e Tinh cdc gidi han lim f(z); lim f(z); lim f(z); lim f(x) v6i 2o 14 nghiém clia mau.
Ty TTy z%x& :vﬁzsr
e Néu mét trong bdn giéi han ton tai thi duong thing z = z¢ 14 tiém can dimg cta dd thi ham sb ().
2. Tiém can ngang
e Tinh cdc giéi han lim f(z); lim f(z)
T——+00

r—r—0o0

e Néu lim f(z)= lim f(z) =y thi dudng thing y = yo 1A tiém can ngang.
r—+o0 T——00
e Chuy
R . b
Db thi him sb y = 22

+d

d a
c6 tiém can dimg la x = ——; tiém can ngang la y = —
c c

3 —2x
x+5°

Vi duy 54. Tim céc dudng tiém can ctia do thi ham s6 y =
Loi giai.
Téap xdc dinh D =R\ {-5}

Tacé lim =4o0; lim = —o0, do d6 z = —5 la duong tiém can ding.
z——5+ z——5"
Taco lim =-2; lim = -2, dodéy=—2la dudng tiém can ngang.
Tr——+00 T——00
R ) 4
Vi du 55. Tim cdc dudng tiém can ctia do thi ham s6 y = -1
T —
’ N ’ N oA A 2 X . N S 4
Vi du 56. Tim cic dudng tiém can ctia do thi ham s6 y = po—
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BAI TAP CO BAN

Bai 66. Tim cic dudng can ct do thi ham sb:

) 2z
a —
S
4
C =
) r+1
- Dang 2: Tim tiém can xién ctia dé thi ham s

Tiém can xién: (2 cdch)

e Ta cé lim Lx):a; lim [f(z) —az]=b=TCX:y=ax +b
r—00 I T— 00
co Sl _ Y —
e Ta c6 lim =a; lim [f(z) —(ax+b)]|=0=TCX: y=ax +b
r—o0 I T—00
Chu y:
@ o
e Neu lim ——= =ava lim [f(z)—ax]=b=y=azx+bla TCX bén phéi.
T—r 400 x T—r+00
e Néu EIP @zavﬁ Erzl [f(z) —ax] =b=y =ax +bla TCX bén trai.

BAI TAP NANG CAO

Bai 67. Tim cic dudng tiém cén ciia do thi ham sb:

1 1 z? — 3z + 4
—2r 14— b) y =20+ —— —
) y=2z+1+ = Jy=-"2+ A |
222 -3z —1
d)y:% e)y: 1‘2—1 f) yz\/$2+l‘+2$
7 —
Va3 + 1
g) y=xz+V2— 22 h) y=—2z+2vz? +1 i) y=——
x
) 22 +1 > 5
) y= = k) y=o+ Va2 -1 ) y=z+ Va2 +1

Vin dé 5. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO

Dang 1: Khao sét sy bién thién ham sé y = az® + bax? 4 cx + d

m Tap xéc dinh: D =R
m Tinh 3’ va cho 3 = 0 = céc nghiém (néu c6)
® Tinh cdc gi6i han: lim ; lim f(2)

r—+oco T——00

m Lip bang bién thién:
v Néu y = 0 c6 hai nghiém thi ddu ctia 3’ 1a:“trong trai ngoai ciing”
v Néu 3/ = 0 c¢6 nghiém kép thi dau ctia 3/ 1a:“luén ciing diu v&i a” ngoai trit tai nghiém kép.
v Néu ¢/ = 0 vo nghiém thi dau ciia y’ 13:“ludén ciing dau véi a”
m Két ludn
v Tinh chat don diéu ctia ham s6.
v Cuc tri ham s

m Chon vai diém dic biét vé dd thi ham s6. Do thi ¢6 6 dang nhu sau:
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y =0 a>0 a<0
Nl
O
C6 hai nghiém
\/ \ '
Y
i
Cé nghiém kép
O
Y
V6 nghiém
—
O x
Vi du 57. Khéo st sy bién thién va vé do thi clia ham sb y = 2% — 3z + 1.
Ldi giai.
Tép xac dinh: D =R; ¢/ =322 -3
, r=-1
y=0«s —00 -1 1
r=1
lim f(x)=4o0;
Tr——400 0
lim f(z) = —o0
Tr—r—00

Tu bang bién thién:
Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo; —1) va

(1; +00), nghich bién trén khodng (—1;1)

Ham sb dat cuc dai tai 2 = —1; ycp = 3, ham s6 dat cuc tiéu tai = 1; ycp = —1.

—00
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Do thi ham sé di qua cac diém Yy

(=2,-1), (-1,3), (0,1), (1,-1), (2,3)
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BAI TAP CO BAN

Bai 68. Khao sat sut bién thién va vé do thi ciia ham sb:

1 3 1

a) yzix?’ 51‘2: b) y:f§x3+2x273x
3

¢) y=— +a*-z+2 d)y=a®—32"+3z -1
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e) y=x3—3x2+4z -2

1
f) y:—§m3:2x2—5x+2

m Tap xac dinh: D = R.

m Tinh giéi han: lim f(z);
T—r+00 T——00
m Két luan:

v Tinh chat don diéu.
v Cuec tri ham sb.
v Giéi han ctia ham sb.
m Vé dd thi: Chon vai diém dic biét

m Do thi ham s c6 4 dang sau:

lim f(x)

vé do thi ham sb

Dang 2: Khio sét sy bién thién va vé dd thi ham sé y = az* + bx? + ¢

® Tinh ¢’ va cho ¥’ =0 (¢6 3 ¢6 nghiém hodc ¢é 1 nghiém va ludn ¢é 1 nghiém x = 0).

m Lap bang bién thién: “Bén phai bang bién thién, dau ¢’ luén cling dau véi a”.

y =0 a>0 a<0
Y Y
[9) x
C6 3 nghiém
Y Y
o
C6 1 nghiém
N
. I3 . Lz N <~ a2x . N z 1 4 1 2 3
Vi du 63. Khao sat su bién thién va vé do thi ciia ham s6 y = Zl —3%
Loi giai.
Tap xac dinh: D = R. r | —oo 1 0 1 +00
y =2 -
z=0 y - 0 + 0 - 0 +

yY=0& |2z=-1

r=1

y w\1/4\1/ )

lim f(z) =400
Tr—r—00

Ham s6 dong bién trén cdc khoang (—1;0) va (1;4+00), nghich bién trén cdc khodng (—oo; —1) va (0;1).
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. 3 .
Ham so dat cuc dai tai z =0 va ycp = ——, dat cuc tiéu tai x = +1 va yor = —1.

D) thi ham s6 di qua cac diém (-1, —1), (0; 72) , (1;-1), (2; Z) , <72; g)

(NG

——— ==
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. N . 1
Vi du 66. Khéo sat sy bién thién va vé do thi clia ham so y = —Zx‘l — 422 +1

BAI TAP CO BAN

Bai 69. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb:

x* z?
a) y=a2*—-22% -3 b)y:xz—? C)y:7+2x2—1
d) y=2-22%—z* e) y=x*+ 2z f) y=—a*— 222
2 . .2 N o~ a2 s . ar +b
Dang 3: Khao sat sy bién thién va vé d6 thi ham s6 y = T d
cx
d
e Tap xdc dinh: D =R\ {—f}
c
d—"b
e Tinh 3/ = a ¢ (y’ hodic duong hodc 4m Va € D)

 (cx + d)?

Duong tiém can:

d
v Tiém can ding: = ——vi lim y=---va lim y=---
€ d\* AN
(%) (%)
c c

oA A a . .. a
v/ Tiém cén ngang: y = — vi lim y= —.
c r—Fo0 c

Lap bang bién thién: Khi x — 400, thi y — e
c

Két luan:

v Ham s6 luon dong bién trén timg khodng x4c dinh hoic ludn nghich bién trén ting khoéng x4c dinh.

v Vé d6 thi: D6 thi cé 2 dang va luén luén nhan giao diém ciia hai dudng tiém can 1a tAm dbi xiing.
e Vé d6 thi: LAy thém vai diém dic biét.

e Do thi c6 2 dang sau:

ad —bc >0 ad —bc <0
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e P e

. R . 2 —1
Vi du 67. Khéo sat sy bién thién va vé do thi clia ham so y = x+ T
x
Loi giai.
Tap xéc dinh: D =R\ {-1}.
'=—= >0,VzeD.
V= @y v
lim y=-o00; lim y=4oc0=2=-1TCD
z—(—1)*t z—(—1)—
lim y=2=y=2TCN
r—+oo .
Béng bien thién
T —00 —1 +00
y' +
400 2
Y
2 —00

Ham s6 dong bién trén céc khoang (—oo; —1) va (—1;400) va khong c6 cuc tri.

N R 2 . 1 p
Do thi: Po thi ham s6 qua céc diem (0;—1), | =;0) va nhan I(—1;2) lam tdm do6i xing.

2
Yy
______________ 2| T
_\ Py
1\ ,
o[ 1\ 1
2 1




1—2x

Vi du 68. Khao sat sy bién thién va vé& dd thi ctia ham sb y =

BAI TAP CO BAN

Bai 70. Khao sat su bién thién va vé dd thi ciia ham sb:

Vin d& 6. SU TUGNG GIAO CUA HAI PO THI HAM SO

Dang 1: Tim toa d9 giao diém ctia (C;) : y = f(x) va (Cy) : y = g(x)

e Lap phuong trinh hoanh d6 giao diem: f(z) = g(z) & f(z) — g(z) = 0 ()

e Giai phuong trinh (*) tim duge nghiém x thay vao y = f(x) hoac y = g(z) tim duge
Y.

_23:-!—1
C2r—1

Vi du 69. Xic dinh toa do giao diém ciia (C) : y
Ldi gidi.

v6i duong thang d : y = = + 2.

. 2 1 1
Phuong trinh hoanh do giao diem 2x+1 =r+2&2r+1=(x+2)2x—1), (v # 5)
x_
r=1 y=3
S22 +r-3=0& 3 = 1
r=—= Yy ==
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BAI TAP CO BAN

Bai 71. X4c dinh toa do giao diém cia:
a) (C):y=23+22—z+1va(P):y=222 -z +1

b) (C):y =2* — 5z + 4 va truc Oz

2 1
c) (C):y= x+1 vad:y=3z—1
LE‘_
2
— 3
W) =2 s e dr— g — B =00

r—1

ar +b

cit dudng thing d tai hai diém
cr +

Dang 2: Tim tham sb (C) : y =

e Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia (C) va d
g(x) = az® + bz + ¢ (x) (x # x0)

e d cit (C) tai hai diém phan biét < phuong trinh (*) c6 2 nghiém phéan biét khac xg

a#0

& {A>0 < Tim dudc tham sb

g(wo) #0

Vi du 70. Cho ham s6 y = ‘ T Tim m dé dudng thang d : y = —x 4+ m cit do6 thi (C) cua
ham s6 da cho tai 2 diém phgn_biét.

Lai giai.

Phuong trinh hoanh dé giao diém xl =—<zx4+mer=(x—1)(—z+m), x#1

& 22 —mx+m =0 (%)

N m? —4m > 0
Theo yéu cau bai todn thi (*) c¢6 2 nghiém phan biét # 1. Khi
l-m+m#0

m? —4m > 0 m <0
& ) & :

1 # 0 (hién nhién) m >4
Vay gid tri m can tim 1a m < 0 hoac m > 4.

. o s ) 2x + 1
Vi du 71. Chitng minh dudng thang y = —z + m luon cat do thi ham so y = x_:—z tai hai
x

diém phan biét.
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BAI TAP CO BAN

? X 2 - 3 z ?
Bai 72. Tim m deé do thi (C) :y = < > cat duong thang d : y = mx — 3m — 1 tai hai
l’ —

diém phén biét.
Bai 73. Tim k dé dudng thang d di qua A(2;0) c6 hé s6 k cat do thi ham s6 (C) : y =

tai hai diém phéan biét.

x R—
X Z - 2 Z B
Bai 74. Chiing minh d6 thi ham so (C) : y = ‘ 1 luén cat duong thang d : y = —x+m
5

tai hai diém phéan biét.

Dang 3: Tim tham sb y = az® + bx? + cx + d cit dudng thing tai ba diém

e Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém az?® + bx? + cx +d = 0 (¥).
e Nham nghiém ctia (*) va gid st nham dudc nghiém x¢, dua phuong trinh (*) vé dang;

Tr = Xy

(z —20)(az® + Bx +C) =0 &
g(x) =az®*+ Br +C =0(1)

e d cat (C) tai ba diéem < (*) c6 3 nghiém phan biét

a+#0

<4 A, >0 = Tim dugc tham so.

g(wo) #0

Vi du 72. Tim m dé duong thang d di qua M (1;2) ¢6 hé sb m cit dd thi ham sb
(C):y = a3 —22% + x4 2 tai 3 diém phan biét.

Loi giai.

Phuong trinh dudng thang d:y =m(z — 1)+ 2 y=mz+2—m

Phuong trinh hoanh do giao diém 2® — 222+ 2 +2=mz+2—m

r=1
S -2+(1-mr+m=0& (z—1)(z*—z-—m)=0%
glx)=2>—x—m=0(1)

A=1+4m >0
g(1) #0

Theo yéu cau bai toan thi (1) c6 hai nghiém phéan biét khac 1. Khi {
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1
m> ——

N 1
& 4. Vay gid tri m can tim 1la m € (—4; +oo> \ {0}.
m # 0
Vi du 73. Tim m dé dd thi ham s6 (C) : y = 2® — 3z + 1 cit duong thang d : ma + 1 tai 3
diém phan biét.

BAI TAP CO BAN

Bai 75. Cho ham s6 y = (z — 1)(z% + ma + m) (1) v6i m 1a tham s6. Tim m dé do thi

ham s6 (1) cit truc hoanh tai 3 diém phan biét.

Bai 76. Cho ham s6 y = 2° — 3z 4 2. Goi d la duong thang di qua diém M (3;20) va cb
hé s6 géc m. Tim m dé dudnng thang d cit (C) tai 3 diém phan biét.

Bai 77. Cho ham s6 y = 2% — 322 — 1. Goi d 1a dudng thang di qua M(0; 1) va c6 hé sb
géc k. Tim k dé dudng thang d cit (C) tai 3 diém phéan biét.

Dang 4: Tim tham sb (C) : y = ax* + bx? + ¢ cit dudng thing tai 4 diém.

e Lap phuong trinh hoanh do giao diem az* + bx? + ¢ = 0 (%)
e Dit t = 2. Phuong trinh (*) tré thanh at® + bt + ¢ = 0 (1)
A>0
e d cit (O) tai 4 diém phan biét < (1) ¢6 2 nghiém duong. Khi < { § >0
P>0

b c )
V6i S = ——; P=—. Tu d6 tim dugc tham so.
a a

Vi du 74. Tim m dé duong thing d : y = m cit do thi (C) : y = 2* — 22 tai 4 diém phéan
biét.
L3i gii.
e Cach 1:
Phuong trinh hoanh d6 giao diém z* — 222 = m < 2* — 222 —m =0 (1).
Dit t = 22 > 0 = (1) tr6 thanh ¢ — 2t —m = 0 (¥)
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A" >0
Theo ycbt thi (1) ¢6 4 nghiém < (*) ¢6 2 nghiém duong phéan biét. Khi ¢ § > 0

P>0
1+m>0
m > —1
<412>0 < & -1 <m<0.
m < 0
—m >0
Vay gid tri m can tim m € (—1;0).
e Cach 2:
r=—1
Tacoy =42 —4a;y =0 |2=0
r=1
Bang bien thién
T |—00 -1 0 1 400
Y - 0 + 0 - 0 +

y+00\1/0\1/+00

Tit bang bién thién, dé d cat (C) tai 4 diém phan biét thi —1 < m < 0.

Vi du 75. Cho ham s6 y = 2* — 2ma? + m* + 2m (1). Chitng minh rang do thi ctia ham sb (1)

lubn cit truc Oz tai 2 diém phéan biét véi moi m < 0.

BAI TAP CO BAN
Bai 78. Tim m dé dd thi (C) : y = #* — ma® + m — 1 cit truc hoanh tai 4 diém phéan
biét.

Bai 79. Cho ham s6 y = —a* +2(m + 1)2% — 2m — 1. Tim m sao cho do thi ctia ham s6

cit truc hoanh tai 4 diém phén biét.
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Bai 80. Cho ham s6 y = 2z — 5(m + 1)z + 4m + 6. Tim m sao cho do thi ctia ham s

cit truc hoanh tai 4 diém phéan biét.

Dang 5: Tim m dé (C) : y = f(x) cat d tai n diém thoa tinh chit nao dé

e Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém ciia (C) va d: g(x) = 0 (*).
e d cat (C) tai n diém < Phuong trinh (*) c6 n nghiém.

e Khi d6 hoanh do giao diém ciia (C) va d 1a nghiém ctia phuong trinh (*) va thong
thuong stt dung dinh 1 Viete dé gidi quyét bai toan.

—22+3x—3

cét dudng thing d : y = m tai 2 diém
x(x —1)

Vi du 76. Tim m dé do thi (C) : y =
phéan biét A, B sao cho AB = 1.

Loi giai.

—2% + 31— 3

@ —1) =mé& —2?+3r—3=mx(r—1),r#1

Phuong trinh hoanh do giao diém
S (1+m)a?—B+m)z+3=0 (%
Dé (C) cat d tai 2 diém phan biét A, B thi (*) c6 2 nghiém phan biét khac 1. Khi

1+m=#0 m # —1 m # —1
A>0 SIm?—6m—3>0<1 [m<3-2V3 (x%)
(1+m)1—3+m)1+3#£0 140 m > 3+2V3

Khi d6 A(z1;m), B(xa,m), trong d6 71, x2 1a nghiém cua (*)
Theo détacé AB=1= AB*=1= (13— 1) =1% (21 +12)* —da1.200 — 1 =0
3

N b 34+ m
T+ r9=—"="——, 1.9 = ——
B A T

3 12
é( +m> — = 1=0e@B+m?:—120+m)—(1+m)??=0< —8m—4=0

1+m1 1+m 1
<:>m:—§.Két hop vé6i (**) suyragiétrimcéntimm:—§

BAI TAP CO BAN
2z + 4

Bai 81. Cho ham s6 y = ] . Viét phuong trinh duong thang d qua M(1;1) va cit
dd thi ham s6 tai hai diém sao cho khoang cach gitta hai diém d6 bang 2v/10.

. 20 + 1
Bai 82. Tim m d8 db thi (C) : y =
T+ 2

hai diém phan biét A, B sao cho AB ngan nhat.

cét dudng thing d : y = —z + m sao cho tai

2 X 1 Z 2
Bai 83. Tim m dé do thi (C):y=x+1+ i) cat duong thang d: y =m(x + 1) + 1
7
tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 trai dau.

mx2+x+m

Bai 84. Tim m dé do thi (C) :y = cat truc hoanh tai hai diém c6 hoanh

do duong.

rz—1

Bai 85. Tim m dé do6 thi (C) : y = 23 — (m + 2)2% + 32 + m — 2 cat truc hoanh tai 3
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diém phéan biét ¢6 hoanh dé duong.
z2 — 2% —

Bai 86. Tim m dé dudng thang d : y = m — z cit (C) : y = tai hai diém

phéan biét A, B sao cho trung diém AB nam trén truc tung.
) 4 X . ) .
Bai 87. Cho ham s0 y = x + — (1). Chiing minh rang do thi ham s6 (1) luén cat duong
x
thang d : y = 3z + m tai hai diém phan biét A, B. Tim m dé trung diém ctia doan AB

nam trén dudng thang A : y = 2z + 3.

P 2 . )
Eaf 55, Cho lm 56 @ = ot ~ 6 db thi (C) va dudng thing d : y = o+ m. Chitg
x P

minhd luén cat (C) tai hai diém phan phan biét A, B. Tim m dé tam gidc OAB vudng

tai O.
3
Bai 89. Cho ham s6 y = —g + 3 ¢6 d6 thi (C) va dudng thang d di qua A(3;0) c¢6 hé

géc m. Tim m dé d cit (C) tai ba diém phan biét A, B, C sao cho tam gidc OBC vudng
tai O.

.. 2, .z . \ 2 N X . 1 3 2 2 9 \
Bai 90. Véi gia tri nao ctia m thi do thi (C) : y = gx —mz°—z+m+ 3 cat truc hoanh
tai 3 diem phan biét c6 hoanh do x1, zo, 3 thod 22 + z3 + 22 > 15.

Bai 91. Cho ham s6 y = 2° — ma? + (2m + 1)z —m — 2 ¢6 do thi (C). Tim m dé (O) cat

truc hoanh tai ba diém phan biét ¢6 hoanh dé duong.

Van dé& 7. TIEP TUYEN CUA PO THI HAM SO
Dang 1: Tiép tuyén ctia d6 thi ham sé (C) : y = f(x) tai M (zo;yo)

Tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 (C) tai diem M (z¢;y0) € (C) c6 phuong trinh

y = f'(w0)(x — o) + yo ()

1. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s tai diém c6 hoanh d6

T =a
e Ta c6 x = a thay vao phuong trinh y = f(z) = o
e Tinh f/(z): Thay x = ¢ vao k = f'(x) = hé s6 goc k = f'(xg).
e Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém M (z¢;yo) c6 dang:
y = f'(z0)(z — 20) + Yo
2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb tai diém cé tung dd y = a
e Thay y = b vao phuong trinh y = f(x) = .
e Tinh f'(xg) : Thay xg vao k = f'(x) = hé sb géc k = f'(xo)
e Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém M (z¢;yo) c6 dang:

y = f'(x0)(x — o) + vo
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. . . 2¢ — 1 ) § 1
Vi du 77. Viet phuong trinh tiep tuyen ctua (C) :y = 33+ 3 tai diem c6 hoanh bang —3
x

Loi giai.

Ta c¢6 f'(x) = ’

(x + 3)2

1 4 , 1 28
= —— = —— h/\ O 5 = ! _—— = —
T Q:y 5 é so goc k f( 2) 5%

Phuong trinh trinh tiép tuyén c6 dang: y = f'(xo)(x — 20) + yo & y = gi (SL‘ + ;) — i
)

25 100
Vi du 78. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) : y = xv22 4+ 1 tai giao ciia (C) véi truc
tung.

Vi du 79. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) ctia ham s6 y = 23 — 22 4 22 tai diém
c6 tung do y = 2.
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Vi du 81. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) : y = ] tai giao cua (C') v6i duong
x
thang d : y = 2.

BAI TAP CO BAN
Bai 92. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C') ctia ham s6:

a) y = 23 + 2 + 3 tai diém c6 hoanh d6 bang 1.

b) y = 2* — 322 + 1 tai diém c6 hoanh d6 bang —1

_296—1

c) y= tai diém c6 hoanh do bang 1.

& -
d) y = v/2 — 7 tai diém c6 hoanh d6 bang 1.

Bai 93. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) tai giao diém ctia (C) v6i truc tung:

3 x? 1 -2z
a) (C’):y:—§+z+3. b)(C):y:x_l.

Bai 94. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C') ctia ham s6

2 . .
a) y=1+ ] tai giao diem cia (C') v6i dudg thang d : y =2z — 1
22—z +2 . N
b) y = E—— tai giao diem ctia (C') v6i duong thang d : 3z —y —2 =0
x N

Dang 2: Tiép tuyén ciia d6 thi ham s y = f(x) cé cho truéc

Tiép tuyén ctia do thi (C) tai diem M (xg; 1) € (C) c¢6 phuong trinh

y = f'(zo)(z — o)

1. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia d6 thi (C) biét hé sb ctia tiép tuyén bing
k

e Giai phuong trinh f'(z) = k = tim duge x

e Thay = = x¢ vao phuong trinh y = f(x) = tim dugc yq
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e Phuong trinh tiép c6 dang:
y = ['(x0)(x — z0) + yo

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dé thi (C) biét tiép tuyén song song véi
dudng thing d : y = ax + b

e Tiép tuyén song song véi d : y = ax + b = f'(x) = a. Gidi phuong trinh nay tim
dugc xq
e Thay x = xg vao phuong trinh y = f(x) = tim dugc yp.

e Phuong trinh tiép c6 dang:
y = f'(zo)(x — x0) + yo

3. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia a6 thi (C) biét tiép tuyén vudng géc véi
dudng thing d : y=ax+b

) . 1
e Tiép tuyen vudng goéc véi d : y = ax + b = f'(xr) = ——. Gidi phuong trinh nay
a
tim dudc xq
e Thay = = xg vao phuong trinh y = f(x) = tim dugc yp.

e Phuong trinh tiép c6 dang:

y = f'(x0)(x — z0) + o

. . . R 3r—1 ., . .
Vi du 82. Viét phuong trinh tiép tuyéen ctia do thi (C) :y = x+2, biet tiep tuyen cé hé so
: x
goc bang 7.
Loi giai.
7
Tacdby = —=
Y (x +2)?
. ) PN r+2=1
Vi hé s0 gbc tiep tuyen bang 7 suy ra ———= =7 & (v + 2)l=1¢«
(z+2) r4+2=—1

r=—1 y=-—4
= =
T =-3 y =10

Phuong trinh tiép tuyén: dq : y = 72 + 3, do 1y = 7o + 31
Vi du 83. Viet phuong trinh tiep tuyén ctia do thi (C) : y = gx?’ + 22 — 1, biét tiép tuyén song
song voi dudng thing d : —z + 5.



. . . R 2 . .
Vi du 84. Viet phuong trinh tiép tuyéen cia do thi (C) :y = i biet tiep tuyen vudng goc
v6i duon thang d : y = 3z + 1.

BAI TAP CO BAN

Bai 95. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) ctia cdc ham s6 sau, biét tiép tuyén
song song véi dudng thing d :
a) (C):y=a*—22+1,d:3z+3

x+1
W(C%y=x+2

Bai 96. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C') ctia ham s6 sau, biét tiép tuyén song

 d:3x+y—4=0

song voi dudng thang d :
a) (O):y=23+222—-2+1,d:2—-2y+3=0

b) (C):y=at+222+1,d:2+8 —-1=0

_:c+1
-1

c) (C):y d:z+2y—1=0

_2:U—|—1

Bai 97. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (O) :y = o
x J—

biét tiép tuyén cé hé

s6 gbc bagn —1.

. . . N 1 2 P .
Bai 98. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi () :y = —2° — 2 + 3 biet tiep tuyen

3
3 1 2
vuong goc voi duong thang d : y = —gsrz + 5
. . . R 2 —6x+9 |, . .
Bai 99. Viet phuong trinh tiép tuyen ctia do thi (C) : y = —— biet tiep tuyen
—x

, 3
song song vGi duong thang d : y = 1% +4
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N . 1 1 o
Bai 100. Goi (C),) la do thi ctia ham s6 y = §x3 — 7;1’2 + 3 va M la diem thude (C,,)

¢6 hoanh db bang —1. Tim m dé tiép tuyén ctia (C,,) tai M song song véi duong thang
d:br—y=20

Dang 3: Tiép tuyén citia d6 thi ham sb y = f(z) di qua diém M (z¢; yo)

e Goi k 1a hé s6 cta tiép tuyén d di qua M.
ed:y=k(zr—x0)+y+y <y=kr—kxo+y (%)
e d tiép xtic v6i (C) khi va chi khi hé phuong trinh sau ¢6 nghiém

{ f(x) =kax —kxog+yo (1)

fll@) =k (2)

e Thé (2) vao (1) = tim dugc .
e Thé x vita tim dudc vao (2) = tim duge hé s6 goc k
e Thé k vita tim duge vao (*) tim duge phuong trinh tiép tuyén qua M

e Chui y: Khi thé (2) vao (1) gid sit thu dudc phuong trinh dn so la x va dugde ki hiéu
(I). Thong thuong phuong trinh (I) cé bao nhiéu nghiém x thi qua M cé bay nhiéu
tiép tuyén dén (C). T dé ta gidi quyét dugc bai todn “Tim dieu kién dé qua M c6
thé vé duoc dén (C) n tiép tuyén’.

. . . N 3 2 P .
Vi du 85. Viet phuong trinh tiep tuyen ctia do thi (C) : y = x—:-z , biet tiep tuyén di qua
x
A(1;3).
Loi giai.

Goi k 14 hé s6 ctia dudng thang d di qua A(1;3).
Phuong trinh ctia duong thang d:y = k(z — 1)+ 3 &y =kx — k + 3 (%)

Dé d tiép xtc v6i (C) khi va chi khi hé phuong trinh sau c6 nghiém
3+ 2

2:]€1‘—l{?+3(1)
v —tl . Thay (2) vao (1) ta dugc phuong trinh
— 5 =k (2)
(z +2)
3xr + 2 4x 4 1 16
= — 32 1=0& 2x=—-th a0 (1)= k= —
t+2  (w+22 (rt272 v 7= =3 thay vio (1) 9
16 11

Phuong trinh tiép tuyén d : y = 53: + 9

BAI TAP CO BAN

Bai 101. Viét phuong trinh tiép ctia do thi (C) : y = 2* — 222 + 1, biét tiép tuyén di qua
A(0; 1)
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2
. . N z¢—z—1 P .
Bai 102. Viet phuong trinh tiep ctia do thi (C) :y = — biet tiep tuyen di qua

x R—
M(1;2)
) 1 ) . .
Bai 103. Cho ham so y = §x3 —22% + 3z, (C). Viét phuong trinh tiép tuyén A ctia (C)

tai diém c6 hoanh do xy sao cho f"(xq) = 0
2x
r+1
tai M cit truc Oz, Oy tai A, B 1a tam gidc OAB cé dién tich bang i

Bai 104. Cho ham s6 y = (C). Tim toa do diem M € (C), biét tiép tuyén ctia (C)

Bai 105. Cho ham s6 y = :I:—_Hi), (C). Cho diém My(xo; ) € (C). Tiép tuyén ctia (O)
tai My cit tiém cin cia (C)xtai A, B. Chitng minh M, 13 trung diém ctia AB.

s 105, Clho It g5 5 = 2”3__11
M € (C) sao cho tiép tuyén Calfla (C) tai M vuoéng géc v6i duong thang M1,

, (C). Goi I 1a giao ctia hai tiém cén cua (C). Tim

Bai 107. Goi (C,,) 1a dd thi ctia ham s6 y = —2° 4+ (2m + 1)22 — m — 1. Tim m dé do

thi (C,,) tiép xtic véi véi dudng thing d : y = 2ma —m — 1.

, 2
Bai 108. Cho ham sb y = ——
2¢ + 3

(1), biét tiép tiép tuyén cat Oz va Oy lan luct tai A, B sao cho OB = 40A.

(1). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6

Bai 109. Cho ham s6 y = 2° — 3z, (C). Tim m sao cho dudng thang d : y = ma +m + 2
cat (C) tai 3 diem A(—1;2), B C sao cho tiép tuyén ciia (C) tai B, C' vuong géc.

) 1 : .
Bai 110. Cho ham so y = x+1, (C). Tim m sao cho duong thang d : y = 2z + m cat
x J—

dd thi (C) tai hai diém A, B va tiép tuyén ctia (C) tai A, B song song v6i nhau.

, x?—1
Bai 111. Cho ham so6 y =
r+1

duy nhat mot tiép tuyén dén do thi (C).

(C). Tim trén truc hoanh cc diém ma tit d6 ké duge

Vin d& 8. DUNG PO THI BIEN LUAN SO NGHIEM CUA PHUONG TRIiNH.

e Bién ddi phuong trinh da cho g(z;m) = 0 vé dang f(x) = h(m) (*)
e Trong d6 do thi (C) : y = f(z) da dudc vé cAu hdi trude dé.
e Xem d : y = h(m) la dudng thang song song truc hoanh.

e S6 diém chung ctia (C) va d 1a s6 nghiém ctia phuong trinh da cho.

Vi du 86. Cho (C) :y = 2® — 32% — 2

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C).

2. Dung do thi (C) bién luan theo m s6 nghiém phuong trinh 2? — 322 —m = 0.

Loi giai.
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a) Khdo sat su bién thién va vé do thi (C).

Tap xac dinh: D =R 7 |—oo 0 9 +oo

/ 2 / L= 0
Yy =3 —6z;y =0& Y -0 - 0 +

r=2

lim y=+4o00; lim y=—o0 —2 —00

T—+00 Tr—r—00
—00 —6
0 T

D6 thi ham sb dong bién trén cdc khodng (—oo;0) va -1 (T
(2; +00), nghich bién trén khodng (0;2) !
D6 thi ham s6 dat cuc dai tai = 0 va ycp = —2, dat cuc i
tiéu tai @ = 2 va yor = —6
D6 thi: Qua céic diém

(0;=2), (2;-6), (=1;—6), (L;—4), (3;—2)

75[

b) T2 322 —m=0&2°-322=me 23 -322 -2=m -2
C):y=2%-322-2,d:y=m —2
S6 nghiém ctia phuong trinh 22 — 322 — m = 0 1a s6 giao diém ctia (C) va d.

T do thi ta co:
em—2< -6 m< —4hoacm—2>—-2< m >0 = phuong trinh c¢6 1 nghiém.
em—2=—-6<m=—4hoac m—2=—-2 m =0 = phuong trinh ¢6 2 nghiém.

e 6<m—2<—-2%& —4 <m <0 = phuong trinh c¢6 3 nghiém.

BAI TAP CO BAN

Bai 112. Cho ham s6 (C) : y = (x + 1)*(x — 1)?

a) Khéo sit su bién thién va vé do thi (O).

b) Duing do thi (C) bién ludn theo a s6 nghiém phuong trinh (2% — 1)2 —2a+1 =0
Bai 113. Cho ham s6 (C) : y = 22° — 322 + 1

a) Khdo sat su bién thién va vé do thi (C).

b) Tim m dé phuong trinh 22° — 322 — m = 0 c6 3 nghiém phéan biét.
Bai 114. Cho ham s6 (C) : y = I; —z? - 2

a) Khdo sat su bién thién va vé do thi (C).

b) Tim m dé phuong trinh z* — 222 — m = 0 c6 4 nghiém phan biét.
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Vin dé& 9. PIEM CO TOA PO NGUYEN

7 P
Phuong phap: Tim diém thuoc (O) : y = ng; c6 toa d6 nguyen.
T
Thue hién chia da thic, ta dug P@) gy £ trong d6 H(x) 1a
. tc hién chia da ¢, ta duge: y = = H(x) + ——, trong d6 H(x) la da
Q(x) Q(x)

thitc va k € R

k :
oyGZ@WeZ@k:Q(x)@Q(x)eU(k).

e Lan luot cho Q(z) nhan gia tri (1a cdc udc clia k) dé tim gia tri ciia x, y tuong ing.

2
. —1 »
Vi du 87. Cho ham so (C) :y = Hxl Tim trén (C) nhing diém c6 toa dd nguyén.
x J—
Loi giai.
2?2 +x—1
y=-———"=a+2+
r—1 r—1

x =0 y=1
Vay nhitng diém thuoc (C) c6 toa do nguyén la (2;5), (0;1)

: r =2 y=>5
TacbyeZ=1li(z—1)=z—-1==+1= =

BAI TAP CO BAN

Bai 115. Cho ham s6 (C) : y = . + 1 +

= Tim trén (C) nhiing diém c6 toa do

x _—
nguyen.
.. o PAr-1 NI 5 A
Bai 116. Cho ham s6 (C) : y = — Tim trén (C') nhiing diém cé toa do nguyén.
7
) \ A x2 - 2'r + 5 N A ~ 2 7 A A
Bai 117. Cho ham so (C) : y = ———————. Tim trén (C) nhtng diem c6 toa do nguyén.
I pR——

BAI TAP TU LUAN TONG HOP
T+ 2

Bai 118. Cho ham s6 y = f(x)

(©)

z—1

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C)

2. Dung (C) bién luan s6 nghiém phuong trinh 322 — (m + 2)z +m +2 =0

X L 2
3. T (C) suy ra do thi (C") ctia ham s6 y = |I + :
x J—
ién lua 5 A . T+2
4. Bién luan theo a s0 nghiém phuong trinh p— —a+1
x J—

ar? — bx

Z Z S 5 Z
Bai 119. Cho ham so y = (C). Tim a, b biet rang (C') di qua A (1; —2) va tiep

—1
tuyén ciia (C) tai O(0;0) cé hé sb gbc bang —3
. P — |
Bai 120. Cho ham s6 y = :”501 ().
x J—
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1. V6i gid tri ndo cia m thi duong thang y = m — z cit (C) tai hai diém phan biét.
2. Goi A, B la giao diém d6. Tim tap hop cac trung diém I ctia AB khi m thay doi.
Bai 121. Cho ham s6 y = 223 + 222 + 1 (C).
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ham sb (C).
2. Tim céc giao diém ctia (C) v6i (P) 1y = 222 + 1.
3. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia (C) va (P) tai giao diém ctia chiing.
T+ 2 (H).

20 +1
1. Khao sat su bién thién va vé do thi ham s6 (H).

Bai 122. Cho ham sb Yy =

2. Chimg minh rang dudng thing y = ma +m — 1 luén di qua mét diém cb dinh cia

duong cong (H) khi m thay doi.

3. Tim cic gid tri ciia m sao cho dudng thiang da cho cit (H) tai hai diém phan biét

cung mot nhanh cta (H).
Bai 123. Cho ham s6 y = 2 + 3z + 1 (C).
1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C).
2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diem z sao cho f”(xg) = 0.

3. Goi d,, 13 duong thang di qua diém z( sao cho f"(zy) = 0 va ¢6 hé s6 géc m. Tim m

sao cho d,, cit (C) tai 3 diém phan biét.
4. Bién luan theo m sb nghiém phuong trinh —23 — 3z +m =0
Bai 124. Cho ham s6 (Cp,) : y = 2% — (m + 1)2% + m.
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) khi m = 2.
2. Dung (C) bién luan s6 nghiém phuong trinh ;lA — ;XL‘Q +1=m.
3. Chimg minh (C,,) luén di qua hai diém c6 dinh Vm.

4. Tim céc gid tri cia m sao cho (Cy,) cit truc hoanh tai 4 diém tao thanh ba doan
thang bang nhau.
x —4m
2(ma — 1)’

1. Khao st su bién thién va vé do thi khi m = 1.

Bai 125. Cho hai ham s6 (C,,) : y =

S 1 N 0 .
2. Chiing minh rang v6i moi m # 3 cac duong (C,,) deu di qua hai diém co dinh A, B.
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3. Chitng minh rang céc hé sd goc ciia cic tiép tuyén véi (Cp,) tai A, B 1a mot s6 khi
m thay doi.
Bai 126. Cho ho dudng cong bic ba (C,,) va ho dudng thang (Dj) lan luct ¢ phuong
trinh 1a
(Cp)iy=—2+ma*—mva (Dy) y=kr+k+1
e Trong phan nay cho m = 3
1. Khao sat su bién thién va vé do thi ham s6 (C).
2. Goi A, B 1a 2 diém cuc dai va cuc tiéu ctia ham s6 (C) va M la diem bat ky trén
cung AB v6i M # A, B. Chiing minh rang trén (C) ta tim dugc hai diém tai d6
c6 tiép tuyén vuong goc véi tiép tuyén tai M cta (C).
3. Goi dudng thang A : y = 1. Cho E € A bién luén s6 tiép tuyén véi (C) vé tit E.
4. Tim E € A dé qua E c6 3 tiép tuyén v6i (C) va cb 2 tiép tuyén vudng géc voi
nhau.
5. Tim M € (C) dé qua M chi c6 mot tiép tuyén véi (C).
e Trong phan nay cho tham sé m thay do6i
1. Tim diém c6 dinh (C,,). Dinh m dé hai tiép tuyén tai hai diém c6 dinh nay vuéng
gbc vii nhau.
2. Dinh m dé (C,,) c6 hai cuc tri. Viét phuong trinh dudsng thang qua hai diém cuc
tri.
3. Binh m dé (C,,) cit truc Oz tai 3 diém phan biét
4. Pinh m dé:
i) ham s6 dong bién trén (1;2).
ii) ham s6 nghich bién trén (0; +00).
5. Tim m dé (C,,) cat truc Oz tai 3 diém c6 hoanh do tao thanh cap sé cong.
6. Tim dicu kién gitta k va m dé (Dy,) cat (C,,) tai 3 diém phan biét. Tim k dé (Dy)
cat (Cpn) thanh 2 doan thang bang nhau.

, 1
Bai 127. Cho ham s6 (C) : y = — >
x‘ _

1. Khéo sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb.

2. Tim céc diém trén (C) c6 toa do nguyén.

3. Tim m dé dudng thang d : y = 2 + m cat (C) tai hai diém phéan biét ma hai tiép

tuyén ctia (C) tai hai diém dé song song v6i nhau.
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4. Tim M € (C) dé:
i) Khoang cach tit M dén tiém can dting bang khoang céach tit M dén tiém cdn ngang.
ii) Tong khodng cach tit M dén hai tién cAn nhd nhat.
iii) Tong khoang cach tit M dén hai truc toa do nho nhéat.

5. Chimg minh rang tit M dén bat ky thudc (C), tich khodng cach tit M dén hai tiém

can khong doi.
6. Chimg minh rang do6 thi (C) c6 tAm dbi xting.

7. Tim nhing diém trén truc tung ma tit d6 ké duge ding mot tiép tuyén dém do thi
().

(14+m)z+m

Bai 128. Cho ham s6 (Cy,) 1 y = -
T m

e VGim = 1:
1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb.
2. Viét phuong trinh céc tiép tuyén ctia d6 thi (C) tai cic giao diém ctia (C) véi
cac truc toa do.
3. M 1a diém c6 hanh d6 a # 1 va thudc do thi ham sd, tiép tuyén d ciia (C) tai M
cat hai tiém cén tai A, B.
i) Chting minh rang: M la trung diém AB.
ii) Chting minh rang: AIAB c6 dién tich khong d6i, véi I 1a giao ciia hai tiém
can.
iii) Tinh khodng céch tit diém I dén duong thiang d. Xac dinh a dé khoang cach
trén dat gia tri nhd nhat?
iv) X4c dinh a dé tiép tuyén d 14p vdi hai tiém cdn mot tam gidc ¢6 chu vi nhé
nhat.
e Tim m dé:
1. D6 thi c6 hai tiém cén.
2. Ham s6 dong bién trén khodng [0; +00).
Bai 129. Cho ham s6 (C) : y = —a® + 3a.

1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6. Tt d6 suy ra do thi ham s6
y =~z + 3|a|.

2m

2. Tim m dé phuong trinh 2% — 32 = 1 c6 ba nghiém phan biét.

m? +
Bai 130. Cho ham s6 (C) : y = 2% — 3z + 2.
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1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s da cho.

2. Viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) qua A(1; —1).

3. Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: |z|(z? — 3) =0
Bai 131. Cho ham s6 (C) 1y = 2% —2? — 2 + 1.

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb.

2. Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: (x — 1)%|z + 1| = m.

/ 2
Bai 132. Cho ham s6 (C) : y = xl.
I —_
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb.
\ \ , 2
2. Tt dd thi (C), suy xa d thi (C1) e ham 56 y =1 ||x| :
l‘ JR—

3. Dung do thi (C;) dé bién ludn theo tham s6 m sé nghiém x € [~1;2] ciia phuong
trinh: (m —2)|z| —m =0

Bai 133. Cho ham s6 (C},) : y = 2 — 3ka? — 6kx
!
1

2. Bién luan theo a s6 nghiém ctia phuong trinh: 4|z|* — 322 — 6|2 — 4a = 0

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb da cho khi k =

3. Tim k dé trong cac giao diém ctia do thi (C}) véi truc Oz chi c6 mdt diém cé hoanh

do duong.
Bai 134. Cho ham s6 y = 2% — 622 + 92.
1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C') ctia ham s6 da cho.
2. Tit do thi (C) suy ra do thi ctia ham s6 y = |z|*> — 622 + 9|z|.
3. Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: |z|3 — 62% + 9|z| — 3+ m =0
Bai 135. Cho ham s6 y = —2? + 322
1. Khdo sat va vé do thi (C) ctia ham sb.

2. Dua vao do thi (C), bién ludn theo tham sé m s6 nghiém ctia phuong trinh —a? +
322 —m =0

2
< .4 N ’ .z 2 - X 1 1N ” r*—=dr+4 ..
Bai 136. Viet phuong trinh cua tiép tuyén ctua do thi ham s6 y = ——, biet cac

tiép tuyén d6 song song voi dudng thing y = 3z + 2006.

<. 3 N 3 % 5 N FEEN % 2¢ + 3
Bai 137. Viet phuong trinh tiép tuyéen ctua do thi ham so y = 1
x

thi ¢6 hoanh d6 x¢p = —3

tai diém thudc do
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Bai 138. Cho ham s6 (C) : y = 2* — 22% + 1.

1. Khdo st su bién thién va vé do thi ham sé.

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia (C) tai diem cuc dai ciia (C).
Bai 139. Tim gi4 tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctia ham s6 y = 23 — 822 + 162 — 9 trén
doan [1; 3].
Bai 140. Tim gid tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham s6 y = 23 — 3z + 1 trén doan
[0;2]
Bai 141. Cho ham sb6 y = 22% — 322 — 1.

1. Khao sat su bién thién va vé do thi ciia ham so.

2

2. Bién luan theo m s6 nghiém thuc ctia phuong trinh 223 — 322 — 1 =m

Bai 142. Tim gid tri 16n nhat va gia trinhé nhat ctia ham s6 f(z) = 2 + v/2cosx trén
T

doan {O; 2}

Bai 143. Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f(r) = z* — 222 + 1 trén

doan [0; 2]

2z +1

r—1"

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s da cho.

Bai 144. Cho ham s6 y =

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C') biét hé sb6 goc ctia tiép tuyén bang —5
. 1 3
Bai 145. Cho ham s6 y = ng — 5362 + 5.

1. Khéo sat su biém thién va vé do thi cia ham sé da cho.

2. Tim cac gid tri ctia tham s6 m dé phuong trinh 2® — 622 + m = 0 ¢6 3 nghiém phén
biét.

20 +1

20 — 1

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 da cho.

Bai 146. Cho ham s6 y =

2. X4c dinh toa d6 giao diém ciia dd thi (C) ctia dudng thang y = = = 2.

Bai 147. Xéc dinh gié tri cia tham s6 m dé ham s6 y = 2® — 222 + ma + 1 dat cuc tiéu

tai x = 1.
Bai 148. Tim cic gid tri ctia tham sb m dé gid tri nho nhat ctia ham s6 f(z) =
2

2 \
oMW AT en doan [0; 1] bang —2.
r+1
L4

Bai 149. Cho ham sb f(z) = i 222,
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1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s da cho.

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C) tai diém c6 hoanh d6 xg. Biét f”(z) = —1.
Bai 150. Cho ham s6 y = 2% — 32 — 1.

1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C).

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C), biét hé sé géc ciia tiép tuyén dé bang 9.
2x 4+ 3

(1).
x+1

1. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb (1).

Bai 151. Cho ham sb Yy =

2. Viét phuong trinh tiép tuyén d ctia do thi ham s6 (1), biét rang d vudng goéc voéi
dudng thiang y = = + 2.

Bai 152. Cho ham s6 y = —il))x?’ +22% — 3z + 1.
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 da cho.
2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (O) tai giao diém ctia (C) véi truc tung.
Bai 153. Cho ham s6 y = 2% — (2m — 1)z + (2 — m)z + 2 (1), v6i m 1a tham sb thuec.
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb (1) khi m = 2.

2. Tim cac gi4 tri ctia m dé ham s6 (1) c¢6 cuc dai, cuc tiéu va cac diém cuc tri clia do
thi ham s6 (1) ¢6 hoanh do duong.

Bai 154. Cho ham sb Yy = I

z—1

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 da cho.

2. Tim m dé dudng thang d : y = —x + mcit d6 thi (C) tai hai diém phan biét.
T+ 2

(1).
20 + 3

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi cia ham sb (1).

Bai 155. Cho ham s6 y =

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 (1), biét tiép tuyén dé cit truc hoanh,
truc tung lan luot tai hai diém phan biét A, B va tam gidc OAB can tai gbc toa do
0.

Bai 156. Cho ham sb y = 22 — 422 (1)
1. Khai sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb (1).
2. Vi céc gid tri ndo ctia m, phuong trinh 22|22 — 2| = m c6 ding 6 nghiém thuc phan

biet?
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Bai 157. Cho ham s6 y = 2* — (3m + 2)2% + 3m ¢6 do thi (C,,), m 1a tham s6 thuc.
1. Khdo st su bién thién va vé do thi ctia ham s6 da cho khi m = 0.

2. Tim m dé dudng thang y = —1 cit do thi (C,,) tai 4 diém phan biét déu c6 hoanh
d6 nho hon 2.

Bai 158. Tim cic gid tri clia tham s m dé duong thang y = —2z + 3 cit dd thi ham

24+r—1

sOy = tai hai diém phéan biét A, B sao cho trung diém ctia doan thing AB

thudc truc tung.
Bai 159. Cho ham s6 y = 2% — 222 + (1 — m)z +m, (1), m 1a tham s6 thuc.

1. Khéo sat su bién thién va vé do thi ctia ham sé khi m = 1.

2. Tim m dé dd thi ctia ham s6 (1) cit truc hoanh tai 3 diém phan biét c6 hoanh do
71, To, 3 thod dicu kién 23 + 22 + 22 < 4,

2¢ + 1

r+1°

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 da cho.

Bai 160. Cho ham s6 y =

2. Tim m dé duong thing y = —2x +m cit do thi (C) tai hai diém phan biét A, B sao
cho tam gidc OAB c¢6 dién tich bang v/3, v6i O 1a gbe toa do.
Bai 161. Cho hAm s y = —a* — 22 + 6
1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C') ctia ham s6 da cho.
2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C), biét tiép tuyén vudng goéc véi dusng
2 1
thang y = 6:)3 — 1.

—x+1
20 — 1

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s da cho.

Bai 162. Cho ham s Yy =

2. Chting minh réng v6i moi m dudng thang y = = +m luén cit do thi (C) tai hai diém
phan biet A vA B. Goi ky, ke 1an luot 1a hé s6 goc clia cac tiép tuyén véi (O) tai A
va B. Tim m dé tong ki + ke dat gid tri 16n nhat

Bai 163. Cho ham s6 y = 2% — 2(m + 1)2? + m (1), m 1a tham s6 thue.

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ham s6 (1) khi m = 1.

2. Tim m dé d6 thi ham s6 (1) c6 ba diém cue tri A, B, C sao cho OA = BC, O la gbc
toa do, A 1a cuc tri thudc truc tung, B va C' 1a hai diém cuc tri con lai.

20+ 1

x+1

Bai 164. Cho ham sb Yy =
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1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s da cho.

2. Tim k dé dudng thing y = kx 4 2k 4+ 1 cat dd thi (C) tai hai diém phan biét A, B

sao cho khoang céch tit A va B dén truc hoanh bang nhau.
Bai 165. Cho ham s6 y = 2* — 2(m + 1)2? + m? (1), v6i m 1a tham sd thuc,
1. Khao sat su bién thién va vé do thi ham s6 (1) khi m = 0.

2. Tim m dé do6 thi ham s (1) ¢6 ba diém cuec tri tao thanh ba dinh ctia mot tam gidc

vuong.
Bai 166. Cho ham s6 y = 2 — 3ma? + 3m? (1), m 1a tham s6 thue.
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ham s6 (1) khi m = 1.

2. Tim m dé do6 thi ham s (1) c¢6 hai diém cuc tri A va B sao cho tam gidc OAB cé
dién tich bang 48.

Bai 167. Cho ham s6 y = §x3 —ma? —2(3m? — 1)z + g (1), m 1a tham s6 thue.

1. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia ham s6 (1) khi m = 1.

2. Tim m dé ham s6 (1) ¢ hai diém cuc tri 1 va 29 sao cho z1.29 + 2(x1 + 3) = 1.
Bai 168. Cho ham s6 y = —22 + 322 + 3maz — 1 (1).

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb (1) khi m = 1.

2. Tim m dé ham s6 (1) nghich bién trén khoang (0; 4+00).
Bai 169. Cho ham s6 y = 22° — 3(m + 1)z? + 6mx (1).

1. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia ham s (1) khi m = —1.

2. Tim m dé dd thi ham s6 (1) ¢6 hai diém cuc tri A va B sao cho dudng thang AB
vudng goc véi dudng thing y = x + 2.

Bai 170. Cho ham s6 y = 223 — 3ma?® + (m — 1)z + 1 (1), m 1a tham s6 thuec.

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ctia ham sb (1) khi m = 1.

2. Tim m dé dudng thang y = —2 + 1 cit do thi ciia ham s6 (1) tai ba diém phan biét.
Bai 171. Cho ham s6 y = 2% — 3z — 2 (1), véi m 14 tham s6 thuc.

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb (1).

2. Tim toa d6 diem M thudc (C) sao cho tiép tuyén ciia (C) tai M c6 hé s6 gbc bang 9.

Bai 172. Cho ham s6 y = —2? + 322 — 1 (1), v6i m 14 tham s thuec.
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1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb (1).
2. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia do thi (C) tai diém thuoc (C') ¢6 hoanh d6 bang 1.
. 2
Bai 173. Cho ham sb y = - = (1)
I‘ —_—

1. Khao sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 (1).

2. Tim toa d6 diém M thudc (C) sao cho khodng cach tit M dén duong thang y = —x
bang /2.

Bai 174. Cho ham s6 y = 2% — 3ma + 1 (1), v6i m 14 tham sb thuec.
1. Khdo sat su bién thién va vé do thi ctia ham s (1) khi m = 1.

2. Cho diém A(2;3). Tim m dé d6 thi ham s6 (1) c6 hai diém cuc tri B va C sao cho
tam gidac ABC can tai A.

20 — 1

r+1

1. Khdo sat su bién thién va vé do thi (C) ctia ham s6 da cho.

Bai 175. Cho ham sb Yy =

2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C), biét tiép tuyén c6 hoanh do z = 1.
Bai 176.

1. Khéo st su bién thién va vé do thi ctia ham s6 y = 23 — 3z.

2. Tim gi4 tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctia ham s6 f(x) = z + i trén doan [1; 3]
Bai 177.

1. Khéo st su bién thién va vé do thi ctia ham s6 y = o* — 222 — 3.

2. Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham s6 f(z) = 2° + 322 — 92 + 3 trén
doan [1; 2]

Bai 178.
1. Khao st su bién thién va vé do thi ctia ham s6 y = —a* + 222

2. Tim m dé ham s6 f(z) = 2° — 32% + ma — 1 ¢6 hai diém cuc tri. Goi z;, x5 13 hai

+ R . , N 2
diem cyc tri d6, tim m dé 2% + 23 = 3.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Vin dé 1. SU PONG BIEN, NGHICH BIEN CUA HAM
Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng (a;b). Ménh dé nao sau day sai?
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A.Ham sb y = f(x + 1) dong bién trén (a;b).
B. Ham s6 y = — f(z) — 1 nghich bién trén (a;b).
C.Ham s6 y = —f(x)

D.Ham s6 y = f(x) + 1 dong bién trén (a;b).

nghich bién bién trén (a;b).

3

Cau 2. Ham s6 y = :Ié — 22 + o dong bién trén khodng nao?

A R. B. (—o0;1).

C. (1;+00). D. (—o00;1) va (1;+00).
Cau 3. Chi ra khoang nghich bién ctia ham s6 y = 2® — 322 — 9z trong cac khoang nao dudi
day.

A (—1;3). B. (—o00; —3) hoac (1;+00).

C.R. D. (—o0; —1) hoac (3; +00).
Cau 4. Ham sb nao sau day nghich bién trén R?

Ay =23 —32% B.y=—234322—-32+2.

Cy=—-2°+3z+1 D.y =23
Cau 5. Ham s6 y = az® + bx? + cx + d dong bién trén R khi:

a=b=0,¢c>0 a=b=c=0

A. : B. :

_b2—3ac§0 _a>0,bg—3ac<0
(a=b0=0,¢>0 (a=b0=0,¢>0

C. : D. :

a>0,b2—3ac§0 _a>0,bz—3a620

Cau 6. Ham s6 y = 2 + ma dong bién trén R khi:
A.m=0. B.m > 0. C.m<O0. D.Vm.

Lz . 1 R .
Cau 7. Tim m 16n nhat dé ham so y = §.ng —ma? + (4m — 3)z + 2018 dong bién trén R.

A.m=1. B.m=2. C.m=4. D.m=3.
3

Cau 8. Ham sb y = m;: —22% + (m + 3)z +m ludon dong bién trén R thi gid tri nhé nhat cla
m 1a
A.-m=—-4. B.m=0. C.m=-2. D.m=1.

. 1 . .
Cau 9. Ham so y = —§x3 + (m — 1)z + 7 nghich bien trén R thi dieu kién cia m la

A.m>1. B.m=2. C.m<1. D.m > 2.

3
Cau 10. Ham s6 y = (m + 2)3;) — (m+2)2? + (m — 8)x + m? — 1 nghich bién trén R thi

A.m< =2 B.m> -2 C.m< -2 D.m> -2.
Cau 11. Cho ham s6 y = 2° — (m + 1)z% — (2m? — 3m + 2)z + 2m(2m — 1). Khang dinh nao
sau la ding?

A.Ham s6 luon nghich bién. B. Ham s6 luon dong bién.

C. Ham s6 khong don diéu trén R. D. Céc khing dinh A, B, C déu sai.
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Cau 12. Him s6 y = 2 — (m + 1)2® — (2m? — 3m + 2)x + 2m(2m — 1) dong bién trén [2; +00)
khi:

3 3
A.m < 5. B.—2§m§§. C.m> -2 D.m<§.

. ? . 1 R
Cau 13. Tap tat ca cac gia tri cia m dé ham so y = _§I3 + (m — 1)x? + (m + 3)z — 10 dong
bién trén khoang (0;3) 1a
12 12
A.m=0. B.m§7. C.m27. D.m tuy y.

+ s . 1 . R
Cau 14. Biéet rang ham so6 y = gscg + 3(m — 1)2? 4+ 92 + 1 nghich bién trén (z1;x2) va dong

bién trén cdc khoang con lai. Néu |z — x| = 64/3 thi gid tri m 1a

A —1. B. 3. C. —3 hoac 1. D. —1 hoac 3.
Cau 15. Gia tri ctia m dé ham s6 y = 2% + 322 + ma + m gidm trén doan c6 do dai bang 1
1a
9 9
A.m:—z B.m = 3. C.m<3. D.m:Z.

Cau 16. Ham s6 y = 22* + 1 dong bién trén khodng nao?
1 1
A. (—oo; —2>. B. (0; +00). C. <—2;—|-oo>. D. (—0o0;0).

Cau 17. Cho ham s6 y = 22* — 422. Hay chon ménh dé sai trong bdn phat biéu sau:
A. Ham s6 nghich bién trén cdc khodng (—oo; —1) va (0;1).
B. Ham s6 dong bién trén cac khodng (—oo; —1) va (1;400).
C. Trén céc khodng (—oo; —1) va (0;1), ' < 0 nén ham sé nghich bién.
D. Trén céc khodng (—1;0) va (1;400), ¥’ > 0 nén ham s6 dong bién.

Cau 18. Ham s6 nao sau day nghich bién trén R.

A y=23+322 -4 B.y=—234+2%—-2r—1.
C.y=—a*+222-2. D.y =% - 322 +2.
Cau 19. Ham s6 y = 2% — 2(m — 1)2% + m — 2 dong bién trén (1;3) khi:
A.m e [-5;2). B.m € (—o0;2]. C.m € (—o0; —b). D.m € (2;4+00).
Cau 20. Ham s6 y = 2* — 2ma? nghich bién trén (—oo;0) va dong bién trén (0; +o00) khi:
A.m <0. B.m=1. C.m > 0. D.m # 0.
A ’ 2 . « X 2 \ A 2x + 1 N
Cau 21. Céc khoang nghich bien cua ham so6 y = ] la
x J—
A.R. B. (—o0;1) U (1; +00).
C.(—o0;1). D. (1; +00).
. 20 — 1
Cau 22. Ham so y = ‘ luon:
A.Dong bién trén R. B. Nghich bién trén R.
C. Dong bién trén ting khodng xac dinh. D. Nghich bién trén ting khoang x4c dinh.
Cau 23. Ham sb nao sau day nghich bién trén méi khoang xac dinh ctia né?
x—2 —x + 2 x—2 x+2
= . B.y= : C.y= : D.y= :
x4+ 2 x4+ 2 —z+2 —x+2
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(m—1)x+1

Cau 24. Néu ham s6 y = nghich bién thi gia tri ctia m 1a

2 +m
A (—00;2). B. (2;+00). C.R\ {2}. D.(-1;2).
. —1 .
Cau 25. Ham so y = ’ nghich bién trén khoéng (—oo;2) khi va chi khi:
r—m
A.m > 2. B.m>1. C.m>2. D.m>1.
(m+1)z+2m+2

Cau 26. Ham s6 y = nghich bién trén (—1; +o00) khi:
r+m

A.m<1. B.m > 2. C.1<m<2. D -1<m<?2.

22 —mx—1

Cau 27. Ham s6 y = ; nghich bién trén cic khoang x4c dinh khi:
-z

A.m <0. B.m>0. C.m=0. D.meR.

Cau 28. Tim diéu kién ctia a, b dé ham s6 y = 2z + asinx + bcos z ludn dong bién trén R.

A ad?+b% <2 B.a? + 0% > 2. C.a?+b? < 4. D.a? + 1% > 4.

Cau 29. Gi4 tri ctia b dé ham s6 f(x) = sinz — bz + ¢ nghich bién trén R.

Ab>1. B.b<1. C.b=1. D.o < 1.

tanx — 2

Cau 30. Tim tat ca gia tri cia tham so m sao cho ham so y = dong bien trén

\ o

khoang (O, 4).
A.m<0hoacl<m<2. B.m <0.
Cl<m<2. D.m > 2.

tanxz —m

Cau 31. Tim tat ca céc gid tri thuc ciia tham s m dé dd thi ham s6 y = sinx + cos z + ma
dong bién trén R.

A —V/2<m<+v2. B.m< -2 C.—V2<m<+v2. D.m>+V2.
Cau 32. Tim tat ca céc gia tri thuc cltia tham s6 m dé ham sb y = (2m — 1)z — (3m +2) cos
nghich bién trén R.

A.—ngg—é. B.—3<m<—;. C.m< —-3. D.mZ—;.
Cau 33. Cho ham s6 y = v/1 — 22. Chon phét biéu ddng trong cdc phat biéu sau:

A. Ham s6 dong bién trén [0; 1].

B. Ham s6 dong bién trén toan tap xac dinh.

C. Ham s6 nghich bién trén [0;1].

D. Ham sb nghich bién trén toan tap xéc dinh.
Cau 34. Cho ham sb6 y = v/2x — 22. Ham s6 nghich bién trén khodng nao dudi day?

A.(0;2). B. (0;1). C. (1;2). D.(-1;1).
Cau 35. Cho ham s6 y = v/23 — 3z. Chon khing dinh ddng?

A. Téap xéc dinh D = [—/3;0] U [V/3; +00).

B. Ham s6 nghich bién trén (—1;1).

C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—1;0) va (0;1).

D. Ham s6 dong bién trén cdc khoang (—oo; v/3) va (v/3; +00).
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Cau 36. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?
Ay 20 — 1
Y= 1

Cy=a3—222+a+1. D.y=+va?—2+1.

Cau 37. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?

B.y =2z —cos2x — 5.

x
Ay=(r—-1)%—3z+2 By=——.
y @x )? =3z + Y=o
C.y:x+1. D.y =tanux.

Cau 38. Khing dinh nao sau diy sai?
A.Ham s6 y = 2z + cos z luén dong bién trén R.
B. Ham s6 y = —2% — 32 + 1 ludén nghich bién trén R.

2 — 1 S . .
‘ 1 luén dong bien trén moi khoang xac dinh.

C.Ham s6 y =

D. Ham s6 y = 22% 4+ 22 + 1 luén nghich bién trén (—oo;0).
Cau 39. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f/(z) = (v + 1)*(z — 1)*(2 — z). Him 86 y = f(2)
dong bién trén khodng nao dusi day?

A (—1;2). B. (1;2). C. (—o0;—1). D. (2; +00).
Cau 40. Cho ham s6 y = f(x) théa man f'(z) = 2> — 5z +4. Khang dinh nao sau day 14 khang
dinh dang?

A. Ham s dong bién trén (—oo; 3). B. Ham s6 nghich bién trén (2;3).
C. Ham s6 nghich bién trén (3; +o0). D. Ham sb nghich bién trén (1;4).
Cau 41. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau
Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao | © |—00 —1 1 +00
du6i day? v + 0 - 0 +
A (—1;+00). Yy _— ’ T _— e
B. (1; +00). > -
C.(—1;1).
D.(—o0;1).
Cau 42. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién bén dudi
Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng ndo | = |[—00 —2 0 2 +00
du6i day? y . + 0 -
A.(—2:2). y o i //’\\\
B. (0;2). \ / o o0
C. (3;400).
D. —o0; 1.

Cau 43. Cho ham s6 f(x) = ax® + bx? + cx + d c6 do thi bén dudi
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Ménh dé nao sau day sai? Yy

A.Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;0). 3\/
2 _________

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1).

D. Ham s6 dong bién trén khodng (1; +00). / B 1 "

Cau 44. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c¢6 do thi nhu sau
Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khodng nao dusi day?
A (—o00;—1). B.(=1;1).  C.(=00;0).  D.(0;+00). \
—1

Cau 45. Cho ham s6 c¢6 do thi nhut hinh vé bén dudi
Ham s6 nghich bién trén khoang nao dudi day? Y
A.(—=1;0). B. (1; +0). C.(—o00;—2). D.(-2;1).

Vin d& 2. CUC TRI CUA HAM sO

Cau 46. Gi4 tri cuc dai ctia ham s6 y = 23 — 3z + 2 14

A 4. B. 1. C.0. D. —1.
Cau 47. Ham s6 y = 2° — 523 + 32 + 1 dat cuc tri tai:
r=-3 x=0 x=0 rT=3
A. 1- B. 10 - C. 10 - D. 1-
T=-3 T= T=—7 T=g
Cau 48. Do thi clia ham s6 y = 2% — 322 ¢6 hai cuc tri 1a
A. (0;0) hoac (1;—2). B. (0;0) hoac (2;4).
C. (0;0) hodc (2; —4). D. (0;0) hoac (—2; —4).
Cau 49. Ham s6 y = 2 + 422 — 32 4 7 dat cuc tiéu tai zor. Két ludn nao sau day diang?
A xor = 3 B.zcr = -3. C.zcr = —3 D.zcpr = 1.

Cau 50. Hé thitc lién hé giita gia tri cuc dai yop va gid tri cuc tieu yor ciia ham s6 y = 23 — 3z
1a

3
A.yer = 2ycp. B.yor = JYcp- C. yer = ycp- D.ycr = —yop-
Cau 51. Cho ham s6 y = 2® — 322 — 9z + 4. Néu ham s6 dat cuc dai tai z; va cuc tiéu z thi

tich y(z1) - y(w2) bang
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A. —302. B. —82. C. —207. D. 25.

Cau 52. Khoang cach giita hai diém cue dai va cuc tiéu ctia ham s6 y = (v +1)(z — 2)? 1a
A.2./5. B. 2. C. 4. D.5V2.

Cau 53. Trong cic dudng thang dusi day, dudng thang nao di qua trung diém doan thing nébi

cac diem cuc tri cia ham s6 y = 2% — 322 4 17

1
A y=2x—3. B.y:—g—l—g. C.y=2x+3. D.y=-2x—-1.
Cau 54. Ham s6 y = 2 — 3ma? 4+ 6ma +m c6 hai diém cuc tri khi m thod man diéu kién:
m < 0 m < 0
A0<m<2. B. D.0<m <8.
m > 8 m > 2
Cau 55. Ham s6 y = 7;:):3 + 22 4 2 + 2018 ¢6 hai diém cue tri khi:
m<1 m <1
A.m <0. B. : C. : D.m< 1.
m # 0 m # 0
Cau 56. V6i diéu kién nao ctia a va b dé ham s6 y = (z + a)? + ( + b)? — 2? dat cuc ticu va
cuc dai?
A.ab> 0. B.ab < 0. C.ab>0. D.ab <0.

Cau 57. Ham s6 y = (m — 3)2® — 2ma? + 3 khong ¢6 cuc tri khi:
A.m=3. B. m = 0 hoac m = 3.
C.m=0. D.m # 3.

. 0 . 1 1
Cau 58. Tim tat ca cac gid tri ctia m dé ham s6 y = §x3 — 5(3m +2)22 4+ (2m* +3m+ 1)z —4
dat cuc tri tai z = 3 hoac x =5 la

A.m=0. B.m=1. C.m=2. D.m=3.

Cau 59. Cho ham s6 y = az® + ba? + cx 4+ d. Néu dd thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri 1a géc toa
do O va A(2; —4) thi phuong trinh ctia ham s6 1a

Ay =323+ 22 B.y=—32%+2. C.y=a—3z. D.y = 2% — 322
Cau 60. Tim tat cd cac gid tri ciia tham sb m dé ham sé y = 22 — 32% — m cb céc gia tri cuc
tri trai dau.

A —1vao. B. (—00;0) U (—1;400).

C.(-1,0). D. [0;1].
Cau 61. Cho ham s6 y = 223 — 3(m + 1)2? + 6ma +m3. Tim m dé do thi ham s6 c6 hai diém
cuc tri A, B sao cho AB = /2.

A.m=0. B. m =0 hoac m = 2.

C.m=1. D.m=2.
3

Cau 62. Ham s6 y = 1;) — (m+ 1)z + (m? — 3)x + 1 dat cuc tri tai 2 = —1 thi m bang
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A.m=0. B.m=-2. . :
Cau 63. Biét ham s6 y = 32> — ma? + max — 3 ¢6 mot diém cuc tri bang —1. Khi d6, ham s

dat cuc tri tai diém khac cé hoanh d6 1a

Al . ¢! b_!
Cau 64. Néu z = —1 1a diém cuc tiéu ctia ham sb y = ;x?’ —ma? + (m? — 4)x + 5 thi tap tat
ca cac gid tri cia m ¢ thé nhan dugc 1

Al B. -3. C. 1 hoac —3. D.[-3;1].

Cau 65. Ham s6 y = ax®

A.a=0. B.a > 0. C.a=2. D.a <.

2 2 2 N
—az? + 1 ¢6 diem cuc tieu z = 3 khi dieu kién cta a la

Cau 66. Goi x1, 9 14 hai diém cuc tri cia ham s6 y = 2 — 3ma? 4+ 3(m? — 1)z — m3 + m. Gi4
tri cia m dé 22 + 23 — 2.9 =7 13 X

A.m=0. B.m:j:g. C.m:j:§. D.m=42.

Cau 67. Gia tri ctia m dé ham sb y = 423 + ma? — 3z ¢ hai diém cuc tri 2, 2o thod man
r1 4+ 4re =0 1a
9 3 1
A-m=+—. Bm=+—-. C.m=0. Dm=+-.
2 2 2
CAu 68. Dudng thang di qua hai diém cuc tri ctia d0 thi ham s6 y = 23 — 322 — 9z + m ¢6
phuong trinh la
A.y=—-8x+m. By=-8+m-3 Cy=-8r+m+3 D.y=-8r—m+3.
Cau 69. Néu z = 1 14 hoanh dé trung diém ctia doan thang ndi hai diém cuc, cuc tidu cta dd

. 1 .
thi ham s6 y = 53:3 — (m+2)2% + (2m + 3)z + 2018 thi tap hop tat ca cac gid tri clia m 13

A m=-1 B.m # —1.
2
C.m= —3 D. Khong cé gia tri ctia m.

Cau 70. Gi4 tri ctia m dé khoang cach tit diém M (0;3) dén dudng thang di qua hai diém cuc

tri ctia ham sé y = 2 + 3ma + 1 bang —= 1
I Yy g \/5
r = ]_ m = _1 <
A. : B.m=-1. C. : D. Khong ton tai m.
m = —1 m =3

Cau 71. Cho ham s6 y = 2% + 622 + 3(m + 2)x — m — 6. X4c dinh m dé ham s6 cuc dai, cuc
tiéu nam trong (—2;3)

A.me (—-1;3)U(1;3). B.m € (1;3).

C.m € (3;4). D.m € (—1;4).
Cau 72. B¢ ham s6 y = 2% + 622 + 3(m + 2)z — m — 6 ¢6 cuc dai, cuc tiéu tai z1, z9 sao cho
r1 < —1 < x9 thi gia tri cia m 1a

A.m>1. B.m<1. C.m>—1. D.m< —1.
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Cau 73. Tim tat ca céc gid tri ctia m dé ham s6 y = §x3 — ma? + (m + 2)z c6 hai diém cuc
tri nam trong khoang (0; 4+00).
A.m > 2. B.m <2. C.m=2. D.0<m<2.

Cau 74. Véi gia tri nao ctia m thi ham sb y = 2® — 322 + 3ma + 1 ¢6 cdc diém cuc tri nhé hon

27

m <0
A.m>0. B.m<1. C. ) D.0<m<1.

m > 1
Cau 75. Cho ham s6 y = 223 — 3(2a + 1)z + 6a(a + 1) + 2. Néu goi z1, z2 lan lugt 14 hoanh
dd ctia diém cue tri thi gid tri |29 — 21| bang
A a+1. B. a. C.a—1. D. 1.
Cau 76. Cho ham s6 y = 222 + ma? — 122 — 13. V6i gid tri ndo ctia m thi do thi ham s6 cé
diém cuc dai, cuc tiéu cach déu truc tung?
A. 2. B. —1. C. 1. D. 0.

Cau 77. Do thi ham s6 y = —23 + 3ma® — 3m — 1 ¢6 hai diém cuc dai, cuc tiéu déi xting nhau
qua dudng thang d : x + 8y — 74 = 0 thi tdp tat ci cdc gid tri ciia m 1A

A.-m=1. B.m=-2 C.m=-1. D.m=2.
) 1 4 .
Cau 78. Cho ham soy = §x3—(m—|—1)x2+(2m+1)x—§. Tim tat ca cac gia tri cia m, (m > 0)
dé do thi ham sb ¢6 diém cuc dai thudc truc hoanh.
1 3 4
A.m:§. B.m=1. C.m:Z. D.m:§

Cau 79. Cho ham s6 y = 2 + 322 + ma + m — 2. Xéc dinh m dé do thi ham sb c¢é diém cuc
dai v cuc tiéu nam vé hai phia déi véi truc hoanh?
A.m<2. B.m <3. C.m < 3. D.m<2.
Z 1 2 N e 2
Cau 80. Cho ham s6 y = §x3 —maz? + (2m — 1)z — 3. Xdc dinh m dé do6 thi hAm sb c6 diem

cuc dai va cuc tiéu nam veé hai phia doi v6i truc tung?

1
1 m > — m > 1

Am <. B.m > 1. C. 2. D. 1
m # 1 m?é§

Cau 81. Ham s6 y = az® + ba® + cx + d dat cuc tri tai 21, 2o nam hai phia véi truc tung khi
va chi khi:

A.a>0,b<0,c>0. B. a va c trai dau.

C.v* — 12ac < 0. D.b* — 12ac > 0.

Cau 82. Cho ham s6 y = 2° — 3ma? 4+ 4m? — 2. Tim m dé d6 thi ham s ¢6 hai diém cuc tri
A, B sao cho I(1;0) 1a trung diém ctia AB.

A.m=0. B.m=-1. C.m=1. D.m=2.
Cau 83. Véi gia tri nao ctia m thi dd thi ham s6 v = 2% — 3ma? 4+ 2 ¢6 hai diém cuc tri A, B

sao cho A, B, M(1; —2) thang hang.
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A.m=0. B.m = 2. C.m=—2. D.m = +V2.

Cau 84. Véi gia tri ndo ctia m thi do thi ham s6 y = —2 4+ 3ma + 1 ¢6 hai diém cuc tri A, B
sao cho tam gidc OAB vudng tai O.
1

A.m=—1. B.m > 0. C.mzi. D.m=0.

Cau 85. Do thi ham s6 y = —a* 4+ 222 + 3 ¢6
A.1 diém cuc dai va khong c6 diém cuc tiéu. B. 1 diém cuc tiéu va khoéng cé diém cuc dai.

C. 1 diém cuc dai va 2 diém cuc tiéu. D. 1 diém cuc tiéu va 2 diém cuc dai.

Cau 86. Do thi ham s6 y = 2* — 22 4+ 1 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri ¢6 tung do duong?

Al B. 2. C.3. D.4.

Cau 87. Cho ham s6 f(z) = (2% — 3)2. Gid tri cuc dai ctia ham s6 f/(z) bang
1

A.8. B. -8. C.0. D.i.
Cau 88. Cho ham s6 y = az? + bx? + ¢ (a # 0). Trong diéu kién ndo sau day thi ham s6 c6 3
cuc tri?

A.a va b cliing dau va ¢ bat ki. B. a va b trai dau va c bat ki.

C.b =0 va a, c bat ki. D.c =0 va a, b bat ki.

Cau 89. D¢ ham s6 y = az* 4+ b2z? +a (a # 0) c6 Mot cuc ticu va hai cuc dai thi a, b thod man
diéu kién

A.a<0,b<0. B.a<0,b>0. C.a>0,b<0. D.a<0,b>0.
Cau 90. Cho ham s6 y = az* 4 b2? +1 (a # 0). Dé ham s6 chi c6 mot cuc tri va 1a cuc tiéu thi
a, b thod man diéu kién

A.a<0,b6<0. B.a<0,b>0. C.a>0,06>0. D.a>0,b2>0.
Cau 91. Ham s6 y = 2* + 2ma?® + m? + m cé ba cuc tri khi:

A.m=0. B.m > 0. C.m<0. D.m # 0.
Cau 92. D) thi ham s6 y = 2* — 322 + ax + b ¢6 diém cuc tiéu A(2;2). Tim tong (a + b).

A. —14. B. 14. C. —20. D. 34.
Cau 93. D6 thi ham sb y = az* + br? + ¢ ¢6 diem cuc dai A(0; —3) va ¢ diem cuc tiéu
B(—1;-5). Khi d6 gi4 tri a, b, ¢ lan lugt 1 choice —3; —1; =5 2; —4; —3 2;4; —3 —2;4; -3
Cau 94. Tim m dé do thi ham s6 y = 2% — 2(m? —m + 1)2? + m — 1 ¢6 mot diém cuc dai, hai

diém cuc tieu va thoa man hai diém cuc tiéu ngan nhat.

1 1 3 3

Am=——. B.m=—-. C.m=-. Dm=—-.

ey T T Ty
Cau 95. Cho ham s6 y = —a* + 2ma? — 4 ¢6 d6 thi 1a (C,,). Tim cdc gid tri ctia m dé tat ca

cac diém cue tri ciia (C),) déu nam trén cic truc toa do
A.m <0. B.m=2.
C.m>0. D.m <0 hoac m = 2.
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Cau 96. Gia tri ciia tham s m bang bao nhiéu dé d6 thi ham s6 y = 2* — 2ma® + 1 ¢6 ba

di¢m cue tri A(0;1), B, C thod man BC = 47

A.m+4. B.m = 2. C.m=4. D.m = +v2.
Cau 97. Cho ham s6 y = 2! — 2(m +1)22 +m?. Tim m dé ba diém cuec tri tao thanh tam gidc
vuong.

A.m=-1. B.m=0. C.m=1. D.m = 2.
Cau 98. Cho ham s6 y = z* + 2ma? + 1. Tim m dé ba diém cuc tri tao thanh tam gidc vudéng
can.

A ! B 1 C ! D 1

m=——. .m=—1. .m=—=. .m=1.

? 4x . 1 )
Cau 99. Tim m deé do thi ham so y = Zm‘l — (3m + 1)2? + 2(m + 1) ¢6 ba diém cuc tri tao
thanh tam giac ¢6 trong tam la géc toa do

2 2
A.m=—. B.m=—-. m=——. D.m=—-.
m 3 m 3 C.m 3 m 3

22 4+mr—1

Cau 100. Ham s6 y = ¢ cuc dai, cuc tiéu thi diéu kién cta m la

x_
A.m <0. B.m=0. C.meR. D.m > 0.
2
Cau 101. Ham s6 y = Tt Tx tm dat cuc dai tai x = 2 khi gia tri m la
r+m
A —1. B. -3. C. 1 D.3.

Cau 102. biém cuec tri clia ham s6 y = sin 2z — z 1
A.xCD:ngkQﬂ(kEZ). B.xCT:—g+kw(k€Z).
C.xCD:g+kw;xCT=—g+m(keZ). D.xCnger,keZ.

Cau 103. Gia tri cuc dai clia hAm s6 y = z + 2 cosz trén khodng (0;7) 1a
5) 5)
A.g+\/§. B.g—\/ﬁ. C.g+\/§. D.g—\/ﬁ.

Cau 104. Cho ham sb y = sinz — v/3 cos z. Khing dinh nao sau day sai?
Az= 67T la mot nghiém cua phuong trinh.

B. Trén khoang (0;7) ham s6 c¢6 duy nhat mot cuc tri.

. ) oT
C. Ham so dat cuc tiéu tai z = 5

D.y+y" =0, Vr e R.
Cau 105. Ham s6 y = sin 3z + msinz dat cuc dai tai x = 7?: khi m bang 5 —6 6 —5
Cau 106. Biét hAm s6 y = asinz +bcosx (0 < z < 27) dat cuc tri v = g; r = 7. Khi d6 tong
a + b bang

V3

A.3. B. o+ 1 C.v/3+1. D.v3—1.
Cau 107. Tim céc diém cuc tri ctia ham s6 y = 22va2 + 2
A. rcr = 1. B. rcr = 0. C. TcrT = —1. D.SCCT = 2.
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Cau 108. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén.

D6 thi ham s6 y = f(z) c6 may cuc tri? y

A. 2. B. 1. C.0. D.3.
"

Cau 109. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

Khing dinh nao sau day 1a khing dinh dang? T [—o0 0 1 +00
Y + [ - 0 +

A.Ham sb c6 ding mdt cuc tri. 0
B. Ham s? co gia tri cuc tlelf ba{lg 1. y / \ /
C. Ham s0 c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri +00 1

nhé nhat bang —1.
D. Ham s6 dat cuc dai tai z = 0 va dat cuc tiéu

+00

tali x = 1.
Cau 110. D6 gidm huyét 4p ctia mdt bénh nhan duge do bdi cong thite G(x) = 0, 0252%(30 — )
trong dé z(mg) va x > 0 14 liéu luong thude can tiém cho bénh nhan. D¢ huyét 4p gidm nhiéu
nhat thi can tiém cho bénh nhan mot liéu lugng bang

A.15(mg). B. 15(mg). C. 15(mg). D. 15(mg).
Vin d& 3. GIA TRI LON NHAT-GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

Cau 111. Cho ham s6 y = W, v6i tham s6 m, n thod man m < n. Ménh dé nao sau day
dang?
m+n m+n
A. mi =n. B. mi = . C. =m. D. =
weor” wefo)’ 2 wefo? " refo? T2

Cau 112. Cho ham 86 y = f(z) x4c dinh trén R \ {0}, lién tuc trén ting khodng x4c dinh va

c6 bang bién thién nhu sau

T |—00 —1 0 1 +00
Y + 0 - - 0+
-2 +00 +00
—00 —00 2

Ménh dé nao duéi day sai?
A.Ham sb y = f(x) khong c6 gid tri 16n nhat va khong cé gid tri nhé nhat,
B. Ham s6 y = f(z) c6 gid tri 16n nhat bang —2 va gia tri nhd nhat bang 2.
C. Gi4 tri nhé nhét ctia ham s6 y = f(x) trén khoang (0; +-00) bang 2.
D. Gid tri 16n nhét ctia ham s6 y = f(z) trén khoéng (—oo;0) bang —2.
Cau 113. Xét ham s6 y = /4 — 3z trén doan [—1;1]. Ménh dé nao sau diy ding?

A.Ham s6 dong bién trén doan [—1;1].
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B. Ham sb c6 cuc tri trén khoang (—1;1).
C. Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat trén doan [—1;1].

D. Ham sb c¢6 gid tri nhé nhat bang 1 khi z = 1, gia tri 16n nhat bang 7 khi z = —1.

Cau 114. Khi tim gi4 tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham sb y = v —22 + 3z + 4, mot
hoc sinh lam nhu sau:

—2r+3
vV—a? 43z +4

(1) Tap xdc dinh D = [—1;4] va ¢/ =

. 3
(2) Ham s6 khong ¢6 dao ham tai x = —l;x =4 vavVe € (—1;4); ¢y =0z = 5

£ A .z . 2 X 2 \ IS S 5 . 3 \ .7 . 2 ES S .
(3) Két luan: Gia tri 16n nhat ctia ham so6 bang 2 khi x = 5 va giad tri nho nhat bang 0 khi

r=—1z=4.

Cach giai trén:
A.Sai 6 buée (3). B. Sai tut budce (1).
C. Sai tit buée (2). D. Ca ba buéce (1), (2), (3) déu ding.
Cau 115. Khi tim gi4 tri 16n nhat va nhé nhat ciia ham s6 y = = + /2 — 22, mot hoc sinh lam
nhu sau:
V2= a2 —
(1) Tap xac dinh D = [—v/2;V/2] va y = \/QxTIx

x>0

(2)y’0<:>\/2x2:c0<:){ sr=1

2 — 1% =2?

(3) Két luan: Gi4 tri 16n nhat ciia ham s6 bang 2 khi 2 = 1 va gi4 tri nhé nhat bang —+/2 khi

v = /3.

Cach giai trén:

A. Sai tut budce (1). B. Sai tut budc (2).

C. Sai 6 budc (3). D. C4 ba buée (1), (2), (3) déu ding.
Cau 116. Gia tri nhé nhat va gid tri 16n nhat ctia ham s6 f(x) = 2v/4 — 22 lan lugt 13
A.0va 2. B. -2 va V2. C.—2va2. D.0 va /2.

. 1 . < S
Cau 117. Cho ham s6 y =/ + —. Gi4 tri nho nhat ctia ham so trén (0; +00) bang
x

A V2. B. 0. C.2. D. 1.

Cau 118. Goi m 1a gid tri nhoé nhat va M 1a gia tri 16n nhat clia ham s6 f(z) = 223 + 322 — 1
1 S

trén doan |—2; —3|- Khi dé gia tri cia M — m bang

A. 5. B. 1. C. 4. D.5.

. 4
Cau 119. Trén doan [—1;1], ham so y = —gas?’ — 22 —x —3

A. co gi4 tri nho nhat tai = —1 va gi4 tri 16n nhat tai x = 1.
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B. c6 gia tri nho nhat tai z = 1 va gid tri 16n nhat tai x = —1.
C. ¢6 gid tri nhé nhat tai x = —1 va khong cé gid tri 16n nhat.

D. khong c6 gia tri nhé nhat va cé gid tri 16n nhat tai x = 1.
2

) . 3
Cau 120. Tim gia tri nho nhat cia ham so6 y = 1 trén doan [2;4].

19
A.miny = 6. B. miny = —2. C.miny = —3. D . miny = —.
lr[121;141]l Y 1[151;14]5l Y I[]51;141]1 i 1[121;141]1 Y73
Cau 121. Trong cic s6 dudi day, dau 1a s6 ghi gia tri nhé nhat cia ham s6 f(z) = |22+ 42 — 5|

trén doan [—6; 6.

A.0. B. 9. C. 55. D. 110.
Cau 122. Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 f(x) = |2? — 32 + 2| — o trén doan [—4; 4] bang
A. 2. B. 17. C. 34. D. 68.
. 2 )
Cau 123. Cho ham s6 y = 22 + = v6i 2 > 0. Chon khang dinh ddng?
x
A. C6 gia tri nhé nhat 1a —1. B. C6 gi4 tri nhé nhat 14 0.
C. C6 gi4 tri nhd nhat 1a 3. D.Khong c6 gia tri nhé nhat.
. 2
Cau 124. Tép gid tri ctia ham s6 y = 2% + = v6i 2 € [3;5] 1
e, 5o B [, o 2,17 2,52
3715 ) 137 5 ) 1375 ] 3715

. 9
Cau 125. Goi T = [a;b] 1a tap gid tri cua ham so f(r) = x + — v6i x € [2;4]. Khi d6 gia tri
T
biéu thitc P = b — a bang
13 25 1

A.6. B. —. S D. -
6 2 C 4 2

Cau 126. Cho hAm s6 y = —x — i trén doan [—1;2]. Chon khang dinh ddng?
A. Cé gia tri nhé nhat 14 —4 va gi4 tri 16n nhat 1a 2.
B. C6 gi4 tri nhé nhat 1 —4 va khong c6 gia tri 16n nhat.
C. Khong c6 gia tri nhé nhat va gia tri 16n nhat 13 2.
D. Khéng cé gié tri nho nhat va khong cé gié tri 16n nhat.

. ) 9 1
Cau 127. Gi4 tri nhé nhat ctia ham sb y = 2cos® z — 3 cos?x + 3cos T + 3 la
Al B. —24. C. —12. D. 9.

Cau 128. Khi tim gia tri 16n nhéat, gia tri nhoé ctia ham sé y = sin*z + cos? z. Mot hoc sinh

giai nhu sau:
(I) V 6i moi o ta déu c6 0 < sinfz <1 (1) va 0 < cos?z < 1(2)
(IT) Cong (1) va (2) theo vé ta duge 0 < sin 2 + cos? x < 2
(ITIT) Vay GTLN ctia ham s6 14 2 va GTNN ctia ham s6 1a 0.
Céch giai trén.
A. Sai tu buéce (I). B. Sai tu buéce (II).
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C. Sai tu buée (I11). D. Ca ba buéce (1), (IT), (III) déu sai .
Cau 129. Ham s6 f(z) = 2 + © — cosx — 4 trén nita khodng [0; +00). Chon khang dinh
dang?

A. C6 gié tri 16n nhat 14 —5 , khong c6 gid tri nho nhat.

B. Khong c6 gia tri 16n nhat, c6 gid tri nhé nhat 1a —5.

C. C6 gi4 tri 16n nhat 1& —5, gia tri nho nhat 1a —5.

D. Khong c6 gi4 tri 16n nhat, khong cé gid tri nho nhat.
Cau 130. Gié tri nao ctia x dé tai d6 ham sb6 y = 2 — 322 — 9z + 28 dat gia tri nhd nhat trén

doan |0 4].

A1l B. 3. C.2. D. 4.

Cau 131. Ham s6 nao sau day khong c6 gid tri nhd nhat va gia tri 16n nhat trén [—2;2]?
—1
A y=a23+2. B.y=a2* + 22 C.yzgj : Dy=—-z+1
r+1

Cau 132. Tong gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham s6 y = 6 + V4x — 22 1a

A. 14. B. 0. C. 6. D.8.

A .« s . ’ IS 2 N X €r — m2 A S
Cau 133. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = trén doan [0; 1] bang

1 2 1 —m?
A. tm : B. —m?. C. m D.m?2.
2 2

A <7 . 2 X 2 N S X + m2 N N

Cau 134. Gia tri nh6 nhat ctia ham s6 y = trén doan [—1;0] bang
2 _ 1 1 — 2
A. m : B. —m?. C. m D.m?2.
2 2

Cau 135. Trén doan [—1; 1], ham s6 y = —2® — 322 +a cé gia tri nhd nhat bang 0 thi @ bang

A.a=2. B.a=6. C.a=0. D.a=4.

—_m2 .
Cau 136. Gid tri 16n nhat ctia m dé ham s6 f(z) = ’ +m c6 gid tri nhé nhat trén [0; 3] bang
x

-2 la

A.m=4. B.m =5. C.m=—4. D.m=1.

’ . — § 1
Cau 137. Véi gia tri nao cia m dé ham so y = e trén doan [2; 5] bang &
x+m

A +1. B. £2. C. +3. D.m=4.
Cau 138. Dau la s6 ghi gia tri ctia m trong céc s6 dudi day, néu 10 1a gia tri 16n nhat ctia ham
6 f(z) = —2? 4+ 42 — m trén doan [—1;3]?

A.3. B. —6. C. 7. D.-8.

A N , s . o S P s . ° £ 2 N £ xr — m2 + m
Cau 139. Tim cac gia tri cia tham s6 m dé gid tri nhé nhat ctia ham s6 f(z) = ————

. z+1
trén doan [0; 1] bang —27
A. : B. : C. : D.
m =2 m = —2 m= —2 m =2
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Cau 140. Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 dién tich S thi hinh chit nhét c¢6 chu vi nho nhat
bang bao nhiéu?

A.2/8S. B.4V/S. C.28. D. 48S.

Cau 141. Trong tit ca cdc hinh chit nhat c6 chu vi bang 16(cm) thi hinh chit nhét c6 dién tich
16n nhat bang
A. 36cm?. B. 20cm?. C. 16cm?. D. 30cm?.

Cau 142. Sau khi phat hién mot bénh dich, cdc chuyén gia y té wéc tinh s6 ngudi nhiém bénh
ké tit ngay xuat hién bénh nhan dau tién dén ngay thit ¢ 1a f(t) = 45t — 3 (két qua khao sat
dugc trong thang 8 vita qua). Néu xem f'(¢) 1a tdc do truyen bénh (ngudi/ngay) tai thoi diém
t. Téc do truyen bénh sé 16n nhat vao ngay thi:

A.12. B. 30. C. 20. D. 15.

Cau 143. Cho mot tAm nhém hinh vuéng canh 12cm. Ngusi ta cit ¢ bén géc ctia tAm nhém
dé bén hinh vudng bang nhau, moéi hinh vuéng
c6 canh bang z(cm) r6i gdp tam nhém lai nhu
hinh vé duéi ddy dé duge mot cai hop khong
nap. Tim ¢ dé hop nhan dude cé thé tich 16n

nhat. E

A.z=6. B.x=3. C.z=2. D.x=4.

Cau 144. Mot ngudsi nong dan rao moét manh vuon hinh chit nhat cé dién tich 1a 10.000m?.
Biét rang bd rao § cac canh phia bac va phia nam gid 1500/m, bs rdo & cc canh phia déng va
phia tdy gid 6000/m. Dé chi phi thip nhét thi kich thuéc Pong - T4y, Bac - Nam ctia manh
vuon la

A.50m; 200m . B. 200m; 50m . C. 50m; 250m . D. 100m; 100m .
Cau 145. DO gidm huyét 4p clia mot bénh nhan duge xéc dinh béi cong thitc G(x) = 0, 02422(30—
), trong d6 13 lidu luong thude tiém cho bénh nhan cao huyét ap (r dudc tinh bang mg).
Tim luong thubc dé tiém cho bénh nhan cao huyét 4p dé huyét ap gidm nhiéu nhat.

A. 20mg. B. 0, 5mg. C. 2, 8mg. D. 15mg.
Cau 146. Mot chat diem chuyén dong theo quy luat s = —t3 + 6t2 + 17¢, v6i t(gidy) 1a khodng
thoi gian tinh tit lic vit bat dau chuyén dong va s(mét) 1 quang duong vat di dude trong
khoang thdi gian d6. Khi dé van t6c v(m/s) clia chuyén dong dat gia tri 16n nhat trong khoing
8 gidy dau tién bang

A.6m/s. B. 4m/s. C.3m/s. D.5m/s.
CAu 147. Mot ho kinh doanh c6 50 phong cho thué. Néu cho thué méi phong véi gid 1a 2
triéu dong/1thdng thi cdc phong déu duge thué hét. Néu cit tang gid moéi phong thém 100.000
dong/thang, thi sé c6 2 phong bi bd trong. Hoéi chit ho kinh doanh nén ting méi phong bao
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nhiéu dé c¢6 tong thu nhap mdi thang cao nhat?

A.500.000 dong. B. 200.000 ddng. C. 300.000 ddng. D. 250.000 ddng.

Cau 148. Mot co s6 san xuat khian mit dang ban moi chiée khan véi gid 30.000 dong mot chiée
va mdi thang co sé ban duge trung binh 3000 chiéc khan. Co s6 san xuat dang c6 ké hoach tang
gid ban dé cé loi nhan t6t hon. Sau khi tham khao thi trudng, ngudi quan 1 thiy rang néu ti
mttc gid 30.000 dong ma cit ting gid thém 1000 dong thi mdi thdng s& ban it hon 100 chiéc.
Biét von san xudt mot chiéc khan khong thay d6i 1a 18.000 . Héi co s san xuat phai ban véi
gid méi 1a bao nhiéu dé dat 1oi nhuén 16n nhat.

A. 42.000 dong. B. 40.000 dong. C. 43.000 dong. D. 39.000 dong.

Cau 149. Mot tdm kém hinh vuéng ABCD cé canh bang 30cm. Ngudi ta gap tAm kém theo
hai canh EF va GH cho dén khi AD va BC truing nhau A E G B E G
nhu hinh vé bén dé duge mot hinh ling tru khuyét hai day.

Gid tri ctia & dé thé tich khdi ling tru 16n nhat la:
A.x =5(cm).
B.z =9(cm).
C.z = 8(cm). D*F HZ<*C ﬁ\/H
_ DVC
D.z = 10(cm). 30cm

Cau 150. Ngudi ta xdy mot bé chtta nude vi dang khdi hop chit nhat khong nip cé thé tich
bang 520m3. Déy bé 1a hinh chit nhat cé chiéu dai gip déi chiéu réng. Gid thué nhan cong dé
xay bé 12 600.000dong/m?. Hay xac dinh kich thudc clia bé sao cho chi phi thué nhan cong thap
nhat. Chi phi dé 1a

A. 85 triéu dong. B. 90 triéu dong. C. 75 triéu dong. D. 86 triéu dong.

Cau 151. Mot chtt ho kinh doanh cé 32 phong tro cho thué. Biét gia cho thué méi thang 1a
2.000.000d /1 phong tro, thi khong c6 phong trong. Néu cit tang gid mdi phong tro 1én 200.000d
/ 1 thang, thi s& c6 2 phong bi bé tréng. Hoi chii ho kinh doanh s& cho thué véi gia 14 bao nhiéu
dé c¢6 thu nhap mdi thang cao nhat?

A.2.600.000 d. B. 2.400.000 d. C. 2000.000 d. D. 2.200.000 d.

Cau 152. Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té uéc tinh sé6 ngusi nhiém bénh
ké tit ngay xuat hién bénh nhan dau tién dén ngay tht ¢ 1a f(t) = 4¢3 — t24 (nguoi). Néu xem
f'(t) 1a téc do truyen bénh (ngudi/ngay) tai thoi diém ¢. Téc do truyén bénh sé 16n nhéat vao
ngay thit may?
A. 6. B. 3. C. 4. D.5.

Cau 153. Mot vat chuyén dong theo quy ludt s = —t3 + 12t2, véi t (gidy) 1a khodng thdi gian
tinh tir Iic vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di duge trong khoang thoi
gian d6. Trong khodng thdi gian 8 gidy, ké tit lic bat dau chuyén déng, van téc v (m/s) ciia

chuyén dong dat gia tri 16n nhat tai thoi diém ¢ (gidy) bang
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t=4
A.t=4. B. . C.t=6. D.t=2.
t=2
Cau 154. Muong nuée (P) thong véi muong nuée (Q), bo clia muong nude (P) vudng goc véi
bd ctia muong nude (@Q). Chicu rong clia hai muong bang nhau va bang 8Sm. M6t thanh gb AB,

thiét dién nhé khong dang ké trdi tit muong (P) sang muong nude (Q).

D6 dai 16n nhét ctia thanh AB (1dy gan ding dén chit s6 phan tram) B (Q)
sao cho AB khi troi khong bi vudng la /
A. 22, 63m. B. 22,61m. C. 23, 26m. D.23,62m. (é)

Cau 155. Mot soi day kim loai dai 0,9m dugce cat thanh hai doan. Poan thit nhat duge uén
thanh tam gidc déu, doan tht hai dudc uén thanh hinh chit nhét c6 chiéu dai gap do6i chieu
rong. Tim do dai canh clia tam gidc déu (tinh theo don vi cm) sao cho tong dién tich ctia tam

gidc va hinh chit nhat 13 nho nhét.
A 60 60 30 D 240

Cau 156. Mot vat chuyén dong theo quy ludt s = —;t:‘ + 612 v6i t (gidy) 1a khodng thoi gian
tinh tit khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén dude trong khodng
thoi gian d6. Hoi trong khodng thoi gian 9 gidy ké tit khi bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat
ctia vat dat dude bang bao nhiéu?

A. 144 (m/s). B. 36 (m/s). C. 243 (m/s). D.27 (m/s).
Cau 157. Khi nudi ca thi nghiém trong hd, mot nha sinh vat hoc thiy rang Néu trén moi
don vi dién tich clia mit hd cé n con ca thi trung binh mdi con cd sau mot vu cin ning
P(n) = 480 — 20n (gam). Tinh s6 con c4 phai tha trén mot don vi dién tich clia mit ho dé sau
mot vu thu hoach dudce nhiéu cd nhat.

A.14. B. 12. C. 15. D.13.

Cau 158. Mot chuyén dong theo quy ludt s = —;t?’ + 9t2, véi t (gidy) 1a khodng thdi gian tit
lic vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di duge trong khodng thsi gian do.
Héi trong khodng thai gian 10 gidy, ké tir lic bit dau chuyén dong, van téc 16n nhit cia vat 1a
bao nhiéu?

A.54 (m/s). B. 216 (m/s). C.30 (m/s). D. 400 (m/s).
Cau 159. Cho hinh thang can c¢6 d6 dai ddy nhd va hai canh bén déu bang 1 mét. Khi d6 hinh
thang da cho cé dién tich 16n nhat bang?

A. 3v/3m?. B. 3\2/§m2. 3V3 2

Cau 160. Mot cong ti du kién chi 1 ti dong dé san xuat cic thiing dung son hinh tru cé dung
tich 5 lit. Biét rang chi phi dé lam mit xung quanh ctia thiing d6 1a 100.000d/m?, chi phi dé
lam mat ddy 14 120.000d/m?. Hay tinh s6 thiing son t6i da ma cong ty d6 san xuit (gid st chi

phi cho cdc mdi ndi khong dang ké)
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A . 57582 thung. B. 58135 thung. C. 18209 thung. D. 12525 thung.

Cau 161. Mot xe buyt clia hang xe A c6 stic chita t6i da 1a 50 hanh khach. Néu mot chuyén xe
bugt ché = hanh khéch thi gi4 tién cho nﬁﬁ_hanh_khéch]éJ2O(3-—»i;>2 (nghin déng). Khéng
dinh dang la

A. Mot chuyén xe buyt thu dude s6 tién nhiéu nhat bang 3.200.000 (dong).

B. Mot chuyén xe buyt thu dude sé tién nhicu nhat khi c¢6 45 hanh khéch.

C. M6t chuyén xe buyt thu duge s6 tién nhiéu nhat bang 2.700.000 (dong).

D. Mot chuyén xe buyt thu dudc sé tién nhiéu nhat khi ¢6 50 hanh khéach.

Cau 162. Chi phi cho xuit ban z cudn tap chi (bao gom: luong cdn bd, cong nhan vién, gidy
in...) dugc cho béi C(z) = 0,000122 — 0, 2z + 10000, C(x) dude tinh theo don vi 1a van dong.
Chi phi phat hanh cho méi cuén 1a 4 nghin dong. Ti s6 M (x) = Tff) v6i T(x) 1a tong chi phi
(xudt ban va phat hanh) cho z cudn tap chi, dugce goi 1a chi phi trung binh cho mot cudn tap
chi khi xuat ban x cudn. Khi chi phi trung binh cho méi cudn tap chi M (x) thap nhat, tinh chi
phi cho méi cudn tap chi dé.

A.20.000 dong. B. 22.000 dong. C. 15.000 dong. D. 10.000 dong.
Cau 163. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S = —t% + 9t> + ¢ + 10 trong dé t
tinh bang (s) va S tinh bang (m). Trong khodng thdi gian 6 gidy dau tién ciia chuyén dong, &
thoi diém nao thi van tc clia chat diem dat gia tri 16n nhat?

A.t=2s. B.t = 3s. C.t = 6s. D.t = 5s.

Cau 164. Mot doan tau chuyén dong thang khdi hanh tit mot nha ga. Quang duong s(m) di
dugc ctia doan tau 13 mot ham s clia thoi gian ¢ (s), ham s6 d6 1a s = 6t — 3. Thai diem ¢ (s)
ma tai d6 van tdc v (m/s) ctia chuyén dong dat gid tri 16n nhat 1a

A.t=4s. B.t=2s. C.t =6s. D.t = 8s.

Cau 165. Mot cong ty bat dong san ¢6 50 can ho cho thué. Biét rang néu cho thué méi cian ho
v6i gia 2000000 dong mot thang thi moi can hd déu cé ngusi thué va ¢t mdi lan tang gia cho
thué méi can ho thém 50000 dong mot thang thi ¢ thém mdt can ho bi bo trong. Cong ty da
tim ra phuong an cho thué dat 1gi nhuan 16n nhat. Hoi thu nhap cao nhat cong ty c6 thé dat
dugc trong 1 thang la bao nhiéu?

A. 115 250 000. B. 101 250 000. C. 100 000 000. D. 100 250 000.

Cau 166. Mot vat chuyén dong theo quy ludt s = —;t?’ + 62, v6i t (s) 1a khodng thoi gian tinh
tit khi vat bat dau chuyén dong va s (m) 1a quang dudng vt di chuyén dude trong khodng thoi
gian dé6. Héi trong khoang thoi gian 6 gidy, ké tit khi bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhét

ctia vat dat dude bang bao nhiéu?

A 24(m/s). B. 108(m/s). C. 18(m/s). D.64(m/s).
) . . Tty =2
Cau 167. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé hé phuong trinh co
ttyt=m
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nghiém thuec.
A.m > 2. B.m>1. C.m=2. D.m<2.

Cau 168. Chi phi nhién liéu ctia mot chiée tau chay trén séng dude chia lam hai phan. Phan
thtt nhat khong phu thudc vao van téc va bang 480 nghin ddng trén 1 gio. Phan tht hai ti 1é
thuan v6i 14p phuong ctia van tde, khi v = 10 (km/h) thi phan thtt hai bang 30 nghin dong/gid.
Hay xac dinh van téc clia tau dé tong chi phi nguyén liéu trén 1 km dudng séng 1a nhé nhat (
két qua lam tron dén s6 nguyén).
A.10 (km/h). B. 25 (km/h). C. 15 (km/h). D. 20 (km/h).

Cau 169. Ban A c6 mot doan diy dai 20m . Ban chia doan day thanh hai phan. Phan dau uén
thanh mét tam gidc déu. Phan con lai uén thanh mot hinh vuéng. Héi d6 dai phan dau bang

bao nhiéu dé téng dién tich hai hinh trén 13 nhé nhat?

40 180 120 60
Cau 170. Mot ngon hai dang dat ¢ vi trf A cach bo 5km, trén bd bién cé mot kho hang & vi
tri C céch B mot khoang 7km. Ngudi canh hai dang 6 thé A

cheo thuyén tit A dén M trén bo bién véi van téc 4 km/h
roi di bo tit M dén C véi van téc 6 km/h. Xdc dinh do dai  5km
doan BM dé ngudi dé di tit A dén C nhanh nhat.

A.3v2km. B. ;km. C.2v/5km. D. ;km.

-

B M C
Tkm

Cau 171. Mot bac the go han lam mot chiée thiing hinh hop chit nhat (khéng nip) bang ton

thé tich 665, 5dm®. Chiéc thing nay ¢ day 1a hinh vudng canh x(dm), chiéu cao h(dm)

h

e S—

Dé lam chiée thung, bac tho phai cit mot miéng tén nhuw hinh vé. Tim [h

x dé bac tho stt dung it nguyén liéu nhat.
A.10,5(dm).  B.12(dm). C. 11(dm). D. 9(dm).

Cau 172. Ngudi ta mubn dung vat liéu bang kim loai dé go thanh mot thung hinh tru tron
xoay c6 hai ddy véi thé tich V cho truée ( hai ddy ciing dimng chinh vat liéu dé). Hay xéac dinh

chiéu cao h va ban kinh R ctia hinh tru theo V' dé tén it vat liéu nhét.

A.R=2h=2ﬁz. B.R=2h=2\/K. C.h=2R=2\/K. D.h=2R=2f/K.
27 27 27 21

Cau 173. Mot duong day dién dude ndi tit mot nha mday dién 6 A dén mot hon ddo & C nhu
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hinh vé. Khoang céich tit C' dén B 1a 1km. BS bién chay C
thang tit A dén B v6i khodng céch 14 4km. Tong chi phi
18p dit cho 1km day dién trén bién 1a 40 triéu dong, con  1km

trén dat lien 1a 20 triéu dong. Tinh tong chi phi nhoé nhat

dé hoan thanh cong viéc trén (1am tron dén hai chit s6 sau 1; 7 -
dau phay). Tkm
A. 106,25 tricu dong. B. 120 triéu dong. C. 164,92 triu dong. D. 114,64 triéu dong.

Cau 174. Mot miéng bia hinh tam gide déu ABC, canh bang 16. Hoc sinh Trang cit mot hinh
chit nhat M NPQ tit miéng bia trén dé lam bién tréng xe cho 16p trong budi ngoai khéa (véi
M, N thudc canh BC; P, Q lan lugt thuoc canh AC va AB). Dién tich hinh chit nhat M N PQ
16n nhéit bang bao nhiéu?

A 16V/3. B. 8V/3. C. 32V/3. D. 34V/3.

Vin d& 4. PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

. N . 3 N

Cau 175. So duong tiém can cua do thi ham so y = p— bang

A.0. B. 1. C.2 D. 3.

- 2 2 E
Cau 176. Cho duong cong (C) : y = ‘ ok biém nao dudi day la giao ciia hai tiém can cua
x

(C)?

A.L(-2;2). B. M(2;1). C. N(—2;-2). D. K(—2;1).

Cau 177. Cho ham s6 f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén.

Tiém can ding va tiém cin ngang ctia do thi lan lugt Y

1a cdc dudng thing.
Az=—-1vay=1.
Bzrx=1vay=1.

Cr=—-1lvay=-—1. E
Dzx=1vay=-—1. 1 E
o

Cau 178. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén.
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Tiém cén ding va tiém cin ngang ctia do thi lan ludt 1a cdc dudng

thing.
1
Brx=—-1vay=1.
1 1
C.ngvéy:a 1
Dzrz=——vay=——.
x 5 Vay 5

r |—00 0 400
Yy’ + 0 —
3

—1

A. D6 thi ham s6 khong c6 tiém cdn ngang.

B. D6 thi ham s6 c¢6 2 duong tiém can dimg.

C.Dd thi ham sb ¢6 tiém can dimg 14 duong thing x = —1, tiém cin ngang 1a dudng thing

y=2.

D. b6 thi ham s ¢6 hai dudng tiém can ngang 13 cic dudng thing y = —1, y = 2.

Cau 180. Cho ham s6 y = f() x4c dinh trén R\ {—1}, lién tuc trén mdi khoang xac dinh va

c6 bang bién thién nhu hinh vé. Ménh dé nao sau diy sai?

T |—00 —1 2 +00
% - N V.
+00 +00 +00
—00 —1

A. D06 thi ham sb ¢6 tiém can ngang la duong thing y = —1.

B. Ham s6 dat cuc tri tai diem z = 2.

C. Ham sb khong c6 dao ham tai diem = = —1.

D. Do thi ham s ¢6 tiém can dimg 1a dudng thing z = —1.

Cau 181. Cho do thi ham s6 c6 bang bién thién sau:

T |—0o0 3 —+00
Yy - —
3 +00
—00 3

Chon khéng dinh ddng?
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A.Ham sb dong bién trén (—oo; 3) va (3; +00).
B. Ham s6 c6 gid tri cuc dai yop = 3.
C. Ham s6 c6 tiém cén dimg = = 3.

D. Ham s6 nghich bién trén R.

c6 bao nhiéu dudng tiém can?

Cau 182. Duong cong (C) : y = xg_
22 —

A 1. B. 2. C.3. D.4.
R . 2
Cau 183. D3 thi ham s6 y = 2_‘7;1 c6 nhimg dudng tiém cAn?
x
Az=0vay=2. B.z=0. C.y=0. Dz=2vay=0.
Cau 184. D6 thi ham s6 y = z + /322 + 1 ¢6 bao nhiéu dudng tiém cin xién?
A.0. B. 1. C.2. D.3.
R ) 322 —4x +1
Cau 185. D3 thi haum s6 y = xaf
x JE—
A. C6 tiém cén ding. B. C6 tiém cén ngang.
C. C6 tiém can ding va tiém can xién. D. Khong c6 duong tiém can.
) R . Va2 +1
Cau 186. SO duong tiém can cua do thi ham so6 y = :I:—Ffl—k la
x
Al B. 2. C.3. D.0.
. ‘ N . 2 1—4/3 1
Cau 187. Tim s0 duong tiém can ctia do thi ham so y = T 5 v .
x?—x
A.0. B. 2. C. 1. D.3.
x + 2008

Cau 188. C6 bao nhiéu dudng tiém cén ctia do thi ham s6 y =

N T
A1l B. 2. C.0. D. 3.

Cau 189. Cho ham s6 y =
ngang, d 1a s6 duong tiém can ding. Ménh dé nao sau day ding?

c6 do thi (C). Ki hieu n 1a s6 dudng tiém cin

An+d=2. B.n>d. C.n+d=4 D.n < d.
) R . Va2 42
Cau 190. SO duong tiém can cua cua do thi ham so y = a:+2x la
x’ p—
A.0. B. 2. C. 1 D.3.

Cau 191. D6 thi cia ham sb nao sau day cé ba dudng tiém cin?

T VT NG D 143

Ay=——. B.y= . Cuy= : LY = :
Y YT 2 30+ 2 P P T
) S Viaz? — 1+ 322 +2
Cau 192. So duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thiy = u 5 ot la
T4 —x
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
R . 2x — 1)?
Cau 193. Do thi ciia ham s6 y = (:132) co:
x
2 1 2
A.Tiém can ding la dudngthang z = 5 B. buong thang y = 4 la tiém can ngang.
C. Duong thing y = 2z 13 tiém cin xién. D. Dudng thing y = 2 13 tiém cin ngang.
R . 322
Cau 194. D thi ham 6 y = ——— c6:
x4 —x
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(I) Tiém can ding x =0 (II) Tiém cdn dimg = =1 (III) Tiém cén ngang y = 3

Ménh dé nao ddng:

A.Chi (I) va (II). B. Chi (I) va (III).
C. Chi (II) va (III). D. Ca (I), (II) va (III).
. 212 — 3
Cau 195. V6i cac gid tri nao ctia m thi ham s6 y = v vhm khong c6 tiém can ding?
xr—m
m=1 m =0
A.m=0. B. : C. : D.m=1.
A Y PN o NP TR £ mx — 1 VU A , . .2
Cau 196. V6i gia tri nao cua m thi do thi ham so6 y = n c6 tiém can ding di qua diem
T +m
M(=1;+/2)?
A2 B. 0. C. ; D. ‘f

20 — 1

Cau 197. Cho ham s6 y = 1 c6 do thi la (C). Goi I 1a giao diém ciia hai tiém can. Goi
x

M (x0;30), o > 0 1a diém thudc (C) sao cho tiép tuyén véi (C) tai M cat hai dudng tiém cin

lan luot tai A, B thoa man IA? + IB? = 40. Khi d6 tich z¢.yy bang
1 1
A. —5 B. -. C. 1 D.2.

4 2
. 1 ,
Cau 198. Cho ham so (C) : y = T 5 Goi d la khoang cach tiu giao diém ctia hai tiém can
x u—

ctia do thi dén mot tiép tuyén ctia (C). Gid tri 16n nhat ma d c6 thé dat dugc 1a
V2

A. > B. /5. C. V3. D. /6.

) 1 L s
Cau 199. Cho ham 6 y — mx: . Biét db thi ¢6 tiém can dimg 1a = = 1 va ¢/(2) = 1. Gi4
T+n
tri cia m + n 1a
A.0. B. 2. C. 1. D. -3.
A , N N A~ 5 X . N £ —4x + o} e . A A
Cau 200. Cac duong tiém can cua do thi ham so y = e tao v6i hai truc toa do mot
. x
hinh ch® nhat c6 dién tich bang
3
A1 B. 2. C.3. D. 3
, R 2x — 1
CAu 201. Cho M 13 giao didm ctia dd thi (C) : y = 2"’3 5 vOi true hodnh. Khi d6 tich cdc
x

khoang céch tit diém M dén hai tiém cén 13

A. 4. B. 6. C.8. D.2.
A A , .z . 2 X R X . N X 2x +1 , ION A
Cau 202. Tap hop cac gia tri thuc cua tham s6 m dé do thi ham so y = co tiém can
x—m
1a
1
A. (—o00; +00). B.R\ {—2}. C. (1; +00). D. (—o0; —1).

Van dé 5. PO THI CUA HAM SO

Cau 203. Cho do thi nhu hinh vé bén 14 do thi ctia ham sb nao sau day?
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Ay=—23—322-2. Yy
B.y=2%+32%2 -2
C.y=2a%—32%2-2.

D.y = -2+ 322 — 2. °f *
—2
CAu 204. Cho do thi nhu hinh vé bén 1a do thi cia ham s6 nao sau day?
Ay=(x+1)>2*1-2) Yy
B.y=(z+1)*(1+x) |
Cy=(z+1)7?*2—2) |
D.y=(z+1)>22+a2) 5
E 2
1 lo1 = =z

Cau 205. Cho do thi nhu hinh vé bén 1a do thi clia ham sb nao sau day?
Ay=—a23+1
B.y=—2%4 3z +2.
C.y=—a°—x+2
D.y=—-2%4+2.

Cau 206. Cho do thi nhu hinh vé& bén 1a do thi cia ham sb nao sau day?
Ay=—at4 222 +2. Y
B.y=—a2*-222+2
C.y=—a*—42® +2.
D.y=a2%—22%+3.

Cau 207. Cho do thi nhu hinh v& bén 1a do thi ctia ham sb nao sau day?
Ay=a—222-1. Y

B.y=—22%+42% — 1. i"“l """ i
C.y=—at+222-1. : :
Dy a2t 1 7

Cau 208. Cho do thi nhu hinh vé bén 1a do thi ctia ham s6 nao sau day?
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Ay=—a*—22%2+3. 3{Y
B.y=—a'—222 3. ’
C.y=—a*+222+3.
D.y = 2% +22% + 3.
_1/ 0 \1 x
Cau 209. Cho do thi nhu hinh vé bén 1a do thi ctia ham s6 nao sau day?
Ay=at+22+2 Y
B.y=a*—2?+2.
C.y=z*—22+1.
D.y=az*4+22+1.
0 x
Cau 210. Cho do thi nhu hinh vé bén 1a do thi ctia ham s6 nao sau day?
A y= vl : C Y
2z + 1 I
B.y= 23;131‘ :
x DL
Cv=g, e T d-{tomme
v= 2xx+1' —2if[° ’

Cau 211. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T |—o0 —1 1 +00
Y + 0 — 0 +
2 —00
Y / \ /
—00 —2

Y
2
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12

C. . D.

Cau 212. Cho ham s6 y = az®+baz?+cx+d ¢6 d6 thi nhuw hinh bén. Chon khang dinh ding?
A.Ham s6 c6 hé s6 a < 0.
B. Ham s6 dong bién trén cdc khodng (—2; —1) va (1;2).
C. Ham s6 khong c6 cuc tri.

D. Hé s6 tit do cia ham s6 khéc 0.

Cau 213. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau. Chon khang dinh sai?

T |—0o0 —1 0 1 +00
Y -0 + 0 - 0 +

N N

A.Ham s dong bién trén cdc khodng (—1;0) va (1;400). Yy

B. Ham s6 dat cuc dai tai z = 0.
C. D thi ham sb da cho biéu dién nhu hinh bén.
D. Ham s6 da cho la y = 2* — 222 — 2.

B T

Cau 214. Cho ham s6 y = 2% + ba® + cx + d.

RNE q R
(I) (II) (I1I) (IV)

Céc dd thi nao c6 thé 1a d6 thi biéu dién ham s6 da cho?
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A. (D). B. (I) va (II). C. (II) va (IV). D. (III) va (IV).

Cau 215. Choham s6 y = 2% + b2? — 2 + d
Y
/ y y
/A /. /.
o |z

) () ()
Céc d6 thi nao c6 thé 1a dd thi bicu dién ham sbé da cho?

A (D). B. (1) va (II). C. (110). D. (I) va (III).

Cau 216. Cho ham sb6 y = az® + bx? + cx + d.
y/ y y \ Y
ANTE /.
o
(D) (1) (I1I) (IV)
Trong cdc ménh dé say hay chon ménh dé ding?
A. D6 thi ham s (I) x4y ra khi @ < 0 va f/(z) = 0 c6 hai nghiém phan biét.
B. Do thi ham s (I1) x4y ra khi a # 0 va f'(x) = 0 ¢6 hai nghiém phan biét.

(
C. D6 thi ham s6 (III) xdy ra khi a > 0 va f’(z) = 0 vo6 nghiém hoiic ¢6 nghiém kép.
D. Do thi ham s6 (IV) xdy ra khi @ > 0 va f’(z) = 0 ¢6 nghiém kép.

Cau 217. Ham s6 y = az® + bw? + cx + d c6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao dudi day la
dang?
Ala<0,b>0,¢>0,d<0. Y
B.a>0,b6>0¢>0,d<0.
Ca>0,0<0,¢c<0,d>0.
D.a>0,b<0,¢c>0,d<0.

°]
—
8

Cau 218. Xic dinh céc hé s6 a, b, ¢ dé d6 thi ham s6 y = az* + ba? + ¢ ¢6 dd thi nhu hinh

Ve.
Aa=
B.a=1,b=-2; c=-3.
Ca=1,0=-3;c=3.
Da=1;b=3; c=-3.

1
7 b=3; c=—3.
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Cau 219. Ham s6 y = az* + bx? + ¢ c6 do thi nhu hinh vé. Ménh dé nao sau day sai?
Aa<0,b>0,c<0. Y
B.a<0,b<0,c<0.
C.a>0,b<0,c<0.
D.a<0,b6>0,c>0.

Cau 220. Hdi a va b thod man diéu kién nao dé ham s6 y = az* + b2z + ¢ (a # 0) c6 do thi

nhu hinh bén?

A.a>0,b>0. Y /
B.a>0,b<0. o x
C.a<0,b>0.
D.a<0,b<0.

/ lo =z

ar + 2
cx +

Ala=2b=2 c=—1. Y
Ba=1,b=1¢c=—-1. \\
C

D

Cau 221. Tim a, b, ¢ dé ham s6 y = c6 do thi nhu hinh vé.

a=1,b=2, c=1. !

a=1,b=-2c=1. —23No |2 x

, . b
222. Tim a, b dé ham so y = ar +
r+1

Q
Q>
=

c6 do thi nhu hinh vé bén.

oSowp
)
I
S
Il
|
[\

Cau 223. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 bang nhu sau .

Véi m € (1;3) thi phuong trinh |f(x)| =m c6bao | T |—00 —1 1 +o0
/ —_— —_—
nhiéu nghiém? Y n 0+ 8
00
A 4 B. |y ~ T
—1 —00

3.

C. 2. D.
5

Cau 224. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau
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Phuong trinh |f(x)| = 4 ¢6 bao nhiéu nghiém? T |—00 0 2 +00
A4 B. ¥ t 0 - 0 &

5 y - 1 \ - +00
C. 3 D. — !

1.

Cau 225. Cho ham s6 y = f(z) = az® + bz* + cx + d c6 bang bién thién nhu sau:

Khi d6 |f(x)| = m c6 bén nghiém phan biét T |—00 0 2 +00

x1<x2<x3<;<x4 khi va chi khi y — (1) r 0 - T
A. ;<m<L B. 3/_w/// \\\0///

; <m<1.
C. O<m<l D.

0<m<1.

Cau 226. Hinh bén 13 do thi ctia ham s6 y = f/(z). Héi do thi ham s6 y = f(z) dong bién trén

khoang nao sau day?

A.(2;400).

B. (1;2). y

C.(0;1). /
D.(0;1) va (2;+00). —Io/ T

Cau 227. Cho ham s6 y = f(x). Him s6 y = f'(x) c6 dao ham nhu hinh vé& bén.

Ham s6 f(1 + 2?) nghich bién trén khodng nao sau day? Yy
A. (V3;+00). \ /
B. (—V/3;-1). ‘0 2 4 x
C. (1;V3).
D.(0;1).

Vin dé& 6. TUONG GIAO GITUA HAI PO THI
Cau 228. Biét ring duong thing y = —2z + 2 cit d6 thi ham sb y = 2° + z + 2 tai diém duy
nhat. Ky hiéu (2¢;10) 1a toa dd ciia diem d6. Tim yy.
Ay = 4. B.yy = 0. C.yyp=2. D.yy=—1.
Cau 229. S6 diém chung ctia d6 thi ham s6 y = 2% — 322 + 1 va truc hoanh 1a
A1l B. 2. C. 3. D. 0.
Céau 230. Cho ham s6 y = (x — 1)(2% 4+ ma +m). Tim m dé dd thi ham sb cat truc hoanh tai

ba diém phéan biét,
1
1 —=—#m<0
A.m > 4. B.—§7ém<0. C.0<m< 4. D. 2 .
m >4
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Cau 231. Véi gid tri ndo ciia m thi dudng thang y = m cit dudng thing y = 3 — 322 tai ba
diém phan biét?
m < —4
A —-4<m<0. B.m > 0. C.m< —4. :
m >0

Cau 232. Cho phuong trinh 223 — 322 +2 —2172™ = (. Véi gi4 tri ndo ctia m thi phuong trinh
da cho cé ba nghiém phan biét.

1 1
A§<m<4 Bl<m<2. QO<m<§. Df4<m<j

Cau 233. Cho phuong trinh 22 — 322 +3m — 1 = 0. Véi gi4 tri ndo ctia m thi phuong trinh da
cho ¢6 ba nghiém phan biét trong dé c6 ding hai nghiém 16n hon 17

1 4
A§<m<3 Bl<m<g. 02<m<;. Df2<m<§

Cau 234. Cho phuong trinh 223 — 322 = 2m + 1. V6i gid tri nao ctia m thi phuong trinh da

cho ¢6 dung hai nghiém phan biét?

1
m:—1 m=—= m = — m=1
A. 2. B. g C. g D.
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