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MENH DE & TAP HOP

e Tém tét Iy thuyét

1. Ménh dé

©Dinh nghia 1.1. Meénh dé logic (goi tit 1a menh dé ) 1a mot khang dinh hodc ding hoic sai.
©@ Mot menh dé khong thé vita ding vira sai.
©@ Mot khang dinh dang dugce goi 1a ménh dé diing.
® Mot khéng dinh sai dugce goi la ménh dé sai.

@ Menh dé thuong duge ki hiéu bang cac chit cai in hoa. Vi du: Q: “6 chia hét cho 3”.

& Ghi chi:

@ Cac cau hoi, cau cdm than, cau ménh lenh khong phai 13 ménh dé.

® Mot cau chua xac dinh duge ding hay sai nhung chic chan né chi dung hoic sai (khong
thé vita ding vira sai) cling 1a mot ménh dé. Vi du: “C6 su sdng ngoai Trai Dat” 1a mot
ménh deé.

® Trong thyec té, c6 nhitng ménh dé ma tinh ding sai ctia n6 luon gan véi mot thoi gian va
dia diém cu thé: ding 6 thoi gian hoac dia diém nay nhung sai ¢ thoi gian hoac dia diém
khac. Nhung & bat ki thoi gian, dia diém nao ciing luon c6 gia tri chan Ii hosic ding hoac
sai. Vi du: Sang nay ban An di hoc.

2. Ménh dé chira bién

© Dinh nghia 1.2. Nhing khang dinh ma tinh ding, sai ctia chiing phu thudc vao gia tri clia bién
goi 1a ménh dé chia bién.

Vi du: Cho P(z) : @ > x? v6i x 1a 86 thyc. Ta chua khing dinh duge tinh ding sai ciia cau nay, do dé
n6 chua phai 1a meénh de.
Tuy nhién, khi thay = béi nhitng gia tri cu thé thi ta dugc mot ménh dé, chang han, P(2) 1a ménh dé

1 R
sai, P 5 la ménh de dung.
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3. Ménh dé phii dinh
©Dinh nghia 1.3. Cho ménh dé P. Meéenh deé “Khong phai P’ dudc goi 1a ménh dé phi dinh cla
P va ki hieu la P.
® Meénh dé P va ménh deé phtt dinh P 1a hai khéng dinh trai ngugce nhau. Néu P diang thi P sai,
néu P sai thi P dung.

® Menh dé phii dinh ctia P ¢6 thé dién dat theo nhiéu cach khac nhau. Chén_g han, xét ménh
dé P: “2 1a s6 chan”. Khi d6, ménh dé phu dinh ctia P c6 thé phat biéu la P: “2 khong phai
13 s6 chin” hoac “2 1a s6 1&”.

4. Ménh dé kéo theo va ménh dé déo

© Dinh nghia 1.4. Cho hai ménh dé P va Q. Ménh dé “Néu P thi Q" dugc goi 1a ménh deé kéo
theo.

@ Ki hicu la P = Q.
@ Menh dé kéo theo chi sai khi P ding @ sai.
@ P = @ con dugc phat biéu 1a “P kéo theo Q”, “P suy ra Q” hay “Vi P nén Q”.

& Ghi chu: Trong toan hoc, dinh 1f 1a mot ménh dé dung, thuong c6 dang P = Q. Khi d6 ta néi
@ P la gia thiét, Q 1a két luan cta dinh 1i.
@ P la diéu kien di dé c6 Q, con Q 1a diéu kién can dé co P.

A Luu i: Trong logic todn hoc, khi xét gid tri chan li cia ménh dé P = Q nguoi ta khong quan
tam dén moi quan hé vé noi dung cia hai ménh dé P, Q. Khong phan biét truong hop P cé phdi
la nguyén nhan dé c6 Q hay khong ma chi quan tam dén tinh ding, sai ctia ching.

Vi du: “Néu mdat troi quay quanh trdi dat thi Viét Nam ndam & chau Au” 1o mot menh dé diing.
Vi ¢ day hai ménh dé P: “Mat troi quay zung quanh trai dat” va Q: “Viet Nam ndm & chau Au”
deu la meénh dé sai.

© Dinh nghia 1.5. Cho ménh dé kéo theo P = Q. Ménh dé Q = P dugc goi 1a meénh dé ddo cta
ménh dé P = Q.

& Ghi chtu: Meénh dé ddo ciia mot meénh dé dtng khong nhat thiét 14 mot meénh dé ding.
5. Ménh dé tuweng duong

© Dinh nghia 1.6. Cho hai ménh dé P va ). Ménh dé ¢6 dang “P néu va chi néu Q” duge goi la
ménh dé tuong duong.
@ Kihieu la P < Q.

® Menh dé P < (Q dung khi ci hai ménh dé P = Q va Q = P cung dung hodc cung sai.
(Hay P < @ dung khi c& hai ménh dé P va @ cing dung hofic cing sai).

@ P < Q con duge phat biéu la “P khi va chi khi Q”, “P tuong duong véi @7, hay “P la diéu
kién can va da dé c6 Q.

A Luw j: Hai ménh dé P, Q tuong duong vdi nhau hoan toan khong cé nghia la noi dung ciia
ching nhu nhau, ma né chi néi lén rang ching cé cung gid tri chan li (cung ding hodc cing sai).
Vi du: “Hinh vudng cé6 mot géc ti khi va chi khi 100 la s6 nguyén t6” la mot ménh dé ding.
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® Ki hieu V (v6i moi): “Vo € X, P(z)” hodc “Vx € X : P(x)".

® Ki hieu 3 (ton tai): “Ir € X, P(x)” hodc “Jz € X : P(x)".

A Luu y:

©@ Phi dinh cia ménh dé “Yx € X, P(z)” la ménh dé “Ix € X, P(z)”.

©@ Phi dinh cia ménh dé “Ix € X, P(x)” la ménh dé “Yx € X, P(x)”.

e Cac dang toan

& Dang 1. Xac dinh ménh dé & xét tinh ding - sai clia ménh dé

@ Vi DU MINH HOA

a) Ha Noi 1a Tht do cta Viét Nam.

b) S6 7 la mot sbé hitu ti.

e) b<7—-3.

f) Day la cach xt 1i khon ngoan!

$>Vidu 1. Phat biéu nao sau day 13 mot menh dé toan hoc?

)
)
c) =1 c6 phai la nghiem ctia phuong trinh 2% — 1 = 0 khong?
d) Phuong trinh 322 — 52 + 2 = 0 ¢6 nghiém nguyeén.

)

® Loi gidi.

¢S Vidu 2. Trong cac ménh dé toan hoc sau day, ménh dé ndo la mot khang dinh dang? Meénh

dé nao 1a mot khang dinh sai?

@ P:“Tong hai goc doi ctia mot tit gidc noi tiép biang 180°.
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@ Q: “T 1a s6 chinh phuong”.

@ R:“11a sd nguyéen to”.

$SVidu 3. Thay dau “?” bang dau “x” vao 6 thich hop trong bang sau

Cau Khong phai ménh dé Meénh dé ding Meénh dé sai

13 1a s6 nguyen to. ? ? ?
Tong do dai hai canh bat ki

cua mot tam gidc nhé hon do ? ? ?
dai canh con lai.

Ban da lam bai tap chua? ? ? ?
Thai tiét hom nay that dep! ? ? ?
9> 2. ? ? ?
27 chia hét cho 5. ? ? ?
24+3=6. ? ? ?
36 1& s6 chinh phuong. ? ? ?
Ché 1a 1 loai dong vat. ? ? ?
Ché ¢6 khon hon lgn khong? ? ? ?

® L3i gidi.
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2 BAITAP TU LUAN ’

& Bai 1. Trong cac phéat biéu sau, phéat biéu nao 1a ménh dé toan hoc?
a) Tich hai s6 thuc trai dau 1a mot s6 thyc am.
b) Moi s6 tu nhién déu la sé duong.
c¢) Co6 sy song ngoai Trai Dat.
)

d) Ngay 1 thang 5 1a ngay Qudc té Lao dong.

$O Bai 2. Trong cac cau sau, cau nao la ménh de?
a) Trung Qubc la nude dong dan nhat thé gidi.

Khong duge lam viéc riéng trong gis hoc.

)
b) Ban hoc trusng nao?
c)

)

d) Toi sé sut bong trang xa ngang.

¢S Bai 3. Xét tinh dung sai ctia méi ménh dé sau

) < 10
a) < —.
3

b) Phuong trinh 3z + 7 = 0 ¢6 nghiém.
c¢) C6 it nhat mot s6 cong véi chinh né bang 0.

d) 2022 1a hop 6.

¢S Bai 4. Xét tinh ding sai clia mdi ménh dé sau

a) 1993 chia hét cho 3.

C

)

b) V12 la mot s6 hitu ti.
) 9 14 mot s6 chinh phuong.
)

d) |- 1997] <

¢S Bai 5. Xét tinh dung sai ctia méi ménh dé sau

)f+f—\/_\/_

b) (V2-VI8) =8
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2 a
¢) (V3+V12) la mot sb hitu ti.

2
4
* —0.
2

d) = =2 14 mot nghiém ctia phuong trinh

49 Bai 6. Thay dau “?” bang dau “x” vao 6 thich hop trong bang sau

Cau Khong phai ménh de Menh dé ding Meénh dé sai

Hay di nhanh lén! ? ? ?
5+7+4=15. ? ? ?
Nam 2022 14 nam nhuén. ? ? ?
Phuong trinh 2% — 3z +2 =0 o o o
¢6 nghiém. ’

210 — 1 chia hét cho 11. ? ? ?
C6 vo s6 s6 nguyen to. ? ? ?
Bay gio 1a may gio? ? ? ?
Chién tranh thé gi6i lan thi o o o
hai két thiic nam 1946. '

VB 1a s6 vo ti. ? ? ?

% Dang 2. Ménh dé pht dinh, ménh dé dao, ménh dé kéo theo, tuong
duong

@ Vi DU MINH HOA

$>Vidu 1. Phat biéu ménh dé pht dinh clia cac ménh dé sau va cho biét tinh ding sai ctia ménh
dé phu dinh do.

a) P:“y/5 la sb hitu ti”.

b) Q: “Tong ba goc trong mot tam gidc bang 180°”.

c) R:“251a mot s6 chinh phuong”.
)

d) T: “Hinh vuong khong phai la hinh binh hanh”.

® Loi gidi.
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¢S Vidu 2. Cho tam giac ABC'. Xét hai ménh dé P: “tam giac ABC vuong” va Q: “AB?+ AC? =
BC?”. Phat biéu va cho biét ménh dé sau ding hay sai.

a) P= Q. b) Q = P.

$SVidu 3. Cho AABC c¢6 hai duong trung tuyén BM, CN. Lap ménh dé P = @ va ménh dé
d4o clia no, roi xét tinh ding sai ctia ching khi

a) P:“Goc A t” va Q: “Canh BC 16n nhat”.

b) P:“BM = CN” va @Q: “tam giac ABC' can”.

® Loi gidi.

$SVidu 4. Cho dinh li “Néu M A L MB thi M thudc duong tron dusng kinh AB”. Hay xac dinh
gia thiét ctia dinh i, két luan ctia dinh 1f va dung thuat ngit “diéu kieén can”, “diéu kien da” dé phat
biéu lai dinh Ii.

 Loi gidi.
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> Vidu 5. Phat biéu ménh dé P < @ va cho biét tinh ding sai ciia no.
a) P:“Ti gidc ABCD la hinh vuong” va @: “Tu giac ABC'D la hinh thoi ¢c6 AC = BD".
b) P:“Diém M nam trén phan giac cia goc 2Oy” va Q: “Diém M cach déu hai canh Oz, Oy

c) P:“Tam gidac ABC deu” va Q: “Tam gidac ABC ¢6 ba duong cao biang nhau”.

® Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

&9 Bai 7. Phat biéu ménh dé pht dinh ctia cac ménh dé sau
a) A:“2022 chia hét cho 7”.
b) B: “Tich ctia ba s6 tu nhién lién tiép chia hét cho 6”.

¢) C: “Phuong trinh 2* + 2 + 1 = 0 vo nghiém”.

¢S Bai 8. Hay lap meénh dé pht dinh ciia cdc ménh dé sau day va cho biét cac ménh dé pht dinh
dé6 ding hay sai?

a) A:“735 1a s6 nguyen to”.

b) B: “Phuong trinh 22 4+ 92 — 2011 = 0 v6 nghiém”.

: “Hai duong thing song song khong c¢6 diém chung”.

) A
) B
c) C: “Duong tron c6 mot tam doi xing”.
d) D

9 Bai 9. Phat biéu meénh dé dao ctia ménh dé sau va xét tinh ding sai cia ménh dé dao.
a) Néu mot s6 chia hét cho 6 thi s6 d6 chia hét cho 3.

b) Néu mot s6 la s6 tu nhién 18 thi n6 1a sé nguyen t6.

. AB A

KN+

B Thay: Nguyén Thai Dong - @ SDT: 0989705742




./ Chuong 1. MENH DE & TAP HOP TT Ky Nang coéng

y /

> Bai 10. Phat biéu menh dé ddo ctia ménh dé sau va cho biét tinh ding sai ciia ménh dé dao.

a) Néu hai tam gidc bang nhau thi chting c6 dién tich bang nhau.

b) Néu tit giac ABCD la hinh binh hanh thi n6 ¢6 hai canh déi song song va béng nhau.

&> Bai 11. Hay xac dinh gia thiét, két luan dong thai dung thuat ngit “diéu kien du”, dé phat bicu
cac dinh i sau

a) Néu a va b 1a hai s6 hitu ti thi tong a + b ciing 14 s6 hitu ti.

b) Néu mot s6 tur nhién n c6 tong cac chit s6 chia hét cho 9 thi né chia hét cho 9.

¢S Bai 12. Cho dinh 1i “Cho s6 tit nhién n, néu n° chia hét cho 5 thi n chia hét cho 5”. Dinh 1i nay
dugce viét duéi dang P = Q.

a) Hay x4c dinh cdc ménh dé P va Q.
b) Phat bi¢u dinh Ii trén bang cach dimg thuat ngit “diéu kién can”.

c¢) Phét biéu dinh Ii trén bing cach dung thuat ngit “didu kién du”. Hay phat biéu dinh 1i ddo
(néu c6) ctia dinh Ii trén roi ding cac thuat ngtt “diéu kien can va diéu kién du” phat biéu
gop ca hai dinh Ii thuan va dao.

¢S Bai 13. Cho tam giac ABC véi trung tuyén AM. Xét hai ménh dé
P: “Tam gidac ABC vuong tai A”. Q: “Trung tuyén AM bang mot nita canh BC”

a) Hay phat bi¢u ménh dé P = Q. Ménh dé nay ding hay sai?
b) Hay phét biéu ménh dé Q = P. Ménh dé nay ding hay sai?

c¢) Phét biéu ménh dé P < @ va cho biét ménh dé d6 ding hay sai?

9 Bai 14. Phat biéu meénh dé P = @ va phat biéu meénh dé dao, xét tinh ding sai ctia noé.

a) P:“Tt giac ABCD la hinh chi nhat” va Q: “Ti gidc ABCD c6 AC va BD cat nhau tai
trung diém ctia mdi dusng”.

b) P: “Hinh thang ABC'D noi tiép mot dudng tron ” va Q: “Hinh thang ABCD can”.

> Bai 15. Hay phat biéu ménh dé P < @ va cho biét ménh dé d6 ding hay sai néu biét
a) P:“a va b cung chia hét cho ¢’ va Q: “a + b chia hét cho ¢
b) P: “a chia hét cho 3” va Q: “a chia hét cho 9”.

c) P:“ABCD la hinh ch nhat” va @Q: “Td giac ABC'D c¢6 ba goc vuong”.

& Dang 3. Ménh dé chia bién- ménh dé chita ki hiéu V va 3

Ki hiéu V doc 1a “véi moi”.
Ki hi¢u 3 doc 1a “c6 mot” (ton tai mot) hay “cé it nhat mot” (ton tai it nhat mot).
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Modi quan hé gitta 3 va V.

Cho ménh d& “P(z),z € X”.
Phu dinh ctia ménh dé “Vz € X, P(x)” 1a meénh dé “3z € X, P(x)".
Pht dinh ctia ménh dé “Jr € X, P(x)” 1a meénh dé “Vz € X, P(x)".

Z Vi DU MINH HOA

&> Vidu 1. Xét cau “n 1a s6 chan”. (v6i n 1a s6 nguyen)
Ta chua khéng dinh dudc tinh ding sai ctia cau nay. Tuy nhien, v6i méi gia tri ctia n thuoc tap sé
nguyén, cau nay cho ta mot ménh dé. Chang han,

@ Véi n =1 ta dugec menh dé “1 1a s6 chdn” (day 1a menh dé sai).
® Véi n = 2 ta duge menh dé “2 1a s6 chdn” (day 1a meénh dé dung).

Ta n6i rang cau “n 1a sé chdn” 14 mot ménh dé chita bién.

$SVidu 2. Xét cau “o > 17. Hay tim hai gia tri thic ctia x, ta nhan dugec mot ménh dé dang va
mot ménh dé sai.

¢S Vidu 3. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé chita bién?

a) 18 chia hét cho 9;

b) 3n chia hét cho 9.

$>Vidu 4. Cho ménh dé P:*Vz € N:z —2> 0" Tim ménh dé pht dinh ctia ménh dée P. Xét
tinh ding sai cia ménh dé P.

KN+
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$SVidu 5. Viét menh dé pht dinh ctia ménh dé sau va xdc dinh tinh ding sai cta né.
P: “reR,22+1=0"

® Loi gidi.

% BAITAP TU LUAN

&> Bai 16. Cho cau “z > 5. Hay tim hai gia tri thuc ctia  dé tit cau da cho, ta nhan duge mot
ménh dé ding va mot meénh dé sai.

& Bai 17. St dung ki hieu “V” dé viét moi menh dé sau v xét xem meénh dé dé la ding hay sai,
giai thich vi sao.

a) P:“Véi moi s6 thuc x, 22 +1 > 0.

b) Q: “Véi moi s6 tu nhién n,n? + n chia hét cho 6”.

&> Bai 18. St dung ki hieu “3” dé viét mdi ménh dé sau va xét xem ménh dé d6 1a ding hay sai,
giai thich vi sao.

a) M : “Ton tai s6 thyc x sao cho 23 = -8

b) N: “Ton tai s6 nguyén z sao cho 2z + 1 = 0".

¢S Bai 19. Ban An néi “Moi s6 thie déu ¢6 binh phuong 1a mot s6 khong am”.
Ban Binh phti dinh lai cau néi ciia ban An “Cé mot s6 thiie ma binh phuong ciia n6 1a mot s6 am”.

a) St dung ki hiéu “V” dé viét ménh dé ctia ban An.

b) Stt dung ki higu “3” dé viét menh dé ctia ban Binh.

¢S Bai 20. Lap ménh dé pht dinh ctia mdi ménh dé sau
a) Vz € R,|z| > =.

b) dx e R,z2 + 1= 0.

5 Bai 21. Phat biéu ménh dé pht dinh ctia mdi ménh dé sau
a) Ton tai s6 nguyén chia hét cho 3.

b) Moi s6 thap phan déu viét duge dudi dang phan so.

¢S Bai 22. Phat biéu cac ménh dé sau

a) Vo € R,z > 0.
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1
b) Ix e R, — > z.
i

¢S Bai 23. Lap ménh dé pht dinh ctia méi ménh dé sau va xét tinh dung sai ciia mdi ménh dé
Bl cinhl a6

a) Vo € R, 22 # 2z — 2.

b) Vz € R, 2? < 2z — 1.
1

c) EIxGR,:I:—F;ZZ.

d) Iz eR, 2> —x+1<0.

S Bai 24. Trong tiét hoc mon Toan, Nam phét biéu: “Moi s6 thue déu c¢6 binh phuong khac 17.
Mai phat bic¢u: “Cé mot s6 thiic ma binh phuong clia né bang 17,

a) Hay cho biét ban nao phat biéu ding.

b) Dimng ki hiéu V, 3 dé viét lai cac phat biéu ctia Nam va Mai dudi dang ménh d@.

S Bai 25. Phat biéu bang 161 meénh dé sau va cho biét ménh dé d6 dang hay sai.

VeeR,z2+1<0

£ BAI TAP TRAC NGHIEM

> Cdu 1. Phat biéu nao dudi day 1a menh dé?

@ 2+3=0. Phong canh dep qual.
©5-z=1. (D) Bay giv 1a may gio?.
T D —— —)

¢S Cau 2. Cac cau sau day, cau nao khong 1a meénh de?
@ Phuong trinh 22 — z + 1 = 0 vo nghiém.
r+y>1
@ 12 khong 1a s6 nguyén to.
@ Hai phuong trinh 22 — 4z + 3 = 0 va 222 — /o + 3 = 0 ¢6 nghiém chung.

T ———

¢S Cau 3. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé dang?
@Néu a > b thi a® > b°.
Néu a chia hét cho 9 thi a chia hét cho 3.
@Néu ban tuy tin thi ban thanh cong.
@ Néu mot tam giac c6 mot géc bang 60° thi tam gidc dé déu.

T ——
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¢S CdAu 4. Menh dé nao sau day 1a sai?
(A) Phuong trinh 22 + bz + ¢ = 0 c6 nghiem < b — 4¢ > 0.

b
{‘” sase

b>c
@AABC vuong tai A < B+C =90°.
(D)n? chéin < n chén.

T — —

¢S Cau 5. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai?
(A)3z eR, 22— 3z +2=0. B)Vz eR,z2+1 > 0.
(©)3z eR, 22 <0, D)Vz eR, |z + 1| > 0.

¢S Cau 6. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao c6 ménh dé dio ding?
@ Néu s6 nguyen n c6 chit s6 tan cling 1a 5 thi sé6 nguyén n chia hét cho 5.
Néu tit gidc ABC'D c6 hai dudsng chéo cit nhau tai trung diém méi duong thi ti gisc ABC'D
la hinh binh hanh.
@ Néu tit gidc ABCD 1a hinh chit nhat thi ti gidc ABC'D c¢6 hai duong chéo bang nhau.
@ Néu tit gidc ABC'D 1a hinh thoi thi tii gidc ABC'D c¢6 hai duong chéo vuong géc véi nhau.

T — S—

¢S Cau 7. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao c6 ménh dé dao 1 sai?
@ Néu tam gidc ABC can thi tam giac c6 hai canh bang nhau.
Néu a chia hét cho 6 thi a chia hét cho 2 va 3.
(C)Néu ABCD la hinh binh hanh thi AB song song véi CD.
@ Néu tit gidc ¢6 hai duong chéo vuong goc thi tit giac d6 1a hinh thoi.

— R
> Cdu 8. Cho meénh dé P(x): “Vz € R, 2> + z + 1 > (0”. Ménh dé pht dinh ctia ménh dé P(z)
1a

@“VxGR,x2+x+1<0”. B)“VzeR, 224+z+1<0.
@“33:6R,x2+x+1<0”. Dz eR, 2> +z+1> 0"
— =

. . 1 . .
S Cau 9. Chomeénh de P: “dx e R,z < 5”. Xéc dinh ménh deé phu dinh ctia ménh de P.

@?: “dr e R,z > i”. F: “VereR, x> i”.
@F: “VYeeR x> %”. @F: “Are R,z > i”.
T — ——8

> Cau 10. Cach phat biéu nao sau day khéng thé dung dé phat biéu ménh dé A = B?

(A)Néu A thi B. A kéo theo B.
(C) A la didu kien dit dé c6 B. (D) A 1a didu kien can dé c6 B.
T — e

¢S Cau 11. Trong cic ménh dé sau day, ménh dé nao ding?
(A) Vi moi s6 thie z, néu z < —2 thi 22 > 4. V6i moi s6 thuc @, néu 2? < 4 thi z < —2.
@V(’ii moi s6 thic z, néu o < —2 thi 2% < 4. @ V6i moi s6 thie x, néu 22 > 4 thi o > —2.

T — ——

B Thay: Nguyén Thai Dong - @ SDT: 0989705742



y 1. Ménh dé TT Ky N&ng cong

AL

¢S Cau 12. Biét A 1a ménh dé sai va B 1a ménh dé dung. Ménh dé nao sau day dung?

(A) B = A. B B A (©O4sB. (D) B=4A.

——
$>Cau 13. Cho P < @ la ménh dé ding. Khing dinh nao sau day la sai?
@F@Qsai. F@@dﬁng. @@@Psai. @ﬁ(:)@sai.
T ——— ——

¢S Cau 14. Cho A, B, C la ba ménh dé dang. Ménh dé nao sau day 1a ding?
(A)A= (B=D0). B C=4 (©B=(A=0). (D)C = (A= B).

T ———

¢S Cau 15. Trong cic ménh dé nao sau day ménh dé nao sai?
@ Hai tam giac bang nhau khi va chi khi chiing dong dang va c6 mot goc bang nhau.
Mot tit giac 1a hinh chit nhat khi va chi khi ching ¢6 3 géc vuong.
@Mcf)t tam giac 1a vuong khi va chi khi né c6 mot géc bang tong hai goc con lai.
@ Mot tam giac 1a déu khi va chi khi ching c6 hai duong trung tuyén bang nhau va c6 mot
goc bang 60°.

— ——

¢S Cau 16. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao la ménh dé ding?
@ Téng ciia hai s6 tu nhién 1a mot s6 chiin khi va chi khi ca hai s6 déu 1a s6 chn.
Tich ctia hai s6 tu nhién 1& mot s6 chin khi va chi khi ca hai s6 déu 1a s6 chan.
@Téng ctia hai s6 tu nhién 13 mot s6 16 khi va chi khi ca hai s6 déu la sé 1é.
@ Tich ctia hai s6 tu nhién 13 mot s6 1é khi va chi khi ca hai s6 deu 1a sb 1é.

T — —
4> Cdu 17. Cho ménh dé chita bién P(z): “x > 2*". Trong cac khang dinh sau, khéng dinh nao
ding?

(A) P(1) 1a ménh d@ sai. P(1) 1a ménh dé ding.
@ P(1) 1a ménh dé vita ding vira sai. (D) P(1) khong phai la menh da.
T — R—

> CAu 18. Xét menh dé chita bién P(x): “z € R, 22 — 2z > 0”. Tim mot gia tri clia bién dé duge
ménh dé ding.

@x:}l. x:3. @le. @x:0,5.
T — —

$> Cau 19. Ménh dé nao duéi day sai?

1 ) 5
@xil—Zm)Sg,Vm x +2+m2+2>§,‘v’x.
—x+1 _ 1 x 1
— > _ Va. < —,Vux.
©x2+x+1_3’ ¢ @x2—|—1_2’ v
——8
¢S Cau 20. Ménh dé nao sau day sai?
(A)Vz € R, 322 — 4z +4 > 0. B)IreR, (z—1)%+ (z+1)2=0.
1 .
©3x€(@,x<;. D)3IneN,(1+2+3+---+n) 1L
T P

KN+
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TT Ky Nang cong

y Chuong 1. MENH BE & TAP HOP

5@'9 TAP HQP VA CAC PHEP TOAN TREN TAP HOP
>

@ CAC KHAI NIEM CO BAN CUA TAP HOP
1. Tap hop

C6 thé mo ta mot tap hgp bang mot trong hai cach sau:
Cach 1. Liét ké cac phan tit clia tap hop;
Cach 2. Chi ra tinh chat diic trung cho cac phan tit ctia tap hop.

a € S: phan tt a thuoc tap hop S. a ¢ S: phan tit a khong thuoc tap hop S.
A Luu y:

e S6 phan ti ciia tap hop S dugc ki hieu la n(S). Chdang han, tap hop A trong HD1 c6 s6 phan
tila 7, ta viet n(A) =1,

o Tap hop khong chia phan ti nao dudc goi la tap rong, ki hiéu la &.
2. Tap hgp con

Néu moi phan t1t ctia tap hop T déu 1a phan tit ctia tap hop S thi ta néi T’ 1a mot tap hop con
(tap con) ctia S va viét 1a T C S (doc 1a T' chita trong S hoac T la tap con cta S).

e Thay cho T'C S, ta con viét S D T (doc 1a S chita T).
e Ki hicu T ¢ S dé chi T khong la tap con ctia S.

@© Nhan xét. e T dinh nghia trén, T' 1 tap con clia S néu ménh dé sau dting: Vo, z € T = z € S.
e Quy udc tap rong la tap con ctia moi tap hop.

e Ngudi ta thudng minh hoa mot tap hgp bing mot hinh phang duge bao

quanh bdi mot duong kin, goi 1a biéu dd Ven (H.1.2). @

H.1.2
e Minh hoa T 1a mot tap con ctia S nhu Hinh 1.3.

3. Hai tap hop bang nhau

Hai tap hgp S va T ducc goi 1a hai tap hgp bang nhau néu méi phan ti ctia T cling la phan tit
cua tap hop S va nguge lai. Ki hieula S =T.

NeuScTvaTcSthiS=T.
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CAC TAP HQP SO

1. Moi quan hé gitra cac tap hop so

e Tap hop cac s6 tu nhien N = {0;1;2;3;4;...}.

e Tap hop cac s6 nguyen Z gom cac s6 ty nhién va cac sd nguyen am: Z = {...; —3; —2; —1;0;1;2; 3; .. .}
. R L . La . P

e Tap hop cac so hitu ti Q gom cac so viet duge dudi dang phan so 7 v6i a,b € Z,b # 0. SO hitu ti

con duge bidu dién dudi dang s6 thap phan hitu han ho#c vo han tuan hoan.

e Tap hop céc s6 thyc R gom cac s6 hitu ti va cic s6 vo ti. S6 vo ti 1a cac s6 thap phan vo han khong
tuan hoan.

Mobi quan hé giita cac tap hop s6: NC Z c Q C R.
R
Q
H.15
2. Cac tap con thuong dung caa R
Mot s6 tap con thuong ding clia tap sé thyc R.
e Khoang
(a;0) ={z eR|a <z <b} | N
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, £ A
(a;+00) = {z € R |z > a} G
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, £
(—o0;b) ={z €eR |z < b} VA
b
(—00; +00) |
o)
e Doan
[a;0] = {z €R[a <z < b} ] Jorom
............................ f VT
e Nita khoang
[a§ b) = {1' eR ‘ a<zx< b} G N
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, £ S
(@8] ={z ER |a <z < b} A S
............................ £ VR
[a; +00) = {z €R |z = a} S
a
(—oosb) ={z e R |z <b} Yoz
b
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e CAC PHEP TOAN TREN TAP HOP

1. Giao cua hai tap hgp

Tap hop gom cac phan tit thuoc ca hai tap hop S va T goi 1a
giao cta hai tap hgp S va T', ki hiéu la SN T.
SNT={z|zeSvazeT}

2. Hop cua hai tap hop

Tap hop gom cac phan tit thuoc tap hop S hoac thuoc tap hop T goi la hop
cua hai tap hgp S va T. Ki hieu la SUT.

SUT ={z |z € S hoic z € T}. SuT

3. Hiéu cua hai tap hop

e Hicu ctia hai tap hop S va T la tap hop gom cac phan tit thuoc S S\T
nhung khong thuoc 7', ki hieu 1la S\T.

S\T={z|zeSvax¢T}

e Néu 7' C S thi S\T dugc goi 1a phan bu cia T trong S, ki hieu la C,T. CsT

Q Cac dang toan

( & Dang 1. Xac dinh tap hop )

Dugc mo ta theo 2 cach:

a) Liet ke tat cd cac phan ti clia tap hop.

b) Neéu tinh chat dic trung.

$>Vidu 1. Cho D = {n € N| n la s6 nguyén t6, 5 < n < 20}.

a) Dung ki hicu €, ¢ dé viét cau tra 18i cho cau héi sau: Trong cac s6 5; 12; 17; 18, s6 nao thuoc
tap D, s6 nao khong thuoc tap D?

b) Viét tap hop D bang céach liet ké cdc phan tit. Tap hgp D ¢6 bao nhiéu phan ti?
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A

¢S Vidu 2. Viét méi tap hop sau bang cach liet ké cac phan tit.
a) A={z e R|(2z — z?) (3z — 2) = 0}. b) B ={z € Z|2z2® — 32* — 5z = 0}.

c) C={z€Z|2x*—Thx — 77 =0} d) D={z eR|(2? —z—2)(2? —9) = 0}.

® Loi gidi.

&> Vidu 3. Viét méi tap hop sau bang cach liet ké cac phan tit.
a) A={n e N3 <n?<30}
b) B={n € Z||n| < 3}.
c) C={z|z=3k v6ik€Zva —4 <z <12}
d) D={n*+3/neNvan<5}.

® Loi gidi.
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¢S Vidu 4. Viét mdi tap hop sau bang cach néu tinh chat diic trung.

23 4 5 6
s {2345 01 .
a) 3’8’ 15724735 ) {073787 57 ’35}
c) C'={-4;1;6;11;16}. d) D={1;,-2;7}.
® Loi giai

( & Dang 2. Tap hodp con, xac dinh tap hgp con )
Cho tap hop A gom n phan ti.
a) Khi liet ke tat ca cac tap con ciia A, ta liet ke day du theo thi ty:
@; tap 1 phan tii; tap 2 phan ti; tap 3 phan ti;...; A.
b) S6 tap con ctia A 1a 2",
c¢) S6 tap con gom k phan ti ciia A 1a CF.
¢S Vidu 1. Cho tap hgp S = {2;3;5}. Nhitng tap hop nao sau day 1a tap con cia S?
S1={3}; 52 = {0;2}; S3 = {3;5}

D Ldi gidi.

$>Vidu 2. Cho tap hop A = {2;3;4} va B = {2;3;4;5;6}.

a) Xac dinh tat ca tap con c6 hai phan ti ctia A.

)
b) Xac dinh tat ca tap con ¢6 it hon hai phan tit clia A.
c) Tap A c6 tat ca bao nhieu tap con.

)

d) X&c dinh tat cd cac tap X théa A C X C B.

® Loi gidi.
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( & Dang 3. Cac phép toan trén tap hop )

$>Vidu 1. Cho hai tap hop: C' = {n € N | n 1a boi chung ctia 2 va 3;n < 30}; D ={n e N|n la
boi ctia 6;n < 30}. Chiing minh réng C' = D.

® Loi gidi.

&> Vidu 2. Viét cac tap hgp sau dudi dang cac khoang, doan, nita khoang trong R 16i biéu dién
tren truc s6: C ={z eR[2<z <7} D={z e R |z <2}

o Li gidi.

$>Vidu3. a) Cho hai tap hgp C' = {4;7;27} va D = {2;4;9;27;36}. Hay xac dinh tap hop
CnD.

b) Cho hai tap hgp F = [1; +00) va F' = (—o0; 3]. Hay xac dinh tap hop EN F.

® Loi gidi.
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$>Vidu 4. Cho hai tap hgp: C = {2;3;4;7}; D = {—1;2;3;4;6}. Hay xac dinh tap hop C U D.

$>Vidu 5. Cho cac tap hop: D = {—2;3;5;6}; E = {x | z1asd nguyen td nhé hon 10}; X = {z | =
1a 86 nguyén duong nhé hon 10}.

a) Tim D\FE va E\D.

b) E c6 1a tap con ctia X khong? Hay tim phan bu ctia F trong X (néu c6).

® Ldi gidi.

¢S Vidu 6. Cho hai tap hop A = {0;1;2;3;4} va B = {2;3;4;5;6}.
a) Tim céac tap hop AU B, AN B, A\B, B\ A.
b) Tim cac tap (A\B) U (B\A), (A\B) N (B\A).

& Dang 4. Ung dung thuc té cac phép toan tap hop

$SVidu 1. Cho A 1a tap hgp cac hoc sinh giéi Toan ctia truong THPT X va B 1a tap hop hoc
sinh giéi Van cua truong nay. Hay mo ta cac hoc sinh thudc tap hop sau

a) AUB. b) AN B. c) A\ B. d) B\ A. e) (AUB) \
)

 Loi gidi.
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¢S Vidu 2. Trong ki thi hoc sinh gidi cap truong, 16p 10C1 c¢6 45 hoc sinh trong dé6 c6 17 ban dat
hoc sinh gioi Van, 25 ban dat hoc sinh giéi Toan va 13 ban hoc sinh khong dat hoc sinh gidéi. Tim
s6 hoc sinh giéi ca Van va Toan ctia 16p 10C1.

o Li gidi.

&S Vidu 3. Mot 16p hoc ¢6 50 hoc sinh trong dé c6 30 em biét choi béng chuyén, 25 em biét choi
béng da, 10 em biét choi cad bong da va bong chuyen. Hoi ¢6 bao nhiéu em khong biét choi mon
nao trong hai moéon G trén?

® Loi gidi.

&> Vidu 4. Trong s6 45 can bo dudc triéu tap dé chuan bi cong tac cho mot cudc hoi nghi qubc
té ¢6 25 can bo phién dich tiéng Anh, 15 can bo phién dich tiéng Phap, trong dé6 c6 10 can bo viia
phién dich dudc tiéng Anh, vita phién dich dudc tiéng Phap. Hoi

a) Nhom c6 bao nhiéu can bo duge cap thé dd, biét ring mudn duge cap thé dé can bo d6 phai
phién dich dudc tiéng Anh ho#c phién dich duge tiéng Phép.

b) Nhom c6 bao nhieu can bo khong phién dich duge tiéng Anh va khong phién dich duge tiéng
Phap.

® Loi gidi.
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$SVidu 5. Lop 104 c¢6 15 ban thich mon Van, 20 ban thich mén Toan. Trong s6 cac ban thich
van hoac toan c¢6 8 ban thich c&d 2 mon. Trong 16p van con 10 ban khong thich mon nao trong 2
mon Van va Toan. Hoi 16p 10A ¢6 bao nhiéu hoc sinh?

® Loi gidi.

&> Vidu 6. Mot 16p c6 40 hoc sinh, mbi hoc sinh déu dang ky choi it nhat 1 trong 2 mon thé thao
1a bong da hoiic cau long. Cé 30 hoc sinh ¢6 dang ky mon bong da, 25 hoc sinh ¢6 dang ky mon
cau long. Ho6i ¢6 bao nhiéu em dang ky ca 2 mon.

® Loi gidi.

$SVidu 7. O xit sd clia than Thoai ngoai cac vi than thi con ¢ cac sinh vat gom 27 con ngudi,
311 con yéu quai mot mat, 205 con yéu quai toc ran va yéu quai vita mot mat vita téc ran. Tim
s6 yeu quéi vita mot mit vira téc ran biét c6 tong s sinh vat 1a 500 con.

 Loi gidi.
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¢S Vidu 8. Mbi hoc sinh ctia 16p 104 déu choi béng da hodac béng chuyeén. Biét rang c6 25 ban
choi béng da, 20 ban choi bong chuyén va 10 ban choi cd 2 moén thé thao. Héi 16p 104 c6 bao
nhiéu hoc sinh.

$>Vidu 9. Lép 10A c6 45 hoc sinh, ¢6 15 hoc sinh gidi va 20 hoc sinh xép hanh kiém t6t, trong
d6 c6 10 ban vita hoc gidi vita xép hanh kiém t6t. Cac hoc sinh duge hoc sinh gidi hosic hanh kiém
tot déu duge khen thudng. S6 hoc sinh duge khen thudng ctia 16p 10A 1a 14 bao nhiéu?

o Li gidi.

&S Vidu 10. Két qua thi hoc ki mot ctia mot truong THPT c¢6 48 thi sinh giéi mon Toan, 37 thi
sinh giéi mon Vat Li,42 thi sinh gi6i mon Van. Biét rang c¢6 75 thi sinh giéi mon Toan ho#ic mon
Vat 1i, 76 thi sinh giéi mon Toan hoic mon Van, 66 thi sinh giéi mon Vat 1i hoic mon Van va ¢
4 thi sinh gi6i cd ba mon. Héi

a) ¢6 bao nhiéu hoc sinh chi gi6i 1 mon.

b) ¢6 bao nhiéu hoc sinh chi giéi 2 mon.

c) c6 bao nhiéu hoc sinh gidi it nhat 1 mon.

® Loi gidi.

KN+
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$SVidu 11. Mot nhém hoc sinh giéi cac bo mon: Anh, Toan, Van. C6 18 em gidi Van, 10 em gioi
Anh, 12 em gi6i Toan, 3 em giéi Van va Toan, 4 em gioéi Toan va Anh, 5 em giéi Van va Anh, 2
em gioi cd ba mon. Hoi nhom do c¢6 bao nhiéu em?

® Loi gidi.

¢S Vidu 12. Trong s6 42 hoc sinh ctia 16p 10A ¢6 13 ban dudce xép loai hoc liie giéi, 22 ban dude
xép loai hanh kiém t6t, trong d6 7 ban vita hoc luc gioéi, vita ¢6 hanh kiém t6t. Héi 16p 10A ¢6 bao
nhiéu ban duge khen thudng? Biét rang mudn dudc khen thudng thi ban dé phai c6 hoc lyc gidi
hodc ¢6 hanh kiém t6t.

® Loi gidi.

¢S Vidu 13. Mot nhém hoc sinh gidi cdc bo mon: Anh, Toan, Van. C6 18 em gidi Van, 10 em gidi
Anh, 12 em gioi Toan, 3 em gidéi Van va Toan, 4 em giéi Toan va Anh, 5 em gioi Van va Anh, 2
em gioi cad ba mon. H6i nhom do ¢6 bao nhiéu em?

® Loi gidi.
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&> Vidu 14. C6 45 hoc sinh gidi, mdi em giéi it nhat mot mon. C6 22 em gidi Van, 25 em gidi
Toan, 20 em giéi Anh. C6 8 em giéi dung hai mon Van, Toan; C6 7 em giéi dung hai mon Toan,
Anh; C6 6 em gi6i dang hai mon Anh, Van. H6i ¢6 bao nhiéu em giéi ca ba mon Van, Toan, Anh?

o Li gidi.

$>Vidu 15. Dé thanh lap doi tuyén hoc sinh giéi khoéi 10, nha truong to chiic thi chon cédc mon
Toan, Van, Anh trén tong so6 111 hoc sinh. Két qua c6: 70 hoc sinh giéi Toan, 65 hoc sinh gi6i
Van, 62 hoc sinh giéi Anh. Trong dé c6 49 hoc sinh giéi ca hai mon Van va Toan, 32 hoc sinh gioi
c4 hai mon Toan va Anh, 34 hoc sinh giéi cd hai mon Van va Anh. Xac dinh s6 hoc sinh gioi ca
ba mon Van, Toan, Anh. Biét rang c6 6 hoc sinh khong dat yéu cau ci ba mon.

® Loi gidi.

Q Bai tap tu luan

B Thay: Nguyén Théi Bong - @ SBT: 0989705742 G




y Chuong 1. MENH BE & TAP HOP

y'-
( & Dang 5. Xac dinh tap hop )

TT Ky Nang cong

Duge md ta theo 2 cach:
a) Liet ke tat cd cac phan tii clia tap hop.

b) Neéu tinh chat dic trung.

¢S Bai 1. Liét ke cac phan ti clia cac tap hop sau:
a) A={neN|n <5}
b) B la tap hop cic s6 ty nhién 16n hon 0 va nhé hon 5.

c) C={zeR|(z—-1)(z+2) =0}

¢S Bai 2. Viét cac tap hop sau bang phuong phap liét ke:
a) A={z € Q| (2> -2z +1)(z*-5)} =0.
b) B={z €N |5 < z* < 40}.
c) C={ze€Z|z*<9}.
)

d) D={zeR| |22+ 1] =5}

¢S Bai 3. Viét cac tap hop sau bang cach chi ra tinh chat dic trung cho cac phan tit ctia tap hop
do.

a) A={0;4;8;12;16;...;52}.
b) B ={3;6;9;12;15;...;51}.

c) C'={2;5;8;11;14;...;62}.

¢S Bai 4. Viét cac tap hop sau bang cach chi ra tinh chat dic trung cho céc phan t1t ctia tap hop
do.

a) A={2;3;5;7;11;13;17}.

b) B ={—2;4;—8;16;—32;64}.

¢S Bai 5. Tim mot tinh chat dac trung xic dinh cac phan ti ciia mdi tap hop sau

A=1{1;2;3;4;5;6;7;8;9}
B ={0;7;14; 21; 28}

& Dang 6. Tap hgp con, xac dinh tap hdp con )
Cho tap hop A gom n phan ti.

a) Khi liet ke tat ca cac tap con ciia A, ta liet ke day du theo thi ty:
@; tap 1 phan tii; tap 2 phan ti; tap 3 phan ti;...; A.
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b) S6 tap con ctia A 1a 2",

¢S Bai 6. Tim tat ca cac tap con cua tap A = {a,1,2}.

S Bai 7. Tim tat ca cdc tap con ¢6 2 phan tii clia tap A = {1,2,3,4,5,6}.

¢S Bai 8. Xac dinh tap hgp X biét {1,2} € X C {1,2,5}.

¢ Bai 9. Xac dinh tap hop X biét {a,1} C X C {a,b,1,2}.

> Bai 10. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Tim tat ca cac tap con ¢6 3 phan tit cta tap hgp A
sao cho téng cac phan tit nay 1a mot s6 1é.

$>Bai 11. Cho A={n €N |nlaudccta?2}; B={zeR|(2?—1)(x —2)(x —4) = 0}. Tim tat
cé cac tap hop X sao cho A C X C B.

( & Dang 7. Cac phép toan trén tap hop )

> Bai 12. Cho hai tap hop A = {1;2;3;4;5} va B = {0;2;4}. Xac dinh AN B, AU B.

4> Bai 13. Cho hai tap hop A = {1;2;3;5;7} vd B = {n € N|n la wdc s6 ctia 12}. Tim AN B va
AUB.

¢ Bai 14. Cho hai tap hop A va B. Tim AN B, AU B biét
a) A= {z |z la uéc nguyén duong cia 12} va B = {z | z 1a u6c nguyén duong ctia 18}.

b) A= {x |z la uéc nguyén duong ctia 27} va B = {z | = 14 uéc nguyén duong cia 15}.

5 Bai 15. Cho A 1a tap hop hoc sinh 16p 12 clia truong Buon Ma Thuot va B 1a tap hop hoc sinh
clia truong Buon Ma Thuot du kién sé Iyga chon thi khoéi A vao céc truong dai hoc. Hay mo ta cac
hoc sinh thudc tap hgp sau

a) AN B. b) AU B.

$>Bai 16. Cho tap hgp B={r € Z| —4 <2 <4} vda C = {z € Z|z < a}. Tim s6 nguyén a dé
tap hop BNC = @.

$>Badi 17. Xac dinh tap hgp AN B biét

A= {x € N|z 1a bdi cia 3}, B = {z € N|z 1a boi cta 7}.
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y /

¢S Bai 18. Cho A la tap hop céac s6 tu nhién chin khong 16n hon 10, B = {n € N|n < 6} va
C ={n e NJ|4 <n <10}. Hay tim AN (BUC).

$>Bai19. Chocactap hop A={x e N|z <8} vaB={r €Z| -3 <z <5} Tim AN B;
AUB.

$>Bdai 20. Cho cac tap hop A={z € Z||z — 1| < 4}, B={z € Z||z — 1| > 2}. Tim AN B.

$>Bai 21. Cho cac tap hop A={z € Z|2m —1 <z <2m+3}, B={z € Z||z| < 2}. Tim m
& ANB=0o.

$>Bdi 22. Cho A = [-2;4],B = (2;4+0),C = (—00;3). X4c dinh cac tap hgp sau day va biéu
dién chtng trén truc so.

a) ANB,BNC.
b) RNARNB.

> Bai 23. Cho hai tap hop A={r e Rlz <2}, B={z €R|-2<z}. Tim A\ B,B\ A.

$>Bdi 24. Cho A = [-2;4],B = (2;4+00),C = (—0o0;3). X4c dinh cac tap hgp sau day va biéu
dién ching trén truc so.

a) A\ B,B\ A.
b) R\ AR\ B,R\C.

& Dang 8. Cac bai toan thuc té lién quan dén tap hop

¢S Bai 25. Mai hoc sinh ctia 16p 104 déu choi béng da hodc bong chuyén. Biét rang c6 25 ban
choi béng da, 20 ban choi bong chuyén va 10 ban choi cd 2 mon thé thao. Hoi 16p 10A c6 bao
nhiéu hoc sinh.

S Bai 26. Lép 10B; ¢6 7 hoc sinh gidi Toan, 5 hoc sinh giéi Ly, 6 hoc sinh giéi Hoéa, 3 hoc sinh
gi6i ca Toan va Ly, 4 hoc sinh giéi ca Toan va Hoa, 2 hoc sinh gioi ca Ly va Hoa, 1 hoc sinh gioi
cd 3 mon Toan, Ly, Héa. Tinh s6 hoc sinh gidéi it nhat mot mon (Toan, Ly, Hoa) cia 16p 10B;.

¢S Bai 27. Lép 10A; ¢6 7 hoc sinh gioi Toan, 5 hoc sinh giéi Ly, 6 hoc sinh giéi Hoa, 3 hoc sinh
gidi ca Toan va Ly, 4 hoc sinh giéi ca Toan va Hoéa, 2 hoc sinh gidi ca Ly va Hoa, 1 hoc sinh gioi
cad 3 mon Toan, Ly, Hoéa. Tinh s6 hoc sinh giéi ding hai mon hoc ctia 16p 10A;.
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Q Bai tap trac nghiém

¢S Cau 1. Cho hai tap hop X = {1;3;5;8}, Y = {3;5;7;9}. Tap hop X UY béng tap hop nao

sau day?
(A) {1;3;5}. {3;5}. ©{1;7;9}. D) {1;3;5;7;8;9}.
I — P
¢S Cau 2. Cho hai tap hop A = {1;2;3;4;5} va B =1{0;2;4;6;8}. Tim A\ B.
(A) A\ B = {2;4}. (B) A\ B ={1:3;5}.
(C)A\ B = {0;1;3;5}. (D) A\ B = {0;6;8}.
I — P

$>Cau 3. Cho hai tap hop A = {z €R | 2z —2*)(x—1)=0}, B = {ne N | 0 <n?® < 10}.
Chon ménh dé ding?

(A)ANB = {1;2}. B ANB={2}.
(C©) AN B ={0;1;2;3}. (D) AN B = {0;3}.
$>Caud. Cho cac tap hgp A = {zeN|(4—-2H)(z*>—-5z+4)=0};B =
{x €Z |z lause cﬁa4}. Tap hop AN B la
(A){-2,1,2,4}. {1,2,4}.
(©){2,4}. (D) {-4,—2,— 1,1,2,4}.
T — R

$>Cau 5. Cho hai tap hop A = (—5;7) va B = (1;+00). Tim A\ B.
(A)A\B=(-51. (B A\B=(-5;1). (C)A\B=[T;400). (D)A\ B =(T7;+00).

T — S
$>Cdu 6. Cho hai tap hgp A = [-2;4) v& B = (0; +-00). Tim khéng dinh ding.
(A) AU B = (4; +00). (B) AN B = (0;4).
(C)B\ A =[-2; +00). (D) A\ B = [-2;0).
T —— ——

¢S Cau 7. Cho A la tap hop cac hinh thoi, B 1a tap hop céc hinh chit nhat va C 1a tap hgp cac
hinh vuong. Khi dé

(AANB=C. (B)A\B=C. (©B\A=C. (D)AUB=C.

— R

$>Cdu 8. Cho hai tap hgp M = {1;2;3;5} va N = {2;6; —1}. Xét cac khing dinh

(I) MNN={2} (I) N\ M = {1;3;5} (II)MUN = {1;2;3;5;6; 1}
C6 bao nhiéu khing dinh ding trong ba khéng dinh néu trén?
Ao 3. ©1. D) 2.
— T e

¢S Cau 9. Cho hai tap hgp A = {2;4;6;8} va B 1a tap hop cac s6 tu nhién nhé hon 10. Phan bu
cua A trong B la

(A) {0;1;3;5;7; 9}. [0;10) \ {2;4;6;8}.
@@. @{1;3;5; 7;9}.
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$>Cau 10. Cho hai tap hgp CrA = (0;+00) va CgrB = (—o00; —=5) U (—2;+00). Xéc dinh tap
AUB.

(AVANB=(-20. B ANB=(-5-2). (CANnB=(-5;0. (D) ANB=[-5-2|

T — ———
> Cdu 11. Hinh vé nao dusi day biéu dién cho tap hgp [-2;1] N (0;1)?
------- ( | )
@ 0 1 —2 1
[ \ [ ]
i 7 T ]
@ 0 1 @ 0 1

— — T

> CA@u 12. Cho hai tap A = {er hid>
z+1

nhiéu tap hop X théa man B € X C A?

(A) 64. (B) 16. (©s. (D) 32.

T — T

GZ} va B={r € N|2? —4x +3 = 0}. C6 bao

¢S Cau 13. Cho tap hop X = {3;—4;5} c6 hai tap con A va B (s6 phan ti ctia tap B it hon s6
phan t1t ctia tap A). C6 bao nhiéu ciip (A; B) ma {3; -4} U (A\ B) = X?
(A)12. (B 10. (©11. (D) 15.
T —— T——
> Cdau 14. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé AN B 1a mot khoang, biét A(m;m+2), B(4;7).
(A4<m<T. B2<m<T. C2<m<T. D2<m<4.

——

> Cau 15. Cho hai tap hop A = (m — 1;5) va B = (3;400). Tim tat ca cac gia tri thuc cta
tham s6 m dé A\ B = @.

(A)4<m<6. B)m=4. ©m>4. (D)4<m<6.

T — T
> Cdau 16. Cho hai tap hgp A = [-5;8) va B = [—m;m + 2]. Tim tat ca cac gia tri cia m dé
ANB+# 2.

(A)m € (—8;6). (B) m € [~7;4+0). @me (—8;+00). (D)m € (—1; +00).
T — T

$>Cau 17. Tap hop A= {z € R|m2 — 6z +8 =0} c6 bao nhiéu phan ti?

(A)o. ®) 1. (©2. (D) vo sb.

I ——— S
$>Cau 18. Tap hop A = {x € Z"|z* — x = 0} ¢6 bao nhiéu phan t{?

A1, B 2. ©o. D) 3.

T —— T

$>Cau 19. Hay viét tap hop A = {z € R|2? — 6z + 8 = 0} dudi dang lict ke cac phan tit.

(A) A = {2;4}. (B) A = {6;8}. (©)A={-22}. (D) A = (2;4).

T — T

¢S Cau 20. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao dung?

(Asze[-41)e-4<z<1" B ze[-41)e-d<z <1
Ozre[-41) e -4<z<1" Dze[-41)e-d<z<]1”
T ——— P
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> Cau 21. S6 tap con cia tap hop X = {z € Z | 22> — 5z +2 =0} 1a?

(A)1. 3. (©2. (D) 4.

———

&> Cau 22. Tap hop A = {1;2;3;4;5;6} duge viét dudi dang chi ra tinh chat dic trung cho cac
phan t1 clia né 1

@A:{n€N|1<n§6}. A:{nEN‘n§6}.

(©A={neNo<n<6}. (D) A={neN0<n<6}.

T —— 8
¢S Cau 23. Cho hai tap hop X = {7,2,8,4,9,12} va Y = {1,3,7,4}. Tim tap hgp X NY.

(A){1,2,3,4,8,9,7,12}. {2,8,9,12}.
©{4,7}. D) {1,3}.

T —— 8

¢S Cau 24. Cho hai tap hop X = {2,4,6,9} va Y = {1,2,3,4}. Tim tap hop X U Y.
(A){1,3} . {6,9}. (©{1,2,3,4,6,9}. (D) {2,4}.
T —— ——
¢S Cau 25. Cho hai tap hgp X ={0,1,2,3,4} va' Y ={2,3,4,5,6}. Tim tap hop X \ Y.
@) {0}. {0,1}. ©1{1,2}. @ {1,5}.
—
¢S Cadu 26. Cho hai tap hop A = {0,2,4,6,8} va B = {0,2,4}. Tim tap hop CaB.
(A) {0,2,4,6). {0,2,4,8}. ©1{2,4}. D) {6,8}.

T —— ——————

$>Cau 27. Cho A = (—o0;—2], B = [3;+00) va C = (0;4). Khi d6 tap (AU B)NC 1a
() (~o00; ~2) U [3;+00). (—00; =2] U (3; +o0).
©139). (D) [3;4].

T —— ——————

$>Cau 28. Cho hai tap hgp A = (—3;4] va B = (—v/2;4+00). Tap hop AN B la
B (-2 4. (=3;+00). ©(-3-v2l D (4 +0).

T I — .
$>CdAu 29. Cho hai tap hop A = {a: € ]R|x+ 2> 0} va B = {a: € ]R|5 —x> O}. Tim tap hop
ANB.

B [-2;5). [—2;6). ©[-52). ® (-2 +o0).
———
¢S Cau 30. Cho céc tap hgp M = [1;4], N = (2;6) va P = (1;2). Tim tap hgp (M NN)NP.
(A) [0;4]. [5; 400). (©) (—o0;1). D) 2.

T — R —
¢S Cau 31. Lop 10A ¢6 10 hoc sinh gidi Van, 15 hoc sinh gidi Stt, 5 hoc sinh gioi ca 2 mon Vin,
St va 2 hoc sinh khong giéi mon nao. Hoi 16p 10A ¢6 bao nhiéu hoc sinh?

(A)20 . (B) 22. (©)25. (D) 28.

T — R —
4% CAu 32. Dé phuc vu cho cong viée tiem vic-xin phong chdng Covid-19, Sé y té da huy dong
30 can bo do huyét ap, 25 can bo tiem vac-xin. Trong d6 c6 12 can bo lam dudce ci 2 cong viec
do huyét ap va tiem viac-xin. Héi S6 y té da huy dong tat cd bao nhiéu can bo cho cong viéc tiem

 — ——
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A

vac-xin phong chéng Covid-197?

(A) 42. (B) 31. (C)55. (D) 43.
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BAT PHUONG TRINH VA HE
BAT PHUONG TRINH BAC

BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

e Tém tit ly thuyét

1. Bat phueng trinh bac nhét hai 4n

Bat phuong trinh bac nhét hai an z, y c6 dang tong quat la ax + by < c, (1)
(hodic ax + by < ¢; ax + by > ¢; ax + by > ¢), trong d6 a, b, ¢ 1a nhitng s6 thyc da cho, a va b khong
dong thoi bang 0,  va y 1a céc an sb.

2. Biéu dién tip nghiém ctia bat phuong trinh bic nhat hai 4n

Ciing nhu bat phuong trinh bac nhat mot an, cac bat phuong trinh bac nhat hai an thuong c¢6 vo s6
nghiém va dé mo ta tap nghiém ctia ching, ta st dung phuong phap biéu dién hinh hoc. Trong mit
phzzmg toa do Oxy, tap hgp cac diém ¢6 toa do la nghiém ctia bat phuong trinh (1) duge goi 1a mién
nghiém cua né.

Tit d6 ta c6 quy tac thie hanh biéu dién hinh hoc tap nghiem (hay bi¢u dién mién nghiém) ctia bat
phuong trinh ax + by < ¢ nhu sau (tuong tu cho bat phuong trinh az + by > c)

® Buéc 1: Trén mat phéng toa do Oxy, vé duong thing A: ax + by = c.

® Buéc 2: Lay mot diém M (zo; yo) khong thude A (ta thuong lay goc toa do O).
® Buéc 3: Tinh axy + byy va so sanh ax + by, véi c.

®@ Buéc 4: Két luan,

— Néu axg + byy < c thi nita mit phang bs A chita M, 1a mién nghiém clia ax + byy < c.

—— Néu azg+byy > c thi nita miit phing bs A khong chita M, 1a mién nghiem ciia azy+byy < c.

A Luww : Mién nghiem cia bat phuong trinh azo +byy < ¢ b6 di duong thang ax + by = ¢ la mién
nghiém cia bat phuong trinh axo + by < c.
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

e Cac dang toan

& Dang 1. Bat phuong trinh bac nhat hai an va bai toan lién quan

AL

@ Vi DU MINH HOA

$>Vidu 1. Cho bat phuong trinh: 2z — y < 0 . Trong cac cap s6 (—1;2), (2;0), (0;1), (3;—2),
(—1; —2), cdp ndo la nghiém ctia bat phuong trinh, cap nao khong phai 14 nghiém ciia bat phuong
trinh?

® Loi gidi.

® Loi gidi.

$>Vidu 3. a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh —2x + 3y > 0.
b) Cho hai diém A(2;1) va B(3;3), hoi hai diém nay ciing phia hay khac phia dbi v6i bo (d).

® Loi gidi.
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$>Vidu4. a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh o +y — 3 < 0.

b) Tim diéu kién ctia m va n dé moi diém thuoc dusng thang (d'): (m? —2)r —y+m+n =0
déu 1a nghiém ctia bat phuong trinh trén.

® Li gidi.

& BAI TAP TU LUAN

49 Bai 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh 2z + y < 3.

4> Bai 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an 2z — 4y < 8.

¢S Bai 3. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an 3z — y < 0.

4> Badi 4. a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhit hai an % + % < 1.

b) Tim diém A thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh trén. Biét ring diém A 1 giao diém ctia
parabol (P) c¢6 dang y = 22 — 5z + 4 va truc hoanh.

9 Bai 5. Cho bat phuong trinh 2z +y — 1 < 0.
a) Bi¢u dién mién nghiém ctia bat phuong trinh da cho trong mit phang toa do Oxy.
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b) Tim tat ci gia tri tham s6 m dé diém M (m,1) ndm trong mién nghiém ctia bat phuong trinh
da va biéu dién tap hop M tim dugdc trong cting hé truc toa do Oxy & cau a).

¢S Bai 6. Cho bét phuong trinh z — 2y + 4m > 0.

a) Tity theo gia tri tham s6 m, hay bicu dién tap nghiém ctia bat phuong trinh da cho trong hé
truc toa do Oxy.

b) Goi A,B lan lugt 1a giao clia duong thang x — 2y + 4m = 0 véi truc hoanh va truc tung. Tim
tat ca cic gia tri cia tham s6 m dé tap nghiém ctia bat phuong trinh da cho chia diém C(2;1)
sao cho dién tich tam giac ABC bang 4.

& Dang 2. Bai toan thuc té lién quan

‘ @ Vi DU MINH HOA ’

¢S Vidu 1. Ha mang 95000 dong ra chg mua hoa ciic va hoa hong. Mot bong hoa ctic ¢6 gia 4000
dong, mot bong hoa hong cé gia 7000 dong. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an cho s6 tién ma
Ha phai chi dé mua = bong hoa ciic va y bong hoa hong.

 Loi gidi.

& Vidu 2. Méi ngay Nga déu danh khong qua 30 phit dé doc ca 2 cubn sach A, B. Nga doc duge
3 trang sach A trong 2 phit, doc dudce 2 trang sach B trong 1 phit. Goi x, y lan lugt 1a s6 phit
doc sach A va s6 phit doc sach B. Tim diéu kién ctia = va y dé Nga doc duge it nhat 35 trang
sach trong mot ngay.

® Loi gidi.

¢S Vidu 3. Mot cita hang ban hai loai tra sita, trong dé 4 coc loai 1 ¢6 gia 100000 dong, 1 coc
loai 2 c6 gia 30000 dong. Mudn c6 1ai theo di tinh thi mdi ngy cita hang phai ban dude it nhat
5 trieu dong tien hang. Hobi s6 coc tra sita ban dude trong mot ngay trong nhitng trudng hop nao
thi ctta hang ¢6 1ai nhu dy tinh?
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® Loi gidi.

2 BAI TAP TU LUAN

&> Bai 7. Gia sach ctia Hoa c6 thé chita duge khoi luong sach t6i da la 4 kg. Hoa xép ca hai loai
sach (loai 1 va loai 2) vao gid. Sach loai 1 ¢6 khéi lugng 100 gam mdi cudn va séch loai 2 ¢6 khoi
lugng 200 gam méi cudn. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an cho khéi lugng clia o cudn loai 1
va 7 cudn loai 2 ¢6 thé duge xép len gié sach.

¢ Bai 8. Cong ty vién thong Mobifone tinh phi 1 nghin dong mdi phat goi noi mang, 2 nghin
dong moi phiit goi ngoai mang. Mdi thang Minh goi dién thoai hét tit 200 dén 300 nghin dong.
Viét bat phuong trinh bac nhat hai an mo ta cho sb tién dien thoai tra cho (z) phiit goi noi mang
va (y) phut goi ngoai mang trong mot thang.

¢S Bai 9. Ban An giai 10 bai Toan trong 20 phut thi ding duge 80% s6 bai Toan, gidi 12 bai Ly
3 . . . .

trong 15 phut thi dang dugc 1 so bai Ly. Viet bat phuong trinh bac nhat hai an cho thoi gian giai

x bai Toan ding va y bai Ly ding, biét thoi gian gidi it hon 150 phiit.

> Bai 10. Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 100 m?. Dién tich dé ké mot chiée ghé 1a 1
m?, mot chiéc ban 1a 2 m? va dién tich mat san danh cho lwu thong toi thicu 1a 24 m?. Goi z 13
so6 chiéc ghé, y 1a s6 chiéc ban dugce ke, hay viét bat phuong trinh bac nhét hai an z, y cho phan

mat san dé ke ban va ghé va chi ra hai nghiém ctia bat phuong trinh.

¢S Bai 11. Mot rap chiéu phim 2D phuc vu khan gid mot bo phim méi v6i 2 loai vé khac nhau.
Vé loai 1 (tir thit 2 dén thit 5) gida 80000 dong/vé, vé loai 2 (tit thit 6 dén chii nhat va ngay 18) gia
100000 dong/vé. Dé khong phai bit 16 thi s6 tien vé thu duge & rap chiéu phim nay phai dat toi
thiéu 150 trieu dong. Héi s6 lugng vé ban duge trong nhitng trudng hgp nao thi rap chiéu phim
ot o 7
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¢S Bai 12. Mot bac nong dan can trong lda va khoai trén dién tich dat 6 ha, véi lugng phan bén
du trit 14 100 kg va sit dung toi da 120 ngay cong. Dé trong 1 ha lda can sit dung 20 kg phan bén,
10 ngay cong véi loi nhuan 1a 30 trieu dong; dé trong 1 ha khoai can st dung 10 kg phan bén, 30
ngay cong vdi loi nhuan 1a 60 trigu dong. Biét bac nong dan da trong x (ha) lda va y (ha) khoai.
Tim gia tri clia = dé bac nong dan dat duge lgi nhuan cao nhat.

Q Cau hoi trac nghiém

&> Cdu 1. Trong cac bat phuong trinh sau day, dau la bat phuong trinh bac nhat hai an
(A) 2% — 3¢ > 1. B2z +y<1. ©)3z+1<0. D)3z +y=1.

T — ———

> Cdu 2. Cho bat phuong trinh 2z + 3y — 6 < 0 (1). Chon khéng dinh ding trong cac khing
dinh sau.
@ Bat phuong trinh (1
Bét phuong trinh (1
@ Bat phuong trinh (1
@ Bat phuong trinh (1

T —— —

chi c6 mot nghiem duy nhat.
vo nghiém.

luon c6 vo s6 nghiém.

~— N N

c6 tap nghiém la R.

¢S Cau 3. Trong céc cap so sau day, cap nao khéng la nghiém ciia bat phuong trinh o — 4y +1 >
07
® (-1;0). (-2 -1). ©(-1;9). ®@ (0;0).

T —— —

> CdAu 4. Mién nghiém ctia bat phuong trinh 4(z — 1) +5(y — 3) > 2z — 9 1a nita m&t phang chita
diém nao?
@) (0. (1), ©-11). © (29)

T —— ——

&> Cdu 5. Diém nao sau day thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh z +y — 2 > 07?

(A) (2 1). (0;0) . ©(;0) . D) (0;1) .

T —— —

&> Cdu 6. Diém A(—1;3) thudc mién ciia bat phuong trinh

(A)z+3y <0. (B) 3z —y > 0. (C)-3z+2y—4>0. D)2x—y+4>0.

S————

&> CdAu 7. Tim tat cd cac s6 thuc a sao cho mién nghiém ctia bat phuong trinh = < a chita diém
M(-1;0).

@a>—1. aZ—l. ©a>0. @aZO.

T —— —

&> Cdu 8. Cho dudng thang d: 7x — 9y + 2 = 0 chia mit phang toa do lam hai nita mat phéng,
trong d6 mién nghiém ctia bat phuong trinh 7z — 9y + 2 > 0 la nita mit phang

(A)c6 b 1a duong théng d va khong chita diém O(0;0).

khong c6 bo d va chita diém O(0; 0).

@cé bo 1a duong thang d va chiia diém O(0;0).

@ khong chita b d va khong chita diém O(0;0).
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$>Cau 9.

Phan gach chéo trong hinh vé dudi day (khong bao gom duong y
thang d) 14 mién nghiém cud bat phuong trinh bac nhat hai an

nao sau day?

@2x—y<0. :Jc—2y<2.

7
77
75,05,
) ) 9 1 7220505
Yy Tz < . X Yy > 1. 77400555007,
s an
70000000000

—
$>Cau 10.
Bat phuong trinh nao sau day ¢6 mién nghiem (phan khong gach y
soc) nhu hinh vé bén? 3 d..
(A)2z—y+1<0. Blz—y+1<0. 9
(C)2z—3y+1<0. D)2 —y—1<0. .
D45 =
T —— —

¢S Cau 11. Mién nghiém ctia bat phuong trinh x + y < 2 1a phan khong bi gach soc ctia hinh vé
nao trong cac hinh sau?
Y

N

¢S Cau 12. Cho bat phuong trinh 2z + 3y — 2 < 0. Mién nghiém ctia bat phuong trinh 1a
@ nita miat phang chita diem O c6 bo 1a dudng thang 2z + 3y — 2 = 0 (khong ké ba).
nita mgt phang chita diem O c6 bd 1a dudng thang 22 + 3y — 2 = 0 (ké ca bo).

KN+
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(C)nita mat phéng khong chita diém O ¢6 b la dudng théng 2z + 3y — 2 = 0 (khong k& bdy).
(D) nita mat phang khong chita diém O c6 bo 1a duong théng 2z + 3y — 2 = 0 (k& ca bo).

——— 8

¢S Cau 13. Mién nghiém clia bat phuong trinh x — 2y +5 < 0 1a
@Nfra mit phang khong chita goc toa do, bo la duong thang y = %x + g (khong bao gdom
duong thang).
Nita mat phing chita goc toa do, bo la duong thing y = %x + g (khong bao gom dudng

thang).
@foa mit phang khong chita goc toa do, bo la duong thing y = %x + g (bao gom dudng
thang).
(D) Nita mat phing chita gbe toa do, bd la dudng thing y = %x + g (khong bao gom dudng
thang).
 — —

> Cau 14. Cap diém nao sau day thuoc mién nghiém ctia bat phuong trinh 3(z 4+ 2y — V3) >

8(v/3z + 2y — V/2)?

(A) A(2; —2) va B(2;2). C(=v3:—v2) va D(V2; -1 — /b).
(C)E(V2;v2) va F(\/5:1). (D) G(—v/2;2 + V/3) va H(1;4).

¢S Cau 15. Giao mién nghiém ctia ba bat phuong trinh y > 0;3x — 2y > —6;3x + 4y < 12 tao
thanh mot tam gidc c6 dién tich bang

(A) 18. ®) 9. (©s. D) 12.

——

¢S Cau 16. Giao mién nghiém ctia ba bat phuong trinh = + 4y > 8; —x + 2y < 4;2 +y < 5 tao
thanh mot tam gidc c6 chu vi bang

(A VTT + 5 + 242 (B) V1T + 5 + V2.
©VIT+2v/5+ V2. (D) V17 +2v5 + 2V2.

&> Cdau 17. Tim tat ca cac gia tri thuce ctia tham s6 m dé bat phuong trinh 3z +my — 7 > 0 ¢6
mién nghiém chita diém A(v/2;1).
@me[3\/§—7;—|—oo). (B)m € (—00;3v2 — 7).
@me(—oo;7—3\/§). (D) m € [7 - 3v/2; +0).

S——

> Cau 18. Cho bat phuong trinh mz 4+ v/2y — 1 < 0 v6i m la tham s6 thue. Didm nao dudi day
luon luon khéng thude mién nghiém ciia bat phuong trinh da cho?

@E(m;mz). F(2m2;m). @G(O;1+m2). @H(O;—l—mQ).

——

&> Cau 19. Véi gia tri ndo ctia m thi diem A(1 — m;m) khéng thudc mién nghiém ctia bat
phuong trinh 2z — 3(y — =) > 4.

(Ao<m<1. m<%. @égmgl. D m >

 — T

oo —
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¢S Cau 20. Mot bac nong dan can trong lia va khoai trén dién tich dat 6 ha, v6i lugng phan bon
du trit 1a 100 kg va sit dung t6i da 120 ngay cong. Dé trong 1 ha lda can st dung 20 kg phan bén,
10 ngay cong véi 1oi nhuan la 30 triéu dong; dé trong 1 ha khoai can stt dung 10 kg phan bon, 30
ngay cong v6i 1gi nhuan 1a 60 trieu dong. Dé dat 1gi nhuan cao nhat, bac nong dan da trong « (ha)
lda va y (ha) khoai. Gia tri cia z 1a

(A)2. ® 3. (©)4. D).

&> Cau 21. Mot ngusi thg moc tén 6 gis dé lam mot cai ban va 4 gio dé lam mot cai ghé. Goi ,
y lan lugt 1a s6 ban va s6 ghé ma ngusi tho moc san xuat trong mot tuan. Viét bat phuong trinh
biéu thi mai lien hé gitta « va y biét trong mot tuan ngudi thg moc c6 thé lam t6i da 50 gio.

(A) 3z + 2y < 25. (B) 3z + 2y > 25. (C) 3z + 2y > 25. (D) 3z + 2y < 25.

&> CAu 22. Mot gian hang trung bay ban va ghé rong 60 m?. Dien tich dé ke mot chiéc ghé la
0,6 m?2, mot chiéc ban 1a 1,3 m?. Goi x 1a s6 chiéc ghé, y 1 s6 chiée ban duge ké. Viét bat phuong
trinh bac nhat hai an z, y cho phan mit san dé ke ban va ghé, biét dien tich mat san danh cho
lutu thong t6i thiéu 13 10 m2.

(A) 0,6z + 1,3y > 50. 0,60+ 1.3y <50. (C)13z+06y<50. (D)13z+0,6y>50.

> CdAu 23. Ban Nam dang suu tam cac dong tién vang va bac dé vao mot cac tii, trong luong
toi da ma tui chita duge 1a 20 gam. Méi dong xu vang nang khodng 14 gam, mdi dong xu bac ning
khoang 7 gam. Bat phuong trinh nao sau day mo ta s6 dong tien vang (z) va s6 dong tién bac (y)
c6 thé duge chita trong tii?

(A)7z+ 14y <20.  (B) 7z + 14y > 20. ©14z+7y<20. (D) ldz+ Ty > 20.

¢S Cau 24. Trong 1 lang (100 g) thit bd chita khodng 26 g protein va 1 lang ca ro phi chita khoang
20 g protein. Trung binh trong mot ngay, mot ngudi dan ong can t6i thiéu 52 g protein. Goi z, y
lan lugt 13 s6 lang thit bo va s6 lang ca ro6 phi ma mot ngudi dan 6ng nén an trong mot ngay. Viét
bat phuong trinh bac nhat hai an z, y dé biéu dién lugng protein can thiét cho mot ngusi dan ong
trong mot ngay.

(A) 26z + 20y < 52. 261 + 20y < 52.  (C)13z+10y >26. (D) 13z + 10y > 26.

¢S Cau 25. Cong ty vién thong Viettel c6 goi cude Hi School tinh phi 13 1190 dong mdi phuat goi
noi mang va 1390 dong moi phut goi ngoai mang. Mot ban hoc sinh dang ki géi cuée trén va si
dung x phit goi noi mang, y phit goi ngoai mang trong mot thang. Viét bat phuong trinh bac
nhat hai an z, y dé mo ta s6 tien ban d6 phai tra trong mot thang it hon 100 nghin dong.

(A) 119z + 139y > 10000. 1392 + 119y < 10000.

(C) 1192 + 139y < 10000. (D) 119z + 139y < 10000.

¢S Cau 26. Nhan ngay Quoc té Thiéu nhi 1 — 6, mot rap chiéu phim phuc vu cac khan gid mot
b6 phim hoat hinh. Vé dugc ban ra c6 hai loai: loai 1 danh cho tré tit 6 — 13 tudi, gia vé 14 50000
dong/vé va loai 2 danh cho ngudi trén 13 tudi, gia vé 1a 80000 dong/vé. Goi z 1a s6 vé loai 1 va
y 1a s6 vé loai 2 ban dugc. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an z, y dé biéu dién diéu kién sao
cho s6 tién ban vé thu dugc toi thicu 10 trieu dong.

(A) 5z + 8y > 100. 5z + 8y > 1000.  (C)8z + 5y >1000. (D) 5z + 8y > 1000.
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¢S Cau 27. Ngoai gio hoc, ban Nam lam thém viéc phu ban com duge 15 nghin dong/mot gic va
phu ban tap héa duge 10 nghin dong/mot gio. Goi , y 1an lugt 1a s6 gio phu ban com va phu ban
tap hoa trong mdi tuan. Viét bat phuong trinh bac nhat hai an z va y sao cho Nam kiém thém
tien mdi tuan duge it nhat 14 900 nghin dong.

(A)3z+2y<180.  (B)3z+2y>180.  (C)3z+2y>180.  (D)3x+2y < 180.

> Cau 28. Anh A mudn thué mot chiée 6 t6 (c6 ngudi 1ai) trong mot tuan. Gia thué xe nhu sau:
tit thit hai dén thit sdu phi ¢ dinh 1a 900 nghin dong/ngay va phi tinh theo quing duong di chuyén
12 10 nghin dong/km con thit bay va chit nhat thi phi ¢6 dinh 1a 1200 nghin dong/ngay va phi tinh
theo quang dudng di chuyén la 15 nghin dong/km. Goi z, y lan lugt 1 s6 km ma anh A di trong
cac ngay tit thit hai dén thi sau va trong hai ngay cudi tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi moi
lien he gita = va y sao cho tong s6 tién anh A phai tra khong qué 20 tricu dong.

(A) 10z + 15y < 20000. 2z + 3y > 2720.

(C)10z + 15y > 20000. (D) 2z + 3y < 2720.

¢S Cau 29. Mot cita hang lam ké sach va ban lam viéc. Méi ké siach can 4 gio hoan thién. Moi
ban lam viéc can 3 gio hoan thien. Mbi thang ctta hang c6 t6i da 240 gio lam viec. Hay biéu dién
do thi mo t& s6 gio lam viée trong mdi thang clia cita hang theo s6 ké sach hoan thién (x) va s6
ban hoan thién (y).

Y

60

© ©

¢S Cau 30. Mot gia dinh can z kg thit bo va y kg thit lon trong mot ngay, gia tién 1 kg thit bo
14 200 nghin dong, 1 kg thit lon 14 60 nghin dong. Bi¢u dién do thi mo ta chi phi gia dinh dé mua
thit bo va thit lgn mdi ngay dé s6 tién bo ra trong mot ngay khong qua 300 nghin dong.
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.5@'0 HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

N

Q Tém tit ly thuyét

1. Hé bat phuong trinh bac nhit hai 4n

© He bat phuong trinh bac nhat hai an 13 mot hé gom hai hay nhiéu bat phuong trinh bac nhat
hai an.

@ Cap s6 (wo; o) 1a nghiem ctia mot he bat phuong trinh bac nhat hai an khi (zo; yo) dong thai la
nghiém ctlia tat ci cac bat phuong trinh trong hé do6.
2. Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phueng trinh bac nhat hai 4n trén mit phang toa
do
* On tap: Phuong trinh ctia truc Oz 14 y = 0 va phuong trinh cta truc Oy 1a 2 = 0.

® Trong mat phang toa do, tap hop cac diém cé toa do la nghiém ciia hé bat phuong trinh bac
nhét hai an 13 mién nghiém ctia hé bat phuong trinh dé.

® Mién nghiém ctia he 1a giao cdc mién nghiém ctia cdc bat phuong trinh trong heé.
* Céach x4c dinh mién nghiém ctia mot hé bat phuong trinh bac nhat hai an:

® Trén cling mot mat phang toa do, xac dinh mién nghiém ctia mdi bat phuong trinh bac nhat hai
an trong hé va gach bo mién con lai.

® Mien khong bi gach 1a mién nghiém ciia hé bat phuong trinh da cho.

3. Ung dung ctia hé bat phuong trinh bac nhét hai an

* Nhan xét: Tong quat, ngudi ta chiing minh duge rang gia tri 16n nhat (hay nhé nhat) ctia biéu thiic
F(z;y) = az + by, véi (x;9) 1a toa do cac diem thuoc mien da gidc A1 A, ... A, tiic 1a cac diém nam
bén trong hay nam trén cic canh clia da giac, dat duge tai mot trong cac dinh ctia da giac do.

Q Cac dang toan

%& Dang 1. Biéu dién hinh hoc ctia tap nghiém

a) Cach xac dinh mién nghiém ctia bat phuong trinh az + by < ¢ (a® + b* > 0).

®@ Vé dudng thang d : ax + by = ¢;
@ Léy dlém M (170;?/0) ¢ d.
—— Néu axy + byy < c thi ntta mat phing khong ké bo d chita M, la mién nghiém
cua ax + by < c.
—— Néu azy + by > c thi nita mat phang khong ké bs d khong chita M, 1a mién
nghiém cua az + by < c.
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A Luu y: Mién nghiem cia bét phuong trinh az + by < ¢ (a2 + b2 > 0) bao gom mién
nghiém ciia bat phuong trinh ax + by < ¢ va duong thang d (nia mat phang ké cd bo

d).

b) Céch xac dinh mién nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an

@ V6i moi bat phuong trinh trong he, ta xac dinh mién nghiém ctia n6 va gach b6 mién
con lai.
@ Sau khi lam nhu trén lan lugt déi véi cac bat phuong trinh trong hé va trén cuing mit

phéng toa do, mién con lai khong bi gach chinh 1 mién nghiém ciia hé bat phuong
trinh da cho.

Z Vi DU MINH HOA

> Vidu 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhét hai an 2z — 4y < 8.

o Li gidi.

o Li gidi.

$> Vi du 3.

a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an —2x+3y >
0.

b) Cho hai diém A(2;1) va B(3;3), héi hai diém nay cuing phia hay khéc phfa ddi véi bo (d).

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ing cong

A

¢ Vidu 4. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

r+y>1
T—y <2

® Loi gidi.

&> Vidu 5. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau
T+y<2
r—y>1
y>—1
@ Loi gidi.

B Thay: Nguyén Thai Dong — @ SPT. 0989705742



J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky Nang cong

A

> Vidu 6. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

2x 4 by > 2
r—3y>1
rT+y<3

> Vidu 7. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

20 +y > 2
r—2y <1
y <2
<3
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

AL

% BAITAP TU LUAN

&5 Bai 1. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhéat hai an

FERG
X — — X —.
9¥ = 2

45 Bai 2. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an

—20222 — 2023y < 2021y.

$>Bdi 3. a) Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia bat phuong trinh bac nhat hai an g + % < 1.

b) Tim diém A thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh trén. Biét rang diém A 14 giao diém
clia parabol (P) : y = x*> — 5z + 4 va truc hoanh.

&9 Bai 4. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

r+2y>1
3r—y <2

&9 Bai 5. Bieu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

r—2y<l1
z+3y < -2
—5 O] =

&9 Bai 6. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau

3r+y <5
r+y<4
x>0
y=>0

BAI TAP TRAC NGHIEM

2x—|—7y—3>07
r—2y>0 '

(A) P(-1;-5). 0(0;0), (©) M(3;-1). (D) N(2;0).

¢S Cau 1. biém nao sau day thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh {
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J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky Nang cong

A

2c —by—1>0
&> CdAu 2. Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { 22 +y +5 > 0 chita diém nao trong cac diém

r+y+1<0
sau?
@) (0;0). (150). © (0;-2) D@ (0;2).
T R ————— ——————8
N - ) i . rT—y=>3 L . .
¢S Cdu 3. Mien nghiém ctia hé bat phuong trinh chita diem nao trong cac diem
2r+y <4
sau?
@) (1;-3). (=2 1). ©35-2). D &1).
T — ——
20 —y >0
4> CAu 4. Mién nghiém clia hé bat phuong trinh < z +y > —1 khoéng chita diém nao trong cac
z—y<-—2
diém sau?
@) (5:8). (6;9). © &7). D (34).
T — ——
- - R . 20 +3y—1>0
¢S Cau 5. Diem nao sau day thudoc mien nghiém ctia hé bat phuong trinh By
or —y+4<0.
@) (0;0). (=2;0). ©(-1;-4). D) (-3;4).
T R ———— S——
y>0 N p .
¢ Cau 6. Cho he bat phuong trinh c6 mien nghiém S va bon diem O(0;0),
3x +2y—6<0

A(2;3), B(—1;1), C(—1;3). Trong cac diém da cho, c6 bao nhiéu diém thuoc S?

@1 ® 2. @3. D) 4.

T — e —
r+y<2
4> Cdu 7. Xét hé bat phuong trinh { # — 2y > —1 va bon diém A(1;1), B(2;1), C(0;1), D(—2;0).
y=>1

Trong céc diém trén, c6 bao nhiéu diém thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho?

(A)1. B 2. (©)s. D) 4.

T S——

&> Cau 8. Cap s6 (7;y) ndo sau day la mot nghiem cta hé bat phuong trinh
2¢+3y—1> 07
br—y+4<0

(A) (0;4). (0;0). © (-2;,-4). D) (-3;-4).

— T

¢S Cau 9. Trong cac cap s6 (r;y) sau, cidp s6 nao khong 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh
r—y—2<0
3z -2 +2>0

A (z;9) = (0;0). ® (z;y) = (1;1). © @y =(-11). O =y =(-1-1).

T — S
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

AL

¢S Cau 10. Cap s6 (z;y) = (0;0) khong 1a nghiem ctia hé bat phuong trinh nao trong cac he bat
phuong trinh sau?

2r—y <1 2r+y<1 2r—y <1 2r+y <1
@ x>0 x>0 @ x>0 @ r <0
y<1 y<0 y>0 y<l1
T — ———

&> Cdu 11. Diém ndo sau day thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh
{5x—|—3y—19§0 ,

By 1530

(A) N(1+v2;v2). B N1+ v22+V2).

©N(1;3+ V7). D NG+ v2v2).

— 8

$>Cdu 12. Cap s6 (z;y) = (—1;3) la nghiém ctia hé bat phuong trinh nao trong cic hé bat
phuong trinh sau?

T—y<2 T—y<2 T—y<2 T—y<2
3r+2y > 2 3r+y > 2 3r+y > 2 3x + 2y > 2
@ y<0 y<0 @ y=>0 @ y=>0
z <0 z <0 z <0 x <0
— B
. . y<z+1 . . ,
¢S Cadu 13. He bat phuong trinh t >3 nhan cap sd (z;y) nao sau day lam nghiém cia
y+z
no?
A (z;y) = (21). (z;y) = (2;3). © (z;9) = (3,0 D) (z;) = (1;3).
— =
20 + 3y < 5
$> Cau 14. Cho hé @ - Goi S; la tap nghiém ctia bat phuong trinh 2z + 3y < 5, Ss 1a
T+ -y <o.
2

. 3
tap nghiém ctia bat phuong trinh x + Ey < 5 va S la tap nghiém cta hé thi

(A)S C S, B) S. C Si. (C)S, C S. (D) S =5 US..

T —— R

3r+y>4 (1)

$> Cau 15. Cho hé phuong trinh 1 Goi S; 1a tap nghiém ctia bat phuong trinh
T+ §y >4 (2)

(1), Sy 1a nghiém ctia bat phuong trinh (2) va S 1a tap nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho.
Khéng dinh nao sau day la ding?

(A)S; C Ss. B) S, CS,. (©)SUS =85 (D) S, C S.

——8
x>0
¢S Cau 16. Tim s6 thuce a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { y >0 1& mot
ar — 3y > —12
tam giac c6 dien tich bang 6.
A)a=—4. B a=4. (Ca=6. D a=12
T —— ——
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J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky Nang cong

A

y+ax<3
¢S Cau 17. Tinh dién tich S ctia mién nghiém hé bat phuong trinh { y — 2 < 3.
y>-—1
(A)S =38, (B) S =25. (©)S =16. (D) S =12.
T ——— ———8)
r > —3
¢S Cau 18. Tinh dien tich S clia mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { y + 2 < 8
y—x > —2
(A)S = 48. (B) S = 64. (C)8 =sl. (D) S = 49.
T I ——— —————————.
x> -3
A . . o8 ) P <6
¢S Cau 19. Tinh chu vi P ctia mien nghiém hé bat phuong trinh e
Y=
y=>—6
(A) P = 38. (B) P = 36. (CP=42 (D) P = 40.
T —— e —
<a
. o ) N . , . x>0
¢S Cau 20. Tim gia tri cua s6 thyc a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh - co
Yy =
y<2
dién tich bang 6.
@a:—B. a:8. @a:3. @az—&
T —— ——
T—Y>a

¢S Cau 21. Tim gia tri ciia s6 thiyc a sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { z < 0
y=>0
14 mot tam gidc c6 dien tich bang 2.

@azQ. a:—Z. @a:\/ﬁ. @a:—\/i.

T — ——— 8
r+my <2
¢S Cadau 22. Tim gia tri clia s6 thiyic m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { > 0
y=>0

14 mot tam gidc c6 dien tich bang 4.

@mz?. m:4. @m:i. @m:%.

T E—
>0
. L R . ) . N <2
¢S Cau 23. Tim gia tri ctia s6 thuc m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 2
/y < —
y=m
c6 chu vi bang 8.
@mz—& m:2. @m:?). @m:—Z.
— —
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

AL
¢S Cau 24. Tim gia tri cia s6 thuyc duong m sao cho mién nghiém ctia hé bat phuong trinh
x>0
y=0 : .
c6 dién tich bang 8.
2+ 3y < 12
mx+y > 2

@m:2. m=3. @m:%. @m:%.

=

49 Cau 25. Ngoai gio hoc, ban Nam lam thém viéc phu ban com duge 15 nghin dong/mot gio va
phu ban tap hoa duge 10 nghin dong/mot gio. Nam khong thé lam thém viéc nhiéu hon 15 gio
mdi tuan. Goi z, y lan lugt 1 s6 gis phu ban com va phu ban tap hoéa. Hé bat phuong trinh nao
sau day xac dinh s6 gio dé lam mdi viéc néu Nam mudbn kiém dugc it nhat 100 nghin dong mbi
tuan?

+y>15 +y <15
@{w y {w y

15z + 10y > 100. 15z + 10y > 100.

©{x—|—y§15 ®{x+y>15

15z + 10y > 100. 15z + 10y < 100.

e

&> CdAu 26. Dé tré thanh mot thanh vién clia ban nhac thi mot sinh vien phai dat diém trung
binh cac mon hoc it nhat 1a 7,0 va phai c¢6 t6i thiéu 5 lan thuc hanh sau gis hoc. Goi z 1a diém
trung binh cdc mon hoc va y 1a s6 lan thuc hanh sau gis hoc, hay chon hé bat phuong trinh thé
hién t6t nhat tinh hudng nay.

@{xZ'? {x§7 ©{x<7 ®{x>7

y > 5. y <5. y < 5. y > 5.

T —— —

rx—y>0

% + 7Ty <0 c6 tap nghiem S. Chon khing dinh ding

¢S Cau 27. Cho hé bat phuong trinh {

trong cac khéng dinh sau.
1 1 2
B (1-1) €. L-3)¢s.  ©O@-1es @ (-5-2)es.

— —

- 7 5 R ) )
<> Cdu 28. Diem A (O; §) luén thudoc mien nghiém ctia bat phuong trinh nao trong cac bat

phuong trinh dudi day (v6i m 1a tham s6 thyc)?
(A) (m? —4)z + 3y — 5 < 0. (B) (m?*—4)z +3y—5>0.
(C)(m* =4z +3y—5<0. (D) (m? — )z + 3y +7 <0.

B

> Cau 29. Hinh vé dudi day 1 bicu dién hinh hoc tap nghiém ctia hé bat phuong trinh nao? (véi
mién nghiém 1a mién khong gach soc va chita bo)
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TT Ky Nang ¢

—8<0
-3 <0.
-3>0
-8 <0.

or — 12y

3z + 4y
5z — 12y

3z + 4y

{
{

én

nhét ha

ac
—8>0
-3 <0.
—-82>0
—-32>0.

oxr — 12y

3z + 4y
S5t — 12y

3r + 4y

{
{
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$> Cau 30.
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bi
<3.
<6
2x +y < 1.

N

an

h

N

ien ngh
r—2y<l1

3T + 2y
2x — 3y

e ca p
a mi

, ke

ach

1

khong b

ang
<6
<2

ph

2

duong thang d trong hinh vé bén 1
phuong trinh nao?

2z + 3y

2 +y > 2.

2z + 3y <6

2z + vy

{
{

Phan mat
< Cau 32.

$>Céau 31.




Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky Nang cong

T > —2

~ A S s A X S o : 2 J100000000000000000007,
Cho hé bat phuong trinh < y > —2  Biét rang A, B, C' la giao diem G A
50050050025000502500057.
T+ Yy < 2. 00000000000055555222007.
5 . b d N 2 d h 5%5?5?555555?5%%5555:
cua hai trong ba duong thang x = =2, y = =2, x +y = 2 (dugc cho i
? ? 5 777 200002205557,
N ~ ) . N Lt 3 N 2 2 X~ 10000525000
nhuw hinh vé). Khang dinh nao duéi day la dung? .
N 4IILIII770

77A77

7477

i

v

7

/

s77776/W777777774777777
7204732707777 4777777
77 7207777407777
72077s7¥ 27727777 4277777
A ey e
777777707 7777777 4777777
72777770 27777777 4777777
77777 777777770777777
W Y Y o

Qe
QO

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam giac ABC bao gom c
BC .

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 13 mién tam giac ABC bao gom cac canh AC, BC
ngoai trir diem A, diém B.

cac canh AB, AC),

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam gidc ABC bao gom cac canh AB, AC,
BC ngoai trit diém A, diém B, diém C.

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh 1a mién tam gidc ABC bao gom cic canh AB, BC
ngoai trit diem A, diém C.

© © ® &

$> Céau 33.
Mién khong bi gach chéo (ké ca dudng thing d; va dy) la mién nghiem
ctia hé bat phuong trinh nao sau day?
r—y < =2 r+y <2
—2r—y > —2.
——y< -2
20 —y > —2.

v
S

— 0 —
xT+y
—2z +y

a0 ih 5555050950900000000

AV
o b

DIl

<> Cdau 34.
Mién tam giac khong bi gach ké ca 3 canh ctia né trong hinh bén y

13 mién nghiém clia hé bét phuoug trinh nao? bortesrririi s
(>0 (>0 :
5r — 4y < 10 4x — b5y < 10
| 0z + 4y < 10. | 0z + 4y < 10.
(2 >0 (2 >0

5z —4y < 10 < br — 4y < 10
(42 + 5y < 10. (42 + 5y < 10.

8
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2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én

TT Ky Nang cong

$> Cdu 35.
Mién tam giac ABC ké ca ba canh la mién nghiém ctlia he
bat phuong trinh nao trong boén hé

20 — 3y > 6
r+y < 3.
( x>0

( y>0
(A) ¢

©)4

r+y<3.

(B) {

—2x+ 3y < —6

sau?
( x>0
-2z + 3y > —6
r+y <3
y=>0
20 — 3y < —6

r+y<3.

EAAIAIIAIIALLALALLL LA ALA AL AL ALA NN AN AN AN

— T

&> CaAu 36. Phan mit phang khong bi gach, ké ci phan bién cia né ndm trén duong thing d
0

trong hinh vé nao sau day 1a mién nghiém ctia hé bat phuong trinh

77477

7 7777777
(/722722772 777777
PR

777777777 7
1777770727777 77777
PRI

v
1277277777

d 1

7777

2

3 4

Yir00000000000000000000000000000000
505555050555555

77777777777777777

O 1

AR N S NN NN NN

177777777
722772777

7
7000
25 €T
777 )
2 AU
2050 7055057
777 //////4
227 255557
25507 2055057
25507 7555057
L0000 00000000000500005005000050000500
A

R & Ay

T —

$>Cau 37.

Hé bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiém la phan mat phéng khong
bi gach c6 hai bo 1a hai duong thédng a va b nhu hinh ben?

2 +y

2z + vy
2r —y

<2
>
<

20 —y >

2x +y

2z + vy
2r — vy

< -2
>

IV IA

2 —y
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J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

AL

$> Céau 38.

He bat phuong trinh nao sau day c6 mién nghiém 13 phan mit phang khong
bi gach nhu hinh bén (ké ca céc diém nim tren hai dudng théng a, b va
khong thuoc mién bi gach)?

@) 2z +y <2 22+y =2
—2r+y>2. —2w+y>2
—2r+y> -2 —2r+y <2
T —
$> Cdau 39.
Hé bat phuong trinh nio sau day c6 mién nghiém la phan mat phing &%\zf
khong bi gach nhu hinh bén (ké ci cac diém nam trén cac duong thang
a, b, ¢ va khong thuoc mién bi gach)?
(22 +y>1 (20 —y <1
A)z—2y>2 ® {z-2y>2
z < 0. y < 0.
¢ ;
2r+y <1 2v —y <1
©Qqz-2 22 D@ e—2y>2
xz > 0. z > 0.
\ \
B
~ . 2 @ n & R ) ) . . T >a
¢S Cau 40. Tim tat cd cac so thyc a, b sao cho mién nghiém ciia hé bat phuong trinh b
)

chita diém M(—1;1).

(Aa>-1;b<1. Bla<-1;b>1. ©a<-1;b>1. Da<-1;b<1.

T —— R

&S Cau4l. Tim tat ca cac gia tri ctia m dé duong thang y = m c6 diém chung véi mién nghiem

T > —2
ctia hé bat phuong trinh y > —2
x+y <2

(A)m > 2. B m<4. (C-2<m<4 D) -2 <m<4.
T

——

(@a=2)z+(a—4)y >2
(a+ 1)z + (3a+2)y < -1
Diém nao sau day luon thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho?

-3 7 -7 -3
@M(Qa—l’Qa—1>' N(Qa—l’Za—l)'

7 -3 7 3
©P(2a—1’2a—1)' ®P(2a—1’2a—1)'

— =
V2z+V3y —1<0

¢S Cadu 43. Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh { /32 — V2y+1>0la
y>—4

.z ~ 2 2 2 « 2 ) ~ 2 <z
@ tam giac vuong ke ca cac diem nam trén ba canh ctia tam giac.

. P 1
¢S Cau 42. Cho hé bat phuong trinh v6ia € R, a#0vaa# o

tam giac déu ke ca cac diem nam trén ba canh clia tam giac.
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J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky N&ng cong

y /

sz N 2 2 - 2 N ~ 2 .z
@tam giac tu ke ca cac diem nam trén ba canh cta tam giac.

.z = = = 2 2 2 -2 ) = 2 .,
@ tam gidc can (khong vuong) ké ca cac diem nam trén ba canh ctua tam giéc.

¢ CaAu 44. Mién nghiém ctia bat phuong trinh |z 4+ y| + |z — y| < 4 1a
@ mot hinh vuong (khong ké bien).
mot hinh chit nhat (khong phai 14 hinh vuong va khong ké bien).
(C)mot hinh chit nhat (khong phéi 1a hinh vuong va k& ca bien).
@ mot hinh vuong (ké ca bien).

& Dang 2. Tim cuc tri ciia biéu thitc F = ax + by trén mot mién da giac

a) Bai toan:
Tim gid tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ciia biéu thitc F = ax + by (a, b 1a hai s6 da cho
khong dong thai biang 0) véi o, y théa man hé bat phuong trinh bac nhat hai an (c6 mién
nghiém 1a mién da gidc A1 Ay ... A;Ai ... Ay).

b) Ngudi ta chitng minh duge: Biéu thitc F' = ax + by c6 gia tri nhd nhat, gia tri 16n nhat tai
mot trong cac dinh cta da giac AjAs ... Aj A ... Ay

c¢) Phuong phap:
®@ Budce 1. Tim mien da gidc Aj Ay ... A; A1 ... A, 1a mién nghiém ctia hé bat phuong
trinh.
® Budc 2. Tim toa do cac dinh A;, A, ..., A,.
® Budc 3. Tinh F (z;;y;) trong d6 A; (zs;y;) véii=12,..., n.

® Budc 4. Két luan
Gia tri 16n nhat M = max F (x;;y;).

1=1,2,..n

Gia tri nhé nhat m = min F (x5 1;).

i=12,..n

2 Vi DU MINH HOA

3v—y > —1

$>Vidu 1. Cho cap (z;y) 1a nghiem ciia he { 2x +y < 6 . Tim gia tri 16n nhat va nhé nhat cta
x4+ 3y >3

biéu thic f (z;y) = 2x — 3y + 1.

D Li gidi.

B Thay: Nguyén ThGi Dong - @ SDT: 0989705742 LGS



J Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ng cong

A

¢S Vidu 2. Quang cao san pham trén truyen hinh 1a mot hoat dong quan trong trong kinh doanh
ctia cac doanh nghiép.

Theo Thong bao s6 10/2019, gid quang céo trén VTV1 la 30 trieu dong cho 15 giay/1 lan quéng
cao vao khoang 20h30; 1a 6 trieu dong cho 15 giay/1 lan quang cédo vao khung gio 16h00 — 17h00.
Mot cong ty du dinh chi khong qua 900 trieu dong dé quang cdo tren VIV1 véi yéu cau quang
cao veé s6 lan phat nhu sau: it nhat 10 1an quang cdo vao khodng 20h30 va khong qua 50 lan quang
cao vao khung gic 16h00 — 17h00.
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J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky Nang cong

A

$SVidu 3. Mot ho nong dan dit dinh trong dau va ca trén dién tich 8 ha. Néu trong dau thi can
20 cong va thu 3 triéu dong trén dién tich mdi ha, néu trong ca thi can 30 cong va thu 4 trieu dong
tren dien tich méi ha. Héi can trong mdi loai cay trén véi dien tich la bao nhiéu dé thu vé duge
nhiéu tién nhét, biét ring tong s6 cong khong qua 180.

® Loi gidi.
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./ Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ing cong

2 BAITAP TU LUAN

¢S Bai 7. Mot gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipit trong thiic 4n mdi ngay.
Maoi kg thit bo chita 800 don vi protein va 200 don vi lipit. Méi kg thit Ign chita 600 don vi protein
va 400 don vi lipit. Biét rang mdi ngay gia dinh nay chi mua t6i da 1,5 kg thit bo va 1 kg thit lon,
gia tien 1 kg thit bo 1a 200 nghin dong, 1 kg thit lgn 13 100 nghin dong. Héi gia dinh d6 phai mua
bao nhiéu kg thit méi loai dé s6 tién bé ra la it nhat.

4> Bai 8. Ngudi ta dinh ding hai loai nguyén liu dé chiét xuat it nhat 120 kg héa chat A va 9 kg
héa chat B. Tit mdi tan nguyen licu loai I gia 4 trieu dong c6 thé chiét xuat duge 20 kg chat A va
0,6 kg chat B. Tt mdi tan nguyen lieu loai II gia 3 triéu dong c6 thé chiét xuat duge 10 kg chat
A va 1,5 kg chat B. Héi phai diing bao nhiéu tan nguyén litu méi loai dé chi phi mua nguyén licu
la 1t nhat. Biét ring co s6 cung cap nguyen lieu chi c6 thé cung cap khong qua 10 tan nguyen lieu
loai I v khong qua 9 tan nguyéen liéu loai II.

$>Bai 9. C6 ba nhom méay A, B, C dung dé san xuét ra hai loai sin pham I va II. Dé san xuat
mot don vi san pham mobi loai phai lan lugt dung cac may thudc cadc nhom khac nhau. S6 may
trong mot nhém va s6 may ctia ting nhém can thiét dé san xuat ra mot don vi san pham thuoc
moi loai duge cho trong bang sau:

) _ S6 may trong titng nhom dé san xuat ra mot don vi san pham
Nhém | SO may trong mo6i nhém
Loai I Loai I1
A 10 2 2
B 4 0 2
C 12 2 4

Mot don vi sdn pham I 1ai ba nghin dong, mot don vi san pham loai II 1ai nam nghin dong. Hay
lap phuong an dé viéc san xuat hai loai sin pham trén c6 lai cao nhat.
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J 2. Hé bat phuong trinh bac nhét hai én TT Ky N&ng cong

AL

49 Bai 10. Mot nha khoa hoc nghién cttu vé tac dong phéi hop clia vitamin A va vitamin B déi
véi co thé con ngusi. Két qua nhu sau:

a) Mot ngusi c6 thé tiép nhan duge mdi ngay khong qua 600 don vi vitamin A va khong qua
500 don vi vitamin B.

b) Mot ngudi méi ngay can tit 400 dén 1000 don vi vitamin cad A 1an B.

Ro o 8 8 8 o ~. N Z o 3 8 2. N 1
c¢) Do téc dong phdi hop cua hai loai vitamin, méi ngay so6 don vi vitamin B phéi nhiéu hon 3

s6 don vi vitamin A nhung khong nhiéu hon ba lan s6 don vi vitamin A. Biét gia mot don
vi vitamin A 12 9 dong va gia mot don vi vitamin B 1a 7,5 dong.

Tim phuong 4n dung vitamin A va vitamin B théa man céac diéu kién trén sao cho s tién phai
tra it nhat.

BAI TAP TRAC NGHIEM

&> CAu 45. Tim gia tri 16n nhat M ciia biéu thiic z = 3z + 2y biét ring x, y thda man hé bat

x>0
. y=>0
phuong trinh o492y < 4
r—y < 1.
(A) M =38. (B) M = 10. ©M=6. D) M =09.

> CAu 46. Tim gia tri 16n nhat cta bicu thic F(x;y) = v —y — 1 véi z, y thda man hé
r—2y+22>0
3r+8y—24<0
x>0
y > 0.

(A)5. (B 6. ©r. D)s.

T — —

¢S Cau 47. Tim gia tri 16n nhat a va gia tri nhé nhat b ctia F(z;y) = 3z + 9y véi (z;y) 1a nghiem

r—y+1<0
cua hé bat phuong trinh
r+y+1>0
2 +y—4<0.
(A)a=21b=1. Ba=21p=-3  (Ca=36p=1. (D) a =36b=—3.
0<x<5h
_ . R 0<y <10 2 . .
¢S Cau 48. Cho hé bat phuong trinh va bieu thic P(z;y) = 2z — 2y + 3 véi (x;y)
5z 4+ 3y > 15
—r4+y=>2

thuoc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho. Tim gia tri nho nhat cia P.

(A) —17. —34. ©-7. (D) —14.

T — —
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./ Chuong 2. BAT PHUONG TRINH VA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN TT Ky N&ing cong

y /

&> CaAu 49. Tim gia tri nhé nhat ctia biéu thic F = y — z trén mién xac dinh bdi he
y—2zxr <2

20—z >4
r+y<5.
@mianlkhisz,yzS. minF:2khix=0,y=2.
(CminF=3khiz=1,y=4. D)minF=—-1khiz=2,y=1.

¢S Cau 50. Tim gia tri nhé nhat T cla biéu thic z = 5z + Ty biét ring x, y 14 cac s6 khong am
20 +3y > 6

3r—y <15
—z+y<4
2z + 5y < 27.

AT =12. B®) T =14. (©T=28. DT =18.

théa man he bat phuong trinh

$>CAu 51. Tim cac cap s6 (z;y) thda man hé bat phuong trinh dudi day sao cho n6 lam cho biéu
thic S = 2z + y dat gia tri 16n nhat.
0<y<2

y<zwx
z+y<>
<4

() (z;9) = (4:0). (z:7y) = (4 1). © (z39) = (3;2). @ (y) = (2;2).

4> CAu 52. Khau phan dinh duéng hang ngay cho ngusi an kiéng can cung cap it nhat 300 calo,
36 don vi vitamin A va 90 don vi vitamin C. Mot tach thic uéng X c6 gia 5 nghin dong va cung
cap 60 calo, 12 don vi vitamin A va 10 don vi vitamin C. Mot tach thic uéng Y c6 gia 6 nghin
dong va cung cap 60 calo, 6 don vi vitamin A va 30 don vi vitamin C. Mdi ngay nén udng bao nhiéu
tach mdi loai dé c6 dugc chi phi t6i uu va van dap ting duge yéu cau dinh dudng hang ngay?

@ 1 tach loai X, 4 tach loai Y. 3 tach loai X, 2 tach loai Y.

@ 2 tach loai X, 3 tach loai Y. @ 4 tach loai X, 1 tach loai Y.

> CaAu 53. Mot gia dinh can it nhat 900 don vi pro-té-in va 400 don vi li-pit trong thiic an mdi
ngay. Moi ki-l6-gam thit bo chita 800 don vi pro-té-in va 200 don vi li-pit. Mo6i ki-16-gam thit lon
chita 600 don vi pro-té-in va 400 don vi li-pit. Biét rang gia dinh nay chi mua tdi da 1,6 kg thit bo
va 1,1 kg thit lon; gia tien 1 kg thit bo 14 45000 dong, 1 kg thit lgn 1a 35000 dong. Héi gia dinh d6
phai mua bao nhiéu ki-16-gam thit mdi loai dé s6 tién bé ra la it nhat?

(A)0,3 kg thit bd va 1,1 kg thit lon. 0,6 ke thit bd va 0,7 ke thit lon.

(C)1,6 kg thit bo va 1,1 kg thit lon. (D) 0,6 kg thit lgn va 0,7 kg thit bo.

> CadAu 54. Mot ctra hang lam ké sach va ban lam viéc. Mai ké sach can 5 gio ché bién gb va 4 gio
hoan thién. Mdi ban lam viéc can 10 gid ché bién gb va 3 gio hoan thién. Mdi thang clta hang c6
600 git lao dong dé ché bién gb va 240 gis dé hoan thien. Loi nhuan ciia mbi ke sach 1a 400 nghin
dong va méi ban la 750 nghin dong. C6 bao nhiéu sin pham mbi loai can duge lam moi thang dé
thu duoc lgi nhuan t6i da?

(A) 24000. 45000. (C) 45600. (D) 46000.
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|z —1] <2
ly+1/<3
thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh da cho. Tim gia tri 16n nhat cia P.

(A) 16. —16. (©)s. D) -8.

T — —

$> Cau 55. Cho hé bat phuong trinh { va biéu thitc P(z;y) = 3z + 2y — 5 v6i (7;y)

& CAu 56. Ngudi ta dy dinh ding hai loai nguyén lieu dé chiét xuat it nhat 140 kg chat A va 9
kg chat B. Tit mdi tan nguyen licu loai I gia 4 trieu dong, c6 thé chiét xuat duge 20 kg chat A va
0,6 kg chat B. Tt mdi tan nguyen lieu loai II gia 3 trieu dong co thé chiét xuat duge 10 kg chat
A va 1,5 kg chat B. Hdi phai diing bao nhiéu tan nguyén liéu méi loai dé chi phi mua nguyeén liéu
1a it nhat, biét ring co s6 cung cap nguyeén lieu chi c6 thé cung cap khong quéa 10 tan nguyen licu
loai I v& khong qua 9 tan nguyen liéu loai 117

@ 2,5 tan loai I va 9 tan loai II. 10 tan loai I va 9 tan loai II.
@ 10 tan loai I va 2 tan loai II. @ 5 tan loai I va 4 tan loai IL

> Cdu 57. Gia tri nhé nhat F, cta biéu thite F(x;y) = y — = trén mién xac dinh béi hé
y—2x <2
20 —x >4 la
r+y <5

@Fminzl- Fmin:2- @Fmin:3- @Fmin:4-

=

> CaAu 58. Mot nha may san xuét, sit dung ba loai may dic ching dé san xuat san pham A va
san pham B trong mot chu trinh san xuét. Dé san xuat mot tan san pham A 1ai 4 trieu dong nguoi
ta sit dung may I trong 1 gis, may II trong 2 gi va may III trong 3 gid. Dé san xuat ra mot tan
san pham B lai duge 3 trieu dong ngudsi ta sit dung méy I trong 6 gio, méy II trong 3 git va may
III trong 2 gio. Biét rang may I chi hoat dong khong qua 36 gis, méy hai hoat dong khong qua
23 gi va may I1I hoat dong khong qua 27 gio. Hay lap ké hoach sdn xuét cho nha may dé tién lai
dudc nhiéu nhéat.
San xuat 9 tan san pham A va khong san xudt san pham B.

San xuat 7 tan san pham A v 3 tan san pham B.
., 45 . 81 . .
@ San xuat 5 tan san pham A va 16 tan san pham B.

(D) San xuat 6 tan san phdm B va khong sén xuét sin pham A.

T I — B

KN+
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Chng &

HE THU'C LUGNG TRONH TAM
GIAC

GIA TRI LUGNG GIAC CUA MOT GOC TU 0° DEN
180°

O cap THCS, cac em hoc sinh da duge hoc vé t§ s6 luong gide cia mot géc nhon.

Goc nhon 1a géc ¢6 s6 do 16n hon 0° va nhd hon 90°.

Xét mot tam giac vuong véi mot géc nhon c6 s6 do . Duta trén ty s6 gitta do dai cac canh trong tam
giac vuong, ngudi ta dinh nghia cac ty s6 luong giac clia goc nhon o nhu sau

N A . 2 M
. do dai canh doi cua «
sina = —— <
do dai canh huyéen
do dai canh ké cta «
cosx = do dai canh huyén canh huyén canh dbi clia «
do dai canh déi cta o
tana = —— N
do dai canh ke -
do dai canh ke cua « N . P
cota = canh ké clia o

do dai canh dbi

Nhiéu bai toan duge ap dung trong lugng gidc lien quan dén viée sit dung céc goc tu (goe ¢6 s6 do
16n hon 90° va nhé hon 180°). Do d6, ching ta can md rong khai niém ty sb lugng giac § trén va goi
ching la cac gia tri lugng giac.

Dé thie hién viec mé rong nay, trude hét ching ta xét hé trong hé truc toa do Oxy, nita duong tron
tam O, ban kinh R = 1, ndm trén truc hoanh.

Bay gig, xét tam giac vuong & trén, véi gia sit canh huyén c6 do dai bang 1 (diéu nay khong dnh hudng
dén s6 do cia goc ).

Dat tam gidc vuong nay vao hé truc toa do Oxy dang xét, sao cho dinh géc a tai O, canh ké ctia a §
trén truc hoanh va dinh M & trén nita duong tron, nhu hinh vé.

Y

Yo

-1 [0) o 1 T
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J 1. Gid tri luong gidc clia mot goc i 0° dén 180° TT Ky Nang cong

y /

Gia st M (xo;yo). Khi d6, theo dinh nghia vé cac ty s6 lugng giac géc nhon, ta co

. Yo o Yo o
sina = = = yjo; cosa = — = Tg; tana = =—; cotaw = —. (%)
1 1 ZTo Yo

Céc ty s6 luong giac nay déu nhan gia tri duong va diém M thuoc goc phan tu thi 1.

Bay giv, ching ta di chuyén diém M trén dudng tron sao cho M thudc géc phan tu thit IT (yo > 0 va
1o < 0). Khi d6 « 1a goc tu va ching ta goi cac két qua 6 (%) 1a cac gia tri lugng giac ciia goc tu a.
Mot cach tdng quat, ching ta dinh nghia cic gia tri lugng gidc ctia goc o (véi 0° < o < 180°) nhu
dudi day.

Q Gia tri lugng giac caia mot goc

Trong mat phéng toa do Oy, nita duong tron tam O, ban kinh R = 1 ndm phia trén truc hoanh duge
goi la nia duong tron don vi.

© Dinh nghia 1.1. Gi4 tri lugng giac
Véi mdi goc a (0° < a < 180°) ta xac dinh duge mot diem M duy nhat trén nita duong tron don vi
sao cho tOM = «a vA gid sit diem M c6 toa do M (zo; o).

AR

Khi do6 ta ¢6 dinh nghia
@ sin ciia goc a 1a g, ki hiéu sin a = yj.

-~ . ? z N 7 A~ N
@ c6-sin cla goc a 1a zg, ki hieu 1a cos a = x.

@ tang ciia goc a 1a L2 (g # 0), ki higu la tan o = oy
o Lo
@ co-tang cia goc a la o (yo # 0), ki hiéu 1a cot o = o,
Yo Yo

Cac s6 sin a, cos a, tan ar, cot o duge goi chung 1a cac gid tri lugng gidc cia goc .

A Luu y:

a) Tw dinh nghia trén, ta cé

@ tana = sma, vdi a # 90°.
cos
@ cota= 2% ygia £ 0° va o £ 180°.
a
1
® tana = , vdi o & {0°,90°,180°}.
cot «v
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/ Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky Nang cong

AL

b) Néu a la géc tu thi cosa < 0, tana < 0, cot o < 0.

c¢) Sau day la bang gid tri ligng gidc ciia mot s6 goc dac biet ma em nén nhd

o 0° | 30° [ 45° | 60° [ 90° | 180°
1 V2 | V3
i - — | = 1 0
sin o 0 \3_ \3_ 5
3 2 1
R I R B I S
cos o \3_ 5 5
3
tan o 0 = 1 V3 /! 0
3
cota | J | V3| 1 4 0 /)l

$SVidu 1. Tinh cac gia tri lugng giac clia géc 135°.

® Loi gidi.

® Loi gidi.
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TT Ky Nang cong

AL

e Mbi quan hé giwra cac gia tri lwong giac cua hai goc bu nhau

O 16p dudi ta da biét hai géc phu nhau thi céc t sb luong gidc clia ching c6 méi lien he

@ sin (90° — a) = cos a;

@ cos (90° — a) = sin q;

® tan (90° — a) = cot «;

® cot (90° — o) = tan a.

Sau day ta sé tim hiéu vé méi lien heé gitta cac gia tri lugng giac ctia hai géc bu nhau.

V6i moi goc a (voi 0° < o < 180°): gbe o va goce 180° — «

la hai géc bu nhau.

Trén nita duong tron don vi, cho day cung M N song song
vii truc Oz. Dat tOM = «. Ta ¢6 xON = 180° — «.
Gia st M(zo;v0). Vi zy = —xp = —20 VA YN = Ynm = Yo

nén ta cé cac tinh chat sau:

® sin (180° — a) = sin ;

@ cos (180° — — CoS

)

( ) =

® tan (180° — a) = —tana (« # 90°);
( ) =

® cot (180° —

V6i moi goc a théa man 0° < o < 180°, ta ludn co

—cota (v # 0° v av # 180°).

$SVidu 3. Tinh cac gia tri lugng giac ciia cac goc 120°, 135° va 150°.

® Loi gidi.
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J 2. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC TT Ky N&ng cong

Y/
gﬁze HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC
—

*M§ dau: Ngam thap Riia tit bo, chi véi nhitng cong cu don gian, dé chuan bi, ta ciing c6 thé xac
dinh duge khoang cach tir vi tri ta ding t6i Thap Rua. Em c6 biét vi sao?

Q Tém tit Iy thuyét

1. Pinh 1y Co-sin

Cho tam giac ABC' ¢6 BC =a, AC =bva AB =c. A
o a2 =0+ c? — 2bc - cos A. /\\
o b2 =c?+a?—2ca - cos B.
o > =0a’>+b>—2ab-cosC.

2. Dinh ly Sin

Cho tam giac ABC' ¢6 BC = a,AC = b, AB = ¢ va R la ban kinh dudng
tron ngoai tiép. Ta c6

a b o
sinA  sinB sinC

2R

A Luu §: Ghi nhd: Ti le "canh chia sin géc doi" th bing nhau.
3. Cong thirc tinh d6 dai duwong trung tuyén
Cho tam giac ABC' ¢6 my, my, m. lan ludt 1a cac trung tuyén ké tit A, B, C. Ta ¢6

, V4 a
® M. = —_ —.

a 2 4
, @+ b
*ThT T T
, a+b
*eT T T

4., Cong thic tinh dién tich tam giac
Goi S la dién tich tam giac ABC. Ta c6

1 1 1
@ S—éaﬂha—§b'hb—§C'hC7

1 1 1
@ S= ibcsinA = §casinB = §absinC',

abe
®S_E’
@ S=p-r,

@ S=plp—a)p-"b)p—rc).
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Trong do:

® hg, hy, he 1a do dai duong cao lan lugt tuong ng véi cac canh BC, CA, AB.
e R 1a ban kinh duong tron ngoai tiép tam gic.
e 7 la ban kinh duong tron noi tiép tam giéc.

_a+b+c

5 la nita chu vi tam giac.

e p

% Dang 1. Ap dung dinh 1y c6-sin.

Nhan dang dinh ly:
e Cho tam giac biét truée do dai hai canh va s6 do ctia mot goc.

e Cho tam gidc biét truéc do dai ba canh.

@ Vi DU MINH HOA

w

$>Vidu 1. Cho tam gidc ABC c6 b= 5,c =7 va cosA = 5 Tinh canh a va cosin cac goc con

lai ctia tam giac do.

 Loi gidi.

® Loi gidi.

A Lwu : Cho tam gigc ABC' ¢6 mg, my, m. lan ligt la cic trung tuyén ké ta A, B, C. Ta ¢6
v+ a?
2

*TeT T T
, a+c b
.mb: 2 —Z
, a+b
e m2 = S
¢ 2 4
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A

$>Vidu 3. Cho tam gidc ABC c6 AB = 4 cm, AC = 3 cm v BC = 6 cm. Tinh do dai trung
tuyén ké tit C' clia tam giac ABC.

® Loi gidi.

$>Vidu 4. Cho tam gidac ABC ¢6 BC = 3,CA =4 va AB = 6. Tinh cosin ctia géc c6 s6 do 16n
nhat ctia tam gidc da cho.

® Loi gidi.

6> Vidu5.

Hai chiéc tau thiy cling xuat phat tit mot vi tri A, di thing - = =
theo hai huéng tao v6i nhau goc 60°. Tau B chay vdi toc do 20 - - =
hai lf mot gio. Tau C chay véi toc do 15 hai i mot gic. Hoéi sau - - =

hai gig, hai tau cach nhau bao nhiéu hai li?

o Li gidi.

$SVidu 6. Tam giac ABC ¢6 AB = ¢; BC = a; CA = b. Céc canh a, b, ¢ lien hé v6i nhau baéi
dang thitc b(b? — a?) = c(a® — ¢?). Tinh s6 do goc BAC.

o Li gidi.
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J Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky Nang cong

AL

2 BAITAP TU LUAN

¢ Bdi 1. Cho tam gidc ABC ¢6 A = 60°, AB = 6, AC = 8. Tinh BC.

9 Bai 2. Cho tam gidgc ABC ¢6 cac canh BC =6, CA = 4v/2, AB = 2. Tinh cos A vi goc A,

$>Bai 3. Cho tam gisc ABC c6 AB =6 cm; AC =5 cm va ACB = 60°. Tinh BC.

¢ Baii 4. Tam gide ABC ¢6b=6, c =8 vi m, = 5. Tinh a, A.

¢S Bai 5. Cho tam gidc ABC, goi [, 1a do dai duong phan giic trong ké tit dinh A clia tam giac

. in A
ABC'. Chiing minh rang [, = Z)CL,A.
(b+c)sin 5

$OBai 6. Hai luc fl) va E cho trude ciing tac dung lén mot vat va tao thanh géc nhon (E,E = qa.

Hay lap cong thiic tinh cuong do ciia hgp lue 5.

S—

g Dang 2. Ap dung dinh 1y sin
Nhan dang dinh ly:
e Cho tam giac biét truée do dai hai canh va s6 do ctia mot goc.
e Cho tam giac biét truéc do dai mot canh va s6 do ciia hai goc.

e Cho tam giac biét truéc do dai mot canh, s6 do géc ddi dién va ban kinh duong tron ngoai
tiép tam giac.

Z Vi DU MINH HOA

$>Vidu 1. Cho tam gide ABC ¢6 A = 120° va BC' = 10 cm. Tinh ban kinh duong tron ngoai
tiép tam giac ABC.

® Loi gidi.
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A

> Vidu 2.
Cho tam giac ABC' ¢6 A = 40°, B = 55° va AB = 100. Tinh do C
dai canh BC (lam tron két qua dén hang phan mudi).

40° 55°

. AB  BC ~ :
& Vidu 3. Cho tam giac ABC ¢6 5 — 3 va A = 45°. Tinh cac goc B, C' cua tam gidc do

(lam tron két qué dén hang phan mudi).

¢>Vidu 4. Cho tam gisc ABC c6 A = 30°, B = 50° va ban kinh dudng tron ngoai tiép bing
10 cm. Tinh do dai cac canh clia tam gidc ABC' (Iam tron dén hang phan mudi).

o Li gidi.

$>Vidu 5. Cho tam giac ABC'. Chitng minh ring sin® A = sin B sin C khi va chi khi a® = be.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky Nang cong

AL

¢S Vidu 6. Cho tam giac ABC. Biét AB =5 cm, BC' = 6 cm va 2sin A = sin B +sin C. Tinh do
dai canh AC.

2 BAITAP TU LUAN

¢ Bai 7. Cho tam giac ABC c¢6 B = 70° va AC' = 15 cm. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép
tam giac ABC (lam tron két qua dén hang phan muoi).

$>Bai 8. Cho tam giac ABC c6 B = 30°, C = 65° va BC = 50. Tinh do dai canh AB (lam tron
két qua dén hang phan mudi).

B A ~
$>Bai 9. Cho tam giac ABC cb TC = ?C va A = 30°. Tinh cac goc B, C ctua tam giac do6 (lam

tron két qua dén hang phan mudi).

¢S Bai 10. Cho tam gidc ABC théa man asin B = csin A. Chitng minh ring tam giac ABC can.

&S Bai 11. Cho tam giac ABC théa man sin? A = sin? B + sin? C'. Ching minh ring tam gic
ABC' vudng.

¢S Bai 12.
Cho tam  gidc ABC Goi D la diém thudc mién trong tam giac ABC' A
sao cho BAD = CBD = ACD = ¢. Chiing minh rang ‘
sin® p = sin(A — ) sin(B — ) sin(C — o).
© AN
B C
( & Dang 3. Giai tam giac va ting dung )
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A

@ Vi DU MINH HOA

Vidu 1.
Cho tam giac ABC' c6 BC' = 40 cm, B = 30°,C = 45°. Tinh goc A
A va do dai cic canh AB, AC clia tam giac d6 (lam tron két qua

dén hang phan mudi).
30° 45°

® Li gidi.

¢>Vidu 2. Cho tam gisgc ABC ¢6 AB = 25, AC = 20, A = 120°. Tinh canh BC vi cac géc B,
C cua tam giac do.

® Loi giai
<> Vidu 3.
Dé do chiéu rong AB clia mot khiic song, ngusi ta chon A
diém C. Sau dé, do khoang cach BC, cac goc B va C.
Biét ring BC =200 m, B = 107°, C = 28°. Tim chiéu |\~~~
rong AB ctia khtic song d6 (Iam tron dén chit s6 thap - -l - - - -
phan thit nhat). e I N

B c

KN+
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J Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky N&ing cong

A

<> Vidu 4.

Dé do chiéu cao CH ctia mot thap truyen hinh, ngudi ta chon hai diém
quan sat A, B trén mat dat (hinh vé). Biét CAH = 51°, CBH = 66° va
AB = 75 m, tinh chiéu cao ctia thép.

$>Vidu 5.

Trén ngon doi c6 mot cai thap cao 120 m. Dinh thip B va
chan thap C nhin diém A & chan ddi dudi cac goc tuong ting
bing 35° va 60° so véi phuong thang ding. Xac dinh chicu
cao HA ctia ngon doi. (Lam tron dén phan mudi)

® Loi gidi.
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y /

2 BAITAP TU LUAN

&> Bai 13. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =8, BC = 10, AC = 15. Tinh A + 2C (lam tron két qué
dén hang phan mudi).

$>Bai 14. Cho tam giac ABC c¢6 AB = 15 cm, AC = 21 cm, A = 30°. Tinh canh BC va cac goc
B, C ctia tam giac d6 (lam tron két qua dén hang phan mudi).

<> Bai 15.

Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 15, AC = 12, A = 60°. M la diém o
thudc canh AB sao cho AM = 2BM. Tinh canh CM, gbc BCM

va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac BCM (lam tron két

quéa dén hang phan mudi).

60°

<> Bai 16.
Dé do chiéu rong AB ciia mot khiic séng, ngudi ta chon A
diem C, do khodng cach BC, cac goc B va C. Biét réang
BC = 250 m, B = 104°, C = 31°. Tim chiéu rong AB
ctia khiic song d6 (1am tron dén chit s6 hang don vi).

<O Bai 17.

Dé do chiéu cao CH ctia mot thap truyen hinh, ngudi ta chon hai diém
quan sat A, B trén mat dat (hinh vé). Biét CAH = 54°, CBH = 68° va
AB = 80 m, tinh chiéu cao ctia thap (Lam tron dén hang don vi).

& Dang 4. Bai tap tong hop

‘ @ Vi DU MINH HOA ’

¢>Vidu 1. Cho tam gide ABC ¢6 A = 60° va AB = 8 cm, AC =5 cm. ‘
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A

a) Tinh dién tich cia tam gidc ABC.
b) Tinh do dai duong cao ha tit dinh A cla tam giac ABC.

c¢) Tinh ban kinh duong tron noi tiép tam giac ABC.

 Loi gidi.

¢ Vidu 2. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB = 6, BC = 8 va ABC = 60°. Tinh dién tich hinh
binh hanh ABCD.

$>Vidu 3. Cho tam gide ABC ¢6 A = 120°, B= 30°, dien tich tam giac ABC bang 9+/3. Tinh
cac canh ctia tam gidc ABC.

® Loi gidi.
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AL

> Vidu 4. Cho tam gidc ABC c¢6 AB =2, AC = 2/7 vi BC = 4.
a) Tinh goc B va dién tich tam giac ABC.

b) Tinh do dai duong phan giéc trong ctia goc B cta tam gidc ABC.

® Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

49 Bai 18. Cho tam giac v6i ba canh a = 13,b = 14,c = 15. Tinh dién tich ctia tam gidc va do dai
duong cao h..

¢ Bai 19. Cho tam gidc ABC c¢6 AB = 10, BC = 6 vi géc B = 120°.
a) Tinh AC va dién tich tam gidc ABC.
b) Tinh dudng cao AH va ban kinh dudng tron noi tiép tam giac ABC'

¢) Tinh do dai dusng phan gidc trong BD cta tam giac ABC.

> Bai 20. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 2, AC' = 3 va BAC = 120°. Tinh do dai BC, dién tich
tam gidc ABC', do dai duong phan giac trong AD cia tam giac ABC.

9 Bai 21. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = ¢, BC = a, AC =b. Goi hg, hy, h. 1an lugt 1 cic dudng
cao tuong ing xuat phat tir cac dinh A, B, C va r 1a ban kinh duong tron noi tiép tam giac ABC.
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J Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky N&ing cong

A

o111
Cltiing sevfith — = — b — =
ng minh 2+ gt =

Sr 1
¢S Bai 22. Cho tam gidc ABC khong vuong & A, chiing minh S = 1 (b + ¢ — a®) tan A.

e Cau héi trac nghiém

> Cau 1. Tam gidc ABC ¢6 AB =5, BC =17, CA=38. 56 do goc A bing

(A) 90°. 45°. (C) 60°. D) 30°.
4> CAu 2. Tam gide ABC c¢6 AB = /2, AC = /3 va C = 45°. Tinh do dai canh BC.
2 2
(A) BC = /5. BC:@. (© BC = 5. @Bc—\/6 2}
¢ Cau 3. Tam giac ABC ¢c6 AB =2, AC =1 va A = 60°. Tinh do dai canh BC.
(A) BC = V2. (B) BC = V3. (©BC=1. (D) BC =2.
— =

¢S Cau 4. Tam giac ABC ¢6 AB = 3, AC = 6, BAC = 60°. Tinh do dai duong cao h, ctia tam

giac.
3
(A) hy =33, (B) he = V3. @hazé. (D) hy = 3.
——
. g ) V6 — 2 o R
¢S Cau 5. Tam giac ABC ¢6 AB = — BC = /3, CA =+/2. Goi D la chan dudng phan
gisc trong goc A. Khi dé goc ADB bang
(A) 90°. 45°. (C)60°. (D) 75°.
T I ——— S—————

&> Cau 6. Tam gidgc ABC ¢6 AB = 4, BC = 6, AC = 2/7. Diém M thuoc doan BC sao cho
MC =2MB. Tinh do dai canh AM.

(A) AM = 4v/2. (B) AM =3v2. (C)AM =2V/3. (D) AM =3,

T —— E—

¢S Cau 7. Cho hinh thoi ABCD canh bang 1 cm va c6 BAD — 60°. Tinh do dai canh AC.
(A) AC =2. (B) AC = V3. (C)AC =2V3. (D) AC = V2.

T —— S

&> Cdu 8. Khoang cach tit A dén B khong thé do truec tiép duge vi phai qua mot dam lay. Nguoi
ta xac dinh dugec mot diém C ma tit d6 c6 thé nhin duge A va B dudi mot goc 78°24'. Biét
CA =250 m, OB = 120 m. Khoang cach AB biang bao nhiéu?

(A) 266 m. 255 m. (C)166 m. (D) 298 m.

T — S

S Cau 9. Cho tam glac ABC ¢6 BC = 2v/3, AB =6 — /2, AC = 2v/2. AD la tia phan giac
cua goc BAD. Tinh goc BAD.
(A) 60°. 90°. (C)45°. (D) 75°.

T — S
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AL

$>Cau 10.

Mot 6 t6 mudn di tit dia diem H dén dia diém G, nhung giita K
H va G 14 mot ngon nui cao nén 6 t6 phai di thanh 2 doan tu
H lén K (6 t6 leo doc lén ntii) va tit K dén G (6 t6 xudng nii).
Cac doan duong ta&th\anh tam gidc HKG v6i HK = 15 km,
KG = 20 km va HKG = 120°. Gia su cit chay 1 km, 0 to
tieu thu hét 0,3 lit xang. Gia thanh xing hién nay 1a 13050
dong mot lit xang. Ho6i 6 to di tit H dén G hét bao nhiéu tién
xang?

137025 ddng. 107025 ddng. (C) 12278 déng. (D) 137000 déng.

=

H G

¢S Cau 11. Cho tam giac ABC ¢6 goc B= 45°, AC = 28, BC = 25. Tinh s6 do goc A clia tam
gidc (lam tron két qua dén hang phan mudi).

(A) 39,1°. 40,2°. (C)39,2°. (D) 40°.

$> Cdau 12. Cho tam giac ABC c6 goc B= 30°, = 75°, AB = 20. Do dai canh AC' la
(A)20(v6 - v/2). 10(v6-v2).  (©10(/6-1). D) 5(v6 + v2).

$> Cdau 13. Cho tam giac ABC ¢b B = 30°, C = 45° va BC = 30 cm. Tinh do dai canh AB (lam
tron két qua dén hang phan mudi).

(A)15(v/3+1) em. 15(v3—1)em.  (©)302v3—1) ecm. (D)30(v3—1) cm

T — ——

> Cau 14. Cho tam gisc ABC ¢6 BC = 11, A = 30°. Do dai canh AB 16n nhéat bing bao
nhiéu?

(A) 11V/3. 225 (©)22. (D) 11(v3 + 1).

2

=

$> Cdau 15. Cho tam giac ABC cb C = 30° va AB = 30 cm. Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép
tam giac ABC.

@ 30v/3 cm. 15\/3 cm. @30 cm. @ 15 cm.

T — ———

¢S Cau 16. Cho tam gidc MNK ¢6 MN = a, MK = 3a, M = 120°. Tinh bén kinh duong tron
ngoai tiép R clia tam gidc MNK.

av39 av?21 av33 av/42
=
<> Cdau 17.
Dé do ban kinh ctia mot chiéc dia c6 chi con lai mot phan, cac B
nha khao c6 chon 3 diém trén chiéc dia (hinh vé). Biét A = 33°,
BC = 15,3 cm, tinh ban kinh ctia chiéc dia (lam tron két qua 4 C
dén hang phan mudi).
(A) 13,8cm. 12,6cm.  (C)12,9cm. (D) 13,1cm.
=
4> Cau 18. Cho tam giac ABC ¢6 b? = a® + ¢* + ac. Khang dinh nao sau day ding?
@ sin? A = sin? B + sin? C + sin Bsin C. sin? B = sin? A 4 sin® C' + sin Asin C..

B Thay: Nguyén Théi Bong - @ SBT: 0989705742 G




J Chuong 3. HE THUC LUONG TRONH TAM GIAC TT Ky N&ing cong

AL
(C) A = 120°. (D) A = 60°.
T ———— 8
&> Cau 19. Cho tam gidc ABC. Khing dinh nao sau day ding?
2., 2" 2 2, 2 2
@CotA:b—i_c—a' CotA:b-i_c—a.
R(b22—11)-cc2 — a?) lfi(anj)—cc2 —a?)
A= . A= :
@ cot 2abc @ cot abc
T — T
$> Cau 20.
Cho tam gidc ABCD noi tiép duong tron tam O. Biét N

ACB = 32°, ADC = 75° va BC = 88 cm. Tinh ban kinh
duong tron duong tron (O). (Lam tron két qua dén hang
phan muoi)

@ 7,8 cm. 7,5 cm. @ 6,6 cm. @ 6,5 cm. D

C

R

&> Cau 21. Cho tam gidgc ABC ¢6 AB =12, BC = 15, AC = 18. Tinh A+ 2C (lam tron két qua
dén hang phan mudi).

(A)129,3°. 142,7°. (C)118,4°. (D) 138,6°.

T ——— ——

4> CAu 22. Cho tam gisgc ABC ¢6 goc A = 60°, B= 45°, AB = 25. Do dai canh BC gan vdi gia
tri nao nhat dudi day?
(A) 22. 22,5. (C)24,5. (D) 21,5.

T —— ——

4> CAu 23. Cho tam gidgc ABC ¢6 AB =8, AC = 11, A = 30°. S do géc B gin véi gid tri nao
nhét dudi day?

(A)50,5°. 45.8°. (C)65,3°. (D) 55,2°.

R ——— ———
$> Cau 24.
Dé do ban kinh ctia mot chiée dia ¢6 chi con lai mot phan, cac nha B
khdo c6 chon ba diém trén chiéc dia (hinh vé). Biét AB = 7,1 cm,
BC = 16,3 cm, AC = 19,6 cm, tinh ban kinh cia chiéc dia (lam 4 C

tron két qua dén hang phan mudi).

(A)11,lcm.  (B) 9,8cm. (©)10,3cm. (D) 10,1cm.

$>Cau 25.
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AL

Dé do khoang cach tit A dén B ngang qua mot dam lay, nguoi

ta chon diém C', sau d6 khoang cach tit A dén C va cac goc A, S
C’ Tinh khodng cach tit A dén B biét AC' = 115 m, A = 98°, IR
= 52°. Tl

@1881m (B)190,7m. (C)1812m. (D)193,6 m.

A B
T — R
$> Cdu 26. R
Cho tam giac ABC ¢6 AB = 8, AC = 10, A = 75°. M la diém A

thuoc canh BC sao cho CM = 2BM. Béan kinh ducng tron ngoai
tiép tam giac ABM gan nhat vé6i gia tri ndo dudi day?

(A)3,8. B 4,1. (©)3.6. D) 3,5.

B M C
———
$> Cdu 27.
Tau A 16i cang vao lic 6h00 va chuyén dong véi van tdc 30 km/h. A C
Tau B roi cang vao lac 6h30. Vao lic 9h30 tau B gap tau A tai diém
C (hinh vé). Gia stt hai tau chuyén dong thang va c6 van téc khong 102°
ddi trong sudt qua trinh di chuyén, tinh van toc tau B (két qua lam 550

tron dén hang phan muoi).
(A)42,5 km/h. (B) 448 km/h. (C)41,7 km/h. (D)454km/h. g

— —

¢S Cau 28. Chon cong thic dung trong cac dap an sau
1 1 1 1
@ o= §bcsinB. S = §bcsinA. @S = §absinB. @ S = éacsinA.

S

¢S Cau 29. Cho AABC véi cac canh AB = ¢, AC = b, BC = a. Goi R, r, S lan luct 1a ban kinh
dudng tron ngoai tiép, noi tiép va dién tich ctia tam giac ABC. Trong cac phat biéu sau, phét biéu

nao sai? b
abe a
@S_ R: sin A’
@S:§absmC’. (D) a® 4 b — ¢ = 2abcos C.

—— )

¢ Cau 30. Cho tam gidgc ABC c6 AB = 4, AC = 3, BAC = 30°. Khi dé dien tich tam gidc
ABC bang
A 3. 4/3. (C)6v/3. (D) 6.

— —

¢S Cau 31. Tim chu vi tam gidc ABC, biét AB = 6 va 2sin A = 3sin B = 4sin C.

(A) 26. 13. (C)5/26. (D) 10v/6.
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A

¢S Cau 32. Cho tam gidc ABC ¢6a =13 m, b =14 m, ¢ = 15 m. Tinh dién tich S ciia tam giac
ABC.

(A)S =84 m2. (B) S =90 m2. (C©)S =176 m2. (D) S = 80 m2.

———

¢S Cau 33. Cho tam giac ABC. Biét AB = 3, AC = 4, BC > 5 va dién tich tam giac ABC bang
3v/3. 86 do goéc BAC bing
(A) 120°. 60°. (©)135°. D) 45°.

T — ———

¢S Cadu 34. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =2, AC =3, BC = 4. Khi d6 do dai dudng cao clua tam
giac ABC ké tit A bang

pYE @¥E @B gum

T ——— e ——

¢S Cau 35. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 9cm, AC = 12c¢m va BC' = 15cm. Khi d6 dudng trung
tuyén BM clia tam giac ABC' c¢6 do dai la

(A) 117cm. 18,82cm. (C)10,82cm. (D) 7,5cm.

T — R

¢S Cau 36. Tam giac ABC c6 cac trung tuyén m, = 10, my = 8 va m, = 6. Tinh dién tich S clia
tam gidc ABC.

(A) S =32. B) S =24. (©)s =48 (D) S = 64.

T — S

sinA sinB sin C

$> Cau 37. Cho tam gidac ABC c6 chu vi bing 26 cm va > 5 5

. Tinh dién tich

cta tam giac ABC.
@ 2v/23 (cm?). 6v/13 (cm?). @ 3v/39 (cm?). @ 5v/21 (cm?).

¢S Cau 38. Cho tam giac ABC vuong tai C' va BC =6, CA = 8. Tinh ban kinh dudng tron noi
tiép cia tam giac ABC.

(A) 2. 21/2. © V2. D) 4.

T —— S

¢S Cau 39. Tu vi tri A ngudi ta quan sat mot cay cao (Hinh vé). Biét AH =4 m, HB = 20 m,
BAC = 45°. Chiéu cao clia cay gan nhat vé6i gia tri nao sau day?

C

(A) 14 m.

T —— R
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A

> Cau 40. Mot miéng gidy hinh tam giac ABC dién tich S c6 I 1a trung diém BC va O la trung
diém ctia AI. Cit miéng gidy theo mot duong thing qua O, dudng thing nay di qua M, N lan
lugt trén cac canh AB, AC. Khi dé dién tich miéng giay chta diém A c6 dién tich thudc doan

1 1
[mS;nS]. Tinh T = — + —.
m n

@T:1—72. B T =12 ©r="1. @T:g.

T —
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CAC KHAI NIEM MG PAU

e Tém tit li thuyét

1. Khai niém véc-to

| ©Dinh nghia 1.1. Véc-to 1a mot doan thing ¢6 hudng.

Véc-to ¢ diém diu 1a A, diém cudi 1a B duoc ki hieu 1a AB, doc 1a “véc-to AB”.

Dé vé véc-to AB ta vé doan thing AB va danh dau mii tén & A
g&l it B ngﬁk}B 11. _ Diém dau Di
01 vO1 vec-to , ta gol Hinh 1

t Jov

m cubi

[N

®@ Duong thang d di qua hai diém A va B la gia clia véc-to
AB (Hinh 2).

Hinh 2
©@ Do dai doan thing AB la do dai clia véc-to AB, ki hieu la

28]

> Vidu 1.

Cho hai diém phan biet H, K nhu hinh bén. Viét hai véc-to ma diém dau va
diém cubdi 1a H hoac K.

e

e

® Loi gidi.

‘ <> Vi du 2. ‘
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AL

z . 2 7 z i e N VI 2, N
Tinh do dai cta cac véc-toc AB, CD va M N & Hinh A B
3, biét rdng do dai canh ctia 6 vuong bang 1 cm. —
N 1
D C
M
Hinh 3

® L3i gidi.

2. Hai véc-to cung phuong, ciing huéng, bang nhau

© Dinh nghia 1.2. Hai véc-to duge goi la cing phuong néu gia ciia ching song song hodc trung
nhau.

Nhan xét: Néu hai véc-to cling phuong thi hoac ching cing huéng hoac ching ngude huéng.

<> Vidu 3.
Trong Hmh 4, tim véc-to cung huéng véi véc-to AB ngugc huéng
v6i véc-to AB N M
ey
S—— r— 0
A B C D
Hinh 4

® Loi gidi.

()Dlnh nghla 1.3. Hai véc-to AB CD bang nhau néu ching cuing huéng va cuing do dai, ki hieu:
AB = CD.

Khi khong Céll) chi r6 diém dau va diém cudi clia véc-to, véc-to con dudc
ki hieu 1a @, b, ¥, ¥, ... (Hinh 5). Do dai clia véc-to @ duge ki hieu 1a a -
|-
Hinh 5
Nhan xét

- NS Z . 2 L. ~ g
@ Hai véc-to @, b bang nhau néu ching ciing huéng va cling do dai, ki hieu la @ = b.

@ Khi cho trudc véc-to @ va diem O, thi ta luon tim duge mot diem A duy nhat sao cho OA = a.
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$> Vi du 4.
Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 6).

N —>
a) Véc-t6 nao bang véc-tc AB?

b) Véc-to nao bang véc-to AD?

Hinh 6

 Loi gidi.

3. Véc-to khong

@© Dinh nghia 1.4. Véc-to khong 1a véc-to c6 diem dau va diém cudi tring nhau, ki hiéu 1a 0.

Véicécgémbétkifl,B,Ctacé?)):fl—A):ﬁzC—C). .

Véc-to AA nam trén moi duong thang di qua A. Ta quy uéc 0 (vée-to khong) cling phuong va cling
huéng véi moi véc-to; hon nita ‘6‘ = 0.

Nhan xét: Hai diém A, B trung nhau khi va chi khi AB=10.

e Cac dang toan

& Dang 1. Xac dinh mot véc-to, do dai véc-to )
©@ Véc-to 1a mot doan thang c6 huéng, nghia la, trong hai diém miut ctia doan théng, da chi
6 diém dau, diém cudi.
©@ Do dai ctia véc-to 1a khoang cach giita diém dau va diém cudi ctia véc-to do.

@ Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. Cho ti giac ABCD. Hay chi ra cac véc-to khac véc-to khong cé diém dau va diem
cudi 1 cac dinh clia tit giac.
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TT Ky Nang cong

AL

9 Vidu 2. Cho hinh vuong ABCD véi canh 6 do dai bing 1. Tinh do dai céc véc-to AB, BD,

DB.

&> Vidu 3. Cho tam giac déu ABC c6 canh bing a. Goi M la trung diém ctia BC tinh do dai

vée-to AM.

& Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

> Bai 1. Cho luc gidc déu ABCDEF c6 canh bing a.

a) C6 bao nhieu véc-to khac vée-to khong c6 diém dau va diém cudi 1a cic dinh ctia ngii giac?

b) Tinh do dai cic véc-ts AD

> Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 BC = 2a. Goi M la trung diém ctia BC tinh do dai

—>
vée-to AM.

& Dang 2. Hai vectd cing phuong, cung huéng va bang nhau

St dung cac dinh nghia

@ Hai vecto cting phuong néu chiing c6 gia song song hodc trung nhau.
® Hai vecto cing phuong thi cting huéng hoic ngude hudng.

@ Hai vecto bang nhau néu ching ciing do dai va ciing huéng.

@ ViDU MINH HOA
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Vidu 1.
Cho hinh vé, hay chi ra cac vecto cung phuong, cac cap
vecto nguge hudng va cac cip vecto bang nhau 9

 Loi gidi.

¢S Vidu 2. Cho hinh vuong ABCD. Hay chi ra mbi quan hé vé do dai, phuong, huéng gitta céc
cap vecto

a) AB va DC. b) AD va CB. c) AC va BD.

Nhitng ciip vecto nao trong cac cip vecto trén la bang nhau?

¢S Vidu 3. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 tam 1a O . Hay tim cac ciap vecto khac 6, bang nhau

N

VA
2 < 2 X N + 2 A 2 « 2 N
a) c¢6 diem dau va diém cudi trong cac diem A |, B, C va D .

b) ¢6 diém dau 1a O hogc diém cudi 1a O.
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A

$>Vidu 4. Hai ca nd A va B chay trén ciing khic song (khic song thing) véi ciing do 16n van
toc 1a 15 km/h. Tuy vay, ca ndo A chay xuo6i dong, ca no B chay nguge dong. Van toc dong nuée
la 5 km/h.

a) Hay thé hién bang hinh vé, vects van téc ¥ dong nude va vects van toc thuc té vx, vp cla
hai ca no A va B.

b) Trong cic vecto ¥, v4, vp nhitng vecto nao cing phuong, nhiing cap vecto nao nguge huéng.

o Li gidi.

% BAITAP TU LUAN
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Cho hinh vé, hay chi ra cac vecto cung phuong, cac cap y
vectd nguge huéng va cac cip vecto bang nhau 9

<> Bdi&) Cho tam giac déu ABC, hay chi ra moi quan he ve do dai, phuong va hudng gitta cap
vecto BA va C'A. Hai vecto ¢6 bang nhau khong?

<> Bai 3.
Cho hinh luc giac déu ABCDEF c6 tam O. B C

a) Hay tim cac vecto khac 0 va bing véi AB.

b) Hay vé vecto bang vdi AE va c6 didm diu 1a B.

¢) Hay vé vecto biing vdi AE va c6 diém dau 1a C.

F E

<> Béi 4. Chimg minh ba diém A, B, C thing hang khi va chi khi AB, AC ciing phuong.

& Bai 5. Trén mat phang Ozy, hay vé cac vecto OA va MN véi A(1;2), M(0;—1) va N(3;5)
a) Chi ra mot moi lien hé gitta hai vecto tréen.

b) Mot vat thé khéi hanh tit M va chuyén dong thing déu véi van toc (tinh theo giv) duge biéu
dién bdi vecto T = OA. Héi vat thé ¢ di qua N khong? Néu c6 thi sau bao lau vat sé dén
N?

&S Cau 1. Véc-to 1a mot doan théng

@ C6 huéng. C6 huéng duong va huéng am.
(C)C6 hai dau mit. (D) Théa méan ba tinh chét tren.
T — —

9 Cau 2. Chon khang dinh ding trong cac khéng dinh sau.
@ Véc-to 1a mot duong thing c6 hudéng.
Véc-to 14 mot doan thing.
@Véc—td la mot doan thang c6 huéng.
@ Véc-to 1a mot doan thing khong phan biéet diém dau va diém cudi.

T — —
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A

&> CAu 3. Véc-to ¢6 diem dau D va diém cudi E duge ki hieu nhu thé nao la ding?
(A) DE. (B ED. @‘BE’). (D) DE.

T S

4> Cau 4. Cho tam giac ABC ¢6 thé xac dinh dugc bao nhiéu véc-to (khac vée-to khong) c6 diém
dau va diém cudi la dinh A, B, C?

A 2. ® 3. (©)4. D)s.

— S

&> CAu 5. Cho hai diém phan biet A, B. S6 véc-to (khac 0) c6 didm dau va diém cudi lay tit cac
diém A, B la

A)2. 6. (©)13. D) 12.

T —

&> CAu 6. S6 véce-to (khac 0) c6 didm dau va didm cudi lay tit 7 didm phan biet cho trudc (3
diém bat ki khong thang hang) 1a

(A) 42. 3. ©9. (D) 27.

T ——

> Cdu 7. Cho tit giac ABCD. C6 thé xac dinh duge bao nhieu véc-to (khéc 6) c6 diem dau va
diém cudi la cac diém A, B, C, D?

A4 B s. (©10. D) 12.

— S

> Cau 8. Cho véc-to c6 diem dau va diém cudi tring nhau. Khéang dinh nao dusi day sai?

@ Dugc goi 1a vée-to suy bién. Dugce goi la véc-to c¢6 phuong tuy .
(C)Dugc goi la vée-to khong, ki hieula 0. (D) La vée-to ¢6 do dai khong xac dinh.
R ————— —————
¢S Cau 9. Cho tam giac deu ABC. Ménh de nao sau day sai?
(A)AB = BC. (B) AC + BC.
@’1@‘ — ’B_C)‘ @A_C)kh()ng cung phuong BC.
T —— S—

> Cau 10. Khang dinh nao dudi day la sai?
(A)M&i véc-ta déu c6 mot do dai, d6 la khoang céch gita didm dau va diém cudi clia vée-to do.
Do dai clia véc-to @ duge ki hieu 1a | @].

 |Pa) - 7o
D fTé’zABzBA.
— — S

¢S Cau 11. Cho tam gidc déu ABC, canh a. Ménh dé nao sau day ding?

@A) AC = a. ® |4c| - BC.

@ ’A_ﬁ‘ =a. @ AB cuing huéng véi BC.

— —
> Cau 12. Cho tam gidc ABC déu canh a. Goi M la trung diem BC. Khing dinh nao sau day
ding?

® A -2 @A -« ©m-22  ©WE-iT.
— —
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&> Cdu 13. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan luot la trung diém cac canh AB, AC. Ménh dé nao
sau day sai?

(A BC = 2N M. m:%f?c. (© AN = NC. © |72 = |33,

—

¢S Cau 14. Cho hai véc-to khong cling phuong @ va b Khéang dinh nao sau day ding?
@ Khong c6 véc-to nao ciing phuong véi ca hai vée-to @ va b.
C6 vo s6 véc-to cting phuong véi ca hai vée-to @ va b.

@ C6 mot véc-to cing phuong véi ca hai vée-to @ va b.
—
@ C6 hai véc-to cling phuong véi ca hai vée-to @ va b.

&> Cdu 15. Cho 3 diém phan biet A, B, C. Khi d6 khing dinh nao sau day sai?
@ A, B, C thang hang khi va chi khi AB va AC cung phuong.
A, B, C thang hang khi va chi khi AB va BC cung phuong.
@A, B, C thang hang khi v& chi khi AC va BC cung phuong.
(D) A, B, C thang hang khi va chi khi AC = BC.

¢S Cau 16. Ménh dé nao sau day dung?
@ C6 duy nhat mot vée-to cing phuong v6i moi véc-to.
C6 it nhat hai véc-to cting phuong véi moi véc-to.
@ C6 vo s6 vée-to cting phuong véi moi véc-to.
@ Khong c6 véc-to nao cing phuong v6i moi véc-to.

> Cdu 17. Khéng dinh nao sau day ding?
@ Hai véc-to cing phuong v6i mot véc-to thit ba thi cing phuong.
Hai véc-to cing phuong véi mot véc-to thit ba khac 0 thi cung phuong.
@Véc—td khong la véc-to khong co gia.
@ Diéu kien du dé hai véc-to bang nhau 1a ching c6 do dai bang nhau.

¢ Cau 18. Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. S6 cic véc-to khac 0 cing phuong voi OC ¢6
diém dau va diém cudi 1a cac dinh ctia luc giac bang

A)s. ® 7. ©s. D4

—
¢>CaU 19. Cho ba didm A, B, C phan bict. Khi dé
(A)Diéu kien can va dit dé A, B, C thing hang la AC cing phuong véi AD.
Dicu kien di dé A, B, C thing hang la CA cling phuong véi AB.
@ Dicu kién can dé A, B, C thang hang la CA cling phuong véi AB.
@ Diéu kien can va di dé A, B, C thing hang la AB = AC.
—

4> Cdu 20. Trong mat phang toa do Ozy, cho @ = (—3;0), b = (4; ). Gia tri ctia  dé @ va b
cung phuong la

@xz—% x:—g. @x:O. @xé@.

T — ——
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> Cdu 21. Phét biéu nao sau day la sai?
@ Hai véc-to cing phuong thi cung huéng. Véc-to khong cung phuong v6i moi véc-to.
@ Hai véc-to cing huéng thi cung phuong. @ Véc-to 1a doan thang c6 huéng.

— —

¢ CAu 22. Cho vée-ts MN # 0. S6 véc-to cing hudng véi vée-to MN 1a

(A) vo sb. 1. (©s. D) 2.

e

&> Cau 23. Goi C la trung diém ciia doan AB. Hay chon khéng dinh ding trong cac khing dinh

sau.
@ CA=CB. AB va AC cung huéng.
@14—B> va CB nguge hudng. @ ‘1@‘ — CB.

&> CdAu 24. Cho ba diém M, N, P thang hang, trong dé diém N nim giita hai diém M va P. Khi
d6 cac cap véc-to nao cung huéng?

@]\ﬁv&ﬁ. WV&P—N). @WVQJV—P). @anj\ﬁ.
T — e
> CAu 25. Cho hinh binh hanh ABCD. Chon khang dinh ding?
@ E, BC 1a hai véc-to ngudce hudng. @, CB 1a hai véc-to cung huéng.
@ AB , CD 1a hai véc-ta cung phuong. @ AB , CD 1a hai véc-to cung huéng.
T

¢S Cau 26. Cho hinh binh hanh ABC'D. Hai véc-to nao nguge hudng?
(A) AB va DB. AB va AC. (C)AB va CD. (D) AB va DC.

— —

¢S Cau 27. Véc-to —2@ va véc-to @ véi @ # 0 1a hai véc-to

@ nguge hudng. bang nhau. @ cting huéng. @ dé6i nhau.
T — e
> Cdu 28. Khéng dinh nao sau day ding?
(A)@ = (1;2) va b = (3;6) cimg huong. @ =(1;2) va b = (2;1) déi nhau.
@ @ =(1;2) va b = (—3; —6) cing huong. D a= ) va b = (—3;0) cimg phuong.
T
¢S Cau 29. Hai véc-to bang nhau khi va chi khi
@ Cung hudéng va cung do dai. Cung phuong.
(C) Ciing hudng. (D) C6 cting do dai.
T — ——

$> Cau 30. Khéng dlnh nao sau day dung?
@ Hai véc-to @, b bang nhau, ki hieu @ = b néu ching ciing huéng va ciing do dai.

Hai véc-to @, b bang nhau, ki hieu @ = b néu chting ciing phuong va cting do dai.
(C)Hai véc-to AB, CD biing nhau khi va chi khi tit gisc ABCD la hinh binh hanh.
@ Hai véc-to @, b bang nhau khi va chi khi ching cting do dai.

T ——
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&> Cdu 31. Phat biéu nao sau day ding?
@ Hai véc-to khong bang nhau thi do dai ciia ching khong bang nhau.
Hai véc-to khong bang nhau thi do dai ctia chiing khong ciing phuong.
@ Hai véc-to bang nhau thi c6 gia tring nhau hodc song song nhau.
@ Hai véc-to c6 do dai khong bang nhau thi khong cting huéng.

T —— e

> CdAu 32. Chon khang dinh ding trong céc khing dinh sau
@ Hai véc-to cing phuong thi biang nhau.
Hai véc-to nguoc huéng thi c6 do dai khong bang nhau.
@ Hai véc-to cing phuong va cting do dai thi bang nhau.
@ Hai véc-to cing huéng va cuing do dai thi bang nhau.

—— 8
¢ CAu 33. Cho véc-to @ # 0. Menh dé nao sau day ding?
(A)C6 vo 6 vée-to ¥ ma T = @. C6 duy nhat mot ¥ ma @ =@
@ C6 duy nhat mot ¥ ma @ = —d. @ Khoéng c6 véc-t6 ¥ ndo ma v = a.
T — —
&9 Cdu 34. Cho hinh binh hanh ABCD. Dang thiic nao sau day sai?
@ |4B| = |BC| ‘BC‘ -|pd.  ©|4B|-|cD| ©|ac|-|BD|.

¢ Cau 35. Cho luc giac ddu ABCDEF tam O. Ba véc-to bing véc-to BA Ia
(A)OF, DE, OC. CA, OF, DE. (C)OF, DE, CO. (D) OF, ED, OC.

$> Cau 36. Cho hinh binh hanh ABGE Ding thiic nao sau day diang?
(A) BA = EG. AG = BE. GA = BE. (D) BA=GE.
T —

&S Cau 37. Cho doan théing AB, I 1 trung diém ctia AB Khi do

@ BI = Al BI cung huéng AB.
©[E|=2|2] ® 51| = |74].
— ———
$> Cau 38. Cho hinh thoi ABC'D canh a va BAD = 60°. Dang thtic nao sau day ding?
A5G- DA ®) A3 - 4D, © BB ac ©)[BD|=a
T —— ———— 8
9 Cdu 39. Cho hinh chit nhat ABCD. Trong céc dang thiic duéi day, dang thiic ndo ding?
(A)AB = CD. (B) AD = BC. (C)AC = BD. (D) BC = DA.
T ——— —
¢S Cau 40. Cho tam gidc ABC v6i trung tuyén AM va trong tam G. Khi d6 GA bang
(A SAM. SGM. (C)2GM. —5MA.
R ————— —— 8
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5“7@ TONG VA HIEU CUA HAI VEC-TC
_ 3

e Cac dang toan

®@ Ghép cac véc-to lai thich hop.

& Dang 1. Tinh tong, hiéu hai véc-to

®@ Dimg cac quy tic cong véc-to dé tinh.

¢>Bai 1. Tinh téng MN + PQ + RN + NP + QR.

3O BCII 2. 2. Cho tam gidc ABC v6i M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia BC, CA, AB. Tinh tong
AP + BM + CN.

<><> Bai 3. Cho hai hinh binh hanh ABCD va AB'C'D’ ¢6 chung dinh A. Tinh o — B'B + cc’ +
D'D.

> Bdi 4. Cho tam giac ABC, goi D,E,F, G,H,I theo thi ty la trung diém cac canh AB,BC,C A,
DF,DE,EF. Tinh véc-to @ = = BE — GH Al + FE?

<> Bai 5.

Cho lyc giac déu ABCDEF tam O. Rt gon véc-to v = — AF + BC + C B

o /V\
D¢ ,_\ > A

&> Béi 6. Goi O la tam ciia tam gidc ddu ABC. Tinh @ = OA + OB + OC.

4> Bai 7. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén céc doan thing DC,AB theo thit tu lay cac diém
M N sao cho DM = BN. Goi P la giao diém ctia AM,DB va @ la giao diém ctia CN,DB. Tinh
- DP— QB

<> Ba&i 8. Cho tam giac ABC déu, G 1a trong tam, tinh GB + GC.

&> Béi 9. Cho tam gisc ABC déu, G la trong tam, tinh AG + CB.
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%& Dang 2. Xac dinh vi tri cia mot diém tir dang thiic véc-to

@ Vi DU MINH HOA

$>Vidu 1. Cho tam gide ABC. Didm M théa man diéu kien M A+ MB+ MC = 0. Ménh
dé nao sau day dung?

(A) M la diém sao cho tit gidc BAMC 1a hinh binh hanh.

M 1la diém sao cho ti giac ABMC 1a hinh binh hanh.

@ M 1a trong tam tam giac ABC.

@ M thuoc duong trung tryc cua AB.

® L gidi.

2 BAITAP TU LUAN ’

9 Bai 10. Cho tam giac ABC. Diém M thoéa méan diéu kien MA— MB + MC = 0. Meénh
dé nao sau day dung?

@ M thudc trung truc ciia AB.

M 1a trong tam tam giac ABC.

(C) M 1a diém sao cho tit gise BAMC 1a hinh binh hanh.

@ M 1a diém sao cho tit gisc ABMC la hinh binh hanh.

> Bai 11. Cho hinh binh hanh ABCD. Didm M théa man diéu kien AB+AC+AD = AM.
Khéng dinh nao sau day ding?

@ M d6i xting véi A qua C. M d6i xing véi B qua C.

@ M d6i xting v6i D qua C. @ M tring véi diém C.

69 B&i 12. Cho hinh binh hanh ABCD. Diém M théa man didu kien |MB +CD| =
’]\Td + 174)’ Khing dinh nao sau day ding?

@ M thuoc duong trung tryc cua canh AB.

M la trung diém AB.

@M la trung diém CD.

@ M thudc duong trung truc ctia canh C'D.

& Dang 3. Tinh do dai véc-to

@ Vi DU MINH HOA
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$SVidu 1. Cho tam giac déu ABC c6 canh AB = a, x4c dinh va tinh do dai ctia véc-to

a) ¥ = AB + BC. b) ¥ = AB + AC.

® Li gidi.

$SVidu 2. Cho hinh vuong ABCD tam O c¢6 canh AB = 2, xac dinh va tinh do dai clia véc-to

% BAI TAP TU LUAN

¢ Bai 13. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢6 AB = 2, AC = 4, xéc dinh va tinh do dai ctia
vée-to 4 = AB + AC.

9 Badi 14. Cho hinh chi nhat ABCD c6 AC =5, AB = 3, xac dinh va tinh do dai ctia véc-to

—_—  —

a) @=AD - AC. b) b = AB + AC.
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45 Bai 15. Cho hinh thang ABCD ¢6 A = D = 90°, AB = AD = 3, CD = 5, x4c dinh va tinh
do dai cta véc-to
a) @ = AB — AC. b) ¥ = DB + DC.
[ & Dang 4. Ung dung ctia véc-td trong vat ly )
Vidu 1. N
Cho hai luc Fy = MA, Fy = MB cing tac dong vao mot vat tai diém M B
cuong do hai lyc F'y, F'5 1an lugt 1a 300 (N) va 400 (N) va AM B = 90°. Tim
cuong do cua luc téng hop tac dong vao vat.
(A)0 (N). 700 (N). (C)100 (N). (D) 500 (N).
A
M
® Loi gidi.
2 BAITAP TU LUAN
<O Bai 16. o
Cho hai Iluc Fy, = MA, F'y = MB cing tac dong vao mot vat tai diém M B
cuong do hai lyc F'y, Fy déu bang 300 (N) va AM B = 60°. Tim cuong do
ctia luc tong hop téac dong vao vat.
(A)0 (N). 300 (N). (C)300v/3 (N).  (D)500 (N). AN
6 A
M
1. Triac nghiém khach quan
&S Cau 1. Cho ba diém phan biet A, B, C. Dang thic nao sau day diang?
(ANCA-BA=CB. (B)AB+AC=CB. (C)AB+CA=BC. (D)AB-AC =BC.
¢S Cau 2. Rat gon biéu thic véc-to AM + MB — AC ta dude két qua ding 1a
(A) MB. BC. (©CB. (D) 4B.
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y 2. Tdng va hiéu clia hai véc-to TT Ky Nang cong

AL

¢S Cau 3. Goi O la tam hinh vuong ABCD. Tinh OB - OC.

(A)OB — OC = BC. (B) OB — OC = DA.

(C)OB-0C = 0D — OA. (D)OB - OC = AB.
> Cau 4. Cho bén diém A, B, C, D phan biét va © = AD+CD-CB— BD. Khéng dinh nao
sau day dung?

AT =T0. (B) @ =AD. (©%=CD. (D) @ = AC.
$>Cau 5. N
Cho hinh binh hanh ABC'D tam O . Hoi véc-to AO — DO bang véc-to B C
nao trong cic véc-to sau?

W B4 ® BC M

(©DC. (D) AC. O

A D

<><> Cau 6 Cho tam giac ABC. Goi M, N, P lan luct 1a trung diém cac canh AB, AC, BC. Tong
MP + NP bang vec-td nao?

& PA T o 7B ©) P
T — ———
$>Cau 7.
Cho luc giac déu ABCDEF cé tam O. Déng thitc nao sau day sai? C B

(MWOA+0C+0E=70.

(B)OA+OC + OB = EB. /V\
(C)AB+CD+EF=0. D A
oz A

&> CAu 8. Cho hinh binh hanh ABCD. Véc-to BC — AB bing véc-to nio dudi day?

‘A DB ® BD. ©AC. D) A

$>Cau 9.
Cho hinh binh hanh ABCD. Goi G la trong tam cua tam A B
gidc ABC. Ménh dé nao sau day ding?
(A GA+GC+GD=BD. B)GA+GC+GD =CD.
(©GA+GC+GD=0. (D)GA+GD+GC=CD.

|
|

— T

$> Céau 10. Chon ménh dé sai trong cdc ménh dé sau.
@Neu T+b="¢ th1|a|+‘b‘ 2.
(B)FY — BY = FB véi B, F, Y bt ki.
@Neu ABCD 1a hinh binh hanh thi AB + AD = AC.
(D)AM + MH = AH v6i A, M, H bat ki.

— ——
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

A

> Cdau 11. Cho ba diém phan biet A,B,C. Dang thiic nao sau day la ding ?
(AWAB+AC=BC. B CA-BA=BC. (C)AB+CA=CB. (D)AB-BC=CaA.

T — T

$>Cau 12. Rit gon bidu thic AM + MB — AC ta dude két qua ndo dudi day?

(A 1B, B0, ©CE ©) AE.

9 Cdu 13. Trong mit phang cho bén diém bat ki A, B,C,0. Dang thiic nao sau day la ding?
(ANAB=0B+0A. (B AB=AC+BC. (COA=CA-CO. (D)OA=O0E- BA.

T — T

&> Cdu 14. Cho ba diém A,B,C phan biét. Dang thiic nao sau day la sai?
(AAC+AB=CB. (B)AB+BC=AC. (C)AC-AB=BC. (D)AC - BC = AB.

T — ——
&> Cau 15. Téng MN + PQ + RN + NP + QR bing
(A) ME. (B) MN. (© MP. (D) M§.
T — R

&S Cau 16. Cho 4 diém bat ki A,B,C,D. Dang thic nao sau day sai?
(ANAB=AC+BC. (B)DA=BD-CD. (C)AB=DB-DA. (D)BC=BD+DC.

T ———— R
&> Cau 17. Cho bén diém A, B, C. Tinh AB — AC.
(A) CA. 2. AC, (©7T. (D) AC.
T — R
&> Cdu 18. Cho tam giac ABC va diém M bat ky, chon dang thitc ding,.
(A)AB — AC = BC. (B) MA+ BM = AB.
(C)MB - MC =CB. (D) A4 - BB = 4B.
T —— —————————

C Célul9_; Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N lan luct la trung diém BC va AD. Tong clia
NC va MC la

A7, AN, © Nt ©) A0,

¢ CAu 20. Cho bén diém A, B, C, D. Hay tinh AB — AC + BD.

(A) DC. AC. ©70. (D) CD.
&> CAu 21. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi I, J 1an lugt 1a trung diém BC vi AD. Tinh JC —IC
khong bang
(A) DC. J1. (C)4E. (D) AC.
T ——— e

> CAu 22. Cho hinh binh hanh ABCD. Diém M théa man diéu kien MB — BC + BO = DO.
Khang dinh nao sau day diang?
@ M trung véi A. M trung véi B. @ M trung véi O. @ M trung véi C.

T — T
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y 2. Tdng va hiéu clia hai véc-to TT Ky Nang cong

AL

> CAu 23. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O. Diém M théa man diéu kien OM = OA —
OB + DC'. Khing dinh nao sau day ding?

@ M trung vé6i B. M trung véi D.
@ M trung véi A. @ M trung vé6i diem O.
 — B

<>‘> CCIU 24. Cho bén diém phan biet A, B, C, D. Biét diém M théa man diéu kien M MC +MD =
AD + BC. Khing dinh nao sau day ding?

@ M la trung diém CD. M la trung diém AB.
@ M 1a trung diém AD. @ M la trung diém BC.
T —— S—

©C Cau 25. Cho cac dlem phan biet A, B, C, D, E, F. Biét diém M théa man diéu kien M MC +
ME + MF = AC + BE + DF. Khéng dinh nao sau day ding?

@ M 1a trong tam tam giac ABC. M la trong tam tam giac BC'D.
@ M 1a trong tam tam gidc ABD. @ M la trong tam tam giac ACD.

———

&> CAu 26. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 E la trung diém AB. Diém M thdéa man diéu kién
EB =AM — BC. Khéng dinh nao sau day ding?

@ M 1a trung diém AD. M la trung diém CD.
@ M 1a trung diém AB. @ M la trung diém BC.
T —— ——

&> Cau 27. Cho tam giac ABC déu c6 canh bang a. Tim tap hop diém M thoa man diéu kien
‘J\TC’ ’ _ ‘ﬂ?’ +AC ‘
@ M thuoc duong tron tam A ban kinh av/3.

M thudc duong tron tam C ban kinh aT\/?

@ M thudc duong tron tam B ban kinh av/3.
@ M thuoc duong tron tam C' ban kinh av/3.

e

¢S Cau 28. Cho hinh thang ABCD ¢6 AB song song v6i CD. Cho AB = 2a, CD = a. O la trung
diém ctia AD. Khi d6,

®)[0B+00|= 2. ® [0B+00|=a. (©|[0B+00|=20. © [0B+00]=2a

— S—

4> Cdu 29. Cho tam giac ABC vuong can tai A ¢c6 BC = ay/2, M la trung diém ctia BC. Khing
dinh nao sau day dung?

@) |FA+ M| =a ® |5A+ B3| - 2.
©)|5A+ B3| - L. ©|5A+ Bil| - 22,
$> Cdu 30.
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A

Cho @)h vuong A_B)CD canh a tam O. Tinh theo a do dai ctua véc-to B C
© =AB+ 0D — BC.

@aT\/i 3a\/§- CCDG\/§ @a. 0

2

A D

S

¢S Cau 31. Cho ba véc-to @, U va w nhu hinh vé. Biét mdi 6 vuong cé kich thude lem x lem,

tinh do dai ctia vée-to @ =4 + U + ©.
E) >
z,
7
(A)V/5 cm. V10 cm. (C©) V13 cm. (D) V17 cm.
T —

¢S Cau 32. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bang a. Khi d6 ‘E + fTé‘ bang

@Za. a\/§. @? (D)CL—\/§

2
T — ———
> Cdu 33. Cho tam gidac ABC vuong can tai C, AB = /2. Tinh do dai ctia AB + AC
(A) 5. 21/5. ©3. (D) 2v3.
T —— ——

¢S Cadu 34. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 DA = 2cm, AB = 4cm va duong chéo BD = 5cm.
Tinh ‘B_/i — DA ‘

@ 2cm. (B) 4cm. @ ocm. @ Gem.

———

¢S Cau 35. Cho hinh thang ABCD c¢6 hai ddy AB = a, CD = 2a. Goi M, N la trung diém ctia
AD, BC. Khi d6 |MA + MC — MN‘ bing

@ g- 3a. @ a. @ 2a.

T ——— ————

> Cdu 36. Cho hinh vuong ABCD canh a, d 1a duong théng qua A, song song véi BD. Goi M
la diem thuoc dusng thang d sao cho |[MA + MB + MC — MD| nhé nhat. Tinh theo a do dai

véc-to ]\ﬁ
® v ® ©a L4
< Cau 37.
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TT Ky Nang cong

ALY
Cho hai lue F)l = W, Fg = ]\TB) cling tac dong vao mot vat tai diem M B
cuong do hai lyc Fl, Fg déu bang 300 (N) va AMB = 120°. Tim cuong
do ctia luc téng hop téc dong vao vat.
(A)300 (N).  (B)700 (N).  (C©)100 (N).  (D)500 (N) B
M
120°
T
<> Cau 38.
Cho ba lyc Fl M_X FQ m F3= MCcungtacdongvao A
mot vat tai diém M va vat du’ng yén. Cho biét cuong do clia F 15
F2 déu bang 25 (N) va goc AMB = 60°. Khi d6 cuong do lyc ¢ M_
cua F)g la 60
B
(A) 25v/3 (N). 50v/3 (N). (C)50v/2 (N) (D) 100v/3 (N)
——————
<> Cau 39.
Cho ba luc F1 MA F2 MB F3 MC' cling tac dongvao mot vat C
tai diém M cudng do hai lyc Fl, F, déu biing 300 (N) va F'5 = 400 (N).
Lai c6 AMB = 120° va AMC = 60°. Tim cuong do cta luc tong hop tac < B
dong vao vat.
(A)300 (N).  (B)700 (N).  (C)100 (N).  (D)500 (N)
129\4 A
60°
T — ——
$> Cdu 40.
Chobaluchl—MA FQ—MB F3—MC’cungtacdong B
vao mot vat tai diém M cmjng dd hai luc F 1, F 5 déu bang 300 ¢
(N) va Fsy = 400 (N). Lai ¢6 AMB = 120° va AMC = 150°.
Tim cudong do ctia luc tong hgp tac dong vao vat. 90°
(A) 300 (N). 700 (N).  (©)100 (N). (D) 500 (N) = 4
 — T
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-,
.5@'@ TICH CUA MOT VEC-TG VOI MOT SO

N

e Tém tit li thuyét

1. Tich cua mot véc-to voi mot so

© Dbinh nghia 3.1.

sl

=g A ~N ~ z 7
@ Tich ctia mot vée-to @ # 0 v6i mot sd k > 0 1a mot vée-to, ki
hi¢u 1a k'@, cing hudng véi vée-to @ va c6 do dai bang k||
—> P .
@ Tich ctia mot vée-to @ # 0 v6i mot s6 k < 0 1a mot véc-to,
ki hieu 1a k@, ngude huéng véi véc-to @ va c6 do dai bang
(=k)al.

N
S
|

N | o
8l

A Luu §: To quy wic k@ =0 néua@ =0 hodc k = 0.
2. Cdc tinh chét ctia phép nhan véc-td véi mot so

—> L B
V6i hai vée-to @, b va hai s6 thuc k, ¢, ta ludn co6

o k(td)= (kt)d; o (k+t)d =kd +tda;
o K(T+D)=kT+kb; e 1T7=3;(-1)3=-7
A Luu y:

©@ Diém I la trung diém cia doan thang AB khi va chi khi TA+TB=0.

O] gho tam giac ABC, diém G la trong tam ctia tam gidgc ABC' khi va chi khi GA+GB+GC =
0.

A Luu y:
Cho hai véc-to khong cung phuong @ va b. Khi do, moi véc-to W déu biew
thi (phan tich) duge mot cic duy nhat theo hai véc-to @ va 7;, nghia la c¢é \
duy nhat cip so (x,y) sao cho U = xd + y?.

Q Cac dang toan

sl

& Dang 1. Xac dinh véc-to tich, tinh do dai véc-to

Véc-to k'd c¢6 do dai bang |k||d| va

e cung huéng véi @ néu k > 0; e ngucc hudng véi @ néu {

\ /
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J 3. Tich cla mot véc-to véi mot sé TT Ky Nang cong

A

1. Vi du minh hoa

ld 2 ? N 1
&S Vidu 1. Cho doan thang AB va M 1a mot diem nam trén doan AB sao cho AM = EAB . Tim

k trong cac dang thiic sau

a) AM = kAB. b) MA = kMB. ) MA = kAB.

$>Vidu 2. Cho tam gidc ABC déu canh biang 1, trong tam G. Tinh do dai véc-to AG.

o Li gidi.

¢ Vidu 3. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bang a, I 1a trung diém ctia canh BC. Tinh do dai
véc-to AB + AC.

® Loi gidi.
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AL

2. Bai tap ap dung

> Bai 1. Tren doan thang AB, goi C' la trung diém AB va D la diém déi xting ctia C' qua A. Tim
k trong cac déng thiic sau

_ > e S &

a) AC = kAB. b) AD = kAB.

¢ Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong can tai A, canh BC = 2. Goi M, N lan lugt 1 trung diém
cua canh AB va BC. Tinh do dai M N.

¢ Bai 3. Cho hinh thoi ABCD ¢6 AC = 2a, BD = a. Tinh do dai véc-to AC + BD.

3. Bai tip tric nghiém

$>Cau l. N
Cho hai véc-to AB va CD trong hinh bén. Khang dinh A B
nao sau day dang?
(A)CD = 34B. CD = AB.
st ©) 0D — 348, 5 1
=
&> CAu 2. Cho véc-to @ (khéc 0) va vée-to b = k@, (k # 0). Khang dinh nao sau day la
ding?
@ @ cung phuong b néu k > 0. @ ngugde huéng b néu k > 0.
@ cung huéng b néu k < 0. @ @ cung huéng b néu k > 0.
=
4> Céu 3. Cho hai véc-to @, b bat ki va s6 thuc k. Ta c6 k (@ + b ) bing
(AT +kb. B) k@ +kb. (k@ —kb. D) k@ +b.
———8
~ = T = 2 U 1> NN 20 2
¢S Cau 4. Cho hai vée-to @, b khac 0 théa man @ = ~3 b. Ménh de nao dudi day dung?
— 1 |- = o T s q Z.
@|a|=—§‘b’. @ va b la hai véc-to doi nhau.
@ cung huéng véi b @ @ ngudc huéng véi b
A
&S Cau 5. Cho vée-to © c6 do dai bang 2 va véc-to ¥ = —3u. Khang dinh nao sau day la
ding?
(A) Véc-to T ¢6 do dai biing —6 va ciing hudng véi 7.
Véc-to T ¢6 do dai bing —6 va nguge hudng véi .
(C)Vée-to T ¢6 do dai biing 6 va ciing huéng véi 7.
@ Véc-to U c6 do dai bang 6 va ngude hudng véi .
T —— —
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J 3. Tich cia mot véc-to véi mot sé TT Ky N&ing cong

y J/ 4
$>CAau 6. Cho @ = —2b. Khing dinh nao sau day ding?
(A)@ va b la hai véc-to biing nhau. @ va b 1a hai véc-to d6i nhau.
(C)@ va b nguge huéng. (D) @ va b ciing huong.
T —— S ———

&> CAu 7. Tich clia vée-to @ v —3 1 véc-ta b. Khing dinh nao sau day ding?
(A) b ciing huéng @. b =34d.
@ ’F’ = -3|d|. b nguge huéng @.

T —— S

©®

s —> . > 2. N~ 2. P —> 1 —> 1 .
¢S Cau 8. Cho vée-to ¢ c¢6 do dai bang 27. Hoéi do dai cua vée-to © = —=¢ 1a bao nhiéu?

(A) 243. 3. ©9. 9@ —3.

— T

&5 Cau 9. Cho véc-to @ c6 do dai bang 2022. Tinh do dai clia véc-to b =20

)5 = 4044 |%| = —2022. ©)7| =2022. ) "b’( — 4044,

T —— — 8
$>Céau 10.
Cho doan thang AB va diém I thudc doan thing AB
nhu hinh vé bén. Ménh dé nao sau day ding? A4 T B
(A) AT = JAB. Al = TB.
(©) Al = B4 (D) Al = —TE
——

> Cau 11. Dang thiic nao mo ta ding hinh vé bén?

(A)3AT + AB=0. (B)3TA+IB=70. I A B
(CBI+3BA=T. (D)AI +34B=0.
L — ————

~ 2 1 5
&S Cau 12. Cho M 1a mot diem trén doan AB sao cho AM = §AB . Khang dinh nao sau day

sai?
@m:_gm m:%@. ©MA=- MB. (© MB=24M
R — ————

&> Cau 13. Cho doan thing AB va M la mot diém trén doan AB sao cho AB = 5AM. Ménh dé
nao sau day sai?

@m:_}lm ngﬁ. @m:_gﬁ @W:%E.

— —

~ Z 2 . 1
¢S Cau 14. Cho doan thang AB, M 1a mot diem trén doan thang AB sao cho AM = ZAB'

Khéng dinh nao sau day sai?

(A) MA = 5 MB. BM = ZBA. (C)AM = 7AB. (D) MB = —3MA.
T — ——— 8
&> Cau 15. Tren doan thing AB lay diém I sao cho AB = 4AI. Khing dinh nao sau day la
ding?
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A

(A)TB = —3TA. ®) T8 = 374 @rB:g@i @?B:_g,@i

T — ——

&> Cau 16. Cho diém B nam giita hai diem A va C, véi AB = 2a, AC' = 6a. Dang thiic nao dusi
day la déng thitc ding?
(A) BC = —2BA. BC = 44B. (C)BC = —24B. (D) BC = —44B.

S——

¢S Cau 17. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O. Ménh dé nao sau day sai?
@o—ﬁzgg—ﬁ. ®) AC = 20C. (©) AC = 204 (D) 4B = BC.

——

¢S Cau 18. Cho tam giac ABC véi trung tuyén AM va trong tam G. Khi do6, véc-to GA bing
vGi véc-ta nao sau day?
(A) 2GM. ~5AM. © G D) SAM.

T — S

&> Cau 19. Cho tam giac ABC ¢6 G la trong tam, M la trung diém ctia BC. Déang thiic nao sau

(A)GB + GC =2GM. (B) AB + AC = 24G.
(© G4 — 20, @m:_gm
T —— —

&> Cau 20. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB va AC. Khang dinh
nao sau day la sai?

@m:%@. m:_%@. ©BC=—2NM. (D) BC =2MN.

T — S———

&S Cau 21. Cho tam giac ABC ¢6 trong tam G va trung tuyén BM. Khang dinh nao sau day la

sai?
&) A = T4 ® GA+GB+0C =T.
(C)OA + OB + OC = 30G, véi moi diém O. (D)GE = gﬁi.
¢S Cau 22. Cho tam gidc deu ABC vé6i duong cao AH. Ménh dé ndo sau day ding?
A 4B = 40, ® |2H| - L2 |7e|. © HE - HL. © |A¢| —2|mC|

¢S Cau 23. Cho hinh vuong ABCD canh a. Gia tri cua ’E T+ AC + E‘ béang

@ AV2. 2a. @ 2a+/2. @ 3a.
¢S Cau 24. Cho tam gidc ABC déu canh a. Khi d6, gia tri ‘A_B) + A_C’)‘ béang
@ av/3. %g. @ 2a. @ %g.
R ———— ——————— 8
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J 3. Tich cia mot véc-to véi mot sé TT Ky N&ing cong

y' J
¢S Cau 25. Cho tam gidc déu ABC canh bang 4. Do dai AB + AC I
@) 2v/3. V5. (© V6. (D) 4v3.

T R ——— e —————
& CAU 26. Cho tam gidc ABC vuong tai A va AB = 2, AC = 3. Do dai ctia véc-ts BC + AC
bang

(A) 5. 40. (©V13. (D) 2v/10.

¢S Cau 27. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bang a. Tinh ‘A_B) + ﬁ’ theo a.

@5 ® e ©avs ©)ava.

2
R —— ———————.
®cau2s. o
Cho balyc Fy = MA, F; = M B, F3 = MC' cung tac d(_f)gg_vgo mot vat A
tai diém M va vat ding yén. Cho biét cudng do cta Fi, F, déu bing 7 Fy
100N va AM B = 60°. Khi d6, cuong do luc ctia F bing E : v
(A) 50v/2N. 50/3N.  (C)25v3N. (D) 100v/3N. oA
T — —————

¢S Cau 29. Cho tam giac ABC la tam giac déu canh 2a véi G 1a trong tam. Tinh ’G_é + G_C)‘

OEIE] k) GEL) ©® /.

3 2 3

T — —

¢S Cau 30. Goi G la trong tam tam gidc vuong ABC v6i canh huyén BC = 12. Véc-to GB-CG
c6 do dai bang bao nhiéu?

) 4. 2v/3. (©)s. D2

T —— T

> Cau 31. Tam giac ABC c¢6 AB = AC = a, ABC = 120°. Do dai véc-to téng AB + AC
bang

@ 2a. av/3. @ a. @ 3a.

& CAu 32. Cho hinh thoi ABCD canh a, tam O vi BAD = 60°. Do dai véc-to OB — CD

bang
@aTﬁ- aT\/g‘ ©2a. @a\/g.

> Cdu 33. Cho tam giac ABC déu canh a, H la trung diém ctia BC. Tinh ‘CTA) — ﬁ‘ bang

RS 'kl cH s

3 2 2
————
¢ CaAu 34. Cho tam gidac OAB vuong can tai O v6i OA = OB = a. Tinh d6 dai véc-to @ =
8OA — 60B.
(A) 2a. 14a. (C)16a. (D) 10a.
R —— e —
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y /

®C Cau 35. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 AB = 3, AC = 4. Tinh do dai vec-to % =
2AL + 3AC.

(A) || = 18. B) |Z| = 6v5. ©z] =9 (D) |7| = 5v6.

&S Cau 36. Goi G 1a trong tam cia tam giac ABC. Tap hop diém M trong mit phang chia tam
gidc ABC' sao cho ‘MA—i— MB + MC" =61la

@ duong tron ngoai tiép tam gidc ABC. duong tron tam G ban kinh bang 1.

@ duong tron tam G ban kinh bang 2. @ duong tron tam G ban kinh bang 6.

¢S Cau 37. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 2a va G 1a trong tam ciia tam giac. Khi do, gia
tri ‘A_B) — G_C') ‘ la

av/3 2a+/3 4a\/3 2a
®< i © 43 2

3 3 3

$> Cau 38. Cho ba lyc Fl, Fg7 Fg c6 cung diém dat tai O. . Trong do, ¢6 hai luc Fl, F2 ¢6 phuong
hop v6i nhau mot goc 90° va luc F's ngugce hu’dng véi luc F 1. Ba lu’c F Be F "% F 3 ¢6 cuong do lan
lugt 13 100 N, 200 N va 300 N. Cudng do lyc tong hop ctia ba Iuc Fl, Fy, F3la

(A)400 N. 100v/2 N. (C)600 N. (D) 2002 N.

49 CaAu 39. Cho hinh vuong ABC'D c6 canh bang 1. Do dai clia véc-to © = 12AC—7AB biang

A |7 =17. ®) |7 =5. ©|%] =13. D)% =12v2 1.

¢S Cau 40. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bang 1. Do dai clia véc-to @ = 31_21_5 — 71_4_§ 1a

(A 7] =5. ® B=12v2-7. ©)]|7]|=17. D) |7| = 13.

& Dang 2. Ching minh ding thitc véc-to, thu gon biéu thic

Phuong phap giai
@ HUONG 1. Bién déi mot vé thanh vé con lai. Khi d6

a) Néu xuat phat tit vé phiic tap ta can thyc hién viéc don gian biéu thric.

b) Néu xuat phat tit vé don gidn ta can thyc hién viec phan tich véc-to.
@ HUONG 2. Bién déi ca hai vé thanh mot véc-to hosic biéu thitc véc-to.

® HUONG 3. Bién ddi déng thiic can ching minh tuong duong véi mot déng thic vée-to da
biét ding.

® HUONG 4. Xuét phéat tit mot déng thic véce-to da biét dang bién d6i thanh ding thic
véc-to can chitng minh.

Khi thuc hién cdic phép bién doi can luu i
a) Quy tdc ba diém: V6i ba diém A, B, C bat ki ta luon c6 AB = AC + CB.

b) Quy tdc hink binh hanh: Véi hinh binh hanh ABCD ta luon c6 AC = AB + AD.
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c) Quy tdc hieu véc-to: V6i ba diém A, B, O bat ki ta luon c6 OB — OA = AB.
d) Tinh chat trung diém cia doan thang: Cho doan thang AB ta c6
I 13 trung diém ctia AB &< TA+IB=70
& MA+ MB = 2MI, M 1a diém bét k.
e) Tinh chat trong tam tam gidc: Cho tam giac ABC ta c6

G la trong tam tam gidc ABC' < GA+GB+GC =0.
& MA+ MB+ MC =3MG, M la diém bat ki .

f) Cdc tinh chat cia phép cong, tri véc-to va phép nhan mot so vdi mot véc-to.

\ /

4. Vi du minh hoa

> Vidu 1. Cho tam gisc ABC véi trong tam G. Ching minh ring CA + CB = 3CG.

o Li gidi.

$>Vidu 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi G 1a trong tam tam giac ABD. Chiing minh rang

AB +2AC + AD = 9AG.

® Loi gidi.
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$>Vidu 3. Cho ta giac ABCD. Goi M va N lan Iugt 1a trung diém cac doan thing AB va CD.
Chitng minh rang AC' + BD = 2MN.

 Loi gidi.

&> Vidu 4. Cho tam gidc ABC. Lan lugt 1ay cac diém M, N, P trén cac doan thang AB, BC va

CA sao cho AM = %AB, BN = %BC’, CP = %C’A. Chitng minh rang

AN+BP+CM=0.

 Loi gidi.
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$>Vidu 5. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O. Goi M 1a mot diém bat ki. Chitng minh ring
a) OA+OB+0C+0D=0.

b) MA+ MB+ MC+ MD =4MO.

® Loi gidi.

$>Vidu 6. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M la trung diém CD. Lay N trén doan BM sao
cho BN = 2M N. Chiing minh rang

a) 3AB +4CD = CM + ND + MN,

b) 4AB + 2BD = 3AN.

® Loi gidi.
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5. Bai tap ap dung

¢S Bai 4. Cho hinh binh hanh ABC'D c¢6 tam O. Chitng minh ring

BA + BC + BD = 40D.

¢S Bai 5. Goi G va G’ 1an ludt 1a trong tam clia tam gidac ABC va A’B'C’. Chiing minh rang

AA"+ BB+ CC'" = 3G

& Bai 6. Cho tit giac ABCD. Goi M, N, I lan luct 1a trung diém ctia AC, BD va M N. Chiing

minh rang
a) IA+IB+IC+1ID =0,

b) OA+ OB + OC + OD = 401 (véi O 1a diém bat k).

¢S Bai 7. Cho tam giac ABC khong vuong. Goi G, H, O lan lugt 1a trong tam, tryc tam, tam
dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Goi D la diém déi xiing ctia A qua O va M la trung diém
cua canh BC'. Chting minh

a) HG + HC = HD. d) OA+ OB +0C = OH.
b) HA+ HB + HC = 2HO. e) OH = 30G.
¢) HA— HB — HC = 20A. f) AH = 20M.
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49 Bai 8. Dyng bén ngoai tit gide ABC'D cac hinh binh hanh ABEF, BOCGH, CDIJ, DAKL.

a) Ching minh rang KF+EH+GJ+IL=0.

b) Chiing minh réng EL-HI=FK —GJ.

> Bai 9. Cho duong tron (1) noi tiép tam giac ABC ¢6 AB = ¢, AC = b, BC' = a. Chiing minh
r?mg — — — —
alA+bIB+cIC = 0.

4> Bai 10. Cho tam giac ABC va mot diém M bat ki ndm trong tam giac ABC. Dit Sype = Sa,
Srrca = Sy, Sprap = Se. Chitng minh rang

S.MA + S,MB + S,MC = 0.

A Luu y:
a) Cho M trang vdi trong tam G cia tam gidac ABC, ta duogc GA+GB+GC=0.
b) Cho M trung vdi tam duong tron noi tiép I cia tam gidac ABC, ta dugc két qud
WTA VT8 + oIC - T,

¢) Néu tam gigc ABC déu thi véi diém M bat ki trong tam gidc, Ta c6

e MA+yMB + zMC = 0,
trong dé x,y,z lan luot la khodng cdach tw M dén cic canh BC,CA va AB.
d) Khi M nam ngoai tam giac ABC, ta c6 cdc két qud nhu sau

(a) Néu M thuoc géc BAC wa géc doi dinh ciia né thi

~S,MA +S$MB + S.MC = 0.
(b) Néu M thuoc géc ABC va géc déi dinh ciia né th

S.MA — $,MB + S,.MC = T.
(¢) Néu M thuoc géc ACB vi géc doi dinh ciia né thi

Sam —+ Sb]\/[—B) - SC]W—CY) - 6)

6. Bai tap dién khuyét

$>Cau 41. Cho tam gidac ABC. Goi M la diém trén canh BC sao cho M B = 2MC. Biét ring
AB +2AC =zAM. Tim z.
Dap an:

KN+
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$> Cau 42. Cho tit gisc ABCD. Goi M,N | lan lugt thuoc cac doan thang AB,C'D sao cho MB =
2M A va NC = 2N D. Biét rang 2AD + BC = 2MN. Tim z.

Dap an:

S

&> CdAu 43. Cho tam gidc déu ABC tam O. Lay M 1a mot diém bat ki trong tam giac. Goi D, E,
F 1an lugt 1a hinh chiéu ctia M tréen BC, CA, AB. Biét rang MD + ME + MF = xMO, tim z.

Dap an:

T —— T

5 CaAu 44. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O va E la trung diém AD. Tim céac sb thuc = va
y biét rang

a) EA+EB +2EC = zAB.  Dap an:

b) EB +2EA+4ED = yEC.  Dap 4n:

$> Cau 45. Cho tam gidc ABC. Dung beén ngoai tam gidc cac hinh binh hanh ABIF, BCPQ,
CARS. Biét ring RE+1Q+PS = :c(AB + AC’) Tim z.

Dap an:

T S——

7. Bai tap trac nghiém

&S Cau 46. Cho tam giac ABC c6 trong tam G. Goi M la trung diém AB. Chon ménh dé sai
trong cic ménh dé sau:

(A)CM = —3MG. (B)GA+GB+GC = AC.
(C)AB + AC = 34G. (D)OA + OB + OC = 30G, O la didm bat ki.

$> Cau 47. Cho hinh binh hanh ABCD tam O Khéng dinh nao sau day la ding?
(A)AB + AD = 2AC. (B) AB+ AD =2A0. (C)AB+AD =CA. (D)AB+ AD = BD.

 — —
&> CdAu 48. Cho I 1a trung diém ctia doan thang AB. Véi diém M bat k¥, ta luon c6
(A 3TA + 318 = 717 '®) NTA + 378 — 2077
(©) MA + MB = 3MT. (0) ¥4 + 3B = 1.
—

¢S Cau 49. Cho G la trong tam ciia tam giac ABC. V6i moi diem M, ta luon co:

(A)MA+ MB + MC = MG. (B) MA+ MB + MC = 2MG.
(C)MA+ MB + MC = 3MG. (D) MA + MB + MC = 4MG.
&> Cau 50. Cho AABC c6 G la trong tam, I 1a trung diém BC. Déng thitc nao ding?
— —> —> 1— —> — —> —> —> —
(A) GA = 2G1. 1G = —STA. (©GB+GC=2GI. D) GB+GC=_3GaA.

&> Cdau 51. Khang dinh ndo sau day khong phai la diéu kieén can va da dé G la trong tam
AABC, v6i M la trung diém ctia BC va O la diém bat ki?

" — T—
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A Ac =1 (AB+AC) (B) OA+0OB+0C +30G = 0.
@AG+BG+C_G’:6. @W:-%@i.

&> CaAu 52. Cho I 1a trung diém ctia doan thing AB. V6i M 1a mot diém bat ky, tim ding thic

dang.
(A) MA + MB = 2MT. ®) 34 + MB = Ml
(COMA+MB = MI. (D) MA+ MB = 2TM.
T — ————

&> Cau 53. Cho tam giac ABC' c6 trong tam G va M la trung diém ctia AB. Ménh dé nao sau

day sai?
(AGA+GB+GC=0. (B) GA+ GB = 2GM.
(COMA+MB+MC=70. (D) MA+ MB + MC = 3MG.

 — ———

A Cau 54. Cho AABC ¢6 M, Q, N lan lugt 14 trung diém ctia AB, BC, CA. Khi d6 véc-to
AB+BM + NA + BQ la vec—td nao sau day?

A)T. BC. (©) AQ. (D) CB.
T — ——
& CAu 55. Cho AABC va diém I théa man IA = 378. Menh dé nao sau day ddang?
- ]_ - - —> —> —>
(A)CI = 5CA— gCB. Cl=CA-3CB.
—> —> 11— —> — —
(©cCI = 203 - 504 (D) CT =3CB - CA.

¢S Cau 56. Cho tam giac ABC c6 G 1a trong tam. Ménh dé nao sau day sai?
(A)MA + MB + MC = 3MG v6i moi diém M.
GA+GB+GC=0.
(©GB +GC = 2GA.
(D)3AG = AB + AC.

— S—

> Cau 57. Khing dinh nao sau day sai?
(A)Néu AB + AD = AC thi ABCD la hinh binh hanh.
Néu O 1a trung diém ciia AB thi véi moi M ta c6 MA + MB = 2MO.
@Néu G la trong tam ciia tam giac ABC' thi GB + GC = AG.
(D) V6i 3 didm bat ki I, J, K ta co IJ + JK = IK.

4> CaAu 58. Cho hinh binh hanh ABCD. Déng thiic ndo sau day dang?
(A) AB + AC + AD = 24AB. (B) AB + AC + AD = 2AC.
(C)AB + AC + AD = 24D. (D) AB + AC + AD = 2BD.

&> Cau 59. Cho tam giac ABC biét I 1a trung diém ctia doan thing AB, G la trong tam tam
giac, M la diém bat ky. Hay chon khing dinh ding.
(A)MA + MB + MC = 2MG. B)BI+IC=70.
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(CMA+ MB =3MI. (D) MA + MB + MC = 3MG.

T —— e

$> Cau 60. Cho I 13 trung dlem cua doan thang AB. Hoéi dang thiic nao dang?

(A24Af+AB=0. ®IA-IB=0. (CAI- F _B’ Al -TB=7.
T I— —
> Cau 61. Cho hinh binh hainh ABCD. Déang thiic nao sau day dang?
®AC-BD=3. ) AC + BC ~ 4B
QA AD B (D) AC + BD - 250,
T — R

&> Cau 62. Cho G la trong tam tam giac ABC va I la trung diém canh BC. Ménh dé nio sau

day sai?
®FA=-2Gl. ®T=-3;4.  (©GTB+GC=2Gl. ©TA=24

B

&S CaAu 63. Cho tam gidc ABC ¢6 trong tam G va M la trung diém canh AC. Khéng dinh nao
sau day sai?

@BngBM. (B) GA+ GC = BG. @J\TG’:%W. @GM:%GB

——— 8

&> Cdu 64. Cho tam giac ABC. Goi M la trung diém ctia BC va G la trong tam clia tam gidc
ABC. Dang thtic nao sau day dang?
(A) GA = 2GM. B)GA+2GM =0. (C)AM =2AG. (D)GB + GC = GA.

&> Cau 65. Cho G la trong tam tam giac ABC, goi I 1 trung diém ctia BC. Dang thiic nao sau
day dang?

(A GA = 261, f?;:_%ﬁl. (©GB+GC =2GI. D) TB+GC=aA

&> Cdu 66. Cho tam giac ABC va mot diem M tiy ¥. Hay chon hé thiic ding.

(A)2MA + MB — 3MC = AC + 2BC. (B) 2MA + MB — 3MC = 2AC + BC.
(C)2MA+ MB - 3MC =2CA + CB. (D)2MA + MB — 3MC = 2CB — CA.

&> Cdu 67. Cho tam giac ABC. Goi M la trung diém ctia BC va G la trong tam clia tam gidc
ABC. Dang thiic nao sau day ding?
(A) GA = 2GM. (B)GA+2GM =0. (C)AM =2AG. (D)GB +GC = GA.

©C CCIU 68. Ba trung tuyén AM, BN,CP clia tam giac ABC dong quy tai G. Hbi véc-to AM +
BN +CPD bang véc-to nao?

@g(GA+GB+CG). B)3(MG + NG +GP).

@%(@’+ﬁ+@). D7.

B

&S CaAu 69. Cho hinh chit nhat ABCD, I va K lan lugt 1a trung diém ctia BC, C'D. Hé thiic nao
sau day duang?

" —— TE—
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(A) AT + AK = 24C. (B) AT + AK = AB + AD.
© Al + AR - IE. @Zﬁﬁ:%@’.

$>Cau 70._Cho tam giac ABC c6 M la trung diém ctia canh BC. Céc diém D, F théa man cac
ding thiic: BD = 4BA, AF = 3AC. Khing dinh nao sau day ding?
3

(A) AM = éDE. AM = éDE. (©AM = %DE. (D) AM = ZD“E.

— —

¢S Cau 71. Cho ti gide ABCD. Goi M, N la la trung dlem AB va DC. Lay cac diém P, Q lan lugt
thuoc cac duong thang AD va BC sao cho PA = —2PD QB = —QQC’ Khéng dinh nao sau day

ding?
@W:%(EHB_C’). MN—MP+MQ.
@W:—%(EJFB_C’). © My =1 7 (MD +MC+ NB+ NA).
4> CAu 72. Cho hinh binh hanh ABCD. Déang thiic nao ding?
(A)AC + BD = 2BC. (B) AC + BC = 4B.
(C)AC — BD = 2CD. (D) AC — AD = CD.
T — ——

¢S Cau 73. Cho G la trong tam cia tam gidc ABC. Trong cac ménh dé sau, tim ménh dé

ding?
@E’+R’:§ﬁ. B) BA+ BC = 3BC.
(C)CA+CB=CG. (D)AB+AC+BC=0.

S————

¢S Cau 74. Cho hinh vuong ABCD c¢6 tam 1a O. Trong cac ménh dé sau, tim ménh dé sai?

(A)AE + AD = 240. @’+D_o’:—%c74’.
@5;@55:%55. (D) AC + DB = 44B.

& CAu 75. Cho ti gidgc ABCD. Goi M, N lan lugt 1 trung diém ctia AB vi CD. Khi d6 AC+BD

bang
(A) MN. (B) 2MN. (C)3MN. (D) —2MN.

———— 8
> Cau 76. Cho hinh binh hanh ABCD tam O va diém M bat ki. Khang dinh nao sau day
ding?

(A)MA + MB + MC + MD = MO. (B) MA+ MB + MC + MD = 2MO.
(C)MA+ MB + MC + MD = 3MO. (D) MA+ MB + MC + MD = 4MO.

> Cdau 77. Cho nam diéem A, B, C, D, E. Khing dinh nao ding?
(A)JAC +CD - EC =2(AE-DE+CB). (B)AC+CD-EC =3(AE - DE +CB).
AE — DB +CB
: .

T ——

(©)AC + OB — e = D) AC 1 O - BC — AE - DB + CB.
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&> Cau 78. Cho tii giac ABCD. Goi G la trong tam ciia tam giac ABD, I 1 diém trén GC sao
cho IC' = 3IG. Véi moi diem M ta luon c6 MA+ MB + MC + MD bang

(A) 2MT. 3MI. (C)4MT. (D) 5M1.

&> Cau 79. Cho tam gidc ABC. Goi M la diém trén canh AB sao cho M A = 2M B va N la trung
diém ctia AC. Goi P la trung diém ctia MN. Khi dé

@ﬁ:iﬁ+§m ﬁ%ﬁ—iﬁ-
(C)AP = 7AB — 3AC. (D) AP = 5AB + JAC.

¢S Cau 80. Cho tam giac ABC noi tiép trong dudng tron tam O. Goi H, G lan lugt 1a tric tam,
trong tam ciia tam giac. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?
(A) OH = 40G. OH = 300. (C)OH = 206G. (D) 30H = OG.

&> Cdu 81. Cho AABC. Trén cac canh AB, BC va C A lay cac diem D, E, F sao cho DA = 2DB,
EB =2EC, FC = 2FA. Chon ménh dé dang trong cdc ménh dé sau day.

(A)AD + AE + AF = AB + AC. (B) AD — AE + AF = AB + AC.

(C)AD + AE — AF = AB + AC. (D) AD + AE + AF = AB — AC.

& CAu 82. Cho tit gidgc ABC'D va diém G thio man GA + GB +2GC +kGD = 0. Goi I, J lan
lugt 1a trong tam tam giac cac ACD, BCD. Goi M, N lan lucdt 1a trung diém céc canh CD, AB.
Tim k sao cho G la trung diém ctia I1.J.

(A k=1 B k=2 ©k=3 D)k =4.

¢ Cau 83. Cho ngii giac ABCDE c6 M, N, P, Q lan lugt la trung diém cac canh AB, BC, CD,
DE. Goi I, J lan lugt 1a trung diém ciia M P, NQ. Biét I.J = kEA, tim k.

1 1 1 1

& Dang 3. Xac dinh diém théa man dang thiic véc-to

Phuong phap giai
Bai toan: Xac dinh diém M thoéa dang thic véc-to cho trude

@ Budc 1. Ta bién doi dang thic da cho (bing cheén diém, quy tic ba diém, qui tic hinh
binh hanh, tinh chat trung diém, trong tam.,...) vé dang: OM = ¥. Trong d6 diém O va
véc-to U cho trudc.

® Buéc 2. Néu mudn dung diém M, ta lay diem O lam goc, dung mot véc-to bang véc-to v,
khi d6 diém ngon ctia véc-to nay chinh la diém M.
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A Luu y:

© Luu g 1. Thong thuong, biéu thitc OM = T la nhitng biéu thiic ddc biét (trung diém,
trong tam, diém chia doan thcfng theo ti le @ = kb, hinh binh hanh,. .. Ta dua vao
biéu thic nay dé dung.

@ Luu 3 2. Mot so cach ching minh thuong dung.

—— DE ching minh I la trung diém cia doan thing AB, ta can ching minh mot
trong cac hé thic sau

+ JTA=1B.
L TA+IB=T0.
+ 92TA = AB.

+ 201 = OA+ OB (0 bit k).

— DEé chitng minh diém G la trong tam cia AABC, ta can ching minh mot trong
cac hé thic sau

+ GA+GB+GC=70.
. — 2—
+ Voi I la trung diém cua canh BC' thi AG = gAI.
+ Vdi O la diém bat ki trong mat phdng thi: 30G = OA + OB + OC.

AB = DC
— Tit giac ABCD la hinh binh hanh < |, __,
AD = BC.

—— D€ chitng minh hai diém Ay va Ay tring nhau ta cd thé ching minh mot trong
cac hé thic sau

+ A4 A;=10.
+ OA; = OA, vdi O la diém bat v).
—— Diéu kién can va di dé NABC va AA'B'C' ¢6 cung trong tam la

AA' + BB +CC' = 0.

AB — k- AC

— NéuMB =k -MC (k +#1) thi AM = —

AB theo ti so k #1).

(hay diém M chia doan

\ 7

8. Vi du minh hoa

&> Vidu 1. Cho hai diém A vi B. Xéc dinh didm M théa man 2MA — 3MB = 0.

® Loi gidi.
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$SVidu 2. Cho tam gidc ABC. Goi M la trung diém ctia AB va N thudc canh AC, sao cho
NC =2NA. Hay xac dinh K va D khi

a) 34B + 24C — 124K = 0. b) 3AB + 4AC — 12KD = 0.

$>Vidu 3. Cho hinh binh hanh ABCD.

a) Hay dung cac diéq_)m ]\LN_}héa min MA — MB — MC = AD wa
NC+ ND—- NA=AB+ AD — AC.

b) Chiing minh réng M N = BA.
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&> Vidu 4. Cho truée hai diem A, B va hai s6 thuc «, § théa man o+ 8 # 0

a) Chiing minh ring ton tai duy nhat diém I thoéa man « - IA+8.-IB=0.

b) Tit d6 suy ra véi didm M bét k¥, ta luon cé: o - MA+ - MB = (a+ ) - M1.

® Loi gidi.
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A Lvu g: Loi binh 3
®@ Néua =B =1 thi diém I chinh la trung diém cia AB.

® Bai todn tréen duge md 1ong cho ba diém A, B, C va bp 3 so thuc o, B, v cho trudc théa
man o+ B+ # 0, nghia la:
— Ton tai diém I duy nhat théa mdna-I—IZ—l—ﬁ-I_B)-i-'y-I—é:_O)
— Tw dé suy ra vdi diém M bat ky, ta luon co a-ﬁ-l—ﬁ-fé-l—v-ﬁ = (a+5+'y)-]\7f.
Khia=p=~=1 thi I la trong tam cia NABC.

® Bai todn trén van ding vdi n diem A; (i = 1,n) va by s6 thuc oy (i = 1,n) théa man
n
S0
i=1

@ Ket qud trén dung gidi bai todn “Cho n diém A;, i = 1,n va bo so thuc az, = i,n théa man

Z a; # 0. Tim s6 thuc k va diém c6 dinh I sao cho ding thic véc-to Z ozZMA — k- MI

=1 i=1
théa man vdi moi diem M 7.

9. Bai tap ap dung

¢S Bai 11. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ACEF.

a) Dung cac diem M, N sao cho EM = BD, FN = BD.

b) Chiing minh CA = MN.

$>Bai 12. Cho tam giac ABC.

a) Chiing minh v6i moi diém M, ta luon c6 MA+2MB — 3MC = 6’71) + 26’?.

b) Hay dung diém D sao cho DA +2DB —3DC = CA + 20B.

9 Bai 13. Cho tit giac ABCD, M la diém tiy ¥. Trong mdi trudng hgp hay tim s6 k va diém cd
dinh I, J, K sao cho dang thiic véc-to sau théa man véi moi diem M.

a) OMA+ MB = k- MI.

b) MA+MB+2-MC =k-MJ.

¢) MA+ MB+ MC +3-MD =k-MK

> Bai 14. Cho tit giac 16i ABCD. Goi M, N, P, @ lan luct la trung diém ctia AB, BC, CD,
DA. Chiing minh AANP va ACMQ@ c6 cung trong tam.

10. Bai tip trac nghiém

4> Cau 84. Cho diém A va vée-to @. C6 bao nhicu didm M thod man AM = @?
(A) Duy nhét mot. Hai. @ Khong co. (D) Vo sb.
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la

@ trung diem AC.

&> C@u 85. Cho hinh binh hanh ABCD, diém M théa man 4AM = AB + AC + AD. Khi d6 M

diem C.

@ trung diém AB. @ trung diém AD.

—

———

@5 ® -

$> Cdu 86. Cho hai véc-to @ va b khac 0 va khong ctiing phuong. Biét hai véc-to @ = 2@ — 3 b
vav=ad+(z—-1) b cling phu’dng Khi d6 gia tri ctia x 1a

©-; ©®;

T ——

——

(A)o. ®) 1.

> Cau 87. Cho hai diém phan biet A A B va hai s6 thuc o, 8 khac 0 thod man o+ 3 = 0. C6 bao
nhicu diém M thoa man aMA + ﬁMB =07

©2. D) 3.

—

—————

khéng dinh ding.
(A) ABMC 13 hinh binh hanh.

@ M 1a trong tam cta tam giac ABC.

> CAu 88. Cho ba diém khong thang hang A, B, C va M la diém thod méan AB = CM. Chon

ABCM 1a hinh binh hanh.
@ CM la trung tuyén ctia tam giac ABC.

(A)o. ®) 1.

$> Cdu 89. Cho hai d1em phan biet A B va hai s6 thuc «, § thod man a + 8 # 0. C6 bao nhiéu
diém M thoa man aMA+BMB =07

©2. D) 3.

T

———

thang AB la

(A)IA=1IB.

&> CaAu 90. Cho hai diém phan biet A va B. Diéu kién can va di dé I 1a trung diém ctia doan

®T=-

Thi-TB © =Bl

T ———

—

G la trong tam tam giac ABC?

&> Cau 91. Cho tam giac ABC, diém I 1a trung diéem BC. Diém G c6 tinh chat nao sau day thi

@CTf:—%Zf. (B) GA =2G1I.
(©OAG+BG+CG=0. (D) GB + GC = 2G1.

0.

A | Ml | |
1 1 1 1
Hinh 1
A | | IMI
1 1 1 1
Hinh 3
(A) Hinh 1. (B) Hinh 2.

& Cdu 92. Cho doan thang AB, hinh nao sau day biéu dién ding diém M théa man MA+4AME =

I S J
Hinh 2
4 ME
Hinh 4

(C)Hinh 3. (D) Hinh 4.

—

———8

@ M trung véi I.
@ M la trung diém cta Al.

> CAu 93. Cho doan thang AB c6 trung diém I. Tim diém M théa man 3SMA+MB = 0.

M la trung diém ctia BI.
@ M trung v6i A hoac M trung véi B.

T

B
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&> Cau 94. Trén dudng thing M N lay diém P sao cho MN = —3MP. Diém P dudc xac dinh
trong hinh vé nao sau day?

M P N N M P
Hinh 1 Hinh 3
N M P M P N
Hinh 2 Hinh 4
(A) Hinh 1. Hinh 2. (C)Hinh 3. (D) Hinh 4.
T — —8

& Cau 95. Tren duuong thang M N lay diém P sao cho MN = —3M P. Diém P dugc xac dinh
ding theo hinh vé nao sau day.

@) M P N ® N M P
© N M P © M P N
~ —

$> Cau 96. Cho tam gidc ABC véi I la trung diém ctia AB. Tim diém M théa man hé thiic
MA+ MB+2MC = 0.
@ M 1a trung diém ctia IC.

M la trung diém ctia I A.
@M 14 diém tren canh IC sao cho IM = 2MC.
@ M la trung diém ctia BC.

T —— —
$> Cau 97.
Diang thiic nao sau day mo ta ding hinh vé ben? I A B
(A)3Af+AB=10. (B)3IA+IB=70.
@BI+3E4’=6. (D)AI +3AB=70

> Cau 98. Trong mit phang Ozy, tam gidac ABC c6 trong tam G la diéem M théa méan AB +
AC + 6AG = 6AM. Vi trf ctia diém M 1a
@ M 1a trung diém ctia AC.

M 1a trung diém cta BC.
(C) M 1a diém thit tut ciia hinh binh hanh ABCM.
@ M 1a trung diém ctia AB.

T —— S—

4> CaAu 99. Cho tam gidgc ABC. Dé didm M théa man didu kien MA + BM + MC = 0 thi M
phai thoa méan

@ M 1a trong tam tam giac ABC.

M la didm sao cho ti gidc ABMC 1a hinh binh hanh.

@ M thuoc trung truc ciia AB.

(D) M 1a diém sao cho tt gidc BAMC 1a hinh binh hanh.

T — —
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¢ Cau 100. Cho tt gidc ABCD va M la didm thod MA -+ MB + MC + MD = 0. Chon khing
dinh ding.
@ M 1a giao diém hai duong chéo ctia tit giac ABCD.
M 1a giao diém ctia cac doan thang ndi hai trung diém hai canh déi dien ctia ti giac ABCD.
@ M 1a tam dudng tron ngoai tiép ti giac ABCD.
@ M la tam duong tron noi tiép tit giac ABCD.

— B

¢ Cau 101. Cho tam gide ABC, goi M la didm thoa man MA—2MB+2MC = 0. Khi dé,
(A) ABCM 1a hinh binh hanh.
ABMC la hinh binh hanh.
(C) ABCM 1a hinh binh thang c6 ddy 16n AM.
(D) ABCM 1a hinh binh thang ¢6 day lén BC.

¢S Cau 102. Goi G va G’ lan luct 1a trong tam clia hai tam giac ABC va A'B’C’'. Tim diéu kién
can va di dé G = G'.

(A)AA' + BB +CC' +3GG = 0. AA + BB' 4+ CC' = 3GG'.
(C)AA'+ BB'+CC' - 3G'G = 0. (D) AA' + BB + CC’ = 3GG.

I

$>Cau 103. Cho tam gidc ABC' ¢6 I la trung diém BC. Goi M la diém thoid man
9MA+ MB + MC = 0. Xac dinh vi trf ctia diém M.
M 1a trong tam tam giac ABC.

M 1a trung diém Al
(C) M 1a didm thuoe doan théng Al thod MA = 2M]I.
(D) M 1a diém thuoc doan thing Al thoi MI = 2MA.

T — B

&> CAu 104. Cho hinh binh hanh ABCD, diém M théa 4AM = AB + AC + AD. Khi d6 diém

M 1a
@ trung diém AC. diém C. @ trung diém AB. @ trung diém AD.
. B

> Cau 105. Cho tam giac ABC. Goi D, E la cac diém xac dinh béi AD = §AB AE = —AC

Goi K la trung diém ctia DE va M xéc dinh béi BM = 2BC. Tim gia tri thuc cia x sao cho
A,K,M théng hang.

S

I

<><> CCIu 106. Cho tam giac ABC. Goi D la trung diém canh AC va I la diém thdéa man
TA+2IB+3IC=0. Meénh dé nao duéi day dung?

@ I Ta trye tam tam giac BCD.

I la trong tam tam gidc ABC.

@I la trong tam tam gidac CDB.

@ I 1a tam duong tron noi tiép tam giac ABC.

— S

B Thay: Nguyén Théi Bong - @ SBT: 0989705742 G




y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

AL
&> Cdu 107. Cho doan thing AB va M 1 mot diém nam trén dudng thang AB sao cho MA =
1 e 2
_3‘48 . Khang dinh nao sau day la sai?
(A)MB = —4MA. MB =~ AB. (C)AM = -AB. (D) MA = —, MB.
T —— —

4> Cau 108. Cho tam gidgc ABC. Hay xac dinh vi trf diém M théa man 2MA —3MB = 0.
@ M thudc canh AB va AM = 2M B. M trén AB va ngoai doan AB.
@ M 1a trung diém AB. @ M khong thudoc doan AB.

—— 8

&> Cau 109. Cho tam giac ABC, N la trung diem AB, M la diém théa méan dang thiic MN =
l—a —
§AB + AC. Keét luan nao duéi day ding?

@ M déi xting v6i C' qua A. A dbi xing v6i M qua C.
(C)C déi xting véi A qua M. (D) M 1a diém tiy .
T —— —

&> Cau 110. Cho tam gidc ABC va diém M théa man MB+MC = AB. Tim vi tri diém M.
(A) M la diém thit tu ciia hinh binh hanh ABCM.
M la trung diém ctia AB.
@ M 1a trung diém ctia BC.
@ M 1a trung diém ctia AC.

T

&> Cau 111. Cho tam giac ABC, I 1 trung diém AC. Vi tri diém N théa man NA+2NB=CB
xac dinh bdi hé thic

(A) BN = 5Bl BN =2BI. (O BN = Bl (D) BN = BI.
——— 8
> Cau _32. Cho doan thang AB, hinh nao sau day biéu dién ding diém M théa man MA +
AMB=70.
A | M | | | | B A | | M | | | B
Hinh 1 Hinh 2
A | | | M | | B A | | | | M | B
Hinh 3 Hinh 4
(A)Hinh 1. Hinh 2. (C)Hinh 3. (D) Hinh 4.
T — —

> Cau 113. Cho doan thang AB c6 trung diém I. Tim diém M théa man SMA+MB = 0.

@ M trung véi I. M 1a trung diém ctia BI.
@ M 1a trung diém ctia Al @ M trung v6i A hodac M trung véi B.
T —

&> Cdu 114. Tren dudng thang MN lay diém P sao cho MN = —3M P. Diém P dugc xac dinh
trong hinh vé nao sau day?
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y /

M P N N M P
Hinh 1 Hinh 3

N M P M P N
Hinh 2 Hinh 4

(A) Hinh 1. Hinh 2. (C)Hinh 3. (D) Hinh 4.

&> Cau 115. Trén duuong thang M N lay diém P sao cho MN = —3M P. Diém P dugc xac dinh
ding theo hinh vé nao sau day.

A M P N ®N M P

@ N M P @ M P N

<> Cdau 116.

Déang thitc nao sau day mo ta ding hinh vé ben? I A B
(A)3AI+AB=10. (B)3IA+IB=10
(CBI+3BA=7. (D)AI +34B=10.

> Cdu ] 17. Trong mat phéng Ozy, tam giac ABC' c6 trong tam G la diém M théa méan AB +
AC + 6A4G = 6AM. Vi trf clia diém M 1a
@ M la trung diém cta AC.

M 1la trung diém ctia BC.
(C) M 1a diém thit tu ciia hinh binh hanh ABCM.
@ M la trung diém ctia AB.

%& Dang 4. Biéu dién véc-td theo hai véc-to khong ciing phuong

Dat van de : Trong dang toan nay, ching ta gidi quyét bai toan dya vao kién thic: “Cho trudce
hai véc-to @, b khéc 0 va khong cung phu’Ong V6i moi véc-to ? ta luon tim duge mot
cap so thuc ( «, 3) duy nhat sao cho ¢ =a-d + 3 - b

Phuong phap giai : Ta c6 thé chon 1 trong 2 huéng giai sau

®@ Huéng 1: Tir gia thiét xac dinh duge tinh chat hinh hoc, roi tit d6 khai trién véc-to
can biéu dién bang quy tic ba diém, quy tac hinh binh hanh, tinh chat trung diém,
trong tam, ...

®@ Hudng 2: T gia thiét, ta lap dudc mdi quan heé véc-to gitta cac déi tuong, roi tit do

khai trién biéu thiic bang quy tic ba diém, quy tdc hinh binh hanh, tinh chéit trung
diém, trong tam, ...

\

11. Vi du minh hoa

$>Vidu 1. Cho AABC, goi G la trong tam clia tam giac va By 1a diém déi xing ciia B qua G.
Goi M la trung diém ctia BC. Hay bicu dién cac véc-to

a) OB, va AB; theo AB, AC. b) MB; theo AB, AC.

B Thay: Nguyén Théi Bong — @ SDT: 0989705742
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$>Vidu 2. Cho AABC. Goi I la diém trén canh BC sao cho 2CT = 3BI va J la diém tréen BC
kéo dai sao cho 5JB = 2JC. Goi G la trong tam AABC.

a) Tinh ﬂ,A—j theo AB, AC. b) Tinh AG theo AT va AJ.

 Loi gidi.
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A

” 2 — — — 1 —
$>Vidu 3. Cho AABC va hai diem D, E théa man DB =k -DC, EB = EEC (V6i k #1).

a) Biéu dién cac véc-to E, zﬁ, DE theo céc véc-to AB , AC.

b) Diém F, I théa man FA = k- FB, IC = k- TA. Ching minh AD + BI + CF = 0.

® Loi gidi.
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12. Bai tap ap dung

&S Bai 15. Cho AABC ¢6 M, D lan luot la trung diém ctia AB, BC va N la diém trén canh AC
ey 1 — ” e e ey
sao cho AN = 3 -NC'. Goi K la trung diem ctia M N. Hay tinh cac véc-to AK, KD theo AB, AC.

<>‘> Bai 16 Cho AABC. Trén hai canh AB va AC lay hai diéem D va E sao_cho AD = 2DB
CE = 3EA. Goi M, I lan luct 1a trung diém ctia DE va BC. Hay tinh véc-to AM MT theo AB
AC.

< Bai 17. Cho AABC, lay dlem M, N, Psaocho MB =3MC, NA+3NC = O, PA+PB=T.
Phan tich PM PN theo AB AC.

@) Bai 18. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam la O. Hay tinh cac véc-to sau theo véc-to AB va
AD.

a) Al v6i I 1a trung diém clia BO.

b) BG véi G Ia trong tam AOCD.

$>Bai 19. Cho AABC c6 hai duong trung tuyén BN, C P. Hay biéu thi cac véc-to AB BC’ CA
theo cac véc-to BN CP.

$9Bai 20. Cho AABC c¢6 trong tam G. Goi I, J nam trén canh BC va BC kéo dai sao cho
2C1 =3BI,5JB =2JC.

a) Tinh ﬁ, AJ theo E, AC. b) Tinh AG theo E, AC.

$OBai 21. Cho AABC c6 G 1a la trong tam tam gidc va I 1a diém déi xing cia B qua G. M la
trung diém ctia BC'. Hay tinh AI CI MT theo AB AC.

& Bai 22. Cho AABC c6 trong tam la G va cac dudng trung tuyén AM, BP. Goi G’ 1a diém doi
xting véi diem G qua P.

a) Hay biéu dién cac véc-to A_G7, CG theo AB, AC.

b) Ching minh he thic: 5AC — 648 = 6MG'.

$> Bdi 23. Cho hinh binh hanh A ABCD Goi M, N theo thit tu la trung diém ctia cac canh BC,
CD. Hay biéu dién cac véc-to BC CD theo céc véc-to AM AN.

$>Bai 24. Cho tit giac ABCD c6 M, N theo thit tyt 1a trung diém ctia cac canh AD, BC. Hay
biéu dién véc-to M N theo AB DC va theo AC’ DB.

&> Bai 25. Cho AABC. Goi I 1a diém déi xitng ctia trong tam G qua B.
a) Ching minh TA—-5IB+IC=0.
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b) Dit AG = @, Al = b. Tinh AB, AC theo @, b.

TT Ky Nang cong

AL

< BCII 26. _Cho ANABC'. Goi M,N, P lan luot 1 trung diém cia BC, CA, AB. Tinh céac véc-to
AB BC CA theo cac véc-to BN CP

¢S Bai 27. Cho AABC. Goi I 1a diém tréen canh BC kéo dai sao cho IB = 3IC.
a) Tinh AT theo A_é, AC.

b) Goi J va K lan luct 1a cac diém thuoc canh AC, AB sao cho JA = 2JC va KB = 3K A.
Tinh JK theo AB, AC.

¢) Tinh BC theo Al va JK.

13. Bai tap tric nghiém

> Cau 118. Cho tam gidc ABC c¢6 M la trung diém ctia doan BC. Tim ménh dé ding
(A)AM = —5AB + 7AC. AM = ZAB - SAC.
(©)AM = 5AB + 7AC. (D) AM = — A8 — 0.

<> Cau 119. Cho hinh binh hanh ABCD, goi I la trung diém ctia C'D, dat AB = @, AD=1.
Biéu dién véc-to BI theo cac véc-to @, b

@Blz—%a+§b. B BI=3+b. @EI’:—%&#Z’. (D) BI =

—

+

l\)lr—l

$>CaAu 120. Cho tam gidc ABC v mot diém M théa man BM = kBC. Bidu dién véc-to AM
theo cac véc- td AB, AC’

(A) AM = (1 — k)AB + kAC

. AM = kﬂ?’ + kAC.
(C)AM = kAB+ (1-k)AC. (D) AM = (1 — k)AB + (1 — k)AC.
G&Gu 121. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi I 1a ¢ diém trén canh BC dudc xac dinh béi BI =
kBC (k # 1). Tim he thuc lién hé gita DI, DB, DC.
DI = (k—1)DB — kDC. (B) DI = (1 - k)DB + kDC.
DI = (1+k)DB — kDC.

F@

(D) DI = (1 +k)DB + kDC.

> Cau 122. Cho tam gidc ABC c¢6 M la trung diém ctia BC. Tinh AB theo AM va BC.
@AB:AM+§BC. AB:BC+§AM.

@@:m_gm @,@’:@_;m

=

> Cau 123. Cho tam giac ABC ¢6 M la trung diém ctia BC, I 1a trung diém ctia AM. Khing
dinh nao sau day dang?

(W AT = ; (4B + 40). ® 4l =

}l (AB Ac)
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Al = -AB + -AC. Al = -AB — —AC.
(©4f = JAB + JAC ) - JAC

e

$> Cau 124. Cho tam giac ABC'. Hai diém M, N chia canh BC theo ba phan bang nhau BM =
MN = NC. Tmh AM theo AB vi AC.

(W) AM = 248 + SAC. ®) A = ;4B + AC.
(C)AM = 5AB — 3AC. (D) AM = 348 - 3AC.
T —— —

¢S Cau 125, Cho tam giac ABC ¢6 G 1a trong tam tam giac. Trong cac ménh dé sau, ménh dé

nao ding?

(AGA+BG+CG=7T0. (B) AB + AC = 34G.

(C)AB + AC = 24G. (D) 2AE + BC = 24G.
&> Cau 126. Cho AABC c¢6 M la trung diém ctia BC. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao
sai?

(A)2AM = AB + AC. (B) 2AM = 24B + BC.

(C)2AM = 2AC - BC. (D) 2AM = 2AC + BC.

$>Cau 127. Cho AABC va I théa man IA — 31B. Phan tich CI theo CA va CB.
—> 1  — — —> — —
@01:5(0/1—303). (B)Ci=CA-3CB.
—> 1 — — —> — —
©01=§(3(JB—OA). (D) CT =3CB — CA.

$> Cau 128. Cho hinh binh hanh ABCD c6 N la trung diém AB va G la trong tam AABC.
Phan tich GA theo BD va NC.

l— 2-— — 1= 44—
(A)GA = —gBD + ch. GA=3BD - 3NC.
(©GA=_-BD+=:NC. (D)GA=-BD - =NC.
3 3 3 3
——8
< Cqu 129. Cho AABC’ c6 AK, BM la hai trung tuyén. Dat AK = a, @, BM=1. Hay biéu
dién BC theo2a Vz‘a,4b la 4
B—): __} _—) B—): __)__—)
C 3621+3Z C %a 2b
B_): 2 _—> —>: I _—>
@ C 39 + 5 b C 5@ + 3 b
— ———————.

$>Cau 130._Cho AABC véi trong tam G. Dit CA= a, @, 0B = b. Bidu thi véc-td AG theo hai
véc-to @ va b ta du’dc

28 — . 2@+ b . 28+ . 720
(A AG =22 b. AG:QT_H). © A0 = “;b. D¢ == b
<>‘>Cau 131. Cho tam gidc ABC. Goi M trén canh BC' sao cho M B = 3MC'. Khi d6, biéu dién

véc-to AM theo véc-to AB va véc-to AC’ la
@AM:ZABJrSAC. W:ZE+Z@.

— S—
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ALY
@m:}lﬁ%m @m:%@’%m
T —— ————
$> Cau 132. Cho tam gidac ABC c6 trong tam G. Dat C’A—z_[, CB = 7. Khi d6 AG bang
20 — U 20 + U ©— 27 22U+ 7
® 3 3 © 3 @T‘

&> Cau 133. Cho tam giac ABC ¢6 G la trong tam tam gidc. Diém N trén BC sao cho CN =
11— ” _ — —_— —
§BC'. Biéu dién véc-to AC' theo cac véc-to AG va AN.

@@%@%ﬁ. ®) AC = JAC + AN,
©AC =S4T + AN, ©AC = SAC - LAV,

———)

$>CdAu 134. Cho AABC véi G la trong tam. Dat CA = @, CB = 1. Khi d6 AG duge biéu dién
theo hai véc-to @ va b la

N > — 2, 1—»
@AG=§a gb @AG——5 +§
T ——— —
$>Cau 135._Goi G 1a trongtam tam gidc ABC. Dat GA = ,GB = b. Tim cac gia tri thuc
cua m, ndé BC=ma+nb.
@m—l,n—Z. m:—l;n:—Q. @m:—Z;n:—l. @sz;nzl.
=

¢S Cdau 136. _Cho tu giac ABCD Goi M, N lan luct la trung diém ctia AD va BC. Hay tim m
va n sao Cho MN = mAB + nDC.

1 1 1 1 1 1 1
@m:§,n:§ m:—é,nzi @mzé,n:—ﬁ @m:—§,n:—§

———— 8
¢ Cau 137. Goi G 1a trong tam clia AABC. Dat GA = ,@) = 5. Hay tim m, n dé c6
BC =m@d +nb.

@m-l,n-l m:—l,n:—2. ©m=2,n:1. @m=—2,n:—1.

R

¢S Cau 138. Cho tit giac ABCD (véi AB, C'D khong song song). Goi M, N lan lugt 1a trung
diém ctia AD va BC. Tim m, n dé MN = mAB + nDC.

@m=lnol  @melncl @melacl @mo-lLn--!

2 2 2
T —— R
$> Cau 139.
Cho hinh binh hanh ABCD_té;m_)O Goi M, N lan lugt 1a trung diém D
ctia BC va CD. Dat @ = AM, b = AN. Hay biéu dién A0 theo @
va b. ! | ] | N
@AO:§E’ 3 b B A0 =T +:b. p —7
@A_o’:§3 +20. (D)AD = @ +3b.
T —— —
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& Cdu 140. Cho tam giac ABC. Goi M la trung diém ciia AB va N 1a mot diém trén canh AC
sao cho NC = 2NA. Goi K la la diém trén canh M N sao cho KN = 3K M. Két qua nao dudi

day duang?
@AK_——AB+12AC M”:-%@’-%E’.
@AK——AB+ S AC. @m?:g@_%za

=

<> Co Cdu 141. Cho_td giac ABCD. Trén canh AB, CD lan lugt lay cac diem M, N sao cho
3AM = 2ADB Va 3DN = 2DC. Tinh véc-td MN theo hai Vec—to AD BC’

(A)MN = gAD + gBC. MN = gAD - §BC.

(COMN = 3AD + 2 BC. (D) MN = 5AD + 3BC.

=

&S Cau 142, Cho tam giac déu ABC va diém I théa man TA = 2IB. Meénh dé nao sau day
dang?
— CA ZC’B —> CA + QCB
waor-FA28 Tl
(©CI=-CA+2CB. (D) Ci %

=

<><> Cdu 143. Cho tam 0 giac ABC ¢6 G la _trong tam tam giac. L Lay cac diém P, @ sao cho PA =
2PB SQA + QQC' = O Biéu dién véc-to AG theo cac véc-to AP AQ

(A)AG = gAP+ 6AQ. AG = 6AP+ EAQ.
©AC = AP + 244 © AT = AP + A4,

> Cau 144. Cho tam giac ABC. Goi I 1a diém trén canh BC sao cho 201 = 3BI va J_thuoc
BC' kéo dai sao cho 5B = 2JC. Goi G 1a trong tam tam gidc ABC. Biéu dién véc-to AG theo
cac véc-to AI AJ.

3B—o 1- — 35— 1 -——
(A)AG = = - gAJ. AG = %—gAI + EAJ.
(©AG = —AI — 25 A. (D) AG = oAl + AT

¢S Cau 145. Cho tam giac ABC'. Goi G 1a trong tam tam giac va H 1a dlem d6i xting ctia B qua
G. Goi M la trung dlem BC. Bidu didn véc-to MH theo cac vec to AB AC.

(A MH = gAB + 6A(J. MH = —EAB + ng.
©MH = -2aB+ Z4C ©)MH = ;4B + 240,

$> Cau 146. Cho gbc :U/O\y = 60°. Cac diém A, B nam trén tia Oz, cac diém C, D nam trén tia
Oy sao cho AB = CD = 2. Goi I, J lan lugt la trung diém cac doan AC, BD. Biét A nam giita
O va B, C nam gitta O va D, tinh I.J.

@[J:?. Ijz%g. (©1J=3. (D) 1J =2v3.

T —— —
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. . s 11—
¢S Cau 147. Cho tam gidc ABC, N la diem xac dinh béi CN = QBC. Goi G la trong tam tam
gisc ABC. He thitc tinh AC theo AG va AN la

(A)AC = 4G + S AN. AC = SAG - S AN.

©AC = JAC + AN, (D AC = JAC - AN,

& Dang 5. Ching minh ba diém thang hang, hai dudng thing song song,
hai diém triing nhau

@ Dé chiing minh 3 diém A, B, C théng hang, ta ching minh: AB = kAC (1).
Dé nhan dugc (1), ta Iga chon mot trong hai hudng sau:
—— St dung cac quy tic bién doi véc-to.
— Xaéc dinh (tinh) véc-to AB va AC thong qua mot to hop trung gian.
Gl
— Cho ba diém A, B, C. Diéu kien cin va dit dé A, B, C thing hang la: MC =
aMA+ (1 —a)MB véi diém M tiy § va sb thuc a bat k.
Dic biet khi 0 < a < 1 thi C € AB. Két qua trén con dugc st dung dé tim diéu kien
ctia tham s6 k (hosic m) cho ba diéem A, B, C thang hang.
— Neéu khong dé nhan thay k trong bidu thitc AB = kAC, ta nen quy dong biéu thiic
phan tich véc-to AB va AC dé tim ra s6 k.
@ Dé chiing minh AB // CD ta can chiing minh AB = kDC.

\ V.

14. Vi du minh hoa

&> Vidu 1. Cho hinh binh hanh ABCD, tam O. Goi M, N theo tht tu la trung diém ctia AB,
2 - 1 g 2 2
CD va P la diem thoa man hé thic OP = _§OA' Chiing minh 3 diem B, P, N thang hang.

® Loi gidi.

¢ Vidu 2. Cho bén diém phan bigt A, B, C, D théa: 2AB + 3AC = 5AD. Chiing minh B, C,
D théng hang.

D Loi gidi.
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o)

¢ Vidu 3. Cho AABC, lay diém M, N, P sao cho MB = 3MC, NA+3NC = 0, PA+PB=0.

a) Tinh W, PN theo /Té, AC.
b) Chitng minh ba diém: M, N, P thing hang.

® Loi gidi.
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<><> Vi du 4. Cho ANABC ¢6 I [ 13 trung dlem cla trung tuyén AM va D la diém thoéa hé thic
3AD = AC. Bidu dién véc-to BD BI theo AB AC va chitmg minh ba diém B, I, D thang hang.

o Li gidi.

15. Bai tap ap dung

> Bai 28. Cho AABC.

a) Dung cac diem K, L sao cho KA +2KB + 3KC = 6, 9LB +3LC = 0
b) Chitng minh ba diém A, K, L thing hang.

!

4> Bai 29. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi I 1a trung diém ciia AB va E la diém thoa hé thiic

TE = ID. Chitmg minh ba diém A, C, E thang hang.

w

$>Bai 30. Cho AABC.

a) Dung cac diéem K, L sao cho KA+ 2KB + 3KC = 0 va2LB+3LC =0

b) Chiing minh ba diém A, K, L thang hang.

< BGI 31. Cho AABC Goi M la trung diém ctia canh AB, N va P la hai diém théa man he
thitc NA + INC = 0 PB-2PC=0. Chitng minh ba diém M, N, P thang hang.
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> Bai 32. Cho AABC. Hai diém M, N dudc xéc dinh bdi 3MA +4MB = 0, NB — 3NC =
Ching minh M N di qua trong tam AABC.

$> Bai 33. Cho AABC.
a) Dung cac diem D, E thoa cac he thic AD = ;TB: DE = gB_C)

b) Chiing minh ba diém A, C, E thang hang.

&9 Bai 34. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi I la trung diém ctia canh BC va E la diém xac dinh
bdi AE = gA_c’. Chitng minh ba diém D, E, T thing hang.

<o Bai 35. . Cho AABC ¢6 trung tuyén AD va M la trung diém AD. Diém N dugc lay trén AC
sao cho 3AN = AC. Chitng minh ba diém B, M, N théng hang.

& Bai 36. Cho AABC c6 M la trung diem BC va O la trung diém ctia AM. Trén AB lay diém
. . —  2—— - 2— ) .
I, AC lay diem J sao cho Al = §AB va AJ = gAC. Ching minh ba diem I, J, O thang hang.

9 Bai 37. Cho tt giac ABCD. Goi M, N, P, @ lan lugt la trung diém ctia AB, BC, CD, DA.
Goi O la giao diém ctia MP va NQ, G la trong tam ciia tam giac BCD. Chiing minh ring ba
diém A, O, G thang hang.

MA ND

> Bai 38. Cho tit gidc ABCD. Goi M, N 1a hai diém di dong trén AB, C'D sao cho —— WE- NC

va hai diém I, J lan lugt 1a trung diém cia AD, BC.
a) Tinh 1J theo AB va DC.

b) Chiing minh trung diém P ctia M N niam trén I.J.

& Bai 39. Cho AABC. Goi P, @, R la cac diém théa cac dang thic :
3PB+4PC =0, AQ=20C, kRA=RB, k+#1.

a) Chiing minh ring: 21]—3_63 = 2BC + TBA.

k 4—>
b) Chitng minh rang: RP = EBA —BC.

¢) Tim k sao cho P, @, R thing hang.

<9 Bai 40. Cho hinh binh hanh ABCD.
a) Goi I, F, K la cac diém théa man Al = ozA—B), AP = BA_C’), AK = 7@. Chiing minh diéu
kién can va du dé I, F, K thang hang la
1

1 1
BZEWL; (o, B,y #0).
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AM 1 CN 1
M, N lah lan 1 AB, CD ho — = = — i G la
b) Goi a hai diém lan lugt tréen doan CD sao cho 15 3 CD 3 Goi G la

trong tam AMNB Tinh AN AG theo AB va AC. Goi H la diém xac dinh béi BH = k-BC.
Tih AH theo AB AC va k. Tim k dé duong thing AH di qua diém G.

16. Bai tap trac nghiém

&> CaAu 148. Cho ba diém A,B,C phan biet. Diéu kién can va di dé ba diém thing hang 1a

(A) AB = AC. (B)3k eR*: AB =k - AC.
(C)AC — AB = BC. (D) MA + MB = 3MC )Y diém M.
—
$> Cau 149. Khang dinh nao sau day sai?
(A)Ba diém phan biet A, B, C théng hang khi va chi khi AB = kBC, k # 0.
Ba diém phan biet A, B, C thing hang khi va chi khi AC = kBC, k # 0.
(C)Ba didm phan bist A, B, C' thing hang khi va chi khi AB = kAC k # 0.
(D) Ba diém phan biet A, B, C théng hang khi va chi khi AB = kAC.
-]
¢S Cau 150. Phat biéu nao la sai?
(A)Néu AB = AC thi ‘AB‘ ‘AO‘
AB = CD thi A,B,C,D thing hang.
@Neu 3AB + TAC = 0 thi A,B,C thing hang.
(D) AB - CD = DC — BA.
—

&> Cau 151. Cho hai véc-to @ v b khong cung phuong. Hai véc-tc nao sau day la cung

phuong?
— — 7. - 1—> 7 — 3—) 7 —> — 3
u=2a+3b v vzéa—?)b u:ga+3l7vav:2a—gb.
— 2—» T = — = —> — 3 . = 1—> 1>
u:§a+3bv v=2a—-9b @uzQa—ﬁbvav:—ga—i-Zb.

— —

¢S Cau 152. Blet rang hai véc-to @ va b khong cuing phuong nhung hai vée-to 2@ — 3 b va
@+ (33 —1) b cuing phuong. Kh1 do6 gia tri ctia x 1a

®3 ® -3 ©-; ®;

T —

> Cau 153. Cho @, b khong cting phuong, 7 = —2@ + b. véc-to cting huéng véi 7 1a

T
A2z -7, _mgz ©47 +28. @ -2+

—

& CAu 154. Cho hai vée-to @ va b khong ctung phuong. Hai véc-t6 nao sau day cuing phuong?

1 1 - 1 -
@—§a+bva @ —20. 56’—bv‘ §3+b.
1 1, 1- - N -
©2a+\/_bva§a+2b @—Ba—l—bv —§a+100b
T — —
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> Cau 155. Cho diém B nam gitta hai diém A va C , v6i AB = 2a ,AC = 6a. Déng thtic nio
duéi day la ding thic ding?
(A) BC = —24B. BC = 4AB. (C)BC = —24B. (D) BC = —2BA.

T — S

& CAu 156. Cho hai véc-to @ va b khong cuing phuong. Hai véc-to nao sau day cung phuong?

— = 1—> i 1—» T oS T
@—3a+bvé—§a+6b. —§a—bva2a+b.
1—> Fig 1—> Fig 1—> 7 . > Fig
@—a—bva——a-i-b. @—a—l—bvaa—Qb.
2 2 2
T — S

& CAau 157. Cho hai vécto @ va b khong cung phuong. Hai véc-to nao sau day la cung

phuong?
— 1 — — —
7 =27 +35 w7 = @ - 37, ﬂ’:ga’+3bv*5’=2?{—§b.
u—3a—|—3bv =2a—-9b u =2a 2bv U = 3a+4b.
T —— —— 8
&> C@u 158. Cho hinh binh hanh ABCD. Téng céc véc-to AB + AC + AD la
(A)AC. 2AC. (C)3AC. (D) 5AC.
I ———8
$> Cau 159. Cho tam gidc ABC, véc-to AB dugc phan tich theo hai véc-to AC va BC bang
(A)AC + BC. AC - BC. (C)-AC + BC. (D) AC — 2BC.
———— 8
&S Cau 160. Cho ba diém A, B, C phan biet. Diéu kién can va du dé ba diém théng hang 1a
(A) AB = AC. (B) 3k # 0: AB = k.AC.
(C)AC - 4B = BC. (D) MA + MB = 3MC Y diém M.
T ——— ——— )
$>Cau 161. Cho AABC.Dit @ = E_é, b = AC. Céc cap véc-to nao sau day cing phuong?
(A)2@+ 1,3 +20. B) @ —2b,20—b.
(C©)5T+b,—107 —25. D&T+0b.a-0b.
T I ——— ————

<> Cau 162. Blet rang hai véc-to @ va b khong cting phuong nhung hai véc-to 3@ — 2 b va
(x+1)d +4 b cung phuong. Khi d6 gia tri cua z 1a

A -1. ® 7. (©)s. D)s.

T — ——

¢S Cau 163. Phéat bidu nao la sai?
(A)Néu AB = AC thi ‘AB’ ‘AC’
AB = CD thi A,B,C,D thang hang.
(C)Néu 348 + TAC = 0 thi A,B,C thing hang.
(D)AB - CD = DC — BA.

T — ——

<> Cdu 164. Biét rang hai véc-to @ va b khong cuing phuong nhung hai véc-to 2@ — 30 va
a+(z—1) b ciing phuong. Khi d6 gia tri ctia x 1a

— —
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S

T B

& CAu 165. Néu I 1a trung diém doan thing AB va A = kAB thi gid tri cia k bing

(A) 1. B % @—%. D) —2.

R

9 C Cdu '|66 Cho tam giac ABC va mot diém M tuy . Chufng minh ring véc-to U = = MA +
MB - 2MC. Hay xac dinh vi trf ctia diém D sao cho CD =

(A) D 1a didm thit tut ciia hinh binh hanh ABCD.
D la diém tht tu ctia hinh binh hanh ACBD.
@ D la trong tam cia tam giac ABC.

@ D la tryc tam cta tam giac ABC.

B

O Cqu 167. Cho tam giac ABC. Hai diém M,N dugdc x4c dinh béi cac he thic BC + MA = 0
AB-NA-3AC =0. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?

(A)MN 1 AC. MN//AC.
@ M nim trén dudng thing AC. @ Hai duong théng M N va AC trung nhau.

> Cau 168. Cho tam gidac ABC c6 trong tam G. Céac diém M, N théa man TMG = 3GC — G_é;
o 1 > —> 2
GN =3 (3GC — GB). Khéng dinh nao dudi day la diing?

@ Duong thang M N di qua G. Dudng thang M N di qua A.
(C)Duong thing MN di qua B. (D) Duong théng MN di qua C.

¢ Cau 169. Cho hai véc-to @ va b khong ciing phuong. Céc diém A, B, C sao cho AB = 26’—37;;
— o 1> . ) ) .
AC =ma — 3 b. Khi A, B, C' thang hang thi khang dinh nao sau day dung?

(A)m e (2;3). (B) m e (1;2). (C)m e (-1;0). (D)m € (0;1).

R

> Cau 170. Cho tam giac ABC. Céac diém M, N théa man MN = MA + MB + MC. Khi dé,
dudng thang M N luon di qua mot diém c6 dinh . Khang dinh nao sau day ding?

@ I la trong tam cua tam giac ABC.

I 13 tam ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

@I la trye tam cua tam giac ABC.

(D) Ttt gisc ABCT 1a hinh binh hanh.

T — ———

&> Cau 171. Cho tam gidc ABC. Cac diém M, N théa mén MN = MA — MB + 2MC'. Khi do,
duong thang M N luon di qua mot diém c6 dinh 7. Khang dinh nao sau day ding?

®TC = 4B, ® ¢ = B4 ©7B =40, © 1B = ;04

> Cau 172. Cho hinh binh hanh ABCD c6 O la giao diém ctia hai dudng chéo. Céc diem M, N
théa man MN = MA +2MB + 3MC. Khi d6, duong thing M N luon di qua mot diém c6 dinh
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I. Khéng dinh nao sau day ding?
@ I 1a trong tam cua tam giac OBC.
I 13 tam ctia duong tron ngoai tiép tam gidc ABC.
@ I 1a trung diém ciia canh DC.
(D) Tt gisc ABCI la hinh binh hanh.

T ——— S

<>‘> Cau 173 Cho tam gidac ABC' c¢6 trong tam G. Goi P, Q la cac diém sao cho PA = 2PB
AQ+/<:AC— 0 véi k € R. TlmkdeP @ G thang hang.

@k:E. k:§. @k:—g. @k:—%.

®C Cadu 174. Cho tam gidc ABC. Goi M, N la cic diém thoa man BM = 3BC — 248 CN =
kAC + 2BC. T1m kdé A, M, N thang hang.

®r=—3. ®k=—;. ©k=:. OFEE

T — S

¢S Céau 175. _Cho tam giac ABC ¢6 I la trung dlem ciia BC' . Goi M, N, P lan lugt 1a cac diém
xac dinh béi AM = mAB AN = nAI AP = pAC v6i mnp # 0. Tim dicu kién ctia m, n, p dé
M, N, P thing hang.

mp = mn + np. 2mn:mp+np. ©2np:mn+mp. @Qmp:mn—i—np.

T —— ——

. . g — 2=
& Cau 176. Cho tam giac ABC' . Goi D, E lan luct 1a cac diem théa man BD = gBC’; AE =
1 —_— ® —_—> —_—> £z 2
ZAC. Diém K tréen AD thoa man AR = %AD (v6i % Ia phan sb t6i gian) sao cho 3 diém B, K,
E thing hang. Tinh P = a? + 0%

(A) P =5. (B) P=13. (C)P=29. (D) P = 10.
I
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y /

6@’@ VEC-TG TRONG MAT PHANG TOA DO
= °

Q Tém tit Iy thuyét

1. Toa do cua véc-to

© Dbinh nghia 4.1.

®@ Truc toa do (con goi la truc, hay truc so ) 1a mot duong thang ma trén do da xac dinh mot
diém O va mot véc-to 7 6 do dai bang 1. Diém O g01 la goc toa, do, véc-to Fl goi la véc-to
don vi cta truc. Diém M trén truc biéu dién s6 zo néu OM = x, 7.
o7 M

0 1 o x

® Trén mit phang, xét hai truc Oz, Oy ¢6 chung goc O va vuong goc v6i nhau. Véc-to don vi
tren truc Oz 1a ¢, véc-to don vi clia truc Oy 1a j . He gom hai truc Oz, Oy nhu vay duge goi
1a hé truc toa do Omy. Diém O goi la goc toa do, truc Oz goi 1a truc hoanh, truc Oy goi 1a truc
tung. Mat phang chia heé truc toa do Ozy goi 1a mit phang toa do Ozry hay mit phiang Oxy.

Y
M

Yo |--------- ;

I

I

— I

u |

I

l

1 l

— I

/7 |
0] 1 Zo x

® V6i mdi véc-to ¥ trén mat phang Ozy, c6 duy nhat cap s6 (zo;yo) sao cho U = 201 + Yo7 .
Ta n6i véce-to U ¢6 toa do (wo;yo) va viet U = (xo; yo) hay U (zo; yo). Céc s6 xg, yo tuong ing
duge goi 1a hoanh do, tung do cla .

Nhan xét. Hai véc-to bang nhau khi va chi khi chiing c6 cuing toa do.

R

r =
Tt’(x;y)=5’(fc’;y’)<:>{ -

2. Biéu thiic toa d6 ctia cac phép toan véc-to

©Dinh li 4.1. Cho hai véc-to @ = (z;y) va v = (z';y). Khi dé
e U+ U= (+25y+y); eu—-T=(x—2y—1y); ekd=_(kr;ky), véik € R.
Nhan xét. Véc-to T(2';y') cling phuong véi vée-to @ (z;y) # 0 khi va chi khi ton tai s6 k sao cho
/ /
' =kx,y = ky (hay 1a T _¥ zy #0).
T )

©Dinh Ii 4.2. Néu diém M c6 toa do (x;y) thi véc-to OM c6 toa do (x;y) va do dai )O—]\/f)‘ =

Va2 + g2
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Nhan xét. Véi véc-to @ = (z;y), ta lay diém M(z;y) thi @ = OM. Do dé, |T| = ‘OM‘ = /22 + 2.
Chéng han, véc-to @ = (2; —1) ¢6 do dai la |@] = /22 + (—1)2 = /5.
© Dinh li 4.3. V6i hai diém M(z;y) va N(2';y') thi MN = (2’ — z;y' — y) va khodng cach giita
hai diém M, N la MN = ‘MN‘ =@ -2 -y

Cha §

®@ Trung diém M ctia doan thang AB c6 toa do la (mA tTp. YAt yB).

2 ’ 2
17A+$B+$C_yA+yB+yc)
3 ’ 3 '

® Trong tam G cia tam gidac ABC c6 toa do 1a (

$>Vidu 1. Vidt toa do cic véc-to sau @ =37 + 7 ; b =27 — 37, ¢=°71; d = 7.

® Loi gidi.

¢ Vidu 2. Viét vée-to @ dudi dang @ = 27 +yj khi biét toa do ctia @ 1a

(5;3), (2, —1), (40), (0; —\/3), (0;0).

> Vidu 3. Trong mit phang toa do Oxy, cho ¥ = (1;2), U = (=3;4), @ = (438)

- —

T, @ theo cac véc-to i, j.

a) Hay biéu thi méi véc-to U,
b) Tim toa do @ + U, 24.

¢) Tim méi lién he gitta véc-to @ va .

® Loi gidi.
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J 4. Véc-to trong mat phéng toa do TT Ky Nang cong

A

$>Vidu 5. Cho tam giac ABC c6 A(—5;6), B(—4;—1), C(4;3).
a) Tim toa do trung diém I ctia doan thang AC.

b) Tim toa do diém D sao cho t giac ABCD 1a hinh binh hanh.

® Li gidi.

$Vidu7. Cho @ = (1;2), b
b

= (3; —1). Hay phan tich véc-to ¢ = (—1;5) theo hai véc-to @ va

® Loi gidi.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

A

$>Vidu 8. Cho ba diém A(1;-1), B(3;5), C(2;2).
a) Chiing minh ring ba diém A, B, C thing hang.
b) Tim toa do diém D trén Ox sao cho A, B, D thang hang.

&> Vidu 9. Cho A(1;2), B(—2;1), C(2;-1).
a) Ching minh tam giac ABC vuong tai A.

b) Tinh dién tich tam gidc ABC.

 Loi gidi.

e Bai tap van dung

49 Bai 1. Trong mit phang toa do Oxy cho cac véc-to @ = (3;1), b = (—1;2). Tinh @ = 3020,

> B&i 2. Trong mat phing Ozy, cho cac vée-to @ = (2;—1),b = (0;4) va @ = (3;3). Tim hai s6
thuec m, n sao cho € =ma —nb.

4> Bai 3. Trong mit phang toa do Ozy cho tam gidc ABC c¢6 A(—2;3), B(1;2), C(—1;—4).

a) Tim toa do diem G la trong tam tam giac ABC. Tinh chu vi tam giac ABC.
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J 4. Véc-to trong mat phéng toa do TT Ky Nang cong

AL

b) Tim toa do diém K thuoc doan thing BC sao cho 2K B = 3KC.

4> Bai 4. Trong mit phang hé toa do Oxy, cho ba diém A(—1;3), B(—4; —5) va C(1; -2).

a) Ching t6 A, B, C la ba dinh ctia mot tam giac va tim toa do trong tam G cla tam gidc
ABC.

b) Tim toa do truc tam H cla tam gidc ABC.

¢) Tim toa do diém M thudc truc hoanh sao cho [2M A + MC/| dat gia tri nhé nhét.

4> Bai 5. Trong mat phang Oxzy cho ba diém A(3;4), B(2;1), C(6;3). Tim toa do diem N thoa
man 2NB+ NC — NA= 0.

<O Bdi 6. Trong mat phang toa do Oxzy, cho ba diém M(—1;1), N (1;3), P(—2;5). Tim toa do
diém F biét PE = 2MN.

49 Bai 7. Trong mit phang vé6i hé toa do Ozy, cho tam giac ABC vé6i A (1;1), B(2;3), C (5;—1).
Tim toa do diém D sao cho tit gidc ABDC' la hinh binh hanh.

4> Bai 8. Trong mit phang Ozy, cho M (3; —1), N(1;2) va P(2;—4).

a) Tim toa do trong tam G cta tam giac MNP va toa do diém @ sao cho tit giac MNGQ la
hinh binh hanh.

b) Tam gidc ABC nhan cac diém M, N, P lan lugt la trung diém clia cdc canh AB, BC, CA.
Tim toa do cac diem A, B, C.

4> Bai 9. Trong mit phang toa do Ozy, cho diém A(—3;5), B(—4;—3), C(1;1).
a) Tim toa do diém D sao cho tt giac ABCD la hinh binh hanh.

b) Tim toa do diém K thuoc truc hoanh sao cho KA 4+ K B nho nhat.

Q Bai tap trac nghiém

¢>Cau 1. Trong hé toa do Ozy, biét T =27 — j. Khi d6 ¥ c6 toa do 1a

A (2;-1). (2;1). ©1;2). D (1;-2).

T — —

> CdAu 2. Trong mat phing toa do Ozxy, toa do cua % 1a bao nhiéu?

(A) 7 = (0;1). 7 =(=1;0). 7 = (0;0). (D) 7 = (1;0).

> Cau 3. Trong mat phang Oxy, cho A(1;3), B(2; Tlm toa do ciia véc-ta AB.

(A)AB = (2;,—15).  (B) AB = (3;-2). @AB (—1;8). (D) AB = (1
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

A

> Cdu 4. Trong mit phang toa do Oxy, cho ba diéem A(1;3), B(2;—-3), C(—2;1). Tim toa do
diém M théa man 5SMA —2MB = 4MC.
(A) M(3;17). M(=3;—17). (C) M(-9;-17). (D) M(9;17).

T — S
& Cau 5. Trong mit phang toa do Ozy, cho tam gidc ABC, biét B(9;7), C(11;—1) va M(1;2)
la trung diém ctia AB. Tim toa do trung diém N ctia AC.

(W) N(2;-2). N(=2;8). © N(-2;2). @ N(-9).

T — S
&> Cau 6. Trong mit phang toa do Ozy, cho A(0;3), B(4;2). Tim toa do diém D théa man
OD —2DA+2DB=0.

(A) (-8;2). (2; g) (©)(-3;3). D) (8;-2).

T — ——

4> Cdu 7. Trong mit phang Oxy, cho A(2;3), B(2; —5). Goi I 1a trung diém ciia doan thang AB.
Véc-to Al c6 toa do 1a

) (1;-3). (0:5). © ;-2 © (0;-4).
T — S
&> Cdu 8. Cho A(1;2) va 1(3;4) 1a trung diém ctia doan thang AB. Toa do clia dinh B la
@) (6:5). (3:2) © @) D (5:6)
T —— ——

> CdAu 9. Trong hé truc toa do Oxy, cho A(—4;1), B(2;4), G(2; —2). Tim toa do diém C sao cho
G la trong tam tam giac ABC.

(A)C(8;—11). C(8;11). (©)C(-8;—11). (D) c(12;11).

S— —
4> Cau 10. Trong mit phing vé6i he toa do Oy, cho hai diém B(—2;3) va C(3; —2). Diém I(a; b)
thuoc BC sao cho v6i moi diém M khong ndm trén duong thang BC thi M = %M_é + g]\Td
Tinh S = a® + 0%

(A)1. B 0. (©)4. (D) 5.

T ——— S

> Cau 11. Trong mat phéng toa do Oxy, cho hai véc-to @ = (3;—1) va b = (3;4). Tinh toa do

véeto €=d+ b.
)2 =(33). ® ¢=@7). ©z=@). @<= (63).
— =
&> Cau 12. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam giac ABC véi A(1;—2), B(0; —1), C(3;0).
Tim toa do diém G sao cho véi diem M bat ki ta luén c6 MA+ MB + MC = 3MG.

[ N ) P S 1 ()

— ——
4> Cau 13. Cho ba didm A(2;5), B(1;1), C(3;3). Tim toa do diém E sao cho AE = 3AB —
2AC.

(A) B(-2;-3). E(3;-3). © B(-3;3). @ B(-3;-3).
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J 4. Véc-to trong mat phéng toa do TT Ky Nang cong

A

4> Cdu 14. Trong mat phang Oxy, cho tam gidc MNP c¢6 M(1;—1), N(5; —3) va P thudc truc
Oy, trong tam G cta tam giac M NP ndm trén truc Oz. Tim toa do cia diém P.

(A) P(0;2). P(0; 10). (C) P(0;4). (D) P(2;0).

— R

&> Cau 15. Trong mat phing toa do Ozy, tim toa do diém M trén truc hoanh sao cho A, B, M
thang hang v6i A(2; —3) va B(3;4).

) (1;0). (+F:0). ©(-%0). D (40).

T S——

&S Cau 16. Trong m#t phang toa do Oxy, cho @ = (—1;2) va b= (0; —2). X4c dinh toa do cua
THD.
&) (-1,0). (2:1). ©(-19). D (0;-4).

— T

> Cdu 17. Trong mat phang toa do Oxy, cho A(2; —4) va B(—4;2).Toa do trung diém I cla
doan théng AB la

(A) I(—2;—2). I(~1;-1). (©)1(2;2). (D) I1(1;1).

— S

4> Cdu 18. Trong mat phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC véi A(1;3), B(4;2), C(—2;0). Toa
do trong tam G cta tam giac ABC' la

@G(E);E)). G(g,g) ©G(1;§)‘ @G(l;%).

T ——

4> Cdu 19. Trong mat phang toa do Oxy, cho A (1;2) va B (3;7). Toa do clia AB

@) (2-1). (21). ©-3). © 29
4> Cdu 20. Trong mit phang véi Oy, cho ba diém A(1;3), B(—1;2), C(—2;1). Toa do ciia véc-to
AB — AC 1a

) (=5 -3). (1:1). ©(-12). © 40

> Cau 21. Trong mit phang toa do Ozy, cho tam giac ABC. Biét A(1; —1), B(5; —3) va C € Oy,
trong tam G € Oz. Toa do diém C' la
@) (0;2). (2;0). © ©;-9). @ ©;9).

— ———

> CAu 22. Trong mit phang toa do Ozy, cho céc véc-to OA = (1;2) va OB = (2;1), biét
MA =2MB. Khi dé do dai véc-toc OM la

A 4. 1. (©)s. D) 2.

R ———— S ————
$> Cau 23. Trong mat phang a do Ozy, cho cac vée-to @ = (—2;1), b= (1;=3) va ¢ = (0;2).
Tinh toa do ctia véc-to © = H,)—I— 7;4— z.

(A) T = (—1;6). B T = (3;0). © T =(-10). D) T = (3;6).
T — ——

4> Cdu 24. Trong mat phang toa do Oxy, cho I(—3;2), J(—1;3), K(4; —3). Tim toa do diém L
dé ti giac IJK L 1a hinh binh hanh.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

AL
(A) L(2;-4). L(0;2). (C)L(6;-2). (D) L(-8;8).

T — R

> CdAu 25. Trong mat phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 trong tam G(0;7), A(—1;4),
B(2;5). Tim toa do dinh C.
®) (1512). (~1;12). © 3. @ 212).

T —— S

> CdAu 26. Trong mat phang toa do Ozy, cho @ = (m;3) va b= (2; —1). Tim cac gié tri cia m
dé hai véc-to @ va b ciing phuong.

(A)m = 6. B m =12 @m:%, @m:}l

T — S

> Cdu 27. Trong mat phang toa do Ozy, cho tam gidc ABC véi A(3;4), B(4;1), C(2;—3). Tim
toa do tam I ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

A (3; %) (7;2). ©(9:2). @ (-1;1).

T — T

> Cdu 28. Trong mit phang toa do Oxy, cho cac diém E(3; —2), F(—1;—3). Tim toa do diém
G thuoc truc hoanh sao cho G thuoc dudng thing EF.

@G(—— o) (B) G (11;0). @G(O ——) @G(o ——)

T — S

> CAu 29. Trong mit phang toa do Oxy, cho hinh binh hanh ABCD biét A(1;—5), B(2;3),
C(—3;3). Toa do tam [ ctia hinh binh hanh la
) (1;1). (-1;1). ©@;-). @ (-1;-1).
— =
S Cau 30. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai diém A(2;3),(1; —2). Xac dinh toa do diém
B dé I 1a trung diém ctia AB.

(A) (0; =7). (g %) (©) (1;2). D) (-2;1).

——

> Cdu 31. Trong mat phang toa do Ozy, cho tam gidc AABC c6 M(1;0), N(2;2), P(—1;3) lan
lugt 1 trung diém cac canh BC, CA, AB. Toa do ctia dinh A la
B (4 -1). (0;1). © (©0;5). @ (-21).

— ————8
> CdAu 32. Trong mat phang toa do Oxy, cho diém A(1; —2), B(0;4), C(4;3). Tim toa do diém
M théa CM = 2AB — 3AC.

(A (7;27). (11;30). © (-7;0). @) (15;6).

T —— S

$> Cau 33. Trong mit phéng toa do Ozy, toa do diém N trén canh BC ciia tam giac ABC c6
A(1;-2), B(2;3), C(—1;—2) sao cho SABN = 3Sanc 1

®n(zz)  ®@v(gg) ©On(g-z)}  @x(y)

T —— S
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TT Ky Nang cong

y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to

Bt @ TICH VO HUGNG CUA HAI VEC-TO )

Q Tém tit Iy thuyét

1. Goc giwra hai véc-to

Cho @, b £ 0. Tt mot diém O bat ki vé OA = @, 08 = b, Khi d6 s6 do ciia goc AOB duge goi 1a
s6 do goc gifta hai véc-to @ va b hay don gidn 1a goc gitta hai véc-to @, b. Ki hieu (e_z’, b) = AOB.
A Luu y:

@ Quy wdc rang goc gitia hai véc-to @ va b c6 thé nhan mot gid tri tuy 1t O° dén 180°.

® (a’, Z)) =0°& d, b cung hudng.

®

sl
=
I

180° < @, b ngugc hudng.
® Néu (5’,?) = 90° thi ta néi rang @ va b vuong goéc vdi nhau, ki hieu @ L b hodc b1z
Dac bie dugc coi la vuong goc vdi moi véc-to.
2. Tich vo hudng cua hai véc-to
© Pinh nghia 5.1. Tich vo huéng ciia hai véc-to @ va b l1a mot s6, ki hieu @ - _b), dugce xac dinh
béi cong thiic sau
a-b :|E’|-‘b‘-cos(a’, b).

A Luu y:

@ Tac6d@Lbed-b=0

@ @ - @ con duge viet la @? duoc goi la binh phuong vo hudng cia vée-to @. Ta c6 @>
— — ° —2
|a|-|a]-cos0° = |al.

3. Biéu thiic toa d6 ctia tich v huwéng

©Dinhnghia5.2. Cho @ = (a1;as), b = (b1;bs). Khi d6 tich vo hudng ctia hai vée-to @ va b
duge tinh theo cong thiic sau @ - b = a1b; + agbs.

A Luu y:

® Hai véc-to @ va 3 vuong goc vdi nhau khi va chi khi a1by 4+ asbs = 0.
@ Binh phuong v hudng cia @ (ay;as) la @% = a? + a3.

albl + &ng

© Néeu@£0 vab 0 thcos(T,5) = = '
fud@# T vab+#0 thicos(a,b) N e BNCEY
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong
.
e Cac dang toan

& Dang 1. Tinh tich v6 huéng ctia hai véc-to va xac dinh goc

Dé tinh tich vo huéng ciia hai véc-to ta c6 thé Iya chon mot trong cac huéng sau day:
©@ Dua hai véc-to @ va b vé chung gbc dé xéac dinh chinh xac goc giita hai véc-to roi ap dung
dinh nghia @ - b= |a|- |Z)| cos (a’,?) .
@ Sit dung céc tinh chat va cac hiing ding thiic clia tich vo huéng clia hai véc-to.
@ St dung dang toa do néu @ = (a; as), b= (b1; by) thi
@b = ayby + agh,.

® St dung cong thitc hinh chiéu

Cho hai véc-to (72, OB. Go_i) B’E) hinh_c)hié_u_gﬁa Btren R
duong thang OA. Khi d6 OA- OB = OA-OB'.

/

G
B’ O A

Chiing minh: That vay, ta co OA-OB = O0A - (Cﬁ7 + l?é) =0A-0OB'.

Dé xac dinh goc gitta hai véc-to ta c6 thé Iua chon mot trong cac hudng sau day:
© Dua hai véc-to @ va b vé chung goc roi xac dinh goc theo dinh nghia.
@ St dung cac tinh chat va cac hing dang thitc dé tinh tich vo huéng ctia hai véc-to roi sau
a-b

d6 ap dung cong thiic cos <6’; _b>) = W
CL .

® St dung cong thiic tinh theo toa do. Néu @ = (ay; as), b= (b1;bo) thi

oS (a, T;) _ a1ao + blbg
’ Vai+ b2 \/a3+ b3

Can luu § mot s6 két qua dac biet sau:

o (2.5)=(3.3).

cuing huéng thi <E’,—b)> = 0°.

@ Néudvab nguge hudng thi (6’,3) = 180°.

‘ @ Vi DU MINH HOA
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang céng

A

Vidu 1. Cho tam gisc ABC vudng tai A va c6 B = 50°. Hay tinh cac goc (EZ,E@),
(AB.BC); (CACE): (AC,BC); (AC.CB): (AC.5A).

o Li gidi.

<><> Vi du 2. Cho tam giac der déu ABC' cg canh a va trong tam G. Tinh céc tich vo huéng AB - AC
AC CB AG - AB GB- GC’ BG - GA GA - BC.

® Loi gidi.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

A

¢S Vidu 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 AB = a, BC = 2a va G 1a trong tam. Tinh gia
tri ctia cac bidu thic sau:

2 AB.BC+ B0 . CA+0A. A8
b) GA-GB+GB-GC + GC - GA.
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J 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong

A

$>Vidu 4. Cho hinh vuong ABCD canh a. M la trung diém ctia AB, G la trong tam tam gidc
ADM. Tinh gia tri clia cac bicu thitc sau:

») (AB + D) (BB + BT).

b) OG (CA+ DM).
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

A

® Loi gidi.

B Thay: Nguyén Thai Dong — @ SPT. 0989705742



TT Ky Nang cong

y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to

> Vidu 6. Trong mit phang v6i hé toa do Ozy, cho diém A(1;3) va B(3; —1). Tinh goc gitta
dudng thang OA va AB.

® Loi gidi.

>
gitta hai véc-to @ va @ + b.

$>Vidu 7. Cho hai véc-to @ va b o |a| =1, |Z>| =12 va |d + T;{ = 13. Tinh cosin ctia goc

2 BAITAP TU LUAN

& Bai 1. Trong mit phing toa do Oxy, tinh géc gitta hai véc-to @ va b trong moi truong hop
sau:

a) @=(43), b =(1;7);
2:5). b =

¢) @ =(6;-8), b = (12;9);
b) @ = (2;5), 2:—6). b =

d) @ = (2;-6),

¢ Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong can c6 AB = AC = a va AH 1a duong cao. Tinh cac tich vo
huéng sau

(3;=7);

(—3;9).

a) AB - AC, b)/Tﬁ-E@; c)ﬁ-@v&ﬁ-gg.

¢S Bai 3. Cho tam giac ABC déu canh a va AM la trung tuyén clia tam giac. Tinh céc tich vo
huéng sau

a) A_C’)(QA_B)—BA_C»); c) Wﬂi

b) AC (AC - AB); d) (CA+BC) (CA+CB).
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

y /

49 Bai 4. Cho hinh ch@ nhat ABCD ¢6 AB = av/2, AD = 2a. Goi K la trung diém ctia canh AD.

a) Phan tich BK,AC theo AB va AD.

b) Tinh tich vo huéng BEK - AC.

¢ B&i 5. Cho tam giac ABC c¢6 AB =5, AC =8, BC = 7. Tinh tich vo hudng AC - AB.

4> B&i 6. Cho hai véc-to @ va b ¢ do dai bang 1 va théa man diéu kien ‘26’ — 33} — /7. Tinh
Ccos (ZL’,T)’).

4> Badi 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 BC' = ay/3, M la trung diém ctia BC. Biét ring
—_—s — a

AM - BC = 5 Hay tinh AB, AC.

<> Bai 8. Cho hai véc-ts @ va b ¢6 do dai bang 1 va géc tao bdi hai véc-to do bang 60°. Xac dinh

cosin goc gitta hai véc-to ¥ va U véi U = a+21) T=d-0b.

$>Bai 9. Cho hai vec to @, b thoa man |a ‘ } — 1 vavécto T = @ +2b vuong goéc véi

Vectdy—5a—4b Tlnhgocgmahalvectd&’ A b,

<> Bai 10. Cho céc véc-to @ va b thoa man , 7;} =1 va (E’,?) = 60°. Tinh goc giita

—

véc-to @ va véc-to ¢ =a — b.

¢ Bai 11. Cho hinh chit nhat ABCD co AB = 2. M la diém dugc xéc dinh béi AM = 3MB G
la trong tam tam gidc ADM. Tinh MB - GC.

$5Bai 12. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 canh AB = a, AD = b. Tinh theo a, b cic tich vo huéng
sau:

a) AB - AC; BD - AC; (4C - AB) (AC + AD);

b) MA-MC+ MB - MD véi diém M thudc duong tron ngoai tiép hinh chit nhat ABCD.

%& Dang 2. Ching minh dang thitc tich vo huéng hay do dai

® Vi cac biéu thiic vé tich vo huéng ta sit dung dinh nghia hozic tinh chat ciia tich vo huéng.
Can dac biet luu ¥ phép phan tich véc-to dé bién ddi (quy tic ba diém, quy téc trung
diém, quy tac hinh binh hanh,...).

@ V6i cac cong thiic vé do dai ta thuong sit dung AB? = AB? = AB - AB. Cin nim viing
tinh chat ctia cac hinh co ban.

@ Vi DU MINH HOA
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J 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong

A

$>Vidu 1. Cho doan thing AB va I la trung diém ctia AB. Chitng minh ring v6i méi diém O
ta co

a) O - TA+ O - IB =0.

b) OF - AB = 5 (OB - 0A)

® Loi gidi.

$>Vidu 2. Cho diém M thay doi trén dudng tron tam O ban kinh R ngoai tiép tam giac déu
ABC cho truée. Chitng minh M A% + M B? + MC? = 6R?.

® Loi gidi.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

A

> Vidu 3. Cho hinh chit nhat ABCD c6 tam O, M la diém bat ki. Chitng minh

a) MA?+ MC?=MB?+ MD? (1);

b) MA-MC =MB-MD (2).

2 BAITAP TU LUAN

<> Béi 13. Cho AABC, chitng minh AB? + AB-BC + AB - CA = 0.
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J 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong

AL

> Bai 14. Cho AABC nhon, duong cao AH, Chitng minh ring

a) AB - AH = AC - AH, b) AB-BC = HB - BC.

. . 1 —_— — —_— —
¢S Bai 15. Chiing minh rang v6i moi tam gidc ABC ta c6 Sapc = 5\/AB2 -AC? — (AB . AC)Q.

&> Bai 16. Cho AABC c6 trong tam G. Chitng minh ring véi mdi diem M ta c6

MA? + MB? + MC? =3MG? + GA? + GB? + GC?.

4> Bai 17. Cho hinh chit nhat ABCD c6 tam O, M la diém bat ki. Chiing minh

MA?>+ MB-MD =2MA - MO.

49 Bai 18. Cho hinh chit nhat ABCD nai tiép trong duong tron tam O, ban kinh R. Chitng minh
rang v6i moi M thuoc dudng tron (O) ta c6

MA-MC + (MB + MD) (MA+ ME + MC + MD) = 8R”.

&> Bai 19. Chtng minh ring v6i moi diém A, B, C, M ta ludn co

MA-BC+MB-CA+MC-AB =0. (hé thic Euler).

¢ Bai 20. Cho AABC cac duong trung tuyén AD, BE, CF. Chting minh rang

AD-BC + BE -CA+CF - AB = 0.

¢S Bai 21. Cho AABC duong cao AH, trung tuyén AI. Chiing minh réng |AB? — AC?| = 2BC -
HI.

& Dang 3. Dieu kién vuoéng géc

Ta c6 thé lya chon mot trong cac huéng sau day
@ Néu deé bai khong cho toa do, ta st dung tinh chat tich vo huéng clia hai véc-to. Dic biét
TLlbea-b=0

@ Néu dé bai cho dang toa do @ = (a; as), b= (by; by) thi

Zz'~_b):O<:)a1b1+agbg:O.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

A

‘ @ Vi DU MINH HOA ’

$>Vidu 1. Cho hai véc-to @ va b vuong goéc véi nhau va |d| = 1, ‘_l;‘ = /2. Chiing minh hai

véc-to (25’ — 3) va (E’ + 7;) vuong géc véi nhau.

gisc ABC.

<> Béi 22. Cho AABC vuong tai A ¢6 AB = ¢, AC = b. Tinh BA - BC theo b va c.

2F 2 — 1 — N 2
¢S Bai 23. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai véc-to © = (5, —5) va v = (k;—4). Tim k de

—> ~ P e —>
u vuong goc véi v.

4> Bai 24. Trong mat phang toa do Oxy, cho ba véc-to ¥ = (4;1), ¥ = (1;4)va @ = 4 +m -
v6i m € R. Tim m dé @ vuéng géc véi truc hoanh.

4> Bai 25. Trong mat phang toa do Ozy, cho hai diém A(—2;4) va B(8;4). Tim toa do diém C
thuoc truc hoanh sao cho tam giac ABC' vuong tai C.
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J 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong

AL

N ® . —> < = 2 ~ —> i N . P2 —> 2 N
¢S Bai 26. Cho hai vée-to @ va b théa méan |a| = ‘b‘ = 1 va hai véc-to ©w = 0 —3b va
+ b vuong goc véi nhau. Xac dinh goc gitta hai vée-to @ va b

%& Dang 4. Tap hop diém va ching minh bat ding thiic

Ta st dung céc két qua co ban sau:

a) Cho A, B la cac diém c6 dinh, M la diém di dong

®@ Néu ‘W ) = k v6i k 1a s6 thue duong cho trude thi tap hop cac diém M 1a duong
tron tam A, ban kinh R = k.

© Néu MA-MB =0 thi tap hop cac diem M la duong tron duong kinh AB.

@ Néu MA- T =0v6i @ £ 0 cho trudc thi tap hop cac diém M la duong thing di

N ~ 7 e ., 2. —_>
qua A va vuong goéc véi gia cia vecto a .

b) Céc bat dang thiic vecto

—

@ @2>0Vad. Dau "=" x4y rakhi @ = 0.
@ @b <|@| - |b] Déu"="xay rakhi @ = kb, k > 0.

¢>Vidu 1. Cho hai diém A, B c6 dinh c6 do dai bing a, vects @ khac 0. Tim tap hop diém M
sao cho

—_— 2 —_—
a) MA-MB:?)% b) MA-MB = MA?

® Loi gidi.
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

V- /S
$>Vidu 2. Cho tam gidc ABC. Tim tap hgp diém M sao cho
(MA+2MB +3CB) BC =0.
® Loi gidi.
¢S Vidu 3. Cho tam gidac ABC. Chiing minh rang
a) cosA+cosB+cosC§g. b) COSQA+COSQB+COS2CZ—§.
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to

TT Ky Nang cong

AL

& BAITAP TU LUAN

9 Bai 27. Cho doan thing AB va s6 thuc k. Tim tap hop diém M trong mdi truong hop sau

a) 2M A2 = MA - MB. b) MA2+2MB2 =k, k>0. c¢) AM-@ =k

> Bai 28. Cho ti giac ABCD, I, J lan lugt la trung diém ctia AB va CD. Tim tap hop diém M
sao cho MA-MB + MC -MD = %IJQ.

4> Bai 29. Cho tam giac ABC, géc A nhon, trung tuyén AI. Tim tap hop nhitng diém M di dong
trong goc BAC sao cho AB - AH + AC - AK = AI®, trong d6 H va K theo thit ty 1a hinh chiéu
vuong goéc cua M len AB va AC.

4> Bai 30. Cho tam giac ABC va k 1a s6 thuc cho trude. Tim tap hop nhitng diém M sao cho

MA?> - MB? =k.

49 Bai 31. Cho hinh vuong ABCD canh a va s6 thuc k cho truée. Tim tap hop diém M sao cho

MA -MC+MB-MD =k.

¢S Bai 32. Cho tam giac ABC va céc s6 thuc z,y,z. Ching minh rang

z2 4+ y? + 22

xycos A+ yzcos B+ zxcosC < 5

> Cau 1. Cho @, b khéac 0. Ki hisu (5’,3) 1a goéc gitta hai véc-to @ va b Khang dinh nao sau
day la dang?
A)(2.0)=—(b.2).

Néu (@,b) = 0° thi @, b ¢6 gia trimg nhau.

=
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TT Ky Nang cong

y Chuong 4. VECTO
V- /S
¢S Cau 2. Cho tam giac ABC vuodng tai A va c6 B = 60°. Géc gitta CAvaCB bang
(A) 60°. 30°. (C) 90°. (D) 45°.
I —— R
¢S Cau 3. Cho tam giac ABC vuong can tai A, goc gitta AB va BC la
AB,BC) = 45° (AB, BC) = 60°.
(D) (4B, BC) = 135°.

$>Cau 4. Cho hai véc-to @ = (3;2) ,7)) = (—2;4). Hay chon khang dinh ding.
B T-b=(-68). (©T b=-14. Dze
P

AT =2

— —
$> Cau 5. Trong mét phéng toa do Oxy, cho hai véc-to @ = =47 + 6] va b =37 — 77. Tinh
tich vo huang -0
AT-b=-30 B 7 b=3 (©@ b =30 D)@ b =43.
T — e
b = (43) va @ = (2;3). Gia tri cita biéu thtc

<>‘> Cadu 6. Trong he toa do Oxy, cho @ = (1;2),
(b 4= c) bang bao nhieu?

(C)28. D 2.

(A)18. B o.
T —
> Cau 7. Cho A(1;2), B(—1;1) va C (5;—1). Tinh AB - AC.
(A)7. B 5. (©-1. (D) -5.

T — e
Q)CGL)S Trong mat phiang toa do Ozy, cho hai diém A (3; —1) va B (2;10). Tinh tich vo huéng
(AVAC-OB=-4. (B)AO-OB =0. (C)AC - OB = 4. (D) AC - OB = 16.

— )

T —
¢S Cau 9. Cho @ va b 13 hai véc-to cling huéng va déu khac 0. Ménh dé nao sau day diang?

o d \_)\ . ~
b BT b =0.

BT T =2 ||
©7T b =-1 DT b =-|2||3|
T ——— e
0. Cho tam giadc déu ABC canh bing a va H la trung diém BC'. Tinh AH - CA.
3a?

3a?
o4 @2

s> Cdau 1
3a? —3a?
@ 4 4 2
I ——— ————————.
> Cau 11. Cho tam gidc ABC can tai A, A = 120° va AB = a. Tinh BA - CA.
a? a? a2\/§ a2\/§
@ 27 ® 27 © 2 D - 2
T ——— ————————.
¢ Cau 12. Cho tam giac ABC vudng tai A cb B= 60°, AB = a. Tinh AC' - CB
(A) 3a2. —3a2. (©) 3a. D)o.
T —— ————————
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong
AL
¢S Cau 13. Cho hinh vuong ABCD canh a. Tinh tich vo hudng ctia hai véc-to AB va AC.
(AAB-AC=av2. (B AB-AC=2a  (C)AB-AC=da®>.  (D)AB-AC =2a?.

—

————8)

4> Cdu 14. Trong mit phang toa do Ozy, cho hai véc-to @ = (a1;as) va b = (b1;b2). Ménh dé
nao sau day la dang?

5 7 ajas + blbz - 7 Cl1b1 + a2b2
D) = . D) = .
(A)cos (D) NG (B) cos (@,D) NCET AN
- a1b2 + CLle — a1ao + b1b2
D) = . D) = .
e (8) = Taew. va=a Oees(@9) = g v e
—— — W

¢>Cau 15. Cho hai véc-to @ va b khac 0. Xac dinh goc a gitta hai véc-to @ va b khi @
—[@]-|o].

(A) o = 180°. B) o = 0°. (©a =90 (D) o = 45°.

—

T =

——
> Cau 16. Trong mat phang toa do Ozy, cho hai véc-to @ = (—2;—1) va b = (4;—3). Tinh
cosin ciia goc gifta hai véc-to @ va b.

- 2 V5
@cos(a,b) =—5
@cos(&’,_b)) = v3

Sy 26
cos(a,b) =

— 7 1
- @cos(a,b)za.
B
4> Cdu 17. Trong mat phéng toa do Oxy, cho @ = (2;5) va b= (3; =7). Tinh (?z’,_b)).
(A) 90°. (B) 120°. (©)135°. (D) 45°.
T ————— —8
¢S Cau 18. Cho tam giac ABC vuong tai A va ¢6 goc B = 50°. Ménh d& nao sau day la ménh
dé dung?

@ Goc gitta hai véc-to AC, CB bang 140°.

Goc gitta hai véc-to AB, BC béang 50°.
@ Goc gitta hai véc-to BC, AC bang 90°.

@ Goc gitta hai véc-to AB, CB bang 130°.
T —— e ——
¢S Cau 19. Tam gidc ABC vuong 6 A va ¢6 BC = 2AC. Tinh cos (A—C’),C'—B))
@ Ccos (AC’,C’B) = ?/_ 9 oS (AC’,CB) = —%/._
@cos (AC,CB) = @ cos (AC’,C’B) ==
T — P —
$> Céau 20.
Cho tam giac ABC nhu hinh vé. Ménh dé nao sau day la o
ding?
(A) (BC,AB) = 40°. (BC,BA) = 140°. 80°
(C©)(AC.CB) = 80°. (D) (AC,BA) = 120°.
A il B

B Thay:
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y Chuong 4. VECTO TT Ky N&ing cong

AL
¢S Cau 21. Cho hinh vuong ABCD, tinh cos (Zg,ﬁ)
1 1 2 2
®3 5 o %
T —— e
$> Cau 22. Cho tam giac déu ABC. Tinh P = cos (A_B:B_C)) +cos (B—C’),CTA’) +cos (CTA:A_B))
@P:%. P:%. @P:—g. @Pz—%.
T ———— —
¢S Cau 23. Cho hinh vuong ABCD canh a. Tinh (E + E) (B_C) + B_lj)
2
@—Zaz. a’. ©2a2. @—a—.
V2
T —— 8

¢S Cau 24. Cho AABC déu canh bang 3. Trén cac canh AB,AC lan luot 1ay cac diém M,N sao
cho 2AM = MB,NA = 2NC. Gia tri cta tich vd huéng BN - C'M la

7 7 11 11
®2. 2 2 2"

T — —
¢S Cau 25. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢6 AB = a, BC = 2a. Tinh BC .- CA+ BA-AC
theo a.

(A)BC-CA+ BA-AC = —av/3. (B) BC-CA+ BA-AC = —3a2.
(C)BC-CA+ BA-AC = av/3. (D) BC-CA+ BA- AC = 3a2.

R

¢S Cau 26. Cho tam gidc ABC vuong tai A, c6 s6 do géc B 1a 60° va, AB = a. Két qua nao sau
day la sai?

(A)AB-AC =0. (B) CA-CB = 3a2.
(C)AB-BC = —a. (D) AC - CB = —3/2a2.
T — S
&> Cdu 27. Cho M la trung diém AB, tim ménh dé sai.
(AVMA-AB=—-MA- AB. (B) MA-MB = —MA- MB.
(C)AM - AB = AM - AB. (D) MA-MB = MA- MB.
T — T
& CAu 28. Cho ti giac 161 ABCD c6 AD = 6. Dt ¥ = AB — DC — CB. Tinh ¥ - AD.
(A)18. (B) 24. (C)36. (D) 48.
T — S

$>Cau 29. Cho tam gidc ABC ¢6 canh BC' = 6 va dudng cao AH. H & trén canh BC sao cho
BH =2HC'. Tinh AB - BC.

(A) —24. (B) 24. (©)1s. (D) -18.
T —— ———
9 Cau 30. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AC' = 12, M la trung diém AC. Tinh BM-CA.
(A) 144, —144. © 72 (D) -72.
T —— S ——
> Cau 31. Cho tam gidc ABC c¢6 dudng cao BH (H & trén canh AC). Khang dinh nao sau day
dang?
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang céng

y  J 4
(A BA-CA=BH. HC. (B)BA-CA=AH-HC.
(C)BA-CA=AH - AC. (D)BA-CA=HC - AC.
$Cau 32. Cho 2 vée-to @ va b théa |@ + b| = 2 vd ¢6 do lon bing 1. Hay tmh
(37 —47) (2@ +57).
(A)7. 5. ©-7. D) 5.
T — ——
¢S Cau 33. Cho hinh thang vuong ABCD c6 duong cao AD = 3a. Tinh DA - BC.
(A) —9a2. 15a2. (©o. (D) 9a2.
T — —
¢S Cau 34. Cho tam gidc ABC vuong tai C' ¢6 AC = 9. Tinh AB - AC.
(A)9. 81. (©s. (D) 5.

¢S Cau 35. Cho tam gidc ABC ¢6 BC =a, CA=0b, AB=c. Tinh P = (E + A—C’)> BC.

2 12 S 78l L 2 2 12,2
(AP =0p—c2 p:0+b. @p:CH)—M_ @P:c—f—bTa'

2 3

$>CaAu 36._Cho tam gidc ABC ¢6 BC = a, CA=1b, AB = c. Goi M la trung diém canh BC.

Tinh AM - BC. 2 _ 2 2
(AAM BC="_%. W-E@:C; .
I i T S T S TR
AM-BC:MTM. @AM.BO:M—Q_
 — T

¢S Cdu 37. Cho hinh vuong ABCD canh a. Tinh P = (A_é + A_C')) (B_C’) +BD + 1;4))

(A) P = 2//2a. (B) P =242 ©P=a D P=-

———

D¢ Cadu 38. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi E la diém déi xing ciia D qua C. Tinh AE -
AB.
@E-A_B):%tz. E-A_B)=\/§a2. @E-z@zﬁaz. @E-A—B)zf)a?

T

phang toa do Ozy, cho hai véc-to @ = (—2;3) va b = (4;1). Tim véc-to

<><>Cqu39 Trong mat
dbleta-d;évbd: - 6 = =
wi-(%8). ®i-(LY) ©i-(¢-)) oi-(5-9)

4> CAau 40. Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho tam giac ABC ¢6 A(—1; —1), B(3;1), C(6;0).
Tinh cos B.

BesB--L.  BowB-L  QuwsB-2  DosB--L

——
> Cdu 41. Trong mat phang v6i hé toa do Oxy, cho tam giac ABC véi A(1;—1), B(4;2) va
C(4; —2). Hoi goc ABC' ¢6 s6 do do bang bao nhieu?

T— —

B Thay: Nguyén Thai Dong - @ SDT: 0989705742




y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

y /4
(A) 30°. 45°. (C)60°. (D) 90°.
T ————— ——————— 8
$>CAau 42. Cho @ = (1;-2),7 = (—2;1). Khing dinh nio sau day sai?
T-T =4 ® 2] =7 (©) 2] = V5. DZLT
— 8

$> Cau 43. Biét «, b + Owad b= —|a|- |_b)| Khang dinh nao sau day ding?
(A)@ va b ciing huéng.
@ va b nim trén hai duong thing hgp véi nhau mot géc 80°.

!
®l

a va ngu’dc huéng.

!

@ va b nim trén hai dudng thang hop véi nhau mot goéc 60°.

T ——— S—

> CdAu 44. Trong mat phang v6i hé toa do Ozy, cho tam giac ABC vé6i A(2;1), B(2;—3) va
C(3;2). Khang dinh nao sau day la khang dinh ddang?

@ Tam giac ABC' la tam giac nhon. Tam giac ABC 1a tam gidc deu.
@ Tam giac ABC' la tam giac tu. @ Tam giac ABC la tam giac vuong.
T — ——

&> Cau 45. Trong mat phang toa do Owzy, cho bén diém A(—8;0), B(0;4), C(2;0) va
D (-3;-5). Khang dmh nao sau day la dung?

@ Hai goc BAD va BCD phu nhau. Géc BCD Ia goc nhon
@cos (AB,AD) = cos (C’B,C’D). @ Hai géc BAD va BCD bit nhau.
T ———

$> Cdau 46. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = a, AC' = av/3. Goi M la trung diém ciia BC.
Tinh co-sin goc gitta hai véc-to M A va BC.

(&) cos (W4,B0) = 5. cos (WA, BC) = —.
(©)cos (FTABT) = L. ®) cos (ABT) = -2,

> Cau 47. Cho tam giac ABC. Tinh tong (ZE,E@) -+ (%,ﬁ) + (52,@)

(A) 180°. 360°. (©) 270°. (D) 120°.

T ——— e

> Cau 48. Tam gidc ABC c6 goc A bing 100° va c6 tryc tam H. Tih téng (HAHE) +
(HB,HC) + (HC HA).

(A) 360°. (B) 180°. (C) 80°. (D) 160°.

————

4> Cau 49. Cho hinh vuong ABCD tam O. Tinh téng (AB,DC) + (AD,CB) + (C0,DC).

(A) 45°. 405°. (C)315°. (D) 225°.

T — T

4> Cau 50. Cho tam gidac ABC can tai A, goc A = 20°. Goi BM 1a duong phan giac trong clia
goc ABC'. Tinh cos (BM,MC’).

— S——
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang céng

y' 4 4
®; ® oY% -

T ——

¢S Cau 51. Cho hinh thang vuong ABCD, vuong tai A va D, biét AB = AD = a,CD = 2a.
Tinh cos (BD,CB).

V2 L 2

— S———

¢S Cau 52. Cho hinh thoi ABC'D canh a, géc ABC = 120°. Goi G la trong tam cla tam giac
BCD va « la géc giita hai duong thing DA va BG. Tinh sin a.

@sina:%. sinoz:?. @sinoz:g. @Sinazl.

e

¢S Cau 53. Cho tam gidc ABC c6 cac canh bang a, b, c. Tinh tich vo huéng AB - AC theo a, b,

C.

(A)AB - AC = (a oy ) (B) AB - AC = (a + 2 — ).
@AB-AC’zﬁ(bQ—kcz—l—a?). @AB-AC'— (b2 + % —a?).
I — ——— 8

> Cau 54. Cho nita duong tron tam O, c6 duong kinh AB = 2R. Goi M, N la hai diém thuoc
nita dudng tron sao cho hai day cung AM va BN cit nhau tai /. Khdng dinh nao sau day la khang
dinh dang?

(A) AT - AM = Al - AB. (B) Al - AM = AN - AB.
(C)AI - AM = Al - AN, (D) Al - AM = Al - BA.

> CAu 55. Cho hai diém M, N ndm trén duong tron duong kinh AB = 2r; Goi [ la giao diém
ctia hai duong thing AM va BN. Tinh theo r gia tri biéu thiic P = AM - Al + BN - BI

(A) P =472, (B) P =22 ©P=r2 @P:Z.

T S——

$> Cdau 56. Trong mit phéng toa do Oxy, cho hai véc-to @ = (z;2 — 1), b= (x+2;2+1). Dieu
kien clia z d8 @+ b < 3 Ia

(A)—2<z<3. ® -—2<z<1. Co<z<1. D) -2 < z.

T ——— ——— 8
G&ﬁu ﬂ Ch_o) hﬂl} V_u(A))ng ABCD ¢6 canh 1a a. Gia tri cta bidu thic
(BC +BD + BA) (AC — AB) Ia

A)o. (B) 2a2. (©) —2a2. (D) —2v/2a2.
T — e
> CdAu 58. Cho hinh vuéng ABCD canh bing 2. Diém M nam trén doan thing AC sao cho
AM = % Goi N la trung diém ctia doan thang DC. Tinh MB - MN.

(ANMB-MN=-4 (B MB-MN=0. (CMB-MN=4  (D)MB-MN =16.

— S
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y Chuong 4. VECTO TT Ky Nang cong

A

> CAu 59. Cho hinh thoi ABCD ¢6 AC = 8. Tinh AB - AC.. o
(WAB-AC=24. (B)AB-AC=2. (C)AB-AC=28. (D)AB-AC =32.

———

¢S Cau 60. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = a va AD = av/2. Goi K la trung diém ctia canh
AD. Tinh BK AC.
(A)BK - AC =0. (B) BK - AC = —a?V/2.
B—}(>'14—C’>:a2\/§. @B—K)-A_C):2a2.

T —— ——

&> Cau 61. Trong he truc toa do Owzy, cho ¥ = (2;5) va v = (—=3;1). Tim s6 thuc m dé
=mu + U tao véi b = (1;1) mot goc 45°.

@m:g. m:—l. @m:—%. @m:2.

)

I

———

<>‘> CCIU 62. Cho ti giac ABC'D c6 hai dudng chéo vudng goc v6i nhau tai M va M MA-MC =
MB - MD. Goi P la trung diém ctia AD. Géc gitta hai duong thiang M P va BC la

(A) 90°. 60°. (C) 45°. (D) 30°.

T —— S

<S> Cdau 63._}Ch0_k)1\1nh vuong ABCD canh a. Goi M va N lan lugt 1a trung diém ctia BC va CD.
Tinh cos (AM,NA).

2 e e e

S—

¢ Cau 64 Cho hinh vuéng ABCD. Goi M la trung diém ctia canh BC'. Tinh goc giita hai véc-to
AM va, DA + DB.

(A) 45°. 30°. (C)135°. (D) 90°.

T — T

¢S Cau 65. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh AD, AB lan lugt l1ay hai diéni_f)?,_g’_) sao cho
AE = AF. Goi H la hinh chiéu vuong géc ctia A lén duong thang BE. Tinh cos (FH,CH).

(A)o. ? -1 @?.

2
T ———— S ————— 8
$>CAu 66. Dé i - v = |u|- | 7| thi ¥ va T phai la hai véc-to
@ cuing phuong. cung huéng. @ ngudc hudng. @ vuong goc.
T —— S——
> CAu 67. Dé w - v = — |u|-|¥| thi ¥ v ¥ phai 1a hai véc-to
@ cung phuong. cung huéng. @ ngugc hudng. @ vuong goc.
T — S
&> Cdu 68. Cho M la trung diém AB, dang thiic nao sai ?
(A)MA-AB=—-MA- AB. (B) MA-MB = MA- MB.
(C)AM - AB = AM - AB. (D) MA-MB =—MA-MB.
T — ———
& Cdu 69. Cho hinh vuong ABCD tam O khing dinh nao sau day la sai?
(A)AB-CD = AD - BC. (B) A0 -OC = BO - OD.
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y 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang céng

y 4 4
(C)AC-OB = DO -OC. (D)AC - BD = AD - AB.
R — e ————

> Cau 70. Cho hinh thoi ABC D, khang dinh nao sau day la ding?

(A)AB-AD = DA - DC. (B)AB-AC = AC - CD.

(©)AC-BD = AB - AD. (D)BA-BC =DA-DC.
&> CAu 71. Cho hinh binh hanh ABCD va diém E tiy ¥, khi d6 AB- EA+ AD-EA+CE - EA
bang

(A) AE2. —AE?. (C) AE -CE. (D) —AE - DE.

< Cau 72. Cho hai diéem A va B, O la trung diém ctia AB va M la diém tuy §, biét ring
MA-MB = OM? + kOA?. Khing dinh nao sau day ding?

A k=1. ® k=-1. ©k=2 Dk=-—

———

> CAu 73. Cho I 1a trung diém AB, M la diém tiy ¥. Biét ring M1 - AB = k (MB? — M A?).
Khéng dinh nao sau day la dang?

A k=2 k:%. (Ck=-1. @k:—%.

— T

& CAu 74. Cho I 1a trung diém AB, M la diém tuy . Biét ring MA - MB = MI? + kAB?.
Khéng dinh nao sau day la ding?

Ak =2. k::%. ©k=-1. @k:—%.
— m—
&> CaAu 75. Khéng dinh nao sau day la dang?
w(z-T)e=a(v ). ® (a-7) =a2 3
©@-T=|al-[F]sin(a7). @z (7-2)=2-7-2-2
 — —

¢S Cdu 76. Cho hai véc-to @ va b. Diang thitc nao sau day sai?
— —|2 = T 1 — —|2 — -2
@a-b— (‘a+b’—a— )) a-b:§<’a+b‘—)a—b‘>.
— 1 — |2 — 2 — 1
@a-b:—(‘E’er‘ —|E’|2—‘b‘>. D7 b=-
2 2
T ———— ——— 8

¢S Cau 77. Cho hinh thoi ABCD c6 canh bang a va A= 60°, diem M tuy y. Biét rang M A? —
MB? + MC? — MD? = ka?. Khéng dinh nao sau day ding?

A k=1 B k=2 ©k=4 (D) k=6.

T ——

$>Cdu 78. Cho hinh chit nhat ABCD c6 O la giao diém ctia hai duong chéo AC va BD, M la
diém tuy y. Blet ring MA - MC = MO? + kBD?. Khing dlnh nao sau day ding?

@k:—é. ® k=2 @k:—z. D) k=4

— S
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y Chuong 4. VECTO

TT Ky Nang céng
y J/ 4
&S Cau 79. Cho tam gidc ABC, goi H la tryc tam ctia tam giac va M la trung diem ctia canh
BC. Dang thiic nao sau day ding?

(A)MH - MA = %BC?.

m.m’:_chz
©MH - MA=;BC*.

(D) MH - MA = éBCQ.

——
$>Cau 80. Cho diém M thay déi trén dudng tron tam O bén kinh R ngoai tiép tam giac deu
ABC cho truée. Biét rang M A% + OMB - MC = kR?. Khing dinh nao sau day ding?

(A k=2

B) k=3, ©k=4 (D) k=6.
———
&> CAu 81. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 4 va AD = 3. Khi d6 AB - AD bing
(A)o. B 12. (©s. D) -1.
————— 8
<> Cdau 82. Cap véc-to nao sau day vuong goc véi nhau?
@a — —6) va @9 = (3;2). (B) by =(3;—4) va by = (—3;4).
(©) 21 = (—4;—6) va Ty = (=3;2). (D) d, = (5;—3) va do = (3;—5)

T ———— ————8
$>Cau 83. Cho tam gidc ABC c6 A( ), B(2;4),C(2; —2). Tim toa do truc tam H cia tam
giac ABC.

1 1
@H(§;1). (B) H(2;4). ©H<§;3). (D) H(1;3).
T — —— 8

&> Cdu 84. Trong mit phing toa do (O; 7, 7), cho @ = (—1;2), b= (3;=5). Tim 86 thyc m

sao cho md@ + b vuong goc vii T+ 7
@mz—?. m:2. @m: . @m:g

T D —— ——
4> Cdu 85. Trong mat phang toa do Oy, cho tam gidc ABC c6 A(—3
H(5;0). Tim toa do dinh C

—2), B(5;2) va truc tam

(A)C(6;-2). C(4; -2). (© c(5;-2).

@ o~
——
> CdAu 86. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidac ABC c¢6 A(—3;0), B(3;0) va C(2;6). Goi
H(a;b) la trye tam cua tam giac ABC. Tinh a + 6b.
(A)a+6b=5. (B) a+6b=6. (Cla+6b="1. (D)a+6b=8.

T —— ——
¢S Cau 87. Trong méat phang toa do Ozy, cho A(1;3), B(—6;2). Ban kinh duong tron ngoai tiep
tam giac OAB (v6i O la goc toa do) 1a

V50
A6 5. (©) V/50. OR~S
T —— ————8)
> Cdu 88. Trong mat phing Oxy cho @ = (4; —8). Véc-to nao sau day khong vuong goéc véi

a

BT =(-12. @®F=(=2-1) ©Or=@. D7 = 2.
T —

. B
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J 5. Tich vé hudéng clia hai véc-to TT Ky Nang cong

A

4> Cdu 89. Trong mat phang véi hé truc toa do Ozy, cho hai diém M(1;2), N(3;4). Tim toa do
diém P trén truc Ox sao cho tam giac MNP vuong tai M?

(A) P(0;3). P(-1;0). (C) P(3;0). (D) P(0;—1).

T — S

4> Cau 90. Trong mat phang Oxy cho vée-to ¥ = (2;—4) vA U = (7;3). Tim gia tri ctia = dé
u L.

(A)6. B -2. (©o. D) -1.

————

$>Cau 91. Trong mat phing Ozy, cho tam gidc ABC c¢6 A(—1;1), B(1;3) va C(1; —1). Hay chon
phat biéu ding.

@ Tam gidc ABC' vuong tai C. Tam giac ABC' vuong can tai A.
@ Tam gidc ABC c¢6 ba géc déu nhon. (D) Tam gidc ABC vuong tai B.
T —— S——

4> Cau 92. Cho hai diém A(—6;3), B(4;1). Tim toa do diem C thuoc tia Oy sao cho tam giac
ABC vuong tai C.
@) ;7). (7;0). ©(0;-3). D) (0;-3) va (0;7).

— S

¢> CAau 93. Tim m dé hai véc-to @ = (1;—3), b = (m?;4) vuong goc véi nhau.

@m:12. m:2\/§. @m:—Q\/g. @m::tZ\/g.

T —— ———
> Cdu 94. Cho tam giac ABC, v6i A(0;3), B(z;1), C(4;1). Tim z dé tam gidc ABC vuong tai
A.

@x:—Q. x:1. ©x=0. @x:—l.
T —— S
4> Cdu 95. Trong mat phang toa do (Oxy), cho A(—4;1), B(2;4), C(2; —2). Tim ménh dé sai.
@ A, B, C khong thing hang. Tam giac ABC vudng can tai A.
(Ccos (AB, AC) = g (D) Do dai AB = AC = 3+/5.
T — ——

> CAu 96. Trong mit phang toa do Ozy, cho A(2;3), B(—2;1). Diém C thudc truc Ox sao cho
AABC vuong tai C' ¢6 thé nhan toa do la

(A) C(3;0). C(=3;0). (©c(-1;0). D) C(2;0).

———

&> Cau 97. Trong mat phang toa do Oxy, cho tam giac ABC ¢6 truc tam la gbc toa do O, hai
dinh A va B ¢6 toa do 1a A(—2;2), B(3;5). Toa do cia dinh C la

®(-33) @1 ©G3)  ©HT)

4> Cdu 98. Trong mat phéng Ozy, cho tam gidc ABC c6 A(1;2), B(3;4), C(0; —2). Tim toa do
trie tam H cta tam gidc ABC.

(A) H(-1;3). H(=9;7). (© H(%-7). D) H(3;-1).

— S

4> Cdu 99. Trong mit phang Ozy cho tam giac ABC vuong tai A véi A(—1;0) va B(—3;0). Toa
do diém C' la:
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y' J
B (—3; -1). (—2;-2). (© (~2;0). D) (-1;-3).

T —— S

> Cdu 100. Cho hinh vuong ABCD, biét dinh A(1;—1), B(3;0) va dinh C' ¢6 toa do duong.
Tim toa do C.

(A) C(4;-2). C(4;2). (©C(24). (D) C(2;2).

— ——8)
¢S Cau 101, Cho A(1;—2), B(—1;—1). Tim M truc Ox sao cho tam gidc ABM vuong tai A.
(A) M(-3;0). (B) M(~2;0). (C) M(2;0). (D) M(3;0).
— ——

—

$>Céau 102. Cho @, b o (3 +2 b) vuong géc voi véc-to ‘
—> = \/§ —> = o —> = \/g o d ==
@cos(a,b) == G cos(a,b) = 90°. @cos(a,b) - @cos(a,b) =
T D ——— —— 8

& Cdu 103. Cho tam giac ABC. Tap hop diém M thdéa man MA-BC =01

@ Duong trung tric doan BC'.

Duong tron c6 tam A.

@ Duong thang di qua A va vuong géc véi BC.

@ Dudng thing di qua A song song véi BC.

/N
Ot
!
|
S
>
N—
<
gp/
s}
Il
=
~
E.
Q.
(@

T —— E——

> Cau 104. Cho doan thing AB. Tap hop didm M théa man MA - MB =0 1a
@ Duong trung tryc doan AB.
Duong tron.
@ Duong thing di qua A v vuong goc véi AB.
@ Duong thing di qua B va vuong goc véi AB.

T — S

$>Cau 105. Cho tam gidc ABC. Tap hop cac diém M théa (MA — MB) (2MB — MC) =
la

(A) Duting thing vuong géc voi AB. Duong thang vuong géc véi AC.

@ Duong thiang vuong géc véi BC. @ Duong tron.

T — R

4> Cau 106. Cho tam giac ABC. Tap hop cac diém M thoa (MA +2MB) (MB +2MC) =

la

@ Duong théng vuong goc véi AB. Doan thang.
@ Duong thiang song song véi AB. @ Dutng tron.
T —— ——

&> Cdu 107. Cho tam giac ABC. Tap hop cac diém M thoéa 2M A2 + MA - MB = MA - MC
la

@ Dudng thing. Duong tron duong kinh BC.
@ Duong tron di qua A. @ Duong tron di qua B.
T ——— ———
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A

4> Cau 108. Cho hinh vuong ABCD canh a. TIm tap hop cac diém M thoéa man

(MA + MB + Mc) (MC - MB) — 342

@ Duong thang vuong géc véi BC. Duong thing song song véi BC.
@ Duong tron duong kinh AB. @ Duong tron duong kinh AC.
 — T
$> Cau 109. Cho tam gisac ABC. Gia tri 16n nhat ctia biéu thic P = 2cos A + 6cos B + 3cos C
bang
(A)11. 10. ©7. (D) 6.
 — T
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Chng

CAC 5O PAC TRUNG CUA

MAU SO LIEU KHONG GHEP
NHOM

Bt @ SO GAN DUNG VA SAI SO
N

e Tém tit Iy thuyét

1. S6 gan diing

© Dinh nghia 1.1. S6 gan ding Trong nhiéu trusng hgp, ta khong biét hodc khé biét s6 dung (ki
hiéu 14 @) ma chi tim dugc gia tri khac xap xi né. Gid tri nay duge goi la s6 gan ding, ki hieu 1a a.

2. Sai sb tuyét ddi va sai s tuong dbi

a) Sai s tuyet doi.
Gia tri |a — @] phan anh mic do sai lech gitta s6 ding @ va s6 gan dang a, duge goi 1a sai s6
tuyet doi ctia s6 gan dung a, ki hieu 1a A, tic 1a

A, = |a—al.

A Luu 1j: Trén thuc té, nhiéu khi ta khong biét @ nén ciing khong biét A,. Tuy nhién, ta cé
thé danh gid duge A, khong vuot qud mot s6 duong d nao do.
Néu A, <dthia—d<a<a+d, khi dé ta viét a = a+d va hiéu la s6 ding @ nam trong
doan [a — d;a + d]. Do d cang nhé thi a cang gan @ nén d dugc goi la do chinh zdc cia so
gan diing.

b) Sai s6 tuong doi.
Sai 86 tuong ddi clia s6 gan dang a, ki hieu 1a d,, 1a ti s6 gitta sai s6 tuyét doi va |al, tic 1a

A

azm-
Nhan xét. Néua = a+d thi A, < d, do d6 6, < i Né

< —. Neu —
ol af X
phép do hay tinh toan cang cao. Ngudi ta thuong viet sai so tuong doi dudi dang phan tram.

cang nho thi chat lugng clia

3. Quy tron sb gan ding

S6 thu duge sau khi thyc hién lam tron s6 duge goi 1a s6 quy tron. S6 quy tron la mot s6 gan ding
clia 86 ban dau.
Quy tac quy tron sb
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y 1. $6 gdn dung va sai s6

TT Ky Nang céng

a) DAi v6i chit s6 hang lam tron:
- Gift nguyén néu chit s6 ngay bén phai né nhé hon 5;

- Tang 1 don vi néu chit s6 ngay bén phai né 16n hon hodc bang 5.

b) D6i véi chit s6 sau hang lam tron:
- B6 di néu 6 phan thap phan;
- Thay béi cac chit s6 0 néu & phan s6 nguyen.

Nhan xét.

y /

- Khi thay s6 ding bdi s6 quy tron dén mot hang nao dé thi sai sd tuyéet ddi ctia sd quy tron khong

vugt qua nita don vi ctia hang lam tron.

- Cho s6 gan ding a véi do chinh x4c d. Khi duge yéu cau lam tron s6 @ ma khong néi ro lam tron
dén hang nao thi ta lam tron s6 a dén hang thap nhat ma d nhé hon 1 don vi ctia hang do.

e Cac dang toan

& Dang 1. Xac dinh s6 gan ding ctia mot s6 v6i do chinh xac cho truéc,

danh gia do chinh xac

2 Vi DU MINH HOA

cao cua dinh Everest

Cac con s6 nay déu la s6 gan dung chiéu cao ctia dinh Everest.

8848 m; 8848,13 m; 8844,43 m; 8850 mj...

¢S Vidu 1. Dinh Everest dugc ménh danh 13 "néc nha ctia thé gi¢i", béi day 1a dinh nti cao nhat
tren Trai Dat so v6i muc nude bien. Co rat nhiéu con s6 khac nhau da ting duge cong bo vé chiéu

$SVidu 2. Dién dau “X” vao 6 tuong tng

Thong tin

S6 ding

S6 gan dang

Ban kinh duong Xich Dao ciia Trai Dat 1a 6 378 km

Khoang cach tit Mat Trang dén Trai Dat 13 384 400 km

1 m=100 cm

& Loi gidi.

nao 1a s6 ding, s6 nao la s6 gan ding ctia d?

&> Vidu 3. Goi d 1a do dai dudng chéo ciia hinh vuong canh bang 1. Trong hai s6 v/2 va 1,41 s6

B Thay: Nguyén Théi Bong — @ SDT: 0989705742

KN+



J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL

¢S Vidu 4. Gia st khdi luong ding ctia mot hop keo 1a 0,85 kg. Binh va An can hop keo nay va
ghi nhan két qua lan lust 14 0,8 kg va 1 kg.

a) Tim sai s6 tuyét doi ciia két qua can clia moi ban.

b) Két qua can ctia ban nao chinh xéc hon? Vi sao?

® Loi gidi.

¢S Vidu 5. Ngudi ta ding mot dong ho bam gis v6i do chia nhé nhat 1& 0,1 giay va do duge thoi
gian hoan thanh phan thi boi ciia mot van dong vien 1a 27,2 giay.

a) Tim do chinh xac d cua phép do.

b) Néu thoi gian ding la a giay thi hay tim khodng gid tri ma a c¢6 thé nhan duge.

2 BAITAP TU LUAN

¢S Bai 1. Mot bao gao ghi thong tin khdi lugng 1a 5 £ 0,2 ke.
a) X4c dinh khéi lugng dung, khéi lugng gan ding va do chinh xac ctia bao gao.

b) Khdi lugng thiyc clia bao gao nam trong doan nao?

¢ Bai 2. Mot phép do duong kinh nhan té bao cho két qua 1a 5 4 0,3 um. Duong kinh thic cia
nhan té bao thudc doan nao?

$> Bai 3. Chiéu dai mot cai cau 1a £ = 1745,25m 40,01m.

a) X4c dinh chiéu dai ding, chiéu dai gan ding va do chinh xac clia clia céi cau.

b) Chiéu dai thyc clia cai cau nam trong doan nao?
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y /

> Bai 4. Biét /7 = 2,6457513. ...
a) Lam tron két qua dén phan mudi va udc lugng sai s6 tuyet doi.

b) Lam tron két qua dén phan nghin va uéc lugng sai s6 tuyet doi.

& Dang 2. Xac dinh sai s6 tuong d6i ctia s6 gan ding

2 Vi DU MINH HOA

Vidu 1. a = 3,14 13 s6 gan ding clia a = 7.
Ta c6 A, = |7 — 3,14] < |3,15 — 3,14| = 0,01.
Ta néi a = 3,14 1a gia tri gan ding ciia 7w véi do chinh xac d = 0,01.

4> Vidu 2. Mot bon hoa c¢6 dang hinh tron véi ban kinh 1a 0,8 m. Hai ban Ngan va Anh cing
muén tinh dién tich S ctia bon hoa d6. Ban Ngan lay mot gia tri gan dung cta 7 1a 3,1 va dugc
két qua 1a S;. Ban Anh lay mot gid tri gin ding ctia 7 1a 3,14 va duge két qua 14 Ss. So sanh sai
so tuyet doi Ag, clia s6 gan ding S; va sai s6 tuyet doi Ag, clia s6 gan ding S,. Ban nao cho két
quéa chinh xac hon?

® Loi gidi.

&S Vidu 3. Mot to giay A4 c6 dang hinh chit nhat véi chiéu dai, chiéu rong lan luct 14 29,7 cm va
21 cm. Tinh do dai duong chéo ciia to giay A4 d6 va xac dinh do chinh xac ciia két qua tim dugc.

® Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

4> Bai 1. O Babylon, mot tAm dat sét c6 nien dai khodng 1900 — 1600 trudc Cong nguyen da ghi
. . .. 25
lai mot phat bieu hinh hoc, trong dé am chi wéc lugng so 7 bang i 3,1250. Hay ué6c lugng sai

s6 tuyet doi va sai s6 tuong doi clia gia tri gan ding nay, biét 3,141 < m < 3,142.

KN+
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y /

¢S Bai 2. Cho s6 gan ding a = 6547 véi do chinh xac d = 100.
Hay viét s6 quy tron ciia s6 a va udc luong sai s6 tuong doéi ciia s6 quy tron do.

¢S Bai 3. Cho s6 gan ding a = 23748023 véi do chinh xac d = 101.
Hay viét s6 quy tron ciia s6 a va ude luong sai s6 tuong doéi ciia s6 quy tron do.

> Bai 4. Cho biét /3 = 1,7320508 . . .. Hay quy tron v/3 dén hang phan tram va udc luong sai s6
tuong doi.

- 1 e - e B e S,
<> Bai 5. ChoE:F,(0<x<1). Gia st ta lay a = 1 — z lam gia tri gan dung cua a. Hay
5

tinh sai s6 tuong doi clia a theo x.

& Dang 3. Xac dinh s6 quy tron ctia s6 gan ding véi doé chinh xac cho
trudc

@ Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. Quy tron s6 3,141 dén hang phan tram roi tinh sai s6 tuyét doéi ciia s6 quy tron.

D Ldi gidi.

$SVidu 2.  a) Lam tron s6 2395,3 dén hang chuc, s6 18,693 dén hang phan tram va s6 ding
d € [5,5;6,5) dén hang don vi. Danh gia sai s6 tuyét doi ctia phép lam tron s6 dung d.

b) Cho s6 gan dung a = 2,53 v6i do chinh xac d = 0,01. S6 ding @ thuoc doan ndo? Néu lam
tron s6 a thi nén lam tron dén hang nao? Vi sao?

 Loi gidi.

On

$S>Vidu 3. Cho s6 gan ding a = 581 268 vdi do chinh xac d = 200. Hay viét sd quy tron clia s
a.

® Loi gidi.
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1. $6 gdn ddng va sai s& TT Ky Nang cong

AL

&> Vidu 4. Viét s6 quy tron ciia mdi s6 sau voi do chinh xac d.

a) 2 841 331 véi d = 400; b) 4,1463 véi d = 0,01; ¢) 1,4142135 véi d = 0,001.

® Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

¢S Bai 1. Lam tron céc sd sau dén chit s6 hang chuc

a) 199. b) 999. c) 9999. d) 2683. e) 1099.

f) 12345, g) 123456. h) 43781. i) 454995, j) 14350.

k) 99999. 1) 987698. m) 3400065. n) 1000587. 0) 987654.
p) 28051989. q) 2602283. r) 123,45, s) 12345,67. t) 98765,432.

¢S Bai 2. Lam tron cac s6 sau dén chit s6 hang tram

a) 199. b) 999. c) 9999. d) 1099 e) 2683.
f) 12345. g) 43781. h) 14350. i) 1234567. i) 454995,
k) 99999. 1) 987698. m) 3400065. n) 987654. 0) 260283.
p) 23456,7. q) 12345,678. r) 8765,432. s) 9999,99.

49 Bai 3. Lam tron cac so sau dén chit s6 hang nghin

a) 12 345, b) 43 781. c) 28 634. d) 21 999. e) 22 999.
f) 9999. g) 12 099. h) 454 995. i) 14 350. §) 99 999.
k) 987 698. 1) 3400 065. m)1 000 587. n) 987 654. 0) 260 283.
p) 23456,7. q) 1234 567 r) 12345,678. s) 8765,432. t) 9999,99.

KN+
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL
¢S Bai 4. Lam tron cac s6 sau dén hang phan mudi
a) 10,00905. b) 60,991. c) 999,994. d) 10,0456. e) 23,0009.
£) 99,999. &) 90,0909, h) 9876,1. ) 1234,56. i) 98765,43.
¢S Bai 5. Lam tron cac s6 sau dén hang phan tram
a) 3,0468. b) 12,3475. ¢) 0,31069. d) 12,516. ¢) 0,999.
f) 7,923. g) 17,418, h) 79,1364. i) 50,401. i) 0,155.
k) 60,996. 1) 12,349. m)2,9999. n) 123,456. 0) 98,7654.

¢S Bai 6. Viét s6 quy tron ctia moi s6 sau véi do chinh xac d

a) 1234 567 v6i d = 400.

C

)

b) 8,7654 véi d = 0,01.
) 28,4156 véi d = 0,001.
)

d) 1,7320508... v6i d = 0,0001.

<> Bai 7. Hay viét s6 quy tron clia
a) a biét @ = 1 951 890 % 200.
b) b biét b = 1,236 % 0,002.

¢) ¢ biét ¢ = 3,1463 % 0,002.

9 Bai 8. Chicéu dai mot cai cau 1a £ = 1745,25 m £0,01 m. Hay viét s6 quy tron ciia s6 gan dung
1745 25.

& Dang 4. St dung may tinh cam tay dé tinh toan véi sé6 gan ding

@ Vi DU MINH HOA

&S Vidu 1. St dung méay tinh cam tay, tinh 37 - /14 (trong két qua lay bon chit s6 6 phan thap
phan).

® Loi gidi.
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y 1. $6 gdn ddng va sai s& TT Ky N&ng cong

AL

$>Vidu 2. Ding may tinh cam tay, tinh két qua ctia phép tinh +v/15: 5 — 2 (trong két qua lay
hai chit s6 ¢ phan thap phan).

® Loi gidi.

$>Vidu 3. Goi P la chu vi ctia duong tron ban kinh lem. Hay tim gia tri gan ding ctia P (trong
két qua 14y hai chit s6 ¢ phan thap phan).

® Loi gidi.

2 BAITAP TU LUAN

¢S Bai 1. St dung may tinh bé tii tinh gan ding cac s6 sau (két qua 1ay 4 chit s6 thap phan).

a) 37-/14. b) /15 - 124 c¢) V15144

49 Bai 2. Thyc hién cac phép tinh sau trén may tinh cam tay (trong két 1ay 4 chit s6 & phan thap
phan)

158

68

a) 4. /0.1. b) /2,18 +1—/2,11241. ¢)

Q Cau hoi trac nghiém

> Cau 1. Cho a la s6 gan dung ctia s6 dung a. Khi d6 A, = |a@ — a| duge goi 1a
@ sO quy tron clia a. sai sO tuong doéi ciia s6 gan ding a.

sai sO tuyet doéi ciia s6 gan ding a. @ sO quy tron cla a.

T —

¢S Cau 2. Cho s6 a 1a s6 gan diung clia s6 a. Ménh dé nao sau day 1a ménh dé dang?

@a>&. B a<a ©|6—a|>0. @—a<&<a.

T ——

¢S Cau 3. Cho s6 a la sd gan dung cia @ véi do chinh xac d. Ménh dé nao sau day 1a ménh dé
ding?
@E:a—i—d. Bla=a—d. @6:& @d:aj:d.

T ——
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL

> Cau 4. Két qua lam tron s6 b = 500y/7 dén chit s6 thap phan tht hai 1a
(A) b~ 132,88. b~ 1322,87. (C)b~132238. (D) b~ 1322,9.

T R ——— ———— 8
¢S Cau 5. Két qua lam tron clia s6 ¢ = 76324753,3695 dén hang nghin 1a
(A) ¢ ~ 76324000. (B) ¢ ~ 76325000. (C) e 76324753,369. (D) ¢ ~ 76324753 37.
———8

¢S Cau 6. Viét s6 quy tron ciia s6 gan ding a = 505360,996 biét @ = 505360,996 =+ 100.
(A) a ~ 505. (B) a ~ 5054. (C)a ~ 505400. (D) a ~ 505000.

¢S Cau 7. Viét s6 quy tron s6 gan ding b = 3257,6254 v6i do chinh xac d = 0,01.
(A)b ~ 3257,63. b ~ 3257,62. (C)b~ 3257,6. (D) b ~ 3257,7.

T ——— ———

¢S Cau 8. Cho gia tri gan ding clia s6 7 1a = 3,141592653589 véi do chinh xac 10719, Hay viét
s6 quy tron cia .
(A) z ~ 3,141592654. x ~ 3,1415926535. (C)x ~ 3,1415926536. (D) x ~ 3,141592653.

— 8
¢S Cau 9. Cho @ = 1,7059 & 0,001, két qua lam tron s6 a = 1,7059 1a
(A)1,71. 1,706. ©1,7. (D) 1,705.

T — —

¢S Cau 10. Cho a = 123564 4 100. Két qua lam tron s6 z = 123564 13
(A) 12360. (B) 123000. (C)123570. (D) 124000.

T —— —
$SCau 11. S6 gan dang a = 173,4592 ¢6 sai db tuyet déi khong vugt qua 0,01. S6 quy tron clia
ala

(A) 173 45. 173,46, (©)1735. (D) 173.
T — —

/

& Dang 5. Xac dinh sai s6 ctia s6 gan dung

¢S Cau 12. Trong cac s6 dudi day, gia tri gan dung ctia v/30 — 5 v6i sai s6 tuyet doi bé nhat

la
(A)0,476. 0,477, (©)0,478. (D) 0,479.
— —
¢S Cau 13. Néu lay 3,14 1am gia tri gan ding cho s6 7 thi sai s6 tuyét doi khong vugt qua
(A)0,01. 0,02. (©)0,03. (D) 0,04.
— S——
¢S Cau 14. Néu lay 3,1416 lam gia tri gan ding cho 7 thi sai s6 tuyét déi khong vust qua
(A)0,0002. 0, 0003. (©)0,0001. (D) 0,0004.
— —

. R 8 . .
$> Cau 15. Cho gi4 tri gan ding cla T la 0,47 thi sai s6 tuyét doi khong vust qua

(A)0,01. 0,02. (©)0,03. (D) 0,04.

T —— ——
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y 1. $6 gdn ddng va sai s& TT Ky N&ng cong

A

- R & ) )
$>Cau 16. Cho gia tri gan ding cta = 1a 0,429 thi sai so tuyét doi khong vugt qué

(A)0,002. 0,001. (€)0,003. (D) 0,004.

— S

&> Cau 17. Mot vat c6 the tich V' = 180,37 cm?® 4 0,05 cm?. Néu lay 180,37 cm?® lam gia tri gan
ding cho V thi sai s6 tuong doi clia gia tri gan ding d6 khong vuot qua

(A) 0,03%. 0,01%. (©)0,02%. (D) 0,001%.

— S

¢S Cau 18. S6 a duge cho bdi gia tri gan ding a = 5,7824 véi sai s6 tuong d6i khong vuot qué
0,05%. Khi do, sai s6 tuyét doéi ciia a khong vugt qua
(A)0,0028912. 0,0027912. (C)0,0026912. (D) 0,0025912.

— —

. 1 . N
¢ Cau 19. Choa = T2 (0<z<1). Gid st ta lay a = 1 — z lam gia tri gan dang ctua a. Khi
5

do, sai s6 tuong doéi ciia a theo x bang
x2 @ z2 @
@1—952' l—x' ©1—x' @1—9:2'

T — S

N 2 p 2 DL s p
¢S Cau 20. Céc nha toan hoc ¢o dai Trung Quoc da dung phan so = de xap xi s0 w. Hay danh

gid sai s6 tuyet d6i A ctia gia tri gan dung nay, biét 3,1415 < 7 < 3,1416.
(A) A < 0,0012. A < 0,0014. (C)A < 0,0013. (D) A < 0,0011.

T — e —

¢S Cau 21. Hinh chit nhat ¢6 cac canh 13 2 = 2m £ 1cm va y = 5m = 2cm. Dién tich ciia hinh
chit nhat va sai s6 tuong doi ctia gia tri do6 1a

(A)10m? va § < 0,91%. 10m? va & < 0,9%.
(C©)10m? va § < 0,92%. (D) 10m? va § < 0,93%.
T —— —

KN+
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J Chuong 5. CAC $& BAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Naing c¢ong

-~
.5@'@ CAC SO DAC TRUNG DO XU THE TRUNG TAM

v
e Tom tat li thuyet
THUAT NGU KIEN THUC, KY NANG
® S6 trung binh cong. ®@ Lua chon va tinh céc s6 dac trung do xu thé trung tam ctia mot mau
so lieu: s6 trung binh cong, trung vi, t phan vi, mot.

® Trung vi.

o ©@ Giai thich ¥ nghia va vai tro clia cac s6 dic trung trong mau dit licu
© Ti phan vi. thyc tién.
© Mot.

@ Rt ra két luan tit y nghia clia cac s6 dac trung do xu thé trung tam.

1. S6 trung binh cdng (s6 trung binh)

© Dinh nghia 2.1. S6 trung binh cong ctia mau s6 liéu x1,2s, . . . ,¥,, ki hieu 14 Z, duge tinh béng

cong thic
7 = T+ 22+ :--+x,
- .
A Luu y:
a) So trung binh cong cia mau so lieu thong ké trong bang phan bo tan so la
Gid tT’Z T ) . Tk
Tan so ny Ty o Ny

dugc tinh theo cong thic
F — N1T1 + Noko + ... + Ny
n )

trong dé n; tuong ting la tan so cia gid tri x; (= 1;2;...;k) van =ny +ng+ -+ + ng.

b) So6 trung binh cong clia mau so liéu thong ké trong bang phan bo tan so tuong doi

Gia t?"i T i) e T

Tan so tuong doi fi fo . fr

dugc tinh theo cong thic
T = fivy + fowa + -+ frwn,

p ny U ng .
tT’OTlngflz—,fQ:—;...,fk:—Udln:n1+n2—|—-.-+nk'
n n n

Y nghia S6 trung binh cong cho biét vi trf trung tam ctia mau s6 lieu. Khi cac sb lieu trong mau it
sai lech v6i s6 trung binh cong ta cé thé lay s6 trung binh cong lam dai dién cho méau s6 lieu.

2. Trung vi

© Dinh nghia 2.2. Sip thit tu miu s6 lieu gom n s6 lieu thanh mot day khong gidm (ho#c khong
tang).

n+1

@ Néu n 1a 1é thi s6 lieu ding 6 vi tri thi (s6 ditng chinh gitta) goi la trung vi.
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./ 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam TT Ky Nang cong

.
no.n

2 2

® Néu n 1a chin thi s6 trung binh cong ctia hai s6 liéu ditng & vi tri thi +1 goi la trung

vi.
Trung vi ki hiéu la M..
A Luu y:
@ Trung vi khong nhat thiét la mot s6 trong mau so liéu.

@ Khi cdc so lieu trong mau khong cé su chénh lénh lon thi so trung binh cong va trung vi
zap xi nhaw.
Y nghia
@ Trung vi la gia tri chia doi trong mau s6 lieu. Trung vi khong bi &nh hudng bdi gia tri bat thuong
trong khi d6 s6 trung binh cong bi &nh hudng béi gia tri bat thuong.

@ Néu nhitng s6 lieu trong mau cé sit chénh léch 16n thi ta nén chon thém trung vi lam dai dién
cho mau sb lieu d6 nham diéu chinh mot s6 han ché khi sit dung s6 trung binh cong. Nhitng két
luan vé doi tuong théng ke rat ra khi dé sé tin cay hon.

3. T& phan vi

© Dinh nghia 2.3. Sip thi tu mau s6 lieu gom n s6 lieu thanh mot day khong giam.
T phan vi clia mau s6 liéu trén 14 bo ba gia tri t@ phan vi thi nhat, t phan vi thé hai va tit phan
vi thit ba, ba gid tri nay chia mau s6 lieu thanh bén phan c6 s6 phan tit bang nhau.

@ Ti phan vi Q, bing trung vi.

® Néu n la chén thi t phan vi thit nhat @, bang trung vi clia nita day phia dudi va tit phan vi
thtt ba Q3 bang trung vi clia nita day phia trén.

® Néu n 1a 1é thi tt phan vi thit nhat @ bang trung vi clia nita day phia dudi (khong bao gom
()2) va tit phan vi thit ba Q3 bang trung vi ctia nita day phia trén (khong bao gom Q).

Ntta day phia dudi Ntra day phia trén
Gia tri @1 Q2 Qs  Gia tri
nhé nhét 16n nhat

A Luu y:
@ Q, con dugc goi la tit phan vi dudi, Qs con duge goi la ti phan vi trén.

@ Cdc diém Qv, Q2, Qs chia day dit lieu da sdp xép theo thi tu tit nhd dén lon thanh 4 phan,
moi phan déu chita 25% gid tri.

25% 25%
Gid tri 1 25% Q2  25% Q3  Gid tri
nhé nhat lén nhat

Y nghia

@ Trong thyc té, c6 nhitng mau s6 lieu ma nhiéu sé lieu trong mau dé van con syt chénh léch 16n
so v6i trung vi. Ta nén chon thém nhitng s6 khac ctiing lam dai dién cho mau dé. Bang cach 1ay
thém trung vi clia ting day s6 lieu tach ra bdi trung vi clia mau néi trén, ta nhan duge tit phan
vi dai dién cho mau s6 liu do.
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong
®@ Bo ba gia tri Q1, Q2, Q3 trong tit phan vi phan anh do phan tan ctia mau s6 lieu. Nhung mdi
gia tri Q1, Q2, Q3 lai do xu thé trung tam ctia phan s6 lieu tuong ting ctia mau do.

4. Mot

© Dinh nghia 2.4. M6t ctia mau s6 lieu 1a gia tri ¢6 tan s6 16n nhét trong bang phan b6 tan sd
va ki hiéu la M,.

A Luu g: Mot méu s6 licu c6 thé c6 mot hodc nhiéu mét
Y nghia
® Mb6t ctia mot mau s6 lieu dic trung cho s6 1an 1ap di 1dp lai nhiéu nhat tai mot vi trf cia mau
s6 lieu do. Dua vao mét, ta cé thé dua ra nhitng két luan (c6 ich) vé déi tugng thong ke.

® C6 thé diing mét dé do xu thé trung tam ctia mau s6 licu khi mau s6 licu c6 nhiéu gia tri trimg
nhau.

e Cacvidu

1. S6 trung binh

&> Vidu 1. Trong mot cuoc thi tim hiéu lich sit dia phuong (thang diém 10), mot 16p hoc tham
gia cuoc thi va dat duge sé diém nhu sau:

S6 hocsinh | 5 | 12 | 10 | 3

S6 diém 51 6 719

Héi trung binh mdi hoc sinh trong 16p dat bao nhiéu diém trong cuoc thi?

 Loi gidi.

> Vidu 2. Khi nghién cttu tuodi tho clia mot loai béng den, ngudi ta da chon tiy ¥ 10 bong den
trong mot 16 hang va bat sang lién tuc cho dén khi né tu tat. Tuoi tho ciia cac béng dén (tinh
theo gid) cua cac béng den duge ghi lai trong bang sau:

S6 bong den 2 3 4 1
Tudi tho (gis) | 1150 | 1160 | 1170 | 1180

Héi tudi tho trung binh clia cac béng deén trong 16 hang 1a bao nhieu?

® Li gidi.

B Thay: Nguyén Thai Dong - @ SDT: 0989705742



J 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam TT Ky N&ng cong

AL

&> Vidu 3. Trong dot kiém tra quan su thudng nién tai mot don vi, ¢ bo mon
bin sting AK mdéi ngusi phadi ban 5 phat sing vao bia. Thang diém ban la:
0,4,5,6,7,8,9,10. O 4 lan bin truéc d6, anh Nam da dat duge sb6 didm nhu sau:

Lan bin 1 2131 4 5

Sodiem [ 8 [ 7 [0 ]9 10

Biét rang dé vuot qua bai kiém tra, méi nguoi phai dat diém trung binh trong cac lan bin tit 6.5
diém tré len. Tinh s6 diém it nhat ma anh Nam can dat dugc trong lan ban tht 5 dé vugt qua bai
kiém tra.

® Loi gidi.

2. S6 trungvi

$>Vidu 4. Mot nhéom gdm 7 hoc sinh tham gia mot cuoc thi va dat dude s6 diém nhu sau: 89,
69, 65, 0, 80, 0, 90. Hay tim trung vi ctia mau s6 liéu trén.

o Loi gidi.

$>Vidu 5. S6 40 ban duge trong mot cita hang trong mot quy dude ghi lai trong bang sau:
Ca s 36 | 37 38 39 40 41 | 42
S6 4o ban duge | 13 | 45 [ 126 | 110 | 126 | 40 5)

On

Hay tim trung vi clia mau so liéu trén.

® Loi gidi.
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/ Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM

TT Ky Nang cong

3. Tw phan vi

AL

$SVidu 6. S6 tan hang ban ra duge trong 6 thang dau nam ciia mot cong ty duge cho nhu sau:
4,7,9,11, 12, 20. Tim t& phan vi dudi clia mau so6 liéu treén.

® Loi gidi.

&S Vidu 7. S6 budi nghi hoc trong mot nam ciia mot nhém hoc sinh duge cho nhu sau: 5, 8, 10,
11, 15, 18, 23. Tim t1& phan vi trén ctia mau s6 lieu da cho.

® Loi gidi.

4. Mot

dugc cho bdi bang sau:

$>Vidu 8. Gia thanh ctia mot san pham (tinh theo don vi nghin dong) ctia 20 co s6 san xuat

15 | 25 | 25 | 30 | 20

25135130 | 25 | 30

25120 | 35|30 | 15

25 [ 25 | 20 | 25 | 25

Tim mot cia mau soé lidu trén.
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J 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam TT Ky N&ng cong

AL

$SVidu 9. S6 can nang ctia 20 hoc sinh dudge ghi lai nhu sau:
28 | 35 [ 29 [ 37| 30 | 35 | 37 | 30 | 35 | 29
30 [ 37 | 35 | 35 | 42 | 28 | 35 | 29 | 37 | 20

Tim mdét ctia mau so lieu trén.

Q Bai tap tu luan

1. Bai tap van dung

¢S Bai 1. Khéi lugng 30 chi tiét may duge cho bdi bang sau

Khéi lugng (gam) 250 300 350 400 450 200 Cong

Tan s6 4 4 5 6 4 7 30

Tinh s6 trung binh Z (Iam tron dén chit s6 thit hai sau dau phay) ciia bang néi trén.

¢S Bai 2. Bang s6 lieu sau day thong ké thoi gian ndy mam mot loai hat méi trong cac diéu kién

khac nhau
Thai gian(phiit) 420 440 450 480 500 540
Tan sb 8 17 18 16 11 10

Tinh gia tri trung binh Z (Iam tron dén hai chit s6 sau dau phay) vé thsi gian ndy mam loai hat
mdi noi tren.

9 Bai 3. Diéu tra s6 hoc sinh giéi khéi 10 clia 15 truong cap ba trén dia ban tinh A, ta dudc
bang s6 lieu nhu sau:

22 129 | 29 | 29 | 30 | 31 32 | 32 | 33 | 34 | 34 | 35 | 35 | 35 | 36

Tinh s6 trung vi clia bang néi trén.

49 Bai 4. Diéu tra s6 hoc sinh ctia 30 16p hoc, ta duge bang sb lieu nhu sau:

35 39 | 39 | 40 | 40 | 41 41 41 41 44 | 44 | 45 | 45 | 45 | 46

48 | 48 | 48 | 48 | 49 | 49 | 49 | 49 | 49 | 49 | 50 | 50 | 50 | 50 | 51

Tinh s6 trung vi ctia bang néi trén.
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL

4> Bai 5. Tudi tho ctia 30 bong den duge thap thit (don vi: gis) duge cho béi bang s6 liu thong
ke dudi day
1180 | 1150 | 1190 | 1170 | 1180 | 1170 | 1160 | 1170 | 1160 | 1150 | 1190 | 1180 | 1170 | 1170 | 1170

1190 | 1170 | 1170 | 1170 | 1180 | 1170 | 1160 | 1160 | 1160 | 1170 | 1160 | 1180 | 1180 | 1150 | 1170

Hay tinh mét ctia bang s6 lieu thong ke trén.

&S Bai 6. Két qua kiém tra chat lugng dau nam (thang diém 30) ctia 41 hoc sinh clia mot 16p
dude cho béi bang s6 lieu thong ke dusi day

Diém 9 11 14 16 17 18 20 21 23 25 Tong

Tan sb 3 7 4 4 6 7 3 3 2 2 41

Hay tinh mét ciia bang s6 liéu théng ke trén.

4> Badi 7. Chiéu cao (don vi: xang-ti-mét) clia cac ban t6 I ¢ 16p 104 lan luot la:
165 155 171 167 159 175 165 160 158
D6i v6i mau s6 liéu trén, hiy tim:

a) S6 trung binh b) Trung vi. c) Mot. d) T phan vi.
cong.

&S Bai 8. S6 doi giay ban ra trong Quy IV nam 2020 ctia mot cita hang dude thong ké trong
bang tan s6 sau:

Ca giay 37 38 39 40 41 42 43 44
Tan s0 40 48 52 70 54 A7 28 3
(S6 doi giay ban dugc)

a) Mot clia mau s6 lieu trén 13 bao nhieu?

b) Ctta hang d6 nén nhap vé nhiéu hon cd giay nao dé ban trong thang tiép theo?

¢S Bai 9. Cho biét nhiét do trung binh cac thang trong nam & Ha Noi.
Thang 1 2 3 4 5) 6 7 8 9 10 11 12

N}Ei%)d@ 16,4 | 17,0 | 202 | 23,7 | 27,3 | 28,8 | 28,9 | 28,2 | 27,2 | 24,6 | 21,4 | 182

(Nguon: Tap bin do Dija li 6, NXB Gido duc Viéet Nam, 2020)
a) Nhiét do trung binh trong nam 6 Ha Noi 1a bao nhiéu?

b) Nhiét do trung binh ctia thang c6 gia tri thap nhat l1a bao nhieu do C? Cao nhat 1a bao nhiéu
do C?
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y 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam

4> Bai 10. Cho biét tong dien tich rimg tit nam 2008 dén nam 2019 & nudc ta.

TT Ky Nang cong

y /

Nam 2008 | 2009 | 2010 | 2011 | 2012 | 2013 | 2014 | 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019
Téng dién

tich rimmg | 13,1 | 13,2 | 13,4 | 13,5 | 13,9 | 14,0 | 13,8 | 14,1 | 144 | 144 | 14,5 | 14,6
(triéu ha)

(Nguon: https://baodantoc.vn)

a) Dién tich riing trung binh ctia nuéc ta tit nam 2008 dén nam 2019 1a bao nhieu?

b) Tu nam 2008 dén nam 2019, dién tich riing ctia nam c6 gia tri thap nhat 14 bao nhiéu trieu
héc-ta? Cao nhat 1a bao nhiéu triéu héc-ta?

¢) So v6i nam 2008, ti 1é tong dién tich rimg ctia nude ta nam 2019 tang lén duge bao nhiéu
phan tram? Theo em, ti I& tang d6 1a cao hay thap?

d) Hay tim hiéu s6 liéu vé tong dién tich ritng ctia tinh em dang séng trong mot s6 nam gan
day.

2. Bai tip vé nha

$SBai 11. Tim s6 trung binh, trung vi, mét va t phan vi clia mdi mau s6 lieu sau day:
a) S6 diém ma nam van dong vién béng 16 ghi duge trong mot tran dau"
9 8 15 8 20
b) Gia ctia mot so loai giay (don vi nghin dong):
350 300 650 300 450 500 300 250

c¢) S6 kenh duge chiéu ctia mot s6 hang truyen hinh cap:

36 38 33 34 32 30 34 35

S Bai 12. Hay chon s6 dac trung do xu thé trung tam ctia moéi mau s6 lieu

sau. Giai thich va
tinh gia tri ctia s6 dic trung do.

a) S6 mat trang da biét clia cac hanh tinh:

o gy | Thiy | Kimo | T Héa | Moe | Th TI]E;E“ VS;;
anie tinh | tinh dat tinh | tinh | tinh | 'ooie | VUOUS
tinh tinh

S6 mat trang 0 0 1 2 63 34 27 13

(Theo NASA)

b) S6 duong chuyén thanh cong trong mot tran dau ctia mot cau thi bong da:

32 24 20 14 23.
c¢) Chi s6 IQ ctia mot nhém hoc sinh: 60 72 63 83 68 74 90 86 74 80.

d) Cac sai s6 trong mot phép do: 10 15 18 15 14 13 42 15 12 14 42.
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL

> Bai 13. S6 lugng hoc sinh giéi Qubc gia nam hoc 2018 — 2019 ctia 10 truong Trung hoc pho
thong dugce cho nhu sau:

00400 0 10 0 6 O.
a) Tim s6 trung binh, mét, cac tit phan vi clia mau sb li¢u tren.

b) Giai thich tai sao tit phan vi thit nhat va trung vi trung nhau.

¢ Bai 14. Bang sau day cho biét s6 chd ngdi clia mot s6 san van dong duge st dung trong Giai
Bong da Vo dich Qubc gia Viet Nam nam 2018 (s6 ligu gan ding).

San van dong |  Cam Pha | Thién Truong = Hang Day Thanh Héa My Dinh
S6 chd ngdi 20120 21315 23405 20120 37 546

(Theo vov.vn)
Cac gia tri s6 trung binh, trung vi, mét bi 4nh hudng thé nao néu bé di s6 lieu chd ngoi clia San
van dong Quoc gia My Dinh?

&> Bai 15. Mot bac si mit ghi lai tudi ctia 30 bénh nhan méac bénh dau m#t hot. Két qua thu
dugc mau s6 lieu nhu sau

21 17 2 18 20 17 15 13 15 20 15 12 18 17 25

17 21 15 12 18 16 23 14 18 19 13 16 19 18 17

Tinh mdt My ctia bang s6 lieu da cho.

9 Bai 16. Diém bai kiém tra mot tiét mon toan ctia 40 hoc sinh 16p 11A1 duge thong ké bing
bang s6 licu dusi day

Diém 3 4 ) 6 7 8 9 10 Cong

S6 hoc sinh 2 3 3n—8|2n+4 3 2 4 > 40

Trong d6 n € N,n > 4. Tinh mdt clia bang s6 lieu thong ké da cho.

$>Bai 17. Cho bang phan bd tan sb sau

Gia tri Ty T2 T3 T4 Ts

Tan s6 12 ) n? 16 6n —5

Tim tat ca céc sb tu nhien n dé Mo = z3 1a mét duy nhat clia bang phan bé tan s6 da cho.

¢ Bai 18. Cho bang phan bé tan s sau

Gia tri T T2 T3 Ty Ts

Tan sb 5 2 n 20— n 8

Tim cac s6 tit nhien n dé My = x4 13 mdt duy nhat ciia bang s6 lieu thong ké da cho.
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./ 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam TT Ky Nang cong

y /

$>Bai 19. Cho bang phan bb tan sé sau

Gia tri 1 T2 x3 Ty x5 T

) n? +3 3 Tm =9 n+1 7

On

Tan s

Goi S 1a tap hop tat ca cac s n nguyen duong sao cho Mo = x5 va Mo = x4 1a hai mot ctia bang
phan b6 tan s6 da cho. Tinh s6 phan ti ctia tap hop S.

S Bai 20. Quan sat 9 con chudt chay qua mot mé hon tran va ghi lai thoi gian (tinh béng phut)
cua chiing trong bang sau:

Con chuot 1 2 3 4 5 6 7 8 9

Thai gian chay 1 2,5 3 1,5 2 1,25 1 0,9 30

a) Tinh s6 trung binh, s6 trung vi va mot ciia thoi gian chuot ra khoi me hon tran?

b) Trong truong hgp nay nén chon dai lugng nao dé thé hien xu thé trung binh ctia mau?

Q Bai tip trac nghiém

¢S Cau 1. Diéu tra ve s con ciia 40 gia dinh & khu vige, két qua thu dudge nhu sau:
Gia tri (sbcon) [ 0 | 1| 2 | 3| 4| Tong

Tan sb 519119 52| N=40

S6 trung binh Z ctia mau s6 lieu trén 1a

(A)z =275 B z=1 (©z=1,75. Dz =3

&> CAu 2. Két qua diém kiém tra mon Toan ciia 40 hoc sinh 16p 104 duge trinh bay & bang sau:
Diém 415 1]6 7 819 | 10 | Cong

Tansd | 2 | 8| 7110 | 8| 3 2 40

Tinh s6 trung binh cong clia bang trén. (lam tron két qua dén mot chit s6 thap phan).

(A)63. 64. (©)7p. D) 67.

¢S Cau 3. Tién thudng (trieu dong) ctia can bo va nhan vién trong mot cong ty duge cho & bang
sau:

Tién luong | 2 | 3 4 | 5|6 | Cong

Tan sb6 51151106 4 40

Tinh tién thudng trung binh.
(A) 3725000 dong. 3745000 dong. (C) 3715000 déng. (D) 3625000 déng.

&> Cau 4. Dé dugce cap chitng chi A- Anh vin cia mot trung tam ngoai ngit, hoc vién phai trai
qua 6 lan kiém tra tric nghiém, thang diém méi lan kiém tra la 100, va phai dat diém trung binh
tit 70 diém trd len. Qua 5 lan thi Minh dat diém trung binh 14 64,5 diém. Héi trong lan kiém tra
cudi cting Minh phai dat it nhat 14 bao nhiéu diém dé dugc cap ching chi?
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

y J 4
(A)97,5. 96,5. (©)94,5. (D) 93,5.

=

¢S Cau 5. Hoc sinh tinh A (gom 16p 11 va 16p 12) tham dy ki thi hoc sinh gi6i Toan ctia Tinh
(thang diém 20) va diém trung binh ctia ho 14 10 . Biét ring s6 hoc sinh 16p 11 nhiéu hon sé hoc
sinh 16p 12 1a 50% va diém trung binh ctia khéi 12 cao hon diém trung binh ctia khéi 11 1a 50%.
Diém trung binh ctia khéi 12 1a

(A) 10. 11,25. (©)125. (D) 15.

T —— ——

&S CaAu 6. Diém thi hoc ki ctia mot hoc sinh nhu sau 4; 6; 2; 7; 3; 5; 9; 8; 7; 10; 9. S6 trung binh
va s trung vi lan lugt 1a

(A)7 va 6. 6,(36) va 7. (©)6,22vaT. (D)6 va 6.

T — ——

¢ Cau 7. Cho céc 6 lieu thong ke vé san lugng che thu duge trong mot nam (kg/sao) ciia 20 ho
gia dinh

111 | 112 | 112 | 113 | 114 | 114 | 115 | 114 | 115 | 116

112 | 113 | 113 | 114 | 115 | 114 | 116 | 117 | 113 | 115

S6 trung vi cia bang s6 lieu thong ké trén 1a

(A)113. (B) 114. (C)116. (D) 115.

=

4> Cdu 8. Diém hoc ki mot ciia mot hoc sinh duge cho bdi bang s6 lieu sau (Don vi: diém)
516|167 78885 ]9

S6 trung vi clia bang trén 1a

A)7. 8. ©o. D) 11.

¢S Cau 9. Thoéng ke diem kiém tra mon Lich st ctia 45 hoc sinh 16p 10A nhu sau
Diém ) § 7 8 9 1 10
S6hocsinh | 2 | 11 | 9| 16 | 4 3
S6 trung vi trong diém cac bai kiém tra do 1a
(A)7,5 diém. 7.4 didm. (C)8 diém. (D) 8,5 diém.

¢S Cau 10. Cho bang s6 lieu thong ké chiéu cao clia mot nhém hoc sinh nhu sau

151 | 152 [ 153 | 154 | 155 | 160 | 160 | 162 | 163 | 165 [ 165 [ 165 | 166 | 167 [ 167

S6 trung vi cia bang s6 lieu néi trén 13

(A) 160. 162. (C)167. (D) 161.

=

¢S Cau 11. Cho mau s6 lieu 5;13;5;7;10;2;3. Tt phan vi thit nhat, thit hai, tht ba lan lugt

la
(A) 3:5; 10. 5: 3: 10. (C)10;3;5. (D) 10; 5; 3.

T — —
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J 2. Cac sb dac trung do xu thé trung tam TT Ky N&ng cong
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¢S Cau 12. Cho mau s6 lieu 2;3;10;13;5;15;5; 7. Tit phan vi thi nhat, thi hai, thd ba lan lugt

la
@ 11.,5; 6; 4. 4; 6; 11,5. @6; 4; 11,5. @ 6; 11,5; 4.

¢S Cau 13. Cho mau sb lieu 21;35;17;43; 8;59; 72; 119. Tt phan vi thi nhat, thit hai, thit ba lan
lugt 1a
(A) 19; 39; 65,5. 26; 43; 65,5. (©)39; 19; 65,5. (D) 43; 26; 65,5.

¢S Cau 14. Cac gia tri xuat hien nhiéu nhat trong mau dit lieu dude goi 1a
@ MGot. S6 trung vi. @ S6 trung binh. @ Do lech chuan.

B

$> Cau 15. Cho bang phan bb tan sb
Tien thudng (trieu dong) cho cdn bo va nhdan vién trong mot cong ty

Tién thuéng | 2 | 3 4 | 5|6 | Cong

Tan s6 5 | 15 [ 10 | 6 | 7 43
Mét ctia bang phan bé tan s6 da cho 1a
(A) 5 trieu dong. 6 trieu dong. @ 3 triéu dong. (D) 2 trieu déng.

¢S Cau 16. Tién thudng (trieu dong) ctia can by va nhan vien trong mot cong ty duge cho 6 bang
sau:

Tiéen luong | 1 2 3 4 | 5| Cong

Tan s6 10 ( 12 [ 11 | 15 | 2 50

Tinh mdét M.

(A) Mo = 4. (B) Mo = 5. (©) Mo =15. (D) Mo = 11.

T — —

&> Cau 17. Diém kiém tra mon Toan ctia 35 hoc sinh 16p 10A duge théng ké trong bang phan bb
tan sb sau day (thang diém 10):

Piém [0[1 23|45 6]|7|8]|9] 10| Cong

Tansé | 2| 1|21 |23 |z |5]|yl|4]| 3 |n=35

Biét rang mau so licu trén c6 2 moét. Gia tri cia z -y 1a
(A) 36. 35. (©or. (D) 32.

T — —

$> Cau 18. Cho bang phan bb tan sb sau

Gié tri T To T3 Ty Ts
Tan s6 3 5 n—+6 20 —n 9
Trong d6 n 1a s6 tu nhién va gia tri 4 14 mot duy nhat ctia bang s6 lieu thong ké da cho. Hay tim

s6 n?

@né[O;?). (B) n € [0;8). @nE(O;?). @ne(O;?].

$> Cau 19. Cho bang phan bb tan sb
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TT Ky Nang cong
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM

Gia tri

X1

)

X3

Xyg

X5

Tan sb

2

r—+y

20—y

5

6

v6i o,y 1 cac s6 ti nhién. C6 tat ca cac cap so (x;y) dé x5 1a mot ciia bang s6 lidu da cho?

(A)13.

(B) 12.

(©)14.

(D) 16.

$> Cau 20. Cho bang phan bb tan sb

Gia tri

x

T2

x3

Ty

Ty

Tan so

6

3T +y

3y — 3x

Tr+y

4

v6i , y 1a céc s6 tu nhien. C6 bao nhiéu cip s (x;y) dé bang s6 licu thong ke da cho c6 mét 1a 3
gia tri khac nhau?

(A)2.

B) 1.

(©)s.

D) 4.

T ——
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./ 3. Cac sb dac trung do dé phan téan TT Ky Nang cong

y /

gg;@ CAC SO PAC TRUNG DO b0 PHAN TAN
> .

Q Tém tit Iy thuyét

1. Khoang bién thién va khoang i phan vi

© Dinh nghia 3.1. Khoang bién thien Khoang bién thién, ki hiéu la R, 1a hiéu so giita gia tri
16n nhat va gia tri nhé nhat trong mau so lieu.

®@ Khoang bién thién dimg dé do do phan tan ctia mau s6 lieu. Khoang bién thién cang 16n thi
mau so lieu cang phan tan.

© Dinh nghia 3.2. Khoang bién thien Khoang ti¢ phan vi, ki hicu 1a AQ, 1a hi¢u s6 gita ti
phan vi thit ba va tit phan vi thi nhat, tic la: AQ = Q3 — Q1.

@ Khoang tit phan vi cling 14 mot s6 do do phan tan ciia mau s6 lieu. Khoang tit phan vi cang 16n
thi mau s6 lieu cang phan tan.

@ Vé ban chat, khoang t1 phan vi 1a khoang bién thién ctia 50% s6 liéu chinh gitta ctia mau so licu
da sap xép.

®@ Mot sb tai lieu goi khoang bién thieén 1a bien do va khoadng ti phan vi 1a do trai gitta.

2. Phuong sai va do léch chuan

© binh nghia 3.3. Khoang bién thién chi sit dung thong tin ctia gia tri 16n nhat va nhé nhat cta
mau s6 liu (b6 qua thong tin clia tat c cac gia tri khac), con khoang t phan vi chi st dung thong
tin ctia 50% s6 lieu chinh gitta. C6 mot vai so6 diic trung khac do do phan tan st dung thong tin ctia
tat ca cac gia tri trong mau sb lieu. Hai trong s6 do 1a phuong sai va do lech chuan.

Cu thé 1a véi mau s6 lieu 1, s, . . ., T, néu goi s6 trung binh 1a 7 thi véi mdi gia tri x;, do lech cia
n6 so véi gia tri trung binh 1a z; — 7.

(:cl—E)2+(x2—E)2+...+(xn—f)2'

© Phuong sai la gid tri s> =

® C#n bac hai clia phuong sai, s = v/s2, duoe goi la do lech chuén.

Chu y. Ngudi ta con stt dung dai luong dé do do phan tan ctia mau sb lieu:

2 (¢, — T2+ (22 —2)° +... + (x, — T)°
n—1 ’

Y nghia. Néu sb lieu cang phan tan thi phuong sai va do lech chudn cang 16n.

3. Phat hién s6 liéu bat thuwong hoic khong chinh xdc bang biéu do hop

@ Trong mau s6 lieu thong ke, c6 khi gap nhiing gia tri qua 16n hodc qua nho so véi da s6 cac gia
tri khac. Nhitng gia tri nay dudc goi la gia tri bat thudng.

©@ Ta c6 thé diing biéu do hop dé phat hién céc gia tri bat thuong nay.
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J Chuong 5. CAC $& BAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Naing c¢ong

y /

Cac gia tri bat thuong \ Aq J Cac gia tri bat thuong
o (l) 00
(Q1—1,5-Aq) @1 Q2 Q3 (Qs+1,5-Aq)

® Cac s6 lieu 16n hon Q3 + 1,5 - Ag hodc bé hon Q; — 1,5 - Ag duge xem la gia tri bat thuong.
Hay cac s6 lieu khong thuoc doan [Q1 — 1,5 Ag; Qs + 1,5 - Ag] 1a céc s6 lieu bat thuong.

e Cac dang toan

& Dang 1. Tim khoang bién thién va so sanh do phan tan ciia mot hoic
nhiéu mau soé liéu

Dé tim khoang bién thién ctia mot mau so lieu ta thiyc hién cac bude giai nhu sau:
@ Buéc 1 Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia mau so lieu.

® Buéc 2 Khoang bién thién ctia mau s6 lieu duge tinh bang hiéu s6 gitta gia tri 16n nhat
va gia tri nhé nhat tim dude & trén.

® Budc 3 Néu bai toan cho nhiéu mau s liéu va yéu cau so sanh do phan tan ctia ching
dya vao khoang bién thién thi hay chi ¥ ring khodng bién thién cang 16n thi mau s6 lieu
cang phan tan.

@ Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. Can nang (tinh theo don vi kg) ctia 10 hoc sinh duge ghi lai nhu sau:
49 57 66 45 50 41 57 42 55 52

Hay tim khoang bién thién ctia mau sb lieu trén.

¢S Vidu 2. Chiéu cao (tinh theo don vi m) ctia cac ban hoc sinh trong mot 16p hoc duge thong
ké va ghi lai trong bang duéi day:

Chiéu cao | 1,6 | 1,61 | 1,62 | 1,63 | 1,64 | 1,65

S6 luong 3 5 8 9 7 6

Hay tim khoang bién thién ctia mau so lieu trén

 Loi gidi.
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J 3. Cac s6 ddc trung do do phan tén TT Ky Nang cong

$>Vidu 3. Diém kiém tra mon Toan ciia cac ban hoc sinh T6 1 va T6 2 16p 10C nhu sau:

o

TS 1: 6 9 4 2 7 9 6 10
TS 2: 4 5 6 3 9 5 8 4

Hay tim céc khoang bién thién trong hai mau s6 lieu. Can ci vao so lieu nay, hay chi ra to nao
hoc dong déu hon.

%& Dang 2. Tinh phuong sai va d6 léch chuan

a) Tinh phuong sai: dé tinh phuong sai s? clia mot mau s6 lieu {z1; 25;...; 2, } ta thuc hien mot
trong cac cach sau:
Cach 1:

@ Tinh s6 trung binh: 7 = — Z;.
n
k=1

®@ Tinh cac do lech: z; — T(i = 1,n).

® Tinh cac phuong sai theo cong thic:

SQZ%Z(xi—T)ZZ(xl_E) +(l’2—fr)b +...+(z, —7) ‘

Cach 2:
® Tinh Zn:atl va Zn:xf,
i=1 i=1

2
1 1 (<

@ Tinh phuong sai theo cong thiic: s? = - E T3 — = < E ccz> .
= =1

b) Tinh do léch chuan: Do lech chuan s bang cin bac 2 ciia phuong sai:

1 ¢ 2
s = E;(x,—x)
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@ Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. San lugng lta (don vi 1a ta) ctia 40 thita ruong thi nghiém c6 cung dién tich dugc
trinh bay trong bang tan sé sau day

San lugng (z) | 20 | 21 | 22 | 23 | 24

Tan s6 (n) 5 18 [11]10] 6 | n=40

a) Tinh san lugng trung binh ctia 40 thita ruong.
b) Tinh phuong sai va do léch chuan.

> Vidu 2. 100 hoc sinh tham du ki thi hoc sinh giéi Toan (thang diém 1a 20). Két qua duge cho
trong bang sau:

Diém 9110 | 11 | 12 | 13 ( 14 | 15 | 16 | 17 | 18 | 19

Tans6 | 1 1 3 5 8 13119 (24 ) 14| 10 2 n = 100

a) Tinh s6 trung binh.
b) Tim phuong sai va do lech chuan.

® Loi gidi.
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( & Dang 3. Tim cac sob liéu bat thudng ctia mau sb liéu )
Dé tim cac s6 lieu bat thuong clia mot mau sb liéu ta thyc hién cac bude giai nhu sau:
@ Budc 1 Tim céc tit phan vi thit nhat, t phan vi thi hai, ti@ phan vi thit 3 va khoang tit
phan vi Ag = @3 — @ clla mau so lieu.
® Bubc 2 Tim ra doan [Q1 — 1,5 Ag; Q3 + 1,5 Ag).
® Budc 3 Tim céc sb lieu khong thuoc doan [Q; — 1,5 Ag; Q3 + 1,5 - Ag] 1a céc s6 lieu
bat thuong.

Z Vi DU MINH HOA

> Vidu 1. Diém kiém tra mon Toan ciia 10 hoc sinh sau:
1 7 10 7 7 6 9 8 10 8
Hay tim cac so lieu bat thuong trong mau so6 lieu trén.

® Loi gidi.

& BAI TAP TU LUAN
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¢S Bai 1. Hai chit s6 cudi sd dién thoai ctia 10 ngusi dugce thong ké nhu sau:
23 58 42 11 69 50 13 57 61 72

Hay tim khoang bién thién clia mau sb lieu trén.

9 Bai 2. Tuodi tho trung binh ngusi dan ctia 11 nude duge théng ké nhu sau:
69 7 75 83 65 75 74 68 73 72 71

Hay tim khoang bién thién ctia mau sb lieu trén.

> Bai 3. Thai gian lam cau dau tién trong dé thi tuyén sinh vao 16p 10 tai mot truong clia céc
ban hoc sinh duge théng ké va ghi lai trong bang sau

Thai gian 9 10 | 11 [ 12 | 13 | 14 | 15

S6 lugng hoc sinh | 45 [ 46 | 57 | 63 | 70 | 61 | 50

Hay tim khoang bién thién ctia mau s6 lieu thong ke trén.

9 Bai 4. Diém thi hoc ki 2 mon Toan v Ngit van clia mot nhém hoc sinh duge ghi lai nhu sau

Toan 9185 | 7| 6,3 ) 9,5 8

Negitvan | 6 | 65| 8| 73|55 8365

Hay tim khoang bién thién ctia hai mau s6 lieu trén. T d6 chi ra mau s6 liéu c6 do phan tan 16n
hon.

&> Bai 5. S6 gio nang va do am (tinh theo don vi %) trung binh hang thang ctia Ha Noi duge
thong ke va ghi lai 6 bang sau

S6 gio nang 74 47 47 90 183 172 195 174 176 167 137 | 124

Do am 834 | 87,9 | 89,4 | 86,5 | 82,9 | 82,2 | 8,9 | 87,2 | 84,2 | 81,9 | 81,3 | 82

Hay tim khoang bién thién ctia hai mau s6 lieu “S6 gio ning” va “Do am”. Tt d6 chi ra mau s
liéu ¢6 do phan tan 16n hon.

&S Bai 6. Mot xa thu tap ban, xa thi d6 da ban 30 vien dan vao bia. Két qua duge cho trong
bang sau

Diém 6 (78910

Tanso | 31 4] 8] 9 6 n =30

a) Tinh diém trung binh ctia xa thi.
b) Tim phuong sai v& do léch chuan.
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4> Bai 7. Hai 16p 10A1, 10A2 ctia mot trusng Trung hoc phd thong X dong thai lam bai thi mon
Toan theo ctiing mot dé thi. Két qua thi dugce trinh bay & hai bang phan bd tan s6 sau day
Diém thi Toan ctia 16p 10A1

Diém thi [ 5 | 6 7 8 | 9| 10 | Cong

Tansd [ 3 | 7|12 14| 3] 1 40
Diém thi Toan ctia 16p 10A2

Didmthi [ 6 | 7 | 8 | 9| Cong

Tan s6 8|1 18 | 10 | 4 40

a) Tinh phuong sai, do léch chuan ctia cdc bang phan bd tan s6 da cho.
b) Xét xem két qua lam bai thi clia mon Toan & 16p ndo dong déu hon?

4> Bai 8. Tudi tho ctia 30 béng den duge thap thit (don vi: gid) c6 két qua nhu trong bang sau:
1180 | 1179 | 1187 | 1190 | 1187 | 1198 | 1568 | 1178 | 1185 | 1184

1178 | 1180 | 1185 | 1179 | 1180 | 1198 [ 1179 | 1198 | 1569 [ 1191

1185 | 1184 | 1179 | 1180 | 1184 | 1198 [ 1180 | 1178 | 1179 [ 1178

Hay tim cac s6 lieu bat thuong trong mau so6 lieu trén.

> Bai 9. Diéu tra thoi gian hoan thanh mot san pham ctia 20 cong nhan, ngusi ta thu duge mau
s6 ligu sau (thoi gian tinh bang pht)

7 12 (13 [ 15 | 11 | 13 | 16 | 18 | 19 | 21

23 |21 | 15 [ 17 | 16 | 15 | 20 | 13 | 16 | 29

Hay tim cac so lieu bat thuong trong mau so6 lieu trén.

&> Bai 10. Két qua kiém tra mon Toan ctia 16p 10A c6 21 hoc sinh, thé hién ¢ bang dudi day

wle6(7| 7171619191108 8|7[8|6|7[5|6]7[8]9

Hay tim cac sb lieu bat thuong trong mau so6 liéu trén.

&> Bai 11. Mot canh sat giao thong ghi toc do (don vi: km/h) ctia 25 chiée xe qua tram nhu sau:
20 41 41 80 40 52 52 52 60 55 60 60 62
60 65 60 65 135 70 70O 65 75 75 70 55

Hay tim cac s6 lieu bat thuong trong mau so6 lieu trén.

> Bai 12. Théng ké diém thi mon Toan ctia 450 hoc sinh trong mot ki thi § mot trudng trung
hoc phd thong. Ngudi ta duge bang sé lieu nhu sau

Diém 11211314 5 | 6 | 7 [8]9] 10

S6hocsinh | 1| 1 | 1|1 120|200 | 119 [ 5 | 1 1

Hay tim cac sb lieu bat thuong trong mau so6 lieu trén.
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AL
5@'@ BAI TAP TRAC NGHIEM
. N2 °
¢S Cau 1. Hay tim khoang bién thién ctia mau s6 lieu thong ké sau:
22 26 31 15 12 4 18 93 17 64 10
(A) 33. (B) 83. (C) 89. (D) 9.
C
B
&> CAu 2. Hai chit s6 cudi giai dic biet Xo s6 mieén Bic trong 9 ngay dude ghi lai nhu sau:
16 11 25 28 45 42 24 33 11
Hay tim khoang bién thién ctia mau sb lieu trén.
(A)18. 34. (C) 56. (D) 27.
B
— ——
¢S Cau 3. Mau s6 lieu nao duéi day c6 khoang bién thien 1a 137
(A)11, 28, 56, 12. 6,12, 33,23, 11.  (C)25, 9, 13, 10. (D) Tht c& déu sai.
D
T ———— ————— 8
¢S Cau 4. Mau s6 lieu ndo dudi day c6 khodng bién thien 1a 537
(A) 18, 57, 11, 26. 44,2, 55, 46,27.  (C)21, 3, 55, 89. (D) 4, 16, 23, 20.
B
— e

&> Cau 5. S6 lugng hoc sinh ¢6 diem Toan tong két cudi hoc ki I trén 8 § méi 16p clia mot truong
dugc tong két nhu trong bang dudi day

16 11 15 18 21 12 24 23 11
8 9 11 6 27 22 20 35 18

Hay tim khoang bién thién clia mau s6 lieu trén

(A)11. (B) 29. (©)3r. (D) 25.
B

T — —

¢S Cau 6. Hay tim khoang bién thién ctia mau so lieu thong ké dude cho 6 bang sau

Gia tri | 6 7 8 9 10

Tansb6 | 15 [ 18 [ 11 | 32 | 19

(A 4. ®) 5. (©)s. D) 7.
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¢S Cau 7. Sai canh (tinh theo don vi cm) ctia 90 con chim sé duge thong ké va ghi lai trong bang
dudi day:

Saicanh | 18 | 19 | 20 [ 21 | 22 | 23 | 24

S6luong | 6 | 11 [ 19 [ 20| 15| 12| 7

B@5- (B) 6. ©r. D)s.

T —— —

¢S Cau 8. Trong mot tuan, nhigt do cao nhat trong ngay (don vi °C) tai hai thanh phé Ha Noi
va TP Ho Chi Minh dugc cho nhu sau:

Ha Noi: 28 27 30 29 27 24 25
TP Ho Chi Minh: 31 33 32 33 29 32 34

Duta vao khodng bién thién ctia hai mau s6 liéu, hay chi ra mau so6 liu nao c6 do phan tan 16n
hon.

@ Mau s6 lieu “Ha Noi” ¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “TP Ho Chi Minh”.

Mau s6 lieu “TP Ho Chi Minh” c¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “Ha Noi”.

@Hai mau s6 lieu c6 do phan tan bang nhau.

(D) Tét ca déu sai.
A

B

&> CAu 9. Tudi va gidi tinh clia nhing dia tré trong mot khu trung cu duge cho béi bang sau

Nam: 10 4 1 6 2 8 5
Ni: 2 3 6 4 1 7

Dura vao khoang bién thién ctia hai mau s6 lieu “Nam” va “Nit”, hay chi ra mau s6 liéu nao c6 do
phan tan 16n hon.

@ Mau s6 lieu “Nam” c¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “N@”.

Mau s6 lieu “Nam” c¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “N”.

@Hai mau s6 lieu c6 do phan tan bang nhau.

(D) Tht c4 déu sai.
A

T —— —

¢S Cau 10. Chi s6 IQ va EQ tuong ting clia mot nhom hoc sinh duge do va ghi lai ¢ bang sau

1Q: 95 110 90 105 88 100 111
EQ: 90 105 98 100 93 96 103
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J Chuong 5. CAC SO DAC TRUNG CUA MAU SO LIEU KHONG GHEP NHOM TT Ky Nang cong

AL

Dita vao khodng bién thién ctia hai mau s6 lieu “IQ” va “EQ”, hay chi ra mau s6 liéu ndo c6 do
phéan tan 16n hon.

@ Mau s6 lieu “IQ” c¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “EQ”.

Mau s6 lieu “IQ” c¢6 do phan tan 16n hon mau s6 lieu “EQ”.

@ Hai mau s6 lieu ¢6 do phan tan bang nhau.

(D) Tt ca déu sai.

A
T —— T
¢S Cau 11. Do lech chuan 1a
@ Binh phuong cua phuong sai. Mot nita ctia phuong sai.
@ Can bac hai ctia phuong sai. @ Can bac ba ctia phuong sai.
C
T —— ——

¢S Cau 12. Dai luong do mitc do bién dong, chénh léch gitta cac gia tri trong mau so lieu thong
ké goi la

@ Do léch chuan. S6 trung vi. @ Phuong sai. @ Tan s6.
C

T — —

&S Cau 13. Cho day s6 lieu théng ke: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8. Do lech chuan ctia day s6 lieu thong ke
gan bang

(A) 2,30. 3,30. (C) 4,30. (D) 5,30.
A
— ————————
> Cdu 14. Cho mau s6 lieu {10,8,6,2,4}. Do lech chuan ciia mau la

(A)28. ®) 8. (©)s. (D) 2,4.
A

T —— —

¢S Cau 15. Cho mau s6 lieu thong ke {2,4,6,8,10}. Phuong sai clia mau s6 ligu trén 1a bao
nhiéu?

A)s. ®s. ©10. (D) 40.
B

T —— —

¢S Cau 16. S6 oto di qua mot cay cau trong mot tuan dém dude nhu sau: 83; 74; 71; 79; 83; 69;
92. Phuong sai va do lech chuan lan lugt 1a

(A) 78,71 — 8,87. 52,99 — 7,28. (C)61,82 — 7,86. (D) 55,63 — 7,46.
D

T —— ——

¢S Cau 17. Tien thudng (trieu dong) cho can bo va nhan vien trong cong ty dugc trinh bay trong
bang tan s6 sau day

Tién thuéng (z) | 2 | 3 [ 4 | 5| 6

Tan s6 (n) 511510 6| 7| n=43

Phuong sai la

(A)1,59. 1,58. (©)1,61. (D) 1,57.
A

T — T
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¢S Cau 18. Tién thudng (trieu dong) cho can by va nhan vien trong cong ty duge trinh bay trong
bang tan s6 sau day

Tién thuéng (z) | 2 | 3 4 | 5|6

Tan s6 (n) 5111106 |7 n=43

Do léch chuan 1a

(A) 1,26. 1,27. (©)1,25. (D) 1,24.
A

> Cau 19. Diém thi todn 16p 10A dugc trinh bay trong bang tan sé sau day
Diém thi (z) [ 6 | 7 | 8 [ 9

Tansdé (n) | 8 | 18 | 10 | 4 | n=140

Do léch chuan 1a

(A) 0,89. 0,88. (©)0,87. (D) 0,36.
A

¢S Cau 20. Cho day so lieu thong ke 38; 18; 20; 25; 18; 15; 20; 22; 31.
Phuong sai ctia day s6 lieu trén 1a

(A) 47,3, 50. (©)42. (D) 43.
A

&> Cau 21. Tren con dudng A, tram kiém soat da ghi lai tdc do ctia 30 chiée 6 to duge trinh bay
trong bang tan s6 sau day

Van téc | 60 [ 62 | 63 | 65 | 68 [ 69 | 70 | 73 | 75 [ 76 | 80 | 82 | 83 | 84 | 85 ||/ 88 | 9

Tan s6 2 2 1 2 3 1 2 2 3 2 3 1 1 2 1 1 1

Phuong sai clia toc do 6 to trén con duong A 1a

(A) 74,77, 75,36. (C)73,63. D) 72,1.
D

&> CaAu 22. Tren con dudng A, tram kiém soat da ghi lai tdc do ctia 30 chiée 6 to duge trinh bay
trong bang tan s6 sau day

Van téc | 60 | 62 [ 63 | 65 | 68 | 69 | 70 | 73 | 75 | 76 [ 80 | 82 | 83 | 84 | 85 || 88 [ 9
Tan s6 2 2 1 2 3 1 2 2 3 % 3 1 1 2 1 1 1

(A) 8,68. 8,65. (C)8,58. (D) 8,49.
D

&> CaAu 23. S6 luong khach dén tham quan mot diém du lich trong 12 thang nhu sau
Thang 1 2 3 4 & 6 7 8 9 10 11 12

S6 khach | 430 | 550 | 430 | 520 | 550 | 515 | 550 | 110 | 520 | 430 | 550 | 880

Do lech chuan 1a

(A) 567,56. 163,84. (©)171,13. (D) 147,30.
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A

B

T ——— T

¢S Cau 24. Mot mau sb lieu thdng ké c¢6 cac ti phan vi lan lugt 1a Q; = 22, Qy = 27, Q3 = 32.
Gia tri nao sau day la gia tri bat thuong ctia mau s6 lieu?

(A) 30. ®) s. (©)s. (D) 46.
C

T ——— T

¢S Cau 25. Hay tim cac gia tri bat thuong ctia mau so lieu thong ké sau
7T 19 6 12 5 17 6 13

(A)5; 6. 5: 6; 19.

(C)Khong c6 s6 licu bat thuong. D) 5; 19.
C
——
¢S Cdau 26. Hay tim cac gia tri bat thuong ctia mau s6 liéu thong ke sau
20 52 8 80 44 49 57 41 44 55
(A) 80; 86. A1: 80; 86. (C) 80; 20; 86. (D) 86.
C
T —— —

¢S Cau 27. Mot mau so lieu théng ke c6 cac tit phan vi lan ludt 1a Q1 = 53, Q2 = 55, Q3 = 61.
Gi4 tri ndo sau day khong phai 1a gia tri bat thuong ctia mau sb lieu?

(A) 40. 80. (©)7s. (D) 73,5.
C

T —— ——

¢S Cau 28. Mot mau s6 lieu thoéng ké 6 cac ti phan vi lan luot 1d Q1 = 3, Q2 = 7, Q3 = 12. Gia
tri nao sau day la gia tri bat thuong ctia mau s6 lieu?

(A) 22. ~8.5. (C)26. (D) 25,5.
C

 — —

¢S Cdau 29. Hay tim cac gia tri bat thuong clia mau s6 lieu thong ke sau
10 59 67 72 73 76 8 92 106 111 115 169

(A) 169. 115; 169. (C)111; 169. (D) 10; 169.
D

T — T

¢S Cau 30. Cho mau s6 lieu thong ke sau
-3 5 10 12 14 18 24 26 49 60

Phét biéu nao sau day la ding?

(A)—3 la gi4 tri bat thudng duy nhét.

60 1a gia tri bat thuong duy nhat.

@ Khong c6 gia tri bat thuong trong mau s6 liéu.

@ Mau s6 lieu ¢6 nhiéu gia tri bat thuong.
B

T — T

¢S Cau 31. Cho mau s6 liéu thong ké sau
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10 21 21 23 25 26 28 42
Phat biéu nao sau day la ding?
(A)10 1a gié tri bat thuong duy nhat.
42 1a gia tri bat thuong duy nhat.
@Khﬁng c6 gia tri bat thuong trong mau so6 lieu.
@ Mau s6 lieu ¢6 nhiéu gia tri bat thuong.
D

¢S Cau 32. Cho mau sb lieu thong ké sau
52 47 55 81 61 49 59

Phat biéu nao sau day la ding?

(A)81 la gia tri bat thuong duy nha.

47 1a gia tri bat thuong duy nhat.

@Khéng c6 gia tri bat thuong trong mau s6 lieu.

@ Mau s6 lieu ¢6 nhiéu gia tri bat thuong.
A

¢S Cau 33. Cho mau s6 lieu thong ke sau
g§ 10 13 13 14 16 27

Phat bic¢u nao sau day la ding?

(A)8 1a gié tri bat thuong duy nhat.

27 1a gia tri bat thudng duy nhat.

@Kh()ng c6 gia tri bat thuong trong mau so6 lieu.

(D) MAu s6 lieu c6 nhidu gia tri bat thuong.
B

¢S Cau 34. Cho mau sb lieu thong ke sau
44 51 36 19 40 69 49 46

Phat biéu nao sau day la ding?

(A)19 1a gié tri bat thuong duy nhat.

69 la gi4 tri bat thuong duy nhat.

@Kh()ng c6 gia tri bat thuong trong mau so lieu.

@ Mau s6 lieu ¢6 nhiéu gia tri bat thuong.
D

¢S Cau 35. Cho mau s6 lieu thong ke sau
20 22 22 25 28 32 34 43

Phat biéu nao sau day la ding?

@ 20 1a gia tri bat thuong duy nhat.

43 1a gi tri bat thuong duy nhat.

@Khéng c6 gia tri bat thuong trong mau so6 lieu.

(D) Méu s6 licu c6 nhidu gia tri bat thuong.
C

— ——— 8
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Bai tap tu ludn (bo sung)

¢S Bai 1. Cho mau s6 lieu gom 15 s6 duong khong hoan toan giéng nhau. Cac s6 do do phan tan
(khoang bién thién, khodng tit phan vi, do léch chuan) sé thay doi nhu thé nao néu

a) Nhan mdi gia tri cia mau s6 lieu véi 3.

b) Cong mdi gia tri clia mau so lieu véi 3.

¢S Bai 2. San lugng laa (don vi 1a ta) clia 40 thita ruong thi nghiem c6 cuing dién tich duge trinh
bay trong bang tan s6 dudi day:

San lugng 20 | 21 | 22 | 23 | 24

S6 thita ruong | 5 8 | 11 [ 10 | 6

a) Tinh san lugng trung binh cta 40 thita ruong?
b) Tinh phuong sai va do léch chuan.

¢S Bai 3. S6 may tinh ban duge trong 7 thang lién tiép clia mot cita hang duge ghi lai trong bang
sau:

83 [ 79 [ 92 [ 71 | 69 [ 83 [ 74

a) Tinh khoang bién thién, khoang tt phan vi ctia mau sb lieu.

b) Tinh s6 trung binh, phuong sai v& do léch chuan.

¢S Bai 4. Két qua thi két thic hoc ki mot ctia ban Hoa duge ghi lai trong bang sau:
Van | Dia | Ly | Hoéa | Toan | Anh vin
6,0 8,0 7,5 8,5 7,0 7,5

Tim s6 trung binh, phuong sai va do lech chuan.

9 Bai 5. Trong s6 theo déi ban hang ¢ mot cita hang ban xe may cé bang sau:
Songay | 0 | 1 2 3 1415

Soéxeban | 2 [ 13 | 15 | 12 [ 7| 3

a) Tinh khodng bién thién, khoang ti phan vi clia mau sb ligu.

b) Tinh s6 trung binh, phuong sai v& do léch chuan.

> Bai 6. Bang sau day ghi lai toc do (km/h) ctia 20 chiéc 6t0.
40 | 65 [ 70 | 68 | 62 | 75 80 83 | 82 | 69

73| 75 | 8 | 72 | 67 | 88 | 110 [ 8 | 72 | 63

Hay tim cac gia tri bat thuong (néu c6) ctia mau so lieu trén.
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y 3. Cac sb dac trung do dé phan téan

4> Bai 7. Trén hai con dudng A va B, tram kiém soat da ghi lai toc do (km/h) ctia 30 chiéc 6 to
trén moi con dudng nhu sau:
Con duong A:

60 65 70 68 62 75 8 8 8 69 73 75 8 72 67

8 90 & 72 63 75 T6 8 84 70 61 60 65 73 76
Con duong B:

6 64 58 82 72 70 68 75 63 67 T4 70 79 74 60

8 73 7 71 68 72 73 79 80 63 62 71 70 69 63

a) Tinh khodng bién thién, khoang t1t phan vi clia mau s6 lieu.
b) Tinh s6 trung binh, phuong sai va do léch chuan ciia téc do 6t6 trén mdi con dusng A, B.

¢) Theo em thi chay xe trén con dudng nao an toan hon?

¢S Bai 8. Hai 16p 10A va 10B clia mot truong THPT cliing lam bai thi mon Toan, chung mot dé
thi. Két qua thi dugc trinh bay & hai bang phan bd tan s6 sau day

Diém 35167 8] 9 | 10| Cong
Lopl0A [ 79| 3|3 |7 |12] 4 45

Diém 4516789 10| Cong
Lopl0B | 6 | 6 |7 |8|9]|5]| 4 45

a) Hay tinh s6 trung binh, phuong sai, do léch chuan tit cac bang phan bd tan s6 da cho (lam
tron dén chit s6 thap phan thit hai).

b) Xét xem két quéi bai thi mon Toan ctia 16p nao dong déu hon?

> Bai 9. Béang s6 lieu sau cho ta lai (quy tron) hang thang ctia mot ctia hang A trong nam 2006
(don vi la trieu dong).

Thang | 1 | 2 | 3| 4| 5|6 | 7| 81|09

10 | 11 | 12

Lai 15 (18 [ 13 [ 18 | 16

Tim s6 trung binh. Tim phuong sai va do lech chuan.

12 17 (14 [ 18 | 17 | 20 | 17

> Bai 10. Cho biéu do biéu dién két qua hoc tap ciia hoc sinh trong mot 16p qua mot bai kiém
tra.
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Tit biéu do trén hay

a) Viét mau so lieu thong ke két qua hoc tap clia hoc sinh mot 16p nhan dugce tit bicu do da
cho.

b) Tim khodng bién thién ctia mau s6 lieu do.
¢) Tim khoang tt phan vi trong mau s6 lieu do.

d) Tinh phuong sai va do léch chuén ctia mau sb lieu dé.

TT Ky Nang céng

Cau hoéi tric nghiém (b6 sung)

¢S Cau 36. Cho day sb lieu thong ke: 1,2,3,4,5,6,7. Phuong sai clia cac s6 lieu thong ké da cho

la‘@ 1. ® 2. (©)s. D) 4.

¢S Cau 37. San lugng laa (don vi la ta) cia 40 thita rudng thi nghiém c6 cung dién tich duge
trinh bay trong bang tan s6 sau day.

San lugng 20 21 22 23 24
Sé thita rudéng 5 8 11 10 6 N =40

Tinh do lech chuan.
(A) s ~ 1,34 (ta). s~ 1,24 (ta). (C)s ~ 1,54 (ta). (D) s ~ 1,64 (ta).

¢S Cau 38. Tien thudng (don vi l1a trieu dong) cho cdn bo va nhan vién trong mot cong ty dudce
trinh bay trong bang phan bo tan s6 sau day.

Tién thuéng (triéu 2 3 4 5 6 Cong
dong)

S6 can bo va nhan 5 15 10 6 7 43
vién

Tinh do6 léch chuan.
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(A) s ~ 1,23 (trieu ddng). (B) s &~ 1,24 (trieu ddng).
@s 1,25 (triéu dong). (D) s ~ 1,26 (trieu ddng).

=

¢S Cau 39. Cho day sb lieu thong ke: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. Tim khodng bién thién clia mau so
ligu.

(AWR="1. (B) R=4. (COR=3. (D)R=6.

=

> CAu 40. Cho biét gia tri thanh pham quy ra tién (nghin dong) trong mot tuan lao dong ciia
7 cong nhan la
180, 190, 190, 200, 210, 210, 220.

Tim khodng tt phan vi clia mau s6 liéu.

(A) 190. (B) 20. (C)210. (D) 200.

=

> Cau 41. Tién thudng (trieu dong) cho can bo va nhan vién trong mot cong ty cho bdi bang
phan bd tan s6 sau

Tién thudng 2 8 4 5| 6

Sécanbovanhanvien | 5 | 15 [ 10 | 6 | 7
Phuong sai ctia bang s6 liéu trén thuoc khoang nao duéi day?

(A) (4,1;4,2). (4,2;4,3). (©)(4,3;4,4). (D) (4,4;4,5).

T — E—

&> CaAu 42. Khach dén tham quan mot diém du lich trong méi thang dude théng ké trong bang
sau day.

Thang 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Khach | 430 | 560 [ 450 | 550 | 760 | 430 [ 525 | 110 | 635 | 450 [ 800 | 950

Tinh do lech chuan s ctia bang tren.

(A) s ~ 211. s a2 209,3. (C) s ~ 403,54. (D) s ~ 207,51.

T — ——
&> CaAu 43. Do lech chuan bang
@ binh phuong ctia phuong sai. can bac hai s6 hoc ctia phuong sai.
@m@t nita ciia phuong sai. (D) hai 1an phuong sai.
T I — —

¢S Cau 44. San lugng lna (don vi 1a ta) cia 40 thita rudng thi nghiém c6 cung dién tich duge
trinh bay trong bang tan s6 sau day

San lugng 20 [ 21 | 22 | 23 | 24

S6 thita ruong | 5 8 | 11 [ 10 | 6

Tinh khodng t phan vi clia mau so lieu.

(A) 3. (B 4. ©1. (D) s2.

— B

> CAu 45. Chon khang dinh sai trong céc khing dinh sau.
@ Phuong sai luon 1a mot s6 khong am.
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y /

Phuong sai khong ¢6 don vi.
@ Phuong sai cang 16n thi do phan tan cang 16n.
@ Do lech chuan cang 16n thi do phan tan cang lén.

&> CAu 46. C6 100 hoc sinh tham du ki thi hoc sinh giéi Toan (thang diém 1a 20). Két qua duge
cho trong bang sau day.

Diém 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18

S6 hoc sinh 1 1 3 5 8 13 19 24 14 10

Tinh do lech chuén.
(A) s ~ 1,76 (diém). s~ 177 (didm). (C)s~1,78 (didm). (D)s~ 1,79 (diém).

&> Cau 47. Mot nha nghien citu ghi lai tudi ctia 30 bénh nhan méc bénh dau mat hot. Két qua
thu dugc mau sb lieu nhu sau

211722182017 15131520151218 17251721 1512 18 16 23 14 18 19 13 16 19 18 17.

Tinh khodng bién thién clia mau sb lieu.

(A)25. (B) 13. (C)26. (D) 12.

9 Cdu 48. Diém trung binh timg mon hoc ciia hai hoc sinh An va Binh trong niam hoc vita qua
dugc cho trong bang sau.

Moén Diém ctia An | Diém ctia Binh
Toan 8 8H
Vat Ly 75 95
Hoéa hoc 78 95
Sinh hoc 83 8H
Ngit van 7 )
Lich st 8 5P
Dia ly 82 6
Tiéng Anh 9 9
Thé duc 8 9
Cong nghé 83 8D
Gido duc cong dan 9 10

Hoéi ai “hoc léch” hon?

@ An. Binh.

@ Mitc do hoc léch ctia hai ngusi nhu nhau. @ Chua du co s6 két luan.

¢S Cau 49. Bang sau day cho ta biét sd cudén sach ma hoc sinh ctia mot 16p & truong Trung hoc
phd thong da doc trong nam 2016.
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y 3. Cac sb dac trung do dé phan téan

TT Ky Nang céng
A
S6 sach 1 2 3 4 5 6 Cong
S6 hoc sinh 10 T 8 6 Y 3 40

@xz?,yzﬁ. x=6,y=7.

— —

Tinh x va y, biét rang phuong sai ctia bang sb lieu s? ~ 2,52.

(C©z=8y=>5 D)z =5,y =8.

S

@m:—25 va y = —20.
(C)z =20 vay =25.

T —

5 Cau 50. Cho day s6 lieu thong ke: z, 21, 22, 23, 24, y. Tim z, y biét s6 trung binh cong bang
22,5 va khoang bién thién ctia mau sb lieu bang 5.

m:—20vay:—25.

@x:25véy:20.

B Thay: Nguyén Thai Dong - @ SDT: 0989705742
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Chrny O

HOAT DPONG THUC HANH
TRAI NGHIEM

HOAT DPONG THU'C HANH TRAI NGHIEM
N *

e Tém tat Iy thuyét

1. Uéc tinh s6 c4 thé trong quan thé

Trong nghién citu vé nhiing quan thé dong vat, mot van dé quan trong la udc tinh s6 ca thé trong
quan thé. Mot phuong phap dude stt dung la danh dau va bit lai.
Phuong phap:

a) Chon M c4 thé tit quan thé, danh dau va tha ching tré lai quan thé.

b) Sau mot thai gian, chon ngau nhién n ca thé trong quan thé. Goi k 1 s6 ca thé duge danh dau
trong n ca thé do.
Khi d6, xét phép thi: Chon ngiu nhién mot cé thé tit quan thé va xét bién c¢6 A: “Ca theé co

Z Z 2 Y 2 Z M
duge danh dau”. Goi N la so ca the trong quan the, khi d6 xac suat cia A la P(A) = R

2 Z 2 Z Z M
Trong n cé thé duge chon so ca the duge danh dau 1a k xap xi véin-P(A) =n- R Do d6 N
dugc tinh béi cong thiic
n
N=a~M-—.
k
2. Hoat dong trai nghiém no6i dung hinh hoc
Trong trai nghiém noi dung hinh hoc, ta thuong sit dung cac dinh 1y sau
a b
sinA  sinB  sinC

b) Dinh Iy Co-sin “Trong tam gidac ABC c6 cac khang dinh sau

=2R"

a) Dinh 1y sin “Trong tam giac ABC ¢6

@ a2=0+c*—2-b-c-cosA.
@v=ad+c—-2-a- c-cosB.
@D AA=a?+0*—-2-a-b-cosC.

3. Tiét kiém & dau tu

Gii A dong vao ngan hang véi 1ai suat kép r%/nam, sau n nam, s6 tien nhan duge tinh theo cong
thiec:

T=A1+r%)"
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Hoat déng thuc hanh tréi nghiém TT Ky N&ng céng

y /

4. Thué thu nhap cd nhan

©@ Thué thu nhap ca nhan 1a khoan tién (thué) ma nguoi c6 thu nhap phai trich nop mot phan vao
ngan sach nha nude sau khi da tinh cac khoan duge giam trir. Céc khoan giam trit thong thuong
bao gom:

— Giam trit ban than;
— Giam trit nguoi phu thudc.

©@ Thué suat thué thu nhap ca nhan la ti lé phan tram dimng dé tinh s6 thué phai nop can cit vao
phan thu nhap tinh thué ctia méi ngudi.

@ Thu nhap tinh thué = Thu nhap chiu thué — Cac khoan gidm trit.

@ Thué thu nhap ca4 nhan = Thu nhap tinh thué x Thué suat.

e Cac vi du minh hoa

/

%& Dang 1. Uéc tinh s6 ca thé

Dia vao cong thiic wéce tinh s6 ca thé dé xac dinh sb ca thé trong quan thé ¢ mot s6 truong hop
nhat dinh
n
N~M-—
k )
trong d6 M 1a s6 ca thé danh dau, n 14 s6 ca thé bat lai, k 1a s6 ca thé c6 danh dau trong n ca
thé bat lai.

@ Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. Uéce tinh s6 luogng ca trong ho. Biét rang, lan thit nhat ngusi ta danh bat duge 1500
con va danh dau chung, sau d6 tha lai xuéng ho. Lan thitt hai nguoi ta danh bat duge 1800 con va
nhan thay trong 1800 con d6 c¢6 100 con dugce danh dau.

D Loi gidi.

$>Vidu 2. Uée tinh sb lugng lac ¢ trong tui. Biét rang:
a) Lay ra mot coc lac trong tii, thay c6 85 hat va danh dau ching.
b) Db 6 lac da duge danh dau vao lai trong tti v xao tron déu.

c) Lay ra ntta coc lac, thay c6 43 hat lac va s6 hat lac ¢6 danh dau la 6.

® L3i gidi.
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./ Chuong 6. HOAT DPONG THUC HANH TRAI NGHIEM

TT Ky Nang céng

y /

&> Vidu 3. Trong tiét thuc hanh trai nghiem ciia 16p 10A, t6 ctia Ha da thuc hieén cac bude dé
u6e lugng so lac ¢6 trong tai. Tuy nhién, lai 1ap lai bude 3 thém hai 1an: 1an hai 1ay 1 coc lac, lan
ba lay 1,5 coc lac va thu duge két qua nhu sau:

Lan thit | S6 hat (n) | SO hat c6 danh dau (k)
1 51 4
2 103 11
3 155 16

Gia st s6 hat lac trong tti dung 1a N = 1000 va s6 hat dudgc danh dau 1a M = 100. Ki hieu N la
s6 quy tron dén hang don vi ctia dai luong M - %

a) Dua vao dit lieu, hay hoan thanh bang tinh theo mau sau:

Lan N M | n | k| N | Saisétuyet déi | Sai s tuong déi
1 1000 | 100 | 51 | 4 ? ? ?
2 1000 | 100 ? ? ? ? ?
3 1000 | 100 ? ? ? ? ?

b) Em c6 nhan xét gi ve sai s6 clia viéc tinh xap xi s6 hat lac trong ti khi n cang 16n?

® Loi gidi.

nhing vi du cu thé

@ Dinh Iy co-sin d6i v6i mot tam giac.

& Dang 2. Kiém tra tinh dang din ctia mot két qua hinh hoc théng qua

Stt dung cac thude do do dai, goc va may tinh bd tii, c6 thé kiém tra:

® Dinh 1y sin déi v6i mot tam gidc noi tiép trong mot duong tron.

© Dang thiic ah, = 21/p(p — a)(p — b)(p — ¢) ddi véi tam giac ABC véi a, b, ¢ 1a do dai ba
canh tam giac, p la nita chu vi.

@ Vi DU MINH HOA
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J 1. Hoat déng thuc hanh tréi nghiém TT Ky N&ng céng
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$>Vidu 1.
Cho tam gidc ABC nhu hinh vé, c6 AC' = 1,9cm, BC = 3,9cm, BCA = 69°. C

a) Tinh do dai canh AB va kiém tra tinh chinh xac bang thuéc do do
dai.

b) Tinh s6 do goc BAC va kiém tra tinh chinh xéc bang thude do do.

¢) Tinh chiéu cao h, ctia tam gidc ABC va kiém tra tinh chinh xac bing
thuc do.

& Dang 3. Sit dung két qua hinh hoc dé tinh toan trong do dac thuc té

Stt dung cac dinh 1y, he thiic luong trong tam giac khi tinh toan s6 do thuc té.

@ Vi DU MINH HOA

&> Vidu 1. Do chiéu cao clia mot cai thap ma khong thé dén duge chan thap.

D Loi gidi.
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J 1. Hoat déng thuc hanh tréi nghiém TT Ky N&ng céng

A

Khi khai quat mot ngdi mo co, nguoi ta tim duge mot manh ctia 1 chiéu dia phéng hinh tron bi
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J Chuong 6. HOAT DPONG THUC HANH TRAI NGHIEM TT Ky Nang cong

A

v3. Dua vao cac tai lieu da c6, cac nha khéo ¢ da biét hinh vé trén phan con lai cia chiée dia. Ho
mudn tim mot chiée dia véi phong theo chiée dia nay. Em hay gitp ho tim ban kinh chiéc dia.

 Loi gidi.

> Vidu 4. Do khoang céch giita hai diém & hai bo dam lay dé xay cau.

® Loi gidi.
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J 1. Hoat déng thuc hanh tréi nghiém TT Ky N&ng céng

AL

( & Dang 4. Tiét kiém va dau tu )
@ Dai v6i bai toan gt tiét kiem ta sit dung cong thiic
T=A1+r%)",
véi A dong la tién giii ngan hang, r% /nam 1 1ai suat, n 1a s6 nam gui tiét kiem.
® Déi véi bai toan dau tu chiing khoang, tap lam quen gia mua ban c6 phiéu bing cac cong
thic don gian.

2 Vi DU MINH HOA

$SVidu 1. Thang 1 nam 2018, bac Viet gui tiét kiem 2000 000 000 dong ki han 36 thang & ngan
hang v6i 1ai suat 7%/nam. Dén thang 1 nam 2021, bac Viét rat tién tiét kigm néu trén dé mua
mot can ho chung cu véi gia 30626 075 dong/mét vuong.

a) Hoi tong s6 tién tiét kiem bac Viet rit ra duge vao thang 1 nam 2021 1a bao nhicu?
b) V6i s6 tién néu tren, bac Viet mua duge can ho chung cu véi dien tich bao nhieu mét vuong?

¢) Dé mua dugc can ho 100 mét vuong tai thai diem thang 1 nam 2021, bac Viét can gii tiét
kiém bao nhiéu tién tit thang 1 nam 2018

® Loi gidi.
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J Chuong 6. HOAT BONG THYUC HANH TRAI NGHIEM

TT Ky Nang cong

$SVidu 2. Co Lan ¢6 511000000 dong va du dinh dau tu vao chitng khoan ctia cong ty A. Gia
¢ phiéu va s6 ¢6 phiéu ¢6 Lan mua ¢ mot sé thoi diém duge cho trong bang sau

Thoi gian 10-06-2020 27-07-2020 30-12-2020 10-05-2021
Gia mbi co phiéu (dong) 102000 86 000 108 800 91 000
S6 ¢6 phiéu 5000 5000 5000 5000

a) Néu co Lan bam 5000 c6 phiéu clia cong ty A vao cac thai diém 27-07-2020, 30-12-2020 va
10-05-2021 thi tdng sb tién twong ng c6 Lan thu dude 14 bao nhiéu?

b) Néu ngay 10-06-2020 c¢6 Lan diing s6 tién 511000000 dé gt tiét kiem véi 1ai suat 6% /nam
cho ki han mot thang thi vao ngay 10-05-2021, tong s6 tién c¢6 Lan nhan duge 1a bao nhiéu?

® Loi gidi.

( % Dang 5. Thué thu nhap ca nhan )
Ta stt dung hai két qua sau day
@ Thu nhap tinh thué = Thu nhap chiu thué — Cac khoan gidm trit.
® Thué thu nhap ca nhan = Thu nhap tinh thué x Thué suat.

@ Vi DU MINH HOA

‘ $>Vidu 1. Thué suat biéu liy tién ting phan dugc phan loai chi tiét trong bang sau
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./ 1. Hoat déng thuc hanh tréi nghiém TT Ky Nang cong

y /

Bac thué | Phan thu nhap tinh thué/thang (trieu dong) Thué suat (%)
1 Dén 05 5}
% Trén 05 dén 10 10
3 Tréen 10 dén 18 15
4 Trén 18 dén 32 20
5 Trén 32 dén 52 25
6 Trén 52 dén 80 30
7 Trén 80 35

a) Hay lap cong thitc ham s6 bac nhat mo ta sy phu thudc ctia thué thu nhap ca nhan vao phan
thu nhap tinh thué/thang v6i mitc thu nhap tinh thué/thang khong qua 5 trieu dong va vé
do thi ham s6 nay.

b) Hay lap cong thitc ham s6 bac nhat mo ta sy phu thudce ctia thué thu nhap ca nhan vao phan
thu nhap tinh thué/thang v6i mitc thu nhap tinh thué/thang tren 5 tri¢u dong va khong qué
10 trieu dong. Vé do thi ham sb nay.

¢) Anh Nam lam viéc § mot ngan hang v6i mitc thu nhap chiu thué déu dan la 28 trieu
dong/thang va c6 mot ngudi phu thude (mot con nhd dudi 18 tuoi). Hay gitp anh Nam tinh
s6 thué thu nhap c4 nhan ma anh phai nop trong mot nam, biét rang cac khodn gidm trit
duge tinh bao gom giam trit ban than cho anh Nam (11 triéu dong/thang) va giam trit ngudi
phu thuoc (4,4 trieu dong/thdng cho mdi ngudi phu thugc).

D Loi gidi.
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Q Cau hoi trac nghiém

&S Cau 1. Dé uéce luong sb ca thé ca chép trong mot ao nudi, ngudi ta tién hanh bit 50 ca thé,
sau d6 danh dau va tha né lai xudéng ao. Mot thoi gian sau, ngusi ta bat 40 ca thé va thay cé 20
ca thé duge danh dau. Két qua udc lugng s ca thé ca chép trong ao la

(A) 125. (B) 25. (C©) 100. (D) 8.

B

¢S Cau 2. Mot nguoi lan dau gising luéi va bat dude mot s6 cé, sau dé6 danh dau s6 ca bat duge
va tha tré lai vio ho. Sau mot thai gian 6n dinh thi ngudi nay lai giang ludi va bat duge 52 con
trong d6 c6 thay c6 18 con duge danh dau. Biét rang ngusi nay udc luong trong ho c¢6 khoédng 130
con c4, héi s6 ca duge danh dau sau khi giging duge ¢ lan dau tién 1a bao nhiéu?

(A) 45. 375. (©4. (D) 65.

T B

¢S Cau 3. Dé nghien citu kich thude quan thé clia loai chuot dong & bai ¢é thi ¢ lan thi nhat, cac
nha khoa hoc bat duge 250 con va sau d6 danh dau, tha lai vao bai c6. Hai ngay sau, 6 lan thi
hai cac nha khoa hoc bat dugc 288 con va thay c6 80% s6 con duge danh dau. Héi s6 lugng chuot
dong trong bai c6 khoang bao nhiéu con?

(A) 200. (B) 900. (C)265. (D) 313.

=

& Cdu 4. Trong lan bat dau tien ong A thu dude 8 ca thé, sau d6 danh dau va tha lai vao quan
thé. Sau vai ngay ong A quay lai v bat lan thi hai va thu duge 11 ca thé. Sau khi tinh toan,
ong A cho ring quan thé nay cé khoadng 29 cé thé. Khodng cach giita 2 lan bat la ngin, khong
di cho s6 lugng ca thé thay doi. Hoi s6 lugng ca thé bi bat c6 danh dau & lan bit thi hai 1a bao
nhiéu?

A)7. 3. (©21. (D) 40.

R

&> Cdu 5. St dung phuong phéap bat, danh dau - tha - bét lai dé xac dinh s6 luong ca thé chim
trong khu ring, ngusi ta ghi lai trong bang sau
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Lan nghién citu Lan1l | Lan2 | Lan 3 | Lan 4
S6 ca thé duge bat va danh dau 13 9 12 10
S6 ca thé bét lai 6 12 7 9
S6 ca thé c6 danh dau 3 4 3 3

Két luan nao sau day la dung?
@ O 1an thi nhat, s6 luong ca thé ctia quan thé 1a 39.
O 1an thi hai, s6 luong cé thé ciia quan thé 1a 160.
@ S6 lugng ca thé ctia quan thé dang tang len.
@ O 1an thi tu, s6 lugng ca thé clia quan thé 1a 270.

&> CaAu 6. Trong mot budi gap nhau cudi tuan nghe si hai Xuan Bic dit ra mot tinh hubng déi
véi gido su Cu Trong Xoay nhu sau:" Mot ngudi ¢6 chiéu cao tit chan dén méat 1 1.6m. Ngudi ta
dung thudée day va gidc ké do duge khodng cach tit nguoi nay ditng cach cay 10m va nhin ngon
cay va goc cay mot géc 30°". Vay lam thé nao dé do dudce chiéu cao ctia cay?

(A) 5,78m. 6,22m. (C)3,42m. (D) 5,42m.

<> Cdau 7.
Mubn do chiéu cao ctia thap Cham Por Klong Garai ¢ Ninh D
Thuan ngudi ta lay hai diem A, B trén mit dat c6 khoang cach
AB = 12m cuing thang hang véi chan C ctia thap dé dit hai giac
ké. Chan ctia gidc ké c¢6 chiéu cao h = 1,3m. Goi D 1a dinh thap
va hai diém A/, B’ ciing thing hang véi diém C’ thuoc chicu R

@QD cua thap. Nguoi ta do duge goc DAC" = 49° va goc ¢ 49 3A’ :
DB'C" = 35°. Hay tinh chiéu cao CD = C'D + C'C cta thap C

do.
(A) 30,7m. 25,7m. (C)32m. (D) 31,7m.

&> Cau 8. Mot cay cot dien cao 20m duge déng trén mot trién déc thang nghieng hgp véi phuong
nam ngang mot goc 17°. Nguoi ta ndéi mot day cap titu dinh cot dien dén cudi doc. Tim chicu dai
clia day cap bét rang doan duong tit day coc dén cudi ddc bang 72m.

(A) 83,4m. 34,7m. (©)75,3m. (D) 71,7m.

$>Cau 9.

Hai chiéc tau thiiy P va @ céch nhau 300m. Tt P va @ thing B
hang v6i chan A cia thao hai dang AB 6 tren | b bién ngudi ta

nhin chiéu cao AB ctia thap dudi cac goc BPA = 35°, BQA =

48°. Tinh chiéu cao ctia thap.

g a8 N3
Q

(A) 568,5m. 445, 7m. (C)375,2m. (D) 398,5m.

¢S Cau 10. Mot hanh khach ngoi trong mot may bay, bay ¢ do cao 10 km nhin xuéng hai thi tran
du6i mat dat. Géc hgp béi phuong ngang va hai thi tran lan lugt 1a 28° va 55° (hinh vé). Tinh
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J Chuong 6. HOAT BONG THYUC HANH TRAI NGHIEM

khodng cach gitta hai thi tran.

(A) 11,79km. 15,7km.

—

(C)21,9km. (D) 8,5km.

=

> Cau 11. Ong Hung du dinh giii vio ngan hang mot s tién véi 1ai suat 6,5% mot nam. Biét
rang ci sau mo6i nam s6 tien 1ai sé gop vao von ban dau. S6 tién z (trieu dong, x € N) nhd nhat
ma ong Hung can gii vio ngan hang dé sau ba nam (mdi rit 1ai) thi s6 tién 1ai c6 thé mua mot
chiéc xe may tri gia 60 trieu dong la

(C)300. (D) 308.

(A) 280. (B) 289.

B

¢S Cau 12. Mot bac nong dan vira ban trau dude so tien 1a 32000 000 dong. Do chua can dung
dén sb tién nén bac nong dan mang toan bo sb tien do di gui tiét kiem loai ky han 6 thang vao
ngan hang véi 1ai suat 5,7% mot nam (lai kép) thi sau 4 nam 6 thang bac nong dan nhan dugc
bao nhiéu tién cd von 1an 1ai? (Biét rang bac nong dan d6 khong rit ca von 1an 1ai tat ca cac dinh
ki trude).

(A) 41208674 ddng.

(C)48416000 dong. (D) 52701729 déng.

40208 000 déng.

> Cau 13. Ké tit ngay 1/1/2021, ¢t vao ngay mimg 1 hang thang, ong A ra gii ngan hang s

tien 1a z (dong) vdi 1ai suat 0,5%/ thang. Biét tieén lai ctia thang trude dude cong vao tién goc clia

thang sau. Tim gid tri nho nhat ctia z dé dén ngay 1/1/2022 khi ong A rit ca goc va lai thi duge

s6 tién 1ai hon 10 trigu dong? (Két qua lay lam tron dén nghin dong).
(A) 25173000. 21542000. (C) 21541000.

—

(D) 25174000.

=

&> CAu 14. Mot nguoi gt tien vao ngan hang véi 1ai suat khong thay doi 1a 6%/ nam. Biét rang
néu khong rat tién ra khéi ngan hang thi cit sau mdi nam, so tién 1ai sé duge nhap vao von ban
dau (ngudi ta goi la 1ai kép). Ngudi dé dinh giii tién trong vong 3 nam, sau do6 rut ra 500 trieu
dong. Hoi 6 tien it nhat nguoi dé phai giii trong ngan hang (lam tron dén hang triéu) la bao nhiéu

trieu dong?
410. (C) 400. (D) 390.

(A) 420.

=

&> Cau 15. Ong X giti vao ngan hang 60 trieu dong theo hinh thic 1ai kép. Lai sudt ngan hang
la 8% trén nam. Sau 5 nam ong X tiép tuc gii them 60 tricu dong nita. Héi sau 10 nam ké tit lan
gtii dau tien ong X dén rat toan bo tien goc va tien 1ai duge 14 bao nhieu? (Biét 1ai suat khong
thay doi qua cédc nam ong X gii tién).

(A)217,695 (tricu dong).
(€)190,271 (tricu déng).

231,815 (tricu dong).
(D) 197,201 (trieu ddng).
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