
Dạng toán 1. Tính đạo hàm, tìm các khoảng đồng biến (nghịch biến) của một hàm số.  

Câu 1. Tìm khoảng nghịch biến của hàm số 3 23 9y x x x    

A. ( ; 3)  . B. (1; ) . C. ( 3;1) . D. ( ; 3) (1; )     

Câu 2. Các khoảng nghịch biến của hàm số 3 23 1y x x    là 

A.    ;0 ; 2;  . B.  0;2 . C.  1; . D.  . 

Câu 3. Hàm số nào sau đây nghịch biến trên toàn trục số? 

A. 3 23y x x  . B. 3 3 1y x x   . C. 3 23 3 2y x x x    . D. 3y x . 

Câu 4. Hàm số 4 22 1y x x    đồng biến trên khoảng nào sau đây 

A. Đồng biến trên R. B. ( ; 1);(0;1)  . C. ( 1;0);(0;1) . D. ( 1;0);(1; )  . 

Câu 5. Hàm số nào sau đây đồng biến trên  ? 

A. 3 2y x  . B. 
1

2 3

x
y

x





. C. 3 22 1y x x   . D. 33 2 1y x x   . 

Câu 6. Hàm số 
2 3

1

x
y

x





 nghịch biến trên khoảng nào? 

A. ( 3;1) . B. (1; ) . C. ( ; 3)  . D. ( 3; 1)  và ( 1;1) . 

Câu 7. Hàm số 3 23 3 2017y x x x     

A. đồng biến trên  ;    B. nghịch biến trên tập xác định. 

C. đồng biến trên (1; ).   D. đồng biến trên  5;   . 

Câu 8. Tập xác định của hàm số
2 1

3

x
y

x





 là 

A.  \ 3D   . B.  ;3 .D    C. D   . D. 3;( .)D     

Câu 9. Cho hàm số 3 2 5 4y x x x    . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. Hàm số nghịch biến trên 
5

;1
3

    
. B. Hàm số đồng biến trên 

5
;1

3

    
. 

C. Hàm số đồng biến trên 
5

;
3

     
. D. Hàm số đồng biến trên  1; . 

Câu 10. Hàm số 4 24 1y x x    nghịch biến trên mỗi khoảng nào sau đây?  

A.  2; 2 . B.  3;0 ; 2; . 

C.    2;0 ; 2;  . D. ( 2; ) . 

Câu 11. Hàm số 2 42y x x   nghịch biến trên những khoảng nào? 

A.  1;0 . B.  1;0 ;(1; )  . C.    ; 1 ; 0;1  . D.  1;1 . 

Câu 12. Cho hàm số 
2

1

x
y

x





. Chọn câu trả lời đúng. 

A. Hàm số nghịch biến trên các khoảng  ;1 và  1; .  

B. Hàm số nghịch biến trên các khoảng ( ;1) (1; ).    



C. Hàm số đồng biến trên các khoảng ( ;1);(1; ).    

D. Hàm số đồng biến trên các khoảng ( ;1) (1; ).    

Câu 13. Hàm số 4 24 2y x x    nghịch biến trên mỗi khoảng nào sau đây? 

A.  2;0 và  2; . B.  2; 2 . 

C.  2; . D.  ; 2  và  0; 2 . 

Câu 14. Cho hàm số 4 22y x x  . Hỏi hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào sau đây? 

A. ( ; ).   B.  1; .   C. ( ; 1).   D. (0;2).  

Câu 15. Hàm số 
2

1

x
y

x





 có đạo hàm là 

A. 
2

3

( 1)
y

x



. B. 

2

2

( 2)
y

x



. C. 

2

1

( 1)
y

x



. D. 

2

3

( 1)
y

x



. 

Câu 16. Trên khoảng nào sau đây, hàm số 2 2y x x    đồng biến? 

A. (1; ).   B.  1;2 .   C.  0;1 .  D. ( ;1) . 

Câu 17. Hàm số nào sau đây thoả mãn với mọi 1 2 1 2, ,  x x x x   thì    1 2f x f x ? 

A.   4 22 1 .f x x x     B.  
2 1

.
3

x
f x

x





 

C.   3 2 1 .f x x x     D.   3 2 3 1.f x x x x    

Câu 18. Cho chuyển động thẳng xác định bởi phương trình  4 21
3

2
S t t  , t  được tính bằng giây, 

S  được tính bằng mét. Tìm vận tốc của chuyển động tại 4t   (giây). 

A. 140 m/sv  . B. 150 m/sv  . C. 200 m/sv  . D. 0 m/sv  . 

Câu 19. Cho hàm số    3 23 3 2 1 1f x x mx m x     . Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để 

  6 0, .f x x       

A. 1 3m   . B. 
1
.

3

m

m

  

 

 C. 1 3m   . D. 
1
.

3

m

m

  

 

 

Câu 20. Một chất điểm chuyển động theo phương trình 3 22 18 2 1,S t t t     trong đó t  tính 

bằng giây  s  và S  tính bằng mét  m . Thời gian vận tốc chất điểm đạt giá trị lớn nhất là 

A. 5 st  . B. 6 st  . C. 3 st  . D. 1 st  . 

Câu 21. Một chất iểm chuyển ộng theo qui luật 2 36s t t  (trong đó t là khoảng thời gian tính 

bằng giây mà chất điểm bắt đầu chuyển động). Tính thời điểm t (giây) mà tại đó vận tốc 

 m/s  của chuyển động đạt giá trị lớn nhất. 

A. 2t  . B. 4t  . C. 1t  . D. 3t  . 

Dạng toán 2. Tìm điều kiện của tham số để hàm số đồng biến (nghịch biến) trên   

Câu 22. Cho hàm số 3 22 1y x x mx     (m  là tham số). Tập hợp các giá trị của tham số m  để 

hàm số đồng biến trên   là 

A. 
4

;
3

 
  

. B. 
4

;
3

    
. C. 

4
;

3

  
. D. 

4
;

3

    
. 



Câu 23. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số 3 23 2y x x mx     đồng biến trên 

 . 

A. 3m  . B. 3m  . C. 3m  . D. 3m  . 

Câu 24. Với giá trị nào của m thì hàm số    3 23 1 3 1 1y x m x m x       luôn đồng biến trên 

  ? 

A. 1 0m   .  B. 1 0m   .  

C. 1m   hoặc 0m  .  D. 1m   hoặc 0m  . 

Câu 25. Tìm tất cả giá trị của m  để hàm số  3 21
3 2 1

3
y x mx m x      nghịch biến trên   

A. 
1

2

m

m

  

  

. B. 
1

2

m

m

  

  

. C. 2 1m   . D. 2 1m   . 

Câu 26. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số 
2

31
2 2016

3 2

mx
y x x     đồng biến trên 

 . 

A. 2 2 2 2m   . B. 2 2 2 2m   . C. 2 2 m  . D. 2 2m  . 

Câu 27. Hàm số 3 21
( 6) 2 1

3
y x mx m x m       đồng biến trên   khi  

A. 2m   B. 2 3m    C. 3m   D. 1 4.m    

Câu 28. Hàm số 3 23 ( 2) 1y x x m x      luôn đồng biến khi 

A. 5m  . B. 5m  . C. 
12

5
m  . D. 

12

5
m  . 

Câu 29. Hàm số  3 21
3 2 1

3
y x mx m x      đồng biến trên   khi m  bằng 

A. 
1

2

m

m

  

  

. B. 
1

2

m

m

  

  

. C. 2 1m   . D. 2 1m   . 

Câu 30. Điều kiện của m  để hàm số    
3

2 21 1 3 5
3

x
y m m x x       đồng biến trên   là 

A.    ; 1 2;m      . B.    ; 1 2;m      . 

C.  1;2m   . D.  1;2m   . 

Câu 31. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số 3 23 2y x x mx     đồng biến trên 

   

A. 3m  . B. 3m  . C. 3m  . D. 3m  . 

Câu 32. Tìm m  để hàm số sin 3y mx x    đồng biến trên .  

A. 1m  . B. 1m  . C. 1m  . D. 1m  . 

Dạng toán 3. Tìm điều kiện của tham số để hàm số đồng biến (nghịch biến) trên từng 

khoảng xác định 

Câu 33. Tìm tất cả các giá trị của m để hàm số 
2

x m
y

x





 đồng biến trên các khoảng xác định. 

A. 2m  . B. 2m  . C. 2m  . D. 2m  . 



Câu 34. Tìm tất cả giá trị của m  để hàm số 
 1 2m x

y
x m

 



 đồng biến trên từng khoảng xác định 

A. 2 1m   . B. 
1

2

m

m

 

  

. C. 2 1m   . D. 
1

2

m

m

 

  

. 

Câu 35. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho hàm số 
2

2

mx
y

x m





 đồng biến trên từng 

khoảng xác định. 

A. 2m   hoặc 2m  . B. 2m   . 

C. 2 2m   .  D. 2m  . 

Câu 36. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hàm số 
3

3

mx
y

x m





 nghịch biến trên từng khoảng 

xác định của nó. 

A. 3 3m   . B. 3m  . C. 3 0m   . D. 3m  . 

Dạng toán 4. Tìm điều kiện của tham số để hàm số đồng biến (nghịch biến) trên  ,a b  

Câu 37. Với giá trị nào của m thì hàm số 
4mx

y
x m





 đồng biến trên khoảng  1;  

A. 2 2m    . B. 
2

2

m

m

 

  

. C. 2m  . D. 2m   .  

Câu 38.  Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số 3 2( ) 2f x x mx x    nghịch biến trên khoảng 

 1;2 . 

A. 
13

.
8

m   B. 
13

1 .
8

m   C. 0.m   D. 
13

.
8

m   

Câu 39. Tm tất cả cc gi trị của m ể hm số    3 21
1 3 10

3
y x m x m x       ồng biến 

trn khoảng  0;3 .  

A. 0m  . B. 
12

7
m  . C. 

12

7
m  . D. m ty . 

Câu 40. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  đề hàm số 
x

y
x m




 nghịch biến trên khoảng 

 1;  

A. 0 1.m   B. 0 1.m   C. 1.m   D. 0 1.m   

Câu 41.  Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số m  sao cho hàm số 
2

1x
y

x x m




 
 nghịch biến 

trên khoảng  1;1 . 

A.  3; 2  . B.  ;0 . C.  ; 2  . D.  ; 2  . 

Câu 42. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 3 3 1y x mx    nghịch biến trên 

khoảng  1;1 .  

A. 1.m   B. 1.m   C. 0.m   D. .m    

Câu 43.  Cho hàm số 3 22 2 3y x x mx    . Tìm m  để hàm số luôn đồng biến trên  1;  



A. 
2

3
m  . B. 

2

3
m  . C. 3m  . D. 2m  . 

Câu 44. Với giá trị nào của m  thì hàm số 
4mx

y
x m





 đồng biến trên khoảng  1;  

A.  2 < m < 2. B. 
2

2

m

m

 

  

. C. m > 2. D. m < 2. 

Câu 45.  Cho hàm số 
 1 sin 2

sin

m x
y

x m

 



. Tìm tất cả các giá trị của tham sốm  để hàm số nghịch 

biến trên khoảng 0;
2

    
 

A. 1 2m   . B. 
1

2

m

m

  

 

. C. 
1

2

m

m

  

 

. D. 
0

1

m

m

 

 

. 

Câu 46.  Tìm m để hàm số 
2cos 1

cos

x
y

x m





 đồng biến trên  0; . 

A. 1m  . B. 
1

2
m  . C. 1m  . D. 

1

2
m  . 

Câu 47. Tìm các giá trị của m  sao cho hàm số 
1x

y
x m





 nghịch biến trên khoảng  2; .  

A. 2 1.m    B. 2.m   C. 2.m   D. 2.m   

Câu 48. Tm tập hợp các giá trị của m  để hàm số 
4mx

y
x m





 nghịch biến trên (0; )  

A. (2; )m   .  B. ( 2;0)m   .  

C. ( ; 2) (2; )m      . D. ( ; 2)m    . 

Câu 49. Tất cả các giá trị của tham số m để hàm số 3 21 1

3 2
y x mx mx    đồng biến trên khoảng

 1;  là 

A. 4m  . B. 4m  . C. 4m  . D. 0m  . 

Câu 50. Tìm tất cả các giá trị tham số m  để hàm số    3 21 2 2 2y x m x m x m        đồng 

biến trên khoảng  0; . 

A. 
7

.
4

m   B. 1.m   C. 2.m   D. 
5

.
4

m 
 

Câu 51. Tìm m  để hàm số 3 21
(2 1) 2

3
y x mx m x m       nghịch biến trên khoảng  2;0 . 

A. 
1

2
m  . B. 

1

2
m  . C. 1m  . D. 0m  . 

Câu 52. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho hàm số 
 1 2 2m x m

y
x m

  



 nghịch 

biến trên khoảng  1;  . 

A. ( ;1) (2; )m     . B. 1m  . 

C. 1 2m   .  D. 1 2m  . 



Dạng toán 5. Tìm điều kiện của tham số để hàm số đồng biến (nghịch biến) trên đoạn 

có độ dài bằng k  

Câu 53. Xác định tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số  3 21
1 4 7

3
y x m x x      nghịch 

biến trên đoạn có độ dài bằng 2 5 . 

A. 2, 4m m   . B. 1, 3m m   . C. 0, 1m m   . D. 2, 4m m  . 

Câu 54. Tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số      3 22 3 1 6 2 2017y x m x m x    nghịch 

biến trên khoảng  ;a b  sao cho 3b a   là 

A. 6m  . B.  9m . C. 0m  . D. 
0

6

m

m

 

 

. 

Câu 55. Tìm tất cả các giá trị thực m  để    3 23 1 2 3f x x x m x m       đồng biến trên một 

đoạn có độ dài lớn hơn 1 

A. 0m  . B. 0m  . C. 
5

0
4

m   . D. 
5

4
m  . 

Dạng toán 1. Tìm cực trị (điểm cực trị, giá trị cực trị) của hàm số cho trước 

Câu 56. Điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 4 22 3y x x   là 

A.  1;4 . B.  1;4 . C.  0;3 . D.  2;2 . 

Câu 57. Hàm số 3 23 9 4y x x x     đạt cực trị tại 1x  và 2x  thì tích các giá trị cực trị bằng 

A. 25. B. 82.  C. 207.  D. 302.  

Câu 58. Tìm giá trị cực tiểu CTy  của hàm số 4 22 3y x x    

A. 1CTy  . B. 1CTy  . C. 3.CTy   D. 3CTy  . 

Câu 59. Hàm số 3 21 2

3 3
y x x    có 

A. điểm cực đại tại 2x  , điểm cực tiểu tại 0x  . 

B. điểm cực tiểu tại 2x  , điểm cực đại tại 0x  . 

C. điểm cực đại tại 3x  , điểm cực tiểu tại 0x  . 

D. điểm cực đại tại 2x  , điểm cực tiểu tại 2x  . 

Câu 60. Tìm giá trị cực đại của hàm số 
2 3 3

2

x x
y

x

 



 

A. 1CDy  . B. 3CDy  . C. 0CDy  . D. 
7

3
CDy  . 

Câu 61. Đồ thị hàm số 3 23 9 5y x x x     có điểm cực tiểu là 

A.  3;32 . B.  1;0 . C. 1x  . D. 3x  . 

Câu 62. Hàm số 4 32 8 15y x x    

A. nhận điểm 3x   làm điểm cực đại. B. nhận điểm 0x   làm điểm cực đại. 

C. nhận điểm 3x   làm điểm cực tiểu. D. nhận điểm 3x   làm điểm cực tiểu. 



Câu 63. Hàm số 3 23 1y x x    đạt cực trị tại các điểm nào sau đây? 

A. 2x   . B. 1x   . C. 0,  2x x  . D. 0,  1x x  . 

Câu 64. Cho hàm số  y f x   xác định và liên tục trên đoạn  2;2  

và có đồ thị là đường cong trong hình vẽ bên. Hàm số ( )f x  

đạt cực đại tại điểm nào dưới đây? 

A. x =  2. B. x = 0. 

C. x = 1. D. x = 2. 

Câu 65. Tọa độ cực tiểu của đồ thị hàm số 3 3 2y x x    là 

A.  2;4M . B.  0;2N . C.  1;0P . D.  2;0Q  . 

Câu 66. Số điểm cực trị của đồ thị hàm số 4 22 3y x x    là 

A. 3 . B. 4 . C. 2 . D. 1 . 

Câu 67. Số điểm cực trị của hàm số 3 23 1y x x    là 

A. 1. B. 3 . C. 0 . D. 2 . 

Câu 68. Hàm số nào sau đây đồng biến trên tập số thực  ? 

A. 4 22 5y x x   . B. 1y x  . C. 
1

1

x
y

x





. D. 3 3 1y x x   . 

Câu 69. Hàm số nào sau đây đồng biến trên mỗi khoảng xác định của nó 

A. 
1

2

x
y

x





  B. 

1

2

x
y

x





  C. 

2 1

2

x
y

x





  D. 

2 5

2

x
y

x





  

Câu 70. Phương trình đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 3 22 3 12 1y x x x     

là 

A. 9 1y x  . B. 9 1y x  . C. 
1 1

3 6
y x  . .D. 

1 1

3 6
y x  . 

Câu 71. Lập phương trình đường thẳng đi qua các điểm cực trị của đồ thị hàm số 3 21 3

3 2
y x x x    

A. 
5 1

6 2
y x  . B. 

5 1

6 2
y x  . C. 

5 1

6 2
y x  . D. 

5 1

6 2
y x  . 

Câu 72. Đồ thị của hàm số 4 3 23 4 6 12 1y x x x x      đạt cực tiểu tại  1 1;M x y . Tính tổng 

1 1x y   

A. 5 . B. 11 . C. 7 . D. 6 . 

Câu 73. Cho hàm số 3 21
4 5 17

3
y x x x     có hai cực trị 1 2,x x . Hỏi 1 2.x x  là bao nhiêu ? 

A. 1 2. 8x x  . B. 1 2. 8x x  . C. 1 2. 5x x  . D. 1 2. 5.x x   

Câu 74. Biết hàm số 3 3 1y x x    có hai điểm cực trị 1 2; .x x  Tính tổng 2 2
1 2 .x x  

A. 2 2
1 2 0.x x   B. 2 2

1 2 9.x x   C. 2 2
1 2 2.x x   D. 2 2

1 2 1.x x 
 

Câu 75. Khoảng cách giữa hai điểm cực đại và cực tiểu của đồ thị hàm số   
2

1 2y x x    

A. 5 2. B. 2. C. 2 5. D. 4.  

x

y

1

3

21

2

2
O



Câu 76. Hàm số
2 4 1

1

x x
y

x

 



 có hai điểm cực trị là 1 2,x x , khi đó tích 1 2.x x  bằng 

A. 5 . B. 5 . C. 2 . D. 2. 

Câu 77. Đồ thị của hàm số 4 3 23 4 6 12 1y x x x x      có điểm cực tiểu là 1 1( ; )M x y . Gọi 

1 1.S x y   Khi đó 

A. 5S  . B. 6S  . C. –11S  . D. 7S  . 

Câu 78. Cho hàm số 
3

2 2
2 3

3 3

x
y x x    . Toạ độ điểm cực đại của đồ thị hàm số là 

A.  1;2 . B. 
2

3;
3

    
. C.  1; 2 . D.  1;2 . 

Câu 79. Cho hàm số 3 21 3

3 2
y x x x   . Tìm giá trị cực tiểu CTy  của hàm số đã cho 

A. 
9 5 5

12
CTy

 
 . B. 

9 5 5

12
CTy


 . C. 

9 5 5

12
CTy

 
 . D. 

9 5 5

12
CTy


 . 

Câu 80. Cho hàm số 3 21
7 3

3
y x x x     đạt cực trị tại 1 2,x x . Tính 3 3

1 2T x x   

A. 50T  . B. 30T  . C. 29T  . D. 49T  . 

Câu 81. ồ thị của hm số 4 2 1y x x    c bao nhiu iểm cực trị c tung ộ dương? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Câu 82. Tìm giá trị cực tiểu CTy  của hàm số 
2 4x

y
x


  

A. 1CTy  . B. 4CTy  . C. 2CTy  . D. 4CTy  . 

Câu 83. Cho hàm số 3 22 3 12 12y x x x    . Gọi 1x , 2x  lần lượt là hoành độ hai điểm cực đại và 

cực tiểu của đồ thị hàm số. Kết luận nào sau đây là đúng ? 

A.  
2

1 2 8x x  . B. 1 2. 2x x  . C. 2 1 3x x  . D. 2 2
1 2 6x x  . 

Câu 84. Cho hàm số 
2 3

1

x
y

x





. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. Hàm số đạt cực tiểu tại 1x  . B. Hàm số có hai cực trị CCD Ty y . 

C. Hàm số đạt cực đại tại 3x  . D. Giá trị cực tiểu bằng 2 . 

Câu 85. Số điểm cực đại của đồ thị hàm số 4 100y x   là 

A. 1 . B. 3  . C. 0  . D. 2  . 

Câu 86. Tìm giá trị cực tiểu của hàm số 
2 3

1

x
y

x





 

A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 6 . 

Câu 87. Cho hàm số 
2 3

.
2

x
y

x





 Mệnh đề nào dưới đây đúng ? 

A. Cực tiểu của hàm số bằng 2.  B. Cực tiểu của hàm số bằng 3. 

C. Cực tiểu của hàm số bằng 1. D. Cực tiểu của hàm số bằng 6.  



Câu 88. Biết hàm số ( )f x  xác định trên   và có đạo hàm    
3 42( ) ( 1) 1 2f x x x x x     . Hỏi hàm 

số có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 4 .  B. 1.  C. 2 .  D. 3 .  

Dạng toán 2. Tìm điều kiện của tham số để hàm số đạt cực trị (cực đại, cực tiểu) tại 

x a  

Câu 89. Cho hàm số 3 2 1y x mx   . Tìm m  để hàm số đạt cực tiểu tại 1x  ? 

A. 
2

3
m  . B. 

3

2
m  . C. 

2

3
m  . D. 

3

2
m  . 

Câu 90. Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số  
3

2 2( 1) 3 1
3

x
y m x m x       đạt cực trị tại 

1.x   

A. 0.m   B. 2.m   C. 0; 2.m m   D. 0; 2.m m   

Câu 91. Tìm m  để hàm số 4 2 42 2 5y x mx m m      đạt cực tiểu tại 1x  . 

A. 1m  . B. 1m  . C. 1m  . D. 1m  . 

Câu 92. Tìm tất cả giá trị của m  để hàm số  3 2 21
1 1

3
y x mx m m x       đạt cực đại tại 

1x   

A. 2m  . B. 1m  . C. 2m  . D. 1m  . 

Câu 93. Tm cc gi trị của tham số m  để hàm số 
3

2 2( 4) 11
3

x
y x m x      đạt cực tiểu tại 

3x   

A. 1m  . B. 1m  . C.  1;1m   . D. 0m  . 

Câu 94. Tìm m  để hàm số  3 2 21
1 1

3
y x mx m m x       đạt cực tiểu tại 1.x   

A. 2m  . B. 1m  . C. 2m  . D. 1m  . 

Câu 95. Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số m  sao cho hàm số 

 3 2 2 2 3 1y x mx m m x       đạt cực đại tại 0x  . 

A.  1 . B.  3;1 . C.  1 . D.  3 . 

Câu 96. Hàm số      3 2 21 3 2 2f x x m x m m x        đạt cực tiểu tại 2x   khi 

A. 2m  . B. 5. C. 3m  . D. 1m  . 

Dạng toán 3. Tìm điều kiện của tham số để hàm số bậc ba có cực trị 

Câu 97. Với giá trị của tham số thực m  nào thì hàm số   3 22 3 5y m x x mx      có cực trị 

A. 2 1m   . B. 
3

1

m

m

  

 

. C. 3 1m   . D. 
2

3 1

m

m

  

  

. 

Câu 98. Đồ thị hàm số 3 2y ax bx cx d     có hai điểm cực trị    0;0 ,  1;1A B  thì các hệ số 

,  ,  ,  a b c d  có giá trị lần lượt là 

A. 2;  1;  0;  0a b c d    . B. 2;  1;  0;  0a b c d    . 



C. 2;  0;  3;  0a b c d    . D. 2;  3;  0;  0a b c d      

Câu 99. Đồ thị hàm số 4 23y x x ax b     có điểm cực tiểu  2; 2A  . Tính tổng a b  

A. 14.  B. 14.   C. 20.   D. 34.  

Câu 100. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d    . Nếu đồ thị hàm số có hai hai điểm cực trị là gốc tọa độ 

O  và điểm  2; 4A   thì phương trình của hàm số là 

A. 3 23y x x  . B. 33y x x  . C. 3 3y x x  . D. 3 23y x x  . 

Câu 101. Cho hàm số      3 22 1 2 2y f x x m x m x       . Tìm m để đồ thị hàm số có cực đại 

và cực tiểu? 

A.  1;m   .  B. 
5

1;
4

m
     

.  

C.  ; 1m   .  D.  
5

; 1 ;
4

m
       

 

Câu 102. Với giá trị nào của m thì hàm số 3 2 31
(1 2 ) 5 3

2
y x x m x m       có 2 cực trị 

A. 
11

24
m  . B. 

11

24
m  . C. 

11

24
m  . D. 

11

24
m  . 

Câu 103. Cho hàm số 3 21
( ) (4 3) 1

3
f x x mx m x     . Tìm m  để hàm số có hai cực trị. 

A. 1m  hoặc 3m  .  B. 13m  . C. 3m  . D. 1m  hoặc 3m  . 

Câu 104. Tìm điều kiện của tham số m  để hàm số    3 21
6 2 1

3
y x mx m x m       có cực đại 

và cực tiểu? 

A. 2m   hoặc 3.m   B. 2 3.m     

C. 3.m    D. 3m   hoặc 2.m   

Câu 105. Tìm giá trị của m để hàm số 3 2 23 3y x mx m    có hai cực trị 

A. 0m  . B. 0m  . C. 0m  . D. 0m  . 

Câu 106. Điều kiện nào sau đây để hàm số  3 2 0y ax bx cx d a      có cực đại và cực tiểu 

A.   0y x  có nghiệm. B.   0y x   có duy nhất một nghiệm. 

C.   0y x   vô nghiệm. D.   0y x   hai nghiệm phân biệt. 

Câu 107. Cho biết hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như hình vẽ bên. Trong các khẳng định 

sau, khẳng định nào đúng? 

A. 
2

0

3 0

a

b ac

 
  

. B. 
2

0

3 0

a

b ac

 
  

. 

C. 
2

0

3 0

a

b ac

 
  

. D. 
2

0

3 0

a

b ac

 
  

. 

 

  

O x

y



Dạng toán 4. Tìm điều kiện của tham số để hàm số bậc bốn có cực trị 

Câu 108. Với giá trị nào của m thì hàm số 4 2 2(5 2 ) 1y x m x m      có 1 cực trị 

A. 
5

2
m  . B. 

5

2
m  . C. 

5

2
m  . D. 

5

2
m  . 

Câu 109. Tìm tất cả các giá trị thực của m  đề hàm số  4 29
3 2017 2016

8
y x m x     có 3 cực trị 

A. 2015.m   B. 2017.m   C. 2016.m   D. 2017.m   

Câu 110. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hàm số  4 2 22  – 1y x m x m    có ba cực trị 

A. 1.m   B. 1.m   C. 1.m   D. 1.m   

Câu 111. Cho hàm số 4 2( 2) 5y x m x     với m  là tham số thực. Tìm tất cả các giá trị của m  

để hàm số có 3 điểm cực trị. 

A. 2m  . B. 3m  . C. 3 2m   . D. Đáp số khác. 

Câu 112. Hàm số 4 2 22 ( 4)y x m x m     có 3 cực trị khi 

A. 2; 2m m  . B. 2 2m   . C. 0m  . D. 1m  . 

Dạng toán 5. Tìm điều kiện của tham số để hàm số bậc ba có cực trị thỏa điều kiện 

cho trước 

Câu 113. Tìm m để hàm số  3 2 21
1 1

3
y x mx m m x       đạt cực trị tại 2  điểm 1 2,x x  thỏa mãn 

2
1 2( ) 16x x   

A. 2m   . B. 2m  . C. 2m  . D. Không tồn tại m . 

Câu 114. Tìm giá trị m để hàm số 3 21 1

3 3
y x x mx    có hai cực trị 1 2,  x x  thỏa mãn 

1 2 1 22 0x x x x    

A. 3m  . B. 2m  . C. 
4

3
m  . D. 3m  . 

Câu 115. Tìm tất cả giá trị thực của tham số m  để hàm số 3 24 3y x mx x   đạt cực trị 1 2,x x  

thỏa mãn điều kiện 1 24 .x x  

A. 1m   hoặc 1m  . B. 
9

2
m   hoặc 

9

2
m  . 

C. 
2

9
m   hoặc 

2

9
m  . D. 2m   hoặc 2m  . 

Câu 116. Để các điểm cực đại và cực tiểu của đồ thị hàm số   3 2 2 3   5y m x x mx     có hoành 

độ dương thì giá trị của m  là  

A. 3 2m   . B. 2 3m  .  C. 1 1m   . D. 2 2m    . 

Câu 117. Cho hàm số   3 23y f x x x m    . Tìm tham số m để hàm số có giá trị cực đại bằng 2 . 

A. 2.m    B. 2.m   C. 4.m   D. 0.m    

Câu 118. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho hàm số 32 6 2017y x x m     đạt 

cực đại và có giá trị cực đại bằng 2017  

A. 4m  . B. 4m  . C. 0m  . D. 36m  . 



Câu 119. Tìm m  để đồ thị hàm số 3 3 1y x mx    có hai điểm cực trị A ,B sao cho tam giác 

OAB vuông tại gốc tọa độ O . 

A. 
1
.

2
m   B. 1.m   C. 1.m   D. 0.m   

Câu 120. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để đồ thị hàm số  3 2 24 1 1y x x m x      có 

hai điểm cực trị nằm về hai phía khác nhau đối với trục tung? 

A. 
1 1

3 3
m   . B. 

1

1

m

m

 

  

. C. 1 1m   . D. 1 1m   . 

Câu 121. Tm cc gi trị của m  sao cho ồ thị hm số  3 21
6 9 12

3
y x mx m x      c cc iểm 

cực ại v cực tiểu nằm cng một pha ối với trục tung 

A. 2m  . B. 
3

3
2

m   . C. 

3

2

3

m

m

 
  

. D. 
3

2
m  . 

Câu 122. Với giá trị nào của tham số ,m  đồ thị hàm số    
3 21 3 1 2y x m x      có hai điểm 

cực trị cách đều gốc tọa độ? 

A. 5.m   B. 
1
.

3
m    C. 

1
.

2
m    D. 5.m   

Câu 123. Cho hàm số 3 2( )f x ax bx cx d    . Biết hàm số ( )f x  đạt cực đại tại 0x  , đạt cực tiểu 

tại 4x  , giá trị cực đại của ( )f x  bằng 1 và giá trị cực tiểu của ( )f x  bằng – 31. Tính b . 

A. 2.b   B. 6.b   C. 3.b   D. 3.b   

Câu 124. Cho hàm số 3 2 33 4y x mx m   . Với giá trị nào của m thì đồ thị hàm số có 2 điểm cực trị 

A và B sao cho 20AB   

A. 1; 2m m  . B. 1m   . C. 1m  . D. 2m   . 

Câu 125. Giả sử rằng đồ thị hàm số  3 2 2 33 3 1y x mx m x m      (m là tham số) luôn có điểm 

cực đại chạy trên đường thẳng cố định. Phương trình đường thẳng cố định ấy là 

A. 3 1 0x y   . B. 3 1 0x y   . C. 3 1 0x y   . D. 3 1 0x y    

Câu 126. Cho hàm số 3 21
1

3
y x mx x m     . Tìm tất cả giá trị của m để đồ thị hàm số có 2 

điểm cực trị là    , ,  ,A A B BA x y B x y  thỏa mãn 2 2 2A Bx x   

A. 0m  . B. 1m   . C. 3m   . D. 2m  . 

Câu 127. Cho hàm số 3 23y x x m   . (m là tham số). Với giá trị nào của m  thì đồ thị hàm số hàm 

số có hai điểm cực trị nằm về hai phía trục hoành ? 

A. 4m  . B. 0 4m  . C. 4m  . D. 0; 4m m  . 

Câu 128. Đường thẳng đi qua điểm cực đại, cực tiểu của đồ thị hàm số 3 3 2y x mx    cắt đường 

tròn tâm  1;1 ,I  bán kính bằng 1 tại 2  điểm phân biệt ,A B  sao cho diện tích tam giác 

IAB  đạt giá trị lớn nhất khi m  có giá trị là 



A. 
2 3

2
m


 . B. 

1 3

2
m


 . C. 

2 5

2
m


 . D. 

2 3

3
m


 . 

Câu 129. Cho hàm số 3 2( )f x x ax bx c    . Gọi ,  A B  là hai điểm cực trị của đồ thị hàm số. Biết 

đường thẳng AB  đi qua gốc tọa độ. Tìm giá trị nhỏ nhất của .P abc ab c    

A. 9 . B. 
25

9
 . C. 

16

25
 . D. 1. 

Câu 130. Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị củam  để đồ thị của hàm số  3 2 21
1

3
y x mx m x     

có hai điểm cực trị là A  và B  sao cho ,  A B  nằm khác phía và cách đều so với đường thẳng 

: 5 9d y x  . Tính tổng tất cả các phần tử của S  ? 

A. 0.   B. 6.  C. 6.   D. 3.  

Câu 131. Với giá trị nào của tham số m thì đồ thị hàm số 3 23 2y x mx    có hai điểm cực trị A, 

B sao cho ,  A B  và  1; 2M   thẳng hàng? 

A. 2m   . B. 2m  . C. 2m  . D. 0.  

Câu 132. Cho hàm số 3 3 1y x mx     1 . Cho  2;  3A , tìm m  để đồ thị hàm số  1  có hai điểm 

cực trị B  và C  sao cho tam giác ABC  cân tại A . 

A. 
1

2
m


 . B. 

3

2
m


 . C. 

1

2
m  . D. 

3

2
m  . 

Câu 133. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 3 3 1y x mx   có hai 

điểm cực trị ,  A B  sao cho tam giác OAB  tạo thành tam giác vuông tại O , với O  là gốc 

tọa độ. 

A. 1m  . B. 0m  . C. 0m  . D. 
1

2
m  . 

Câu 134. Cho hàm số 3 2 32 3( 1) 6 .y x m x mx m      Tìm tất cả các giá trị của m  để đồ thị hàm 

số có hai điểm cực trị A , B  sao cho 2.AB   

A. 0m  , 2m  . B. 0m  . C. 1m  . D. 2m  . 

Dạng toán 6. Tìm điều kiện của tham số để hàm số bậc bốn có cực trị thỏa điều kiện 

cho trước 

Câu 135. Cho hàm số 4 2 42 2y x mx m m     có đồ thị  mC . Với giá trị nào của m  thì đồ thị 

 mC  có 3 điểm cực trị, đồng thời 3 điểm cực trị đó tạo thành một tam giác có diện tích 

bằng 2 

A. 5 4m  . B. 16m  . C. 5 16m  . D. 3 16m  . 

Câu 136. Tìm tất cả các giá trị của m để đồ thị hàm số 4 22 1y x mx m     có ba điểm cực trị là 

ba đỉnh của tam giác đều. 

A. 3 3m  . B. 0m  . C. 
3

2
m  . D. 3 3m  . 

Câu 137. Đồ thị hàm số 4 22 2y x mx m    có ba điểm cực trị tạo thành ba đỉnh của một tam giác 

đều khi 

A. 3 3m  . B. 0m  . C. 3m  . D. 0m  . 



Câu 138. Đồ thị hàm số 4 2 42 2y x mx m m     có 3 điểm cực trị tạo thành 3 đỉnh của một tam 

giác vuông khi  

A. 3m  . B. 1m  . C. 3m  . D. 1.m   

Câu 139. Để đồ thị hàm số  4 22 1 3 ,y x m x m m        có ba điểm cực trị lập thành một 

tam giác vuông thì giá trị của tham số m  là? 

A. 2m  . B. 1m  . C. 1m  . D. 0m  . 

Câu 140. Biết rằng đồ thị hàm số 4 2( )y f x ax bx c     có hai điểm cực trị là  0;2A  và  2; 14B 

. Tính  1f  . 

A.  1 0f  . B.  1 7f  . C.  1 5f  . D.  1 6f  . 

Câu 141. Các giá trị của tham số m để đồ thị hàm số 4 21 3

4 2
y x mx   có ba điểm cực trị tạo thành 

một tam giác đều là 

A. 32
6

3
m  . B. 3 6m  . C. 33

6
2

m  . D. 2 6m  . 

Câu 142. Cho hàm số 4 22 2y x mx m   . Tìm m  để hàm số có các điểm cực đại, cực tiểu tạo thành 

tam giác có diện tích bằng 32. 

A. 4m  . B. 5m  . C. 3m  . D. 1m  . 

Câu 143. Cho hàm số 4 22 1y x mx m    . Tìm tất cả các giá trị thực của m  để đồ thị hàm số có 

ba điểm cực trị tạo thành một tam giác nhận gốc tọa độ O  làm trực tâm 

A. 1m  . B. 2m  . C. 0m  .  D. 1m  . 

Câu 144. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để đồ thị hàm số  4 24 1 2 1y x m x m      

có ba điểm cực trị là ba đỉnh của một tam giác có số đo một góc bằng 120 . 

A. 
3

1
1 .

24
m    B. 

3

1
1 .

16
m    C. 

3

1
1 .

48
m    D. 

3

1
1 .

2
m    
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ĐỊNH NGHĨA Cho hàm số ( )y f x  xác định trên miền D  

 Số M gọi là giá trị lớn nhất của hàm số  y f x  

trên D  nếu 
0 0

( ) ,

, ( )

f x M x D

x D f x M

   
  

. Kí hiệu max ( )
D

M f x . 

 Số m gọi là giá trị nhỏ nhất của hàm số  y f x  

trên D  nếu 
0 0

( ) ,

, ( )

f x n x D

x D f x n

   
  

. Kí hiệu min ( )
D

n f x  

PHƯƠNG PHÁP 

Phương pháp 1 Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số sử dụng bảng biến 

thiên 

 Bước 1. Tính đạo hàm ( )f x . 

 Bước 2. Tìm các nghiệm của ( )f x  và tất cả các điểm [ ; ]i a b   làm cho ( )f x  không xác 

định. 

 Bước 3. Lập bảng biến thiên của ( )f x  trên K. 

 Bước 4. Căn cứ vào bảng biến thiên kết luận min ( ),  max ( )
K K

f x f x  

Phương pháp 2 Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [ ; ]a b  

 Bước 1. Tính đạo hàm ( )f x . 

 Bước 2. Tìm tất cả các nghiệm [ ; ]ix a b  của phương trình ( ) 0f x   và tất cả các điểm 

[ ; ]i a b   làm cho ( )f x  không xác định. 

 Bước 3. Tính ( )f a , ( )f b , ( )if x , ( )if  . 

 Bước 4. So sánh các giá trị tính được và kết luận 
 ;

max ( )
a b

M f x , 
 ;
min ( )

a b
n f x . 

Câu 1. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 5y x x    trên đoạn  0;2  là 

A. 
 2; 4
min 0.y   B. 

 2; 4
min 3.y   C. 

 2; 4
min 5.y   D. 

 2; 4
min 7.y 

 

Câu 2. Giá trị lớn nhất của hàm số   4 22 1f x x x    trên đoạn  0;2  là  

A. 
 0; 2
max ( ) 64.f x   B. 

 0; 2
max ( ) 1.f x    C. 

 0; 2
max ( ) 0.f x   D. 

 0; 2
max ( ) 9.f x   

Câu 3. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
4

22 1
4

x
y x    trên  1;2  là 

A. 
 1;2

min 5y


  . B. 
 1;2

min 4y


  . C. 
 1;2

min 3y


  . D. 
 1;2

min 1y


 . 

Câu 4. Giá trị lớn nhất của hàm số 3 21
2 3 4

3
y x x x     trên đoạn  1;5  là 

A. 
8

3
. B. 

10

3
. C. 4 . D. 

10

3
 . 

Câu 5. Giá trị lớn nhất của hàm số 
1

2

x
y

x





 trên đoạn  0;2  là 

x

y

n

M

O
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A. 
1

4
. B. 2. C. 

1

2
 . D. 0. 

Câu 6. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2  

A. 
1

3
 . B. 5.  C. 5.  D. 

1

3
. 

Câu 7. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
22 2

2

x x
y

x

 



 trên đoạn  2;1  lần lượt 

bằng 

A. 2  và 0.  B. 1 và 2.   C. 0  và 2.  D. 1 và 1.  

Câu 8. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1

5y x
x

    trên đoạn 
1
;5

2

 
 
  

 bằng 

A. 
5
.

2
  B. 

1
.

5
 C. 3.  D. 5.  

Câu 9. Tìm M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 2

1

x x
y

x

 



 

trên đoạn [2;4]  

A. 8,  1M m  . B. 8,  7M m  . C. 7,  0M m  . D. 
22

8,  
3

M m  . 

Câu 10. Tìm giá trị lớn nhất  của hàm số 
2

2

1

1

x x
y

x x

 


 
. 

A. 
1
.

3
 B. 1. C. 3. D. 

5
.

2
  

Câu 11. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 5

3

x
y

x





 trên đoạn  0; 2 . 

A. 
 0;2

5
min .

3x
y


   B. 

 0;2

1
min .

5x
y


   C. 

 0;2
min 2.
x

y


   D. 
 0;2

min 10.
x

y


   

Câu 12. Giá trị lớn nhất của hàm số 23 2y x x    là  

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.  

Câu 13. Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 21y x x  trên 

tập xác định. Khi đó, M m  bằng 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.  

Câu 14. Gọi ,  m M  tương ứng là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số 1 1y x x   

. Tính tổng m M . 

A. 2 . B. 2 2 . C.  2 1 2 . D. 1 2 . 

Câu 15. Giá trị lớn nhất của  hàm số 216y x x    là 

A. 5.  B. 5 2 . C. 4.  D. 4 2 . 

Câu 16. Cho hàm số 212 3y x x   . GTLN của hàm số bằng 

A. 3. B. 2. C. 4.  D. 1. 

Câu 17. Tìm m  để hàm số 
2 1

mx
y

x



 đạt giá trị lớn nhất tại 1x   trên đoạn  2;2 ? 
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A. 0m  . B. 2m  . C. 0m  . D. 2m     

Câu 18. Hàm số   2 4f x x x m    đạt giá trị lớn nhất bằng 10  trên đoạn  1;3  khi m  bằng  

A. 8.  B. 3. C. 3.  D. 6.  

Câu 19. Tìm m sao cho giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2

1

x m m
y

x

 



 trên  0;1  bằng 2   

A.  1 B. 2 C.  0 D. 2  

Câu 20. Giá trị lớn nhất của hàm số 
2 1mx

y
m x





 trên đoạn  2;3  là 

1

3
  khi m  nhận giá trị  

A. 0 . B.  1. C.  5 . D. 2 . 

Câu 21. Giá trị lớn nhất M, giá trị nhỏ nhất m của hàm số 22sin 2sin 1y x x    là 

A. 
3

1,  
2

M m


  . B. 3,  1M m  .  

C. 
3

3,  
2

M m


  .  D. 
3
,  3

2
M m  . 

Câu 22. Giá trị lớn nhất M, giá trị nhỏ nhất m của hàm số 2cos2 2siny x x   là 

A. 
9
; 4

4
M m  . B. 4; 0M m  . C. 

9
0;

4
M m  . D. 

9
4;

4
M m  . 

Câu 23. Giá trị lớn nhất M, giá trị nhỏ nhất m của hàm số 4 2sin 4sin 5y x x    là 

A. 2; 5M m   . B. 5; 2M m  . C. 5; 2M m   . D. 2; 5M m  . 

Câu 24. Giá trị lớn nhất M, giá trị nhỏ nhất m của hàm số 4 2sin cos 2y x x    là 

A. 
11

3;
4

M m   .  B. 
11

; 3
4

M m  . 

C. 
11

3;
4

M m  .  D. 
11

; 3
4

M m  . 

Câu 25. Cho hàm số 
22 cos cos 1

.
cos 1

x x
y

x

 



 Gọi M là giá trị lớn nhất và m là giá trị nhỏ nhất của 

hàm số đã cho. Khi đó M+m bằng 

A. – 4. B. – 5 . C. – 6 . D. 3. 

Câu 26. Trong số các hình chữ nhật có cùng chu vi 16 cm, hình chữ nhật có diện tích lớn nhất bằng 

A. 64 cm2. B. 4 cm2. C. 16 cm2. D. 8 cm2. 

Câu 27. Trong tất cả các hình chữ nhật có cùng diện tích 48 cm2, hình chữ nhật có chu vi nhỏ nhất 

bằng 

A. 16 3 cm. B. 4 3 cm. C. 24 cm. D. 8 3 cm. 

Câu 28. Một chất điểm chuyển động theo quy luật 2 36 ,S t t  vận tốc v (m/s) của chuyển động 

đạt giá trị lớn nhất tại thời điểm t (s) bằng 

A. 2 (s). B. 12 (s). C. 6 (s). D. 4 (s). 

Câu 29. Tam giác vuông có diện tích lớn nhất là bao nhiêu nếu tổng của một cạnh góc vuông và 

cạnh huyền bằng hằng số a (a > 0)? 

A. 
2

6 3

a
. B.

2

9

a
 . C. 

22

9

a
. D. 

2

3 3

a
. 
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Câu 30. Độ giảm huyết áp của một bệnh nhân được cho bởi công thức 2( ) 0.025 (30 ),G x x x   trong 

đó x là liều lượng thuốc được tiêm cho bệnh nhân (x được tính bằng miligam).  Liều lượng 

thuốc cần tiêm cho bệnh nhân để huyết áp giảm nhiều nhất bằng  

A. 100 mg. B. 20 mg. C. 30 mg. D. 0 mg. 

Câu 31. Cho ABC đều cạnh a. Người ta dựng một hình chữ nhật MNPQ có cạnh MN nằm trên 

BC, hai đỉnh P, Q theo thứ tự nằm trên hai cạnh AC và AB của tam giác. Xác định vị trí 

của điểm M sao cho hình chữ nhật có diện tích lớn nhất ? 

A. 
2

3

a
BM  . B. 

2

a
BM  . C. 

3

a
BM  . D. 

4

a
BM  . 

Câu 32. Một hộp không nắp được làm từ một mảnh các tông theo mẫu 

như hình vẽ. Hộp có đáy là một hình vuông cạnh x cm, chiều 

cao h cm và có thể tích 500 cm3.  Giá trị của x để diện tích 

của mảnh các tông nhỏ nhất bằng 

A. 100 cm. B. 300 cm.  

C. 10 cm. D. 1000 cm. 

Câu 33. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh a. Người ta cắt ở 4 góc 

4 hình vuông bằng nhau (vùng tô đậm), rồi gập tấm nhôm 

lại để được một cái hộp không nắp. Tìm cạnh của hình vuông 

bị cắt sao cho thể tích của khối hộp là lớn nhất? 

  

A. 
5

6

a
. B. 

6

a
.  

C. 
12

a
. D. 

9

a
. 

Câu 34. Một xưởng sản xuất những thùng bằng kẽm hình hộp chữ nhật không có nắp và có các kích 

thước , ,x y z (dm). Biết tỉ số hai cạnh đáy là : 1 : 3,x y   thể tích của hộp bằng 18 lít. Để 

tốn ít vật liệu nhất thì kích thước của thùng là 

A. 
3

2; 6;
2

x y z   . B. 1; 3; 6x y z   .  

C. 
3 9 8

; ;
2 2 3

x y z   . D. 
1 3
; ; 24

2 2
x y z   . 

Câu 35. Xét các số thực ,  x y  thay đổi và thỏa mãn    
2 2

4 4 2 32x y xy     . Giá trị nhỏ nhất 

của biểu thức   3 3 3 1 2A x y xy x y       là 

A. 
7 5

.
4


 B. 

17 5 5
.

4


 C. 

7 5
.

4


 D. 

17 5 5
.

4


 

x

x
h

h h

h

x

a
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MỨC NHẬN BIẾT, THÔNG HIỂU 

Câu 36. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
4

5y x
x

    trên đoạn [1;3]  là 

A. 
 1;3
min 1y  . B. 

 1;3
min 0y  . C. 

 1;3

2
min

3
y


 . D. 
 1;3
min 9y  . 

Câu 37. Giá trị lớn nhất của hàm số 
2 1

1

x
y

x





 trên đoạn  0;2  là 

A. 
 0;2

3
max

2
y  . B. 

 0;2
max 1y  . C. 

 0;2
max 2y  . D. 

 0;2
max 5y  . 

Câu 38. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 4 22 4 5y x x    trên đoạn  0;2  là 

A.  
[0;2] [0;2]
min 12,max 5y y  . B. 

[0;2] [0;2]
min 11,max 7y   . 

C. 
[0;2]
min 12y   và không có giá trị lớn nhất. D. 

[0;2]
max 7y   và không có giá trị nhỏ nhất. 

Câu 39. Giá trị nhỏ nhất của hàm số   3 23 1f x x x    trên đoạn  0;3  bằng 

A. 3.   B.1.  C. 5.   D.
9 7 6

.
9


   

Câu 40. Giá trị nhỏ nhất và lớn nhất của hàm số 4 22 4 3y x x    trên đoạn 
1 1
;

2 2

 
 
  

 lần lượt là 

A.
31

8
 và 5.   B.3  và 5.  C.3  và 

31
.

8
 D.5  và 

31
.

8
 

Câu 41. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 3y x x    trên 
3

1;
2

 
 
  

 lần lượt là 

A. 
15

8
 và 5 . B. 1 và 5 . C. 1 và 

15

8
. D. 5  và 

15

8
. 

Câu 42. Cho hàm số 2( ) 1y f x x    trên  1;1  có giá trị nhỏ nhất và lớn nhất lần lượt là m và 

n.  Khi đó, T m n   có giá trị bằng 

A. 0.T    B. 1.T    C. 1.T   D. 2.t    

Câu 43. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 4 22 4 5y x x    trên đoạn  0;2  là 

A. 
[0;2] [0;2]
min 12,max 5y y  . B. 

[0;2] [0;2]
min 11,max 7y   . 

C. 
[0;2]
min 12y   và không có giá trị lớn nhất. D. 

[0;2]
max 7y   và không có giá trị nhỏ nhất. 

Câu 44. Trong các hàm số sau đây, hàm số nào tồn tại giá trị nhỏ nhất trên tập xác định của nó? 

A. 3 22 1y x x   . B. 
2 1

2

x
y

x





. C. 4 22 2y x x   .  D. 

2 2

1

x x
y

x





. 

Câu 45. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2  

A. 
1

3


  B. 5 . C. 5 . D. 

1

3
. 
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Câu 46. Tìm giá trị lớn nhất M  và giá trị nhỏ nhất m  của hàm số 4 22 3y x x    trên đoạn  0;2  

A. 11;  2M m  . B. 3;  2M m  . C. 11;  3M m  . D. 5;  2M m  . 

Câu 47. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 3 23 9 +4y x x x    trên đoạn  2;  4  

A. 18.  B. 9.  C. 23.  D. 16.  

Câu 48. Trên khoảng  0; ,  hàm số 3 3 1y x x    

A. có giá trị nhỏ nhất bằng 1 . B. có giá trị lớn nhất bằng 3 . 

C. có giá trị nhỏ nhất bằng 3 . D. có giá trị lớn nhất bằng 1 . 

Câu 49. Giá trị lớn nhất của hàm số 3 2y x   trên đoạn  1;1  là bao nhiêu? 

A. 5 . B. 3. C. 1. D. 3 . 

Câu 50. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 2 3y x x    là bao nhiêu? 

A. 3. B. 2. C. 6. D. 4.  

Câu 51. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 23 9 35y x x x     trên  4;4  là ,  M n

. Tìm ,  .M n  

A. 20;  2.M n    B. 10;  11.M n   

C. 40;  41.M n    D. 40;  31.M n   

Câu 52. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 23 18y x x x    trên  0;  là bao nhiêu? 

A. 1. B. 0.  C. 2. D. 1.  

Câu 53. Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình bên dưới: 

 

 

Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số  y f x  trên đoạn 
3

3;
2

 
 
  

 là 

A. 5  và 15.   B. 5  và 1. C. 
15

8
 và 15.  D. 

15

8
 và 1.  

Câu 54. Giá trị lớn nhất của hàm số   3 22 3 12 2f x x x x     trên đoạn  1;2  là 

A. 6. B. 10.  C. 15.  D. 11.  

Câu 55. Cho hàm số 4 2 ( 0)y ax bx c a    . Khẳng định nào sau là sai ? 

A. Nếu 0a  và 0b   thì hàm số đạt giá trị nhỏ nhất. 

B. Nếu 0a  và 0b   thì hàm số đạt giá trị lớn nhất. 

C. Nếu 0a  và 0b   thì hàm số đạt giá trị lớn nhất. 

D. Nếu 0a  và 0b   thì hàm số đạt giá trị lớn nhất . 

Câu 56. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1

y x
x

   trên  0;  bằng 

A. 2.   B. 2. C. 0.  D. 
1
.

2
  

3

2

15

8

0

15 1

5

3
++ 0

11

y

y'
x
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Câu 57. Giá trị lớn nhất của hàm số 3 5 7y x x    trên đoạn  5;0  bằng 

A. 7 . B. 143 . C. 6 . D. 8 . 

Câu 58. Cho hàm số phù hơp với bảng biến thiên sau. Phát biểu nào sau đây là đúng? 

A. Giá trị lớn nhất của hàm số là 2 . 

B. Giá trị nhỏ nhất của hàm số là 1 . 

C. Giá trị nhỏ nhất của hàm số là 1  và 1. 

D. Giá trị lớn nhất của hàm số là 1. 

Câu 59. Giá trị nhỏ nhất của hàm số  
1

f x x
x

   trên nửa khoảng  2; . 

A. 2 . B. 
5

2
. C. 0 . D. 

7

2
. 

Câu 60. Giá trị lớn nhất của hàm số   24f x x x    là 

A. 2 . B. 2 . C. 2 2 . D. 4 . 

Câu 61. Giá trị lớn nhất của hàm số   2f x x x    trên  0;2  là 

A. 2 . B. 2 . C. 2 2 . D. 0 . 

MỨC VẬN DỤNG 

Câu 62. Giá trị lớn nhất của hàm số   3 23f x x x   trên  2;4  là 

A. 16 . B. 4 . C. 2 . D. 20 . 

Câu 63. Giá trị lớn nhất của hàm số   3 3 1f x x x    trên  2;2  là 

A. 1 . B. 3 . C. 0 . D. 2 . 

Câu 64. Giá trị lớn nhất của hàm số   22 2 2f x x x x x      trên  0;2  là 

A. 4 . B. 2 . C. 2 . D. 0 . 

Câu 65. Giá trị lớn nhất của hàm số   21 3 2 4 3f x x x x x         trên  1;3  là 

A. 0 . B. 
9

4
. C. 2 . D. 2 . 

Câu 66. Giá trị lớn nhất của hàm số   34
2sin sin

3
f x x x   trên  0;  là 

A. 
2

3
. B. 

2 2

3
. C. 0 . D. 

1

2
. 

Câu 67. Cho biểu thức 
2 2

2 2

x xy y
P

x xy y

 


 
, với 2 2 0x y  . Giá trị lớn nhất của P  là 

A. 3 . B. 
1

3
. C. 1. D. 4 . 

Câu 68. Cho biểu thức 
2 2

2 2

x xy y
P

x xy y

 


 
, với , 0x y  . Giá trị lớn nhất của P  là 

A. 3 . B. 
1

3
. C. 1 . D. 4 . 

2

11

+


0
1 +

y

y'

x
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Câu 69. Cho biểu thức 
2 2

2xy
P

x y



, với , 0x y  . Giá trị nhỏ nhất của P  là 

A. 1 . B. 0 . C. 1 . D. 2 . 

Câu 70. Cho biểu thức 
2 2

2xy
P

x y



, với , 0x y  . Giá trị lớn nhất của P  là 

A. 1 . B. 0 . C. 1 . D. 2 . 

Câu 71. Cho 2 2 2x xy y   . Giá trị nhỏ nhất của 2 2P x xy y    là 

A. 
2

3
. B. 

1

6
. C. 

1

2
. D. 2 . 

Câu 72. Cho x , y  là các số thực thỏa mãn 1 2 2x y x y     . Gọi M , m  lần lượt là giá trị 

lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của   2 2 2 1 1 8 4P x y x y x y        . Khi đó, giá trị 

của M m  bằng 

A. 44 . B. 41. C. 43 . D. 42 . 

Câu 73. Cho hàm số 3 21
1.

3
y x mx x m     Tìm m để khoảng cách giữa các điểm cực đại và cực 

tiểu là nhỏ nhất? 

A. 0m  . B. 1m  . C. 1m  . D. 2m  . 

Câu 74. Cho hàm số 3 2( )f x x ax bx c     và giả sử ,A B  là hai điểm cực trị của đồ thị hàm số. 

Giả sử đường thẳng AB  cũng đi qua gốc tọa độ. Tìm giá trị nhỏ nhất của .P abc ab c    

A. 9 . B. 
25

9
 . C. 

16

25
 . D. 1. 

Câu 75. Cho hàm số 4 22y x x  . Gọi   là đường thẳng đi qua điểm cực đại của đồ thị hàm số đã 

cho và có hệ số góc m . Tập hợp tất cả các giá trị của tham số thực m  sao cho tổng các 

khoảng cách từ hai điểm cực tiểu của đồ thị hàm số đã cho đến   nhỏ nhất là 

A. 0 . B. 
1

2
 . C.  . D. 1 . 

Câu 76. Một công ty muốn thiết kế một loại hộp có dạng hình hộp chữ nhất có đáy là hình vuông 

sao cho thể tích khối hộp được tạo thành là 38dm  và diện tích toàn phần dạt giá trị nhỏ 

nhất. Độ dài cạnh đáy của mỗi hộp muốn thiết kế là 

A. 32 2dm . B. 2dm . C. 4dm . D. 2 2 dm . 

Câu 77. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12 cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn 

hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng x (cm), rồi gập tấm nhôm lại như hình 

vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm x để hộp nhận được có thể tích lớn nhất. 

    

A. 6x  .  B. 3x  .  C. 2x  .  D. 4x  . 

12

x
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Câu 78. Khi nuôi cá thí nghiệm trong hồ, một nhà sinh vật học thấy rằng Nếu trên mỗi đơn vị diện 

tích của mặt hồ có n  con cá thì trung bình mổi con cá sau một vụ cân nặng 

   480 20P n n gam  . Hỏi phải thả bao nhiêu con cá trên một đơn vị diện tích của mặt 

hồ để sau một vụ thu hoạch được nhiều cá nhất? 

A. 24  con. B. 21 con. C. 12  con. D. 11  con. 

Câu 79. Người ta tiêm một loại thuốc vào mạch máu ở cánh tay phải của một bệnh nhân. Sau thời 

gian là t  giờ, nồng độ thuốc hấp thu trong máu của bệnh nhân đó được xác định theo công 

thức    2

0,28
0 24

4

t
C t t

t
  


. Hỏi sau bao nhiêu giờ thì nồng độ thuốc hấp thu trong 

máu của bệnh nhân đó là cao nhất? 

A. 24  giờ. B. 4 giờ. C. 2  giờ. D. 1 giờ. 

Câu 80. Từ một tờ giấy hình vuông cạnh 20cm , người ta cắt ra 4  tam giác bằng nhau (như hình 

vẽ). Sau đó gấp tờ giấy dọc theo đường chấm, ta được 1 hình chóp tứ giác đều. Tính chiều 

cao của tam giác cân cắt ra sao cho hình chóp tạo thành có thể tích lớn nhất. 

 
A. 1x cm . B. 2x cm . C. 4x cm . D. 5x cm . 

Câu 81. Người ta giới thiệu một loại thuốc kích thích sự sinh sản của một loại vi khuẩn. Sau ít phút, 

số vi khuẩn được xác định theo công thức    2 31000 30 0 30N t t t t     . Hỏi sau bao 

nhiêu phút thì số vi khuẩn lớn nhất? 

A. 10  phút. B. 20  phút. C. 30  phút. D. 40  phút. 

Câu 82. Một công ty sản xuất ra x  sản phẩm với giá p  đồng/một sản phẩm (đơn vị 100000  đồng). 

Phương trình giá theo nhu cầu tiêu thụ là 1312 2p x  . Tổng chi phí cho sản phẩm được 

xác định theo công thức   3 277 1000 100C x x x x    . Số sản phẩm cần sản xuất để công 

ty có lợi nhuận cao nhất là 

A. 52  sản phẩm. B. 53  sản phẩm. C. 54  sản phẩm. D. 55  sản phẩm. 

Câu 83. Khi sản xuất vỏ lon sữa bò hình trụ, các nhà thiết kế luôn đặt mục tiêu sao cho chi phí 

nguyên liệu làm vỏ hộp là ít nhất (diện tích toàn phần của lon là nhỏ nhất). Bán kính đáy 

vỏ lon là bao nhiêu khi ta muốn có thể tích lon là 3314cm ? 

A. 3
314

r cm


 . B. 3
314

2
r cm


 . C. 3942. 2r cm . D. 3

314

2
r cm


 . 

Câu 84. Độ giảm huyết áp của một bệnh nhân được xác định bởi công thức    20,025 30G x x x 

, trong đó x  là liều lượng thuốc tiêm cho bệnh nhân cao huyết áp (x  được tính bằng mg). 

Lượng thuốc cần tiêm cho bệnh nhân cao huyết áp để giảm nhiều nhất là 

A. 20mg . B. 0,5mg . C. 2,8mg . D. 15mg . 

Câu 85. Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ 

ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ t  là   2 345 , 0;1;2;...;25f t t t t   . Nếu 
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coi f  là hàm số có dạo hàm trên đoạn  0;25  thì  f t  được xem là tốc độ truyền bệnh 

(người/ngày) tại thời điểm t . Xác định thời điểm t  mà tốc độ truyền bệnh là lớn nhất? 

A. 25t  . B. 30t  . C. 15t  . D. 5t  . 

Câu 86. Một tạp chí được bán với giá 20  nghìn đồng một cuốn, chi phí cho xuất bản x  cuốn tạp 

chí được cho bởi   20,0001 0,2 10000C x x x    (đơn vị 10  nghìn đồng). Chi phí phát 

hành cho mỗi cuốn tạp chí lá 4  nghìn đồng. Gọi  T x  là tổng chi phí (xuất bản và phát 

hành) cho x  cuốn tạp chí. Tỉ số  
 T x

M x
x

  được gọi là chi phí trung bình cho một cuốn 

tạp chí khi xuất bản x  cuốn. Số lượng tạp chí cần xuất bản sao cho chi phí trung bình thấp 

nhất là 

A. 1000  cuốn. B. 2000  cuốn. C. 10000  cuốn. D. 100000  cuốn. 

Câu 87. Một người muốn mua một mảnh đất hình chữ nhật có diện tích bằng 100m2 để làm khu 

vườn. Hỏi người đó phải mua mảnh đất có kích thước như thế nào để chi phí xây dựng bờ 

rào là ít tốn kém nhất? 

A. 10 x10m m . B. 4 x25m m . C. 5 x20m m . D. 5 x30m m . 

Câu 88. Một đường dây điện được nối từ nhà máy điện trên đất liền ở vị trí A   đến vị trí C   trên 

một hòn đảo. Khoảng cách ngắn nhất từ C  đến đất liền là 1BC km , khoảng cách từ A  

đến B  là 4km . Người ta chọn một vị trí là điểm S  nằm giữa A  và B  để mắc đường dây 

điện đi từ A  đến S , rồi từ S   đến C  như hình vẽ dưới đây. Chi phí mỗi km  dây điện trên 

đất liền mất 3000USD , mỗi km   dây điện đặt ngầm dưới biển mất 5000USD . Hỏi điểm S  

phải cách A  bao nhiêu km  để chi phí mắc đường dây điện là ít nhất. 

 
A. 3km . B. 1km . C. 2km . D. 1,5km . 

Câu 89. Doanh nghiệp Alibaba cần sản xuất một mặt hàng trong đúng 10  ngày và phải sử dụng hai 

máy A và B. Máy A làm việc trong x  ngày và cho số tiền lãi là 3 2x x  (triệu đồng), máy 

B làm việc trong y  ngày và cho số tiền lãi là 2326 27y y  (triệu đồng). Hỏi doanh nghiệp 

Alibaba cần sử dụng máy A làm việc trong bao nhiêu ngày sao cho số tiền lãi là nhiều nhất? 

(Biết rằng hai máy A và B không đồng thời làm việc, máy B làm việc không quá 6  ngày) 

A. 6 . B. 5 . C. 4 . D. 7 . 

Câu 90. Ông An dự định làm một cái bể chứa nước hình trụ bằng inốc có nắp đậy với thể tích là k
3m  ( 0k  ). Chi phí mỗi 2m đáy là 600  nghìn đồng, mỗi 2m  nắp là 200  nghìn đồng và mỗi 
2m  mặt bên là 400  nghìn đồng. Hỏi ông An cần chọn bán kính đáy của bể là bao nhiêu để 

chi phí làm bể là ít nhất? (Biết bề dày vỏ inốc không đáng kể) 

A. 3
k


. B. 3

2

k


. C. 3

2

k


. D. 3

2

k
. 

1km

4 km

S

C

AB
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Câu 91. Cho một tấm gỗ hình vuông cạnh 200cm . Người ta cắt một tấm gỗ có hình một tam giác 

vuông ABC  từ tấm gỗ hình vuông đã cho như hình vẽ sau: 

Biết  60 AB x x cm   là một cạnh góc vuông của tam giác ABC  và tổng độ dài cạnh 

góc vuông AB  với cạnh huyền BC  bằng 120cm . Tìm x  để tam giác ABC  có diện tích 

lớn nhất. 

 

A. 40x cm . B. 50x cm . C. 30x cm . D. 20x cm . 

Câu 92. Từ một khúc gỗ tròn hình trụ có đường kính bằng 40cm , cần xả thành một chiếc xà có tiết 

diện ngang là hình vuông và bốn miếng phụ được tô màu xám như hình vẽ dưới đây. Tìm 

chiều rộng x của miếng phụ để diện tích sử dụng theo tiết diện ngang là lớn nhất. 

A.  
3 34 17 2

2
x cm


 .  

B.  
3 34 19 2

2
x cm


 . 

C.  
5 34 15 2

2
x cm


 .  

D.  
5 34 13 2

2
x cm


 . 

---HẾT--- 

120  x
x

200 cm

A C

B
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1. Đường tiệm cận ngang 

 Cho hàm số ( )y f x  xác định trên một khoảng vô 

hạn (là khoảng dạng    ; , ;a b   hoặc 

 ;  ). Đường thẳng 0y y  là đường tiệm 

cận ngang (hay tiệm cận ngang) của đồ thị hàm 

số ( )y f x  nếu ít nhất một trong các điều kiện 

sau được thỏa mãn 

0 0lim ( ) ,  lim ( )
x x

f x y f x y
 

   

 Chú ý:  

i) Tập xác định của hàm số phải có “chứa  ” 

ii) Để tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ta chỉ cần tính giới hạn của hàm số đó tại 

. Nếu ở “vị trí” nào ra kết quả hữu hạn thì ta kết luận có tiệm cận ngang ở “vị trí” đó. 

2. Đường tiệm cận đứng 

 Đường thẳng 0x x  được gọi là đường tiệm cận 

đứng (hay tiệm cận đứng) của đồ thị hàm số 

( )y f x  nếu ít nhất một trong các điều kiện sau 

được thỏa mãn 
0

lim ( )
x x

f x


   hoặc 
0

lim ( )
x x

f x


   

 Chú ý:  

i) Ta tìm nghiệm của mẫu, giả sử nghiệm đó là 0x x  

ii) Để tìm tiệm cận đứng, ta tính giới hạn tại 0x x . Nếu có 
0

lim ( )
x x

f x


  hoặc 

0

lim ( )
x x

f x


   thì ta kết luận 0x x  là  đường tiệm cận đứng. 

Dạng toán 1. Cho hàm số  y f x , xác định tiệm cận đứng và tiệm cận ngang.

Câu 1. Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
4 1

2

x
y

x





 

A. 2x  . B. 2x  . C. 2.y    D. 2.y   

Câu 2. Đường thẳng nào dưới đây là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 2 1

2 1

x x
y

x

 



 

A. 
1

2
x  . B. 2x  . C. 

1

2
x  . D. 2x  . 

Câu 3. Đường thẳng nào dưới đây là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 3 2

2

x x
y

x

 



 

A. 2x  . B. 2x  . C. Không tồn tại. D. 2.y   

Câu 4. Đường thẳng nào dưới đây là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

2

3

9

x x
y

x





  

x

y

O x  x

2 2
 f x

 f x

1x 

 f x 

x

y

1

O

 f x

1 x 




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A. 3x  . B. 3x   . C. 3y   . D. 1y  . 

Câu 5. Đường thẳng nào dưới đây là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
3 2

2

x
y

x

 



 

A. 3y  . B. 2x  . C. 3x  . D. 2.y   

Câu 6. Đường thẳng nào dưới đây là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

1

3 2

x
y

x x




 
  

A. 0y  . B. 1y  . C. 1x   .  D. 2.x   

Câu 7. Giao điểm của tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2 4

1

x
y

x





 là 

A.  1;2I . B.  2;1I . C.  1; 2I   . D.  2; 1I   . 

Câu 8. Giao điểm của tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
3

2

x
y

x





 là  

A.  2;3I . B.  2;3I  . C.  1; 2I   . D.  2; 1I   . 

Câu 9. Cho hàm số  y f x  c  lim 2
x

f x


  v  lim 3
x

f x


 . Khẳng định nào sau đây là 

khẳng định đúng ?  

A. Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận ngang. 

B. Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

C. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 2y   và 3 .y    

D. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 2x   và 3x  . 

Câu 10. Cho hàm số  y f x  c  
1

lim
x

f x


   v  lim 2
x

f x


 . Khẳng định nào sau đây là 

khẳng định đúng ? 

A. Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận ngang. 

B. Đồ thị hàm số đã cho có một tiệm cận ngang 2y   và một tiệm cận đứng 1x  . 

C. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 2y   và 1y  . 

D. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận đứng là các đường thẳng 1x   và 2x  . 

Câu 11. Cho hàm số 
  

2 1

1 2

x
y

x x




 
. Đồ thị hàm số có bao nhiêu tiệm cận? 

A. 0 . B. 1 . C. 2 . D. 3 . 

Câu 12. Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
24 2 2

3 1

x x
y

x

 



  

A. 
2

3
y   . B. 

2

3
y  . C. 0y  . D. 1x   . 

Câu 13. Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2016

2016

x
y

x





 là 

A. 1; 1.y y   B. 1.y   C. 2016.y    D. 2016.y   

Câu 14. Gọi ,  n d  lần lượt là số đường tiệm cận ngang và số đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm 

số 
 

1
.

1

x
y

x x





 Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. 1.n d   B. 0;  1.n d   C. 1;  2.n d   D. 0; 2.n d   

Câu 15. Cho hàm số 
1

2

x
y

x





. Các đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

đã cho có phương trình lần lượt là  
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A.  
1

2,  .
2

x y   B.  4,  1.x y   C.  
1

4,  .
2

x y   D. 2,  1.x y   

Dạng toán 2: Từ bảng biến thiên, xác định tiệm cần đứng và tiệm cận ngang. 

Từ bảng biến thiên, ta có thể « đọc » tiệm cận như sau: 

 Nhìn x   để tìm tiệm cận ngang:  Nếu chỗ nào ra kết quả hữu hạn y b  thì chỗ 

đó có tiệm cận ngang y b . 

 Nhìn chỗ “hai đường gạch sọc” để tìm tiệm cận đứng:  Chỗ nào có ít nhất một phía mà 

hàm số dần đến   thì chỗ đó là tiệm cận đứng. 

Câu 16. Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình sau. Tổng số đường tiệm cận đứng và 

tiệm cận ngang của đồ thị hàm số này là 

A. 2 . B.3.  

C.1.  D.4.  

 

Câu 17. Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình sau. Tổng số đường tiệm cận của đồ thị 

hàm số này là 

A. 2 . B.3.  

C.1.  D.4.  

Câu 18. Cho hàm số ( )y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ dưới đây. Hỏi đồ thị của hàm số đã 

cho có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 

A. 1. B. 3 .  

C. 2 . D. 4 . 

 

Dạng toán 3. Biện luận (tìm điều kiện) theo m để hàm số có tiệm cận. 

Câu 19. Tìm m  để đồ thị hàm số 
3mx

y
x m





 có tiệm cận đứng là đường 1x  , tiệm cận ngang là 

đường 1y  . 

A. 1.m   B. 2.m   C. 1.m   D. 3m  . 

Câu 20. Cho hàm số 
1

3 1

mx
y

x n



 

. Đồ thị hàm số nhận trục hoành và trục tung làm tiệm cận 

ngang và tiệm cận đứng. Khi đó, m n  bằng  

A. 
1
.

3
  B.  

1
.

3
 C.  

2
.

3
 D. 0. 

Câu 21. Biết đồ thị 
  2

2

2 1a b x bx
y

x x b

  


 
 có tiệm cận đứng là 1x   và tiệm cận ngang là 0y  . Tính 

2a b . 

A. 6 . B. 7 .  C. 8 . D. 10 . 

0

2



+

2 +

y

y'

x

+

2

3

0

1

+



1 + 0

y

y'

x

+

+∞ 1

0∞

2 +∞∞ 0

y

y'

x
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Câu 22. Biết đồ thị hàm số 
  2

2

2 1

6

m n x mx
y

x mx n

  


  
 nhận trục hoành và trục tung làm 2 tiệm cận. 

Khi đó, m n  bằng 

A. 6. B. 6.  C.  8.  D. 9. 

Câu 23. Cho hàm số 
22 3x x m

y
x m

 



 có đồ thị  C . Tìm tất cả giá trị của m để  C  không có tiệm cận 

đứng. 

A. 0.m   B. 1.m   C. 2.m   D. 0m   hoặc 1.m   

Câu 24. Cho hàm số 
2

5

6

x
y

x x m




 
. Với giá trị nào của m  thì đồ thị hàm số có ba tiệm cận? 

A.  m   . B.  9m  . C.  9m  và 5m  . D. 9m  và 5m  . 

Câu 25. Tìm tất cả các giá trị của m  để đồ thị hàm số 
2

2 3 2

x m
y

x x




 
 có đúng hai đường tiệm 

cận? 

A. 1m  và 4m  . B. 1m  . C. 4m  . D. 0m  . 

Câu 26. Tìm m  để đồ thị hàm số 
2

2

2

2

x x
y

x x m

 


 
 có 2  tiệm cận đứng. 

A. 1m   và 8.m   B. 1m   và 8.m   

C. 1m   và 8.m   D. 1.m   

Câu 27. Cho hàm số 
1

1

x
y

mx





 (m là tham số). Với giá trị nào của m thì đồ thị hàm số đã cho có 

tiệm cận đứng ? 

A.  \ 0;1 .m    B.  \ 0 .m    C.  \ 1 .m    D. .m    

Câu 28. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
2

3 1

4

x
y

mx





 có hai tiệm 

cận ngang. 

A. 0m  . B. 0m  . C. 0m  . D. 2 2m   . 

Câu 29. Cho hàm số 
2

1

mx m
y

x





 . Với giá trị nào của m thì đường tiệm cận đứng , tiệm cận ngang 

của đồ thị hàm số cùng hai trục tọa độ tạo thành một hình chữ nhật có diện tích bằng 8 ? 

A. 2.m   B. 
1
.

2
m    C.  4.m    D. 2.m    

Câu 30. Cho hàm số 
2

2

x
y

x





 có đồ thị  C . Tìm tọa độ điểm M có hoành độ dương thuộc  C  

sao cho tổng khoảng cách từ M đến hai tiệm cận nhỏ nhất. 

A.   0; 1 .M   B.   2;2 .M  C.  .  1; 3 .M   D.  4;3 .M  

---HẾT--- 
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1. Hàm bậc hai 2y ax bx c   : Có đồ thị là một đường parabol với đỉnh ;
2 4

b
I

a a

     
  

2. Hàm bậc ba 3 2 ,  0.y ax bx cx d a      D    ; 23 2y ax bx c     (*) 

Điều kiện 0a   0a   Ghi nhớ 

0y    có hai 

nghiệm phân biệt 

  hàm số có hai 

cực trị. 

 

 
 Hàm số có hai cực trị 2 3 0b ac 

. Gọi 1 2,  x x  là hoành độ hai điểm cực 

trị (nghiệm của (*)). Ta có: 

1 2

2

3

b
x x

a
   

1 2
3

c
x x

a
   

 Hoành độ điểm uốn: 

6 2 0
3

b
y ax b x

a
      . 

 Phương trình đường thẳng qua hai 

điểm cực trị:  
.

18

y y
h x y

a

 
  . 

 

0y    có nghiệm 

kép   hàm số 

không có cực trị. 

 

 

0y    vô nghiệm 

  hàm số không 

có cực trị. 

  

3. Hàm bậc bốn trùng phương 4 2 ,  0.y ax bx c a     D    ;  3 24 2 2 2y ax bx x ax b      

Điều kiện 0a   0a   Ghi nhớ 

0y    có ba 

nghiệm phân biệt 

  hàm số có ba 

cực trị.   

 Hàm số có ba cực trị 0ab    

 Hàm số có đúng 1 cực trị 0ab   

(a và b không đồng thời bằng 0) 

 Đồ thị hàm số có ba điểm cực trị 

A, B, C (A Oy ). Khi đó: 

 
3

3

8
cos

8

b a
A

b a





  

 
5

2

3ABC

b
S

a
     

0y    có đúng 

một nghiệm 

0x     hàm số 

có đúng 1 cực trị 

thuộc trục tung.   

4. Hàm nhất biến 
ax b

y
cx d





 (với 0,  0c ad bc   ). 

 
2

\ ;  
d ad cb

D y
c cx d

        
    

   

0ad cb   0ad cb   Ghi nhớ 

 

 

 Đồ thị hàm số luôn có 

 Tiệm cận ngang 
a

y
c

  

 Tiệm cận đứng 
d

x
c

  

x
y
O

x

y

O

x

y

O

x

y

x2
x1O

x

y

x2

x1
O

x

y

O
x

y

O

x

y

O

x

y

O

x

y

O
x

y

O

x

y

O
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1. Từ đồ thị hàm số  y f x , vẽ đồ thị hàm số  y f x  

 Giữ nguyên phần đồ thị nằm trên Ox của  C , ta được  1C . 

 Lấy đối xứng phần đồ thị nằm dưới Ox của  C  qua Ox, ta được  2C . 

Suy ra, đồ thị hàm số  y f x  là      1 2C C C   . 

 Minh họa: 

    

2. Từ đồ thị hàm số  y f x , vẽ đồ thị hàm số  y f x  

 Giữ nguyên phần đồ thị nằm bên phải Oy của  C , ta được  1C . 

 Bỏ “hẳn” phần đồ thị bên trái Oy của  C  

 Lấy đối xứng phần đồ thị  1C  qua Oy, ta được  2C   

Suy ra, đồ thị hàm số  y f x  là      1 2C C C     

 Minh họa: 

    

Dạng 1. Nhận dạng đồ thị (hoặc bảng biến thiên) 

Câu 1. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào ?  

A. 4 23 1y x x     B. 4 23 1y x x    

C. 4 23 1y x x     D. 4 23 1y x x     

Câu 2. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào ?  

A. 3 23 1y x x     

B. 3 23 1y x x     

C. 3 23 1y x x     

D. 3 23 1y x x     

Câu 3. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào ?  

A. 4 22 3y x x      

B. 4 22 3y x x    

C. 4 22 3y x x     

D. 4 22 3y x x     
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Câu 4. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào ?  

 A. 
2 1

2

x
y

x





 B. 

1

2 1

x
y

x





  

C. 
1

2

x
y

x





 D. 
3

2

x
y

x





  

Câu 5. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào ?  

A. 
2 1

1

x
y

x





 B. 

1

2 1

x
y

x





  

C. 
2 1

1

x
y

x





 D. 

2

1

x
y

x





 

 

Câu 6. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. 4 22 3y x x      

B. 4 22 3y x x     

C. 4 22 3y x x     

D. 4 2 3y x x    

Câu 7. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. 2 1y x     

B. 2 1y x    

C. 4 2 1y x x     

D. 4 2 1y x x    

Câu 8. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. 4 23 1y x x      

B. 4 22 1y x x     

C. 4 23 1y x x     

D. 4 22 1y x x    

Câu 9. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn 

hàm số được liệt kê ở bốn phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi 

hàm số đó là hàm số nào? 

A. 3 23 4y x x     B. 3 23 4y x x     

C. 3 23 4y x x    D. 3 3 4y x x    

Câu 10. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?  

 A.  
3

1y x   B. 3 1y x     

C. 3 1y x   D.  
3

1y x   
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
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Câu 11. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?  

 A. 
2 1

2 1

x
y

x





 B. 

2

1

x
y

x





   

C. 
1

2 1

x
y

x





 D. 

1

2 1

x
y

x





 

Câu 12. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?  

 A. 
1

1

x
y

x





 B. 
1

x
y

x



   

C. 
1

x
y

x





 D. 
1

x
y

x



 

 

Câu 13. Cho hàm số   4 31
1

4
y f x x x x     . Biết đồ thị  y f x  là một trong bốn hình 

sau. Hỏi đó là hình nào?  

 A.  B.   

C.   D.  

 

Câu 14. Cho hàm số      
2

1 2 1y f x x x    . Biết đồ thị  y f x  là một trong bốn hình sau. 

Hỏi đó là hình nào? 

A.  B.   

C.   D.  
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Dạng 2. Xác định các hệ số a, b, c, d. 

Câu 15. Cho đồ thị hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như 

hình bên. Xác định  ,  ,  a b c . 

A. 
1
,  1,  0,  1.

3
a b c d       

B. 
1
,  1,  2,  1.

3
a b c d     

C.  1,  1,  0,  1.a b c d      

D. 1,  1,  0,  1.a b c d     

Câu 16. Cho đồ thị hàm số 4 2y ax bx c    có đồ thị như hình bên. Xác định các hệ số ,  ,  a b c . 

A. 2,  2,  1.a b c      

B. 1,  2,  1.a b c    

C. 1,  2,  1.a b c      

D. 1,  2,  1.a b c    

Câu 1. Tìm a , b  để hàm số 
1

ax b
y

x





 có đồ thị như hình vẽ bên dưới.   

A. 1, 2a b  .  

B. 1, 2a b  .  

C. 2, 1a b  .  

D. 2, 1a b  . 

Câu 2. Tìm ,  ,  a b c  để hàm số 
2ax

y
cx b





 có đồ thị như hình vẽ. 

A. 2, 2; 1a b c   .  

B. 1; 1; 1a b c   .  

C. 1, 2; 1a b c   .  

D. 1, 2; 1a b c   . 

Câu 17. Cho đồ thị hàm số 4 2y ax bx c    có đồ thị như hình bên. Xác định dấu của ,  ,  a b c . 

A. 0,  0,  0a b c   .  

B. 0,  0,  0a b c   . 

C. 0,  0,  0a b c    .  

D. 0,  0,  0a b c   . 

Câu 18. Hàm số 4 2y ax bx c    có đồ thị như hình vẽ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 0,  0,  0.a b c    B. 0,  0,  0.a b c    

C. 0,  0,  0.a b c    D. 0,  0,  0.a b c    
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Câu 19. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây 

đúng  

A. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

B. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

C. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

D. 0,  0,  0,  0a b c d    . 

Câu 20. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây 

đúng?  

A. 0, 0, 0, 0.a b c d      

B. 0, 0, 0, 0.a b c d      

C. 0, 0, 0, 0.a b c d      

D. 0, 0, 0, 0.a b c d      

Câu 21. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d     có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây 

đúng? 

A. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

B. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

C. 0,  0,  0,  0a b c d    .  

D. 0,  0,  0,  0a b c d    . 

Câu 22. Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số 
ax b

y
cx d





. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. 0, 0bd ab  .  

B. 0, 0ad ab  . 

C. 0, 0bd ad  .  

D. 0, 0ab ad  . 

Câu 23. Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số 
ax b

y
cx d





. Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 

A. 0, 0bd ab  . B. 0, 0ad ab  . 

C. 0, 0bd ad  . D. 0, 0ab ad  . 

Dạng 3. “Đọc” bảng biến thiên (hoặc đồ thị) hàm số  y f x . 

Câu 24. Cho hàm số  y f x  liên tục trên nửa khoảng  3;2 ,  có bảng biến thiên như hình vẽ 

bên. Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

A. 
 3;2
min 2y


  .  

B. 
 3;2
max 3y


 . 

C. Hàm số đạt cực tiểu tại 1x  . 

D. Giá trị cực tiểu của hàm số đạt được tại 1x  . 

x

y

O

x

y

O

y

y

x

2

3 1 21

0 0  
0
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Câu 25. Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng biến thiên như hình bên. 

Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

A. Hàm số có đúng một cực trị.  

B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 1.  

C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị 

nhỏ nhất bằng 1.  

D. Hàm số đạt cực đại tại 0x   và đạt cực tiểu tại 1.x   

Câu 26. Cho hàm số ( )f x  xác định trên  \ 1 , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Hỏi mệnh đề nào dưới đây sai? 

A. Hàm số không có đạo hàm tại điểm 1.x     

B. Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là 1.x     

C. Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là 1.y     

D. Hàm số đạt cực trị tại điểm 2.x   

Câu 27. Cho hàm số  y f x   xác định và liên tục trên đoạn  2;2  và 

có đồ thị là đường cong trong hình vẽ bên. Hàm số ( )f x  đạt cực 

đại tại điểm nào dưới đây? 

A. x =  2. B. x = 0. 

C. x = 1. D. x = 2. 

Câu 28. Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  2;2  và có đồ thị trên đoạn  2;2  như sau. 

Khẳng định nào sau đây là sai? 

A. 
 

   
2;2

max 2f x f


 . B. 
 

   
2;2

max 2f x f


  . 

C. 
 

   
2;2

min 1f x f


 . D. 
 

   
2;2

min 0f x f


 . 

Dạng 4. “Đọc” đồ thị hàm số  y f x . 

Câu 29. Cho hàm số  f x  xác định trên   và có đồ thị của hàm 

số  f x  như hình vẽ. Hàm số  f x  có mấy điểm cực trị? 

A. 3  

B. 2  

C. 1  

D. 0 

Câu 30. Cho hàm số  f x  xác định trên   và có đồ thị của hàm 

số  f x  như hình vẽ. Đặt    g x f x x  . Hàm số  g x  

đạt cực đại tại điểm nào sau đây? 

A. 1.x    B. 0.x   

C. 1.x   D. 2.x   
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Câu 31. Cho hàm số  f x  xác định trên   và có đồ thị của hàm số  f x  như hình vẽ. Đặt 

   g x f x x  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A.      1 1 2 .g g g     

B.      2 1 1 .g g g    

C.      2 1 1 .g g g    

D.      1 1 2 .g g g    

 

Câu 32. Cho hàm số   3 2f x ax bx cx d     (với ,  ,  ,  a b c d    và 0a  ) có đồ thị  C  và đồ 

thị  y f x  được cho bởi hình vẽ bên. Biết rằng đồ thị  C  tiếp xúc với đường thẳng 

4y   tại điểm có hoành độ âm. Hỏi đồ thị  C  đi qua điểm nào 

sau đây? 

A.  2;1 .M    B.  2,2 .N   

C.  1;0 .Q  D.  3;15 .P  

Câu 33. Cho hàm số  f x  có đạo hàm là  f x . Đồ thị của 

hàm số  y f x  được cho như hình vẽ bên.   Biết 

rằng        0 3 2 5f f f f   . Tìm  giá trị lớn 

nhất của  f x  trên đoạn  0;5  

A.  0 .f   B.  2 .f   

C.  5 .f  D.  3 .f   

Câu 34. Cho đồ thị của ba hàm số  y f x ,  y f x ,  y f x  được vẽ mô tả ở hình dưới đây. 

Hỏi đồ thị các hàm số  y f x ,  y f x  và  y f x  theo thứ tự, lần lượt tương ứng 

với đường cong nào ? 

A.      3 2 1; ;C C C . B.      2 1 3; ;C C C .  

C.      2 3 1; ;C C C . D.      1 3 2; ;C C C . 

 

 

 

 

Câu 35. Cho hàm số  y f x  có đồ thị hàm số  y f x  như hình vẽ. Biết   0f b  , hỏi đồ thị 

hàm số  y f x  cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm? 

A. 1 điểm. B. 2 điểm.  

C. 3 điểm D. 4 điểm. 

  

x

y

1 21

1

2

1

O

x

y

1

3

1
O

O 2 5 x

y

x

y

O
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Dạng 5. Dùng đồ thị để biện luận nghiệm của phương trình 

Câu 36. Cho hàm số  y f x  xác định trên  \ 0 , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng 

biến thiên như sau. Tìm tập hợp tất cả các giá 

trị của tham số thực m  sao cho phương trình 

 f x m  có ba nghiệm thực phân biệt. 

A. 1;2 . B. 1;2 .  

C. 1;2 . D. ;2 . 

Câu 37. Cho hàm số  y f x xác định và liên tục trên mỗi nửa khoảng  ; 2   và  2; , có 

bảng biến thiên như hình bên. Tìm tập hợp các giá trị của m để phương trình  f x m có 

hai nghiệm phân biệt. 

 A.  
7

;2 22;
4

 
 

  
  B.  22;   

C. 
7

;
4

    
 D.  

7
;2 22;

4

 
  

  

Câu 38. Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. Tìm m  để phương trình 

  2 3f x m   có bốn nghiệm phân biệt. 

A. 1m  . B. 
1

3
m  .  

C.
1

1
3

m   . D. 1m   hoặc 
1

3
m  . 

Câu 39. Cho hàm số  y f x  xác định trên  \ 1  , liên tục trên từng khoảng xác định và có bảng 

biến thiên như dưới đây. Tìm tập hợp tất cả các 

giá trị thực của m để phương trình  f x m  có 

nghiệm duy nhất 

A.    0; 1   . B.  0; .  

C.  0; . D.    0; 1   . 

Câu 40. Cho hàm số 3 26 9y x x x    có đồ thị như hình bên. 

Dựa vào đồ thị (C), tìm m để phương trình 
3 26 9 0x x x m     có 2 nghiệm phân biệt? 

A. 0 4m     

B. 0m   hoặc 4m     

C. 1 2m     

D. 3m   hoặc 4m   

Câu 41. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Tìm các 

giá trị của m  để phương trình ( )f x m  có 1 nghiệm 

duy nhất. 

A. 2m  hoặc 4m   B. 1m   hoặc 2m . 

C. 4 0m   .  D. 4m   hoặc 0m . 

+∞∞

y

y'

x 22

5

2

7

4

 

22

2

0  

3

+∞
+ 000

3

5+∞
+

11 +∞∞

y

x

y'
0

1

∞

+∞

0

1

0

∞

++

0 +∞∞

y

x

y'

+

1

0

2

∞∞

+∞

1 +∞∞ 0
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y'

x

x

y

1
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Câu 42. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Tìm các giá trị của m  để phương trình 

( ) 0f x m   có 2 nghiệm phân biệt ? 

A. 4m   hoặc 3.m    

B. 3.m   

C. 4 3m   . 

D. 1m   hoặc 1.m    

 

Câu 43. Cho hàm số  f x  có đồ thị như hình vẽ dưới đây. Hỏi phương trình  f x   có bao nhiêu 

nghiệm thực phân biệt. 

A. 6 .  

B. 2 .  

C. 3 .  

D. 4 . 

 

Câu 44. Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  2;2  và có đồ thị là đường cong như hình vẽ bên. 

Tìm số nghiệm của phương trình   1f x   trên đoạn  2;2 . 

A. 4 .  

B. 5 .  

C. 3 .  

D. 6 . 

  

Câu 45. Biết hàm số 3 22 9 12y x x x    có đồ thị như hình bên. Tìm m để phương trình 

3 22 9 12x x x m    có đúng 6 nghiệm thực. 

A. 2 7m    

B. 4 5m    

C. 2m    

D. 7m   . 

 

Câu 46. Tm tất cả cc gi trị thực của tham số m  để phương trnh 
3 23 2x x m    c nhiều 

nghiệm thực nhất.  

A. 2 2m   . B. 0 2m  . C. 2 2m   . D. 0 2m  . 

Câu 47. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Tìm các giá trị 

của m  để phương trình ( )f x m  có đúng 2 nghiệm. 

A. 2m  hoặc 4m  . B. 1m   hoặc 4m . 

C. 0m   hoặc 4m   . D. 4m   hoặc 0m . 

 

-------HẾT------- 
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Bài toán 1. Xác định tọa độ giao điểm (số giao điểm) bằng phương pháp đại số 

Xác định tọa độ giao điểm của hai đồ thị  y f x  và  y g x , ta thực hiện các bước sau: 

 Lập phương trình hoành độ giao điểm    f x g x  (*) 

 Giải phương trình (*), tìm 0x  

 Thay 0x  vào một trong hai hàm số  y f x  hoặc 

 y g x  để tìm 0y  

 Kết luận giao điểm  0 0;x y . 

 Nếu (*) có n nghiệm 0 f gx D D   thì hai đồ thị trên sẽ có đúng n  giao điểm. Vì thế việc 

biện luận số giao điểm của hai đồ thị, ta thường chuyển về bài toán biện luận số nghiệm của 

(*). 

 Trục hoành (Ox) có phương trình 0.y    

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Câu 1. Gọi M  là giao điểm của đồ thị hàm số 3 4y x x   với trục hoành và có hoành độ dương. 

Tọa độ điểm M  là 

A.  4; 1M  . B.  4;0M . C.  2;0M . D.  2; 2M  . 

Câu 2. Số giao điểm của đường thẳng 2 2y x    với đồ thị hàm số 3 2y x x    là 

A. 1. B. 0 . C. 2 . D. 3 . 

Câu 3. Biết rằng đường thẳng 2 2y x    cắt đồ thị hàm số 3 2y x x   tại điểm duy nhất; kí 

hiệu  0 0;x y  là tọa độ của điểm đó. Tìm 0y . 

A. 0 4y  . B. 0 0y  . C. 0 2y  . D. 0 1y   . 

Câu 4. Số giao iểm của ồ thị hm số 2( 3)( 4)y x x x     với trục honh l 

A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Câu 5. Đồ thị hàm số 4 2y x x    có số giao điểm với trục hoành là 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.  

Câu 6. Tìm số giao điểm n  của hai đồ thị 4 23 2y x x    và 2 2.y x   

A. 4n  .  B. 2n  .  C. 0n  .  D. 1n  .  

Câu 7. Cho hàm số   5 35y f x x x    . Xác định số giao điểm của đồ thị hàm số  y f x  với 

trục hoành. 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.  

Câu 8. Tọa độ giao điểm của đồ thị hàm số 
1

2

x
y

x





 và đường thằng 2y    là 

A. (1; 2) . B. ( 2; 2)  . C. ( 1; 2)  . D. (0; 2) . 

Câu 9. Số giao điểm của đồ thị hàm số 
1

2

x
y

x





 và đường thằng 2y x   là 

x

y y = f(x)

y = g(x)

x4x3x2x1

O
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A. 1 . B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Câu 10. Gọi ,M N  là giao điểm của đường thẳng 1y x   và đường cong 
2 4

1

x
y

x





. Khi đó, 

hoành độ trung điểm I  của đoạn thẳng MN  bằng 

A. 2 . B. 1 . C. 5 / 2 . D. 5/ 2 . 

Câu 11. Biết rằng đồ thị hàm số 
3

1

x
y

x





 và đường thẳng 2y x   cắt nhau tại hai điểm phân 

biệt  ;A AA x y  và  ;B BB x y . Tính A By y . 

A. 2A By y   . B. 2A By y  . C. 4A By y  . D. 0A By y  . 

Câu 12. Biết đồ thị hàm số 3 3y x x   cắt đường thẳng 2y   tại hai điểm phân biệt ,A B . Khi đó 

diện tích tam giác OAB  bằng (O  là gốc tọa độ) 

A. 1.OABS    B. 3.OABS   C. 6.OABS   D. 2.OABS   

Câu 13. Đồ thị hàm số 2y x x   và đồ thị hàm số 
3

5y
x

   cắt nhau tại hai điểm A  và B . Khi 

đó, độ dài AB  là 

A. 8 5.AB    B. 25.AB   C. 4 2.AB   D. 10 2.AB   

Câu 14. Đồ thị của các hàm số 3 2 3 2y x x x      và 2 1y x x      cắt nhau tại 3 điểm phân 

biệt , ,M N P . Tìm bán kính R  của đường tròn đi qua 3 điểm , ,M N P . 

A. 1.R    B. 
3

.
2

R      C. 2.R    D. 
5
.

2
R     

Bài toán 2. Xác định số giao điểm bằng đồ thị 

Câu 15. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Xác định số giao điểm của đồ thị ( )y f x  

với đường thẳng 
1

2
y     

A. 2. B. 4.  

C.  3.  D. 5. 

Câu 16. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Xác định số giao điểm của đồ thị ( )y f x  

với đường thẳng 1y   . 

A. 2. B. 0.  

C.  3.  D. 1. 

Câu 17. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Xác định số giao điểm của đồ thị ( )y f x  

với đường thẳng 1y x  . 

A. 2. B. 0.  

C.  3.  D. 1. 
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Câu 18. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Tìm các giá trị của m  để phương trình 

( )f x m  có 4 nghiệm phân biệt. 

A. 1m  . B. 
1

2
m  . 

C. 0 1m  . D. 0m  . 

Câu 19. Cho hàm số ( )y f x  có đồ thị như hình bên. Tìm các giá trị của m  để phương trình 

( ) 2f x m   có 3 nghiệm phân biệt 

A. 2 2m    B. 2 2m    

C. 2m   D. 2m  . 

Câu 20. Cho hàm số 3 3 2y x x    có đồ thị bên dưới. Khi đó giá trị m   để phương trình 

3 3 5 1 0x x m     có 3 nghiệm phân biệt, trong đó có 2 nghiệm âm và một nghiệm 

dương là 

A.
1 1

5 5
m   . B.

1 3

5 5
m  . 

C.
1 3

5 5
m   . D.

1

5
m  . 

Câu 21. Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ sau. Hỏi với giá trị thực nào của m  thì đường 

thẳng 2y m  cắt đồ thị hàm số đã cho tại hai điểm phân biệt. 

A. 2.m   

B. 0 2.m   

C. 0.m   

D. 0m   hoặc 2.m   

Câu 22. Cho hàm số  y f x  xác định trên  \ 1 , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng 

biến thiên như hình vẽ sau: 

 

 

Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho phương trình  f x m  có 

đúng ba nghiệm thực phân biệt. 

A.  .4;2  B.  .4;2  C.  2 .;  D.  .4;2  
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Bài toán 3. Tương giao của đồ thị hàm bậc ba 3 2y ax bx cx d      0a   với đường 

thẳng : y ex f     

Xét phương trình 3 2ax bx cx d ex f      (*) 

(*) có nghiệm “đẹp” 0x x   (*) không có nghiệm “đẹp” 

 Đưa phương trình (*) về dạng:  

  2
0 0x x ax b x c      

  Đưa phương trình (*) về dạng 

   h x k m  

(Biến đổi và cô lập tham số m về một phía) 
 Đặt   2g x ax b x c    , 2 4b ac       

 (*) có 3 nghiệm phân biệt 
 0

0

0g x

  
 

  

(Đồ thị cắt đường thẳng   tại 3 điểm phân biệt) 

  Khi đó, số nghiệm của (*) bằng số giao 

điểm của đồ thị  y h x  với đường thẳng 

 :  d y k m  (song song hoặc trùng Ox) 

 Lập bảng biến thiên của hàm  y h x  trên 

miền đang xét. 

 Tịnh tiến d theo phương “nằm ngang”. Quan 

sát số giao điểm và kết luận. 

 

 (*) có đúng 2 nghiệm phân biệt 

  
0

0

2

b
x

a

 
 
 

 hoặc 
 0

0

0g x

 
 

 

(Đồ thị cắt đường thẳng  tại hai điểm phân biệt) 

 

 (*) có đúng 1 nghiệm  

0    hoặc 
0

0

2

b
x

a

 
 
 

 

(Đồ thị cắt đường thẳng  đúng 1 điểm) 

 Chú ý: Trong trường hợp a  có chứa tham 

số, ta cần kiểm tra khả năng 0.a    

 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Câu 23. Tìm tất cả giá trị của m để đồ thị các hàm số: 2 2( 1)( 3)y x x mx m      cắt trục hoành 

tại ba điểm phân biệt. 

A.
 

   2;2 \ 1m     B.
 

 2;3m    C.
 

   2;2 \ 1m     D.
 

 2;3m    

Câu 24. Tìm tất cả giá trị của m để các đồ thị hàm số 3 23 2y x x mx m     và 2y x    cắt 

nhau tại ba điểm phân biệt. 

A. 0.m    B. 1m   ; 
5

4
m   C. 0.m    D. 1.m    

Câu 25. Đồ thị hàm số 3 22y x x x    cắt đường thẳng  1y k x   tại ba điểm phân biệt khi và 

chỉ khi k  thuộc 

A.
1

;
4

    
. B.

1
;

4

     
. C.  

1
; \ 1

4

     
. D.  

1
; \ 0

4

    
. 

Câu 26. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để đồ thị hàm số  3 23 2y x x m x m      và đồ 

thị hàm số 2 2y x   có ba điểm chung phân biệt. 

A. 2m  . B. 2m  . C. 3m  . D. 3m  . 

y = k(m)

y = h(x)y3

y2

y1
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Câu 27. (CHUYÊN LÊ QUÝ ĐÔN  - QUẢNG TRỊ ) Cho hàm số 3 26 9y x x x m     (m  

là tham số thực) có đồ thị  C . Giả sử  C  cắt trục hoành tại 3 điểm phân biệt có hoành độ 

1,x 2,x 3x  ( với 1 2 3x x x   ). Khẳng định nào sau đây đúng?  

A. 1 2 30 1 3 4x x x      . B. 1 2 31 3 4x x x     .  

C. 1 2 31 3 4x x x     . D. 1 2 30 1 3 4x x x      . 

Câu 28. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho đồ thị của hai hàm số 
3 22 2y x x mx     và 2y x m   cắt nhau tại một điểm duy nhất. 

A. 3.m    B. 3.m    C. 3.m   D. 3.m    

Câu 29. (CHUYÊN LAM SƠN – THANH HÓA) Tm tất cả gi trị thực của tham số m  sao 

cho ồ thị   3 2 3: 3mC y x mx m    cắt ường thẳng 2 3: 2d y m x m   tại ba iểm phn 

biệt c honh ộ 1 2 3, ,x x x  thoả mn 4 4 4
1 2 3 83x x x   . 

A. 1; 1.m m    B. 1.m    C. 1.m   D. 2.m   

Câu 30. Tìm tất cả giá trị của m  để đồ thị hàm số 3 23 2y x x    cắt đường thẳng  1y m x   

tại ba điểm phân biệt có hoành độ 1 2 3, ,x x x  thỏa mãn 2 2 2
1 2 3 5.x x x    

A. 2.m    B. 3.m    C. 3.m    D. 2.m    

Câu 31. Đường thẳng : 4d y x   cắt đồ thị hàm số  3 22 3 4y x mx m x      tại 3 điểm phân 

biệt  0;4 ,A B  và C  sao cho diện tích tam giác MBC  bằng 4, với  1;3 .M  Tìm tất cả các 

giá trị của m  thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

A. 2m   hoặc 3.m   B. 2m    hoặc 3.m   

C. 3.m   D. 2m    hoặc 3.m    

Câu 32. (THPT Quốc Gia 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để đường thẳng 

1y mx m    cắt đồ thị của hàm số 3 23 2y x x x     tại ba điểm ,  ,  A B C  phân biệt 

sao cho AB BC  

A. ( ;0) [4; ).m      B. .m    

C. 
5

; .
4

m
     

  D. ( 2; ).m     

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Câu 33. Tìm tất cả giá trị của m  để phương trình sau có 3 nghiệm phân biệt 3 23 9 0x x x m     

A. 27 5m    B. 5 27m    C. 5 27m    D. 0m  . 

Câu 34. Tìm giá trị của m  để phương trình 3 23 1 0x x m     có 2 nghiệm phân biệt? 

A. 3 1m   . B. 
1

3

m

m

 

  

. C. 1m  . D. 3m   . 

Câu 35. Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số 3 3 1y x x   . Giá trị 

của m  để phương trình 3 3 1x x m    có 3 nghiệm đôi 

một khác nhau là  

A. 0m  . B. 1 3m  .  

C. 3 1m   . D. 0m  , 3m  . 

x

y

1

1

3

O
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Câu 36. Cho hàm số 3 23 2y x x    có đồ thị như hình vẽ. Với giá trị nào của m  phương trình 

3 23 2 0x x m     có 6 nghiệm phân biệt. 

A. 2m  . B. 2 2m   . 

C. 0 2m  . D. 0 2m  . 

 

 

Bài toán 4. Tương giao của đồ thị hàm trùng phương 4 2y ax bx c     0a   với đường 

thẳng : y d   

Câu 37. Hàm số 4 22 1y x x    có đồ thị như hình bên. Tìm số nghiệm của phương trình 

4 22 1 0x x     

A. 3  B. 2  

C. 4  D. 1. 

Câu 38. Với giá trị nào của m  thì phương trình 4 22x x m    có 4 nghiệm phân biệt? 

A. 1m  . B. 0 1m  . C. 0m  . D. 1m  . 

Câu 39. Tìm giá trị của m  để đồ thị hàm số 4 28 3y x x    cắt đường thẳng 4y m  tại 4 điểm 

phân biệt? 

A. 
13 3

4 4
m


  . B. 

13 3

4 4
m   . C. 

3

4
m  . D. 

13

4
m


 . 

Câu 40. Cho hàm số 4 2 2 42( 2) 3y x m x m      có đồ thị (Cm), m là tham số thực. Gọi 1 2 3 4, , ,x x x x  

là hoành độ giao điểm của (Cm) với Ox. Biết 0m m  thì 2 2 2 2
1 2 3 4 1 2 3 4 11x x x x x x x x    

. Khi đó 0m  thuộc tập nào sau đây?   

A.  0 1;1 .m    B.  0 0;1 .m    C.  0 2; 1 .m     D.  0 1;0 .m    

Câu 41. Cho hàm số 4 2(3 2) 3y x m x m     (1), m là tham số thực. Tìm m để đường thẳng  

1y    cắt đồ thị (1) tại 4 điểm có hoành độ nhỏ hơn 2. 

A. 

1
1
.3

0

m

m

  

 

  B. 

1
2
.3

0

m

m

  

 

 C. 

1 1

.3 3

0

m

m

  

 

 D. 

1
2
.3

1

m

m

  

 

 

Bài toán 5. Tương giao của đồ thị hàm phân thức 
ax b

y
cx d





  0ad cb   với đường thẳng 

: y ex f    

Câu 42. Cho hàm số 
1

x
y

x



có đồ thị  C . Tìm m  để đường thẳng :d y x m    cắt đồ thị  C  

tại hai điểm phân biệt? 

A. 1 4m   B. 
0

2

m

m

 

 

 C. 
0

4

m

m

 

 

 D. 
1

4

m

m

 

 

 

x

y

1

11 O

x

y

1

2

2

2

O
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Câu 43. Cho hàm số 
1

x
y

x



 có đồ thị  C . Tìm m  để đường thẳng :d y x m    cắt đồ thị 

 C  tại một điểm duy nhất? 

A. 1 4m  . B. 
0

2

m

m

 

 

. C. 
0

4

m

m

 

 

. D. 
0

4

m

m

 

 

  

Câu 44. (THANH CHƯƠNG I – NGHỆ AN) Tìm tập hợp tất cả các giá trị của m  để đồ thị 

hàm số 
2

1

x m
y

x





 cắt đường thẳng 1y x   tại hai điểm phân biệt. 

A.  ;2 .  B.  ;2 . C.  ; 2  . D.  2; . 

Câu 45. Tìm tất cả giá trị của m  để đường thẳng : 1 2d y mx m    cắt đồ thị  
3

:  
1

x
C y

x





 

tại 2 điểm thuộc 2 nhánh khác nhau của đồ thị  .C   

A. 2.m    B. 1 0.m     C. 1.m     D. 0.m    

Câu 46. (CHU VĂN AN L2 – HN) Biết rằng đường thẳng : 3d y x m    cắt đồ thị 

 
2 1

:
1

x
C y

x





 tại 2  điểm phân biệt A  và B  sao cho trọng tâm của tam giác OAB  thuộc 

đồ thị  C , với  0;0O  là gốc tọa độ. Khi đó giá trị của tham số m  thuộc tập hợp nào sau 

đây? 

A.  ; 3  . B.  3; . C.  1;3 . D.  5; 2  . 

Câu 47. (CHUYÊN NGUYỄN QUANG DIÊU ) Biết rằng đường thẳng :d y x m   luôn 

cắt đường cong  
2 1

:
2

x
C y

x





 tại hai điểm phân biệt A , B . Độ dài đoạn AB  đạt giá trị 

nhỏ nhất bằng bao nhiêu? 

A. 4. B. 6 . C. 3 6 . D. 2 6 . 

Câu 48. Biết đồ thị hàm số 
3 1

1

x
y

x





 cắt đường thẳng 2 1y x   tại hai điểm phân biệt ,A B . Khi 

đó diện tích tam giác OAB  bằng (O  là gốc tọa độ) 

A. 1.OABS    B. 
3

.
2

OABS   C. 
1
.

2
OABS   D. 2.OABS   

Câu 49. Biết 0m m  thì đường thẳng 2y x m    cắt đồ thị hàm số 
2 1x x

y
x

 
  tại hai điểm 

phân biệt A, B sao cho trung điểm của đoạn AB thuộc trục tung. Khi đó 0m  thuộc tập nào 

sau đây?  

A.  0 1;1 .m    B.  0 0;2 .m    C.  0 2; 1 .m     D.  0 1;0 .m    

Câu 50. Tìm tất cả giá trị của tham số m để đường thẳng y x m    cắt đồ thị hàm số 
2 1x

y
x


  

tại hai điểm phân biệt ,A B  sao cho 4.AB    

A. 1.m     B. 3 2.m    C. 2 6m    D. 0.m   

---------------HẾT--------------- 
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 Đường thẳng đi qua  0 0 0;M x y  có hệ số góc k , có phương trình 

 0 0ky y x x   . 

Lưu ý Cho hai đường thẳng 1 1 1: y k x m    và 2 2 2: y k x m   . 

 1 2 1 2k k     và 1 2m m   

 1 2 1 2. 1 k k       

 1 1tank  , 2 2tank    o
1 2, 90     

 Tiếp tuyến: Cho hàm số  y f x , có đồ thị (C). Tiếp tuyến d  của đồ thị (C) tại điểm 

 0 0 0; ( )M x y C  có dạng     0 00fy y xx x   . 

Trong đó 

 Điểm  0 0 0; ( )M x y C  được gọi là tiếp điểm. ( với  0 0y f x ). 

  0k f x là hệ số góc của tiếp tuyến d . 

 Điều kiện tiếp xúc: Cho hai hàm số  y f x  có đồ thị  C  và  y g x  có đồ thị ( )C   

 C  và  C   tiếp xúc nhau khi chỉ khi hệ phương trình 

   

   

f x g x

f x g x

 

  

 có nghiệm 0x  và 0x  là hoành độ tiếp điểm. 

Bài toán 1. Viết phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số    :C y f x  cho trước tại 

điểm  0 0;M x y  

 Tính  f x . Từ đây tính  0f x  hoặc bấm máy   
0  
 

x x

d
f x

dx 
 

 Thay ba đại lượng 0 0,  x y  và  0f x  vào công thức   0 0 0y y f x x x     

 Thu gọn kết quả về dạng y ax b   hoặc 0ax by c   . 

LƯU Ý:  Đôi khi trong bài toán chưa cho đầy đủ  0 0;x y . Ta thường gặp các loại sau: 

 Nếu đề cho biết trước hoành độ tiếp điểm 0x , ta chỉ việc thay vào hàm số và tính  0 0y f x   

 Nếu đề cho biết trước tung độ tiếp điểm 0y , ta giải phương trình   0f x y , sẽ tìm được 0x .  

 Nếu đề cho biết 0x  là nghiệm của phương trình    h x l x , hoặc là hoành độ giao điểm của 

hai đồ thị  y h x  và  y l x  thì ta chỉ việc giải phương trình    h x l x  để tìm 0x . 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
  

 0 0;M x y

0x

0y
x

y

O

d

x

y
12

1
2
O
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Câu 1. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 1y x x    tại điểm  1;1M  là 

A. 2 1.y x    B. 4 3.y x   C. 2 1.y x   D. 2 3.y x   

Câu 2. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
4 2

1
4 2

x x
y     tại điểm có hoành độ 0 1x    có hệ số góc 

bằng 

A. 2.  B. 0.  C. 1. D. 2 . 

Câu 3. Cho hàm số 4 22 3y x x     có đồ thị (C) . Phương trình tiếp tuyến với đồ thị (C) tại 

điểm cực đại là 

A. 3.y    B. 1.y    C. 0.y   D. 2.y    

Câu 4. Cho hàm số 3 23y x x   có đồ thị (C). Phương trình tiếp tuyến của (C) tại điểm có hoành 

độ 0 1x   là 

A. 3 1.y x    B. 3 3.y x   C. .y x  D. 3 6.y x    

Câu 5. Phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số 
2

1

x
y

x



 tại điểm có tung độ bằng 3 là  

A. 2 7 0.x y    B. 8 0.x y    C. 2 9 0.x y    D. 2 9 0.x y    

Câu 6. Biết 1 2,  k k  lần lượt là hệ số góc của hai tiếp tuyến với đồ thị hàm số 4 22y x x   tại điểm 

có tung độ bằng 8 . Tính 1 2k k   

A. 1 2 1.k k    B. 1 2 1.k k   C. 1 2 2.k k   D. 1 2 0.k k   

Câu 7. Cho hàm số 3 23 3y x x     có đồ thị  C . Phương trình tiếp tuyến của  C  tại điểm có 

hoành độ là nghiệm của phương trình   0y x   là 

A. 3 8.y x    B. 6 6.y x    C. 3 2.y x   D. 5.y   

Câu 8. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị  
4

2 9
:  2

4 4

x
C y x    tại giao điểm của nó với trục 

Ox  và có hoành độ dương là 

A. 3 9.y x    B. 3 9.y x   

C. 15 45.y x     D. 15 45.y x   

Câu 9. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  
1

:  
1

x
C y

x





 tại giao điểm của (C) và Ox là 

A. 
1
.

2 2

x
y     B. 

1
.

2 2

x
y     C. 

1
.

2 2

x
y    D. 

1
.

2 2

x
y    

Câu 10. Cho đồ thị   3 2: 2 3 9 4C y x x x  . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C tại giao 

điểm của  C với đường thẳng 7 4y x  . 

A. 21 24.y x   B. 21 18.y x   C. 9 5.y x   D. 9 5.y x   

Câu 11. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị (C). Ba tiếp tuyến của (C) tại giao điểm của (C) và 

đường thẳng ( ) : 2d y x   có tổng hệ số góc là 

A. 12.  B. 5.  C. 15.  D. 18.  

Câu 12. Cho hàm số 3 24 4 1y x x x     có đồ thị (C). Tiếp tuyến tại điểm  3; 2A    của đồ thị 

(C) cắt đồ thị tại điểm thứ hai có tọa độ là ? 

A.  3; 2 .   B.  2;1 .  C.  2;33 . D.  1;0 .  
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Câu 13. Cho hàm số 3 23 1y x x    có đồ thị  C . Gọi d  là tiếp tuyến của  C  tại điểm  1;5A  

và B  là giao điểm thứ hai của d  với  C . Khi đó, diện tích tam giác OAB bằng 

A. 24.OABS   B. 12.OABS   C. 5.OABS   D. 6.OABS   

Câu 14. Định m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 2 3 1y x mx m     tại điểm có hoành độ bằng 

1  đi qua điểm (0;2)A  

A. 1.m    B. 2.m   C. 1.m   D. 2.m    

Câu 15. Định m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
1

2

mx
y

x





 tại điểm có hoành độ bằng 1 đi qua 

điểm (1; 2)A   

A. 1.m   B. 3.m   C. 3.m    D. 1.m    

 

Dạng 2. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số    :C y f x  có hệ số góc k  

cho trước. 

 Phương pháp 

 Giải phương trình  f x k   (*), ta tìm nghiệm 0x . 

 Thay 0x  vào hàm số  y f x , tìm 0y  

 Với mỗi tiếp điểm  0 0;x y , ta được tiếp tuyến   0 0 0:d y y f x x x    

LƯU Ý:  Đề bài thường cho hệ số góc tiếp tuyến dưới các dạng sau: 

 Tiếp tuyến  // :d y ax b     hệ số góc của tiếp tuyến là  0 .f x a   

 Tiếp tuyến  : ,  0d y ax b a        0 . 1f x a    nên hệ số góc của tiếp tuyến là 

 0

1
f x

a
     

 Tiếp tuyến tạo với trục hoành một góc   thì hệ số góc của tiếp tuyến d  là tan .k    

 Tiếp tuyến cắt Ox, Oy lần lượt tại A và B thỏa .
OB

OA mOB k
OA

     

 Tiếp tuyến có hệ số góc k  nhỏ nhất (lớn nhất)  mink f x   (  maxk f x ) 

Câu 16. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
3

23 2
3

x
y x   có hệ số góc bằng 9  có phương trình là 

A. 9 11.y x    B. 9 11.y x    

C. 9 11.y x   D. 9 11.y x     

Câu 17. Cho đồ thị     3 2: 3 3 1x xC y f x x    . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C

có hệ số góc bằng 3 

A. 3 2y x   và 3 4y x  . B. 3 5y x   và 3 1y x  . 

C. 3 2y x   và 3 2y x  . D. 3 1y x   và 3 5y x  . 

Câu 18. Cho hàm số 2 4 3y x x     có đồ thị (P). Nếu tiếp tuyến tại điểm M của (P) cớ hệ số 

góc bằng 8  thì hoành độ điểm M là 

A. 0.Mx    B. 5.Mx   C. 6.Mx     D. 12.Mx    

Câu 19. Trong các tiếp tuyến tại các điểm trên đồ thị hàm số 3 26 2y x x   , tiếp tuyến có hệ số 

góc nhỏ nhất bằng  

A. 0. B. 12 . C. 10. D. 3. 
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Câu 20. Phương trình đường thẳng nào sau đây song song với đường thẳng 9 32y x   và tiếp xúc 

với đồ thị hàm số 3 – 3 2y x x  ? 

A. 9 – 32.y x   B. 9 – 18.y x   C. 9 2.y x   D. 9 18.y x   

Câu 21. Cho hàm số 3 23 2y x x     có đồ thị (C). Số tiếp tuyến với đồ thị (C) song song với 

đường thẳng 9 7y x    là 

A. 1. B. 2. C. 0. D. 3. 

Câu 22. Cho đồ thị  
1

:
1

x
y

x
C




 . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết tiếp tuyến song 

song với đường thẳng 2 1y x  . 

A. 2 1y x   và 2 7.y x   B. 2 7.y x   

C. 2 1y x   và 2 7.y x   D. 2 1.y x   

Câu 23. Cho đồ thị   4 2: 6C x xy    . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết tiếp 

tuyến vuông góc với đường thẳng 
1

1
6

y x   

A. 6 10.y x    B. 
1 1

.
6 3

y x   C. 
1 23

.
6 6

y x   D. 6 2.y x    

Câu 24. Cho đồ thị    
1

:
2

C y f x
x

x
 




. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết tiếp 

tuyến vuông góc với đường thẳng 3 1 0y x    

A. 3 13y x    và 3 1y x   . B. 3 1y x   và 3 1y x  . 

C. 3 5y x    và 3 3y x   . D. 3 13y x    và 3 5y x   . 

Câu 25. Cho đồ thị     4 2: 1x xC y f x   . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết 

tiếp tuyến cắt Ox, Oy tại 2 điểm A, B thỏa 2OB OA  

A. 2 1y x   và 2 1y x   . B. 2 2y x   và 2 3y x   . 

C. 2 3y x   và 2 2y x   . D. 2 1y x   và 2 1y x   . 

Câu 26. Cho hàm số  
2

1
2 3

x
y

x





.Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  1 , biết tiếp 

tuyến đó cắt trục hoành, trục tung lần lượt tại hai điểm phân biệt ,A B  và tam giác OAB  

cân tại gốc tọa độ O . 

A. 2y x   . B. .y x   C. 2.y x    D. 1.y x    
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Dạng 3. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số    :C y f x , biết tiếp tuyến 

đi qua điểm  ;A AA x y  

 Phương pháp 

 Đường thẳng d  qua  ;A AA x y  và có kệ số góc k  là  A Ay k x x y     

 Xét hệ: 
   

 
    

A A

A A

f x k x x y
f x f x x x y

f x k

       
  

  (*) 

 Giải (*), tìm 0 0x y   

 Với mỗi tiếp điểm  0 0;x y , ta được tiếp tuyến   0 0 0:d y y f x x x    

LƯU Ý:  (*) có n nghiệm, ta được n tiếp tuyến. 

 

Câu 27. Cho đồ thị    
2

:
2

x
C y f x

x


 


. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết tiếp 

tuyến đi qua điểm  6;5A  . 

A. 1y x    và 
1 7

4 2
y x   . B. 1y x    và 

1 7

4 2
y x   . 

C. 
1 13

4 2
y x    và 11y x   . D. 

1 13

4 2
y x    và 11y x   . 

Câu 28. Có bao nhiêu tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
1

2

x
y

x





 đi qua điểm  2;1I ? 

A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1 . 

Câu 29. Hai tiếp tuyến của parabol 2y x  đi qua điểm  2;3  có hệ số góc là 

A. 2  và 6. B. 1 và 4. C. 0 và 3. D. 1  và 2.  

Câu 30. Cho hàm số 3 2 1y x x x     có đồ thị (C). Tiếp tuyến tại điểm N của (C) cắt đồ thị (C) 

tại điểm thứ hai là  1; 2M   . Khi đó tọa độ điểm N là 

A.  1; 4  . B.  2;5 . C.  1;2 . D.  0;1 . 

 

Dạng 4. Các bài toán xác định tham số m liên quan đến tiếp tuyến 

Câu 31. Đường thẳng 3y x m   là tiếp tuyến của đường cong 3 2y x   khi 

A. 2.m    B. 4; 0.m m   C. 2.m     D. 1; 1m m    

Câu 32. Cho hàm số 2 5 8y x x    có đồ thị (P). Biết đường thẳng : 3d y x m   tiếp xúc với 

(P) tại điểm .M  Tọa độ điểm M  là 

A.  4; 12 .M    B.  4;12 .M   C.  4; 12 .M   D.  4;12 .M   

Câu 33. Đồ thị hàm số 3 3 1y x mx m     tiếp xúc với trục hoành khi 

A. 1.m    B. 1.m   C. 1.m    D. 1.m   

Câu 34. Xác định m để đường thẳng 2y mx m   tiếp xúc với đồ thị hàm số 3 3 2y x x     ? 

A. 2.m   B. 1.m    C. 
1

.
2

m

m

 

  

 D. 
0

.
9

m

m

 

  
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Câu 35. Định m để đồ thị hàm số 3 22 3 1y x x mx     có 2 tiếp tuyến song song với đường thẳng

5 1

3 2
y x  . 

A. 2.m   B. 1.m   C. 1.m   D. 2.m   

Câu 36. Định m để đồ thị hàm số 4 2 3 1y x mx m     có 3 tiếp tuyến song song với đường thẳng

1
(4 2 )

3
y m x    

A. 
5

2
m   và 4m  . B. 

5

2
m


 và 4m  . 

C. 
3

2
m


  và 6m  . D. 

3

2
m   và 6m  . 

Câu 37. Định m để đồ thị hàm số 
1

2

mx
y

x





 có đúng một tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng 

1
.

3
y x    

A. 
1
.

2
m   B. 

1
.

3
m   C. 

1
.

2
m    D. 

1
.

3
m    

Câu 38. Tìm m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23y x x m    tại điểm có hoành độ 0 3x    

vuông góc với đường thẳng 9 1 0x y    

A. 1.m   B. 1.m    C. 0.m    D. 2.m   

Câu 39. Cho hàm số 
1

2 1

x
y

x

 



 có đồ thị là  C , đường thẳng :d y x m  . Với mọi m  ta luôn 

có d  cắt  C  tại 2 điểm phân biệt ,A B . Gọi 1 2,k k  lần lượt là hệ số góc của các tiếp tuyến 

với  C  tại ,  A B . Tìm m  để tổng 1 2k k  đạt giá trị lớn nhất. 

A. 1m   . B. 2m   . C. 3m  . D. 5m   . 

Câu 40. Cho hàm số  3 23 1 6 3 4y x m x mx m       (1), m là tham số. Gọi d là tiếp tuyến với 

đồ thị (1) tại điểm A có hoành độ bằng 1. Tiếp tuyến d cắt đồ thị (1) tại điểm B khác A. 

Biết 0m m  thì tam giác OAB vuông tại O. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.  0 1;0 .m    B.  0 0;1 .m   C.  0 1;2 .m   D.  0 2;3 .m   

 

Câu 41. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
2

1

x
y

x





 tại điểm  0; 2K   là 

A. 3 2.y x    B. 3 2.y x    C. 2.y x   D. 2.y x    

Câu 42. Cho   là tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
1

2

x
y

x





 tại điểm  1; 2 . Hệ số góc của   bằng 

A. 3.   B. 1.   C. 1. D. 3. 

Câu 43. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
4

1
y

x



 tại điểm có hoành độ 0 1x    có phương trình là 

A. 2.y x    B. 2 .y x  C. 1.y x   D. 2 4.y x    

Câu 44. Viết phương trình tiếp tuyến của d của đồ thị hàm số 3 22 4y x x x     tại giao điểm 

của đồ thị hàm số với trục hoành. 
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A. 7.y x   B. 8 8.y x   C. 2 1.y x   D. 1.y   

Câu 45. Cho hàm số 3 3 2y x x     có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm 

số tại giao điểm của nó với đồ thị 2y x   , biết tọa độ tiếp điểm có hoành độ dương. 

A. 9 12.y x    B. 9 13.y x    C. 9 14.y x    D. 9 8.y x    

Câu 46. Tiếp tuyến với đồ thị hàm số 
2 1

1

x
y

x





 tại điểm có hoành độ 0 0x   cắt hai trục tọa độ 

lần lượt tại A và B. Diện tích tam giác OAB bằng  

A. 
1
.

2
OABS   B. 2.OABS   C. 3.OABS    D. 

1
.

4
OABS   

Câu 47. Hệ số góc k  của tiếp tuyến với đồ thị  
1

:
1

x
C y

x





 tại giao điểm của (C) với trục tung là 

A. 2.k   B. 0.k   C. 2.k   D. 2.k     

Câu 48. Định m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 22 3 1y x x mx     tại điểm có hoành độ bằng 

1 đi qua điểm (1;3)A . 

A. 2.m   B. 2.m    C. 1.m    D. 1.m   

Câu 49. Tiếp tuyến của parabol 24y x   tại điểm  1;3  tạo với hai trục tọa độ một tam giác 

vuông. Diện tích tam giác vuông đó là 

A. 
25

.
4

S   B. 
5

.
4

S    C. 
25

.
2

S   D. 
5

.
2

S   

Câu 50. Tiếp tuyến tại điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 3 21
2 3 5

3
y x x x     

A. Song song với trục hoành. B. Có hệ số góc dương. 

C. Song song với đường thẳng 1x  . D. Có hệ số góc bằng 1 . 

Câu 51. Gọi M là giao điểm của đồ thị hàm số 
2 1

2

x
y

x





 với trục Oy. Phương trình tiếp tuyến với 

đồ thị trên tại điểm M là  

A. 
3 1

.
2 2

y x    B. 
3 1

.
4 2

y x    C. 
3 1

.
4 2

y x   D. 
3 1

.
4 2

y x   

Câu 52. Phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số 3 2( ) 3 2y f x x x     tại điểm có hoành độ 

thỏa mãn   0f x   là  

A. 1.y x    B. 3 3y x    C. 1.y x    D. 3 3.y x    

Câu 53. Cho hàm số 3 22 2y x x x   có đồ thị (C) .Gọi 1 2,x x  là hoành độ các điểm thuộc (C) mà 

tại đó tiếp tuyến của (C) vuông góc với đường thẳng 2007y x    .Khi đó, 1 2x x  bằng 

A. 
4
.

3
  B. 

4
.

3
 C. 1.  D. 

1
.

3
 

Câu 54. Cho hàm số 3 23 4y x x     có đồ thị (C). Gọi d là tiếp tuyến tại điểm  M C . Xác 

định tọa độ điểm M để d có hệ số góc lớn nhất ? 

A.  1;2 .M   B.  2;0 .M   C.  0;4 .M  D.  1;0 .M  

Câu 55. Cho đồ thị     3: 3 5C y f x x x  . Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị  C biết 

tiếp tuyến cắt Ox, Oy tại 2 điểm A, B  thỏa 9OB OA  
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A. 9 9y x   và 9 21y x  . B. 9 1y x   và 9 1y x  . 

C. 9 2y x   và 9 5y x  . D. 9 11y x   và 9 21.y x   

Câu 56. Cho hàm số 
1

x
y

x



 có đồ thị (C) và gốc tọa độ O. Gọi   là tiếp tuyến của (C), biết   

cắt trục hoành, trục tung lần lượt tại hai điểm phân biệt A, B và tam giác OAB cân. Phương 

trình   là 

A. 1y x  . B. 4.y x   C. 4y x  . D. y x . 

Câu 57. Số tiếp tuyến đi qua điểm  1; 6A   của đồ thị hàm số 3 3 1y x x    là 

A. 0 . B. 2 . C. 3 . D. 1 . 

Câu 58. Cho hàm số 3 2( 1)y x m x    có đồ thị (C). Định m để qua điểm nằm trên trục hoành có 

hoành độ bằng 1  kẻ được 3 tiếp tuyến với (C) 

A. 8 0.m    B. 0 8.m   

C. 8m   hay 0,  1m m   . D. 8m    hay 0,  1m m  . 

Câu 59. Cho hàm số  3 23 1 1y x mx m x      có đồ thị (C). Với giá trị nào của m  thì tiếp 

tuyến với đồ thị (C) tại điểm có hoành độ bằng –1  đi qua  1;3A ? 

A. 
7

9
m  . B. 

1

2
m  . C. 

1

2
m   . D. 

7

9
m   . 

Câu 60. Với giá trị nào của m thì đồ thị hàm số 3 23 3 3 4y x x mx m      tiếp xúc với trục 

hoành. 

A. 

3

.1

3

m

m

 


 


 B. 

3

.1

3

m

m

  


 


 C. 
3
.

0

m

m

  

 

 D. 
3
.

0

m

m

 

 

 

Câu 61. Hai đồ thị hàm số 4 22 1y x x    và 2 3y mx   tiếp xúc nhau khi và chỉ khi 

A. 2.m   B. 2.m    C. 2.m    D. 0.m   

Câu 62. Cho hàm số  4 23 5 4y x m x     có đồ thị (Cm). Để đồ thị (Cm) tiếp xúc với đường 

thẳng : 6 3d y x    tại điểm có hoành độ 0 1x    thì giá trị của m  bằng bao nhiêu? 

A. 1.m    B. 2.m   C. 1.m   D. 2.m    

Câu 63. Tìm m, n để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
2

3

mx
y

nx





 tại điểm ( 2; 4)M    song song với 

đường thẳng 7 5y x  . 

A. 1; 2.m n    B. 2; 1.m n    C. 3; 1.m n   D. 1; 3.m n   

Câu 64. Định m để tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 2 3 1y x mx m     tại điểm có hoành độ 

0 1x    vuông góc với đường thẳng
1

3
y x   . 

A. 
3
.

2
m   B. 

5
.

2
m   C. 

5
.

2
m


  D. 

3
.

2
m


  

Câu 65. Cho hàm số 4 22y x mx m    (1) , m là tham số thực. Kí hiệu  mC  là đồ thị hàm số (1); 

d là tiếp tuyến của  mC  tại điểm có hoành độ bằng 1. Tìm m để khoảng cách từ điểm 

3
; 1

4
B

    
 đến đường thẳng d đạt giá trị lớn nhất? 
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A. 1m   . B. 1m  . C. 2m  . D. 2m   . 

Câu 66. Cho hàm số  3 21 3 1y x m x x m       (1), m là tham số. Biết 1m  và 2m  là hai giá 

trị của tham số m  để tiếp tuyến với đồ thị hàm số (1) tại điểm có hoành độ bằng 1 tạo với 

hai trục tọa độ một tam giác có diện tích bằng 2. Tính 1 2m m . 

A. 1 2 0.m m   B. 1 2 2.m m   C. 1 2 1.m m   D. 1 2 1.m m     

Câu 67. Cho hàm số  3 2  0y ax bx cx d a      có đồ thị  C . Tìm tập hợp tất cả các giá trị 

thực của tham số a để tiếp tuyến của  C  tại điểm 0
3

b
x

a
   có hệ số góc nhỏ nhất. 

A. 0.a    B. 0.a    C. 1 0.a     D. 0 1.a    

Câu 68. Cho hàm số  3 2  0y ax bx cx d a      có đồ thị  C . Tìm tập hợp tất cả các giá trị 

thực của tham số a để tiếp tuyến của  C  tại điểm 0
3

b
x

a
   có hệ số góc lớn nhất. 

A. 0.a    B. 0.a    C. 1 0.a     D. 0 1.a    

Câu 69. Cho hàm số  3 2  0y ax bx cx d a      có đồ thị  C . Tìm điều kiện của ,  ,  a b c  để mọi 

tiếp tuyến của của  C  đều có hệ số góc dương. 

A. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

  B. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 C. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 D. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 

Câu 70. Cho hàm số  3 2  0y ax bx cx d a      có đồ thị  C . Tìm điều kiện của ,  ,  a b c  để mọi 

tiếp tuyến của của  C  đều có hệ số góc dương. 

A. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

  B. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 C. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 D. 
2

0
.

3 0

a

b ac

 
  

 

Câu 71. Cho hai hàm số  y f x  và  y g x  dương và có đạo hàm    ,  f x g x   trên  . Biết rằng 

tiếp tuyến tại điểm có hoành độ 0 0x   của đồ thị ba hàm số    ,  y f x y g x   và 

 

 

1

1

f x
y

g x





 có cùng hệ số góc và khác 0. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A.  
3

0 .
4

f     B.  
3

0 .
4

f    C.  
3

0 .
4

f   D.  
3

0 .
4

f   

Câu 72. Cho hàm số 
1

2 1

x
y

x





 có đồ thị  H . Gọi    1 1 2 2; ,  ;A x y B x y  là hai điểm phân biệt thuộc 

 H  sao cho tiếp tuyến của  H  tại A và B song song nhau. Tìm độ dài nhỏ nhất của đoạn 

AB 

A. min 3 2.AB    B. min 3.AB   C. min 6.AB   D. min 2 6.AB   

Câu 73. Cho hàm số 
1

2 1

x
y

x





 có đồ thị  H . Gọi    1 1 2 2; ,  ;A x y B x y  là hai điểm phân biệt thuộc 

 H  sao cho tiếp tuyến của  H  tại A và B song song nhau. Tính tổng 1 2x x   

A. 0.S    B. 1.S     C. 2.S    D. 1.S    

Câu 74. Cho các hàm số  y f x ,  y f f x    ,  4 2y f x   có đồ thị lần lượt là      1 2 3,  ,  C C C

. Biết tiếp tuyến của    1 2,  C C  tại điểm có hoành độ 0 1x   có phương trình lần lượt là 

2 1,  6 1y x y x    . Tìm phương trình tiếp tuyến của  3C  tại điểm có hoành độ 0 1.x    
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A. 12 5.y x    B. 6 3.y x    C. 24 21.y x    D. 12 9.y x    

Câu 75. Cho hàm số 
1

2 1

x
y

x





 có đồ thị  H . Gọi    1 1 2 2; ,  ;A x y B x y  là hai điểm phân biệt thuộc 

 H  sao cho tiếp tuyến của  H  tại A và B có cùng hệ số góc k . Biết diện tích tam giác 

OAB  bằng 
1

2
. Mệnh đề nào dưới đây đúng?  

A. 9.k     B. 9 6.k      C. 6 3.k     D. 3 0.k    

Câu 76. Cho hàm số 3 3 1y x x    có đồ thị  C . Gọi    1 1 2 2; ,  ;A x y B x y với 1 2x x  là hai điểm 

phân biệt thuộc  C  sao cho tiếp tuyến của  C  tại A và B có cùng hệ số góc k . Khi đó, 

đường thẳng qua hai điểm A, B có phương trình là  

A.  
1

6 1.
3

y k x      B.  
1

6 1.
3

y k x    

C.  
1

6 1.
3

y k x     D.  
1

6 1.
3

y k x    

Câu 77. Cho hàm số 3 3 1y x x    có đồ thị  C . Gọi    1 1 2 2; ,  ;A x y B x y với 1 2x x  là hai điểm 

phân biệt thuộc  C  sao cho tiếp tuyến của  C  tại A và B song song nhau và 6 37AB 

. Tính 1 22 3S x x  . 

A. 15.S    B. 90.S   C. 15.S    D. 90.S    

Câu 78. Cho hàm số 3 23 3y x x    có đồ thị  C . Trên  C  có hai điểm phân biệt A  và B  sao 

cho tiếp tuyến tại ,A B  có cùng hệ số góc k  và O, A, B thẳng hàng. Mệnh đề nào sau đây 

đúng? 

A. 3 0.k     B. 0 3.k   C. 8 12.k   D. 4 8.k   

Câu 79. Cho hàm số 3 23 2 1y x x x     có đồ thị  C . Gọi ,A B  là hai điểm phân biệt thuộc  C  

sao cho tiếp tuyến của  C  tại ,A B  có cùng hệ số góc .k  Gọi S  là tập hợp tất cả giá trị 

của k  để 6.AB   Tính tổng các phần tử của .S   

A. 3.  B. 230. C. 9. D. 
13

.
2

  

Câu 80. Gọi d là tiếp tuyến có hệ số góc nhỏ nhất của đồ thị hàm số 3 22
4 9 11.

3
y x x x     Hỏi 

đường thẳng d đi qua điểm nào dưới đây? 

A. 
2

5; .
3

M
    

  B. 
2

5; .
3

P
     

 C. 
5

2; .
3

N
     

 D. 
5

2; .
3

Q
    

 

Câu 81. Cho các hàm số  y f x ,  y f f x    ,  2 1y f x   có đồ thị lần lượt là      1 2 3,  ,  C C C

. Biết tiếp tuyến của    1 2,  C C  tại điểm có hoành độ 0 2x   có phương trình lần lượt là 

2 1,  4 3y x y x    . Hỏi tiếp tuyến của  3C  tại điểm có hoành độ 0 2x   qua điểm nào 

sau đây? 

A.  2;11 .  B.  2;11 .   C.  2;21 .  D.  2; 21 .  

 

----------------HẾT---------------- 
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