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EFCHU’ONG O: KHAO SAT HAM SO VA UNG DUNG
»CHU DE 1: SU BIEN THIEN VA CUC TRI CUA HAM sO
Cau 1: Mot vat chuyén dong theo quy luat s(t) =2t + 24t> + 9t —3 v6i t(giay) 1a khoang thoi gian

tirlac bat dau chuyén dong va s(t) (m) 1a quang duong vat di duge trong khoéng thoi gian

d6. Héi trong khoang thai gian 10 giay ké tit lac bit dau chuyén dong, vat chuyén dong
nhanh dan hay cham dan.

Lai giai

4
Cau 2: Thé tich nudc cia mot bé boi sau t phat bom duge tinh theo cong thiic V (t) = %[3&3 —tzj

v6i 0<t<90. Téc do bom nude & thoi diem t duge tinh theo cong thite v(t)=V'(t). Tim
thoi diém téc do bom nudce 1a 16n nhat va tinh téc do bom nude 16n nhat do.

Lai giai

Cau 3: Mot ctra hang trung binh ban dugce 100 cai Tivi mdi thang véi gia 14 trieu dong mot cai. Chu
ctta hang nhan thay ring, néu gidm gia ban mai cai 500 ngan dong thi s6 lugng tivi ban ra
sé tang them 10 cai mdi thang. Hoéi cita hang nén ban véi gia bao nhieéu dé doanh thu cita
hang 14 16n nhat?

Lai giai

A
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Cau 4: Gia st s6 luong quan thé ndm men tai moi trudng nuoi cdy trong phong thi nghieém duge mo

. . 25 N .
hinh héa bing ham s6 P (t) = 0253607 trong do6 thoi gian t duge tinh bang gic. Toc do

sinh trudng clia quan thé nim men 6 thoi diém t duge tinh theo cong thic P'(t). Néeunhan

xét vé sit ting giam ciia s lugng quan thé nAm men duge nudi cay. S6 lugng quan thé nAm
men co6 the tang lén vo6 cung duge khong?

Lai giai

Cau 5: Thé tich V (don vi: centimét khoi) ctia 1 kg nudc tai nhiet do T(0°<T <30°C) dugc tinh béi
cong thic sau:
V (T)=999,87 —0,06426T +0,0085043T * —0,0000679T*.

(Nguon: J.Stewart, Calculus, Seventh Edition, Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012)
Hoi thé tich V (T ) ,0°<T <30°C gidm trong khoang nhiét do nao?

Lai giai

Cau 6: Kinh vién vong khong gian Hubble dugc
dua vao v tru ngay 24/4,/1990 bang tau
con thoi Discovery. Van téc ctia tau con
thoi trong sit ménh nay, ti lic cat canh
tai thoi diém t = O(S) cho dén khi tén lita
day dugc phong di tai thoi diém
t =126(S) , cho béi ham s6 sau:

v(t)=0,001302t°> —0,09029t* + 23,

Héi gia toc clia tau con thoi sé tang trong
khoang thdi gian nao tinh tir thoi diém cat
canh cho dén khi tén ltta day duge phong di?

Lai giai

Cau 7: Thé tich V cta 1lkg nuéc & nhiet do T (O° <T £30°) dugc cho bdi cong thic
V =999,87 —0,06426T +0,0085043T > —0,0000679T %, (Theo: J. Stewart, Calculus, Seventh
Edition, Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012). Goi (a’;b") la khoang nhigt do ma
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| trong khoang dé khi nhiét do ting thi thé tich V ciia 1kg nudc ciing ting. Tinh gia tri biéu |
| thic P=b—-a (a,b lam tron dén hang don vi). |

L3i giai

Cau 8: Trén khoang (0;100) hams6é y = 2sin® X —X ¢6 bao nhiéu diém cuc dai?

L3i giai

Cau 9: Mot cong ty mudn xay dung hé thong day cap tit tram A & trén bs bién dén mot vi tri B trén
mot hon ddo. Hon do cach bs bién 6 km. Goi C la diém trén b sao cho BC vuong géc véi
ba bién. Khoang cach tit A dén C 1a 9 km. Gia dé lip dat mdi km heé théng day trén bs 1a
50 trieu dong va dudi nude 1a 130 trieu dong. Ngudi ta can xac dinh mot vi tri D trén AC
dé 1ip dat he théng day theo dusng gap khiic ADB ma s6 tién chi phi thap nhat. Khi dé
chi phi 1ap dat thap nhat 1a bao nhiéu triéu dong?

B
Bkjm
e D A
o
9km
Loi giai
-
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Cau 10: Mot chat diém dag ding yén thi bat dau chuyén dong theo quy luat s(t)=-t*+6t*+9t,

v6i t (giay) 1a khodng thai gian tinh tit lic vat bit dau chuyén dong va s (mét) 14 quang
duong vat di dude trong khodng thoi gian d6. Héivat tang téc trong khoang thai gian bao
lau tinh tit lac bat dau chuyén dong?

Lai giai

Cau 11: Thé tich V (cm3) ctia 1kg nu6c tai nhiet do T (OOC <T S30°C) dudgce tinh bdi cong thiic
\ (T) =999,87 —0,06426T +0,0058043T > —0,0000679T >.

Thé tich nuée V (T )(OoC <T< 30°C) gidm trong khoang nhiét do (a°b°);b lam tron dén hang don
vi. Tong a+bbing bao nhieu?

Lai giai

c ez . t°
Cau 12: Mot chat diem chuyéen dong theo phuong trinh S(t) = —§+18t2 —35t+10, trong do t tinh

bing giay va stinh bing mét. Trong 40 giay dau tien, chat diém c6 van toc titc thoi gidm
trong khoang thoi gian (@;b). Tinh gia tri ctia biéu thic P=2b—3a.

L3i giai

Cau 13: Mot ctra hang trung binh ban dugce 100 cai tivi mdi thang véi gia 14 trieu dong mot cai. Chu
ctta hang nhan thay ring, néu gidm gia ban mdi cai 500 ngan dong thi s6 lugng tivi ban ra
sé tang them 10 cai mdi thang. Héi cita hang nén ban véi gia bao nhieéu dé doanh thu cita
hang 13 16n nhat?

Lai giai

A
-
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Cau 14: Gia sit s6 luong quan thé naim men tai moi trudng nudi ciy trong phong thi nghiem duge
25
0,25+’

do sinh trudng ctia quan thé nAm men & thoi diém t duge tinh theo cong thic P'(t)

mo hinh héa béng ham s6 P(t)= trong d6 thoi gian t duge tinh bing gis. Toc

Neéu nhan xét vé su tang gidm ctia s6 lugng quan thé ndm men duge nuodi ciy. S6 luong
quan thé nAm men c6 theé ting len vo cting duge khong?
Loi gidi

Cau 15: Lat cit ngang clia mot viing dat ven bién duge mo hinh hod thanh mot ham s6 bac ba
y = f(X) c6 do thi nhu hinh vé (don vi do dai trén cac truc la km) .

Biét khoadng cach hai bén chan doi OA=2km, do rong ciia ho AB=1km va ngon doi cao 528 m.
Tim do sau ctia ho (tinh bing mét) tai diém sau nhat? (lam tron dén hang don vi).

Ay

Doi
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On

Cau 16: 5. Gia sit s6 dan ctia mot thi tran sau t ndm ké tit nam 2000 duge mo ta bdi ham s

N(t): 25t +10

t+5
trong d6 N (t) dugc tinh béng nghin nguoi.
a) Tinh s6 dan ctia thi tran d6 vao cac nam 2000 va 2015.
b) Tinh dao ham N(t) va lim N(t). T do, giai thich tai sao s6 dan ctia thi tran d6 luén tdng nhung

t—>+0

20,

sé khong vugt qua mot ngudng nao do.

Lai giai

Cau 17: 9. Gia stt doanh s6 (tinh biing s6 sdn pham) ctia mot san pham mdéi (trong vong mot s6 nam
5000 0

1+5e™
trong d6 thsi gian t duge tinh bing nam, ké tit khi phat hanh sdn pham méi. Khi dé, dao
ham f'(t) sé biéu thi téc do ban hang. Hoéi sau khi phat hanh bao nhiéu nam thi téc do
ban hang la 16n nhat?

1>

nhat dinh) tuan theo quy luat logistic dugc mo hinh héa bang hamsd f t =

L&i giai

Cau 18: Nha xe khoén cho hai tai xé An va Binh mdi ngudi lan lugt nhan 32 lit va 72 lit xing trong
mot thang. Biét ring, trong mot ngay tong s6 xang ca hai ngusi st dung 1a 10 lit. Tinh
tong s6 ngay it nhat dé hai tai xé sit dung hét sé xing duge khoan.

Loi giai
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Cau 19: Gia st s6 dan ciia mot thanh phé sau t nam ké tit nam 2010 duge mo ta bsi ham sé
3+15t
N(t)==

2 t>0, trong d6 N(t) dugc tinh béng tricu nguoi. Biét dan s6 ctia thanh phd
d6 luon tang nhung sé khong vuct qua bao nhieu? (Viét Cau tra 16i theo don vi trieu nguoi)

Lai giai

Cau 20: Mot xudng san xuat duge X kilogam san pham trong ngay thi chi phi trung binh (tinh bang

50x+ 2000

nghin dong) cho mot sdn pham duge cho bdi cong thite: C(x)= , x>0. Biét chi

phi trung binh cho mot san pham luon gidm nhung sé khong thap hon bao nhieu?? (Viét
Cau tra 16i theo don vi nghin dong)

Lai giai

Cau 21: Gia st chiéu cao ( tinh biing cm ) clia mot giéng cay trong ( trong vong mot sé6 thang nhat
dinh) tuan theo quy luat logistic dugec mo hinh ho4 bang ham s6
200
f(t)= , t>0.
() 1+4e™
Trong d6 thai gian t dude tinh bang thang ké tit khi hat bit dau ndy mam. Khi d6 dao ham
f'(t) sé bicu thi toc do tang chiéu cao clia gibng cay d6. Hoi sau khi hat giéng bat dau nay

mam thi sau bao nhiéu thang téc do ting chiéu cao clia cay 1a 16n nhat?

L&i giai

Cau 22: Gia stt ting can nang ( tinh bing kg ) clia mot giong vat nuoi ( trong vong mot sé thang
nhat dinh) tuan theo quy luat logistic dugc mo hinh hoa bing ham s6
150
f(t)= , 120
() 1+3e”
Trong d6 thoi gian t duge tinh bing thang ké tit khi vat nudi d6 bat dau sinh ra. Khi do
dao ham f'(t) sé biéu thi téc do tang can ning ctia loai cay d6. Héi sau khi vat nudi sinh

ra thi sau bao nhiéu thang tdc do tang can ning ctia vat nuoi 1a nhanh nhat?

Lai giai

Cau 23: Do gidm huyét ap ctia mot benh nhan duge cho béi cong thite f (X) =0,025x* (30— X) , trong

d6 x (miligam) 13 liéu lugng thudc duge tiem cho bénh nhan. Khi do, liu lugng thube duge
tiem cho bénh nhan dé huyét 4p giam nhiéu nhat la

A
-
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*
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Lai giai

Cau 24: Hiang ngay muc nuéc clia mot con kénh lén xudéng theo thiy trieu. Do sau h (m) cua muc

nuée trong kénh tai thoi diém t (h) (OSt < 24) trong ngay dudgc xac dinh bdi cong thic

h=2cos (%+%)+5. Goi (a; b) la khoang thoi gian trong ngay ma do sau ctia muc nude

trong kénh tang dan. Tinh gia tri cia a+b.

Lai giai

Cau 25: Xinghiep A san xuat doc quyén mot loai san pham. Biét ring ham tong chi phi san xuét
la TC = x® —77x* +1000x + 40000 va ham doanh thu la TR =-2x*+1312x, v6i x 1a sb sdn
pham. Lgi nhuan ciia xi nghiep A dudc xac dinh bing ham s6 f (X) =TR-TC, cuc dai lgi

nhuan ciia xi nghieép A khi dé dat bao nhiéu san pham?

Lai giai

Cau 26: Cho mot by ho hinh ban nguyét ¢6 ban kinh bing 2 km, dudng kinh PR nhu hinh vé sau:
Q

PEL L AL LIS LSLLAL IR
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DR — -

Tt diém P anh Tai chéo mot chiée thuyén véi van tée 3 km/h dén diém Q trén bs ho, roi
chay bo doc theo thanh ho dén vi tri R vdi van téc 6 km/h. Thoi gian cham nhat ma anh
Tai di chuyén tit P dén R 1a bao nhiéu? (thdi gian tinh bing phut).

Lot giai

Cau 27: Xinghiép A san xuat doc quyén mot loai san pham. Biét ring ham tdng chi phi san xuét 1a
TC = x* —77x* +1000x + 40000 va ham doanh thu 1a TR =-2x*+1312x , v6i X 1a s6 san
pham. Loi nhuan ctia xi nghiép A dugc xac dinh bing ham s6 f (X) =TR-TC, cuc dai loi

nhuan ciia xi nghiép A khi d6 dat bao nhiéu san pham?
Loi giai

Cau 28: Khi loai thudc A dugc tiém vao bénh nhan, nong do mg/L cia thudc trong mau sau X

)d Z X . 2,0 Z, 30
phat (ké tur khi bat dau tiem) dugc xac dinh bdi cong thice: C(x)= 2 X2 :
+
| (Ngudn: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning)
Wy s ¢ 10 ¢ ®© Zalo Tuong Kamg: 0774860155 > o .
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Dé dua ra nhitng 16i khuyén va cach xit li phit hgp cho bénh nhan, ta can tim khoang thoi
gian ma nong do ciia thude trong mau dang ting. Em hay cho biét ham nong do thude
trong mau C (X) dat gia tri cuc dai la bao nhiéu trong khoang thai gian 6 phat sau khi tieém

(két qua lam tron dén hang phan musi)?
Loi giai

Cau 29: Mot tam bat hinh vudng canh 20 m nhu hinh vé duéi day. Ngudi ta du tinh cit phan to
dam ciia tam bat roi gap va may lai (cac dudng may khong dang ké), nham muc dich pht
lén thap den trang tri (thap dang hinh chép tit gidc déu) dé tranh hu hai thap khi troi mua.

Biét kho6i chép hinh thanh sau khi gap va may lai can thé tich 16n nhat thi méi phti kin thap den. Hoi
phan dién tich tAm bat bi cit 14 bao nhiéu dé dam béao yéu cau tren.

Loi giai
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Cau 30: Mot tam bat hinh vuong canh 20mnhu hinh vé duéi day. Ngudi ta du tinh cit phan to dam
clia tam bat roi gap va may lai (cac duong may khong dang ké), nham muc dich phii len
thap dén trang tri (thap dang hinh chép tit gidc déu) dé tranh hu hai thap khi troi mua.

Biét khéi chép hinh thanh sau khi gap va may lai can thé tich 16n nhat thi méi phi kin
thap den. Hdi phan dién tich tAm bat bi cit 14 bao nhiéu dé dam béo yéu cau trén.

Lai giai

Cau 31: Kim ngach xuat khau rau qua cia Viét Nam trong cac nam tir 2010 dén 2017 c6 thé duge
tinh x4p xi bing cong thitc f(x)=0,01x*-0,04x* +0,25x+0,44 (t1 USD) véi X 1a s6 nim
tinh tir 2010 dén 2017(0 <x< 7).

Theo: https://infographics.vn/interactive-xuat-khau-rau-quadu-bao-bung-no-dat-4-ty-usd-trong-
nam-2023/116220.vna)

a) Tinh dao ham ciia ham s6 y = f ().

b) Chiing minh ring kim ngach xut khau rau qua ciia Viét Nam tang lién tuc trong cac nam tir 2010
dén 2017.

Lai giai

A
>
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Cau 32: Xét mot chat diém chuyen dong doc theo truc Ox . Toa do clia chat diém tai thoi diém t
dugc xac dinh béi ham s6 x(t)=t>—6t*+9t v6i t >0. Khi do, x'(t) & van toc clia chat diém
tai thoi diém t, ki hieu v(t), V'(t) la gia toc chuyén dong ctia chat diém tai thoi diém t, ki
higu a(t).

a) Tim cac ham v(t) va a(t).

b) Trong khoéng thdi gian nao van tbc clia chat diém tang, trong khoang thdi gian nao van téc clia
chat diem giam?

Lai giai

Cau 33: Do giam huyét 4p clia mot bénh nhan dudge do béi cong thiec G (X) =0, 25x* (30 — X) trong
do x(mg) va x > 0 13 lugng thudce can tiém cho bénh nhan. Dé huyét ap giam nhiéu nhat

thi can tiém cho bénh nhan mot liéu lugng béng bao nhieu?

L&i giai

Cau 34: D& thiét ké mot chiéc bé ca hinh chit nhat ¢6 chiéu cao 14 60cm, thé tich 1a 96.000cm?,
ngudi thg dimg loai kinh dé st dung lam mét bén c6 gia thanh 70.000 ddng/m? va loai kinh
dé lam mat day c6 gia thanh 14 100.000 dong/m2. Tinh chi phi thap nhat dé hoan thanh bé
ca.

Lai giai

2 2 1
Cau 35: Mot chuyén dong thang duge xac dinh bdi phuong trinh S (t) = §t3 —3t?+5t+2 véit>0 , €

tinh bang giay va S tinh bang mét. Trong khodng thai gian ndo van toc ciia vat tang?

A
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Lai giai

Cau 36: Mot con ca hoi boi nguge dong dé vugt khoang cach 1a 300km . Van téc dong nuée 1a 6km/h
. Néu van t6c boi clia cd khi nuée ding yen 1a v(km/h) thi nang lugng tieu hao clia ca trong

t gio dugce cho bdi cong thie E (V) =cv't, trong d6 ¢ 1a hiing s6 va E tinh bing Jun. Van

téc boi clia ca khi nuée ditng yén nim & khoang nao thi ning lugng tiéu hao ciia c4 gidm?

Lai giai

Cau 37: Xét mot chat diém chuyén dong trén mot truc s6 ndm ngang, chiéu duong tit trai sang phai
(Hinh 1). Gid st vi trf s(t) (mét) ctia chat diém trén truc so da chon tai thoi diém t (giay)
dugc cho béi cong thic S(t) =t>—9t* +15t,t >0. Hoi ¢6 bao nhiéu gia tri tnguyen dé chét

diém chuyén dong sang trai?

O/ s(f)

Hinh 1

L&i giai

| Cau 38: Mang truct clia mot cau trugt cho tré em dude uén tit mot tam kim loai c6 bé rong 80 cm, |
mit cit duge mo ta & Hinh 2. Nha thiét ké khuyén cdo, dién tich clia mit cit cang 16n thi
cang dam bao an toan cho tré em.

A
>
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Hinh 2
Goi S 1a dien tich mat cit. V6i x dat gia tri bing bao nhiéu thi cau trugt ddm bao an toan
nhat cho tré em?

Lai giai

Cau 39: Mot vat duge phong thang ding lén trén tit do cao 2 m v6i van téc ban dau la 24,5 m/s.
Trong Vat li, ta biét rang khi b6 qua stic cadn ctia khong khi thi do cao h (mét) ctia vat sau
t (giay) dugc cho béi cong thite: h(t) = 2 + 24,5t — 4,9t2. Hoéi tai thoi diém nao thi vat dat
do cao 16n nhat?

Lai giai

A
>
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Cau 40: Hay tra 16i Cau héi trong Khéi dong (trang 6 ) biang cach xét dau dao ham ctia ham s6
h(t) = 6t3 —81t% + 324t v6i0 <t < 8
Trong 8 phiit dau ké tir khi xuét phat, do cao h (tinh bing mét) ctia khinh khi cau vao thai diém t
phiit duge cho béi cong thitc h(t) = 6t3 — 81t% + 324t. D6 thi ciia ham s6 h(t) duge biéu
dién trong hinh bén. Trong cac khoang thoi gian nao khinh khi cau tang dan do cao, gidm
dan do cao? Do cao ctia khinh khi cau vao cac thoi diém 3 phiat va 6 phut sau khi xuét
phat c¢6 gi dac biét?
h &
1 Y

4054 -

3724 _7/_ N

i I
7] 3 6 %

- ¥

»CHU DE 2: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM S

O

Cau 1: Khi lam nha kho, bac An mudn cita s6 c6 dang hinh chit nhat v6i chu vi bing 4m (nhu hinh
Vé).

L
[ ]

Tim kich thuéc khung ctia s6 sao cho dién tich cita s6 16n nhat (dé hing duge nhiéu anh
sang nhat)?

Lai giai

A
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[
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Cau 2: Khéi lugng q(kg) cia mot mat hang ma clta tiém ban duge trong mot ngay phu thudc vao
. 1
gia ban p (nghin dong/kg) theo cong thiic p :15_Eq . Doanh thu tir viéc ban mét hang

trén cia cira tiém dugce tinh theo cong thitc R = pq.

a) Viét cong thiic biéu dién R theo p.

b) Tim gia ban mdi kildgam san pham dé dat dugc doanh thu cao nhat va xac dinh doanh thu cao
nhat do.

Lai giai

Cau 3: Hop sita 1 lit dude thiét ké dang hinh hop chit nhat véi day 13 hinh vuong canh x cm. Tim
x dé dién tich toan phan ctia hop nhé nhat.

Lai giai

Cau 4: Nguoi ta mubén ma vang cho mot cai hop c6 day hinh vuong khong nip co thé tich 1a 4 lit
Gia st do day ciia 16p ma tai moi noi trén mat ngoai hop 1a nhu nhau. Tim chiéu cao cua
cai hop do dé lugng vang diing ma 13 it nhat.

Loi giai
¢ 17 ¢ > -
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Cau 5: Giam déc mot nha hat A dang phan van trong viéc xac dinh mic gia vé xem cac chuong
trinh dugc trinh chiéu trong nha hat. Viéc nay rat quan trong noé sé quyét dinh nha hat thu
dugc bao nhiéu lgi nhuan tit cac buoi trinh chiéu. Theo nhitng cuén sb ghi chép ctia minh,
ong ta xac dinh dugc rang: néu gia vé vao ctia 1a 20 USD/ngudi thi trung binh c6 1000
nguoi dén xem. Nhung néu tang them 1 USD/ngusi thi sé mat 100 khach hang hodic gidm
di 1 USD/ngudi thi sé c6 them 100 khach hang trong s6 trung binh. Biét ring, trung binh,
mdi khach hang con dem lai 2 USD lgi nhuan cho nha hat trong cac dich vu di kem. Hay
gitip gidm déc nha hat nay xac dinh xem can tinh gi4 vé vio cita 1a bao nhiéu dé thu nhap
13 16n nhat.

Lai giai

Cau 6: Cho chuyén dong thing xac dinh bdi phuong trinh S (t)= —%t“ +3t2—2t—4,trong d6 t tinh

bang giay (S) va S tinh bang mét (m) . Tai thoi diém nao van tbc ciia chuyén dong dat

gia tri 16n nhat? (két qua lam tron dén hang phan tram).

Lai giai

e & FBDuong Hung Wend ik ‘18 @ Zalo Pucng Kung 0774560155 >N .
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Cau 7: Ong A du dinh st dung hét 6,5m°kinh dé lam mot bé ca bing kinh ¢6 dang hinh hop chit

nhat khong nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac mbi ghép c6 kich thuée khong dang ké).
Bé ca c6 dung tich 16n nhat biang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram)

Lai giai

Cau 8: Ong A mudn mua mot manh dat hinh chit nhat ¢6 dieén tich 100m? dé lam khu vudn. Hoéi ong
nén mua manh dat c6 kich thuéc nhu thé nao dé chi phi xay dung bd rao 1a it tén kém

nhat?

Lai giai

Cau 9: Cho tam giac ABC vudng tai A c¢6 do dai cac canh goc vudong AB =6cm; AC=8cm. M 1a

diém trén canh huyén BC.Ké MD L AB; ME L AC. Tinh dién tich 16n nhat ciia tit gidc
ADME .

Lai giai

Cau 10: Ong A du dinh st dung hét 6, 7m? kinh dé 1am mot bé ca bang kinh c6 dang hinh hop chit

nhat khong nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac mbi ghép c6 kich thuée khong dang ké).
Bé ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram).

Lai giai

V19
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Cau 11: Cho hinh hop chit nhat c¢6 cic mit day 1a hinh vuong, chu vi mit bén bing 24. Tim thé
tich 16n nhat ctia khéi hop chit nhat?

Cau 12: Ngudi ta mudn thiét ké mot bé ca bing kinh khong c6 nép véi thé tich 72dm?®, chiéu cao 1a
3dm . Mot vach ngén (cting bang kinh) & giita, chia bé c4 thanh hai ngan, véi cac kich thuée
a,b (don vi dm) nhu hinh vé. Véi gia tri a,b dé bé cé tén it nguyen lieu nhat (tinh ca tam
kinh & giita), coi bé day cac tam kinh nhu nhau v khong 4nh hudng dén thé tich ctia beé.

Két qua a+b=...........
3dm
\ /
adm

Lai giai

.
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7/
Cau 13: Nha san xuat muodn san xuat hop dung sita dang hinh hop chit nhat c6 day 1a hinh vuong,

thé tich 330ml. Dé tiét kiem chi phi thi phai thiét ké sao cho dién tich toan phan nhoé nhat.
Khi d6 chiéu cao ctia hop sita bang

.......... (két qua lam tron dén 1 chit s6 sau dau phay).

Lai giai

Cau 14: An c6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh vé ¢6 ban kinh R=12cm , An mudn tao mot cai phéu
hinh nén tit tam bia d6. Khi d6 An phai cit bé hinh quat tron AOB roi dan OA, OB lai
vGi nhau. Goi X (Rad) 1a géc 6 tam ctia hinh quat tron AOB. Tim X dé thé tich phéu 16n
nhat. Gia tri cia x bing (két qua lam tron dén 2 chit s6 sau dau phay)

v

Lai giai

| Cau 15: Cong ty A dinh lam mot téc nude hinh tru bang inox (gém ci nip) c6 dung tich 2m®. bé

tiét kiem chi phi cong ty A chon loai téc nudc ¢6 dien tich toan phan nhé nhat. Dien tich |
KKK v &

A
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toan phan ciia téc nudec nhé nhat bing (két qui lam tron dén 2 chit s6 sau dau
phay).......... ?

Lo giai
RN

Cau 16: Khi xay nha, anh Ting can xay mot bé nude mua c6 thé tich V =6m® dang hinh hop chit
nhat véi chi¢u dai gap ba lan chiéu rong, diy va nip va cac mat xung quanh déu duge do

bé tong c6t thép. Phan nip bé dé hé mot khoang hinh vudng c6 dién tich bing % nip bé.

Biét rang chi phi nhan coéng va vat lisu 1a 1000000 dong/1m? tinh theo dién tich xay dung.
Tinh chi phi thap nhat ma anh Tiing phai tra khi xay bé (Iam tron dén hang trim nghin)?

Lai giai

Cau 17: Ong Binh muén lam mot cai phéu bing ton hinh noén c¢6 thé tich bing 547 . Ong Binh mubn

diing ton dé lam phan mit xung quanh ciia phéu. Hay tim ban kinh day R ctia cai phéu
dé sao cho chi phi mua tén 14 nhé nhat?

Lai giai

A
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Cau 18: Thiét dién ctia hinh tru va miit phing chita truc ctia hinh tru la hinh chit nhat c6 chu vi
bing 24cm. Tim ban kinh ctia khéi tru sao cho thé tich khéi try 1 16n nhét.

Lai giai

Cau 19: Nguoi ta muén san xuit mot bé nude theo dang khéi ling tru ti gide déu, khong c6 nap
trén, lam bing kinh va c6 thé tich 1a 16m®. Biét gia ctia mdi mét vuong kinh 14 500000

dong. Tim s6 tién t6i thiéu phai tra dé lam bé nuée trén (1am tron dén hang don vi).

Lai giai

Cau 20: Tu hinh vuong c6 canh bing 6 ngudi ta cit bd cic tam gidc vuong can tao thanh hinh to
dam nhu hinh vé. Sau d6 ngudi ta gap thanh hinh hop chit nhat khong nip. Thé tich lon
nhat ctia khéi hop bang
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Cau 21: Mot ngudi nong dan ¢6 15.000.000 dong mudn lam mot cai hang rao hinh chit E doc theo
mot con song (nhu hinh vé) dé 1am mot khu dat c6 hai phan chit nhat dé trong rau. Déi véi
miit hang rao song song v6i bd song thi chi phi nguyén vat lieu 1a 60.000 dong mot mét, con

doi v6i ba mat hang rao song song nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50.000 déng mot mét
Dién tich 16n nhat ciia dat rao thu du’dc 1a

—_—

7”///#

Lai giai

Cau 22: Ngudi ta can xay mot bé chita nuée san xuat dang khoéi hop chit nhat khong nap c6 thé tich
bing 200m®. D4y bé 14 hinh chit nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong. Chi phi dé xay bé 1a

350 nghin déng/ m? . Hay xac dinh chi phi thip nhat dé xay bé (lam tron dén don vi triéu
dong).

Lai giai

Cau 23: Mot nha san xuat mudn thiét ké mot chiée hop c6 dang hinh hop chit nhat khong c6 nip, |
c6 day la hinh vudéng canh x(cm), chiéu cao h(cm) va dién tich bé mit bang 108cm® nhu
hinh dusi day. Tim chiéu cao h(cm) sao cho thé tich ctia hop 13 16n nhés

A
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Cau 24: Ong A muén mua mot manh dat hinh chit nhat ¢6 dien tich bing 100m* dé lam khu vuon.
D@ chi phi xay dyng bs rao xung quanh khu vuon la it t6n kém nhat thi ong A da mua
méanh dat c6 kich thuse a(m)xb(m) (v6i a 1a chiéu dai, b 1a chiéu rong ctia khu vuon). Khi
do6 két qua ctia a+2b bing bao nhieu?

L&i giai

Cau 25: Mot doanh nghiép tu nhan chuyén kinh doanh xe gidn may céc loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung vao chién lude kinh doanh xe X v6i chi phi mua vao mot chiée 1a 30 trieu
dong va ban ra véi gia 35 trieu dong. Vi gid ban nay, s6 lugng xe ma khach hang da mua
trong mot nam 1a 400 chiéc. Nhdm muc tiéu day manh hon nita lugng tiéu thu dong xe X
dang ban, doanh nghiép du dinh giam gia ban. B6 phan nghién ctu thi truéng wée tinh
rang néu giam 1 trieu dong mdi chiéc xe thi s6 lugng xe ban ra trong mot nam sé tang them
100 chiéc. Héi theo d6, gia ban méi 1a bao nhiéu thi 1gi nhuan thu duge cao nhat?

A
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Lai giai

Cau 26: Gia st syt lay lan ctia mot loai virus & mot dia phuong c6 thé duge moé hinh hoéa biang ham
s6 N(t) =—t*+12t*,0<t <12, trong d6 N 1a s6 ngudi bi nhiém bénh (tinh bing tram ngusi)

va t 1a thoi gian (tuan). Dao ham N'(t) biéu thi téc do lay lan ctia virus (con goi la toc do

truyén bénh). Vi rit 1ay lan nhanh nhat vao thoi gian nao?
A. Tuan 4. B. Tuan 8. C. Tuan 12.  D. Tuan 6.

Lai giai

Cau 27: Dé thiét ké mot chiée bé ca hinh hop chit nhat khong c¢6 nip c6 chiéu cao 1a 60cm , thé tich
96000(cm®) . Nguoi thg ding loai kinh dé sit dung lam mat bén c6 gia thanh 70000 d /m?
va loai kinh dé lam miit day c6 gia thanh 100000d/m?. Chi phi thap nhat dé hoan thanh
bé c4 1a

A. 83200. B. 320000. C. 832000. D. 32000.

Lai giai

Cau 28: Mot doanh nghiép san xuat doc quyén mot loai san pham. Gia st khi san xuét vi ban hét
X san pham d6 ( 0<x<2000), téng s6 tien doanh nghiép thu duge (don vi: chuc nghin
dong) 1a

f(x) =2000x—x*vad téng chi phi (don vi: chuc nghin dong) doanh nghiép chi ra la
g(x) = x* +1440x +50. Gi4 stt mitc thué phu thu trén mot don vi san pham béan duge 1a t
(chuc nghin dong) (0<t<300). Mtc thué phu thu t (trén mot don vi sén pham) sao cho
nha nuée nhan dugce s6 tién thué phu thu 16n nhat va doanh nghiép ciing thu dugdce 1gi nhuan
16n nhat theo mitc thué phu thu do la
A. t=2500000. B. t=2600000. C. t=2700000. D. t=2800000.

Lai giai
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Cau 29: Mot thiing chita nhién liéu gom phan & gitta 1a mot hinh tru c6 chiéu dai hmét (h > 0) va
hai dau 1& cac nita hinh cau ban kinh r (7> 0) (Hinh vé). Biét ring thé tich ctia thiing chita
14 1440007 m?®. Dé son mat ngoai ciia phan hinh cau can 20000 dong cho 1m?, con son mat
ngoai cho phan hinh tru can 10000 dong cho 1m?. Dé chi phi cho viéc son dién tich mat
ngoai thung chita (bao gom dién tich xung quanh hinh tru va dién tich hai nita hinh cau)
12 nhé nhét thi r bing bao nhiéu (biét ring ban kinh r khong duge vugt qua 50m)?

—

L&i giai

Cau 30: Nha san suat du dinh st dung hét 6m? kinh dé lam mot bé ca bang kinh c6 dang hinh hop

chit nhat khong nép, c6 day 1a hinh vuong (cic mbi ghép cé kich thudc khong dang ké).
Tim céc kich thuéc ctia bé ca dé bé ca c6 dung tich 1a 16n nhat?

Lai giai
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Cau 31: Mot ngudi ban gao mudn déng mot thiing ton dung gao c6 thé tich khong déi bing10 m®,
thiing ton hinh hop chit nhat c6 day 1a hinh vuong, khong nip. Trén thi trudng, gia ton
lam day thiing 14 90000/ m? v& gia ton lam thanh xung quanh thiing 14 40000/ m?®. Hoéi

ngudi ban gao d6 can doéng thuing dung gao véi canh diy bang bao nhiéu dé chi phi mua,
nguyeén liéu 1a nho nhat?

Lai giai

Cau 32: Mot loai thude duge dung cho mot bénh nhan va nong do thudc trong méau ctia bénh nhan
duge giam sat béi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau ciia bénh nhan sau khi tiem

, 2t .

vao cd thé sau t gid duge cho bdi cong thitc c(t) = 71 (mg/L). Sau khi tiem thudc bao
+

lau thi nong do thudc trong mau ciia bénh nhan cao nhat?

Lai giai

Cau 33: Cho mot tAm nhom hinh vuong canh 40cm. Ngudi ta cit & bén goc clia tam nhom d6 bon

hinh vuong béng nhau, mdi hinh vuéng ¢6 canh béng x(cm), roi gap tam nhom lai nhu

hinh vé duéi day dé dugec mot cai hop khong ndp. Tim X dé hop nhan dugce ¢ thé tich lén
nhat?

A
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Lai giai

Cau 34: Ho ép khi quan co lai, 4&nh huéng dén tdc do khong khi di vao khi quan. Téc do clia khong
khi di vao khi quan khi ho do dugc béi cong thiic

V=k(R-r)r? v6i 0<r <R,

trong d6 k 1a hing s6, R 1a ban kinh binh thudng ctia khi quan, rla ban kinh khi quan khi ho.

Héi ban kinh khi quan khi ho bing bao nhiéu thi téc do ctia khong khi di vao khi quan 13 16n

nhat?

Lai giai

Cau 35: Mot vat chuyén dong theo quy luat S =—t°+18t%, véi t (giay) 1a khoang thoi

gian tinh tit lic vat bat dau chuyén dong va s (mét) 14 quang dudng vat di duge trong thoi gian do.
Hoéi trong khoang thoi gian 10 giay, ké tit lac bat dau chuyén dong, van téc 16n nhat ciia
vat dat dugc bang bao nhiéu?

Lai giai
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Cau 36: Khi san xuat v lon sita bia hinh tru, cac nha san xuat luon dit tieu chi sao cho chi
phi san xudt v6 lon 1a nhé nhat. Héi khi nha sdn xudt mudn thé tich ctia hop sita la V cm® | thi
dién tich toan phan cia lon sita nhé nhat bang bao nhiéu?

Lai giai

Cau 37: Mot soi day kim loai dai 60dm dudgc ciat thanh hai doan. Doan day thit nhat uén thanh
hinh

vuong canh a, doan day tht hai uén thanh duong tron ban kinh r. Dé tong dién tich ctia hinh
2 . 2z A o o
vuong va hinh tron nho nhat thi ti so T bang bao nhiéu?

l l

Lai giai

Cau 38: Hiang ngay muc nuée ciia ho thiy dién 6 mién Trung lén va xudng theo lugng nuée mua va
céc sudi nude do vé ho. Tinh tir thoi diém 8 gio sang, do sau ctia muc nude trong ho tinh
theo mét va len xudéng theo thoi gian 1 (gio) trong ngay cho bdi cong thic:

1 L.
h(t) = —?[3 +5t% + 24t (t > 0) . Biét réing phai thong bao cho cac ho dan phai di doi trude
khi x4 nuéc theo quy dinh truée 5gis. Hoéi can thong bao cho ho dan di doi trude khi x4
nuéc may gio. Biét rang muc nude trong hd phai lén cao nhat méi x4 nude.

Lai giai
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Cau 39: Dé thiét ké mot chiéc bé ca hinh hop chit nhat khong nip c6 chiéu cao 14 60cm, thé tich
96000cm®. Ngudi tho diing loai kinh dé sit dung lam mat bén c6 gia thanh 70000 VND / m?

va loai kinh dé lam mat day c6 gia thanh 100000 VNB / m? . Tinh chi phi thip nhat dé hoan
thanh bé ca.

Lai giai

Cau 40: Nha xe khoan cho hai tai xé An va Binh mdi nguoi lan lugt nhan 32 lit va 72 lit xang trong
mot thang. Biét ring trong mot ngay tong sb6 xing ci hai ngusi st dung 1a 10 lit. Tdng s6
ngay it nhat dé hai tai xé st dung hét s6 xang duge khoan 1a bao nhieu (biét s6 1it xang tieu
thu trong cic ngay 1a nhu nhau).

L&i giai

A
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Cau 41: Co An dang & khach san H bén bd bién, ¢6 can di du lich dén hon ddo K . Biét khoang
cach tir ddo K dén b bién 1a KN =10km, khoang cach tit khach san dén H dén diém N
1a HN =50km (gi& thiét AN L NK) . Tt khach san H , cd6 An c6 thé di duong
thity hosic di duong bo rdi dusng thity dé dén hon ddo K (nhu hinh vé). Biét ring chi phi
di duong thiy 1a SUSD/1km, chi phi di duong bo 1a 3USD/1km.  Héi co An phai chi
mot khoén tién nhé nhét 14 bao nhiéu dé di dén ddo K ?

K K
10km Mlﬂk‘m
H
H 50km N 50km N

Lai giai

Cau 42: Mot loai thude duge diing cho mot bénh nhan va nong do thudc trong méau ctia bénh nhan
duge giam sat bdi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau ciia bénh nhan sau khi tiem

vao cd thé trong t gio dude cho bdi cong thiic C(t) =

' (mg/L). Héi sau khi tiem thuée
t?+1

bao lau thi nong do thudce trong mau ctia bénh nhan cao nhat?

Lai giai

| Cau 43: Cho mot tam nhom hinh vuong canh 12cm. Ngudi ta cit 6 bon goc ciia tam nhom dé bon |
hinh vudng bing nhau, mdi hinh vuéng c6 canh bang X , roéi gap tam nhom lai nhu hinh vé
dusi day dé duge mot cai hop khong nap. Tim X dé hop nhan dude c6 thé tich 16n nhat.

A
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Lai giai

Cau 44: Ong A du dinh st dung hét 5m” kinh dé lam mot bé ca bing kinh c6 dang hinh hop chit
nhat khong nép, chiéu dai gap doi chiéu rong. Bé c4 c6 dung tich 16n nhat bing bao nhiéu?

Lai giai

Cau 45: Ong Khoa mudn xay mot bé ca chita nudc dang khéi hop chit nhat khong ndp c6 thé tich
288m°. Day bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gip doi chiéu rong, gia thué cong nhan xay
bé 1a 500000 ddng/ m?. Néu ong Khoa biét xac dinh céc kich thuéc mot cach hop li thi chi
phi thué nhan cong sé thap nhat. Héi ong Khoa tra chi phi thap nhat dé xay dung bé ca do
la bao nhiéu?

Lai giai

A
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Cau 46: Do gidm huyét ap cia mot bénh nhan duge cho bdi cong thic G (X) =0,035x? (15 — X), trong

dé x 1a liéu lugng thube dudge tiem cho bénh nhan (x dugc tinh bing miligam). Tinh liéu
lugng thudc can tiém (don vi miligam) cho bénh nhan dé huyét 4p gidm nhiéu nhét.

Blood pressure moni

o

iedl o

Te
Diastole

Cau 47: Mot nhém ban di Picnic mudn cim trai qua dém. Biét trai cam 13 mot hinh chép tam giac
dinh S cach déu cac chan trai A, B,C mot doan bing 3m. Biét diy trai 1a mot tam giac

vuong tai A vd AB=2m. Nhém mubn cim trai sao cho thé tich ctia trai 14 16n nhat cho
khong gian thodi mai. Khi d6 do dai AC bing bao nhieu?

Lai giai

| Cau 48: Trong cudc thi 2 mon phdi hop gdm cheéo thuyén va chay bo. Céc van dong vien sé chéo
thuyén tir diém xuat phat Acéach bd BC 6km sau do dén b tai mot vi tri D bat ki rdi chay
vé dich C ,(xem hinh minh hoa). Biét rang quang duong trén bd BC =15km, van téc cheéo
thuyén ctia mot van dong vien X 1a 8km/h va van tdc chay trén bs 1a 16km/h

A
>
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A Xuat phat

Ghm

D C
B &

o

15km Dich
Hoéi X nén chéo thuyén vé bd tai vi tri D cach dich C 14 bao nhiéu dé tong thsi gian v
dich 1a s6m nhat. Quang duong DC bang?

()%

Lai giai

Cau 49: Ngudi ta mudn xay mot céi bé hinh hop ditng c6 thé tich V =18 (m°) , biét déy bé 1a hinh

chit nhat c6 chiéu dai gap 3 lan chiéu rong va bé khong c6 nip. Hdi can xay bé c6 chiéu cao
h bing bao nhiéu mét dé nguyen vat lisu xay dung la it nhat?.

L&i giai

Cau 50: Mot man hinh BC c¢6 chiéu cao 1,4m duge dat thing ding va mép dudi ciia man hinh cach
mat dat mot khoang BA=1,8m. Mot chiéc dén quan sat man hinh duge dat & vi trf O trén
| mat dat. Hay xac dinh khoang cach AO sao cho goc quan sat BOC 1a 16n nhat. |

A

> AN N
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Lai giai

Cau 51: Mot ong nong dan c6 240m hang rao va mudn rao lai canh dong hinh chit nhat tiép giap

v6i mot con song. Ong khong can rao cho phia giap bd song. Hoi ong c6 thé rao duge canh
dong v6i dién tich 16n nhat

Lai giai

Cau 52: Anh Ha dy dinh lam mot cai thiing dung dau hinh tru bing sit c6 ndp day thé tich 10m?®.

Chi phi lam mdi m* day 14 400 ngan dong, mdi m® nap la 200 ngan dong, mdi m® mat
xung quanh 13 300 ngan dong. Dé chi phi lam thing 1a it nhat thi anh Ha can chon chiéu

cao clia thing 1a (Xem do day ciia tam sdt lam thung la khong ddang
ké, lam tron két qua dén hang phan tram).

Lai giai

A
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Cau 53: Ngudi ta bom xi@ng vao binh xiing clia moét xe 6 t6. Biét ring thé tich V ( lit) ciia lugng
xang trong binh

xang tinh theo thoi gian bom xang t (phat) dude cho béi cong thitc
V(t)=300(t* —t*)+4,0<t<0,5.

( Nguon: R.1I.Charles et al. Algebra, Pearson)

a) Ban dau trong binh xing c6 bao nhiéu lit xang?

b) Sau khi bom 30 giay thi binh xéing day. H6i dung tich ctia binh xang trong xe 14 bao nhiéu lit?

c¢) Khi xing chay vao binh xing, goi V'(t) 14 téc do ting the tich tai thoi diém t v6i 0<t<0,5.
Xing chay vao binh xang & thai diém nao c6 téc do tang thé tich 1a 16n nhat?

Loi giai

Cau 54: Ho ép khi quan co lai, &nh huéng dén tdc do ctia khong khi vao khi quan. Téc do cia khong
khi di vao khi quan khi ho dugc cho béi cong thiic

V =k(R-r)r? véi 0<r<R,

Trong d6 k 13 hing s6, R 1& ban kinh binh thudng ctia khi quan, r 14 ban kinh khi quan khi ho
(Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014). H6i ban kinh
ctia khi quan khi ho bing bao nhiéu thi téc do ctia khong khi di vao khi quan 14 16n nhat?

Loi giai

Cau 55: Mot nha san xuat mudn thiét ké mot chiée hop c6 dang hinh hop chit nhat khong c6 nip,
c6 day 1a hinh vuong va dién tich bé miit bing 108cm® nhu Hinh 1.17. Tim chiéu cao ciia
chiéc hop sao cho thé tich ctia chiéc hop 1 16n nhét.

h
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Cau 56: Gia st s6 lugng ciia mot quan thé nAm men tai moi trudng nudi cay trong phong thi nghiém

N 2 a N
duge mo hinh hod bang ham s6 P(t) = PP trong do6 thai gian t duge tinh bang gis.
+€ "

Tai thoi diém ban dau t=0, quan thé c6 20 té bao va tang véi toc do 12 té bao/gis. Tim
cic gia tri ctia a va b. Theo mo hinh nay, s6 lugng nAm men khong vugt qua bao nhiéu?

Lai giai

Cau 57: Cho mot tam nhom hinh vudng c6 canh 8 dm. Anh Long cit ¢ bon géc bon hinh vuong co
do dai bang X (dm) roi gap tam nhom lai nhu hinh vé dé duge mot cai hop c6 dang khoi
hop chit nhat. Hoi thé tich 16n nhit ctia cai hop 1a bao nhieu?

L ]

8dm ,’}- """""

A

" .
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Cau 58: Cho mot tam bia hinh vuong c6 canh 2m. Tit tam bia nay lam mdt mo hinh kim tv thap
Ai Cap, ngudi ta cit bo bén tam giac can bing nhau c6 canh day 1a cac canh cia hinh
vuong roi gap lén va ghép lai thanh mot hinh choép ti gide déu. Thé tich ctia moé hinh 16n

a2

nhat khi canh ddy ctia mo6 hinh béang T(m) (a,beZ;a,bnguyén té cung nhau). Tinh

tong a’ +b*?

Lai giai

»CHU DE 3: DPUGNG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

Cau 1: Mot bé chita 1000 lit nuéce tinh khiét. Ngusi ta bom vao bé dé nuée mudi cé6 nong do 15 gam
mudi cho mdi 1it nude véi toc do 20 it /phat. Biét ring nong do mudi trong bé sau t phit
(tinh bang t1 s6 ctia khéi lugng mudi trong bé va thé tich nude trong bé, don vi: gam/lit)
la mot ham s6 f (1), thoi gian t tinh béng phat. Phuong trinh tiem can ngang ctia do thi

ham s6 f (t) béng ...

L&i giai

| Cau 2: Mot bé chita 2m® nude tinh khiét. Ngudi ta bom vio bé d6 nude mudi c6 ndong do khong déi |

| v6i tde do 20 1it /phat. Biét ring ndng do mubi trong bé sau t phat (tinh bing ti sé ciia khéi |
‘ lugng mubi trong bé va thé tich nudc trong bé, don vi: gam/lit) 1a mot ham s6 f (t), thoi ‘
KXRY v < 4 39 ¢ > - R
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‘ gian t tinh bing phat. Biét réng tiém can ngang ctia do thi ham s6 f (t)la y=10. Nong do ‘
| mubi trong bé sau khi bom duge 1 gis la ... |

Lai giai

Cau 3: m6i cudn sach 1a 50 000 dong. Goi t (t>1) la s6 cudn sach sé in va f (t) (Don vi nghin dong)

14 chi phi trung binh ctia mdi cudn sach. Khi d6, phuong trinh dudng tiém can ngang ciia
do thi ham s6 f (t) la:

Lai giai

Cau 4: Mot bé chita 1000 it nuée mubdi c6 nong do 0,1 (tinh bang ti sé ctia khéi lugng mudi trong bé
va thé tich bé, don vi gam/lit). Ngudi ta bom nuéc mudi c6 ndng do 0,2 vao bé véi tdc do
20 lit/phat. Goi f (t) la nong do mudi trong bé sau t phat. Tiém can ngang ctia do thi ham

so f(t)la:

L&i giai

Cau 5: Tai mot cong ty san xuit do choi an toan cho tré em, cong ty phai chi 40000USD dé thiét
lap day chuyén san xuat ban dau. Sau dé, cit san xuat dude mot san pham do choi A, cong
ty phai trd 6USD cho nguyén lieu ban dau va nhan cong. Goi x(x>1) las6 do choi A ma

cong ty da sdn xuat va P(x) (don vi USD) la tong s tién bao gdm ca chi phi ban dau ma

cong ty phai chi tra khi sdn xuat x do choi A. Ngudi ta xac dinh chi phi trung binh cho
. 2 2 X . < P < N Z 2 . 2
moi san pham do choi A 1a F(X) = Pk . Xem F (X) 1a ham s6 theo X xéc dinh trén nia
X

khoang [l; +oo) , phuong trinh dudng tiém can ngang ctia do thi ham s6 F (X) la..........

Lai giai

A
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Cau 6: Mot khu vusn hinh chit nhat tiép gidp vdi bs song dude rao lai dé lam vuon trong hoa mau;
biét phia bén bd song khong can hang rao. Dién tich khu vuon 1a 1000(m2). Hang rao &
phia song song v6i song c¢6 chi phi 1a 36.000 (dong) trén mot m*, hang rao ¢ hai phia con
lai (vuong goc véi bs song) 1a 80.000 (dong) trén mot m®. Bén tru & bén goc vudn ¢ gia
la 250.000 (dong) mdi tru. Goi X 1a do dai mot canh vuong goc véi bs song va ham C(x)

mo t4 chi phi clia dy an. Phuong trinh dudng tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y =C(x)

Lai giai

Cau 7: S6 lugng san pham ban dude ctia mot cita hang quan 4o trong t (thang) dude cho béi cong

2 8 .
thic: S(t)=200(§—2—tj véi 121, Xem y=S(t) 12 mot ham s6 xac dinh trén nta
+

khoang [L‘ +oo) , biét ring tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 c6 dang %,a,b eN” ,(a,b) =1.

Tinh P=a-2b

Lai giai

Cau 8: Tir mot tam ton hinh chi nhat c6 cac kich thuée la x(m), y(m) véi x>1va y>1 va dien

tich bing 4m’, ngusi ta cit bon hinh vuong bing nhau & bén goc roi gap thanh mot cai
thiing dang hinh hop chit nhat khong nép (nhu hinh vé) c6 chiéu cao bing 0,5m. Thé tich

1
V(x)

clia thing 1a ham s6 V (x) trén khodng (1;+c0). D6 thi ham s6 y= c6 bao nhiéu

duong tiém can ding?

A

- h ot FBDuong Hung Wend. xink KA1 0 & Zalo Duong Hung: 0774560155 > .



e TOAN UNG DUNG THUC TE [ Toan (B)-Bau triic ma 2025 } ON THI DH - BD HSG A

¥
Ia, 5
X
J’f T

Cau 9: Ngusi ta mudn lam mot cai bé dang hinh hop chit nhat khong nép (nhu hinh vé)

c6 thé tich bing 1m°. Chiéu cao cia bé la 5dm, cac kich thudc khac 1a x(m), y(m) véi x>0
va Yy >0. Dien tich toan phan ciia bé (khong ké nép) 1a ham s6 S(x) trén khoang (0;+0).
Duong tiem can xién ciia do thi ham s6 S(x) la dudng thing y =ax+b. Tinh gid tri ciia

biéu thitc P=a%+b?.

Cau 10: Mot cong ty san xudt do gia dung uwéc tinh chi phi dé san xuat X (sdn pham) la
C(x)=150x+900 (nghin dong). Khi san xuat cang nhiéu sén pham thi chi phf sén xuat

trung binh cho mdi san pham khong vudt qua t (nghin dong). Tim gia tri nhd nhét cta t.

Lai giai.

A
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Cau 11: T mot tam ton hinh chit nhat c6 cac kich thude la x(m), y(m) v6i x>2va y>2 va dien
tich bang 10m?, ngusi ta cit bén hinh vuong bing nhau & bén géc roi gap thanh mot cai
thiing dang hinh hop chit nhat khong nip (nhu hinh vé) c6 chiéu cao bang 1m. Thé tich

. N . 1
ctia thung la ham s6 V(x) trén khodng (2;+o0). Do thi ham s6 y:V( ) ¢6 bao nhieéu
X
duong tiém can ding?
¥
II
x*
r .
I,’

L&i giai

| Cau 12: Ngudi ta mudn lam mot cai bé dang hinh hop chit nhat khong nip (nhu hinh vé) c6 thé tich |

A

bing 5m®. Chidu cao ctia bé 1a 10dm , cac kich thudce khac 1a x(m), y(m) véi x>0va y>0

. Dién tich toan phan ctia bé (khong ke nép) la ham s6 S(x) tren khoéng (0;+w). Dudng

> AN N
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tiém can xién cia do thi ham s6 S(x) la dudng thang y =ax+b. Tinh gia tri ctia biéu thic
P=a’+b’.

E 1dm

IR I

x - g
Yy
Loi giai

N

Cau 13: Nong do oxygen trong ho theo thdi gian t cho bdi cong thiic y(t) =5— % , V61 Yy dugc
+

tinh theo mg /1 va t dugc tinh theo gio, t > 0. Tim cac dudng tiém can ctia do thi ham s6
y(t) . Tt d6, c6 nhan xét gi vé nong do oxygen trong ho khi thai gian t tré nén rat l6n?

(Theo: www.researchgate.net /publication /264903978 _Microrespirometric_ characterization-
_of _activated _sludge _inhibition by _copper__and _zinc)

Lai giai

N 2 2 m 2
Cau 14: Tim tiém can ctia do thi ham so khoi lugng hat m(v) = & trong d6 m,la khoi lugng

V2
e
nghi ctia hat, ¢=300000 km/s 1a toc do anh sang.
Loi giai
=
Wy s o TP g Hamg Wor i .44 ¢ ®© Zalo Tuong Kamg: 0774860155 > o .
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Cau 15: Mot manh dat hinh thang vuong c6 day 16n gap doi day nhd, c6 dién tich 1a S = 24(m2) )

Goi x(m) 1a do dai day nho va P(X) 13 chu vi manh dat d6. Tim sb tiém can cta P(X).

Lai giai

Cau 16: Chi phi xuat bin X cudn tap chi (bao gom: luong can bg, cong nhan vién, gidy in...) dugdc
cho bai C(X) = x> —2000x +10% dong. Chi phi phat hanh cho mdi cudén 1a 4 nghin dong.
T (X) o2 N 2 : z £ 2 N ~ N Z L
M (x) =—= v6i T(X) 1a tong chi phi (xuat ban va phéat hanh) cho X cudn tap chi, dugc
X
goi 1a chi phi trung binh cho mot cuén tap chi khi xuat ban x cudn. Khi sé lugng cudn tap

chi phat hanh cyc 16n thi chi phi trung binh cho méi cudén tap chi M (X) s€ tiém can véi

duong nao.

Lai giai

Cau 17: Ngudi ta théng ke dugc chi phi sita chita, van hanh may méc trong mot nam ctia mot xudng
. . 2000x—1500 ,, . N 2 e .
sén xuét dugce tinh bdi cong thie f (x)= TV (trieu dong). Biét x 1 s6 nam ke tir
X+
lac may moc van hanh 1an dau tién, s6 ndm cang nhiéu thi chi phi cang cao. Khi s6 nam X
di 16n thi chi phi van hanh may moéc trong mot nam gan véi s6 nao? (lam tron dén 1 chi
s6 thap phan sau dau phay).

Lai giai

| Cau 18: Dé thiét ké mot bé ca hinh hop chit nhat c6 chiéu cao 1a 80 c¢m, theé tich 14 12800 cm?. Ngusi
tho dung loai kinh dé stt dung lam mat bén c6 gia thanh 70000 VND /m? va loai kinh dé
lam mit day c6 gia thanh 100000 VND/m?2 Goixla chiéu dai ctia diay bé ca véi

A
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‘ (X >0, x(m)); f (X)la ham s6 xac dinh chi phi dé hoan thanh bé ca. Xac dinh cac duong ‘

‘ tiém can cia do thi ham sb f (X) ‘

Lai giai

PPN
Cau 19: Dé loai bé p% mot loai tao doc khéi hd nude, ngudi ta ude tinh chi phi bé rala C(p) = 1;‘;—:9

(trieu dong), v6i 0 < p < 100. Tim tiém can ding ctia do thi ham s6 C(p) va néu § nghia
cua duong tiém can nay.

Lai giai

Cau 20: Mot cong ty san xuat do gia dung udc tinh chi phi dé san xuét x (sdn pham) 1a C(x) = 2x +
50 (trieu dong). Khi d6, f(x) = @ 1 chi phi sdn xudt trung binh cho mdi san pham.

Chitng t6 rang ham s6 f(x) gidm va lim,_, . f(x) = 2. Tinh chat nay néi lén diéu gi?

L&i giai

Cau 21: Mot manh vuon hinh chit nhat c6 dién tich bang 144m2.
Biét do dai mot canh ctia manh vuon 1a x(m).

a) Viét biéu thiic tinh chu vi P(x) (mét) ctia manh vuon.

b) Tim céc tiém can ciia d6 thi ham s6 P(x).

Loi giai

A
>
v
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»CHU DE 4: KHAO SAT HAM SO VA UNG DUNG THUC TE
Cau 1: Mot chat diém chuyén dong c6 phuong trinh S =t® -3t -9t + 2, trong dé6 t dudc tinh bing
giay va S duge tinh bing mét. Gia toc tai thoi diém van tbe bi triet tieu la:
Lai giai

Cau 2: Mot chat diém chuyén dong véi quy luat S(t) =6t —t>. Tai thoi diém t van tbc v(m / S) cla

chuyén dong dat gia tri 16n nhat bang

L&i giai

Cau 3: Do gidm huyét ap ctia mot bénh nhan duge cho bdi cong thiic G(X) =0,025x%> (30—X) trong

d6 x 1a s6 miligam thudc duge tiém cho bénh nhan (O <X< 30). Dé bénh nhan dé c6 huyét

Ap gidm nhiéu nhéat thi lieu lugng thudce can tiem vao 1a

Loi giai
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Cau 4: Mot hop dung Chocolate bing kim loai c¢6 hinh dang lic mé nap nhu hinh vé duéi day. Mot
phan tu thé tich phia trén ciia hop duge rai mot 16p bo sita ngot, phan con lai phia dudi
chita day chocolate nguyén chat. Véi kich thuéec nhu hinh vé, goi X =X, 1a gia tri lam cho

hop kim loai c¢6 thé tich 16n nhat, khi dé thé tich chocolate nguyén chat cé gia tri V, bing

X

%
o

Lai giai

Cau 5: Cho hinh vuong ABCD c6 canh bang 4, chinh gitta c6 mot hinh vuong dong tam véi ABCD
. Biét ring bon tam giac 1a bén tam giac can. Hobi tong dién tich ctia hinh vuéng & gitta va
bén tam gidc can nhé nhat bang bao nhieu?

A a

B

Lai giai
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Cau 6: Giam doc mot nha hat A dang phan van trong viéc xac dinh mtc gid vé xem céc chuong
trinh dugc trinh chiéu trong nha hat. Viéc nay rat quan trong no sé quyét dinh nha hat thu
duge bao nhiéu lgi nhuan tit cac budi trinh chiéu. Theo nhitng cudn sé ghi chép ctia minh,
ong ta xac dinh dude ring: néu gia vé vao ctta 1a 20 USD/ngudi thi trung binh c6 1000
nguoi dén xem. Nhung néu ting thém 1 USD/ngudi thi sé mat 100 khach hang hodic gidm
di 1 USD/ngudi thi sé c6 them 100 khach hang trong s6 trung binh.Biét rang, trung binh,
mdi khach hang con dem lai 2 USD lgi nhuan cho nha hat trong cac dich vu di kem. Hay
gitip giam déc nha hat nay xac dinh xem can tinh gia vé vao cita 1 bao nhiéu dé thu nhap
13 16n nhat.

Lai giai

Cau 7: Ban A ¢6 mot doan day mém va déo khong dan hoi 20 m, ban chia doan day thanh hai phan,
phan dau gap thanh mot tam giac déu. Phan con lai gap thanh mot hinh vuong. Héi do dai
phan dau bang bao nhiéu (m) dé tong dien tich hai hinh trén 1a nhé nhat?

Lai giai

Cau 8: Ong A du dinh st dung hét 6,7m’® kinh dé lam mot bé ca bing kinh c6 dang hinh hop chit
nhat khong nap, chiéu dai gap doi chidu rong . Bé ca c6 dung tich 16n nhat bing bao nhiéu

Loi giai
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Cau 9: Cho mot tAm nhom hinh vudng canh a =12(cm) . Nguoi ta cit 6 bén goc clia tam nhom do6
b6n hinh vuong bing nhau, méi hinh vuong c6 canh biang x(cm), roi gap tAm ton lai nhu

hinh bén dé dugc mot cai hop khong ndp. Tinh canh ctia hinh vuong bi cét sao cho thé tich
ctia khoi hop 1a 16n nhat?

|
|
|
|
e T pp——

Cau 10: Mot sgi day c6 chiéu dai 28m dugc cit thanh hai doan dé lam thanh mot hinh vuong va
mot hinh tron. Tinh chiéu dai ctia doan day lam thanh hinh vuong dudc cit ra sao cho tong
dién tich ctia hinh vuong va hinh tron 14 nhé nhat .

Lai giai

Cau 11: Tt mot tAm ton co6 kich thude 90cmx 300cm , ngudi ta lam mot mang thoat nuée, mit cat
ngang cia mang la hinh thang can ABCD c¢6 day 16n AD, AB=BC =CD =30cm, minh
hoa hinh bén. Thé tich 16n nhat ctia mang bing
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A 3[}D
30cm cm

B30 em

Lai giai

Cau 12: Mot ngon hai dang dat & vi tri A cach bd 5km, trén bs bién c¢6 mot kho hang & vi tri C
cach B mot khodng 7km. Ngudi canh hai ding c6 thé chéo thuyén tit A dén M trén bs
bién véi van téc 4km/hroi di bo tit M dén C véi van téc 6km/h . Xéc dinh do dai doan
BM dé ngusi do di tit A dén C nhanh nhét.

A
f
5km
B _ " 7km -

A
R 2
9]
[
L 4
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v/
Cau 13: Dién tich mot trang ctia mot cudn sach 1a 600cm? . Do yéu cau ki thuat, can dé 1é trén va 1é

dusi la 3cm, 18 tréai va 1é phai la 2cm. Tinh chiéu dai ciia trang gidy dé dién tich phan chit
in vao cudn sach duge nhiéu nhét.

Lai giai

Cau 14: Khi mau di chuyén tit tim qua cac dong mach chinh r6i dén céc mao mach va quay tré lai

qua cac tinh mach, huyét 4p tam thu lién tuc gidm xuéng. Gia stt mot ngudi c6 huyét ap
tam thu P dugc cho bdi ham sb:
25t* +125
P(t)=——-5——,0<t<10

Trong d6 t 1 thai gian dude tinh bing giay. Téc do thay doi ctia huyét ap sau 8 giay ké tir khi mau
roi tim gidm bao nhiéu mmHg?
64
Tra loi: —=~0,38
169

L&i giai

Cau 15: Bo phan san xuat clia mot cong ty xac dinh chi phi dé san xuat X san pham dugc cho béi
biéu thiic T(X) = x> +20x+4000 . Néu X san pham déu dugc ban hét va gia ban mdi san
pham 14 150 nghin dong thi lgi nhuan 16n nhat ma cong ty thu duge 1a bao nhieu?

Lai giai

V52
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v/

2
Cau 16: Trong hé truc toa do (Oxy) ,cho d6 thi hams6 (C): y = X+—Xl+1; X >—1 mo t4 chuyén dong
X +
ctia mot chiée thuyeén trén bién, mot tram phat song dit tai diém | (-1 -1) . Biét hoanh do

diém M thuoc do thi (C) ma tai d6 thuyén thu duge séng t6t nhat 1a x, = i—b . Tinh

ta

an+b?

Lai giai

Cau 17: Mot rap chiéu phim c6 stic chita 800 ngudi, trung binh mdi ngay rap c6 khoang 360 khach
v6i gia mdi vé 14 100.000d. Néu gia mdi vé giam 10.000d thi mdi ngay rap c6 thém 60 khach
dén xem. Héi can gidm gia vé dén bao nhiéu nghin dong dé doanh thu ctia rap 1 16n nhat.

Ldi gidi

Cau 18: Trong 7 phit dau ké tir lac xuét phét, do cao h ciia kinh khi cau vao thoi diém t phat duge
cho bdi cong thiic h(t) =6t —81t* +324t . Tir phat tht 7 kinh khi ciu sé di chuyén va duy

tri do cao. Hoi trong 7 phat dau tién, do cao kinh khi cau 16n nhat béng bao nhiéu.

Lai giai

A
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Cau 19: Mot con ca hoi boi nguge dong dé viugt mot khoang cach 1a300km . Van tdc ciia dong nude
13 6km/h. Néu van tbc bai ciia ca khi nuée ditng yén 13 v(km/ h) thi nang lugng tiéu hao
ctia ¢ trong t i dugc cho béi cong thie E(v)=cv’t. Trong d6 ¢la mot héng s6, E duge
tinh bing jun . Tim van t6c boi clia cé khi nuée ding yen dé ning lugng tieu hao 1a it nhat.

Lai giai

Cau 20: Mot ho sén xuat vai sy Luc Ngan mdi ngay san xuat duge x kg vai (5<x<20).
Téng chi phi sin xuat X kg vai, tinh bing nghin dong, cho bsi ham chi phi:

C(x)=x>—3x" —19x+300

Gia st ho san xuat nay ban hét san pham mdi ngay véi gia 170 nghin dong /kg. Hbi ho san
xuit nay can san xuit va ban ra mdi ngay bao nhiéu kg vai siy dé thu dugce lgi nhuan tdi da?

Lai giai
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7 s (4

Cau 21: Mot coc chita 20 ml dung dich KOH v6i nong do 100 mg/ml va mot binh chita dung dich
KOH khéc véi nong do 10 mg/ml . Lay x (ml) & binh tron vao coc ta duge dung dich KOH
c6nong do C(x). Coi C(x) laham s6 xac dinh véi x>0. Khi x €[5,15], ndng do ciia dung
dich KOH dat gia tri 16n nhat bing bao nhieu mg/ml ?

Lai giai

Cau 22: Mot tau do bo tiép can Mat Trang theo cach tiép can thing ding va dét chay cac tén lia
ham & do cao 250 km so v6i bé miit cia Mat Trang.

Trong khoang 50 giay dau tién ké tir khi dét chdy cac tén lita ham, do cao h ctia con tau so véi bé
mit ctia Mt Trang duge tinh béi ham h(t) =-0,01t% +1,1t* =30t + 250, trong dé t 1a thoi
gian tinh bing giay va h 1& do cao tinh bing kilomét

a) Con tau dat khodng cach 70km so véi bé mat ciia Mit Trang tai thoi diém t =30 .

b) Goi v(t) lam ham van toc tic thoi ké tir khi dét chay cac ten lita ham, véi 0<t<50 . T giay thi
37 trd di, van toc ctia tau gidm dan.

c) Trong khoang thdi gian tit giay thit 18 dén giay thi 32 dau tien, do cao clia con tau gidm dan so
v6i bé mat ctia Mat Tring.

d) Trong qua trinh tiép can, tau d6 bo cach mat dat thap nhat 1a khoang 8,07 (km).

Lai giai

> AN N
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v/

Cau 23:

hoa , n6 dugc gidi

han bdi cac truc toa do va do thi

\k
s -~ \, l/
x)£ o\
&
J -
.
¢
P
0=y 5S6 8 12 x
Hinh 25

a) Duong dao ven ho chay doc theo truc OX dai bao nhiéu mét?
b) Tai nhitng diém nao trén dudng di dao ven hd thi khoang cach theo phuong thang ding dén bd ho
déi dien 1a 16n nhat? Tim khodng cach 16n nhat dé.
c) Trong cong vién c6 mot con dudng chay doc theo do thi ham s6 y =—1,5x+18. Ngudi ta dut dinh
xay dung bén bd ho mot bén thuyeén dap nude sao cho khoang céch tit bén thuyén dén con
duong nay la ngan nhat. Tim toa do ciia diém dé xay bén thuyeén nay.

Mot ho nuée nhan tao duge xay dung trong mot cong vién gidi tri. Trong mo6 hinh minh
cia ham
y=f(x)= %(—x3 +9x? —15x +56). Don vi do do dai trén mdi truc toa do 14 100m .

SO

L&i gidi

A
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Cau 26: Dé thiét ké mo hinh ctia mot doan dudng cao tdc néi hai susn doi véi su khac biet vé do cao
 vi tri hai suon ddi giao nhau la 50 feet , ngudi ta c6 thé lam nhu sau:’

VA
B(1 nwﬂ_/ ............. (2%
501
"

Khong vé theo diing ti I¢ xich o

Hinh 2

Chon hé truc toa do Ozy v6i O 1a vi trf hai suon doi giao nhau, phuong ndm ngang 1a tryc
Oz, don vi trén mdi truc toa do 1a feet .Chon hai vi tri A, Blan luct trén hai suon doi. Bang
cach do dac tai thuc dia, ta xac dinh dugc toa do hai diém A, B va goc doc a tai diém B
clia suon doi. Gia stt ta c6 A(-1000;60), B(1000;90) va tana =0,04 .Trong hé truc toa do
Oxy, quan sat dudng cong mo phong doan dudng cao téc ndi hai suon doi, duong cong do6
gdi nén hinh 4nh dd thi ctia ham s6 bac ba. Vi thé ta c6 thé chon ham s6 bac ba
f (x) = ax® + bx* + cx+d(a = 0) sao cho trong hé truc toa do Ozy, dd thi ham s6 d6 trén doan
[-1000;1000] mo phéng doan dudng cao toc can thiét ké. Ta chon theo nguyén téc: He so

goc clia tiép tuyén tai B ctia do thi ham sé d6 bing 0,04.Hay xac dinh ham s6 bac ba do6.

Lai giai

Cau 27:

Mot trung tam day nghé can thiét ké mo hinh danh gia ki nang ctia mot hoc vién theo hoc nghé danh
may.

Ngudi ta c6 thé lam nhu sau:

- Dé xay dung mo hinh toan hoc cho Bai toan trén, ta sit dung thong ké. Bing ach khao sat téc do
danh mAy trung binh S ctia hoc vién d6 sau ¢ tuan hoc (5<t<30), ta thu thap céc sb lieu
thoéng ké duge cho trong bang 1

v/

t 5) 10 15 20 25 30
S 38 56 79 90 93 94

& 7o @won% M: 0774860155
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- Ta can chon ham s6 f(t) dé biéu dién s6 lieu & bang 1, ttic 14 & hé truc toa do Oy, do thi ctia ham
s6 do6 tren khoang (0;4w0) “gan” v6i cac diem A(5;38), B(10;56),C(15;79), D(20;90),
E(25;93),G(30;94). Ngoai ra, do toc do danh may trung binh ctia hoc vién tang lén theo
thoi gian ¢ va chi dén mot giéi han M nao do6 cho du thoi gian t c6 kéo dai dén vo cuing thi
ham s6 y= f(t) phai théoa man thém hai diéu kien: Ham s6 d6 dong bién trén khoang
(0;+) va tllr+nw f(t)=M eR, M >94. Vi cic ham da thitc khong théa man hai diéu kien
dé nén ta chon mot ham phan thitc hitu ti dé biéu dién cac s6 liéu & bang 1. Ta c6 thé chon

at+b

ct+d
fty=10t=280 .
t+2

ham s6 c6 dang f(t)= (ac #0) cho muc dich dé. Dya vao bang 1, ta chon ham s6

a) Dya theo mo hinh d6, di doan téc do danh may trung binh ctia hoc vién dé sau 40 tuan .

b) Xem y= f(t) 12 mot ham s6 xdc dinh trén khodng (0;+o0), hay tim tiém can ngang ctia do thi
ham s6 do.

c¢) Néu nhan xét vé téc do danh mAay trung binh ctia hoc vien dé sau thoi gian ¢ ngay cang 16n.

Lai giai

Cau 28: Cit mot doan day dai 60 mthanh hai doan day, doan day thi nhat gap thanh mot tam
giac déu c6 dién tich S, , doan day thit hai gap thanh mot hinh vuong co6 dién tich S,

A ommmsmmme- A
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Khi d6 gia tri nhé nhat ctia tong T =S, + S, 1a bao nhiéu ?

Lai giai
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Cau 29: Cat mot doan day dai 30mthanh hai doan day, doan day thit nhat gip thanh mot duong
tron c6 dién tich S, , doan day thit hai gip thanh mot hinh vuong c6 dién tich S,

e . F--m-mm——--- -
- -~ \ 1
rd Ay

’ [N I I
[ . I 1
r \Y I I
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\ h " 1
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Khi d6 gia tri nhé nhat ctia tong T =S, + S, 1a bao nhiéu ?

Lai giai

Cau 30: Mot cai hop c6 dang hinh hop chit nhat c6 thé tich bing 48 va chiéu dai gap doi chiéu rong.
Chat lieu lam day va 4 mat bén clia hop c6 gia thanh gap ba lan gia thanh ctia chat lieu

. N 2 2 2 P m
lam nap hop. Goi h 1a chiéu cao ctia hop de gia thanh ciia hop 1a thap nhat. Biét h=—
n

v6i m, n 1a céc s6 nguyén duong nguyén t6 ciing nhau. Téng m+n béng bao nhieu?
Loi gidi

Cau 31: Mot tAm bia hinh vuong c6 dién tich 900cm?. Ngudi ta cdt & bon goc ciia tAm bia d6 bén
hinh vuéng bing nhau, méi hinh vudng c¢6 canh béng X cm roi gap tam bia lai nhu hinh vé
bén dé duge mot cai hop khong nép c¢6 dang hinh hop chit nhat. Tim thé tich 16n nhat ma
hinh hop chit nhat c6 thé thu duge?

Lai giai
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Cau 32: Mot ngusi nong dan c6 15 000 000 ddng dé 1am mot hang rao hinh chit E doc theo mot con
song bao quanh hai khu dat trong rau c6 dang hai hinh chit nhat bing nhau . D6i v6i mit
hang rao song song véi bd song thi chi phi nguyén vat lieu 1a 60 000 dong/mét, con dbi voi
ba mat hang rao song song nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50 000 dong/mét, mit giap
v6i bo song khong phai rao. Tim dién tich 16n nhat ctia hai khu dat thu dude sau khi lam
hang rao.

f

Cau 33: .Mot coc chita 25ml dung dich NaOH véi nong do 100 mg/ml. Mot binh chita dung dich
NaOH khéc véi nong do 9mg/ml dude tron vao coc. Goi C(X) 13 nong do cia NaOH sau

khi tron X tit binh chita, ta thiy nong do ctia NaOH trong coc sé luon gidm theo X nhung
luén 16n hon mot s6 a. Tinh a?

Lai giai

Cau 34: Bac An c6 mot manh dat ruong va mudn danh ra mot khu dat hinh chit nhat c6 dién tich
242m? dé trong cay thube. Bac du kién rao quanh ba canh ctia khu dét hinh chi nhat nay
béng lu6i thép, canh con lai sé tan dung bitc tuong c6 sin. Biét chiéu rong khu dat khong
vugt qua 16m . Hoi chiéu rong ciia khu dat biang bao nhiéu dé tong chiéu dai lusi thép can

duing 14 ngan nhat ?

A
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Lai giai

Cau 35: Gia st chi phi cho xuat ban x cudén tap chi duge cho béi cong thiic:
C(x) =0,0001x* —0,2x +10000, trong d6 C(x) dugc tinh theo don vi la van dong . Chi phi phat hanh
cho mdi cuén 1& 4 nghin dong. Ti s6 M (X) = T dudc goi 1a chi phi trung binh cho mot
X
cubn tap chi khi xuat ban x cubn va téng chi phi T(X) cho x cubn tap chi. Tim chi phi
trung binh thap nhat cho mot cudn tap chi 14 bao nhiéu van dong, biét ring nhu cau hien
tai xuat ban khong qua 30000 cudén?

Lai giai

Cau 36: Mot thanh phdé nam trén mot con song chiy qua hém nai. Hém c6 chiéu ngang 80m, mot
bén cao 40 m va mot bén cao 30 m. Mot cay cau sé dude xay dung bac qua song va hém
| nii. So do thiét ké clia cay cau duge gan hé truc toa do nhu hinh vé dudi day. |

A
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yA

60

X(-40,40) E

F  Y(40,30)

A \SB
0=~~~ %
N a A T P
Con duong XY xuyén qua hém nai dugc mo hinh héa bang phuong trinh:
3
y = X —%+35.Hai cot dd doc MN va PQ la doan néi gitta khung ctia Parabol va
25600 16

dusng XY . Tinh téng do dai doan MN va PQ biét rang N va Q la hai diém déi xting qua.
Oy ; MN la doan c6 do dai 16n nhat .

Lai giai

Cau 37: Ong Vinh dang & trong rimg dé dao vang. Anh ta tim thay vang & X, cach diém A: 3km
.Diém A ndm trén dusng bd bién . Trai cia Ong Vinh ndm & Y , cach diém B : 3 km. Diém
B ciing thudc duong bs bién. Biét ring AB =3 km, AM = NB =x km va AX =BY =3 km.

Vang Trai cia Ong Vinh

X

\\ S ,'
E \\\ RIING ’/ w
_~ N ,’ =
o \\ ,/ §
< ,
> rd
M . ¥
A xkm M Bo bién N xkm B
18 km

Khi dang dao vang, Ong Vinh bi rn cén, chat doc lan vao mau. Sau khi bi cdn, nong do
chat doc trong mau tang theo thai gian dude tinh theo phuong trinh

62 ¢ @ Zalo Pucng Kung 0774560155 >
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y=50log(t+2)

v/

Trong d6, yla nong do, t 14 thai gian tinh bang gic sau khi bi rin cin.

Ong Vinh can quay tré lai trai dé 1ay thudc giai doc. Ong Ay chay trong ritng va trén bai bién véi van
toc 1an luot 1a 5 km/h va 13 kmv/h,

Dé vé dén trai Ong Vinh can chay tit trong ritng qua diém M, N trén bai bién.

Tinh nong do chat doc trong mau thap nhat khi ong Vinh vé dén trai .

Lai giai

Cau 38: Mot cong ty chuyéen san xuat dung cu thé thao nhan duge don dat hang san xuat 8000 qua
béng 6. Cong ty c6 mot s6 may méc, mdi may c6 kha nang san xuat 30 bong ré trong mot
gid. Chi phi thiét 1ap mdi may 14200 nghin dong. Sau khi thiét 1ap, qué trinh sin xuat sé
dién ra hoan toan tu dong va chi can c6 ngudsi gidm sat. Chi phi tra cho nguoi giam sat 1a
192 nghin dong mdi gis. Cong ty can sit dung bao nhiéu may moc dé chi phi hoat dong dat
mic thap nhat?

L&i giai

Cau 39: Mot vat chuyén dong theo quy luat S(t) =1t> -3t —9t + 2. Hoi tai thoi didm nao thi van téc
ctia vat dat gia tri nhé nhat?

Lai giai

A
>
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Cau 40: Trong phong thi nghiém ngudi ta xac dinh dugc s6 lugng vi khuan duge nudi ciy tinh theo

cong thitc N (t)=1000+ 100t =
100+t

Tinh s6 lugng vi khuan 16n nhat ké tit khi nuoi cay.

Lai giai

Cau 41: Mot ngudi can di tit khach san A bén bs bién dén hon ddo C . Biét ring khoang céach tit
ddo C dén bo bién 1a 10km, khoang cach tit khach san A dén diém B trén bs gan dao C
nhat 13 40km . Ngusi do c6 thé di dusng thiy hodc di dusng bo rdi di dusng thiy . Biét
kinh phi di duong thiy 1la 5 USD/km, di duong bo 1a 3 USD/km . Héi ngusi do phai di
dudng bo mot khoang bao nhiéu dé kinh phi nhé nhat? ( AB = 40km,BC =10km)

C

L&i giai

A
>
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=CHUONG @: VECTO VA CAC PHEP TOAN TRONG KHONG GIAN
» CHU DE 1: VECTO TRONG KHONG GIAN

Cau 1: Mot vat c6 khdi lugng m (kg) thi lvc hap dan P clia Trai DAt tac dung lén vat dudgc xac dinh

theo cong thic P = m.E, trong do g_j 1a gia t6c roi tu do c¢6 do 16n g =9,8m/s?. Tinh khoi
lugng ctia vat khi chiu tac dung ctia Ic hap dan ciia Trai Dat 1a P=4,9N .

Lai giai:

Cau 2: Mot vat c6 khoi lugng m (kg) khi chiu tac dung ctia mot luc F thi vat do sé chuyén dong véi

—

gia toc a= F . Tinh lyc tac dung len vat ¢6 khoi lugng m=6(kg) khi vat d6 chuyén dong
m

trén mat phang ndm ngang, nhin véi gia téc a=3m/s*?

Lai giai

Cau 3: Mot chiéc ban can déi hinh chit nhat duge dit trén mat sin nim ngang, mat ban song song
v6i miit san va bén chan ban vuong géc v6i mit san nhu hinh vé beén.
Trong luc tac dung len ban ( biéu thi béi véc to a) phan tan déu qua bon chan ban va gay nén cac

phén lyc tit mat san 1én cic chan ban ( biéu thi béi cac véc to 5 6, H,é )

a) Hay chi ra mdéi quan hé vé phufdng va huéng ctia cac vée to a,b,c,d,e.

b) Giai thich vi sao cac véc to b, C, d,e doi mot bang nhau.

| Cau 4: Trong Luyén tap 8, ta da biét trong tam ciia ti dien ABCD la mot diém | théa man |
| Al =31G,5d6 G la trong tam cta tam giac BCD. Ap dung tinh chit trén dé tinh khoang |

A
>
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cach tir trong tam ctia mot khoi rubik (dong chat) hinh tit dién déu dén mot méit clia no,
biét ring chiéu cao ctia khoi rubik 1a 8cm. (Hinh 2.30)

8 cm

Hinh 2.30

Lai giai

Cau 5: Ba s¢i day khong gian véi khéi lugng khong dang ké duge budc chung mot dau va duge kéo
cang vé ba huéng khac nhau (H.2.31). Néu cac lutc kéo 1am cho ba sgi day 6 trang thai ditng
yén thi khi d6 ba s¢i day nam trén cing mot mat phang. Hay giai thich vi sao.

Hinh 2.31

Lai giai

Cau 6: Néu vat chuyén dong thang déu dudi tac dung ctia mot luc F thivat do dang chiu tac dung

cua luc ma sat F_m; c6 do 16n biang lyc tac dung F v co huéng nguge véi huéng cla F.
Cong thtc tinh Iyic ma sat F,, =N trong d6 p 1a he s6 ma sat, N 1a do 16n ctia ap luc.
Gia st mot thung gb dang chuyén dong thing déu trén mit phing nim ngang co trong

lugng N =150( N) , hé s6 ma sét giita vat vi mat phang 1a p=0,25. Tinh lyc tac dung len

thiing gb dé thiing chuyén dong thang déu?

T8 Dy Faung Wod *56 & Talo Tueng Naung: 0774560155~
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v/
Loi giai

Cau 7: C6 ba luc cung tac dung vao mot vat. Hai trong ba luc nay hgp v6i nhau mot goc 120° va

déu c6 do 16n bang 30N . Luc thit ba vudng géc v6i mat phing tao bai hai luc da cho va co
do 16n bang 40N . Tinh hop luc ciia ba lyc trén.

L&i giai

Cau 8: Néu mot vat c6 khéi lugng M (kg) thi luc hip din P ctia Trai Dat tac dung len vat dugde xéc
dinh theo cong thic P = ma, trong do a 1a gia téc roi tu do ¢6 do 16n g =9,8 m/s® . Tinh

do 16n cuia Iy hap dan ctia Trai Dat tac dung lén mot qua tao co6 khdi lugng 102 gam.
|

Cau 9: Trong dién truong deéu, luc tinh dién F (don vi: N) tac dung lén dién tich diém c6 dien tich
q (don vi: C) dugc tinh theo cong thic F =q.E , trong d6 E la cuong do dien trudng (don

vi: N/C). Tinh do 16n ctia luc tinh dien téac dung len dién tich diém khi =107 C va do 16n
dién trusng E =10°N/C.

+ + + + + + + + +
g i
Y Y ' My ¥ v
| ¥
ll ]
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Lai giai

b P PPUPRE
Cau 10: Mot luc tinh dién F tac dong lén dien tich diém M trong dién trudng déu lam cho M dich
chuyén theo duong gip khac MPN . Biét q=2.10"C, vecto dién truong c6 do 16n
E=18.10°N/Cva d =MH =5 mm. Tinh cong A sinh béi luc tinh dien F.
[+ + + + + + + + +
My, l
F ". ™ -‘x
d N
P~
¥ !{I_______._____-_Hi\‘.l.'l,"

Cau 11: Cho ba lyc El =W\, E =W, Es =MC ciing tac dong vio mot 6 to tai diem M va 6 t6
ding yen. Cho biét cudng do hai lyc F,, F, déu bing 25N va goc AMB =60°. Khi d6

cuong do lyc ES 13 (Két qud lam tron dén hang phan muoi)

Cau 12: Hai con tau xuat phat ciing lac tit bd bén nay sang bd bén kia ctia dong song véi van toc
rieng khong déi va c6 do 16n bing nhau. Hai tau luon giit dugce lai sao cho chtng tao v6i ba
ciing mot goc nhon nhung mot tau huéng xudng ha luwu, mot tau huéng lén thugng nguon
(hinh bén). Van téc dong nudce 1a dang ké, cac yéu t6 bén ngoai khac khong dnh hudng t6i
van téc clia cac tau. Hoi tau nao sang bd bén kia truée?(Hoc sinh ghi s6 1 hodc s6 2 vao 6
ddp dn)

A
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Cau 13: C6 ba lyc cling tac dong vao mot vat tai mot diém. Trong dé hai luc Ei,Ez tao v6i nhau

mot goc 110° va c6 do 16n lan luct 14 9N va 4 N, Iuc F, vuong goéc véi cac lue F,F, vaco

do16n 7 N. Do 16n clia hop lye ctia ba lyc trén 1a bao nhiéu newton (N)? (Két qua lam tron
dén hang don vi)

Lai giai

A
-
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>
A
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[ Toan B-Caw tuic ma 2025 } ON THI bH - BD HSG

v/

céc luc cang clia sgi day diit tai diém O 1a E,E,E c6 do 16n bang nhau va bang 15 N.
Trong lugng cia chiéc den d6 bing bao nhiéu newton (N)? (Két qua lam tron dén hang

phan tram)

Cau 14: Mot chiée den tron dudc treo song song véi mat phang nim ngang béi ba sgi day khong dan
xuét phat tit diem O trén tran nha va lan lugt buoc vao ba diem A, B,C trén dén tron sao
cho OA,0OB,0OC d6i mot vudng goc v6i nhau. Biét khoi lugng cac soi day khong dang ké,

A

& 7o @won% M: 0774860155
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Cau 15: C6 hai chiéc coc cao 10m va 30m lan lugt dat tai hai vi tri A, B. Biét khoang cach gitta hai
coc bang 24m. Ngudi ta chon mot cai chot & vi tri M trén mit dat ndm gita hai chan cot
dé giang day ndi dén hai dinh C va D ciia coc (nhu hinh vé). Héi ta phai dat chét & vi tri
nao dé tong do dai ctia s¢i day do6 1a ngan nhat?

]

A
|
1
1
|
[ |

I 1301
1 |
| 1
1 |
1I]'r;|r1.I X
| 1
v v
— ’ —

o Il 12

Cau 16: Mot ngudi cudi ngua xuat phat tit A di dén C. Diém A ndm trong ving dat w6t nén van
tbc ciia ngua khi di trong ving nay 1a 15km/h, Diém C ndm trong viing dat kho hon nén
van toc clia ngua khi di trong viing nay 1& 1a 30km/h . Hai phan dat nay gidp nhau bdi mot
duong thang d di qua trung diém ctia AC vi khoang cach tit A va C dén dudng nay déu
bing 10km. Biét AC =5+v41km , thoi gian ft nhat dé di tit A dén C 1a may gio (Iam tron 2

Lai giai
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Cau 17: Mot chiée den chtim c6 khoi lugng m :10(kg) dugce thiét ké véi dia den duge gitt béi bon
doan cap SA,SB,SC,SD cuing chat lieu va khong dan hoi sao cho S.ABCD 1 hinh chép ti
gidc déu (xem hinh vé). Biét ring gia toc roi tu do 1a g =10(m / 82)

v

.-1‘#’ ;'II'

D

Tim do 16n ciia luc cang (don vi (N)) cia m6i s¢i day céap.

Lai giai

Cau 18: Mot chiéc 6 to duge dit tréen mat ddy dudi mot khung sit c6 dang hinh hop chit nhat véi
day trén 1a hinh chit nhat ABCD, mit phiang (ABCD) song song v6i méit mét phang ném
ngang. Khung sit dé dugce buoc vao méc E ciia chién can cau sao cho cac doan day cap
EA EB, EC,ED c6 do dai béing nhau va cling tao v6i mét phang (ABCD) mot goc 60° (nhu
hinh vé). Chiéc can cau kéo khung sit lén theo phuong thing ding. Biét luc cing

F.F,,F,F, déu c6 cuong do 500(N) va trong lugng khung sit 1a 200(N). Tinh trong

lugng ctia chiéc xe 6 t6 (don vi (N) ), két quéa lam tron dén hang don vi?

o h & FBDuong Hung Wend ik ¢ 72 @ Zalo Pucng Kung 0774560155 > Mm .
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D) NSNS S

Cau 19: Theo dinh luat II: Gia téc clia mot vat c6 ciing huéng véi Iue tic dung lén vat. Do 16n cuia
gia toc tile thuan v6i do 16n clia luc va ti 1é nghich v6i khéi lugng clia vat:

F =ma trong d6 F 1a vecto luc (N), a la vectd gia tbc (m / 52) , m(kg) 1a khéi lugng ciia

vat. Mubn truyen cho qué béng c6 khoi lugng 0,5(kg)mot gia toc 50(m/ sz)thi can mot

luc da c6 do 16n 1a bao nhiéu?
A. 10N . B. 5N. C. 50N. D. 25N .

Lai giai

I
i
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Cau 20: Mot chiée den chum treo c6 khoi lugng m=5kg duge thiét ké véi dia den duge giit bsi bon
doan xich SA, SB,SC,SDsao cho S.ABCD 14 hinh chép tit giac déu c6 ASC = 60" . Goi g la

vecto gia téc roi tu do ¢6 do 1én 10m/s? . Tim do 16n cia lue cang cho mdi soi xich.

Cau 21: Mot chiée den tron dudce treo song song véi mat phang ndim ngang béi ba soi day khong dan
xuat phat tit diém O trén tran nha va lan lugt budc vao ba diem A, B,C trén den tron sao cho cac

lyc cang El, EZ,ES lan lugt trén mdi day OA,OB,OC doi mot vudng goc vaéi nhau va
Rl = || =|R[ = 25V3(N) .

Tinh trong lugng ctia chiée den tron do.

Lai giai
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D) NSNS S

Cau 22: Mot chiée can don tay dang can mot vat c6 khoi lugng m =3Kkg duge thiét ké v6i dia can
duge gitt béi bon doan xich SA,SB,SC,SD sao cho S.ABCD 1a hinh chép tit gidc déu co6

ASC =90°. Biét do 16n ciia luc cang cho méi sgi xich ¢6 dang ¥ Lay g =10m/s*, khi

d6 gia tri cia a bang bao nhiéu?

Cau 23: Khi chuyén dong trong khéng gian, may bay luén chiu tac dong ciia 4 luc chinh: lyc day
ctia dong cd, Iic can ctia khong khi, trong Iirc va luc nang khi dong hoc(hinh anh 2.20).

ang
Lug day
el B 1’/

B o s TronGg o
S e T S e, ]

e o -¥a -t -
Hinh 2.20
Luc can ctia khong khi nguge huéng véi luc day ctia dong co va c¢6 do 1én ti 1é thuan véi
binh phuong van téc may bay. Mot chiéc may bay ting van toc tir 900(km/h) len
920(km/h), trong qua trinh tang téc may bay git nguyén huéng bay. Lic can ciia khong

750 & ko Ducng Hung: 0774560155 > MmN
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| khi khi may bay dat van téc 900(km/h) va 920(km/h) lin hugt biéu dién b hai véc to F, |
‘ va E; v6i El = kEZ (k e R;k >0). Tinh gia tri ctia k (lam tron két qua dén chit s6 thap phan
thit hai).

Lai giai

A
>
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» CHU DE 2: HE TRUC TOA PO TRONG KHONG GIAN

Cau 1: Ngudi ta mubn ché tao mot chiéc hop hinh hop chit nhat bing ton c6 nip, 6 thé tich 400cm®
v6i yéu cau dung it vat lieu nhat. Biét chiéu cao ctia hinh hop chit nhat 14 4cm. Chon he

truc toa do OXYZ sao cho diém A trung véi goc toa do O, véc to ﬁ,ﬁ, AA’ 1an lugt
cting huéng véi T, j,R . Goi G(X; Y; Z) la trong tam ctia tam giac A'BD. Tinh X+ Y +3Z

(1am tron dén hang phan tram)

Lai giai

Cau 2: Mot chiéc xe dang kéo cing soi day cap AB trong cong truong xay dung, trén do da thiét 1ap
hé toa do nhu Hinh 16 v6i do dai don vi trén cac truc toa do bang Im. Tim toa do cla
vecto AB.
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Cau 3: O mot san bay, vi tri ctia may bay dugc xac dinh béi diém M trong khong gian Oxyz nhu
Hinh 17. Goi H la hinh chiéu vuong goc cia M xudng mét phang (Oxy). Cho biét OM =50

, (T,W) =64°, (W,W) =48° . Tim toa do ctia diém M .

zA
('Lr\
oL M
il .
- j ! B
e | 2§
s s T
H
Hinh 17

Lai giai

Cau 4: Hinh vé 1a mo td mot san cau long véi kich thude theo tieu chuan quéc té. Ta chon hé truc
Oxyz cho san d6 nhu hinh 1b (don vi trén méi truc 1a mét). Gia stt AB1a mot tru cau long

dé cang ludi. Biét toa do clia vecto AB = (a; b; C). Khi d6 S=a-b+2c bang bao nhiéu?

Cau 5: Mot may bay dang cat canh tit phi truong. V6i hé toa do Oxyz dude thiét 1ap nhu hinh bén
duéi, cho biét M 1a vi tri cia méay bay, OM =14, NOB = 32°, MOC =65°. Tim toa do diém
M.
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Cau 6: Trong khong gian chon hé truc toa do cho truée, don vi do lay kilomét, ra da phat hién mot
may bay di chuyén véi van tdc va huéng khong dbi tir diém A(lOO; 50; 5) dén diém
B(200;100;10) trong 10 phat. Néu méy bay tiép tuc git nguyeén van toc va huéng bay thi

toa do ctia may bay sau 10 phat tiép theo bing bao nhiéu?
Lol gial

Cau 7: Mot chiéc may duge dat trén mot gia do ba chan véi diém dit E (0; 0; 6) va cac diém tiép xuc

v6i mit dat clia ba chan lan lugt 1a A (0;1,0), A, (?;—%;OJ, A, (—?; —%;OJ (Hinh 40).

Biét rang trong lugng ciia chiéc may 1a 300 N . Tim toa do ctia céc luc tac dung lén gia do

F.F.FK.

A
>
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Hinl 40

Lai giai

Cau 8: Hay mo ta hé toa do Oxyz, trong cian phong & hinh 2.44 sao cho goc O trung véi goc trén
ctia can phong, khung tranh ndm trong mit phang (Oxy) va mat tran nha tring véi mit

(Oxz).

Hinh 2.44
Lai giai

Cau 9: Trong Van dung 2: “dé theo doi hanh trinh ctia mot chiée may bay, ta co thé lap heé toa do
Oxyz c6 gbc O tring véi vi tri clia trung tam kiém soat khong lwu, mit phéng (Oxy)

A
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N

J

tring véi mit dat (duge coi la phing) véi truc OX hudng vé phia tay, truc Oy huéng vé
phia nam va truc Oz huéng thing ditng lén troi (H.2.43). Sau khi cat canh va dat do cao
nhat dinh, chiéc may bay duy tri huéng bay vé phia nam véi téc do khong doi 1a
890(km/h) trong nita gi”. Hay giai thich tai sao tai méi thoi didm chiée may bay di
chuyén trén dudng bing thi toa do ctia né luon coé dang (X; Y; O) v6i X, y 1a hai s6 thuec
nao do?

Ldi giai

Cau 10:

Gach 6ng 13 mot san pham dudc tao hinh thanh tit dat sét va nudce, duge két hop lai 6i nhau
theo mot cong thitc chung hgp 1§ méi ¢6 thé tao ra hd hgp déo quoanh, sau dé ching duge
dd vao khuon, r6i dem phoi hodc sat kho va cubi ciing 1 dua vao 1o nung. Mot vién gach
hinh hop chit nhat c6 kich thuée dai 20cm ,rong 8cm. Bén trong c6 bon 16 hinh tru bing
nhau c6 duong kinh 2,5cm.

Tinh thé tich dat sét dé lam mot vien gach. (Lay 7 =3,14 ).

Lai giai

Cau 11:

Hai chiéc khinh khi cau bay lén tit cing mot dia diém. Chiéc thit nhat ndm cach diém xuét
phat 2,5 km vé phia nam va 2 km vé phia dong, dong thoi cach mit dat 0,8 km. Chiéc
thit hai ndm cach diém xuat phat 1,5 km vé phia bac va 3 km vé phia tay, dong thoi cach
mit dat 0,6 km . Ngudi ta can tim mot vi tri trén mat dat dé tiép nhien liéu cho hai khinh
khi cau sao cho tong khoang cach tit vi tri d6 t6i hai khinh khi cau nhé nhat. Gia st vi tri
can tim cach dia diém hai khinh khi cau bay lén 14 akm theo huéng nam va bkm theo
huéng tay. Tinh téng 2a+3b.

Lai giai

Cau 12:

Toa nha

Toa nha

A

Mot cong ty vién thong dang lén ké hoach xay dung mot thap vién thong tai mot thanh
phé dé cung cép dich du t6t hon. Cong ty can xac dinh vi tri ctia thap sao cho c¢6 thé phii
song hieu qua dén ba toa nha quan trong trong thanh phé. Gia st cac toa nha nay dude dat
tai cac vi tri ¢6 toa do nhu sau:

A(0;0;0)
B(6;0;0)

v 81 ¢ > .
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Toanha C(3;4/3;246)
Thap vién thong phai diit & vi tri sao cho tdng khoang céch tit thap dén 3 toa nha la nhd nhat. Khi
d6 tong khoang cach tit vi tri ctia thap én ba toa nha bang bao nhieu?

.

A
>
0 |
N
*

S/
. »
KR av . < 4 > AN Y

) / A ) . 0774860155
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»CHU DE 3: BIEU THUC TOA DO VA CAC PHEP TOAN

Cau 1: Tinh cong(don vi N) sinh béi luc E(6;8; —10) tao béi mot drone giao hang khi
thic hign mot do dich chuyén d (100;200;200).

Cau 2: Trén phan mém mo phéng viéc diéu khién drone giao hang trong khong gian Oxyz , mot
drone giao hang dang & toa do A(L' 0;1) di chuyén dén dia diém nhan hang la B(4; 4; 6) .
Mbi don vi trén phan mém bang 1km ngoai thuc té. Biét toc do clia drone 1a 80km/ h; gia
st rang tu vi tri giao hang va nhan hang khong giap chuéng ngai vat, sitc can gi6 khong
dang ké dé drone bay theo dudng thing. Thoi gian drone bay tit vi trf ban dau dén dia diém
giao hang mat bao nhiéu phut (lam tron dén hang thap phan)?

Lai giai

Cau 3: Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz cho trude, (don vi do: km), ra da phat hién mot
may bay chién dau Su-35 ctia Nga di chuyén véi van toéc va huéng khong doi tir diém
M (300;150;7) dén diém N(800;550;13) trong 20 phiit. Tinh toa do ctia may bay sau 5 phiit

tiép theo néu may bay giit nguyén van toc va huéng bay.

Lai giai

.......................................................................................................................................................
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Cau 4: Mot thiét bi thim do day bién dang lin v6i vecto van tbc ciia thiét bi khi bién ding yen 1a
v =(11; 7;—4) (don vi: km/h). Cho biét vects van tdc ctia dong hai luu ctia viing bién 1a
W:(4; 2; O) (don vi: km/h). Tinh toc do clia thiét bi trong diéu kién c6 dong hai luu, cac
yéu t6 khéac khong dang ké (don vi km/h, lam tron dén hang phan chuc).

I:  §

.. I
RS

1 A\E‘t
impw,

L&i giai

Cau 5: Mot chiéc dien thoai iphone dugc dit trén mot gia d co ba chan vé6i diem dat S (0; 0; 20) va
céc diém cham mét dat ciia ba chan lan lugt la A(0;6;0),B(3v3;3,0), C(-313;3,0) (don
vi cm). Cho biét dien thcﬁi 3(’3 tiong lugng 1 2 N va ba lyc tac dung lén gié ds duge phan
b6 nhu hinh vé la ba lye R, F,, F; ¢6 do 16n bang nhau. Biét toa do ctialuc F, =(a;b;c), khi
d6 T =2a+5b+6¢ bing?

A

e & FBTuomg Hung Wond zink w84 ®© Zalo Tuong Kamg: 0774860155 > o .
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Cau 6: Trong khong gian chon hé truc toa do cho truée, don vi do lay kilomét, ra da phat

hien mot may bay chién dau X di chuyén véi van toc va huéng khong doi ti diém M (1000;600;14)
dén diém N trong 30 phat. Néu may bay tiép tuc giit nguyén van toc va huéng bay thi toa do ctia
may bay sau 10 phat tiép theo bing Q(1400;800;16). Toa do vi tri diém N(a;b;c), tinh
S=a+b+2c.

L&i giai

Cau 7: Mot chiéc may do dac tric dia dugce dat trén mot gia d ba chan véi diém dat
S(0;0;4) va cac diém tiép xtc v6i mit dat cia ba chan lan lugt 1a

v

- A & TP Ducng Humg Wond sk ¢85 ¢ @ Zalo Pucng Kung 0774560155 .
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D) NS S S
A(-2;0;0), B(ZL' J3: 0), C (1; -3 0). Biét ring trong luc tac dung lén chiéc may c6 do 16n 1a

30N va duge phan bd thanh ba luc F, F,, F, c¢6 do 16n bing nhau nhw hinh duéi. Tinh tich vo

huéng cla EIEZ .

Cau 8:
Trén phan mém mo phéng viéc diéu khién drone giao hang trong khong gian Oxyz

, mot doi gdm ba drone giao hang A, B,C dang c6 toa do 1a A(L-3;2), B(m;m-2;6),
C(m-2;m;5), trong d6 m la tham s6, don vi do do dai tinh béng kilomet. Biét kho hang dang
& tai diém | (l;l; O). Vi 1y do nhién liéu nén cac drone khong dude di chuyén qua xa kho hang,
cu thé 1a cac drone khong dudc cach kho hanh qua 100 km.Xac dinh gia tri cia tham s6 m dé
cac drone cach kho hang khong qua 100km.

|
i
A
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Cau 9: Phan mai ctia mot can nha c6 dang 1a khéi da dién duge mo ta va gan trén hé truc toa do
Oxyz nhu hinh vé. Tinh thé tich khéi da dién ctia mai nha.

Cau 10: Mot kién tric sw mudn xay dung 1 toa nha biéu tugng doc la cho thanh phé. Trén ban thiét
ké toa nha c6 hinh dang 13 mot khdi ling tru tam gidc déu, c6 canh bén bang canh day va
dai 300 mét (tham khao hinh vé). Kién trac su mudn xay dung mot cay cau MN bic xuyén
toa nha (diém dau thudc canh A'C , diém cudi thudc canh BC') va cay cau nay sé duge dat
vang v6i don gia 5 ty dong trén 1 mét dai. Vi vay dé dap tng Bai toan kinh té, kién tric su
phai chon vi tri cay cau sao cho MN ngin nhat (Ggi y: doan théng néi hai dudng ngin
nhat chinh 14 dudng vuong goc chung). Khi do gia xay cay cau nay hét bao nhiéu tien?

Z
A C’

\
\
N
\
\

\ hh EFSR
\
\

Lai giai

A

V87 ¢ B
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v/

Cau 11: Mot em nhé can ning 20kg trugt trén cau trugt dai 3m. Biét ring cau trugt c6 géc nghiéng
so v6i phuong ndm ngang la 30°. Cho biét cong A(J) sinh béi mot luc F ¢6 do dich chuyén

d dugc tinh béi cong thic A= Fd. Hay tinh cong sinh bdi trong luc P khi em nhé trugt
hét chiéu dai cau truot biét gia téc roi tu do g =9,8m/s?,

Lai giai
R ettt ettt ettt e et et et eeeeeeeeaateeeeeeeeaateaeeeeeeaataaeeeeeeaaaaeeeeeeanaaaeeeeeaantaaeeeeeeantaaeeeeeeanaeaeeeeeaaaaaeeeeeaaiaaeeeeaanns

Mot viin phong c6 thiét ké dang hinh hop chit nhat véi chidu dai 1a 12 m, chidu rong 14 8 m |
va chiéu cao 12 5 m. Huy mudén treo mot chiéc den tai chinh gitta tran nha ctia phong hoc.
Xét hé truc toa do Ozyz c6 gbc O trung v6i mot goc phong va mat phing (O:vy) trung véi
mat san, don vi do dudc lay theo mét. Hay tim toa do ctia diém treo den.

A

4 88 ¢ > -
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Cau 13: Trong khong gian, xét hé toa do Oxyz c6 gbc O trung vdéi vi tri cia mot thuyén chién Viet
Nam trén bién Dong dugce dat ¢ Quan dio Hoang Sa, mat phéng (Oxy) triing véi mit bién
(dugc coi 1a phang) véi truc Oz huéng veé phia tay, truc Oy huéng vé phia nam va truc
Oz huéng thang ditng lén trsi. Don vi do trong khong gian Ozyz 14y theo ki-16-mét. Mot
chiéc ra da trén thuyén cé6 pham vi theo déi 1a 60 km. Hoi ra da c6 thé phat hien duge mot
tau ngam nude ngoai c6 toa do la (35,—25;45) ddi véi hé toa do noi trén hay khong? Hay
giai thich vi sao.

L&i giai
R ettt
KRR - o < 4 89 ¢

4 > AN N
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Cau 14: Trong khong gian, xét hé toa do Ozyz c6 goc O trung vé6i vi tri clia mot gian khoan trén
bién, mit phéang (Ozy) trung véi mit bién (duge coi la phang) véi truc Oz hudng vé
phia tay, truc Oy huéng vé phia nam va truc Oz huéng thang ding len troi (H.2.52).
Don vi do trong khong gian Ozyz 13y theo ki-16-mét. Mot chiéce ra da dit tai gian khoan
¢6 pham vi theo déi 1a 30 km. Héi ra da c6 thé phat hien duge mot chiée tau thaAm hiém
c6 toa do 1a (25;15;—10) d6i v6i he toa do néi trén hay khong? Hay giai thich vi sao.

Hinh 2.52

L&i giai

Cau 15: Mot phong hoc c6 thiét ké dang hinh hop chit nhat véi chiéu dai 14 10 m, chiéu rong 14 6m
vachiéu cao 1a 4 m. Mot chiéc quat dugc treo trén tran nha sao cho la diém chinh gitta ciia
phong hoc.Xét hé truc toa do Oxyz cé gbc (O = A) triing v6i mot géc phong va mit phang
(Oxy ) triing v6i mat san,don vi do duge lay theo mét. Goi 1(a;b;c)l1a toa do ciia diém treo
quat. Tinh gia tri a+b+c?

A

90 -
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> 7 77
B ]

Lai giai

Cau 16: Mot can nha duge phac thao du6i dang mot hinh lang tru ding tam giac OAB.O'A'B'. Véi
hé truc toa do Oxyz thé hien nhu hinh bén (don vi cm ), hai diém A’va B’c6 toa do lan

luot 1a A'(240;420;0) va B'(120;420;300) . Hay tinh do 16n ctia goc @ (lam tron dén hang
phan chuc)

Lai giai

A
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=CHUONG @. CAC SO DO DAC TRUNG DO MUC DO PHAN TAN CUA MAU SO LIEU
GHEP NHOM

»CHU DE 1: KHOANG BIEN THIEN-KHOANG TU PHAN VI

Cau 1: Bang sau thong ké tong lugng mua (don vi: mm) do dugde vao thang 7 tit nam 2002 dén
2021 tai mot tram quan trac dat & Ca Mau.

3414 | 187.1 | 2422 | 5229 | 2514 | 432.2 | 2007 | 388,6 | 258.4 | 288.,5

298,1 | 413,5 | 4135 332 421 475 400 305 520 147

a) Hay tim khodng bién thién, khoadng tt phan vi clia mau s6 lieu trén.
b) Hay chia mu s6 lidu trén thanh 4 nhém véi nhém dau tien 13 Bang 24 théng ké do am khong khi
trung binh cac thang nam 2021 tai Da Lat va Ving Tau (don vi: %).
o SHI 2 | 39t | S| 6| 208 | 9 | 20| 11| 12

Do am ;

- . - 4+ . ! - . - . -
ba Lat 83 | 79 79 | 87 | 87 | 87 | 8 | 89 | 90 | 91 | 88 | 86
Viing Tau PP | T |78 1TV |79 79| 8 |79]|81 |88 |7

Bang 24
a) Hay lan lugt ghép céc s6 ligu ctia Da Lat, Viing Tau thanh cac nhém sau
[75,78,3);[78,3;81,6);[81 6;84,9);[84,9;88,2);[88,2,;91,5)
b) Tinh khoang bién thién, khoang ti phan vi, phuong sai va do léch chuan ciia méu sé lieu ghép
nhom cua Da Lat va Ving Tau.

c) Trong hai thanh ph6 Da Lat va Viing Tau, thanh phd nao c¢6 do am khong khi trung binh thang
dong déu hon?

L3i giai

" .
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Cau 2: Mot cita hang trang stic khéo sat khach hang xem ho dy dinh mua trang sttc v6i mitc gia nao
(don vi: trieu dong). Két qua khao sat duge ghi lai § bang sau:
Mikc gia [6:9) [9:12) [12:15) [15:18) [18:21)

S6 khac hang 20 78 45 23 12

a) Tim khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhom.
b) Tim khoang ti phan vi ctia mau s6 lieu ghép nhém trén (lam tron dén hai chit s6 thap phan).

Lai giai

Cau 3: An tim hiéu ham lugng chat béo (don vi: g) ¢6 trong 100 g mdi loai thuc pham. Sau khi thu
thap dit lieu vé 60 loai thuc pham, An lap dude bang thong ke

Ham lwgng chit béo
[2:6) [6:10) [10:14) [14:18) [18:22) [22:26)
(8)

Tan sd 2 o 10 13 16 13

Tinh khodng t phan vi ctia mau s6 lieu?

L3i giai

- ) ot FBDuong Hung Wend. xink « 330 & Zalo Duong Hung: 0774560155 > .
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Y/ (@

2002 dén nam 2020 dugc ghi lai nhu duéi day (don vi: mm):

Cau 4: Tong lugng mua trong thang 8 do dudc tai mot tram quan tric dat tai Ving Tau tit nim

121.8 158,3 3349 2009 165,6 161,5 194.3 2207 189.8 2342
165,9 165,9 134 173 1659 185 254 168 255
a) Hoan thién bang tan s6 ghép nhém theo mau sau:
Téng lwong mwa trong [120:175) [175:230) [230:285) [285:340)
thang 8 (mm)
S6 nam ? ? ? ?

trén.

b) Hay u6c lugng sb trung binh, tit phan vi va mét ciia mau s6 lieu d bang tan s6 ghép nhém

L3i giai

| Cau 5: S6 tién (don vi nghin dong) ma 60 khach hang mua sach & hai ctta hang A B |

XY -

trong mot ngay dudge cho trong 2 bang sau:

A

& ko Ducng Hung: 0774560155 >
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D) NSNS S S
S6 tién (nghin [40:50) | [50:60) [60:70) [70:80) [80:90)
dong)
S5 khach hang cira 3 6 19 23 9
hang A
Sotién (nghin | [40:50) | [50:60) | [60:70) [70:80) [80:90)
dong)
S4 khach hang clka 5 9 15 20 11
hang B
Phuong sai clia mau s6 lieu ghép nhém ciia cita hang A 1a s;, cta hang B
l1a si. Khi d6 s? —s? la: (két qua lam tron dén hang phan chuc)
L3i giai
s

1va Bdng 2 (don vi: mét):

Cau 6: Két qua 40 1an nhay xa ctia hai van dong vien Diing va Huy dugc 1an lugt thong ké trong Bdng

Nhém | [6,22: 6.46) | [6.46: 6.70) [5,?]'3{?:5%914) [6.94: 7.18) | [7.18;7.42)

Tanso |3 7 5 20 5 n=40
Bang 2

Nhéom | [6.22: 6.46) | [6.46:6.70) | [6.70:6.94) | [6.94:7.18) |[7.18;7.42)

Tanss |2 5 8 19 6 n=40

Goi a,blan lugt 14 phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhom bicu dién két qua 40 1an nhay xa
clia van dong vién Diing va Huy. Khi d6, hiéu s6 cia a—b bing bao nhiéu (gia sit cac két

qué dugc lay hai chit s6 thap phan sau dau phay)

Lai giai

A

& 7o @uon% M; 0774860155
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Cau 7: Mot ngusi ghi lai thoi gian dam thoai ctia mot sé cuoce goi cho két qua nhut bang sau:
Thoi gian t (phut) S6 cudc goi
0<t<1 8
1<t<2 17
2<t<3 25
3<t<4 20
4<t<b 10
Tim khoang tit phan vi ctia mau s6 lieu ghép nhém trén.

Lai giai

Cau 8: Dé danh gia chét lugng mot loai pin dién thoai méi, ngusi ta ghi lai thoi gian nghe nhac
lien tuc ctia dién thoai dugc sac day pin cho dén khi hét pin cho két qua sau:

Thoi gian (gio)

[5; 5,5) (5.5; 6) [6; 6,9) 6.5 7) [7:7.9)

Sé chiéc dién thoai

(tn sb)

2 8 15 10 5

Tinh khoang bién thien, khoang tit phan vi va do lech chuan ctia miu sé lieu ghép nhém treén.

Lai giai
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»CHU DE 2: PHUONG SAI VA DO LECH CHUAN

Cau 1: Trong thuc hanh do hiéu dién thé ctia mach dién, An va Binh da diing hai von ké khac
nhau dé do, mdi ban tién hanh do 10 lan va cho két qua nhu sau:

Hiéu dién thé do duwoc (Vén) | [3,85; 3,90) | [3,90; 3,95) | [3,95; 4,00) | [4,00; 4,05)

Sé 1an An do 1 6 2 1

Sé 1an Binh do 1 3 4 2

Tinh dd léch chuérinicﬁa cac mau s6 lieu ghép nhém cho két qua do ctia An va Binh. T d6 két luan
xem von ké ctia ban nao cho két qua do 6n dinh hon.

Lai giai

Cau 2: Mot giéng cay xoan dao dugc trong tai hai dia diém A va B. Nguoi ta thong ké dudng kinh
than clia mot s6 cay xoan dao 5 nam tudi 6 bang sau:

v/

Duomg kinh (cm) [30:32) | [32:34) [34: 36) [36:38) | [38:40)
S6 céy trong & dia diém A 25 38 20 10 7
S cay trong & dia diém B 22 27 19 18 14

a) Hay so sanh duong kinh trung binh ctia than cay xoan dao trong tai dia diém A va dia

diém B.

b) Néu so sanh theo do léch chuan thi cay trong tai dia diém nao c6 duong kinh déng déu hon?

Lai giai

A

4 97 ¢ >
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Cau 3: Két qua khao sat thai gian st dung lién tuc (don vi: gid) tit lac sac day cho dén khi hét ctia
pin mot s6 may vi tinh cling loai dudge mé ta bing biéu dé ben.

Thai gian sir dung pin ciia mt s6 may vi tinh
S6 may
vi tinh
gl

7+

6+

n
t

[ g ] Lad
] L]

0 =

7274 76 7.8 8.0 Théi gian
(gi10)
a) Hay cho biét c6 bao nhiéu may vi tinh c6 thoi gian st dung pin tit 7,2 dén duéi 7,4 gio?
b) Hay xac dinh s trung binh va do leéch chuan ctia thoi gian stt dung pin.
Loi giai
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Cau 4: Toc do ctia 20 xe hoi khi di qua mot tram kiém tra toc do (don vi: km/h) duge théng keé lai

nhu sau:
42 43 4 43 4 465 467 46_8 475 477 481 48 4
50.8 521 52.7 53.9 548 55.6 57.5 506 603 61.1

a) Hay tinh khoang bién thién, khoang t phan vi va do léch chuan ctia mau s6 lieu tren.
b) Hay lap bang tan s6 ghép nhém véi nhom dau tien 1a [42; 46) va do dai méi nhom bang 4.
c) Hay tinh khoang bién thién, khoadng ti phan vi va do léch chuan ciia mau s6 lieu ghép nhom.

Ldi giai

Lt ettt ettt ettt et ettt et et a e e e et e e e e et e e a e e a e e e a e e a e et e e e e e anee e
Cau 5: MBobingay bac Huong déu di bo dé rén luyen stic khoé. Quing dusng di bo mdi ngay (don

vi: km) ctia bac Huong trong 20 ngay dugdc théng ké lai § bang sau:

Quéng duwong [2:3) [3:4) [4:5) [5:6) [6:7)

(fan)
S6 ngay 3 4 5 6 2
Do lach chuén ciia méu sb lieu ghép nhém trén la bao nhieu ?
Loi giai

- N
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Cau 6: Ban Chirat thich nhay hién dai. Thoi gian tap nhay méi ngay trong thoi gian gan day
ctia ban Chi duge thong ké lai d bang sau:
Thai gian [20:25) [25:30) [30:35) [35:40) [40:45)
(phut)
$6 ngay 6 6 4 1 1
Phuong sai ctia mau s6 lieu ghép nhom c6 gia tri bang bao nhieu ?
Loi giai
B et ettt et ettt ettt e et et e et et et e e et e e e et et a e e et et e e e et e e et e et et e e e e et e e e et e e
Cau 7: Diing I hoc sinh rat gi6i choi rubik, ban c¢6 thé giai nhiéu loai khéi rubik khac nhau.
Trong mot lan tap luyén giai khoi rubik 3x3, ban Diing da tu thong ke lai thoi gian giai
rubik trong 25 lan giai lien tiép & bang sau:
Thén gian gia [8:10) [10:12) [12:14) [14:16) [16:18)
rubik (gidy)
S6 lan 4 6 8 4 3
Do lech chudn ctia mau s6 lieu ghép nhém trén 1a bao nhieu?
Loi giai
B PP
| Cau 8: DEé danh gia chét lugng mot loai pin dién thoai méi, ngudi ta ghi lai thoi gian nghe nhac |
| lien tuc ciia dién thoai dude sac day pin cho dén khi hét pin cho két qua nhu sau: |
KRR o o < 3 >
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Thoi gian (gio) 655 | 556 | (6:65 | [657) | [1:75)

Sé chiéc dién thoai

(tAn s6) 2 8 15 10 ‘ 5

Do lech chuan ctia mau sb lieu ghép nhém trén 1a bao nhieu ?

Lai giai

Cau 9: Két qua khao sat thai gian sit dung lien tuc (don vi: gio) tit lac sac day cho dén khi hét ctia
pin mot s6 may vi tinh cling loai duge mé ta bing biéu dd ben.

Théi gian sir dung pin ciia mt sé may vi tinh

S6 may
vi tinh

72 7.4 7.6 7.8 8.0 Thoi gian
(g19)
X4c dinh phuong sai clia thoi gian st dung pin (1am tron dén hang tram).
Loi giai
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Cau 10: Tbc do ciia 20 xe hoi khi di qua mot tram kiém tra téc do (don vi: km/h)
dugc théong ke lai nhu sau:

Téc d6 [42: 46) [46: 50) [50: 54) [54:58) [58: 62)
{(km/h)
S4 xe 3 7 4 3 3

Hay tinh do léch chuan ctia mau sé lieu ghép nhom.

L3i giai

Cau 11: Trong qua trinh tap luyén chay bo dé nang cao stic khoé, hai ban An va Binh c6 cach tap
luyén rieng duge thong ke theo 1 thang nhu bang sau:

S6 km Méi ngay [46) [6.8) [&10) [10:12) [12:14)
Sé6 ngay An chay 6 6 6 6 6
S6 ngay Binh chay 1 2 24 2 1

Tinh do6 léch chuan ciia mau s6 lieu mdi ban. C6 thé dua vao do lech chuan dé danh gia
mtic do luyén tap dé din cia hai ban khong?

L3i giai

Cau 12: Thanh tich moén nhay cao clia cac van dong vién tai mot gidi dién kinh
danh cho hoc sinh trung hoc phd théong nhu sau:

A
>
[
o
N
L 4
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Y/ (@

Mirc xa (cm)

[170:172)

[172: 174)

[174: 176)

[176: 180)

S6 van déng

Vién

3

10

6

Tinh cac s6 dac trung do mitc do phan tan ctia mau s6 lieu ghép nhém trén.

L3i giai

XY -

A
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=CHUONG @: NGUYEN HAM.TICH PHAN
»CHU DE 1: NGUYEN HAM

Cau 1: Mot 6 t6 dang chay véi van toc 20 / (m s) thi ngudi ngudi dap phanh. Sau khi dap phanh, 6
t0 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(t)=—40t+20(m/s), trong d6 ¢1a khodng thoi

gian tinh béng giay ke ti lac bang dau dap phanh. Goi s(t) 1a quing dudng xe 0 to di dugc

trong thoi gian t (giay) ké tit lac dap phanh. Héi tit lic dap phanh dén khi dirng han, 6 t6
con di chuyén bao nhiéu mét?

Cau 2: Ban Minh Hién ngdi trén may bay di du lich thé gisi véi van toc chuyén dong clia may bay
la v(t)=3t*+5(m/s). Quing duong méy bay bay tir giay thit 4 dén giay thu 10 la:

Lai giai

A
>
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Cau 3: Ban Huyén chay thé duc budiséng véi a(t) = — 2—14 t* + % t?(m/s),trong do t 1akhoéng thoi gian tinh
tt lac xudt phat. Vao thoi diém t = 5(s) sau khi xuat phét thi van toc ctia ban Huyén dat duge béng
bao nhiéu?

Li gidi
B 1 iiiitttteetetteeeeeeeeeeeeeteeeeeeteteettttttttttetettttttttttttetettttettttttttttetttttttttttttttttttttttetetttetetetteteteeeenaees

Cau 4: Mot chiéc 6 to dang chay v6i van toc 15m/s thi nhin thay chuéng ngai vat trén duong cach
dé 50m, ngusi lai xe ham phanh khan cap. Sau khi him phanh, 6 t6 chuyén dong cham
dan déu v6i van toc v(t)=—-3t+15(m/s), trong d6 t (giay). Goi s(t) la quing dudng xe 0
to di dugc trong thai gian t (giay) ké tir lic dap phanh.

a) Thai gian ké tit Iic dap phanh dén khi ditng han 14 bao nhiéu giay?

b) Héi tit lac ham phanh dén khi ditng hén, 6 t6 di chuyén duge bao nhicu mét? Xe 6 t6 co
gap tai nan do va cham véi chuéng ngai vat khong?

c¢) Néu nguai lai xe nhin thay chuéng ngai vat trén dudng, sau dé 1 giay méi phan tng dap
phanh khan cap thi xe 6 t6 c6 gip tai nan do va cham v6i chuéng ngai vat khong?

Lai giai

Cau 5: Mot chiéc 6 t6 dang chay vdi van toc 72 km/h thi nhin thiy chuéng ngai vat trén duong
cach d6 40m, ngusi lai xe ham phanh khan cap. Sau khi ham phanh, 6 t6 chuyén dong
cham dan déu v6i van toc v(t)=-10t+20(m/s), trong d6 t (giay). Goi s(t) la quing
duong xe 6 t6 di dugc trong thoi gian t (giay) ké tit lic dap phanh.

A
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' ; . — I RS
a) Thoi gian ké tit lac dap phanh dén khi ditng han 1 bao nhieu giay?

b) Héi tit liic ham phanh dén khi ditng hén, 6 t6 di chuyén duge bao nhieu mét? Xe 6 to co
gap tai nan do va cham vGi chuéng ngai vat khong?

c¢) Néu ngusi 14i xe nhin thay chuéng ngai vat trén duong, sau d6 1 giay méi phan tng dap
phanh khan cap thi xe 6 t6 c6 gip tai nan do va cham vé6i chuéng ngai vat khong?

Lai giai

Cau 6: Trong mot dot x4 1i, nha may thiy dien da x4 1 trong 40 phut véi téc do luu lugng nudc tai
thoi diém ¢ giay la h'(t)=10t+500(m’/s). Héi sau thdi gian x4 1@ trén thi ho thoat nudc

cua nha may da thoat di mot lugng nuée la bao nhiéu?

Lai giai

> - T

A
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Cau 7: Mot 6 to dang chay v6i toc do 19m /s thi ham phanh va chuyén dong cham dan véi toc do
V(t) =19-2t (m / S). Ké tir khi ham phanh, quang dudng 6 to di dugc sau 1 giay, 2 giay,
3 giay la bao nhieéu?

L&i giai

Cau 8: S6 dan clia mot thi tran sau U nam ké tit nam 1990 duge ude tinh theo mot ham sb theo thoi
, 34
R E(t) VR N e sy SR
gian ( dugc tinh bang nghin nguoi). Biét rang +4l+4  (nghin
ngudi/nam) bicu thi téc do ting dan sb ciia thi tran. S6 dan ciia thi tran d6 vao nam 2035
1& bao nhieu? (két qua lay chinh x4c dén hang phan tram) biét dan s6 ctia thi tran d6 nam
1990 13 3 nghin nguoi.

Lai giai

Cau 9: Mot quan thé vi khuan ban dau gom 500 vi khuan, sau d6 bat dau tang trudng. Goi P(t) 1a
s6 luong vi khudn ctia quan thé d6 tai thoi diém U, trong d6 t tinh theo ngay (0<t<10),

Téc do tang trudng ctia quan thé vi khuan dé cho bdi ham s6 P'(t)= k\/t_, trong do k1a
hing s6. Sau 1 ngay, s6 luong vi khuan ctia quan thé do da tang len thanh 600 vi khuan
(Nguon: R. Larson and BEdwards, Calculus 10e, Cengage 2014). Tinh sb lugng vi khuan
ctia quan thé dé sau 9 ngay.

Lai giai

| Cau 10: Mot xe 6 t0 sau khi chd hét den dé da bit dau chuyén dong véi van téc duge bidu thi bing |
do thi 1a dudng cong parabol nhu hinh bén duéi. Biét rang sau 5 phiit thi xe dat dén van

téc cao nhat 1000m /phit va bit diu giam van tée, di duge © phit thi xe chuyén dong
deu.

A
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10 ¢

Héi quang duong xe da di dude trong khodng 10 phat dau tién 1a bao nhieu?
Loi giai

Cau 11: Cay ca chua khi trdng c6 chidu cao 9M. Téc do tang chidu cao clia ciy ca chua sau khi trdng

v(t)=-0,1t° +t*

duge cho béi cong thitc , trong d6 U tinh theo tuan, v(t) tinh bang M

/tuan. Goi h(t) (tinh biang M) 14 d6 cao ciia cay ci chua & tuan tha U. Chiéu cao téi da
clia cay ca chua la bao nhigu M (lam tron két qua t6i hang phan musi).

L&i giai

v(

Cau 12: Mot bac thg xay bom nude vao bé chita nuée. Goi t) 1a thé tich nude bom duge sau t

' _ At2
giay. Biét ring VI(t)=at” +bt va ban dau bé khong c6 nudc, sau © giay thé tich nudc trong
bé 1a 15m’ ,sau 10 giay thi thé tich nudc trong bé la 110m*  Tinh thé tich nuée bom dwge

sau 20 giay.

Lai giai

A
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‘I(t):Q'(t)=3tz—6t+5,V Q(t)

1a dien luong truyén trong day dan tai thoi diém t. Biét khi t=1 ‘

Q(1)=4

01

‘ giay, dién lugng truyén trong day dan 1 . Tinh dién lugng truyén trong day dan ‘

| khi t=3.

Lai giai

Cau 14: Mot vuon uom cay cdnh ban mot cay sau 6 ndm trong va udn tao dang. Toc do tang trudng
trong sudt 6 nam duge tinh xap xi béi cong thic h'(t)=1,5t+5, trong d6 h(t)(cm) la chiéu
cao ciia cay khi két thiic t(nim) (Nguon: R.Larson andEdwards, Calculus 10e Cemgage
2014 ). Cay con khi dugc trong cao 12 cm.

a) Tim cong thitc chi chiéu cao clia cay sau t nam.

b) Khi dugc ban, cay cao bao nhiéu centimét?

Lai giai

Cau 15: Tai mot 18 hoi dan gian, toc do thay doi lugng khach tham du duge biéu dién bang ham s6
B'(t) =20t> —300t* +1000t . Trong d6 t tinh béng gio (0<t<15), B'(t)tinh bang
khach/gid. (Nguon:A. Bigalke et al., Mathematik, Grundkurs ma-I, Cornelesen 2016). Sau
mot gid, 500 ngudsi da ¢6 mit tai 1 hoi.
a) Viét cong thiic ctia ham s6 B(t) biéu dién s6 lugng khach tham dur 1& hai véi 0<t <15.
b) Sau 3 gid sé ¢6 bao nhiéu khach tham du 1& hoi?
c) S6 lugng khach tham du 1€ hoi 16n nhat 13 bao nhiéu?
d) Tai thoi diém nao thi toéc do thay ddi lugng khach tham du 18 hoi 1a 16n nhat?
Lot giai

A
>
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Cau 16: Déi véi cac dy an xay dung, chi phi nhan cong lao dong dugc tinh theo s6 ngay cong. Goi
m(t)1a s6 lugng nhan cong dugc sit dung ¢ ngay thi t (ké tir khi khéi cong du an). Goi
M (t)1a s6 ngay cong nhan dugc tinh dén hét ngay thi t (ké tir khi khéi cong dy én). Trong
kinh té xay dung, ngudi ta da biét réng M'(t)=m(t). Mot cong trinh xay dyng dy kién
hoan thanh trong 400 ngay. S6 lugng cong nhan duge st dung cho bdi ham s6
m(t)=800—2t,

Trong do6 t tinh theo ngay (0 <t< 400) , m(t)tinh theo ngusi (Nguon: A. Bigalke et al.,

Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelesen 2016). Don gia cho mot ngay cong lao dong 13
400 000dong. Tinh chi phi nhan cong lao dong ctia cong trinh d6 (cho dén lic hoan
thanh).

Loi giai

Cau 17: Doanh thu bén hang ctia mot doanh nghiép khi ban mot loai sén pham la sb tiéen R(X)
(trieu dong) thu duge khi X don vi san pham dugce ban ra. Téc do bién dong (thay doi) ciia
doanh thu khi X don vi san pham da dudc ban 1a ham sb M, (X) = R'(X) . Dai dién cua
doanh nghiép cho biét téc do bién doi ctia doanh thu khi ban mot loai san pham duge cho
bsi M, (X) =500-0,1x, & d6 x la s6 luong san pham da ban. Tim doanh thu ciia doanh
nghiép khi da ban 2000 sin pham.

Lai giai

‘ Cau 18: Mot bac thg xay bom nuéc vao bé chita nuée. Goi h(t) 14 thé tich nuéc bom dugc sau t ‘

‘ giay. Cho h'(t) = 3at® +bt (mSIS) va ban dau bé khong c6 nuée. Sau 5 giay thi thé tich ‘
R A & < 4110 ¢ -
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| nudc trong bé 14 150m* . Sau 10 giay thi thé tich nude trong bé 1a 1100m® . Hoi thé tich nudce |
| trong bé sau khi bom duge 20 giay. |

Lai giai

Cau 19: Tai mot khu di tich vao ngay 18 hoi, ngudi ta tinh duge téc do thay doi lugng khach tham
quan dugc biéu dién bing ham s6 Q'(t)=4t>-72t*+288t, trong d6 t tinh bang giv

(0<t<13), Q'(t) tinh béing khach/gid. Sau 2 gid da c6 500 ngudi c6 mit.

a) Xac dinh ham s6 Q (t) biéu dién lugng khach tham quan di tich.

b) Xac dinh thoi diém ma lugng khach tham quan 16n nhét.
c) Tim thoi diém ma téc do thay ddi luong khach tham quan 1a 16n nhat?

Lai giai

»CHU DE 2: TICH PHAN
Cau 1: Mot 6 to dang chay v6i van téc 10m/s thi gip chuéng ngai vat, nguoi 14i xe dap phanh. Tu
thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van téc v(t)=—-2t+10(m/s), trong do t

14 khoang thai gian tinh bang giay, ké tit lic bit dau dap phanh. Tinh quang dudng 6 to di
chuyén dugc trong 8 giay cubi ciing.

A
@
=
[EEY
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Cau 2: Mot 6 to dang chay véi téc do 20(m/ S) thi giap chuéng ngai vat, ngusi lai dap phanh, ti
thoi diem d6 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(t)=-5t+20(m/ S) , trong do t

1a khoang thoi gian tinh bang giay, ké tit lac bat dau dap phanh. Hoéi tit lic dap phanh dén
khi dirng han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét (m )?

a0

Cau 3: Mot 6 t6 bat dau chuyén dong thang déu vé6i van téc v, sau 6 giay chuyen dong thi gap
chuéng ngai vat nen bit dau gidm téc do v6i van téc chuyén dong

v(t) = —gt +a (m/s), (t>6) cho dén khi ditng han. Biét ring ké tit lic chuyén dong dén lac

ding thi 6 t6 di duge quang dusng la 80m. Tim v, .

1“

Lai giai

Cau 4: Dé dam bao an toan khi lvu thong trén duong, céc xe 6 to khi ditng den dé phai cach nhau
t61 thiéu 1m . Mot 6 to A dang chay véi van téc 16 m/s bdng gip 6 to B dang dimg den do
nén 6 t6 A ham phanh va chuyén dong cham dan déu véi van téc dude biéu thi béi cong
thiic v, (t)=16—4t (don vi tinh bang m/s), thoi gian tinh béng giay. Hoi réing dé ¢6 2 6
to A va B dat khodng cach an toan khi dimg lai thi 6 to A phai ham phanh khi cach 6 to
B mot khodng it nhat 14 bao nhiéu?

Loi giai
$112 ¢ SRS 8
z%;ﬂ)w j(‘”"i Wnd, ximh & Talo SDum} M; 0774860155
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Cau 5: Mot 6 to dang chay v6i van toc 1a 12 (m / S) thi nguoi 1ai dap phanh; tir thoi diém do 6 to
chuyén dong cham dan déu véi van toc V(t) =—6t+12 (m/ S), trong do6 t 1a khoang thoi

gian tinh bing giay ké tit lic dap phanh. Hoi tir lic dap phanh dén lic 6 to ditng hén, 6 t6
con di chuyén dugce bao nhiéu mét?

Q 7

Lai giai

Cau 6: Mot 6 to dang chay v6i van toc 10m/s thi ngusi 1ai dap phanh; tit thoi diém do, 6 t6 chuyén
dong cham dan déu véi van téc V(t)=-5t+10 (m/s), trong d6 t la khodng thdi gian tinh
bing giay, ké tit lic bat dau dap phanh. Héi tit Iic dap phanh dén khi ditng han, 6 to con
di chuyén bao nhiéu mét?

Cau 7: Mot 6 t6 chuyén dong nhanh dan déu véi van téc v(t)=7t (m/s). Di dugc 5 (S) ngudi lai xe

phat hién chuéng ngai vat va phanh gap, 6 to tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia

A
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toc a=-35 (m/sz). Tinh quing dudng ciia 6 to di dugc tir luc bat dau chuyén banh cho
dén khi ditng hén?

Hinh 9
Khi bén trong éng dugc duy tri § 150°C . Biét ring nhiet do T (OC) tai diém A trén thanh éng la

ham s6 ctia khodng cdch x(cm) tit A dén tam clia mét cit va
T'(x):—% (6<x<8).

(Nguon: Y.A.Cengel,A. 1.Gahjar, Heat and Mass Transfer, Mc Graw Hill, 2015)
Tim nhiét do mat ngoai clia 6ng.

Lai giai

| Cau 9: Téc do tang trudng ciia mot dan gau meo tai thai diém ¢ thang ké tit khi ngudi ta tha 100 ca |
‘ thé dau tien vao mot khu rimg dugdc uée lugng bdi cong thitc P'(t)=8t+30 (con/thang), ‘

A
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v6i P(t)1a s6 luong cé thé trong dan tai thoi diém t thang tuong tng (ngudn: Chris
Kirkpatrick, Barbara Alldred, Crystal Chilvers, Beverly Farahani, Kristina Farentino,
Angelo Lillo, Ian Macpherson, John Rodger, Susanne Trew, Advanced Function, Nelson
2012). Dya vao toc do tang trudng da cho, hay udc tinh s6 ca thé clia dan giu meo nay tai
thoi diém 3 thang ké tit khi chiing dugc tha vao ritng.

Lai giai

Cau 10: Nham tri an ngudi dan Binh Thuan da luon tin tuéng, dong hanh v6i doanh nghiép, Tap
doan Nova da to6 chitc ngay hoi “Cam on Binh Thuan” vao ngay 10/07/2024. Trong chudi
su kien dac biet nay, tat cd ngusi dan dia phuong déu dude mién phi vé vao cong, thoa
thich tan hudng cac tro choi, tham quan cic cong trinh ky tha, an tugng tai 05 cong vién
chu dé duge dau tu, xay dung hoanh trang v6i hang tram tien ich.

Goi B(t) 13 ham s6 biéu thi s6 lugng khach tham quan sau t gio md cita. Khi d6 tdc do

thay db6i lugng khach tham quan trong ngay duge biéu dién bing ham s6
B'(t)=4t"-3t*+200, trong d6 ¢ tinh bing gio (0<t<8), B'(t)tinh bang khach/giv. Sau
2 gig da c6 1200 ngusi ¢6 mat. Hoi sau 6 gic lugng khéch tham quan 1a bao nhiéu ngusi?

Lai giai

Cau 11: Chii mot trung tam thuong mai mudn cho thué mot s6 gian hang nhu nhau. Ngusi d6 mudn
cho thué mdi gian hang véi gia 1a X trieu dong (X > O). Khi d6 doanh thu cta cita hang
duge bicu dién theo ham s6 T(x). Téc do thay doi doanh thu tit cac gian hang d6 duge
biéu dién béi ham s6 T'(X) =-10x+200, trong do6 T'(X) tinh bing trieu dong. Biét ring

néu gia thué cho mdi gian hang 1a 10 trieu dong thi doanh thu 1a 1800 trieu dong. Tim gia
tri ctia X dé ngusi dé c6 doanh thu la cao nhat?

Lai giai

Cau 12: Dé dam bao an toan khi lvu thong trén dusng, cac phuong tién giao thong (trit xe hai banh)
khi ditg den dé phai cach nhau t6i thiéu Im. Mot 6 t6 dang chay véi van tbc 20m/s bdng
gap mot xe ban tai dang ditng den do nén 6 t6 ham phanh va chuyén dong cham dan déu
v6i van toc duge biéu dién béi cong thiic V(t) =20-5t (m / S). Hoi ring dé hai xe dat khoang
cach an toan khi ding lai, 6 to6 can phai hdAm phanh khi cach xe ban tai mot khoang it nhat
la bao nhiéu?

A
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Lai giai

Cau 13: Mot 6 to dang chay v6i van toc 20 m/s thi ngudi 1ai xe phat hién c6 hang rao chin ngang
duong 6

phia truée cach xe 45 m (tinh tit dau xe t6i hang rao) nén ngudi lai dap phanh. Tit thsi diém do, xe
chuyén dong cham dan déu véi van toc v(t)=-5t+20 (m/s), trong do t 1a thai gian dugc

tinh tir Iic ngusi lai dap phanh. Khi xe ditng hén, khodng céch tit xe dén hang rao la bao
nhiéu?

L3i giai

Cau 14: Dé chuan bi cho budi da ngoai, nhém du lich dy dinh dung mot cai 1éu trai c6 dang nhu
hinh vé. Biét ring mat trudc va mit sau cia trai 1a hai parabol bing nhau, nim trén hai
mit phang song song véi nhau va cliing vuong goc véi mit nén. Nén ciia 1éu trai 1a mot hinh
chit nhat c6 kich thuéc chiéu rong 14 4m (16i vao léu), chiéu dai 14 6m, dinh parabol cich
nén 3m. Tinh thé tich phan khong gian bén trong léu trai.

I Cau 15: Ong An mudn lam cita rao sit c6 hinh dang va kich thuée nhu hinh vé bén, biét dudng cong |

| phia trén 14 mot Parabol. Gia 1m? ctia rao sat 1a 700.000 dong. Héi 6ng An phai tra bao |
| nhiéu tién dé lam cai ctta sit nhu vay (lam tron dén hang nghin). |
KKKy o o < 4116 ¢ P R
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Lai giai

Cau 16: Gia dinh 6ng An xay mot cai choi hinh luc giac, trong dé mai choi (H ) ¢6 dang hinh “chop
luc gidic cong déu” c6 tran biang gd nhu hinh vé ben. Day ctia (H) 13 mot hinh luc gide déu
c6 duong chéo chinh 1a 6m Chiéu cao SO=6m (SO vuéng goc véi mat phang day). Céac
canh bén ctua (H ) 1 cac sgi day thép ¢;;C,;C,;C,;Cy; Gy €5 G ndm trén cac duong parabol co
truc doi xing song song véi SO. Gia st giao tuyén (néu c6) ctia (H) v6i mit phang ()
vuong goc voi SO 1a mot luc giac déu va khi (a) khi qua trung diém ctia SO thi bat gidc
déu ¢6 canh 1m. Tinh thé tich phan khong gian ndm ben trong mai choi (H) do.

S

l
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Cau 17: Ban An c6 cac tam thé hinh chit nhat c6 kich thuée khac nhau nhung c6 ciing chu vi 1a 6cm

. Trén mdi tAm thé An vé mot hinh parabol sao cho dinh ciia parabol tring véi trung diém
mot canh ciia tam thé nhu hinh vé. Hoéi dién tich ctia hinh parabol 16n nhat ma An vé duge
bang bao nhiéu xang ti mét vuong?

</ >
ARKKERS
(ERIRERR
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Cau 18:

Gia dinh 6ng Binh xay mot cai choi hinh bét giac, trong d6 mai choi (H) ¢6 dang hinh
“ch6p bat gidc cong déu” co6 tran bang gb nhu hinh vé bén. Day cta (H) 13 mot hinh bat

322 +2
J2+2

day). Céc canh bén cua (H) Ia cac soi day thép d,;d,;05,d,;d5;de;d;;dg nim tren céac

gidc déu c6 canh 1a a= (m) Chidu cao SO=6m (SO vuong goéc véi mit phing

duong parabol c6 truc déi xitng song song v6i SO . Gia sit giao tuyén (néu c6) clia (H) v6i

mat phang () vuong goc véi SO 1a mot bat gidc déu va khi («) khi qua trung diém ctia

SO thi bat giac déu c6 canh b= —42\2/_222 (m). Tinh thé tich phan khong gian ndm bén
+

N7

trong mai choi (H) do.

A
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Cau 19: Muec nude trong ho chita ciia nha may dieén thiiy triéu thay ddi trong suét mot ngay do nude
chdy ra khi thiy triéu xudng va nuéc chiy vao khi thiy triéu lén (nhu hinh vé). Téc do

2 P 1
thay doi cia muyc nuée duge xac dinh bdi ham s6 h'(t) = %(tz -17t+ 60), trong d6 t tinh

béng gio (0<t<24), h'(t) tinh biing mét/gid. Tai thoi diém t=0, muyc nudc trong hd chita
cao 8m. Muc nuée trong ho cao nhat 1a M va thap nhat 1a m . Tong M +mbéng:

May
l A5 phdr dign

Cau 20: Khéo sat chuyén dong ctia xe khach A trong 30 phut trén mot quang duong ta thu duge
két qua: van toc v(m/phut) ctia xe khach theo thoi gian t (phat) duge bicu dién béi ham
sO

100t, 0<t<10
V(t) =<20t+800, 10<t<20
-10t+1400, 20<t<30

Tinh quang dudng chuyén dong va van toc trung binh ctia xe khéch trong 30 phit di khéo sat.

Lai giai
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»CHU DE 3: UNG DUNG HINH HOC CUA TIiCH PHAN

Cau 1: Truong Nguyén Vin Trdi mudn lam mot ci ctta nha hinh parabol c6 chiéu cao tit mat dat
dén dinh 13 2,25mét, chiéu rong tiép giap v6i mat dat 1a 3 mét. Gia thue moi mét vuong
13 1500000 dong. Vay sb tién nha truong phai tra 1 7

L&i giai

Cau 2: Chi Minh Hién mudn lam mot cai cong hinh Parabol nhu hinh vé bén dugi. Chiéu cao
GH =4m, chiéu rong AB=4m, AC =BD=0,9m. Chi Minh Hién lam hai cdnh cong khi
déng lai 1a hinh chit nhat CDEF t6 dam c6 gia 13 1200000 déng/m?, con céc phan dé tring
Jam xién hoa c6 gia 13 900000 ddng/m?*. Hoi téng sb tién dé lam hai phan néi trén gan nhat
v6i s6 tién nao dudi day?

A B

Lai giai
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Cau 3: Mot cong chao c6 dang hinh Parabol chiéu cao 18 m, chiéu rong chan dé 12 m . Ngusi ta cang
hai sgi day trang tri AB, CD nam ngang dong thai chia hinh giéi han béi Parabol va mit
. R . , . AB |
dat thanh ba phan c6 dién tich bang nhau (xem hinh vé bén). T1 s6 — bing
ST
SN
/ b,
."I "'-\.
|
.:'.I"I II'!
l,l' ".IE 1 gm
/
s YD
/ |
.'f Y
¢ -
12m i
Loi giai

Cau 4: Mot hoa van trang tri dugdc tao ra tit mot miéng bia méng hinh vuong canh bang 10 cm bing
cach khoét di bén phan bing nhau c¢6 hinh dang parabol nhu hinh bén. Biét AB=5cm,

OH =4 cm. Biét gia trang tri hoa van lcm?® 1 50.000 dong, tinh s6 tién can bo ra dé trang
tri hoa van do.

l
!
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Cau 5: Mot vien gach hoa hinh vuong canh 40cm . Ngudi thiét ké da sit dung bon dudng parabol c6
chung dinh tai tam vién gach dé tao ra bon canh hoa (dudc t6 den nhu hinh vé duéi).

Dién tich mdi canh hoa ctia vién gach bang

L&i giai

Cau 6: Khi cit mot vat thé hinh chiéc niem bdi mat phang vuong géc véi truc OX tai diem c6 hoanh

do X (—2<x<2), mat cit 1a tam gidc vuong c6 mot goc 45° va do dai mot canh goc vudng
la V14—3x* (nhu hinh vé). Tinh thé tich vat thé hinh chiéc niém tren.

Cau 7: Trong chuong trinh nong thon méi ciia tinh Phii Yén, tai xa Hoa M3Tay c6 xay mot cay cau
bing bé tong nhu hinh vé (dudng cong trong hinh vé 1a cac dudng Parabol). Biét 1m® khéi
beé tong dé dd cay cau co gia 5 trieu dong. Tinh s6 tién ma tinh Pht Yeén can b ra dé xay
cay cau treén.

A
>
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Y a

L&i giai

Cau 8: Dé kjniem ngay 26-3. Chi doan 12A du dinh dung mot 1éu trai c6 dang parabol, véi kich
thu6c: nén trai 1a mot hinh chit nhat c6 chiéu rong 1a 3 mét, chiéu sau 1a 6 mét, dinh ciia
parabol cach mat dat 14 3 mét. Hay tinh thé tich phan khong gian phia bén trong trai dé
16p 12A ctt s6 lugng ngudi tham di trai cho phi hop.

Lai giai

Cau 9: Cho mot vat thé bing gb c6 dang hinh tru véi chiéu cao va ban kinh ddy ciing bang R . Cét
khéi gb d6 bdi mot mit phing di qua duong kinh ctia mot miit day ctia khéi gb va tao véi
mat phang day ctia khéi gd mot goc 30° ta thu duge hai khoi gb c6 thé tich 1a V, va V,, véi
V, <V,. Thé tich V, bing?

Lai giai
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Cau 10: Cho mot mo hinh 3—D mo phéng mot dudng ham nhu hinh vé bén. Biét ring duong ham

mo hinh c¢6 chiéu dai 5 (cm); khi cit hinh nay béi mat phang vuong goc véi day ciia no, ta
duge thiét dien 14 mot hinh parabol c6 do dai day gap doi chiéu cao parabol. Chiéu cao ctia

mdi thiét dién parobol cho béi cong thitcy =3— % X (cm) , Vo1 X (cm) la khoang cach tinh

tit 161 vao 16n hon ciia dudng ham mo hinh. Tinh thé tich (theo don vicm® ) khong gian ben
trong duong ham mo hinh ( 1am tron két qua dén hang don vi )

Cau 11: Chuan bi cho dém hoi dién van nghé chao dén nam méi, ban Minh Hién da lam mot chiéc

mii “cach diéu” cho ong gia Noel c6 dang mot khdi tron xoay. Mit cit qua truc clia chiée
mii nhu hinh vé bén duéi. Biét rang OO'=5cm, OA=10cm, OB=20 cm, dudng cong

AB 13 mot phan ciia parabol c6 dinh 1a diém A. Thé tich ctia chiéc mii bang
B

A
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Cau 12: B6 doc mot qua dua hau ta dugce thiét dien 1a hinh elip c6 truc 16n 28cm , truc nhé 25c¢m .

Biét ¢t 1000cm® dua héu sé lam duge cbe sinh t6 gia 20000 dong. Héi tir qua dua hau trén

c6 thé thu duge bao nhiéu tién tit vieéc ban nuée sinh t6? Biét ring bé day vé dua khong
dang keé.

Lai giai

Cau 13: Mot coc rucu c6 hinh dang tron xoay va kich thuée nhu hinh vé, thiét dien doc ciia coc (b

doc céc thanh 2 phan bing nhau) 1 mot dusng Parabol. Tinh thé tich t6i da ma cbe co the
chita duge (1am tron 2 chit s6 thap phan)

g 3 Parabol

10cm

Lai giai

Cau 14: C6 mot coc nude thiy tinh hinh try, ban kinh trong long day cdc 1a 6cm |, chiéu cao long
coec 1a 10cm dang dung mot lugng nude. Tinh thé tich lugng nudce trong coc, biét khi
‘ nghiéng coc nuée vira lac khi nude cham miéng coc thi day mue nude tring véi duong kinh ‘

day.

A
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Cau 15: Cho vat thé day 14 hinh tron c6 ban kinh béng 1 (tham khéo hinh vé&). Khi cit vat thé bing
mit phing vuong géc véi truc OX tai diém c6 hoanh do X (—1S X Sl) thi dugc thiét dién
1a mot tam gidc déu. Thé tich V ciia vat thé dé la
i
IXAAN
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| Cau 16: San van dong Sport Hub (Singapore) la san c¢6 mai vom ky vinhat thé gisi. Day la noi dién |
ra 1& khai mac Dai hoi thé thao Dong Nam A dudgc t6 chitc tai Singapore nam 2015. Nén
R & &y < >
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san 13 mot elip (E) c6 truc 16n dai 150m, truc bé dai 90m (hinh vé). Néu cit san van dong
theo mot mét phéng vuong goc véi truc 16n cia (E)va cdt elip & M,N (hinh vé) thi ta
dugc thiét dién luon 1a mot phan clia hinh tron ¢6 tam | (phan t6 dam trong hinh 4) v6i
MN 13 mot day cung va géc MIN =90°. Dé 1ip may diéu hoa khong khi thi cac kisu can

tinh thé tich phan khong gian bén dudi mai che va bén trén mit san, coi nhu mat san 1a
mot mit phing va thé tich vat lieu 1a mai khong dang ké. Héi thé tich xap xi bao nhiéu?

Lai giai

Cau 17: Goi (H) la phan giao ctia hai khoi % hinh tru ¢6 ban kinh a, hai truc hinh tru vuong goc

v6i nhau nhu hinh vé sau. Tinh thé tich cta khbi (H ) .
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Cau 18: Mot bac thg xay bom nudée vao bé chita nuée. Goi h(t) 14 thé tich nuéc bom duge sau t
giay. Cho h'(t) =6at’ + 2bt va ban dau bé khong c6 nude. Sau 3 gidy thi thé tich nudc trong

bé 1a 90m®, sau 6 giay thi thé tich nudc trong bé 14 504m® . Tinh thé tich nudc trong bé
sau khi bom duge 9 giay.

L&i giai

Cau 19: Ngudi ta thay nuéc méi cho mot bé boi c6 dang hinh hop chit nhat c6 do sau la 280 cm. Gia
stt h(t)1a chiéu cao (tinh béing cm) clia mic nuée bom dugc tai thoi diém t giay, biét réng

. . 1 C s
toc do tang ctia chiéu cao muc nudce tai giay tha t 1a h'(t) = %g/t_ va lac dau ho boi khong

c6 nude. Hoi sau bao lau thi bom dugce s6 nude bang 1 do sau ctia ho boi (lam tron dén

giay)?

L&i giai

Cau 20: Néu cit chau nudce c6 hinh dang nhu hinh bén bing mit phiing song song va cach mat day
X (cm)(0<x<16) thi mat cit la hinh tron ¢6 ban kinh (10++/X )(cm). Tim X (don vi cm,
lam tron két qua dén hang phan tram) dé dung tich nuée trong chau bang ntta thé tich ciia
chau?

16 cm 10+\G cm

X Cr III
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Cau 21: Mot chiée 1éu mai vom c6 hinh dang nhu hinh bén. Néu cét 1éu bing mit phang song song
v6i mat day va cach mit day mot khodng X (mét) (0<x<3) thi dugc hinh chit nhat c6

cac kich thudc 1an lugt 1 X va 9—x* . Tinh thé tich cai léu (don vi m?).

Cau 22: Mot céi lu dyng nude c6 dang hinh try nhu hinh vé. Biét ring khi lugng nude trong lu 1a x
(dm) 0<=z <9 thi mat nuéc If hinh tron ¢6 ban kinh la x(dm). Hay tinh dung tich cia

cal lu nudce trén

| Cau 23: Cho vat thé c6 mit déy 1a hinh tron c6 ban kinh bing 1 (hinh vé). Khi cit vat thé boi mit |
phang vuong goéc véi truc OX tai diém c6 hoanh do x (—1S X Sl) thi duge thiét dién 1a

mot tam giac déu. Thé tich ciia vat thé do 1a

A
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Cau 24: Mot dung cu dung nude c6 dang nhu hinh bén. Néu cat dung cu bing mat phang song song
v6i mit day va cach miit day mot khodng x (cm) (0 < x <5) thi dudc thiét dién 13 hinh chit

nhat c6 chiéu dai la 2x (cm) va chiéu rong 1a VX +3 (cm). Dung tich ctia dung cu trén 13
bao nhiéu? (Két qua lam tron dén chit s6 thap phan hang phan chuc).

Cau 25: Mot chiée den céi ¢6 hinh nhu bén. Néu cit den bing mat phéng song song v6i miit day va
cach mit ddy mot khoang x (dm) (0< x<4) thi dugc thiét dién 13 hinh tron c6 ban kinh

\J4—x (dm). Thé tich ctia chiéc den c6i 14 bao nhieu? (Két qua lam tron dén chit s6 thap
phan hang phan chuc).

Cau 26: C6 mot coc nude thiy tinh hinh try, ban kinh trong long day cbc 14 6cm , chiéu cao long

coc 1a 10cm dang dung mot lugng nude. Tinh thé tich lwgng nude trong coc, biét khi
KR av oy < :
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nghiéng cdc nube vita lic khi nuée cham miéng coc thi day muc nude tring véi dudng kinh
day.

Cau 27: C6 mot coc thity tinh hinh try, ban kinh day coc 1a 4, chiéu cao coc 1a 12 dang dung mot
lugng nude. Thé tich lvgng nude trong cde bang bao nhiéu, biét rang khi nghiéng céc nude
vita lic cham miéng cdc thi & day cde, mite nuée tring véi dusng kinh day.

Lai giai

| Cau 28: Nhan dip di da ngoai, 16p 12a du kién dung mot cai trai c6 dang hinh parabol nhu hinh vé. |
Nén ctia léu trai 13 mot hinh chit nhat c6 kich thuée bé ngang 3 mét, chiéu dai 5 mét, dinh
| trai cach nén 3 mét. Thé tich phan khong gian bén trong léu trai bing bao nhiéu mét khéi? |
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Cau 29: Cho vat thé day 1a hinh tron c6 ban kinh bing 1 (tham khao hinh vé). Khi cit vat thé bing
miit phing vuong goc véi truc OX tai diém c6 hoanh do X (—1S X Sl) thi dugc thiét dien

13 mot tam gidc déu. Tinh thé tich V ctia vat thé d6. (1am tron dén hang phan tram)

o

o
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Cau 30: Niang lugng gio6 trén dat lien 13 mot trong nhitng cong nghé nang lugng tai tao dang dude
phat trién & quy mo toan cau. Niang lugng gié khong truc tiép phat thai khi nha kinh, khong
thai ra moi truong chat 6 nhiém khéc, ciing nhu khong tiéu thu nuée dé lam mat cho cac
nha may. Cac turbine gi6 thuong c6 ba canh quay trén mot truc ngang, 1dy dong ning ti
qué trinh di chuyén dong khong khi (gi6) dé chuyén doi thanh dong nang thong qua mot
mAy phat dién dugce két noéi vé6i lusi dien. Hinh thang cong (t6 mau vang) trong Hinh 8 mo
t4 mot phan mat cit ding ctia canh turbine, dugc gi6i han bdi cac duong thing
X =2,X=25truc OX va dd thi ham s6.

y=f (x)=—$(x3—39,x2 +120x—400).

Hay tinh dién tich hinh thang cong d6
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y(m)A <=0
T 4m

0,355 |.. | 3 m

l % : = T T ’

2 35 10 15 20 25 x(m)

Hinh 8
Loi giai
b=

(Newdn: hitps:shutterstock.com)

Hinh 33

Cau 31: Nguoi ta du dinh 14p kinh cho ctta ctia mot mai vom c6 dang hinh parabol. Hay tinh dién
tich mit kinh can 1p vao, biét ring vom cita cao 21m va rong 70 m (Hinh 33).

Lai giai

(Nguén: https://shutterstock.com)

Hinh 36

Cau 32: Sau khi do kich thudc ctia thung rugu vang (Hinh 36), ban Quan xac dinh thing rugu vang
c6 dang hinh tron xoay dugc tao thanh khi cho hinh phing gi6i han bdi do thi ham s6
y =-0,011x* —0,071x + 40, truc OX va hai duong thing x=-35, x=35 quay quanh truc
Ox . Tinh thé tich thiing rugu vang dé, biét don vi trén mdi truc toa do la centimét.

L&i giai

A

V133 ¢

& 7o EDumuj M: 0774860155

»
>



IR - TOAN UNG DUNG THUC TE [ Toan (B)-Bau triic ma 2025 J ON THI DH - BD HSG A

eCHUONG @: PHUGNG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN
»CHU DE 1: PHUONG TRINH MAT PHANG
Cau 1: Mot san van dong duge xay dung theo mo hinh 1a hinh chép cut OAGD.BCFE c6 hai day
song song v6i nhau. Mt san OAGD 13 hinh chit nhat va duge gan hé truc Oxyz nhu hinh
vé du6i (don vi trén moi truc toa do 1a mét). Mat san OAGD c6 chiéu dai OA=100m, chiéu
rong OD =60m v toa do diém B(10;10;8).

a) Lap phuong trinh mat phang (OACB).
b) Tinh khodng cach tit diém G dén mit phang (OBED).

Lai giai

[ Cau 2: Hinh ben dudi minh hoa mot khu nha dang xay dung dude gan hé truc toa do Oxyz (don vi 7
trén cac truc 1a mét).

A
>
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Mbi cot be tong c¢6 dang hinh ling tru ti gidc déu canh day dai Im va tam clia mit day
tréen lan lugt 1a cac diém A(2;1;3), B(4; 3; 3), C (6; 3; 3) , D(4; 0; 2,5) . Giam sat cong trinh tinh
toan nhan thiay A, B,C,D khéng dong phing, yéu cau bén nha thau tinh khéi lugng bée
tong can bo sung dé do cao cac cot bé tong bing nhau. Tinh thé tich bé tong can bd sung

| Toin @-%au nic ma 2025 | ON THIDH - BD HSG ... ey s /A4S

(gi& stt thé tich phan c6t thép 1a 3% trén mot mét khoéi bé tong).

L&i giai

(P):x+2y—2z+1=0, (Q):2x+y+2z-3=0,(R):2x+4y—-4z-19=0.
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Cau 3: Mot cong trinh dang xay dung dugc gan hé truc Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a mét).
Ba bic tuong (P),(Q),(R) (nhu hinh vé) ctia tda nha lan lugt c6 phuong trinh:

l
ﬁ
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Cau 4: Mot cong trinh dang xay dung dugc gan hée truc Oxyz (don vi trén méi truc toa do 1a mét).
Ba biic tuong (P),(Q),(R),(T) (nhw hinh vé) ctia toa nha lan lugt c6 phuong trinh:
(P):2x—y—-z+1=0, (Q):x+3y—z-2=0,(R):4x-2y—-2z+9=0,
(T):2x+6y—2z+15=0.

i

“\\\

m——

a) Hay kiém tinh song song hofic vuong goc gitta cac biic tuong (P),(Q),(R),(T) cta toa

nha.
b) Tinh khoang giita hai bitc tusng (Q) va (T) ctia toa nha.

¢) Tinh chiéu rong biic tudng (Q) ciia toa nha.

Lai giai

| Cau 5: Mot cong trudng xay dung nha cao tang da thiét 1ap he toa do Oxyz . Hay kiém tra tinh song |
song hodc vuong géc gitta cac mat kinh (P), (Q), (R) (hinh bén) ctia mot toa nha, biét:
(P):3x+y-z+2=0;

Y B Tueng Hung i *136 > Tale Do T OTTAC0T5 >
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(Q):6x+2y—2z+11=0;
(R):x—3y+1=0.

Cau 6: Trong mot trdo choi moé phéng ban sting, mot ngudi choi dit diem ngdm tai diém O la giao
diém ctia AC va BD trong can phong hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c¢6 kich thudc
AB =50(m), AD =35(m), AA’=10(m). Nguoi choi ¢6 nhiem vu tit diem ngdm da dit bén

trang mot muc tieu di dong trén mit phing (CB'D’) Tinh khoang cach ngén nhat ti didm

ngam d6 dén muc tiéu (lam tron dén chit s6 thap phan thi 2).

Lai giai

Cau 7: Mot cong trinh dang xay dung dugce gan heé truc Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a mét).
Ba bic tuong (P),(Q).(R) (nhu hinh vé) ctia toa nha lan lugt c6 phuong trinh:
(P):x+2y—2z+1=0, (Q):2x+y+2z-3=0,(R):2x+4y—4z-22=0.

A
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Tinh do rong bic tusng (Q) cua toa nha la ?

Lai giai

Cau 8: Trén ban thiét ké do hoa 3D ctia mot canh dong dién mat troi (nhu hinh duéi day) trong
khong gian Oxyz, mot tam pin ndm trén mat phang (P): 6x + 5y 4+ z + 2 = 0; mot tam pin
khic ndm trén mat phang (Q) di qua diém M(1; 1; 1) va song song véi (P). Biét phuong
trinh mat phang (Q) c¢6 dang Ax+By+Cz+D=0. Tinh A+B+C+D

Mat phang (Q) ¢6 phuong trinh la ?

Lai giai

| Cau 9: Khéi rubik dudgc gan v6i hé toa do Oxyz c¢6 don vi bang do dai canh ciia hinh 1ap phuong nhé |
(Hinh 1). Xét bon diém A(3;0;0),B(0;3;0),C(0;0;2), D(3k;3k;2k) v6i k>0 dong phang.
Biét réing toa do diem D(a;b;c). Khi do gié tri a+2b+3c béng bao nhieu?

A
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A -
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Hinh 1
L&i giai

Cau 10: Hinh bén duéi minh hoa hinh anh hai mai nha ctia mot nha kho trong khong gian véi hé toa
do Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a mét). Cac biic tudng ctia nha kho déu duge xay
vuong goc véi mat dat. Biét ring toa do clia diem P(a;b;c). Khi d6 gia tri a+b+c¢ béing

bao nhiéu?
B(10, 20, 10)

C(0,20,10)
Q(5,20,7

! A(10,0,9)
N
//'
0(0,0,0)
L&i giai
B Lttt tt ettt e e e e e e e e e et e e e e e e e e e e e e e et e e et e aae e
T B Tuing Hung Wond " > Tls Trcng Toamg CT7A5C0T55 >
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Cau 11: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz (don vi trén méi truc toa do 1a km), mot may bay dang
G vi tri A(3; -2,5; 0,5)va sé ha canh & vi tri B(3;8, 5;0) trén duong bang (Hinh minh hoa
bén dudi).

Rl 4

e N
a) Sau bao nhiéu phiit may bay tit vi tri A ha canh tai vi tri B? Biét toc do clia may bay 1

250 km/h trén quang duong AB (lam tron két qua dén hang phan tram cta phat).
b) C6 mot 16p may duge mo phong bdi mot mat phang (a) di qua ba diém M (9; 0; 0), N (0; —9;0) va

P(O; 0;0, 9). Tinh do cao clia may bay khi méay bay xuyén qua dam may dé ha canh.

Lai giai

, »CHU DE 2: PHUONG TRINH DUGNG THANG, ,
Cau 1: Mot may phét tin hieu P duge dit c6 dinh § mot dia diém va ta c6 thé nhan duge tin hieu
clia mAy phat nay trong pham vi clia mot mét cau v6i ban kinh R ctia né. Mot ngudi cam
may do tin hieu A chuyén dong trén duong thidng d (nhu Hinh 4)

A
>
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d

QAQ QQ(O

Néu chon diém dit may phat tin hieu P 1a goc toa do O clia hé truc toa do Oxyz thi may
do A di chuyén theo dusng thang c6 phuong trinh

X=5-t

y=5-t (trong dé t(h) la thoi gian chuyén dong).

z2=7-2t

Mait cau giéi han pham vi nhan tin hiéu ctia may do A tai thsi diém né gan may phat tin
hiéu P nhét c¢6 tam | (a;b;c). Tinh P=a+b+c.

Lai giai

Cau 2: Trong mot tro choi mo phéng ban stng 3D trong khong gian Oxyz ,mot xa tht dang ngim
v6i toa do khe ngdm va dau rudi lan lugt 13 M (3;3;:L 5), N (3;4;l5) .Viét phuong trinh
tham s6 ctia dudng ndm ban clia xa thii (xem nhu dugng thang MN)
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Cau 3: Trén phan mém mo6 phong 3D mot may khoan trong khong gian Oxyz ,cho biét phuong
trinh tru@ ctia mii khoan va mot dudng ranh b trén vat can khoan (Hinh 20) 1an lugt 1a:

x=1 X=1+4t"
a:qy=2 vab:iy=2+2t"
z=3t Z2=06

a) Chiing minh a,b vuong goc va cit nhau.

b) Tim giao diém ctia @ va b.

Lai giai

Cau 4: Trén mot canh dong dién mat troi, ngudi ta da thiét 1ap sén mot hé toa do Oxyz.H ai  tam
pin ning luong lan lugt ndm trong hai miit phéng (P):2x+2z+1=0 va (P):x+z+7=0.

Hinh 19

a) Tinh goc gitta (P) va (P').
b) Tinh géc hop béi (P) va (P’) v6i mat dat (Q) c6 phuong trinh z=0.

Lai giai

A
>
=
S
N
>

142 o
z%ﬂ)wn% j(‘““} Wnd, ximh & Tolo @womj M; 0774860155



D) NS S S TOAN UNG DUNG THUC TE [ Toan @“C@W tuic ma, 2025 } ON THI BH - BD HSG - v /A

Cau 5: Mot ngusi ding & mat dat diéu khién flycam dé phuc vu chuong trinh truyén hinh. Chon hé
truc toa do Oxyz vdi goc toa do O 1a vi trf ngudi diéu khién, mat phang (Oxy) trung véi
mit dat. Chiée flycam dang & vi tri M (1; 2;4) va chuyén dong trén duong thing song song
v6i mit dat. Biét husng chuyén dong ciia flycam 1a u = (2;a;b) (a,b la cac s6 nguyen) sao

cho khodng céach tir vi tri ngusi diéu khién dén duong thing chuyén dong ciia flycam 14 16n
nhat. Tinh a+b.

L3i giai

Cau 6: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a kilomét), mot may bay
dang G vi tri tri A(3,5;—2;O, 4) va sé ha canh & vi tri B(3,5;5,5;0) trén duong bang EG
(Hinh 37).

a) Viét phuong trinh dusng thang AB.

b) Hay cho biét goc truot (goc gitta duong thang bay AB va mit phang nim ngang (Oxy)) ¢6 ndm

trong pham vi cho phép tir 2,5° dén 3,5° hay khong?

c) C6 mot 16p may duge mo phéng bdi mot mat phing (a) di qua ba diém M (5;0;0) , N (0;—5;0),

P(O;O;O, 5) . Tim toa do ctia diém C la vi tri ma may bay xuyén qua dam may dé ha canh.

d) Tim toa do cia diém D trén doan thang AB la vi tri ma may bay & do cao 120m.

¢) Theo quy dinh an toan bay, ngudi phi cong phai nhin thay diem dau E(3,5;6,5;0) ctia duong bing
& do cao tdi thiéu 1a 120 m. Héi sau khi ra khéi dam may, ngudi phi cong c6 dat duge quy
dinh an toan dé hay khong? Biét rdng tam nhin clia nguoi phi cong sau khi ra khoi dam
may 13 900 m (Nguon: R.Larson andB. Edwards, Calculus 10e Cengage, 2014).
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Lai giai

»CHU DE 3: UNG DUNG HINH HOC CUA TiCH PHAN
Cau 1: Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén méi truc 1a kilomét) mot tram phat séng
dién thoai ctia nha mang Vinaphone duge dit 6 vi tri | (1; -2; —3) va dudc thiét ké ban kinh
pht séng la 5000m.

a) Stt dung phuong trinh mat cau dé mo ta ranh giéi ben ngoi vung phu séng trong khong
gian.

b) Nha ban Minh Hién va ban Trtc Linh ¢6 vi tri toa do 1an lugt 1a M (1,2;0) va N(-3;1,0)
. Héi Minh Hién va Trac Linh diing dién thoai tai nha thi c6 thé st dung dich vu ciia tram
nay khong?

Lai giai

A
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Cau 2: Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén méi truc 1a kilomét) mot tram phat séng
rada ctia Nga dugce dat trén ban ddo Crimea 6 vi tri | (—2;1; —1) va dugc thiét ké phat hien
may bay ctia dich & khodng céch tbi da 500km .

*“'r'.-:,._",“f"'". STy s LY o ".;.._-‘.-.‘g;‘:"' >
a) St dung phuong trinh mat cau de mo ta ranh gidi bén ngoai viing phat song ctia rada

trong khong gian.
b) Hai chiéc may bay do tham ctia My va Anh dang bay & vi tri c6 toa do lan luct la
M (—200;100; —250) va N (350; —100; 300) . Héi rada ctia Nga c6 thé phat hién ra hai chiéc

may bay do tham ctia My va Anh khong?

Lai giai

Cau 3: Ngudi ta tha mot vien bi ¢6 dang hinh cau v6i ban kinh nhé hon 4,5¢cm vao mot chiée coce
hinh tru dang chita nuéc thi vien bi d6 tiép xtc véi day coe va tiép xic véi mit nude sau
khi dang. Biét rang ban kinh clia phan trong day coéc bang 5,4cm va chiéu cao ciia muc
nuée ban dau trong céc bang 4,5¢m. Ban kinh ctia vién bi d6 bang?
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Cau 4: Nguoi ta mudn thiét ké mot bon chita khi hoa 16ng hinh cau biang phan mém 3D. Cho biét
tam méit cau c6 toa do | (2; 3; 4) va miit cau tiép xtc v6i nip day 1a mit phang di qua ba

diém A(—7; 0;4), B(—%;O; \/7), C[—\/E+1;0;—§J nhu hinh vé. Duong kinh ctia bon

chita khi hoa 16ng bang bao nhieu?

Cau 5: Phan mém mo phéng thiét bi tham hiém dai duong c6 dang hinh cau trong khong gian OXxyz
. Cho biét toa do tam mat cau la I(360;200; 400) va ban kinh r =2m. Viét phuong trinh
mat cau.

L giai
- PPN

Cau 6: Nguoi ta mudn thiét ké mot bon chita khi héa 16ng hinh cau bing phan mém 3D. Cho biét
phuong trinh bé mét ctia bon chifa la (S): (X—6)2 +(y—6)2 +(z —6)2 =25. Phuong trinh
mét phéng chita nép la (P):z=10.

a) Tim tam va ban kinh ctia bon chita.
b) Tinh khoang cach tit tam bon chita dén mat phing chia nip.
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Lai giai

Cau 7: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, dai kiém soat khong luu san bay c6 toa do
O(O; 0; 0) , mdi don vi trén truc tng véi 1km. May bay bay trong pham vi cach dai kiém
soat 417km sé hién thi trén man hinh ra da. Mot may bay dang & vi tri A(—688; -185; 8) ,
chuyén dong theo theo dugng thing d c6 vécts chi phuong 1 u= (91; 75; 0) va hudng vé

dai kiém soéat khong luu. Hay xéac dinh toa do vi tri sém nhat ma may bay xuat hién trén
man hinh ra da.

Hinh 44

L3i giai

Cau 8: Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz ( don vi trén mdi truc 14 mét), mot ngon hai ding
duge dat & vi tri | (21; 35, 50) va ngon hai ding d6 duge thiét ké véi ban kinh pht sang 13
4km. Néu nguoi di bién di chuyén theo dudng théng tir vi tri |(21; 35; 50) dén vi tri
D(5121; 658; 0) hay tim vi tri cudi cting trén doan ID sao cho ngudi di bién c6 thé nhin thay
duge 4nh sang tit ngon hai diang ( két qua lam tron tdi chit s6 thap phan thit hai).

Lai giai
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Cau 9: Ericsson Globe (Thuy Dién) 1a toa nha ban cau 16n nhat trén thé gisi (nam 2020),v6i hinh
dang mot qua cau mau trang c¢6 dudng kinh 110 m va chiéu cao bén trong 85 m, né c6 du
chd ngdi cho 16 000 khan gia ctia cic budi biéu dién hoa nhac hozc 13 850 khan gia ctia cac
tran dau khtic con cau trén bang. Gia sit ta biéu dién mo6 phéng ciia toa nha Ericsson Globe

trong hé truc toa do Oxyz bdi mot mat cau c6 tam I, duong kinh 110 m va OA = 85 m nhu

hinh vé (don vi trén truc 1a mét). Hay viét phuong trinh clia mit cau nay.

Cau 10: Gia st Trai Dat ¢6 dang hinh cau ban kinh bing 6,4.10°m . Ban An dang ding tren mit
dat. Co6 3 vé tinh bao vé may chi tiép nhan thong tin rang vé tinh thit nhat dang cach An
3.10°m, vé tinh thi hai dang cach An 4.10°m va vé tinh thi ba dang cach An 5.10°m . Biét
ring trong hé truc toa do Ozyz cho trude véi O la tam Trai Dat (1 don vi =10°m), tai thoi
diém veé tinh thong bao vé may chi thi toa do clia cdc vé tinh lan lugt la
I (4; 4; 6), l, (8; 4 3) va |, (4; 9 3) . Hay tim toa do vi tri ctia ban An (lam tron dén hang don

vi).

A

- ot FBDuong Hung Wend. xink 4148 ¢ & Zalo Duong Hung: 0774560155 > .



e TOAN UNG DUNG THUC TE [ Toan (B)-Bau triic ma 2025 } ON THI DH - BD HSG A (

Cau 11: Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén mdi truc 1a kilomét) mot tram phat séng
dién thoai ctia nha mang Viettel duge dit & vi tri | (—ZL' 2; 3) va dugc thiét ké ban kinh phu
song 1a 5000m. Phuong trinh mét cau biéu dién ranh gisi viing phii song 1a?

L&i giai

Cau 12: Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén mdi truc la kilomét) mot tram phat
song rada ctia Nga duge diit trén ban dao Crimea & vi tri | (2; —1;,-3) va dugc thiét ké phét

hién may bay ctia dich & khoang céch tdi da 500km . Diém nao sau day nim trong ving
phti song ctia rada?

L&i giai

Cau 13: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz (don vi trén méi truc 1a kilomet ), mot tram phat séng
dién thoai di dong duge dit & vi tril (1;1;1) va dugce thiét ké ban kinh pht sé6ng 5000m.

Phuong trinh mit cau dé mo ta ranh gigi ben ngoai viing phét séong ctia rada trong khong
gian la
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Cau 14: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz (don vi trén méi truc 12 kilomet ), mot tram phét song
dién thoai di dong dugc dat 6 vi tri 1 (1,1;1) va duge thiét ké ban kinh phti song 5000m. Nha
ban Tung, Cuc, Trac, Mai c6 vi tri toa do lan lugt 13 A(3; 2; —1), B(4;—3;5),C(0; -3; 4)
D(—3;3;—2) . Hoi khi cac ban d6 dung dién thoai tai nha thi ban nao c6 thé stt dung dich vu

cua tram nay?

Lai giai

Cau 15: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz (don vi trén mdi truc 1a mét), mot ngon hai diang dugc
dat ¢ vi tri | (30; 4;1975) dugc thiét ké véi ban kinh phti sang 13 4km . Ngusi di bién & vi tri
nao thi khong nhin thay dugc 4nh sang tit ngon hai dang?

Lai giai

Cau 16: He thong dinh vi toan cau (tén tiéng Anh 1a: Global Positioning System, viét tit 13 GPS)
12 mot hé théng cho phép xac dinh chinh xac vi tri ctia mot vat thé trong khong gian (Hinh
42).
Ta c6 thé mo6 phong co ché hoat dong ctia hé théng GPS trong khong gian nhu sau: Trong
cting mot thoi diém, toa do ctia mot diém M trong khong gian sé duge xéc dinh bdi bon ve
tinh cho trudce, trén mdi vé tinh c6 mot may thu tin hiéu. Bang cach so sanh si sai lech vé
thoi gian ti lac tin hieu duge phat di véi thoi gian nhan phan hoi tin hieu d6, méi may thu
tin hieu xac dinh dugc khoang cach tit vé tinh dén vi tri M can tim toa do. Nhu vay, diém
M la giao diém ctia bén mit cau véi tam lan luot 1a bén vé tinh da cho.

e & FBDuong Hung Wend ik +150 @ Zalo Pucng Kung 0774560155 >N .
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\,'.}'f Vi f'/'.’(//'\JA.‘.'.’ ,‘u' (ren guy ra’uxw
|~.I:H.’I. //lu' I)l.'/
(Nguon: https:/vi.wikipedia.org)

Hinh 42

Ta xét mot vi du cu thé nhu sau:

Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho bén vé tinh A(3; -1 6), B(L‘ 4;8) , C(7;9; 6),
D(7;-15;18). Tim toa do ctia diem M trong khong gian biét khoéng cach tir céc vé tinh
dén diém M 1an luot 1a MA=6, MB=7, MC =12, MD=24.

Lai giai

Cau 17: Trong khong gian Oxyz (don vi clia cac truc toa do 1a mét), mot thiét bi phat song wifi dit
tai vi tri A(3;4,1) nhu hinh vé. Ving phii séng tot nhat ciia thiét bi c6 ban kinh bang 11 (m)
. Hoi s6 gia tri nguyén ctia tham s6 m dé mot ngudi stt dung dién thoai tai diém E (—3; 8; m)

c6 thé bit dugc tin hicu wifi tét nhat ctia thiét bi néi tren.
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Lai giai

Cau 18: Xét Trai Dat trong khong gian Oxyz, v6i O la tam trai dat, tia Ox chia giao diém clia
kinh tuyén gbc va xich dao, tia Oz chita diém cuc bic N , tia Oy giao xich dao tai diém
thuoc ban cau Dong, mot don vi dai trong khong gian Oxyz tuong tng véi 6 371 km trong
thuc té. Biét ring diem M c¢6 vi d6 va kinh do tuong tng la
a®N, f°W (0 < <90,0< 5 <180) thi c6 toa do 1a M (cosa°cos 5% —cosa’sin B°%sina®).
Gia stt mot tram phat séng trén mat dat duge dat & vi tri 10°N,20°W va mot may thu dude
dat tai vi tri 80°N,70°W . Biét rang tram phat séong c6 ban kinh phii séng 1a 8 272 km, hoi
may thu c6 thu dugc tin hiéu clia tram phat séng khong (cac phép tinh duge lam tron dén
chit s6 thap phan thit tu sau dau phay)?

ZA
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Cau 19: Mot tram thu phat séng dién thoai di dong dat & vi tri 1(2;—11) dugc thiét ké v6i ban kinh
phti song 1a 3 km. Mot ngusi dung dién thoai dang 6 vi trf M (0;1;2) thi co thé st dung dich

vu cua tram phat séng nay hay khong?

Lai giai

Cau 20: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S): x* +( y)2 +(z- 2)2 =3. C6 tat ca bao nhieu diém
A(a,b,c) (a,b,c lacac sé nguyen) thuoc mit phang (Oxy) sao cho c6 it nhat hai tiép tuyén

ctia (S) di qua A va hai tiép tuyén d6 vuong goc véi nhau?

Lai giai

Cau 21: Tt mat nuée trong mot bé nude, tai ba vi tri déi mot cach nhau 4m, ngudi ta lan lugt tha
day doi dé qua doi cham day bé. Phan day doi ( thing ) nim trong nuéc tai ba vi tri d6 lan
lugt c6 do dai 8m; 8,8m; 9,6m. Biét day bé la phing. DAy bé nghiéng so v6i mat phang nim
ngang mot goc 1a (Iam tron t6i hang phan chuc)

Lai giai

Cau 22: Cong nghé hd tro trong tai VAR (Video Assistant Referee) thiét 1ap mot hée toa do Oxyz
dé theo déi vi tri ctia qua béng M . Cho biét M dang ndm trén mét san c6 phuong trinh
z =0, dong thoi thuoc mat cau (S): (x—22)* +(y—4)* +(z2-13)* =194 (don vi do dai tinh
theo mét). Goi J 14 hinh chiéu tam I clia mat cau (S) xudng mit san bong. Khoang cach tir
vitri M clia qua bong dén diém J 1a: ..........

A

- h ot FBDuong Hung Wend. xink 4153 ¢ & Zalo Duong Hung: 0774560155 > .




TOAN UNG DUNG THUC TE " Toan @ -G e ma 2025 } ON THI DH - BD HSG A (
N

DR — -

Hinh 4

L3i giai

Cau 23: Trong hé truc toa do Oxyz , sin nha ctia mot cong trinh thuoc mat phang Oxy , tay vin ctia
lan can cau thang la mot dudng thang di qua hai diém A(5,1;9) va B(2;1,12) . Géc tao bdi
tay vin clia lan can cau thang va mit san nha bing bao nhieu do?

Loi giai

Cau 24: Phia trudc clia mot san van dong, ngusi ta co dat mot qua bong da khong 16. Cach d6 khong
xa, c6 mot bong den. Trong khong gian Oxyz (don vi do 14 mét), gia stt mit ngoai qua bong

(S) c6 phuong trinh (x—1)° +(y—1)° +(z~3)" =9 va bong den & vi tri M (15;,1;6) . Khi do,

khoang céch xa nhat ma bong den c6 thé chiéu dén mot diém trén qua bong bing MA, véi

MA chinh la tiép tuyén ké tit M dén (S) va A latiép diém. Vay MAbéng bao nhicu mét?

Lai giai

| Cau 25: Ba mit clia mot qua bong tham khong dang hinh cau c¢6 phuong trinh
x® +y® +z° —200x — 600y — 4000z + 4099900 = 0 . Tim tam va ban kinh mit cau.

.
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Cau 26: Phan mém mo phoéng thiét bi tham hiém dai duong c6 dang hinh cau trong khong gian
Oxyz . Biét toa do tam mat cau la |(360;200;400) va ban kinh r =2 m. Phuong trinh ciia

mat cau la

Cau 27: Trong khong gian Oxyz , mot vom dugc thiét ké c6 bé mat la mat cau tam 1(1;2;20), ban
kinh béang 50(m)vé, c6 day ndm trén mat phing (Oxy) Chiéu cao ctia vom 1a bao nhiéu?

(biét don vi ctia hé truc toa do 14 mét

- h D’%:ﬂ)wn% M TWend xinh “ & Zalo SDum} M: 0774560155~
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e-CHUONG @. XAC SUAT CO BIEU KIEN
»CHU DE 1: XAC SUAT CO DIEU KIEN
Cau 1: Mot binh dung 50 vién bi kich thuéc, chat lisu nhu nhau, trong dé6 c6 30 vién bi xanh va 20
vién bi tring. LAy ngau nhién ra mot vién bi, réi lai Iy ngdu nhién ra mot vién bi nita.
Tinh xac suat dé lay dugc mot vien bi xanh & lan thit nhat va mot vien bi tring & lan thi
hai.

Lai giai

Cau 2: C6 40 phiéu thi Toan 12, mdi phiéu chi c6 mot cau hoi, trong d6 c6 13 cau héi 1y thuyét
(gom 5 cau hoi kho va 8 cau hoi dé) va 27 cau hoi bai tap (gom 12 cau héi khoé va 15 cau
héi dé). Lay ngAu nhién ra mot phiéu. Tim xéc suat rat duge cau héi ly thuyét kho.

Lol gii

Cau 3: Ban Minh lam hai bai tap ké tiép. Xac suat Minh lam ding bai thi nhat 14 0,7. Néu Minh
lam dang bai thit nhat thi kha ning lam dang bai thit hai 14 0,8 nhung néu Minh lam sai
bai thtt nhat thi kha nang lam dang bai thi haila 0,2. Tinh xac suat dé Minh lam dang bai
thit nhat biét rang Minh lam dang bai thit hai (1am tron két qua dén hang phan chuc).

Lai giai
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Cau 4: Mot 16p c6 16 hoc sinh nit, con lai 1a hoc sinh nam. Trong gid gido duc thé chat thay gido
khao sat két qua ren luyén thé Iuc ctia hoc sinh bang cach béc tham trong danh sach 16p dé
chon hai ban chay tiép sttc. Biét xéac suat dé chon dudc hai ban tham gia khéo sat déu 1a

nit bang é—i Héi 16p d6 c6 bao nhiéu hoc sinh?

Ldi giai

Cau 5: Mot ky thi c6 hai vong. Thi sinh dé néu vugt qua dude ci hai vong. Ban An tham du ky thi
nay. Xac suat dé An qua dudge vong 114 0,8. Néu qua dugc vong 1 thi xac suat dé An qua
duge vong 2 14 0,7. An dugc thong béo 1 bi loai. Tinh xéc suat dé An qua dude vong 1
nhung khong qua duge vong 2. (Lam tron t6i hang phan tram)
Lai giai

Cau 6: Ty le phé pham ciia mot cong ty 1a 10% . Trudce khi dua ra thi truong, cac san pham dudc
kiém tra bang may nham loai bé phé pham. Xac sudt dé may nhan biét dang chinh pham
12 95%, nhan biét dang phé pham 1a 90%. Tinh ti1é phé pham ciia cong ty trén thi truong.

Lai giai
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Cau 7: Trong cong dong, ti 1é tit nhién ctia cAc nhom mau O, A, B, AB lan lugt 1a 33,7%,37,5%
,20,9% va.7,9% . LAy ngau nhién mot ngudi can mau va 1 ngudi hién mau. Hbi xac suat co

thé thuc hién truyén méau la bao nhigu? (Lam tron dén hang phan mudi).
Loi giai

Cau 8: Ba cau thi sat phat dén 11m, mdi ngudi da mot 1an v6i xac suat 1am ban tuong tng 1 a; b
va 0,7 (v6i 0<b<a<l). Biét xac suat ghi ban dé it nhat mot trong ba cau thi ghi ban 1a
0,982 va xac suat dé ba cau thii ghi ban 14 0,392. Tinh xac suat dé c6 ding hai cau thi

ghi ban.

Lai giai

Cau 9: C6 hai linh kién dién ti x4c suat dé mdi linh kieén hong trong mot thoi diém bat ki lan luot
12 0,02 va 0,03? Hai linh kién d6 dude 1ap vao mot mach dién theo so do sau. Trong mdi
truong hop, tinh xac suat dé trong mach dién c6 dong dién chay qua.

1
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Cau 10: M4y tinh va thiét bi luu dien (UPS) dude két ndi nhu Hinh 5. Khi xy ra sy ¢6 dien, UPS
bi héng vé6i xac suat 0,02 . Néu UPS bi hong khi x4y ra su ¢6 dién, may tinh sé bi hdng véi
xac suat 0,1; ngugce lai, néu UPS khong bi hong, may tinh sé khong bi hong.

a) Tinh xé4c suat dé ca UPS va may tinh déu khong bi hong khi x4y ra su ¢b dien.

b) Tinh xac suat dé cad UPS va may tinh déu bi hong khi x4y ra su ¢ dién.

Hinh 5

Lai giai

Cau 11: Cau lac bo ¢d ctia nha truong gom 35 thanh vién, mdi thanh vién biét chaoi it nhat mot trong
hai mon ¢d vua hoic cd tuéng. Biét rang c6 25 thanh vién biét choi ¢d vua va 20 thanh vién
biét choi cd tuéng. Chon ngau nhién mot thanh vién cia cau lac bo. Tinh xac suat thanh
vién duge chon biét choi cd vua, biét ring thanh viéen d6 biét chai co tudng.

Ldi giai

Y B Tueng Hung i *160 > Tale Do T OTTAC0T5 >
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Cau 12: Quan Jean Pier Cardin trude khi xuat khau qua thi truong Chau Au phai qua 2 lan kiém
tra. Néu ca hai lan déu dat thi chiéc 40 d6 méi du tieu chuan xuat khau. Biét ring binh
quan 97% san pham lam ra qua duge dgt kiém tra thi nhat va 95% san pham qua dugc
dot kiém tra tht nhat tiép tuc qua duge lan kiém tra thi hai. Tinh xac suat dé mot chiéce
40 so mi du tieu chuan xuat khau.

Lai giai

Cau 13: Trong danh sach dat gidi mon toan cap thanh phd ctia thanh phé Ha Noi ¢6 30% 1a hoc sinh
ntt va 24% hoc sinh dat giai 1a hoc sinh nit 16p 12. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong
danh sich. Biét hoc sinh d6 1a nit, tinh xac suat dé hoc sinh d6 khong phai 16p 12.
Lot giai

Cau 14: Mot truong dai hoc tién hanh khao sat tinh trang viéc lam sau khi t6t nghiép ctia sinh vieén.
Két qua khéo sat cho thay ti1é nguoi tim dugc viec lam diing chuyén nganh 1a 85% ddi véi
sinh vien t6t nghiéep loai gioi va 70% dbi véi sinh vien tét nghiép loai khéac. Ti 1é sinh vién
tot nghiep loai giéi 1a 30%. Gap ngau nhién mot sinh vién da tot nghiép clia truong.

Stt dung so do hinh cay, tinh xac suat ciia cac bién co:

C: “Sinh vién t6t nghiép loai giéi va tim dugc viec lam dang chuyén nganh”;

D: “Sinh vién khong t6t nghiép loai gidi va tim dugde viec lam dting chuyén nganh”.

Loi giai
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Cau 15: Mot thu vien c6 35% tong sb sach 1a sach khoa hoc, 14% tong s6 séch 1a sach khoa hoc tir
nhién. Chon ngdu nhién mot quyén sach ctia thu vien. Tinh xac suat dé quyén sach duge
chon 14 sach khoa hoc tu nhién, biét ring dé6 14 quyén séch vé khoa hoc.

Loi giai

Cau 16: Mbi ban hoc sinh trong 16p ctia Minh Iita chon hoc mot trong hai ngoai ngit 1a tiéng Anh
hosc tiéng Nhat. Xac suat chon tiéng Anh ctia mdi ban hoc sinh nit 13 0,6 va ciia mdi ban
hoc sinh nam 1a 0,7. Lép ctia Minh ¢6 25 ban nit va 20 ban nam. Chon ra ngau nhién mot
ban trong 16p.

Stt dung so do hinh cay, tinh x4c suat ciia cac bién co:

A:“Ban dudc chon 13 nam va hoc tiéng Nhat”;

B: “Ban dugc chon 1a nit va hoc tiéng Anh”.

Lai giai

Cau 17: Mot truong trung hoc phd thong c¢6 500 hoc sinh, trong d6 c6 201 hoc sinh nam va 299 hoc
sinh nit. Téng két hoc k¥ I, ¢6 160 hoc sinh dat danh hiéu hoc sinh giéi, trong dé c6 72 hoc
sinh nam va 88 hoc sinh nit. Chon ra ngiu nhién mot hoc sinh trong s6 500 hoc sinh d6.

Tinh xac suat dé hoc sinh dugce chon c6 danh hiéu hoc sinh giéi va 1a nam (lam tron két
qué dén hang phan tram).

Loi giai
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Cau 18: Mot gia dinh c¢6 2 dia con. Biét ring c6 it nhat 1 dia tré 1a con gai. Tinh xac suat dé ca 2
dita tré déu 1a con gai (lam tron két qud dén hang phan tram).

Lai giai

Cau 19: Mot xa thii ban hai vien dan vao mot bia. X4c suat ban vién thit nhat trang 14 0,7. Néu ban
trang vién thit nhat thi kha nang ban trang vien thit hai 14 0,8, nhung néu ban truct vien

thtt nhat kha ning ban trang vien thit hai 14 0,2. Tinh x4c suat ban tring vién thit nhat
biét rang vién thit hai ban trang.

(lam tron két qud dén hang phan tram)

Lai giai

Cau 20: Trong mot ngay bat ki, xac suat dé ban Nam #n bita trua (dude chuan bi sin) 14 0,5 va em

gai ctia ban Nam #n bita trua 13 0,6 . Biét rang xac suat em gai Nam an bita trua khi Nam

an bita trua 1a 0,9. Tinh xac suat dé it nhat mot trong hai ngusi an bita trua. (Két qud tinh
biéu dién dudi dang phan tram)

Lai giai

4163 ¢
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Cau 21: Trong mot cong dong X c6 tile mic ung thu la 0,02 . Biét ring xac suat xét nghiém duong
tinh 14 0,95 néu ngudi dé6 mic ung thu va 0,03 néu ngudsi d6 khong mac ung thu. Tinh xac

suat khi chon ngdu nhién mot ngudi trong cong dong X bi ung thu néu ngudi nay cho két
qué xét nghiem duong tinh. (Két qud tinh biéu dién dwdi dang phan tram, lam tron dén chit
50 hang chuc sau ddu thap phan)

Lai giai

Cau 22: Mot binh dung 50 vién bi kich thudéc, chat lieu nhu nhau, trong dé ¢6 30 vién bi xanh va 20
vién bi tring. LAy ngAu nhién ra mot vien bi, roi lai Iy ngau nhién ra mot vién bi nita. Tinh

xéc suat dé lay dugc mot vien bi xanh & 1an thit nhat va mot vien bi trdng & lan thit hai
(Két qud lam tron dén hang phan tram,).

Lai giai
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»CHU DE 2: CONG THUC XAC SUAT TOAN PHAN VA CONG THUC
BAYES
Cau 1: Mot 16 linh kién c6 chita 40% linh kién do nha may I san xuét va 60% linh kién do nha may
I san xuat. Biét ti lé phé pham ctia nha may I, IT 1an luot 1a 3%, 4%. Mot khach hang 14y
ngau nhién mot linh kién tir 16 hang d6. Tinh xac suat dé linh kien dugc 14y ra 1a linh kien
tot ( két qua dé dusi dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan tram).
Loi giai

Cau 2: Mot xét nghiem Covid — 19 cho két qua duong tinh v6i 90% cac trudng hop thuc sy nhidm
virus va cho két qua am tinh véi 80% cac truong hop thuc st khong nhiém virus. Biét ring
ti Ié nguoi nhiém Covid — 19 trong mot cong dong nao d6 1a 1% . Mot ngudi trong cong
dong do6 cho két qua xét nghiem duong tinh. Xéc suat dé ngudi do thye su bi nhiém virus

c6 dang % (Phan s6 toi gian). Gia tri cia a+b bing bao nhiéu?

Lai giai

Cau 3: Ty lé ngudi nghién thudc 14 tai mot vung 1a 30%. Biét réng ty 1é ngudi bi viem hong trong
s6 nhitng ngudi nghién thude 1a 60% , con ty lé ngusi bi viem hong trong s6 nhitng ngudi
khong nghién 13 40% . LAy ngau nhién mot ngudi thay ngusi Ay khong bi viem hong. Tinh
xAc suat ngusi do nghién thudc la. (Lam tron két qud tdi hang phan tram)

Lai giai
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Cau 4: Tai mot dia phuong c6 500 ngudi cao tudi, bao gom 260 nam va 240 nit. Trong nhém ngusi
cao tudi nam va nit lan lugt c6 40% va 55% bi bénh tieu dusng. Chon ngu nhién mot
ngudi. Xac suat dé chon duge mot ngudi khong bi bénh tiéu dusng 14 bao nhieu? (két qua
lam tron dén hang phan tram)

L&i giai

Cau 5: C6 hai hop béong ban, cac qua bong ban cé kich thude va hinh dang nhu nhau. Hop thit nhét
¢6 3 qua béng ban mau trang va 2 qua bong ban mau vang. Hop thit hai ¢6 6 qua bong ban
mau triang va 4 qua béng ban mau vang. LAy ngau nhién 4 qua béng ban & hop thit nhat
b6 vao hop thit hai rdi 14y ngdu nhién 1 qua béng ban 6 hop thit hai ra. Tinh xac suat dé
1y dugc qua béng ban mau vang tit hop thi hai.

Lai giai

B+ O PP
| Cau 6: Trong mot dot nghien cttu t§ 16 ung thu do hiit thube 14 gay nen, ngusi ta thiy ring tai |
tinh Ha Nam ti lé ngudi dan ctia tinh nghien thube 14 14 20%; ti 1& ngudi bi benh ung thu |
KR av oy <
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| trong s6 ngudi nghien thudc 14 1a 70%, trong sé ngudi khong nghien thubc 14 14 15%. Hoi |
khi gap mot ngusi bi bénh ung thu tai tinh nay thi xac suat ngusi dé nghién thube 14 1a
bao nhiéu ( két qua lam tron dén hang phan tram)?

Lai giai

Cau 7: Mot doi ban stng gom c6 8 nam va 2 nit. X4c suat ban trang clia cdc xa thi nam 13 0,8 con
clia cac xa thi nit 14 0,9. Chon ngiu nhién mot xa thii ban mot vien dan va xa tha dé da
bin tring. Tinh xac suat (1am tron dén hang phan tram) dé xa thu d6 1a ni?

Lai giai

Cau 8: Mot nha may san xuat béng den cé tile bong den dat tieu chuan 1a 80%. Trudc khi xuat ra
thi trudng, mdi béng den déu duge kiém tra chat lugng. Vi sy kiém tra khong thé tuyet déi
hoan hao nén ti lé cong nhan mot béng den dat tieu chuan 14 0,9 va ti 16 loai bé mot bong
hoéng 13 0,95. Hay tinh ti 16 bong dat tiéu chuan sau khi qua khau kiém tra chat Iugng.

Lai giai
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Cau 9: S6 khan gia dén xem budi biéu dién am nhac ngoai troi phu thudc vao thoi tiét. Gia s, néu

trdi khong mua thi xac suat dé ban hét vé 1a 0,85; con néu trdi mua thi xac suat dé ban hét

vé 14 0,45. Du béo thoi tiét cho thay néu xéc suat dé troi mua vao budi biéu dién 1a 0,6.
Tinh x4c suét dé nha td chiic su kién ban hét vé.

L&i giai

Cau 10: Tai mot dia phuong c6 500 ngudi cao tudi, bao gom 260 nam va 240 nit. Trong dé nhém
ngudi cao tuodi nam va nit lan luct c6 40% va 55% bi bénh tiéu dusng. Chon ngdu nhién

mot ngudi. Xac suat dé chon dudge mot ngusi khong bi bénh tiéu dusng 1a bao nhieu?(lam
tron két qud dén chit s6 hang phan tram,)

L&i giai

Cau 11: Mot loai linh kién do hai nha may 1,1l ciing san xuat. Ti ¢ phé pham ctia nha may 1,1l
lan luot 1 : 0,04;0,03. Trong mot 16 linh kién dé 1an 1on 80 sidn pham ctia nha may | va
120 san pham ctia nha may 1l . Mot khach hang 1ay ngAu nhién mot linh kién ciia 16 hang

d6. Gia st linh kien duge chon 1a phé pham. Tinh xac suat linh kién nay thudc nha may |
.(lam tron két qud dén chit s6 hang phan tram,).

Lai giai
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Cau 12: C6 2 xa thii loai I va 8 xa thii loai II, xac sut ban trang dich ciia cac xa thii loai I va loai IT
lan lugt 14 0,9 va 0,7 . Chon ngiu nhién mot xa thi va xa thit d6 ban trng dich, tinh xéc
sudt dé xa thi do 1a xa thi loai I?

Lai giai

Cau 13: Ti lé ngudi dan da tiém vic xin phong béenh A ¢ mot dia phuong 13 65% . Trong s6 nhitng
nguoi da tiem phong, tileé mac benh A 1 5%; trong s6 nhitng ngudi chua tiém, ti 1é mac
bénh A 13 17% . Chon ngau nhién mot ngusi & dia phuong do.

a) Tinh x4c suat ngudsi dude chon mic bénh A.

b) Biét ring ngudi d6 mic bénh A. Tinh xac suat ngudi d6 khong tiem vac xin phong bénh A.

L&i giai

Cau14: O mot khu riing no ¢6 7 chi lun, trong do6 c6 4 cht ludn néi that, 3 chi con lai luon tw nhan
minh néi that nhung xac sudt dé mdi chi nay noéi that 1a 0,5. Ban Tuyét gip ngdu nhiéen
mot cha lun. Goi A 1a bién ¢6 “Cha lun d6 luon néi that” va B 1a bién ¢6 “Cha lun d6 tu
nhan minh luén noéi that”.

a) Tinh xac suat ctia cdc bién c6 A va B.

b) Biét ring chii liin ma ban Tuyét gip tu nhan minh 13 ngusi luon noéi that. Tinh x4c suat dé cha
Iun do6 ludén noi that.

Lai giai
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Cau 15: Trong quan su, mot may bay chién dau ciia déi phuong c6 thé xuat hién & vi tri X véi xac
suat 0.55. Néu may bay dé khong xuat hién ¢ vi tri X thi né xuat hién & vi tri Y . Dé
phong thi, cac bé phong tén Itra duge bo tri tai cac vi tri X va Y . Khi may bay doi
phuong xuat hién & vi tri X hodc Y thi tén lita sé duge phéng dé ha may bay do.

Xét phuong an tac chién sau: Néu may bay xuat hién tai X thi bdn 2 qua tén Itta va néu may bay
xuat hién tai Y thi ban 1 qua tén lita.

Biét ring x4c xuat ban tring may bay cltia moéi qua tén Itta 1a 0.8 va cac bé phong tén Itra hoat dong
doc 1ap. May bay bi ban ha néu né trang it nhat 1 qua tén lita. Tinh x4c suat ban ha may
bay d6i phuong trong phuong 4n tac chién néu trén.

L&i giai

Cau 16: C6 hai chuong tho. Chuong | ¢6 5 con thé den va 10 con tho trang. Chuong 1l ¢c6 7 con
tho den va 3 con tho trang. Trudc tién, tit chuong Il 1ay ra ngau nhién 1 con thé roi cho

vao chudng | . Sau do, tir chudng | 1y ra ngdu nhién 1 con thé. Tinh xac suét dé con tho
dugc 13y ra 1a con thé trang.

L3i giai
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Cau 17: Tai nha may X san xuét linh kien dién ti ti 1é san pham dat tieéu chuan 1480%. Trudc
khi xuat xudng ra thi truong, cac linh kién dién tit déu phai qua khau kiém tra chat luong
dé dong dau OTK. Vi su kiém tra khong tuyét déi hoan hao nén néu mot linh kién dien ti&
dat tieu chuan thiné cé6 xac suat 0,99 duge dong dau OTK; néu mot linh kien dien ti
khong dat tiéu chuan thi né co xac suat 0,95 khong dude déng dau OTK. Chon ngau
nhién mot linh kién dién tt cia nha may X trén thi truong.

a) Tinh x4c suat dé linh kién dien tit d6 duge dong dau OTK.

b) Diing so do hinh cay, hiy mé ta cach tinh x4c suat dé linh kieén dien tit dugce chon khong duge
déng dau OTK.

Lai giai

Cau 18: Co6 hai doi thi ddu mon Ban sing. Doi | ¢6 5 van dong vién, doi Il ¢6 7 van dong vien.
X4c suat dat huy chuong vang ctia mdi van dong vien doi | va doi Il tuong ting 1a 0,65
va0,55. Chon ngau nhién mot van dong vién.

a) Tinh xé4c suat dé van dong vien nay dat huy chuong vang;

b) Gid stt van dong vien dugce chon dat huy chuong vang. Tinh x4c suat dé van dong vien nay thuoc
doi I .

Lai giai

4171 ¢



D) NS S S TOAN UNG DUNG THUC TE [ Toan @“C@W tuic ma, 2025 } ON THI BH - BD HSG - v /A

Cau 19: Mot bo loc dudce st dung dé chan thu rac trong céc tai khoan thu dien t&. Tuy nhién, vi bo
loc khong tuyét déi hoan hdo nén mot thu rac bi chiin véi xac suat 0,95 va mot thu ding
(khong phai 1a thu rac) bi chin véi xac suat 0,01. Thong ké cho thay ti 1é thu rac 1a 3%.

a) Chon ngau nhién mot thu bi chan. Tinh x4c suat dé do 1a thu rac.

b) Chon ngau nhién mot thu khong bi chin. Tinh xac suat dé do6 1a thu dang.

c) Trong s6 cac thu bi chin, ¢6 bao nhiéu phan tram 1a thu diing? Trong s6 cac thu khong bi chin,
c6 bao nhiéu phan tram la thu rac?

Loi giai

| Cau 20: Mot chudi ctia hang son kinh doanh son mu1 va son nuée. dua trén doanh s6 ban hang trong |
mot thai gian dai, xac suat dé khach hang sé mua son mu 1 0,75. Trong s6 nhitng ngudi |
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mua son mu, 60% ciing mua con lan. Nhung chi c6 30% ngudi mua son nuée mua con lan.
Mot ngudi vao cita hang d6 dé mua hang. Tinh xac suat ngudi dé6 mua con lan.

L&i giai

Cau 21: Mot kho hang do hai nha may san xuat. Biét ti 1é san pham dong gép clia nha may mot

1 . PR
bang 3 san pham déng gép clia nha may hai va ti lé phé pham do nha may mdt, nha may
hai san xuat lan lugt 14 0,1% va 0,2% . Chon ngiu nhién mot san pham thi thay né la phé
2 - P 2 z 2 . Py Pe N a . ., . « 2 .
pham. Biet xac suat dé phé pham d6 do nha may hai san xuat la e Tinh gia tri bieu thic

T=a+2b.

Lai giai

Cau 22: Mot nha may 1ap rap nhan dudgc cac chi tiét do hai may san xuat. Trung binh mAay thit nhat
cung cap 65% chi tiét, may thi hai cung cap 35%chi tiét. Khodng 80%-chi tiét do may
thit nhat san xuat 1a dat tieu chuan, con 85%chi tiét do may thit hai san xuat 1a dat tieu
chuan. Lay ngdu nhién tit nha may mot san pham, thiy né dat tiéu chuan. Tim xac suat
dé san pham d6 do may thit nhét san xuat (két qud lam tron dén hang phan nghin).

Loi giai
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Cau 23: C6 hai 16 sdn pham gom céc loai san pham t6t va xau. Lo 1 ¢6 50 san pham trong d6 c6 20
san pham xau, 16 2 c6 40 san pham trong dé6 c6 15 san pham xau. Lay ngdu nhieén mot 16

va tit d6 1y ra mot san pham. Tim xac suat dé san pham lay ra 1a san pham t6t (két qua,
lam tron dén hang phan tram).

Lai giai

Cau 24: Mot loai xét nghiém nhanh SARS-CoV-2 cho két qua duong tinh véi 76,2% céc ca thuc su
nhiém virus va két qua am tinh véi 99,1% cac ca thuc syt khong nhiém virus (nguon:
https:// tapchiyhocvietnam.vn/index.php/vmj/article/ view/2124/1921). Gia st ti le
ngudi nhiém virus SARS-CoV-2 trong mot cong dong 13 1%. Hay tinh xac suat ngudi lam
xét nghiem c6 két qua duong tinh (két qua lam tron dén hang phan nghin).

Lo gidl

Cau 25: Gia stt ty 1é nguoi dan ctia tinh M nghien thubc 14 14 20%, t¥ 1é ngusi dan bi bénh phoi 1a
26%), trong s6 ngudi bi benh phoi thi ty 16 nghien thudc 14 14 70%. Tinh xac sudt ngusi dé
nghién thudc 14 khi biét bi benh phdi (lam tron dén chit s6 hang phan trim).

Lai giai
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Cau 26: Biét ring mot cip tré sinh doi c6 thé 14 mot cap sinh doi that hosic mot cip sinh dai gia.
Mot cap sinh doi that néu cing mot tring sinh ra, trong trudng hgp dé chting bao gid cling
cling giéng, con sinh doi gia thi do 2 tritng khac nhau sinh ra. Xac suat dé chtng ciing giéng

bang 5 Gia st c@p sinh doi that c6 xac suat bang p . Tinh x4c suat dé cip sinh déi ciing

giéng 1a cdp sinh doi that.

L&i giai

Cau 27: Mot cip tré sinh déi c6 thé do ciing mot tring (sinh dai that) hay do hai tring khac nhau
sinh ra (sinh doi gid). Céac cap sinh doi that luon luon c6 cuing gidi tinh. Cac cap sinh doi
gia thi gi6i tinh ctia mdi dita doc lap vdoi nhau va c6 xac suat 13 0.5. Thong ké cho thay 34%
cap sinh doi la trai, 30% céap sinh doi la gai va 36% cap sinh doi c6 gidi tinh khac nhau.
Tinh ty 1é cap sinh doi that trong s6 cic cap sinh doi c6 ciing gidi tinh. (Lam tron dén hang
phan tram)

Lai giai

Cau 28: Day chuyeén 1ap rap nhan dudgc cic chi tiét do hai may sin xuat. Trung binh may thit nhat
cung cap 60% chi tiét, con lai 13 clia may thit hai. Khoang 90% chi tiét do may thi nhat
san xuat dat tiéu chuan, con 85% chi tiét do may tht 2 san xuét 1a dat tiéu chuan. Lay
ngau nhién tit day chuyén mot sdn pham, thay né dat tiéu chuan. Tinh x4c suat dé san
pham d6 do may thit nhat san xuat (lam tron dén hang phan nghin).

Lai giai
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